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Prefacio


  «Esta es la manera de presentar la economía al alumnado y la forma en que deben entenderla la ciudadanía y los responsables políticos del futuro. Aquí se encuentran todas las herramientas y análisis convencionales útiles, pero ahora el alumnado ve con claridad las diversas interacciones entre la tecnología y el poder social, que a veces generan prosperidad común, pero en otras situaciones causan desigualdad malsana y deterioran la biosfera. Para abordar estos problemas (y muchos más), use CORE en todos los niveles académicos, en planes de negocios y de políticas públicas, así como dentro del ámbito económico, y acceda a lo mejor de la economía moderna». — Simon Johnson, premio nobel de economía de 2024 y profesor de Emprendimiento, MIT Sloan School of Management




  «La economía 2.0 abarca toda la economía que importa hoy para economistas de mañana. Los temas y métodos más actuales se entrelazan y se suceden con fluidez, desde la desigualdad hasta el cambio climático, desde la teoría de juegos hasta técnicas empíricas, lo que lo convierte en un libro fantástico para docentes y estudiantes de todo el mundo». — Oriana Bandiera, London School of Economics




  «La economía de CORE Econ es una combinación novedosa de rigor analítico y aplicaciones muy interesantes que incentiva al alumnado a aprender cómo funcionan los modelos económicos y por qué son esenciales para entender el devenir de la historia humana y del mundo que nos rodea en la actualidad». — Leah Boustan, Princeton University




  «La mejor innovación para la enseñanza de la economía que he visto en toda mi carrera. Una miscelánea de ideas que actualiza los conceptos de siempre, que transforma nuestro discurso habitual de sombrío en luminoso, de ciencia deshumanizada en una visión vivaz del mundo». — Christian Gollier, Toulouse School of Economics




  «Es sencillamente el mejor manual de economía del mercado. A diferencia de la mayoría, La economía enseña tanto las herramientas de la disciplina como el funcionamiento de las economías reales, lo que lo convierte en un volumen útil y ameno al mismo tiempo». — Dani Rodrik, Harvard University




  «Un modo brillante de introducir al alumnado en la economía: aúna la teoría económica más actual con una panorámica integral de la evolución del mundo moderno». — Nikolaus Wolf, Universidad Humboldt de Berlín



La economía, utilizada en escuelas y universidades de más de 65 países, es un recurso didáctico moderno que aborda los problemas económicos más acuciantes de hoy, como la desigualdad, el cambio climático, la inestabilidad financiera, el futuro del mercado laboral y la innovación.

La primera edición de La economía de CORE Econ se publicó en 2017. La economía 2.0: microeconomía y La economía 2.0: macroeconomía se han reestructurado y reformulado de manera sustancial teniendo en cuenta lo que hemos aprendido en nuestras aulas y las de otros docentes y estudiantes para que la experiencia de enseñanza y aprendizaje sea fluida. En el volumen dedicado a la macroeconomía hemos reescrito de nuevo varias unidades completas teniendo en cuenta las opiniones recibidas.

En 2014, cuando publicamos en línea la primera versión de prueba de La economía, Camila Cea escribió el prefacio. Por entonces estaba recién graduada en Ciencias Económicas, pero ya era veterana de un exitoso movimiento de protesta chileno que abogaba por la adopción de políticas que favorecieran la justicia económica. Tanto ella como otros estudiantes compañeros suyos de la Universidad de Chile se habían sorprendido al ver que en sus cursos no se abordaba ninguno de los problemas de la economía chilena que les preocupaban. Reivindicaron cambios en los planes curriculares, y el director de entonces de la Facultad de Economía y Negocios, Óscar Landerretche, atendió sus demandas.
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Camila Cea 






La idea que tenía Camila sobre CORE Econ y que plasmó en su texto en los inicios de nuestro viaje capta los motivos que nos siguen inspirando. Escribió:


  Queremos cambiar la forma en que se enseña economía. Tanto alumnado como docentes nos dicen que esto tendría que haberse hecho hace tiempo. Cuando el Financial Times de Reino Unido escribió sobre CORE en noviembre de 2013, desató un debate en internet sobre la enseñanza y el aprendizaje de las ciencias económicas que suscitó 1214 comentarios en 48 horas. Estudiantes de economía de todo el mundo se preguntaban, tal como había hecho yo misma unos años antes: «¿Por qué se han desligado los estudios económicos de lo que nos encontramos en la vida real?».

  Nataly Grisales, otra estudiante de economía latinoamericana como yo, escribió hace poco en su blog acerca de esta especialidad: «Antes de decidirme por las ciencias económicas, un profesor comentó que la economía me ofrecería una forma de describir y predecir el comportamiento humano con herramientas matemáticas. Aún me parece una posibilidad fantástica. Pero lo que pasó es que, tras varios semestres de estudio, tenía muchas herramientas matemáticas, pero todas esas personas cuyo comportamiento me interesaba estudiar habían desaparecido de la escena».

  Como Nataly, también yo me recuerdo preguntándome si las clases de economía llegarían alguna vez a abordar los asuntos que más me animaron a mí a cursar estos estudios.



A Camila Cea y Nataly Grisales no les enseñaron lo mejor que puede ofrecer la economía. La misión de CORE Econ es mostrar al alumnado a qué se dedican los economistas de hoy y qué sabemos en la actualidad. La economía es ahora una disciplina empírica que emplea modelos para dar sentido a los datos. Estos modelos orientan a gobiernos, empresas y muchos otros organismos sobre las contrapartidas que deberán tener en cuenta al planificar sus acciones.

Los problemas más acuciantes de nuestro tiempo

En los diez años de existencia de CORE Econ, hemos realizado un experimento en aulas de todo el mundo. El primer día de los cursos introductorios preguntamos al alumnado: «¿Cuál es el problema más acuciante que deberían abordar los economistas de hoy?».

Las siguientes nubes de etiquetas contienen las respuestas que obtuvimos en cuatro universidades entre 2023 y 2024. El tamaño de las letras es proporcional a la frecuencia con la que se citó cada palabra o concepto.
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Los problemas más acuciantes que deben abordar los economistas según el alumnado de cuatro universidades entre 2023 y 2024






Estas nubes de etiquetas muestran temas globales, entre los que destacan la desigualdad y cuestiones ambientales. También se aprecian diferencias entre países que evidencian problemas sociales locales, como el empleo de los recursos naturales. Las más recientes revelan que la subida de la inflación y del coste de la vida son dificultades que han ido en aumento desde la guerra de Ucrania que siguió al fin de la pandemia de covid-19.

En la actualidad, la opinión pública, los medios de comunicación y estudiantes potenciales contemplan la economía como una disciplina centrada en cómo ganar dinero, pero sin ninguna otra relación con el mundo real. Sin embargo, durante la mayor parte de su historia, el estudio de la economía se ha dedicado a entender y cambiar el funcionamiento del mundo, y CORE Econ continúa esa tradición. Los primeros economistas —mercantilistas de los siglos XVI y XVII, por ejemplo, o fisiócratas de los años previos a la Revolución francesa— actuaron como consejeros de los gobernantes de su tiempo. Lo mismo sucedió con eruditos como Ibn Jaldún, sabio norteafricano del siglo XIV.

Hoy en día, responsables de políticas macroeconómicas, economistas del sector privado que crean plataformas de economía en línea, asesores para el desarrollo económico y especialistas integrantes de comités de expertos tienen capacidad para convertir el mundo en un lugar donde las personas puedan prosperar en un entorno sostenible. Esta es la vocación más atractiva de la disciplina y también su mayor desafío.

Actualización del paradigma introductorio

La disciplina de las ciencias económicas ha avanzado mucho en el desarrollo de herramientas que nos ayudan a entender, explicar y resolver las dificultades a las que se enfrenta el mundo actual. En este libro presentamos herramientas y conceptos como la interacción estratégica (teoría de juegos), información limitada, modelos principal-agente, comportamientos y preferencias humanas que incluyen no solo el interés propio y la aversión al riesgo, sino también el altruismo, así como procesos dinámicos de cambio, como la destrucción creativa y la inestabilidad.

Estas herramientas y conceptos los utilizan a diario responsables políticos, economistas empresariales y economistas académicos, y se han vuelto predominantes dentro de este campo. Se enseñan de manera generalizada en programas de doctorado, pero su incorporación a libros de texto de primer curso ha sido muy lenta. Por desgracia, esto ha implicado a menudo que el alumnado que se inicia en el estudio de esta disciplina se haya encontrado en el aula con constructos apartados del mundo y alejados de la forma de pensar de la mayoría de economistas que hoy están en activo. La economía ofrece un nuevo modelo de referencia atractivo y coherente y, por tanto, asequible para el alumnado de primer curso.

Énfasis en datos del mundo real sobre problemas del mundo real

Nuestro enfoque, centrado en los problemas del mundo real, explica por qué hemos titulado este libro La economía en lugar de «Manual de económicas» o «Manual de ciencias económicas», que es el título habitual de los textos introductorios. La economía emplea con profusión datos y estudios empíricos de vanguardia:


  	Muchas de las figuras de La economía portan enlaces a la web de nuestro colaborador Our World in Data (OWiD). Pulsa en el enlace que hay debajo de cada figura para acceder a los datos más recientes en un formato interactivo.

  	Los apartados titulados «La economía aprende de los hechos» presentan métodos empíricos que se usan en economía y muestran cómo emplearlos para averiguar si una medida política ha tenido el efecto deseado.

  	El texto también se enlaza a materiales de Doing Economics, donde podrás analizar datos y usar técnicas de presentación trabajando con datos reales tanto en Excel como en R.



Un compromiso global: la creación cooperativa de conocimiento libre

CORE Econ es un proyecto verdaderamente global en dos sentidos: en su desarrollo han participado especialistas de todo el mundo y está accesible para cualquier persona que quiera usarlo desde cualquier lugar.

Buena parte de nuestro diseño y de nuestros elementos interactivos empezaron en Bangalore, India. La plataforma de código abierto que alberga el texto y los materiales en línea se produjo en Ciudad del Cabo, Sudáfrica. Literalmente han sido cientos de especialistas quienes han elaborado, editado y revisado el material. Los principales autores de las unidades que conforman este volumen proceden de 15 países y nos han cedido de forma gratuita su experiencia y sus derechos de propiedad intelectual. Hay traducciones de La economía 1.0 disponibles en español, francés, finés, italiano, portugués y alemán. También existe una adaptación de esta obra que incluye temas y peculiaridades específicas de las economías del sur de Asia y de países en vías de desarrollo titulada The Economy: A South Asian Perspective.

CORE Econ publica en internet todos sus libros electrónicos y recursos a través de una licencia Creative Commons que permite su uso gratuito y no comercial en todo el mundo. Somos una cooperativa de creadores de conocimiento comprometidos con un acceso digital gratuito a la biblioteca de recursos de CORE Econ con la intención de contribuir a crear una ciudadanía mundial empoderada por el lenguaje, los datos y los conceptos de economía. Queremos que haya la mayor cantidad posible de personas capaces de pensar y de actuar para hacer frente a los problemas que tienen la economía, la sociedad y la biosfera. Confiamos en que lo mejor de la economía pase a formar parte de cómo entiende y aborda la ciudadanía las dificultades que nos aquejan.

Únete al movimiento

Si eres estudiante o docente y sientes curiosidad por conocer nuestra visión de la economía y su inspiración en los avances más recientes dentro de la disciplina, encontrarás más información en el artículo titulado «Una mirada al futuro de la economía después de La economía 2.0» que consta al final del libro.

Aunque el lanzamiento de la segunda edición supone un hito enormemente satisfactorio para nosotros, todavía estamos empezando. CORE Econ no es tan solo un libro o un curso. Es una comunidad global y creciente de docentes y estudiantes, por lo que agradecemos que nos envíes tus consultas, comentarios, sugerencias y aportaciones a www.core-econ.org. ¡Únete a nosotros!

El equipo CORE Econ

noviembre de 2024

	



    

        

    
    

	
Nota para docentes

Una comunidad mundial

Desde que comenzó en 2013, CORE Econ ha llegado a convertirse en una fructífera comunidad integrada por docentes comprometidos de más 400 universidades de todo el mundo.

Aquí encontrarás más de 30 casos reales de docentes que han descrito, en nuestro sitio web, su experiencia docente utilizando libros de texto y material didáctico de CORE Econ.

Según sus comentarios, sentirse parte de una comunidad —la de CORE Econ— fue determinante para animarlos a adoptar nuestros materiales. Después de registrarte como docente, podrás acceder a la comunidad en línea y relacionarte con otros profesionales de la enseñanza de CORE Econ repartidos por todo el mundo. El foro en línea te permitirá:


  	compartir materiales didácticos y educativos e inspirarte en los de otros docentes;

  	intercambiar opiniones sobre tu experiencia con CORE Econ y procedimientos útiles de enseñanza; y

  	formular dudas de ámbitos más amplios sobre el contenido de nuestros libros de texto.



Qué tiene de diferente La economía de CORE Econ

En todo momento, La economía 2.0: microeconomía y La economía 2.0: macroeconomía se centran en datos de economía reales procedentes de cualquier punto del mundo y de la historia. La motivación de ambos textos reside en las preguntas: ¿cómo podemos explicar lo que observamos? Para ello, planteamos cuestiones interesantes primero y luego presentamos modelos que ayuden a responderlas. Herramientas convencionales como la elección restringida se enseñan poniendo de manifiesto de qué manera esclarecen problemas del mundo real. La economía es una disciplina inmersa en un contexto social, político e histórico en el que las instituciones son relevantes.

CORE Econ enseña a ser economista:


  	Parte de una pregunta y observa la realidad.

  	Construye un modelo que ayude a entender lo que ves.

  	Evalúa el modelo de forma crítica: ¿permite responder a la pregunta y explicar lo observado?



Actualización del paradigma

Como muestra la figura A, el modelo de referencia que emplea CORE Econ para representar la economía incluye numerosos elementos relevantes que no suelen figurar en manuales introductorios. Estos elementos están bien aceptados dentro de la disciplina y enfatizan el realismo del texto, pero han tardado mucho en llegar hasta los libros que abordan conceptos básicos.






  
    	Temas
    	Marco de referencia que se enseña en cursos de introducción a las ciencias económicas
    	Nuevo marco de referencia de CORE Econ
  



  
    	Personas
    	son previsoras y egoístas
    	también tienen una cognición limitada (por ejemplo, tienen un sesgo hacia el presente) y se mueven por razones diferentes al interés propio, como normas sociales de equidad y reciprocidad o la defensa de la sostenibilidad
  

  
    	Interacciones
    	se dan entre precioaceptantes en mercados competitivos
    	incluyen fijadores de precios, de tipos de interés y de salarios, interacciones estratégicas e interacciones no comerciales
  

  
    	Tecnología
    	rendimientos constantes o deseconomías de escala
    	también hay rendimientos crecientes, curvas de coste medio decrecientes a largo plazo, retroacciones positivas
  

  
    	Información
    	es completa
    	suele ser incompleta, asimétrica y no verificable
  

  
    	Contratos
    	son completos y ejecutables a coste cero
    	son incompletos en cuanto al esfuerzo y la diligencia con que se trabaja dentro del mercado laboral y del mercado crediticio, y en cuanto a otros efectos externos, como la congestión del tráfico rodado o el conocimiento
  

  
    	Instituciones
    	constituidas por los mercados, la propiedad privada y los gobiernos
    	también incluyen reglas informales (normas), empresas, sindicatos y bancos
  

  
    	Historia
    	se ignora en gran medida
    	proporciona datos sobre reglas del juego alternativas y sobre el proceso de cambio
  

  
    	Diferencias entre personas
    	se limitan a diferencias en cuanto a preferencias y a restricciones presupuestarias entre compradores y vendedores
    	también incluyen posiciones asimétricas como, por ejemplo, la de empleadores y empleados, la de prestamistas y prestatarios o la de propietarios de empresas y sus compradores
  

  
    	Poder
    	formado por el poder de mercado y el poder político
    	también abarca el poder estructural y el poder de negociación, incluido el poder de un principal sobre otra persona dentro del mercado laboral, el crediticio y otros
  

  
    	Rentas económicas
    	crean ineficiencias a través de la «captación de rentas»
    	también son habituales en economías privadas que funcionan bien, e incentivan la innovación o el esfuerzo en el trabajo
  

  
    	Estabilidad e inestabilidad
    	la economía se estabiliza por sí sola
    	tanto la estabilidad como la inestabilidad son características propias de la economía
  

  
    	Valoración
    	está limitada a la existencia de ganancias mutuas sin explotar (ineficiencia de Pareto)
    	también incluye la equidad
  

  
    	Orígenes en el siglo XX
    	Marshall, Walras, Keynes
    	también Schumpeter, Nash, Ostrom, Hayek
  







Figura A 
Comparativa del paradigma convencional con el de La economía de CORE Econ. Esta figura y las ideas relacionadas con ella se explican con más detalle en: Samuel Bowles y Wendy Carlin. 2020. «What students learn in economics 101: Time for a change». Journal of Economic Literature 58 (1): pp. 176–214. Esta figura se basa en la tabla original que se publicó en esta revista.






Para más información sobre las diferencias entre el contenido de La economía y los principales libros de texto de conceptos básicos, lee estos dos artículos de libre acceso:

Samuel Bowles y Wendy Carlin. 2020. «What Students Learn in Economics 101: Time for a Change». Journal of Economic Literature 58 (1): pp. 176–214.

Samuel Bowles y Wendy Carlin, 2023.  «The COherence and RElevance of CORE Econ’s new benchmark model». Advances in Economics Education, 2(2): 127–144.

Flexibilidad gracias a su estructura: las muchas maneras de enseñar y aprender de La Economía 2.0

Nuestro texto se caracteriza por varios rasgos que lo hacen especialmente flexible y adaptable.

Modularidad y piezas clave

Si bien el volumen dedicado a la microeconomía se ha redactado de manera que no sea necesario seguir las unidades por orden, sí representa una guía útil de la secuencia que pensamos que funciona mejor a partir de las experiencias de las universidades que han usado La economía 1.0. No obstante, hay algunas unidades que es imprescindible conocer antes de empezar otras:


  	En el volumen de la microeconomía, la unidad 1 es un requisito de la unidad 2 y la 7 lo es de la 8.

  	En el volumen de la macroeconomía, la unidad 1 es un requisito de la 2 y las unidades de la 1 a la 3 lo son de la 4.



Con este enfoque, cada docente disfruta de la flexibilidad de diseñar su curso de la manera que mejor resulte para su alumnado específico.

La flexibilidad aumenta gracias al uso de las «piezas clave», que son secciones o grupos de secciones independientes en que se presentan y explican técnicas y conceptos fundamentales que también resultarán de utilidad en otras unidades. En La economía 2.0: microeconomía son ejemplos de piezas clave las que presentan lo siguiente:


  	Problemas de elección restringida (secciones de la 3.2 a la 3.5 o incluso la 3.6 para una versión ampliada): esta pieza clave ofrece una explicación independiente de las curvas de indiferencia, los conjuntos factibles y la elección restringida. Es un requisito previo de distintas partes de las unidades 4, 5, 6, 7 y 9.

  	Teoría de juegos y equilibrio de Nash (secciones 4.2 y 4.3 o incluso la 4.4 para una versión ampliada): esta pieza clave se utiliza en diversas partes de las unidades 6, 7 y 8.



Cuando hay requisitos previos, se identifican claramente al principio de cada unidad, con enlaces a las piezas clave que abren el material necesario en una ventana emergente. De esta forma, se facilita al alumnado la lectura de ese material esencial, ya sea para ofrecer el conocimiento previo necesario si no lo han estudiado antes o para refrescar la memoria. En algunos casos en que un concepto en particular (la eficiencia de Pareto, por ejemplo) es requisito previo de una sola sección de una unidad, se señala en esa sección y asimismo se incluye un enlace que abre una ventana emergente con la pieza clave en cuestión.

Es posible consultar una lista completa de las piezas clave en el índice de cada volumen y en la correspondiente guía docente disponible en el sitio web de CORE Econ.
Asimismo, los docentes pueden seleccionar ciertas unidades para complementar material procedente de otras fuentes. Por ejemplo, en La economía 2.0: microeconomía, la unidad 4, que aborda las interacciones sociales y la teoría de juegos, la unidad 5, dedicada a las instituciones, la unidad 6, sobre las relaciones laborales, o la unidad 9, que trata los préstamos y el endeudamiento, proporcionan material que podría incluirse en una clase de conceptos básicos o servir como material adicional para cursos de nivel superior.

Ampliaciones

A lo largo de todo el texto se han incluido ampliaciones con material adicional sobre aspectos específicos tratados en la unidad respectiva, pero no son necesarios para entender el resto de la unidad. Muchas de las ampliaciones del volumen de microeconomía se sirven del análisis matemático (en sustitución de los apartados «Leibniz» presentes en La economía 1.0) o de otros datos técnicos. Cuando ese es el caso, los requisitos previos de tipo matemático se indican claramente al principio de la ampliación. En el volumen de macroeconomía, muchas de las ampliaciones exponen cómo se obtienen las fórmulas utilizadas en cálculos tales como el valor presente neto o el rendimiento de una inversión. El cuerpo del texto proporciona la explicación, además de ejemplos numéricos.

Modularidad y macroeconomía

En el volumen de macroeconomía, las unidades 1, 3, 4 y 5 deben seguirse en este orden, ya que así se construyen el modelo del lado de la oferta, el del lado de la demanda (multiplicador), el de la inflación (curva de Phillips) y el de la elaboración de políticas en la macroeconomía. En conjunto, generan el modelo del ciclo económico. A partir de ahí, los docentes cuentan con más opciones sobre qué unidades dar en clase y en qué orden.

Es muy posible impartir un curso sobre macroeconomía antes de uno sobre microeconomía. Los requisitos previos están indicados claramente y se ofrecen enlaces a las piezas clave en que se basan.

Otros apartados especiales


  	Las secciones tituladas «Caso práctico» contienen extensos ejemplos empíricos de los modelos y conceptos tratados en la unidad.

  	Los apartados «Grandes economistas» resumen la vida y las ideas de destacados economistas clásicos que guardan relación con los conceptos abordados en la sección.

  	En «Economista en acción», se presentan vídeos breves en los que economistas actuales describen su investigación sobre cuestiones que se analizan en la sección.

  	«La economía aprende de los hechos» son estudios breves de casos reales que ilustran los métodos que siguen los economistas para responder a las preguntas formuladas en investigaciones.

  	«Economistas en desacuerdo» son resúmenes de los antecedentes y de los distintos puntos de vista que han existido y existen acerca de debates metodológicos y sobre actuaciones.



Opciones para la estructura de los cursos

La economía se ha probado en las aulas en múltiples entornos, que van desde centros de enseñanza secundaria hasta cursos de posgrado. En nuestro sitio web presentamos casos reales que abarcan una gran variedad de cursos y muestran cómo diferentes docentes han adaptado La economía a sus necesidades específicas.


  	Un primer curso (un año): La economía puede enseñarse como primer curso de economía con una duración de un año haciendo uso de las unidades de La economía 2.0: microeconomía y La economía 2.0: macroeconomía. Cada docente puede seleccionar el material en que desea centrarse en cada unidad (por ejemplo, no es necesario impartir todas las secciones «Caso práctico»).

  	Introducción a la microeconomía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): se pueden programar las diez unidades de La economía 2.0: microeconomía con una temporización aproximada de una unidad a la semana (si bien pueden prescindir de algunas secciones). Si se dispone de tiempo limitado o se desea que el ritmo sea más pausado, también es posible omitir ciertas unidades que resultan algo más especializadas (como la unidad 6, que trata de la fijación de los salarios, o la 9, dedicada a los préstamos y el endeudamiento, por ejemplo).

  	Introducción a la macroeconomía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): se pueden programar las 10 unidades de La economía 2.0: macroeconomía con una temporización aproximada de una unidad a la semana (sin incluir necesariamente todas las secciones). Si se dispone de tiempo limitado o se desea que el ritmo sea más pausado, también es posible seleccionar un número menor de unidades que cubran los temas más importantes. Un curso centrado en el ciclo económico y las políticas macroeconómicas podría concentrarse en las unidades 1, 3, 4 y 5, con la inclusión de la unidad 6 para cubrir el dinero, las instituciones bancarias y financieras y, lo que es fundamental, la deuda. Si se desea contemplar los sistemas de políticas monetarias más allá de los objetivos de inflación en las economías abiertas, la unidad 7 incluye material que es totalmente nuevo.

Para diseñar un curso de macroeconomía que empiece con el crecimiento, convendría utilizar las unidades 1 y 2 del volumen de microeconomía, seguidas por la nueva unidad 9 del de macroeconomía.
Un curso que ponga énfasis en la desigualdad, las instituciones y la inestabilidad debe incluir las unidades 2 y 8 del volumen de macroeconomía.

  	Introducción a la economía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): no es fácil ofrecer los conceptos básicos de la economía como disciplina en un solo semestre, pero se puede conseguir utilizando las unidades 1 y 2, las dos piezas clave de las unidades 3 y 4 y las unidades 7, 8 y 10 del volumen de microeconomía, junto con las unidades del volumen de macroeconomía indicadas en el punto anterior.

  	Cursos de posgrado en políticas públicas: La economía 1.0 se viene utilizando con eficacia en varios programas de posgrado y máster. Hay docentes que han seleccionado ciertas unidades de La economía 2.0 como base para temas fundamentales que desarrollar más a fondo, posiblemente en relación con ESPP (el texto de CORE Econ dedicado a la economía, la sociedad y las políticas públicas). Por ejemplo, el estudio de la relación laboral de la unidad 6 (La economía 2.0: microeconomía) incorpora teoría detallada y algunos casos prácticos de importantes políticas, mientras que la unidad 6 de ESPP contiene casos adicionales de la economía del trabajo ocasional. Gracias al énfasis que se pone en justificar e ilustrar la modelización con datos, las unidades de macroeconomía son especialmente adecuadas para cursos de posgrado.

  	Cursos de enseñanza secundaria: como el material es muy pertinente para la vida del alumnado, les resulta más accesible. Se pueden seleccionar las partes del texto que despierten más interés entre el alumnado, como la unidad 4 del volumen de microeconomía, que explica la teoría de juegos y la aplica al cambio climático. En este estudio de un caso, se refiere el uso de La economía 1.0 en un centro de enseñanza secundaria.



Opciones pedagógicas

La economía incorpora avances recientes en métodos de enseñanza que permiten diferentes planteamientos pedagógicos.

Enseñanza tradicional

El material puede enseñarse de una manera tradicional, impartiendo gran parte de los fundamentos de cada unidad en clases teóricas y reforzándolos y elaborándolos en clases prácticas con problemas y ejercicios. Hay docentes que han usado los materiales de CORE Econ de esta forma en varios contextos de enseñanza, que van desde formación totalmente presencial hasta totalmente en línea, con la incorporación de elementos interactivos tanto en clases teóricas como en clases prácticas.

Aula invertida

Para fomentar el aprendizaje activo en el aula, puede optarse por el uso selectivo de estrategias de «aula invertida», en las que las tradicionales clases teóricas se sustituyen por sesiones interactivas basadas en problemas, juegos o debates. Con estas estrategias, al alumnado se le asignan materiales (lecturas, cuestionarios o vídeos, por ejemplo) antes de clase para que los usen como referencia para debatirlos y para actividades en el aula. Para comprobar la realización de las tareas asignadas al alumnado, se puede utilizar un software para encuestas (u otros sistemas de registro de respuestas); posteriormente, se pueden organizar juegos o trabajos en equipo que permitan profundizar en los conocimientos adquiridos y reforzarlos. La economía ofrece un marco propicio para este enfoque, ya que las unidades parten desde estudios de casos y testimonios reales, pasando por la selección y uso de herramientas teóricas adecuadas para comprender esos estudios, y llegan hasta la teoría detallada subyacente.

Una estrategia para invertir el aula es animar a los estudiantes a leer ejemplos relacionados y estudios de casos históricos antes o después de clase y a reflexionar sobre las herramientas económicas que pueden ayudar a explicar esos casos. Posteriormente, el uso detallado y la comprensión de la teoría se pueden desarrollar dentro de la clase mediante el uso de actividades y juegos en el aula orientados a problemas. Según se deduce de lo experimentado en muchas aulas con La economía 1.0, el alumnado conecta con más rapidez a través de la lectura del libro electrónico interactivo antes de clase que con cursos previos de introducción. El hábito de leer antes de clase puede estimularse con un proyecto multimedia grupal seguido en varias universidades que usan materiales de CORE Econ. Las guías docentes (disponibles en la sección correspondiente de nuestro sitio web) contienen más directrices sobre el uso de La economía en aulas invertidas y en enseñanza por internet.

Juegos y ejercicios con datos en el aula

El énfasis empírico y la amplia integración de la teoría de juegos fomentan un enfoque más activo para el aprendizaje de los estudiantes mediante el uso de juegos y experimentos en el aula, así como para el aprendizaje orientado a problemas utilizando datos reales. Las unidades contienen enlaces a libros electrónicos complementarios de CORE Econ que describen juegos y experimentos, Experiencing Economics, y proyectos con datos empíricos, Doing Economics. En las guías de las unidades disponibles en la parte dedicada a los docentes en nuestro sitio web, también se facilitan conjuntos de datos, sugerencias de juegos para el aula y otros ejercicios para clase que pueden ayudarles a incorporar esos métodos en su enseñanza tanto de la microeconomía como de la macroeconomía. En esa parte de la web, también se encuentran los conjuntos de datos empleados en la elaboración de todos los gráficos del libro de texto.

Recursos disponibles y sus formatos

Animamos a docentes y a estudiantes a que utilicen La economía 2.0 en su formato en línea, el cual les permitirá aprovechar plenamente sus características pedagógicas, tales como preguntas al final de cada sección (que ofrecen las soluciones al momento), vídeos, gráficos interactivos, entre otras muchas cosas.



Los docentes pueden registrarse en el sitio web de CORE Econ para disfrutar de acceso libre y gratuito a recursos para la enseñanza y el aprendizaje que complementan La economía 2.0. Les recomendamos que exploren:


  	la batería de preguntas, que es una colección renovada y ampliada de preguntas tipo test, con soluciones inmediatas; las preguntas se pueden descargar como una hoja de cálculo o en formatos compatibles con Moodle y Canvas listos para su uso en estas plataformas;

  	diapositivas para clase, que pueden modificarse para adaptarlas al contenido de cada curso (disponibles en formato de LaTeX y de PowerPoint);

  	guías docentes con notas técnicas y recomendaciones didácticas para los conceptos más importantes y difíciles de cada unidad, así como sugerencias de preguntas, juegos, lecturas complementarias, debates y otras actividades, con enlaces a los conceptos de cada unidad; las guías docentes se presentan en una hoja de cálculo de Excel que puede usarse en las planificaciones.



De La economía 1.0 a La economía 2.0

Para docentes que van a pasar de La economía 1.0 a La economía 2.0, recomendamos comenzar con los materiales de «base» de La economía 2.0 (como las nuevas diapositivas para clase) y, a continuación, incorporar los que cada docente haya desarrollado para su impartición con La economía 1.0.

Como la redacción y la organización de La economía 2.0 han cambiado sustancialmente, creemos que será más sencillo seguir nuestra recomendación que reorganizar los materiales existentes para que coincidan con la nueva estructura de cada unidad. No obstante, si se habían elaborado materiales propios (como preguntas de exámenes o casos prácticos específicos del país en cuestión), es probable que sigan siendo válidos en su mayor parte. (Aprovechamos para sugerir la conveniencia de compartir algunos de esos materiales en el foro de la comunidad, lo cual redundaría en beneficio de todos).

Los ejemplos, casos prácticos y datos de La economía 2.0 también se han puesto al día para reflejar las novedades que se han producido desde que se escribió la primera edición hace ocho años.

A fin de facilitar la transición, en la tabla siguiente se compara la estructura de las unidades de La economía 1.0 y de La economía 2.0.




      
  
    
      	La economía 2.0: microeconomía
      	La economía 1.0
      	Notas
    

  
  
    
      	1 y 2
      	1 y 2, 20
      	Se han reorganizado y reescrito. Ahora se incluye el colonialismo y se pone más énfasis en el cambio climático. La función de producción se presenta en la unidad 1.
    

    
      	3
      	3
      	Se ha reescrito. Se mantiene el foco en los problemas de elección restringida y se atiende a las horas de trabajo. Ya no se incluye la producción.
    

    
      	4
      	4
      	Se ha reorganizado. Se mantienen muchos de los juegos. Se presenta la eficiencia de Pareto. Se presta más atención al cambio climático.
    

    
      	5
      	5, 20
      	Se han reescrito, con cambios sustanciales. El modelo se aplica a un problema actual de negociación medioambiental.
    

    
      	6
      	6
      	Se ha reescrito y reorganizado. Nuevo modelo de búsqueda y emparejamiento en el mercado de trabajo; los salarios se determinan para contratar y motivar a los trabajadores.
    

    
      	7
      	7
      	Se ha reescrito y reorganizado. Las empresas tienen un coste marginal constante (no creciente); se utilizan conceptos de teoría de juegos para analizar el comportamiento de fijación de precios en mercados que tienen pocas empresas.
    

    
      	8
      	8, 11
      	Se han reescrito y reorganizado. Se incluyen la entrada en el mercado y el equilibrio a largo plazo (que antes estaba en la unidad 11).
    

    
      	9
      	10, 20
      	Se han reescrito. Se centra en el modelo de elección intertemporal (los balances y la banca se tratan en La economía 2.0: macroeconomía).
    

    
      	10
      	12
      	Se ha reescrito y reorganizado. Tres secciones principales (efectos externos, bienes públicos, problemas relacionados con la información). La explicación de los bienes públicos resalta la no rivalidad como principal característica.
    

  


    








      
  
    
      	 
      	La economía 2.0: macroeconomía
      	La economía 1.0
      	Notas
      	 
    

  
  
    
      	 
      	1 y 2
      	9, 19
      	Se han reorganizado y reescrito para comenzar el volumen de macroeconomía con el modelo del lado de la oferta. El análisis del modelo de fijación de salarios y precios incluye el poder de mercado de trabajo (monopsonio), los impuestos y el coste de los materiales importados.
      	 
    

    
      	 
      	3
      	13, 14
      	Se han reorganizado y reescrito. Se centra en el modelo del lado de la demanda (multiplicador). El modelo multiplicador está ahora en la misma unidad que los conceptos y la medición del PIB. La explicación de la política fiscal se ha pospuesto hasta la unidad de políticas macroeconómicas (unidad 5).
      	 
    

    
      	 
      	4
      	15
      	Se ha reorganizado y reescrito. Integra el modelo del lado de la oferta y el de la demanda para desarrollar el modelo del ciclo económico con la inflación. La política monetaria y los tipos de cambio se tratan en la unidad 5.
      	 
    

    
      	 
      	5
      	14, 15
      	Se han reorganizado y reescrito. Se centra en la política fiscal y monetaria. Amplía la explicación de las sacudidas en el lado de la demanda y de la oferta y de la transmisión de políticas a través de los tipos de cambio. La dinámica de la deuda pública se ha pospuesto a la unidad 7.
      	 
    

    
      	 
      	6
      	10
      	Contenido nuevo en su mayor parte. Se ha reescrito y reorganizado por completo el contenido de la unidad 10 de La economía 1.0 dedicado a los bancos, el dinero y los balances.
      	 
    

    
      	 
      	7
      	N/A
      	Contenido totalmente nuevo que aborda los sistemas de tipos de cambio y las finanzas monetarias.
      	 
    

    
      	 
      	8
      	11, 20
      	Se han reorganizado y reescrito para prestar especial atención al cambio climático y la inestabilidad financiera. Se utiliza ampliamente el modelo de dinámica en forma de S. Nuevos casos prácticos de adopción de tecnologías verdes.
      	 
    

  


    





Cómo citar La economía 2.0:  microeconomía

Para citar el libro electrónico, utiliza el enlace al texto electrónico de acceso libre de La economía 2.0: microeconomía del equipo de CORE Econ 2025:   https://core-econ.org/the-economy/.

Para citar una unidad, utiliza el enlace al texto electrónico de acceso libre de La economía 2.0: microeconomía del equipo de CORE Econ 2025: https://core-econ.org/the-economy/ Unit [número de unidad] (url).
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El consejo editorial supervisó y coordinó las contribuciones de especialistas en enseñanza y aprendizaje, investigadores, revisores, docentes, estudiantes de las universidades piloto, así como editores, diseñadores y desarrolladores web.

Stephen Wright es el autor principal de las nuevas unidades 6, 7 y 9 de macroeconomía. Los miembros del consejo editorial participaron en la redacción del resto de unidades, de tal manera que Margaret Stevens dirigió la de la nueva unidad 6 de microeconomía, Wendy Carlin la de la nueva unidad 2 de macroeconomía y Samuel Bowles y Wendy Carlin estuvieron a cargo de la redacción de la nueva unidad 8 de macroeconomía.

Durante la elaboración de La economía 2.0 se ha utilizado buena parte del trabajo de los autores principales de las unidades relacionadas de La economía 1.0.
A continuación detallamos los autores principales de La economía 1.0 unidad por unidad.
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Apartados especiales

En la página de verificación de datos de CORE Econ puedes consultar una lista detallada de fuentes.

Piezas clave


  	Microeconomía 1.6: Explicación de la parte plana del palo de hockey: funciones de producción y producto medio decreciente del trabajo

  	Microeconomía 2.2: Decisiones económicas: costes de oportunidad, rentas económicas e incentivos

  	Microeconomía 2.3: Ventaja comparativa, especialización y mercados

  	Microeconomía 2.8: Modelos económicos: mirar menos datos para ver más

  	Microeconomía 3.2–3.5: Problemas de elección restringida

  	Microeconomía 3.2–3.6: Problemas de elección restringida y cambios de elección

  	Microeconomía 3.7: El efecto renta y el efecto sustitución en las horas de trabajo y el tiempo libre

  	Microeconomía 4.2–4.3: Teoría de juegos y equilibrio de Nash

  	Microeconomía 4.2–4.4: Teoría de juegos, equilibrio de Nash y dilema del prisionero

  	Microeconomía 4.2–4.13: Teoría de juegos, equilibrio de Nash y juego de coordinación

  	Microeconomía 4.5: Valoración de resultados: el criterio de Pareto

  	Microeconomía 4.11: El juego del ultimátum: repartirse el pastel (o dejarlo intacto sobre la mesa)

  	Microeconomía 5.12: Medición de la desigualdad económica: el coeficiente de Gini

  	Microeconomía 6.6: Manos a la obra: contratos, principales y agentes

  	Microeconomía 7.4: Producción y costes: la función de costes de Belautos

  	Microeconomía 7.7: Ganancias del comercio: la ganancia y cómo se divide



Ampliaciones


  	Ampliación 1.2: PIB per cápita y nivel de vida

  	Ampliación 2.4: Funciones de producción

  	Ampliación 2.5: Ecuación de una línea de isocoste

  	Ampliación 3.3: Curvas de indiferencia, variaciones marginales y la relación marginal de sustitución

  	Ampliación 3.4: La relación marginal de transformación

  	Ampliación 3.5: Resolución del problema de elección restringida entre consumo y tiempo libre

  	Ampliación 3.7: Las matemáticas del efecto renta y el efecto sustitución

  	Ampliación 4.7: Maximización de la utilidad cuando las preferencias son altruistas

  	Ampliación 4.11: ¿Cuándo se aceptará una oferta en el juego del ultimátum?

  	Ampliación 4.12: Cálculo de pagos esperados

  	Ampliación 5.4: Propiedades de las funciones de producción cóncavas y de las preferencias cuasilineales

  	Ampliación 5.5: La elección de Ángela en cuanto a horas de trabajo

  	Ampliación 5.7: El resultado con un contrato de arrendamiento

  	Ampliación 5.9: La curva de eficiencia de Pareto

  	Ampliación 6.5: El modelo de contrataciones y abandonos

  	Ampliación 6.8: Del salario de reserva a la curva del salario de reserva

  	Ampliación 6.10: Fijación del salario para maximizar el beneficio

  	Ampliación 7.4: Funciones de costes para el caso de que los costes marginales aumenten

  	Ampliación 7.5: Elasticidad de la demanda e ingresos marginales

  	Ampliación 7.6: Maximización del beneficio

  	Ampliación 8.4: Oferta, demanda y equilibrio competitivo

  	Ampliación 8.5: Ganancias del comercio

  	Ampliación 8.6: Variaciones en la oferta y la demanda

  	Ampliación 8.7: Equilibrios a corto y a largo plazo: un ejemplo

  	Ampliación 9.2: Activos financieros: bonos y acciones

  	Ampliación 10.2: Efectos externos de la contaminación

  	Ampliación 10.4: Impuestos pigouvianos



La economía aprende de los hechos


  	¿Son importantes las instituciones para el aumento de la renta? (1.10 Capitalismo, causalidad y el palo de hockey de la historia)

  	La larga sombra del trabajo forzoso (5.6 Caso 1: trabajo forzoso)

  	¿Cómo cuantificar las rentas del empleo? (6.7 Rentas del empleo: el coste de perder el empleo)

  	Los trabajadores aceleran cuando la economía se frena (6.11 Puesta en práctica del modelo de fijación de salarios: salarios, empleo y tasa de desempleo)

  	Estimación de curvas de demanda a partir de encuestas (7.2 Cereales para el desayuno: escoger un precio)

  	En busca de la competencia perfecta (8.10 Oferta, demanda y equilibrio competitivo: ¿Es este un buen modelo?)

  	¿Quién experimenta restricción financiera? (9.9 Prestatarios y prestamistas: un problema principal–agente)



Economistas en desacuerdo


  	El Homo economicus cuestionado: ¿Actuamos las personas por puro egoísmo? (4.7 Preferencias sociales: altruismo)

  	Coase y Marx sobre la empresa y sus empleados (6.2 La estructura de la empresa: propietarios, jefes y trabajadores)

  	El dilema del descuento: ¿cómo deberíamos contabilizar los costes y beneficios futuros? (9.5 Caso práctico: descuento, efectos externos y el futuro del planeta)



Grandes economistas


  	Adam Smith (1.6 El palo de hockey de la historia)

  	Arthur Lewis (1.9 Transformación estructural: de granja a empresa)

  	Joseph Schumpeter (2.6 Modelización de una economía dinámica: innovación y beneficios)

  	John Nash (4.3 Mejores respuestas en el juego del arroz y la yuca: el equilibrio de Nash)

  	Vilfredo Pareto (4.5 Valoración de resultados: el criterio de Pareto)

  	Elinor Ostrom (4.6 Juegos de bienes públicos y cooperación)

  	Herbert Simon (6.1 Neumáticos que explotan: misterio aclarado)

  	Karl Marx (6.7 Rentas del empleo: el coste de perder el empleo)

  	John Stuart Mill (6.14 Caso práctico: otro tipo de organización empresarial)

  	Augustin Cournot (7.8 Fijación de precios, competencia y mercado)

  	Joan Robinson (7.8 Fijación de precios, competencia y mercado)

  	Friedrich Hayek (8.1 La escalada de los precios del algodón en todo el mundo derivada de la guerra civil estadounidense)

  	Alfred Marshall (8.2 Comprar y vender: demanda, oferta y precio de equilibrio del mercado)

  	Léon Walras (8.10 Oferta, demanda y equilibrio competitivo: ¿Es este un buen modelo?)

  	Ronald Coase (10.3 Solución del problema: acuerdo privado y derechos de propiedad)

  	Arthur Pigou (10.4 Solución del problema: regulación, tributación y compensación)



Vídeos


  	Unidad 1: Thomas Piketty y James Heckman explican por qué los datos son fundamentales para su trabajo.

  	Unidad 1: En este vídeo, la catedrática Bishnupriya Gupta explica el largo periodo de estancamiento e incluso declive económico que sufrió India durante el dominio británico y aborda por qué la prosperidad económica se aceleró después de la declaración de independencia en 1947.

  	Unidad 2: Bob Allen, historiador de la economía, aborda la pregunta de por qué se industrializó Gran Bretaña, y otros países, no. Muestra cómo la subida de los salarios de las mujeres indujo la mecanización del hilado.

  	Unidad 2: En nuestro vídeo «Economista en acción», el historiador de la economía Suresh Naidu explica cómo el crecimiento de la población, el desarrollo tecnológico y los acontecimientos políticos interactuaron para producir el palo de hockey de los salarios reales.

  	Unidad 3: En nuestro vídeo «Economista en acción», Juliet Schor aborda la cuestión de por qué trabajamos tanto.

  	Unidad 4: Una solución para el dilema del prisionero en el programa de televisión Golden Balls

  	Unidad 4: En nuestro vídeo «Economista en acción», Juan Camilo Cárdenas describe cómo contribuyen sus experimentos a entender por qué cooperan las personas cuando parece haber incentivos para que no lo hagan.

  	Unidad 6: Arin Dube describe el estudio en que observó que, por término medio, subir el salario mínimo aumentó los ingresos de los trabajadores más pobres.

  	Unidad 8: Kathryn Graddy: En busca de la competencia perfecta.

  	Unidad 9: Algunas entidades financieras recurren a un medio de alta tecnología para asegurarse el cobro de los préstamos que conceden para la compra de automóviles: exigen la instalación de un dispositivo (controlado por el banco) que desactiva el encendido si no se atienden a tiempo los pagos del préstamo, como muestra este vídeo de The New York Times. Esta práctica ha hecho que las entidades no gocen de mucha popularidad.

  	Unidad 10: Alvin Roth explica el funcionamiento de los mercados de emparejamiento.

  	Unidad 10: Michael Sandel investiga los límites morales de la audiencia en su charla TED «Por qué no debemos confiar en los mercados para las cuestiones cívicas».



Ejercicios


  	1.2: Ejercicio A1.1: ¿Qué deberíamos medir?

  	1.3: Ejercicio 1.1: ¿Qué importancia tienen un par de grados más o menos?

  	1.4: Ejercicio 1.2: Desigualdad en el siglo XIV

  	1.4: Ejercicio 1.3: Trabajando con datos de renta

  	1.6: Ejercicio 1.4: Función de producción de los agricultores

  	1.7: Ejercicio 1.5: ¿Las personas son realmente como otros animales?

  	1.7: Ejercicio 1.6: ¿Qué añadirías?

  	1.8: Ejercicio 1.7: Capitalismo

  	1.8: Ejercicio 1.8: La casa rústica del hombre más pobre

  	1.8: Ejercicio 1.9: Mercados y redes sociales

  	1.8: Ejercicio 1.10: ¿Es o no una empresa?

  	1.13: Ejercicio 1.11: Día de la sobrecapacidad de la Tierra

  	2.2: Ejercicio 2.1: Uso de cálculos para tomar decisiones económicas

  	2.2: Ejercicio 2.2: Coste de oportunidad

  	2.3: Ejercicio 2.3: Manzanas y trigo

  	2.3: Ejercicio 2.4: Especialización e intercambio

  	2.4: Ejercicio A2.1: Dibujo de funciones de producción

  	2.5: Ejercicio 2.5: Líneas de isocoste

  	2.5: Ejercicio A2.2: Escritura de líneas de isocoste en forma de ecuaciones

  	2.6: Ejercicio 2.6: Tecnologías de fabricación de trajes

  	2.7: Ejercicio 2.7: En Reino Unido, no en Francia

  	2.7: Ejercicio 2.8: ¿Por qué la Revolución Industrial no ocurrió en Asia?

  	2.8: Ejercicio 2.9: Diseño de un modelo

  	2.8: Ejercicio 2.10: Uso de ceteris paribus

  	2.8: Ejercicio 2.11: Supuestos ceteris paribus : tiempo de estudio y notas

  	2.9: Ejercicio 2.12: El papel de la esclavitud en el desarrollo económico

  	2.10: Ejercicio 2.13: Las instituciones básicas del capitalismo

  	2.11: Ejercicio 2.14: Pobreza mundial

  	2.11: Ejercicio 2.15: PIB per cápita y consumo de energía

  	2.11: Ejercicio 2.16: Calidad medioambiental y crecimiento económico

  	3.3: Ejercicio 3.1: Por qué nunca se cruzan las curvas de indiferencia

  	3.3: Ejercicio 3.2: Tu relación marginal de sustitución

  	3.3: Ejercicio A3.1: Comparar curvas de indiferencia

  	3.3: Ejercicio A3.2: Preferencias Cobb–Douglas

  	3.4: Ejercicio 3.3: Un problema presupuestario de estudiantes

  	3.4: Ejercicio A3.3: Calcular e interpretar la relación marginal de transformación

  	3.5: Ejercicio 3.4: El problema de elección restringida de Zoë

  	3.5: Ejercicio 3.5: El problema de elección restringida de Alekséi

  	3.5: Ejercicio A3.4: Resolución del problema restringido usando dos métodos

  	3.6: Ejercicio 3.6: ¿Por qué la gente sigue trabajando muchas horas?

  	3.7: Ejercicio 3.7: El problema de Zoë: El aumento de precio de una entrada de cine

  	3.7: Ejercicio A3.5: El efecto renta y el efecto sustitución

  	3.8: Ejercicio 3.8: Otra definición de economía

  	3.9: Ejercicio 3.9: Escasez y elección

  	3.10: Ejercicio 3.10: El efecto Veblen

  	3.11: Ejercicio 3.11: El género y los cambios en el tiempo de trabajo

  	3.11: Ejercicio 3.12: Trabajo no remunerado, género y ayudas para el cuidado de los hijos
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Introducción a las ampliaciones matemáticas

En las secciones principales de La economía 2.0, explicamos relaciones económicas por medio de textos, diagramas y gráficos. En ocasiones nos servimos de expresiones algebraicas y de ecuaciones, por ejemplo, en el caso de restricciones presupuestarias o de líneas de isocoste, así como de notación de funciones, como \(Y=f(X)\) para una función de producción. También calculamos pendientes a partir de aproximaciones lineales. Pero intentamos reducir al mínimo los conocimientos matemáticos necesarios.

Para estudiantes que tengan una base más sólida en matemáticas, hemos incluido ampliaciones en algunas secciones. En muchas de ellas se recurre a conceptos matemáticos más avanzados para desarrollar en mayor detalle los modelos utilizados en la parte principal de esa sección, si bien en algunas se profundiza en el contenido de la sección sin hacer uso de las matemáticas.

En las ampliaciones, se supone que el lector tiene conocimientos de análisis matemático (cálculo diferencial o infinitesimal), es decir, de los importantes métodos de cálculo desarrollados, por separado, por Isaac Newton y Gottfried Wilhelm von Leibniz en el siglo XVII (al final de esta sección, entramos en más detalles sobre la rivalidad entre estos dos científicos).

Haremos un amplio uso de uno de esos métodos, la derivación o diferenciación, que nos permite explorar la manera en que cambia una función cuando lo hacen la variable o variables que forman parte de ella. En ocasiones, también usamos la integración, que nos permite medir áreas situadas bajo los gráficos.

No es indispensable leer ninguna de las ampliaciones, ya que los modelos económicos formulados en La economía se entienden bien sin ellas. Pero su lectura puede ayudar a comprender mejor el funcionamiento de los modelos y la manera en que los economistas utilizan las matemáticas para que sus modelos sean claros y precisos. Al principio de cada ampliación se incluye una presentación que será de utilidad a cada estudiante para decidir si leerla o no. En ella se explica el contenido de la ampliación y se especifica si es necesario contar con algún conocimiento previo.

En la mayoría de las ampliaciones se hace más uso del álgebra y las ecuaciones que en las secciones principales. Si te sientes a gusto resolviendo ecuaciones y dibujando gráficas, su lectura te resultará más sencilla; si no, podrás practicar. Pero, cuando sea imprescindible tener conocimientos matemáticos específicos (por ejemplo, si se utiliza análisis matemático), se indicará en la presentación de esa ampliación.

Al final de muchas de las ampliaciones, ofrecemos recomendaciones de lecturas adicionales sobre las técnicas matemáticas utilizadas, que en muchos casos serán fragmentos escogidos de: Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.

Notación y convenciones

Funciones de una sola variable




      
  
    
      	\(y=f(x)\)
      	Función de una variable, donde \(x\) es la variable independiente o argumento de la función e \(y\) es la variable dependiente
    

    
      	\(\dfrac{dy}{dx}\)
      	Derivada primera de \(f(x)\)
    

    
      	\(f'( x)\)
      	Notación alternativa para la derivada primera de \(f(x)\)
    

    
      	\(\dfrac{d^2 y}{dx^2}\)
      	Derivada segunda de \(f(x)\)
    

    
      	\(f''( x)\)
      	Notación alternativa para la derivada segunda de \(f(x)\)
    

  


    





Integración




      
  
    
      	\(y=f(x)\)
      	Función de una variable, donde \(x\) es la variable independiente o argumento de la función e \(y\) es la variable dependiente
    

    
      	\(\int f(x) \, dx\)
      	Integral indefinida de \(f(x)\)
    

    
      	\(\int _a^b f(x) \, dx\)
      	Integral definida de \(f(x)\) entre \(a\) y \(b\)
    

  


    





Funciones de dos variables




      
  
    
      	\(y=f (x,\ z)\)
      	Función de dos variables, donde \(x\) y \(z\) son las variables independientes o argumentos de la función e \(y\) es la variable dependiente
    

    
      	\(\dfrac{\partial f}{\partial x} \text{ o bien }\dfrac{\partial y}{\partial x}\)
      	Derivada parcial de \(f\) con respecto a \(x\), considerando \(z\) constante
    

    
      	\(\dfrac{\partial f}{\partial z}\text{ o bien }\dfrac{\partial y}{\partial z}\)
      	Derivada parcial de \(f\) con respecto a \(z\), considerando \(x\) constante
    

    
      	\(\dfrac{\partial^2 f}{\partial x^2}\)
      	Derivada segunda de \(f\) con respecto a \(x\), considerando \(z\) constante
    

    
      	\(\dfrac{\partial^2 f}{\partial z^2}\)
      	Derivada segunda de \(f\) con respecto a \(z\), considerando \(x\) constante
    

    
      	\(\dfrac{\partial}{\partial z}\left(\dfrac{\partial f}{\partial x}\right)\)
      	Derivada parcial mixta; derivada primera de \(\dfrac{\partial f}{\partial x}\) con respecto a \(z\)
    

    
      	\(\dfrac{\partial}{\partial x}\left(\dfrac{\partial f}{\partial z}\right)\)
      	Derivada parcial mixta; derivada primera de \(\dfrac{\partial f}{\partial z}\) con respecto a \(x\)
    

    
      	\(\dfrac{\partial^2 f}{\partial x \, \partial z} \text{ o bien }\dfrac{\partial^2 f}{\partial z \, \partial x}\)
      	Derivada parcial mixta cuando \(\dfrac{\partial}{\partial z}\left(\dfrac{\partial f}{\partial x}\right)\) y \(\dfrac{\partial}{\partial x}\left(\dfrac{\partial f}{\partial z}\right)\) son iguales
    

  


    





¿Quién inventó el análisis matemático?

Posiblemente la controversia científica más famosa de todos los tiempos gira en torno a si la invención del análisis matemático se debe atribuir a Isaac Newton o a Gottfried Wilhelm von Leibniz.
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Isaac Newton (1642–1726) fue un matemático y físico inglés, reconocido como uno de los científicos más influyentes que jamás hayan existido. Además de inventar el análisis matemático, descubrió la ley de la gravedad, sentó las bases de la mecánica clásica, hizo importantes contribuciones a la teoría de la óptica y formuló una ley del enfriamiento. Como director de The Royal Mint (la casa de la moneda inglesa) durante el reinado de tres monarcas, Newton estableció el patrón oro, que fue el fundamento del sistema monetario internacional durante casi 200 años.

Newton utilizó métodos de cálculo infinitesimal por primera vez en un manuscrito publicado en 1666. También los empleó en su libro Principios matemáticos de la filosofía natural, que vio la luz en 1687. Terminó su obra dedicada al cálculo, Método de las fluxiones y series infinitas, en 1671, pero no se publicó hasta 1736.
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Gottfried Wilhelm von Leibniz (1646–1716) fue un matemático y filósofo alemán. En 1675 usó el cálculo integral para hallar el área bajo una curva e introdujo la S alargada, escrita \(\int\), que usamos para representar las integrales y la \(d\) para las diferenciales. Su trabajo sobre filosofía se centró en el principio del optimismo, según el cual Dios habría creado el mejor de los mundos posibles, aunque su tratado sobre el tema, Teodicea, lo satirizó Voltaire en la novela Cándido.

Los partidarios de Newton acusaron a Leibniz de plagio en su obra sobre el cálculo. Leibniz murió en la pobreza y con la reputación en declive. Posteriormente, tanto matemáticos como filósofos han restaurado su prestigio.

Los historiadores modernos convienen ahora en que, de forma independiente y casi al mismo tiempo, Newton y Leibniz inventaron lo que se conoce como análisis matemático, cálculo infinitesimal o cálculo diferencial.
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            Incendio de grandes proporciones que se propaga fuera de control cerca de Ciudad del Cabo (Sudáfrica) en 2009.
        

	

  
    Unidad 1
    Prosperidad, desigualdad y límites planetarios
  

    
      Cómo ha revolucionado el capitalismo la forma en que vivimos y cómo intenta la economía comprender este y otros sistemas económicos
    




​​​​1.1 Los viajes de Ibn Battuta en el siglo XIV en un mundo plano

En el siglo XIV, el estudioso tangerino Ibn Battuta visitó el subcontinente indio. Describió la región de Bengala como «un país de gran extensión y en el que el arroz es extremadamente abundante. De hecho, en ninguna región de la tierra he visto tanta abundancia de víveres».


​
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Ibn Battuta (1304–1368) viajó por el norte y el occidente de África, por Europa, Oriente Medio, sur y centro de Asia y China, recorriendo un total de 117 000 km, casi cinco veces la distancia cubierta por el más famoso Marco Polo, también en el siglo XIV.







​Y había visto gran parte del mundo conocido, teniendo en cuenta que había viajado por China, África occidental, Oriente Medio y Europa,. Tres siglos más tarde, el comerciante de diamantes francés del siglo XVII, Jean Baptiste Tavernier, expresó el mismo sentimiento sobre el país asiático:


  Incluso en las aldeas más pequeñas, se pueden obtener en abundancia arroz, harina, mantequilla, leche, judías y otras hortalizas, azúcar y dulces, tanto secos como líquidos.1



En los tiempos de la visita de Ibn Battuta a Bengala, Europa se tambaleaba por el impacto de la peste bubónica, que se cobró la vida de una cuarta parte o más de la población de muchas ciudades. India no era más rica que otras partes del mundo. Pero tampoco era mucho más pobre.


​A juzgar por el nivel de vida en distintas zonas del mundo, un observador de aquella época habría percibido que, en promedio, la gente estaba mejor en Italia que en Gran Bretaña, India y Japón. Pero, en cualquiera de los países, eran mucho más llamativas las enormes disparidades entre ricos y pobres que esas diferencias observadas entre distintas regiones. Los ricos y los pobres recibían diferentes nombres en cada sitio: señores feudales y siervos, realeza y súbditos, propietarios y esclavos, o mercaderes y navegantes que transportaban sus mercancías. Entonces —igual que hoy en día—, las perspectivas en la vida de cada persona dependían del nivel económico de sus progenitores y de si era hombre o mujer. Comparando el siglo XIV con la actualidad, la diferencia es que entonces importaba mucho menos en qué parte del mundo hubieras nacido. Desde el punto de vista económico, el mundo era plano en tiempos de Ibn Battuta.


​Volvamos al presente. En muchos aspectos, las personas de India están mejor hoy que hace siete siglos —por ejemplo, tienen acceso a una mejor alimentación, higiene y control de enfermedades infecciosas, tal como refleja la mayor esperanza de vida (número de años que puede esperarse que viva un recién nacido)—, pero según los criterios internacionales actuales, la mayoría son pobres.

En tiempos de Ibn Battuta, las condiciones de vida de otros países se conocían por las impresiones que relataban unos cuantos exploradores. Los datos presentados en la figura 1.1, que verás en la siguiente sección, así como en las demás figuras de esta unidad, se basan en los estudios llevados a cabo por cientos de historiadores, estadísticos, informáticos y economistas. La economía es un campo de estudio basado en hechos, que utiliza los datos para ayudarnos a comprender cómo funciona el mundo moderno (y cómo hacer que funcione mejor para todos).


​En nuestro vídeo, los economistas Thomas Piketty y James Heckman explican cómo, para sus trabajos sobre la desigualdad y las políticas para reducirla, ha sido fundamental la recogida de datos.

                        
                    Thomas Piketty y James Heckman explican por qué los datos son fundamentales para su trabajo.    



  
    	
      Jean Baptiste Tavernier. 1676. Travels in India ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios


​​1.2 El palo de hockey de la historia

El nivel de vida ha subido drásticamente en todo el mundo desde la época de Ibn Battuta, pero en unos países mucho más que en otros.



​
  Escucha a Diane Coyle hablar de los beneficios y las limitaciones de medir el PIB. En La economía 2.0: macroeconomía explicaremos cómo se calcula el PIB. Para comparar el nivel de vida medio entre países y a lo largo del tiempo, se usa el concepto de paridad del poder adquisitivo (PPA), que tiene en cuenta las diferencias en los precios de bienes y servicios. La PPA es un índice de precios que cuantifica y compara lo que cuesta comprar la misma cesta de bienes y servicios en un país y en otro de referencia en un año en particular, como Estados Unidos en 2011.

  ​​​



	producto interior bruto (PIB)
	Medida del valor de mercado de la producción de bienes y servicios finales de una economía en un periodo determinado. El PIB combina en una sola cifra todos los resultados (o la producción) de empresas, instituciones sin ánimo de lucro y organismos públicos dentro del territorio de un gobierno. Para evitar que se contabilice dos veces, no incluye la producción de bienes intermedios que son factores utilizados para la producción final. La producción de los hogares forma parte del PIB si se vende. El PIB se mide por meses, trimestres o años.



La figura 1.1 nos cuenta solo una parte de la realidad. Para comparar el nivel de vida en cada país, empezamos con una medida llamada producto interior bruto (PIB). El PIB es una forma de medir lo que se ha producido durante un año en un país determinado. Nos referimos al PIB como el producto de un país. La economista Diane Coyle dice que el PIB «lo suma todo, desde clavos hasta cepillos de dientes, tractores, zapatos, cortes de pelo, consultoría de gestión empresarial, limpieza de calles, clases de yoga, platos, vendas, libros y los millones de servicios y productos que hay en la economía».1 Todo ello se cuenta a su valor de mercado, lo que nos da la producción total, que también se corresponde a la renta total (o los ingresos totales) de todos los habitantes del país. Si dividimos el PIB entre la población total, la cifra resultante —PIB per cápita o renta per cápita— nos sirve para medir la renta media o «nivel de vida». (Aquí hemos dejado de lado algunos aspectos importantes, que trataremos en la ampliación incluida en el final de esta sección).

En la figura 1.1, la altura de cada línea representa una estimación del nivel de vida medio en la fecha señalada en el eje horizontal. Se observa, por ejemplo, que en el siglo XIV el nivel de vida era más alto en Italia que en cualquier otro de los países de los que tenemos datos.




                [image: El palo de hockey de la historia: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1000 al 2018. El eje vertical, que muestra el PIB per cápita expresado en dólares estadounidenses, abarca desde 0 hasta 40 000. Se muestra el PIB per cápita correspondiente a Gran Bretaña, Japón, Italia, China, India y Nigeria. Para todos los países, el PIB per cápita se mantuvo por debajo de 3000 dólares hasta el siglo XVIII. En Gran Bretaña, el PIB per cápita despegó durante el siglo XVIII y se incrementó hasta los 38 000 dólares en 2018. En el resto de países, el despegue se produjo entre los siglos XIX y XX y, para 2018, el PIB per cápita había llegado aproximadamente a 26 000 dólares en Japón, 18 000 en Italia, 13 000 en China, 7000 en India y 2000 dólares en Nigeria.]



El palo de hockey de la historia



Figura 1.1 
El palo de hockey de la historia: producto interior bruto per cápita en cinco países (1000–2018).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Stephen Broadberry. 2021. «Accounting for the great divergence: recent findings from historical national accounting»; Total Economy Database.; S. N. Broadberry, B. Campbell, A. Klein, M. Overton, and B. van Leeuwen, B. 2015. British Economic Growth, 1270–1870. Cambridge: Cambridge University Press.; S. Broadberry, H. Guan, and D. Li. 2018. «China, Europe and the Great Divergence: A Study in Historical National Accounting» Journal of Economic History 78: pp. 955–1000.; J. P. Bassino, S. Broadberry, K. Fukao, B. Gupta, and M. Takashima, M. 2019. «Japan and the Great Divergence, 730–1874». Explorations in Economic History 72: pp. 1–22.; S. Broadberry, J. Custodis, and B. Gupta, B. 2015. «India and the Great Divergence: An Anglo-Indian Comparison of GDP per Capita, 1600–1871». Explorations in Economic History 55: pp. 58–75.; P. Malanima. 2011. «The Long Decline of a Leading Economy: GDP in Central and Northern Italy, 1300–1913». European Review of Economic History 15: pp. 169–219.; S. Broadberry and L. Gardner. 2022. «Economic Growth in Sub-Saharan Africa, 1885–2008: Evidence From Eight Countries». Explorations in Economic History 83: 101424.
    Nota: Los datos históricos se mejoran continuamente; en la figura 1.1 se incluyen los más precisos que hay disponibles para los seis países mostrados. En el gráfico interactivo, se dispone de fuentes de datos alternativas para muchos más países.









                [image: Un palo de hockey es recto en su mayor parte y presenta una acusada curva ascendente hacia el final.]



A estos gráficos los llamamos curvas de palo de hockey por su semejanza con la forma del palo de hockey sobre hielo.






En 2018, según este índice, en Japón las personas estaban seis veces mejor, en promedio, que en India y tenían casi el mismo nivel de riqueza que las de Gran Bretaña, como ya sucedía en el siglo XIV. Sin embargo, en Estados Unidos (no mostrado en la figura) el nivel era incluso más alto y en Noruega (que tampoco se muestra) más alto aún.


  Antes de 1300, existen muy pocos datos. Por ejemplo, disponemos de estimaciones del PIB de China solo en 1000, 1090 y 1120, por lo que el gráfico conecta esos puntos de datos con líneas rectas.




​​​​​​​​​​​El gráfico de la figura 1.1 es posible gracias al trabajo de Angus Maddison, que dedicó su vida laboral a encontrar los escasos datos que existen para hacer comparaciones útiles sobre la vida de la gente a lo largo de más de 1000 años. En la figura se reflejan estimaciones más recientes elaboradas por historiadores de la economía. Este libro pone de relieve que el punto de partida de la economía como campo de estudio son datos como estos sobre las regiones del mundo y sus habitantes.

El palo de hockey de la historia no se da en todos los países y, cuando lo hace, tiene una forma diferente para cada uno. La inflexión que experimenta la curva es más suave en el caso de Gran Bretaña, cuyo crecimiento empezó en torno al año 1650, mientras que es más abrupta en el de Japón, donde comenzó alrededor de 1870. En China e India, el nivel de vida disminuyó durante el periodo en que el crecimiento despegaba en los países de Europa occidental y la inflexión se produjo mucho más tarde, en la segunda mitad del siglo XX.

En algunas economías, incluidas las de China e India, no hubo mejoras sustanciales en el nivel de vida de la gente hasta que obtuvieron la independencia del poder colonial o de la interferencia de las naciones europeas.


  	India: El PIB per cápita cayó un tercio entre 1600 y 1870, cuando el dominio colonial británico fue en aumento.

  	China: Sufrió un descenso parecido en los siglos XVIII y XIX, cuando algunas naciones europeas controlaron su política y su economía. En otro tiempo, su riqueza había sido mayor que la de Gran Bretaña, pero hacia mediados del siglo XX el PIB per cápita chino equivalía a un 7 % del británico.

  	Latinoamérica: Ni durante el periodo colonial español ni después de la independencia, obtenida por la mayoría de los países latinoamericanos a principios del siglo XIX, experimentaron nada que se parezca al ascenso en nivel de vida del palo de hockey que sí reflejan los países de la figura 1.1.

  	Nigeria: Este país ilustra un caso (de muchos) en que la renta per cápita se mantiene o crece poco antes de la independencia de 1960 y presenta un crecimiento limitado después.



La figura 1.1 también refleja que, durante gran parte de la historia, el nivel de vida no creció de forma sostenida. Cuando hubo crecimiento duradero, comenzó en momentos distintos en cada país, lo que ocasionó grandes diferencias en el nivel de vida entre unos países y otros. Desde finales del siglo XX, países «rezagados» como India y China han ido recuperando terreno con las naciones más ricas, pero en otros aún no ha comenzado el ascenso del palo de hockey.


  Este ameno vídeo elaborado por el estadístico Hans Rosling muestra cómo algunos países progresaron en riqueza —y en salud— mucho antes que otros.



Comprender cómo unos países han prosperado, y otros no, durante los tres últimos siglos es una de las preguntas más importantes que se han hecho los economistas, empezando por Adam Smith, uno de los fundadores de este campo de estudio. Publicó su libro más importante bajo el título de Investigación de la naturaleza y causas de la riqueza de las naciones, si bien es más conocido simplemente por La riqueza de las naciones.2 Hay más información en el apartado «Grandes economistas» dedicado a Adam Smith.


  
  ​​​​Grandes economistas Adam Smith

  


                [image: Retrato de Adam Smith]






  Adam Smith (1723–1790) es considerado el fundador de la economía moderna. Lo crio su madre viuda en Escocia y estudió filosofía en la Universidad de Glasgow, que era un importante centro del pensamiento de la Ilustración y también del comercio colonial, factores ambos que influyeron en su forma de entender la economía. Viajó por Europa y, estando en Toulouse (Francia), se quejó de que tenía «muy poco que hacer», así que empezó a «escribir un libro para pasar el tiempo», el cual llegaría a convertirse en el libro de economía más famoso.

  En La riqueza de las naciones, publicado en 1776, Smith se preguntó: ¿Cómo puede la sociedad coordinar las actividades independientes de un gran número de actores económicos (productores, transportistas, vendedores, consumidores), que casi nunca se conocen entre sí y están repartidos por el mundo? Su radical respuesta fue que la coordinación entre esos actores podría surgir de forma espontánea, sin que ninguna persona o institución intentara crearla o mantenerla deliberadamente. Eso desafiaba los conceptos precedentes de la organización política y económica, en la que los gobernantes imponían orden sobre sus súbditos.

  Más radical aún fue su idea de que eso podía llegar a pasar como resultado de que los individuos actuasen en su propio interés: «No es la benevolencia del carnicero, el cervecero, o el panadero lo que nos procura nuestra cena, sino el cuidado que ponen ellos en su propio beneficio», escribió.

  
  ​​​También en La riqueza de las naciones, Smith introdujo una de las metáforas más imperecederas de la historia de la economía: la de la mano invisible. El empresario, escribió, «busca sólo su propio beneficio, pero en este caso como en otros una mano invisible lo conduce a promover un objetivo que no entraba en sus propósitos. El que sea así no es necesariamente malo para la sociedad. Al perseguir su propio interés frecuentemente fomentará el de la sociedad mucho más eficazmente que si de hecho intentase fomentarlo». Y añadió: «Solo un mendigo escoge depender básicamente de la benevolencia de sus conciudadanos».

  Entre las aportaciones de Smith está la idea de que una fuente importante de prosperidad pasa por la división del trabajo, o especialización, y de que esta está limitada a su vez por la «extensión del mercado». Smith ilustró esta idea en un famoso pasaje sobre una fábrica de alfileres, donde diez hombres, cada uno especializado en una o dos de las 18 operaciones distintas implicadas, podrían producir 50 000 alfileres al día. Pero «si todos hubieran trabajado independientemente y por separado […] es imposible que cada uno fuese capaz de fabricar veinte alfileres por día, y quizás no hubiesen podido fabricar ni uno».

  Pero semejante cantidad de alfileres solo encontrarían comprador si se vendieran lejos de su lugar de fabricación. De ahí que la especialización se viese favorecida por la construcción de canales navegables y la expansión del comercio exterior. Y la misma prosperidad resultante amplió la «extensión del mercado», en un ciclo virtuoso de expansión económica.

  Smith no creía que el interés propio fuera la única motivación de las personas. Diecisiete años antes de La riqueza de las naciones, había publicado un libro sobre el comportamiento ético, titulado La teoría de los sentimientos morales.3

  También entendió que el sistema de mercado tenía algunos fallos, en especial si los vendedores se asociaban para evitar competir unos con otros. «Es raro que se reúnan personas del mismo negocio», escribió, «aunque sea para divertirse y distraerse, y que la conversación no termine en una conspiración contra el público o en alguna estratagema para subir los precios».

  En concreto se dirigía contra los monopolios protegidos por los gobiernos, como la Compañía Británica de las Indias Orientales, que no solo controlaba el comercio entre India y Gran Bretaña, sino que también administraba gran parte de la colonia allí.

  
  ​Convenía con sus contemporáneos en que un gobierno debería proteger su nación de los enemigos exteriores y garantizar la justicia mediante la policía y el sistema judicial. También defendía la inversión pública en enseñanza y en obras públicas, como puentes, carreteras y canales.




  
    Pregunta 1.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre Adam Smith y elige los que sean correctos.

    
      	Adam Smith creía en el papel del Estado para mejorar el bienestar social.

      	Adam Smith creía que todos los mercados se caracterizaban por la competencia perfecta.

      	Adam Smith defendía que los agentes económicos se guiaban enteramente por su propio interés.

      	Adam Smith afirmaba que la coordinación entre un gran número de actores económicos (productores, transportistas, vendedores, consumidores), que a menudo no se conocen entre sí, podría surgir de forma espontánea sin que ninguna persona o institución intentara crearla o mantenerla deliberadamente.

    

    
      	Convenía con sus contemporáneos en que el Estado debía proteger la nación de los enemigos exteriores y garantizar la justicia mediante la policía y el sistema judicial, y también defendía la inversión del Estado en educación y obras públicas.

      	Adam Smith entendía que el sistema de mercado tenía algunos defectos, en especial cuando los vendedores actuaban en connivencia para crear poder de mercado.

      	No creía que el interés propio fuese la única motivación de los agentes económicos y escribió sobre el comportamiento ético en La teoría de los sentimientos morales, publicado en 1759.

      	Este enunciado refleja la idea de la «mano invisible» de Adam Smith: «No es la benevolencia del carnicero, el cervecero, o el panadero lo que nos procura nuestra cena, sino el cuidado que ponen ellos en su propio beneficio; una mano invisible los conduce a promover un objetivo que no entraba en sus propósitos».

    

  




  Ampliación 1.2 PIB per cápita y nivel de vida

  
    En esta ampliación, exploramos las razones por las que el PIB no siempre es una medida satisfactoria del nivel de vida. Se trata de un indicador que no solo deja de lado algunos factores que son importantes en la vida diaria, sino que también elude tener en cuenta las diferencias entre unas personas y otras y el agotamiento de los recursos naturales.

  

  
    Visita la página de Our World in Data dedicada al PIB per cápita, donde podrás explorar los datos de la renta per cápita en varios países del mundo.

  

  
	correlación
	Se dice que dos variables dentro de una muestra de datos están correlacionadas si se observa que tienden a cambiar a la vez. Si los valores altos de una variable (por ejemplo, los ingresos de las personas) suelen darse junto con valores altos de otra variable (por ejemplo, los años de formación), las variables tienen una correlación positiva. Cuando los valores altos de una variable (por ejemplo, la venta de helados) van asociados a valores bajos de otra variable (por ejemplo, la cantidad de personas que viste con abrigo de invierno) hay una correlación negativa. El hecho de que las variables estén correlacionadas no significa que exista una relación causal entre ellas: es posible que el incremento de las ventas de helados no sea la causa de que haya menos gente vestida con abrigo. Véase también: causalidad.



  Hemos utilizado el PIB (o renta) per cápita como indicador del nivel de vida porque la producción total es lo que hace posible los bienes y servicios que necesitamos o disfrutamos, ya sea un corte de pelo, un cepillo de dientes, enseñanza u otro bien o servicio necesario. Si bien el PIB per cápita no mide directamente la riqueza de la gente, guarda una gran correlación con otras medidas del bienestar, como la esperanza de vida y el grado de satisfacción que las personas dicen tener con su vida.

  
  ​No obstante, son muchos los aspectos del bienestar que el PIB per cápita no mide.4

  Nuestra medida de la producción deja de lado factores que directamente afectan al «bienestar» que sentimos, tales como:

  
    	la calidad de nuestro entorno físico y social, como amistades, aire limpio y seguridad personal;

    	cantidad de tiempo libre que tenemos para relajarnos o pasarlo con amigos y familiares;

    	bienes y servicios que se producen dentro del hogar, como cuidado infantil o comidas.

  

  Cuando se usa el indicador PIB per cápita para medir lo que llamamos «nivel de vida medio», surgen otros dos problemas:

  
    	El PIB mide la producción, pero no tiene en cuenta cómo se distribuye entre los miembros de una población.

    	Llegar a esa producción implica con frecuencia consumir, agotar o destruir el entorno natural, y esto supone un coste que no queda reflejado.

  

  
  ​​​​Producción, desigualdad de renta y «nivel de vida medio»

  Como no existe nadie que sea como el miembro promedio de una población, para hablar de lo rico que es un país o un grupo de personas, tenemos que sumar las experiencias de los muchos miembros individuales de una población y calcular la media. Lo que el PIB nos dice es lo grande que es el pastel total (la producción total que se va a dividir entre los miembros del grupo). El PIB per cápita representa el tamaño del trozo de pastel que le corresponde a cada persona si todos recibieran la misma cantidad.

  Pero, claro, así no es como se divide en realidad el «pastel» del PIB. Para entender la importancia de esto, pensemos en que, si la producción se dividiera por igual y bastara para que todos pudieran atender sus necesidades, diríamos que ese grupo era al menos moderadamente rico. Pero, si una sola persona disfrutara de la misma producción total y los demás no percibieran nada, la renta per cápita no cambiaría, pero no tendría sentido decir que el «grupo» está acomodado. Toda la población, salvo una persona, sería desgraciada y puede que ni siquiera tuviese para sobrevivir.

  Hay personas que obtienen mucho más que otras porque la mayor parte de la producción se pone a la venta y, para poder conseguirla para uso propio, hay que comprarla. Lo que cada persona puede comprar depende de sus ingresos, es decir, de los salarios, honorarios, rentas, beneficios, transferencias públicas u otros pagos que reciba. Para apreciar la importancia de esto, piensa en un grupo en el que cada persona percibe inicialmente unos ingresos de 5000 dólares al mes e imagina que, sin que los precios varíen, aumentaran los ingresos de todas ellas. Diríamos que su nivel de vida había subido, ya que todas habrían tenido un aumento de los bienes y servicios que podrían comprar.

  Pero piensa en otra variación. Supón que los ingresos de la mitad de la población ascienden a 9000 dólares, mientras que los de la otra mitad bajan a 1000 dólares. La renta media se habría mantenido igual (es decir, en 5000 dólares), pero ¿dirías que el nivel de vida sería el mismo después de haber introducido esa desigualdad en los ingresos? Es poco probable que la renta adicional de la mitad afortunada y (ahora) rica les importe tanto a las personas ricas (porque ya tenían bastante) como la pérdida de ingresos a la mitad desafortunada y (ahora) pobre. Con esto en mente, podríamos decir que, aunque la renta media no ha cambiado, en promedio, las personas son menos ricas que antes.

  Como la distribución de los ingresos afecta al bienestar y como una misma renta media puede ser consecuencia de distribuciones muy diferentes de los ingresos entre ricos y pobres dentro de un grupo, es posible que la renta media o PIB per cápita no refleje lo bien que está un grupo de personas en comparación con otro.

  Crecimiento de la producción y agotamiento de los recursos naturales

  Cuando pensamos en el bienestar de una persona, sopesamos los bienes y servicios que puede disfrutar a lo largo de un año. Pero más allá de lo que puede obtener, también tomamos en cuenta lo que tiene, como una casa acogedora o vivir en un bonito entorno natural. Al sumar los «cortes de pelo» y los «cepillos de dientes» que constituyen el PIB, incluimos el valor de la casa contando lo que se podría haber obtenido alquilándola si el propietario no viviera en ella. Pero no contamos el disfrute del entorno natural.

  Para ver la importancia de esto, piensa en una persona que vive rodeada de un bosque espectacular y disfruta de las distintas especies que alberga. Para ganarse la vida, decide talar la parte del bosque que es de su propiedad y vender la madera obtenida para que la usen otros.

  La madera que vende sí se cuenta en el PIB, pero no así el hecho de que ya no habrá un bosque allí. La persona obtiene los bienes que puede comprar con los ingresos de la madera que ha vendido. Pero ya no tiene un bosque en el que vivir. ¿Ha salido ganando? Probablemente. Decidió que merecía la pena renunciar al bosque a cambio de los bienes que podría adquirir con los ingresos de la venta de la madera. Pero no está tan bien como indican los ingresos generados al vender la madera.

  
  ​​​Si pensamos en un país de la misma forma, el no contar el agotamiento del entorno natural puede tener una gran repercusión en nuestra evaluación del nivel de vida medio. Un estudio de Indonesia midió el valor de los bosques arrasados por la tala comercial, la deforestación y otras causas. En 1983, por ejemplo, el valor de los bosques que quedaban en Indonesia cayó tanto que, de haberse restado de su PIB, habría disminuido un 8 % la cuantificación de la producción del país.

  El mismo año, las compañías petroleras extrajeron 521 millones de barriles de las reservas de petróleo conocidas del país. Aun teniendo en cuenta los 71 millones de barriles de nuevas reservas que se descubrieron, las reservas conocidas disminuyeron un 4 %. Si la reducción de las reservas petrolíferas por la extracción y venta de petróleo se hubiera incluido junto con la erosión del suelo agrícola en el cálculo de la producción nacional, la disminución del PIB del año 1983 habría sido del 22 %.

  Entre 1971 y 1984 (el periodo que abarcó el estudio), la tasa anual de crecimiento del PIB indonesio (ajustado a la inflación) tal como se suele calcular en economía fue del 7,1 %. Si se hubiera tenido en cuenta la disminución de las reservas de petróleo, bosques y suelo, habría sido de solo un 4,0 %.

  Para contar la producción de manera que pueda informarnos de lo pudientes que son las personas de un país como Indonesia, hay que incluir no solo lo que se ha deteriorado en el proceso de obtener la producción (como el desgaste de la maquinaria), sino también el agotamiento de los recursos naturales.

  
    
      Pregunta A1.1 Elige las respuestas que sean correctas

      Lee los siguientes enunciados sobre el PIB per cápita y elige los que sean correctos.

      
        	El PIB per cápita mide el bienestar medio de la población de un país.

        	Si se ajustara el PIB per cápita para que reflejara el consumo de los recursos naturales, en general las tasas de crecimiento económico serían negativas.

        	Es posible que el PIB per cápita suba, aunque baje el nivel de vida medio.

        	Es posible que haya países con el mismo PIB per cápita, pero niveles muy diferentes de desigualdad de renta.

      

      
        	El PIB per cápita no mide muchos aspectos del bienestar, como la calidad del entorno físico y social.

        	La tasa de crecimiento del PIB per cápita seguiría siendo positiva, pero más baja que si solo se mirase la renta generada por el consumo de los recursos naturales.

        	Por ejemplo, si los ingresos de los habitantes más ricos aumentasen sustancialmente mientras que disminuyesen los de los demás, el PIB per cápita podría subir, pero el nivel de vida medio habría bajado. Los ingresos adicionales de los más ricos importan menos para su bienestar que la bajada de ingresos para los demás.

        	El PIB per cápita es una media, por lo que no tiene en cuenta la distribución de las rentas. Una misma renta media puede ser resultado de distribuciones muy diferentes de las rentas; por ejemplo, una persona que disfrute de toda la producción, en comparación con una población en que esa misma renta total es disfrutada por todos en cantidades iguales.

      

    

  

  
    Ejercicio A1.1 ¿Qué deberíamos medir?

    El 18 de marzo de 1968, mientras se encontraba en campaña para las elecciones presidenciales de Estados Unidos, el senador Robert Kennedy dio un famoso discurso en el que cuestionó «la mera acumulación de cosas materiales» en la sociedad estadounidense y por qué al medir el nivel de vida del país se tenían en cuenta, entre otras cosas, la contaminación atmosférica, la publicidad de cigarrillos y las cárceles, pero no la salud, la educación o el patriotismo. Argumentaba que «se mide todo, en suma, excepto lo que merece la pena en la vida».

    Lee este discurso en su totalidad o escucha una grabación sonora.

    
      	En el texto completo, ¿qué bienes menciona como incluidos en el cómputo del PIB?

      	¿Crees que deberían tenerse en cuenta en este indicador, y por qué?

      	¿Qué bienes menciona en el texto completo que no están en el indicador?

      	¿Crees que deberían incluirse, y por qué?
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Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.3 Otro palo de hockey: el cambio climático


​​​Tomar el PIB como medida del nivel de vida pasa por alto la importancia del medio ambiente para nuestro bienestar actual y futuro. En las figuras 1.2a y 1.2b se pone de manifiesto que el uso de combustibles fósiles (carbón, petróleo y gas natural) ha afectado de manera profunda al entorno natural del planeta. Ambas figuras tienen la forma de palo de hockey. Después de muchos siglos de relativa estabilidad en sus niveles, el aumento de emisiones de dióxido de carbono (CO2) durante los siglos XX y XXI ha dado lugar a concentraciones sensiblemente mayores de CO2 en la atmósfera terrestre (figura 1.2a) y ha producido un aumento perceptible de la temperatura media del hemisferio norte (figura 1.2b). La figura 1.2a también refleja que las emisiones de CO2 debidas al consumo de combustibles fósiles han aumentado drásticamente desde finales del siglo XIX.


​​En la figura 1.2b se muestra que la temperatura media de la Tierra fluctúa de una década a otra. Son muchos los factores que causan esas variaciones, incluidas las erupciones volcánicas, como la del monte Tambora en Indonesia en 1815.




                [image: Hay dos gráficos de líneas. En el primer gráfico, el eje horizontal representa los años que van del 1000 al 2020. El eje vertical, que muestra el CO 2 atmosférico expresado en partes por millón, abarca desde 250 hasta 450.  Entre 1010 y 1800, el C O 2 atmosférico fluctuó en torno a 280 partes por millón. Entre 2020 y 2020, aumentó hasta superar ligeramente 400 partes por millón. En el segundo gráfico, el eje horizontal representa los años que van del 1000 al 2020. El eje vertical muestra las emisiones mundiales de carbono procedentes de quemar combustibles fósiles, expresadas en millones de toneladas métricas, y abarca desde 0 hasta 40 000; cada incremento corresponde a 8000. Solo hay disponibles datos de emisiones de carbono desde 1750. Las emisiones de carbono aumentaron significativamente, desde casi 0 millones de toneladas métricas en 1750 hasta casi 40 000 millones toneladas métricas en 2018.]



Figura 1.2a 
Dióxido de carbono en la atmósfera (1010–2020) y emisiones mundiales de carbono procedentes de quemar combustibles fósiles (1750–2018).






Pierre Friedlingstein, Matthew W. Jones, Michael O’Sullivan, et al. 2019. «Global Carbon Budget 2019». Earth System Science Data 11: pp. 1783–1838. doi: 10.5194/essd-11-1783-2019.; Pieter Tans NOAA/GML y Ralph Keeling, Scripps Institution of Oceanography. 2022. «Trends in Atmospheric Carbon Dioxide».; D. Gilfillan, G. Marland, T. Boden, y R. Andres, R. 2021. «Global, Regional, and National Fossil Fuel CO2 Emissions». Carbon Dioxide Information Analysis Center (CDIAC) Datasets. Consultado en septiembre de 2021.







  El monte Tambora arrojó tanta ceniza que la temperatura de la Tierra bajó por el efecto de esas partículas finas en la atmósfera y 1816 fue conocido como el año sin verano.




​Desde 1900, la temperatura media se ha incrementado por la cada vez mayor concentración de gases de efecto invernadero, la cual se ha debido en su mayor parte a las emisiones de CO2 asociadas con la quema de combustibles fósiles. Así, cada año del siglo XX la temperatura media ha sido más alta que en ningún momento del milenio anterior.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1000 al 2019. El eje vertical muestra la desviación con respecto a la temperatura media registrada en el periodo 1961-1990, en grados Celsius. La desviación fue casi nula hasta el año 1100. Fluctuó entre menos 0,2 y menos 0,4 hasta 1300, entre 0 y menos 0,6 hasta 1450, entre menos 0,2 y menos 0,6 hasta 1700, entre menos 0,4 y menos 0,6 hasta 1800 y a partir de entonces se incrementó hasta 1 grado Celsius en 2019.]



Figura 1.2b 
Evolución de la temperatura del hemisferio norte con el paso del tiempo (1000–2019). Se muestran medias móviles de periodos de 5 años.





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Michael E. Mann, Zhihua Zhang, Malcolm K. Hughes, Raymond S. Bradley, Sonya K. Miller, Scott Rutherford, y Fenbiao Ni. 2008. «Proxy-based reconstructions of hemispheric and global surface temperature variations over the past two millennia». Proceedings of the National Academy of Sciences 105 (36): pp. 13252–13257.; C. P. Morice, J. J. Kennedy, N. A. Rayner, and P. D. Jones. 2012. «Quantifying uncertainties in global and regional temperature change using an ensemble of observational estimates: The HadCRUT4 dataset», Journal of Geophysical Research 117. D08101, doi:10.1029/2011JD017187.







  La fuente de autoridad de las investigaciones y datos sobre el cambio climático es el Grupo Intergubernamental de Expertos sobre el Cambio Climático (IPCC).




​En la comunidad científica, prácticamente no se ponen en duda las causas humanas y la realidad del cambio climático. Las consecuencias probables del calentamiento global son de largo alcance: deshielo de los casquetes polares, elevación del nivel del mar que puede llegar a sumergir grandes zonas costeras y posibles cambios en los patrones climáticos y pluviales que podrían volver inhabitables partes del mundo densamente pobladas y destruir las zonas de cultivos alimentarios del planeta.

Como se aprecia, los palos de hockey del PIB per cápita y del CO2 atmosférico han subido juntos. También ocurre que los países más ricos tienen, en promedio, más emisiones por habitante. En la unidad 2, exploramos esta relación entre renta y emisiones y analizamos si será posible, en el futuro, aumentar el nivel de vida en todo el mundo sin perjudicar más el clima.


​
  Ejercicio 1.1 ¿Qué importancia tienen un par de grados más o menos?

  Entre 1300 y 1850 hubo varios periodos excepcionalmente fríos, como se observa en la figura 1.2b. Indaga sobre la llamada «pequeña edad del hielo» en Europa y responde a las siguientes preguntas.

  
    	Describe los efectos de estos periodos excepcionalmente fríos sobre las economías de estos países.

    	Proporciona ejemplos de grupos de personas de un país o región a los que afectó excepcionalmente el cambio climático.

  




  
    Pregunta 1.2 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.2b muestra, desde el año 1000, la temperatura del hemisferio norte, representada como la desviación de la media de las temperaturas del periodo 1961–1990. Teniendo en cuenta esta figura, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La temperatura media del periodo 1961–1990 estuvo entre 0,2 y 0,6 grados por encima de las temperaturas entre 1450 y 1900.

      	Las cifras negativas del gráfico indican que la temperatura descendió sistemáticamente entre 1100 y 1900.

      	El aumento constante de la temperatura es un fenómeno que solo se produce después de 1980.

      	El aumento constante de la temperatura después de 1980 es un indicio de que seguirá subiendo todos los años después del 2000.

    

    
      	El gráfico muestra que la temperatura entre 1450 y 1900 estuvo entre 0,2 y 0,6 grados por debajo de la media del periodo 1961–1990.

      	El eje vertical muestra la diferencia entre la temperatura en cada momento y la temperatura media del periodo de 1961 a 1990. Los números negativos del gráfico indican que durante esos años la temperatura fue sistemáticamente más baja que la media de 1961–1990.

      	Hay periodos anteriores en que la temperatura subió regularmente, como, por ejemplo, a principios del siglo XX.

      	Es cierto que las temperaturas han subido de forma constante desde 1980, pero eso por sí solo no indica que la temperatura vaya a seguir subiendo un año tras otro. Como son muchos los factores que afectan a la temperatura en un año dado, resulta difícil predecir exactamente cuál será la temperatura en el futuro.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.4 Desigualdad mundial en las rentas


​Antes de la inflexión ascendente del palo de hockey de la historia, algunas personas eran ricas de acuerdo con la percepción de su tiempo, pero la mayor parte de la población mundial vivía en la pobreza extrema.

Pobreza mundial y desigualdad en las rentas


  Para explorar los datos más recientes sobre la pobreza extrema, lee la página de Our World in Data sobre la pobreza.



Reflejo de los palos de hockey de la renta per cápita y el carbono es la transformación desde un mundo en que la inmensa mayoría de las personas no podían satisfacer la necesidad básica de una mínima nutrición y un refugio lo bastante cálido, hasta el momento actual, cuando eso solo sucede con aproximadamente una de cada diez personas (figura 1.3). Esas personas casi siempre tienen hambre, carecen de electricidad (y, por lo tanto, de luz durante la noche, por ejemplo) y disponen de un acceso limitado a la escolarización o la atención médica.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1820 al 2018. El eje vertical muestra la proporción de la población mundial que vive en pobreza extrema. Esta proporción fue del 76 % en 1820, 74 % en 1850, 60 % en 1900, 53 % en 1950, 25 % en 2000 y del 10 % en 2018.]



Figura 1.3 
Porcentaje de la población mundial que vive en pobreza extrema, 1820–2018.






Michail Moatsos. 2021. «Global extreme poverty: Present and past since 1820». Publicado en: OCDE. 2021. How Was Life? Volume II: New Perspectives on Well-Being and Global Inequality Since 1820, OECD Publishing, París.






Hace mil años, el mundo era plano, económicamente hablando. Había grandes diferencias de renta dentro de los países y las regiones del mundo, pero, como se muestra en la figura 1.1, las diferencias existentes entre los países eran pequeñas, en especial si se comparan con lo que vendría después.

Desigualdad en las rentas entre los países


  Por ejemplo, el 14 % de la población mundial vive en países con una renta media inferior a la de India. Como el 18 % de los habitantes del mundo viven en India, un total del 32 % se encuentra en países con una renta media igual o inferior a la de India.




	paridad del poder adquisitivo (PPA)
	La PPA es un índice de precios que cuantifica y compara lo que cuesta comprar la misma cesta de bienes y servicios en un país y en otro de referencia en un año en particular, como Estados Unidos en 2011.




​​​​​​​​​​Hoy nadie piensa que el mundo sea plano, en lo que se refiere a la renta. La figura 1.4 proporciona una foto fija de 2019. Los países se presentan de izquierda a derecha ordenados por su renta media, con el país más pobre (Sudán del Sur) a la izquierda y el más rico (Emiratos Árabes Unidos) a la derecha. La anchura de las barras refleja el tamaño de su población, por lo que las barras de China e India son las más anchas con gran diferencia. La escala horizontal muestra la proporción acumulada de la población mundial, con el 100 % en el extremo derecho. En el eje vertical se representa la renta media diaria, expresada de forma que 20 dólares, por ejemplo, es lo que una persona de un país determinado puede comprar en bienes y servicios que cuestan 20 dólares en Estados Unidos. En economía, para hacer este tipo de comparaciones, los precios se expresan usando la paridad del poder adquisitivo. En el 10 % inferior de los países, donde en promedio se vive en una pobreza extrema, la renta son unos pocos dólares al día. La instantánea que ofrecen las rentas medias muestra grandes diferencias entre los países, pero no las inmensas diferencias de nivel de vida existentes dentro de cada país.


​


                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra la proporción acumulada de la población mundial. El eje vertical muestra la renta media por día en dólares internacionales de 2011, entre 0 y 90. Se ofrecen datos para los siguientes países por este orden: (proporción acumulada de población, renta). Sudán del Sur (prácticamente 0, 2 dólares). Nigeria (5 %, 3 dólares). Siria (9 %, 3 dólares). Etiopía (11 %, 4 dólares). India (32 %, 4,5 dólares). Bangladés (35 %, 4,5 dólares). Pakistán (37 %, 4,5 dólares). Egipto (39 %, 4,6 dólares). Filipinas (41 %, 6 dólares). Indonesia (48 %, 6 dólares). Sudáfrica (50 %, 10 dólares). Vietnam (51 %, 10 dólares). México (54 %, 12 dólares). China (75 %, 14,7 dólares). Irán (76 %, 14,7 dólares). Turquía (80 %, 20 dólares). Rusia (81 %, 20 dólares). Brasil (84 %, 20 dólares). Chile (85 %, 25 dólares). República Checa (85,2 %, 38 dólares). Italia (88 %, 42 dólares). Reino Unido (91 %, 50 dólares). Dinamarca (95 %, 56 dólares). Noruega (96 % 70 dólares). Estados Unidos (99,8 %, 75 dólares). Emiratos Árabes Unidos (100 %, 90 dólares).]



Figura 1.4 
Distribución de la renta mundial en 2019: ingresos diarios medios por país.






M. Roser. 2021. «Global poverty in an unequal world: Who is considered poor in a rich country? And what does this mean for our understanding of global poverty?» Our World in Data. «Income inequality within and between countries».; The World Bank. 2022. Poverty and Inequality Platform. «Mean income or expenditure per day»; The World Bank. 2022. «Population, total».
    Nota: Para poder comparar el poder adquisitivo de las rentas entre los países, los ingresos medios se expresan en «dólares internacionales»; es la denominada paridad del poder adquisitivo.






La figura 1.1 mostraba la gran divergencia en la riqueza en el mundo que empezó alrededor del siglo XVII y se acentuó en el XVIII. La pobreza extrema ha disminuido, pero dentro de cada país se mantienen desigualdades marcadas, que han aumentado en las últimas décadas. Si bien la figura 1.4 muestra la renta media de cada país, la figura 1.5 va más allá y, en un gráfico tridimensional, presenta la distribución de las rentas dentro de cada país además de las diferencias entre unos y otros, junto con la evolución observada entre 1980 y 2020.

Una vez más, los países están ordenados del más pobre (según la renta media de ese año) a la izquierda del gráfico (Sudán del Sur en 1980) al más rico a la derecha (Suiza en 1980), y la anchura de la barra de cada país corresponde al tamaño de su población.


	decil, grupos de deciles
	Los deciles dividen un conjunto de observaciones en diez grupos de igual tamaño. El conjunto completo de observaciones se ordena de acuerdo con una variable concreta (por ejemplo, los ingresos). El primer grupo (o decil) está formado por las observaciones del 10 % inferior (por ejemplo, el 10 % con los ingresos más bajos), el segundo por el siguiente 10 % más bajo y el décimo grupo, o decil superior, por el 10 % más alto. Los deciles son los valores de corte que separan cada grupo; el primer decil es el corte entre los grupos del primer y el segundo decil, y así sucesivamente.




​Para cada país, hay diez barras, que corresponden a los diez grupos de deciles de renta. Cada grupo contiene un 10 % de la población y la altura de la barra señala la renta media de ese grupo, que va del 10 % más pobre de la población en la parte delantera del gráfico al 10 % más rico en la parte posterior, todo ello expresado en dólares estadounidenses de 2021. Ten en cuenta que esta cuantificación no se refiere al 10 % más rico de quienes ganan dinero, sino al 10 % más rico de los hogares, suponiendo que en cada familia todos sus miembros, incluidos los menores, contribuyen en la misma medida a los ingresos familiares.


​​Los «rascacielos» (las columnas más altas) de la parte trasera derecha de la figura representan la renta del 10 % más rico de los países más ricos. En 2020, el rascacielos más alto corresponde al 10 % más rico de las personas de Emiratos Árabes Unidos. En 2020, este exclusivo grupo tenía una renta per cápita de unos 390 000 dólares. Noruega, el país con el segundo PIB per cápita más alto, no tiene un rascacielos especialmente alto (apenas visible entre el de Emiratos Árabes Unidos y el del tercer país más rico, Estados Unidos) porque la renta está distribuida de manera más uniforme en Noruega que en otros países ricos. Sigue los pasos de la figura 1.6 para entender cómo ha cambiado a lo largo del tiempo la renta dentro de cada país y entre unos y otros.


​​​​​​​​


                [image: Hay dos gráfico de barras tridimensionales con tres ejes. En el gráfico 1, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 1980. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Somalia, Venezuela, India, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Emiratos Árabes Unidos. En el gráfico 2, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son:   Somalia, Venezuela, India, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Emiratos Árabes Unidos.]



Figura 1.5 
Desigualdad mundial en las rentas entre 1980 (panel superior) y 2020 (panel inferior).
    Los países aparecen ordenados de izquierda a derecha por su renta per cápita. Para cada país, la altura de las barras muestra la renta para grupos de deciles de la población, del 10 % más pobre delante al 10 % más rico en la parte posterior. La anchura de la barra refleja la población del país.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.5. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.










                [image: En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas del 10 % más pobre y del 10 % más rico de  todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Somalia, Venezuela, India, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Emiratos Árabes Unidos. La diferencia de altura de las barras entre el 10 % más pobre y el 10 % más rico de la población es muy marcada.]



Figura 1.6 
Explicación de la distribución de las rentas en el mundo.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: El país más rico y el más pobre en 2020: En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de dos países: Somalia, que es el país más pobre del mundo y Emiratos Árabes Unidos, que es el más rico.]



El país más rico y el más pobre en 2020



En Emiratos Árabes Unidos, el país más rico del mundo, mostrado en el extremo derecho, la renta media del 10 % más rico de su población y del 10 % más pobre fue de 389 750 dólares y de 1522 dólares, respectivamente. En Somalia, el situado más a la izquierda, fue de 6894 dólares y de 16 dólares, respectivamente.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: Rascacielos: En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la renta del 10 % más rico de la población en una selección de los países más ricos del mundo.]



Rascacielos



Las barras más altas de la parte derecha de la figura son el 10 % más rico de la población de algunos de los países más ricos.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: Distribución de las rentas en el mundo en 1980 (figura 1.5, panel superior): En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 1980. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Sudán del Sur, India, China, Indonesia, Nigeria, Sudáfrica, Brasil, Reino Unido, Rusia, Noruega, Estados Unidos y Suiza.]



Distribución de las rentas en el mundo en 1980 (figura 1.5, panel superior)



En 1980 la clasificación de países por su PIB era diferente. Los más pobres, coloreados en rojo oscuro, fueron Sudán del Sur, Somalia y Mozambique. Los más ricos (verde oscuro) fueron Suiza, Países Bajos y Alemania. En aquel momento, los rascacielos no eran tan altos: las disparidades entre el 10 % más rico y el resto de la población de un país no eran tan pronunciadas.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: Distribución de las rentas en el mundo en 2000: En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2000. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Somalia, India, China, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Rusia, Brasil, Venezuela, Reino Unido, Noruega, Estados Unidos y Emiratos Árabes Unidos.]



Distribución de las rentas en el mundo en 2000



Los colores reflejan cómo algunos países cambiaron su clasificación entre 1980 y 2000. Tanto China como Indonesia eran relativamente pobres (rojo), pero ahora se sitúan hacia el centro de la distribución. En la parte de atrás, han aparecido algunos rascacielos más altos: la desigualdad ha aumentado en muchos países durante los años ochenta y noventa.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: Distribución de las rentas en el mundo en 2020 (figura 1.5, panel inferior): En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas de todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Somalia, Venezuela, India, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Emiratos Árabes Unidos.]



Distribución de las rentas en el mundo en 2020 (figura 1.5, panel inferior)



Para 2020, ha variado el puesto de muchos países en la clasificación. China ha crecido rápidamente desde el año 2000. Pero los países que eran muy ricos en 1980 (verde oscuro), como Estados Unidos y Noruega, siguen entre los más ricos en 2020.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









                [image: Ha aumentado la desigualdad dentro de los países: En este gráfico tridimensional con tres ejes, un primer eje enumera los países de más pobres a más ricos según el PIB per cápita de 2020. Un segundo eje muestra la renta anual en dólares estadounidenses de 2021 y va desde 0 hasta 400 000. Un tercer eje muestra los diez deciles de distribución de la renta en la población. El gráfico de barras muestra la distribución de las rentas del 10 % más pobre y del 10 % más rico de  todos los países del mundo, ordenados de más pobres a más ricos según el PIB per cápita. En el gráfico se etiquetan ciertos países, que, de más pobres a más ricos, son: Somalia, Venezuela, India, Nigeria, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Emiratos Árabes Unidos. La diferencia de altura de las barras entre el 10 % más pobre y el 10 % más rico de la población es muy marcada.]



Ha aumentado la desigualdad dentro de los países



La distribución de la renta se ha vuelto más desigual en muchos de los países más ricos: han aparecido algunos rascacielos muy altos. En los países de renta intermedia, también hay un gran aumento de la última columna del gráfico: las rentas del 10 % más rico son más altas ahora con respecto al resto de la población.






GCIP. 2015. Global Consumption and Income Project. Bob Sutcliffe diseñó la representación de la desigualdad mundial de la figura 1.6. Una primera versión se publicó en: Robert B. Sutcliffe. 2001. 100 Ways of Seeing an Unequal World. Londres: Zed Books. [100 imágenes de un mundo desigual, trad. cast. de Silvia Komet, Barcelona: Icaria, 2005]. Hay disponible una versión más grande de este gráfico, así como una visualización interactiva.









​Dos cosas quedan claras a la vista de la distribución de 2020. En primer lugar, los ricos tienen mucho más que los pobres en todos los países. La proporción entre la altura de las barras delantera y trasera nos sirve como medida de la desigualdad en un país. Por razones obvias, la llamaremos cociente ricos/pobres. Incluso en un país relativamente igualitario como Noruega, el cociente ricos/pobres es 66, mientras que en Estados Unidos es 244 y en Botsuana, 489. La desigualdad dentro de los países muy pobres es difícil de apreciar en el gráfico porque la altura de todas las barras es mucho menor que en los países más ricos, pero no cabe duda de que también existe desigualdad: el cociente ricos/pobres es 174 en Nigeria y 246 en India.

Lo segundo que llama la atención en la figura 1.5 es la enorme diferencia de renta entre unos países y otros. En 2020, la renta media de Noruega es casi siete veces más que la de Nigeria.


​Imagina el viaje de Ibn Battuta recorriendo buena parte del mundo en el siglo XIV y piensa en el aspecto que habría tenido entonces un gráfico como el de la figura 1.5. Por supuesto, el viajero habría percibido diferencias entre los grupos más ricos y más pobres de la población de cualquier sitio por el que pasase. Y volvería contando que, en cambio, las disparidades en la renta entre unos países del mundo y otros eran relativamente pequeñas.

Las enormes diferencias en renta entre los países del mundo en la actualidad nos devuelven a la figura 1.1, donde podemos empezar a comprender cómo sucedió esto. Los países que despegaron económicamente antes de 1900, como Gran Bretaña, Japón e Italia, son ricos ahora. Ellos, y otros como ellos, están en la parte de los rascacielos de la figura 1.5. Los que han despegado recientemente, o aún no lo han hecho, están en la parte plana del gráfico.

¿Qué subyace en la inflexión ascendente de los palos de hockey que hemos visto en algunos países, pero no en otros, y en las variaciones en pobreza y desigualdad que conllevaron? En la siguiente sección empezamos a responder a esta pregunta.


  
    Pregunta 1.3 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.5 muestra la distribución de las rentas en el mundo en 1980 y en 2020. Teniendo en cuenta esta figura, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	China e Indonesia tenían una renta media parecida en 1980.

      	De 1980 a 2020, la distribución de las rentas se ha vuelto más desigual en muchos países.

      	La clasificación de los países por su renta media no ha cambiado mucho de 1980 a 2020.

      	Indonesia y Brasil tenían un tamaño de población parecido en 2020.

    

    
      	El tono usado para cada país refleja su renta media en 1980. China e Indonesia tienen un tono parecido, ya que su renta media era similar en 1980.

      	En muchos países ricos y de renta intermedia, para 2020 aparecieron algunos rascacielos muy altos, lo que indica un aumento de la desigualdad en la distribución de los ingresos.

      	El tono usado para cada país refleja su renta media en 1980 (rojo oscuro para los países más pobres y verde oscuro para los más ricos). El orden de los colores en la figura señala que muchos países, excepto los muy ricos, han visto que variaba su puesto en la clasificación. Algunos que era relativamente pobres en 1980 han ascendido en la clasificación (por ejemplo, China e Indonesia).

      	La anchura de las barras refleja el tamaño de la población del país. Indonesia y Brasil tienen barras de anchura parecida porque el tamaño de sus poblaciones es semejante.

    

  




  Ejercicio 1.2 Desigualdad en el siglo XIV

  Ibn Battuta (1304–1368), de quien hablamos en la sección 1.1, fue un viajero y comerciante nacido en Tánger (en el Marruecos actual). Sus viajes, que duraron 30 años, lo llevaron por el norte y el oeste de África, el este de Europa, Oriente Medio, sur y centro de Asia, y China.

  ¿Qué aspecto crees que habría tenido la imagen de los «rascacielos» de la figura 1.5 en el tiempo de los viajes de Ibn Battuta (primera mitad del siglo XIV)? (Utiliza su descripción de los países que visitó para justificar tu respuesta).




  Ejercicio 1.3 Trabajando con datos de renta

  Ve a nuestra visualización interactiva, que contiene los datos usados para crear la figura 1.5. Elige cinco países que te interesen.

  
    	En la visualización, utiliza la pestaña ‘Rich/poor income ratios’ (Cocientes ricos/pobres por ingresos) para averiguar el cociente ricos/pobres en 1980, 2000 y 2020 en los países que hayas escogido.

    	Describe las disparidades entre los países y la evolución en el tiempo que hayas visto.

    	Trata de explicar las respuestas que has dado en la pregunta 2.
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1.5 La revolución tecnológica continua


​Las películas y series de ficción científica que comparten el título de Star Trek están situadas en el futuro, cuando los humanos viajan por la galaxia acompañados de alienígenas amistosos y ayudados por ordenadores inteligentes, con propulsión más rápida que la luz y con replicadores que crean alimentos y medicinas a la carta. Tanto si sus historias nos resultan infantiles como si nos parecen inspiradoras, a la mayoría nos puede atraer, en momentos de optimismo, la idea de que el progreso tecnológico transformará el futuro en lo moral, en lo social y en lo material.


​En 1250, a los nietos de los campesinos no les esperaba un futuro a lo Star Trek. Los 500 años siguientes pasarían sin que hubiese cambios sensibles en el nivel de vida de la gente trabajadora común y corriente. Aunque el género surgió en el siglo XVII (La nueva Atlántida de Francis Bacon, publicada en 1627, fue de las primeras obras de ciencia ficción), no fue hasta el XVIII cuando cada nueva generación empezó a ilusionarse con una vida diferente, moldeada por el progreso tecnológico.

Coincidiendo con la inflexión ascendente en la renta que se produjo en Gran Bretaña a mediados del siglo XVIII, hubo un número llamativo de avances científicos y tecnológicos.

Se introdujeron importantes tecnologías nuevas en textiles, energía y transporte. Todavía en 1800, en la mayoría de los procesos productivos se seguían usando las técnicas artesanales tradicionales que habían pasado de generación en generación. La nueva era trajo novedosas ideas, descubrimientos, métodos y máquinas y dejó obsoletas las viejas ideas y herramientas. Estos nuevos métodos, a su vez, se volvieron obsoletos ante la llegada de otros más modernos aún.


	Revolución Industrial
	Oleada de avances tecnológicos y de cambios organizativos que comenzó en Gran Bretaña en el siglo XVIII y que transformó una economía basada en la agricultura y la artesanía en una economía comercial e industrial.




​​​​Este periodo de innovación acumulativa es la llamada Revolución Industrial.


	tecnología
	Descripción de un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores de producción, incluido el trabajo de personas y máquinas, para producir un producto.



En el uso diario, la palabra «tecnología» hace referencia a la maquinaria, equipamiento y dispositivos desarrollados usando el conocimiento científico. En economía, una tecnología es un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores, incluido el trabajo de personas y máquinas, y crea un producto. Por ejemplo, una tecnología de fabricación de pasteles puede ser la receta que especifica la combinación de factores de producción (ingredientes como la harina y actividades como batir) necesarios para crear el producto (el pastel). Otra tecnología de fabricación de pasteles puede utilizar maquinaria, ingredientes y mano de obra (los operarios de las máquinas) a gran escala.


	progreso tecnológico
	Variación en la tecnología que reduce la cantidad de recursos (mano de obra, máquinas, suelo, energía, tiempo) que se necesitan para producir una misma cantidad determinada de producto. Si se produce la misma cantidad del bien con menos recursos, hay un progreso tecnológico.



Hasta la Revolución Industrial, la tecnología de la economía, como las destrezas necesarias para seguir sus recetas, se modificaba con lentitud y pasaba de una generación a otra. Conforme el progreso tecnológico revolucionó la producción, el tiempo necesario para fabricar un par de zapatos se redujo a la mitad en pocas décadas; algo parecido sucedió con el hilado y el tejido, y con la elaboración de pasteles en una fábrica. Esto marcó el comienzo de una revolución tecnológica continua: el tiempo requerido para fabricar la mayoría de los productos disminuyó considerablemente de una generación a la siguiente.


​Durante la mayor parte de la historia de la humanidad, el progreso tecnológico en la iluminación fue lento. Nuestros ancestros remotos no tenían nada más luminoso por la noche que una fogata. Miles de años más tarde, a principios del siglo XIX, las velas de sebo proporcionaban nueve veces más luz durante una hora de trabajo que las lámparas de aceite del pasado. Desde entonces, las nuevas tecnologías han aumentado rápidamente la eficiencia lumínica. Hace tres décadas, en 1992, se introdujeron nuevas bombillas fluorescentes compactas, que eran unas 45 000 veces más eficientes que las luces usadas hace 200 años.1

La revolución tecnológica continua


​El historiador de la economía David Landes ha escrito que la Revolución Industrial fue «una sucesión de cambios tecnológicos interrelacionados» que transformaron las sociedades en los que se produjeron.2 La figura 1.7 ilustra algunos de esos cambios ocurridos durante la Revolución Industrial en Gran Bretaña entre 1700 y 1850, así como el periodo posterior de rápidos avances tecnológicos en otros países, en especial Estados Unidos, con los cambios correspondientes en el nivel de vida.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1700 al 1925. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares internacionales de 2011. Hay dos series de datos, una de Estados Unidos y otra de Reino Unido. En Reino Unido, el PIB era de aproximadamente 2600 dólares en 1709 cuando Abraham Darby empezó a fundir hierro, en 1712 cuando Newcomen inventó la máquina de vapor y en 1733 cuando se inventó el telar con lanzadera volante. El PIB era de aproximadamente 3000 dólares en 1761 cuando se construyó el canal de Bridgewater para transportar carbón, en 1764 cuando Hargreaves inventó la hiladora Jenny, en 1769 cuando James Watt recibió una patente para su máquina de vapor y en 1779 cuando Akrkwright inauguró una hiladora de algodón que funcionaba con energía hidráulica. El PIB era de aproximadamente 3500 dólares en 1798 cuando Malthus publicó su ensayo y en 1801 cuando Trevithick construyó la primera locomotora para ferrocarril. El PIB era de casi 4000 dólares en 1830 cuando Stephenson inauguró un ferrocarril que unía las fábricas textiles con el puerto de Liverpool. El PIB era de 5000 dólares en 1851 cuando la emigración rural lleva a que la mitad de la población de Gran Bretaña viva en ciudades. El PIB era de 6000 dólares en 1876 cuando Alexander Graham Bell patentó el teléfono. El PIB era de 8000 dólares en 1914 cuando empezó la Primera Guerra Mundial. En 1925, el PIB de Reino Unido era de 8000 dólares. En Estados Unidos, el PIB era de aproximadamente 2000 dólares en 1720. El PIB era de 3500 dólares en 1834 cuando McCormick patentó la segadora mecánica, revolucionando las cosechas en Estados Unidos. El PIB era de 5000 dólares en 1869 cuando se completó el ferrocarril transcontinental en Estados Unidos. El PIB era de 6000 dólares en 1879 cuando Edison inventó la lámpara incandescente. El PIB era de 8000 dólares en 1913 cuando Henry introdujo la producción en cadena. El PIB era de 11 000 dólares en 1925.]



Figura 1.7 
La Revolución Industrial y la revolución tecnológica continua.






Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2020. Maddison Project Database, versión de 2020. «Maddison style estimates of the evolution of the world economy. A new 2020 update»







​​Uno de los primeros inventos fue la máquina de vapor de Thomas Newcomen, que se usó para bombear agua del interior de las minas. Con el desarrollo posterior de James Watt, la máquina de vapor terminó usándose en toda la economía: en textiles, fabricación, ferrocarriles y barcos de vapor. Es un ejemplo de que se llama innovación o tecnología de uso general: un avance tecnológico que puede aplicarse a muchos sectores y que da pie a otras innovaciones.


  El número de usuarios de internet en todo el mundo pasó de 2,6 millones en 1990 a 4700 millones en 2020.3 4



El proceso de innovación no terminó con la Revolución Industrial, como muestra el ejemplo de la iluminación. Ha continuado con la aplicación de nuevas tecnologías en muchos sectores industriales, tales como la electricidad, el transporte (canales, ferrocarriles, automóviles) y, más recientemente, la revolución en el tratamiento de la información y en las comunicaciones digitales. Estas innovaciones de uso y aplicación general ofrecen un impulso especialmente fuerte al crecimiento en nivel de vida, ya que cambian la manera en que funciona gran parte de la economía.


​Pero si el progreso tecnológico subió el nivel de vida como hemos propuesto, ¿por qué el palo de hockey se mantuvo plano durante la mayor parte de los mil años últimos? En esta unidad y en la siguiente, se muestra cómo el razonamiento económico ayuda a explicar tanto el segmento plano del palo de hockey como la fase de crecimiento.


  
    Pregunta 1.4 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuáles de las siguientes variables se han ceñido a la trayectoria que hemos denominado «palo de hockey», es decir, poco o ningún crecimiento durante la mayor parte de la historia seguido por un cambio brusco y acentuado hacia una tasa positiva de crecimiento?

    
      	PIB per cápita

      	Progreso tecnológico en iluminación

      	Desigualdad de renta

      	CO2 atmosférico

    

    
      	El PIB per cápita no creció o lo hizo lentamente en las economías antes de la industrialización, después de lo cual empezó a crecer a un ritmo cada vez mayor.

      	La descripción del cambio tecnológico en los sistemas de iluminación indica un crecimiento en forma de palo de hockey: el progreso tecnológico en la eficiencia de la iluminación fue lento hasta el siglo XIX, pero desde entonces ha aumentado rápidamente.

      	No se observa una tendencia unidireccional en la desigualdad a lo largo del tiempo. Si bien la mayoría de las economías primitivas de cazadores-recolectores no eran muy desiguales en comparación con las posteriores economías agrícolas e industriales, las actuales han pasado de muy iguales a muy desiguales.

      	El aumento del CO2 atmosférico comenzó a mediados del siglo XIX como consecuencia de la creciente utilización de combustibles fósiles a medida que se propagaron las tecnologías introducidas en la Revolución Industrial (figura 1.2a).

    

  




  
    	
      William Nordhaus. 1998. «Do Real Output and Real Wage Measures Capture Reality? The History of Lighting Suggests Not». Cowles Foundation for Research in Economics Paper 1078. ↩

    

    	
      David S. Landes. 2003. The Unbound Prometheus: Technological Change and Industrial Development in Western Europe from 1750 to the Present. Cambridge: Cambridge University Press. ↩

    

    	
      Banco Mundial, Indicadores del desarrollo mundial. 2022. Population, total. ↩

    

    	
      Banco Mundial, Indicadores del desarrollo mundial. 2022. Individuals using the Internet (% of population). ↩
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1.6 Explicación de la parte plana del palo de hockey: funciones de producción y producto medio decreciente del trabajo


  
  ​En Italia, por ejemplo, la proporción de la población activa que trabajaba en la agricultura se mantuvo prácticamente constante alrededor del 60 % entre 1300 y 1800. En 2019, era de menos del 4 %.




​​​​Antes de 1800, la mayoría de la gente en la mayoría de los países se ganaba la vida en la agricultura. En 1798 un clérigo inglés, Thomas Robert Malthus, publicó la obra  Ensayo sobre el principio de la población, que exponía una visión pesimista del potencial que tenía el progreso tecnológico para elevar el nivel de vida.1

Su argumento se basaba en un modelo simple de la economía, en el cual la producción agrícola y el nivel de vida dependían del tamaño de la población empleada en la agricultura y, a su vez, ese nivel de vida afectaba al crecimiento de la población. Malthus defendía que un incremento sostenido de la renta per cápita era imposible. Ahora sabemos que estaba equivocado, pero aun así su análisis nos ayuda a entender por qué el nivel de vida se había mantenido bajo durante cientos de años.


  Un modelo es una forma simplificada de comprender la economía. En la unidad 2 profundizamos en los modelos.



En esta sección, explicamos su modelo de la relación entre empleo y producción, el cual introduce conceptos de amplio uso en economía, en particular la función de producción y el producto medio decreciente del trabajo.

Un modelo de producción


	factor de producción
	Cualquier input que se introduce en un proceso de producción se denomina factor de producción. Los factores de producción pueden incluir maquinaria y equipos (normalmente denominados capital), mano de obra, tierra, energía y materias primas.




​Imagina una economía agrícola que produce un solo bien: grano. Supón que la producción de grano es muy sencilla y solo implica mano de obra agrícola que trabaje la tierra. No tengas en cuenta la necesidad de palas, cosechadoras, cintas transportadoras, silos y otros tipos de edificios y maquinaria; la mano de obra (trabajo) y la tierra son los factores de producción contemplados en este modelo y, por lo tanto, los inputs de este proceso de producción.

Pero la cantidad de tierra es fija. En consecuencia, si se aumenta el empleo, habrá más trabajadores ocupados en la misma cantidad de terreno y disminuirá la producción media de grano por trabajador. En otras palabras, disminuye el producto medio del trabajo.


	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.




​Para mayor precisión, supón que hay 800 agricultores y que el terreno se divide a partes iguales entre ellos. Todo el terreno tiene la misma calidad. Cada campesino trabaja el mismo número total de horas durante el año. Juntos, los 800 agricultores producen un total de 504 000 kg de grano. El producto medio del trabajo de un agricultor es:

\[\begin{align*}
\text{producto medio del trabajo} &= \frac{\text{producción total}}{\text{número total de agricultores}} \\
&= \frac{\text{504 000 kg}}{800 \, \text{agricultores}} \\
&= 630 \, \text{kg por agricultor}
\end{align*}\]
¿Cómo varía la producción de grano en esta economía si cambia el número de agricultores? La figura 1.8a presenta una lista de valores del factor trabajo y la correspondiente producción de grano. La tercera columna contiene el producto medio del trabajo.




      
  
    
      	Factor trabajo (número de agricultores)
      	Producción de grano (kg)
      	Producto medio del trabajo (kg/agricultor)
    

  
  
    
      	200
      	171 000
      	855
    

    
      	400
      	300 000
      	750
    

    
      	600
      	409 000
      	682
    

    
      	800
      	504 000
      	630
    

    
      	1000
      	587 000
      	587
    

    
      	1200
      	659 000
      	549
    

    
      	1400
      	723 000
      	516
    

    
      	1600
      	778 000
      	486
    

    
      	1800
      	825 000
      	458
    

    
      	2000
      	864 000
      	432
    

    
      	2200
      	895 000
      	407
    

    
      	2400
      	919 000
      	383
    

    
      	2600
      	935 000
      	360
    

    
      	2800
      	944 000
      	337
    

    
      	3000
      	946 000
      	315
    

  


    


Figura 1.8a 
Relación entre el factor trabajo y la producción de grano.







  Función de producción

  
  ​Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final.




	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final.



A la relación entre los factores utilizados en un proceso productivo y la cantidad de producción obtenida se le llama función de producción. En este ejemplo hay dos factores de producción: trabajo y tierra. Pero como la cantidad de tierra es fija, podemos representar la función de producción como en la figura 1.8b: trazando un gráfico que muestre el número de agricultores en el eje horizontal y la producción de grano correspondiente en el eje vertical (suponiendo que la relación no varía para las cifras que hay entre las mostradas en la tabla).

Puedes pensar en la función de producción como una afirmación condicional: si hay X agricultores, recogerán Y kg de grano. Expresado de forma matemática, decimos que «Y es una función de X»:

\[Y = f(X)\]
X es la cantidad de trabajo dedicado a cultivar la tierra, Y es la producción de grano obtenida de ese trabajo y la función f(X) describe la relación existente entre X e Y, representada por la curva de la figura 1.8b. Sigue los pasos de la figura para saber cómo interpretar el gráfico.





                [image: : En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido. Los puntos A (800, 504) y B (1600, 778) se hallan en la función de producción. En el punto A, el producto medio del trabajo es de 504 000 kilogramos divididos por 800, que es igual a 630 kilogramos de grano por agricultor. En el punto B, el producto medio del trabajo es de 778 000 kilogramos divididos por 1600, que es igual a 486 kilogramos de grano por agricultor.]



Figura 1.8b 
Función de producción de los agricultores.









                [image: Función de producción de los agricultores: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido.]



Función de producción de los agricultores



La función de producción muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido al final de la campaña.









                [image: Producción cuando hay 800 agricultores: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido. El punto A (800, 504) se halla en la función de producción.]



Producción cuando hay 800 agricultores



El punto A de la función de producción señala la cantidad de grano producida por 800 agricultores.









                [image: Producción cuando hay 1600 agricultores: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido. Los puntos A (800, 504) y B (1600, 778) se hallan en la función de producción.]



Producción cuando hay 1600 agricultores



El punto B de la función de producción indica la cantidad de grano producida por 1600 agricultores.









                [image: Producto medio: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido. Los puntos A (800, 504) y B (1600, 778) se hallan en la función de producción. En el punto A, el producto medio del trabajo es de 504 000 kilogramos divididos por 800, que es igual a 630 kilogramos de grano por agricultor. En el punto B, el producto medio del trabajo es de 778 000 kilogramos divididos por 1600, que es igual a 486 kilogramos de grano por agricultor.]



Producto medio



En el punto A, el producto medio del trabajo es de 504 000/800 = 630 kg de grano por agricultor. En el punto B, el producto medio del trabajo es de 778 000/1600 = 486 kg de grano por agricultor.








Los cálculos de la tercera columna de la figura 1.8a demuestran que cuantos más agricultores haya, menor será el producto medio del trabajo. La figura 1.8c muestra que el producto medio del trabajo en cada punto del gráfico corresponde a la pendiente de la línea que va del punto al origen. Por ejemplo, la pendiente del punto B es la distancia vertical entre el origen y B (778 000) dividida por la distancia horizontal (1600); el producto medio cuando hay 1600 agricultores es de 778 000/1600 = 486.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa miles de kilogramos de grano producidos y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, miles de kilogramos de grano producidos). Una curva cóncava ascendente conecta el origen con el punto (2800, 950). Es la función de producción de los agricultores. Muestra cómo el número de agricultores que trabajan la tierra se traduce en grano producido. Los puntos A (800, 504) y B (1600, 778) se hallan en la función de producción. En el punto A, el producto medio del trabajo es de 504 000 kilogramos divididos por 800, que es igual a 630 kilogramos de grano por agricultor. En el punto B, el producto medio del trabajo es de 778 000 kilogramos divididos por 1600, que es igual a 486 kilogramos de grano por agricultor. Una recta conecta el origen con el punto A. Otra recta une el origen con el punto B, y su pendiente es 778 000 dividido por 1600, que es igual a 486.]



Figura 1.8c 
Producto medio decreciente del trabajo.






La línea que va del punto A al origen está más inclinada (la pendiente es mayor). Sin necesidad de hacer cálculos, del gráfico se deduce que el producto medio es más alto en A. Además, si se dibujan líneas que unen otros puntos con el origen, se van aplanando cuanto más a la derecha del gráfico están, es decir, a medida que aumenta el número de agricultores. Esto sucede por la forma cóncava de la función de producción: sigue elevándose, pero se va aplanando cuantos más agricultores trabajan la tierra.

Nuestra función de producción de grano es hipotética; sin embargo, muestra dos características que representan supuestos verosímiles sobre la agricultura:


  	El trabajo combinado con la tierra es productivo. Cuantos más agricultores hay, más grano se produce (al menos, hasta 3000 agricultores).

  	A medida que en una cantidad fija de tierra trabajan más agricultores, disminuye el producto medio del trabajo. Este producto medio decreciente del trabajo es una de las bases del modelo maltusiano (y de otros muchos modelos).



El producto medio decreciente del trabajo preocupaba a Malthus.

Para comprender el porqué de su inquietud, imagina que, una generación más tarde, cada uno de los 800 agricultores ha tenido varios hijos y que, donde antes había una sola persona trabajando cada parcela de terreno, ahora hay dos. El factor trabajo total era de 800, pero ahora es de 1600. La cantidad media de grano producida por agricultor ha bajado de 630 kg a 486 kg.

Podría argumentarse que, en realidad, al aumentar la población, es posible dedicar más superficie de tierra al cultivo. Pero Malthus señaló que las generaciones anteriores de agricultores habrían escogido los mejores terrenos, por lo que los que se usaran ahora no serían tan productivos. Esto también reduce el producto medio del trabajo.

En agricultura, el descenso del producto medio del trabajo puede deberse a que:


  	se dedica más trabajo a una cantidad fija de tierra;

  	se empieza a cultivar más tierra (de peor calidad).



Como el producto medio se reduce al aumentar la mano de obra dedicada a la agricultura, resulta inevitable que disminuya la cantidad de grano que puede consumir cada persona (su renta o nivel de vida).


​
  Ejercicio 1.4 Función de producción de los agricultores

  Piensa en la agricultura desde el punto de vista de la biología.

  
    	Averigua qué promedio de calorías por hora consume un agricultor y cuántas calorías contiene 1 kg de grano.

    	¿Genera la agricultura un excedente de calorías (se producen más calorías de las que se consumen en el factor trabajo) en los puntos A y B de la función de producción mostrada en la figura 1.8b? Identifica con claridad las cosas que des por supuestas en los cálculos.

  




  
    Pregunta 1.5 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.8b representa la función de producción de grano de los agricultores bajo condiciones medias de cultivo con la tecnología disponible en la actualidad. Partiendo de esta información, se puede concluir lo siguiente:

    
      	En un año con condiciones meteorológicas excepcionalmente buenas, la curva de la función de producción será más alta y se mantendrá paralela a la curva anterior.

      	Si se descubriesen unas semillas de alto rendimiento, la curva de la función de producción sería más alta, con un giro alrededor del origen en el sentido contrario al de las agujas del reloj.

      	En un año de sequía, la curva de producción puede tener una pendiente descendente para un gran número de agricultores.

      	Si la cantidad total de grano producida en el país tuviese un límite superior, la curva terminaría siendo horizontal para un gran número de agricultores.

    

    
      	Cero agricultores es igual a cero producción. Por lo tanto, todas las curvas deben empezar en el origen y no pueden desviarse hacia arriba o hacia abajo y mantenerse paralelas.

      	Un descubrimiento así aumentaría los kilogramos de grano producidos para cualquier número de agricultores (excepto cero), lo cual se puede representar gráficamente como un giro en el sentido contrario al de las agujas del reloj en la curva de la función de producción.

      	Una curva de pendiente descendente implica la disminución de la producción a medida que aumenta el número de agricultores. Este solo sucedería si la incorporación de nuevos trabajadores tuviese un efecto negativo sobre la productividad de los existentes, lo que normalmente no se contempla.

      	La existencia de un límite superior implica que los agricultores adicionales no producirían kilogramos adicionales de grano, lo cual se representaría gráficamente con una función plana más allá del límite superior.

    

  




  
    	
      Thomas R. Malthus. 1798. An Essay on the Principle of Population. Library of Economics and Liberty. Londres: J. Johnson, in St. Paul’s Church-yard. [Primer ensayo sobre la población, trad. cast. de Patricio de Azcárate Diz, José Vergara Doncel, Madrid: Alianza Editorial, 2016] ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.7 Explicación de la parte plana del palo de hockey: la trampa maltusiana, la población y el producto medio del trabajo


​​Por sí solo, el producto medio decreciente del trabajo no explica la larga parte plana del palo de hockey. Solo significa que el nivel de vida depende del tamaño de la población. No nos dice por qué, durante largos periodos de la historia, el nivel de vida y la población no cambiaron significativamente. No obstante, el modelo de Malthus contiene una segunda idea clave:


  	La población crece si el nivel de vida aumenta.



Su lógica era que, al mejorar la tecnología agrícola y subir la productividad del trabajo, las personas tendrían más hijos en cuanto se vieran en una mejor situación económica. Como la disponibilidad de tierra y de otros recursos naturales no aumentaría junto con la población, el resultado sería una disminución de lo que podría producir cada persona. Mientras la situación económica se mantuviera bien, la población seguiría creciendo hasta que el nivel de vida bajase tanto que detuviera el aumento de la población. La idea de Malthus de una trampa de la pobreza, ilustrada en la figura 1.9, tuvo una aceptación general entre los economistas.


​​


                [image: El nivel de vida es bajo. La tecnología mejora. En consecuencia, sube la producción media por agricultor y aumenta la población. Por lo tanto, hay menos tierra para cada agricultor y baja la producción media por agricultor. Al final, la población es mayor, pero el nivel de vida vuelve a ser el inicial.]



Figura 1.9 
Argumento de Malthus: por qué la mejora tecnológica en la agricultura no aumenta el nivel de vida.






Esta teoría ofrecía una explicación del mundo en aquella época, cuando las rentas podían fluctuar de un año a otro o incluso de un siglo a otro, pero sin una tendencia permanentemente al alza. Así había sucedido en muchos países durante al menos los 700 años anteriores a que Malthus publicase su ensayo, como se muestra en la larga parte plana del palo de hockey de la figura 1.1.


  Podría parecer que el modelo maltusiano de la población contradice lo que en la actualidad se observa en muchos países de rentas altas: quienes están más acomodados no tienden a tener más hijos, sino menos. Pero, para explicar la parte plana del palo de hockey, hay que pensar en una época en la que la gente era mucho más pobre y la mayoría querían familias más numerosas de lo que se podían permitir criar, así que, si aumentaban los ingresos, también lo hacía el tamaño de la familia.




​En esencia, su teoría de la población daba a las personas casi la misma consideración que a otros animales. De hecho, no fue el primero que pensó así. Años antes, el economista irlandés Richard Cantillon había afirmado que «los hombres se multiplican como los ratones en un granero si tienen medios de subsistencia ilimitados».

Piensa en una manada de antílopes en una llanura por lo demás vacía (no hay depredadores). Si los antílopes están mejor alimentados, viven más tiempo y tienen más descendencia. Cuando la manada es pequeña, pueden comer todo lo que quieran y su población aumenta de tamaño.

Antes o después, la manada se hará tan grande (con respecto al tamaño de la llanura) que los antílopes ya no podrán comer todo lo que quieran. Al disminuir la cantidad de terreno por animal, tendrán menos para comer. Esta reducción del nivel de vida continuará mientras la manada siga aumentando de tamaño.


	nivel de subsistencia
	Nivel de vida (medido en términos de consumo o renta) por debajo del cual la población decrece.




​Como cada antílope dispone de menos comida, tendrá menos descendencia y morirá más joven. El crecimiento de la población se frenará. Con el tiempo, el nivel de vida será tan bajo que la manada ya no aumentará de tamaño. Los antílopes habrán llenado la llanura. En ese momento, cada animal consumirá una cantidad de comida que denominamos nivel de subsistencia.

En gran medida, la misma lógica habría que aplicarla, según Malthus, a una población humana que contase con una oferta fija de tierra de cultivo. Mientras la gente estuviese bien alimentada, se multiplicarían como los ratones de Cantillon, pero al final llenarían el país y cualquier crecimiento adicional de la población haría disminuir la renta de la mayoría de la gente como resultado del producto medio decreciente del trabajo. La caída del nivel de vida haría que el aumento de la población fuese frenándose al subir la tasa de mortalidad y disminuir la de natalidad; en última instancia, los ingresos se ajustarían en el nivel de subsistencia.


​En la figura 1.10, se representa la relación entre el producto medio del trabajo y el número de agricultores de nuestro modelo de economía agrícola, de acuerdo con la tabla de la figura 1.8a. Cuando el número de agricultores es bajo, su producto medio es elevado: por ejemplo, si 200 agricultores trabajan la tierra, la producción es de 855 kg de grano por agricultor. Al aumentar el número de ellos, baja el producto medio. Por lo tanto, el gráfico del producto medio del trabajo es una línea con pendiente descendente.

Supón que el nivel de renta de subsistencia en esta economía es de 500 kg de grano por agricultor. En la figura 1.10, el producto medio es igual a la renta de subsistencia cuando hay 1500 agricultores, es decir, en el punto E, donde la población se mantiene constante, ni aumenta ni disminuye. Si el número de agricultores baja de 1500, su renta sube por encima del nivel de subsistencia: tienen un nivel de vida más alto, pero entonces la población aumenta. Y, al aumentar, subirá el número de agricultores que trabajan la tierra y bajará su producto medio. Al final, la economía alcanzará el punto E, con 1500 agricultores, cada uno de los cuales percibirá la renta de subsistencia. Y si el número de agricultores sube de 1500, sucederá lo contrario: como la renta está por debajo del nivel de subsistencia, la población disminuirá hasta que haya 1500 agricultores y la renta alcance el nivel de subsistencia.


​


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa el producto medio del trabajo en kilogramos de grano por agricultor y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, producto medio). Una línea convexa descendente pasa por el punto E (1500, 500). Una línea horizontal que pasa por el punto E muestra que esa es la renta de subsistencia. Si el PMT está por encima de la subsistencia, sube la población y baja el PMT. Si el PMT está por debajo de la subsistencia, baja la población y sube el PMT.]



Figura 1.10 
Equilibrio en un modelo maltusiano de una economía agrícola.







	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.



La figura 1.10 capta la esencia del razonamiento de Malthus: la economía tiende a volver a un nivel de equilibrio entre la población y la renta, donde esta sea igual al nivel de subsistencia. El equilibrio es un concepto importante en economía. En el lenguaje cotidiano, una cosa está en equilibrio si las fuerzas que actúan sobre ella están equilibradas y la mantienen estable. Lo mismo puede decirse de nuestro ejemplo: el punto E es un equilibrio porque, si la renta y la población toman los valores correspondientes al punto E, no hay tendencia para que cambien; permanecerán constantes en esos valores (salvo que cambie alguna otra cosa en la economía).


  Ejercicio 1.5 ¿Las personas son realmente como otros animales?

  Malthus escribió: «No debe suponerse que las leyes físicas a las que está sujeta [la humanidad] deban ser diferentes en lo esencial de las que se observan en otras partes del reino animal».

  ¿Hay diferencias entre los humanos y los demás animales que puedan ser relevantes para el razonamiento de Malthus? (Puede ser de utilidad pensar en la analogía de los antílopes en una llanura que se usó en esta sección para explicar la relación entre el aumento de población y el nivel de vida: ¿de qué manera no se aplica esa analogía a los humanos que sí es válida para los animales?)



Economía maltusiana: efecto de las mejoras tecnológicas


​Sabemos que, durante los siglos que precedieron a la Revolución Industrial, hubo mejoras en la tecnología en muchas regiones del mundo, incluso en Gran Bretaña, y aun así el nivel de vida se mantuvo constante. ¿Puede explicar eso el modelo de Malthus?

En la figura 1.11 se muestra lo que sucede en nuestro modelo después de una mejora en la tecnología agrícola, como el nuevo tipo de arado que llegó de China a Inglaterra a principios del siglo XVII. El producto medio del trabajo se eleva con cada nivel del factor trabajo. En la figura, la línea que representa el producto medio del trabajo se desplaza hacia arriba.

Supón que la economía se encuentra inicialmente en equilibrio en el punto E, con 1500 agricultores y una renta de subsistencia de 500 kg de grano por agricultor. Sigue los pasos de la figura 1.11 para entender lo que sucede cuando aumenta la productividad.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa el producto medio del trabajo en kilogramos de grano por agricultor y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, producto medio). Una línea convexa descendente pasa por el punto E (1500, 500). Una línea horizontal que pasa por el punto E muestra que esa es la renta de subsistencia. Cuando aumenta la productividad, la curva se desplaza hacia arriba y pasa por el punto F (1500, 600). Con 1500 agricultores, la renta está por encima del nivel de subsistencia. Por eso, sube la población y baja el producto medio del trabajo. Eso se refleja en el punto G (2100, 500), que se encuentra en la curva desplazada.]



Figura 1.11 
Modelo de Malthus: efecto de una mejora de la tecnología.









                [image: Equilibrio inicial: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa el producto medio en kilogramos de grano por agricultor y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, producto medio). Una línea convexa descendente pasa por el punto E (1500, 500). Una línea horizontal que pasa por el punto E muestra que esa es la renta de subsistencia.]



Equilibrio inicial



Inicialmente la economía se encuentra en equilibrio en el punto E, con 1500 agricultores y una renta de subsistencia de 500 kg de grano por agricultor.









                [image: Mejora de la tecnología: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa el producto medio en kilogramos de grano por agricultor y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, producto medio). Una línea convexa descendente pasa por el punto E (1500, 500). Una línea horizontal que pasa por el punto E muestra que esa es la renta de subsistencia. Cuando aumenta la productividad, la curva se desplaza hacia arriba y pasa por el punto F (1500, 600).]



Mejora de la tecnología



Cuando aumenta la productividad, cada uno de los 1500 agricultores produce más: la renta aumenta a 600 kg en el punto F.









                [image: Nuevo equilibrio: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de agricultores y va de 0 a 2800. El eje vertical representa el producto medio en kilogramos de grano por agricultor y va de 0 a 1000. Las coordenadas corresponden a (número de agricultores, producto medio). Una línea convexa descendente pasa por el punto E (1500, 500). Una línea horizontal que pasa por el punto E muestra que esa es la renta de subsistencia. Cuando aumenta la productividad, la curva se desplaza hacia arriba y pasa por el punto F (1500, 600). Con 1500 agricultores, la renta está por encima del nivel de subsistencia. Por eso, sube la población y baja el producto medio del trabajo. Eso se refleja en el punto G (2100, 500), que se encuentra en la curva desplazada.]



Nuevo equilibrio



Ahora que la renta está por encima del nivel de subsistencia, empieza a aumentar la población. Y, al incrementarse el número de agricultores, el producto medio del trabajo cae hasta que se llega a un nuevo equilibrio en el punto G.








El progreso tecnológico ha elevado el nivel de vida solamente de manera temporal. En el nuevo equilibrio, la población es mayor, pero la renta ha vuelto al nivel de subsistencia. Más que elevar el nivel de vida, una mejora tecnológica proporciona la renta de subsistencia a una población de mayor tamaño.

El modelo maltusiano predice que la mejora de la tecnología no aumentará el nivel de vida si:


  	el producto medio del trabajo disminuye a medida que se aplica más mano de obra a una cantidad fija de tierra;

  	la población aumenta en respuesta a un incremento del nivel de vida.




​Entonces, a largo plazo, una mayor productividad provocará un aumento de la población, pero no del nivel de vida. En su momento, esta deprimente conclusión fue considerada tan universal e inevitable que se denominó ley de Malthus.

Así que ya tenemos una posible explicación del largo segmento plano del palo de hockey. Cada cierto tiempo, los seres humanos inventaron maneras mejores de hacer las cosas, tanto en la agricultura como en la industria, con los consiguientes aumentos de la renta de agricultores y empleados por encima del nivel de subsistencia. La interpretación de Malthus era que una renta más alta llevó a las parejas a casarse antes y tener más hijos y también hizo bajar la tasa de mortalidad. Con el tiempo, el aumento de la población devolvió la renta al nivel de subsistencia, lo cual podría explicar por qué China e India, que en aquella época tenían unas economías relativamente sofisticadas, acabaron teniendo poblaciones muy grandes, pero —hasta hace poco— con rentas muy bajas.


​En busca de datos probatorios

¿Podemos encontrar alguna confirmación para la predicción fundamental del modelo maltusiano de que las rentas volverán al nivel de subsistencia?

La figura 1.12 concuerda con lo que predijo Malthus. Cada punto indica la población, junto con un índice de los salarios medios como representación del nivel de vida, que había en Inglaterra en cada década entre 1280 y 1800. El índice mide los salarios con respecto al salario medio de 1860.


  La peste negra barrió Asia y Europa a mediados del siglo XIV. Se propagó por las rutas comerciales y llegó a Europa en los años cuarenta de aquel siglo. Se estima que murieron unos 25 millones de personas, casi un tercio de la población europea.




​​​​En 1280 la población casi llegaba a los cinco millones de habitantes y el índice salarial estaba en 61 (es decir, un 61 % del salario medio de 1860). En el siglo XIV, como resultado del brote de peste bubónica, conocida como «peste negra», la población bajó drásticamente. La disminución del número de habitantes y de la oferta de mano de obra tuvo un beneficio económico para dos grupos de supervivientes: los agricultores, que disponían de más y mejores tierras, y los trabajadores, que podían pedir salarios más altos. La renta subió mientras declinaba la peste. Sigue la figura para ver lo que sucedió a continuación.



​


                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra la población (en millones de habitantes) y va de 0 a 10. El eje vertical representa el índice salarial, normalizado como 100 en 1860, y va de 40 a 100. Dos curvas convexas descendentes que discurren en paralelo representan el movimiento hacia la renta de subsistencia: la curva situada más abajo pasa por el punto correspondiente al año 1600, mientras que la más alta pasa por los puntos correspondientes a 1740 y 1800. Los datos se ofrecen en el siguiente formato: (año, población en millones de habitantes, índice salarial). (1285, 4,9, 61) (1295, 5,3, 53) (1305, 5,3, 62) (1315, 5,6, 60) (1325, 5, 65) (1335, 4,7, 72) (1345, 4,4, 62) (1355, 3,5, 61)        (1365, 3,2, 71)        (1375, 3,2, 78)        (1385, 2,8, 84)        (1395, 2,8, 84)        (1405, 2,6, 85)        (1415, 2,5, 90)        (1425, 2,5, 94)        (1435, 2,5, 84) (1445, 2,3, 93) (1455, 2,3, 93) (1465, 2,3, 93) (1475, 2,4, 93)        (1485, 2,4, 88)        (1495, 2,3, 96)        (1505, 2,6, 91)        (1515, 2,8, 87)        (1525, 2,9, 81) (1535, 3, 78) (1545, 3, 71)        (1555, 3,2, 67)        (1565, 3,2, 70)        (1575, 3,5, 71)        (1585, 3,6, 72)        (1595, 4,2, 58)        (1605, 4,4, 62)        (1615, 4,7, 57) (1625, 5, 67) (1635, 5,2, 72) (1645, 5,4, 70) (1655, 5,6, 72) (1665, 5,6, 87) (1675, 5,5, 71) (1685, 5,4, 75) (1695, 5,4, 67) (1705, 5,5, 76)        (1715, 5,7, 74)        (1725, 5,8, 74)        (1735, 5,7, 83)        (1745, 6,1, 91)        (1755, 6,3, 86)        (1765, 6,7, 82)        (1775, 7, 74) (1785, 7,6, 81) (1795, 8,3, 73) (1805, 9,1, 72) (1815, 10,3, 76) (1825, 12, 87) (1835, 13,8, 92) (1845, 15,6, 88) (1855, 17,6, 95)        (1865, 19,7, 100).]



Figura 1.12 
La trampa maltusiana: salarios y población (1280–1800)






Robert C. Allen. 2001. «The Great Divergence in European Wages and Prices from the Middle Ages to the First World War». Explorations in Economic History 38 (4): pp. 411–447.
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Nivel de vida y población a lo largo de 500 años



Cada punto del gráfico representa el índice salarial y la población durante una década entre la de 1280 y la de 1800.
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Entre 1280 y 1490



La población disminuyó en el siglo XIV a causa de la peste, y los salarios aumentaron. En el XV, los habitantes eran solo 2,3 millones y el índice de los salarios llegó a 96 en la década de 1490.
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Entre 1500 y 1610



La ley de Malthus se impuso: los salarios más altos contribuyeron a la recuperación de la población y, al aumentar esta, volvieron a bajar. Hacia 1610, la población y el nivel de vida estaban cerca de la situación de 1280.
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Efecto del progreso tecnológico en el siglo XVII



La mejora de la productividad agrícola durante el siglo XVII dio lugar a salarios más altos desde la década de 1620 en adelante. El índice salarial llegó a 91 en la década de 1740.
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Otra trampa maltusiana



Pero, una vez más en consonancia con el modelo de Malthus, una renta media más alta (como refleja el índice salarial) produjo un aumento de la población y, al incrementarse esta, bajaron los salarios.
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Prevalece la ley de Malthus



Como predice el modelo maltusiano (figura 1.11), un aumento de la productividad produjo un incremento de la población en la década de 1800, pero no del nivel de vida.









​El siglo XVII fue un periodo de progreso tecnológico en la agricultura inglesa.1 La productividad subió gracias a la introducción de novedades en cultivos (incluidas las papas), técnicas (como el sistema holandés de rotación de los cultivos) y maquinaria (como el arado chino). La figura 1.12 muestra la correspondiente subida de los ingresos. Pero, como predice el modelo de la figura 1.11, la mejora del nivel de vida fue temporal. La población subió más aún y los salarios empezaron a bajar. Para cuando Malthus estudió el problema en la década de 1790, los salarios estaban por debajo del nivel medio de los cinco siglos anteriores.


  Ejercicio 1.6 ¿Qué añadirías?

  El modelo maltusiano se basa en muchos supuestos para analizar el efecto de una mejora en la tecnología.

  
    	¿Cómo simplifica este modelo la realidad?

    	¿Qué ha dejado de lado?

    	Explica cómo la inclusión de otros factores que crees que son importantes podría cambiar el análisis del efecto de las mejoras tecnológicas en la economía.

  




  
    Pregunta 1.6 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.12 muestra el índice salarial y la población en Inglaterra entre 1280 y 1860.

    
      	Según el modelo maltusiano, la disminución de la población provocada por la peste bubónica habría provocado un incremento de la productividad media de los trabajadores, con el consiguiente incremento observado en el índice salarial después de la peste.

      	La duplicación y reducción a la mitad del índice de salarios durante 250 años a partir de 1350 contradicen el modelo maltusiano.

      	Los datos muestran que las mejoras tecnológicas producidas durante todo el periodo representado no tuvieron efectos sobre el equilibrio.

      	Los datos de todo este periodo se ajustan a la conclusión del modelo maltusiano de que no es posible un aumento sostenido de la renta per cápita.

    

    
      	En el modelo maltusiano, un menor número de trabajadores significa una mayor productividad media, lo que aumenta la producción per cápita y eleva los salarios.

      	Según el modelo maltusiano, el aumento de población causado por la subida del índice salarial habría llevado a una disminución de la productividad media, lo que acabaría provocando una caída del índice salarial de vuelta al nivel de subsistencia. Este patrón es lo que se observa en el gráfico.

      	Si bien el índice salarial tendía a volver al nivel de subsistencia después de las sacudidas externas que aumentaron la productividad de la mano de obra, las mejoras tecnológicas hicieron posible que la economía mantuviera a una población más grande.

      	El gráfico muestra una relación inversa entre el índice salarial y el tamaño de la población: la economía había caído en una trampa maltusiana.

    

  




  
    	
      Robert Allen. 2000. ‘Economic structure and agricultural productivity in Europe, 1300–1800’. European Review of Economic History Vol. 4. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.8 Instituciones capitalistas


​​​¿Cómo se puede explicar que un mundo en el que las condiciones de vida variaban poco salvo en caso de una epidemia o una guerra se haya convertido en el mundo de revolución tecnológica continua en el que era notorio y predecible que cada generación estuviese mejor que la anterior?

Una parte significativa de la respuesta es lo que llamamos la revolución capitalista: la aparición en el siglo XVIII de una forma de organizar la economía que hoy denominamos capitalismo y su consiguiente difusión por todo el mundo. El término «capitalismo» raramente se utilizaba hace un siglo, pero la figura 1.13 ilustra cómo su uso se ha disparado desde entonces. En ella se muestra, en forma de fracción, la proporción de artículos aparecidos en el  New York Times (excluida la sección de deportes) en los que se incluye la palabra «capitalismo».




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1851 al 2015. En el eje vertical se ilustra la fracción de artículos del New York Times que mencionan la palabra capitalismo; va de 0 a 0,016. La serie presenta numerosos altibajos a lo largo del tiempo. En general, la fracción media de los artículos que mencionan la palabra capitalismo aumentó de forma constante desde 0,002 en 1851 hasta 0,015 en 2015.]



Figura 1.13 
Mención de la palabra «capitalismo» en artículos del  New York Times (1851–2015).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Cálculos realizados por Simon DeDeo, del Santa Fe Institute, sobre artículos del New York Times. 2016. Archivo de artículos del New York Times.







	capitalismo
	Sistema económico cuya forma principal de organización económica es la empresa, donde propietarios privados de bienes de capital contratan mano de obra para producir bienes y servicios que se venderán en los mercados con la intención de obtener beneficios. Las principales instituciones económicas de un sistema capitalista son la propiedad privada, los mercados y las empresas.
	sistema económico
	Forma de organizar la economía que se distingue por sus instituciones básicas. Los sistemas económicos pasados y presentes incluyen la planificación económica centralizada (por ejemplo, la Unión Soviética en el siglo XX), el feudalismo (por ejemplo, gran parte de Europa a comienzos de la Edad Media), la economía esclavista (como la que imperó en el sur de Estados Unidos y las economías de plantaciones del Caribe antes de la abolición de la esclavitud en el siglo XIX) y el capitalismo (la mayoría de las economías del mundo en la actualidad).
	institución
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales entre las personas y entre las personas y la biosfera; a veces también se conoce como reglas de juego.




​​En el lenguaje cotidiano, la palabra «capitalismo» se utiliza de maneras diferentes, en parte porque provoca reacciones muy marcadas. En el lenguaje económico, la utilizamos de un modo preciso: definimos capitalismo como un sistema económico que se caracteriza por una combinación específica de instituciones. Un sistema económico es una forma de organizar la producción y la distribución de bienes y servicios en el conjunto de una economía. Al hablar de instituciones, queremos decir los distintos conjuntos de leyes y de costumbres sociales que regulan la producción y la distribución.

Las instituciones que caracterizan el capitalismo son la propiedad privada, los mercados y las empresas.

Como actualmente la mayoría de las economías son capitalistas, es fácil pasar por alto la importancia de las instituciones que son esenciales para el buen funcionamiento del capitalismo. Están tan presentes en nuestra vida que apenas les prestamos atención. Antes de estudiar cómo estas instituciones se combinan en el sistema económico capitalista, necesitamos definir estos conceptos.


  Propiedad privada

  
  ​El derecho a la propiedad privada reconoce que puedes:

  
    	disfrutar de tus posesiones de la forma que quieras;

    	excluir a otras personas de su uso si así lo deseas;

    	disponer de ellas para regalarlas o venderlas a otra persona (que se convierte en su propietaria).

  




	propiedad privada
	Algo es propiedad privada cuando la persona que lo posee tiene derecho a excluir a otras personas de él, a beneficiarse de su uso y a intercambiarlo con otras personas.



A lo largo de la historia de la humanidad, ha ido variando el alcance de la propiedad privada. En algunas sociedades, como la de nuestros ancestros lejanos, los cazadores-recolectores, casi nada era propiedad de los individuos, salvo los adornos personales y la ropa. En otras, los animales y las cosechas eran propiedad privada, pero no la tierra. El derecho a usar la tierra se otorgaba a las familias por consenso entre los miembros de un grupo o por decisión de un jefe, sin que las familias pudieran vender la parcela de terreno.

En varios sistemas económicos, algunas personas (sometidas a esclavitud) podían ser propiedad privada.

La propiedad privada puede ser ejercida por un individuo, una familia, una empresa o alguna otra entidad diferente del Estado. Por otro lado, algunas cosas a las que damos gran valor no son propiedad privada; por ejemplo, el aire que respiramos y la mayor parte del conocimiento que usamos no pueden tener propietario ni ser comprados o vendidos.


  Mercados

  Los mercados son un medio de conectar a personas que pueden beneficiarse mutuamente del intercambio de bienes y servicios a través de un proceso de compra y venta.




	mercado
	Un mercado permite que las personas intercambien bienes y servicios por medio de transferencias en reciprocidad directa (a diferencia de los regalos), por acuerdo voluntario y en busca de un beneficio mutuo (en oposición al robo o los impuestos), a menudo de forma impersonal (a diferencia de las transferencias entre amigos o familiares).




​​​​​Los mercados son un medio de transferir bienes y servicios de una persona a otra. Existen otros modos, como el robo, un regalo o una orden gubernamental, de los que los  mercados se diferencian en tres aspectos.


	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.




  	Reciprocidad. La transferencia de un bien en un mercado es un acto recíproco: a diferencia de lo que ocurre con regalos y robos, la transferencia de un bien o servicio de una persona a otra guarda una correspondencia directa con una transferencia en la dirección contraria, ya sea con otro bien o servicio como parte de un trueque, con dinero o con la promesa de una transferencia posterior en una compra a crédito.

  	Voluntariedad. Todas las transferencias se inician de manera voluntaria, porque lo que se va a intercambiar es propiedad privada y tanto el comprador como el vendedor esperan beneficiarse gracias a las mutuas ganancias del intercambio.

  	Competencia. En la mayoría de los casos, compradores y vendedores tienen límites en cuanto a los precios que pueden poner. Si el vendedor pide un precio muy alto, por ejemplo, el comprador optará por buscar un precio más bajo en la competencia.




  Empresas

  
  ​Una empresa es una forma de organizar la producción que reúne las siguientes características:

  
    	Uno o más individuos son dueños de un conjunto de bienes de capital que son usados en la producción.

    	Pagan sueldos y salarios a los empleados.

    	Dirigen a los empleados (a través de gerentes a los que también contratan) en la producción de bienes y servicios.

    	Los bienes y servicios producidos son propiedad de los dueños de la empresa.

    	Venden esos bienes y servicios en el mercado con la intención de obtener un beneficio.

  




	empresa
	Organización económica donde propietarios de bienes de capital contratan y dirigen a trabajadores para la producción de bienes y servicios destinados a venderse en mercados para obtener beneficios.



Ahora bien, la propiedad privada y los mercados por sí solos no definen al capitalismo. En muchos lugares, ambas instituciones eran importantes mucho antes de que existiera el capitalismo. El componente más reciente de los tres que forman la economía capitalista es la empresa.

Entre los tipos de empresas que forman una economía capitalista hay restaurantes, bancos, grandes granjas que pagan a otras personas para que trabajen en ellas, establecimientos industriales, supermercados o proveedores de servicios de internet. Otras organizaciones productivas que no son empresas y que desempeñan un papel menor en una economía capitalista incluyen negocios familiares (en los que la mayoría o todos los trabajadores son familiares), organizaciones sin ánimo de lucro, cooperativas cuyos dueños son los trabajadores y entidades de propiedad pública (como ferrocarriles y compañías de energía o de agua). Estas no son empresas en sentido estricto, porque no generan beneficios o porque los propietarios no son individuos privados que poseen los activos de la empresa y emplean a otros para trabajar en ella.




                [image: Este diagrama muestra cómo se relacionan entre sí la propiedad privada, los mercados y las empresas en un sistema económico capitalista: las empresas son parte de los mercados, que a su vez son parte de un sistema económico con propiedad privada.]



Figura 1.14 
Capitalismo: propiedad privada, mercados y empresas.






La figura 1.14 muestra que las tres partes de la definición de un sistema económico capitalista son conceptos anidados. El círculo de la izquierda describe una economía de familias aisladas que poseen sus propias herramientas y los bienes que producen, pero tienen poco o nada de intercambio con otras personas.

A lo largo de la historia, han existido economías como la del círculo de la izquierda, pero han sido mucho menos importantes que los sistemas que combinan mercados y propiedad privada (el círculo del centro). La propiedad privada es una condición esencial para que los mercados puedan operar: los compradores no querrán pagar por los bienes si no están seguros de poder disfrutar el derecho de poseerlos. En el círculo del centro, la mayor parte de la producción la realizan individuos (zapateros o herreros, por ejemplo) o familias (por ejemplo, en una granja), más que empresas con propietarios y empleados. Antes de 1600, la mayoría de las economías del mundo funcionaban así. En los casos en que las empresas existían, es decir, con empleo a cambio de salarios, su papel era poco relevante.


​​En un sistema capitalista, que en Gran Bretaña se expandió durante el siglo XVII y posteriores, la mayor parte de la producción tiene lugar en empresas. Las empresas combinan factores (tales como equipos, materias primas y mano de obra) para producir bienes o servicios. Los mercados y la propiedad privada son esenciales para el funcionamiento de las empresas por dos razones.


	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.
	mercado de trabajo
	Mercado en el que los empleadores ofrecen salarios a personas a cambio de su trabajo, las cuales pueden aceptar trabajar bajo su dirección o no. En economía se dice que los empleadores están en el lado de la demanda en este mercado, mientras que los empleados están en el de la oferta.




  	Los bienes producidos y los bienes de capital son propiedad privada: Los edificios, la maquinaria y otros factores de producción duraderos, que en conjunto se denominan bienes de capital, pertenecen a los propietarios de la empresa, igual que la producción resultante.

  	Las empresas utilizan los mercados para comprar factores de producción y vender la producción: Los beneficios de los propietarios dependen de que haya mercados con clientes dispuestos a comprar los productos a un precio que sea superior a los costes de producción.1 Y compran sus factores de producción en otros mercados, incluido el mercado de trabajo, donde contratan a trabajadores a cambio de un salario para que manejen los bienes de capital de la empresa.




​​​​En otras sociedades, las empresas privadas y los mercados han tenido poca importancia. El Estado era la institución que poseía los bienes de capital, por lo que controlaba la producción y decidía cómo y a quién debían distribuirse los bienes. Es lo que se denomina sistema económico de planificación centralizada. Ha existido, por ejemplo, en la Unión Soviética, en Alemania Oriental y en otros países del este de Europa hasta el fin de los gobiernos comunistas a principios de la década de 1990.


​El capitalismo también contrasta con una economía esclavista, que es un sistema económico donde la mayor parte del trabajo es realizado por personas que no son contratadas a cambio de un salario, sino que, al igual que la tierra en la que trabajan, son propiedad de otra persona.

Si bien tanto los Estados como las familias son partes esenciales del funcionamiento de todas las economías, la mayoría de las actuales son capitalistas según la definición que hemos utilizado: comparten las tres características de propiedad privada, mercados y empresas. La manera en que estas instituciones del capitalismo se combinan entre sí y con familias, Estados y otras instituciones varía sustancialmente de unos países a otros; por lo tanto, sería más preciso describir el capitalismo como una clase de sistemas económicos, y no como uno en concreto.

Capitalismo, poder y competencia

El capitalismo es un sistema económico que combina la centralización con la descentralización. Por un lado, concentra el poder en las manos de propietarios y administradores de empresas, que entonces pueden conseguir la cooperación de grandes cantidades de empleados en el proceso productivo. Pero, por otro, limita el poder de los propietarios y otros individuos al exponerlos a la competencia cuando venden y compran en los mercados.

Así, cuando la persona que posee una empresa interactúa con alguien de su plantilla, ese propietario es el «jefe». Pero cuando esa misma persona interactúa con posibles clientes, simplemente es alguien que trata de cerrar una venta compitiendo con otras empresas. Es esta combinación de competencia entre empresas, concentración de poder y cooperación dentro de ellas la que explica buena parte del éxito del capitalismo como sistema económico.


​​​Una característica llamativa de las empresas, que las diferencia de las familias y los Estados, es lo rápido que pueden nacer, crecer, contraerse y morir. En pocos años, una empresa puede pasar de tener unos cuantos empleados a convertirse en una multinacional que vende a cientos de miles de clientes y da trabajo a miles de personas. Las empresas crecen así porque son capaces de contratar a más empleados en el mercado de trabajo y pueden captar los fondos necesarios para financiar la compra de los bienes de capital con los que expandir la producción.

Las empresas también pueden cerrar en pocos años. Si no generan beneficios, no tendrán dinero suficiente (ni podrán tomarlo prestado) para continuar contratando mano de obra y produciendo, por lo que reducirán su tamaño y despedirán a parte de sus trabajadores.

Comparemos esta situación con una granja familiar de éxito. Puede que la familia gane más que sus vecinos, pero, a menos que convierta la granja en una empresa y contrate a otras personas para trabajar en ella, su capacidad de expansión será limitada. Si, en cambio, la familia no lleva bien la granja, simplemente le irá peor que a sus vecinos. El jefe de la familia no puede deshacerse de los hijos igual que una empresa despide a los trabajadores menos productivos. Mientras la familia sea capaz de alimentarse por sí misma, no existe un mecanismo equivalente a la quiebra que cierra una empresa automáticamente.

En general, los organismos del Estado también se enfrentan a más limitaciones en su capacidad para expandirse si tienen éxito y suelen estar protegidos del fracaso si obtienen malos resultados.

¿Cómo pudo el capitalismo desembocar en la mejora del nivel de vida?


​​El surgimiento del capitalismo trajo consigo dos cambios importantes y ambos incrementaron la productividad de los trabajadores individuales.

La tecnología


​Como ya hemos visto, la revolución tecnológica continua coincidió con una transición que convirtió a las empresas en la forma predominante de organización de la producción. Esto no significa necesariamente que las empresas fueran las causantes de esa transformación tecnológica, pero la competencia entre ellas en el mercado les ofrecía grandes incentivos para adoptar y desarrollar nuevas tecnologías que aumentaran su productividad y, por ende, para invertir en bienes de capital que habrían resultado inaccesibles para un negocio familiar de pequeña escala.

La especialización


  
  ​​​Adam Smith también reconoció algunos inconvenientes en la especialización: «Un hombre que dedica toda su vida a ejecutar unas pocas operaciones sencillas no tiene ocasión de ejercitar su inteligencia o movilizar su inventiva. Por ello pierde naturalmente el hábito de ejercitarlas y en general se vuelve tan estúpido e ignorante como pueda volverse una criatura humana».

  Expone sus inquietudes al respecto en este artículo: «Adam Smith’s Two Views on the Division of Labour».



El crecimiento de las empresas que empleaban a gran cantidad de trabajadores (y la expansión de los mercados que conectaban el mundo entero mediante los intercambios) permitió niveles de especialización productiva y laboral sin precedentes en la historia. Como explicó Adam Smith, organizar la producción para que los trabajadores se especialicen en diferentes tareas permite que las empresas aumenten la producción con el mismo número de trabajadores.


  Ejercicio 1.7 Capitalismo

  En la figura 1.13 se ilustra la proporción de artículos del New York Times que mencionan la palabra «capitalismo» (entre 1851 y 2015).

  
    	¿Puedes ofrecer una explicación de por qué el uso del término capitalismo sube tanto cuando lo hace?

    	¿Por qué crees que se han mantenido tan altas las menciones de esta palabra desde finales de la década de 1980?

  




  Ejercicio 1.8 La casa rústica del hombre más pobre

  «El hombre más pobre puede desafiar a todas las fuerzas de la Corona en su casa rústica. Puede que sea frágil, que el tejado retiemble y que la atraviese el viento, quizá no proteja de las tormentas y entre la lluvia, pero el rey de Inglaterra no puede entrar; con todo su poder, no osa cruzar el umbral de esa vivienda maltrecha» (William Pitt, primer conde de Chatham, discurso en el parlamento británico en 1763).

  
    	¿Qué nos dice este fragmento del discurso respecto al significado de la propiedad privada?

    	¿Hasta qué punto puede aplicarse a los hogares de las personas en tu país?

  




  Ejercicio 1.9 Mercados y redes sociales

  Piensa en una red social que utilices, por ejemplo, Facebook. Ahora reflexiona sobre la definición de mercado que hemos visto.

  ¿Cuáles son las similitudes y las diferencias entre esa red social y un mercado?




  
    Pregunta 1.7 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuáles de los siguientes son ejemplos de mercados?

    
      	Racionamiento de la comida en tiempos de guerra

      	Sitios web de subastas, como eBay

      	Reventa de entradas a la puerta de un concierto

      	Venta de armas ilegales

    

    
      	La transferencia de bienes y servicios que se produce en una economía con planificación centralizada como resultado de los mandatos de un Gobierno no es un mercado.

      	Un mercado basado en subastas sigue siendo un mercado, solo que los precios se fijan a través de sistema de pujas; no están en una lista de precios ni son resultado de una negociación.

      	Un mercado de reventa sigue siendo un mercado, aunque los bienes en cuestión procedan de una venta anterior.

      	Un mercado ilegal sigue siendo un mercado en el sentido económico.

    

  




  Ejercicio 1.10 ¿Es o no una empresa?

  Según la definición que hemos dado, analiza cada una de las siguientes entidades y explica si se ajusta a las características que definen a una empresa. Si no las conoces lo suficiente, investígalas por internet.

  
    	John Lewis Partnership (Reino Unido)

    	Una granja familiar en Vietnam

    	Un consultorio de medicina de familia

    	Walmart (Estados Unidos)

    	Un barco pirata del siglo XVII (consulta nuestra descripción del Royal Rover en la unidad 5)

    	Google (Estados Unidos)

    	Manchester United plc (Reino Unido)

    	Wikipedia

  




  
    	
      Paul Seabright. 2010. The Company of Strangers: A Natural History of Economic Life (edición revisada). Princeton, NJ: Princeton University Press. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.9 Transformación estructural: de granja a empresa


​Con la proliferación de empresas capitalistas que aprovechaban las oportunidades ofrecidas por la revolución tecnológica para incrementar la productividad mediante la innovación, cambió la estructura de la economía. La agricultura dejó de ser la fuente principal de ingresos y producción.

En primer lugar, aunque la producción agrícola aumentó sustancialmente, la manufacturera (y, posteriormente, los servicios) creció aún más rápido y empezó a representar una proporción mucho mayor de la producción total. En segundo lugar y en parte como consecuencia, la proporción de la población ocupada en la agricultura disminuyó, mientras que creció la dedicada a la manufactura (y, luego, los servicios).




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1300 al 2019. El eje vertical muestra la proporción de la población activa que no trabaja en la agricultura; va del 0 % al 100 %. En Italia, esta proporción era de aproximadamente un 37 % hasta 1800 y había aumentado al 98 % en 2019. En Francia, esta proporción era de alrededor de un 25 % entre 1400 y 1500, aumentó al 37 % en 1800 y llegó al 98 % en 2019. En Países Bajos, esta proporción era del 40 % en 1500, aumentó al 60 % en 1700 y no cambió hasta 1850. Posteriormente, aumentó al 98 % en 2019. En Reino Unido, esta proporción era del 40 % en 1400. Entre 1500 y 1800, aumentó al 77 %. Bajó ligeramente al 74 % en 1810, pero aumentó de nuevo al 99 % en 2019. En India, esta proporción era del 25 % entre 1890 y 1940. Había aumentado al 60 % en 2019. En China, esta proporción aumentó del 20 % en 1950 al 75 % en 2019.]



Figura 1.15 
Proporción de mano de obra no agrícola en la población activa total (1300–2019).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Tirthankar Roy. 2005. «Agricultural Labor and Economic Transition in Colonial India: Lessons from Wage Data». Documento de trabajo. «Indicadores del desarrollo mundial».; Pedro Lains y Vincente Pinella. 2009. «Agriculture and Economic Development in Europe Since 1870». Routledge: Taylor & Francis India







​​​​​​​​La figura 1.15 muestra esta transformación estructural de la economía en varios países a lo largo de 800 años. En todos, especialmente durante el último siglo y medio, ha subido la proporción de la mano de obra no agrícola. Sin embargo, en India y China, se mantiene baja en comparación con las otras economías. El economista Arthur Lewis elaboró un modelo de la economía que explica cómo se produce esta transformación.


  Grandes economistas Arthur Lewis

  
  ​


                [image: Retrato de Arthur Lewis]






  Arthur Lewis (1915–1991) ganó el premio Nobel y la reina de Reino Unido lo nombró Caballero por sus trabajos en economía, pero este no fue el campo de estudio que había elegido inicialmente. «Quería ser ingeniero —escribió—, pero parecía un sinsentido, ya que ni el Estado ni las empresas de blancos iban a contratar a un ingeniero negro».

  Lewis nació en la isla caribeña de Santa Lucía (entonces colonia británica). Terminó los estudios de secundaria a la edad de 14 años. Antes, una enfermedad le forzó a quedarse en casa durante un par de meses, tiempo en el que aprendió tanto estudiando y con la ayuda de su padre que, al reincorporarse al colegio, lo pasaron de la clase de cuarto a la de sexto. En la London School of Economics, fue alumno de otro gran economista, Friedrich Hayek (véase la sección 8.1).

  
  ​En lo que ahora se conoce como el modelo de Lewis, se representa una economía que tiene dos sectores: uno «capitalista» moderno que produce bienes industriales y otro de «subsistencia» de granjas familiares que produce lo suficiente para mantener a la familia. El sector capitalista se compone de empresas, cuyos propietarios se benefician de la introducción de nuevas tecnologías para reducir el coste de los productos que fabrican sus empleados. Si este sector da beneficios, las empresas se expanden y atraen a más mano de obra del sector de subsistencia.

  
    En el volumen dedicado a la macroeconomía, utilizamos el modelo de Lewis para explicar por qué el palo de hockey no se ha producido todavía en algunos países.

  

  
  ​Dos aspectos del modelo de Lewis explican el palo de hockey. El primero es la búsqueda constante de nuevas tecnologías en el sector capitalista, lo cual permite la producción de más bienes en el mismo tiempo de trabajo y, por tanto, el aumento de los beneficios de los propietarios. El segundo aspecto es que el sector capitalista es más productivo que el de subsistencia (más producción por hora), así que retirar trabajadores del sector de subsistencia (lo que se ilustra con la «proporción de la población activa no agrícola» en la figura 1.15) aumenta la productividad media de la economía. Y esto eleva la renta per cápita, como se muestra con el palo de hockey en la figura 1.1.

  El ensayo que le hizo ganar el premio Nobel se titulaba «Economic Development With Unlimited Supplies of Labour» (Desarrollo económico con una oferta ilimitada de mano de obra) y trataba el hecho de que, antes de que el palo de hockey empezase a ascender, el sector de subsistencia abarcaba la mayor parte de la economía, por lo que el sector capitalista podía expandirse atrayendo más mano de obra casi sin límite. En ese estudio, Lewis llamó la atención sobre el hecho de que «los clásicos, desde [Adam] Smith hasta [Karl] Marx, inquirieron en qué forma se incrementa la producción, con el transcurso del tiempo [y] determinaron en forma simultánea la distribución y el crecimiento del ingreso…». Él intentó que la atención de los economistas de su tiempo volviese a esas preguntas sobre el crecimiento y la distribución de los ingresos.

  Arthur Lewis. 1954. «Economic Development With Unlimited Supplies of Labour». Manchester School 22: pp. 139–191 [«Desarrollo económico con oferta ilimitada de mano de obra», trad. cast. de Manuel Sánchez Sarto en El Trimestre Económico, vol. 27, no. 108(4), pp. 629-675].




  
    Pregunta 1.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre Arthur Lewis y elige los que sean correctos.

    
      	Arthur Lewis investigó las preguntas que se hacían los primeros economistas.

      	El modelo de Lewis parte del supuesto de que la oferta de mano de obra en el sector capitalista es ilimitada.

      	En el modelo de Lewis, la renta per cápita sube cuando los trabajadores se van del sector de subsistencia al capitalista.

      	Un aspecto del modelo de Lewis son los motivos de la búsqueda de beneficios del sector capitalista.

    

    
      	Intentó explicar cómo la producción aumentaba con el paso del tiempo y cómo afectaba a la distribución y el crecimiento de los ingresos, que eran cuestiones que se plantearon Adam Smith y Karl Marx en los siglos XVIII y XIX.

      	El modelo de Lewis no supone que la oferta de mano de obra sea ilimitada, pero, antes de que empiece el crecimiento del palo de hockey en una economía, la mayoría de los trabajadores están en el sector de subsistencia, por lo que hay pocas restricciones sobre la oferta de mano de obra disponible para el sector capitalista.

      	El modelo de Lewis supone que el sector capitalista es más productivo que el de subsistencia, por lo que la transferencia de trabajadores al sector capitalista aumentaría el promedio de productividad y de renta per cápita.

      	El modelo de Lewis supone que el sector capitalista busca constantemente nuevas tecnologías que aumenten los beneficios de los empresarios.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.10 Capitalismo, causalidad y el palo de hockey de la historia


​Además de estudiar que las instituciones asociadas con el capitalismo ofrecen la posibilidad de que la gente prospere gracias a las oportunidades de especialización y a la introducción de nuevas tecnologías, hemos visto que el capitalismo surgió al mismo tiempo que la revolución tecnológica continua, o justo antes. ¿Pero podemos concluir que el capitalismo causó la inflexión ascendente del palo de hockey? El surgimiento en el siglo XVII de un ambiente cultural de pensamiento liberal, conocido como la Ilustración también fue anterior o simultáneo a ese punto de inflexión. Entonces, ¿fueron las instituciones o la cultura, o las dos cosas, o algún otro grupo de causas? Los economistas y los historiadores no se ponen de acuerdo, como mostramos en la unidad 2.


	causalidad, relación causal
	Se dice que una relación entre dos variables es causal si se puede determinar que un cambio en una variable produce un cambio en la otra. Si bien una correlación implica tan solo que dos cosas han variado a la vez, la causalidad conlleva un mecanismo que explica la asociación y es, por tanto, un concepto más restrictivo. Véase también: experimento natural, correlación.
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.




​En economía, aspiramos a realizar afirmaciones causales para entender por qué ocurren algunos fenómenos o para diseñar formas de cambiar las cosas que hagan que la economía funcione mejor. Por ejemplo, un economista podría afirmar: «Si el banco central baja el tipo de interés, habrá más personas que compren viviendas y automóviles».

Pero una economía está constituida por las interacciones de millones de personas. Como no podemos cuantificarlas y comprenderlas todas, deberíamos reaccionar con escepticismo cuando alguien asegure que algo complejo (como el capitalismo) «causa» otra cosa (como una subida del nivel de vida, mejoras tecnológicas o problemas ambientales).


​​En ciencia, para sustentar la afirmación de que X causa Y, llevamos a cabo experimentos en los que cambiamos X y medimos los correspondientes cambios en Y. Esos experimentos los diseñamos de manera que podamos estar seguros de que el cambio en Y se debió al cambio en X (y no a la inversa o por cualquier otra variable). Para la mayoría de las cuestiones importantes relacionadas con la economía, no se pueden realizar experimentos convencionales (en la unidad 4 se incluyen ejemplos en que sí son posibles). Entonces, ¿cómo estudian la causalidad los economistas? El ejemplo siguiente de un experimento natural muestra cómo las observaciones que hacemos del mundo nos pueden ayudar a investigar causas y efectos.


  La economía aprende de los hechos ¿Son importantes las instituciones para el aumento de la renta?

  En un experimento convencional, la persona que lo lleva a cabo cambia la variable que cree que es una causa (X), mantiene las demás variables sin modificaciones y observa el cambio que se produce en Y y que está relacionado con el cambio en X. En un experimento agrícola, X podría ser la dosificación de fertilizante que se aplica, la cantidad de agua y luz podría ser lo que se mantiene constante (ceteris paribus) y, por último, Y sería la cosecha obtenida.

  En cambio, en lo que denominamos experimento natural, nos valemos de hechos accidentales de la historia, la geografía u otras diferencias para «realizar el experimento», aprovechando que se nos presentan valores distintos de X que pueden relacionarse con valores diferentes de Y, sin que existan otros factores que hayan cambiado y puedan haber afectado a Y.

  Un experimento natural es una situación en la que estudiamos un suceso externo (por ejemplo, un cambio en las instituciones o un desastre natural) para comparar el resultado producido entre actores económicos afectados por el suceso y otros no afectados.

  
    Más detalles sobre el discurso del «telón de acero» de Winston Churchill.

  

  
  ​​La división de Alemania al final de la Segunda Guerra Mundial en dos sistemas económicos independientes —uno con planificación centralizada en la parte oriental y otro capitalista en la occidental— supuso un experimento natural. El país quedó separado durante décadas por lo que el primer ministro británico Winston Churchill describió como «telón de acero» (o «cortina de hierro»). Segregó a dos poblaciones que hasta ese momento había compartido lengua, cultura y economía capitalista. Pero durante medio siglo se diferenciaron por las instituciones que regían la economía. Esto nos permite estudiar el efecto de instituciones diferentes en la economía.

  
    En el libro Natural Experiments of History, escrito por el biólogo Jared Diamond y el economista y politólogo James Robinson, se documentan más ejemplos de experimentos naturales.

  

  
  ​​​En el lenguaje habitual de los experimentos, podemos decir que la planificación centralizada bajo el poder del Partido Comunista en Alemania Oriental es el «tratamiento», mientras que el capitalismo de Alemania Occidental es el «control» que nos sirve de indicio de cómo se habría desarrollado la parte oriental si no se hubiese dividido Alemania. El control también se corresponde con un suceso hipotético «contrafactual» (que es contrario a los hechos ocurridos en el tratamiento): qué habría pasado si, a diferencia de lo que realmente sucedió, Alemania Oriental no se hubiera organizado como una economía planificada entre 1948 y 1991

  Su validez como experimento natural se basa en que las dos partes de Alemania eran equiparables antes de su separación en dos sistemas económicos diferentes. En 1936, antes de la Segunda Guerra Mundial, el nivel de vida en las dos partes de Alemania era el mismo. Las empresas de Sajonia y Turingia eran líderes mundiales en la fabricación de automóviles y aeronaves, productos químicos, equipamiento óptico e ingeniería de precisión. Durante la guerra, toda la economía alemana se organizó como economía de guerra: por ejemplo, los salarios, los precios y la asignación de la mano de obra y los recursos se encontraban bajo un control centralizado.

  Después de la guerra, la planificación centralizada comunista sustituyó a la economía de guerra en Alemania Oriental, ocupada por la Unión Soviética. Las decisiones sobre qué producir y cómo fueron asumidas por los responsables políticos, en lugar de volver a los individuos privados. Los cargos que administraban fábricas, oficinas, minas y granjas no tenían que seguir los principios del capitalismo y producir bienes y servicios que los consumidores comprarían a un precio que cubriera los costes de fabricación. Prácticamente desaparecieron la propiedad privada, los mercados y las empresas de antes de la guerra.

  Sin embargo, en Alemania Occidental resurgió una economía capitalista por decisión de las potencias que la ocupaban (Reino Unido, Estados Unidos y Francia). Después de la reforma monetaria de 1948, que abolió los controles de precios del tiempo de guerra e introdujo una nueva moneda, tuvo lugar un rápido crecimiento económico.

  
  ​​El Partido Comunista de Alemania Oriental predijo en 1958 que el bienestar material en el país superaría al de Alemania Occidental para 1961. El fracaso de esta predicción fue una de las razones por las que en 1961 se construyó el Muro de Berlín, que separó la Alemania del Este de la del Oeste. Para cuando el Muro cayó en 1989 y Alemania Oriental abandonó la planificación centralizada, su PIB per cápita era menos de la mitad del de la Alemania Occidental capitalista. La figura 1.16 muestra los diferentes caminos seguidos por estas y otras dos economías desde 1950.

  
  ​​


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1950 al 1989. El eje vertical muestra el PIB per cápita expresado en dólares de 1990 y va de 2 000 a 18 000. En Alemania Occidental, el PIB per cápita aumentó de forma casi lineal desde 4 000 dólares en 1950 hasta 18 000 dólares en 1989. En Japón, aumentó desde 2 000 dólares en 1950 hasta 4 000 en 1960. A partir de entonces, creció más rápido hasta 18 000 dólares en 1989. En España, el PIB aumentó desde 2 000 dólares en 1950 hasta 8 000 dólares en 1973. A partir de entonces, creció más despacio hasta 12 000 dólares en 1989. En Alemania Oriental, aumentó de forma casi lineal desde 2 500 dólares en 1950 hasta poco más de 8 000 dólares en 1989.]



Figura 1.16 
Las dos Alemanias: planificación y capitalismo (1950–89).
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  En la figura 1.16 se observa que en 1950 Alemania Occidental partía de una posición más favorable que Alemania Oriental. En 1936, antes de que empezara la Segunda Guerra Mundial, ambas partes de Alemania tenían prácticamente el mismo nivel de vida y se habían industrializado con éxito. La causa principal de la debilidad relativa de Alemania Oriental en 1950 no respondía a diferencias en los bienes de capital o en las habilidades de su mano de obra, sino al hecho de que su estructura industrial resultó más afectada que la de Alemania Occidental por la división del país tras la guerra.1

  Pero otras economías capitalistas que tenían una renta per cápita aún más baja en 1950 crecieron mucho más rápido. En 1989, la economía japonesa (que también había sufrido daños materiales por la guerra) había alcanzado a Alemania Occidental gracias a su propia combinación de propiedad privada, mercados y empresas, junto con un fuerte papel coordinador del Estado. Para 1989, España, que estuvo sometida a una dictadura hasta 1975 igual que Alemania Oriental, también había cerrado parte de la brecha con un crecimiento que se había acelerado después de las reformas introducidas en el mercado en 1959.2

  
  ​A partir del experimento natural alemán, no podemos llegar a la conclusión de que el capitalismo siempre promueve el crecimiento económico rápido y que la planificación centralizada es una receta segura para el estancamiento. Lo que sí podemos deducir es algo más limitado: durante la segunda mitad del siglo XX, la divergencia de las instituciones económicas importó para el nivel de vida del pueblo alemán. Para obtener una visión más prolongada en el tiempo del comportamiento comparativo bajo una planificación centralizada (la Unión Soviética y los países latinoamericanos), consulta la figura 1.19 en la sección 1.12.



 


  
    Pregunta 1.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.16 muestra un gráfico del PIB per cápita de Alemania Occidental y Oriental, Japón y España entre 1950 y 1990. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Partir de una situación mucho peor en 1950 fue la principal razón del mal comportamiento de Alemania Oriental con respecto a Alemania Occidental.

      	El que Japón y Alemania Occidental tuvieran el PIB per cápita más alto en 1990 implica que dieron con el sistema económico óptimo.

      	España fue capaz de alcanzar una tasa de crecimiento mayor que Alemania entre 1950 y 1990.

      	La diferencia en el comportamiento de Alemania Oriental y Alemania Occidental demuestra que el capitalismo siempre promueve un rápido crecimiento económico, mientras que la planificación centralizada lleva al estancamiento.

    

    
      	Japón tuvo un punto de partida todavía más bajo que Alemania Oriental y aun así fue capaz de alcanzar a Alemania Occidental en 1990.

      	Puede haber varios sistemas económicos distintos que tengan éxito. La economía japonesa tenía su propia combinación de propiedad privada, mercados y empresas, junto con una fuerte coordinación del Estado, lo cual era diferente al sistema de Alemania Occidental.

      	La tasa de crecimiento del PIB per cápita de una economía puede deducirse de la pendiente de su curva cuando se representa a escala. El hecho de que la pendiente de la curva de España sea mayor entre 1950 y 1990 que la de cualquiera de las dos Alemanias indica que creció con una tasa más elevada.

      	En economía, un elemento de prueba por sí solo no basta para «demostrar» una teoría. Lo que se puede deducir en este caso es que, durante la segunda mitad del siglo XX, la divergencia de las instituciones económicas fue relevante para el sustento del pueblo alemán.

    

  




  
    	
      Hartmut Berghoff y Uta Andrea Balbier. 2013. «From Centrally Planned Economy to Capitalist Avant-Garde? The Creation, Collapse, and Transformation of a Socialist Economy». En The East German Economy, 1945–2010: Falling Behind or Catching Up? Cambridge: Cambridge University Press. ↩

    

    	
      Leandro Prados de la Escosura, Joan R. Rosés e Isabel Sanz-Villarroya. 2011. «Economic Reforms and Growth in Franco’s Spain», Revista de Historia de Economía – Journal of Iberian and Latin American Economic History, Vol. 30 No. 1, pp. 45–89. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.11 Caso práctico: ¿la colonización británica redujo el nivel de vida de India?

La revolución tecnológica y el comercio invirtieron la suerte de las industrias textiles británica e india.


​​​La colonización británica de India empezó en 1600 y durante los 200 años siguientes Gran Bretaña se convirtió en la potencia colonial europea dominante allí; para mediados del siglo XIX tenía un control total.

Como preludio de la Revolución Industrial, en Gran Bretaña se vivió un periodo de auge en la venta de ropa confeccionada en India usando tecnologías tradicionales, pero novedosa para el público británico. «De repente, vimos que todas nuestras mujeres, ricas o pobres, iban vestidas de calicó [hecho en India]», escribió Daniel Defoe, autor de Robinson Crusoe, en 1727. Continuaba así: «China, India y otros países del Oriente […] poseen, es cierto, la manufactura más extendida y la mayor variedad que haya en el mundo, y sus manufacturas van a conquistar el mundo, gracias a la sola fuerza de su bajo precio».


​Siglo y medio más tarde, el flujo comercial se había invertido y más de la mitad de los textiles comprados en India se habían producido en las fábricas textiles de Gran Bretaña, que funcionaban con vapor. La industria textil del subcontinente indio que había dominado el mundo entró en un declive permanente. India había sido uno de los mayores productores mundiales de bienes manufacturados, pero bajo el dominio colonial británico se mantendría como una economía agraria. Tras el declive de su industria textil, sus principales exportaciones eran productos agrícolas, y así siguió hasta finales del siglo XX, cuando India se convirtió en un importante exportador de software y servicios informáticos.


​​Angus Deaton, premio nobel que está especializado en el análisis de la pobreza, señaló que, cuando terminaron los 300 años de dominio británico en India en 1947, «es posible que la desnutrición infantil en India … fuera tan grave como en ningún otro gran grupo de población en la historia». En los años finales del dominio británico, un niño nacido en India tenía una esperanza de vida de 27 años. Después de cincuenta años de independencia, la esperanza de vida al nacer había subido a 63 años.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra años, entre 1600 y 1975, mientras que el eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses de 1990, desde 0 hasta 1500. Se muestran datos correspondientes a China e India. En el caso de India, el PIB per cápita empezó en torno a 650 dólares en 1600, cuando se fundó la Compañía Británica de las Indias Orientales, y fluctuó entre 550 y 650 durante los tres siglos siguientes que abarcó el dominio británico efectivo; luego aumentó hasta casi 900 dólares después de 1950, cuando India consiguió la independencia de Gran Bretaña. En el caso de China, el PIB per cápita aumentó de 800 dólares en 1600 a 1000 en 1700, luego bajó hasta llegar a 650 dólares en 1950 después de un periodo de mayor intervención británica, francesa y japonesa en el país; subió a 1100 dólares en 1975 tras la llegada al poder del Partido Comunista en 1954.]



Figura 1.17 
Estancamiento y declive de las economías de India y China durante periodos de intervención extranjera.
    Nota: La renta media venía disminuyendo en India antes de la intervención británica allí. Desde 1975 ha aumentado rápidamente en ambos países, como se aprecia en la figura 1.1. La figura 1.1 también refleja que, en Gran Bretaña, la renta media en 1975 era 11 veces la que tenía en 1600. La renta media de Japón, un país que resistió las intervenciones extranjeras, aumentó 17 veces durante el periodo mostrado en la figura 1.17. El crecimiento de las economías india y china se aceleró después de 1975.
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La figura 1.17 (una ampliación de parte de la figura 1.1) indica que la renta per cápita disminuyó en la India colonial. El despegue de la economía india comenzó poco después de lograr la independencia en 1947. El patrón de declive económico seguido de crecimiento económico es parecido en China, que experimentó un dominio creciente de otros países (aun sin convertirse en colonia) hasta mediados del siglo pasado.

Las datos presentados plantean esta pregunta: ¿La colonización británica redujo el nivel de vida de India?

Para responder a esta pregunta a fondo, sería necesario saber qué habría pasado si India hubiera conservado su independencia en lugar de convertirse en colonia británica. En la sección anterior, abordamos una pregunta parecida tomando a Alemania Occidental como control contrafactual para explicar lo que habría pasado en Alemania Oriental si no hubiera sido una economía planificada. ¿Disponemos de algún caso contrafactual para lo que podría haber sido de India sin dominio británico?


​Japón puede ofrecer una comparación adecuada: era tan pobre como India en 1600 (figura 1.1) pero consiguió resistirse a la dominación de potencias extranjeras. Desde finales del siglo XIX en adelante, Japón se convirtió en una economía capitalista de éxito que tuvo la habilidad de apropiarse de las nuevas tecnologías desarrolladas en Gran Bretaña y otras economías que ya formaban parte de la revolución tecnológica continua. No podemos saber si en India habría sucedido algo parecido en caso de haberse mantenido independiente.

En investigaciones recientes se han documentado dos de las acciones llevadas a cabo por los gobernantes coloniales británicos que parecen haber disminuido el nivel de vida de India.

Ferrocarriles para uso militar, no para desarrollo económico: En India, el tendido de las vías férreas se diseñó principalmente para fines militares, sobre todo después del motín de los cipayos en el ejército colonial británico en 1857. Por el contrario, el desarrollo de infraestructuras públicas, especialmente el ferrocarril y los puertos, favoreció la creciente prosperidad de las regiones agrícolas de Estados Unidos, Canadá y otras economías, ya que les permitió expandir los mercados de los productos agropecuarios, así como la creación de industrias de transformación.

Las infraestructuras de transporte al servicio de la agricultura india se utilizaron para exportar los productos cosechados, no para llevarlos a fabricantes locales que los transformaran. Por ejemplo, se exportaban pieles con las que podría haberse fabricado calzado en industrias locales. En consecuencia, parece que fue una oportunidad perdida de crecimiento de la economía agrícola y de las industrias que podrían haber utilizado esa producción.

Reforzamiento de las élites locales: En muchas partes del subcontinente, los gobernantes coloniales británicos se apoyaron en las élites locales, en especial en los grandes terratenientes, para que les recaudaran impuestos (a cambio de quedarse una parte, claro está). El resultado fue el afianzamiento de la autoridad y los derechos de propiedad de los poderosos hacendados, más interesados en recaudar impuestos que en modernizar la economía. Su influencia sobre quienes les arrendaban tierra o trabajaban para ellos a cambio de un salario ya era considerable antes del dominio británico, pero se reforzó notablemente con la promulgación del llamado asentamiento permanente de Bengala en 1793. Con esta disposición, la Compañía Británica de las Indias Orientales (que, de facto, regía la colonia) otorgaba poderes gubernamentales a los terratenientes, concediéndoles el derecho a recaudar impuestos y convirtiéndolos en funcionarios del Estado en la práctica.

El hecho de que la política tributaria y de tenencia de tierras de Gran Bretaña variara entre unas partes de la colonia y otras constituye un experimento natural que demuestra la importancia de estas instituciones británicas para el posterior desarrollo económico. Los economistas Abhijit Banerjee y Lakshmi Iyer compararon el comportamiento económico y los indicadores sociales, tras la independencia, de los distritos de la India actual en los que los terratenientes habían sido facultados por los sistemas coloniales de tenencia de tierras y de tributación con otros distritos donde se había obviado a los propietarios, lo que favoreció a las comunidades rurales o una tributación directa de cada agricultor. Descubrieron que los distritos controlados por terratenientes tuvieron tasas mucho menores de crecimiento de la productividad agraria, lo que se reflejaba en coeficientes de inversión más bajos y en menos uso de fertilizantes y otros factores de producción modernos. Esas zonas también fueron bastante a la zaga en la mejora de la educación y la salud.

El poder colonial coincidió con la divergencia en la suerte que corrieron Gran Bretaña e India. El declive que neutralizó la ventaja inicial que había llevado India en la fabricación textil y su falta de avance desde una economía agraria estancada y dominada por las élites rurales forman parte del legado colonial que rigió su destino.

La economista e historiadora Bishnupriya Gupta explora el estancamiento y declive del nivel de vida en India antes de la independencia en 1947.


​                        
                    En este vídeo, la catedrática Bishnupriya Gupta explica el largo periodo de estancamiento e incluso declive económico que sufrió India durante el dominio británico y aborda por qué la prosperidad económica se aceleró después de la declaración de independencia en 1947.    



  
    Pregunta 1.10 Elige las respuestas que sean correctas

    En el periodo que va de 1600 a 1750 (antes de que despegara la Revolución Industrial en Gran Bretaña), ¿qué le sucedía al PIB de India?

    
      	Disminuía porque había bajado la productividad agrícola y la mayor parte de las personas trabajaban en el campo.

      	Disminuía porque la antes pujante industria textil había sido superada por la competencia de los textiles británicos.

      	Subía porque la industria textil nacional estaba en auge y había más gente trabajando en la industria que en la agricultura.

      	Estaba más cerca del nivel del PIB per cápita de Gran Bretaña de lo que estuvo en los doscientos años siguientes, entre 1800 y 1950.

    

    
      	Como la mayor parte de las personas trabajaban en la agricultura, el efecto del descenso de la productividad agrícola sobre la producción total fue mayor que el impacto de la subida de la producción industrial en el sector textil, por lo que en general hubo una disminución del PIB per cápita.

      	Esto no sucedió hasta más tarde, cuando la Revolución Industrial dio lugar a la disminución de los costes de producción de los textiles británicos.

      	Había más personas trabajando en la agricultura que en la industria y durante este periodo se produjo una disminución general del PIB per cápita en India

      	La subida de la renta media en Gran Bretaña durante la Revolución Industrial y después, unida a la disminución de la renta media en India hasta después de la independencia en 1947, ensanchó cada vez más la diferencia entre el PIB per cápita de India y de Gran Bretaña.

    

  




​Si bien China nunca fue una colonia de ningún país europeo, desde principios del siglo XIX Gran Bretaña, Portugal y otras naciones controlaron varios puertos clave, como Hong Kong y Macao, e impidieron que el gobierno chino actuara con independencia en cuestiones económicas importantes. Esas intervenciones extranjeras solo terminaron a mediados del siglo XX, cuando triunfó una revolución que sometió a China al gobierno del Partido Comunista. Durante ese periodo de intromisión extranjera, bajó la renta per cápita de China.


​El ascenso de Gran Bretaña y, posteriormente, del resto de Europa —como potencias tanto económicas como militares— provocó una alteración fundamental de la distribución geográfica de la producción de la mayoría de los bienes y servicios a nivel mundial. Si medimos el tamaño de una economía por la cantidad total de bienes y servicios que produce, observamos cambios drásticos desde que Tavernier visitó India en el siglo XVII:


  	En 1600, India, China y el resto de Asia eran responsables de tres quintas partes de la producción mundial, tres veces más que Europa occidental.

  	En 1750, China producía un tercio de la manufactura mundial, mientras que la producción textil y de otras manufacturas de India era mayor que la de toda Europa.

  	Solo en 1850 desplazó Londres a Pekín como ciudad más poblada del mundo.



La figura 1.18 resume los cambios geográficos en la producción mundial, con el porcentaje de esta que correspondía a tres regiones diferentes.


  	Antes de 1800, la gran participación de Asia en la producción mundial refleja el hecho de que ese continente concentraba la mayor parte de la población mundial (la cantidad producida por persona no variaba mucho de una región a otra).

  	A partir de 1800 aproximadamente, tuvo lugar una subida acusada de la participación occidental en la producción mundial a expensas de la contribución de Asia, porque la población europea creció rápidamente, al igual que su producción por persona.

  	En las últimas décadas, con el rápido crecimiento del sudeste asiático (en especial, India y China, pero también otros países, como Vietnam y Corea del Sur), Asia vuelve a contribuir en mayor proporción a la producción mundial que Occidente.






                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1500 al 2008. El eje vertical muestra la proporción de la producción mundial y va del 0 % al 80 %. La proporción de la producción mundial que corresponde a Asia disminuyó del 65 % al 60 % entre 1500 y 1800. Llegó al 20 % en 1950 y aumentó hasta el 45 % en 2008. La proporción de la producción mundial que corresponde a Occidente aumentó del 20 % al 25 % entre 1500 y 1800. Subió hasta casi el 60 % en 1950 y bajó hasta el 38 % en 2008. La proporción de la producción mundial correspondiente al resto fue de alrededor de un 18 % entre 1500 y 1820, aumentó al 25 % en 1970 y bajó al 20 % en 2008.]



Figura 1.18 
Participación de Asia, Occidente y el resto en la producción mundial. En Occidente se incluye a Europa occidental, Estados Unidos, Canadá, Australia y Nueva Zelanda. El resto incluye a América Latina, Japón, África y Europa oriental (con Rusia y otros países gobernados por el Partido Comunista en la segunda mitad del siglo XX).






Angus Maddison. 2007. Contours of the world economy 1–2030 AD: Essays in macro-economic history. OUP Oxford.; IMF World Economic Outlook. 2022.









                [image: Como recordatorio gráfico de estos cambios en el largo plazo, nótese que la trayectoria temporal de las participaciones de Occidente y Asia en la producción mundial se asemeja a un par de alicates.]



Como recordatorio gráfico de estos cambios en el largo plazo, nótese que la trayectoria temporal de las participaciones de Occidente y Asia en la producción mundial se asemeja a un par de alicates.







  
    Pregunta 1.11 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En 1727, Daniel Defoe, autor de Robinson Crusoe, describió cómo China, India y otros países orientales tenían una actividad manufacturera muy limitada.

      	La investigación llevada a cabo por los economistas Abhijit Banerjee y Lakshmi Iyer descubrió que los sistemas tributarios de la era colonial que delegaban responsabilidades en los grandes terratenientes se asocian con niveles actuales más bajos de productividad agrícola, educación y salud.

      	En India, las infraestructuras públicas, como ferrocarriles y puertos, se diseñaron para expandir mercados para los productos agrícolas y el desarrollo de las industrias que los transformaban.

      	Más del 60 % del PIB mundial se ha producido en Occidente (Europa, Estados Unidos, Canadá y Australia) sistemáticamente desde 1500 hasta la actualidad.

    

    
      	En realidad, escribió que esos países tenían «la manufactura más extendida y la mayor variedad que haya en el mundo».

      	Esto contribuye a demostrar el efecto negativo a largo plazo de los sistemas británicos de tributación y de tenencia de tierras que afianzaron el poder de las élites locales en las zonas rurales.

      	Así sucedió en Estados Unidos y en Canadá; en India, sin embargo, las líneas férreas se diseñaron primordialmente para fines militares y para la exportación de materias primas.

      	Desde el siglo XVI al XVIII, al menos el 60 % del PIB mundial se producía en Asia.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 Prosperidad, desigualdad y límites planetarios

1.12 Variedades de capitalismo: instituciones, gobierno y política


  Algunos investigadores cuestionan la validez de las estimaciones históricas del PIB, como estas de fuera de Europa, debido a que las economías de esos países eran radicalmente diferentes en cuanto a su estructura.




​​​​No todos los países capitalistas han alcanzado el éxito económico que en la figura 1.1 ejemplifican Gran Bretaña y posteriormente Japón y los otros países que recuperaron el terreno perdido. La figura 1.19 representa la evolución que siguieron una selección de otros países durante el siglo XX. En África, el crecimiento sostenido que ha logrado Botsuana contrasta fuertemente con el fracaso relativo de Nigeria a ese respecto. Ambos son países ricos en recursos naturales (diamantes en Botsuana, petróleo en Nigeria), pero las diferencias en la calidad de sus instituciones —el grado de corrupción y el desvío de fondos públicos, por ejemplo— ayudan a explicar el contraste de sus trayectorias.


​En la figura 1.19 sobresale el progreso de Corea del Sur. En 1950, su PIB per cápita era el mismo que el de Nigeria, pero, en 2013, Corea del Sur era seis veces más rico que Nigeria según este indicador.


	Estado desarrollista
	Gobierno que asume un papel de liderazgo en la promoción del proceso de desarrollo económico de su país a través de inversiones públicas, subvenciones a determinadas industrias, el sistema educativo y otras políticas públicas.




​El despegue de Corea del Sur se produjo en un contexto caracterizado por instituciones y políticas marcadamente diferentes de las que imperaban durante el despegue económico de Gran Bretaña. La diferencia más importante es que el gobierno surcoreano (junto con unas cuantas grandes corporaciones) desempeñó un papel de liderazgo en la dirección del proceso de desarrollo, promoviendo explícitamente ciertos sectores, requiriendo a las empresas que compitieran en mercados extranjeros y proporcionando una educación de alta calidad para su mano de obra. El término Estado desarrollista hace referencia a casos como los de Corea del Sur, Japón y China, donde el gobierno juega un papel destacado en el despegue económico.1


​


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1928 al 2018. El eje vertical muestra el nivel de vida en PIB per cápita expresado en dólares estadounidenses de 2011; abarca desde 0 hasta 40 000. Se incluye el PIB per cápita de Corea del Sur, Argentina, la Federación Rusa (después de 1992), la antigua Unión Soviética (excluida la Federación Rusa después de 1992), Brasil, Botsuana y Nigeria. El PIB per cápita de Corea del Sur es de unos cientos de dólares hasta 1960. Después, crece exponencialmente hasta 38 000 dólares en 2018, lo que indica que su PIB reflejó el comportamiento del palo de hockey. El PIB per cápita de otros países oscila entre unos cientos de dólares y 20 000 dólares entre 1928 y 2018; de media, crece de forma constante con el tiempo. En general, el orden de los países según su PIB per cápita en 2018 fue este (de mayor a menor renta): Corea del Sur, Federación Rusa, antigua Unión Soviética, Argentina, Botsuana, Brasil y Nigeria.]



Figura 1.19 
Divergencia del PIB per cápita entre países que llegaron tarde a la revolución capitalista (1928–2018).
    Nota: La línea de la antigua Unión Soviética excluye a la Federación Rusa después de 1992.
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Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2020. Maddison Project Database, versión de 2020. «Maddison style estimates of the evolution of the world economy. A new 2020 update».







​​​​En 1928, el PIB per cápita de la Unión Soviética era un tercio del de Argentina y más alto que el de Brasil y Corea del Sur. La planificación centralizada comunista causó un crecimiento constante durante casi 50 años, sacando una ventaja amplia a Brasil e incluso adelantando a Argentina antes de la caída del Partido Comunista en 1990.


​​Una de las razones por las que se abandonó la planificación centralizada como sistema económico fue su fracaso —como ilustró el caso de Alemania del Este— en ofrecer las mejoras de nivel de vida conseguidas por algunas economías capitalistas. Aun así, la transición de la antigua Unión Soviética a un nuevo sistema económico tras la caída del comunismo resultó tener un alto precio. El desmantelamiento de la economía planificada y la creación de instituciones funcionales de una economía de mercado, incluido el estado de derecho, se vieron acompañados por un declive más profundo y prolongado de la renta per cápita del que se observó en la Segunda Guerra Mundial, en la crisis financiera mundial o en la pandemia de la COVID-19.

¿Cuándo es dinámico el capitalismo?

El retraso de algunas economías que muestra la figura 1.19 pone de manifiesto cómo la existencia de instituciones capitalistas no es suficiente, por sí sola, para crear una economía dinámica, o sea, una economía que genere el crecimiento sostenido del nivel de vida de la población. Hay dos conjuntos de condiciones que afectan al dinamismo del sistema económico capitalista. Unas son económicas, las otras son políticas y tienen que ver con el gobierno y la forma en que funciona.

Condiciones económicas


​​Las posibles ventajas del capitalismo no se materializan si sucede lo siguiente:2 3


  	La propiedad privada no está segura y protegida: El estado de derecho y los contratos no se hacen cumplir estrictamente o se producen expropiaciones por organizaciones criminales u organismos públicos.

  	Los mercados para los productos de las empresas no son competitivos: Las empresas carecen de incentivos para producir con eficiencia, expandirse e innovar.

  	Las empresas están sometidas al control de personas que deben sus puestos a sus conexiones con el gobierno o a privilegios de nacimiento: No se han convertido en propietarios o directivos por su buen hacer para producir bienes y servicios de alta calidad a un precio competitivo. Este fallo es más probable que se dé si los otros dos ya están presentes.



El fallo de las tres instituciones del capitalismo implicará que las personas y los grupos se beneficien más del cabildeo o de la actividad delictiva para desplazar la distribución de la renta en su favor que de la creación directa de valor económico.4


​El capitalismo es el primer sistema económico de la historia en el que la pertenencia a la élite depende del desempeño económico en la mayoría de los casos. Un señor feudal que gestionase mal su patrimonio seguía siendo un señor, pero andrajoso. Sin embargo, el propietario de una empresa que fracasa va a la ruina, y un dueño arruinado es un expropietario. La disciplina que impone la competencia en el mercado —producir y vender buenos productos de forma rentable, o fracasar— es automática. La competencia proporciona un mecanismo que expurga a las empresas o las personas que rinden menos de lo necesario.


  Los papeles de Uber: La filtración de documentos confidenciales de Uber, la empresa de alquiler de vehículos con conductor, muestra cómo su expansión hasta ciudades de todo el mundo no fue fruto solo de la rápida innovación técnica y operativa, sino también de una competencia agresiva (y a veces ilegal) y del constante cabildeo político.



No cabe duda de que los propietarios y los directivos de las empresas capitalistas podrían sobrevivir a los fracasos si ya eran ricos o tenían buenas conexiones políticas. Como señaló Adam Smith, el capitalismo trae consigo incentivos poderosos para que las empresas reduzcan la competencia a la que se enfrentan. Pero no hay garantías: mantenerse por delante de la competencia implica innovar constantemente.

Condiciones políticas


​​El gobierno también importa. Sea cual sea su grado de participación directa en la economía, los gobiernos establecen, hacen cumplir y modifican leyes y reglamentaciones que influyen en el funcionamiento de la economía. Los mercados, la propiedad privada y las empresas están regulados por leyes y políticas.

Para que los mercados funcionen bien, es esencial que exista un sistema legal que también funcione bien. Los gobiernos resuelven disputas sobre cuestiones de titularidad, hacen valer los derechos de propiedad y establecen las regulaciones que impiden que las empresas menoscaben la competencia en el mercado mediante colusión entre ellas o participando en prácticas de competencia desleal.

Además de su apoyo a las instituciones del capitalismo, el gobierno provee bienes y servicios esenciales, como las infraestructuras físicas, la educación y la defensa nacional. En este libro, investigamos por qué puede tener sentido desde el punto de vista económico que se pongan en práctica políticas gubernamentales en áreas como el mantenimiento de la competencia, los impuestos y las subvenciones o subsidios para proteger el medio ambiente, influyendo así en la distribución de las rentas, la creación de riqueza y los niveles de empleo e inflación.

Sistemas políticos


	sistema político
	El sistema político determina cómo se eligen los gobiernos y cómo estos toman y aplican decisiones que afectan a todos o la mayoría de los miembros de una población.
	democracia
	Sistema político que, en condiciones ideales, otorga el mismo poder político a toda la ciudadanía y que viene definido por derechos individuales como la libertad de expresión, de reunión y de prensa, así como por elecciones justas en las que prácticamente todas las personas adultas pueden votar y donde el gobierno abandona el poder si las pierde.




​​Una de las razones por las que el capitalismo puede darse en varias formas distintas es que coexiste con diferentes sistemas políticos. Un sistema político, como la democracia o la dictadura, determina la manera en que se eligen los gobiernos y en que estos toman y aplican decisiones que afectan a la población.

El capitalismo surgió en Gran Bretaña, Países Bajos y la mayoría de los países que hoy poseen rentas altas mucho antes que la democracia. Antes de finales del siglo XIX, no existía ningún país en el que la mayoría de las personas adultas tuvieran derecho al voto (Nueva Zelanda fue el primero). Incluso en el pasado reciente, el capitalismo ha coexistido con gobiernos no democráticos, como en Chile desde 1973 hasta 1990, en Brasil desde 1964 hasta 1985 o en Japón hasta 1945. La China contemporánea tiene una variante del capitalismo con un grado elevado de intervención del Estado, pero su sistema de gobierno no es una democracia según nuestra definición. En numerosos países actuales, sin embargo, capitalismo y democracia van de la mano y cada uno influye en el funcionamiento del otro.


​Al igual que ocurre con el capitalismo, la democracia puede adoptar muchas formas. Así, en unos casos al jefe de Estado lo votan directamente los electores, mientras que en otros lo eligen sus representantes, por ejemplo, un parlamento. Algunas democracias limitan estrictamente las formas en que las personas individuales pueden influir en las elecciones o en las políticas públicas mediante contribuciones económicas; en otras, el dinero privado tiene gran influencia a través de contribuciones a las campañas electorales, de grupos de presión e incluso de sobornos.

La existencia de estas diferencias incluso entre democracias explica en parte el distinto papel que juega cada gobierno en la economía capitalista. Los gobiernos de Japón y Corea del Sur desempeñan una función fundamental en la orientación de la economía. Aun así, su recaudación de impuestos (tanto a nivel nacional como local) es baja si se compara con algunos países ricos del norte de Europa, donde supone casi la mitad del PIB. En Suecia y Dinamarca, se utiliza el sistema fiscal para reducir la desigualdad de rentas en mucha mayor medida que en Japón y Corea del Sur.


  
    Pregunta 1.12 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta la información de la figura 1.19, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El gobierno del Partido Comunista en la Unión Soviética antes de 1990 fue un completo fracaso.

      	El contraste entre el comportamiento de Botsuana y de Nigeria ilustra que la abundancia de recursos naturales no es condición suficiente para garantizar un mayor crecimiento económico, sino que además se requieren instituciones (gobiernos, mercados y empresas) de calidad.

      	La impresionante evolución de la economía de Corea del Sur implica que otros países deberían copiar su sistema económico.

      	Los datos de la Federación Rusa y la antigua Unión Soviética después de 1990 muestran que la sustitución de un sistema de planificación centralizada por el capitalismo generó crecimiento económico inmediato.

    

    
      	En realidad, la antigua Unión Soviética tenía tasas de crecimiento mucho más altas que Brasil e incluso su PIB per cápita brevemente sobrepasó el de Argentina justo antes de que cayese el gobierno del Partido Comunista en 1990.

      	Tanto Nigeria como Botsuana son ricos en recursos naturales; sin embargo, el crecimiento de Nigeria se ve obstaculizado por la corrupción generalizada y por prácticas comerciales ilegales, mientras que a Botsuana se le suele describir como el país menos corrupto de África y cuenta con una de las tasas de crecimiento medio del PIB más altas del mundo.

      	Corea del Sur fue un país desarrollista donde el gobierno y unas pocas corporaciones muy grandes jugaron un papel de liderazgo en la dirección del proceso de desarrollo. Esto no implica necesariamente que este sistema sea óptimo para todos los países.

      	El PIB per cápita de ambos cayó después de 1990, lo cual se debió a la inseguridad de la propiedad privada, a la falta de competencia de los mercados y a que las empresas operaron sin competencia plena en su nueva economía capitalista. A esta transición brusca de una economía claramente no capitalista a un sistema capitalista se le denomina a menudo como «terapia de choque».
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1.13 La economía y la biosfera


	economía
	La economía es el estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras.




​​​Nuestra definición de economía afirma que es el estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras.

La humanidad siempre ha dependido de su entorno para obtener los recursos necesarios para vivir y para producir su sustento: el entorno físico y la biosfera (el conjunto de todas las formas de vida en la Tierra) proporcionan todo lo imprescindible para la vida, como el aire, el agua y el alimento. El entorno o medio ambiente también nos provee las materias primas —como madera, metales y petróleo— que usamos para producir otros bienes.

La figura 1.20 muestra una manera de concebir la economía en tanto que organización o estructura: forma parte de un sistema social más grande, que, a su vez, es parte de la biosfera. Para procurarse el sustento, las personas interactúan entre sí, pero también con la naturaleza.




                [image: Este diagrama muestra que la economía es parte de la sociedad, que a su vez es parte de la biosfera, que a su vez es parte del entorno físico.]



Figura 1.20 
La economía forma parte de la sociedad, que a su vez es parte de la biosfera.







​​​La figura 1.21 muestra los flujos de recursos entre empresas y familias dentro de la economía y entre la economía y el medio ambiente. Las empresas combinan trabajo con estructuras y equipamiento para producir bienes y servicios, que a su vez usan las familias y otras empresas.




                [image: En una economía hay varios componentes. El componente más exterior es la biosfera y el entorno físico, que está formado por las plantas, los animales, la tierra, el suelo, la energía, los minerales, el aire y el agua. La biosfera y el entorno físico interactúan con las empresas, que utilizan mano de obra y otros recursos para producir bienes y servicios, y las familias, que suministran trabajo y consumen bienes, servicios y recursos naturales. A su vez, las empresas interactúan consigo mismas a través de la maquinaria y el equipamiento y con las familias a través de los bienes y servicios. Las familias interactúan consigo mismas a través de las tareas del hogar y los cuidados y con las empresas a través del trabajo. Tanto las empresas como las familias devuelven contaminación y residuos a la biosfera y al entorno físico.]



Figura 1.21 
Un modelo de la economía: flujos de recursos.






Dentro de las familias también tiene lugar la producción de bienes y servicios, aunque, a diferencia de las empresas, las familias pueden elegir no vender su producción en el mercado. Además de bienes y servicios, las familias también producen personas: la siguiente generación de mano de obra. El trabajo de progenitores, cuidadores y otras personas se combina con estructuras (por ejemplo, el hogar) y equipamiento (por ejemplo, la lavadora de la casa) para reproducirse y criar a la futura mano de obra que trabajará en las empresas y a las personas que trabajarán y se reproducirán en las familias del futuro.

La figura 1.22 muestra que hay recursos medioambientales que son esenciales para sustentar tanto la vida humana como la actividad económica que la mantiene y mejora. El medio ambiente proporciona tanto recursos que consumimos directamente, como inputs primarios para la producción de bienes y servicios dentro de las familias y las empresas.


​​​Según el informe Living Planet Report 2020 del Fondo Mundial para la Naturaleza (WWF), entre 1970 y 2016 hubo una reducción media del 68 % en el tamaño de la población de mamíferos, aves, anfibios, reptiles y peces. Y, desde 1970, la huella ecológica de la humanidad ha superado la tasa de regeneración de la tierra. En el informe se estima que estamos excediendo la biocapacidad de la Tierra al menos en un 56 %. La figura 1.22 ilustra las proyecciones de la biodiversidad futura dependiendo de si podemos conseguir que la producción y el consumo humamos sean más sostenibles.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa años entre 1970 y 2100. El eje vertical muestra el valor de un indicador de biodiversidad. Este valor disminuye entre 1970 y 2010. Entonces, se divide entre tres trayectorias diferentes que corresponden  tres escenarios diferentes. Con las medidas integradas, el indicador desciende hasta 2040 y entonces vuelve a subir; en 2100 tiene un valor ligeramente por encima del que tenía en 2010. Con solo mayor esfuerzo de conservación, el indicador baja hasta 2050 y a partir de ahí se mantiene estable. Si se sigue haciendo lo mismo, el indicador continúa descendiendo hasta 2100.]



Figura 1.22 
Pérdida de biodiversidad mundial en tres escenarios diferentes. (Por «Portafolio integrado de medidas» nos referimos a un aumento de los esfuerzos de conservación, una mayor productividad agrícola de la tierra, la reducción del desperdicio de alimentos y la modificación de los patrones de consumo de alimentos). Los puntos señalados indican el año en que es de esperar que empiece a aumentar la biodiversidad.







​Hemos visto que las instituciones del capitalismo —propiedad privada, mercados y empresas— han facilitado la revolución tecnológica continua y la rápida subida del nivel de vida mediante el fomento de la innovación y la exitosa adopción de las nuevas tecnologías. Pero muchos de los más importantes desarrollos tecnológicos del siglo XX, desde los automóviles y los aeroplanos hasta la refrigeración y los ordenadores personales, han dependido de la energía basada en el carbono para su fabricación y su uso. Otros, como los plásticos y los fertilizantes químicos, provocan daños directos en los ecosistemas.

Los datos relativos al cambio climático y la biodiversidad muestran de qué modo tan drástico la forma de ganarnos la vida está deteriorando el medio ambiente y agotando los recursos naturales, incluso el aire limpio y un clima habitable.


​Un ejemplo es el caladero de bacalao del Gran Banco, al sureste de Terranova, que fue el medio de vida de las comunidades pesqueras de Estados Unidos y Canadá durante 300 años. Después de varias décadas de explotación comercial a gran escala, en 1992 la población de bacalao colapsó y se prohibió la pesca. Aún no sabemos si la población de bacalao volverá a recuperar su tamaño anterior.


​Una razón del patrón ambientalmente destructivo del cambio tecnológico y el uso de los recursos es que los bienes o las tecnologías que agotan o destruyen los recursos naturales son artificialmente baratos, por lo que los utilizamos en exceso. Y son artificialmente baratos porque los precios que pagan los usuarios de los recursos naturales no incluyen el agotamiento del entorno natural. Por ejemplo, lo que pagan los consumidores al comprar bacalao se destina a los salarios de la tripulación y de otras personas empleadas en la cadena de suministro y a los beneficios de las empresas implicadas. Pero ninguna empresa pesquera tiene un incentivo para mantener los caladeros de bacalao de Terranova. Los bancos de peces pudieron explotarse libremente mientras duraron; si el propietario de un buque de arrastre hubiera promovido su conservación limitando sus capturas, sus propios beneficios habrían disminuido y, aun así, otros barcos habrían capturado ese pescado.


  Los caladeros de bacalao agotados guardan paralelismo con el caso de la degradación de la selva indonesia de la ampliación 1.2, que es un coste de la explotación forestal que no se descuenta del PIB. A este respecto, el valor del pescado vendido se incluye en el PIB (de Canadá, digamos), pero el agotamiento del caladero no se descuenta.



Esto contrasta con las empresas que, para obtener beneficios, dependen de recursos de propiedad privada y tienen el incentivo de conservarlos en buen estado: por ejemplo, un operador turístico se esforzará en el correcto mantenimiento de su flota de autobuses porque, además de hoy, los necesitará mañana y son costosos de sustituir.


​​Los gobiernos pueden abordar algunos de los problemas medioambientales regulando directamente la cantidad de emisiones u otros daños a la naturaleza. Entre ellos están la prohibición del plomo en la gasolina o el reparto de un número limitado de permisos de emisión de CO2 que las empresas pueden comprar y vender. Sin regulaciones, las compañías de generación de electricidad no pagan por aprovechar la capacidad de absorción de la biosfera. Mediante la limitación del número total de permisos concedidos, esta política pone un tope a la cantidad total de emisiones y un precio al uso del CO2 porque las empresas que emitan este compuesto tienen que comprar permisos. Dado que afecta a los beneficios, también supone una motivación para que las empresas reduzcan las emisiones de carbono, la cual no existiría en ausencia de la regulación. Estas políticas protegen el medio ambiente haciendo que los bienes cuya producción cause perjuicios a la naturaleza sean ilegales o más caros, por lo que disminuirá su consumo.

Otra forma de que el progreso tecnológico contribuya a mitigar el cambio climático y la pérdida de biodiversidad es disminuir el coste de los bienes y servicios que son compatibles con la sostenibilidad medioambiental. Gracias a avances tecnológicos recientes, el coste de la energía se ha reducido enormemente cuando es de origen eólico, solar y de otras fuentes renovables. En la siguiente unidad tratamos algunos ejemplos a este respecto.


​Los datos relativos al cambio climático y la biodiversidad muestran de qué modo tan drástico la forma de ganarnos la vida está afectando al medio ambiente y agotando los recursos naturales. Tratándolos como si no tuvieran un coste y agotándolos, influimos en el nivel de vida y el bienestar futuros de los seres humanos. Todos estos efectos —desde el cambio climático global hasta el agotamiento de los recursos locales— son resultado de la expansión de la economía (ilustrada por el crecimiento del producto total) y de la forma en que la economía está organizada (por ejemplo, qué cosas se valoran y se conservan).

Abordar los problemas ambientales para permitir que los países con rentas bajas progresen para salir de la pobreza y alcancen el nivel de vida de los países ricos requiere de soluciones públicas y también colectivas, ya sean locales, nacionales o internacionales. Las comunidades locales pueden organizar programas de reciclaje o acordar una regulación sobre el uso de un lago. Los Estados pueden limitar la venta de productos perjudiciales, como se ha hecho en el caso de las bombillas incandescentes o los vehículos con motores diésel o de gasolina, o subvencionar las inversiones beneficiosas, como las infraestructuras de transporte público, la energía eólica y solar o el aislamiento térmico de las viviendas. El cambio climático y la conservación de los mares y los ríos no solo necesitan actuaciones de países individuales, sino los acuerdos internacionales.


​​​A pesar de que los Estados tienen más capacidad de tomar medidas para proteger el medio ambiente que las empresas y las personas, pocas veces lo hacen. Las economías con planificación centralizada de Europa oriental, donde los gobiernos regulaban la producción, tuvieron una trayectoria especialmente deficiente de control de la contaminación. La tasa de mortalidad debida a la contaminación atmosférica en Europa oriental (fuera de la UE) y en China sigue siendo alta en comparación con la de la UE y Norteamérica. Pero, si bien los gobiernos democráticos han sido más activos en la reducción de la contaminación que afecta negativamente a la vida y la salud de su ciudadanía, se han mostrado reacios a adoptar políticas medioambientales que restrinjan la capacidad de elección individual —por ejemplo, gravando o limitando el uso de los vehículos privados— o que reducirían los beneficios de las empresas que suministran energía basada en el carbono.


  Ejercicio 1.11 Día de la sobrecapacidad de la Tierra

  El Día del Sobregiro de la Tierra (también conocido como Día de la Deuda Ecológica o de Sobrecapacidad de la Tierra, en inglés Earth Overshoot Day) es una iniciativa de la Global Footprint Network (Red Global de la Huella Ecológica) que marca la fecha de cada año en la que la demanda mundial de recursos naturales y medioambientales supera lo que la Tierra puede regenerar en ese año. En 2022, ese día fue el 28 de julio. Sin embargo, cada país consume los recursos del planeta a una velocidad diferente.

  
    	Consulta los días de sobrecapacidad por países en el gráfico incluido en la web de esta iniciativa y comprueba cuál es la fecha correspondiente a tu país de residencia o de nacimiento en el último año del que hay datos.

    	Responde el cuestionario de la Calculadora de Huella Ecológica para averiguar tu día de sobrecapacidad personal (o, lo que es lo mismo, cuántas Tierras se necesitarían si toda la población mundial tuviera un estilo de vida similar al tuyo).
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1.14 Resumen


  	Durante la mayor parte de la historia de la humanidad, el nivel de vida se mantuvo en lo que hoy día diríamos que era bajo, con subidas y bajadas temporales asociadas con variaciones en el clima, con enfermedades y con conflictos sociales.

  	Empezando en Gran Bretaña en el siglo XVIII, el aumento del nivel de vida material medio se ha convertido en un rasgo de la vida económica en muchos países. Aun así, una de cada diez personas del mundo sigue viviendo en una pobreza extrema.

  	El nivel creciente de la producción mundial ha contribuido al cambio climático, la pérdida de biodiversidad y otras amenazas para el medio ambiente, en especial desde principios del siglo XX.

  	Entre los factores responsables de la creciente prosperidad y de la aparición de las amenazas ambientales, estuvo la introducción de nuevos métodos productivos que aumentaron lo que una persona puede generar en una hora mediante el aprovechamiento de la energía obtenida de la combustión del carbono.

  	La revolución tecnológica y los consiguientes incrementos continuos de la producción fueron facilitados por un nuevo sistema económico, llamado capitalismo, que combina tres instituciones: la propiedad privada, los mercados y las empresas; estas contratan a otras para producir bienes con el fin de obtener un beneficio económico.

  	Diferentes formas de capitalismo y diferentes sistemas políticos han dado lugar a que se obtengan resultados económicos diferentes en cada país.

  	Muchos territorios que fueron colonizados, como India, no experimentaron incrementos sustanciales del nivel de vida hasta tiempo después de lograr la independencia. En otros países, muchos de los latinoamericanos, por ejemplo, la independencia del poder colonial (a principios del siglo XIX) no se tradujo en un cambio de la situación económica.

  	La economía es la disciplina que estudia la forma en que las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para obtener su sustento.

  	El cambio climático y la pérdida de biodiversidad implican que necesitamos de nuevas tecnologías que no dependan del carbono y de nuevas políticas e instituciones que permitan el sostenimiento de nuestro planeta y, al mismo tiempo, eliminen la pobreza en el mundo.

  	El modelo económico de Malthus, que combina el concepto del producto medio decreciente con una teoría sobre el crecimiento de la población, ayuda a explicar la parte larga y plana del palo de hockey de la historia y muestra por qué (en las condiciones descritas por Malthus) las mejoras tecnológicas no elevan las rentas con carácter constante.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 1

  
    	Producto interior bruto (PIB), crecimiento del PIB per cápita desigualdad mundial en las rentas, y cambio climático

    	Tecnología, factores de producción y funciones de producción; la revolución tecnológica continua (como la Revolución Industrial en Gran Bretaña)

    	El capitalismo es un sistema económico que se caracteriza por la presencia de tres instituciones: propiedad privada, mercados, y empresas

    	Transformación estructural, gracias a la cual una parte de la economía organizada según criterios capitalistas se expande y otros sectores retroceden.

    	El modelo maltusiano, el producto medio decreciente del trabajo y el nivel de subsistencia de la producción que constituye el equilibrio
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    Unidad 2
    Tecnología e incentivos
  

    
      Cómo ocurren las mejoras tecnológicas y cómo sostienen el crecimiento del nivel de vida
    




  Antes de empezar

  Esta unidad parte de los conceptos, modelos y análisis de la revolución tecnológica continua que se presentaron en la unidad 1. Antes de empezar a trabajar con esta unidad, deberías completar la unidad 1.



2.1 Kutesmart automatiza la confección a medida


​Al final del siglo pasado, Zhang Daili era dueño de la empresa Redcollar, dedicada a la fabricación en serie de uniformes. Ya en la sesentena, trabajaba duro pero sin ganar mucho.

El problema era que cualquiera podía montar un negocio como el suyo: bastaba con unas pocas máquinas de coser y otros equipos, junto con suficiente financiación para contratar a trabajadores relativamente poco cualificados. Con una competencia tan fuerte, los precios se mantenían bajos y los beneficios, exiguos.

Tratando de diferenciar a su empresa del resto, en 2014 Zhang concibió tanto un producto nuevo como una nueva tecnología. El producto eran trajes para hombre hechos por encargo, mientras que la nueva tecnología consistía en una combinación de un software de vanguardia y de trabajadores con buenos conocimientos de informática.

El plan era producir trajes por encargo, algo que solo los muy ricos podían permitirse en aquel momento. Pero los fabricaría por una mínima parte del coste de las empresas de la competencia, que usaban procesos de confección a mano, muy especializados y que requerían muchas horas de trabajo. «Lujo asequible» era lo que Zhang se propuso ofrecer.

La automatización comenzaba con las medidas del cliente, que se tomaban en uno de los «autobuses mágicos» (al principio, con una flota de diez) que visitaban a los compradores mediante cita. En el autobús, el cliente tenía que ponerse unas mallas desechables equipadas con sensores fotosensibles para que una máquina especial le tomara medida de 19 coordenadas del cuerpo. Cualquiera puede dominar el método estandarizado de Zhang en una semana, aun sin experiencia previa en sastrería.

En la empresa, que pasó a llamarse Kutesmart y empezó a dirigir su hija, Zhang Yunlan, dieron trabajo a jóvenes con conocimientos de informática y más baratos de contratar que los sastres experimentados. En un negocio tradicional de corte y confección, el patronista era capaz de sacar el patrón de solo dos prendas al día, adaptándolo para resaltar los mejores rasgos físicos del cliente y disimulando los peores. En Kutesmart, un software especial transfería las medidas del cuerpo a 480 estaciones de trabajo, que controlaban las máquinas cortadoras informatizadas y otras etapas de la producción. Con el paso del tiempo, la enorme base de datos de Kutesmart ha permitido replicar la personalización «favorecedora».

La estrategia de diferenciación de Zhang Daili funcionó. El tiempo de trabajo del personal que hacía falta para producir un traje a medida equivalía a una vigésima parte del requerido con los métodos tradicionales de confección convencional. Los costes de fabricar trajes a medida cayeron en picado.

Los trajes personalizados de Kutesmart —comercializados bajo distintas marcas, entre ellas Redcollar, la antigua empresa de uniformes de Zhang— se vendían incluso por menos de lo que costaban trajes de confección en serie. A partir de 2016, los ingresos de Kutesmart se duplicaban cada año. Zhang Yunlan incluso pensó que Kutesmart podría entrar también en el negocio del software.


​​La Revolución Industrial


  Dibujo y descripción de la máquina hiladora Jenny disponible en el sitio web de la Biblioteca Británica.




​​​Lo que consiguió la familia Zhang en la provincia de Shandong a principios del siglo XXI, es decir, el desarrollo de nuevos productos, nuevas tecnologías y nuevas formas de organizar la producción y las ventas, es un microcosmos de lo que ocurrió tres siglos antes en Gran Bretaña durante la Revolución Industrial (figura 1.1). Al igual que en el caso de la familia Zhang, surgieron importantes innovaciones en la industria textil, donde los inventos más famosos tenían que ver con el hilado (que tradicionalmente realizaban mujeres) y el tejido (que tradicionalmente realizaban hombres). En 1733, John Kay inventó la lanzadera volante, que incrementó enormemente lo que se podía tejer en una hora. Esta invención aumentó la demanda de hilo hasta tal punto que las hilanderas apenas daban abasto a producir cantidades suficientes con la tecnología de la rueca que había disponible en aquel momento. La máquina hiladora Jenny, inventada por James Hargreaves en 1764, fue una respuesta a ese problema.


​​​En la Revolución Industrial jugó un papel fundamental el carbón, del que Gran Bretaña disponía en abundancia. Antes, la mayor parte de la energía utilizada en la economía la producían, en última instancia, plantas comestibles que convertían la luz solar en alimento para animales y personas o árboles cuya madera podía quemarse o transformarse en carbón vegetal. Al pasarse al carbón mineral, los seres humanos fueron capaces de aprovechar una gran reserva de lo que, a fin de cuentas, no es sino luz solar almacenada. El coste de ese cambio ha sido el impacto medioambiental de la quema de combustibles fósiles, como explicamos en la unidad 1.


​​​Gracias a esa ola de avances tecnológicos y cambios organizativos, una economía agraria y artesanal atrapada en la trampa maltusiana se transformó en una economía comercial e industrial capaz de sostener el aumento continuado del nivel de vida material.


  
  ​​Un conocido economista, Nassau Senior, consideraba que la hambruna sufrida en Irlanda en 1848 (cuando una plaga destruyó los cultivos de papa, base de la alimentación de la población irlandesa de la época) había sido un ajuste necesario según la lógica maltusiana. Otro profesor de la Universidad de Oxford lo denunció horrorizado acusándolo de haber dicho que «temía que la hambruna de 1848 en Irlanda no acabaría con más de un millón de personas y que hacía falta más para que hiciera suficiente bien».



Antes de la Revolución Industrial, los aumentos de la productividad debidos al progreso tecnológico se habían visto minados por el crecimiento de la población, que hacía retroceder el nivel de vida a un nivel de subsistencia (sección 1.7). Entre los economistas de principios del siglo XIX, se aceptaba mayoritariamente que el círculo vicioso de la pobreza descrito por Malthus era inevitable.

Pero el mundo estaba cambiando. Los avances en la tecnología y el mayor uso de recursos no renovables elevaron la productividad (producción por persona) con más rapidez. Y, mientras la tecnología mejorara suficientemente rápido, podría superar la tasa de crecimiento de la población que se producía por los mayores ingresos, rompiendo así el círculo vicioso maltusiano. Entonces sí pudo subir el nivel de vida.


​​​​La figura 2.1 muestra un índice del salario real medio (salario ajustado según la evolución de los precios) de los trabajadores manuales cualificados en Londres entre 1264 y 2001, representado junto con la población británica en el mismo periodo. Después de un largo periodo de estancamiento, los salarios aumentaron drásticamente a partir de 1830, mientras que el número de habitantes creció a la par que el nivel de vida. Ese periodo aparece etiquetado como «Salida» en la figura 2.1. Mucho más adelante, aunque los ingresos permitieran costear los gastos de tener muchos hijos, se han preferido las familias más pequeñas. Esta denominada transición demográfica se produjo en Gran Bretaña en torno a la década de 1870, mientras que en muchas partes del mundo sucedió más tarde, conforme aumentaba el nivel de vida.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1260 al 2000. El eje vertical principal muestra el índice de salarios reales, que va de 0 a 800, definido de manera que sea igual a 100 en 1850. El eje vertical secundario muestra la población de Gran Bretaña expresada en millones de habitantes, entre 0 y 60. Hay dos líneas: una muestra la población en Gran Bretaña y la otra, el salario real. De 1260 a 1850, tanto el índice de salarios reales como la población fluctuaron en torno a valores bastante bajos, de 100 y 5 millones respectivamente; luego subieron de forma drástica durante los dos siglos siguientes, llegando a 700 y 60 millones, respectivamente, en 2001.]



Figura 2.1 
Salario real de trabajadores manuales cualificados en Londres (1264–2001) y población de Gran Bretaña a lo largo de siete siglos. Los valores de salario real se expresan con respecto al de 1850, es decir, el salario real de 1850 toma el valor de 100.






Robert C. Allen. 2001. «The Great Divergence in European Wages and Prices from the Middle Ages to the First World War». Explorations in Economic History 38 (4): pp. 411–447; Stephen Broadberry, Bruce Campbell, Alexander Klein, Mark Overton, y Bas van Leeuwen. 2015. British Economic Growth, 1270–1870. Cambridge University Press.
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  Índice de salarios reales

  El término «índice» hace referencia al valor de alguna cantidad en relación con su valor en algún otro momento (periodo de referencia), que por lo general se normaliza dándole el valor 100.

  El término «real» denota que el salario en términos monetarios (por ejemplo, seis chelines por hora en aquella época) de cada año se ha ajustado para reflejar la variación de los precios que se ha dado en el tiempo. El resultado representa el poder adquisitivo real del dinero que ganaban los trabajadores en cada momento.

  El año de referencia es 1850 en este caso, pero la curva tendría la misma forma si se hubiese seleccionado cualquier otro año. Aparecería más arriba o más abajo, pero la curva seguiría teniendo la conocida forma del palo de hockey.




  Este modelo, que describe la adopción de tecnologías que ahorran mano de obra o tiempo de trabajo en el sector textil durante la Revolución Industrial, puede utilizarse también para entender las decisiones que toman emprendedores contemporáneos, como la familia Zhang.



¿Por qué la hiladora Jenny, la máquina de vapor y muchas otras invenciones aparecieron y se difundieron por toda la economía en Gran Bretaña en esa época? En esta unidad, estudiamos una explicación de cómo se produjeron esas mejoras de la tecnología, por qué comenzaron en Gran Bretaña durante el siglo XVIII y cómo la posición dominante de este país en la economía mundial contribuyó a mejoras constantes en el nivel de vida material, en parte gracias a los mercados y la mano de obra esclavizada que proporcionaban sus colonias.

En las dos próximas secciones, empezamos con los conceptos económicos fundamentales que utilizaremos para elaborar esta explicación:


  	Costes de oportunidad, rentas económicas e incentivos, que ayudan a explicar cómo toma decisiones económicas la gente.

  	Ventaja comparativa, especialización y división del trabajo, que influyen en quién se ocupa de qué tareas en la producción y quién produce qué.




  
    Pregunta 2.1 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.1 muestra un índice de salarios reales medios de los trabajadores cualificados de Londres entre 1264 y 2001. ¿Qué conclusiones se pueden sacar de ese gráfico?

    
      	A los trabajadores cualificados se les pagaba alrededor de 100 libras en 1408.

      	El salario medio en 1850 era prácticamente el mismo que en 1408 en términos monetarios (libras cobradas por los trabajadores).

      	El salario medio real fue más o menos constante entre 1264 y 1850.

      	El salario medio real subió alrededor de un 500–600 % entre 1850 y 2001.

    

    
      	El gráfico muestra un índice de salarios reales, siendo el valor 100 el salario real que había en 1850. El índice también era aproximadamente 100 en 1408, por lo que el salario real era muy parecido al que había en 1850, pero de ahí no podemos deducir cuál era el salario en términos monetarios.

      	Las cantidades del gráfico son salarios reales, así que se han ajustado para tener en cuenta las variaciones en los precios.

      	Observa la escala del eje vertical: mientras que el gráfico se mantiene bastante constante entre 1264 y 1850 en comparación con el rápido ascenso a partir de ese último año, entre 1264 y 1600 el salario medio real casi se duplicó y posteriormente se volvió a reducir a la mitad.

      	En 1850, el índice de salarios reales era 100. Hacia 2001, ese valor se había incrementado en aproximadamente seis veces, hasta superar el índice 650.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.2 Decisiones económicas: costes de oportunidad, rentas económicas e incentivos

Lo que sucede en la economía es el resultado de decisiones que toman personas, empresas (o sus propietarios y directivos) y gobiernos. Para comprender la economía, tenemos que entender la forma en que las personas toman decisiones y los factores que tienen en cuenta cuando deciden su modo de acción.

Imagina, por ejemplo, que tienes que decidir si asistir a un concierto. Sopesas los costes y los beneficios. Una entrada cuesta 25 dólares. ¿Vale tanto para ti el concierto? Y, de ser así, ¿prefieres asistir al concierto antes que optar por otras formas de pasar la velada, según lo que te gusten las distintas actividades y los costes que implique cada una de ellas?

Supón que valoras el disfrute que esperas obtener del concierto en 55 dólares. Esta puede parecer una forma extraña de verlo (¿cómo se mide el disfrute?), pero podrías interpretarlo como que 55 dólares es lo máximo que aceptarías pagar por este concierto; si la entrada costase más de 55 dólares, no la comprarías, sin importar cuales fuesen las actividades alternativas que tendrías a tu disposición.

De esta forma, podemos deducir el beneficio neto (con frecuencia se conoce como el «pago» o «recompensa») que te genera asistir (es decir, beneficio menos el coste):

\[\begin{align*}
\text{beneficio neto del concierto} &= \text{disfrute por asistir} - \text{coste de la entrada} \\
&= 55\,\$ - 25\,\$ \\
&= 30\,\$
\end{align*}\]
Podrías llevar a cabo un cálculo equivalente para otras formas de pasar la noche, ponderando los costes y beneficios en cada caso. Supón que unos vecinos te ofrecen 40 dólares por cuidar a su hija mientras ellos salen, pero sabes que es difícil convencer a la niña de que se vaya a la cama. Tu evaluación podría ser:

\[\begin{align*}
\text{beneficio neto de cuidar niños} &= \text{pago recibido} - \text{coste del esfuerzo que implica} \\
&= 40\,\$ - 18\,\$ \\
&= 22\,\$
\end{align*}\]
Observa que, en este caso, el beneficio es monetario, mientras que el coste es algo que tienes que evaluar personalmente. Puedes pensar en el coste del esfuerzo como el pago mínimo que aceptarías a cambio de encargarte de cuidar a la niña.

Según ese cálculo, prefieres el concierto a cuidar a la hija de los vecinos. Supón que, habiendo evaluado todas las opciones disponibles, llegas a la conclusión de que el concierto te ofrece la mayor recompensa y que cuidar a la vecinita es la segunda mejor opción. Entonces, según este análisis económico, tu decisión será asistir al concierto.

Este ejemplo parece artificial. Casi seguro que no tomarías una decisión como esa asociando valores monetarios al disfrute del concierto o al esfuerzo de cuidar niños. Pero sí es probable que tuvieses en cuenta cómo te hacen sentir esas tareas, aparte de los beneficios y costes monetarios directos (la entrada y la paga). De hecho, hemos desarrollado un modelo económico de tu comportamiento con estas características:


  	Identifica los principales factores que deberías tener en cuenta.

  	Especifica una regla para tomar decisiones: «escoge la opción que te ofrezca el mayor beneficio neto (o el mayor pago)».

  	Predice el resultado para unos determinados costes y beneficios monetarios y según tus preferencias individuales.



También ilustra tres conceptos económicos importantes: coste de oportunidad, coste económico y renta económica.


​​Coste de oportunidad y la siguiente mejor alternativa


	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».
	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.
	coste económico
	Los costes directos de una acción (incluidos los monetarios y los derivados del esfuerzo, por ejemplo) más el coste de oportunidad.



Las decisiones económicas suelen implicar la elección entre líneas de actuación alternativas y mutuamente excluyentes. Si se lleva a cabo una acción (como ir al concierto), se pierde la oportunidad de hacer lo siguiente mejor (cuidar niños). Podemos entender la oportunidad perdida de cuidar niños como un «coste» de ir al concierto. Por lo tanto, decimos que el valor de esta oportunidad perdida, es decir, el coste de oportunidad de ir al concierto, es de 22 dólares, porque 22 dólares es la compensación que obtenemos con la siguiente mejor alternativa, también llamada opción de reserva. La opción de cuidar niños está «en reserva» por si deja de estar disponible la mejor opción, por ejemplo, si se agotan las entradas del concierto.

En general, cuando pensamos en el coste de escoger la opción A, tenemos en cuenta que, al elegir A, no podemos hacer B, así que «no hacer B» se convierte en parte del coste de hacer A. A eso se le llama coste de oportunidad porque hacer A implica renunciar a la oportunidad de hacer B.

Coste económico


​Esta forma de entender las decisiones nos lleva a decir que cualquier acción tiene costes directos y costes de oportunidad. El coste económico se define como la suma de los dos:

\[\begin{align*}
\text{coste económico de una acción} &= \text{costes directos que conlleva la acción} \\
&+ \text{coste de oportunidad}
\end{align*}\]
Este planteamiento nos ofrece una forma alternativa de expresar el criterio para decidir si acometemos una acción o no: «actúa de la manera en que el beneficio sea mayor que el coste económico». En el caso del concierto:

\[\begin{align*}
\text{beneficio} &= \text{disfrute del concierto} \\
&= 55\,\$ \\ \\
\text{coste económico} &= \text{coste de la entrada + coste de oportunidad} \\
&= 25\,\$ + 22\,\$ \\
&= 47\,\$
\end{align*}\]

  Los economistas y los contables consideran los costes desde puntos de vista distintos. En contabilidad, se dice que el concierto tuvo el coste monetario directo de 25 dólares. En economía, sin embargo, se estudia cómo deciden y escogen las personas, por lo que el coste económico incluye también el coste de oportunidad.



Como el beneficio es mayor que el coste económico, deberías ir al concierto.

Renta económica

Una tercera forma de expresar la regla para decidir es «actúa de la manera en que el beneficio neto sea mayor que el coste de oportunidad». En el caso del concierto:

\[\begin{align*}
\text{beneficio neto} &= \text{disfrute del concierto} - \text{coste de la entrada} \\
&= 55\,\$ - 25\,\$ \\
&= 30\,\$ \\ \\
\text{coste de oportunidad} &= \text{beneficio neto de cuidar niños} \\
&= 22\,\$
\end{align*}\]
Una vez más, esta fórmula te dice lo mismo: ve al concierto.


	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.




​La diferencia existente entre el beneficio neto y el coste de oportunidad nos da una medida de la ganancia total que obtienes si eliges la mejor opción y no la segunda mejor. Esta diferencia se denomina renta económica; en el caso del concierto, es de 8 dólares.

En general, si elegir la acción A te produce un beneficio neto mayor que la segunda mejor alternativa, decimos que has recibido una renta económica.

\[\begin{align*}
\text{renta económica} &= \text{beneficio neto de la opción elegida}\\ 
&- \text{beneficio neto de la siguiente mejor opción}\\
&= \text{beneficio neto de la opción elegida}\\ 
&- \text{coste de oportunidad}
\end{align*}\]
Para terminar, podemos expresar la regla de la decisión en términos de renta económica solamente:


  	Si hacer A te daría una renta económica, ¡hazla!

  	Si ya estás haciendo la acción A y te proporciona una renta económica (es positiva o, al menos, cero), ¡sigue haciéndola!




​La palabra «renta» se puede confundir fácilmente con otros usos habituales del término, como cuando significa ingresos (por ejemplo, renta per cápita o impuesto sobre la renta) o cuando designa el pago de una cantidad en concepto de alquiler de una vivienda o un terreno. Para evitar esta posible confusión, cuando hablemos de renta económica, haremos énfasis en la palabra «económica». Recuerda que una renta económica es algo que te gustaría obtener, no algo que tienes que pagar.

Rentas de la innovación

Imagina que has descubierto una nueva forma de reproducir el sonido con alta calidad. Tu invención es mucho más barata que los métodos que ya existen. Tus competidores no pueden copiarte o porque no son capaces de averiguar cómo hacerlo o porque has patentado el proceso (y, por lo tanto, sería ilegal que lo copiaran). Así que continúan ofreciendo sus servicios a un precio mucho más alto que el tuyo.

Si tú pones el mismo precio que ellos o solo un poco más bajo, venderás todo lo que seas capaz de producir, con lo cual puedes cobrar el mismo precio y obtener beneficios mucho mayores que los de tus competidores.


	renta de innovación
	Cantidad de beneficios por encima del coste de oportunidad del capital que obtiene la persona que innova al introducir tecnologías, formas organizativas o estrategias de marketing novedosas.




​Los beneficios adicionales que obtienes de la explotación de tu invento son una forma de renta económica, llamada renta de innovación. Esta es una definición más precisa:

\[\begin{align*}
\text{renta de innovación} = &\text{beneficios de usar la nueva tecnología} \\
&- \text{beneficios de seguir con la misma tecnología} \\
&\text{que los competidores}
\end{align*}\]
Incentivos y precios relativos


	incentivo
	Recompensa o castigo económico que influye en los beneficios y los costes de otras actuaciones alternativas.




​En todos los ámbitos de una economía se producen rentas económicas, las cuales ofrecen incentivos para que actúen las personas. Por ejemplo, la posible obtención de rentas de innovación puede llevar a los propietarios de una empresa a cambiar de una tecnología a otra. En la sección 2.6, partimos de esta idea para explicar algunos de los factores que contribuyeron a la Revolución Industrial.

La economía como disciplina se centra en el estudio de las alternativas y las elecciones. Nuestro análisis de la Revolución Industrial se basa en la idea de que las personas son libres de seleccionar diferentes líneas de actuación y de que los incentivos económicos —las posibles recompensas (o penalizaciones, también llamados desincentivos)— afectan a las elecciones que hacen. Sopesan los costes y los beneficios y tratan de hacer lo que consideran mejor de acuerdo con algún criterio. Normalmente, suponemos que quienes dirigen una empresa elegirán la opción que produzca los mayores beneficios.

Pero la motivación no es solo el deseo de la ganancia material, sino también el amor, el odio, el sentido del deber, cuestiones éticas y el deseo de obtener la aprobación de los demás. En ocasiones, el análisis económico tiene en consideración esas otras motivaciones.


	precio relativo
	Precio de un bien o servicio en comparación con otro. Normalmente se expresa como cociente de los dos precios.




​Los precios relativos son un factor importante a la hora de determinar los incentivos económicos. Cuando el equipo directivo de una empresa determina cuántas personas contratar o cuando alguien decide qué comprar y en qué cantidad, los precios afectan a sus decisiones. Y lo que importa es el precio de una opción en comparación con el de otra. Si un supermercado tiene los precios mucho más bajos que la tienda de la esquina y tampoco está muy lejos, entonces esa será una buena razón para comprar en el supermercado en vez de en la tienda. Si todos los precios subieran un 5 %, es probable que la decisión no cambiase.


​El precio relativo es simplemente el precio de una opción en comparación con el de otra y normalmente se expresa como el cociente de los dos precios. En nuestra explicación de la Revolución Industrial, el cociente del precio de la energía (lo que cuesta el carbón que hace falta para que funcione una máquina de vapor) y del salario (lo que cuesta una hora del tiempo de un trabajador) tiene un papel importante en todo lo que sucedió.


  
    Pregunta 2.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Eres taxista en Melbourne y ganas 50 dólares australianos por día de trabajo. Supón que te ofrecen una entrada para toda una jornada del Open de Australia por 40 dólares. Como te encanta el tenis, valoras la experiencia en 100 dólares. A partir de esta información, ¿qué podemos decir?

    
      	El coste de oportunidad de pasar el día en el Open es de 40 dólares.

      	El coste económico de pasar el día en el Open es de 40 dólares.

      	La renta económica de pasar el día en el Open es de 10 dólares.

      	Habrías pagado hasta 100 dólares por la entrada.

    

    
      	Si vas al Open, renuncias a la oportunidad de ganar 50 dólares conduciendo el taxi, por lo que el coste de oportunidad es de 50 dólares.

      	El coste económico es la suma del precio en sí que pagas por la entrada más el coste de oportunidad, que en este caso es de 40 dólares + 50 dólares = 90 dólares.

      	La renta económica de una acción es el beneficio que produce menos su coste económico (dinero pagado más los costes de oportunidad). Por lo tanto, la renta económica es de 100 dólares – 40 dólares – 50 dólares = 10 dólares.

      	El precio máximo que habrías pagado por la entrada es aquel para el que tu renta económica sería cero, que este caso es 50 dólares.

    

  




  Ejercicio 2.1 Uso de cálculos para tomar decisiones económicas

  Supón que tienes la opción de ir a un concierto en un teatro (opción A) con un coste de la entrada de 25 dólares o a otro en un parque (opción B), que es gratis y está cerca del teatro pero a la misma hora. Utiliza esta información para rellenar la tabla siguiente.

  

  
    	
    	Valor alto que le das a la opción del teatro (A)
    	Valor bajo que le das a la opción del teatro (A)
  



  
    	Coste monetario (precio de la entrada de A)
    	25&nbsp;$
    	25&nbsp;$
  

  
    	Disfrute del concierto en el teatro (A)
    	50&nbsp;$
    	35&nbsp;$
  

  
    	Coste de oportunidad (renuncia al placer de B, el concierto en el parque)
    	15&nbsp;$
    	15&nbsp;$
  

  
    	Coste económico
    	
    	
  

  
    	Renta económica
    	
    	
  

  
    	Decisión (¿a cuál de los dos conciertos irías?)
    	
    	
  







  Ejercicio 2.2 Coste de oportunidad

  En 2012 el gobierno británico aprobó una legislación que daba a las universidades la opción de subir el precio de la matrícula. Muchas de ellas decidieron aumentar la matrícula de 3000 a 9000 libras.

  ¿Significa eso que el coste de ir a la universidad se triplicó? (Piensa en cómo la respuesta a esta pregunta puede ser distinta dependiendo de si la enfocas desde el punto de vista de la contabilidad o de la economía). Para simplificar, supón que la matrícula es un coste monetario directo, sin tener en cuenta la posibilidad de un préstamo al estudio.




  
    Pregunta 2.3 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál de las siguientes es una renta económica?

    
      	La cantidad que el propietario de un apartamento recibe por cederlo en alquiler.

      	La cantidad que pagas por alquilar un coche durante un fin de semana.

      	El beneficio extra que un innovador consigue por crear un nuevo producto y lanzarlo al mercado antes que sus competidores.

      	El beneficio extra que una empresa obtiene cuando duplica su tamaño y no hay cambios en los costes ni en el precio unitario de su producto.

    

    
      	Una renta económica es lo que el casero gana por encima de los costes que soporta, incluida la siguiente mejor alternativa, que en este caso podría ser el valor de ocuparlo personalmente o lo que ganaría de más en comparación con cederlo a una agencia inmobiliaria.

      	En algunos sitios a eso se le llama renta, pero la renta económica es lo que te gustaría obtener y no algo que tienes que pagar.

      	Esta forma particular de renta económica se conoce como renta de innovación, donde gracias a la adopción de nuevas tecnologías se obtienen más beneficios que los que ofrece la siguiente mejor alternativa.

      	Ese sería el beneficio normal que la empresa obtiene por haber aumentado la producción. Una renta económica es lo que gana por encima de la siguiente mejor opción, por ejemplo, usar el capital en otra industria o producir otra cosa.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.3 Ventaja comparativa, especialización y mercados

En 1600, los grandes centros manufactureros del mundo (de textiles y otros bienes no agropecuarios) se encontraban en Asia. Eso cambió con la Revolución Industrial, que comenzó en Gran Bretaña y luego se extendió al resto de Europa y a Estados Unidos. Para 1900, Europa y los lugares poblados por europeos producían la mayoría de los bienes manufacturados. Europa y sus «retoños» habían llegado a especializarse en la fabricación, beneficiándose de los rápidos cambios tecnológicos que incrementaban la producción de cada trabajador. El resto del mundo se especializó en la producción agraria, donde la tecnología mejoraba lentamente y la población seguía atrapada en una trampa maltusiana.

Para comprender cómo llegaron a producirse estos acontecimientos, necesitamos tres conceptos: ventaja comparativa, especialización y división del trabajo.

Antes de la especialización a escala mundial

Fíjate en los objetos que te rodean en el lugar de trabajo. ¿Conoces a quienes los fabricaron? ¿Y qué hay de la ropa? ¿O de que cualquier otra cosa que tienes a tu alrededor?


​Ahora imagínate que planteamos esas mismas preguntas en cualquier lugar del mundo en 1776, el año en que Adam Smith escribió La riqueza de las naciones. Las respuestas habrían sido diferentes.

En aquella época, muchas familias producían una amplia variedad de bienes para su propio consumo, tales como diversos productos agrícolas, carne, ropa e incluso herramientas. Muchas de las cosas que habrías poseído en tiempos de Adam Smith las habría elaborado algún miembro de tu familia o alguien de tu pueblo. Algunas las habrías hecho tú personalmente, otras habrían sido elaboradas en los alrededores y las habrías comprado en el mercado local.


​​En vida de Adam Smith, ya se estaba produciendo un cambio que, desde entonces, se ha acelerado enormemente: la especialización en la producción de bienes y servicios. Como explicó el propio Smith, mejoramos en la producción de bienes cuando cada persona se concentra en un grupo limitado de actividades. Esto se puede deber a tres razones:


	rendimientos crecientes a escala, economías de escala, rendimientos crecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos crecientes a escala, el aumento en la misma proporción de todos los factores de un proceso de producción incrementa la producción en una proporción mayor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos decrecientes a escala, rendimientos constantes a escala.




  	Aprendizaje con la práctica: Mientras producimos cosas, adquirimos destrezas y habilidades.

  	Diferencia en el nivel de habilidad: Bien sea por habilidad o por las características del entorno natural (como la calidad del suelo, por ejemplo), algunas personas consiguen mejores resultados al producir unas cosas que otras.

  	Economías de escala: Con frecuencia resulta más barato producir un número grande de unidades de un bien que unas pocas solamente. Este concepto lo investigamos con más detalle en la unidad 7.




​​Normalmente las personas no producimos la totalidad de los bienes y servicios que usamos o consumimos en nuestra vida diaria. Por el contrario, nos especializamos: unas producen un bien, otras producen otros, algunas trabajan haciendo soldaduras, otras dan clase o diseñan edificios. De igual forma, las empresas se especializan en ciertos bienes o a veces en una fracción del proceso de producción de un bien. Los países también se especializan: las principales exportaciones de Camboya son el oro y la ropa de punto, mientras que Singapur se especializa en los circuitos integrados.

Ventaja comparativa: beneficios de la especialización


​Un simple ejemplo ilustra cómo las personas (o las empresas o los países), al tener diferencias en su capacidad para producir distintos bienes, pueden beneficiarse de la especialización y el intercambio. Gracias a la especialización, cada persona hace una sola o unas pocas del gran número de tareas necesarias para llevar a cabo algún proyecto o alcanzar algún objetivo. La consecuencia es sorprendente: todos los productores pueden beneficiarse, incluso si eso se traduce en que un productor se especialice en un bien que otro podría elaborar a un coste menor.

Imagina un mundo donde solo hay dos personas (Greta y Carlos), que necesitan dos bienes para vivir: manzanas y trigo. Cada uno tiene una productividad diferente en el cultivo de manzanas y de trigo, como se muestra en la figura 2.2a. Si Greta dedicase todo su tiempo de trabajo a las manzanas, produciría 1250 unidades al año. En cambio, si se dedicara al trigo, produciría 50 toneladas al año. Carlos tiene una tierra menos fértil que la de Greta para la producción de ambos tipos de cultivo: si dedicase todo su tiempo (el mismo que Greta) al cultivo de manzanas, produciría 1000 al año y, si se limitase a trabajar en el trigo, obtendría 20 toneladas.






  
    	
    	Producción dedicando el 100&nbsp;% del tiempo a producir un bien
  



  
    	Greta
    	1250 manzanas o 50 toneladas de trigo
  

  
    	Carlos
    	1000 manzanas o 20 toneladas de trigo
  







Figura 2.2a 
Productividad en manzanas y en trigo.







	ventaja absoluta
	Una persona o país cuenta con una ventaja absoluta en la producción de un bien específico si, dado un conjunto de factores disponibles, puede producir más que otra persona o país.
	ventaja comparativa
	Una persona o un país tiene una ventaja comparativa en la producción de un bien concreto si el coste de producirlo, comparado con el coste de otro bien, es inferior al coste para otra persona o país. Véase también: ventaja absoluta.




​​Greta es más productiva que Carlos tanto con las manzanas como con el trigo: tiene una ventaja absoluta en ambos cultivos. Carlos tiene una desventaja absoluta.

Pero la desventaja de Carlos es menor en manzanas que en trigo. Greta puede producir 2,5 veces la cantidad de trigo que consigue Carlos, pero solo 1,25 veces en el caso de las manzanas. Decimos, por tanto, que Greta tiene una ventaja comparativa en el trigo. Y, a pesar de su desventaja absoluta, Carlos tiene una ventaja comparativa en las manzanas.


​​Para precisar más, podemos decir que Carlos tiene una ventaja comparativa en las manzanas porque su coste relativo de producir manzanas (es decir, en comparación con el trigo) es menor que el de Greta.

¿Cómo medimos el coste relativo en este ejemplo? Carlos y Greta utilizan su trabajo y su tierra con el fin de cosechar alimentos para su propia supervivencia. Aunque no soportan costes monetarios, sí hacen frente a costes de oportunidad. Para Greta, el coste de oportunidad de producir 50 toneladas de trigo es 1250 manzanas, es decir, el coste de oportunidad de cada tonelada de trigo que produce es \(1250/50 = 25\) manzanas. Tomando los datos de la figura 2.2a para calcular los otros costes de oportunidad, tenemos:






  
    	
    	Coste de oportunidad de 1 tonelada de trigo
    	Coste de oportunidad de 1 manzana
  



  
    	Greta
    	25 manzanas
    	0,04 toneladas de trigo
  

  
    	Carlos
    	50 manzanas
    	0,02 toneladas de trigo
  







Figura 2.2b 
Costes relativos de las manzanas y el trigo.






La primera columna muestra que el coste relativo de producir trigo es más bajo para Greta que para Carlos. Ella tiene una ventaja comparativa si se dedica a producir trigo. Pero Carlos la tiene en el caso de las manzanas: su coste relativo de producir una manzana (la cantidad de trigo a la que tiene que renunciar) es menor que el de Greta.

Si Carlos y Greta no pueden llevar a cabo intercambios entre ellos, ambos tienen que ser autosuficientes y consumir exactamente lo que producen. Supón que Greta decide dedicar el 40 % de su tiempo a la producción de manzanas y el resto a la de trigo. La columna 1 de la figura 2.2c muestra que produce y consume 500 manzanas (el 40 % de su capacidad máxima de producción de manzanas, 1250) y 30 toneladas de trigo (el 60 % de su capacidad máxima de producción de trigo, 50 toneladas). De la misma manera, Carlos dedica el 30 % de su tiempo a producir manzanas y el restante 70 % al trigo.

Pero, si se especializaran y cada uno se concentrara únicamente en el cultivo en el que disfruta de una ventaja comparativa, Greta produciría 50 toneladas de trigo mientras que Carlos obtendría 1000 manzanas. La producción total de ambos (columna 2) sería mayor que con el modelo de autosuficiencia. Supón que llegan a un acuerdo por el que los dos se especializarán y posteriormente Greta venderá 15 toneladas de trigo a Carlos a cambio de 600 manzanas. En la columna 3 se muestra lo que consumen según este acuerdo.






  
    	
    	
    	Autosuficiencia
    	Especialización total e intercambio
    	
    	
  



  
    	
    	
    	
    	Producción
    	Consumo
    	Intercambio
  

  
    	
    	
    	(1)
    	(2)
    	(3)
    	(4)
  

  
    	Greta
    	Manzanas
    	500
    	0
    	600
    	Compra 600 manzanas
  

  
    	
    	Trigo
    	30
    	50
    	35
    	Vende 15 t trigo
  

  
    	Carlos
    	Manzanas
    	300
    	1000
    	400
    	Vende 600 manzanas
  

  
    	
    	Trigo
    	14
    	0
    	15
    	Compra 15 t trigo
  

  
    	Total
    	Manzanas
    	800
    	1000
    	1000
    	
  

  
    	
    	Trigo
    	44
    	50
    	50
    	
  







Figura 2.2c 
Comparación de autosuficiencia y especialización.






La tabla muestra que es posible que tanto Greta como Carlos salgan ganando si se especializan y luego intercambian parte de sus cosechas. La comparación de la columna 3 con la 1 muestra que los dos consumirían más cantidad de ambos productos que con la autosuficiencia.

Este es solo un ejemplo de un intercambio que resulta beneficioso tanto para Greta como para Carlos. Según su acuerdo, el «precio» (la relación de intercambio) de una tonelada de trigo es 40 manzanas. El ejercicio 2.3 muestra que existen otros acuerdos a precios diferentes que habrían dado lugar a efectos parecidos.

Como mencionamos antes, lo sorprendente es que Greta acabó comprándole 600 manzanas a Carlos, a pesar de que ella podría haberlas producido con un coste menor (expresado en tiempo de trabajo). La solución acordada les ofrecía una forma mejor de usar su tiempo porque, si bien Greta disfrutaba de una ventaja absoluta en ambos cultivos, Carlos tenía una ventaja comparativa en el de las manzanas, lo que implica que ambos podían beneficiarse especializándose en producir lo que mejor se le daba a cada uno.

Especialización y mercados


​Carlos y Greta, en un mundo con solo dos personas y dos bienes, pueden materializar las ventajas de la especialización por medio de un acuerdo para llevar a cabo un intercambio entre ellos. Pero nuestro mundo es más complejo: las personas quieren poder consumir muchos bienes, pero especializándose en producir personalmente solo unos cuantos. Resultaría difícil aprovechar los posibles beneficios de la ventaja comparativa a base de acuerdos bilaterales de especialización e intercambio.


	división del trabajo
	Especialización de las personas que producen para realizar tareas distintas durante el proceso de producción.




​​Por este motivo, la división del trabajo —que hace referencia a la especialización en la producción de cosas dentro de una empresa o en una comunidad en conjunto (o incluso en todo el mundo)— plantea un problema para la sociedad: ¿cómo se van a distribuir los bienes y servicios desde el productor hasta el usuario final? A lo largo de la historia, esto ha ocurrido de diferentes modos, desde la requisa y distribución directa por parte del Estado, como ocurrió en muchas economías durante la Segunda Guerra Mundial, hasta los regalos y la puesta en común voluntaria que tiene lugar en las familias hoy en día y que se practicaba entre los miembros, incluso no emparentados, de las comunidades de nuestros antepasados cazadores y recolectores.

El capitalismo incrementó las posibilidades de especialización al expandir el papel de los mercados y las empresas. Los mercados contribuyen a aumentar la productividad al permitir que las personas se beneficien, mediante el intercambio, de producir bienes para los que tienen una ventaja comparativa.

En el capítulo 3 de La riqueza de las naciones titulado «La división del trabajo está limitada por la extensión del mercado», Smith explica:


  Cuando el mercado es muy pequeño, ninguna persona tendrá el estímulo para dedicarse completamente a una sola ocupación, por falta de capacidad para intercambiar todo el excedente del producto de su propio trabajo, por encima de su consumo, por aquellas partes que necesita del producto del trabajo de otras personas.



Cuando oyes la palabra «mercado», ¿qué otra palabra se te viene a la mente? Seguramente la que has pensado es «competencia». Y tienes razón en asociar ambas palabras.

Pero también podías haber respondido «cooperación». ¿Por qué? Porque los mercados permiten que, mientras cada uno de nosotros persigue sus objetivos particulares, trabajemos juntos y produzcamos y distribuyamos los bienes y servicios de un modo que, si bien está lejos de ser perfecto, es en muchos casos mejor que las alternativas.

Los mercados consiguen algo extraordinario: cooperación fortuita a nivel global. Quienes trabajan en la empresa que fabricó tu teléfono no te conocen ni se preocupan por ti; su incentivo eran los beneficios que podían obtener, en el presente o en el futuro. A la empresa se le da mejor que a ti fabricar teléfonos y tú acabaste teniéndolo porque les pagaste por él; así, ellos pueden comprar los bienes que necesitan, que también habrán producido personas que les son desconocidas.

En las unidades 7, 8 y 10 exploramos cómo funcionan los mercados.

La división del trabajo en las empresas

Los mercados permiten que las personas y las empresas se especialicen en la producción de bienes diferentes. La especialización también tiene lugar dentro de los Estados y en las familias, donde tradicionalmente las tareas del hogar estaban asociadas a menudo con la edad y el sexo. Y lo mismo pasa en las empresas, en función de la forma en que organicen el proceso de producción.


​Adam Smith comienza La riqueza de las naciones con la siguiente frase:


  El mayor progreso de la capacidad productiva del trabajo, y la mayor parte de la habilidad, destreza y juicio con que ha sido dirigido o aplicado, parecen haber sido los efectos de la división del trabajo.




​Luego, procede a describir una fábrica de alfileres en la que la especialización de las tareas entre los trabajadores permitía un nivel de productividad (alfileres fabricados por día) que le parecía extraordinario. Las empresas pueden llegar a emplear a miles o incluso cientos de miles de personas, la mayor parte de las cuales trabajan en tareas especializadas bajo la dirección de sus dueños o gerentes. En la sección 2.1 se ha explicado cómo la empresa china Kutesmart se sirvió de una tecnología nueva para introducir la división del trabajo en la producción de prendas hechas a medida. Gracias a esa tecnología, el trabajo de un sastre especializado se dividía en más de 300 operaciones, que llevaban a cabo trabajadores sin conocimiento de las técnicas de la sastrería, gracias a sofisticados bienes de capital.

Puedes pensar en la empresa como un medio para que un gran número de personas, cada una con diferentes habilidades y competencias, contribuyan a la consecución de un resultado común, el producto. La empresa hace posible un tipo de cooperación entre productores especializados que aumenta la productividad.

En la unidad 6 examinamos la cuestión de quién hace qué dentro de la empresa y por qué.


  
    Pregunta 2.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Álex y José viven solos en islas separadas que pueden producir naranjas y melones. La tabla siguiente muestra el número de naranjas y melones que pueden conseguir Álex y José. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


          
  
    
      	 
      	Producción dedicando el 100 % del tiempo a producir un bien
    

  
  
    
      	Álex
      	10 000 melones o 15 000 naranjas
    

    
      	José
      	15 000 melones o 30 000 naranjas
    

  


        





    
      	José tiene una ventaja absoluta en la producción tanto de melones como de naranjas.

      	José tiene una ventaja comparativa en la producción de melones.

      	Con el intercambio y una especialización total, José se especializará en la producción de naranjas, mientras que Álex lo hará en el cultivo de melones.

      	Con el intercambio y una especialización completa, si el precio de mercado se expresa como el número de melones que se pueden intercambiar por una naranja, a Álex le interesa que el precio de mercado sea más alto y no más bajo.

    

    
      	Si los dos dedican el 100 % de su tiempo a cultivar melones (o naranjas), José puede producir más que Álex; por lo tanto, el primero tiene una ventaja absoluta en ambos bienes.

      	José puede producir el doble de naranjas que melones. Por otro lado, Álex puede producir un 50 % más de naranjas que de melones. En consecuencia, José tiene ventaja comparativa en la producción de naranjas, ya que su coste de producir naranjas con respecto al de producir melones es menor que el de Álex.

      	Con una especialización total, cada persona producirá solo el bien en el que tenga ventaja comparativa. José tiene una ventaja comparativa en la producción de naranjas (y se especializará en ella) y Álex, en la de melones.

      	José solo produce naranjas y Álex solo cultiva melones. Un precio de mercado más alto implica que Álex tiene que entregar una cantidad mayor de melones a cambio de una naranja, así que sale perdiendo más que con un precio más bajo.

    

  




  Ejercicio 2.3 Manzanas y trigo

  En el caso de Carlos y Greta descrito en las figura 2.2a, figura 2.2b, y figura 2.2c, supón que el precio de mercado fuera tal que se pudieran comprar 35 manzanas a cambio de una tonelada de trigo.

  
    	Si Greta vendiera 16 toneladas de trigo, ¿seguirían siendo saliendo favorecidos tanto ella como Carlos?

    	¿Qué pasaría si solo se pudieran comprar 20 manzanas por el precio de una tonelada de trigo?

  




  Ejercicio 2.4 Especialización e intercambio

  Ve al sitio web del Observatorio de Complejidad Económica (OEC), que contiene datos sobre los países y los bienes con los que comercian. Selecciona dos o tres países y lee su perfil (para acceder a la lista completa de perfiles de países, selecciona «Países» dentro del encabezamiento «Perfiles»).

  Para cada uno de los países elegidos, lee la lista de sus principales exportaciones e importaciones. Propón varias explicaciones para los patrones de especialización que observes (te puede resultar útil investigar en internet los antecedentes de esos países).



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.4 Empresas, tecnología y producción


	tecnología
	Descripción de un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores de producción, incluido el trabajo de personas y máquinas, para producir un producto.




​Las empresas poseen o alquilan bienes de capital (por ejemplo, edificios y maquinaria) y emplean a trabajadores para producir y vender bienes y servicios. Una decisión importante que debe tomar cada empresa es la tecnología que elige para la producción: el proceso por el que convertirá una serie de factores (como materias primas y trabajo realizado por personas y por maquinaria) en un bien que pueda vender. Después de elegir una tecnología, también tendrá que decidir la cantidad de factores que utilizará, lo cual determinará cuánto podrá producir.


​Por ejemplo, en la producción de aceite de oliva, hay que clasificar las aceitunas, lavarlas para quitar restos de tierra y piedras, molturarlas, separar pulpa y huesos, amasar la pulpa hasta hacer una pasta y prensar o centrifugar esta para extraer aceite y agua. Por último, el aceite se separa del agua y se envasa en latas o botellas. Durante miles de años, se ha producido usando técnicas simples en las que la mayor parte del proceso se llevaba a cabo de forma artesanal, con una mano de mortero para aplastar las aceitunas y piedras de molino para prensarlas. Los factores de producción eran materias primas (aceitunas y agua), capital (mortero y mano, piedras de molino) y trabajo. Era una tecnología que requería mucha mano de obra: para producir un litro de aceite, hacían falta unas 2000 aceitunas, además de muchas horas de duro trabajo.




                [image: Una tecnología de producción de aceite de oliva que requiere mucha mano de obra.]



Una tecnología de producción de aceite de oliva que requiere mucha mano de obra.
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                [image: Una tecnología de producción de aceite de oliva que requiere mucho capital.]



Una tecnología de producción de aceite de oliva que requiere mucho capital.






Wikipedia







	factor de producción
	Cualquier input que se introduce en un proceso de producción se denomina factor de producción. Los factores de producción pueden incluir maquinaria y equipos (normalmente denominados capital), mano de obra, tierra, energía y materias primas.
	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final.




​​La tecnología utilizada en una producción comercial moderna emplea menos mano de obra, más capital y más energía. Son factores de producción, también llamados inputs o insumos, las materias primas, el trabajo o mano de obra, los bienes de capital (máquinas para molturar, amasar y prensar) y la energía para hacer funcionar las máquinas.


​​Una tecnología puede representarse mediante una función de producción: relación que nos dice cuánta producción se obtendrá con una cantidad determinada de factores de producción. La tecnología descrita en la sección 1.6 genera productos agrícolas, Y, usando trabajo y tierra. Como la cantidad de tierra se supone constante, escribimos la función de producción como Y = f(X), donde X es el número de agricultores. Esta función se representa en la figura 1.8b.

En el caso del aceite de oliva, supón que N es el número de trabajadores empleados, M es el número de máquinas y E es la cantidad de energía utilizada por día. Podemos resumir la tecnología por medio de una función de producción de la cantidad de aceite de oliva obtenido por día, Y:

\[Y = \text{f}(M, N, E)\]
Esta expresión es una forma abreviada de decir que «la producción diaria de aceite, Y, depende (o es una función) de las cantidades de los factores N, M y E que la empresa decide utilizar». Hemos dejado de lado la materia prima, suponiendo que la cantidad de aceitunas que se necesita viene determinada automáticamente por el volumen de aceite que se va a producir.

La figura 2.3 describe una tecnología hipotética para elaborar aceite de oliva. Imagina que se necesitan tres máquinas (para molturar, amasar y prensar). Con la ayuda de un solo trabajador que las maneje y con 80 kWh de energía, pueden producir 50 litros de aceite de oliva al día. Si la empresa quiere producir más, necesita más máquinas, más trabajadores y más energía. La tabla muestra la producción conseguida con diferentes combinaciones de los factores de producción.




      
  
    
      	Número de máquinas, M
      	Número de trabajadores, N
      	Cantidad de energía, E (kWh)
      	Producción, Y (litros)
    

  
  
    
      	3
      	1
      	80
      	50
    

    
      	6
      	2
      	160
      	100
    

    
      	9
      	3
      	240
      	150
    

    
      	12
      	4
      	320
      	200
    

  


    


Figura 2.3 
Tecnología de proporciones fijas para elaborar aceite de oliva.







	tecnología de proporciones fijas
	Aquella tecnología que requiere factores en proporciones fijas entre sí. Para aumentar la producción, todos los factores deben incrementarse en el mismo porcentaje, de manera que mantengan las mismas proporciones entre sí.
	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.




​El que resulte sencillo describir esta tecnología se debe a dos motivos. El primero es que requiere factores de producción en proporciones fijas: por cada tres máquinas, se necesita un trabajador y 80 kWh de energía. Con una tecnología de proporciones fijas no tiene sentido incrementar uno de los factores de producción sin aumentar los demás. Por ejemplo, si tienes seis máquinas, no puedes hacer que funcionen más rápido aunque incorpores un tercer trabajador y añadas más energía: la producción seguirá siendo de 100 litros.


​El segundo motivo es que tiene rendimientos constantes a escala: si duplicas los factores de producción, la producción resultante es el doble; de la misma manera, un aumento del 50 % en los factores de producción (la tercera fila de la tabla con respecto a la segunda) incrementa la producción en un 50 % (por lo que añadir más filas en la tabla no tiene complicación).

En la sección 2.5 usaremos tecnologías con estas dos propiedades para modelar las decisiones de las empresas en la Revolución Industrial.

Comparación de dos tecnologías

Supón que se ha desarrollado una nueva tecnología robótica para la elaboración del aceite de oliva. Para que funcione este sistema robotizado, basta con un trabajador y 400 kWh de energía y puede producir 100 litros de aceite de oliva al día. Como en el caso anterior, esta tecnología utiliza factores de producción en proporciones fijas y genera rendimientos constantes a escala. La producción diaria es proporcional al número de sistemas instalados. ¿Podemos decir que el sistema robotizado es mejor?

Una forma sencilla de comparar tecnologías con rendimientos constantes es confrontar los factores que necesitan para producir un cantidad determinada del producto final. La tabla de la figura 2.4 presenta los factores de producción que hacen falta para obtener 100 litros de aceite al día.


	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.




​La cuarta columna se basa en estas cifras para comparar el producto medio del trabajo: producción por trabajador. Con proporciones fijas y rendimientos constantes, el producto medio del trabajo es el mismo, sea cual sea el número de trabajadores empleados. Por ejemplo, la producción por trabajador con la tecnología A es de 100/2 = 50 litros al día. La última columna muestra el cociente entre los dos factores y que la tecnología B consume más energía que la A.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el número de trabajadores y va de 0 a 7. El eje vertical representa la energía en kilovatios por hora, entre 0 y 1400. Las coordenadas son (trabajadores, energía). Del origen parten dos líneas rectas con pendiente positiva. Una aparece etiquetada como tecnología original (A) y pasa por el punto (2, 160), donde Y = 100, por (4, 320), donde Y = 200, y por (6, 480), donde Y = 300. La otra línea está etiquetada como tecnología robótica (B) y pasa por los puntos (1, 400), donde Y = 100, por (2, 800), donde Y = 200, y por (3, 1200), donde Y = 300.]





  
    	
    	Factores necesarios para 100 litros de aceite de oliva
  



  
    	
    	Trabajadores
    	Energía
    	Producto medio del trabajo
    	Cociente energía:trabajo
  

  
    	A: Máquinas para molturar, amasar y prensar
    	2
    	160
    	50
    	80
  

  
    	B: Tecnología robótica
    	1
    	400
    	100
    	400
  







Figura 2.4 
Resumen y comparación de dos tecnología de proporciones fijas.






La figura 2.4 refleja esa información de forma gráfica. En cada caso, muestra los factores necesarios para obtener 100 litros de aceite de oliva y, siguiendo la recta desde el origen, para otras cantidades de aceite. La pendiente de cada recta se corresponde con el cociente energía:trabajo. Cuanta más pendiente tenga la recta, más energía requiere esa tecnología (es decir, mayor es la cantidad de energía que requiere la obtención de un nivel dado de producto final en comparación con el número de trabajadores necesarios).


​El gráfico muestra que ninguna tecnología es necesariamente mejor que la otra. El producto medio del trabajo es mayor con la tecnología B, pero usa mucha más energía. Para decidir cuál conviene utilizar, la empresa tendría que sopesar los costes relativos de los dos factores de producción. Ese fue un criterio clave al decidir la tecnología elegida en la Revolución Industrial, como se explica en las siguientes secciones de esta unidad.


  
    Pregunta 2.5 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.4 muestra los factores de producción necesarios para obtener diferentes cantidades de aceite de oliva usando dos tecnologías (A y B). Supón que existe una tercera tecnología de proporciones fijas, C, que requiere cuatro trabajadores y 360 unidades de energía para producir 100 litros de aceite de oliva. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Producir 300 litros de aceite con la tecnología C necesitaría de 12 trabajadores y 1080 unidades de energía.

      	El producto medio del trabajo de la tecnología C se encuentra entre el de A y el de B.

      	El cociente energía:trabajo de la tecnología C se encuentra entre el de A y el de B.

      	Los propietarios de la empresa preferirían la tecnología B a la C.

    

    
      	Como C es una tecnología de proporciones fijas con rendimientos constantes a escala, multiplicamos las cifras dadas por 3 y, efectivamente, obtenemos 4 × 3 = 12 trabajadores y 360 × 3 = 1080 unidades de energía.

      	El producto medio del trabajo de la tecnología C es de 100/4 = 25, que está por debajo del de A y B.

      	El cociente energía:trabajo de la tecnología C es de 360:4 = 90, que se encuentra entre el de A (80) y el de B (400).

      	La tecnología B tiene un producto medio del trabajo más alto que C, pero también consume más energía, por lo que la elección depende del precio relativo que tengan los factores de producción.

    

  




  Ampliación 2.4 Funciones de producción

  
    Esta ampliación explica cómo la tecnología de proporciones fijas empleada en la unidad 2 cubre las funciones de producción más típicas de las unidades 1 y 5.

    En la segunda parte se exploran algunas propiedades matemáticas de las funciones de producción típicas, como las de las unidades 1 y 5, en concreto el producto medio decreciente del trabajo. Para esta parte, se necesitan conocimientos de análisis matemático (diferenciación).

    La Introducción a las ampliaciones matemáticas explica brevemente lo que entendemos por análisis matemático y describe los conceptos que usamos, junto con su notación y convenciones.

  

  La tecnología de proporciones fijas tratada en la parte principal de esta sección tiene utilidad para analizar algunos problemas; sin embargo, en la práctica suele ser posible variar la producción alterando un factor pero no otros. En el ejemplo de la tecnología agrícola tratado en la sección 1.6, se produce más grano cuando se aumenta el número de agricultores mientras se mantiene constante el otro factor, la tierra.

  Supón que, en el caso del aceite de oliva, es posible modificar el número de trabajadores con respecto a los otros factores. Con una cantidad determinada de maquinaria y energía, la producción podría organizarse de una forma más o menos intensiva, dependiendo del número de trabajadores. De forma parecida, con una cantidad dada de mano de obra, aumentar el número de máquinas podría conllevar un aumento de la producción.

  Para simplificar al máximo la descripción de la tecnología, suponemos que el capital (la maquinaria) y la energía se mantienen en proporciones fijas. Así que, sabiendo la cantidad de energía, también se conoce la cantidad de capital (maquinaria) que se utiliza. Por lo tanto, podemos pensar en la función de producción como una función de dos factores:

\[Y = f (N, E)\]
  Los principales elementos que debe elegir la empresa son el número de trabajadores, N, y la cantidad de energía, E. Todo lo demás es consecuencia automática de lo elegido. Como ejemplo de función de producción similar a la descrita, la figura A2.1a muestra algunas combinaciones posibles de los factores, junto con la producción resultante.

  




  
    	
    	Número de trabajadores, N
    	Cantidad de energía, E (kWh)
    	Producción, Y (litros)
  



  
    	A
    	2
    	200
    	160
  

  
    	B
    	2
    	600
    	309
  

  
    	C
    	4
    	400
    	320
  

  
    	D
    	4
    	800
    	485
  

  
    	F
    	6
    	600
    	480
  

  
    	G
    	6
    	1000
    	652
  







Figura A2.1a 
Una tecnología de proporciones variables: algunas combinaciones de trabajadores, N, y energía, E, y la correspondiente producción obtenida, Y.






  Como en el ejemplo anterior, esta tecnología tiene rendimientos constantes a escala, tal como se constata observando las líneas A, C y F de la tabla. Pero, aunque añadiésemos más combinaciones, a partir de una tabla como esta no resultaría sencillo deducir cuál sería el efecto de variar un factor más que otro sobre la cantidad de aceite producido.

  Es más fácil entender la relación si plasmamos la función de producción en un gráfico tridimensional como el de la figura A2.1b. El número de trabajadores, N, está representado en el eje x (rojo), y la cantidad de energía, E, en el eje y (verde). Estos dos ejes forman el «suelo» del gráfico y cada punto del suelo corresponde a una combinación diferente de N y E. Así, la correspondiente cantidad de aceite de oliva viene dada por la distancia que hay a la base, medida sobre el eje z (azul). Si trazamos la altura que corresponde a cada combinación (N, E), obtenemos una superficie suavizada, una «montaña» que se eleva conforme aumentan N y E. Sobre esa superficie aparecen marcados los puntos específicos incluidos en la tabla anterior.

  


                [image: En este gráfico tridimensional, el eje horizontal primario muestra el número de trabajadores, marcado como N, que va de 0 a 7, el eje horizontal secundario muestra la cantidad de energía en kilovatios hora, marcada como E, que va de 0 a 1200, y el eje vertical muestra la producción en litros, marcada como Y, entre 0 y 1000. Las coordenadas son (número de trabajadores, energía, producción). La función de producción es una superficie cóncava que comienza en (0, 0, 0) e incluye los puntos A (2, 200, 160), B (2, 600, 309), C (4, 400, 320), D (4, 800, 485), F (6, 600, 480) y G (6, 1000, 652).]



Figura A2.1b 
Representación tridimensional de la función de producción de aceite de oliva: \(Y = f(N, E)\).






  Como sería de esperar, la imagen muestra que, cuanto más trabajo y más energía se utilizan, más aceite se produce. En segundo lugar, si se aumenta un factor mientras se mantiene constante el otro, la producción se incrementa, pero no tanto como cuando se aumentan los dos a la vez. Imagínate escalando la montaña desde el punto A, donde \(N = 2\) y \(E = 200\). Subir hasta el punto C (elevando los dos factores) supone un ascenso mucho más empinado que seguir la línea donde \(E = 200\).

  Una función de producción con un solo factor variable

  Es muy común que resulte más fácil variar unos factores que otros.

  Por ejemplo, piensa en un pequeño productor de aceite de oliva que actualmente emplea a dos trabajadores y elabora 309 litros al día en el punto B de la figura A2.1c. Le gustaría ampliar la producción, porque el precio del aceite ha subido, pero no puede reunir el dinero para comprar más máquinas. Por lo tanto, la única forma que tiene de aumentar la producción es emplear a más trabajadores, sin que varíe el número de máquinas ni el correspondiente aporte de energía de 600. La línea de la figura A2.1c que pasa por los puntos B y F, la cual corresponde a \(E = 600\), muestra cómo variará la producción si se aumenta el personal. Si tomamos un corte vertical de la montaña siguiendo esa línea, tal como se muestra en el panel superior de la figura A2.1c, obtenemos un gráfico bidimensional (panel inferior).

  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal primario muestra el número de trabajadores, marcado como N, que va de 0 a 7, el eje horizontal secundario muestra la cantidad de energía en kilovatios hora, marcada como E, que va de 0 a 1200, y el eje vertical muestra la producción en litros, marcada como Y, entre 0 y 1000. Las coordenadas son (número de trabajadores, energía, producción). La función de producción es una superficie cóncava que comienza en (0, 0, 0) e incluye los puntos A (2, 200, 160), B (2, 600, 309), C (4, 400, 320), D (4, 800, 485), F (6, 600, 480) y G (6, 1000, 652). El gráfico 2 muestra un corte transversal del gráfico 1 donde E = 600. El eje horizontal muestra el número de trabajadores, marcado como N, que va de 0 a 7, y eje vertical muestra la producción de aceite de oliva, marcada Y, entre 0 y 500. Una línea cóncava con pendiente positiva muestra la función de producción cuando el factor energía se mantiene constante en 600 kilovatios. Los puntos B (2, 309) y F (6, 480) están en la función de producción.]



Figura A2.1c 
Función de producción de aceite de oliva cuando la energía se mantiene constante.






  El panel inferior muestra la producción de aceite de oliva como una función del trabajo únicamente, mientras que el otro factor, la energía, está fijo en 600. Esta función de producción presenta una forma curva (cóncava) parecida a la función de producción de la agricultura que vimos en la sección 1.6 (figura 1.8c). En ninguno de los dos casos sube la producción en proporción con el número de trabajadores, lo cual se debe a que existe un factor que no varía (la tierra en la unidad 1, la energía en esta sección). En la figura A2.1c, con una cantidad fija de energía y el capital correspondiente, al aumentar el número de trabajadores disminuye el número de máquinas por trabajador y, en consecuencia, la cantidad media que produce cada uno.

  La función de producción y el producto medio decreciente del trabajo

  En muchas aplicaciones económicas, se encuentran funciones de producción como la de la figura A2.1c, ya que normalmente es difícil alterar la cantidad de factores de producción como la tierra, los locales o la maquinaria. Por eso, necesitamos pensar en lo que sucedería si el trabajo variara mientras los demás factores se mantuvieran constantes. Lo habitual es que la producción aumente con más trabajo, pero los factores «fijos» limitan la productividad del trabajo y de ahí que baje la cantidad producida por trabajador.

  En general, si \(x\) es el factor trabajo (podría expresarse como el número de trabajadores o como la cifra total de horas de trabajo) e \(y\) es la cantidad de producto obtenido (por ejemplo, litros de aceite de oliva), podemos escribir la función de producción de esta forma:

\[y = f(x)\]
  \(f(x)\) podría ser cualquier tipo de función, pero si deseamos que represente una función de producción verosímil, debe tener ciertas propiedades. En primer lugar, si el factor trabajo es cero, no hay ninguna producción y, si es mayor que cero, la producción es estrictamente positiva:

\[f(0)=0, \quad f(x)>0 \text{ si } x>0\]
  En segundo lugar, la función es creciente, es decir, cuando \(x\) aumenta, también lo hace \(y\). Por lo tanto, la pendiente de la función, que viene dada por su derivada, es positiva. Podemos escribir:

\[\frac{dy}{dx}>0\]
  O lo que es lo mismo:

\[f'(x)>0\]
  Si la función de producción tiene la típica forma cóncava del ejemplo del aceite de oliva, su pendiente \(f'(x)\) disminuye conforme \(x\) aumenta. Es decir, su segunda derivada es negativa:

\[f''(x)<0\]
  La figura A2.1d muestra la pendiente decreciente, en la que hemos dibujado las tangentes en dos puntos, B y F, para comparar las pendientes de la función en ellos. La pendiente sigue siendo positiva, pero se hace más llana (menos positiva) hacia la derecha.

  El producto medio del trabajo (PMT) viene dado por la producción total y dividida por el factor trabajo:

\[\text{PMT}=\frac{f(x)}{x}\]
  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, marcado como N, que va de 0 a 7, y el eje vertical muestra la producción de aceite de oliva, marcada Y, entre 0 y 500. Las coordenadas son (número de trabajadores, producción). Una línea cóncava con pendiente positiva muestra la función de producción cuando el factor energía se mantiene constante en 600 kilovatios. Los puntos B (2, 309) y F (6, 480) están en la función de producción. Las líneas de tangencia en los puntos B y F indican que la pendiente de la función de producción es decreciente. Las líneas que van del origen a los puntos B y F indican que el producto medio del trabajo también es decreciente.]



Figura A2.1d 
Pendiente de la función de producción y producto medio del trabajo.






  Por ejemplo, en el punto B de la figura A2.1d, la empresa emplea a dos trabajadores y produce 309 litros de aceite al día. El producto medio del trabajo en B corresponde a la pendiente de la línea desde el origen hasta el punto B:

\[\begin{align*} 
\text{producto medio del trabajo} &= \frac{\text{producción total}}{\text{número total de trabajadores}} \\
&= \frac{309~ \text{litros}}{2~ \text{trabajadores}} \\
&= 155~ \text{litros por trabajador}
\end{align*}\]
  
	producto medio decreciente del trabajo
	Propiedad de un proceso de producción en el que, a medida que aumenta el factor de trabajo, disminuye la cantidad producida por unidad de trabajo (el producto medio).



  El ejemplo del aceite de oliva, como todas las funciones de producción que tienen esta forma cóncava típica, presenta la propiedad del producto medio decreciente del trabajo. Cuanto más avanzamos por la línea, más llana se hace la función de producción y más cae el producto medio del trabajo: en F, la productividad media del trabajo ha caído a 480/6 = 80 litros por trabajador.

  Hemos descrito la función de producción por medio de dos pendientes diferentes: la pendiente de la función, \(f'(x)\), y la de la recta que sale del origen, \(\text{PMT}=f(x)/x\).

  Podemos demostrar que, si una función de producción tiene la propiedad del producto medio decreciente, su pendiente \(f'(x)\) siempre debe ser más baja que el producto medio del trabajo. Derivando el producto medio con respecto a \(x\) mediante la regla del cociente, obtenemos:

\[\frac{d\text{PMT}}{dx} = \frac{d}{dx}\left(\frac{f(x)}{x}\right) = \left(\frac{xf'(x)-f(x)}{x^2}\right)\]
  Si el producto medio es decreciente, esta expresión debe ser negativa:

\[\begin{align*}
\frac{d\text{PMT}}{dx} < 0 \Rightarrow xf'(x)-f(x) < 0
\end{align*}\]
\[\begin{align*}
\Rightarrow f'(x) < \frac{f(x)}{x}
\end{align*}\]
  
    La pendiente de la función de producción se denomina producto marginal del trabajo y desempeña un papel importante en los modelos económicos. La estudiamos en detalle en las ampliaciones de la unidad 5.

  

  Es decir, la pendiente de la función de producción es más baja que el producto medio del trabajo.

  
    Ejercicio A2.1 Dibujo de funciones de producción

    Otra empresa que produce aceite de oliva tiene la función de producción \(Y = 0,5E^{0{,}8}N^{0{,}4}\), donde \(E\) es la cantidad de energía utilizada y \(N\) es el número de trabajadores empleados. Supón que la cantidad de energía es constante en 100 unidades.

    
      	Dibuja la función de producción para \(N\) = 0 hasta \(N\) = 100, con la producción (\(Y\)) en el eje vertical y el número de trabajadores (\(N\)) en el horizontal.

      	Halla el producto marginal del trabajo (usando análisis matemático) y el producto medio del trabajo cuando el número de trabajadores es 10, 50 y 100, y confirma si ambos son decrecientes. Explica este resultado haciendo referencia a las propiedades matemáticas de la función de producción.

      	¿También disminuyen con la energía tanto el producto medio como el marginal? Explica por qué sí o por qué no.

    

  

  Más información: sección 7.3 (en especial, la página 127) y sección 8.2 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau, Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4th ed., 2015 o 5th ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.5 Modelización de una economía dinámica: tecnología y costes

La Revolución Industrial brindó nuevas oportunidades a las empresas, en concreto, la adopción de tecnologías que elevasen la productividad de la mano de obra gracias a máquinas alimentadas por energía no renovable (es decir, el carbón). En esta sección, examinamos cómo puede evaluar una empresa el coste de las diferentes tecnologías.

Supongamos que le pedimos al departamento de ingeniería que prepare un informe sobre las tecnologías disponibles para producir 100 metros de tela, con el trabajo (número de trabajadores, suponiendo que cada uno trabaja una jornada laboral estándar de ocho horas) y la energía (toneladas de carbón) como factores de producción. Su respuesta se ilustra en el gráfico y la tabla de la figura 2.5 por medio de cinco puntos que representan otras tantas tecnologías.

Se trata de tecnologías de proporciones fijas con rendimientos constantes a escala, como los dos ejemplos del aceite de oliva de la figura 2.4. En lugar de trazar cada tecnología como una recta desde el origen, podemos compararlas marcando solo el punto de cada una en el que se dan los factores necesarios para producir 100 metros de tela. Esto nos dice todo lo que nos hace falta saber sobre cada una de las tecnologías: por ejemplo, la tecnología E emplea diez trabajadores y una tonelada de carbón para producir 100 metros de tela, por lo que necesitaría 20 trabajadores y dos toneladas de carbón para fabricar 200 metros.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto A y muestra que el cociente carbón:trabajo es 6:1. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto A y muestra que el cociente carbón:trabajo es 1:2. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto E y muestra que el cociente carbón:trabajo es 1:10.]



        
  
    
      	Tecnología
      	Número de trabajadores
      	Carbón requerido (toneladas)
    

  
  
    
      	A
      	1
      	6
    

    
      	B
      	4
      	2
    

    
      	C
      	3
      	7
    

    
      	D
      	5
      	5
    

    
      	E
      	10
      	1
    

  


      


Figura 2.5 
Diferentes tecnologías para producir 100 metros de tela.
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      	Carbón requerido (toneladas)
    

  
  
    
      	A
      	1
      	6
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      	C
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      	D
      	5
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      	E
      	10
      	1
    

  


      


Cinco tecnologías diferentes para producir 100 metros de tela.



    Cinco tecnologías diferentes.



La tabla describe las cinco tecnologías que comparamos en el resto de la presente sección. Cada una emplea una cantidad distinta de mano de obra y carbón como factores para producir 100 metros de tela.









                [image: Tecnología A: intensiva en energía: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón).  La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto A y muestra que el cociente carbón:trabajo es 6:1.]



        
  
    
      	Tecnología
      	Número de trabajadores
      	Carbón requerido (toneladas)
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      	6
    

    
      	B
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      	C
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      	D
      	5
      	5
    

    
      	E
      	10
      	1
    

  


      


Tecnología A: intensiva en energía



La tecnología A es la que requiere más energía, pues emplea un solo trabajador y seis toneladas de carbón.









                [image: Tecnología B: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón.]
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      	Número de trabajadores
      	Carbón requerido (toneladas)
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      	10
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Tecnología B



La tecnología B utiliza cuatro trabajadores y dos toneladas de carbón: emplea más mano de obra que A, porque la relación entre trabajadores y carbón necesaria para alcanzar la producción dada es mayor para B que para A.









                [image: Otras tres tecnologías: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto A y muestra que el cociente carbón:trabajo es 6:1. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto A y muestra que el cociente carbón:trabajo es 1:2. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón. Una línea recta con pendiente positiva pasa por el punto E y muestra que el cociente carbón:trabajo es 1:10.]
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Otras tres tecnologías



Hemos añadido las tecnologías C, D y E al gráfico. La E es la que requiere más mano de obra: emplea diez trabajadores y una tonelada de carbón.








La tecnología E es relativamente intensiva en trabajo, mientras que A lo es en energía. Si una economía que utiliza la tecnología E cambiase a la B, por ejemplo, diríamos que ha adoptado una tecnología que ahorra trabajo, porque habría bajado la necesidad de mano de obra para elaborar 100 metros de tela. Esto es lo que sucedió durante la Revolución Industrial.

¿Qué tecnología elegirá la empresa? Podemos descartar las tecnologías que es evidente que son inferiores. Si comparamos A y C, la tecnología C es inferior: usa más trabajadores y más carbón para obtener la misma cantidad de tela. Así, decimos que la tecnología C está dominada por A: suponiendo que hay que pagar por todos los factores de producción, ninguna empresa usará C cuando A esté disponible. Los pasos de la figura 2.6 muestran cómo determinar qué tecnologías son dominantes y cuáles dominadas.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón.]



Figura 2.6 
La tecnología A domina a la C; la tecnología B domina a la D.









                [image: A domina a C: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón.]



A domina a C



En primer lugar, fijémonos en el punto A. La tecnología C está en el rectángulo sombreado por encima y a la derecha de A. Por lo tanto, la tecnología A domina a la tecnología C: C usa más trabajadores y más energía para producir la misma cantidad de tela. Esto significa que, estando A disponible, nunca se usaría C.









                [image: B domina a D: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón.]



B domina a D



El rectángulo sombreado con vértice en B indica que la tecnología B domina a D: B puede fabricar la misma cantidad de tela con menos trabajo y menos energía.









                [image: E no domina: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La tecnología A, el punto (1, 6), usa 1 trabajador y 6 toneladas de carbón. La tecnología B, el punto (4, 2), usa 4 trabajadores y 2 toneladas de carbón. La tecnología C, el punto (3, 7), usa 3 trabajadores y 7 toneladas de carbón. La tecnología D, el punto (5, 5), usa 5 trabajadores y 5 toneladas de carbón. La tecnología E, el punto (10, 1), usa 10 trabajadores y 1 tonelada de carbón.]



E no domina



La tecnología E no domina a las otras tecnologías disponibles. Ninguna de ellas está en el área que hay por encima y a la derecha de E. Además, esta tecnología tampoco es dominada por ninguna de las otras.








Sobre la base únicamente de la información del departamento de ingeniería acerca de los factores de producción, hemos reducido las opciones: en ningún caso se escogerían las tecnologías C o D. Pero, ¿cómo elige la empresa entre A, B y E? Suponemos que el objetivo de la empresa es obtener tantos beneficios como sea posible, lo que implica producir el máximo de tela con el mínimo coste posible.

Por lo tanto, la empresa también requiere información económica sobre los precios relativos: el coste de contratar a un trabajador comparado con la compra de una tonelada de carbón. Por intuición, la tecnología E, intensiva en trabajo, sería la elegida si la mano de obra fuese barata con respecto al coste del carbón; la tecnología A, intensiva en energía, sería preferible en caso de que el carbón fuera relativamente barato. Un modelo económico nos permite una mayor precisión.

¿Cómo evalúa una empresa el coste de producción según la tecnología usada?

La empresa puede calcular el coste de cualquier combinación de factores de producción que pueda usar multiplicando el número de trabajadores por el salario y las toneladas de carbón por el precio de este. Vamos a llamar w al salario, N al número de trabajadores, p al precio del carbón y R a las toneladas de carbón:

\[\begin{align*}
\text{coste} &= (\text{salario} \times \text{número de trabajadores})\\ 
&+ (\text{precio de una tonelada de carbón} \times \text{número de toneladas})\\
&= (w\times N) + (p\times R) \\
\end{align*}\]

	línea de isocoste
	Línea que representa todas las combinaciones de factores que tienen un coste total determinado.




​Supón que el salario es de 10 libras esterlinas y el carbón cuesta 20 libras por tonelada. Así, por ejemplo, la fórmula nos dice que el coste de emplear dos trabajadores y tres toneladas de carbón es de 80 libras. Esto se corresponde con el punto P1 de la figura 2.7. Si la empresa contratase a más trabajadores, digamos seis, pero redujese la compra de carbón a una tonelada (punto P2), el coste también ascendería a 80 libras. Las líneas de isocoste conectan todas las combinaciones de trabajadores y carbón que cuestan lo mismo (el prefijo griego iso- significa ‘igual’). Una forma sencilla de dibujar cualquier recta es unir los extremos. Por ejemplo, la línea de 80 libras une el punto J (ningún trabajador, cuatro toneladas de carbón) y el punto H (ocho trabajadores, ningún carbón). Los pasos de la figura 2.7 explican cómo las líneas de isocoste permiten comparar el coste de todas las combinaciones de factores de producción.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Se ven cuatro rectas paralelas con pendiente negativa que representan los isocostes de 40 £, 80 £, 120 £ y 150 £. El isocoste de 40 £ conecta los puntos (0, 2) y (4, 0). El isocoste de 80 £ tiene cuatro puntos etiquetados: la ordenada en el origen J en (0, 4), P1 en (2, 3), P2 en (6, 1) y el corte con el eje horizontal H en (8, 0). El isocoste de 120 £ conecta los puntos (0, 6) y (12, 0). El isocoste de 150 £ tiene dos puntos etiquetados: Q1, con coordenadas (3, 6) y Q2, con coordenadas (5, 5). Todas las tecnologías por encima de la recta JH cuestan más de 80 £.]



Figura 2.7 
Líneas de isocoste para diferentes tecnologías cuando el salario es de 10 libras y el carbón cuesta 20 libras.









                [image: Coste total en P1: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). El punto P1, con coordenadas (2, 3), cuesta 80 £.]



Coste total en P1



El coste total de emplear a dos trabajadores y tres toneladas de carbón es (2 × 10) + (3 × 20) = 80 libras.









                [image: P2 también cuesta 80 libras: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). El punto P1, con coordenadas (2, 3), y el P2, con coordenadas (6, 1), cuestan igual: 80 £.]



P2 también cuesta 80 libras



Si se incrementa el número de trabajadores a seis, lo cual costaría 60 libras, y el consumo de carbón se reduce a una tonelada, el coste total seguirá siendo 80 libras.









                [image: Línea de isocoste de 80 libras: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). El punto P1, con coordenadas (2, 3), y el P2, con coordenadas (6, 1), cuestan igual: 80 £. Una recta con pendiente negativa que conecta ambos puntos es el isocoste de 80 £.]



Línea de isocoste de 80 libras



La línea recta que pasa por P1 y P2 une todos los puntos en los que el coste total es de 80 libras. La llamamos línea de isocoste. Al trazarla, simplificamos suponiendo que pueden comprarse fracciones de los factores de producción.









                [image: Una línea de isocoste más alta: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay dos rectas paralelas con pendiente negativa que representan los isocostes de 80 £ y 150 £. El isocoste de 80 £ tiene dos puntos etiquetados: P1, con coordenadas (2, 3) y P2, con coordenadas (6, 1). El isocoste de 150 £ tiene dos puntos etiquetados: Q1, con coordenadas (3, 6) y Q2, con coordenadas (5, 5).]



Una línea de isocoste más alta



En el punto Q1 (tres trabajadores, seis toneladas de carbón), el coste total es de 150 libras. Para encontrar la línea de isocoste de 150 libras, dibuja otro punto que cueste 150 libras; por ejemplo, si se emplea a dos trabajadores más, el consumo de carbón debe reducirse una tonelada para que el coste se mantenga en 150 libras. Ese es el punto Q2.









                [image: Las líneas de isocoste son paralelas: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Se ven cuatro rectas paralelas con pendiente negativa que representan los isocostes de 40 £, 80 £, 120 £ y 150 £. El isocoste de 40 £ conecta los puntos (0, 2) y (4, 0). El isocoste de 80 £ tiene cuatro puntos etiquetados: la ordenada en el origen J en (0, 4), P1 en (2, 3), P2 en (6, 1) y el corte con el eje horizontal H en (8, 0). El isocoste de 120 £ conecta los puntos (0, 6) y (12, 0). El isocoste de 150 £ tiene dos puntos etiquetados: Q1, con coordenadas (3, 6) y Q2, con coordenadas (5, 5).]



Las líneas de isocoste son paralelas



Si dibujamos líneas de isocoste que pasen por otros puntos del gráfico, vemos que todas ellas son paralelas. Para cualquier línea de isocoste, como la de 80 libras que une los puntos JH, todos los puntos situados por encima de ella cuestan más y todos los situados debajo cuestan menos.









                [image: Los puntos situados por encima de una línea de isocoste cuestan más: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 15, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Se ven cuatro rectas paralelas con pendiente negativa que representan los isocostes de 40 £, 80 £, 120 £ y 150 £. El isocoste de 40 £ conecta los puntos (0, 2) y (4, 0). El isocoste de 80 £ tiene cuatro puntos etiquetados: la ordenada en el origen J en (0, 4), P1 en (2, 3), P2 en (6, 1) y el corte con el eje horizontal H en (8, 0). El isocoste de 120 £ conecta los puntos (0, 6) y (12, 0). El isocoste de 150 £ tiene dos puntos etiquetados: Q1, con coordenadas (3, 6) y Q2, con coordenadas (5, 5). Todas las tecnologías por encima de la recta JH cuestan más de 80 £.]



Los puntos situados por encima de una línea de isocoste cuestan más



Para cualquier línea de isocoste, como la de 80 libras, todos los puntos situados por encima de ella cuestan más y todos los situados debajo cuestan menos.








Todas las líneas de isocoste son paralelas. Esto sucede porque, en cualquier punto dado, el aumento de un trabajador implica que los costes suben 10 libras (el salario). Pero, como el precio del carbón es de 20 libras, si al mismo tiempo el consumo de carbón baja en 0,5 toneladas, los costes no varían. La pendiente de la línea de isocoste es –0,5 (la variación de la energía dividida por la variación del trabajo).

La pendiente depende precisamente de los precios relativos del trabajo y la energía:

\[\text{pendiente de las líneas de isocoste} = -\frac{w}{p}\]
Las líneas de isocoste nos sirven para comparar las tecnologías que no están dominadas. La tabla de la figura 2.8 muestra el coste de producir 100 metros de tela usando cada una de las tecnologías cuando w = 10 £ y p = 20 £. Claramente, con la tecnología B la empresa puede producir tela a un coste más bajo.

En el gráfico, hemos dibujado la línea de isocoste que pasa por el punto correspondiente a la tecnología B, lo que nos muestra al instante que, con los factores de producción a estos precios, las otras dos tecnologías son más costosas.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 7. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). La recta HJ representa el isocoste de 80 £ cuando el salario es de 10 £ y el carbón cuesta 20 £ por tonelada; conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0). Los puntos A (1, 6) y E (10, 1) representan tecnologías que cuestan más de 80 £.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	A
    	1
    	6
    	130
  

  
    	B
    	4
    	2
    	80
  

  
    	E
    	10
    	1
    	120
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 20 £ por tonelada
  







Figura 2.8 
Coste de usar diferentes tecnologías para producir 100 metros de tela.







​Cuando w = 10 y p = 20, B es la tecnología menos costosa. Con los factores a esos precios, las otras tecnologías disponibles no serán escogidas. Cabe destacar que lo que importa para la elección es w/p, el precio relativo. Si ambos precios se duplicaran, el gráfico sería casi igual: la línea de isocoste que pasa por B tendría la misma pendiente, aunque el coste sería de 160 libras.


  Ejercicio 2.5 Líneas de isocoste

  Supón que el salario es de 10 libras, pero el carbón solo cuesta 5 libras por tonelada.

  
    	¿Cuál es el precio relativo del trabajo?

    	En un gráfico con el número de trabajadores en el eje horizontal y las toneladas de carbón en el eje vertical, dibuja la línea de isocoste que muestre todas las combinaciones de factores que cuestan 60 libras. (Pista: encuentra y une los dos extremos de la línea).

    	En el mismo gráfico, dibuja las líneas de isocoste de 30 y 90 libras. Compara el gráfico con la figura 2.7. ¿Cómo se sitúan las líneas de isocoste cuando los factores tienen esos precios en comparación con las de w = 10 y p = 20?

  




  Ampliación 2.5 Ecuación de una línea de isocoste

  
    Vamos a utilizar álgebra simple para reformular la ecuación de una línea de isocoste y ver la pendiente y la ordenada en el origen.

  

  Podemos representar las líneas de isocoste para cualquier salario \(w\) y cualquier precio \(p\) por medio de ecuaciones. Para ello, escribimos \(c\) para el coste de producción. La ecuación para calcular \(c\) es:

\[c = wN + pR\]
  Esta es una forma de escribir la ecuación de la línea de isocoste para cualquier valor de \(c\).

  Pero expresarla de la siguiente forma puede facilitar su representación:

\[y = a + bx\]
  donde \(a\), que es una constante, corresponde a la ordenada en el origen y \(b\) es la pendiente de la línea. En nuestro modelo, \(R\) se representa en el eje vertical y \(N\) en el horizontal. En la ecuación del coste, despejamos \(R\):

\[pR = c-wN\]
  y dividimos por \(p\):

\[R = \frac{c}{p} - \frac{w}{p}N\]
  Esto nos dice que la pendiente de la línea de isocoste es el precio relativo del trabajo, \(−(w/p)\). La pendiente es negativa, es decir, descendente, y además corta el eje vertical en el punto (\(c/p\)).

  Cuando \(w\) = 10 y \(p\) = 20, la línea de isocoste de \(c\) = 80 tiene una ordenada en el origen de 80/20 = 4 y una pendiente negativa igual a \(−(w/p)\) = −0,5.

  
    Ejercicio A2.2 Escritura de líneas de isocoste en forma de ecuaciones

    La figura 2.5 (reproducida a continuación) muestra cinco tecnologías posibles que producen 100 metros de tela.

    


                [image: ]






    Supón que el salario es de 4 libras esterlinas y el carbón cuesta 6 libras.

    
      	Calcula el coste de producir 100 metros de tela y ordena las tecnologías de la más barata a la más cara.

    

    Para cada tecnología:

    
      	Utiliza la respuesta a la pregunta 1 de este ejercicio para formular la ecuación de la línea de isocoste que pase por esa tecnología.

      	En un gráfico como el de la figura 2.7, dibuja la línea de isocoste que pasa por esa tecnología.

    

    Ahora supón que el salario sube a 8 libras.

    
      	Repite la pregunta 1 para cada tecnología. ¿Cómo se ve afectada la clasificación de las tecnologías por su coste?

      	Dibuja un nuevo gráfico con las líneas de isocoste que pasan por cada tecnología para confirmar visualmente la respuesta que has dado a la pregunta 4.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 ecnología e incentivos

2.6 Modelización de una economía dinámica: innovación y beneficios


​​La variación de los precios relativos del trabajo y la energía cambiará la pendiente de las líneas de isocoste. Observando la posición de las tres tecnologías en la figura 2.9, podemos imaginar que, si la línea de isocoste se empina lo suficiente (si sube w/p, es decir, si el carbón resulta más barato relativamente), B dejará de ser la tecnología más económica y, por tanto, las empresas se cambiarán a A. Esto fue lo que ocurrió en Inglaterra en el siglo XVIII.

Supongamos que el precio del carbón baja hasta 5 libras esterlinas y el salario se mantiene en 10 libras.

De acuerdo con la tabla de la figura 2.9, los nuevos precios provocan que la tecnología A permita producir 100 metros de tela con el coste más bajo. Al abaratarse el carbón, todos los métodos de producción cuestan menos, pero es la tecnología más intensiva en energía la que se convierte en la más barata.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), B en (4, 2) y E en (10, 1). Una recta con pendiente negativa que pasa por el punto A y conecta el punto F en (0, 4) con G en (8, 0) representa el isocoste de 40 £.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  

  
    	A
    	1
    	6
    	40
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	E
    	10
    	1
    	105
  







Figura 2.9 
Coste de usar tecnologías diferentes para producir 100 metros de tela: alto coste relativo del trabajo.









                [image: La tecnología A cuesta menos cuando el carbón está relativamente barato: IEn este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), B en (4, 2) y E en (10, 1).]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  

  
    	A
    	1
    	6
    	40
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	E
    	10
    	1
    	105
  







La tecnología A cuesta menos cuando el carbón está relativamente barato



Cuando el salario es de 10 libras y el carbón cuesta 5 libras, la tabla muestra que la tecnología A, que consume más energía, produce 100 metros de tela a un coste menor que B o E.









                [image: Línea de isocoste de 40 libras: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), B en (4, 2) y E en (10, 1). Una recta con pendiente negativa que pasa por el punto A y conecta el punto F en (0, 4) con G en (8, 0) representa el isocoste de 40 £.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	A
    	1
    	6
    	40
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	E
    	10
    	1
    	105
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  







Línea de isocoste de 40 libras



La tecnología A está en la línea de isocoste FG. En cualquier punto de esta línea, el coste total de los factores de producción es de 40 libras. Las tecnologías B y E están por encima de esta línea, con costes más altos.









                [image: Pendiente de la línea de isocoste: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), B en (4, 2) y E en (10, 1). Una recta con pendiente negativa que pasa por el punto A y conecta el punto F en (0, 4) con G en (8, 0) representa el isocoste de 40 £.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	A
    	1
    	6
    	40
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	E
    	10
    	1
    	105
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  







Pendiente de la línea de isocoste



La pendiente de la línea de isocoste es igual al precio relativo del trabajo: –w/p = −10/5 = −2. Si se gastaran 10 libras adicionales en la contratación de un trabajador adicional, sería posible reducir el carbón en dos toneladas y mantener el coste total en 40 libras.








Conviene no olvidar que, para dibujar la línea de isocoste que pasa por un punto cualquiera, por ejemplo, A, calculamos el coste en él (40 libras) y luego hallamos otro punto con el mismo coste. La forma más fácil es determinar uno de los extremos, F o G. Por ejemplo, si no se usara carbón, se podrían contratar a cuatro trabajadores por 40 libras. Este es el punto F.

La figura 2.9 muestra que, con el nuevo precio relativo, la tecnología A se encuentra en la línea de isocoste de 40 libras, mientras que las otras dos tecnologías disponibles están por encima. No serán las escogidas si se puede optar por la tecnología A.

¿Cómo aumentan los beneficios con una innovación que reduce los costes?


​Ahora podemos calcular las ganancias que conseguirá la primera empresa que adopte la tecnología de menor coste (A) cuando suba el precio relativo del trabajo con respecto al del carbón. Al igual que sus competidores, la empresa usa inicialmente la tecnología B y así minimiza los costes, tal como se muestra en la figura 2.10 con la línea discontinua de isocoste que pasa por B y tiene los extremos en H y J.


​Al variar el precio relativo, la nueva línea de isocoste que pasa por la tecnología B tiene más pendiente y el coste de producción es de 50 libras. El cambio a la tecnología A intensiva en energía baja los costes a 40 libras para 100 metros de tela. Los pasos de la figura 2.10 permiten entender cómo cambian las líneas de isocoste con los nuevos precios relativos.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Una recta con pendiente negativa que representa un isocoste de 80 £ pasa por los puntos J (0, 4), B (4, 2) y H (8, 0). Otra recta con pendiente negativa pasa por los puntos G (0, 8), A (1, 6) y F (4, 0). Otra recta con pendiente negativa que representa un coste de 50 £ pasa por los puntos N (0, 10), B (4, 2) y M (5, 0). Esta línea es paralela a la que pasa por G, A y F.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 20 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	80
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	A
    	1
    	6
    	40
  







Figura 2.10 
Coste de usar tecnologías diferentes para producir 100 metros de tela.









                [image: Con el precio relativo original, B es la tecnología menos costosa: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Una recta con pendiente negativa que representa un isocoste de 80 £ pasa por los puntos J (0, 4), B (4, 2) y H (8, 0).]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 20 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	80
  







Con el precio relativo original, B es la tecnología menos costosa



Cuando el salario es de 10 libras y el precio del carbón está relativamente alto en 20 libras, el coste de producir 100 metros de tela usando la tecnología B queda en 80 libras: escogerla lleva a la empresa a la línea de isocoste HJ.









                [image: El precio del carbón baja a 5 libras: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Una recta con pendiente negativa que representa un isocoste de 80 £ pasa por los puntos J (0, 4), B (4, 2) y H (8, 0). Otra recta con pendiente negativa pasa por los puntos G (0, 8), A (1, 6) y F (4, 0).]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 20 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	80
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	A
    	1
    	6
    	40
  







El precio del carbón baja a 5 libras



Si el carbón se abarata con respecto al salario, como se muestra con la línea de isocoste FG, entonces usar la tecnología A, que es más intensiva en energía que B, cuesta 40 libras. La tabla muestra que, con estos precios relativos, A es ahora la tecnología menos costosa.









                [image: Ahora B cuesta más que A: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Una recta con pendiente negativa que representa un isocoste de 80 £ pasa por los puntos J (0, 4), B (4, 2) y H (8, 0). Otra recta con pendiente negativa pasa por los puntos G (0, 8), A (1, 6) y F (4, 0). Otra recta con pendiente negativa que representa un coste de 50 £ pasa por los puntos N (0, 10), B (4, 2) y M (5, 0). Esta línea es paralela a la que pasa por G, A y F.]





  
    	Tecnología
    	Número de trabajadores
    	Carbón requerido (toneladas)
    	Coste total (£)
  



  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 20 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	80
  

  
    	Salario de 10 £, precio del carbón de 5 £ por tonelada
  

  
    	B
    	4
    	2
    	50
  

  
    	A
    	1
    	6
    	40
  







Ahora B cuesta más que A



Con los nuevos precios relativos, la tecnología B está en la línea de isocoste MN, donde el coste es de 50 £. Cambiar a la tecnología A será más económico.








Los beneficios de la empresa son iguales a los ingresos que obtiene por la venta de sus productos menos los costes que soporta.

Con independencia de que se use la nueva tecnología, menos intensiva en trabajo, o la antigua, la tela se vende al mismo precio y el trabajo y el carbón se pagan a los mismos precios. La variación de los beneficios es, por tanto, igual a la disminución de costes asociada a la adopción de la nueva tecnología, con lo cual el beneficio por la venta de los 100 metros de tela aumenta en 10 libras:

\[\begin{align*}
\text{beneficio} &= \text{ingresos} - \text{costes} \\
\text{variación de beneficio por} \\
\text{cambiar de B a A} &= \text{variación de ingresos — variación de costes} \\
&= 0-(40-50) \\
&= 10
\end{align*}\]
En este caso, la renta económica para una empresa que se cambie de B a A será de 10 libras por cada 100 metros de tela, lo cual corresponde a la reducción de costes que permite la nueva tecnología. La regla de la decisión (recuerda, si la renta económica es positiva, ¡hazlo!) le dice a la empresa que innove.


	emprendedor
	Persona que crea o es pionera en la adopción de tecnologías, formas de organización y otras oportunidades novedosas.




​En nuestro ejemplo, la tecnología A estaba disponible, pero sin usar hasta que la primera empresa en adoptarla reaccionó al incentivo creado por la subida del precio relativo del trabajo. Por lo general, al primero en adoptar las tecnologías lo llamamos emprendedor. Cuando describimos a una persona o una empresa como emprendedora, nos estemos refiriendo a su disposición a probar nuevas tecnologías y poner en marcha nuevos negocios.


​El economista Joseph Schumpeter (véase el apartado «Grandes economistas» más adelante en esta sección) hizo de la adopción de mejoras tecnológicas por parte de los emprendedores un elemento central de su explicación del dinamismo del capitalismo. Por este motivo, es frecuente que a las rentas de innovación se las llame rentas schumpeterianas.


​Las rentas de innovación no duran para siempre. Otras empresas, cuando ven que los emprendedores están consiguiendo rentas económicas, terminarán adoptando la nueva tecnología y, de ese modo, reducirán sus costes y aumentarán sus beneficios.


  Para conocer la vida y las ideas de Joseph Schumpeter con más detalle, puedes ver este vídeo de Lynne Kiesling, historiadora del pensamiento económico.




	destrucción creativa
	Denominación de Joseph Schumpeter para aludir al proceso mediante el cual las viejas tecnologías y las empresas que no se adaptan son barridas por otras nuevas porque no pueden competir en el mercado. Desde su perspectiva, la quiebra de empresas no rentables es creativa porque libera mano de obra y bienes de capital para que puedan emplearse en nuevas combinaciones.




​Así, con un beneficio más alto por cada 100 metros de tela, las empresas con menores costes prosperarán y aumentarán la producción de tela. A medida que más empresas implanten la nueva tecnología, también se incrementa la oferta de tela en el mercado. Con la mayor disponibilidad de tela a la venta, el precio empezará a bajar. Este proceso se prolongará hasta que todas usen la nueva tecnología. Cuando los precios de la tela se hayan reducido hasta el punto de que nadie obtenga rentas de innovación, las empresas que continuaron con la anticuada tecnología B no podrán cubrir sus costes y acabarán yendo a la quiebra. Joseph Schumpeter llamó a este proceso destrucción creativa.


  Ejercicio 2.6 Tecnologías de fabricación de trajes

  En la sección 2.1 tratamos cómo las nuevas tecnologías de confección de trajes habían reducido sustancialmente el tiempo de trabajo y la pericia profesional necesarios para hacer un traje a medida en comparación con los métodos tradicionales que usaban los sastres especializados. La consecuencia fue que las nuevas tecnologías resultaban más rentables que los métodos convencionales y muchas empresas las adoptaron.

  Dibuja un gráfico (o una serie de gráficos, como en la figura 2.10) con la mano de obra especializada en sastrería en el eje vertical y la no especializada en el eje horizontal para ilustrar el efecto de la nueva tecnología de confección de trajes en las empresas del ramo. Pistas: supón que cada tecnología hace un uso más intensivo de un tipo concreto de mano de obra (especializada en sastrería o no especializada en sastrería). No es necesario que des cifras concretas en tu respuesta.




  
    Pregunta 2.6 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.6 muestra la fabricación de 100 metros de tela usando varias tecnologías.

    A partir de esa información, ¿qué podemos concluir?

    
      	La tecnología D es más intensiva en energía que C.

      	La tecnología B domina a D.

      	La tecnología A es la que minimiza los costes para todos los precios del carbón y todos los salarios.

      	La tecnología C puede resultar más económica que A en ocasiones.

    

    
      	La tecnología D usa más trabajadores y menos carbón; por lo tanto, es más intensiva en trabajo que C.

      	La tecnología B utiliza menos trabajadores y menos carbón que D para producir la misma cantidad de tela, así que domina a D.

      	La tecnología A sería más costosa que B, D o E si el precio del carbón fuera mucho más alto que el nivel del salario.

      	La tecnología C está dominada por A ya que necesita más trabajadores y más carbón que A. Por lo tanto, nunca podría ser más económica que A.

    

  




  
    Pregunta 2.7 Elige las respuestas que sean correctas

    A partir de la información de la figura 2.10, ¿a qué conclusiones podemos llegar?

    
      	Cuando el salario es de 10 libras y el carbón cuesta 5 libras, la combinación de factores de producción del punto N es más costosa que la del punto B.

      	Las líneas de isocoste MN y FG representan el mismo cociente o relación de precios (salario/carbón), pero diferentes costes totales de producción.

      	La línea de isocoste HJ representa un cociente salario/carbón más alto que la línea de isocoste FG.

      	La línea de isocoste HJ representa todos los puntos que pueden producir 100 metros de tela con un cociente de precios en particular.

    

    
      	Con esos precios, N y B están en la misma línea de isocoste. Estas dos combinaciones de factores de producción cuestan lo mismo.

      	El cociente de precios es igual a la pendiente de un isocoste; como los isocostes MN y FG tienen la misma pendiente, podemos deducir que representan el mismo cociente de precios. MN es mayor que FG y, por lo tanto, representa costes totales mayores.

      	El isocoste FG tiene una pendiente de −2 (la sustitución de dos toneladas de carbón por un trabajador deja el mismo coste total de producción), mientras que el isocoste HJ tiene una pendiente de −0,5 (sustituir una tonelada de carbón por dos trabajadores deja el mismo coste total). Esto significa que el trabajo es relativamente más barato a lo largo de HJ o que el isocoste HJ tiene una relación salario/carbón más baja.

      	Un isocoste representa todas las combinaciones de trabajadores y carbón para las cuales el coste total de producción es el mismo. A lo largo del isocoste HJ, sabemos que en el punto B (cuatro trabajadores y dos toneladas de carbón) la tecnología puede producir 100 metros de tela. Si hubiera una tecnología de producción disponible en otro punto de la línea, seguiría costando 80 libras, pero no produciría 100 metros de tela necesariamente.

    

  




  
  ​Grandes economistas Joseph Schumpeter

  


                [image: Retrato de Joseph Schumpeter]






  Joseph Schumpeter (1883–1950) desarrolló uno de los conceptos más importantes de la economía moderna: la destrucción creativa.

  Schumpeter aportó al estudio de la economía la idea del emprendedor como protagonista principal del sistema económico capitalista. El emprendedor es el elemento de cambio que innova con nuevos productos y métodos de producción y que abre nuevos mercados. Los imitadores lo siguen y la innovación se propaga por todo el tejido económico. Un nuevo emprendedor y otra innovación más provocarán el siguiente auge económico.

  Para Schumpeter, la esencia del capitalismo era la destrucción creativa: las tecnologías nuevas se llevan por delante a las antiguas y a las empresas que no se adaptan, porque no se puede competir en el mercado vendiendo bienes a precios que cubran el coste de producción. La quiebra de empresas no rentables libera mano de obra y bienes de capital para que puedan emplearse en nuevas combinaciones.

  
	economía evolutiva
	Planteamiento que estudia el proceso de cambio económico, el cual incluye la innovación tecnológica, la difusión de nuevas normas sociales y el desarrollo de instituciones nuevas.



  
  ​Como este proceso descentralizado genera una mejora continua de la productividad, que a su vez da lugar a crecimiento, Schumpeter lo calificó de virtuoso.1 Tanto la destrucción de empresas caducas como la creación de otras nuevas llevan tiempo. La lentitud de este proceso genera altibajos en la economía. Los orígenes de la rama del pensamiento económico conocida como economía evolutiva (el Journal of Evolutionary Economics contiene artículos al respecto) se remonta claramente a la obra de Schumpeter, igual que sucede con la mayoría de los modelos económicos modernos que estudian el emprendimiento y la innovación. Puedes leer sobre las ideas y opiniones de este autor en sus propias palabras.2 3

  
  ​Schumpeter nació en Moravia, que en aquellos tiempos formaba parte del Imperio austro-húngaro y ahora pertenece a la República Checa. Emigró a Estados Unidos después de que los nazis ganaran las elecciones de 1932 que propiciaron el advenimiento del Tercer Reich en 1933. También vivió la Primera Guerra Mundial y la Gran Depresión en los años 30; murió mientras escribía un ensayo titulado «La marcha hacia el socialismo», en el que recogía su preocupación por el creciente papel del Estado en la economía y la consiguiente «migración de los asuntos económicos de la gente de la esfera privada a la pública». Como joven catedrático, todavía en Austria, se batió y venció en duelo al bibliotecario de la universidad para garantizar que los estudiantes tuvieran acceso a los libros. También contaba que, de joven, tenía tres aspiraciones en la vida: convertirse en el mejor economista del mundo, en el mejor jinete de Austria y en el mejor amante de Viena. Añadía que solo el declive de la caballería le había impedido tener éxito en sus tres propósitos.




  
    Pregunta 2.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre las ideas de Schumpeter y elige los que sean correctos.

    
      	Los emprendedores son cruciales para los sistemas económicos capitalistas.

      	Según la noción de la destrucción creativa, las empresas que imitan la innovación original del emprendedor no son rentables.

      	Schumpeter creía que la destrucción creativa era un círculo virtuoso.

      	La destrucción creativa contribuye a que se den fluctuaciones en la producción económica porque es un proceso lento.

    

    
      	Schumpeter pensaba que el emprendedor tenía un papel importante: introducía nuevos productos y métodos de producción y abría nuevos mercados.

      	Las que no son rentables son las empresas que no se adaptan a las nuevas tecnologías (o no las imitan) y, por lo tanto, no pueden competir en el mercado.

      	Schumpeter defendía que la destrucción creativa era un proceso positivo porque genera una mejora continua de la productividad y, en consecuencia, desemboca en crecimiento.

      	Hace falta tiempo para que el trabajo y los bienes de capital de las empresas quebradas se utilicen en nuevas combinaciones, lo que contribuye a que haya altibajos en la economía.

    

  




  
    	
      Joseph A. Schumpeter. 1949. «Science and Ideology». The American Economic Review 39 (marzo): pp. 345–59. ↩

    

    	
      Joseph A. Schumpeter. 1997. Ten Great Economists. London: Routledge [Diez grandes economistas: de Marx a Keynes, trad. cast. de Ángel de Lucas, Madrid: Alianza Editorial, 1997]. ↩

    

    	
      Joseph A. Schumpeter. 1962. Capitalism, Socialism, and Democracy. New York: Harper & Brothers [Capitalismo, socialismo y democracia, trad. cast. de José Díaz García y Alejandro Limeres, Barcelona: Página Indómita, 2015]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.7 Carbón barato, mano de obra cara: la Revolución Industrial en Gran Bretaña y los incentivos para las nuevas tecnologías


  La historiadora Eve Fisher calculó que fabricar una camisa en aquella época requería 579 horas de trabajo en total (500 horas solo para el hilado) y habría costado 4197,75 dólares si se tomara el salario mínimo estadounidense de 2022.




​​Antes de la Revolución Industrial, hilar, tejer y confeccionar ropa para la familia eran actividades a las que dedicaban mucho tiempo la mayoría de las mujeres.


​​¿Cuál fue el efecto que provocaron tecnologías como la hiladora Jenny? Las primeras hiladoras Jenny tenían ocho carretes. Si antes ocho hilanderas trabajaban con ocho ruecas, ahora bastaba con una máquina manejada por una sola persona. A finales del siglo XIX, una única máquina operada por un número reducido de personas podía sustituir a más de mil hilanderas. Estas máquinas no dependían de la energía humana, sino que eran accionadas al principio por ruedas hidráulicas y posteriormente por motores a vapor alimentados con carbón. La figura 2.11 resume estos cambios.




      
  
    
      	Tecnología antigua
      	Tecnología nueva
    

  
  
    
      	Muchos trabajadores
      	Pocos trabajadores
    

    
      	Pocos bienes de capital (ruecas)
      	Muchos bienes de capital (máquinas hiladoras, edificios para fábricas, ruedas hidráulicas o motores a vapor)
    

    
      	… que solo requieren energía humana
      	… que requieren energía (del carbón)
    

    
      	Intensiva en mano de obra
      	Ahorradora en mano de obra
    

    
      	Ahorradora en capital
      	Intensiva en capital
    

    
      	Ahorradora en energía
      	Intensiva en energía
    

  


    


Figura 2.11 
Cambio en la tecnología de hilado durante la Revolución Industrial.






El modelo de la sección 2.6 ofrece una hipótesis (es decir, una posible explicación) de por qué alguien se molestaría en inventar una tecnología así y por qué alguien iba a querer usarla. En el modelo, los fabricantes de tela elegían entre tecnologías en las que solo se utilizaban dos factores de producción: energía y trabajo. Se trata de una simplificación, pero permite destacar la importancia de los precios relativos de los factores de producción cuando se elige una tecnología. Cuando el coste del trabajo se incrementó en comparación con el de la energía, surgió la oportunidad de obtener rentas de innovación al cambiar a la tecnología intensiva en energía.

Esto es solo una hipótesis. ¿Es lo que ocurrió en realidad? Observar cómo los precios relativos eran distintos en cada país y cómo cambiaron a lo largo del tiempo nos puede ayudar a entender por qué tecnologías como la máquina hiladora se inventaron en Gran Bretaña y no en otros países y por qué sucedió en el siglo XVIII y no antes.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra 6 ciudades y el eje vertical, que va de 0 a 5, presenta el salario diario de los obreros a principios del siglo XVIII, expresado con respecto al precio de 1 millón de unidades térmicas británicas. Las ciudades se orden según su salario relativo: Newcastle tiene el salario relativo más alto, seguida por Londres, Ámsterdam, Estrasburgo, París y Pekín.]



Figura 2.12 
Salarios con respecto al precio de la energía (principios del siglo XVIII).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Robert C. Allen. 2008. The British Industrial Revolution in Global Perspective. Cambridge: Cambridge University Press. p. 140






La figura 2.12 presenta el precio del trabajo en relación con el precio de la energía en seis ciudades a principios del siglo XVIII, más concretamente, los salarios de los trabajadores de la construcción divididos por el precio de 1 millón de unidades térmicas británicas (BTU según su abreviatura en inglés; esta unidad de energía equivale a algo más de 1000 julios). En Inglaterra y Países Bajos, el trabajo era más costoso en comparación con el precio de la energía que en Francia (París y Estrasburgo) y mucho más que en China.

El precio relativo era elevado en Inglaterra por dos motivos: los salarios eran más altos allí que en otros países, mientras que el carbón era más barato en Gran Bretaña (por la abundancia de este mineral) que en los demás países.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra años entre 1580 y 1820, mientras que el eje vertical muestra el salarios con respecto al coste del capital. Hay dos líneas, etiquetadas como Inglaterra y Francia. De 1580 a 1640, los salarios relativos en Inglaterra y en Francia eran parecidos, cerca de 1, pero desde 1640 en adelante el salario relativo aumenta continuamente en Inglaterra hasta 1,7 en 1820; mientras tanto se mantuvo bastante constante en Francia.]



Figura 2.13 
Salarios con respecto al coste de los bienes de capital (entre finales del siglo XVI y comienzos del XIX).
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Robert C. Allen. 2008. The British Industrial Revolution in Global Perspective. Cambridge: Cambridge University Press. p. 138






La figura 2.13 compara el precio del trabajo (con respecto a los bienes de capital) en Inglaterra y en Francia desde finales del siglo XVI hasta principios del XIX. Presenta el salario de los obreros de la construcción dividido por el coste de usar bienes de capital. Este coste se calcula a partir de los precios del metal, la madera y el ladrillo y del coste de endeudarse; además, tiene en cuenta la velocidad a la que los bienes de capital se desgastan o deprecian.


​En la figura se observa que la relación entre los salarios y el coste de los bienes de capital era parecida en Inglaterra y Francia a mediados del siglo XVII; sin embargo, a partir de entonces, la mano de obra se fue encareciendo de forma constante en relación con los bienes de capital en Inglaterra, pero no en Francia. Dicho de otro modo, en esa época, el incentivo de sustituir a los trabajadores por máquinas era cada vez mayor en Inglaterra, no así al otro lado del canal de la Mancha. En Francia, el incentivo de ahorrar en mano de obra a través de la innovación había sido más intenso a fines del siglo XVI que 200 años más tarde, momento en el que la Revolución Industrial empezó a transformar Gran Bretaña.

Con el modelo de la sección anterior, aprendimos que la tecnología elegida depende de los precios relativos de los factores de producción. Si combinamos las predicciones del modelo con los datos históricos, obtenemos una explicación para el momento y el lugar de la Revolución Industrial.

Es decir, con respecto a los costes de la energía y los bienes de capital:


  	los salarios (inicialmente lo que cobraban las mujeres por fabricar hilo de algodón) subieron en el siglo XVIII en Gran Bretaña en comparación con el periodo histórico anterior;

  	los salarios eran más altos en Gran Bretaña durante el siglo XVIII que en ningún otro sitio.



No cabe duda de que también ayudó que Gran Bretaña fuera un país con mucha invención. Había muchos ingenieros cualificados y muchos fabricantes que podían construir las máquinas que diseñaban los inventores.

La figura 2.14 resume la aplicación de nuestro modelo al país británico. En el siglo XVII, la mano de obra era barata comparada con la energía y se usaba la tecnología B, situada en la línea de isocoste HJ. B era más barata que A, pero la situación se invirtió en el siglo XVIII, cuando el precio relativo del trabajo era elevado. Las empresas cambiaron a la tecnología A, intensiva en energía, que se situaba en la línea de isocoste FG.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 13, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay dos puntos: A en (1, 6) y B en (4, 2). Hay dos pares de líneas con pendiente negativa que representan isocostes. El primer par, correspondiente a la tecnología usada en el siglo XVII, consta de la línea HJ que conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0), y de una línea paralela de mayor coste que pasa por el punto A. El otro par, correspondiente a la tecnología usada en el siglo XVIII, consta de la línea FG que conecta los puntos G en (0, 8), A en (1, 6) y F en (4, 0), y de una línea paralela de mayor coste que pasa por el punto B. Al precio relativo de la mano de obra que había en el siglo XVII, las empresas usan la tecnología B y no hay incentivo para desarrollar la tecnología A porque A cuesta más (A queda fuera de la línea HJ). El precio relativo de la mano de obra que había en el siglo XVIII es más alto que el del carbón, por lo que la tecnología A ahora cuesta menos que B (B queda fuera de la línea FG).]



Figura 2.14 
Modelo del coste de usar tecnologías diferentes para producir 100 metros de tela en Gran Bretaña durante los siglos XVII y XVIII.






                        
                    Bob Allen, historiador de la economía, aborda la pregunta de por qué se industrializó Gran Bretaña, y otros países, no. Muestra cómo la subida de los salarios de las mujeres indujo la mecanización del hilado.    



  Ejercicio 2.7 En Reino Unido, no en Francia

  En este vídeo verás a Bob Allen, historiador de la economía, explicar su teoría de por qué la Revolución Industrial ocurrió cuando y donde lo hizo.

  
    	Resume la propuesta de Allen sirviéndote del concepto de renta económica. ¿Qué estás dando por supuesto?

    	¿Qué otros factores importantes pueden explicar el auge de las tecnologías intensivas en energía en Gran Bretaña en el siglo XVIII?

  




​​Los precios relativos del trabajo, la energía y el capital pueden ayudar a explicar por qué se adoptaron inicialmente en Inglaterra las tecnologías de la Revolución Industrial que ahorraban mano de obra y por qué en aquella época la tecnología avanzó allí más rápido que en el resto del mundo.

¿Qué explica que, con el tiempo, estas nuevas tecnologías fuesen adoptadas en países como Francia y Alemania y, a la larga, en China e India? Una explicación es la sucesión de avances tecnológicos: el desarrollo de sucesivas tecnologías que dominan a las que ya hay en uso y que permiten fabricar los mismos 100 metros de tela con una cantidad cada vez menor de factores de producción. Esto lo podemos ilustrar con el modelo. En la figura 2.15, el progreso tecnológico conduce a la invención de una tecnología intensiva en energía que resulta superior y a la que llamaremos A′. El análisis del gráfico muestra que, una vez que A′ esté disponible, sería la tecnología preferida tanto en los países que usan A como en los que usan B.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), A prima en (1, 3) y B en (4, 2). Hay dos rectas con pendiente negativa, etiquetadas HJ y FG. La recta HJ representa el isocoste de 80 £ y conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0). La recta FG representa el isocoste de 40 £ y conecta los puntos G en (0, 8), A en (1, 6) , y F en (4, 0). El punto A prima domina al conjunto de tecnologías que requieren 1 o más trabajadores y 3 o más toneladas de carbón, incluido el punto A.]



Figura 2.15 
Coste de usar tecnologías diferentes para producir 100 metros de tela.









                [image: ¿Intensiva en energía o en trabajo?: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay dos puntos: A en (1, 6) y B en (4, 2). Hay dos rectas con pendiente negativa, etiquetadas HJ y FG. La recta HJ representa el isocoste de 80 £ y conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0). La recta FG representa el isocoste de 40 £ y conecta los puntos G en (0, 8), A en (1, 6) , y F en (4, 0).]



¿Intensiva en energía o en trabajo?



Si el precio relativo del trabajo es alto, la elegida es la tecnología A, intensiva en energía. Si es bajo, se prefiere la tecnología B, intensiva en trabajo.









                [image: Una mejora tecnológica: Mejora de la tecnología: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), A prima en (1, 3) y B en (4, 2). Hay dos rectas con pendiente negativa, etiquetadas HJ y FG. La recta HJ representa el isocoste de 80 £ y conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0). La recta FG representa el isocoste de 40 £ y conecta los puntos G en (0, 8), A en (1, 6) , y F en (4, 0).]



Una mejora tecnológica



Se consiguen mejoras en la fabricación de tela, lo que crea una nueva tecnología, que llamamos A′. Con ella, se usa solo la mitad de energía por cada trabajador para producir 100 metros de tela. La nueva tecnología domina a A.









                [image: A′ es menos costosa: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de trabajadores, que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra toneladas de carbón, entre 1 y 10. Las coordenadas son (número de trabajadores, toneladas de carbón). Hay tres puntos: A en (1, 6), A prima en (1, 3) y B en (4, 2). Hay dos rectas con pendiente negativa, etiquetadas HJ y FG. La recta HJ representa el isocoste de 80 £ y conecta los puntos J en (0, 4), B en (4, 2) y H en (8, 0). La recta FG representa el isocoste de 40 £ y conecta los puntos G en (0, 8), A en (1, 6) , y F en (4, 0). El punto A prima domina al conjunto de tecnologías que requieren 1 o más trabajadores y 3 o más toneladas de carbón, incluido el punto A.]



A′ es menos costosa



La tecnología A′ es más barata que A y que B tanto en países donde los salarios son relativamente altos (línea de isocoste FG) como en economías con salarios bajos y energía cara (línea de isocoste HJ). La nueva tecnología que ahorra trabajo y energía, A′, se encuentra por debajo de FG y de HJ, así que será adoptada en ambas economías.









  Para profundizar en el análisis de los efectos económicos de las nuevas tecnologías, descarga este ejercicio sobre la redistribución por causas tecnológicas.



Un segundo factor que fomentó la difusión de las nuevas tecnologías por todo el mundo fue la subida de los salarios y la bajada de los costes de la energía (a causa, por ejemplo, del abaratamiento del transporte, que permitía a los países importar energía barata del extranjero). El incremento de los salarios y la disminución de los costes de la energía en países más pobres aumentó la pendiente de las líneas de isocoste, ofreciendo un incentivo para cambiarse a tecnologías que ahorraran mano de obra.1


​En cualquier caso, las nuevas tecnologías se propagaron, por lo que acabó por producirse una convergencia en tecnologías y en nivel de vida, al menos entre aquellos países en los que había comenzado la revolución capitalista.2

Sin embargo, existen países en los que todavía hoy se utilizan tecnologías que en Gran Bretaña fueron sustituidas durante la Revolución Industrial. El modelo predice que en esas situaciones el precio relativo del trabajo ha de ser muy bajo, con una línea de isocoste muy llana. La tecnología B de la figura 2.15 podría ser la preferida, aunque esté disponible la A′, si la línea de isocoste es más llana que HJ, tanto que pase por el punto B pero por debajo de A′.


  
    Pregunta 2.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.14 representa líneas de isocoste para los siglos XVII y XVIII en Gran Bretaña. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La línea de isocoste HJ de Gran Bretaña en el siglo XVII indica que los salarios eran más altos comparativamente que el precio del carbón.

      	La subida de los salarios en comparación con el coste de la energía en el siglo XVIII se representa con el desplazamiento hacia arriba desde la línea de isocoste HJ hasta la paralela que pasa por A.

      	Si el nivel de los salarios también hubiese bajado junto con el coste de la energía, es indudable que la Gran Bretaña del siglo XVIII habría seguido usando la tecnología B.

      	La comparación entre FG y la línea de isocoste paralela que pasa por B lleva a pensar que se generó una renta de innovación en la Gran Bretaña del siglo XVIII cuando las empresas cambiaron de la tecnología B a A.

    

    
      	La pendiente de la línea de isocoste es el negativo del cociente entre precios: –(salario/carbón). Una línea de isocoste más llana indica salarios más bajos con respecto al precio del carbón.

      	Un aumento del nivel de los salarios con respecto al coste de la energía provocaría una línea de isocoste más inclinada.

      	Importa el precio relativo, no la diferencia absoluta. Por lo tanto, si los salarios caen, pero relativamente menos que los costes de la energía, de manera que el cociente entre precios sigue aumentando, entonces la tecnología A puede seguir siendo la mejor opción.

      	La comparación entre estas dos líneas muestra que el coste de producción es menor en A que en B. Por lo tanto, las empresas que adoptan la tecnología A obtienen una renta de innovación, es decir, un beneficio superior al de la alternativa.

    

  




  Ejercicio 2.8 ¿Por qué la Revolución Industrial no ocurrió en Asia?

  La lectura de la respuesta de David Landes a esta pregunta, y de este resumen de investigación sobre la gran divergencia permite abrir un debate sobre por qué la Revolución Industrial ocurrió en Europa y no en Asia y por qué en Gran Bretaña y no en la Europa continental.

  
    	¿Qué argumentos te parecen más convincentes y por qué?

    	¿Y cuáles menos y por qué?

  




  
    	
      Robert C. Allen. 2009. «The Industrial Revolution in Miniature: The Spinning Jenny in Britain, France, and India». The Journal of Economic History 69 (04) (noviembre): p. 901. ↩

    

    	
      David S. Landes. 2003. The Unbound Prometheus: Technological Change and Industrial Development in Western Europe From 1750 to the Present. Cambridge (Reino Unido): Cambridge University Press. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.8 Modelos económicos: mirar menos datos para ver más

De los millones de interacciones entre agentes económicos se derivan consecuencias económicas (por ejemplo, la distribución de las rentas o qué bienes y servicios se producen y de qué manera). Sería imposible comprender la economía describiendo hasta el último detalle de cómo actúan e interactúan. Necesitamos tomar distancia y así tener una visión más general. Por eso utilizamos modelos.

Para crear un modelo eficaz, es necesario distinguir entre, por un lado, las características esenciales de la economía que son relevantes para la pregunta que queremos responder y deberían estar incorporadas en el modelo y, por otro, los detalles sin importancia que pueden dejarse de lado.


​​Existen modelos de muchos tipos, como los que ya hemos visto en las secciones 1.7, 2.2 y 2.6. El modelo del coste de oportunidad de la sección 2.2 viene expresado con texto y con cifras. El modelo maltusiano de la sección 1.7 y el modelo de la sección 2.6 de por qué las empresas adoptaron nuevas tecnologías en la Revolución Industrial recurren a representaciones matemáticas (gráficos), si bien también podríamos haber usado ecuaciones. Estos modelos no son realistas, ya que, por ejemplo, las empresas se enfrentan a otros costes, además de los salarios y los precios de la energía. Pero nos permiten aislar un elemento importante (es decir, el precio relativo del trabajo frente al carbón) y muestran cómo las diferencias en ese precio relativo podrían explicar lo que sucedió. El hecho de que estos modelos omitan muchos detalles —y en ese sentido sean poco realistas— no es un fallo, sino una característica que les es propia.


​Hay economistas que han usado modelos físicos para ilustrar y explorar el funcionamiento de la economía. En 1891, Irving Fisher diseñó un complejo mecanismo hidráulico (figura 2.16) para representar los flujos en la economía con motivo de su tesis doctoral en la Universidad de Yale. El modelo consistía en una serie de recipientes flotantes y palancas interconectados que ilustraban cómo los precios de los bienes dependen de la cantidad de cada bien que se oferte, de los ingresos de los consumidores y del valor que le den a cada bien. Todo el montaje dejaba de moverse cuando el agua de los recipientes estaba al mismo nivel que la del depósito que los rodeaba. En reposo, la posición de un tabique en cada recipiente se correspondía con el precio de cada bien. Durante los 25 años siguientes, Fisher usaría este mecanismo en sus clases para enseñar el funcionamiento de los mercados.




                [image: Boceto de Irving Fisher de su modelo hidráulico del equilibrio económico (1891).]



Figura 2.16 
Boceto de Irving Fisher de su modelo hidráulico del equilibrio económico (1891).






William C. Brainard y Herbert E. Scarf. 2005. «How to Compute Equilibrium Prices in 1891». American Journal of Economics and Sociology 64 (1): pp. 57–83.






Cómo se usan los modelos en economía


​El estudio que hizo Fisher de la economía ilustra cómo se usan todos los modelos:


  	Primero se planteó una pregunta bien definida: ¿Cómo dependen los precios de los bienes de la cantidad de cada bien que se oferta, de los ingresos de los consumidores y del valor que estos le dan a cada bien?

  	En segundo lugar, construyó un modelo que reflejaba los elementos de la economía que pensaba que importaban a la hora de determinar los precios, así como las interacciones entre ellos.

  	A continuación, utilizó el modelo para demostrar su tesis: mostró cómo las interacciones entre esos elementos podían dar lugar a un conjunto de precios que no cambiaban.

  	Por último, llevó a cabo experimentos con el modelo para descubrir los efectos que causan los cambios en las condiciones económicas. Por ejemplo, si se incrementase la oferta de uno de los bienes, ¿qué ocurriría con su precio? ¿Y qué sucedería con los precios de los demás bienes?




​Aunque en su tesis doctoral representara la economía como un gran depósito de agua, Irving Fisher no era un inventor excéntrico. Al contrario, su máquina mereció que Paul Samuelson, a su vez uno de los más importantes economistas del siglo XX, la describiera como «la mejor tesis doctoral de economía jamás escrita». Fisher llegó a convertirse en uno de los economistas más respetados del siglo XX y sus contribuciones sentaron las bases de las teorías modernas sobre endeudamiento y préstamos, que describimos en la unidad 9.


​Equilibrio


	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.




​La máquina de Fisher ilustra un concepto importante en economía. El equilibrio es una situación que se perpetúa a sí misma, es decir, la situación tiende a no variar a menos que desde fuera se introduzca un agente del cambio. El mecanismo hidráulico de Fisher alcanzaba el equilibrio y dejaba de moverse cuando el nivel del agua se igualaba en los recipientes, lo que representaba una situación de la economía en la que las fuerzas que determinaban los precios se encontraban en equilibrio, por lo que los precios permanecerían constantes.




                [image: Argumento de Malthus: por qué la mejora tecnológica en la agricultura no aumenta el nivel de vida.]



Figura 1.9 (reproducción) 
Argumento de Malthus: por qué la mejora tecnológica en la agricultura no aumenta el nivel de vida.







  Para una descripción más completa del modelo maltusiano, véase la sección 1.7.




​​El concepto del equilibrio es importante en el modelo de Malthus (resumido en la figura 1.9, que se basa en una descripción sencilla de las relaciones entre renta y población. En concreto, si la renta (el nivel de vida) está por encima del nivel de subsistencia, la población tiende a aumentar. Y, cuando aumenta la población, baja la producción (y la renta) media por persona. Este modelo se encuentra en equilibrio cuando la renta está en el nivel de subsistencia. Si cambia algo externo al modelo que altera el equilibrio (una mejora en la tecnología, por ejemplo), las variables incluidas en el modelo (renta y población) se ajustarán hasta volver, antes o después, al equilibrio, con la renta de nuevo en el nivel de subsistencia.

Variables endógenas y cambios exógenos


	endógeno
	En economía, este término significa ‘generado por el modelo’. En un modelo económico, una variable es endógena si su valor viene determinado por el funcionamiento del modelo (en lugar de estar fijado por quien crea el modelo). Véase también: exógeno.
	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.




​​El modelo maltusiano se centra en las interacciones entre dos variables: nivel de vida y población. Ambas variables son endógenas, es decir, sus valores vienen determinados por las relaciones integradas en el modelo. Otros elementos del modelo son exógenos, es decir, se definen fuera del modelo: sus valores los establece quien diseña el modelo. Un ejemplo es el estado de la tecnología. Al aplicar el modelo, se puede establecer el nivel de la tecnología y el modelo determinará, por ejemplo, el tamaño de la población en que se alcanza el equilibrio. Luego se pueden llevar a cabo experimentos, como se indicaba en el paso 4 anterior, para examinar el efecto que un cambio exógeno tiene en la tecnología. Se define otro nivel distinto y el modelo mostrará lo que sucede, como se describe en la figura 1.9.


​​De igual modo, en el modelo hidráulico de Fisher, las variables endógenas son los precios de los bienes. Fisher examinó los efectos que los cambios de las variables exógenas, como la oferta de uno de los bienes, tienen en los precios imperantes en el equilibrio.


​Ceteris paribus

Diseñar un modelo implica, por un lado, elegir qué elementos de la economía importan para obtener la respuesta buscada y, por otro, especificar las relaciones entre ellos (paso 2 anterior). El modelo ofrece una representación simplificada de la realidad que centra la atención en esos elementos, dejando de lado otros.

En el modelo maltusiano, suponemos que lo que importa para determinar el número de trabajadores es el tamaño de la población. Si esta aumenta, el número de personas que trabajan la tierra sube en proporción y eso determina cuánto producen.


	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.



Hay otras cosas que pueden afectar al número de trabajadores, como, por ejemplo, las convenciones sociales o las leyes que influyen en la edad a la que pueden trabajar los niños. Cuando utilizamos el modelo, dejamos de lado ese elemento, no porque pensemos que no tiene influencia alguna, sino porque queremos comprender los vínculos que existen entre la población y el nivel de vida, y variar otras cosas al mismo tiempo puede impedir que veamos esos vínculos con claridad. Así que especificamos que el número total de trabajadores es proporcional a la población: suponemos que no varían otras cosas que influyen en esa cifra. Decimos que el número de trabajadores es proporcional a la población ceteris paribus (expresión latina que suele traducirse por ‘si lo demás permanece constante’ o, más literalmente, ‘dejando el resto igual’).

Dejar de lado otros factores o mantenerlos constantes no implica que los pasemos por alto. Al interpretar los resultados de un modelo, es importante recordar qué factores hemos mantenido constantes: podrían formar parte de la explicación de los datos que observamos.


​Matemáticas

A menudo, los modelos económicos utilizan relaciones matemáticas en forma de ecuaciones y gráficos.

Las matemáticas son parte del lenguaje de la economía. Combinadas con unas descripciones claras basadas en definiciones normalizadas de los términos, nos pueden ayudar a comunicar enunciados con precisión a otras personas.


​Para describir los modelos, utilizaremos las matemáticas, normalmente en forma de gráficos, junto con palabras e imágenes. Hay secciones Ampliación que contienen algunas de las ecuaciones que subyacen a los gráficos.

¿Qué hace que un modelo sea bueno?

Este libro contiene muchos ejemplos de modelos. Cuando son eficaces y concuerdan con los hechos que observamos, nos ayudan a entender y explicar algún aspecto de la economía.


  Creación de modelos

  Cuando creamos un modelo, el proceso sigue los siguientes pasos:

  
    	Comenzamos con una pregunta bien definida.

    	Construimos una descripción simplificada de las condiciones que se dan cuando la gente actúa.

    	Describimos en términos simples qué determina las acciones de la gente.

    	Determinamos cómo esas acciones se afectan las unas a las otras.

    	Determinamos el resultado de esas acciones. Muchas veces es un equilibrio (algo constante).

    	Por último, intentamos entender mejor lo que sucede estudiando cómo se comportan ciertas variables cuando cambian las condiciones.

  



Cuando te encuentres con un modelo, analiza desde un punto de vista crítico en qué suposiciones se basa, qué explica y qué no. Te ayudará a entender cómo aplicarlo. Para valorar si es un «buen» modelo, debes tener presente la pregunta que está diseñado para responder. Como un modelo nunca ofrece una visión completa de la economía, puede servir para contestar una pregunta pero ser insuficiente para responder otras. El modelo maltusiano de la sección 1.7 nos ayuda a entender por qué el nivel de vida no subió durante cientos de años a pesar de las mejoras tecnológicas, pero no explica por qué la tecnología agrícola mejoró en el siglo XVII.

Para seguir desarrollando tus habilidades como economista, puedes intentar desarrollar modelos por tu cuenta: descripciones simplificadas basadas en palabras, gráficos e incluso ecuaciones que te ayuden a comprender los elementos esenciales de un problema.

Un modelo empieza con algunos supuestos o hipótesis acerca de cómo se comporta la gente y, por lo general, proporciona predicciones de lo que sucederá en la economía en distintas situaciones. Reunir datos y compararlos con lo que predice un modelo nos ayuda a decidir si los supuestos que hicimos al diseñar el modelo (lo que incluimos y lo que dejamos fuera) estaban justificados.

Para tener confianza en un modelo, necesitamos saber si son coherentes con los datos reales. El modelo maltusiano lo pusimos a prueba de esta manera en la sección 1.7, y el modelo de elección de la tecnología, en la sección 2.7. Además de interpretar el pasado, los modelos son usados por gobiernos, bancos centrales, corporaciones, sindicatos y otras personas y organismos responsables de tomar decisiones y hacer previsiones. Un modelo deficiente puede provocar políticas desastrosas, algo que abordaremos en otras partes de este libro.


  Ejercicio 2.9 Diseño de un modelo

  Busca un mapa de la red ferroviaria o de transporte público de un país o una ciudad de tu elección.

  Casi como los modelos económicos, los mapas son representaciones simplificadas de la realidad. Incluyen información relevante, pero prescinden de detalles superfluos.

  
    	¿Cómo crees que seleccionó el diseñador las características de la realidad que incluyó en el mapa que has elegido?

    	¿En qué se diferencia un mapa de un modelo económico?

  




  Ejercicio 2.10 Uso de ceteris paribus

  Supón que construyes un modelo del mercado de los paraguas en el que la previsión del número de paraguas que una tienda va a vender depende del color y del precio, ceteris paribus.

  
    	El color y el precio son las variables que se usan para predecir las ventas. ¿Qué otras variables se mantienen constantes?

    	¿Cuál de las siguientes preguntas crees que podría responder este modelo? En cada caso, sugiere mejoras que podrían aplicarse al modelo para ayudar a responder la pregunta.
      
        	¿Por qué las ventas anuales de paraguas son mayores en la capital que en otras poblaciones?

        	¿Por qué las ventas anuales de paraguas son mayores en algunas tiendas de la capital que en otras?

        	¿Por qué han aumentado las ventas semanales de paraguas en la capital en los seis últimos meses?

      

    

  




  Ejercicio 2.11 Supuestos ceteris paribus: tiempo de estudio y notas

  Un grupo de especialistas en psicología educativa analizó los hábitos de estudio de 84 estudiantes de la Universidad Estatal de Florida para identificar los factores que afectaban a su rendimiento académico. Las dos tablas siguientes muestran cómo la calificación media variaba con el tiempo de estudio, para lo cual se dividió al alumnado en dos grupos según el tiempo que dedicaban al estudio (tabla superior) o en cuatro grupos según el tiempo y el ambiente en el que estudiaban (tabla inferior).1

  


        
  
    
      	 
      	Mucho tiempo de estudio (42 estudiantes)
      	Poco tiempo de estudio (42 estudiantes)
    

  
  
    
      	Calificación media (sobre 5)
      	3,43
      	3,36
    

  


        
  
    
      	 
      	Mucho tiempo de estudio (42 estudiantes)
      	Poco tiempo de estudio (42 estudiantes)
    

  
  
    
      	Ambiente favorable
      	3,63 (11 estudiantes)
      	3,43 (31 estudiantes)
    

    
      	Ambiente inadecuado
      	3,36 (31 estudiantes)
      	3,17 (11 estudiantes)
    

  


      





  
    	Comparando la información contenida en las dos tablas anteriores, explica por qué crees que es importante pensar en las variables que «se mantienen constantes» (o se suponen idénticas para todo el alumnado) al examinar la relación entre horas de estudio y notas obtenidas en los exámenes.

    	Además del ambiente de estudio, ¿qué factores crees que sería ideal tener en cuenta o incluir al analizar la relación entre horas de estudio y calificaciones?

    	¿Qué otra información te gustaría recoger sobre el alumnado, además de las notas, las horas de estudio y el ambiente de estudio?

  




  
    	
      Elizabeth Ashby Plant, Karl Anders Ericsson, Len Hill, y Kia Asberg. 2005. «Why study time does not predict grade point average across college students: Implications of deliberate practice for academic performance». Contemporary Educational Psychology 30 (1): pp. 96–116. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.9 Mercados, calorías baratas y algodón: las colonias, la esclavitud y la Revolución Industrial en Gran Bretaña


​​​​​Como ilustra la figura 1.18, la Revolución Industrial que tuvo lugar en Gran Bretaña redistribuyó buena parte de la producción manufacturera mundial de Asia a Europa. Transformó la vida no solo en las islas británicas, sino también en gran parte del mundo. No es algo que simplemente «sucedió en Gran Bretaña», sino que fue resultado de las interacciones entre Europa y el resto del mundo.

Los textiles fueron la base de esas interacciones: las importaciones de India habían propiciado el gusto por las telas de algodón en Europa, especialmente en Gran Bretaña; gran parte de la nueva tecnología llegaba con los inmigrantes de la Europa continental; la principal materia prima (el algodón) venía de América, donde la recogían personas esclavizadas llevadas desde África; y el incentivo para fabricar textiles en grandes cantidades habría disminuido de forma considerable si no hubiera sido por los mercados británicos de ultramar.



​​​​​​Para mantener el impulso del crecimiento continuo cuando comenzó la Revolución Industrial, Gran Bretaña necesitaba acceso tanto a los factores de producción con que expandir la industria textil como a mercados en crecimiento donde vender los productos finales. Ya tenía en abundancia el carbón que haría funcionar las fábricas de tejidos y otras industrias después del desarrollo de la máquina de vapor. Pero para el algodón en bruto que necesitaba su industria y para los mercados en que vender su producción, fue crucial su posición dominante en la geopolítica global.


​​​​Al disponer de mercados en auge para los textiles y otros bienes manufacturados en Gran Bretaña, la Norteamérica colonial e India, además de África occidental y el resto del mundo, contaba con oportunidades de especialización en la producción de textiles y otros productos en los que Gran Bretaña disfrutaba de una ventaja comparativa. Los factores clave para la emergente industria textil eran el algodón y, aunque resulte menos evidente, las calorías. Los prósperos centros fabriles del norte de Inglaterra atrajeron grandes cantidades de trabajadores del campo. Alimentarlos requería importar calorías, especialmente en forma de azúcar, que principalmente producía mano de obra esclavizada en las Antillas británicas. El algodón en bruto que se transformaba en textiles en Gran Bretaña también procedía de plantaciones esclavistas situadas en su mayor parte en las colonias británicas de América del Norte y luego en los Estados Unidos sureños.

No cabe duda de que las colonias y la mano de obra esclavizada proporcionaron tanto los mercados como los materiales para la expansión de la producción que hoy llamamos Revolución Industrial. Una cuestión muy debatida va más allá de plantear si las colonias y la esclavitud tuvieron parte (la tuvieron) para preguntar si fueron necesarias, en el sentido de que, de no haber estado disponibles, es muy probable que la Revolución Industrial no hubiera ocurrido cuando y donde ocurrió.

Para responder una pregunta como esa, formulamos otra: ¿De dónde habrían venido las calorías y las materias primas para la industria textil si no hubiese sido de las plantaciones esclavistas de las colonias norteamericanas? Como explicamos en las secciones 1.10 y 1.11, decimos que esto es contrafactual.


  Hemos tomado estos cálculos de Kenneth Pomeranz. 2000. The Great Divergence: China, Europe, and the Making of the Modern World Economy. Princeton: Princeton University Press. Capítulo 6 [La gran divergencia: China, Europa y el nacimiento de la economía mundial moderna, trad. cast. de Albert Beteta Mas, Barcelona: Arpa Editores, 2024].



Se ha estimado que producir, en granjas británicas, la cantidad de calorías proporcionadas por el azúcar obtenido por personas esclavizadas habría requerido entre un 11 % y un 15 % de toda la tierra cultivable de Gran Bretaña. Eso habría tenido el efecto de elevar sustancialmente el precio de los alimentos, lo que habría exigido un aumento equivalente de los salarios para permitir que los trabajadores británicos estuviesen bien alimentados para hacer su trabajo.

Sabemos que posteriormente, cuando cesaron las exportaciones de algodón a Gran Bretaña durante la guerra de secesión (como se trata en la unidad 8), resultó muy difícil encontrar sustitutos para el algodón estadounidense en Egipto, India y otros sitios. Si las plantaciones norteamericanas no hubieran proporcionado algodón como materia prima, es probable que la industria textil hubiese producido textiles de lana y no de algodón. La cantidad de lana equivalente al algodón importado de América del Norte habría requerido más suelo que todas las tierras de cultivo y pastoreo de Gran Bretaña combinadas.

Por lo tanto, si el dato contrafactual relevante es que, sin esclavitud y sin el Imperio británico, esas materias primas clave que impulsaron la Revolución Industrial habrían venido de Gran Bretaña, parece que la respuesta a la pregunta de si las colonias y la esclavitud fueron necesarias para que se produjera la Revolución Industrial en ese país es: sí. Aunque se hubiesen encontrado otras fuentes para esos factores de producción, es probable que su precio hubiese sido bastante más caro, en especial a la vista de las cantidades necesarias para sostener los niveles de producción creciente que se alcanzaron con la Revolución Industrial.

El efecto de estos mayores costes de las materias primas y la mano de obra (por el mayor coste de los alimentos) habría sido la menor rentabilidad de las nuevas empresas manufactureras. Y los menores beneficios se habrían traducido en que las empresas invirtieran menos en maquinaria y edificios. Fruto de ello, la producción por hora del trabajo habría aumentado más despacio.

En cuanto a los mercados, si bien la mayor parte de la demanda de textiles y otros bienes fabricados en Gran Bretaña vino de compradores nacionales, las ventas al resto del mundo tuvieron su importancia. Si el dato contrafactual fuera que las colonias británicas no hubieran existido y el continente americano hubiera estado poblado por sus habitantes indígenas, la demanda mundial de textiles británicos (en Norteamérica y en India sobre todo) habría sido mucho más reducida. En consecuencia, el precio al que se podría haber vendido la creciente producción de la Revolución Industrial habría sido más bajo, lo que disminuiría aún más los beneficios de las nuevas empresas y su capacidad de invertir y crecer.


  
  ​​​​Es posible que la esclavitud no fuese tan necesaria para la Revolución Industrial en Estados Unidos por la abundancia de tierra y, consecuentemente, la menor dependencia del azúcar caribeño producido en cultivos esclavistas. No obstante, la abundancia de tierra fue en sí misma la consecuencia de la eliminación casi total de la población indígena por la combinación de la fuerza militar y las enfermedades transmitidas por los europeos.




  En la unidad 1, preguntamos si el dominio colonial británico contribuyó a la pobreza posterior de India, que antes de la Revolución Industrial había sido uno de los centros manufactureros más avanzados del mundo, con niveles de renta no muy diferentes a los de Gran Bretaña. En este vídeo, el economista Nathan Nunn investiga la trata de esclavos en el Atlántico, que desempeñó un papel crucial en el suministro de materias primas para la Revolución Industrial en Gran Bretaña, y su contribución a la persistencia de la pobreza en África en los siglos siguientes.



No podemos saber si, en ausencia de esclavitud y de colonias, la Revolución Industrial habría dejado de ocurrir y Gran Bretaña se habría mantenido en la trampa maltusiana. Tanto si fuera cierto como si no, el simple hecho de que podría haber sido así pone de relieve el punto clave. Las instituciones que contribuyeron a la Revolución Industrial en Gran Bretaña incluyen las que a menudo se destacan (como la propiedad privada, los mercados y la competencia entre las empresas en busca de beneficios, que en conjunto constituyen el capitalismo), pero también otras: el dominio colonial y la esclavitud de personas.


  Ejercicio 2.12 El papel de la esclavitud en el desarrollo económico

  En 1846, Karl Marx dijo: «Sin esclavitud no habría algodón, sin algodón no habría industria moderna».

  Elige una parte de esta cita de Karl Marx y extrae pruebas que la apoyen o la refuten de una conferencia pronunciada en 2019 por el historiador de la economía Gavin Wright (también puedes leer un resumen de la conferencia aquí).



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.10 Crecimiento: la salida de la trampa maltusiana


​​​Las condiciones que se dieron en el siglo XVIII en Gran Bretaña llevaron a las empresas a adoptar nuevas tecnologías intensivas en energía y ahorradoras en mano de obra y ofrecieron incentivos para seguir innovando; además, el cambio a la fabricación en empresas y la expansión de los mercados trajeron oportunidades de especialización y la división del trabajo. En conjunto, estos cambios propiciaron aumentos rápidos en el producto medio del trabajo.

La población aumentó (figura 2.1), pero la productividad lo hizo más rápido.


​​La figura 2.17 muestra el contraste entre la trayectoria del salario real y de la población antes y después de 1800. Antes de ese año, como ilustra la figura 1.12, Gran Bretaña estaba metida en una trampa maltusiana. Alrededor de 1800, la economía evolucionó hacia lo que parece ser un régimen completamente nuevo, con crecimiento simultáneo de la población y de los salarios reales. Es lo que hemos etiquetado como «Salida».




                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra la población (en millones de habitantes) y va de 0 a 20. El eje vertical representa el índice salarial, normalizado como 100 en 1860, y va de 40 a 100. Los datos se ofrecen en el siguiente formato: (año, población en millones de habitantes, índice salarial). (1285, 4,9, 61) (1295, 5,3, 53) (1305, 5,3, 62) (1315, 5,6, 60) (1325, 5, 65) (1335, 4,7, 72) (1345, 4,4, 62) (1355, 3,5, 61) (1365, 3,2, 71) (1375, 3,2, 78) (1385, 2,8, 84) (1395, 2,8, 84) (1405, 2,6, 85) (1415, 2,5, 90) (1425, 2,5, 94) (1435, 2,5, 84) (1445, 2,3, 93) (1455, 2,3, 93) (1465, 2,3, 93) (1475, 2,4, 93) (1485, 2,4, 88) (1495, 2,3, 96) (1505, 2,6, 91) (1515, 2,8, 87) (1525, 2,9, 81) (1535, 3, 78) (1545, 3, 71) (1555, 3,2, 67) (1565, 3,2, 70) (1575, 3,5, 71) (1585, 3,6, 72) (1595, 4,2, 58) (1605, 4,4, 62) (1615, 4,7, 57) (1625, 5, 67) (1635, 5,2, 72) (1645, 5,4, 70) (1655, 5,6, 72) (1665, 5,6, 87) (1675, 5,5, 71) (1685, 5,4, 75) (1695, 5,4, 67) (1705, 5,5, 76) (1715, 5,7, 74) (1725, 5,8, 74) (1735, 5,7, 83) (1745, 6,1, 91) (1755, 6,3, 86) (1765, 6,7, 82) (1775, 7, 74) (1785, 7,6, 81) (1795, 8,3, 73) (1805, 9,1, 72) (1815, 10,3, 76) (1825, 12, 87) (1835, 13,8, 92) (1845, 15,6, 88) (1855, 17,6, 95) (1865, 19,7, 100).  La economía había caído dos veces en una trampa maltusiana: la primera vez duró del siglo XIII al XVI; la segunda, durante todo el siglo XVIII. En el siglo XIX, la economía salió de la trampa maltusiana y experimentó un crecimiento sostenido de la población y de los salarios reales.]



Figura 2.17 
Salida de la trampa maltusiana.





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


Robert C. Allen. 2001. «The Great Divergence in European Wages and Prices from the Middle Ages to the First World War». Explorations in Economic History 38 (4): pp. 411–447.







​​La figura 2.18 presenta una ampliación de los datos salariales en la parte de la «salida». A pesar de que el progreso tecnológico rápido y el aumento de la productividad de la mano de obra (es decir, la producción por trabajador o producto medio del trabajo) comenzaron en el siglo XVIII, el incremento sostenido de los salarios llegó más tarde. Los pasos de la figura explican el modo en que esto sucedió.





                [image: Desde el progreso tecnológico hasta la subida del nivel de vida. Nota: La productividad del trabajo y los salarios reales son medias móviles centradas de cinco años. Las flechas conectan causas (el principio de la flecha) con resultados (la punta de la flecha).]
                [image: Desde el progreso tecnológico hasta la subida del nivel de vida. Nota: La productividad del trabajo y los salarios reales son medias móviles centradas de cinco años. Las flechas conectan causas (el principio de la flecha) con resultados (la punta de la flecha).]



Figura 2.18 
Desde el progreso tecnológico hasta la subida del nivel de vida. Nota: La productividad del trabajo y los salarios reales son medias móviles centradas de cinco años. Las flechas conectan causas (el principio de la flecha) con resultados (la punta de la flecha).






Robert C. Allen. 2001. «The Great Divergence in European Wages and Prices from the Middle Ages to the First World War». Explorations in Economic History 38 (4): pp. 411–447.









                [image: La revolución tecnológica continua: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. La Revolución Industrial dio lugar a más y mejores bienes de capital, por lo que aumentó la producción media por trabajador, si bien muchos trabajadores se vieron desplazados.]
                [image: La revolución tecnológica continua:]



La revolución tecnológica continua



El proceso empieza con avances tecnológicos, como la hiladora Jenny y la máquina de vapor, que aumentan lo producido por cada trabajador. La innovación continuó al tiempo que se asentó la revolución tecnológica, desplazando a miles de hilanderas, tejedores y campesinos.









                [image: Desempleo urbano: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. Aumenta la producción media por trabajador, pero muchos trabajadores se ven desplazados. El poder de los trabajadores disminuye y los salarios se mantienen bajos.]
                [image: Desempleo urbano:]



Desempleo urbano



Esta pérdida de puestos de trabajo se tradujo en que quienes conservaron el suyo se verían en graves aprietos si lo perdían, ya que sería muy difícil encontrar otro. Esto debilitó la fuerza de los trabajadores para exigir salarios más altos, por lo que estos se mantuvieron bajos, como se ve en la línea plana entre 1750 y 1830. El pastel era cada vez más grande, pero la porción de los trabajadores menguaba.









                [image: Nuevas oportunidades: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. Aumenta la producción media por trabajador, pero muchos trabajadores se ven desplazados. El poder de los trabajadores disminuye y los salarios se mantienen bajos. Unos salarios bajos y una mayor producción media por trabajador llevan a unos mayores beneficios, que a su vez provocan la expansión de la producción en fábricas, por lo que sube la demanda de mano de obra.]
                [image: Nuevas oportunidades:]



Nuevas oportunidades



Hacia la década de 1830, la mayor productividad, sin aumentos salariales, provocó una subida de los beneficios. Las empresas se expandieron gracias a los beneficios, la competencia y la tecnología. Se incrementó la demanda de mano de obra. Los campesinos dejaban el campo para trabajar en las nuevas fábricas.









                [image: Poder de los trabajadores: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. El poder de los trabajadores subió por tres vías. Primero, aumenta la demanda de mano de obra y, por tanto, el poder de los trabajadores. Segundo, como resultado de la regulación del mercado de trabajo (restricciones al empleo de mujeres y los horarios de trabajo infantil), baja la oferta de mano de obra, lo que aumenta el poder de los trabajadores. Tercero, la ampliación del derecho de sufragio aumenta el poder de los trabajadores.]
                [image: Poder de los trabajadores:]



Poder de los trabajadores



La oferta de mano de obra bajó cuando se prohibió a los empresarios el empleo de niños. La combinación de una mayor demanda y una menor oferta de mano de obra facilitó que los trabajadores consiguieran salarios más altos.









                [image: La salida del maltusianismo: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. Cuando aumenta el poder de los trabajadores, suben los salarios.]
                [image: La salida del maltusianismo:]



La salida del maltusianismo



Los salarios de las personas trabajadoras aumentaron cuando consiguieron el derecho de voto y formaron sindicatos. Pudieron reclamar una participación constante o creciente de los aumentos de la productividad que generaba la revolución tecnológica continua.









                [image: Resumen de cómo el progreso tecnológico dio lugar a salarios más altos: Hay dos gráficos. En el diagrama 1 hay un gráfico de líneas donde el eje horizontal muestra años, entre 1760 y 1930, y el eje vertical muestra el índice de salarios reales y el de productividad de la mano de obra, en ambos casos entre 0 y 400 y normalizados como 100 en el año 1760. Hay dos líneas, que representan el salario real y la productividad de la mano de obra. Tanto el salario real como la productividad de la mano de obra se mantienen bastante constantes en torno a 100 desde 1760 hasta 1810, y se incrementan continuamente hasta llegar a valores de 350 y 180 en 1910, respectivamente. Dos puntos de la línea del salario real están etiquetados: la invención de la hiladora Jenny de Hargreaves en 1764 y la de la máquina de vapor de Watt en 1781. En el gráfico 2 hay un diagrama de flujo que muestra los efecto de las mejoras tecnológicas. La Revolución Industrial dio lugar a más y mejores bienes de capital, por lo que aumentó la producción media por trabajador, si bien muchos trabajadores se vieron desplazados. El poder de los trabajadores disminuye y los salarios se mantienen bajos. Unos salarios bajos y una mayor producción media por trabajador llevan a unos mayores beneficios, que a su vez provocan la expansión de la producción en fábricas, por lo que sube la demanda de mano de obra. El poder de los trabajadores subió por tres vías. Primero, aumenta la demanda de mano de obra y, por tanto, el poder de los trabajadores. Segundo, como resultado de la regulación del mercado de trabajo (restricciones al empleo de mujeres y los horarios de trabajo infantil), baja la oferta de mano de obra, lo que aumenta el poder de los trabajadores. Tercero, la ampliación del derecho de sufragio aumenta el poder de los trabajadores. Cuando aumenta el poder de los trabajadores, suben los salarios.]
                [image: Resumen de cómo el progreso tecnológico dio lugar a salarios más altos:]



Resumen de cómo el progreso tecnológico dio lugar a salarios más altos



La Revolución Industrial, combinada con los cambios que se produjeron en las instituciones (regulación del mercado de trabajo y extensión del derecho al voto), llevó con el tiempo al incremento de los salarios reales.








El proceso de la revolución tecnológica continua demuestra que los salarios se vieron afectados por dos factores.


  	Cuánto se produce: Podemos verlo como el tamaño del pastel que se va a dividir entre los trabajadores y los propietarios de otros factores de producción (tierra o máquinas).

  	La porción que va a los trabajadores: Esto depende de cómo se determinen los salarios (de forma individual o mediante negociación entre sindicatos y empleadores, por ejemplo) y de si los trabajadores tienen oportunidades de empleo bien pagadas aparte de su empleo actual. Si muchos trabajadores compiten por el mismo empleo y su siguiente mejor alternativa es un puesto con una paga baja, entonces es probable que los salarios sean bajos.



Después de 1830, el pastel continuó aumentando de tamaño y los salarios crecieron también.


​​Gran Bretaña había salido de la trampa maltusiana. Pronto se repetiría este proceso en otros países, tal como mostramos en la figura 1.1.

                        
                    En nuestro vídeo «Economista en acción», el historiador de la economía Suresh Naidu explica cómo el crecimiento de la población, el desarrollo tecnológico y los acontecimientos políticos interactuaron para producir el palo de hockey de los salarios reales.    



  
    Pregunta 2.10 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.17 representa los salarios reales con respecto al número de habitantes en Inglaterra desde la década de 1280 hasta la de 1860.

    Según Malthus, si hay un producto medio decreciente del trabajo en el crecimiento de la población y de la producción como respuesta al incremento de los salarios reales, un aumento de la productividad provocará el crecimiento de la población a largo plazo, pero no de los salarios reales. Teniendo en cuenta la información anterior, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Los datos de las décadas de 1800 y de 1860 son congruentes con la descripción de Malthus del crecimiento de la economía, porque la población aumenta mientras suben los salarios reales.

      	Hay pruebas inequívocas de una persistente y continua trampa maltusiana entre la década de 1280 y la de 1800.

      	Las trampas maltusianas parecen producirse en ciclos de 60 años.

      	El modelo maltusiano no toma en cuenta la posibilidad de un persistente choque tecnológico positivo que pueda compensar el producto medio decreciente del trabajo.

    

    
      	Es cierto que Malthus presupone el crecimiento de la población como respuesta al aumento de los salarios reales. Sin embargo, a medida que aumenta la población, cae la producción media per cápita, lo que resulta en una caída de los salarios reales de vuelta al nivel de subsistencia. Esto no es evidente en el gráfico después de la década de 1800.

      	En realidad, hay dos periodos, entre 1280 y 1590 y entre 1740 y 1800, en los que es evidente que existe una trampa maltusiana. Sin embargo, está el periodo intermedio, en el que la relación negativa entre el salario real y la población parece deshacerse (no hay crecimiento de la población a pesar del aumento salarial).

      	Si bien el segundo ciclo de la trampa maltusiana se prolongó unos 60 años (entre 1740 y 1800 aproximadamente), el primer ciclo parece haber durado alrededor de 300 años.

      	Si los desarrollos tecnológicos aumentan la productividad media del trabajo más rápido de lo que la disminuye el crecimiento de la población, entonces pueden coexistir el crecimiento de la población y el de los salarios reales. Esto es lo que muestra la escapatoria por la que la economía inglesa salió de la trampa maltusiana después del siglo XVIII.

    

  




  Ejercicio 2.13 Las instituciones básicas del capitalismo

  La salida de la trampa maltusiana, por la que el progreso tecnológico sobrepasó los efectos del crecimiento de la población, se produjo tras el surgimiento del capitalismo. Piensa en las tres instituciones básicas del capitalismo:

  
    	¿Por qué es importante la propiedad privada para que haya progreso tecnológico?

    	Explica cómo los mercados pueden ofrecer incentivos y amenazas («la zanahoria y el palo») para promover la innovación.

    	¿Cómo puede la producción en las empresas, en lugar de en las familias, contribuir al aumento del nivel de vida?

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Tecnología e incentivos

2.11 Capitalismo + carbono = crecimiento en palo de hockey + cambio climático


​​La Revolución Industrial marcó la transición de una economía en la que la fotosíntesis era la fuente de la mayor parte de la energía, por lo que el crecimiento estaba limitado por la disponibilidad de tierra, a una con abundancia de energía basada en los combustibles fósiles. La transición al carbón fue una condición necesaria para la Revolución Industrial. Hacia 1800, sustituir, en Inglaterra, el uso de la energía almacenada en el carbón por la de árboles vivos habría requerido un tercio de la superficie del país. Hacia 1913, la producción británica de carbón mineral equivalía a cuatro veces su superficie.

Para quienes vivían en países que escaparon de la trampa maltusiana, los beneficios son claros a la vista del aumento, sin precedentes hasta entonces, de la renta per cápita que reflejan los palos de hockey (figura 1.1). Pero tampoco existen precedentes del aumento de la temperatura de la superficie terrestre (figura 1.2b). Este amenazador efecto secundario es consecuencia de la combinación específica de tecnologías e instituciones que impulsaron la revolución tecnológica continua, que resumimos con la expresión «carbono más capitalismo».


  En una emisión del pódcast EconTalk, Martin Weitzman defiende que el cambio climático implica un riesgo sustancial de catástrofe.




​​La unión de carbono más capitalismo ha traído un aumento sin precedentes del bienestar material para miles de millones de personas, pero la mayor parte del mundo sigue siendo pobre en comparación con el nivel de vida de los países de rentas altas. El cambio climático inducido por la quema de carbono implica que no se puede conseguir una reducción permanente de la pobreza mundial a través de la misma combinación de carbono más capitalismo que fue responsable del aumento de la renta en los países que ahora son ricos.

Capitalismo más carbono: ¿el final del camino?


​​​Durante 100 000 años o más, los humanos (al igual que otros animales) vivieron de maneras que modificaron la biosfera, pero no provocaron una degradación sustancial ni irreversible de la capacidad del planeta de sustentar la vida. A partir del siglo XVIII, los humanos aprendimos a usar la energía que había disponible en la naturaleza (quemando carbono) para transformar la producción de bienes y servicios. Gracias a la economía capitalista, la revolución tecnológica se ha convertido en un rasgo constante de nuestra vida.

En muchos países, los salarios y el poder de los trabajadores han mejorado a través de la extensión del voto, la abolición de la esclavitud y del trabajo infantil y la organización en sindicatos y en partidos políticos (la figura 2.18 explica cómo sucedió eso en Gran Bretaña). Y su nivel de vida ha subido.

No obstante, el aumento de los costes laborales supuso, para las empresas, un incentivo constante para adoptar innovaciones que ahorrasen mano de obra mediante el uso de energía no humana de combustibles, con el consiguiente deterioro de la naturaleza.

Pero la degradación y la amenaza al medio ambiente no pueden revertirse aplicando el mismo mecanismo que provocó esa prosperidad. Al tener salarios más altos, los trabajadores se convirtieron en sus propios defensores. El éxito cosechado en la mejora de su nivel de vida (ganando salarios más altos) permitió que los propietarios de las empresas se beneficiaran de adoptar un patrón de cambio tecnológico en el que se usaba menos mano de obra en comparación con otros factores de producción, incluidos los recursos naturales.

Resulta fácil imaginar que un proceso parecido podría encarecer los recursos naturales y así dar lugar a un cambio técnico que ahorre en naturaleza. Sin embargo, la biosfera no vota. Los animales amenazados de extinción no forman sindicatos ni organizaciones políticas que protejan sus intereses; tampoco están claros los incentivos para la rentabilidad derivados de salvarlos.

Nuevas condiciones, nuevas herramientas: existencias y flujos

Para entender cómo podría contenerse el cambio climático, pensemos en el proceso científico que subyace.

La quema de combustibles fósiles en la industria y para generar electricidad emite CO2 a la atmósfera. Los gases de efecto invernadero, como es el caso del CO2, dejan que la luz solar atraviese la atmósfera, pero atrapan el calor reflejado en la Tierra, provocando un incremento de la temperatura atmosférica y alteraciones en el clima. Los océanos también absorben parte del CO2, lo que aumenta la acidez del mar y acaba con fauna y flora marina.


	existencias o stock
	Cantidad medida en un momento dado, como las existencias de bienes de capital de una empresa o la cantidad de dióxido de carbono que hay en la atmósfera. La unidad en que se expresan no depende del tiempo. Véase también: flujo.
	flujo
	Cantidad medida por unidad de tiempo, como los ingresos semanales o las emisiones anuales de carbono. Véase también: existencias o stock.




​​​A la cantidad de CO2 presente en la atmósfera la llamamos existencias, mientras que denominamos flujo a la cantidad que se añade cada año. Para comprender mejor el significado de estos dos conceptos, observa la figura 2.19. Las existencias de CO2 son la cantidad que hay en la bañera.

El flujo se expresa en función de un periodo de tiempo, como el número de toneladas de CO2 por año. Las emisiones de CO2 son un flujo entrante que se suma a la cantidad de gases de efecto invernadero presentes en la atmósfera, mientras que la desintegración natural del CO2 y su absorción (por ejemplo, por bosques y selvas) son flujos salientes que disminuyen esa cantidad.

Un factor clave de la ciencia del clima es que el calentamiento global es resultado del CO2 existente en la Tierra. Lo importante es lo que hay en la bañera. El flujo importa solo porque viene a modificar las existencias. La figura 2.20 ilustra las variaciones que ha habido en las existencias de CO2 atmosférico y en las temperaturas anuales.


​


                [image: En este gráfico, las existencias de CO2 atmosférico (que es la causa del cambio climático) se representan como el agua de una bañera. Las emisiones de CO2 (por efecto de quemar carbono) se representan como el agua que entra en la bañera, mientras que la absorción de CO2 (por ejemplo, por los bosques) se representa como el agua que sale de la bañera. La desintegración natural del CO2 se representa como el agua que se evapora.]



Figura 2.19 
Modelo de una bañera: las existencias de CO2 atmosférico.







​​​Se está produciendo acumulación de CO2 porque los flujos salientes (desintegración natural y absorción por bosques y otros sumideros de carbono) son mucho menores que las nuevas emisiones que añadimos cada año. Además, la deforestación en el Amazonas, Indonesia y otros sitios está reduciendo los flujos salientes de CO2, al tiempo que contribuye a sumar emisiones de CO2. La agricultura y la ganadería que frecuentemente sustituyen a las selvas y bosques generan aún más emisiones de gases de efecto invernadero, incluidos el metano producido por el ganado y el óxido nitroso debido al uso excesivo de fertilizantes.




                [image: En este  gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años entre 1750 y 2019, el eje vertical principal muestra la desviación de la temperatura en grados Celsius con respecto a la media de 1961 a 1990 y va de 0,7 negativo a 1,0 positivo; el eje vertical secundario muestra el dióxido de carbono atmosférico en partes por millón. Entre 1750 y 1900, la desviación de la temperatura fluctuó entre 0,6 negativo y 0,2 negativo. A partir de 1990, la desviación aumentó hasta un pico de 1,0 en 2019. El dióxido de carbono atmosférico aumentó de forma constante desde 280 partes por millón en 1750 hasta 410 partes por millón en 2019.]



Figura 2.20 
Concentración de dióxido de carbono en la atmósfera terrestre y temperaturas globales (1750–2019).






Pieter Tans, NOAA/GML, y Ralph Keeling, Scripps Institution of Oceanography. 2022. Trends in Atmospheric Carbon Dioxide; D. Gilfillan, G. Marland, T. Boden, y R. Andres, R. 2021. Global, Regional, and National Fossil-Fuel CO2 Emissions. Carbon Dioxide Information Analysis Center (CDIAC) Datasets. Accessed: September 2021.; Michael E. Mann, Zhihua Zhang, Malcolm K. Hughes, Raymond S. Bradley, Sonya K. Miller, Scott Rutherford, y Fenbiao Ni. 2008. «Proxy-based reconstructions of hemispheric and global surface temperature variations over the past two millennia».. Proceedings of the National Academy of Sciences 105 (36): pp. 13252–13257.; C. P. Morice, , J. J. Kennedy, N. A. Rayner, y P. D. Jones. 2012. Quantifying uncertainties in global and regional temperature change using an ensemble of observational estimates: The HadCRUT4 dataset. Journal of Geophysical Research 117. D08101, doi:10.1029/2011JD017187. Nota: Estos datos son los mismos que los de las figuras 1.2a y 1.2b. La temperatura es la media del hemisferio norte.






La desintegración natural del CO2 es extraordinariamente lenta. Dos terceras partes del dióxido de carbono que ha llegado a la atmósfera por causas humanas desde que empezó la quema masiva de carbón mineral en la Revolución Industrial seguirán en el aire dentro de cien años. Más de un tercio aún estará «en la bañera» dentro de mil años. Los procesos naturales que estabilizaban las existencias de gases de efecto invernadero antes de la industrialización se han visto completamente desbordados por la actividad económica humana. Y el desequilibrio no deja de acelerarse.

Un futuro sin combustibles fósiles


​Los palos de hockey del PIB de la unidad 1 nos describen con viveza la entrada de un país tras otro en la senda de la continua subida del nivel de vida medio, pero también que muchos países aún no han experimentado la transición hacia el crecimiento generalizado. La producción de energía es responsable actualmente del 87 % de las emisiones globales de gases de efecto invernadero. Al 85 % de la población mundial que vive por debajo del nivel considerado de pobreza en un país de renta alta, ¿les espera en el futuro una transición a ese nivel de vida basada en los combustibles fósiles?

Según los datos de que dispone la ciencia del clima, el crecimiento de la producción mundial que haría falta para aumentar tanto la renta (que se estima en más de cuatro veces la producción total actual) tendrá que basarse en energías renovables, junto con una reducción del uso de energía por unidad de consumo.


  Visita Our World in Data para obtener más información sobre dos problemas relativos a la energía que afronta el mundo.



En la rapidez con que se produzca esa transición y en el coste que tenga, son cruciales las políticas que los gobiernos aplican, y estas varían de unos países a otros. La figura 2.21 muestra la relación entre la subida del nivel de vida y las emisiones de CO2: los países con un PIB per cápita más alto tienden a producir más emisiones de CO2 también. Esto es algo que cabía esperar, ya que una mayor renta per cápita es el resultado de un nivel más alto de producción de bienes y servicios por habitante, lo cual implica un mayor uso de combustibles fósiles. La «línea de ajuste óptimo», que tiene una pendiente ascendente, muestra las emisiones medias por habitante para cada nivel de PIB per cápita. Las emisiones bajas en países con rentas bajas indican pobreza energética, no energías verdes ni conservación de la energía.

Pero, incluso entre países con parecida renta per cápita, unos emiten mucho más que otros. Compara las altas emisiones de Estados Unidos, Canadá y Australia con los niveles más bajos de Francia, Suecia y Alemania. Tanto Noruega como Suiza tienen una renta per cápita más alta que Estados Unidos, pero emiten la mitad de CO2 por habitante.

Esto indica que es posible organizar la producción para contrarrestar, en parte, la tendencia de mayores emisiones al subir la renta. En países con bajas emisiones como Francia y Suecia, una parte sustancial de la electricidad se genera con fuentes que no son combustibles fósiles (el 92 % y el 99 %, respectivamente) y el precio de la gasolina es mucho más alto que en países con altas emisiones, como Estados Unidos y Sudáfrica (ambos por encima de la recta). En el caso de los países pobres, a la izquierda de la figura, es necesario que su desplazamiento hacia rentas más altas sea casi horizontal en lugar de seguir la «línea de ajuste óptimo».


​​​La transición a una electricidad con bajas emisiones de carbono podría darse simplemente porque los gobiernos la impongan, pero es más probable que suceda (por orden del gobierno o por decisión privada) si la energía de esas fuentes cuesta menos que los combustibles fósiles. Hasta bien entrado el siglo XXI, la electricidad generada de fuentes renovables era mucho más cara que la de combustibles fósiles. Incluso en ausencia de un impuesto al carbono que, como se pretende, encarezca la energía de origen fósil, los precios han variado drásticamente en los últimos años. En la mayor parte del mundo, la energía de las nuevas infraestructuras renovables es más barata que de las nuevas infraestructuras alimentadas por combustibles fósiles.




                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra el PIB per cápita en 2018 medido en dólares internacionales de 2011 constantes con PPA y va de 0 a 80 000; el eje vertical muestra toneladas métricas de emisiones de dióxido de carbono por habitante en 2018 y va de 0 a 25. Se muestran datos de todos los países del mundo, con una recta con pendiente positiva y de ajuste óptimo que parte del origen. China, Sudáfrica, Rusia, Kazajistán, Japón, Canadá, Australia, Bahréin, Omán, Emiratos Árabes Unidos y Estados Unidos están por encima de la línea de ajuste óptimo, mientras que Brasil, Uruguay, España, Francia, Reino Unido, Alemania, Suecia, Países Bajos, Suiza, Noruega y Singapur están por debajo.]



Figura 2.21 
Las emisiones de dióxido de carbono son mayores en los países más ricos.






The World Bank. 2021. «World Development indicators».; EPI. 2018. «Environmental Protection Index 2018». Yale Center for Environmental Law and Policy (YCELP) y Center for International Earth Science Information Network. Nota: No se muestran tres países pequeños de rentas muy altas (Kuwait, Luxemburgo y Catar).







​La caída del precio de la generación renovable de electricidad desde 1976 se ilustra con viveza en la figura 2.22, basada en el coste de las células fotovoltaicas que producen energía solar. A diferencia de los gráficos que hemos visto hasta ahora, este utiliza una escala logarítmica. Cada marca de incremento en el eje vertical corresponde a una duplicación del precio, mientras que en el eje horizontal la capacidad se multiplica por diez cada vez. Los puntos de datos forman una línea casi recta: su pendiente nos informa de que, cada vez que la capacidad se multiplica por 10, el coste baja a la mitad aproximadamente.




                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra la capacidad fotovoltaica instalada acumulada en megavatios y va de 0 a 1 000 000. El eje horizontal tiene una escala logarítmica, donde cada incremento es diez veces el incremento anterior. El eje vertical muestra el coste de los módulos fotovoltaicos en dólares estadounidenses de 2019 y va de 0,25 a 128. El eje vertical tiene una escala logarítmica, donde cada incremento es dos veces el incremento anterior. Los datos se ofrecen en el siguiente orden: (año, capacidad acumulada, coste). (1976, 106,1, 0,3) (1977, 80,6, 0,85) (1978, 56,2, 1,8) (1979, 47,7, 3,3) (1980, 35, 6,5) (1981, 26,5, 12,5) (1982, 22,3, 20) (1983, 19,1, 43) (1984, 17, 67) (1985, 14,9, 90) (1986, 11,1, 120) (1987, 8,5, 150) (1988, 7,5, 175) (1989, 8,2, 220) (1990, 8,8, 270) (1991, 8, 330) (1992, 7,2, 400)        (1993, 7,1, 450)        (1994, 6,4, 500) (1995, 5,8, 575) (1996, 6, 700) (1997, 6,4, 800) (1998, 5,7, 975) (1999, 5,1, 1250) (2000, 4,9, 1500) (2001, 4,8, 1750) (2002, 4, 2300) (2003, 4, 3000) (2004, 4,1, 4300) (2005, 4,2, 6000) (2006, 4,5, 8500) (2007, 4,1, 10300) (2008, 3,4, 20000)        (2009, 2,4, 30000) (2010, 2, 40279) (2011, 1,7, 72034)        (2012, 0,9, 101518)        (2013, 0,7, 135754)        (2014, 0,6, 171589)        (2015, 0,6, 217341) (2016, 0,6, 291079) (2017, 0,5, 383596) (2018, 0,4, 480984)        (2019, 0,4, 578553).]



Figura 2.22 
Precio de las células fotovoltaicas (1976–2019).






F. Lafond, A. G. Bailey, J. D.Bakker, D.Rebois, R. Zadourian, P. McSharry, P., y J. D. Farmer. 2017. «How well do experience curves predict technological progress? A method for making distributional forecasts»; International Renewable Energy Agency (IRENA) Resource. 2020. Global solar PV installed capacity and solar PV model prices.






Centrada en los diez últimos años, la figura 2.23 compara la variación en el coste de generar electricidad usando energías renovables y combustibles fósiles. Como hemos tratado en esta unidad, es el precio relativo de la generación de electricidad a lo largo de la vida útil de una central eléctrica lo que afecta a la decisión de cambiar a una nueva tecnología: las variaciones en la clasificación de la eólica y, especialmente, de la solar (que ha pasado de ser la más cara a la más económica) implican que, hacia 2019, el 72 % de todas las nuevas incorporaciones a la capacidad mundial han sido de renovables.

La mejora tecnológica exponencial en energía solar que se ilustra en la figura 2.22 vino propiciada por políticas gubernamentales. Una innovación igualmente rápida ha caracterizado a la energía eólica y las baterías de iones de litio. El efecto combinado de las intervenciones públicas y la competencia en los mercados ha impulsado el progreso. Por ejemplo, las subvenciones a la energía solar comenzaron en la década de 1970 en varios países, como Japón, Alemania, Estados Unidos y China. Se crearon programas de incentivos para que las compañías eléctricas usaran energía solar y para que las empresas privadas compitieran por la cuota de mercado. Igualmente importante fue la financiación estatal de la investigación (sobre todo en Estados Unidos) que llevó a avances científicos que se han aplicado al desarrollo de nuevos materiales para las células fotovoltaicas y al diseño de paneles más eficientes en la conversión de la luz solar en electricidad.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa dos años: 2009 y 2019. El eje vertical muestra el precios de la electricidad en dólares por megavatio hora. El coste de generar electricidad de diferentes fuentes ha cambiado a lo largo del tiempo. Para cada fuente, el primer coste que se da es el de 2009 y el segundo es el de 2019. Gas para picos de demanda: 275 dólares, 175 dólares. Nuclear: 123 dólares, 155 dólares. Torres termosolares: 168 dólares, 141 dólares. Carbón: 111 dólares, 109 dólares. Gas (ciclo combinado): 275 dólares, 175 dólares. Eólica terrestre: 135 dólares, 41 dólares. Solar fotovoltaica: 359 dólares, 40 dólares.]



Figura 2.23 
Precio de las fuentes de energía renovables y no renovables en 2009 y 2019.






Our World in Data. Lazard’s Levelized Cost of Energy Analysis. Versión 13. 2019.







​​
  En este pódcast (también disponible en Spotify y en Apple Podcasts), Hannah Ritchie, de Our World in Data, aborda cómo las innovaciones en tecnologías de energías limpias ofrecen esperanza de un desarrollo sostenible. Puedes leer más sobre las soluciones a la crisis climática en su libro, Not the end of the world: How we can be the first generation to build a sustainable planet [El mundo no se acaba. Cómo convertirnos en la primera generación capaz de construir un planeta sostenible, trad. cast. de Francisco J. Ramos Mena, Barcelona: Anagrama, 2025].



El progreso tecnológico que se ha alcanzado en las energías renovables es una señal de que tal vez haya una senda para aumentar el nivel de vida sin combustibles fósiles. Pero está por ver si eso es viable en la escala necesaria para detener el cambio climático y para hacer mella de verdad en la pobreza mundial.


​​​​De lo que no cabe duda es de la necesidad de disociar destrucción medioambiental y crecimiento, lo cual se puede conseguir, como pone de manifiesto el caso de Suecia. La figura 2.24 muestra cómo su PIB per cápita ha crecido desde 1995 al tiempo que disminuía el consumo de energía per cápita, ya se mida por el consumo doméstico o se ajuste según el comercio (restando la energía usada para producir exportaciones y sumando la usada para fabricar los bienes importados).




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 1995 al 2020. El eje vertical muestra la variación porcentual desde 1995 del PIB per cápita, consumo doméstico de energía per cápita y uso de energía per cápita según consumo (ajustado según el comercio) en Suecia. En 2020, el PIB había variado un 52 %, mientras que ambos tipos de consumo de energía habían variado un 10 % negativo.]



Figura 2.24 
Variaciones en el consumo de energía y en el PIB per cápita en Suecia (1995–2019).






K. Stadler, R. Wood, T. Bulavskaya, T., et al. 2018. «EXIOBASE 3: Developing a time series of detailed environmentally extended multi‐regional input‐output tables». Journal of Industrial Ecology 22 (3): pp. 502–515.







  Ejercicio 2.14 Pobreza mundial

  Según el portal Our World in Data, se necesita un crecimiento mínimo de la producción mundial del 410 % para reducir la pobreza mundial hasta el nivel existente en Dinamarca, es decir, el tamaño de la economía mundial tendría que quintuplicarse.

  Consulta el artículo de Our World in Data que contiene esta estimación  para responder a las siguientes preguntas.

  
    	¿Por qué escogió Dinamarca el autor del artículo?

    	La sección «How do living standards in Denmark and a poorer country compare?» (‘¿Cómo es el nivel de vida de Dinamarca en comparación con el de un país más pobre?’) contiene un gráfico que compara el nivel de vida de Etiopía y Dinamarca. Elige otro país y utiliza la Plataforma de Pobreza y Desigualdad (PIP) del Banco Mundial para calcular el porcentaje de su población que vive con menos de 30 dólares al día, menos de 20 dólares al día, menos de 10 dólares al día y menos de 1,90 $ al día (usando datos de 2017) (pista: para acceder a los datos de un país en concreto, escribe su nombre en el cuadro de texto de la parte superior de la página y desplaza el control deslizante para cambiar la línea de la pobreza).

    	El artículo afirma que esta estimación (410 %) es la cantidad mínima que tendría que aumentar el PIB mundial. Explica por qué (pista: la sección «In which ways does a realistic scenario differ from the minimum scenario?» [‘¿En qué se diferencia un escenario realista de uno mínimo?’] puede resultarte útil).

  




  Ejercicio 2.15 PIB per cápita y consumo de energía

  Selecciona entre tres y cinco países de esta lista: Alemania, Australia, Austria, Bélgica, Brasil, Bulgaria, Canadá, Chequia, China, Chipre, Corea del Sur, Croacia, Dinamarca, Eslovaquia, Eslovenia, España, Estados Unidos, Estonia, Finlandia, Francia, Grecia, Hungría, India, Indonesia, Irlanda, Italia, Japón, Letonia, Lituania, Luxemburgo, Malta, México, Noruega, Países Bajos, Polonia, Portugal, Reino Unido, Rumanía, Rusia, Sudáfrica, Suiza, Turquía.

  Utiliza este gráfico de Our World in Data (en el que se basa la figura 2.24) para ver el PIB per cápita y el consumo de energía en cada uno de los países seleccionados. Sírvete de esos datos para responder a las siguientes preguntas:

  
    	Para cada país, describe la evolución en el tiempo del PIB per cápita, el uso doméstico de energía per cápita y el uso de energía per cápita según consumo.

    	¿En cuáles de los países elegidos tiende a moverse el PIB per cápita en la misma dirección que el uso doméstico de energía per cápita o el uso de energía per cápita según el consumo? ¿En qué países tiende a moverse el PIB per cápita en la dirección opuesta?

    	Justifica con razones tus respuestas a la pregunta 2. Puede resultarte de utilidad investigar en internet el tipo de políticas que han adoptado los países que elegiste.

  




  Ejercicio 2.16 Calidad medioambiental y crecimiento económico

  Fíjate en los países etiquetados que se encuentran por encima de la recta de ajuste óptimo («grupo I») en la figura 2.21 y en los que están por debajo de ella («grupo II»).

  
    	Explica con tus propias palabras qué significa que un país esté en el grupo I y no en el grupo II.

    	¿Qué características de los países y de la forma en que están gobernados crees que podrían explicar su pertenencia al grupo I o II, respectivamente?

    	Elige un país de cada grupo. Investiga las políticas ambientales y los sistemas políticos de esos países utilizando los indicadores de desarrollo del Banco Mundial, los datos de Freedom in The World, y tus propias averiguaciones. ¿Qué información de esas fuentes te ayuda a explicar las diferencias en calidad medioambiental y crecimiento económico que hay entre esos países?
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2.12 ¿Es bueno el modelo? Economistas, historiadores y la Revolución Industrial


​​¿Por qué comenzó la Revolución Industrial cuando y donde lo hizo: en el siglo XVIII en una isla situada frente a las costas de Europa?

En esta unidad, hemos presentado una explicación. En la economía capitalista emergente de Gran Bretaña, unos salarios relativamente altos y un carbón barato fueron incentivos para desarrollar e implementar nuevas tecnologías que aumentaran la productividad de la mano de obra; además, la posición dominante del país en la economía mundial proporcionó tanto materias primas a bajo coste como mercados para la mayor producción.1

Nuestro modelo explica una parte de la historia. Pero ha dejado de lado causas científicas, culturales y sociológicas que los estudiosos creen que también fueron importantes.


​​​​​​
  Si te interesa saber lo que algunos de estos estudiosos piensan del trabajo de otros, puedes leer el análisis de Gregory Clark sobre el artículo de Joel Mokyr o el análisis de Robert Allen sobre el libro de Gregory Clark.




  	La revolución científica y la difusión de los conocimientos técnicos. Joel Mokyr ha subrayado la revolución científica de Europa, con la transformación del conocimiento científico de las élites en asesoramiento práctico y en herramientas para ingenieros y artesanos cualificados, que las usaron para construir las máquinas de esa época.2

  	El estado de derecho y otras instituciones políticas. David Landes hace hincapié en las características políticas y culturales de las naciones en su conjunto, tales como la estabilidad política y el estado de derecho. Plantea que los países europeos se adelantaron a China porque el gobierno chino era demasiado poderoso y reprimía la innovación y porque la cultura china de aquella época favorecía la estabilidad por encima del cambio.3

  	Nuevos valores individuales. Para Gregory Clark, ciertos valores personales (por ejemplo, la importancia del esfuerzo y el ahorro como signos de un buen carácter) fueron la clave del éxito en el contexto de las nuevas instituciones. Estos valores se propagaron y fomentaron el aumento de la productividad de la mano de obra durante lo que Clark denomina «La revolución industriosa».4




​​Como otros países siguieron trayectorias diferentes, es poco probable que un solo modelo pueda explicar todos los palos de hockey. Por ejemplo, Alemania no pudo competir con Gran Bretaña en textiles, pero el gobierno y los grandes bancos tuvieron un papel importante en la metalurgia y en otras industrias pesadas. Gran Bretaña se vio superada en algunos mercados textiles asiáticos por Japón, que se benefició del aislamiento de que disfrutó gracias a las grandes distancias a que se encontraban los primeros emprendedores (que, en aquella época, implicaban semanas de viaje). Japón copió selectivamente tanto la tecnología como las instituciones, introduciendo el sistema económico capitalista al tiempo que conservaba instituciones japonesas tradicionales, como el sometimiento a un emperador, que duró hasta la derrota japonesa en la Segunda Guerra Mundial.

Como tratamos en la unidad 1, la Revolución Industrial no condujo al crecimiento económico en todas partes. Al haberse propagado lentamente al resto del mundo, también dio lugar a un enorme incremento en la desigualdad de rentas entre unos países y otros. A la vista del crecimiento económico que se produjo en todo el mundo durante los siglos XIX y XX, David Landes se preguntó: «¿Por qué nosotros somos tan ricos y ellos tan pobres?»5

Con ese «nosotros» se refería a las sociedades ricas de Europa y América del Norte. Con «ellos» quería decir las sociedades pobres de África, Asia y América Latina. Landes sugería, con algo de sarcasmo, que había dos respuestas a esa pregunta:


  Una respuesta sería que nosotros somos tan ricos y ellos tan pobres porque somos muy buenos y ellos, muy malos, es decir, nosotros somos trabajadores, entendidos, educados, bien gobernados, eficaces y productivos, mientras que ellos son todo lo contrario. La otra explica que somos tan ricos y ellos tan pobres porque nosotros somos muy malos y ellos, muy buenos, es decir, somos codiciosos, despiadados, explotadores y agresivos, mientras que ellos son débiles, inocentes, virtuosos, víctimas de abusos y vulnerables.



Si crees que la Revolución Industrial tuvo lugar en Europa a causa de la Reforma protestante, el Renacimiento, la revolución científica, el desarrollo de un sistema superior de propiedad privada o unas políticas públicas favorables, entonces te vale la primera respuesta. Si crees que sucedió gracias al colonialismo o la esclavitud, estás entre quienes apoyan la segunda. Pero, en realidad, la pregunta de Landes plantea una falsa dicotomía. Sabemos que la creatividad científica y práctica y el estado de derecho fueron esenciales para el proceso, igual que lo fueron los mercados de las colonias británicas y el algodón y el azúcar producidos por personas esclavizadas.


  
    	
      Robert C. Allen. 2011. Global Economic History: A Very Short Introduction. Nueva York, NY: Oxford University Press [Historia económica mundial: una breve introducción, trad. cast. de Francisco Muñoz de Bustillo, Madrid: Alianza Editorial, 2020]. ↩

    

    	
      Joel Mokyr. 2004. The Gifts of Athena: Historical Origins of the Knowledge Economy (quinta edición). Princeton, NJ: Princeton University Press [Los dones de Atenea: los orígenes históricos de la economía del conocimiento, trad. cast. de José Miguel Parra Ortiz, Madrid: Ediciones de Historia, 2008]. ↩

    

    	
      David S. Landes. 2006. «Why Europe and the West? Why not China?» Journal of Economic Perspectives 20 (2) (junio): pp. 3–22. ↩

    

    	
      Gregory Clark. 2007. A Farewell to Alms: A Brief Economic History of the World. Princeton, NJ: Princeton University Press [Adiós a la sopa de pan, hola al sushi: breve historia económica mundial, trad. cast. de Maria Josep Cuenca Ordinyana, Valencia: Universidad de Valencia, 2014]. ↩

    

    	
      David S. Landes. 1990. «Why are We So Rich and They So Poor?» The American Economic Review 80 (mayo): pp. 1–13. ↩
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2.13 Resumen


  	En el siglo XVIII, comenzaron a producirse mejoras rápidas de la tecnología y el nivel de vida en Gran Bretaña. La productividad aumentó a mayor ritmo que la población, lo que permitió escapar de la trampa maltusiana y emprender un periodo de incremento de los salarios y la subida continua del nivel de vida medio.

  	Para ayudar a explicar cómo y por qué sucedió esta Revolución Industrial, desarrollamos un modelo de cómo las empresas adoptan nuevas tecnologías de producción con el fin de reducir los costes y aumentar los beneficios.

  	Las decisiones económicas, como la elección de la tecnología, implican una comparación de costes y beneficios que puede entenderse usando los conceptos de coste de oportunidad, coste económico y renta económica, así como los incentivos que ofrecen los precios relativos.

  	Las personas, las empresas y los países se pueden beneficiar de una mayor productividad si se especializan en producir bienes en los que tienen una ventaja comparativa y comercian entre sí.

  	La especialización trajo consigo beneficios gracias a que la producción se desplazó a las empresas y a que se ampliaron los mercados en Gran Bretaña y sus colonias.

  	Los modelos económicos son representaciones simplificadas de procesos económicos complejos. Nuestro modelo muestra cómo el carbón barato y los salarios altos incentivaron a los empresarios de Gran Bretaña a desarrollar y aplicar nuevas tecnologías que usaran menos mano de obra y más máquinas (alimentadas por combustibles fósiles) en la búsqueda de rentas de innovación.

  	En la expansión de la fabricación, fueron factores importantes el acceso al carbón y a materias primas como el algodón y el azúcar (calorías para los trabajadores no campesinos) producidas por trabajadores esclavizados en las colonias británicas del Caribe y América del Norte. Por lo tanto, la primera Revolución Industrial fue un fenómeno mundial que se apoyó en el capitalismo en Gran Bretaña y en las colonias y la esclavitud británicas en el resto del mundo.

  	Durante los dos últimos siglos, el bajo precio del carbón, el petróleo y otros recursos basados en el carbono, junto con la subida de los salarios, ha ofrecido incentivos ininterrumpidos para aumentar el uso de la energía y economizar en mano de obra. La resultante acumulación de CO2 y otros gases de efecto invernadero ha provocado un aumento peligroso de la temperatura global.

  	Para afrontar el doble reto del cambio climático y la eliminación de la pobreza en el mundo, es necesario llevar a cabo cambios en los incentivos para el uso de combustibles fósiles, además de otras políticas públicas.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 2

  
    	Modelo de decisiones económicas: coste de oportunidad, coste económico, opción de reserva, rentas económicas.

    	Incentivos; rentas de innovación y precios relativos

    	Modelo de los beneficios de la especialización y el comercio: ventaja comparativa y división del trabajo.

    	Funciones de producción, factores de producción, rendimientos constantes a escala, tecnologías de proporciones fijas y producto medio del trabajo.

    	Modelo de la elección entre diferentes tecnologías con dos factores por medio de líneas de isocoste para mostrar cómo la elección depende de los precios relativos de los factores.

    	Principios de los modelos económicos: simplificación y ceteris paribus, equilibrio, variables endógenas y cambios exógenos, puesta a prueba de los modelos con los datos.
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    Unidad 3
    La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo
  

    
      ¿Cómo toma cada individuo la mejor decisión dentro de las posibilidades que tiene a su alcance y cómo resuelve el dilema entre tener ingresos y disfrutar de tiempo libre?
    




  Antes de empezar

  Para desarrollar los modelos de esta unidad usaremos los conceptos económicos y los principios para la creación de modelos que expusimos en la sección 2.2: Decisiones económicas: costes de oportunidad, rentas económicas e incentivos, y en la sección 2.8: Modelos económicos: mirar menos datos para ver más, unos contenidos que debes conocer antes de empezar a trabajar esta unidad.



3.1 ¿Trabajarías menos horas si te duplicaran el sueldo que cobras por hora?

Imagina que trabajas en Nueva York con un sueldo de 15 dólares la hora y una semana laboral de 40 horas, lo que te reporta unos ingresos de 600 dólares semanales. Puesto que cada semana tiene 168 horas, después de 40 horas de trabajo, te quedan 128 horas libres para dedicarlas a todas las actividades que no son laborales, lo que incluye el tiempo de ocio y el tiempo de sueño.

Supongamos que tienes la gran suerte de que te ofrecen un trabajo con un salario mucho más alto (seis veces mayor) que pasa a ser de 90 dólares la hora. Y no solo eso, sino que tu nuevo empleador te permite elegir la cantidad de horas que quieres trabajar por semana.

¿Seguirás dedicando 40 horas semanales al trabajo? Si lo haces, tu sueldo será seis veces mayor que antes: 3600 dólares a la semana. ¿O te contentarás con los bienes que puedes adquirir cobrando 600 dólares por semana? Con la nueva situación podrías ganar esa cantidad reduciendo el tiempo de trabajo semanal a tan solo 6 horas y 40 minutos (¡tendrías fines de semana de seis días!), y disfrutar de alrededor de un 26 % más de tiempo libre. ¿O aprovecharías esa subida de sueldo por hora para conseguir un incremento intermedio tanto de tus ingresos semanales como de tu tiempo libre?


​​La idea de conseguir de repente un salario por hora seis veces más elevado y de poder decidir cuántas horas trabajar tal vez no parezca muy realista, pero la unidad 2 evidencia que el progreso tecnológico alcanzado desde la Revolución Industrial ha ido acompañado de un aumento espectacular de los sueldos. De hecho, los ingresos medios reales por hora de los trabajadores estadounidenses crecieron más de seis veces en el transcurso del siglo XX. Y aunque las personas empleadas no suelen decidir cuántas horas quieren trabajar, con el paso del tiempo ha ido cambiando la cantidad de horas de trabajo habituales. En parte, esto depende de cuánto preferimos trabajar. Como individuos podemos elegir trabajos de más o menos horas, aunque esto limita nuestras opciones. Los partidos políticos también responden a las preferencias de los votantes, por lo que en muchos países han variado las horas de una jornada laboral típica como resultado de una legislación que fija un máximo de horas de trabajo.


​Entonces, ¿para qué ha aprovechado la población el progreso económico, para consumir más bienes, para disfrutar de más tiempo libre o para ambas cosas? La respuesta es que lo ha empleado para ambas cosas, pero en proporciones diferentes dependiendo de los países. Mientras que los ingresos por hora se multiplicaron por más de seis para la población estadounidense del siglo XX, su promedio de tiempo de trabajo al año se redujo algo más de un tercio. A fin de siglo, los ingresos anuales para adquirir bienes y servicios se multiplicaron por cuatro, y el tiempo libre por algo menos de una quinta parte. ¿Es esto comparable a la elección que hiciste cuando nuestro supuesto empleador te ofreció multiplicar por seis tu sueldo?


​​El gráfico 3.1 muestra la evolución de los ingresos y las horas de trabajo desde 1870 en tres países.

Igual que en la unidad 1, los ingresos se miden con el PIB per cápita en dólares estadounidenses. Estos no se corresponden con la renta media del trabajo, puesto que incluyen ingresos de otros tipos, como beneficios e intereses de los ahorros. Pero sirven como indicador útil de los ingresos laborales para establecer una comparativa entre países y entre distintos momentos temporales. A finales del siglo XIX y principios del XX, la renta media creció alrededor del triple, y las horas de trabajo se redujeron considerablemente.

Durante el resto del siglo XX, los ingresos per cápita se multiplicaron por cuatro. Las horas de trabajo se estabilizaron en Estados Unidos, donde apenas han variado desde 1960, pero siguieron disminuyendo (aunque más despacio) en Países Bajos y Francia, donde se estabilizaron hacia finales de siglo.


​​​​


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el PIB per cápita PPA en dólares estadounidenses de 1990 con un intervalo que va de 1000 a 57 000 dólares. El eje vertical muestra las horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3400. Se muestran datos de diferentes países y distintos periodos temporales: para Países Bajos entre 1870 y 2018, para Francia entre 1900 y 2018, y para Estados Unidos entre 1890 y 2018. Durante la primera mitad del siglo xx, las horas de trabajo disminuyeron en estos tres países de unas 3000 a alrededor de 2000, mientras que el PIB per cápita creció de 3000 dólares a 9000 dólares. Desde la década de 1950 hasta 2018, las horas de trabajo en Estados Unidos se estabilizaron en torno a las 2000, y el PIB per cápita creció hasta casi 57 000 dólares; en Francia, las horas de trabajo se estabilizaron alrededor de 1600, y el PIB per cápita aumentó hasta casi 41 000 dólares; y en Países Bajos, las horas de trabajo se estabilizaron en torno a 1400, y el PIB per cápita subió hasta casi 49 000 dólares.]



Figura 3.1 
Horas anuales de trabajo e ingresos (1870–2018).
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J. Bolt y J. L. van Zanden. 2020. Maddison Project Database, version 2020. «Maddison style estimates of the evolution of the world economy. A new 2020 update».; M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. 2021. Average annual hours actually worked per worker. OECD Productivity database.







​​​​Aunque muchos países han seguido tendencias similares, hay diferencias en los resultados. La figura 3.2 ilustra las grandes disparidades entre distintos países en cuanto a tiempo libre e ingresos en 2020. En este caso hemos calculado el tiempo libre restando el promedio anual de horas de trabajo al número de horas que tiene un año. Los países con rentas más altas parecen tener menos horas de trabajo y más tiempo libre, pero también se observan algunas diferencias llamativas entre ellos. Por ejemplo, Corea del Sur y Francia tienen niveles de ingresos similares, pero la población trabajadora francesa tiene mucho más tiempo libre. Y Polonia y Estados Unidos muestran una cantidad similar de tiempo libre, pero una gran diferencia en cuanto a ingresos.




                [image: En este gráfico de dispersión, el eje horizontal muestra el promedio de horas de tiempo libre por persona y año, y  el intervalo va de 6600 a 7500. El eje vertical muestra el PIB per cápita PPA en dólares, y el intervalo va de 0 a 100 000. Se muestran datos para diferentes países. En general, existe una relación positiva entre las horas de tiempo libre y el PIB per cápita.]



Figura 3.2 
Horas anuales de tiempo libre por trabajador e ingresos (2020).
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OECD. Average annual hours actually worked per worker.; OECD. Level of GDP per capita and productivity. Consultado en febrero de 2025.






En muchos países se ha producido un aumento enorme del nivel de vida desde 1870. Sin embargo, la población de algunos países ha seguido trabajando tanto como antes pero consumiendo más, mientras que en otros países tiene mucho más tiempo libre. ¿A qué se debe esto? Responderemos esta pregunta desarrollando un modelo para saber cómo elige la gente cuántas horas querría trabajar. El modelo de elección empleado en esta unidad también es aplicable a muchos otros problemas económicos.


​
  
    Pregunta 3.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En la actualidad trabajas 40 horas por semana a cambio de un salario de  20 libras la hora. Tus horas de tiempo libre se definen como el número de horas por semana que no dedicas a trabajar, que en este caso asciende a 24 horas × 7 días - 40 horas = 128 horas por semana. Supongamos que tu salario aumenta un 25 %. Si te conformas con mantener constantes tus ingresos semanales totales, entonces:

    
      	Tu número total de horas de trabajo por semana cae un 25 %.

      	Tu número total de horas de trabajo por semana será de 30 horas.

      	Tu número total de horas libres por semana aumentará un 25 %.

      	Tu número total de horas libres por semana aumentará un 6,25 %.

    

    
      	El nuevo salario asciende a 20 libras × 1,25 = 25 libras por hora. Tus ingresos semanales iniciales equivalen a 20 libras × 40 horas = 800 libras. Por tanto, el nuevo número total de horas de trabajo es de 800 libras/25 libras por hora = 32 horas. Esto supone una variación de (32 − 40)/40 = −20 %.

      	El nuevo salario asciende a 20 libras × 1,25 = 25 libras por hora. Tus ingresos semanales iniciales equivalen a 20 libras × 40 horas = 800 libras. Por tanto, el nuevo número total de horas de trabajo es de 800 libras/25 libras por hora = 32 horas.

      	El nuevo salario asciende a 20 libras × 1,25 = 25 libras por hora. Tus ingresos semanales iniciales equivalen a 20 libras × 40 horas = 800 libras. Por tanto, el nuevo número total de horas de trabajo es de 800 libras/25 libras por hora = 32 horas. Entonces, ahora tu tiempo libre es de 24 horas al día × 7 días a la semana − 32 = 136 horas a la semana, lo que supone un incremento de (136 − 128)/128 = 6,25 %.

      	El nuevo salario asciende a 20 libras × 1,25 = 25 libras por hora. Tus ingresos semanales iniciales equivalen a 20 libras × 40 horas = 800 libras. Por tanto, el nuevo número total de horas de trabajo es de 800 libras/25 libras por hora = 32 horas. Así que ahora tu tiempo libre es de 24 horas al día × 7 días a la semana − 32 = 136 horas a la semana, lo que supone un incremento de (136 − 128)/128 = 6,25 %.

    

  




  
    Pregunta 3.2 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.1 muestra el número anual de horas trabajadas en relación con el PIB per cápita en Estados Unidos, Francia y Países Bajos entre 1870 y 2018. Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Un aumento del PIB per cápita provoca una reducción del número de horas trabajadas.

      	El PIB per cápita en Países Bajos es inferior al de Estados Unidos porque en Países Bajos se trabajan menos horas.

      	Entre 1870 y 2000, la población de Francia logró multiplicar por más de diez su PIB per cápita y reducir a menos de la mitad el número de horas trabajadas.

      	De acuerdo con los datos de esta figura, Países Bajos tendría que aumentar el número de horas de trabajo hasta niveles similares a los de Estados Unidos para alcanzar una renta per cápita de 30 000 dólares.

    

    
      	La relación negativa entre el número de horas de trabajo y el PIB per cápita no tiene por qué implicar que una cosa cause la otra.

      	Si bien es cierto que el promedio anual de horas de tiempo libre es más alto en Países Bajos que en Estados Unidos, trabajar menos horas no significa necesariamente que el PIB per cápita tenga que ser bajo (por ejemplo, Suiza tiene una media anual de horas de tiempo libre más elevada que Estados Unidos y un PIB per cápita más alto). El hecho de que Países Bajos tenga un PIB per cápita más bajo puede deberse a factores diversos que incluyen la posibilidad de que su población prefiera tener menos ingresos pero más tiempo libre por razones culturales o de otra índole.

      	En Francia, el PIB per cápita creció desde menos de 3000 dólares a más de 30 000 dólares (se multiplicó por diez), mientras que las horas anuales trabajadas descendieron desde más de 3000 a menos de 1500.

      	En Estados Unidos, el PIB per cápita creció de 25 000 dólares a 30 000 dólares sin que se produjera ningún aumento en las horas de trabajo. Pero el dato no permite saber si eso es posible con el nivel más bajo de horas trabajadas en Países Bajos.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.2 Un problema de elección y escasez


	escasez
	Un bien es escaso si se considera de valor y hay un coste de oportunidad de comprar más cantidad del bien.
	renta
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año. También denominada: renta disponible.




​Para ayudarnos a entender cómo y por qué las horas de trabajo difieren entre países y cambian con el tiempo, analizaremos un problema básico de la economía —la escasez— y de qué manera tomamos decisiones cuando no podemos tener todo lo que queremos, como bienes y tiempo libre. Estudia detenidamente el modelo de toma de decisiones empleado aquí. A lo largo de este libro recurriremos a él en reiteradas ocasiones porque permite entender gran diversidad de problemas de economía.

Construiremos un modelo sobre cómo decide cada persona cuánto tiempo dedicará a trabajar. Uno de los factores de peso de los que depende esa decisión es el salario disponible, pero cada individuo tomará decisiones diferentes, aun ganando lo mismo, dependiendo de sus preferencias y circunstancias particulares.

Consideremos la situación de Karim, que acaba de terminar sus estudios de Ciencias Empresariales y ha decidido trasladarse a Madrid para buscar trabajo. Las personas recién graduadas en esta especialidad pueden aspirar a ganar 30 euros por hora de trabajo. Karim quiere ganar lo suficiente para cubrir los gastos para residir en Madrid, pero también aspira a tener suficiente tiempo libre para disfrutar conociendo la ciudad y haciendo amistades. ¿Cuántas horas tendrá que trabajar a la semana? ¿Debería buscar un trabajo a tiempo parcial que le deje suficiente margen para tener una vida social intensa? ¿O es más importante que encuentre un trabajo de más horas que le reporte más renta (ingresos) para permitirse una vivienda más cómoda?


​La combinación del salario y las horas de trabajo determinará sus ingresos totales. Si denominamos w al salario, y Karim trabaja un promedio de h horas al día, entonces sus ingresos diarios, \(y\), se corresponderán con:

\[y = wh\]
La figura 3.3 plasma en un gráfico cómo afectan las horas de trabajo a sus ingresos si cobra 30 euros por hora. Por ejemplo, si trabaja cuatro horas, se encuentra en el punto A con unos ingresos de 120 euros al día. Partiremos del supuesto de que, en promedio, no puede trabajar más de 16 horas al día, puesto que necesita tiempo para dormir, comer y desplazarse al trabajo.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de trabajo al día, y el intervalo va de 0 a 16. El eje vertical muestra los ingresos en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de trabajo, ingresos). Una recta creciente que parte del origen pasa por el punto A, con coordenadas (4, 120), y por el punto B, con coordenadas (10, 300).]
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Figura 3.3 
Los ingresos de Karim dependen de sus horas de trabajo.






La figura 3.3 se parece un poco a una función de producción, como la de la unidad 1 para los agricultores que cultivan cereales. Los ingresos totales de Karim aumentan con el crecimiento de las horas trabajadas, de modo que dan lugar a una línea ascendente. Pero, a diferencia de los agricultores, recibe la misma cantidad por cada hora trabajada, por eso es una línea recta. La pendiente de la recta es constante y es igual al salario, porque en cada punto, un aumento de una hora de trabajo supone un incremento de 30 euros en los ingresos. También se puede calcular la pendiente tomando dos puntos cualesquiera, como A y B en la figura, y calculando:

\[\begin{align}
\text{pendiente} &= \frac{\text{cambio vertical}}{\text{cambio horizontal}} \\
             &= \frac{180}{6} \\
             &= 30
\end{align}\]

	consumo
	Gasto en bienes de consumo. Los bienes de consumo incluyen tanto los bienes y servicios de corta duración como los bienes de larga duración, denominados bienes de consumo duraderos.




​Si los ingresos de Karim dependen de sus horas de trabajo de acuerdo con la función de la figura 3.3, ¿cuántas horas al día elegirá trabajar? La decisión dependerá de aquello a lo que él atribuya más relevancia. Si solo le importara el dinero, debería trabajar 16 horas al día para obtener el máximo de ingresos. Pero, como muchas otras personas, Karim también valora tener tiempo libre: quiere relajarse, reunirse con amigos y visitar la ciudad. Y los ingresos le importan no por sí solos, sino también por lo que le ofrecen para gastar en comida, alojamiento y otros bienes y servicios, incluidas actividades de ocio, en otras palabras, en consumo.


	escasez
	Un bien es escaso si se considera de valor y hay un coste de oportunidad de comprar más cantidad del bien.



Karim se enfrenta a un problema de escasez: le gustaría disponer tanto de un nivel elevado de consumo como de mucho tiempo libre, pero su elección está limitada por la relación entre las horas y los ingresos. En la próxima sección presentaremos una forma de describir su objetivo con más precisión.


  
    Pregunta 3.3 Elige las respuestas que sean correctas

    A partir de la información de la figura 3.3, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Karim siempre elegirá trabajar 16 horas porque así maximiza sus ingresos totales.

      	Si Karim incrementara en dos horas el tiempo máximo de trabajo por día cobrando lo mismo por hora, sus ingresos máximos serían de 540 euros.

      	Si Karim tuviera diez horas de tiempo libre al día y dedicara el resto del tiempo a trabajar, sus ingresos diarios serían de 300 euros.

      	Si el sueldo de Karim fuera de 20 euros la hora, la recta que relaciona sus ingresos con sus horas de trabajo tendría una pendiente menos pronunciada que la de la figura 3.3.

    

    
      	Si Karim también valora tener tiempo libre, tal vez no elija trabajar 16 horas. Quizá prefiera tener menos ingresos y más tiempo libre.

      	Los ingresos totales máximos de Karim equivaldrían ahora a 30 × 18 = 540 euros.

      	Si Karim tuviera diez horas de tiempo libre al día, trabajaría 14 horas, de modo que sus ingresos diarios serían de 420 euros.

      	La pendiente de la recta es igual a su salario por hora, de modo que cuando su salario por hora es de 20 euros, la inclinación de la recta es menos pronunciada que cuando el salario por hora asciende a 30 euros.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.3 Bienes y preferencias


	bienes
	En economía se emplea a veces este término de un modo muy general para referirse a cualquier cosa por la que se interese un individuo y de la que querría tener más. Además de los bienes que se venden en un mercado, pueden considerarse bienes, por ejemplo, el tiempo libre o el aire limpio.
	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.




​​Podemos pensar que tanto el tiempo libre como el gasto total en consumo son bienes para Karim. En economía se denomina bien a cualquier cosa que las personas valoren y de la que querrían tener más.  Simplificaremos nuestro modelo dando por supuesto que a Karim no le importa nada más, en especial el futuro, por lo que no tiene ningún interés en ahorrar nada de lo que ingresa. También daremos por hecho que su promedio de gastos no puede superar sus ingresos (por ejemplo, no puede pedir dinero prestado para incrementar su consumo).

Como a Karim solo le importan estos dos bienes, la elección de cuántas horas trabajará lo obliga a encontrar un equilibrio o llegar a un compromiso entre todos los resultados: ¿a cuánto consumo está dispuesto a renunciar para tener más tiempo libre? Para saber qué decidirá Karim es necesario conocer sus preferencias, es decir, qué valor atribuye a cada uno de estos dos bienes en relación con el otro.

Ilustramos sus preferencias en la figura 3.4, donde el tiempo libre ocupa el eje horizontal, y el consumo, el eje vertical. El tiempo libre se define como todo el tiempo que Karim no dedica a trabajar. Cada punto del gráfico representa una combinación diferente de tiempo libre y consumo. Teniendo en cuenta su salario, muchas de estas combinaciones no serán posibles para Karim. Pero por ahora nos centraremos en qué combinaciones preferiría si fueran opciones viables para él.

Podemos suponer que:


  	Para una cantidad determinada de consumo, prefiere una combinación con más tiempo libre a otra con menos tiempo libre. Por lo tanto, aunque tanto A como B corresponden a un consumo de 540 euros en la figura 3.4, Karim prefiere A porque le brinda más tiempo libre.

  	De igual manera, si dos combinaciones arrojan 20 horas de tiempo libre, preferirá aquella que le permita un mayor consumo.

  	Pero compara los puntos A y D de la tabla. ¿Preferiría Karim D (poco consumo, mucho tiempo) o A (más consumo, menos tiempo)? Una forma de averiguarlo consistiría en preguntarle a él directamente.




	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.




​Supongamos que responde que es indiferente entre A y D, lo que significa que se sentiría igual de satisfecho con cualquiera de esos dos resultados. Entonces decimos que ambos resultados tienen la misma utilidad para Karim. Y sabemos que prefiere A antes que B, de manera que B le reporta menos utilidad que A o D.
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                [image: Mapa con las preferencias de Karim.: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250), el punto E tiene coordenadas (16, 446), el punto F tiene coordenadas (17, 376), el punto G tiene coordenadas (18, 323) y el punto H tiene coordenadas (19, 282). Hay tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. Una pasa por los puntos A, E, F, G, H, D. La segunda pasa por el punto B y toda ella se sitúa por debajo de la anterior. La tercera pasa por el punto C y toda ella se sitúa por debajo de la anterior.]



Mapa con las preferencias de Karim.



Figura 3.4 
Mapa con las preferencias de Karim.
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                [image: Karim prefiere más tiempo libre a menos tiempo libre: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540).]



Karim prefiere más tiempo libre a menos tiempo libre



Las combinaciones A y B brindan 540 euros de consumo, pero Karim preferirá A porque deja más tiempo libre.
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                [image: Karim prefiere más consumo en lugar de menos: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100) y el punto D tiene coordenadas (20, 250).]



Karim prefiere más consumo en lugar de menos



Con las combinaciones C y D, Karim tiene 20 horas de tiempo libre al día, pero prefiere D porque le permite más consumo… 
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                [image: Indiferencia: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250) y el punto E tiene coordenadas (16, 446).]



Indiferencia



… pero no sabemos si Karim prefiere A (que ofrece más consumo) o E (que da más tiempo libre), de modo que le preguntamos y responde que es indiferente a estos dos resultados.
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                [image: Más combinaciones que brindan la misma utilidad: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250), el punto E tiene coordenadas (16, 446) y el punto F tiene coordenadas (17, 376).]



Más combinaciones que brindan la misma utilidad



Karim dice que F es otra combinación que le reportaría la misma utilidad que A y E.
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                [image: Cómo trazar una curva de indiferencia: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250), el punto E tiene coordenadas (16, 446), el punto F tiene coordenadas (17, 376), el punto G tiene coordenadas (18, 323) y el punto H tiene coordenadas (19, 282).]



Cómo trazar una curva de indiferencia



Al hacerle más preguntas descubrimos que Karim es indiferente a todas estas combinaciones entre A y D.
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                [image: Cómo trazar una curva de indiferencia: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250), el punto E tiene coordenadas (16, 446), el punto F tiene coordenadas (17, 376), el punto G tiene coordenadas (18, 323) y el punto H tiene coordenadas (19, 282). Por los puntos A, E, F, G, H, D pasa una curva convexa decreciente.]



Cómo trazar una curva de indiferencia



Los puntos se unen para obtener una curva de indiferencia.
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                [image: Otras curvas de indiferencia: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 540), el punto B tiene coordenadas (13, 540), el punto C tiene coordenadas (20, 100), el punto D tiene coordenadas (20, 250), el punto E tiene coordenadas (16, 446), el punto F tiene coordenadas (17, 376), el punto G tiene coordenadas (18, 323) y el punto H tiene coordenadas (19, 282). Hay tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. Una pasa por los puntos A, E, F, G, H, D. La segunda pasa por el punto B y toda ella se sitúa por debajo de la anterior. La tercera pasa por el punto C y toda ella se sitúa por debajo de la anterior.]



Otras curvas de indiferencia



Se pueden trazar curvas de indiferencia en cualquier punto del diagrama para mostrar otros puntos que den la misma utilidad. Se pueden crear otras curvas partiendo de B o C de la misma manera que antes para hallar qué combinaciones ofrecen la misma utilidad.








En este modelo podemos considerar la utilidad como una medida del nivel de vida general de Karim, teniendo en cuenta que para él es tan importante el tiempo libre como el consumo.

Una forma sistemática de representar gráficamente las preferencias de Karim sería empezar por marcar todas las combinaciones que le brindan la misma utilidad que A y D. Podríamos formularle a Karim otra pregunta: «Imagina que pudieras tener la combinación A (15 horas de tiempo libre y 540 euros). ¿Cuánto consumo, en euros, estarías dispuesto a perder a cambio de tener una hora más de tiempo libre?». Supongamos que, tras sopesarlo debidamente, responde «94 euros». Entonces sabremos que es indiferente entre A y E (16 horas y 446 euros). Después podríamos preguntarle lo mismo sobre la combinación E, y así sucesivamente hasta llegar al punto D. Al final podríamos elaborar una tabla como la de la figura 3.4. Karim es indiferente entre A y E, entre E y F, y así sucesivamente, lo que significa que es indiferente entre todas las combinaciones de A a D.


	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.
	bien de consumo
	Todo aquel bien que puede ser adquirido por consumidores, incluidos tanto los bienes de corta duración como los de larga duración, denominados bienes de consumo duradero.




​​Las combinaciones de la tabla se representan en la figura 3.4 y se han unido para crear una curva de pendiente descendente, denominada curva de indiferencia, que muestra todas las combinaciones que proporcionan la misma utilidad o «satisfacción».


​De las tres curvas trazadas en la figura 3.4, la que pasa por A brinda una utilidad mayor que la que pasa por B. La curva que pasa por C da la utilidad más baja de las tres. Para describir preferencias, no es necesario conocer la utilidad exacta de cada opción; basta con saber qué combinaciones dan más o menos utilidad que otras.


​Las curvas que hemos trazado captan los supuestos típicos sobre las preferencias de las personas entre dos bienes. En este modelo de preferencias de Karim, los bienes son el «consumo» y el «tiempo libre». En otros modelos, suelen ser bienes de consumo concretos, como alimentos o ropa, y la persona se denomina consumidor. Los supuestos habituales son los siguientes:


  	Las curvas de indiferencia tienen pendiente descendente debido a las compensaciones: Si somos indiferentes entre dos combinaciones es porque la combinación que ofrece más cantidad de un bien dará menos cantidad del otro bien.

  	Las curvas de indiferencia más altas se corresponden con niveles de utilidad más altos: A medida que nos desplazamos hacia arriba y hacia la derecha en el diagrama, alejándonos del origen, nos movemos hacia combinaciones con más cantidad de ambos bienes.

  	Las curvas de indiferencia suelen ser suaves: pequeños cambios en las cantidades de los bienes no provocan grandes saltos en la utilidad.

  	Las curvas de indiferencia no se cruzan: sigue los pasos del ejercicio 3.1 para saber por qué.

  	La curva de indiferencia se vuelve más plana a medida que se avanza hacia la derecha.




	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.




​Para entender la última propiedad de la lista volvemos a mostrar las curvas de indiferencia de Karim en la figura 3.5. Si se sitúa en A, con 15 horas de tiempo libre y 540 euros de consumo, estará dispuesto a sacrificar 94 euros de consumo para tener una hora más de tiempo libre, lo que lo llevaría a E (recordemos que es indiferente entre A y E). Por tanto, diremos que su relación marginal de sustitución (RMS) entre consumo y tiempo libre en A es 94, que se corresponde con la reducción del nivel de consumo de Karim que mantendría constante su utilidad si su tiempo libre aumentara una hora.

Hemos trazado curvas de indiferencia cada vez más planas porque parece razonable suponer que cuanto más tiempo libre y menos consumo tenga, menos dispuesto estará a renunciar a más consumo a cambio de tiempo libre, por lo que su RMS será menor. En la figura 3.5 hemos calculado la RMS de cada combinación a lo largo de la curva de indiferencia. Cuando Karim tiene más tiempo libre y menos consumo se produce un descenso gradual de la RMS —la cantidad de consumo a la que renunciaría para conseguir una hora más de tiempo libre—.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520), el punto E tiene coordenadas (16, 430), el punto H tiene coordenadas (19, 260) y el punto D tiene coordenadas (20, 240). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por los puntos A, E, H y D. Por el punto H pasa una línea horizontal.]



Figura 3.5 
La relación marginal de sustitución.






  


                [image: Curvas de indiferencia de Karim: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas.]



Curvas de indiferencia de Karim



El diagrama muestra tres curvas de indiferencia para Karim. La curva situada más a la izquierda ofrece la utilidad más baja.






  


                [image: Punto A: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por el punto A.]



Punto A



En el punto A, Karim tiene 15 horas de tiempo libre y 540 euros para gastar.






  


                [image: Karim es indiferente entre A y E: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520) y el punto E tiene coordenadas (16, 430). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por los punto A y E.]



Karim es indiferente entre A y E



 Estaría dispuesto a pasar de A a E renunciando a 94 euros a cambio de tener una hora más de tiempo libre. Su relación marginal de sustitución es 94. La pendiente de la curva de indiferencia es pronunciada en el punto A.






  


                [image: Karim es indiferente entre H y D: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520), el punto E tiene coordenadas (16, 430), el punto H tiene coordenadas (19, 260) y el punto D tiene coordenadas (20, 240). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por los puntos A, E, H y D.]



Karim es indiferente entre H y D



En H, Karim solo está dispuesto a renunciar a 32 euros para conseguir una hora adicional de tiempo libre. Su RMS es 32. A medida que se desciende por la curva de indiferencia, la RMS disminuye debido a que el gasto en consumo se vuelve escaso en relación con el tiempo libre. La curva de indiferencia se aplana.






  


                [image: Todas las combinaciones con 15 horas de tiempo libre: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520), el punto E tiene coordenadas (16, 430), el punto H tiene coordenadas (19, 260) y el punto D tiene coordenadas (20, 240). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por los puntos A, E, H y D. Por el punto A pasa una línea vertical.]



Todas las combinaciones con 15 horas de tiempo libre



Observa las combinaciones con 15 horas de tiempo libre. En la curva más baja, el consumo es reducido. La curva es bastante plana, de modo que la RMS es pequeña. Karim estaría dispuesto a renunciar a un poco de consumo a cambio de una hora más de tiempo libre. A medida que se asciende por la línea vertical, las curvas de indiferencia se vuelven más empinadas: la RMS aumenta.






  


                [image: Todas las combinaciones con 282 euros de consumo: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). El punto A tiene coordenadas (15, 520), el punto E tiene coordenadas (16, 430), el punto H tiene coordenadas (19, 260) y el punto D tiene coordenadas (20, 240). Se muestran tres curvas convexas decrecientes casi paralelas. La primera curva, situada más arriba, pasa por los puntos A, E, H y D. Por el punto H pasa una línea horizontal.]



Todas las combinaciones con 282 euros de consumo



Consideremos ahora todas las combinaciones con 282 euros de consumo. En la curva situada más a la izquierda, el tiempo libre escasea y la RMS es alta. A medida que se avanza hacia la derecha a lo largo de la línea roja, Karim está menos dispuesto a renunciar al consumo para conseguir más tiempo libre. La RMS desciende, es decir, las curvas de indiferencia se vuelven más planas.








La RMS se corresponde con la pendiente de la curva de indiferencia y cae a medida que se avanza hacia la derecha siguiendo la curva. Al pasar de un punto a otro en la figura 3.5, las curvas de indiferencia se vuelven más planas a medida que crece la cantidad de tiempo libre, y más pronunciadas a medida que aumenta el consumo. Cuando el tiempo libre escasea en relación con el consumo, Karim está menos dispuesto a renunciar a una hora a cambio de gastar más en consumo: su RMS es alta y su curva de indiferencia es pronunciada.

Tal como revela el análisis de la figure 3.5, si se asciende por la línea vertical de 15 horas, las curvas de indiferencia se vuelven más pronunciadas: la RMS aumenta. Para una cantidad determinada de tiempo libre, Karim está dispuesto a renunciar a más consumo a cambio de una hora adicional de tiempo libre cuando el consumo es alto, a diferencia de lo que ocurre cuando su consumo es bajo (por ejemplo, cuando tiene problemas para comprar suficiente comida). Cuando se llega al punto A, donde su consumo es de 540 euros, la RMS es alta; el consumo es tan abundante ahí que está dispuesto a renunciar a 94 euros para conseguir una hora adicional de tiempo libre.

El mismo razonamiento es aplicable si se mantiene fijo el consumo y se cambia la cantidad de tiempo libre. Si nos desplazamos hacia la derecha a lo largo de la línea horizontal de 282 euros, la RMS disminuye en cada curva de indiferencia. A medida que el tiempo libre se vuelve más abundante, Karim está menos dispuesto a renunciar al consumo a cambio de tener más tiempo libre.

Hemos dicho que la RMS se corresponde con la pendiente de la curva de indiferencia, pero ten en cuenta que la RMS es un número positivo, mientras que la pendiente de la curva de indiferencia es negativa. En rigor, la RMS es igual al valor absoluto de la pendiente.


  Ejercicio 3.1 Por qué nunca se cruzan las curvas de indiferencia

  En este diagrama, CI1 es una curva de indiferencia que une todas las combinaciones que dan el mismo nivel de utilidad que A. La combinación B no está en CI1.

  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24, y el eje vertical muestra el consumo en euros dentro de un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Hay tres curvas convexas decrecientes que no se cruzan. La curva más inferior pasa por el punto  C (20, 100). La curva central pasa por el punto B (13, 540). La curva situada más arriba pasa por los puntos A (15, 540), E (16, 446), F (17, 376), H (19, 282) y D (20, 250).]






  
    	La combinación B ¿da una utilidad mayor o menor que la combinación A? ¿Cómo lo sabes?

    	Traza un diagrama similar y añade otra curva de indiferencia, CI2, que pase por B y cruce CI1. Denomina C al punto en el que se cruzan.

    	Las combinaciones B y C están en CI2. ¿Qué implica eso para sus niveles de utilidad?

    	Las combinaciones C y A están en CI1. ¿Qué implica eso para sus niveles de utilidad?

    	Según tus respuestas a las preguntas 3 y 4, compara los niveles de utilidad en las combinaciones A y B.

    	Compara ahora las respuestas que diste a las preguntas 1 y 5 y explica cómo sabes que las curvas de indiferencia nunca se cruzan.

  




  Ejercicio 3.2 Tu relación marginal de sustitución

  Imagina que te ofrecen un trabajo al concluir tus estudios universitarios con un salario neto de 12,50 libras la hora (es decir, después de impuestos). Tu futuro empleador te explica que deberás trabajar 40 horas semanales, lo que te dejará 128 horas de tiempo libre a la semana, y tú le comentas a un amigo: «Con ese salario, 40 horas es justo el tiempo que me gustaría trabajar a la semana».

  
    	Traza un diagrama que muestre el tiempo libre en el eje horizontal, y el salario neto semanal en el eje vertical. Introduce en él la combinación de horas libres e ingresos que te brinda esa oferta de trabajo y llámala A. Si suponemos que necesitarás unas 10 horas al día para dormir y comer, puedes trazar el eje horizontal con 70 horas en el origen.

    	Traza una curva de indiferencia de manera que A represente las horas que habrías preferido tú.

    	Imagina ahora que te ofrecen otro trabajo de 45 horas semanales. Utiliza la curva de indiferencia que acabas de trazar para calcular la cantidad de ingresos semanales que te haría indiferente entre esta oferta de trabajo y la primera.

    	Haz lo mismo para otra oferta consistente en 35 horas de trabajo a la semana. ¿Qué nivel de ingresos semanales te haría indiferente entre esta oferta y la primera?

    	Usa el gráfico para calcular la relación marginal de sustitución entre tus ingresos y tu tiempo libre en A.

  




  
    Pregunta 3.4 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.4 muestra las curvas de indiferencia de Karim en relación con el tiempo libre y el consumo. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Karim prefiere C a B porque en C tiene más tiempo libre.

      	Karim es indiferente entre 540 euros de consumo con 15 horas de tiempo libre y  250 euros de consumo con 20 horas de tiempo libre.

      	Karim prefiere D a C porque en D tiene el mismo consumo y más tiempo libre.

      	En G, Karim está dispuesto a renunciar a dos horas de tiempo libre a cambio de 73 euros más de consumo.

    

    
      	La curva de indiferencia que pasa por C es más baja que la que atraviesa B. Por eso Karim prefiere B a C.

      	Tanto A —donde Karim tiene 540 euros de consumo y 15 horas de tiempo libre— como D —donde tiene 250 euros de consumo con 20 horas de tiempo libre— están en la misma curva de indiferencia.

      	En D, Karim tiene la misma cantidad de tiempo libre pero más consumo.

      	La compensación opuesta es la correcta: al pasar de G a D, Karim está dispuesto a renunciar a 73 euros de consumo a cambio de dos horas más de tiempo libre. Al pasar de G a E está dispuesto a renunciar a dos horas de tiempo libre para conseguir 123 euros de consumo.

    

  




  
    Pregunta 3.5 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Qué es la relación marginal de sustitución (RMS)?

    
      	La relación entre las cantidades de los dos bienes en un punto de la curva de indiferencia.

      	La cantidad de un bien que el consumidor está dispuesto a cambiar por una unidad del otro bien.

      	La variación en la utilidad del consumidor cuando un bien se sustituye por otro.

      	La variación en la utilidad a medida que se desciende por la curva de indiferencia.

    

    
      	La relación marginal de sustitución representa la relación de compensación en el límite, en otras palabras, la cantidad de un bien que el consumidor está dispuesto a sacrificar para conseguir una unidad adicional del otro bien.

      	Esta es la definición de la relación marginal de sustitución.

      	La RMS es la cantidad de un bien que puede reemplazarse por una unidad del otro bien manteniendo la utilidad constante.

      	La utilidad no cambia a medida que se desciende por la curva de indiferencia. La RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia: la compensación entre dos bienes que mantiene la utilidad constante.

    

  




  Ampliación 3.3 Curvas de indiferencia, variaciones marginales y la relación marginal de sustitución

  
    Esta ampliación analiza las propiedades matemáticas de las curvas de indiferencia y la utilidad empleando el análisis matemático.

    Presenta algunos conceptos importantes que debes conocer para entender las ampliaciones de otras unidades que usan el análisis matemático y, lo más importante, qué se entiende por variaciones marginales en economía.

    La Introducción a las ampliaciones matemáticas explica brevemente a qué nos referimos con análisis matemático y describe el nivel técnico, la notación y las convenciones empleadas.

  

  En la figura 3.4 (reproducida aquí como figura A3.1) trazamos el gráfico de las preferencias de Karim hallando los puntos que le dan la misma utilidad y uniéndolos con curvas de indiferencia. Podemos comparar distintos puntos de la figura y decir cuál prefiere. Pero eso no aporta una descripción completa de sus preferencias; por ejemplo, si tomáramos dos puntos cualesquiera del área situada entre dos curvas de indiferencia de la figura A3.1, no podríamos decir cuál prefiere.

  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24, y el eje vertical muestra el consumo en euros dentro de un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Hay tres curvas convexas decrecientes que no se cruzan. La curva más inferior pasa por el punto  C (20, 100). La curva central pasa por el punto B (13, 540). La curva situada más arriba pasa por los puntos A (15, 540), E (16, 446), F (17, 376), H (19, 282) y D (20, 250).]



        
  
    
      	 
      	A
      	E
      	F
      	G
      	H
      	D
    

  
  
    
      	Horas de tiempo libre
      	15
      	16
      	17
      	18
      	19
      	20
    

    
      	Consumo (€)
      	540
      	446
      	376
      	323
      	282
      	250
    

  


      


Figura A3.1 
Gráfico con las preferencias de Karim.






  La función de utilidad

  
	función de utilidad
	Representación matemática de las preferencias que alguien tiene por uno o más bienes. Permite asignar un valor numérico a la cantidad de utilidad que la persona obtiene de cada posible combinación de bienes.



  Para la descripción completa de las preferencias usamos una función de utilidad, la cual revela cómo dependen de los bienes disponibles las «unidades de utilidad» de una persona. A Karim solo le importan dos bienes: el tiempo libre y el consumo. Si tiene t horas de tiempo libre  y c unidades de consumo, su utilidad se puede describir mediante una función:

\[u(t, c)\]
  Puesto que tanto el tiempo libre como el consumo son bienes —Karim querría tener la máxima cantidad posible de ambas cosas—, la función de utilidad tiene que tener la propiedad de que el incremento de una de las dos t o c aumentará u. Podemos calcular cómo cambia la utilidad si aumenta t calculando la derivada parcial: es decir, derivando la función de utilidad con respecto a t mientras consideramos c como una constante. De manera análoga, podemos hallar la derivada parcial con respecto a c, para determinar cómo afectan a la utilidad los cambios en c. Las derivadas parciales se escriben así:

\[\frac{\partial u}{\partial t} \text{ y } \frac{\partial u}{\partial c}\]
  La utilidad aumenta en t y c si:

\[\frac{\partial u}{\partial t}>0; \frac{\partial u}{\partial c}>0\]
  Decimos que la utilidad «depende positivamente» de t y c.

  La función de utilidad de Karim tiene dos variables. Igual que una función de una variable se puede representar gráficamente mediante una curva sobre un plano, una función de dos variables se puede representar con una superficie sobre un espacio tridimensional (tal como hicimos en la ampliación 2.4). Pero los diagramas tridimensionales son incómodos de manejar, así que en economía se suele analizar la utilidad recurriendo a la misma técnica que se emplea para representar el espacio tridimensional en el que vivimos, es decir, para trazar mapas topográficos con  curvas de nivel. Cada curva de nivel une puntos situados a la misma altura sobre el nivel del mar. De manera similar, las curvas de indiferencia son las curvas de nivel de la superficie de utilidad que unen puntos con la misma utilidad.

  
    Otro ejemplo lo ofrecen los mapas meteorológicos que usan las isobaras para unir puntos con la misma presión atmosférica.

  

  La función de utilidad de Karim (que empleamos para trazar la figura A3.1) es:

\[u=(t-6)^2(c-45) \text{ para } t>6, c>45\]
  Tiene niveles de subsistencia de consumo y tiempo libre: necesita \(t>6\) y \(c>45\) para conseguir alguna utilidad. Con esta función de utilidad, su utilidad en el punto E (t = 16, c = 446) vale u = 40 100. Como puedes comprobar, el resto de puntos de la tabla al pie de la figura A3.1 tiene el mismo nivel de utilidad (aproximado, no exacto, porque los valores del consumo que figuran en la tabla se han redondeado a números enteros).

  En muchos modelos, los valores exactos de u no son relevantes. La finalidad de la función de utilidad es detectar las preferencias, es decir, mostrar qué punto de entre dos posibles tiene un nivel más alto de utilidad. El nivel de utilidad no importa. Obtendríamos exactamente las mismas curvas de indiferencia y preferencias con (por ejemplo) la función \(u = 23(t-6)^2(c-45)\).

  Cómo dibujar las curvas de indiferencia de Karim

  Si sabes que la función de utilidad que describe las preferencias de una persona es \(u(t, c)\), entonces la ecuación de cada curva de indiferencia tiene esta forma:

\[u(t, c) = u_0\]
  donde \(u_0\) es una constante que se corresponde con el nivel de utilidad en esa curva. Con la función de utilidad de Karim, la ecuación de una curva de indiferencia es:

\[(t-6)^2(c-45) = u_0\]
  lo que se puede reordenar para obtener:

\[c = \frac{u_0}{(t-6)^2} + 45\]
  Para trazar una curva de indiferencia, podemos elegir un valor para \(u_0\) y dibujar el gráfico de esta relación con \(t\) en el eje horizontal y \(c\) en el eje vertical. Para trazar la curva de indiferencia que se muestra en la figura A3.1, empezamos eligiendo \(u_0=40\,100\) para obtener la curva de indiferencia más alta de las que se muestran, y después trazamos dos más bajas usando \(u_0=21\,000\) y \(u_0=8000\).

  Cómo calcular la relación marginal de sustitución de Karim

  La relación marginal de sustitución (RMS) de Karim —su disposición a cambiar consumo por una hora adicional de tiempo libre— depende de la combinación que tenga de bienes, \((t, c)\). Viene dada por el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia \(u(t, c)=u_0\) que pasa por ese punto.

  ¿Cómo se calcula la pendiente de la curva de indiferencia \(u(t, c)=u_0\)?

  Esto es fácil de hallar empleando el análisis matemático con la función de utilidad que hemos usado para Karim. Igual que antes, reescribiremos la ecuación de una curva de indiferencia para expresar \(c\) en términos de \(t\):

\[c = \frac{u_0}{(t-6)^2} + 45\]
  Entonces derivamos para obtener la pendiente de la curva:

\[\frac{dc}{dt} = \frac{-2u_0}{(t-6)^3}\]
  Esto nos da una expresión de la pendiente en términos de \(t\) y \(u_0\)  (el nivel de utilidad en ese punto). Pero a menudo es más útil escribirla en términos de \(t\) y \(c\) sustituyendo \(u_0\) por la ecuación de la curva de indiferencia:

\[\frac{dc}{dt} = \frac{-2(t-6)^2(c-45)}{(t-6)^3} = \frac{-2(c-45)}{(t-6)}\]
  Esto da como resultado un número negativo (para \(c>45\) y \(t>6\)); no olvides que las curvas de indiferencia son decrecientes. La RMS es el valor absoluto de la pendiente:

\[\text{RMS} = \frac{2(c-45)}{(t-6)}\]
  Esta expresión se puede usar para calcular la RMS de Karim en cualquier combinación \((t, c)\) de tiempo libre y consumo. Por ejemplo, la RMS en el punto A (\(t = 15, c = 540\)) es:

\[\text{RMS en A} = \frac{2 \times (540-45)}{15-6} = 110\]
  El valor de la RMS en A no es idéntico al que obtuvimos en la figura 3.5, porque en ella usamos números enteros y definimos la RMS como la cantidad de consumo que Karim estaría dispuesto a cambiar para incrementar una hora entera su tiempo libre. En el punto A, esto se corresponde con la pendiente de la línea recta que va de A a E. Pero aquí hemos empleado el análisis matemático para hallar la RMS en el punto A usando la pendiente exacta de la curva en ese punto, lo que es un poco distinto. En cualquiera de los casos, sin embargo, la RMS se mide en las mismas unidades: la RMS de Karim se mide en euros por hora.

  Derivadas y variaciones marginales

  
	variación marginal
	Cuando dos variables, \(x\) e \(y\), están relacionadas entre sí, el efecto de una variación marginal es el cambio que se produce en \(y\) en respuesta a un pequeño incremento de \(x\). Si \(y\) es una función continua de  x, la variación marginal de \(y\) es lo que \(y\) cambia con respecto a \(x\), es decir, la derivada de la función.



  La relación marginal de sustitución mide una relación de cambio, que en economía suele describirse como el efecto de un cambio marginal. Es uno de los muchos ejemplos de cambios marginales que te encontrarás. A menudo creamos modelos de la relación entre dos variables, \(x\) e \(y\), en forma de función \(y=f(x)\), y queremos medir con qué rapidez cambia \(y\) a medida que aumenta \(x\): es decir, la relación de la variación de \(y\) con respecto a \(x\). Esto se describe como la variación marginal de \(y\) en respuesta a una variación marginal en \(x\).

  Cuando trazamos un gráfico de la función, el efecto de una variación marginal se mide por la pendiente de la recta o de la curva. Si la función es una curva, la pendiente es distinta para diferentes valores de \(x\). La RMS es la pendiente de la curva de indiferencia.

  
    Variaciones marginales

    Aquí empleamos dos maneras de definir y medir las variaciones marginales en una relación entre dos variables, \(x\) e \(y\):

    
      	Si \(x\) se mide solo en números enteros, el cambio marginal en \(y\) se define como el cambio en \(y\) cuando \(x\) aumenta en una unidad. Esta es la interpretación que utilizamos en los apartados principales del libro.

      	Si \(y\) es una función continua de \(x\), el cambio marginal en \(y\) se mide con la derivada de \(y\) con respecto a \(x\). Este método de análisis matemático se utiliza en los apartados con ampliaciones matemáticas.

    

    Recuerda que una derivada detecta el efecto de un cambio infinitesimal en \(x\). De modo que si las unidades son pequeñas, estos dos métodos dan casi la misma respuesta: si \(y=f(x)\), entonces \(\frac{df}{dx}\approx f(x+1)-f(x)\).

  

  Utilidad marginal

  
	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.



  Otro ejemplo de variación marginal lo ofrece la utilidad marginal, es decir, el ritmo al que cambia la utilidad a medida que crece la cantidad de un bien. Si se emplea el análisis matemático, viene dada por la derivada parcial: para Karim, \(\frac{\partial u}{\partial t}\) es la utilidad marginal del tiempo libre, y \(\frac{\partial u}{\partial c}\) es la utilidad marginal del consumo. Las utilidades marginales están estrechamente relacionadas con la RMS, tal como se explica a continuación.

  La relación marginal de sustitución: una fórmula general

  Hemos calculado la RMS de Karim reordenando la ecuación específica de sus curvas de indiferencia y derivando para hallar las pendientes. Para una función de utilidad general \(u(t, c)\) podemos hallar la pendiente de la curva de indiferencia usando las utilidades marginales, \(\frac{\partial u}{\partial t}\) y \(\frac{\partial u}{\partial c}\).

  Aplicamos una técnica denominada derivada en forma implícita que es útil en muchos modelos económicos. En este caso, el método consiste en considerar cómo tendría que cambiar el consumo si el tiempo libre aumentara en una pequeña cantidad para mantener constante la utilidad.

  Partiendo de un punto de la curva de indiferencia \(u(t, c)=u_0\), supongamos que tanto t como c cambian en cantidades pequeñas,  \(\Delta t\) y \(\Delta c\). La fórmula de pequeños incrementos para funciones de dos variables da una aproximación de cuánto cambia la utilidad \(\Delta u\) expresada como la suma de un «efecto tiempo libre» y un «efecto consumo»:

\[\Delta u \approx \frac{\partial u}{\partial t} \Delta t + \frac{\partial u}{\partial c} \Delta c\]
  Si los cambios pequeños, \(\Delta t\) y \(\Delta c\), se eligen de manera que el punto se desplace sobre la misma curva de indiferencia, entonces la utilidad no varía. En ese caso \(\Delta u=0\), lo que implica que:

\[\frac{\partial u}{\partial t} \Delta t + \frac{\partial u}{\partial c} \Delta c \approx 0\]
  Que reordenado da:

\[\frac{\Delta c}{\Delta t} \approx - \frac{\partial u}{\partial t} \bigg/ \frac{\partial u}{\partial c}\]
  Los cambios \(\Delta t\) y \(\Delta c\) juntos producen un pequeño desplazamiento a lo largo de una curva de indiferencia. De modo que si ahora tomamos el límite \(\Delta t \rightarrow 0\), el lado de la izquierda tiende a la pendiente de la curva, y la aproximación se convierte en una ecuación.

  Por tanto, la pendiente de la curva de indiferencia en cualquier punto \((t, c)\) viene dada por la fórmula:

\[\frac{dc}{dt} = -\frac{\partial u}{\partial t} \bigg/ \frac{\partial u}{\partial c}\]
  El segundo miembro de esta ecuación es negativo siempre que ambas utilidades marginales sean positivas (el aumento del tiempo libre o del consumo incrementa la utilidad). Esta fórmula muestra que para cualquier función de utilidad con utilidades marginales positivas, las curvas de indiferencia son decrecientes, como en el diagrama. La relación marginal de sustitución (RMS) es el valor absoluto de la pendiente:

\[\text{RMS} = \frac{\partial u}{\partial t} \bigg/ \frac{\partial u}{\partial c}\]
  o, traducido a palabras,

\[\text{relación marginal de sustitución} = \frac{\text{utilidad marginal del tiempo libre}}{\text{utilidad marginal del consumo}}\]
  Si aplicamos esta fórmula a la función de utilidad de Karim \(u=(t-6)^2(c-45)\), las utilidades marginales son:

\[\frac{\partial u}{\partial t} = 2(t-6)(c-45) \ \text{y} \ \frac{\partial u}{\partial c} = (t-6)^2\]
  Por tanto, la RMS viene dada por:

\[\text{RMS} = \frac{2(t-6)(c-45)}{(t-6)^2} = \frac{2(c-45)}{(t-6)}\]
  que es lo mismo que obtuvimos antes de forma directa.

  Preferencias convexas

  
	preferencias convexas
	Se dice que una persona tiene preferencias convexas cuando sus curvas de indiferencia tienen forma convexa —es decir, si se vuelven más planas a medida que se avanza por la curva hacia la derecha del diagrama—. Este perfil típico aparece porque, cuando se tiene más cantidad de un bien (en relación con otro), se está dispuesto a renunciar a más cantidad de él a cambio de una unidad del otro bien: la relación marginal de sustitución decrece a lo largo de la curva.



  Cada curva de indiferencia de la figura A3.1 se vuelve más plana a medida que se avanza por ella hacia la derecha: en otras palabras, la RMS de Karim decrece a lo largo de la curva de indiferencia a medida que aumenta t. Esto se puede inferir de la expresión \(\text{RMS}=\frac{2(c-45)}{(t-6)}\): a medida que descendemos por una curva de indiferencia, crece t en el denominador y decrece c en el numerador, de modo que la RMS se vuelve más pequeña.

  Esta propiedad de las preferencias de Karim se denomina relación marginal de sustitución decreciente, y suele darse por sentada cuando se trazan curvas de indiferencia con dos bienes. Cuanto más se tiene de uno de esos bienes, mayor es la disposición a cambiarlo por el otro.

  Otra forma de describir esta propiedad es decir que las curvas de indiferencia de Karim son convexas. Se dice que una curva es convexa si al trazar una línea recta entre dos puntos cualesquiera de una curva, la línea cae por encima de la curva. Puesto que las curvas de indiferencia de Karim tienen esta forma, decimos que tiene preferencias convexas.

  Esto se puede comprobar algebraicamente para la función de utilidad de Karim \(u=(t-6)^2(c-45)\) escribiendo de nuevo la curva de indiferencia como una función de \(t\):

\[c = \frac{u_0}{(t-6)^2} + 45\]
  Derivando con respecto a \(t\) y manteniendo \(u_0\) constante:

\[\frac{dc}{dt} = \frac{-2u_0}{(t-6)^3} \ \text{y, por tanto,  RMS =} \ \frac{2u_0}{(t-6)^3}\]
  Derivando de nuevo:

\[\frac{d \text{RMS}}{dt} = \frac{-6u_0}{(t-6)^4} < 0\]
  y, por tanto, la RMS decrece a medida que t crece a lo largo de la curva.

  Una persona cuyas preferencias son convexas siempre prefiere una combinación de bienes antes que una cantidad extrema de uno de los bienes. Si trazamos una línea recta entre dos puntos dentro de la misma curva de indiferencia, entonces cada punto de la línea será una «combinación» (es decir, un promedio ponderado) de los dos puntos finales. Cuando las curvas de indiferencia son convexas, todos los puntos de la línea situados entre ambos extremos dan una utilidad mayor que los puntos del final.

  La función de utilidad Cobb–Douglas

  Supongamos que Karim tiene una función de utilidad diferente:

\[u (t, c)= t^\alpha c^\beta\]
  donde \(\alpha\) y \(\beta\) son constantes positivas. Esta función tiene algunas propiedades matemáticas muy convenientes.  Se denomina función Cobb–Douglas por las dos personas que la introdujeron en el ámbito de la economía.

  Para trazar curvas de indiferencia de Karim reordenamos de nuevo la expresión anterior para hallar una ecuación para \(c\) en términos de \(t\) con un nivel particular de utilidad \(u_0\):

\[c=\left(\frac{u_0}{t^\alpha}\right)^\frac{1}{\beta}\]
  Para hallar las utilidades marginales del tiempo libre y el consumo hay que calcular las derivadas parciales de la función de utilidad. Derivando u con respecto a t, la utilidad marginal del tiempo libre es:

\[\frac{\partial u}{\partial t} = \alpha t^{\alpha -1} c^\beta\]
  A partir de la función de utilidad sabemos que \(t^{\alpha -1} c^\beta = u/t\), lo que da una expresión más simple para la utilidad marginal del tiempo libre:

\[\frac{\partial u}{\partial t} = \frac{\alpha u}{t}\]
  De igual manera, la utilidad marginal del consumo es:

\[\frac{\partial u}{\partial c} = \beta t^{\alpha} c^{\beta-1} = \frac{\beta u}{c}\]
  Cuando t y c son positivas, también lo es u. Por tanto, el supuesto de que \(\alpha\)  también es positiva implica que \(\partial u/\partial t \gt 0\). De forma análoga, \(\beta\gt 0\) implica que \(\partial u/\partial c \gt 0\). En otras palabras, la suposición de que tanto \(\alpha\)  como \(\beta\) son positivas asegura que los «bienes son buenos»: la utilidad de Karim aumenta a medida que crece el tiempo libre o el consumo.

  
    Ejercicio A3.1  Comparar curvas de indiferencia

    El amigo de Karim tiene la función de utilidad \(u(t, c) = (t-6)(c-45)^2\).

    
      	Traza las curvas de indiferencia correspondientes a los niveles de utilidad de 40 100, 21 000 y 8000 con el gasto en consumo (expresado en euros) en el eje vertical, y las horas del tiempo libre al día en el eje horizontal. Compara la forma de esas curvas con las de Karim (en la figura A3.1).

      	Usa el análisis matemático para derivar la expresión de la RMS correspondiente a esta función de utilidad. ¿En qué se diferencia de la de Karim? Explica este resultado comparando las funciones de utilidad de Karim y su amigo.

    

  

  
    Ejercicio A3.2 Preferencias Cobb–Douglas

    Supón que la función de utilidad de Karim es \(u(t, c) = t^2 c^3\).

    
      	Traza las curvas de indiferencia de Karim correspondientes a los niveles de utilidad de 40 100, 21 000 y 8000 con el consumo expresado en euros en el eje vertical, y las horas diarias de tiempo libre en el eje horizontal.

      	Deduce una expresión para la RMS de Karim y describe cómo cambia a medida que aumentan las horas de tiempo libre.

      	¿Son convexas las preferencias de Karim? Explica tu respuesta haciendo referencia a las preguntas 1 y 2.

      	El amigo de Karim tiene la función de utilidad \(u(t, c) = t^{0,4} c^{0,6}\). Muestra que esta función de utilidad representa las mismas preferencias que la de Karim.

    

  

  Más información: Apartados 14.2 (para la fórmula de pequeños incrementos) y 15.1 (para contornos y diferenciación implícita) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4a ed., 2015 o 5a ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.4 El conjunto factible


	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».




​Por las preferencias de Karim, sabemos que le gustaría que tanto su gasto en consumo como su tiempo libre fueran lo más altos posible. Pero no todas las combinaciones de consumo y tiempo libre están disponibles para él: su elección está limitada a lo que podría conseguir trabajando a cambio de un salario de 30 euros. Así que se enfrenta a un dilema: cuanto más tiempo libre se tome, menos podrá consumir. En otras palabras, el tiempo libre tiene un coste de oportunidad: para conseguir más tiempo libre, Karim debe renunciar a la oportunidad de un mayor consumo.


  Pieza clave

  Para una introducción al coste de oportunidad, consulta la sección 2.2.



La cantidad total de consumo que puede tener depende del número de horas de tiempo libre que se tome. Recuerda que si trabaja h horas con un salario w, sus ingresos ascenderán a \(y = wh\). De modo que si tiene t horas de tiempo libre, trabaja \((24 − t)\) horas al día, y entonces su nivel máximo de consumo, c, viene dado por:

\[c = w(24 - t)\]

	restricción presupuestaria
	Ecuación que representa todas las combinaciones de bienes y servicios que podrían adquirirse y que agotarían con exactitud los recursos presupuestarios disponibles.




​Llamaremos a esto restricción presupuestaria, porque revela lo que puede permitirse comprar.

La figura 3.6 muestra los dos bienes que importan a Karim: las horas de tiempo libre (\(t\)) en el eje horizontal, y el consumo (\(c\)) en el eje vertical. En la tabla de la figura 3.6 hemos calculado el tiempo libre que se corresponde con una cantidad concreta de horas diarias de trabajo que van desde 0 hasta 16 y el consumo máximo cuando el salario asciende a \(w\) = 30 €.




      
         
            
               	Horas de trabajo
               	0
               	2
               	4
               	6
               	8
               	10
               	12
               	14
               	16
            

            
               	Tiempo libre (h)
               	24
               	22
               	20
               	18
               	16
               	14
               	12
               	10
               	8
            

            
               	Consumo (€)
               	0
               	60
               	120
               	180
               	240
               	300
               	360
               	420
               	480
            

         
         




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). El punto C tiene coordenadas (12, 450) y el punto D tiene coordenadas (18, 70).]



Figura 3.6 
La restricción presupuestaria y el conjunto factible.






Cuando introducimos en el gráfico los puntos que se muestran en la tabla, obtenemos una línea recta decreciente: este es el gráfico de la restricción presupuestaria. La ecuación de la restricción presupuestaria es:

\[c = 30(24 - t)\]
La restricción presupuestaria de la figura 3.6 es una imagen simétrica de la gráfica de la relación entre los ingresos y las horas de trabajo que consta en la figura 3.3. Es una línea recta con una pendiente constante que se corresponde con el salario, pero es decreciente, lo que significa que la pendiente es negativa. En cualquier punto de la línea, si el tiempo libre aumenta una hora, el consumo máximo posible disminuye 30 euros —de modo que la pendiente vale (–30)—.

\[\begin{align}
\text{pendiente} &= \frac{\text{cambio vertical}}{\text{cambio horizontal}} \\
             &= \frac{-30}{1} \\
             &= -30
\end{align}\]
La figura 3.6 muestra qué combinaciones de consumo y tiempo libre son opciones factibles para Karim y cuáles no. Ninguno de los puntos situados por encima de la restricción presupuestaria es factible. Por ejemplo, el punto C representa 12 horas de tiempo libre y un consumo de 450 euros. Esto no es posible porque, si Karim tiene 12 horas de tiempo libre, sus ingresos solo ascienden a 360 euros.

Todos los puntos que caen justo en la restricción presupuestaria o por debajo de ella, en la zona sombreada, son factibles. Por ejemplo, Karim podría elegir el punto D y tener 18 horas de tiempo libre y 70 euros de consumo. Por lo que sabemos sobre sus preferencias, no es esperable que lo haga, porque entonces consumiría menos de lo que ganaría —y recuerda que lo único que le importa es el consumo y el tiempo libre, así que no destinará sus ingresos a ningún otro uso—. Si elige una combinación por debajo de la restricción presupuestaria, Karim renunciará a algo que tiene a su disposición sin ningún coste. Podría obtener más consumo sin sacrificar ningún tiempo libre o tener más tiempo libre sin reducir el consumo. Pero, en cualquier caso, el punto D sigue siendo una opción factible para él.


	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.
	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.




​​La zona sombreada representa el conjunto factible de Karim. Un conjunto no es más que una colección de cosas y, en este caso, el conjunto contiene todas las combinaciones factibles de tiempo libre y consumo. En principio, Karim podría elegir cualquier punto de ese conjunto si quisiera. La restricción presupuestaria es el límite superior del conjunto factible, también denominado frontera factible.

La pendiente de la frontera factible —correspondiente al salario— determina la magnitud de la disyuntiva a la que se enfrenta Karim: a cuánto consumo debe renunciar a cambio de una hora adicional de tiempo libre. El coste de oportunidad de una hora de tiempo libre es igual al salario: se corresponde con los 30 euros de consumo que podría haber conseguido si hubiera trabajado en lugar de tomarse esa hora libre.


​​Otra forma de describir las concesiones que debe hacer Karim es decir que la frontera factible muestra la relación marginal de transformación (RMT): ratio a la que Karim puede transformar tiempo libre en consumo. Cuando el salario de Karim vale 30 euros la hora, la ratio a la que puede transformar tiempo libre en consumo es de 30 euros por hora. Si el salario aumentara a 35 euros, la restricción presupuestaria se volvería más  inclinada, con una pendiente de –35, y la relación marginal de transformación sería de 35 euros por hora.

Ahora hemos identificado dos relaciones:


  	La relación marginal de sustitución (RMS): Tal como se explicó en el apartado anterior, la RMS mide la ratio a la que está dispuesto a llegar Karim entre consumo y tiempo libre.

  	La relación marginal de transformación (RMT): En cambio, esta mide la ratio entre consumo y tiempo libro que la frontera factible impone a Karim.



En el próximo apartado veremos que la elección que hace Karim entre su consumo y su tiempo libre establece un equilibrio entre  estas dos relaciones.


  
    Pregunta 3.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Copia la figura 3.6, donde se muestra la restricción presupuestaria de Karim con un sueldo de 30 euros. Añade otra línea para ilustrar su restricción presupuestaria si el sueldo aumenta a 40 euros. Supón que elige 16 horas de tiempo libre y un consumo de 240 euros. Etiqueta ese punto como E en el diagrama.

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Cuando el salario aumenta, el punto E deja de ser factible.

      	Una combinación de 12 horas de tiempo libre y 400 euros de consumo es factible tanto antes como después de que cambie el salario.

      	El punto (24, 0) está en la frontera factible en ambos casos.

      	El conjunto factible se expande cuando el salario aumenta.

    

    
      	Cuando el salario aumenta, el punto E sigue siendo factible porque sigue estando dentro de la frontera factible. Karim ganará 320 euros al día, de modo que puede permitirse un gasto de 240 euros en consumo.

      	Con 12 horas de tiempo libre, no es posible un consumo de 400 euros si el salario es de 30 euros.

      	La restricción presupuestaria pivota en torno a (24, 0) hacia arriba. En principio, 24 horas de tiempo libre y ningún consumo siempre entran dentro de lo factible.

      	Con la subida de sueldo son factibles todos los puntos del conjunto factible original así como los puntos situados entre las dos restricciones presupuestarias.

    

  




  Ejercicio 3.3 Un problema presupuestario de estudiantes

  Zoë, una estudiante que está planificando el presupuesto de su primer cuatrimestre en una universidad de Londres, ha averiguado a través de un sondeo en una página web de estudiantes que, en 2021, el alumnado de Reino Unido destinó un promedio de 88 libras al mes a socializar y comer fuera: 47 libras a «salir» y 41 libras a «comidas para llevar y comidas fuera». Tomando estos números como referencia, decide reservar 240 libras para actividades sociales y lúdicas durante el cuatrimestre. Según sus cálculos, cada noche que salga para relacionarse con amigos gastará un promedio de 16 libras, pero también le gustaría ir al cine con regularidad, y cada entrada cuesta 10 libras.

  
    	Si Zoë destinara todo el presupuesto a salidas nocturnas, ¿cuántas noches podría salir?

    	Si gastara todo su presupuesto en entradas de cine, ¿cuántas podría comprar?

    	Completa la tabla inferior para ilustrar cuántas noches podría salir Zoë si decidiera adquirir la cantidad de entradas de cine que se muestran. (No todas las respuestas son números enteros).

    	Usa la información de la tabla para plasmar la restricción presupuestaria de Zoë en un gráfico con las entradas de cine en el eje horizontal y las salidas nocturnas en el eje vertical. ¿Cuál es la relación marginal de transformación?
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  Ampliación 3.4 La relación marginal de transformación

  
    Esta ampliación recurre al análisis matemático para medir la RMT como la pendiente de la frontera factible. El ejemplo del conjunto factible y de la RMT que se da en el texto  principal de esta sección es muy simple; aquí explicamos cómo generalizar estos conceptos al caso de un trabajador cuya frontera factible no es una línea recta. Un caso similar se plantea en la unidad 5.

  

  Hemos definido la relación marginal de transformación de Karim como la ratio a la que puede transformar tiempo libre en consumo. En la gráfica se corresponde con el valor absoluto de la pendiente de la frontera factible.

  La frontera factible de Karim es su restricción presupuestaria; todas las combinaciones de tiempo libre t y consumo c que se sitúan justo en la frontera o por debajo de ella son opciones factibles para él. En este caso es fácil calcular su RMT porque su restricción presupuestaria es una línea recta, tiene una pendiente constante:

\[c= w(24-t) \Rightarrow \frac{dc}{dt}=-w\]
  De modo que la RMT de Karim es el salario, w. Es constante: es decir, es igual para todos los puntos de la frontera factible. Sin embargo, los conjuntos factibles aparecen en muchos modelos económicos, y la frontera factible no siempre es una línea recta. Presentamos un ejemplo aquí y hay otro en la unidad 5. Igual que en la ampliación 3.3, aplicaremos el análisis matemático a las cantidades marginales para medir la RMT.

  Consideremos el caso de Marina, que se gana la vida vendiendo en revistas los relatos cortos que escribe. Al igual que Karim, valora el consumo c y el tiempo libret, y su consumo depende de las horas que trabaja. Sin embargo, no recibe un sueldo fijo por cada hora de trabajo. Su productividad y, por tanto, sus ingresos por hora, son mayores durante la primera o las dos primeras horas que dedica a trabajar cada mañana, y desciende cuantas más horas pasa trabajando cada día.

  Supón que si trabaja h horas, sus ingresos diarios vienen dados por una función f(h) que aumenta de 0 a 400 dólares a medida que h aumenta de 0 a 16 horas. Podríamos describirlo como su función de producción: muestra cuántos ingresos genera dependiendo de las horas que trabaja. Las propiedades de f son:

\[f(0)=0;\ f(16)=400;\ f'(h)>0; \text{ y } f''(h)<0\]
  El hecho de que la derivada segunda \(f''(h)\) sea negativa capta la propiedad de que se vuelve menos productiva a medida que aumentan las horas: los ingresos siguen creciendo pero a un ritmo menor.

  El consumo de Marina es \(c=f(h)\). Esto se puede expresar en términos de tiempo libre en lugar de horas de trabajo sustituyendo \(h=24-t\). Y con ello se obtiene la ecuación de la frontera factible, es decir, el consumo máximo c que puede tener si se toma t horas de tiempo libre:

\[c=f(24-t)\]
  La figura A3.2 muestra la forma de la frontera factible cuando f tiene estas propiedades.

  
    La verdadera función que usamos para plasmar esto es  \(f(h)=400(1-(1-h/16)^{a})^{1/a}\), donde el parámetro \(a\) es igual a 1,6.

  

  La diferencia principal con la frontera factible de Karim de la figura 3.6 es que la pendiente cambia a medida que nos movemos por ella. En el punto B, donde Marina tiene 22 horas de tiempo libre y trabaja 2 horas al día, la tangente a la curva es empinada, pero se vuelve más plana a medida que aumentan las horas que trabaja cada día.

  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24, y el eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo de 0 a 450. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). La frontera factible es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (8, 400), A (16, 311), B (22, 143) y (24, 0). El área situada entre esta curva y ambos ejes se corresponde con el conjunto factible. Las líneas de tangencia en los puntos A y B indican que la frontera factible es menos empinada en A que en B.]



Figura A3.2 
Frontera factible de Marina.






  Para calcular la RMT basta con derivar la ecuación de la frontera factible con respecto a \(t\):

\[c=f(24-t) \Rightarrow \frac{dc}{dt} = f'(24-t) \frac{d}{dt}(24-t)\]
  usando la regla de la función compuesta (también llamada regla de la cadena). Por tanto:

\[\begin{align}
\frac{dc}{dt} &= -f^{\prime}(24 - t) \\
\text{RMT} &= f^{\prime}(24 - t)
\end{align}\]
  A medida que aumenta el tiempo libre t, aumenta también la relación marginal de transformación:

\[\frac{d\text{RMT}}{dt} = \frac{d}{dt}f^{\prime}(24-t) = -f^{\prime\prime}(24-t) > 0\]
  (usando de nuevo la regla de la cadena).

  Recuerda que la RMT de Karim —el ritmo al que puede transformar tiempo libre en consumo— es su salario. Podríamos interpretar de un modo similar la RMT de Marina: es el ritmo al que puede transformar tiempo libre en ingresos, por lo que se corresponde con su salario, solo que este «salario» decrece de minuto en minuto a medida que aumenta el tiempo de trabajo. Con la función que usamos para trazar la figura A3.2 su salario efectivo por hora (RMT) en el punto B, donde \(t=2\), es 42,81 dólares; pero en A, donde trabaja muchas más horas y solo tiene 16 horas de tiempo libre, cae a 19,16 dólares por hora.

  
    Ejercicio A3.3 Calcular e interpretar la relación marginal de transformación

    Supón que la frontera factible de Marina tiene la ecuación \(f(t) = 100\ln(25\ –\ t)\).

    
      	Traza su frontera factible con el consumo diario ($) en el eje vertical y las horas diarias de tiempo libre en el eje horizontal para t = 8,…, 24.

      	Aplica el análisis matemático para derivar una expresión de la RMT de Marina. Usa tu gráfico y el análisis matemático para explicar cómo cambia la RMT con las horas de tiempo libre que tiene Marina.

      	Calcula la RMT de Marina para 16 y 22 horas de tiempo libre y compárala con las RMT de la frontera factible de la figura A3.2. Comenta algunos factores que podrían influir en la RMT de una persona.

    

  

  Más información: Apartado 7.2 (para la regla de la función compuesta) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4th ed., 2015 o 5th ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.5 Toma de decisiones y escasez


​​Hemos descrito las preferencias de Karim para distintas combinaciones de consumo y tiempo libre, y hemos calculado qué combinaciones son factibles para él. El tercer paso para crear un modelo de decisiones sobre las horas de trabajo consiste en reunir las preferencias y el conjunto factible de la persona en cuestión para determinar qué combinación de consumo y tiempo libre elegirá. La figura 3.7a aúna la frontera factible (figura 3.6) y las curvas de indiferencia (figura 3.4) de Karim. Recuerda que las curvas de indiferencia indican las preferencias de Karim, y que sus pendientes muestran los compromisos a los que está dispuesto a llegar; la frontera factible es la restricción de su elección, y la pendiente de esta revela la concesión que está obligado a hacer.

La figura 3.7a muestra cuatro curvas de indiferencia, denominadas CI1 a CI4. CI4 ofrece el nivel más alto de utilidad porque es la curva más alejada del origen. Sin embargo, ninguna combinación de consumo y tiempo libre en CI4 es factible, porque toda la curva de indiferencia cae fuera del conjunto factible. Supongamos que Karim se plantea elegir una combinación situada en algún lugar dentro del conjunto factible, en CI1. Los pasos sucesivos de la figura 3.7a revelan que puede aumentar su utilidad moviéndose a puntos de curvas de indiferencia más altas hasta llegar a una elección factible que maximice su utilidad.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos. En el punto E, la relación marginal de transformación es igual a la relación marginal de sustitución.]



Figura 3.7a 
¿Cuántas horas decide trabajar Karim?






  


                [image: ¿Qué punto elegirá Karim?: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (21,9, 63) y (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360) y (21, 90). CI3 es tangente a la línea recta en el punto (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



¿Qué punto elegirá Karim?



El diagrama combina las curvas de indiferencia y la frontera factible de Karim.






  


                [image: Combinaciones factibles: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360) y (21, 90). CI3 es tangente a la línea recta en el punto (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



Combinaciones factibles



En la curva de indiferencia CI1, todas las combinaciones entre A y B son factibles porque caen dentro del conjunto factible. Supongamos que Karim elige una de estas combinaciones.






  


                [image: Podría actuar mejor: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360) y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la línea recta en el punto (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



Podría actuar mejor



Todas las combinaciones situadas en la zona entre CI1 y la frontera factible son factibles y ofrecen una utilidad más alta que las combinaciones situadas en CI1. Por ejemplo, un desplazamiento hacia C aumentaría la utilidad de Karim.






  


                [image: Podría actuar mejor: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la línea recta en el punto (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



Podría actuar mejor



El paso de CI1 al punto C en CI2 aumenta la utilidad de Karim. Cambiar de B a D incrementaría la utilidad en una cantidad equivalente.






  


                [image: La mejor compensación factible: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



La mejor compensación factible



Pero Karim puede aumentar aún más su utilidad si se mueve hasta el área situada entre CI2 y la frontera. Seguirá encontrando combinaciones factibles en curvas de indiferencia más altas hasta llegar a E.






  


                [image: La mejor compensación factible: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



La mejor compensación factible



En E, Karim tiene 17 horas de tiempo libre al día y 210 euros para consumo. Karim maximiza en este punto su utilidad: se sitúa en la curva de indiferencia más alta posible de acuerdo con su frontera factible.






  


                [image: RMS = RMT: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos. En el punto E, la relación marginal de transformación es igual a la relación marginal de sustitución.]



RMS = RMT



En E, la curva de indiferencia es tangente a la frontera factible. La relación marginal de sustitución (correspondiente a la pendiente de la curva de indiferencia) es igual a la relación marginal de transformación (correspondiente a la pendiente de la frontera).








Karim maximiza su utilidad en el punto E, donde su curva de indiferencia es tangente a la frontera factible (se tocan pero no se cruzan). El modelo predice que Karim:


  	optará por dedicar 7 horas diarias a trabajar y 17 horas al resto de actividades

  	tendrá 210 euros para gastar en consumo.



En la figura 3.7a, Karim alcanza la curva de indiferencia más alta posible en E: el punto de la frontera factible donde la curva de indiferencia y la frontera factible tienen la misma pendiente. Ahora bien, recuerda que las pendientes representan las dos disyuntivas a las que se enfrenta Karim:


  	La pendiente de la curva de indiferencia representa la RMS: es la ratio a la que está dispuesto a sacrificar consumo por tiempo libre.

  	La pendiente de la frontera representa la RMT: es la ratio a la que está obligado a sacrificar consumo por tiempo libre, porque no es posible ir más allá de la frontera factible.



Karim consigue la mayor utilidad posible allí donde estos dos compromisos se equilibran (E). Para él, la mejor combinación de consumo y tiempo libre se encuentra en el punto donde la relación marginal de transformación es igual a la relación marginal de sustitución.

La figura 3.7b muestra la RMS (la pendiente de la curva de indiferencia) y la RMT (la pendiente de la frontera factible) en los puntos señalados en la figura 3.7a. En B y D, la cantidad de consumo a la que Karim está dispuesto a renunciar por una hora de tiempo libre (RMS) es mayor que la cantidad a la que tendría que renunciar (RMT), de modo que prefiere incrementar su tiempo libre. En el punto A, la RMT es mayor que la RMS, así que prefiere reducir su tiempo libre. Y, como era de esperar, en E la RMS y la RMT son iguales.




      
  
    
      	 
      	B
      	D
      	E
      	A
    

  
  
    
      	Tiempo libre
      	9,5
      	12
      	17
      	21,9
    

    
      	Consumo
      	435
      	360
      	210
      	63
    

    
      	RMT
      	30
      	30
      	30
      	30
    

    
      	RMS
      	223
      	105
      	30
      	2
    

  


    


Figura 3.7b 
¿Cuántas horas decide trabajar Karim?







	problema de elección restringida
	Problema que obliga a elegir los valores de una o más variables para alcanzar un objetivo (como maximizar el beneficio o la utilidad) teniendo en cuenta alguna restricción que condiciona el conjunto de opciones factibles (como la curva de demanda o la restricción presupuestaria).




​​​Hemos modelado la decisión de Karim sobre cuántas horas trabajar como lo que se denomina un problema de elección restringida: quien decide (Karim) persigue un objetivo (en este caso, maximizar la utilidad) sujeto a una restricción (su frontera factible).

En nuestro ejemplo, tanto el tiempo libre como el consumo escasean para Karim porque:


  	El tiempo libre y el consumo son bienes: Karim valora ambos.

  	Cada uno de ellos tiene un coste de oportunidad: Más cantidad de un bien significa menos cantidad del otro.



En los problemas de elección restringida, la solución es la opción que satisface mejor los objetivos de quien elige. Si asumimos que el objetivo de Karim es maximizar la utilidad, entonces la mejor combinación para él de consumo y tiempo libre se corresponde con un punto de la frontera factible en el que:

\[\text{RMS} = \text{RMT}\]
La tabla de la figura 3.8 resume lo que Karim debe sopesar.




      
  
    
      	 
      	La disyuntiva
      	Situación en el diagrama
    

  
  
    
      	RMS
      	La cantidad de consumo, en euros, que Karim está dispuesto a sacrificar por una hora de tiempo libre
      	La pendiente de la curva de indiferencia
    

    
      	RMT
      	La cantidad de consumo que Karim ganaría (o perdería) rechazando (o aceptando) otra hora de tiempo libre
      	La pendiente de la restricción presupuestaria (la frontera factible), que es igual al salario en valor absoluto
    

  


    


Figura 3.8 
Los dilemas de Karim.






A veces decimos que «la RMS es igual a la pendiente de la curva de indiferencia» y que «la RMT es igual a la pendiente de la frontera factible». Pero tanto la RMS como la RMT son números positivos, mientras que las pendientes son negativas. En rigor, nos referimos a que la RMS y la RMT son iguales a las pendientes en valor absoluto.


  Ejercicio 3.4 El problema de elección restringida de Zoë

  Recuerda la elección a la que se enfrenta Zoë en el ejercicio 3.3, quien dispone de un presupuesto de 240 libras para gastar en entradas de cine (que cuestan 10 libras cada una) y en salidas nocturnas para socializar con amigos (con un coste promedio de 16 libras por noche). Podemos considerar su problema semejante al de Karim: tanto las entradas de cine como las salidas nocturnas son bienes para ella; le gustaría tener la mayor cantidad posible de ambas cosas, pero su elección está limitada por su restricción presupuestaria.

  
    	Usa el diagrama del conjunto factible del ejercicio 3.3 y traza curvas de indiferencia que muestren sus preferencias por ambos bienes suponiendo que tienen una forma parecida a las de Karim (con pendiente negativa y más planas a medida que aumenta el tiempo libre). Explica por qué es razonable suponer que las curvas de indiferencia de Zoë también tendrán esa forma (una pista: piensa cómo cambia la RMS a medida que te mueves a lo largo de la curva de indiferencia). ¿Se te ocurre alguna razón para que puedan tener una forma distinta (por ejemplo líneas rectas o curvas que se vuelvan más pronunciadas a medida que aumenta el bien en el eje horizontal?

    	Marca en el diagrama la combinación de entradas de cine y salidas nocturnas preferida por Zoë para las curvas de indiferencia que acabas de trazar. (Bastará con hacer un esbozo ilustrativo, pero asegúrate de que todas las curvas de indiferencia tienen formas creíbles y no se cruzan).

    	¿Cuál es la relación marginal de sustitución de Zoë en ese punto? ¿Cómo lo sabes?

  




  Ejercicio 3.5 El problema de elección restringida de Alekséi

  Considera la situación de Alekséi, un estudiante que sabe que su nota final de curso dependerá del promedio de horas que trabaje al día. Si no estudia, su nota será un cero, pero por cada hora que estudie, su nota aumentará 8 puntos porcentuales hasta un máximo de 12 horas al día. A partir de ahí, estudiar más no elevará más su nota.

  
    	Supón que lo único que valora Alekséi es su nota final y su tiempo libre. ¿Son escasos esos dos bienes para él? Explica tu respuesta.

    	Ilustra en un gráfico que la nota de Alekséi depende de las horas que estudie (de manera que las horas de trabajo estén en el eje horizontal).

    	En un diagrama con las horas de tiempo libre en el eje horizontal y la nota en el eje vertical, esboza curvas de indiferencia que representen las preferencias de Alekséi asumiendo, igual que antes, que tienen pendiente negativa y que se vuelven más planas a medida que aumenta el tiempo libre.

    	Introduce en el diagrama la frontera factible y el conjunto factible de Alekséi (una pista: debería ser una imagen simétrica a la del gráfico de la pregunta 2 de este ejercicio). ¿Cuál es la relación marginal de transformación entre el tiempo libre y la puntuación de la nota?

    	Marca en tu diagrama la opción preferida de Alekséi. (Tu respuesta dependerá de cómo hayas trazado las curvas de indiferencia). ¿Cuántas horas al día decide estudiar?

    	Traza otro conjunto de curvas de indiferencia (en un diagrama aparte) para ilustrar que las preferencias de Alekséi podrían animarlo a decidir tener justo 12 horas de tiempo libre al día y que, en este caso particular, su RMS podría ser menor que su RMT. ¿Decidirá en algún momento tener menos de 12 horas de tiempo libre al día?

  




  
    Pregunta 3.7 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.7a muestra la frontera factible de Karim y sus curvas de indiferencia para la cantidad de consumo y de horas de tiempo libre al día. Supón que otros trabajadores igual de cualificados que él tienen la misma frontera factible, pero tal vez curvas de indiferencia con pendientes distintas dependiendo de sus preferencias.

    


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos. En el punto E, la relación marginal de transformación es igual a la relación marginal de sustitución.]






    Teniendo en cuenta este diagrama, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Karim elegirá un punto en el que la relación marginal de sustitución sea igual a la relación marginal de transformación.

      	C está por debajo de la frontera factible, pero D está en la frontera factible. Por tanto, es posible que Karim elija el punto D como su mejor opción.

      	Los otros trabajadores con curvas de indiferencia decrecientes, con independencia de su pendiente, elegirán el punto E.

      	En E, Karim tiene la proporción más alta de consumo por cada hora de tiempo libre al día.

    

    
      	Si Karim se situara en el punto de la frontera factible donde RMS ≠ RMT, entonces estaría dispuesto a ceder más cantidad de un bien de lo que realmente necesitaría para obtener algo del otro bien. Por tanto, optará por hacerlo así hasta que alcance el punto en el que RMS = RMT.

      	A lo largo de la frontera factible, Karim se situará en una curva de indiferencia más alta en E que en D. Por tanto, el punto D no es su mejor opción.

      	Los consumidores con curvas de indiferencia más planas (más dispuestos a sacrificar más horas de tiempo libre para aumentar la cantidad de consumo) tienen una relación marginal de sustitución más baja. Por tanto, elegirán combinaciones a la izquierda de E (como D), donde sus curvas de indiferencia son tangentes a la frontera factible.

      	Los puntos a lo largo de la frontera factible situados a la izquierda de E dan un consumo más alto en relación con las horas de tiempo libre, pero Karim prefiere el punto E, donde la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.

    

  




  Ampliación 3.5 Resolución del problema de elección restringida entre consumo y tiempo libre

  
    Los problemas de elección restringida aparecen en numerosos modelos económicos. Aunque los diagramas ayudan a entenderlos, como ocurre en la parte principal de esta sección,  su resolución en términos matemáticos los esclarece aún más y evita errores derivados de la forma particular en que se trazan los diagramas. En esta ampliación describimos dos métodos para resolver estos problemas usando el análisis matemático. Uno de ellos recurre al análisis y el enfoque económico de las ampliaciones 3.3 y 3.4; el otro es un método matemático de sustitución que a veces puede emplearse con problemas de elección restringida.

  

  Karim desea la mayor cantidad posible de consumo sacrificando la menor cantidad posible de tiempo libre. Esto se muestra de forma gráfica en la figura 3.7a (reproducida aquí como figura A3.3): él maximiza su utilidad eligiendo el punto E, donde una curva de indiferencia es tangente a la frontera factible. En el punto E, su relación marginal de sustitución (RMS) es igual a su relación marginal de transformación (RMT). En esta ampliación mostramos cómo formular en términos matemáticos la decisión de Karim como un problema de elección restringida y cómo resolverlo para hallar la mejor combinación de consumo y tiempo libre.

  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Se muestran cuatro curvas convexas decrecientes casi paralelas. De abajo arriba se han etiquetado como CI1, CI2, CI3 y CI4. CI1 cruza la línea recta en dos puntos: el punto A tiene coordenadas (21,9, 63) y el punto B tiene coordenadas (9,5, 435). CI2 cruza la línea recta en dos puntos con coordenadas (12, 360), etiquetado como D, y (21, 90). El punto C tiene coordenadas (15,5, 255) y cae sobre CI2. CI3 es tangente a la recta en el punto E, con coordenadas (17, 210). CI4 está por encima de la línea recta en todos los puntos.]



Figura A3.3 
¿Cuántas horas decide trabajar Karim?






  La función de utilidad de Karim (la que se muestra en la figura A3.3) es

\[u(t,c)=(t-6)^2(c-45) \text{ para } t>6, c>45\]
  y la ecuación de la frontera factible (su restricción presupuestaria) es \(c= w(24-t)\), donde w es el salario (igual a 30 dólares en la figura A3.3).

  
    El problema de elección restringida de Karim

    Elige t y c para maximizar \(u(t, c)\) sujeto a la restricción \(c=w(24\ –\ t)\).

  

  En los problemas de elección restringida, la función que queremos maximizar (o, en algunos casos, minimizar) se denomina «función objetivo». El objetivo de Karim es maximizar su utilidad.

  En ocasiones, en este tipo de problema, la restricción se expresa como una desigualdad: \(c \leq w(24\ –\ t)\), lo que se puede interpretar como que su elección tiene que caer dentro del conjunto factible. Pero como su utilidad depende positivamente de t y c, sabemos que querrá elegir un punto situado en la frontera. De modo que podemos escribir la restricción como una ecuación, lo que facilita la resolución matemática del problema.

  Dos métodos para resolver el problema de elección restringida de Karim

  Una forma de resolver el problema de Karim consiste en utilizar la restricción para sustituir c en términos de t en la función de utilidad, de modo que la utilidad se exprese como una función de una sola variable t:

\[u = (t-6)^2(w(24-t)-45)\]
  Entonces podemos maximizar esta expresión con respecto a t igualando su derivada a cero. Y aplicamos la regla del producto para hallar la derivada:

\[\begin{align}
\frac{du}{dt} = 2(t - 6)(w (24 - t) - 45) - w (t - 6)^{2} &= 0 \\
\Rightarrow 2(w(24 - t) - 45) &= w(t - 6)
\end{align}\]
  Tras reordenar la ecuación para resolver t, se obtiene:

\[t=18-\frac{30}{w}\]
  En caso de que \(w=30\), el resultado es \(t=17\), y esto se puede volver a sustituir en la restricción presupuestaria para determinar el nivel correspondiente de consumo: \(c = 30(24-17) = 210\).

  Para comprobar que hemos hallado un punto máximo (y no un punto mínimo ni un punto de inflexión) conviene tener en cuenta el signo de la derivada segunda \(d^2u/dt^2\) en este punto. Al derivar la expresión de \(du/dt\) que consta más arriba, se comprueba que \(d^2u/dt^2=90(23-2t)\), que adopta un valor negativo para \(t=17\), así que, en efecto, es un máximo.

  En resumen, para maximizar la utilidad estando sujeto a esta restricción presupuestaria, Karim debería optar por tomarse 17 horas de tiempo libre y trabajar 7 horas, lo que le proporciona un consumo de 210 dólares. Esto coincide con el punto E de la figura A3.3.

  Un método alternativo consiste en aplicar lo que sabemos sobre la solución a partir de la representación gráfica de curvas de indiferencia y la restricción presupuestaria. Es decir, la mejor combinación de c y t para Karim está en el punto donde la restricción presupuestaria es tangente a una curva de indiferencia. De este modo satisface dos condiciones:

  
    	Cae dentro de la restricción presupuestaria.

    	Es un punto donde \(\text{RMS}=\text{RMT}\).

  

  A partir de la ampliación 3.3 sabemos que la RMS es igual al cociente de las utilidades marginales, \(\frac{\partial u}{\partial t}/\frac{\partial u}{\partial c}\):

\[\frac{\partial u}{\partial t} = 2(t-6)(c-45) \ \text{y} \ \frac{\partial u}{\partial c} = (t-6)^2 \Rightarrow \text{RMS} = \frac{2(c-45)}{(t-6)}\]
  y a partir de la ampliación 3.4 sabemos que la RMT es w. Por tanto, las dos condiciones que satisface la mejor combinación de Karim son:

\[c = w(24-t)\]
\[\frac{2(c-45)}{(t-6)} = w\]
  Esto nos brinda un par de ecuaciones simultáneas para t y c. La forma más fácil de resolverlas es usar la primera ecuación para sustituir c en la segunda. Puedes comprobar que esto nos da la misma ecuación para t que la que obtuvimos al aplicar el primer método.

  La condición de primer orden

  Encontrarás muchos otros ejemplos de problemas de elección restringida en modelos económicos. Por lo común, la solución se encuentra en un punto de la restricción que cumple lo que se denomina la «condición de primer orden».

  En el problema de Karim, la solución está en la restricción presupuestaria, y cumple la condición de primer orden, RMS = RMT. Se denomina «de primer orden» porque implica las primeras derivadas. Aplicando el método de sustitución obtuvimos la condición de primer orden igualando a cero la primera derivada de la función objetivo.

  Fíjate en que cuando usamos el método de sustitución, también comprobamos la «condición de segundo orden»: comprobamos que habíamos encontrado un punto máximo empleando la derivada segunda de la función objetivo. No comprobamos la condición de segundo orden para el otro método porque estábamos utilizando nuestro análisis económico del problema (con la ayuda de un diagrama) para deducir que el punto de tangencia tiene que ser el máximo.

  
    Ejercicio A3.4 Resolución del problema restringido usando dos métodos

    El amigo de Karim tiene la función de utilidad \(u(t,c)=t^{3}c\) y un salario de 25 dólares la hora.

    
      	Suponiendo que el amigo de Karim quiera maximizar la utilidad, utiliza el método de sustitución para calcular cuántas horas de tiempo libre (\(t\)) elegiría tener, y la cantidad correspondiente de consumo que puede permitirse (\(c\)).

      	Comprueba que obtienes la misma respuesta usando el método RMS y RMT.

      	Usa las expresiones generales \(u(t,c)=t^a c^b\) y \(c=w(24-t)\) para mostrar que el método de sustitución y el método RMS = RMT dan el mismo resultado.

    

  

  Más información: Apartados 8.1 a 8.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4th ed., 2015 o 5th ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.6 Horas de trabajo y progreso tecnológico


​​​Tal como explica la unidad 2, las nuevas tecnologías incrementan la productividad de la mano de obra. Si los trabajadores tienen suficiente poder de negociación para compartir los beneficios con sus empleadores, sus salarios suben. La figura 2.18 muestra cómo aumentó la productividad laboral —y, por consiguiente, los salarios— en los siglos posteriores al despegue de la revolución tecnológica permanente. Ahora disponemos de las herramientas para analizar los efectos del incremento de los salarios en las horas de trabajo y en el nivel de vida en general, los cuales dependen tanto del tiempo libre como de los ingresos.


​En 1930, el economista británico John Maynard Keynes publicó un ensayo titulado Las posibilidades económicas de nuestros nietos (Economic Possibilities for our Grandchildren) en el que sugería que los avances tecnológicos que se producirían durante los cien años siguientes mejorarían nuestro nivel de vida unas ocho veces, de media.1 Eso resolvería lo que él denominó «el problema económico, la lucha por la subsistencia», y ya no sería necesario trabajar más de 15 horas a la semana para cubrir nuestras necesidades económicas. La cuestión que él planteó fue: ¿Qué haremos con todo ese tiempo libre adicional?

Keynes atinó bastante en su predicción sobre el ritmo al que avanzaría el progreso tecnológico en países como Reino Unido o Estados Unidos, y la figura 3.1 muestra que, en efecto, las horas de trabajo han disminuido, aunque mucho menos de lo que él esperaba: parece poco probable que el promedio de horas de trabajo en cualquier país se sitúe en 15 horas semanales en 2030.

Para analizar cómo responden los trabajadores al aumento de los salarios, aplicaremos nuestro modelo de elección restringida. El primer paso consistirá en examinar cómo cambiaría la elección de las horas de trabajo por parte de Karim con un salario más elevado. Recuerda que él cuenta con ganar 30 euros por hora cuando se traslade a Madrid, y que con ese salario le gustaría trabajar siete horas al día. Eso le reportaría unos ingresos de 210 euros al día para gastar en consumo y le dejaría 17 horas libres para otras actividades.


​Supongamos ahora que al llegar a Madrid descubre que hay mucha demanda de trabajadores con su formación y que hay puestos de trabajo disponibles con un salario de 45 euros la hora. ¿Cómo influirá esto en su decisión?

Si el salario aumenta de 30 a 45 euros la hora, el conjunto factible de Karim se amplía. Sigue los pasos de la figura 3.9 para analizar cómo afectará este cambio a su elección de horas.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0). Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto F (17 y un tercio, 300).]



Figura 3.9 
Cómo cambia la decisión de Karim si aumenta el salario.






  


                [image: La elección de Karim para maximizar la utilidad con el salario inicial:]



La elección de Karim para maximizar la utilidad con el salario inicial



En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210).






  


                [image: Cuando aumenta el salario: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0).]



Cuando aumenta el salario



Cuando aumenta el salario, la restricción presupuestaria cambia. Si Karim se tomara 24 horas de tiempo libre, su consumo seguiría siendo cero, igual que antes. Pero por cada hora de tiempo libre a la que renuncie, sus ingresos y su consumo serán más altos que antes. La restricción presupuestaria pivota hacia fuera en torno al punto (24,0).






  


                [image: La restricción presupuestaria es más pronunciada: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0).]



La restricción presupuestaria es más pronunciada



Un aumento del salario de 30 euros a 45 euros la hora vuelve más pronunciada la restricción presupuestaria. La pendiente cambia de –30 a –45.






  


                [image: El conjunto factible es mayor: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0). Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto F (17 y un tercio, 300).]



El conjunto factible es mayor



El conjunto factible de Karim ha aumentado. Ahora tiene una variedad más amplia de combinaciones de consumo y tiempo libre y puede alcanzar una curva de indiferencia más elevada.






  


                [image: La nueva elección para maximizar la utilidad: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0). Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto F (17 y un tercio, 300).]



La nueva elección para maximizar la utilidad



Karim elegirá el punto de la nueva restricción presupuestaria que alcance la curva de indiferencia más alta posible. La mejor opción es el punto F, donde la nueva restricción presupuestaria es tangente a una curva de indiferencia.






  


                [image: Un salario más alto eleva el nivel de vida de Karim: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto E (17, 210). Una línea recta más empinada conecta los puntos (8, 720) y (24, 0). Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto F (17 y un tercio, 300).]



Un salario más alto eleva el nivel de vida de Karim



Karim elegirá el punto F, que incrementa su utilidad (su nivel de vida). Aquí tendrá más tiempo libre (17 horas y 20 minutos al día) y un mayor consumo (300 euros). Como resultado del incremento salarial, opta por reducir en 20 minutos las horas que trabaja cada día.








Con un salario más alto, Karim elegirá el punto F, donde la nueva restricción presupuestaria es tangente a la curva de indiferencia CI4, lo que le reporta más utilidad que el punto E. Como el conjunto factible se ha ampliado, pude conseguir un nivel de vida más alto. Para obtener la mayor utilidad posible, elige el punto de la nueva restricción presupuestaria en el que \(\text{RMS} = w\), de manera que sus dos opciones estén en equilibrio. Su relación marginal de sustitución entre tiempo libre y consumo es igual a la relación marginal de transformación entre ellos, que ahora es más alta porque viene dada por el salario.

En la figura 3.9, el efecto del incremento salarial es que Karim opta por tener más cantidad de ambos bienes: no solo un consumo mayor, sino también más tiempo libre. Es importante reparar en que este no es más que uno de los resultados posibles. Si hubiéramos trazado de otra manera la forma de las curvas de indiferencia, el punto de tangencia habría sido otro. No hay duda de que con un salario más alto es factible tener más consumo y más tiempo libre, pero el hecho de que Karim elija tener más de ambos bienes depende de sus preferencias.

La razón estriba en que el incremento salarial afecta a Karim de dos maneras.


	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.
	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.




​​En primer lugar, desplaza la restricción presupuestaria hacia el exterior, lo que amplía su conjunto factible. Su situación mejora: ahora puede elegir combinaciones de consumo y tiempo libre que antes no podía permitirse. Esto se denomina efecto renta: en general, si podemos permitirnos tener más cantidad de los bienes que valoramos —lo que incluye el tiempo libre—, elegiremos tenerla.

El efecto renta de un incremento salarial hace que Karim quiera tener más tiempo libre.


​​En segundo lugar, el incremento salarial aumenta el coste de oportunidad del tiempo libre, lo que le da un incentivo mayor para trabajar. Tomarse una hora más de tiempo libre le cuesta más ahora en pérdida de consumo. Esto inclina la balanza más hacia el consumo que hacia el tiempo libre, lo que lo anima a trabajar más. Esto se denomina efecto sustitución: si un bien (en este caso, el tiempo libre) se vuelve más caro en relación con el otro, usaremos nuestros recursos a tener menos de él y más del otro. Preferiremos sustituir algo de ese bien por algo del otro.

El efecto sustitución de un incremento salarial hace que Karim prefiera tomarse menos tiempo libre.

Por tanto, estos dos efectos del aumento salarial actúan en direcciones opuestas. En la figura 3.9 domina el efecto renta. Con cualquier nivel de tiempo libre, Karim puede obtener más consumo que antes. Aprovecha los ingresos adicionales para disponer de más tiempo libre. Pero también es posible que predomine el incentivo para trabajar más, en cuyo caso la persona en cuestión responderá al incremento salarial trabajando más horas.


​Cuando Keynes se planteó qué ocurriría al cabo de un siglo, atinó al predecir que se reducirían las horas de trabajo. Él razonó que con salarios mucho más altos, a la generación de sus nietos le resultaría fácil cubrir sus necesidades materiales y vivir con comodidad. Dio por supuesto que a medida que aumentaran los ingresos, darían menos valor relativo a incrementarlos aún más. Si usamos nuestro modelo para interpretar su razonamiento, cabría afirmar que consideraba que el efecto renta compensaría el aumento del incentivo para trabajar.

Pero al predecir que el tiempo de trabajo caería hasta las 15 horas semanales parece haber subestimado el peso de las preferencias por trabajar y consumir que repercutirían en las decisiones de los trabajadores futuros a medida que aumentara la prosperidad. Más adelante en esta misma unidad expondremos algunas de las razones por las que han podido cambiar estas preferencias.


  
    Pregunta 3.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Partiendo de un diagrama como el de la figura 3.9, considera qué sucedería con la elección de consumo y tiempo de trabajo que haría Karim, quien maximiza la utilidad, si su salario aumentara aún más, hasta 60 euros la hora. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El coste de oportunidad del tiempo libre caerá, de modo que se tomará más tiempo libre.

      	Puede que elija trabajar más horas y consumir menos.

      	Puede que opte por trabajar 9 horas al día, igual que cuando cobraba 30 euros la hora.

      	Su nivel de vida puede descender si el valor de las horas de trabajo es alto en el punto que maximiza la utilidad.

    

    
      	El coste de oportunidad del tiempo libre es igual al salario. Así que el coste de oportunidad del tiempo libre subirá a 60 euros la hora. Pero puede que se tome más tiempo libre.

      	No reducirá el tiempo libre y el consumo porque eso le reportaría una utilidad menor que la que tiene en el punto F.

      	Las horas de trabajo con la nueva elección para maximizar la utilidad podrían ser las mismas que en los puntos E o F (o más altas o más bajas, dependiendo de la forma de sus curvas de indiferencia).

      	Tras un incremento salarial, F seguiría siendo factible. Pero Karim elegirá un punto con una utilidad mayor o, en otras palabras, con un nivel de vida más alto.

    

  




​
  Ejercicio 3.6 ¿Por qué la gente sigue trabajando muchas horas?

  Un artículo de Tim Harford publicado en la columna «Undercover Economist» del Financial Times analiza por qué las horas de trabajo no se han reducido tanto como esperaba Keynes.2

  
    	¿Cuáles son las principales razones que propone para explicar esta observación? ¿Afectarían esas razones a algunos grupos de trabajadores más que a otros?

    	Si el análisis de Tim Harford fuera correcto, ¿qué ha sucedido con nuestra relación marginal de sustitución entre consumo y tiempo libre a medida que ha aumentado la prosperidad?

  




  
    	
      John Maynard Keynes. 1963. «Economic Possibilities for our Grandchildren». En Essays in Persuasion, Nueva York, NY: W. W. Norton & Co [Las posibilidades económicas de nuestros nietos, trad. cast. de Jordi Pascual,  Madrid: Taurus, 2015]. ↩

    

    	
      Tim Harford. 2015. «The rewards for working hard are too big for Keynes’s vision». The Undercover Economist.  Primera publicación en The Financial Times. Actualizado el 3 de agosto de 2015. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.7 El efecto renta y el efecto sustitución en las horas de trabajo y el tiempo libre


​​​Cuando utilizamos el modelo de elección restringida para analizar los efectos de un incremento salarial (como en el caso de Karim en la sección 3.6), observamos que siempre aumenta el nivel de vida (representado por la utilidad en el modelo). Las horas de trabajo pueden aumentar o disminuir dependiendo de cuál de dos efectos opuestos predomine. En esta sección analizamos con más detalle estos dos efectos recurriendo a otro ejemplo para explicarlos.

Imagina que quieres planificar cómo pasarás las diez semanas de vacaciones que tienes en verano antes de empezar tu próximo curso universitario. Tienes la posibilidad de trabajar en una tienda local, donde te pagarían 90 dólares al día. Pero también quieres tener tiempo para quedar con amigos, tomarte unas vacaciones y estudiar las asignaturas del año que viene. ¿Cuántos días tendrías que trabajar durante las vacaciones?

Supongamos que, igual que a Karim, solo te importan dos bienes: el consumo que puedes disfrutar con tus ingresos y el número de días libres que tendrás a tu disposición. Como estás planificando todas las vacaciones de verano, nos centraremos en las cantidades totales de consumo y tiempo libre, y no en los promedios diarios o semanales.

Cuentas con un total de 70 días que puedes dedicar a trabajar o a tener tiempo libre. Si w es el salario diario, y te tomas d días de tiempo libre durante ese periodo vacacional, entonces trabajarás \((70 − d)\) días, y tu nivel máximo de consumo, c, vendrá dado por la restricción presupuestaria:

\[c = w(70 - d)\]
La figura 3.10 ilustra tu restricción presupuestaria con un salario de 90 dólares al día, así como tu conjunto factible.

La pendiente de la restricción presupuestaria se corresponde con el salario: cada día libre adicional obliga a restar 90 dólares al consumo total. El área que queda debajo de la restricción presupuestaria es el conjunto factible. Tu problema es muy parecido al de Karim: la relación marginal con la que puedes transformar días de tiempo libre en consumo, que es también el coste de oportunidad de un día libre, es constante e igual a tu salario: 90 dólares por cada día de trabajo.

¿Qué elegirás? Eso dependerá de tus preferencias, y estas dependerán a su vez de tu situación particular. Por ejemplo, si puedes vivir con tu familia y ahorrarte el pago de un alquiler, los ingresos tendrán menos importancia para ti que para un estudiante que tiene que pagarse un alojamiento, y darás un valor bastante elevado al tiempo libre. Si necesitaras una parte de tus ingresos para financiar tu próximo semestre en la universidad, es posible que mostraras menos disposición a sustituir consumo por tiempo libre. Tu elección preferida de tiempo libre y consumo será la combinación en la frontera factible que se encuentre en la curva de indiferencia más alta posible. En la figura 3.10 hemos trazado curvas de indiferencia con la forma típica. Sigue los pasos para encontrar tu opción preferida.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la línea recta en el punto A (34, 3240). La otra cae por debajo de esta en todos los puntos.]
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      	70
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Figura 3.10 
Tu combinación preferida de tiempo libre y consumo.






  


                [image: La restricción presupuestaria y el conjunto factible: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0).]
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La restricción presupuestaria y el conjunto factible



La restricción presupuestaria revela la cantidad máxima de consumo disponible por cada día libre. Esta es tu frontera factible, y el área situada debajo de ella es el conjunto factible. La ecuación de la restricción presupuestaria es \(c = w(70 − d)\). Como el salario es \(w = 90\), la restricción presupuestaria se corresponde con \(c = 90(70 − d)\).






  


                [image: La relación marginal de transformación: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0).]
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La relación marginal de transformación



El salario asciende a 90 dólares diarios, de modo que la pendiente de la restricción presupuestaria es –90. 90 dólares es tu RMT (la ratio a la que puedes transformar días libres en consumo), y también se corresponde con el coste de oportunidad de un día libre.






  


                [image: Tu plan ideal: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la línea recta en el punto A (34, 3240). La otra cae por debajo de esta en todos los puntos.]
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Tu plan ideal



Con estas curvas de indiferencia, tu plan ideal para las vacaciones se situará en el punto A, con 34 días libres y unos ingresos de 3240 dólares en total. En este punto, tu RMS es igual al valor absoluto de la pendiente de la restricción presupuestaria, que es el salario (90 dólares).








Si tus curvas de indiferencia tienen la misma forma que las de la figura 3.10, entonces elegirás el punto A, con 34 días libres durante ese periodo de descanso vacacional. Planearás pasar 36 días trabajando en la tienda, lo que te reportará unos ingresos totales de 3240 dólares.

Al igual que Karim, estás sopesando dos opciones: tu RMS, es decir, la relación a la que estás dispuesto a cambiar días de tiempo libre por consumo adicional; y tu RMT, la relación a la que puedes transformar días libres en consumo, que es igual al salario diario. La combinación de consumo y tiempo libre que maximiza la utilidad es el punto de la restricción presupuestaria en el que:

\[\text{RMS} = \text{RMT} = w\]
Mientras te planteas esta decisión, recibes un mensaje electrónico de un misterioso benefactor que quiere darte 1000 dólares para que los gastes a tu antojo (lo único que tienes que hacer es darle tus datos bancarios). Al instante reparas en que esto afectará a tu plan. La nueva situación se muestra en la figura 3.11: para cada nivel de tiempo libre, tus ingresos totales (el salario más la donación misteriosa) serán 1000 dólares más elevados que antes. De modo que la restricción presupuestaria se desplaza 1000 dólares hacia arriba: el conjunto factible se ha ampliado. Ahora tu restricción presupuestaria es:

\[c = 90(70 - d) + \text{1000}\]



                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). El punto A (34, 3240) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 7336) y (81,51 , 0),  y se sitúa por encima de la línea anterior en todos los puntos. El punto B (39,4 , 3790) cae sobre la línea recta situada más arriba. Hay tres curvas convexas decrecientes paralelas. De abajo arriba, se han etiquetado como CI1, CI2 y CI3. CI3 es tangente a la línea recta superior en el punto B. CI2 es tangente a la línea recta inferior en el punto A. CI1 cae por debajo de CI2 en todos los puntos.]



Figura 3.11 
Efecto del ingreso extra en tu elección de tiempo libre y consumo.






El ingreso extra de 1000 dólares no cambia el coste de oportunidad del tiempo: cada hora de tiempo libre sigue reduciendo el consumo 90 dólares (el salario). Tu opción ideal se sitúa ahora en el punto B, con 39 días de tiempo libre. B es el punto de la CI3 en que la RMS es igual a 90 dólares. Con las curvas de indiferencia que se muestran en este gráfico, tu respuesta al ingreso adicional no se limita a gastar 1000 dólares más; aumentas el consumo en menos de 1000 dólares y te tomas más tiempo libre. Un estudiante con preferencias diferentes podría no optar por aumentar su tiempo libre. La figura 3.12 muestra un caso en el que la RMS para cada valor de tiempo libre es igual en ambas curvas de indiferencia. Este estudiante elegirá mantener igual su tiempo libre y consumir 1000 dólares más.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). El punto A (34, 3240) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 7336) y (81,51, 0),  y se sitúa por encima de la línea anterior en todos los puntos. El punto B (34, 4240) cae sobre la línea recta situada más arriba. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. La curva de más arriba es tangente a la línea recta superior en el punto B. La curva de más abajo es tangente a la línea recta inferior en el punto A.]



Figura 3.12 
Estudiante con preferencias diferentes: la RMS no cambia cuando el consumo aumenta.







	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.




​Las figuras 3.11 y 3.12 muestran ejemplos del efecto renta: el efecto de unos ingresos adicionales en la elección del tiempo libre. Tu efecto renta, ilustrado en la figura 3.11, es positivo: el ingreso extra incrementa el nivel de tiempo libre que eliges. Para el estudiante de la figura 3.12, el efecto renta vale cero. Hemos asumido que para la mayoría de los bienes, el efecto renta será positivo o nulo, pero no negativo: si tus ingresos aumentan, no eliges tener menos cantidad de algo que valoras.


	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.




​La donación de 1000 dólares es un ingreso que no se ha ganado con el trabajo, de modo que solo tiene un efecto renta. Puesto que la RMT no ha variado, no hay un incentivo mayor para trabajar. Por tanto, no hay efecto sustitución: el coste de oportunidad de un día libre sigue siendo de 90 dólares, y no tienes ningún motivo para sustituir consumo por tiempo libre.

De repente caes en la cuenta de que tal vez no sea prudente darle al misterioso desconocido los datos de tu cuenta bancaria (podría ser una estafa). Aunque te pese, recuperas el plan inicial y decides trabajar 34 días durante las vacaciones. Pero de pronto tu suerte mejora. Te enteras de que hay un puesto libre en el supermercado, donde te pagarían 130 dólares al día. Ahora tu restricción presupuestaria es:

\[c = 130(70 - d)\]
La figura 3.13a muestra cómo cambia la restricción presupuestaria cuando el salario aumenta de 90 a 130 dólares al día. Por cada día de tiempo libre al que renuncies, tu consumo podrá crecer 130 dólares en lugar de 90, de modo que la restricción presupuestaria se vuelve más pronunciada. Pivota en torno al punto (70, 0) (sea cual sea el salario, tu consumo será cero si no trabajas). El conjunto factible se ha ampliado. Y ahora consigues la mayor utilidad posible en el punto D, con solo 30 días libres, pero con un consumo total de 5200 dólares. Así que envías tu solicitud para optar al puesto del supermercado.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). Otra línea recta conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la línea recta superior en el punto D. La otra es tangente a la línea recta inferior en el punto A (34, 3240).]



Figura 3.13a 
Efecto de un aumento de sueldo en tu elección de tiempo libre y consumo.






Compara los resultados de la figura 3.11 y de la 3.13a. Con un aumento de los ingresos no derivados del trabajo, prefieres trabajar menos días, pero el aumento del salario de la figura 3.13a te anima a incrementar tus días de trabajo. ¿Por qué pasa esto? Porque el efecto sustitución del aumento salarial es mayor que el efecto renta:


  	El conjunto factible se amplía, lo que incrementa la utilidad potencial: Para cada nivel de tiempo libre, puedes permitirte más consumo. Para un nivel determinado de tiempo libre, tu RMS es mayor en puntos con ingresos más elevados: ahora tienes más disposición a sacrificar consumo a cambio de tiempo libre adicional. Este es el efecto renta que se muestra en la figura 3.11: reaccionas a los ingresos adicionales tomándote más tiempo libre e incrementando el consumo.

  	La restricción presupuestaria es más pronunciada: El coste de oportunidad del tiempo libre es más alto ahora. En otras palabras, ha aumentado la relación marginal a la que puedes transformar tiempo en ingresos (la RMT). Y eso significa que tienes un incentivo para trabajar más, es decir, para reducir tu tiempo libre. Este es el efecto sustitución, y en la figura 3.13a supera al efecto renta.



Usando el diagrama podemos medir los efectos renta y sustitución con más precisión. Antes de la subida salarial, estás en el punto A de la CI2. El salario más alto te permite llegar al punto D de la CI4. La figura 3.13b ilustra cómo descomponer el cambio de A a D en dos partes correspondientes a estos dos efectos.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Hay tres líneas rectas. Dos son paralelas entre sí. La más inferior de las dos conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). La más superior de las dos conecta los puntos (0, 7697), C (41,5, 3959) y (85,49, 0). La tercera línea recta es más empinada que las otras dos y conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta más empinada en el punto D y a la más alta de las dos líneas paralelas en el punto C. La otra es tangente a la línea recta más inferior en el punto A (34, 3240). La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre C y D es el efecto sustitución. La distancia horizontal entre los puntos A y D es el efecto total.]



Figura 3.13b 
Efecto de un incremento salarial en tu elección de tiempo libre y consumo.






  


                [image: Aumento salarial: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). Otra línea recta conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). Una curva convexa decreciente es tangente a la línea recta en el punto A (34, 3240).]



Aumento salarial



Cuando el salario es de 90 dólares, tu mejor elección de días libres y consumo se sitúa en el punto A. La línea más pronunciada ilustra la nueva restricción presupuestaria cuando el salario sube a 130 dólares diarios. El conjunto factible se ha ampliado.






  


                [image: Ahora puedes alcanzar una curva de indiferencia más alta: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). Otra línea recta conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta superior en el punto D (30, 5200). La otra es tangente a la recta inferior en el punto A (34, 3240).]



Ahora puedes alcanzar una curva de indiferencia más alta



El punto D de la CI4 te reporta la mayor utilidad. En el punto D, tu RMS es igual al nuevo salario: 130 dólares. Solo tienes 30 días de tiempo libre, pero tu consumo crece hasta 5200 dólares.






  


                [image: Si no cambiara el coste de oportunidad del tiempo libre: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Hay tres líneas rectas. Dos son paralelas entre sí. La más inferior de las dos conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). La más superior de las dos conecta los puntos (0, 7697), C (41,5, 3959) y (85,49, 0). La tercera línea recta es más empinada que las otras dos y conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta más empinada en el punto D y a la más alta de las dos líneas paralelas en el punto C. La otra es tangente a la línea recta más inferior en el punto A (34, 3240).]



Si no cambiara el coste de oportunidad del tiempo libre



La línea de puntos muestra lo que habría ocurrido si tuvieras suficientes ingresos para llegar a CI4 sin un cambio en el coste de oportunidad del tiempo libre. En este caso optarías por C, que ofrece más tiempo libre.






  


                [image: El efecto renta: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Hay tres líneas rectas. Dos son paralelas entre sí. La más inferior de las dos conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). La más superior de las dos conecta los puntos (0, 7697), C (41,5, 3959) y (85,49, 0). La tercera línea recta es más empinada que las otras dos y conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta más empinada en el punto D y a la más alta de las dos líneas paralelas en el punto C. La otra es tangente a la línea recta más inferior en el punto A (34, 3240). La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta.]



El efecto renta



El desplazamiento de A a C se denomina efecto renta del aumento salarial; por sí solo te animaría a tomarte más tiempo libre.






  


                [image: El efecto sustitución: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Hay tres líneas rectas. Dos son paralelas entre sí. La más inferior de las dos conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). La más superior de las dos conecta los puntos (0, 7697), C (41,5, 3959) y (85,49, 0). La tercera línea recta es más empinada que las otras dos y conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta más empinada en el punto D y a la más alta de las dos líneas paralelas en el punto C. La otra es tangente a la línea recta más inferior en el punto A (34, 3240). La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre C y D es el efecto sustitución.]



El efecto sustitución



El incremento del coste de oportunidad del tiempo libre vuelve más pronunciada la restricción presupuestaria. Esto te anima a elegir D en lugar de C, una opción con menos tiempo libre. Esto se denomina efecto sustitución del aumento salarial.






  


                [image: La suma del efecto renta y el efecto sustitución: En este diagrama, el eje horizontal muestra días de tiempo libre con un intervalo que va de 0 a 70. El eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 7000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). Hay tres líneas rectas. Dos son paralelas entre sí. La más inferior de las dos conecta los puntos (0, 6300) y (70, 0). La más superior de las dos conecta los puntos (0, 7697), C (41,5, 3959) y (85,49, 0). La tercera línea recta es más empinada que las otras dos y conecta los puntos (0, 9100) y (70, 0). El punto D (30, 5200) cae sobre esta línea. Hay dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la recta más empinada en el punto D y a la más alta de las dos líneas paralelas en el punto C. La otra es tangente a la línea recta más inferior en el punto A (34, 3240). La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre C y D es el efecto sustitución. La distancia horizontal entre los puntos A y D es el efecto total.]



La suma del efecto renta y el efecto sustitución



El efecto global del aumento salarial depende de la suma del efecto renta y el efecto sustitución. En este caso, el efecto sustitución negativo es mayor, de modo que con el incremento salarial prefieres menos tiempo libre.








El efecto renta y el efecto sustitución


​​Ya podemos describir con más precisión el efecto renta y el efecto sustitución. Un incremento salarial:


  	eleva tus ingresos para cada nivel de tiempo libre, lo que supone un aumento del nivel de utilidad que puedes lograr

  	incrementa el coste de oportunidad del tiempo libre.



De modo que tiene dos efectos sobre la elección de tiempo libre:


  	El efecto renta (porque la restricción presupuestaria se desplaza hacia fuera): el efecto que tendría un ingreso adicional si no hubiera ningún cambio en el coste de oportunidad.

  	El efecto sustitución (porque aumenta la pendiente de la restricción presupuestaria, la RMT): el efecto de la variación del coste de oportunidad de acuerdo con el nuevo nivel de utilidad.



La figura 3.13b muestra que con curvas de indiferencia de esta forma típica, el efecto sustitución será siempre negativo: con un coste de oportunidad del tiempo libre más alto eliges un punto de la curva de indiferencia con una RMS más alta, que equivale a un punto con menos tiempo libre (y más consumo). El efecto global de un aumento salarial depende de la suma de los efectos renta y sustitución. En la figura 3.13b, el efecto de sustitución negativo es más grande que el efecto renta positivo, por eso se reduce el tiempo libre.

El hecho de que el efecto sustitución sea lo bastante grande como para compensar el efecto renta dependerá de lo fácil que resulte sustituir tiempo libre por consumo.  Es posible que un estudiante tenga bastante flexibilidad a la hora de decidir a qué dedicar su tiempo durante las vacaciones de verano y, por tanto, que también la tenga para cambiar consumo por tiempo libre. Esto se reflejará en la forma de sus curvas de indiferencia. Incluso un cambio modesto en el salario disponible podría tener un efecto considerable en su elección de tiempo libre.

A una persona con muchas responsabilidades domésticas le resultará más difícil renunciar a tiempo libre. El incentivo adicional para trabajar debido a un pequeño cambio salarial puede tener, por tanto, un efecto minúsculo en su decisión: el efecto sustitución será menor, y es más probable que predomine el efecto renta.


  
    Pregunta 3.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.14 plasma el consumo y el tiempo libre diarios factibles para una persona con un salario de 15 dólares la hora.

    


                [image: Conjunto factible para una persona con un salario de 15 dólares la hora.]



Figura 3.14 
Conjunto factible para una persona con un salario de 15 dólares la hora.






    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La pendiente de la restricción presupuestaria es el salario en negativo (–15).

      	Una donación de 60 dólares volvería más pronunciada la restricción presupuestaria, y la intersección con el eje vertical aumenta hasta los 300 dólares.

      	Una disminución del salario reduciría el conjunto factible y la utilidad del trabajador.

      	Una disminución del salario reduciría el coste de oportunidad del tiempo libre, lo que animaría a esta persona a trabajar menos horas.

    

    
      	Por cada hora adicional de tiempo libre, el trabajador dispone de 15 dólares menos para gastar en consumo, de modo que la pendiente de la restricción presupuestaria es igual a −15.

      	Una donación desplazaría la restricción presupuestaria hacia fuera de forma paralela, puesto que esta persona consumiría 60 dólares más con cualquier nivel dado de tiempo libre.

      	Una disminución del salario haría que la restricción presupuestaria pivotara hacia dentro en torno al punto (24, 0). El conjunto factible sería menor, y el trabajador no sería capaz de alcanzar los niveles de utilidad que le permitía un salario de 15 dólares.

      	Con una reducción salarial, el coste de oportunidad del tiempo libre sería más bajo, pero sin ver las curvas de indiferencia es imposible decir cómo cambiarían las horas de trabajo. Podrían aumentar o reducirse dependiendo del tamaño relativo del efecto renta y del efecto sustitución.

    

  




  Ejercicio 3.7 El problema de Zoë: El aumento de precio de una entrada de cine

  En el ejercicio 3.4 averiguaste la mejor combinación de actividades sociales y entretenimiento para Zoë con un presupuesto de 240 libras y un coste de 10 libras por cada entrada de cine y de 16 libras por cada noche de ocio. La siguiente figura muestra su restricción presupuestaria y un conjunto posible de curvas de indiferencia; con estas preferencias, su mejor opción se sitúa en el punto A, que equivale a 13 entradas de cine y (alrededor de) siete noches de ocio.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de entradas de cine y va de 0 a 24. El eje vertical representa el número de salidas nocturnas, y el intervalo va de 0 a 16. Las coordenadas son (número de entradas de cine, número de salidas nocturnas). Una línea recta conecta los puntos (0, 15) y (16, 0). El punto C (10, 6) cae sobre esta línea. Una curva convexa decreciente etiquetada como CI2 es tangente a esta línea recta en el punto C. Otra línea recta conecta los puntos (0, 15) y (24, 0). El punto A (13, 7) cae sobre esta línea. Una curva convexa decreciente etiquetada como CI1 es tangente a esta línea recta en el punto A.]






  Supón que descubre que es probable que las entradas de cine en Londres sean más caras que en el resto de Reino Unido: cuestan 15 libras, en lugar de 10. El aumento de precio hace que su restricción presupuestaria pivote en torno al punto (0, 15): aún puede permitirse el punto (0, 15), pero ahora, si gasta todo su presupuesto en entradas de cine, solo podrá consumir 16 entradas.

  
    	¿Cómo ha cambiado la relación marginal de transformación de Zoë? ¿Ha aumentado o disminuido el coste de oportunidad de una entrada de cine?

    	¿Cómo ha cambiado el poder adquisitivo de Zoë: puede permitirse más o menos noches de ocio y entradas de cine?

    	El punto C es ahora el punto que maximiza su utilidad. ¿Qué ha sucedido con su utilidad y con el número de entradas que elige adquirir?

    	Para descomponer el efecto del cambio de precio en un efecto renta y un efecto sustitución, copia el diagrama y traza en él una recta tangente a CI2 con la pendiente más plana de la restricción presupuestaria original. Etiqueta el punto de tangencia como B.

    	El cambio de A a B es el efecto renta: el aumento de precio reduce el poder adquisitivo de Zoë casi como si tuviera menos ingresos para gastar. ¿Cómo afecta esto al número de entradas que compra Zoë?

    	El cambio de B a C es el efecto sustitución: el efecto de la variación del coste de oportunidad de las entradas de cine a partir del nuevo nivel de utilidad. ¿Cómo repercute esto en la cantidad de entradas que compra?

    	Explica por qué el efecto sustitución funciona de la misma manera para Zoë y para Karim, mientras que el efecto renta funciona de maneras opuestas?

  




  Ampliación 3.7 Las matemáticas del efecto renta y el efecto sustitución

  
    En el texto principal de esta sección resolvimos el problema de elección restringida del periodo vacacional mediante un diagrama y descompusimos el efecto de un cambio salarial en el efecto renta y el efecto sustitución. Aquí aplicamos el análisis matemático descrito en la ampliación 3.5 para resolver este problema, y luego expresamos en términos matemáticos los efectos de las variaciones salariales o de renta. Por último, explicamos un método numérico para descomponer el cambio salarial en efecto renta y efecto sustitución.

  

  En el problema de la elección restringida de la parte principal de esta sección, decidiste qué cantidad de los 70 días de tus vacaciones de verano dedicarías a trabajar. Elegías la cantidad de consumo, c, y los días de tiempo libre, t, de manera que te reportaran la mayor utilidad posible dentro de tu conjunto factible.

  
    Aquí llamaremos t en lugar de d a los días de tiempo libre para evitar confusiones con el símbolo de derivada.

  

  Tu salario equivale a \(w\), y es posible que también tengas algunos ingresos no derivados del trabajo, \(I\).

  
    El problema de elección restringida de las vacaciones de verano

    Eliges \(t\) y \(c\) para maximizar \(u(t, c)\) de acuerdo con la restricción \(c=w(70 - t) + I\).

  

  Representamos tus preferencias empleando la función de utilidad:

\[u(t, c) = t(c+600)\]
  Incluso si se recurre al análisis matemático es útil trazar un diagrama para no perder de vista la interpretación económica. La figura A3.4 ilustra la descomposición en los efectos renta y sustitución con esta función de utilidad cuando el salario aumenta de 96 a 150 dólares. La función de utilidad es distinta de la que utilizamos para trazar la figura 3.13b, de modo que la forma de las curvas de indiferencia y los números exactos varían un tanto, pero se trata de un problema muy similar.

  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra el tiempo libre por día con un intervalo que va de 0 a 70, y el eje vertical muestra el consumo en dólares con un intervalo que va de 0 a 8000. Las coordenadas son (días de tiempo libre, consumo). La restricción presupuestaria inicial es una línea con pendiente negativa que conecta los puntos (0, 6720) y (70, 0). La nueva restricción presupuestaria es una línea con pendiente negativa que conecta los puntos (0, 10 500) y (70, 0). Una línea decreciente punteada es paralela a la restricción presupuestaria original y conecta los puntos (0, 8280) y (70, 1560). Hay dos curvas convexas decrecientes que no se cruzan. La curva inferior es tangente a la restricción presupuestaria original en A (38, 3072). La curva superior es tangente a la nueva restricción presupuestaria en el punto D (37, 4950) y es tangente a la línea punteada en C (46, 3864). La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre los puntos C y D es el efecto renta.]



Figura A3.4 
Un incremento salarial de 96 a 150 dólares reduce tu elección de tiempo libre de 38 días (punto A) a 37 días (punto D).






  En la figura A3.4, partes de un salario de 96 dólares diarios y cero ingresos no derivados del trabajo.  Eliges la combinación de consumo y tiempo libre que maximiza tu utilidad, que se sitúa en el punto A. Si el salario aumenta a 150 dólares, tu elección se desplaza al punto D. En el diagrama, el efecto global del incremento salarial se corresponde con una pequeña reducción del tiempo libre, que se descompone en un efecto renta positivo y un efecto sustitución negativo.

  Ahora demostraremos estos resultados en términos matemáticos. Para ello:

  
    	resolvemos el problema de elección restringida para esta función de utilidad

    	analizamos cómo afectan a la solución los cambios en \(w\) e \(I\)

    	calculamos el efecto sobre el tiempo libre en el caso de que \(I=0\) y el salario aumente de 96 a 150 dólares

    	y después descomponemos este cambio en un efecto renta y un efecto sustitución.

  

  Resolución del problema de elección restringida

  Recuerda que tu mejor elección se sitúa en un punto de la restricción presupuestaria donde RMS = RMT. La RMS es el cociente de las utilidades marginales:

\[\text{RMS} = \left| \frac{\partial u}{\partial t} \left/ \frac{\partial u}{\partial c} \right.\right| = \frac{c+600}{t}\]
  y la RMT es el salario, w (el valor absoluto de la pendiente de la frontera factible). De ahí que el punto que eliges \((t^*,\ c^*)\) satisfaga el siguiente par de ecuaciones simultáneas:

\[\begin{align}
 \frac{c+600}{t}&=w \\
c&=w(70-t)+I
\end{align}\]
  Si usamos la segunda ecuación para sustituir c en la primera ecuación y despejamos t, obtenemos:

\[t^*=35+\frac{I+600}{2w}\]
  y si utilizamos esta última para sustituirla en la primera ecuación, obtenemos \(c^*\):

\[c^*=wt^*-600=35w+\frac{I-600}{2}\]
  Para los cálculos que aparecen a continuación conviene señalar que la utilidad que obtienes con tu mejor elección es \(u=(c^*+600)t^*\). Como (a partir de la primera de las ecuaciones simultáneas) \(c^*+600=wt^*\), podemos escribir tu utilidad solamente en términos de \(t^*\):

\[\begin{align}
u=w{t^*}^2
\end{align}\]
  Cómo cambia la solución si varía w o I

  Las ecuaciones anteriores muestran que la solución \((t^*,\ c^*)\), es decir, la elección de c y t que da la máxima utilidad, son funciones del salario, w, y de los ingresos no derivados del trabajo, I. Para saber qué pasaría si cambiara w, podemos diferenciar las funciones con respecto a w manteniendo I constante y actuar de manera análoga para los cambios en I.

  Cuando aumenta w:

  Consideremos en primer lugar el efecto sobre el tiempo libre:

\[\begin{align*}
t^*(w, I)&= 35 + \frac{I+600}{2w} \\
\Rightarrow \frac{\partial t^*}{\partial w}&= - \frac{I+600}{2w^2}
\end{align*}\]
  El signo de derivada indica la dirección del efecto sobre \(t^*\) de un incremento pequeño (infinitesimal) de w. En este caso es negativo para todos los valores de w e \(I>0\). Esto permite inferir que, con esta función de utilidad, cualquier incremento salarial reducirá la elección del tiempo libre.

  ¿Y qué hay del consumo?

\[\begin{align}
c^{*}(w, I) &= 35w + \frac{I - 600}{2} \\
\Rightarrow \frac{\partial c^{*}}{\partial w} &= 35
\end{align}\]
  Esta derivada parcial es positiva para cualquier valor de w y de I, por lo que un incremento salarial siempre aumenta el consumo elegido.

  Cuando aumenta I:

  Si empleamos el mismo método para I:

\[\begin{align}
t^{*}(w, I) &= 35 + \frac{I + 600}{2w} \Rightarrow \frac{\partial t}{\partial I} = \frac{1}{2w} > 0 \\
c^{*}(w, I) &= 35w + \frac{I - 600}{2} \Rightarrow \frac{\partial c}{\partial I} = \frac{1}{2}
\end{align}\]
  Ambas derivadas parciales son positivas para cualquier valor de I y de \(w>0\), por lo que cualquier incremento de los ingresos no derivados del trabajo dará como resultado más tiempo libre y consumo.

  ¿En qué medida son generales estos resultados?

  Las expresiones de las derivadas parciales son específicas de la función de utilidad concreta que hemos empleado. Pero para la mayoría de las funciones de utilidad verosímiles, el incremento de los ingresos supone un aumento tanto del consumo como del tiempo libre, y los incrementos salariales aumentan el consumo. Sin embargo, el efecto del salario sobre el tiempo libre depende del equilibrio entre los efectos renta y sustitución.

  ¿Cómo cambia el tiempo libre cuando I = 0 y el salario aumenta de 96 a 150 dólares

  En un principio \(w=96\) y \(I=0\). Al introducir estos valores en las ecuaciones que nos llevaron a la solución anterior, encontramos que la mejor elección en este caso se corresponde con el punto A de la figura A3.4:

\[t_A=35+600/192 = 38,125 \text{ y } c_A=35\times 96-300=3060\]
  Cuando el salario aumenta, \(w=150\) e \(I=0\), la mejor opción se sitúa en el punto D:

\[t_D=35+600/300 = 37 \text{ y } c_D=35\times 150-300=4950\]
  El efecto global del incremento salarial sobre el tiempo libre se corresponde con un descenso del mismo de 38,125 días a 37 días.

  Descomposición del efecto global del incremento salarial sobre el tiempo libre

  El efecto global del incremento salarial da como resultado una disminución del tiempo libre:

\[t_D-t_A=37-38,125=-1,125\]
  Procedemos a la descomposición en cuatro pasos:

  1. ¿Cuál es la utilidad tras el incremento salarial?

  Tras el incremento salarial, te sitúas en el punto D, donde \(t_D= 37\). Tu utilidad es:

\[u_D=150t_D^2=205\,350\]
  En la figura A3.4, este es el nivel de utilidad de la curva de indiferencia que pasa por D.

  2. ¿Qué cambio en los ingresos tendría el mismo efecto sobre la utilidad que el incremento salarial?

  Supón que el salario se mantiene en \(w=96\), pero que los ingresos no derivados del trabajo aumentan de 0 a J. Tu mejor opción de tiempo libre sería entonces:

\[t=35+\frac{J+600}{192} \text { con una utilidad } u=96t^2\]
  Si esto te aporta la misma utilidad que el incremento salarial, te situarás en el punto C del diagrama con:

\[t_C=35+\frac{J+600}{192} \text { con una utilidad } u_C=96t_C^2=u_D=150t_D^2.\]
  Para hallar el valor de \(J\), resolvemos la ecuación \(96t_C^2=150t_D^2\) empleando las expresiones anteriores para \(t_C\) y \(t_D\). En primer lugar, fíjate en que (como los números se han elegido a propósito) la ecuación se puede simplificar:

\[\begin{gather*}
96t_C^2=150t_D^2 \Rightarrow 16t_C^2=25t_D^2 \Rightarrow (4t_C)^2 = (5t_D)^2 \\
\text {y, por tanto:} \ 4t_C = 5t_D
\end{gather*}\]
  (La otra posibilidad algebraica,  \(4t_C = -5t_D\), carece de sentido en términos económicos). Si sustituimos \(t_C\) y \(t_D\) y resolvemos para hallar \(J\):

\[\begin{align*}
4 \left (35+\frac{J+600}{192}\right)&= 5\times 37 \\
\Rightarrow J&= 1560
\end{align*}\]
  De modo que el aumento de los ingresos no derivados del trabajo de 0 a 1560 dólares manteniendo el salario en 96 dólares tendría el mismo efecto sobre la utilidad que el aumento del salario de 96 a 150 dólares.

  3. Cómo hallar el efecto renta

  El efecto renta del incremento salarial es el cambio que se produciría en el tiempo libre si alcanzaras el mismo nivel de utilidad con un aumento de los ingresos no derivados del trabajo, es decir, si obtuvieras unos ingresos adicionales de \(J\) = 1560 dólares. Esto se corresponde con la variación del tiempo libre entre los puntos A y C:

\[\begin{gather*}
t_A=38,125 \text{ y } t_C = 35 + \frac{600+J}{192} =46,25 \\
\Rightarrow \text{ efecto renta }= t_C-t_A = 8,125
\end{gather*}\]
  Por tanto, si solo consideraras el efecto renta de un incremento salarial de 96 a 150 dólares, te tomarías 8,125 días adicionales de tiempo libre.

  4. Cómo hallar el efecto sustitución

  Sin embargo, tu elección también se ve afectada por el aumento del coste de oportunidad del tiempo libre, que provoca un efecto sustitución. El tiempo libre cuesta más, por lo que cambias consumo por tiempo libre.

  Como el efecto global de la subida salarial es la suma de los efectos renta y sustitución, y conocemos tanto el efecto global como el efecto renta, podemos inferir con facilidad el efecto sustitución:

  


        
  
    
      	 
      	 
      	 
    

  
  
    
      	Efecto global
      	\(t_D-t_A\)
      	= 37 − 38,125 = −1,125
    

    
      	Efecto renta
      	\(t_C -t_A\)
      	= 46,25 − 38,125 = +8,125
    

    
      	Efecto sustitución
      	\(t_D -t_C\)
      	= −1,125 − 8,125 = −9,25
    

  


      





  El efecto sustitución es el efecto de la variación del salario sobre la elección de tiempo libre mientras la utilidad se mantiene constante.

  Los efectos renta y sustitución sobre el tiempo libre actúan en direcciones opuestas

  En nuestro ejemplo, el efecto renta es positivo (un incremento salarial aumenta el tiempo libre), mientras que el efecto sustitución es negativo. Esto es así para la mayoría de las funciones de utilidad creíbles. El hecho de que el efecto global sobre el tiempo libre sea positivo o negativo depende de cuál de los dos efectos domine.

  Con anterioridad hemos mostrado que con la función de utilidad \(u(t, c) = t(c+600)\), un incremento salarial siempre reduce el tiempo libre: \(\frac{\partial t^*}{\partial w}=-\frac{I+600}{2w^2}<0\). Pero con otras funciones de utilidad obtenemos resultados diferentes. Por ejemplo, si \(u(t, c) = t(c-200)\):

\[\begin{equation*}
\frac{\partial t^*}{\partial w} = -\frac{I -200}{2w^2}
\begin{cases}
< 0 & \text{si} \ I > 200 \\
= 0 & \text{si} \ I = 200 \\
> 0 & \text{si} \ I < 200
\end{cases}
\end{equation*}\]
  En este caso, el efecto renta positivo domina cuando los ingresos no derivados del trabajo I son bajos; y el efecto sustitución negativo domina cuando I tiene un valor elevado.

  
    Ejercicio A3.5 El efecto renta y el efecto sustitución

    Supón que tu amigo tiene la función de utilidad, \(u(t,c) = tc\), y tiene la restricción presupuestaria, \(c = w(24-t) + I\).

    
      	Si el salario es de 16 dólares e \(I\) = 160 dólares, ¿cuántas horas de tiempo libre elegirá tu amigo? ¿Qué nivel de consumo le correspondería?

      	Supón que el salario aumenta a 25 dólares mientras los ingresos se mantienen en 160 dólares. ¿Cuántas horas de tiempo libre elegirá tener ahora tu amigo, y cuál sería el nivel de consumo correspondiente?

      	Calcula los efectos renta y sustitución (medido en horas de tiempo libre) correspondientes a este incremento salarial.

    

  

  Más información: Apartados 14.1, 17.1 y 17.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau, Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4th ed., 2015 o 5th ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.
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3.8 ¿Es este un buen modelo?

Hemos creado un modelo para saber cómo deciden las personas cuánto tiempo dedican a trabajar dando por hecho que siempre procuran tomar la mejor decisión posible a partir de las combinaciones disponibles de dos bienes: gasto en consumo y tiempo libre. Hemos descrito sus preferencias empleando curvas de indiferencia, y su conjunto factible calculando su restricción presupuestaria. El modelo nos dice que su mejor elección (la que maximiza la utilidad) es la cantidad de horas de trabajo con la que la frontera factible es tangente a la curva de indiferencia: en otras palabras, el punto en que RMT = RMS.

Pero tal vez hayas pensado: ¡Eso no es lo que hace la gente!

Miles de millones de personas organizan su vida laboral sin saber nada sobre la RMS y la RMT. (Si decidieran de esta manera, quizá habría que restar las horas que dedicaran a efectuar estos cálculos). Y, aunque basaran su decisión en argumentos matemáticos, la mayoría de la gente no tiene ninguna posibilidad de empezar y acabar su jornada laboral cuando quiera. Entonces, ¿qué utilidad tiene este modelo?

Tal como explicamos en la sección 2.8, los modelos nos ayudan a «ver más mirando menos». Su falta de realismo es un rasgo intencionado de este modelo, no una  deficiencia.

Ensayo y error en lugar de cálculos

¿Es posible que un modelo que ignora cómo pensamos sea bueno para saber cómo elegimos?


​El economista Milton Friedman explicó que cuando se emplean modelos de este tipo en economía no es porque se considere que realmente efectuamos esos cálculos (como, por ejemplo, equiparar la RMS con la RMT) cada vez que tomamos una decisión, sino que probamos con varias opciones (a veces ni siquiera de forma consciente) y tendemos a adoptar costumbres o principios generales satisfactorios para nosotros y que evitan que nos arrepintamos de las decisiones tomadas.

En su libro titulado Ensayos sobre economía positiva (Essays in Positive Economics), Friedman comparó el proceso con una partida de billar.


  Considérese el problema de predecir los golpes de bola de un experto jugador de billar. No parece nada descabellado pensar que se pudieran obtener predicciones excelentes a partir de la hipótesis de que el jugador ejecuta sus golpes como si conociera las complicadas fórmulas matemáticas que indicarían las trayectorias óptimas, como si pudiera estimar a ojo con precisión los ángulos, etc. que describen la posición de las bolas, como si pudiera resolver cálculos a velocidad de vértigo a partir de las fórmulas y, por último, mandar las bolas en la dirección que indican las fórmulas.

  No confiamos en esta hipótesis porque creamos que los jugadores de billar son capaces de efectuar el proceso recién descrito, ni tan siquiera los más expertos, sino debido más bien al convencimiento de que si de un modo u otro no tuvieran la capacidad de llegar a un resultado esencialmente idéntico, no serían, de hecho, expertos jugadores de billar.1



De igual manera, si vemos que una persona opta con regularidad por ir a la biblioteca después de las clases en lugar de salir de fiesta o que no trabaja mucho en su campo o que solicita tener turnos más largos después de un aumento de sueldo, no es necesario suponer que esa persona ha efectuado los cálculos que hemos expuesto aquí. Si más tarde esa persona se arrepintiera de su decisión, es posible que en un futuro saliera un poco más, trabajara más en el campo o redujera sus horas de trabajo. Podemos sospechar que al final acabará tomando una decisión sobre el tiempo que dedica a trabajar cercana al resultado que arrojan nuestros cálculos.

Esta es la razón por la que la teoría económica puede ayudar a explicar lo que hace la gente, y a veces incluso a predecirlo, aunque en general nadie efectúe los cálculos matemáticos de los modelos económicos.

Ceteris paribus

Otra objeción que podría esgrimirse es que hemos dejado de lado factores importantes que influyen en las decisiones relacionadas con las horas que trabajamos. Hemos supuesto que a la persona trabajadora solo le importan dos bienes, el tiempo libre y el consumo. Pero también es posible que le preocupe, por ejemplo, su futuro profesional y, por tanto, trabajar más horas para adquirir una experiencia valiosa y más oportunidades para ascender de categoría. Y su decisión también puede depender de otros elementos que requieran su tiempo, como la cantidad de hijos que tenga y la disponibilidad de centros educativos donde escolarizarlos. ¿Es relevante que hayamos dejado estos aspectos fuera del modelo?


	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.



La respuesta es que no importará siempre que seamos conscientes de los factores que se han «mantenido constantes». El modelo se puede emplear para emitir afirmaciones sobre cómo responderán las personas a una subida salarial, ceteris paribus (manteniendo el resto de factores constantes). Pero debemos ser conscientes de que esas afirmaciones dejarían de ser válidas si esas otras cosas cambiaran. Así, podría darse el caso de que un empleador subiera los salarios, y los empleados quisieran aumentar sus horas de trabajo ceteris paribus, pero si al mismo tiempo se cerrara la guardería del centro de trabajo, entonces la subida salarial no tendría el mismo efecto.

Los supuestos ceteris paribus pueden dificultar la aplicación de un modelo a cambios que se producen a lo largo de un periodo extenso de tiempo: cuanto más largo es el intervalo temporal, más probabilidad hay de que también cambien otras cosas.

El trabajador representativo

Hemos desarrollado un modelo de la elección que efectúa un solo trabajador, y hemos analizado de qué manera depende la decisión de las preferencias de cada persona y de su conjunto factible. ¿Cómo podría usarse para explicar el comportamiento de grupos grandes de trabajadores, por ejemplo, toda la población activa de un país particular en un momento determinado?

Dentro de un grupo grande, cada individuo tomará una decisión distinta dependiendo de sus preferencias particulares y de su conjunto factible. Pero podemos emplear el modelo para conocer su comportamiento promedio si creemos que representa la decisión de un trabajador típico o «representativo»: un trabajador cuyas preferencias son típicas de las personas que conforman el grupo y cuyo conjunto factible está determinado por el salario medio.

En secciones posteriores de esta unidad aplicaremos nuestro modelo de salarios y horas de trabajo para entender mejor los datos de salarios medios en diferentes países y cómo han cambiado a lo largo del tiempo. Interpretaremos los datos como resultado de decisiones de trabajadores representativos. Pero también aquí debemos tener cuidado: el trabajador típico que imaginó Keynes en la Gran Bretaña de 1930 puede diferir mucho de los trabajadores típicos de Gran Bretaña o China en el siglo XXI.

La influencia de la cultura y la política

Otro aspecto poco realista del modelo es que suelen ser los empleadores, y no los empleados, quienes deciden las horas que hay que trabajar, y la jornada laboral que imponen suele ser más larga de lo que elegirían las personas contratadas. Como consecuencia, las horas de trabajo de muchas personas están reguladas por ley, de manera que más allá de cierta cantidad máxima de horas, ni la persona empleada ni la empleadora pueden elegir las horas de trabajo. En este caso, el gobierno ha limitado el conjunto factible de horas y de bienes.

Aunque el trabajador individual tiene poca libertad por lo común para elegir su horario laboral, puede darse el caso de que las variaciones en las horas de trabajo a lo largo de un periodo de tiempo y las diferencias entre países, reflejen en parte las preferencias de la población activa. Si muchas personas trabajadoras de una democracia desean reducir su jornada laboral, pueden «elegirlo» de manera indirecta como votantes en caso de no poder hacerlo de forma individual. O también pueden, como miembros de un sindicato, negociar contratos que impongan a los empleadores el pago de tarifas más altas por las horas extraordinarias para que la plantilla trabaje más horas.

Esta explicación destaca la influencia de la cultura (que produce preferencias compartidas por la población de una sociedad o país y diferentes de las de otras sociedades) y la política (es decir, los efectos de las leyes o el peso y las aspiraciones de los sindicatos). Sin duda son elementos que ayudan a explicar las diferencias entre países en cuanto a horas de trabajo.


​​​​​Parece haber diferencias también entre culturas. Algunas sociedades del norte de Europa valoran mucho las vacaciones, mientras que Corea del Sur es conocida por las largas jornadas de trabajo de su población activa. Las limitaciones legales sobre el tiempo de trabajo difieren. En Bélgica y Francia, la semana laboral normal está limitada entre 35 y 39 horas, mientras que en México el límite está en 48 horas, y en Kenia se trabaja aún más horas.

Pero, incluso a nivel individual, podemos influir en las horas que trabajamos. Por ejemplo, cuando se ofertan puestos de trabajo con los horarios laborales más deseados por la mayoría de la población, se reciben más solicitudes que para otros puestos que implican trabajar un número excesivamente alto (o bajo) de horas.

En resumen, nuestro modelo de horas de trabajo omite muchos aspectos que influyen en las acciones reales de las personas, y es importante plantearse si estas omisiones son relevantes para las conclusiones a las que lleguemos. Pero la calidad de un modelo se juzga en función de si permite esclarecer algo que se quiere conocer. En la siguiente sección, analizaremos si nuestro modelo simplificado de la elección de las horas de trabajo ayuda a explicar por qué las horas de trabajo han cambiado con el tiempo.


  
    Pregunta 3.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Basándote en lo que hemos expuesto en esta sección, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El modelo de elección restringida tiene un poder predictivo necesariamente limitado porque las personas trabajadoras no calculan en realidad RMS = RMT para decidir sus horas de trabajo.

      	La exactitud de las predicciones del modelo depende en parte de la medida en que se cumpla el supuesto ceteris paribus.

      	Como este modelo se centra en las elecciones de un solo individuo, no puede utilizarse para conocer las elecciones de grupos de individuos.

      	En contraste con nuestro modelo, las diferencias entre países en cuanto a horas de trabajo reflejan las preferencias de empleadores y gobiernos, y no solo las de la población trabajadora.

    

    
      	Tal como señala Milton Friedman (mediante la analogía de un jugador de billar), un modelo que ignora cómo pensamos podría seguir siendo un buen modelo para saber cómo elegimos. Con el tiempo, el método de ensayo y error podría deparar un comportamiento muy cercano al que predice el modelo, aunque cada persona individual no se detenga de manera explícita a calcular RMS = RMT.

      	Las predicciones del modelo se basan en el supuesto ceteris paribus (el resto de factores importantes se mantiene constante). Si este supuesto no se cumple, entonces puede haber resultados distintos a los predichos porque otros factores (aparte de los considerados en el modelo) también influyen en el comportamiento seguido.

      	El comportamiento de grandes grupos de población trabajadora se puede modelizar utilizando un «trabajador representativo» cuyas preferencias sean las típicas de los miembros del grupo y cuyo conjunto factible esté determinado por el salario medio.

      	Tanto empleadores como gobiernos tienen poder para modificar las limitaciones de las horas de trabajo. Sin embargo, la población trabajadora sigue teniendo cierta influencia sobre sus horas de trabajo a través de los sindicatos, el voto (si viven en una democracia) y la elección de los trabajos a los que aspiran.

    

  




  Ejercicio 3.8 Otra definición de economía

  
  ​El economista Lionel Robbins escribió en 1932 que: «La economía es la ciencia que estudia el comportamiento humano como una relación entre unos fines determinados y unos medios escasos que tienen usos alternativos».2

  
    	Busca un ejemplo en esta unidad que ilustre que la economía estudia el comportamiento humano como una relación entre unos «fines determinados y unos medios escasos que tienen usos alternativos». ¿Se te ocurren otras situaciones en las que las personas tengan que perseguir sus objetivos utilizando «medios escasos»?

    	¿Son fijos los «fines» de la actividad económica, es decir, las cosas que deseamos? Pon ejemplos que ilustren tu respuesta.

    	El tema al que alude Robbins —la mejor acción posible en una situación dada— es una parte esencial de la economía. Pero, ¿se limita la economía al estudio de «medios escasos que tienen usos alternativos»? Para responder esta pregunta, compara la definición de economía que da Robbins con la que consta en la sección 1.13: «El estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras». Ten en cuenta que en 1932, cuando Robbins escribió su texto, estaba desempleado el 15 % de la mano de obra británica.

  




  
    	
      Milton Friedman. 1953. Essays in Positive Economics (7th ed.). Chicago: University of Chicago Press [Ensayos sobre economía positiva, trad. cast. de Raimundo Ortega Fernández , Madrid: Gredos, 1967]. ↩

    

    	
      Lionel Robbins. 1984. An Essay on the Nature and Significance of Economic Science (3rd ed.). Nueva York: New York University Press [Ensayo sobre la naturaleza y significación de la ciencia económica, trad. cast. de Daniel Cosio Villegas, México D.F: Fondo de Cultura Económica, 1944]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.9 Explicación de nuestras horas de trabajo: cambios a lo largo del tiempo


	Revolución Industrial
	Oleada de avances tecnológicos y de cambios organizativos que comenzó en Gran Bretaña en el siglo XVIII y que transformó una economía basada en la agricultura y la artesanía en una economía comercial e industrial.




​​​​​En el año 1600, un británico medio trabajaba 266 días. La estadística no cambió mucho hasta la llegada de la Revolución Industrial. Entonces, tal como se expone en la unidad 2, los sueldos empezaron a subir, y el tiempo de trabajo también aumentó: hasta los 318 días en el año 1870.

Al mismo tiempo, en Estados Unidos, las horas de trabajo aumentaron para muchas personas que pasaron de trabajar en el sector agrícola a hacerlo en el industrial. En 1865 se abolió la esclavitud en Estados Unidos, y la población que antes era esclava aprovechó su libertad para trabajar mucho menos. Las horas de trabajo disminuyeron poco a poco. El gráfico 3.15 ilustra cómo se ha ido reduciendo la jornada laboral en numerosos países desde finales del siglo XIX, en algunos casos más del 50 %. (Reino Unido aparece en ambos gráficos a efectos comparativos).




                [image: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2019. El eje vertical muestra las horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3500. Hay una serie de seis países: Francia, Alemania, Países Bajos, Reino Unido y Suiza. En 1900, las horas de trabajo fueron 3200 en Francia, 3150 en Alemania, 3100 en Países Bajos, 2700 en Suiza y 2300 en Suecia y Reino Unido. Con el tiempo, las horas de trabajo descendieron en todos los países de la siguiente manera. En 2019, las horas de trabajo fueron 1600 en Suecia, 1400 en Países Bajos, 1500 en Francia, 1550 en Suiza, 1700 en Reino Unido y 1350 en Alemania. En el diagrama 2, el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2019. El eje vertical muestra las horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3500. Se muestran series de cinco países: Australia, Canadá, Japón, Reino Unido y Estados Unidos. En 1900, las horas de trabajo fueron 3100 en Canadá, 3000 en Estados Unidos, 2600 en Reino Unido y 2400 en Australia. Para Japón solo hay datos disponibles a partir del año 1913, cuando las horas de trabajo fueron 2600. Con el tiempo, las horas de trabajo descendieron en todos los países de la siguiente manera. En 2019, las horas de trabajo fueron 1700 en Japón, Australia y Estados Unidos, 1650 en Canadá y 1600 en Reino Unido.]



Figura 3.15 
Horas anuales de trabajo por persona (en ocupaciones no agrícolas de 1870 a 2017).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; Penn World Tables 10.0. 2021.






El modelo simple que hemos creado no alcanza para abarcarlo todo. Recuerda que el supuesto ceteris paribus puede omitir factores importantes (como la cultura y la política): es posible que en la vida real varíen algunos aspectos que hemos mantenido constantes en el modelo.

Pero sí cabe plantearse si el modelo brinda al menos una parte de la explicación: ¿podría deberse la disminución de las horas de trabajo al aumento de los salarios?

La figura 3.16 muestra dos puntos que dan estimaciones promedio de la cantidad de tiempo libre y de bienes consumidos por día para la población activa de Estados Unidos en los años 1900 y 2020. Las pendientes de las restricciones presupuestarias que pasan por los puntos A y D se corresponden con el salario real (bienes por hora) en 1900 y en 2020. Esto revela los conjuntos factibles de tiempo libre y bienes que habrían permitido estos puntos. Después consideramos las curvas de indiferencia que habrían animado a los trabajadores a elegir sus horas de trabajo. Como no podemos medir las curvas de indiferencia de manera directa, debemos usar nuestra mejor estimación de cuáles serían las preferencias de los trabajadores teniendo en cuenta sus acciones.

¿Cómo explica nuestro modelo el cambio del punto A al punto D? A partir de la figura 3.13b sabemos que el aumento de los salarios tendrá un efecto renta y un efecto sustitución. En este caso, el efecto renta es superior al efecto sustitución, lo que implica un incremento tanto del tiempo libre como de los bienes consumidos por día. Por tanto, la figura 3.16 no es más que una aplicación a la historia de la descomposición que se ilustra en la figura 3.13b. Sigue cada paso de la figura para ver el efecto renta y el efecto sustitución.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Hay dos rectas decrecientes y paralelas. La línea paralela inferior conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto A. La línea paralela superior conecta los puntos (0, 106) y (24, 100). El punto C (20,5, 103) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020. Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D y a la línea recta paralela de más arriba en el punto C. La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre los puntos C y D es el efecto sustitución. La distancia horizontal entre los puntos A y D es el efecto total.]



Figura 3.16 
El modelo aplicado a la historia: incremento del consumo de bienes y del tiempo libre en Estados Unidos (1900–2020).






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025. M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Empleo del modelo para explicar el cambio histórico: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Una línea recta conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020.]



Empleo del modelo para explicar el cambio histórico



El empleo del modelo permite interpretar el cambio que se produjo entre los años 1900 y 2020 en cuanto a tiempo libre y bienes consumidos por día en la población trabajadora de Estados Unidos. Las líneas rectas muestran los conjuntos factibles para el tiempo libre y el consumo de bienes en 1900 y 2020, donde la pendiente de cada restricción presupuestaria viene dada por el salario real.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025. M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Las curvas de indiferencia: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Una línea recta conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto A. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020. Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D.]



Las curvas de indiferencia



Si suponemos que los trabajadores eligieron las horas que trabajaron, podemos deducir la forma aproximada de sus curvas de indiferencia.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025. M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: El efecto renta: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Hay dos rectas decrecientes y paralelas. La línea paralela inferior conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto A. La línea paralela superior conecta los puntos (0, 106) y (24, 100). El punto C (20,5, 103) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020. Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D y a la línea recta paralela de más arriba en el punto C. La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta.]



El efecto renta



El desplazamiento de A a C se corresponde con el efecto renta del incremento salarial, que por sí solo ya conllevaría que la población trabajadora de Estados Unidos optara por tener más tiempo libre.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025. M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: El efecto sustitución: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Hay dos rectas decrecientes y paralelas. La línea paralela inferior conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto A. La línea paralela superior conecta los puntos (0, 106) y (24, 100). El punto C (20,5, 103) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020. Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D y a la línea recta paralela de más arriba en el punto C. La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre los puntos C y D es el efecto sustitución.]



El efecto sustitución



El aumento del coste de oportunidad del tiempo libre animó a los trabajadores estadounidenses a elegir D en lugar de C, lo que implica menos tiempo libre.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025. M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Efecto renta y efecto sustitución: En este diagrama, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre al día con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el valor en dólares de los bienes consumidos al día con un intervalo de 0 a 200. Las coordenadas son (tiempo libre, bienes). Hay dos rectas decrecientes y paralelas. La línea paralela inferior conecta los puntos (0, 40) y (24, 0). El punto A (16, 38) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 1900. Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto A. La línea paralela superior conecta los puntos (0, 106) y (24, 100). El punto C (20,5, 103) cae sobre esta línea. Otra línea recta conecta los puntos (0, 250) y (24, 0). El punto D (19,5, 105) cae sobre esta línea y muestra la combinación de tiempo libre y bienes por día en Estados Unidos en 2020. Otra curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D y a la línea recta paralela de más arriba en el punto C. La distancia horizontal entre los puntos A y C es el efecto renta. La distancia horizontal entre los puntos C y D es el efecto sustitución. La distancia horizontal entre los puntos A y D es el efecto total.]



Efecto renta y efecto sustitución



El efecto global del incremento salarial depende de la suma del efecto renta y el efecto sustitución. En este caso, el efecto renta es mayor, de modo que con el incremento de los salarios, la población trabajadora de Estados Unidos optó tanto por tener más tiempo libre como por consumir más bienes.
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¿Cómo podría usarse este razonamiento para explicar el resto de datos históricos que tenemos?

En primer lugar, consideremos el periodo anterior a 1870 en Gran Bretaña, cuando aumentaron tanto las horas de trabajo como los salarios:


  	Efecto renta: Con el nivel relativamente bajo de consumo del periodo anterior a 1870, la disposición de los trabajadores a cambiar tiempo libre por bienes no creció mucho cuando el incremento salarial permitió un mayor consumo.

  	Efecto sustitución: Pero la población trabajadora se volvió más productiva y cobraba más, de modo que cada hora trabajada reportaba una recompensa mayor que antes en forma de bienes, lo que supuso un incentivo mayor para trabajar más horas.

  	Predominio del efecto sustitución: Por tanto, antes de 1870, el efecto sustitución negativo (reducción del tiempo libre) era mayor que el efecto renta positivo (incremento del tiempo libre), por lo que aumentaron las horas de trabajo.



Durante el siglo XX, los salarios crecieron y las horas de trabajo disminuyeron. Nuestro modelo explica este cambio de la siguiente manera:


  	Efecto renta: A finales del siglo XIX, la población trabajadora tenía un nivel de consumo mayor y valoraba bastante más el tiempo libre —su relación marginal de sustitución era mayor—, por lo que el efecto renta de un incremento salarial era mayor.

  	Efecto sustitución: Este se comportó de la misma manera que durante el periodo anterior a 1870.

  	Ahora predomina el efecto renta: Cuando el efecto renta empezó a tener más peso que el efecto sustitución se produjo una caída del tiempo de trabajo.



El trabajo a lo largo de la vida: ¿Cuánto trabajaremos en el futuro?


​​Las economías de renta alta han experimentado una transformación considerable: el descenso del peso del trabajo a lo largo de la vida. Se empieza a trabajar a una edad más tardía, se vive más tiempo cuando se deja de trabajar y se pasan menos horas en el trabajo durante los años de actividad laboral. Es probable que estas tendencias continúen. Robert Fogel, especialista en historia de la economía, calculó el total de horas de trabajo a lo largo de toda la vida incluyendo el tiempo dedicado a los desplazamientos de ida y vuelta al trabajo y las tareas domésticas. Estos datos difieren de los que hemos analizado hasta ahora aquí, que computaban el promedio de horas de trabajo remunerado de la población trabajadora, es decir, aquellas personas que realizaban un trabajo remunerado en ese momento.

Fogel calculó las horas de trabajo y de ocio a lo largo de la vida en tiempos pasados, y realizó proyecciones para el año 2040. Definió el tiempo discrecional como las 24 horas que tiene un día menos la cantidad de horas que todos necesitamos para el sostenimiento biológico (dormir, comer e higiene personal), y calculó el tiempo de ocio en forma de tiempo discrecional menos tiempo de trabajo.1




                [image: En este diagrama de barras, el eje horizontal muestra los años 1880, 1995 y 2040. El eje vertical muestra las horas de trabajo, las horas de ocio y las horas discrecionales a lo largo de la vida con un intervalo que va de 0 a 400 000. Con el tiempo, las horas discrecionales crecerán de 220 000 en 1880 a 300 000 en 2040, y las horas de ocio aumentarán de 50 000 en 1880 a 250 000 en 2040. Las horas de trabajo descenderán de 180 000 en 1880 a 80 000 en 2040.]



Figura 3.17 
Horas estimadas de trabajo y ocio a lo largo de la vida (1880, 1995, 2040).






R. W. Fogel. 2000. The Fourth Great Awakening and the Future of Egalitarianism. Chicago: University of Chicago Press.






Él calculó que en 1880, el tiempo de ocio a lo largo de la vida solo ascendía a una cuarta parte de las horas de trabajo a lo largo de la vida. En 1995, el tiempo de ocio superaba el tiempo de trabajo a lo largo de toda la vida. Predijo que en 2040, las horas totales de ocio a lo largo de toda la vida triplicarían el total de horas trabajadas. Sus estimaciones se muestran en la figura 3.17.

Aún no sabemos si Fogel sobreestimó la caída futura del tiempo de trabajo, tal como hizo Keynes en su día. Pero no hay duda de que tiene razón al afirmar que uno de los grandes cambios derivados de la revolución tecnológica es la enorme reducción del peso que tiene el trabajo a lo largo de toda la vida de una persona promedio.


  
    Pregunta 3.11 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.16 representa un modelo de la oferta de trabajo y el consumo en Estados Unidos en los años 1900 y 2020 en el que se ve que la relación salarial ha aumentado entre esos dos años.

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El efecto sustitución se corresponde con la escalada de la restricción presupuestaria. Esto está representado por el desplazamiento del punto A al punto D.

      	El efecto renta se corresponde con el desplazamiento paralelo de la restricción presupuestaria hacia el exterior debido al aumento de la renta. Esto está representado por el desplazamiento del punto A al punto C.

      	Con las curvas de indiferencia mostradas, el efecto renta predomina sobre el efecto sustitución, lo que depara una reducción de las horas de trabajo.

      	Si la población estadounidense hubiera tenido otras preferencias, podría haber respondido a este incremento salarial reduciendo su tiempo libre.

    

    
      	El efecto sustitución es el efecto puro del cambio en la pendiente de la restricción presupuestaria. El desplazamiento de A a D equivale al efecto combinado del efecto sustitución y el efecto renta.

      	El efecto renta es el efecto que ejerce una renta mayor sobre la elección del tiempo libre, lo que se manifiesta en el desplazamiento paralelo hacia el exterior de la restricción presupuestaria y, por tanto, el desplazamiento de A a C.

      	Con las curvas de indiferencia mostradas, el efecto renta del incremento salarial es mayor que el efecto sustitución, de modo que el conjunto del tiempo libre aumenta, y las horas de trabajo disminuyen.

      	Con curvas de indiferencia diferentes, el efecto sustitución podría haber predominado sobre el efecto renta, lo que habría provocado una reducción del tiempo libre entre 1900 y 2020.

    

  




  Ejercicio 3.9 Escasez y elección

  
    	¿Proporcionan nuestros modelos de escasez y elección una explicación verosímil de las tendencias observadas en las horas de trabajo a lo largo del siglo XX?

    	¿Qué otros factores no incluidos en el modelo podrían ser importantes para explicar lo sucedido?

    	Recuerda la predicción de Keynes de que la jornada laboral se reduciría a 15 horas semanales un siglo después de 1930. ¿Por qué crees que la jornada laboral no ha variado como él esperaba? ¿Han cambiado las preferencias de la gente? El modelo se centra en el número de horas que elegiría trabajar la población, por tanto ¿crees que hay muchas personas que trabajan ahora más de lo que querrían?

    	En su ensayo, Keynes decía que tenemos dos tipos de necesidades o deseos económicos: las necesidades absolutas, que no dependen de la situación en la que se encuentren otras personas, y las necesidades relativas, las cuales denominó «deseo de superioridad». Si las necesidades relativas cobraran más relevancia para nosotros, ¿cómo influirían en nuestra elección de las horas de trabajo?

  




  
    	
      Robert William Fogel. 2000. The Fourth Great Awakening and the Future of Egalitarianism: The Political Realignment of the 1990s and the Fate of Egalitarianism. Chicago: University of Chicago Press. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.10 Caso práctico: horas de trabajo, tiempo libre y desigualdad

La sección anterior mostraba que conocer los efectos de un incremento salarial puede ayudarnos a explicar la evolución de las horas de trabajo a lo largo del siglo pasado o más allá de él.

Cabe la posibilidad de que las personas queramos trabajar más o menos horas por una razón diferente a un cambio en el coste de oportunidad del tiempo libre. Es posible que cambie el valor que le damos al tiempo libre comparado con el que le otorgamos a los bienes que nos permite comprar nuestro sueldo o salario. Este compromiso entre ambos elementos es relevante porque influye no solo en cuántas horas preferimos trabajar, sino también en la idea que tenemos de qué es el «bienestar» o en qué consideramos «insuficiente». Si valoramos más el tiempo libre que la adquisición de bienes, por ejemplo, podemos mantener el mismo nivel de vida con una cantidad menor de bienes producidos. El aumento de la preocupación por la sostenibilidad del medio ambiente podría explicar un cambio de preferencias de este tipo.

La figura 3.15 muestra que en todos los países de los que tenemos datos, la población trabajaba menos por término medio a finales del siglo XX que en sus inicios. Pero se aprecian diferencias importantes en las tendencias:




                [image: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2019. El eje vertical muestra las horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3500. Hay una serie de seis países: Francia, Alemania, Países Bajos, Reino Unido y Suiza. En 1900, las horas de trabajo fueron 3200 en Francia, 3150 en Alemania, 3100 en Países Bajos, 2700 en Suiza y 2300 en Suecia y Reino Unido. Con el tiempo, las horas de trabajo descendieron en todos los países de la siguiente manera. En 2019, las horas de trabajo fueron 1600 en Suecia, 1400 en Países Bajos, 1500 en Francia, 1550 en Suiza, 1700 en Reino Unido y 1350 en Alemania. En el diagrama 2, el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2019. El eje vertical muestra las horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3500. Se muestran series de cinco países: Australia, Canadá, Japón, Reino Unido y Estados Unidos. En 1900, las horas de trabajo fueron 3100 en Canadá, 3000 en Estados Unidos, 2600 en Reino Unido y 2400 en Australia. Para Japón solo hay datos disponibles a partir del año 1913, cuando las horas de trabajo fueron 2600. Con el tiempo, las horas de trabajo descendieron en todos los países de la siguiente manera. En 2019, las horas de trabajo fueron 1700 en Japón, Australia y Estados Unidos, 1650 en Canadá y 1600 en Reino Unido.]



Figura 3.15 (reproducción) 
Horas anuales trabajadas por persona (en actividades no agrícolas, 1870–2017).







  	En Países Bajos, las horas de trabajo cayeron del equivalente a 62 horas semanales (durante 52 semanas al año) a menos de 27 horas por semana.

  	En Suecia, donde las horas de trabajo también experimentaron una reducción espectacular, hubo un pequeño incremento de las horas de trabajo entre 1980 y 2000.

  	Las horas de trabajo disminuyeron mucho menos en Estados Unidos que en la mayoría del resto de países: un descenso del 33 % frente a una caída del 58 % en Países Bajos.

  	En Estados Unidos, al igual que en Suecia, se produjo un ligero aumento de las horas de trabajo a finales del siglo pasado.




​​​¿Por qué aumentaron las horas de trabajo tanto en Estados Unidos como en Suecia a finales del siglo pasado? Puede que la población sueca y estadounidense valorara más el consumo durante esos años. En otras palabras, sus preferencias cambiaron, de tal manera que su RMS disminuyó (se volvió más parecida a la de los trabajadores surcoreanos actuales).

Esto pudo deberse a que tanto en Estados Unidos como en Suecia se produjo un aumento considerable en la proporción de ingresos obtenidos por las personas más ricas, y su fastuoso consumo estableció unos estándares más elevados para todas las demás. De acuerdo con esta explicación, la población sueca y estadounidense «no quiso ser menos» y, cuando vieron que sus vecinos eran más ricos, todos cambiaron sus preferencias y valoraron más los bienes que podían comprar con su salario.


	consumo conspicuo, consumo ostentoso
	Compra de bienes y servicios con el fin de exhibir públicamente el nivel social y económico de quien los posee.
	efecto Veblen
	Efecto negativo producido sobre otros que es consecuencia de que una persona consuma bienes, como viviendas, ropa o vehículos de lujo, que exhiben o reflejan la posición social. Véase también: consumo conspicuo.




​​​​La idea clave aquí es que el consumo no es tan solo una necesidad biológica. Comer no es solo alimentarse. Vestirse no es solo abrigarse. La vivienda es algo más que un techo y cuatro paredes para guarecerse del mal tiempo. Lo que consumimos —la calidad, la cantidad y el coste de lo que vestimos, conducimos o comemos— es un indicador para los demás y para nosotros mismos de la posición que ocupamos dentro de la sociedad en comparación con otras personas. Thorstein Veblen denominó consumo conspicuo a esta forma de señalarse, y su efecto sobre los demás se conoce como efecto Veblen.

La explicación que proponemos para el aumento de las horas de trabajo tanto en Suecia como en Estados Unidos es un ejemplo de este planteamiento. Trabajar más permite comprar bienes más caros, y el valor de esta señal de estatus depende de los lujosos estándares de consumo de las personas muy ricas.


  El sociólogo y economista estadounidense Thorstein Veblen (1857–1929) acuñó la expresión consumo conspicuo para explicar por qué las personas con menos recursos procuran imitar los hábitos de consumo de las personas ricas.

  Él escribió: «En la actualidad, los medios de comunicación y la movilidad de la población exponen a cada persona a la observación de muchas otras que no tienen más medios para valorar su reputación que a través de los bienes que exhiben… la tendencia actual del desarrollo va en la dirección de incrementar la utilidad del consumo conspicuo frente al ocio».



El efecto Veblen: El aumento de la desigualdad puede llevarnos a valorar más los bienes y menos el tiempo libre


​¿Cómo ayuda el concepto de consumo conspicuo de Veblen a entender la variación de las horas de trabajo a lo largo del tiempo y sus diferencias de un país a otro? Nuestra hipótesis es que cuanto más consuman los ricos, más tiempo trabajará el resto de la población para intentar emular (lo mejor que pueda) el nivel de vida de las personas ricas. Esto se denomina efecto Veblen, y como resultado del mismo es esperable que se trabaje más horas en aquellos países donde los ricos son especialmente ricos y que se trabaje menos horas allí donde los ricos solo son modestamente más ricos que el resto.

La figura 3.18 presenta (en el eje vertical) el promedio anual de horas de trabajo y (en el eje horizontal mediante una escala porcentual) la fracción del total de ingresos obtenidos por el 1 % más rico de todos los hogares en diez países a lo largo del siglo XX. La figura muestra que los datos confirman la predicción: una fracción mayor de ingresos en la población muy rica va unida a jornadas laborales más largas en promedio.




                [image: En este diagrama de dispersión, el eje horizontal muestra los ingresos del 1 % más rico con un intervalo de 2 % a 32 %. El eje vertical muestra la media de horas de trabajo al año con un intervalo que va de 1000 a 3500. Se muestran datos de Australia, Francia, Japón, Suecia, Reino Unido, Canadá, Alemania, Países Bajos, Suecia y Estados Unidos. En general, hay una relación positiva entre las dos variables.]



Figura 3.18 
Desigualdad y horas de trabajo de 1900 a 2000.






S. Y. Oh, Y. Park, y S. Bowles. 2012. «Veblen effects, political representation, and the reduction in working time over the 20th century». Journal of Economic Behavior and Organization.






Y revela algo más: el descenso de los ingresos relativos de las personas muy ricas de un país concreto guarda una relación estrecha con el descenso de las horas de trabajo en ese país. Por ejemplo, Suecia es al mismo tiempo el país con más desigualdad y con más horas de trabajo (durante los primeros años del conjunto de datos) y también uno de los más igualitarios y con más tiempo libre (en los años más recientes). Los países donde más se redujo la desigualdad a lo largo de este periodo experimentaron el mayor descenso de las horas de trabajo. Países Bajos y Suecia son ejemplos de ello. El moderado aumento de las horas de trabajo tanto en Suecia como en Estados Unidos a finales del siglo pasado fue unido a un aumento de la desigualdad en ambos países.

En este modelo de desigualdad y consumo conspicuo, los lujos que consumen los ricos no son meros bienes privados que incrementan su propia utilidad: también ejercen un efecto negativo en el resto de la sociedad al reducir su utilidad. En otras palabras, el lujo que consumen los ricos es un «mal público». Y las personas afectadas responden entonces de maneras que generan otros efectos negativos, porque trabajan y consumen más, lo que incrementa el empleo de los limitados recursos ambientales.


  
  ​En 2001, las autoridades fiscales noruegas empezaron a publicar en Internet los datos de las declaraciones de renta para que cualquiera pudiera conocer los ingresos de vecinos, amigos y compañeros de trabajo. El número de consultas fue enorme. El economista Ricardo Pérez-Truglia estudió la relación estadística entre los ingresos de la población noruega y las medidas de su «bienestar subjetivo»: la felicidad y la satisfacción vital. Las personas con mayores ingresos eran más felices y estaban más satisfechas con su vida. Pero cuando los ingresos se hicieron públicos, las diferencias entre ricos y pobres en cuanto a bienestar subjetivo se volvieron mucho mayores: los ricos fueron más felices y los pobres menos.1



Hemos identificado algunas razones que explican las tendencias que ha seguido la cantidad de horas de trabajo. Pero hemos pasado por alto algunos aspectos relevantes del asunto. El elemento más importante que falta para explicar la reducción de las horas de trabajo en el siglo XX es que el derecho al voto se amplió para incluir a la mayoría de las personas adultas a comienzos de siglo. Cuando la población con un exceso de trabajo tuvo derecho al voto, los sindicatos y partidos políticos de casi todos los países exigieron reducir la jornada laboral.


​​La combinación de influencias políticas, culturales y económicas repercute en nuestras preferencias de maneras que pueden deparar algunas tendencias sorprendentes. En nuestro vídeo «Economista en acción», Juliet Schor, socióloga y economista que ha escrito sobre la paradoja de que muchas de las personas más ricas del mundo trabajen más a pesar de los avances tecnológicos, plantea cómo influye esto en nuestra calidad de vida y el medio ambiente.

                        
                    En nuestro vídeo «Economista en acción», Juliet Schor aborda la cuestión de por qué trabajamos tanto.    



  
    Pregunta 3.12 Elige las respuestas que sean correctas

    La siguiente figura muestra cómo modifica el efecto Veblen las curvas de indiferencia de Karim. Su salario asciende a 30 euros por hora. Si no le afecta la cantidad que consumen las personas más ricas, elige el punto E, situado sobre la curva de indiferencia CI1. Pero supón que se entera del nivel de vida de las personas ricas de Madrid y quiere emularlas. Entonces sus curvas de indiferencia cambian: se acercan más a CIV1 y CIV2.

    


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre al día, y el intervalo va de 8 a 24. El eje vertical muestra el consumo en euros con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (8, 480) y (24, 0). El punto F tiene coordenadas (14,3, 290) y el punto E tiene coordenadas (17, 210). Ambos puntos caen sobre la línea recta. Se muestran dos curvas convexas decrecientes paralelas. Una es tangente a la línea recta en el punto F y está etiquetada como CIV1. La otra curva está etiquetada como CIV2 y se sitúa por debajo de CIV1 en todos los puntos. CIV2 cruza la línea recta en dos puntos, uno de ellos se sitúa en un número de horas de tiempo libre al día mayor que el del punto E y el otro cae sobre un número de horas de tiempo libre al día inferior al del punto E. Se muestra otra curva convexa decreciente más empinada que  CIV1 y CIV2. Esta es tangente a la línea recta en el punto E.]






    A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El efecto Veblen anima a Karim a aumentar su tiempo libre y a reducir su consumo.

      	El efecto Veblen favorece que Karim esté más dispuesto a sustituir consumo por tiempo libre.

      	El punto E ya no maximiza la utilidad de Karim porque en ese punto su RMS es inferior a 30 euros.

      	Karim es indiferente entre D y E porque ambos son puntos de tangencia.

    

    
      	Tiene el efecto contrario: pasa de E a D para aumentar el consumo y reducir el tiempo libre.

      	El efecto Veblen aplana las curvas de indiferencia de Karim: ahora renunciará a más tiempo libre para ganar una unidad de consumo.

      	En el punto E, la RMS de Karim vale 30 euros, lo que equivale a la pendiente de la restricción presupuestaria. ICV1 es más plana que la restricción presupuestaria, por lo que la RMS es inferior a 30 euros. Como RMS < RMT, E no maximiza su utilidad.

      	No es indiferente; sus curvas de indiferencia han cambiado. Con las curvas de indiferencia iniciales, prefiere E; con las curvas de indiferencia nuevas, prefiere D.

    

  




  Ejercicio 3.10 El efecto Veblen

  Describe cómo podría explicar el efecto Veblen los siguientes resultados derivados de la investigación económica:

  
    	Juliet Schor descubrió que las personas que ven más televisión ahorran una cantidad menor de sus ingresos.

    	Ricardo Perez-Truglia descubrió que la publicación en Internet de los ingresos de toda la ciudadanía en Noruega aumentó la diferencia en cuanto a sentimiento de felicidad entre las personas más ricas y las menos pudientes.

  




  
    	
      Ricardo Perez-Truglia. 2020. «The Effects of Income Transparency on Well-Being: Evidence from a Natural Experiment». American Economic Review 110 (4): pp. 1019–54. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 La mejor acción posible: escasez, bienestar y horas de trabajo

3.11 Explicación de las horas que trabajamos: género y tiempo de trabajo


​​​En casi todas las partes del mundo, las mujeres tienen menos probabilidad que los hombres de realizar un trabajo remunerado. Las mujeres que efectúan una actividad remunerada trabajan, por término medio, menos horas que los hombres. Según datos recabados en 30 países de rentas altas, las mujeres en edad de trabajar dedican un promedio de tres horas y 38 minutos al día a realizar un trabajo remunerado o a estudiar, mientras que el tiempo medio de los hombres es de cinco horas y 18 minutos.

A partir de nuestro modelo sabemos que el salario es un factor relevante para la elección de las horas de trabajo por parte de las personas empleadas. Es posible que las mujeres  tomen decisiones  diferentes a los hombres porque reciben salarios más bajos debido a la discriminación que sufren dentro del mercado laboral. Aunque muchos países cuentan en la actualidad con leyes para equiparar salarios entre hombres y mujeres que realizan trabajos similares, la brecha salarial entre ambos grupos sigue siendo considerable. La figura 3.19 muestra las brechas de género que existen en cinco países tanto en la realización de trabajos remunerados como en los salarios recibidos.




                [image: En este diagrama de barras, el eje horizontal muestra los siguientes países: Australia, Corea del Sur, Países Bajos, Suecia y Estados Unidos. El eje vertical muestra la diferencia entre los ingresos medios y el promedio de horas remuneradas trabajadas al día por hombres y mujeres a jornada completa expresada como un porcentaje de los ingresos de los hombres. Para cada país, la brecha de horas remuneradas y de salario es, respectivamente: Australia (43 %, 16 %), Corea del Sur (35 %, 34 %), Países Bajos (30 %, 13 %), Suecia (12 %, 7 %) y Estados Unidos (25 %, 19 %).]



Figura 3.19 
Brechas de género en cuanto a salarios y a horas de trabajo remunerado.






OECD. Time Use. Consultado en febrero de 2025; OECD. Gender wage gap. Consultado en febrero de 2025. 
 Nota: La brecha salarial entre hombres y mujeres es la diferencia entre los ingresos medios de mujeres y hombres empleados a tiempo completo expresada como un porcentaje de los ingresos de los hombres. La brecha en cuanto a horas de trabajo equivale a la diferencia entre el promedio de horas diarias de trabajo remunerado realizado por hombres y mujeres en edad de trabajar expresada como un porcentaje de las horas de trabajo de los hombres. Por tanto, una brecha del 30 % significa que los salarios o las horas de trabajo remunerado de las mujeres son un 30 % más bajos que los de los hombres.






¿Podría explicar la brecha salarial entre géneros por qué las mujeres realizan menos trabajos remunerados?

Hemos visto que salarios más elevados pueden provocar un aumento o una disminución de las horas de trabajo dependiendo de las preferencias de cada cual. Los salarios más bajos de las mujeres las incentivan menos a realizar trabajos remunerados (el efecto sustitución), pero el efecto renta actúa en la dirección contraria. Si domina el efecto sustitución, es posible que salarios más bajos animen a las mujeres a elegir menos horas de trabajo. Pero incluso las grandes variaciones salariales que se produjeron a lo largo del siglo XX depararon una diferencia menor en las horas de trabajo que la diferencia de horas trabajadas entre hombres y mujeres, y en aquel caso los salarios más bajos fueron unidos a un número mayor de horas de trabajo. Parece poco probable que la brecha salarial explique por sí sola la brecha en cuanto a horas de trabajo.


​Para encontrar una explicación más convincente debemos tener en cuenta las razones por las que la población valora el tiempo libre. En nuestro modelo, las «horas de trabajo» son el tiempo dedicado al «trabajo de mercado», es decir, el trabajo realizado a cambio de unos ingresos. El «tiempo libre» es todo lo demás; el valor que le atribuya cada persona dependerá no solo de sus posibilidades para dedicarlo a actividades sociales y de ocio, sino también de las necesidades de tiempo que tengan para realizar otras tareas no remuneradas, como cocinar, limpiar, hacer la compra y cuidar de los hijos.

Las investigaciones efectuadas han revelado que aparecen grandes diferencias entre el trabajo que realizan hombres y mujeres cuando tienen hijos. Los ingresos de las mujeres sufren una caída considerable con el nacimiento del primer hijo y a partir de entonces se quedan para siempre más bajos que antes. En cambio, el nacimiento de un hijo apenas supone ninguna diferencia en los ingresos de los hombres.


  
  ​La «penalización por hijos» en el caso de las mujeres oscila desde el 21 % de los ingresos en Dinamarca hasta el 44 % en Reino Unido y más del 60 % en Alemania.1




	división por género del trabajo
	No definition available.




​​Esto indica que podemos observar una división por género del trabajo dentro de las familias, donde se da una probabilidad mayor de que las mujeres se encarguen de las tareas domésticas, en particular del cuidado de los hijos. El gráfico 3.20 muestra datos procedentes de estudios sobre uso de tiempo en los que se pidió a las personas participantes que llevaran un registro detallado de las actividades que realizaban a lo largo del día. En todos los países de los que tenemos datos, los hombres dedican más tiempo al trabajo remunerado que las mujeres, pero ellas dedican más tiempo al trabajo no remunerado que los hombres.




                [image: En este diagrama de barras, el eje horizontal muestra los siguientes países: China, India, Estados Unidos y Europa. El eje vertical muestra el promedio de minutos por día de trabajo remunerado y no remunerado para hombres y mujeres con un intervalo de 0 a 600. Los minutos de trabajo remunerado y no remunerado son los siguientes, respectivamente: en China (295, 210 para mujeres, 395, 90 para hombres), en India (190, 320 para mujeres, 400, 45 para hombres), en Estados Unidos (250, 255 para mujeres, 310, 190 para hombres), en Europa (210, 200 para mujeres, 300, 120 para hombres).]



Figura 3.20 
Promedio de minutos diarios que dedican mujeres y hombres a trabajos remunerados y no remunerados.






OECD. Time Use. Consultado en febrero de 2025; OECD. Gender wage gap. Consultado en febrero de 2025.






Modelización del trabajo remunerado y no remunerado dentro del hogar


​​Con el fin de buscar una explicación para las diferencias de género detectadas en los patrones de trabajo aplicaremos nuestro modelo de horas de trabajo al caso de una pareja (Ana y Luis) con dos hijos pequeños. Supongamos que ambos tienen las mismas preferencias y aptitudes similares, y que ambos pueden encontrar un empleo con el mismo salario de 30 dólares por hora. Según sus cálculos, las labores domésticas, incluyendo el cuidado de los hijos, requieren unas 14 horas diarias de dedicación.

Entre los dos miembros de la pareja disponen de un total de 48 horas diarias para dedicarlas al trabajo remunerado, el trabajo doméstico y otras actividades (no laborales). Están de acuerdo en que el consumo total debe repartirse a partes iguales y en que ambos deben dedicar el mismo tiempo al trabajo, ya sea remunerado o no. Ambos quieren tener tiempo para otras actividades, lo que incluye descanso y esparcimiento.

Los ejes de la figura 3.21 contienen los dos bienes que valoran: consumo del hogar y tiempo libre. Puesto que ambos tienen las mismas preferencias y comparten bienes por igual, es fácil calcular las preferencias familiares y trazar las curvas de indiferencia. Por ejemplo, para hallar cómo valora este hogar la combinación de 20 horas de tiempo libre y 300 dólares de consumo en relación con otros puntos del gráfico, basta con preguntar a los padres cómo valora cada miembro de la pareja diez horas de tiempo de trabajo y 150 dólares de consumo.

Si disponen de t horas de tiempo libre y dedican 14 horas a las tareas domésticas, sus horas de trabajo remunerado ascenderán a \(h = 48 - 14 - t\). Con un salario por hora de w, tendrán un consumo total de \(c = wh\). Por tanto, su restricción presupuestaria viene dada por:

\[c = w(34 - t)\]
La figura 3.21 muestra el conjunto factible del hogar, así como la opción preferida de consumo y tiempo libre cuando el salario es de 30 dólares la hora. El hogar obtiene la mayor utilidad en el punto B, donde la curva de indiferencia es tangente a la frontera factible: la relación marginal de sustitución entre consumo y tiempo libre es igual al salario.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes paralelas. El punto B (22, 360) cae sobre la curva central. El punto N tiene coordenadas (34, 0). Una línea recta conecta el punto N con el punto B y el punto (0, 600). Es tangente a la curva central en el punto B.]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	30 4$
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	22
        	360 $
        	360 $
    






Figura 3.21 
Combinación de consumo y tiempo libre elegida en este hogar.






  


                [image: Preferencias del hogar: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes paralelas. El punto B (22, 360) cae sobre la curva central.]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	22
        	360 $
        	360 $
    






Preferencias del hogar



Ana y Luis tienen las mismas preferencias de tiempo libre y de consumo, y comparten el tiempo y el consumo por igual. Si elegimos dos puntos cualesquiera y preguntamos a Ana y Luis cuál prefieren, ambos responderán lo mismo. Esto permite trazar curvas de indiferencia para el hogar.






  


                [image: Horas de tiempo libre: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes paralelas. El punto B (22, 360) cae sobre la curva central. El punto N tiene coordenadas (34, 0).]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	22
        	360 $
        	360 $
    






Horas de tiempo libre



El eje horizontal muestra el total de horas  de tiempo libre que permite este hogar. Cuenta con un total de 48 horas diarias, pero 14 se dedican a trabajos sin remunerar. Si en este hogar no se realiza ningún trabajo remunerado, entonces se encuentra en el punto N, (34, 0).






  


                [image: Horas de trabajo remunerado: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes paralelas. El punto B (22, 360) cae sobre la curva central. El punto N tiene coordenadas (34, 0). Una línea recta conecta el punto N con coordenadas (14, 600) con el punto B y el punto (0, 600). Es tangente a la curva central en el punto B.]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	22
        	360 $
        	360 $
    






Horas de trabajo remunerado



Con cada hora dedicada a realizar un trabajo remunerado, la cantidad de horas de tiempo libre cae por debajo de 34. La restricción presupuestaria es la línea que pasa por el punto N, y su pendiente, que se corresponde con el salario, muestra la cantidad total de consumo disponible para cada nivel de horas de tiempo libre.






  


                [image: La opción preferida por el hogar: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Se muestran tres curvas convexas decrecientes paralelas. El punto B (22, 360) cae sobre la curva central. El punto N tiene coordenadas (34, 0). Una línea recta conecta el punto N con el punto B y el punto (0, 600). Es tangente a la curva central en el punto B.]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	7
        	6
        	11
        	180 $
        	180 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	22
        	360 $
        	360 $
    






La opción preferida por el hogar



El punto B, donde la restricción presupuestaria es tangente a la curva de indiferencia, es la combinación preferida de consumo y tiempo sin trabajar de este hogar.








En el punto B, el hogar dispone de 22 horas de tiempo libre. Además de las 14 horas necesarias para las tareas domésticas, dedica 12 a realizar un trabajo remunerado, por lo que dispone de 360 dólares de consumo. En términos individuales, cada miembro de la pareja puede realizar seis horas de trabajo remunerado y siete horas de trabajo no remunerado, y dispone de 180 dólares para consumo, tal como se muestra en la tabla.

¿Cómo cambiaría su elección si Ana sufriera discriminación de género y solo pudiera encontrar un empleo con un salario de 17 dólares la hora? En esta situación y con una cantidad concreta de trabajo remunerado, el hogar podría aumentar su consumo y su utilidad si Luis realizara más horas de trabajo remunerado y menos horas no remuneradas. Pero supongamos que Luis no puede efectuar más de 8 horas de trabajo remunerado al día (debido, por ejemplo, a que existe una ley que regula el tiempo de trabajo).

Consideremos la figura 3.22 para ver cómo cambia el conjunto factible en esta situación y cómo afecta a la elección en este hogar.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (34, 0) y K (26, 240). Una línea punteada conecta los puntos K y (14, 600). El punto B (22, 360) cae sobre la línea punteada. Una curva convexa decreciente es tangente a la línea punteada en el punto B. Una línea recta conecta los puntos K y (14, 444). Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D (24, 274).]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	17 $
        	10
        	2
        	12
        	34 $
        	137 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	4
        	8
        	12
        	240 $
        	137 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	24
        	274 $
        	274 $
    






Figura 3.22 
Elección del hogar si Ana tiene un salario más bajo que Luis.






  


                [image: Si Luis trabaja y Ana no: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (34, 0) y K (26, 240). Una línea punteada conecta los puntos K y (14, 600). El punto B (22, 360) cae sobre la línea punteada.]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	17 $
        	10
        	2
        	12
        	34 $
        	137 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	4
        	8
        	12
        	240 $
        	137 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	24
        	274 $
        	274 $
    






Si Luis trabaja y Ana no



Si las horas de trabajo remunerado en el hogar se sitúan entre cero y ocho, entonces el tiempo libre se sitúa entre 34 y 26 horas. Los ingresos son mayores si Luis trabaja las horas remuneradas y gana 30 dólares la hora. De modo que la restricción presupuestaria del hogar tiene una pendiente de –30 entre (34, 0) y el punto K (26, 240).






  


                [image: Si trabajan los dos: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (34, 0) y K (26, 240). Una línea punteada conecta los puntos K y (14, 600). El punto B (22, 360) cae sobre la línea punteada. Una línea recta conecta los puntos K y (14, 444).]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	17 $
        	10
        	2
        	12
        	34 $
        	137 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	4
        	8
        	12
        	240 $
        	137 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	24
        	274 $
        	274 $
    






Si trabajan los dos



Luis no puede realizar más de ocho horas de trabajo remunerado, de modo que si el hogar decide trabajar más de ocho horas remuneradas, será Ana quien efectúe las horas adicionales de trabajo remunerado con un salario de 17 dólares la hora. La pendiente de la restricción presupuestaria más allá del punto K (26, 240) es –17.






  


                [image: El conjunto factible es menor: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (34, 0) y K (26, 240). Una línea punteada conecta los puntos K y (14, 600). El punto B (22, 360) cae sobre la línea punteada. Una línea recta conecta los puntos K y (14, 444).]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	17 $
        	10
        	2
        	12
        	34 $
        	137 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	4
        	8
        	12
        	240 $
        	137 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	24
        	274 $
        	274 $
    






El conjunto factible es menor



El conjunto factible es el área situada debajo de la restricción presupuestaria quebrada. La discriminación salarial implica que el hogar ya no puede alcanzar el punto B.






  


                [image: La elección de este hogar.: En este diagrama, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, y el intervalo va de 14 a 34. El eje vertical muestra el consumo total en dólares dentro del hogar con un intervalo que va de 0 a 600. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, consumo). Una línea recta conecta los puntos (34, 0) y K (26, 240). Una línea punteada conecta los puntos K y (14, 600). El punto B (22, 360) cae sobre la línea punteada. Una curva convexa decreciente es tangente a la línea punteada en el punto B. Una línea recta conecta los puntos K y (14, 444). Una curva convexa decreciente es tangente a esta línea en el punto D (24, 274).]




    
        	
        	Salario
        	Trabajo doméstico
        	Trabajo remunerado
        	Tiempo libre
        	Ingresos
        	Consumo
    

    
        	Ana
        	17 $
        	10
        	2
        	12
        	34 $
        	137 $
    

    
        	Luis
        	30 $
        	4
        	8
        	12
        	240 $
        	137 $
    

    
        	Hogar
        	
        	14
        	12
        	24
        	274 $
        	274 $
    






La elección de este hogar.



La utilidad del hogar se maximiza ahora en el punto de tangencia D, donde Luis realiza ocho horas de trabajo remunerado y Ana hace dos.








La nueva opción preferida se sitúa en el punto D, con 24 horas de tiempo libre. Luis realiza ocho horas de trabajo remunerado, y Ana, dos horas. Como antes, se reparten por igual el total de horas de trabajo y el consumo, pero ahora Ana se ocupa mucho más del trabajo doméstico. La tabla muestra el resultado para cada miembro de la pareja.

El salario más bajo de Ana no solo reduce sus horas de trabajo remunerado y conlleva una distribución desigual del tiempo entre ambos, sino que también reduce la cantidad total de trabajo remunerado que realizan los dos. El consumo total del hogar es menor no solo porque el salario de Ana es más bajo, sino porque eligen realizar menos trabajo remunerado conjunto.

El salario más bajo de Ana implica un efecto sustitución: el coste de oportunidad de una hora de tiempo libre solo vale ahora 17 dólares, lo que reduce el incentivo para trabajar y aumenta la cantidad de tiempo libre. Como es habitual, también tiene un efecto renta en la dirección contraria: ingresos más bajos instan al hogar a reducir la cantidad de ambos bienes. Pero en este modelo de hogar con dos personas ganando un salario, el efecto renta es pequeño: el cambio en el salario de Ana no tiene ningún efecto sobre los ingresos procedentes de las ocho horas que trabaja Luis. Por eso predomina el efecto sustitución, y las horas de trabajo remunerado de Ana caen de seis a dos.

Este análisis evidencia que la discriminación de género en el mercado laboral unida a las decisiones conjuntas dentro del hogar en relación con el tiempo de trabajo puede dar lugar a una división del trabajo por géneros en la que las mujeres trabajen menos horas remuneradas. Sin embargo, tiene que haber algo más, ya que el modelo supone una distribución equitativa del consumo y el total de tiempo trabajado dentro de los hogares. No explica por qué en la mayoría de países (los que aparecen en la figura 3.20), las mujeres trabajan más horas en total que los hombres. Para explicarlo habría que analizar otras posibilidades, como diferencias en cuanto a preferencias entre hombres y mujeres, el desequilibrio de poder dentro de los hogares y las normas sociales de género que limitan las opciones disponibles para las mujeres.


  
    Pregunta 3.13 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre diferencias de género en cuanto a horas trabajadas y salarios y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La figura 3.19 muestra que los hombres cobran salarios más altos que las mujeres por realizar trabajos similares.

      	Si el salario de las mujeres cae y observamos que las mujeres trabajan menos horas, entonces el efecto sustitución domina sobre el efecto renta.

      	La brecha salarial entre géneros explica por sí sola que las mujeres trabajen menos horas remuneradas que los hombres.

      	El ejemplo de la figura 3.22 muestra que la discriminación salarial puede dar lugar a una reducción del total de horas remuneradas y de consumo en el hogar.

    

    
      	Las diferencias salariales de la figura 3.19 no corresponden a situaciones equivalentes.  Incluyen diferencias en el tipo de trabajo que realizan hombres y mujeres. Por ejemplo, comparados con las mujeres, es más probable que los hombres trabajen en sectores con salarios más altos en promedio y que ocupen una proporción mayor de puestos directivos en empresas.

      	Si las horas de trabajo descienden cuando el salario baja, entonces el efecto sustitución (la reducción de las horas de trabajo debido a que el coste de oportunidad del tiempo libre es menor que antes) tiene que dominar sobre el efecto renta (el incremento de las horas de trabajo para obtener los mismos ingresos que antes).

      	La brecha salarial entre hombres y mujeres no puede explicar por sí sola por qué las mujeres trabajan menos horas que los hombres. Pero la brecha salarial entre hombres y mujeres puede deparar una división del trabajo por sexos dentro de los hogares que inste a que las mujeres asuman más cantidad de trabajo doméstico no remunerado.

      	Cuando ambos miembros de la pareja cobran el mismo salario de 30 dólares la hora, el total de consumo y de horas de trabajo es mayor que cuando uno de los miembros gana 30 dólares y el otro 17 dólares la hora.

    

  




  Ejercicio 3.11 El género y los cambios en el tiempo de trabajo

  En las últimas décadas han mejorado las oportunidades formativas para las mujeres en muchos países, y se han creado o consolidado leyes para evitar la discriminación de género dentro del mercado laboral. También se ha generalizado el acceso a aparatos domésticos novedosos y mejorados. ¿Qué efectos crees que tendrán estos cambios…

  
    	…en el tiempo de trabajo remunerado y no remunerado en hogares con hijos?

    	…en el promedio de horas de trabajo por persona empleada?

  




  Ejercicio 3.12 Trabajo no remunerado, género y ayudas para el cuidado de los hijos

  A partir de la siguiente información y la figura 3.23, describe y propón explicaciones para las diferencias entre países en el tiempo dedicado a realizar tareas no remuneradas que se muestran en la figura.

  
    	Finlandia tiene la brecha salarial más baja entre hombres y mujeres, y generosos permisos de maternidad y paternidad.

    	En Bélgica, la mayoría de los niños reciben cuidados fuera del hogar desde que cumplen 30 meses.

    	Estados Unidos se cuenta entre los países de renta alta menos generosos en permisos de paternidad y maternidad y subvenciones al cuidado de la infancia, y las mujeres con hijos pequeños mantienen a menudo su trabajo a tiempo completo.

  

  


                [image: Este diagrama de barras muestra los minutos que dedican hombres y mujeres cada día a realizar trabajos de cuidados no remunerados en Bélgica, Finlandia y Estados Unidos. En Bélgica, los minutos diarios fueron: 220 para mujeres sin hijos y 160 para hombres sin hijos, 310 para mujeres con hijos menores de 5 años y 180 para hombres con hijos menores de 5 años. En Finlandia, los minutos por día fueron 170 para mujeres sin hijos y 120 para hombres sin hijos, 380 para mujeres con hijos menores de 5 años y 220 para hombres con hijos menores de 5 años. En Estados Unidos, los minutos por día fueron 210 para mujeres sin hijos y 130 para hombres sin hijos, 370 para mujeres con hijos menores de 5 años y 190 para hombres con hijos menores de 5 años.]



Figura 3.23 
Total de tiempo dedicado a trabajos de cuidados no remunerados entre hombres y mujeres en Bélgica, Finlandia y Estados Unidos.






Calculado a partir de: Organización Internacional del Trabajo. 2018. «Care work and care jobs for the future of decent work». Ginebra, pp. 67. Nota: El último año de datos disponibles es 2013 para Bélgica, 2009 para Finlandia y 2016 para Estados Unidos.









  Ejercicio 3.13 Tecnología doméstica y uso del tiempo

  Hans Rosling describe en este vídeo el impacto que tuvo la llegada de la lavadora en el tiempo del que disponía su abuela. Si este fuera un ejemplo típico, ¿cómo repercuten los avances en tecnología doméstica en el uso que hacemos de nuestro tiempo? ¿Qué otros efectos podrían tener?




  
    	
      Henrik Kleven, Camille Landais, Johanna Posch, Andreas Steinhauer, y Josef Zweimüller. 2019. «Child Penalties Across Countries: Evidence and Explanations». AEA Papers and Proceedings 109: pp. 122–126. ↩
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3.12 Explicación de nuestras horas de trabajo: diferencias entre países


	renta
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año. También denominada: renta disponible.




​​La figura 3.2 revela que en los países con rentas más altas (PIB per cápita), las personas trabajadoras suelen tener más tiempo libre, pero también que hay grandes diferencias en cuanto a las horas anuales de tiempo libre entre países con niveles de renta similares. Para analizar estas diferencias con nuestro modelo necesitamos una medida diferente de la renta que mantenga una correspondencia más estrecha con los ingresos derivados del empleo. La tabla de la figura 3.24 muestra las horas de trabajo de seis países, junto con la renta disponible per cápita de los hogares.

A partir de estas cifras hemos calculado el tiempo libre anual y el salario medio (dividiendo los ingresos anuales entre las horas anuales de trabajo). Por último, el tiempo libre y el consumo diarios se han calculado dividiendo entre 365 el tiempo libre anual y los ingresos.


​​



    
        	País
        	Promedio anual de horas trabajadas por persona
        	Renta media anual disponible ($, persona sola sin hijos)
        	Promedio anual de tiempo libre
        	Salario ($, renta disponible por hora trabajada)
        	Tiempo libre por día
        	Consumo por día ($)
    

    
        	EE. UU.
        	1767
        	54&nbsp;854
        	6993
        	31,04
        	19,16
        	150,28
    

    
        	Países Bajos
        	1399
        	39&nbsp;001
        	7361
        	27,88
        	20,17
        	106,85
    

    
        	Australia
        	1683
        	42&nbsp;554
        	7077
        	25,28
        	19,39
        	116,59
    

    
        	Corea del Sur
        	1908
        	26&nbsp;799
        	6852
        	14,05
        	18,77
        	73,42
    

    
        	Eslovaquia
        	1572
        	21765
        	7188
        	13,85
        	19,69
        	59,63
    

    
        	México
        	2124
        	17&nbsp;384
        	6636
        	8,18
        	18,18
        	47,63
    






Figura 3.24 
Cantidad de tiempo libre y consumo diarios en diversos países (2020).






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






Nuestro modelo para la elección de las horas de trabajo permite analizar si las diferencias entre países se pueden explicar a partir de diferencias salariales. Si no fuera así, debería reflejar distintas preferencias en cuanto a consumo y tiempo libre. En secciones anteriores hemos explicado que las preferencias pueden diferir entre países dependiendo del nivel de desigualdad, la participación de las mujeres en el mercado laboral y ciertos factores sociales y culturales, como las ayudas para el cuidado de los hijos.

La figura 3.25 aplica el modelo a los datos de la figura 3.24. Hemos plasmado el consumo y el tiempo libre diarios de una persona trabajadora típica en cada país con su restricción presupuestaria correspondiente obtenida como en la sección 3.9, es decir, empleando una línea que pasa por el punto (24, 0) cuya pendiente se corresponda con el salario. La figura 3.24 no brinda ninguna información sobre las preferencias de los trabajadores de cada país, y desconocemos si las combinaciones del diagrama pueden interpretarse como una elección de las personas trabajadoras. Pero, si damos por supuesto que sí reflejan elecciones personales, podemos plantearnos qué revelan los datos sobre las preferencias de la población trabajadora en distintos países.

¿Podemos explicar las diferencias en cuanto a tiempo libre como meras respuestas a diferencias salariales? Si comparamos México y Estados Unidos, los países con los salarios más bajos y más altos de este grupo, tanto el tiempo libre como el consumo fueron mayores en Estados Unidos. Podría ser que los trabajadores mexicanos y estadounidenses tuvieran preferencias similares, y que los mexicanos tomaran las mismas decisiones que los estadounidenses si sus salarios aumentaran. Pero en Corea del Sur y Eslovaquia, el salario fue casi el mismo, y los coreanos tuvieron casi una hora menos de tiempo libre. El modelo sugiere que las preferencias tienen que ser diferentes en estos dos países.


​¿Qué podemos decir sobre Australia y Países Bajos, donde los salarios difieren? ¿Será que tienen las mismas preferencias y que, en caso de incrementar su salario, los australianos harían la misma elección que los neerlandeses? Esto parece poco probable: el efecto sustitución los animaría a consumir más bienes y a tomarse menos tiempo libre, y parece poco creíble que el efecto renta de una subida salarial los hiciera consumir menos bienes. Parece más verosímil la hipótesis de que la población trabajadora neerlandesa y australiana (en promedio) tiene preferencias diferentes. Los distintos pasos de la figura 3.25 muestran algunas curvas de indiferencia hipotéticas que podrían explicar las diferencias entre países.


  


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra las horas diarias de tiempo libre con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el consumo diario en dólares. Las coordenadas son (tiempo libre, consumo). Varias líneas rectas conectan diferentes puntos en el eje vertical con el punto (24, 0). Cada línea recta va asociada a diferentes países, cada uno de ellos indicado con un punto específico. Desde la línea más plana hasta la más empinada esos puntos son: México (18, 50), Turquía (19, 60), Corea del Sur (18,5, 80), Países Bajos (20, 120) y Estados Unidos (19, 155). Para cada recta hay una curva de indiferencia convexa decreciente que es tangente a la recta en el punto marcado. El punto Q es la intersección entre las curvas de indiferencia para Países Bajos y para Estados Unidos y tiene las coordenadas (20, 150).]



Figura 3.25 
Empleo del modelo para explicar las diferencias en cuanto a tiempo libre y consumo diarios entre países (2020).






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Diferencias entre países: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra las horas diarias de tiempo libre con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el consumo diario en dólares. Las coordenadas son (tiempo libre, consumo). Varias líneas rectas conectan diferentes puntos en el eje vertical con el punto (24, 0). Cada línea recta va asociada a diferentes países, cada uno de ellos indicado con un punto específico. Desde la línea más plana hasta la más empinada esos puntos son: México (18, 50), Turquía (19, 60), Corea del Sur (18,5, 80), Países Bajos (20, 120) y Estados Unidos (19, 155).]



Diferencias entre países



Podemos utilizar nuestro modelo y los datos de la figura 3.24 para explicar las diferencias entre países. Las líneas continuas muestran los conjuntos factibles de tiempo libre y bienes para los países de la figura 3.24 (excepto Eslovaquia —o República Eslovaca—), que tiene casi la misma restricción presupuestaria que Corea del Sur.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Curvas de indiferencia de los trabajadores: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra las horas diarias de tiempo libre con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el consumo diario en dólares. Las coordenadas son (tiempo libre, consumo). Varias líneas rectas conectan diferentes puntos en el eje vertical con el punto (24, 0). Cada línea recta va asociada a diferentes países, cada uno de ellos indicado con un punto específico. Desde la línea más plana hasta la más empinada esos puntos son: México (18, 50), Turquía (19, 60), Corea del Sur (18,5, 80), Países Bajos (20, 120) y Estados Unidos (19, 155). Para cada recta hay una curva de indiferencia convexa decreciente que es tangente a la recta en el punto marcado.]



Curvas de indiferencia de los trabajadores



Hemos trazado curvas de indiferencia hipotéticas para cada país que podrían explicar las decisiones de su población trabajadora.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.






  


                [image: Estados Unidos y Países Bajos: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra las horas diarias de tiempo libre con un intervalo que va de 14 a 24. El eje vertical muestra el consumo diario en dólares. Las coordenadas son (tiempo libre, consumo). Varias líneas rectas conectan diferentes puntos en el eje vertical con el punto (24, 0). Cada línea recta va asociada a diferentes países, cada uno de ellos indicado con un punto específico. Desde la línea más plana hasta la más empinada esos puntos son: México (18, 50), Turquía (19, 60), Corea del Sur (18,5, 80), Países Bajos (20, 120) y Estados Unidos (19, 155). Para cada recta hay una curva de indiferencia convexa decreciente que es tangente a la recta en el punto marcado. El punto Q es la intersección entre las curvas de indiferencia para Países Bajos y para Estados Unidos y tiene las coordenadas (20, 150).]



Estados Unidos y Países Bajos



Las curvas de indiferencia de Países Bajos y Estados Unidos se cruzan en el punto Q. Sería muy difícil trazar curvas de indiferencia convincentes para estos dos países que no se cruzaran. Y si sus curvas de indiferencia se cruzan, no pueden tener las mismas preferencias.






OECD. Average annual hours actually worked per worker. Consultado en febrero de 2025; OECD. Household disposable income. Consultado en febrero de 2025.








Las curvas de indiferencia trazadas apuntan a que los trabajadores neerlandeses y estadounidenses también tienen preferencias diferentes. Sigue los pasos de la figura 3.25 para ver algunas curvas de indiferencia hipotéticas que podrían explicar las diferencias entre países. La curva de indiferencia neerlandesa es más pronunciada que la estadounidense. Esto significa que con la misma cantidad diaria de bienes y de horas de tiempo libre (marcada por el punto Q), los neerlandeses dan más valor al tiempo libre en relación con los bienes que los estadounidenses. (Recuerda que la pendiente de la curva de indiferencia es la relación marginal de sustitución, es decir, cuánto valora una persona el tiempo libre en comparación con cuánto valora los bienes). En el punto Q, los neerlandeses están dispuestos a renunciar a más unidades de bienes por cada hora de tiempo libre al día que los estadounidenses: valoran más el tiempo libre.


​Esto concuerda con la observación de que los estadounidenses trabajan muchas horas en comparación con la población neerlandesa y la mayoría del resto de países igual de ricos. Pone de manifiesto que las preferencias difieren entre las personas, puesto que la población de distintos países y culturas tienen diferentes mapas de indiferencia.


  
    Pregunta 3.14 Elige las respuestas que sean correctas

    Basándote en la figura 3.25, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Si las curvas de indiferencia de dos países se cruzan, los trabajadores representativos de esos países no pueden tener las mismas preferencias.

      	En el punto Q, el trabajador representativo de Países Bajos valora más el tiempo libre que el trabajador representativo de Estados Unidos, tal como revela el hecho de que la curva de indiferencia sea más pronunciada en ese punto.

      	Los países de la figura 3.25 que tienen una renta diaria más baja (como México y Eslovaquia) no tienen por qué tener un nivel más bajo de consumo de bienes que otros países, porque no hemos tenido en cuenta el efecto de los impuestos sobre la renta o las diferencias en el precio de los bienes entre países.

      	Las diferencias entre países en cuanto a horas de trabajo se deben a una combinación de diferencias en las restricciones y preferencias.

    

    
      	Las curvas de indiferencia de un mismo individuo no pueden cruzarse (tal como se explica en la sección 3.3). Por tanto, si las curvas de indiferencia de dos países se cruzan, no podemos pensar que los trabajadores de ambos países se comportan como un único individuo representativo.

      	La curva de indiferencia más pronunciada indica que en el punto Q, el trabajador neerlandés representativo está dispuesto a renunciar a más unidades de bienes diarios por una hora de tiempo libre que el trabajador estadounidense representativo.

      	Tal como se aclara en el pie de la figura 3.25, los valores de renta que constan en ella ya se han ajustado para tener en cuenta los impuestos y las diferencias de poder adquisitivo entre países.

      	Las diferencias en cuanto a preferencias pueden explicar por qué los trabajadores representativos de países con limitaciones similares toman decisiones diferentes (como ocurre en Estados Unidos y Países Bajos). Las diferencias en cuanto a restricciones pueden explicar por qué los trabajadores representativos de países con preferencias similares toman decisiones distintas (como ocurre en Estados Unidos y Corea del Sur).

    

  




  Ejercicio 3.14 Preferencias y cultura

  Supón que los puntos representados en la figura 3.25 reflejan las elecciones de tiempo libre y consumo que hacen los trabajadores de estos cinco países según nuestro modelo.

  
    	¿Es posible que la población de Australia y la de Estados Unidos tenga las mismas preferencias? Si es así, ¿cómo afectará al consumo y al tiempo libre una subida salarial en Australia? ¿Qué implica esto para el efecto renta y el efecto sustitución?

    	Supón que la población de México y Corea del Sur tiene las mismas preferencias. En tal caso, ¿qué puedes decir sobre el efecto renta y el efecto sustitución de un incremento salarial?

  




  Ejercicio 3.15 Horas de trabajo en distintos países y periodos de tiempo

  La figura 3.15 (reproducida a continuación)  ilustra lo que ha sucedido con las horas de trabajo en numerosos países a lo largo del siglo XX. (Reino Unido consta en ambos gráficos a efectos comparativos)

  


                [image: ]






M. Huberman y C. Minns. 2007. «The times they are not changin’: Days and hours of work in Old and New Worlds, 1870–2000». Explorations in Economic History 44 (4): pp. 538–567.; Penn World Tables 10.0. 2021.






  
    	¿Cómo describirías lo ocurrido?

    	¿En qué se diferencian las tendencias de los países del gráfico A y del gráfico B?

    	¿Cómo explicarías que la disminución de las horas de trabajo fuera mayor en unos países que en otros?

    	¿Por qué crees que la disminución de las horas de trabajo fue más rápida en la mayoría de países durante la primera mitad del siglo?

    	¿Hay algún país en el que hayan aumentado las horas de trabajo en los últimos años? ¿A qué crees que se ha debido?
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3.13 Resumen


  	Desde la Revolución Industrial se ha producido un aumento de los salarios derivado del progreso tecnológico y una disminución de las horas de trabajo.

  	La decisión de cuántas horas trabajar es un ejemplo de toma de decisiones en condiciones de escasez, es decir, cuando disponemos de unos medios limitados para conseguir nuestros objetivos.

  	La población trabajadora se enfrenta al dilema de tener tiempo libre o ingresos, que se corresponde con su restricción presupuestaria. Tomarse más tiempo libre tiene un coste de oportunidad en forma de reducción de ingresos.

  	Los modelos que se emplean en economía para plasmar estas decisiones definen en primer lugar los objetivos o preferencias de la persona implicada y todas sus opciones de actuación para valorar a continuación cuál sería la mejor acción posible teniendo en cuenta los objetivos.

  	La combinación elegida de ingresos y tiempo libre equilibra las concesiones que desearíamos hacer con las concesiones que nos obliga a hacer la restricción presupuestaria.

  	El efecto renta de un incremento salarial anima a la población trabajadora a tomarse más tiempo libre, pero el efecto sustitución la empuja a reducirlo porque el coste de oportunidad del tiempo libre también aumenta. El efecto general dependerá de cuál de ellos domine.

  	El modelo ayuda a explicar las variaciones que ha experimentado la jornada laboral a lo largo de la historia, y las diferencias entre países.

  	El efecto Veblen podría explicar por qué se trabaja más horas en países donde la población más rica obtiene una proporción elevada de la renta.

  	En casi todos los países, las mujeres realizan más trabajo no remunerado y menos trabajo remunerado que los hombres. Esto podría explicarse como un efecto de la brecha salarial de género en la división del trabajo dentro de los hogares con hijos.

  	Las diferencias en cuanto al tiempo de trabajo reflejan preferencias diversas entre países, así como diferencias en cuanto a ingresos.




  Conceptos y modelos introducidos y aplicados en la unidad 3

  
    	Modelización de preferencias: utilidad, curvas de indiferencia y la relación marginal de sustitución

    	Modelización de la escasez: la restricción presupuestaria, el conjunto factible, el coste de oportunidad, y la relación marginal de transformación

    	Toma de decisiones en condiciones de escasez: problemas de elección restringida y cómo resolverlos

    	Qué sucede con el consumo y el tiempo libre cuando cambian los salarios: el efecto renta y el efecto sustitución; el efecto Veblen.
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        [image: Terrazas de arroz irrigadas en el condado de Yuányáng, en la provincia china de Yunnan.]
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    Unidad 4
    Interacciones estratégicas y dilemas sociales
  

    
      Cuando los intereses particulares favorecen acciones que plantean dilemas sociales se pueden conseguir resultados más deseables para toda la comunidad con medidas que incluyan normas sociales, atención al bienestar general y creación de instituciones adecuadas.
    



4.1 Negociaciones en relación con el clima: conflictos e intereses comunes


​​​​​
  Los datos científicos son ahora abrumadores: el cambio climático entraña riesgos muy graves a escala planetaria y requiere una respuesta global urgente.1

  The Stern Review on the Economics of Climate Change, 2006 (Informe Stern, 2006)



El Informe Stern analizaba tanto las pruebas científicas como las implicaciones económicas del cambio climático. La conclusión de ese análisis, que los beneficios de una acción temprana compensarían el coste que acarrearía desatender el problema, fue corroborada en 2014 por el Grupo Intergubernamental de Expertos sobre el Cambio Climático de las Naciones Unidas (UN IPCC). Una acción temprana significaba un recorte considerable de las emisiones de gases de efecto invernadero con la reducción del uso de bienes que consumen mucha energía, el desarrollo de tecnologías innovadoras para la obtención de energía, la reducción de la incidencia de la agricultura y un uso distinto del suelo, así como la mejora de la eficiencia de las tecnologías actuales.2

Estos cambios no podrían lograrse con lo que el Informe Stern denominó el «mantenimiento del statu quo BAU», en el que individuos, gobiernos y empresas persiguen libremente intereses, políticas y beneficios propios sin tener apenas en cuenta los efectos de todo ello en otras personas, incluidas las generaciones venideras.


  Este artículo describe la historia de las negociaciones sobre cambio climático que se han mantenido a lo largo de los últimos 30 años.




​​Pero los gobiernos nacionales discrepan sobre qué políticas adoptar y sobre quién debe asumir los costes. Los intereses de los países difieren dependiendo de cuál sea su nivel de desarrollo económico, de acceso a recursos naturales y de vulnerabilidad a los efectos del cambio climático. El Acuerdo de París de 2015 supuso un avance: los países adoptarían medidas nacionales para alcanzar «objetivos concretos a escala nacional» en cuanto a la reducción de emisiones con el fin de conseguir que la temperatura global no subiera más de 1,5 °C a fin de siglo y de evitar las peores consecuencias del cambio climático. Sin embargo, en octubre de 2022, Naciones Unidas lanzó la siguiente advertencia:


  Todavía no estamos ni cerca de la escala y el ritmo de las reducciones de emisiones necesarias para ponernos en camino hacia un mundo de 1,5 grados centígrados. Para mantener vivo este objetivo, los gobiernos nacionales deben reforzar sus planes de acción climática ahora y aplicarlos en los próximos ocho años.




	dilema social
	Situación en la que las actuaciones individuales de varios participantes para alcanzar sus propios objetivos arrojan un resultado peor a algún otro que podrían haber logrado en caso de haber actuado juntos o de manera coordinada y consensuada, y no de forma individual.




​​El problema del cambio climático es extremo, pero dista mucho de ser el único. Es un ejemplo de dilema social. Estos dilemas aparecen cuando no se tienen en cuenta los efectos que tendrán las acciones propias en los demás, sean estos positivos o negativos.

Los dilemas sociales se dan con frecuencia en la vida cotidiana. Los atascos de tráfico ocurren cuando elegimos una forma de desplazarnos (por ejemplo, que una sola persona ocupe un vehículo privado para ir al trabajo, en lugar de usar el transporte público o un vehículo compartido) sin tener en cuenta cómo contribuimos con ello a los embotellamientos. De manera análoga, el empleo excesivo de antibióticos contra afecciones leves ayuda a la persona enferma a recuperarse con rapidez, pero crea una resistencia bacteriana a los antibióticos que tiene unos efectos mucho más dañinos en muchas otras personas.


​La tragedia de los bienes comunales


  Averigua cuál es tu huella de carbono y qué puedes hacer para reducirla aquí.




​En 1968, el biólogo Garrett Hardin publicó un artículo en la revista Science titulado «The Tragedy of the Commons» (‘La tragedia de los bienes comunales’). En él afirmaba que patrimonios como la atmósfera terrestre o los recursos pesqueros, que no pertenecen a nadie (a veces denominados «bienes comunales» o «recursos de propiedad común») se sobreexplotan con facilidad si no se acota de alguna manera el acceso a ellos. La industria pesquera en su conjunto ganaría más si no hubiera tantas capturas de atún, y el colectivo de los consumidores también saldría ganando si no demandara tanta cantidad de él. Toda la humanidad ganaría si contaminara menos, pero la decisión individual de reducir el consumo o la huella de carbono a nivel personal apenas tendrá repercusión a una escala planetaria.3


	free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.




​​​Estamos rodeados por todas partes de ejemplos trágicos como los que expone Hardin, así como de otros dilemas sociales más localizados: quien resida en una vivienda compartida o en familia sabrá lo difícil que es mantener el orden en la cocina o el baño. Cuando alguien limpia, todo el mundo se beneficia, pero es una tarea ingrata: quien lo hace soporta el coste de realizar el trabajo. A las personas que lo disfrutan se las denomina a veces free-riders. Quien haya realizado alguna vez un trabajo en grupo sabrá que el coste de prepararlo (analizar el problema, reunir datos o exponer los resultados) es individual, mientras que los beneficios (una buena nota, mejor consideración dentro del grupo o simplemente la admiración de colegas) son para todo el grupo.4

Resolución de dilemas sociales

La humanidad se ha enfrentado a dilemas sociales desde la prehistoria.


	altruismo
	El altruismo es una preferencia social: se considera altruista a aquella persona que está dispuesta a afrontar un coste para beneficiar a otra.




​Hace más de 2500 años, el autor griego Esopo escribió sobre un dilema social en la fábula «¿Quién le pone el cascabel al gato?». Una comunidad de ratones necesita que uno de sus miembros coloque un cascabel en el cuello del gato para evitar que capture y se coma a otros ratones del grupo. Pero el resultado puede no ser tan favorable para el ratón encargado de realizar el trabajo.5 En situaciones de guerra y de catástrofe se dan innumerables ejemplos de individuos que sacrifican su vida por otras personas que no son de su familia y ni siquiera conocen. Estas acciones se denominan altruistas.


​​Las motivaciones altruistas pueden ayudar a resolver algunos dilemas sociales (porque ser altruista significa preocuparse por cómo afectan nuestras acciones a los demás), pero el altruismo no basta para abordar otros desafíos globales como el cambio climático: hay que aplicar medidas políticas nuevas. Los gobiernos han establecido cuotas para evitar la sobreexplotación de los caladeros de bacalao del Atlántico Norte. En Reino Unido se ha conseguido una reducción drástica de la cantidad de residuos que llega a los vertederos en lugar de reciclarse gracias a la creación de un impuesto al depósito de residuos en vertederos.

Los colectivos locales también crean organismos para controlar comportamientos. Las comunidades de regantes necesitan el trabajo de alguien para mantener los canales de agua que benefician a todo el grupo. Asimismo es indispensable que cada individuo use el bien escaso del agua con moderación para que crezcan otros cultivos, aunque eso implique que los suyos produzcan menos. Las comunidades agrícolas de Valencia (España) llevan siglos rigiéndose por una serie de normas consuetudinarias que regulan las tareas comunales y evitan el uso excesivo del agua. Desde la Edad Media cuentan con un tribunal de arbitraje llamado el Tribunal de las Aguas que resuelve los conflictos que surgen entre agricultores en relación con la aplicación de las normas. El fallo del «tribunal» no tiene ninguna validez legal. Su poder proviene en exclusiva del respeto que tiene dentro de la comunidad, pero sus decisiones se acatan casi de manera universal.


​​​Algunos problemas ambientales mundiales de hoy en día también se han resuelto con eficacia. El Protocolo de Montreal ha tenido un éxito notable. Se trata de un acuerdo internacional para preservar la capa de ozono que nos protege de la dañina radiación ultravioleta del sol mediante la eliminación progresiva de sustancias químicas que la reducen, como los clorofluorocarbonos (CFC).


	interacciones sociales
	Situaciones en las que las acciones llevadas a cabo por alguien afectan al resultado para otras personas y para sí mismo.




​En esta unidad emplearemos las herramientas de la teoría de juegos para crear modelos de interacciones sociales donde las decisiones de un solo individuo afectan a otras personas además de a él mismo. Analizaremos cuándo y por qué aparecen dilemas sociales y de qué manera pueden resolverse a veces, aunque no siempre (o todavía no), como en el caso del cambio climático.


  Ejercicio 4.1 Dilemas sociales

  Utiliza los titulares de prensa de la semana pasada para:

  
    	Identificar dos dilemas sociales que hayan sido noticia (procura buscar ejemplos diferentes de los comentados aquí).

    	Especifica cómo concuerda cada uno de ellos con la definición de dilema social.
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4.2 Interacciones sociales: teoría de juegos

¿Por qué lado de la carretera hay que circular? Si vivimos en Japón, Reino Unido o Indonesia, habrá que hacerlo por la izquierda. Si nos encontramos en Corea del Sur, Francia o Estados Unidos, lo haremos por la derecha. Si hubiéramos crecido en Suecia, habríamos circulado por la izquierda hasta las cinco de la tarde del 3 de septiembre de 1967, y a las cinco y un minuto de ese mismo día habríamos empezado a hacerlo por la derecha. Las autoridades fijan una norma, y el resto de la ciudadanía la acata.


​Pero imagina que permitimos que cada persona decida por qué lado de la carretera quiere circular. Si todo el mundo ya lo hacía por la derecha, entonces el interés personal (evitar una colisión) será un factor de peso para que la población decida seguir usando el lado de la derecha.

Para desarrollar políticas que favorezcan el bienestar general hay que entender la diferencia entre aquellas situaciones donde el interés propio resulta beneficioso para la mayoría  y esos casos en los que tiene consecuencias indeseables. Para analizar esto introduciremos la teoría de juegos, una herramienta que permite modelizar interacciones entre personas.


​Interacciones sociales y estratégicas

En algunos modelos económicos, las decisiones dependen de una sola persona (como en el modelo de la unidad 3, donde un trabajador —Karim— decide cuántas horas trabajar. Karim se enfrenta a una serie de opciones viables que vienen determinadas por su restricción presupuestaria, y elige el mejor resultado posible para sí mismo (el cual no depende de qué decida hacer otra persona), de modo que no participa en una interacción social.


	interacciones sociales
	Situaciones en las que las acciones llevadas a cabo por alguien afectan al resultado para otras personas y para sí mismo.




​Las interacciones sociales son situaciones en las que intervienen dos o más personas, de tal manera que las acciones de cada una de ellas repercuten tanto en el resultado para quien actúa como en el resultado para todas las demás. Por ejemplo, cuando alguien ajusta la calefacción de su casa a una temperatura determinada, su decisión afecta al cambio climático global que experimentará el resto de la humanidad.


​​​​​Hay cuatro términos relevantes aquí:


	interacción estratégica
	Interacción social en la que los participantes son conscientes de las maneras en que sus acciones afectan a otros (y en que las acciones de otros les afectan a ellos).
	estrategia
	Acción (o plan de acción) que alguien puede elegir, a sabiendas de que el resultado para sí mismo y para otros depende de su propia estrategia y de las estrategias de otros. Véase también: interacción estratégica.
	juego
	Modelo de interacción estratégica que describe a los participantes, las estrategias posibles, el orden en el que se procede al juego, la información de que disponen los jugadores y sus pagos. Véase también: teoría de juegos.
	teoría de juegos
	Rama de las matemáticas que estudia interacciones estratégicas, es decir, situaciones en las que cada actor sabe que los beneficios que obtenga dependerán de las actuaciones de todos los participantes. Véase también: juego.




  	Cuando las personas participan en una interacción social y son conscientes de cómo afectan sus acciones al resto, y viceversa, hablamos de interacción estratégica.

  	Una estrategia se define como la acción (o plan de acción) que elige una persona siendo consciente de que los resultados dependerán de sus propias acciones y de las de los demás.

  	Los modelos de interacciones estratégicas se denominan juegos.

  	La teoría de juegos es un conjunto de modelos de interacciones estratégicas. Se utiliza mucho en economía y en otras ciencias sociales.




  Lee el artículo «Game Theory in Economics and Beyond» para saber cómo se usa la teoría de juegos en otras disciplinas, por ejemplo, las ciencias políticas, la biología, la filosofía y las ciencias de la computación.



Para entender cómo se emplea la teoría de juegos para esclarecer interacciones estratégicas, imagina dos agricultores a los que llamaremos Anil y Bala enfrentados al dilema de si cultivar arroz o yuca. Para ello partiremos del supuesto de que ambos están en condiciones de cultivar cualquiera de las dos cosas, pero solo una de ellas cada vez.

La tierra de Anil es igual de favorable para el cultivo de arroz y el de yuca. El campo de Bala también es bueno para producir arroz, pero menos adecuado para la yuca. Ambos venden sus productos en el mercado de una localidad cercana. Cuando acuden a él con poco arroz, el precio de esta mercancía es más elevado. Y, de igual manera, el precio de la yuca también depende de la cantidad que hayan producido entre los dos.

Cada agricultor elige qué producir de manera independiente, lo que significa que no se reúnen para acordar un plan de acción. Este supuesto tal vez parezca raro en un modelo con solo dos agricultores, pero entender qué ocurre cuando dos participantes actúan de manera independiente permite conocer los problemas que surgen cuando interaccionan muchas personas (miles de millones en el caso del cambio climático).


  Juego

  
  ​Descripción de una interacción social que especifica:

  
    	los participantes: quién interactúa con quién

    	las estrategias posibles: qué acciones son viables para los participantes

    	el orden de juego: cuándo deciden sus acciones los participantes

    	la información: qué sabe cada participante en el momento en que decide cómo actuar

    	los pagos: qué resultados se derivan de cada combinación posible de acciones.

  



La figura 4.1 describe la interacción entre los agricultores, que es lo que denominamos juego.

Las decisiones de Anil se muestran en las filas de la tabla, y las de Bala, en las columnas. De ahí que llamemos a Anil «jugador fila» y a Bala «jugador columna». Cuando una interacción se representa en una tabla como la de la figura 4.1, cada entrada describe el resultado que se deriva de una situación hipotética. Por ejemplo, la celda de la izquierda superior debe interpretarse de la siguiente manera:


  «Supongamos que (por la razón que sea) Anil plantó arroz, y Bala también plantó arroz. 
¿Cuál será el resultado?»



Hay cuatro situaciones hipotéticas posibles, y la figura 4.1 describe qué sucederá en cada caso.




                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. Si Anil y Bala cultivan arroz, habrá exceso de arroz, que se venderá a un precio bajo, y escasez de yuca. Además, el terreno de Anil es más adecuado para cultivar yuca que arroz. Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, no hay exceso de ninguno de esos productos en el mercado, y tanto el arroz  como la yuca se venden a precios altos. Sin embargo, Anil y Bala producen el cultivo menos adecuado para ellos. Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, no hay exceso de ninguno de esos productos en el mercado, y tanto el arroz como la yuca se venden a precios altos. Además, Anil y Bala producen el cultivo más adecuado para ambos. Si Anil y Bala cultivan yuca, habrá un exceso de yuca, que se venderá a un precio bajo, y escasez de arroz. Además, el campo de Bala es más adecuado para producir arroz que yuca.]



Figura 4.1 
Cultivar arroz o yuca: interacciones sociales entre Anil y Bala.







​Para simplificar el modelo, tendremos en cuenta los siguientes supuestos:


	juego simultáneo
	Juego en el que los jugadores eligen sus estrategias al mismo tiempo, por ejemplo, el dilema del prisionero. Véase también: juego secuencial.
	pago
	En un juego, el pago de un jugador individual es el beneficio que recibe como resultado de su decisión y de las acciones de los demás jugadores.




  	Ninguna otra persona participa o se ve afectada de ninguna manera.

  	La única decisión que deben tomar Anil y Bala es qué cultivo producir.

  	La interacción entre ambos se da una sola vez. (Esto se denomina «juego sin repetición»)

  	Es un juego simultáneo: los participantes deciden de manera simultánea sin conocer qué resolverá hacer la otra persona.

  	Saben perfectamente qué ocurrirá con cada resultado posible.




​La figura 4.2a muestra los pagos para Anil y Bala en cada una de las cuatro situaciones hipotéticas posibles, es decir, qué beneficios les reportarán las acciones hipotéticas de cada fila y columna. Recuerda que los ingresos de ambos provienen de la venta de lo que cultivan, de modo que dependen de los precios del mercado, y estos últimos dependen a su vez de la cantidad total de cada cultivo que llega al mercado.




                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6, 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2).]



Figura 4.2a 
Pagos de los cultivos elegidos.







  	Puesto que el precio cae cuando hay mucha cantidad de un mismo cultivo en el mercado, las ganancias totales de ambos agricultores son más bajas cuando ambos producen el mismo cultivo que cuando deciden sembrar cultivos diferentes.

  	Como el campo de Bala es menos adecuado para la yuca, el pago resultante es mejor cuando Bala se dedica a cultivar arroz y Anil se especializa en producir yuca.



Tras establecer las reglas del juego —quién puede hacer qué, en qué momento y cómo se ven afectados los pagos por las acciones de cada jugador— podemos pasar a considerar qué decidirá hacer cada jugador y cuál será el resultado del juego.


  
    Pregunta 4.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En un juego simultáneo y sin repetición:

    
      	Cada participante observa las acciones de los demás antes de decidir su propia acción.

      	Cada participante puede cambiar su acción tras observar lo que ha decidido hacer el resto de jugadores.

      	Los participantes se coordinan entre sí para elegir las acciones que den como resultado beneficios mutuos.

      	Cada participante elige una acción teniendo en cuenta las posibles actuaciones de otros jugadores.

    

    
      	En un juego simultáneo todos los participantes deciden su acción al mismo tiempo sin saber qué ha decidido hacer el resto de jugadores.

      	En un juego sin repetición, cada persona actúa una sola vez sin saber qué ha decidido hacer el resto de jugadores y no puede cambiar su acción con posterioridad.

      	Los participantes actúan guiados por el interés propio sin cooperar entre ellos. El resultado no tiene por qué ser el mejor posible para cada jugador.

      	Un aspecto crucial de los juegos de estrategia es que cada participante tiene en cuenta las posibles acciones del resto de jugadores sin saber qué decisiones tomarán en realidad.
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4.3 Mejores respuestas en el juego del arroz y la yuca: el equilibrio de Nash


	mejor respuesta
	En teoría de juegos, la mejor respuesta de un jugador se corresponde con aquella estrategia que conducirá al resultado preferido por ese jugador, teniendo en cuenta las estrategias adoptadas por el resto de jugadores.




​​​​La teoría de juegos describe interacciones sociales; también puede ayudar a predecir qué ocurrirá. Para ello necesitamos conocer el concepto de mejor respuesta, que es la estrategia que da el resultado preferido por un jugador a partir de las estrategias seguidas por el resto de participantes.

En la figura 4.2b se representan los pagos de Anil y Bala en el juego del arroz y la yuca usando una configuración estándar denominada matriz de pagos. Una matriz no es más que una disposición rectangular de números. El primer número (izquierda inferior) de cada casilla es la recompensa que obtiene el jugador fila (cuyo nombre empieza por A para recordarnos que su pago es el primero). El segundo número indica el pago del jugador columna. Cada pago depende de cuánta cantidad puede cosechar cada jugador, pero también de la demanda: es decir, de cómo varía el precio de mercado con la cantidad de producto disponible.

Consideremos cuáles son las mejores respuestas en este juego. Supón que tú eres Anil y que te planteas el caso hipotético de que Bala elija cultivar arroz. ¿Qué acción te reportaría un pago mayor? Cultivarías yuca (con un pago de 6, en lugar de solo 4 si cultivaras arroz en su lugar).

Sigue los pasos de la figura 4.2b para conocer las mejores respuestas en cada situación hipotética usando un método práctico para llevar un registro de cuáles son las mejores respuestas: se trata de colocar puntos y círculos en la matriz de pagos.


  


                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Anil si Bala produce yuca. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil produce arroz. El cultivo de arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil cultiva yuca.]



Figura 4.2b 
Encuentra las mejores respuestas en el juego del arroz y la yuca.






  


                [image: Encuentra las mejores respuestas: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2).]



Encuentra las mejores respuestas



 Empieza por el jugador fila (Anil): «¿Cuál sería su mejor respuesta si el jugador columna (Bala) decidiera cultivar arroz?»






  


                [image: La mejor respuesta de Anil si Bala cultiva arroz: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz.]



La mejor respuesta de Anil si Bala cultiva arroz



Si Bala elige arroz, la mejor respuesta de Anil es yuca, puesto que le reporta 6 en lugar de 4. Coloca un punto en la casilla inferior izquierda. Un punto en una casilla significa que esa es la mejor respuesta del jugador fila.






  


                [image: La mejor respuesta de Anil si Bala cultiva yuca: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Anil si Bala produce yuca.]



La mejor respuesta de Anil si Bala cultiva yuca



Si Bala elige yuca, la mejor repuesta de Anil es arroz, ya que le reporta 6 en lugar de 5. Coloca un punto en la casilla superior derecha.






  


                [image: Localiza ahora las mejores respuestas del jugador columna: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son ( , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Anil si Bala produce yuca. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil produce arroz.]



Localiza ahora las mejores respuestas del jugador columna



Si Anil elige arroz, la mejor respuesta de Bala es optar también por arroz (4 en lugar de 3). Los círculos representan las mejores respuestas del jugador columna. Coloca un círculo en la casilla superior izquierda.






  


                [image: La mejor respuesta de Bala es la misma si Anil elige yuca: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Anil si Bala produce yuca. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil produce arroz. El cultivo de arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil cultiva yuca.]



La mejor respuesta de Bala es la misma si Anil elige yuca



Por último, si Anil elige yuca, la mejor respuesta de Bala es de nuevo arroz, ya que obtiene 6 en lugar de 2). Coloca un círculo en la casilla inferior izquierda.






  


                [image: Mejores respuestas mutuas: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (6 , 3). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 2). Cultivar yuca es la mejor respuesta de Anil si Bala produce arroz. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Anil si Bala produce yuca. Cultivar arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil produce arroz. El cultivo de arroz es la mejor respuesta de Bala si Anil cultiva yuca.]



Mejores respuestas mutuas



El punto y el círculo coinciden en la casilla inferior izquierda. Si Anil elige yuca, y Bala elige arroz, los dos participantes eligen la mejor respuesta posible para ambos.









	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.



El método empleado en la figura 4.2b revela que hay un par de estrategias que dan los mejores resultados entre sí: Anil elige yuca y Bala elige arroz. Este par de estrategias se conoce como equilibrio del juego. En general, un equilibrio es una situación que se autoperpetúa. En este caso, si Anil elige yuca y Bala elige arroz, se llega a un equilibrio porque ninguno de los dos querrá cambiar de opinión al conocer la decisión del otro jugador.


  Pieza clave

  Consulta la sección 2.8 para ver otros ejemplos de equilibrio en modelos económicos.




	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.
	juego de la mano invisible
	Un juego en el que existe un único equilibrio de Nash que es paretoeficiente puede denominarse juego de la mano invisible. Véase también: equilibrio de Nash, eficiencia de Pareto.




​En teoría de juegos se denomina equilibrio de Nash al conjunto de estrategias de todas las personas participantes en el juego que da como resultado la mejor respuesta a las estrategias seguidas por el resto de jugadores. En el equilibrio de Nash del juego que nos ocupa aquí:


  	Anil elige yuca

  	Bala elige arroz.



Este equilibrio de Nash se puede abreviar como (yuca, arroz), es decir, indicando en primer lugar la estrategia del jugador fila (Anil). ¿Podemos predecir que Anil y Bala seguirán la estrategia que dé como resultado su equilibrio de Nash? Si consideramos la decisión desde el punto de vista de Anil, veremos que podría dudar en cuanto a qué hacer, puesto que su mejor respuesta depende de la decisión de Bala (querrá hacer lo contrario de lo que elija Bala). En cambio, la decisión de Bala es más fácil: con independencia de lo que haga Anil, Bala obtiene un pago mayor si elige arroz. Así que es de esperar que elija arroz. Por tanto, si Anil tiene en cuenta qué decidirá Bala, llegará a la misma conclusión de que elegirá cultivar arroz. Esto simplifica el problema para Anil: su mejor respuesta a la producción de arroz de Bala es cultivar yuca.

Este razonamiento sugiere que el equilibrio de Nash sí ofrece una predicción probable del resultado del juego. Por lo común, cuando encontramos que un juego tiene un solo equilibrio de Nash, este siempre es el resultado más probable, aunque es posible que en algunos juegos se perciba con más claridad que en otros.

En el equilibrio de Nash, tanto Anil como Bala se especializan en un cultivo, lo cual evita que haya excedentes de mercado. Además, ambos cultivos se desarrollan en terrenos adecuados para su crecimiento. Limitarse a seguir el interés propio (es decir, elegir la estrategia que proporciona el mayor pago) da como resultado el pago más alto posible para cada jugador.

En este ejemplo, el equilibrio de Nash también es el resultado que habría elegido cada participante si ambos hubieran tenido alguna posibilidad de coordinar sus decisiones. Aunque cada uno persiguió su propio interés de forma individual, los precios del mercado los guiaron hacia el resultado más beneficioso para cada uno de ellos.


​​La figura 4.2 es un ejemplo de un tipo de juego que a veces se denomina juego de la mano invisible porque refleja la idea de Adam Smith de que hay fuerzas no explícitas («invisibles») que pueden guiar a los jugadores hacia el mejor resultado para ambos. Un juego de la mano invisible se caracteriza porque la acción independiente de cada jugador en pos de su propio interés depara un equilibrio acorde a los intereses conjuntos de todos los jugadores implicados.

A veces se considera inmoral perseguir el interés propio sin tener en cuenta al resto de las personas, pero el análisis económico ha identificado situaciones en las que esa actitud conduce a resultados sociales deseables. En la próxima sección analizaremos un caso opuesto donde el resultado de decisiones tomadas siguiendo el interés propio no beneficia a ninguno de los jugadores: el juego del dilema del prisionero.


  
    Pregunta 4.2  Elige las respuestas que sean correctas

    A Adam le gusta más ir al cine que quedarse en casa viendo el fútbol. Bella, en cambio, prefiere ver el fútbol antes que ir al cine. Si uno de ellos elige su actividad favorita, la otra persona prefiere pasar la tarde juntos en lugar de pasarla por separado. La siguiente tabla muestra los distintos niveles de satisfacción (pagos) de Bella y Adam de acuerdo con la actividad elegida (el primer número indica la satisfacción de Adam, mientras que el segundo se corresponde con la de Bella).

    


                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para Adam y Bella, que son fútbol o cine. El orden en que se indican los pagos es (Adam, Bella). Si ambos eligen fútbol, los pagos son (3 , 5). Si Adam elige fútbol y Bella elige cine, los pagos son (1 , 1). Si Adam elige cine y Bella elige fútbol, los pagos son (4 , 3). Si ambos eligen cine, los pagos son (6 , 2).]






    A partir de la información anterior, podemos concluir que:

    
      	A Adam le irá mejor si elige fútbol con independencia de lo que elija Bella.

      	El equilibrio de Nash es (cine, fútbol); en otras palabras, Adam elige cine y Bella elige fútbol.

      	El equilibrio de Nash brinda los niveles de satisfacción más altos posibles para ambos jugadores.

      	Ninguno de los participantes querría apartarse del equilibrio de Nash.

    

    
      	Para Adam sería mejor elegir cine con independencia de lo que elija Bella (si Bella elige fútbol, Adam obtiene 4 eligiendo cine en lugar del 3 que le reportaría elegir fútbol; si Bella elige cine, él recibe 6 eligiendo cine en lugar del 1 que obtendría eligiendo fútbol).

      	El equilibrio de Nash es (cine, fútbol): si Adam elige cine, la mejor respuesta de Bella es elegir fútbol (pago de 3 en lugar de 2); si Bella elige fútbol, la mejor respuesta de Adam es elegir cine (pago de 4 en lugar de 3).

      	En el equilibrio de Nash, Adam recibe un pago de 4, y Bella recibe un pago de 3. Adam conseguiría su nivel más alto de felicidad (pago de 6) si ambos se pusieran de acuerdo para ir al cine juntos. De forma análoga, Bella lograría su mayor felicidad (pago de 5) si llegaran al acuerdo de quedarse viendo el fútbol.

      	Esta afirmación es una propiedad del equilibrio de Nash. Los jugadores toman la mejor decisión posible teniendo en cuenta las acciones del resto de participantes, de modo que cada individuo no se beneficiaría si cambiara su decisión actual de forma unilateral.

    

  




  
  ​Grandes economistas John Nash

  


                [image: John Nash]






  John Nash (1928–2015) terminó su tesis doctoral en la Universidad de Princeton a la edad de 21 años. Solo constaba de 27 páginas, pero desarrollaba la teoría de juegos (por entonces una rama poco conocida de las matemáticas) de maneras que supusieron una transformación espectacular para la economía. Él planteó la siguiente pregunta: Cuando las personas interaccionan de forma estratégica, ¿qué se espera que hagan? Su respuesta fue lo que hoy se conoce como un equilibrio de Nash, donde cada persona sigue la estrategia de hacer lo mejor para sí misma teniendo en cuenta las estrategias del resto de participantes.

  Nash demostró que tiene que existir un equilibrio en una gran clase general de juegos donde sus participantes pueden perseguir cualquier objetivo: ser egoístas, altruistas, revanchistas o ecuánimes, por ejemplo. Su demostración sobresalió porque matemáticos eminentes del siglo XX, como Émile Borel y John von Neumann, ya habían abordado el problema sin lograr grandes avances en la materia. Su resultado es útil porque admite estrategias muy complejas que especifican un plan de acción completo para cualquier situación que pueda darse. Aunque la cantidad de estrategias diferentes en el juego del ajedrez es mayor que el número de átomos que hay en el universo conocido, sabemos que en el ajedrez hay un equilibrio de Nash, aunque desconozcamos si ese equilibrio implica que ganen las blancas, las negras o que la partida acabe en tablas aseguradas.

  La teoría de juegos ha transformado por completo casi todos los ámbitos de la economía, algo que habría sido imposible sin el concepto de equilibrio y la prueba de su existencia que brindó Nash. Pero esta no fue su única aportación revolucionaria para la economía; también hizo contribuciones de una originalidad brillante a la teoría de la negociación, así como otras aportaciones matemáticas pioneras por las que recibió el prestigioso Premio Abel.

  
  ​Nash compartió el Premio Nobel de 1994 por su trabajo. El economista Roger Myerson, él mismo galardonado más tarde con este premio, describió el equilibrio de Nash como «una de las aportaciones más importantes en la historia del pensamiento económico».

  Durante buena parte de su vida, Nash padeció una enfermedad mental que requirió su hospitalización. Sufría alucinaciones causadas por una esquizofrenia que empezó en 1959, aunque, tras un periodo que él mismo describió como «25 años de pensamiento parcialmente engañoso», retomó la enseñanza y la investigación en Princeton. La historia de su pensamiento y de su enfermedad se cuenta en el libro Una mente prodigiosa,1 llevado al cine con Russell Crowe como protagonista.




  Ejercicio 4.2 Teoría de juegos en Una mente prodigiosa

  En la película A Beautiful Mind (conocida en español como Una mente maravillosa o Una mente brillante) a John Nash se le ocurre la idea de la teoría de juegos durante una conversación con amigos en un bar sobre con qué mujer deberían hablar.

  
    	Mira esa escena en este vídeo de YouTube y traza una matriz de pagos para representar la situación descrita. (Sugerencia: Tal vez te resulten útiles este artículo y esta explicación).

    	Usa la matriz de pagos que acabas de trazar para explicar si la propuesta que hace John Nash a sus amigos en la película es o no es un equilibrio de Nash.

  




  
    	
      Sylvia Nasar. 2011. A Beautiful Mind: The Life of Mathematical Genius and Nobel Laureate John Nash. Nueva York: Simon & Schuster [Una mente prodigiosa, trad. cast. de Ricard Martínez y Muntada, Barcelona: Debolsillo, 2012]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales


​​4.4 Equilibrio en estrategias dominantes y dilema del prisionero

En el juego del arroz y la yuca de la figura 4.2b, la mejor respuesta de Bala es que elija arroz con independencia de lo que haga su oponente. Cuando pasa esto decimos que el jugador en cuestión tiene una estrategia dominante. La estrategia dominante de Bala es el arroz.

La figura 4.3 muestra los pagos en otra versión del juego del arroz y la yuca. En este caso hemos supuesto no solo que el terreno de Bala es mejor para cultivar arroz, sino que, además, también la tierra de Anil es más adecuada para la yuca. Usa el método del punto y los círculos para detectar cuáles serían ahora las mejores respuestas. Deberías llegar a la conclusión de que en este juego ambos participantes tienen estrategias dominantes.




                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (5 , 3).]



Figura 4.3 
Otro juego del arroz y la yuca: ambos participantes tienen estrategias dominantes.







	equilibrio en estrategias dominantes
	Un equilibrio en estrategias dominantes es un equilibrio de Nash en el que las estrategias de todos los jugadores son dominantes.




​​También deberías detectar que el equilibrio de Nash es el mismo que antes: Anil elige yuca, y Bala elige arroz. Pero como la yuca es una estrategia dominante para Anil, y el arroz es una estrategia dominante para Bala,  podemos predecir con bastante seguridad que este será el resultado. Decimos que el resultado (yuca, arroz) no solo es un equilibrio de Nash sino también un equilibrio en estrategias dominantes.

El equilibrio en estrategias dominantes es beneficioso para ambos jugadores. Igual que en el juego de la sección anterior, este es un juego de la mano invisible. Pero en el próximo ejemplo ocurrirá algo muy diferente.

El juego del control de plagas


​Imagina que Anil y Bala se enfrentan ahora a un problema diferente. Deben decidir cómo tratar las plagas de insectos que destruyen sus respectivos cultivos situados en campos contiguos. Cada uno de ellos tiene dos estrategias posibles:


  	La primera consiste en usar un producto químico barato llamado Marea Tóxica que mata todos los insectos en un radio de varios kilómetros. Pero Marea Tóxica también se filtra en la red de agua que ambos utilizan.

  	La alternativa es usar un control integrado de plagas (CIP) que consiste en la introducción de insectos beneficiosos que se alimentan de los insectos que son una plaga.



Si solo uno de ellos elige usar Marea Tóxica, los daños son bastante limitados. Pero si ambos recurren a este producto, la contaminación del agua se convertirá en un problema grave, y los dos se verán obligados a adquirir un costoso sistema de filtración. La figura 4.4a describe su interacción.




                [image: Este diagrama muestra las posibles acciones de Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. Si tanto Anil como Bala eligen CIP, los insectos beneficiosos se propagarán por ambos campos y eliminarán plagas sin contaminar el agua. Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, el producto químico de Bala se dispersará por el campo de Anil y matará los insectos beneficiosos al mismo tiempo que causará una contaminación moderada del agua. Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, entonces el producto químico de Anil se dispersará por el campo de Bala y matará los insectos beneficiosos al mismo tiempo que causará una contaminación moderada del agua. Si tanto Anil como Bala eligen usar Marea Tóxica, todas las plagas quedarán erradicadas, pero habrá una contaminación intensa del agua que requerirá el empleo de un costoso sistema de filtración.]



Figura 4.4a 
Interacciones sociales en el juego del control de plagas.






Tanto Anil como Bala conocen estos resultados. Saben que su pago (los ingresos derivados de vender sus cosechas menos el coste del método elegido para el control de plagas y el del sistema de filtración de agua que necesiten introducir) dependerá no solo de su propia decisión, sino también de la elección que haga la otra persona. Esta es una interacción estratégica. Los pagos se muestran en la figura 4.4b.




                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para Anil y Bala. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Figura 4.4b 
Matriz de pagos para el juego del control de plagas.






¿Cómo actuará cada cual en este juego? Una vez más podemos recurrir al método del círculo y el punto para resolver esta cuestión (usa la matriz para colocar los puntos y los círculos).

Las mejores respuestas de Anil son:


  	si Bala elige CIP: Marea Tóxica (erradicación barata de plagas, poca contaminación del agua);

  	si Bala elige Marea Tóxica: Marea Tóxica (el CIP es más caro y, además, no funcionará, ya que el producto químico de Bala aniquilará los insectos beneficiosos).



De modo que Marea Tóxica es la estrategia dominante de Anil. Y, de igual manera, comprobarás también que Marea Tóxica es la estrategia dominante para Bala. Por tanto, podemos predecir que ambos usarán este producto. El empleo de insecticida por parte de ambos jugadores es el equilibrio en estrategias dominantes de este juego.

El resultado previsto no es bueno para ninguno de los dos jugadores: cada uno recibe un pago de 2, pero les habría ido mejor si ambos hubieran recurrido a CIP, que reporta 3 para cada uno.


	dilema del prisionero
	Juego que tiene un equilibrio de estrategias dominantes, pero también un resultado alternativo que produce una compensación mayor para todos los jugadores. Así, el equilibrio de Nash no es paretoeficiente. Véase también: eficiencia de Pareto.




​El juego del control de plagas, con su resultado indeseable, es un ejemplo concreto de un juego denominado el dilema del prisionero.


​​
  El dilema del prisionero

  El nombre de este juego procede de una historia relacionada con dos prisioneros (que llamaremos Thelma y Louise) cuyas estrategias posibles son o bien acusar al otro de un delito que tal vez cometieron juntos o negar que el otro prisionero participara en él.

  Si tanto Thelma como Louise dan una respuesta negativa, ambas son condenadas a 1 año de prisión por un delito menor.

  Si una de las dos acusa a la otra, pero la otra da una respuesta negativa, la acusadora sale libre al instante (recibe una sentencia de 0 años), mientras que la otra es condenada a pasar un largo periodo en prisión (10 años).

  Por último, si tanto Thelma como Louise eligen traicionarse la una a la otra (lo que significa que se acusen mutuamente del delito cometido), ambas son sentenciadas a prisión, pero la condena se reducirá de 10 a 5 años por colaboración con la policía. Los pagos del juego se muestran en la figura 4.5 y se corresponden con años de prisión, de modo que Louise y Thelma prefieren las cantidades más bajas.

  


                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para Thelma y Louise, que son negar o acusar. El orden en que se indican los pagos es (Thelma, Louise). Si ambas eligen negar, los pagos son (1 , 1). Si Thelma elige negar y Louise elige acusar, los pagos son (10 , 0). Si Thelma elige acusar y Louise elige negar, los pagos son (0 , 10). Si ambas eligen acusar, los pagos son (5 , 5).]



Figura 4.5 
Dilema del prisionero (los pagos son años de prisión).






  En el juego del dilema del prisionero, el resultado que da un equilibrio en estrategias dominantes (en este caso, ambas acusan) es peor para ambos participantes que el resultado opuesto (ambas niegan).

  Nuestra historia sobre Thelma y Louise es inventada, pero el dilema del prisionero es aplicable a numerosos problemas reales. En ejemplos económicos, la estrategia mutuamente beneficiosa (la negación) suele denominarse cooperación, mientras que la estrategia dominante (la acusación) se llama traición. Nótese que «cooperación» no es más que un término para designar una estrategia beneficiosa; no significa que ambos participantes lleguen a algún tipo de acuerdo sobre cómo actuar. Incluso si los jugadores comentan sus estrategias de antemano, las reglas del juego son que tomarán decisiones independientes.




	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.




​​Las interacciones económicas entre participantes con intereses propios pueden deparar resultados deseables (como en el juego del cultivo de arroz y yuca) o indeseables (dilema del prisionero, como el del juego del control de plagas). Los juegos del dilema del prisionero modelizan situaciones en las que los participantes llegan a resultados indeseables porque no tienen en cuenta los costes y beneficios de sus acciones para los demás: cuando sucede esto, decimos que las decisiones tienen efectos externos. Si Anil elige CIP, Bala elegirá Marea Tóxica porque es mejor para sí mismo, e ignorará los costes externos que su decisión impone a Anil. En secciones y unidades posteriores analizaremos cómo pueden evitarse los resultados indeseables de los efectos externos si los jugadores tienen preferencias diferentes o están condicionados por normas sociales de comportamiento o si tienen posibilidad de establecer acuerdos vinculantes (contratos). O bien si hay responsables políticos con capacidad para cambiar las reglas o los pagos del juego.


  Ejercicio 4.3 Juega al dilema del prisionero

  En el concurso Golden Balls de la televisión británica se ofrece a dos jugadores la posibilidad de dividir entre ambos a partes iguales un premio en metálico o de que se lo roben el uno al otro, pero se les permite comunicarse entre ellos antes de tomar la decisión final. Mira en este vídeo la acción de una de las parejas que participó en este juego y responde las siguientes preguntas.

                          
                    Una solución para el dilema del prisionero en el programa de televisión Golden Balls    


  
    	Traza una matriz de pagos para representar el juego descrito en el vídeo (participantes, posibles acciones, pagos de cada resultado posible; ignora la ronda de deliberación entre ellos).

    	Explica el razonamiento del plan que propone el primer jugador (Nick) haciendo referencia a la matriz de pagos que acabas de trazar y al resultado final de esta interacción.

    	¿Cómo crees que cambiaría el comportamiento de los dos jugadores durante la ronda de deliberación y su elección real si fueran amigos en lugar de desconocidos?

  




  
    Pregunta 4.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Dimitrios y Ameera trabajan para un banco de inversión internacional como operadores de divisas. La policía los está interrogando por su supuesta implicación en una serie de actividades de manipulación de mercados. La siguiente tabla muestra el coste de cada estrategia (expresado en número de años de las penas de cárcel que recibirían) dependiendo de si se acusan mutuamente o si niegan la comisión del delito. El primer número es el pago para Dimitrios, mientras que el segundo número se corresponde con el de Ameera (los números negativos significan pérdidas). Daremos por supuesto que es un juego simultáneo y sin repetición.

    


                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para Dimitrios y Ameera, que son negar o acusar. El orden en que se indican los pagos es (Dimitrios, Ameera). Si ambos eligen negar, los pagos son (-2 , -2). Si Dimitrios elige negar y Ameera elige acusar, los pagos son (-15 , 0). Si Dimitrios elige acusar y Ameera elige negar, los pagos son (0 , -15). Si ambos eligen acusar, los pagos son (-8 , -8).]






    A partir de esta información podemos concluir que:

    
      	Ambos operadores se mantendrán firmes y negarán su implicación.

      	Ambos se acusarán mutuamente, aunque los dos acaben pasando ocho años entre rejas.

      	Ameera acusará a Dimitrios con independencia de lo que crea que hará este último.

      	Hay una probabilidad pequeña de que cada operador salga con una condena de dos años de cárcel.

    

    
      	Acusar al compañero es una estrategia dominante tanto para Dimitrios como para Ameera, de modo que ambos elegirán acusarse mutuamente con independencia de lo que haga el otro jugador.

      	Acusar es una estrategia dominante tanto para Dimitrios como para Ameera. Por tanto, el resultado en el que ambos se acusan entre sí y acaban recibiendo sentencias de 8 años de cárcel es un equilibrio en estrategias dominantes.

      	Acusar es la mejor respuesta de Ameera con independencia de lo que haga Dimitrios, de modo que siempre elegirá acusarlo. Es una estrategia dominante.

      	Este resultado solo puede darse si tanto Dimitrios como Ameera niegan. Acusarse mutuamente es la estrategia dominante para ambos, así que eso no ocurriría nunca.

    

  




  Ejercicio 4.4 Publicidad política

  En muchas democracias, las candidaturas políticas tienen la posibilidad de usar algunos medios de comunicación de masas, como televisiones públicas o privadas, para anunciar su campaña y desacreditar a sus oponentes. Muchas personas consideran que este tipo de publicidad política (o de campaña) es un ejemplo clásico del dilema del prisionero.

  
    	Toma ejemplos de una campaña política reciente en un país de tu elección y explica por qué crees que pasa esto.

    	Escribe un ejemplo de matriz de pagos para ilustrar este caso.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.5 Valoración de resultados: el criterio de Pareto

Sea cual sea la interacción económica —compras, negociaciones salariales o gestión de recursos pesqueros— siempre aspiramos tanto a describir el resultado como a valorarlo: ¿es mejor o peor que otros resultados alternativos? El primero de esos aspectos guarda relación con datos; el segundo, con una escala de valores.


	asignación
	En una interacción económica, una asignación es una distribución particular de bienes u otros objetos de valor entre todos los participantes.




	criterio de Pareto
	El criterio de Pareto es una forma de comparar dos asignaciones, A y B. Dice que A es una mejora paretiana con respecto a B si al menos una persona saldría ganando con A frente a B (dicho de otro modo, preferiría A a B) y nadie saldría perdiendo. Decimos que A es una mejora de Pareto frente a B o tiene dominancia de Pareto sobre B.




​El resultado de una interacción económica se denomina asignación. En un juego cualquiera, una asignación es una distribución particular de bienes u otras cosas valiosas entre cada participante. Por ejemplo, si dos empresas compiten para vender en un mercado, la asignación podría consistir en los beneficios que obtiene cada una de ellas.


​Supongamos que queremos comparar dos posibles asignaciones, A y B, resultantes de una interacción económica. ¿Podemos saber cuál es mejor? Si concluimos que todas las personas implicadas preferirían A, la mayoría de la gente convendrá en que A es una asignación mejor que B. Eso es lo que indicaría el criterio de Pareto, que debe su nombre al economista y sociólogo italiano Vilfredo Pareto.


  El criterio de Pareto

  De acuerdo con el criterio de Pareto, la asignación A es mejor que la asignación B si al menos a una de las partes le va mejor con A que con B y nadie se queda peor de lo que estaba.

  
	dominancia de Pareto, paretodominante
	La asignación A es paretodominante sobre la asignación B si es mejor según el criterio de Pareto, es decir, si al menos una persona sale mejor parada con A que con B y nadie sale perdiendo. Véase también: criterio de Pareto.
	mejora de Pareto
	Cambio que beneficia a al menos una persona sin perjudicar a nadie. Véase también: dominancia de Pareto, criterio de Pareto.



  
  ​Entonces decimos que la asignación A es paretodominante sobre B o que A sería una mejora de Pareto frente a B.

  Cuando decimos que una asignación «es mejor» para alguien nos referimos a que es preferible para ese alguien, lo que no siempre implica que le reporte más dinero.




  
  ​​Grandes economistas Vilfredo Pareto

  


                [image: Vilfredo Pareto]






  Vilfredo Pareto (1848–1923), economista y sociólogo italiano, se graduó en ingeniería por su investigación sobre el concepto de equilibrio dentro de la física. Es recordado sobre todo por su criterio para clasificar asignaciones y por el concepto relacionado de la eficiencia de Pareto. Aspiró a que la economía y la sociología fueran ciencias basadas en datos, similares a las ciencias físicas que había estudiado de joven.

  Sus investigaciones empíricas le sirvieron para lograr otra aportación relevante relacionada con la distribución de la riqueza. La distribución de la riqueza no parecía mostrar la conocida curva de campana que revelaría unos pocos ricos, unos pocos pobres y un gran grupo de personas con unos ingresos medios. En su lugar, él propuso lo que acabaría denominándose la ley de Pareto, según la cual, en todas las épocas y en distintas formas de economía, habría muy pocas personas ricas y muchas pobres.

  Su regla 80-20, derivada de la ley de Pareto, afirmaba que el 20 % más rico de una población suele poseer el 80 % de la riqueza. Si hubiera vivido en Estados Unidos en el año 2020, habría observado que el 90 % de la riqueza está en manos del 20 % más rico, lo que sugiere que tal vez su ley no sea tan universal como él pensaba.

  En su opinión, el juego económico implicaba mucho dinero, así como grandes ganadores y grandes perdedores. Instó a los economistas a estudiar conflictos relacionados con el reparto de bienes, y consideró que el tiempo y los recursos dedicados a estos conflictos debían formar parte del cometido de la economía.1 En su obra más conocida, el Manual de economía política (1906), escribió que: «Los esfuerzos de los hombres se utilizan de dos maneras diferentes: o se destinan a la producción o transformación de bienes económicos o se destinan a apropiarse de bienes producidos por otros».




  Ejercicio 4.5 La ley de Pareto

  La ley de Pareto dice que el 20 % más rico de una población suele poseer el 80 % de la riqueza. Descarga los datos de riqueza mundial y comprueba esta ley.

  
    	Elige cinco países y un año concreto (entre 1995 y 2020, ambos inclusive) y calcula el porcentaje de riqueza que atesora el 20 % más rico (columnas K y L de la tabla).

    	Comenta en qué medida cumplen la ley de Pareto los países que has elegido.

  



La figura 4.6 muestra la matriz de pagos en el juego del dilema del prisionero de la sección 4.4. Ambos agricultores, Anil y Bala, pueden usar o bien el control integrado de plagas o bien el pesticida Marea Tóxica. En el cuadro de la derecha hemos plasmado las cuatro asignaciones dentro de un gráfico, de tal manera que los pagos de Anil se muestran en el eje horizontal y los pagos de Bala se dan en el eje vertical, y hemos etiquetado cada acción con las letras I (de «integral») y T (de «tóxico»). Tanto Anil como Bala persiguen únicamente su propio interés y prefieren aquellas asignaciones que les reportan un pago mayor para sí mismos.




                [image: Hay dos diagramas. El diagrama 1 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2). En el diagrama 2, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1).]



Figura 4.6 
Las cuatro asignaciones en el juego del control de plagas.






El gráfico revela que la asignación en (I, I) es paretodominante sobre (T, T): ambos participantes la prefieren. La figura 4.7 explica cómo comparar de manera gráfica las cuatro asignaciones.


  
  ​


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra el pago de Anil con un intervalo que va de 0 a 5. El eje vertical muestra el pago de Bala con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Si Anil usa CIP y Bala usa Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (I, T), los pagos son (1 , 4). Si ambos usan Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (T, T), los pagos son (2 , 2). Si ambos usan CIP, lo que se representa con el punto (I, I), los pagos son (3 , 3). Si Anil usa Marea Tóxica y Bala usa CIP, lo que se representa con el punto (T, I), los pagos son (4 , 1). Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, I) son mejores que el punto (T, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, T) son mejores que el punto (T, T) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, I) son mejores que el punto (I, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, T) son mejores que el punto (I, T) tanto para Anil como para Bala.]



Figura 4.7 
Aplicación del criterio de Pareto al juego del control de plagas.






  


                [image: Comparativa entre (T, T) y (I, I): En este diagrama, el eje horizontal muestra el pago de Anil con un intervalo que va de 0 a 5. El eje vertical muestra el pago de Bala con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Si Anil usa CIP y Bala usa Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (I, T), los pagos son (1 , 4). Si ambos usan Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (T, T), los pagos son (2 , 2). Si ambos usan CIP, lo que se representa con el punto (I, I), los pagos son (3 , 3). Si Anil usa Marea Tóxica y Bala usa CIP, lo que se representa con el punto (T, I), los pagos son (4 , 1). Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, I) son mejores que el punto (I, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, T) son mejores que el punto (T, T) tanto para Anil como para Bala.]



Comparativa entre (T, T) y (I, I)



La asignación en (I, I) cae dentro del rectángulo de la derecha superior de (T, T), de modo que un resultado en el que ambos jugadores usan CIP es paretodominante sobre otro en el que ambos usan Marea Tóxica: ambos prefieren (I, I).






  


                [image: Comparativa entre (T, T) y (T, I): En este diagrama, el eje horizontal muestra el pago de Anil con un intervalo que va de 0 a 5. El eje vertical muestra el pago de Bala con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Si Anil usa CIP y Bala usa Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (I, T), los pagos son (1 , 4). Si ambos usan Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (T, T), los pagos son (2 , 2). Si ambos usan CIP, lo que se representa con el punto (I, I), los pagos son (3 , 3). Si Anil usa Marea Tóxica y Bala usa CIP, lo que se representa con el punto (T, I), los pagos son (4 , 1). Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, I) son mejores que el punto (T, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, T) son mejores que el punto (T, T) tanto para Anil como para Bala.]



Comparativa entre (T, T) y (T, I)



Si Anil usa Marea Tóxica y Bala emplea CIP, entonces Anil mejora su resultado pero Bala sale peor que si ambos usan Marea Tóxica. El criterio de Pareto no permite determinar cuál de estas asignaciones es mejor.






  


                [image: Ninguna asignación es paretodominante (I, I): En este diagrama, el eje horizontal muestra el pago de Anil con un intervalo que va de 0 a 5. El eje vertical muestra el pago de Bala con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Si Anil usa CIP y Bala usa Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (I, T), los pagos son (1 , 4). Si ambos usan Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (T, T), los pagos son (2 , 2). Si ambos usan CIP, lo que se representa con el punto (I, I), los pagos son (3 , 3). Si Anil usa Marea Tóxica y Bala usa CIP, lo que se representa con el punto (T, I), los pagos son (4 , 1). Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, I) son mejores que el punto (T, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, T) son mejores que el punto (T, T) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, I) son mejores que el punto (I, I) tanto para Anil como para Bala.]



Ninguna asignación es paretodominante (I, I)



Ninguna de las otras asignaciones se sitúa a la derecha superior de (I, I), de modo que no hay dominancia de Pareto.






  


                [image: ¿Qué podemos decir sobre (I, T) y (T, I)?: En este diagrama, el eje horizontal muestra el pago de Anil con un intervalo que va de 0 a 5. El eje vertical muestra el pago de Bala con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Si Anil usa CIP y Bala usa Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (I, T), los pagos son (1 , 4). Si ambos usan Marea Tóxica, lo que se representa con el punto (T, T), los pagos son (2 , 2). Si ambos usan CIP, lo que se representa con el punto (I, I), los pagos son (3 , 3). Si Anil usa Marea Tóxica y Bala usa CIP, lo que se representa con el punto (T, I), los pagos son (4 , 1). Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, I) son mejores que el punto (T, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (T, T) son mejores que el punto (T, T) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, I) son mejores que el punto (I, I) tanto para Anil como para Bala. Todos los resultados por encima y a la derecha del punto (I, T) son mejores que el punto (I, T) tanto para Anil como para Bala.]



¿Qué podemos decir sobre (I, T) y (T, I)?



Ninguna de estas asignaciones es paretodominante, pero tampoco dominan sobre ninguna otra asignación.








El criterio de Pareto es cauteloso. No emite ningún juicio de valor que vaya más allá de la afirmación poco controvertida de que una asignación es mejor si al menos mejora el resultado de una persona sin empeorar el de las demás. De modo que no clasifica (I, I) y (T, I), aunque se nos pueda ocurrir alguna otra razón para valorar (I, I) por encima de (T, I).


	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.



Una asignación en la que no haya dominancia de Pareto por parte de alguna otra asignación se denomina paretoeficiente.  El juego de la figura 4.7 tiene tres asignaciones paretoeficientes: (I, T), (I, I) y (T, I). La asignación (T, T) no tiene eficiencia de Pareto porque está dominada por (I, I).


  
  ​La eficiencia de Pareto

  Aquella asignación que no está dominada por ninguna otra según el criterio de Pareto se describe como paretoeficiente. Si una asignación es paretoeficiente, entonces no existe ninguna asignación alternativa con la que al menos una parte mejore y ninguna salga perdiendo.



El concepto de eficiencia de Pareto se utiliza ampliamente en economía. El término «eficiencia» suena a algo bueno, pero, como el criterio de Pareto es cauteloso en la clasificación de las asignaciones, puede haber muchas asignaciones paretoeficientes. Y a menudo ocurre que las consideraríamos indeseables por otras razones. Así, por ejemplo, hay eficiencia de Pareto si Anil juega I y Bala juega T (cambiar a cualquier otra asignación empeoraría la situación de al menos un jugador), aunque nosotros (y Anil) podamos pensar que (I, T) es injusto: el pago de Anil es 1, mientras que Bala obtiene 4.

Si la comida se distribuye de manera que unas pocas personas se sacien de más mientras otras se mueren de hambre, podríamos decir en un lenguaje cotidiano: «Esta no es una forma razonable de gestionar la nutrición. Es claramente ineficiente». Pero la eficiencia de Pareto tiene otro significado. Un reparto muy desigual de los alimentos será paretoeficiente aunque todos los alimentos se destinen a alguien que incluso los disfrute muy poco si no hay manera de redistribuirlos entre quienes se mueren de hambre sin dejar a otras personas con menos comida.

Por tanto, hay que tener cuidado con el concepto de «eficiencia de Pareto» por dos razones. En primer lugar, puede que no nos diga mucho sobre qué es mejor:


  	A menudo hay más de una asignación paretoeficiente: en el juego del control de plagas hay tres.

  	El criterio de Pareto no nos dice qué asignación paretoeficiente es mejor: no clasifica (I, I), (I, T) y (T, I).

  	Incluso siguiendo el criterio de Pareto, no siempre una asignación paretoeficiente será mejor que una paretoineficiente: sabemos que (T, I) es paretoeficiente y que (T, T) no lo es. Pero si comparamos ambas, (T, I) no es paretodominante sobre (T, T).




	equidad
	Forma de evaluar una asignación dependiendo del concepto de justicia que se tenga.




​En segundo lugar, es posible que haya otros criterios que importen lo mismo o incluso más. En particular, es posible que queramos valorar tanto la equidad como la eficiencia de Pareto al evaluar resultados.

Valoración de resultados de juegos

Si se tienen en cuenta sus limitaciones, el criterio de Pareto y la eficiencia de Pareto pueden ser herramientas útiles para valorar los resultados de juegos junto con otros criterios.

Ejemplo 1: Los juegos del arroz y la yuca


​Los juegos de las figuras 4.2 y 4.3 son juegos de la mano invisible: el equilibrio de Nash (yuca, arroz), que arroja un pago de 6 tanto para Anil como para Bala, es paretoeficiente. Esta es la única asignación paretoeficiente y, además, es paretodominante sobre todas las demás asignaciones.

La asignación de equilibrio es equitativa: ambos jugadores obtienen el mismo pago.

De modo que en estos juegos, la mayoría de la gente coincidiría en que el equilibrio de Nash brinda el resultado más deseable.

Ejemplo 2: El juego del control de plagas

El juego del control de plagas que planteamos más arriba es un ejemplo del dilema del prisionero. El dilema de sus participantes es que existe un equilibrio en estrategias dominantes, (T, T), que no es paretoeficiente. Hay un resultado alternativo, el resultado «cooperativo» (I, I), que tiene dominancia de Pareto sobre la asignación de equilibrio: ambos jugadores lo prefieren. Pero si siguen sus respectivas estrategias dominantes, no llegan a ese resultado.

(I, I) también tiene otras cualidades que podrían ser deseables: es equitativo (brinda pagos idénticos) y maximiza la suma de los pagos de los jugadores. Si los participantes en una interacción económica pudieran negociar un acuerdo de antemano, podrían elegir aquellas estrategias que maximizaran la suma de los pagos y acordar la manera de repartirlos.

Pero en el dilema del prisionero, la asignación cooperativa no es paretodominante sobre todas las demás, por eso los jugadores no eligen la estrategia cooperativa.


  
    Pregunta 4.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el resultado de una interacción económica y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Si la asignación es paretoeficiente, entonces no se puede mejorar la situación de alguien sin empeorar la de otra persona.

      	Si una asignación tiene eficiencia de Pareto, entonces también es equitativa.

      	No puede haber más de un resultado paretoeficiente.

      	Si hay múltiples resultados con eficiencia de Pareto y una asignación está paretodominada por un resultado paretoeficiente, entonces también estará dominada en términos de Pareto por el resto de resultados paretoeficientes.

    

    
      	Este enunciado se corresponde con la definición de la eficiencia de Pareto.

      	Las asignaciones con eficiencia de Pareto pueden no tener ninguna equidad (por ejemplo, si una sola persona se lleva todas las ganancias y el resto recibe cero), en cuyo caso es probable que al menos un participante no esté contento con el resultado.

      	Sí es posible que haya más de un resultado paretoeficiente. Tres de las cuatro asignaciones del juego del control de plagas tienen eficiencia de Pareto.

      	La dominancia de Pareto es una condición que afecta a pares de asignaciones, de modo que si una asignación está paretodominada por otro resultado paretoeficiente, es posible que no esté paretodominada por el resto de resultados paretoeficientes. Por ejemplo, en el juego del control de plagas, (T, T) estaba paretodominado por (I, I), pero no está paretodominado por (T, I).

    

  




  Ejercicio 4.6 Asignaciones paretoeficientes y paretodominadas

  Crea todos los enunciados que puedas sobre las cuatro asignaciones de la figura 4.7 siguiendo los siguientes modelos:

  
    	La asignación ____ no está paretodominada por la asignación ____.

    	La asignación ____ no es paretodominante sobre la asignación ____.

  




  
    	
      Vilfredo Pareto. (1906) 2014. Manual of Political Economy: A Variorum Translation and Critical Edition. Oxford, New York: Oxford University Press [Manual de economía política, trad. cast. de Alfonso Alarcón y Julio Segura, Madrid: Fundación ICO, 2019]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales


​4.6 Juegos de bienes públicos y cooperación

En el juego del control de plagas, el interés propio (ignorar los costes y beneficios de las decisiones propias para el otro jugador) condujo a Anil y Bala a un resultado que ninguno de los dos habría deseado.

Su problema es hipotético, pero ilustra un dilema real al que se enfrentan personas de todo el mundo cuyas acciones pueden beneficiar o perjudicar a sus convecinas. Por ejemplo, muchos agricultores del sudeste asiático dependen de sistemas de riego compartidos que requieren un mantenimiento y nuevas inversiones constantes. Cada agricultor se enfrenta al problema de tener que decidir cuánto aporta a esas actuaciones que benefician a toda la comunidad. Pero el agricultor que no contribuya seguirá beneficiándose de lo que aporten los demás.

Imagina que hay cuatro agricultores que están pensando en contribuir a un proyecto de riego.

El coste de contribuir al proyecto es de 10 dólares por agricultor. Cada aportación de 10 dólares aumenta en 8 dólares el rendimiento de las cosechas en cada una de las cuatro explotaciones agrícolas. Se trata de una interacción estratégica: la acción de un agricultor repercute en los beneficios que obtendrán los demás.

Considera ahora la decisión que debe tomar Kim, una de esos cuatro productores. Su pago se corresponde con el aumento del rendimiento de las cosechas que reportará el proyecto (y que depende de cuántos agricultores contribuyan a él) menos el coste de su propia aportación.

Así, por ejemplo, supongamos que también contribuyen al proyecto otros dos productores. La figura 4.8 muestra cómo calcular los pagos de Kim dependiendo de cuál sea su propia decisión. Si no aporta nada al proyecto, recibirá un beneficio de 8 dólares de cada uno de los otros dos participantes, pero no tendrá que asumir ningún coste por sí misma. El total de su pago asciende a 16 dólares. Si ella misma también aporta, recibe un beneficio adicional de 8 dólares (al igual que los otros tres agricultores). Pero tendrá que asumir un coste de 10 dólares, lo que reduce su pago a un total de 14 dólares.





    
        	Los otros dos jugadores contribuyen
        	Kim no contribuye
        	Kim contribuye
    

    
        	Beneficio a partir de la contribución de otros
        	16
        	16
    

    
        	Beneficio adicional de su propia contribución
        	+ 0
        	+ 8
    

    
        	Coste de su propia contribución que hay que restar
        	– 0
        	– 10
    

    
        	Total
        	16 $
        	14 $
    






Figura 4.8 
Cuando contribuyen otros dos jugadores, el pago de Kim es más bajo si ella también contribuye.






La figura 4.9 muestra los pagos de Kim calculados de la misma manera para cada caso posible a medida que varía el número del resto de participantes de 0 a 3. La figura muestra que, con independencia de cuántos productores adicionales contribuyan, el pago de Kim es mayor si ella no aporta (barras rojas) que si lo hace (barras azules).




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra el número de agricultores adicionales que contribuye, que va de 0 a 3, y el eje vertical muestra el pago de Kim en dólares, que va de -8 a 30. No contribuir es una estrategia dominante. Cuando el número de agricultores adicionales que contribuye es 0, Kim obtiene -2 si ella misma contribuye y 0 si ella no contribuye. Cuando el número de agricultores adicionales que contribuye es 1, Kim obtiene 6 si ella misma contribuye y 8 si ella no contribuye. Cuando el número de agricultores adicionales que contribuye es 2, Kim obtiene 14 si ella misma contribuye y 16 si ella no contribuye. Cuando el número de agricultores adicionales que contribuye es 3, Kim obtiene 22 si ella misma contribuye y 24 si ella no contribuye.]



Figura 4.9 
Pagos de Kim en el juego del proyecto de riego.







  Un sistema de riego es un «bien público» en el sentido de que todos los miembros de un grupo se benefician por igual con independencia de la contribución que haga cada cual a ese bien. Para ahondar en la cuestión de los bienes públicos y ver otros ejemplos, consulta la unidad 10.




	juego de bienes públicos
	Juego en el que jugadores individuales pueden actuar de una manera que les resultaría costosa, pero que produciría beneficios para todos los jugadores (incluidos ellos mismos).




​El juego del proyecto de riego es un ejemplo de un juego de bienes públicos: cuando un individuo asume un coste para procurar un bien, todo el mundo se beneficia. Esto genera un dilema social. Con independencia de lo que decida el resto, Kim gana más dinero si no aporta nada que si lo hace. En un juego de bienes públicos, cada jugador puede aprovecharse como free-rider de las contribuciones de los demás.

El juego del proyecto de riego es un caso del dilema del prisionero con más de dos jugadores. Al igual que en el juego del control de plagas, la decisión de cada agricultor tiene efectos externos en el resto de productores. Si cada agricultor solo se preocupa por su propio pago monetario, se produce un equilibrio en estrategias dominantes en el que nadie aporta nada y todos los pagos valen cero. Sin embargo, si todos contribuyeran, cada uno obtendría 22 dólares. Todos se beneficiarían si todos cooperaran, pero la cooperación no puede ser un equilibrio porque a cada agricultor le iría mejor si actuara como free-rider y se aprovechara de las acciones de los demás.


  Ejercicio 4.7 Comportamiento de free-rider en el juego de bienes públicos

  Los proyectos de grupo dentro del mundo laboral comparten características similares con el juego del proyecto de riego. Supón que en el trabajo os ofrecen a ti y a otros dos compañeros la posibilidad de elegir si trabajar o no en una tarea conjunta. El rendimiento de cada persona es de 90 libras si trabaja y 0 libras si no trabaja, mientras que el coste del esfuerzo es de 40 libras si se trabaja y 0 libras si no se trabaja. El rendimiento total se reparte por igual entre los tres.

  
    	Traza un gráfico como el de la figura 4.9 para comparar los pagos que te corresponderán en el caso de Trabajar y de No Trabajar cuando el número del resto de compañeros que decida trabajar sea 0, 1 y 2. Usa el diagrama para explicar que No Trabajar es una estrategia dominante.

    	Propón algunas maneras de resolver las situaciones de free-rider en este caso.

  



¿Es este un buen modelo?

En todo el mundo, las personas que se dedican a la agricultura y la pesca y se enfrentan a decisiones parecidas a estas han elegido, sin embargo, invertir, o cooperar, lo que ha beneficiado a todas las personas afectadas. El comportamiento no siempre coincide con las predicciones del juego del dilema del prisionero con preferencias egoístas.


​Los datos recopilados por Elinor Ostrom, experta en ciencias políticas, y otros especialistas que han investigado sobre proyectos de riego comunitarios en India, Nepal y otros países, revelan que la gente sí coopera, aunque en grados diversos. En algunas comunidades lo que fomentaba la colaboración era todo un historial de confianza, en otras, la desigualdad la desalentaba. En el sur de India, por ejemplo, las aldeas con desigualdades extremas en cuanto a tierras y castas tenían más conflictos con el uso del agua. En las localidades con menos desigualdad se mantenían mejor los sistemas de riego: era más fácil sostener la cooperación.1


​​Ostrom estudió cómo gestionaban las comunidades los recursos de propiedad común, como la pesca de bajura, los pastos o las zonas forestales, y con ello puso en duda la idea imperante de que una gestión colectiva no formal de esos recursos conduciría sin remedio a una «tragedia de los bienes comunales». Ella subrayó la diferencia entre la propiedad común y el libre acceso:


  	La propiedad común implica una comunidad bien definida de usuarios que, en la práctica, cuando no por ley, puede impedir que personas ajenas exploten el recurso.

  	Los recursos de libre acceso como la pesca de altura o la atmósfera terrestre se pueden explotar sin restricciones, salvo las impuestas por acciones individuales de algún Estado o a través de acuerdos internacionales.




	norma social
	Entendimiento que es común a la mayoría de los miembros de una sociedad acerca de lo que se espera que las personas hagan en una situación dada cuando sus acciones afectan a otros.




​​​Ella encontró gran diversidad de maneras de gestionar los bienes comunales. Algunas comunidades son capaces de implantar reglas y recurrir a normas sociales para imponer un uso y un mantenimiento sostenible de los recursos, mientras que otras no lo consiguen en absoluto. Ostrom descubrió que los individuos estarían dispuestos a asumir costes considerables para penalizar a quienes infrinjan las reglas o normas.

Tal como dijo el economista Paul Romer, Ostrom admitió la necesidad de «ampliar los modelos de preferencias humanas para que incluyan una posible propensión a sancionar a otras personas». Ella desarrolló modelos simples de teoría de juegos donde los individuos tienen preferencias sociales con un interés centrado en la confianza y la reciprocidad. Y buscó de qué maneras cambiaban las reglas las personas enfrentadas a un dilema social, lo que transformaba la naturaleza estratégica de la interacción.

Aparte de estudiar comportamientos en el mundo real, los economistas han efectuado experimentos de laboratorio para averiguar qué motivos nos conducirían a cooperar en lugar de traicionar en situaciones equivalentes al dilema del prisionero. En juegos del dilema del prisionero sin repetición y con tan solo dos jugadores, elige cooperar alrededor del 20 % o más de los participantes. Una posible explicación es que la gente se sienta altruista con su oponente. También se ha observado que la repetición del juego contra un mismo rival incrementa hasta alrededor del 50 % la probabilidad de cooperación: puede que los jugadores convencidos de que la otra persona actuará de manera altruista quieran granjearse fama de que ellos mismos también cooperan para que su oponente continúe cooperando en rondas subsiguientes.2 3

En los modelos de teoría de juegos presentados hasta ahora hemos asumido que las personas actúan con egoísmo y que solo juegan una vez. En las dos secciones siguientes analizaremos cómo introducir en los modelos el altruismo, la interacción repetida y las normas sociales para que concuerden con lo observado en comportamientos cooperativos.


  Grandes economistas Elinor Ostrom

  


                [image: Elinor Ostrom]






  Elinor Ostrom (1933–2012) fue una politóloga galardonada con el Premio Nobel de Economía de 2009 (la primera mujer que recibió esta distinción). No era muy conocida entre los economistas, pero algunos, como Vernon Smith —experto en economía experimental que recibió ese mismo galardón antes que ella—, admitieron su originalidad, su buen juicio científico y su disposición a prestar una atención cuidadosa a los datos.

  
  ​​Toda la carrera académica de Ostrom estuvo centrada en la importancia crucial de la propiedad. Ronald Coase determinó que cuando las acciones de una persona afectan al bienestar de otras, la necesidad de implantar una regulación gubernamental dependerá de si los derechos de propiedad están bien delimitados. Ostrom exploró la posibilidad de un término medio en el que los derechos de propiedad pertenecieran a las comunidades, en lugar de que los ostentaran individuos o gobiernos formales.

  Ostrom recurrió a una combinación única de casos prácticos, métodos estadísticos, modelos de teoría de juegos con ingredientes poco ortodoxos y experimentos de laboratorio para intentar dilucidar cómo evitar la tragedia de los bienes comunales. Dedicó buena parte de su carrera a identificar cuáles son los criterios para el éxito y a utilizar la teoría para entender por qué unas disposiciones funcionaban mejor que otras.

  Los economistas habían explicado la diversidad de resultados observados empleando la teoría de juegos con repetición, la cual predice que los individuos con intereses propios pueden obtener resultados cooperativos cuando interactúan repetidas veces. Pero esa teoría no ofrecía una explicación satisfactoria para Ostrom, en parte porque predecía que también podía darse cualquier otro resultado, incluido el veloz agotamiento de los recursos. Y, lo más importante, ella sabía que los usos sostenibles se imponían mediante acciones claramente alejadas de la hipótesis de los intereses materiales individuales.

  
  ​A través de una serie de experimentos pioneros, confirmó el empleo generalizado de costosas sanciones económicas para responder a la extracción excesiva de recursos, y puso de manifiesto el poder de la comunicación y el papel esencial de los acuerdos no formalizados para respaldar la cooperación.4




  
    Pregunta 4.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre las ideas de Elinor Ostrom y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Elinor Ostrom cuestionó la idea de que los recursos de propiedad colectiva sufrirían la «tragedia de los bienes comunales».

      	Los recursos de acceso libre se pueden explotar con más facilidad que los bienes comunales.

      	Elinor Ostrom detectó ciertas condiciones en las que las comunidades eran capaces de gestionar con éxito sus bienes comunales.

      	Elinor Ostrom confirmó la teoría de que el empleo sostenible de los recursos se puede explicar a través de interacciones repetidas entre individuos con intereses propios.

    

    
      	Estudió de qué maneras se puede evitar la tragedia de los bienes comunales.

      	A diferencia de los recursos de acceso libre, los bienes comunales implican una comunidad bien definida de usuarios capaz de impedir que personas ajenas exploten los recursos.

      	Descubrió la importancia de la comunicación y de los acuerdos sin formalizar, al igual que la imposición de sanciones económicas elevadas en respuesta a la extracción excesiva de recursos.

      	Evidenció que el uso sostenible se imponía mediante acciones que no encuentran su explicación en un comportamiento meramente egoísta, como sanciones costosas.
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Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.7 Preferencias sociales: altruismo


  Antes de empezar

  Para entender el modelo de esta sección necesitarás saber cómo modelizar preferencias y elecciones usando curvas de indiferencia y curvas de utilidad. Si no conoces estos conceptos, lee las secciones 3.2–3.5 (en especial la 3.3) antes de empezar a trabajar con esta unidad.




​​En casos y experimentos de la vida real, la gente suele seguir la estrategia cooperativa en los juegos del dilema del prisionero, en lugar de optar por la traición, que es la estrategia dominante de los jugadores centrados en sus propios intereses. Una explicación posible es el altruismo.


	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.
	preferencias sociales
	Se dice que alguien tiene preferencias sociales si la utilidad individual de estas depende de lo que sucede a otros, así como de su propia compensación.




​​​En la unidad 3 creamos modelos de toma de decisiones económicas especificando las preferencias de las personas implicadas mediante el empleo de curvas de indiferencia y el concepto de utilidad. Si los individuos tienen intereses propios, lo único que afecta a su utilidad son los bienes que obtienen para sí mismos, como el consumo y el ocio propios. Hasta aquí hemos dado por hecho que hay intereses propios en nuestros modelos de teoría de juegos, de manera que la utilidad de cada agente viene dada por el pago propio que recibe.

Pero lo habitual es que a las personas nos importe lo que le ocurre a las demás. Cuando la gente tiene preferencias sociales, su utilidad no solo depende de lo que consigue para sí misma, sino también de aspectos que repercuten en el bienestar de otros individuos.

El altruismo es una preferencia social con la que los beneficios para otros incrementan la utilidad individual. Otras preferencias sociales son la aversión a la desigualdad (la preferencia por resultados más igualados); y el rencor y la envidia, con los que los beneficios para otros reducen la utilidad individual.

Modelización de preferencias altruistas


​​En el ejercicio 3.3 modelizamos una decisión presupuestaria a la que se enfrentaba Zoë, una universitaria que estudiaba en Londres, suponiendo que lo único que le importaba eran los bienes que ella misma consume. Pero imaginemos que Zoë se enfrenta ahora a una decisión diferente. Alguien le da unos boletos de lotería nacional y uno de ellos resulta premiado con 200 libras. ¿Decidirá quedarse todo el dinero para sí o compartirá algo con su compañera de piso, Yvonne? Su decisión dependerá de cuánto le importe Yvonne: es decir, de si Zoë tiene preferencias altruistas o egoístas en esta situación.

En este caso no estamos ante un juego; igual que en la unidad 3, la decisión recae sobre una sola persona y es posible modelizar su decisión de la misma manera que entonces. El problema de Zoë consiste en cómo repartir su «presupuesto» de 200 libras entre dos «bienes»: la parte para ella misma y, si actúa de forma altruista, la parte para Yvonne. De modo que usamos curvas de indiferencia para representar las preferencias de Zoë entre dos bienes que afectan a su utilidad.

El gráfico de la izquierda de la figura 4.10 muestra las preferencias Zoë si actúa de manera altruista. Los incrementos en la cantidad de dinero para ella misma aumentarán su utilidad, pero también lo harán los incrementos en la cantidad destinada a Yvonne. Las curvas de indiferencia son decrecientes, lo que evidencia que está dispuesta a renunciar a parte del dinero que es suyo para darle más a Yvonne.




                [image: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Hay tres curvas convexas decrecientes paralelas que representan preferencias altruistas. El nivel de utilidad de Zoë aumenta a medida que se aleja del origen. En el diagrama 2, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Hay tres líneas verticales paralelas que representan preferencias egoístas. El nivel de utilidad de Zoë aumenta a medida que se aleja del eje vertical.]



Figura 4.10 
La forma de las curvas de indiferencia de Zoë depende de si adopta una actitud altruista o egoísta.






El gráfico de la derecha muestra la forma de las curvas de indiferencia de ambas en caso de que Zoë actúe por puro egoísmo: los incrementos en la cantidad de dinero para sí misma aumentan su utilidad, pero el dinero destinado a Yvonne no produce ningún efecto. Lo único que le importa es el bien del eje horizontal, el dinero que recibe ella misma.

Una acción altruista no significa que a Zoë le importe Yvonne tanto como ella misma. En el gráfico de la izquierda, donde ambas reciben cantidades de dinero similares, las curvas son bastante empinadas: en el punto situado en el centro de la curva, donde cada una recibe 120 libras, Zoë estaría dispuesta a renunciar tan solo a 4 libras para darle otras 10 libras a Yvonne. Si fuera más altruista, las curvas serían más planas; si fuera más egoísta, serían más empinadas (recuerda que cuando actúa por puro egoísmo las líneas son verticales).

La figura 4.11 resuelve el problema de decisión de Zoë. Cualquier manera de repartir el dinero entre Zoë e Yvonne es factible siempre que la cantidad total sea menor o igual a 200 libras. Zoë elegirá el punto del conjunto factible que le brinde la mayor utilidad, de modo que su elección dependerá de si tiene o no preferencias altruistas.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y S (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible. Hay tres líneas verticales paralelas en las siguientes cantidades para Zoë: 80 £, 140 £ y 200 £. La utilidad de Zoë aumenta a medida que se aleja del eje vertical.]
                [image: ]



Figura 4.11 
La forma en que Zoë elija repartir lo que ha ganado en la lotería dependerá de si actúa de manera egoísta o altruista.






  


                [image: El conjunto factible: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible.]



El conjunto factible



El área sombreada muestra las maneras posibles de compartir el premio. Zoë elegirá un punto situado sobre la restricción presupuestaria para repartir las 200 libras entre ella y su compañera (quedarse por debajo de la frontera factible significaría perder dinero).






  


                [image: Si Zoë tiene preferencias altruistas: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La curva más inferior cruza la frontera factible en dos puntos. Las dos curvas superiores están por debajo de la frontera factible en todos los puntos.]



Si Zoë tiene preferencias altruistas



 La utilidad de Zoë depende de la porción del premio que reciban Yvonne y ella misma. Elegirá el punto situado sobre la frontera factible que le reporte la utilidad más alta.






  


                [image: La elección de Zoë si es altruista: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y S (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible. Hay cuatro curvas convexas decrecientes paralelas. La curva más inferior cruza la frontera factible en dos puntos. La que está por encima de esta es tangente a la frontera factible en el punto A (140 , 60). Las dos curvas superiores están por debajo de la frontera factible en todos los puntos.]



La elección de Zoë si es altruista



En este caso alcanza el mayor nivel de utilidad en A, donde una curva de indiferencia llega a tocar la frontera factible. En este punto se queda 140 libras para sí y da 60 libras a Yvonne.






  


                [image: Si Zoë tuviera preferencias egoístas: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y S (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible. Hay tres líneas verticales paralelas en las siguientes cantidades para Zoë: 80 £, 140 £ y 200 £. La utilidad de Zoë aumenta a medida que se aleja del eje vertical.]



Si Zoë tuviera preferencias egoístas



Si a Zoë solo le importara el dinero que recibiera ella misma, alcanzaría la máxima utilidad en el punto S. Se quedaría todo el premio para sí y no le daría nada a Yvonne.








Si Zoë es altruista en esta situación, elige el punto A y entrega a Yvonne 60 libras del premio. Está dispuesta a asumir un coste para beneficiar a otra persona. Si solo le importara el interés propio, elegiría S y no le daría nada a Yvonne. En general, el hecho de que las personas se comporten de manera altruista puede depender de la situación en la que se encuentren. Así, es posible que Zoë actúe con egoísmo al decidir cómo distribuir su presupuesto de estudiante y, sin embargo, lo haga con altruismo si le toca la lotería.


  Ejercicio 4.8 Altruismo y filantropía

  Usando los mismos ejes de la figura 4.11:

  
    	Traza las curvas de indiferencia de Zoë en caso de que el consumo de Yvonne le importara tanto como el suyo propio.

    	Traza las curvas de indiferencia de Zoë suponiendo que su utilidad dependiera tan solo de la suma total de su consumo propio y el de Yvonne.

    	Traza las curvas de indiferencia de Zoë suponiendo que solo obtuviera utilidad del consumo de Yvonne.

    	Para cada uno de estos casos, pon un ejemplo de una situación de la vida real en la que Zoë pudiera tener esas preferencias. No te olvides de especificar de qué manera obtienen sus compensaciones Zoë e Yvonne.

  




  
    Pregunta 4.6 Elige las respuestas que sean correctas

    En la figura 4.11, Zoë acaba de ganar 200 libras con la lotería. Está pensando si compartir algo de ese dinero con su compañera de piso, Yvonne, y, en tal caso, qué cantidad. Antes de llegar a decidirse, a Zoë le notifican que deberá pagar 40 libras de impuestos por la suma que ha ganado. Supón que las preferencias de Zoë son altruistas y fijas (son idénticas antes y después de ganar la lotería). Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Yvonne recibirá 60 libras si Zoë es altruista.

      	Si Zoë se quedara 140 libras siendo altruista antes de la notificación del impuesto, seguiría teniendo 140 libras después de pagar impuestos si se volviera completamente egoísta.

      	Zoë estará en una curva de indiferencia más baja después de pagar el impuesto.

      	Si el altruismo de Zoë fuera tan extremo que solo le importara la parte de Yvonne, entonces Yvonne recibiría la misma cantidad de dinero antes y después del pago del impuesto.

    

    
      	Si no tuviera que pagar ese impuesto, Zoë habría entregado a Yvonne 60 libras justas. Como ahora el ingreso total se ha quedado en 160 libras, Zoë elegirá desprenderse de menos dinero.

      	Hemos supuesto que las preferencias son fijas, por tanto, Zoë seguirá siendo altruista y repartiendo con Yvonne algo de sus ganancias.

      	El pago del impuesto se puede representar como un desplazamiento hacia dentro de la frontera factible. Por tanto, Zoë ya no podrá conseguir el mismo nivel de utilidad que tenía antes de pagar ese dinero.

      	Yvonne habría recibido 200 libras y 160 libras, respectivamente, antes y después de la notificación del impuesto.

    

  



Cómo puede afectar el altruismo al comportamiento en el dilema del prisionero


​¿Qué pasaría en el juego del control de plagas si los agricultores fueran altruistas? ¿Seguirían estrategias diferentes?

Empezamos modelizando las preferencias de Anil de la misma manera que las de Zoë. Ya sabemos que si adopta una postura egoísta, su estrategia dominante es T (el pesticida). Esto se puede ilustrar de un modo distinto mediante sus curvas de indiferencia: encontramos asignaciones factibles que maximizan su utilidad. El gráfico de la izquierda de la figura 4.12 muestra las curvas de indiferencia de Anil cuando actúa movido por sus propios intereses y las cuatro asignaciones posibles en el juego: es decir, las recompensas económicas correspondientes a la matriz de pagos de la derecha.

Pero, como esto es un juego, Anil deberá pensar de forma estratégica. No puede elegir con libertad una de las cuatro asignaciones: sus posibilidades dependen de lo que elija Bala.


  


                [image: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Cuatro líneas verticales representan las curvas de indiferencia de Anil cuando es completamente egoísta. Cada línea pasa por uno de los puntos recién mencionados. La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del eje vertical. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2, 2).]
                [image: ]



Figura 4.12 
Mejor respuesta de Anil en el juego del control de plagas cuando tiene preferencias egoístas.






  


                [image: Las cuatro asignaciones posibles: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Cuatro líneas verticales representan las curvas de indiferencia de Anil cuando es completamente egoísta. Cada línea pasa por uno de los puntos recién mencionados. La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del eje vertical. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Las cuatro asignaciones posibles



El panel de la izquierda muestra las asignaciones de pagos para Anil (eje horizontal) y Bala (eje vertical) con cada uno de los cuatro resultados posibles del juego. Hemos trazado las curvas de indiferencia de Anil a través de cada punto.






  


                [image: Mejor respuesta de Anil si Bala elige T: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Cuatro líneas verticales representan las curvas de indiferencia de Anil cuando es completamente egoísta. Cada línea pasa por uno de los puntos recién mencionados. La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del eje vertical. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3, 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Mejor respuesta de Anil si Bala elige T



Las asignaciones factibles para Anil dependen de qué haga Bala. Si Bala elige T, Anil podrá elegir entre (I, T) y (T, T). Elegirá T porque (T, T) le da mayor utilidad.






  


                [image: Mejor respuesta de Anil si Bala elige I: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Cuatro líneas verticales representan las curvas de indiferencia de Anil cuando es completamente egoísta. Cada línea pasa por uno de los puntos recién mencionados. La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del eje vertical. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Mejor respuesta de Anil si Bala elige I



Si Bala elige I, Anil vuelve a tener que elegir entre dos asignaciones. Volverá a elegir T porque (T, I) le reporta una utilidad más alta que (I, I). Así que la estrategia dominante de Anil es T.








Supongamos ahora que Anil tiene preferencias altruistas hacia Bala, parecidas a las que tenía Zoë con su compañera de piso: en este caso, su utilidad no solo dependerá del pago monetario que obtenga para sí mismo, sino también del de Bala. En la figura 4.13 repetimos el análisis para este caso. Sigue los pasos para inferir que su estrategia dominante es ahora I en lugar de T.


  


                [image: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1, 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Hay cinco curvas convexas decrecientes paralelas. La segunda de más abajo pasa por el punto (I, T), y la segunda de más arriba pasa por el punto (I, I). La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del origen. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]
                [image: ]



Figura 4.13 
Mejor respuesta de Anil en el juego del control de plagas si actúa de forma altruista con Bala.






  


                [image: Curvas de indiferencia altruistas: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Hay cinco curvas convexas decrecientes paralelas. La segunda de más abajo pasa por el punto (I, T), y la segunda de más arriba pasa por el punto (I, I). La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del origen. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Curvas de indiferencia altruistas



Si a Anil le importan las retribuciones de Bala junto con las suyas propias, entonces sus curvas de indiferencia son decrecientes. Su utilidad aumenta cuando crecen sus propios ingresos, pero también si aumentan los de Bala.






  


                [image: Mejor respuesta de Anil si Bala elige T: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Hay cinco curvas convexas decrecientes paralelas. La segunda de más abajo pasa por el punto (I, T), y la segunda de más arriba pasa por el punto (I, I). La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del origen. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Mejor respuesta de Anil si Bala elige T



Con estas curvas de indiferencia, si Bala elige T, Anil optará por I porque (I, T) le reporta una utilidad mayor que (T, T). (I, T) se sitúa sobre una curva de indiferencia más alta que (T, T). Aunque el pago monetario del propio Anil es más bajo en (I, T), él valora el beneficio adicional de Bala.






  


                [image: Mejor respuesta de Anil si Bala elige I: Hay dos diagramas. En el diagrama 1, el eje horizontal muestra el pago de Anil, que va de 0 a 5, y el eje vertical muestra el pago de Bala, que va de 0 a 5. Las coordenadas son (pago de Anil, pago de Bala). Se han etiquetado cuatro puntos: I, T con coordenadas (1 , 4), T, T con coordenadas (2 , 2), I, I con coordenadas (3 , 3) y T, I con coordenadas (4 , 1). Hay cinco curvas convexas decrecientes paralelas. La segunda de más abajo pasa por el punto (I, T), y la segunda de más arriba pasa por el punto (I, I). La utilidad de Anil aumenta a medida que se aleja del origen. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Anil y Bala, que son CIP o Marea Tóxica. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos eligen CIP, los pagos son (3 , 3). Si Anil elige CIP y Bala elige Marea Tóxica, los pagos son (1 , 4). Si Anil elige Marea Tóxica y Bala elige CIP, los pagos son (4 , 1). Si ambos eligen Marea Tóxica, los pagos son (2 , 2).]



Mejor respuesta de Anil si Bala elige I



Si Bala elige I, Anil también elegirá I porque (I, I) cae sobre una curva de indiferencia más alta que (T, I). Aunque (I, I) le aporta menos ingresos, lo prefiere porque no daña a Bala. De modo que I es la estrategia dominante de Anil.








La figura 4.13 evidencia que el altruismo puede volver cooperativo el comportamiento de Anil. Con estas curvas de indiferencia, CIP es su estrategia dominante. Pero el hecho de que esto suceda dependerá de lo altruista que sea. Si le importaran un poco menos los ingresos de Bala, sus curvas de indiferencia serían más pronunciadas y habría hecho otra elección.

¿Cómo influirá el altruismo de Anil en el equilibrio del juego? Si Bala tiene un altruismo similar, también él elegirá CIP. La cooperación mutua dará lugar a que el mejor resultado, (I, I), sea el equilibrio en estrategias dominantes. Sin embargo, si Bala mantiene una postura egoísta, volverá a elegir T, igual que antes. El equilibrio en estrategias dominantes será (I, T), lo que dará como resultado una asignación de 4 para Bala y 1 para Anil. Bala se beneficiará de grandes ganancias, mientras que Anil (de forma voluntaria) asumirá el coste monetario de la elección de Bala. Son posibles equilibrios diferentes dependiendo del nivel de altruismo de cada jugador.

Si las personas se preocupan unas por otras, los dilemas sociales resultan más fáciles de resolver. Los equilibrios cooperativos son posibles en situaciones análogas al juego del dilema del prisionero. Esto ayuda a entender ejemplos históricos en los que las personas mantienen una cooperación mutua en lugar de aprovecharse como free-riders (como el del riego o el Protocolo de Montreal para proteger la capa de ozono).


  Desacuerdo entre economistas El Homo economicus cuestionado: ¿Actuamos las personas por puro egoísmo?

  
  ​Durante siglos, los economistas (y otros especialistas) han debatido si la gente actúa por puro egoísmo o si a veces se siente feliz ayudando a los demás, incluso aunque le suponga algún coste. El Homo economicus (‘Humano económico’) es el sobrenombre del individuo egoísta y calculador que encontramos a menudo en los manuales de economía. ¿Han hecho bien los economistas al imaginar que el Homo economicus es el único personaje que actúa en la escena económica?

  
  ​​En el libro en el que usó por primera vez la expresión «mano invisible», Adam Smith también declaró: «Por muy egoísta que se suponga que es el hombre, es evidente que en su naturaleza porta algunos principios que lo llevan a interesarse por la suerte de los demás y a contemplar la felicidad de los otros como algo necesario para sí mismo, aunque de ella no obtenga nada más que el mero placer de contemplarla». (La Teoría de los sentimientos morales, 1759)

  
  ​Pero numerosos análisis económicos posteriores han ignorado esta preocupación por los demás. En 1881, Francis Edgeworth, uno de los fundadores de la economía moderna, proclamó en su libro titulado Psicología matemática: «El primer principio de la economía es que cada agente actúa movido únicamente por su propio interés».1

  Sin embargo, todo el mundo ha vivido y realizado algún acto de valentía o de favor hacia otras personas cuando había pocas posibilidades de obtener una recompensa con ello. ¿Debería tenerse en cuenta este altruismo evidente en las consideraciones de los economistas sobre los comportamientos humanos?

  
  ​Algunas voces dicen que no: muchas conductas que parecen actos de generosidad pueden interpretarse como intentos para ganar buena fama que sirva para beneficiar al actuante en el futuro. Tal vez ayudemos a los demás por mero interés propio a largo plazo. Esto es lo que pensaba el ensayista H. L. Mencken: «la conciencia es la voz interior que nos avisa de que puede haber alguien mirando».2

  Desde la década de 1990, los economistas han intentado resolver este debate de forma empírica con la realización de cientos de experimentos en todo el mundo basados en juegos económicos con el fin de observar comportamientos humanos (desde individuos cazadores-recolectores hasta consejeros delegados de empresas) durante la toma  de decisiones reales.

  En estos experimentos, el Homo economicus egoísta suele estar en minoría. Secciones posteriores de esta unidad mostrarán ejemplos de comportamientos coherentes con valores como el altruismo y la aversión a la desigualdad incluso cuando estén en juego cantidades de dinero tan elevadas como el salario de muchos días.

  ¿Se ha resuelto este debate? Muchos economistas creen ahora que sí. Los modelos que dan por supuesto que se actúa por interés propio pueden bastar para reproducir las decisiones de compradores o de empresas que persiguen beneficios. Pero son menos apropiados en otros contextos, como la manera en que se reparten los impuestos o por qué nos esforzamos al trabajar para un empleador.




  
    Pregunta 4.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre las ideas e indicios de comportamientos interesados que constan en el recuadro titulado «Economistas en desacuerdo» y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Los datos experimentales respaldan la hipótesis de que los agentes actúan por puro interés propio.

      	Los comportamientos desinteresados pueden estar motivados por el interés propio.

      	Una explicación del comportamiento desinteresado es que lo que está en juego es poco importante.

      	La decisión de actuar de manera desinteresada depende del contexto.

    

    
      	A través de experimentos se han observado conductas coherentes con motivaciones desinteresadas (como el altruismo), por lo que el interés personal no puede ser la única motivación que interviene.

      	Una explicación de las acciones generosas es que el individuo intenta ganarse una reputación favorable que pueda resultarle beneficiosa en el futuro.

      	Especialistas en ciencias sociales han observado comportamientos no interesados incluso cuando está en juego algo tan importante como el salario de muchos días.

      	El egoísmo puede explicar algunas decisiones, como compras de supermercado o la maximización de beneficios, pero no puede ser el único motivo en otros contextos, como el pago de impuestos.

    

  




  
    Pregunta 4.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Las figuras 4.12 y 4.13 ilustran las preferencias de Anil cuando actúa por puro egoísmo y también cuando decide con cierto altruismo en el juego del dilema del prisionero que practica con Bala.

    A partir de esos gráficos se puede decir que:

    
      	Cuando Anil actúa por puro egoísmo, el empleo de Marea Tóxica es su estrategia dominante.

      	Cuando Anil es altruista, el empleo de Marea Tóxica es su estrategia dominante.

      	Cuando Anil actúa por puro egoísmo, (T, T) es el equilibrio en estrategias dominantes, a pesar de estar en una curva de indiferencia más baja para él que (T, I).

      	Si Anil es altruista y Bala tiene las mismas preferencias que Anil, entonces (I, I) puede alcanzarse como equilibrio en estrategias dominantes.

    

    
      	(T, I) está sobre una curva de indiferencia vertical «más alta» que (I, I) (es decir, está más a la derecha), y (T, T) se sitúa en una curva de indiferencia vertical más alta que (I, T). Por tanto, el empleo de Marea Tóxica es una estrategia dominante para Anil cuando actúa movido por puro interés propio.

      	Cuando Anil es altruista, (I, I) cae sobre una curva de indiferencia más alta que (T, I), mientras que (I, T) se sitúa en una curva de indiferencia más alta que (T, T). Así que usar CIP es la estrategia dominante de Anil.

      	El empleo de Marea Tóxica es una estrategia dominante para ambos jugadores, de modo que (T, T) es un equilibrio en estrategias dominantes. Anil preferiría (T, I), pero Bala nunca elegirá CIP.

      	El uso de CIP es una estrategia dominante para Anil cuando él es altruista. Si Bala tiene las mismas preferencias, CIP será una estrategia dominante también para él, por lo que (I, I) podría ser el equilibrio en estrategias dominantes.

    

  




  Ampliación 4.7 Maximización de la utilidad cuando las preferencias son altruistas

  
    Aquí analizamos el problema de decisión de Zoë cuando tiene preferencias altruistas aplicando los métodos del análisis matemático para la elección restringida que desarrollamos en las ampliaciones de las secciones 3.2–3.5. Deberías conocerlos antes de leer esta ampliación. Obtendremos la solución matemática para la función de utilidad que analizamos de forma gráfica en la parte principal de esta sección y después consideraremos el caso de la función de utilidad Cobb–Douglas en el ejercicio del final.

  

  Zoë ha ganado 200 libras con la lotería nacional y está pensando en compartirlas con su compañera de piso, Yvonne. Tiene preferencias altruistas: aunque está encantada de recibir ese dinero, también le importa Yvonne, quien no ha tenido tanta suerte como ella. Hemos modelizado la decisión de Zoë en forma de diagrama en la figura 4.11, reproducida como A4.1. Las curvas de indiferencia representan sus preferencias por dos «bienes» (que son el dinero para sí misma y el dinero para Yvonne), y su frontera factible muestra todas las maneras posibles de repartir todo el dinero del premio. Ella elige el punto A, donde la frontera factible alcanza la curva de indiferencia más alta posible.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad para Zoë (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. El eje vertical muestra la cantidad para Yvonne (en libras) con un intervalo que va de 0 a 240. Las coordenadas son (cantidad para Zoë, cantidad para Yvonne). Una línea recta con pendiente negativa conecta los puntos (0 , 200) y S (200 , 0). Esta línea se ha etiquetado como frontera factible (restricción presupuestaria). El área situada entre la restricción presupuestaria y los ejes es el conjunto factible. Hay cuatro curvas convexas decrecientes paralelas. La curva más inferior cruza la frontera factible en dos puntos. La que está por encima de esta es tangente a la frontera factible en el punto A (140 , 60). Las dos curvas superiores están por debajo de la frontera factible en todos los puntos.]



Figura A4.1 
Cómo decide Zoë repartir lo que ha ganado con la lotería cuando es altruista.






  Este es un problema de elección restringida muy parecido al que afronta Karim en la sección 3.5. En ambos casos, el objetivo de quien toma la decisión es maximizar su utilidad, que depende de dos bienes cuando su elección es restringida: tener más de un bien implica tener menos del otro bien. Ahora usamos la técnica matemática que explicamos en la ampliación 3.5 para analizar el problema de Zoë.

  La función de utilidad de Zoë (la que usamos para trazar las curvas de indiferencia en la figura A4.1) es:

\[u(z,y)=y(z-20)^2\]
  donde \(y\) es la cantidad de dinero que le da a Yvonne, y \(z\) es la cantidad que se queda para sí.

  Su restricción presupuestaria —es decir, la ecuación de la frontera factible— es \(y+z=200\). Ella quiere maximizar su utilidad con esta restricción particular.

  
    El problema de elección restringida de Zoë

    Elige \(z\) y \(y\) para maximizar \(u(z,y)\) teniendo en cuenta la restricción \(z+y=200\).

  

  Una vez más, podemos resolverlo sustituyendo la restricción por la función objetivo, \(u\), o usando la condición de que las derivadas de la curva de indiferencia y de la restricción presupuestaria sean las mismas en el punto donde la utilidad se maximiza: es decir, usando la condición de primer orden  RMS = RMT. Aquí usaremos el segundo de estos métodos.

  La relación marginal de sustitución es el valor absoluto de la derivada de la curva de indiferencia, \(-\frac{dy}{dz}\). Podemos calcularla usando la fórmula de la ampliación 3.3:

\[\text{RMS} = \frac{\text{Utilidad marginal de Zoë de guardarse el dinero para sí}}{\text{Utilidad marginal de Zoë de darle dinero a Yvonne}} = \frac{\partial u / \partial z}{\partial u / \partial y}\]
  Las utilidades marginales se hallan mediante derivación parcial:

\[\frac{\partial u}{\partial z}=2y(z−20) \text{ y } \frac{\partial u}{\partial y}=(z−20)^2\]
  Aplicando la fórmula:

\[MRS = \frac{2y}{z−20}\]
  La relación marginal de transformación es el valor absoluto de la derivada de la frontera factible, \(y+z=200\). Si lo escribimos como \(y = 200 - z\), la pendiente es –1, de modo que la RMT vale 1. En otras palabras, puede transformar su dinero en dinero para Yvonne a razón de uno a uno. Entonces, a partir de la condición de primer orden RMS = RMT, obtenemos:

\[\frac{2y}{z-20}=1 \Rightarrow z=20+2y\]
  Esto significa que Zoë siempre elegirá destinar más dinero para sí que para Yvonne, con independencia del valor del premio.

  Para hallar el resultado (los valores reales de \(y\) y \(z\)) también usamos la condición de que tiene que estar sobre la frontera factible \(y+z=200\).

  Estas dos ecuaciones para \(y\) y \(z\) se pueden resolver despejando \(z\) en la primera y sustituyendo en la segunda:

\[y+20+2y=200 \Rightarrow y=60 \text{ y, por tanto, } z=140\]
  Este es el punto A en la figura A4.1; Zoë se queda 140 libras y cede a Yvonne 60.

  
    Ejercicio A4.1 Interpretación de preferencias altruistas en el caso Cobb–Douglas

    Supón que Yvonne tiene la función de utilidad, \(u(y, z) = y^a z^b\), donde \(y\) equivale a la cantidad que tiene Yvonne y \(z\) equivale a la cantidad que tiene Zoë. Si Yvonne gana 200 libras con la lotería:

    
      	¿Cómo decidirá repartir el premio ganado entre ella misma y Zoë? (Pista: La respuesta será una función de \(a\) y \(b\)).

      	Calcula qué cantidad cede Yvonne a Zoë para los valores de \(a\) y \(b\) que se muestran en la tabla. Explica (usando la tabla y haciendo referencia a la función de utilidad) cómo cambia la cantidad que Yvonne le da a Zoë con \(a\) y \(b\).

    

    




  
    	a
    	b
    	Cantidad para Zoë (£)
  



  
    	0,1
    	0,9
    	
  

  
    	0,2
    	0,8
    	
  

  
    	0,3
    	0,7
    	
  

  
    	0,4
    	0,6
    	
  

  
    	0,5
    	0,5
    	
  

  
    	0,6
    	0,4
    	
  

  
    	0,7
    	0,3
    	
  

  
    	0,8
    	0,2
    	
  

  
    	0,9
    	0,1
    	
  







 






    
      	Haz de nuevo la pregunta 1 pero manteniendo la cantidad ganada en la lotería como la variable \(y\) en lugar de 200 libras. ¿Cómo cambian con \(y\) la cantidad que Yvonne cede a Zoë y la que se queda para sí?

    

  

  Más información: Apartados 15.1, 17.1, 17.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.




  
    	
      Francis Ysidro Edgeworth. 2003. Mathematical Psychics and Further Papers on Political Economy. Oxford: Oxford University Press [Psicología matemática, trad. cast. de Jordi Pascual Escutia, Madrid: Pirámide, 2000]. ↩

    

    	
      H. L. Mencken. 2006. A Little Book in C Major. Nueva York, NY: Kessinger Publishing. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.8 Interacción repetida: normas sociales, reciprocidad y castigo entre pares en juegos de bienes públicos


​​​Hoy en día, aprovecharse como free-riders de las contribuciones de otros miembros de la comunidad puede implicar consecuencias para el futuro. De un año para otro es posible que una persona cobre fama de que no coopera y que eso influya en el comportamiento de los demás. La continuidad de las relaciones es un rasgo importante de las interacciones humanas que no captan los modelos que hemos utilizado hasta ahora: la vida no es un juego sin repetición.

Las mejores respuestas pueden variar en un juego con repetición. Imagina cómo cambiarían las cosas si el juego del control de plagas se repitiera cada temporada, incluso si se jugara con preferencias egoístas. En tal caso, Anil y Bala tendrían en cuenta lo sucedido en el pasado al tomar decisiones en la actualidad, y también cómo afectarán las decisiones de hoy en lo que podría ocurrir mañana. Supongamos que Bala utilizó CIP la temporada pasada. ¿Cuál es la mejor respuesta de Anil al plantearse si emplear Marea Tóxica o CIP este año? Su razonamiento sería el siguiente:


  	Anil

  	Si uso CIP, igual que hizo Bala la temporada anterior, entonces tal vez Bala siga haciéndolo también en el futuro. Si utilizo Marea Tóxica, lo que incrementará mis beneficios este año, es más probable que Bala utilice Marea Tóxica el año que viene. Por tanto, si no tengo una necesidad imperiosa de obtener ingresos ahora, será mejor que me decida por usar CIP.



Bala podría seguir el mismo razonamiento. De modo que continuarían eligiendo CIP eternamente.


  
    Pregunta 4.9 Elige las respuestas que sean correctas

    Cuatro agricultores se están planteando si contribuir al mantenimiento de un proyecto de riego. El coste de la aportación para cada agricultor es de 10 dólares. Pero por cada agricultor que contribuya, los cuatro se beneficiarán de un aumento en el rendimiento de sus cosechas que les reportará 8 dólares por cada agricultor que contribuya.

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Si todos actúan con egoísmo, ninguno contribuirá.

      	Si Kim, que es una agricultora del grupo, se interesa por su vecino (Jim) tanto como por sí misma, entonces ella hará su aportación de 10 dólares.

      	Si Kim es altruista en un juego sin repetición y aporta 10 dólares, el resto también contribuirá aunque actúe de manera egoísta.

      	Si los agricultores deben replantearse la misma decisión cada año, es posible que elijan contribuir al proyecto aunque sean egoístas.

    

    
      	«No contribuir» es una estrategia dominante para todos los agricultores: con independencia de lo que hagan los demás, el beneficio para cada uno es de 8 dólares, mientras que el coste es de 10 dólares.

      	Si Kim es la única que contribuye, todos los agricultores reciben 8 dólares de beneficio. Si a Kim le importa Jim tanto como ella misma, entonces su pago se corresponde con la suma de lo que recibe para sí (8 dólares) más lo que recibe Jim (8 dólares), lo que da un total de 16 dólares. Puesto que 16 dólares es una cantidad más elevada que el coste de su contribución (10 dólares), Kim elegirá contribuir.

      	Con independencia de lo que haga Kim, la estrategia dominante para un agricultor que actúe por puro egoísmo en este juego de bienes públicos sin repetición es «No contribuir».

      	Si los agricultores mantienen una relación prolongada, es posible que todos decidan contribuir para obtener los beneficios futuros de una cooperación continua. Si alguno de los vecinos decidiera no contribuir algún año, la cooperación se malograría. Puesto que todos son conscientes de ello, tienen un aliciente para contribuir en el momento presente.

    

  



Un experimento de bienes públicos


​Los experimentos de laboratorio evidencian que las personas mantienen altos niveles de cooperación en juegos de bienes públicos con repetición si tienen la oportunidad de identificar a quienes se aprovechan como free-riders cuando se ve con claridad quién está contribuyendo menos de lo normal.

En ciudades de todo el mundo se efectuó un experimento que emula los costes y beneficios de contribuir a un bien público consistente en que los participantes jugaran diez rondas de un juego de bienes públicos similar al del proyecto de riego en el que intervenían Kim y otros tres agricultores. Los participantes se clasifican al azar en grupos pequeños que suelen estar formados por cuatro personas que no se conocen entre sí. En cada ronda, cada participante recibe 20 dólares y debe decidir qué parte de esa cantidad quiere destinar a un fondo de dinero común. El fondo es un bien público: por cada dólar aportado, cada persona del grupo recibe 0,40 dólares, incluida la que efectúa la aportación.

Imagina que tú eres uno de los participantes en el juego y que esperas que cada uno de los otros tres miembros de tu grupo contribuya con 10 dólares. La figura 4.14a ilustra cómo podrías decidir si hacer tú lo mismo. Por desgracia para el grupo, tu recompensa será mayor si no aportas nada. Y, por desgracia para ti, se aplica lo mismo al resto de participantes. Si los jugadores actuaran de forma egoísta, sería de esperar que todos fueran free-riders.




      
  
    
      	Los otros tres participantes aportan 10 $
      	Yo no aporto nada
      	Yo aporto 10 $
    

  
  
    
      	Mi pago por sus contribuciones
      	12 (= 30 × 0,4)
      	12 (= 30 × 0,4)
    

    
      	Beneficio adicional por mi propia contribución
      	0
      	4 (= 10 × 0,4)
    

    
      	Más el dinero que me guardo
      	20
      	10
    

    
      	Total
      	32 $
      	26 $
    

  


    


Figura 4.14a 
Comparativa de pagos que recibo si actúo como free-rider y si aporto 10 dólares.






No es esto lo que sucedió al realizar el experimento. Después de cada ronda, se informó a los participantes sobre las contribuciones de otros miembros de su grupo. Las líneas de la figura 4.14b representan la evolución que siguieron las contribuciones medias con el paso del tiempo en cada lugar del mundo. En cada ronda, los participantes contribuyen con más de 0 dólares, aunque la cantidad aportada disminuye con el tiempo y varía de un lugar a otro.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el periodo temporal con un intervalo que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra la contribución promedio en dólares con un intervalo que va de 0 a 16. Se muestran líneas para 16 ciudades: Copenhague, Dnipropetrovsk (Dnipró), Minsk, San Galo, Mascate, Samara, Zúrich, Boston, Bonn, Chengdu, Seúl, Riad, Nottingham, Atenas, Estambul y Melbourne. En todas las ciudades, las contribuciones promedio comienzan siendo altas, entre 8 y 14 en el periodo 1, pero decaen de manera continua en cada periodo, de forma que se sitúan entre 1 y 9 en el periodo 10.]



Figura 4.14b 
Experimentos de bienes públicos efectuados en todo el mundo: se muestran contribuciones a lo largo de 10 periodos.
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Benedikt Herrmann, Christian Thoni y Simon Gachter. 2008. «Antisocial Punishment Across Societies». Science 319 (5868): pp. 1362–67.






Fíjate en el caso de Chengdu en el gráfico interactivo. Los participantes aportaron una media de 10 dólares al principio, pero después de cuatro rondas la cantidad empezó a descender. En todas las ciudades en las que se jugó, las contribuciones al fondo común fueron elevadas durante el primer periodo, aunque mucho más en unas ciudades (Copenhague) que en otras (Melbourne). Esto es curioso: si solo te importa tu propio pago, entonces la estrategia dominante es que uno mismo no aporte nada. Una explicación posible para las elevadas contribuciones iniciales es que quienes participaron en el experimento fueran altruistas. Pero el problema (o, en términos de Hardin, la tragedia) es evidente. En todas partes, las contribuciones descendieron con el paso del tiempo.

En algunas ciudades (Copenhague, Bonn y San Galo) esta tendencia es muy evidente. En otras (Mascate, Riad o Atenas), las contribuciones siguen siendo elevadas al final del experimento. Las contribuciones al fondo común manifiestan variaciones enormes entre las distintas sociedades.


​El altruismo no es la explicación más convincente de estos resultados. A los jugadores altruistas les importarían los pagos que recibieran los demás jugadores en todos los periodos con independencia de las acciones del resto y, por tanto, mantendrían sus contribuciones a lo largo del tiempo para garantizar los beneficios de todos. Pero da la impresión de que el nivel de cooperación de los participantes descendió al observar que otros actuaban como free-riders. Les importó el comportamiento de los demás.

El peso de las normas sociales

Las personas toman decisiones de acuerdo con sus preferencias individuales: lo que les gusta, lo que no, posturas, sentimientos y las creencias que los mueven (lo que incluye preferencias sociales, como el altruismo). Pero esas preferencias pueden estar influidas por normas sociales.


​​Una norma social es un acuerdo compartido por la mayoría de los miembros de una comunidad sobre cómo deben comportarse las personas entre sí en determinadas circunstancias. Regalar algo en los cumpleaños a familiares y amigos cercanos es una norma social en muchas comunidades, y también lo son algunas convenciones que se siguen entre desconocidos, como esperar «en fila» a que nos llegue el turno.

En las situaciones que modelizan los juegos de bienes públicos, muchas personas contribuyen encantadas cuando comprueban que el resto también lo hace. Esto sugiere que están influidas por ciertas normas sociales como, por ejemplo, que hay que contribuir por el bien del grupo o que los resultados tienen que ser justos.


	reciprocidad
	Preferencia por ser amable o ayudar a otros que son amables y brindan apoyo y por no ayudar o no ser amable con quienes no ayudan o no son amables.




​La razón más convincente de la caída de las contribuciones en las últimas rondas del experimento mencionado es que aquellos jugadores que efectuaron contribuciones elevadas en un primer momento se sintieron decepcionados al comprobar que otros participantes no siguieron la norma social de la reciprocidad incrementando a su vez sus contribuciones respectivas. De acuerdo con el mismo patrón, los jugadores decepcionados respondieron reduciendo también sus propias contribuciones.

Si nos importan mucho las normas sociales, es posible que queramos castigar a aquellas personas que las vulneran, aunque eso suponga para nosotros un coste elevado. En el experimento de la Figura 4.14b, la única forma de castigar a los free-riders era dejar de contribuir. Para comprobar qué pasaría si los jugadores pudieran castigarse de forma directa entre sí, los investigadores que efectuaron los experimentos introdujeron una opción de penalización. Después de observar las contribuciones de su grupo, se ofrecía a cada jugador individual la posibilidad de castigar a otros jugadores obligándolos a pagar una multa de 3 dólares. La persona que imponía la sanción permanecía en el anonimato, pero debía pagar 1 dólar por cada jugador penalizado.

La figura 4.14c muestra el efecto. Casi todos los jugadores, incluidos los de China, Corea del Sur, Europa del norte y países de habla inglesa, efectuaron contribuciones más altas cuando tuvieron la oportunidad de castigar a los free-riders.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el periodo temporal con un intervalo que va de 1 a 10, y el eje vertical muestra la contribución promedio en dólares con un intervalo que va de 0 a 16. Se muestran líneas para 16 ciudades: Copenhague, Dnipropetrovsk (Dnipró), Minsk, San Galo, Mascate, Samara, Zúrich, Boston, Bonn, Chengdu, Seúl, Riad, Nottingham, Atenas, Estambul y Melbourne. En todas las ciudades, las contribuciones promedio se sitúan entre 6 y 16 en el periodo 1 y se mantienen constantes en sus niveles iniciales en todos los periodos subsiguientes.]



Figura 4.14c 
Experimentos de bienes públicos en distintos lugares del mundo con la posibilidad de penalizaciones entre pares.
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Benedikt Herrmann, Christian Thoni y Simon Gachter. 2008. «Antisocial Punishment Across Societies». Science 319 (5868): pp. 1362–67.






En algunas ciudades, la amenaza de castigo fue suficiente para evitar que las contribuciones disminuyeran con el tiempo. Pero en Melbourne, donde las contribuciones cayeron con rapidez hasta situarse por debajo de 2 dólares en el experimento anterior, los jugadores fueron capaces de utilizar la penalización para incrementar el promedio inicial de 8 dólares hasta 16 dólares antes de llegar al final.


​Cuando las personas forman parte de un proyecto común, ya sea para el control de plagas, la mejora del riego o la reducción de emisiones de carbono, todas tienen algo que ganar si cooperan, pero también algo que perder cuando alguien se aprovecha. Este experimento evidencia que, incluso en grupos grandes de personas, las interacciones repetidas, las normas sociales y las preferencias sociales (con mecanismos de penalización o sin ellos) pueden mantener niveles elevados de contribución al bien público.


  Ejercicio 4.9 Análisis de datos obtenidos de experimentos de bienes públicos a escala mundial

  En este ejercicio usarás una tabla de Excel para analizar cómo han cambiado las contribuciones en experimentos de bienes públicos (mostradas en las figuras 4.14b y 4.14c) a medida que avanzaba el juego y después de la introducción de penalizaciones.

  Descarga y guarda la hoja de cálculo que contiene los datos de las figuras 4.14b y 4.14c.

  
    	Elige una de las figuras (o 4.14b o 4.14c) y utiliza los datos para trazar un gráfico de líneas que muestre las contribuciones en el eje vertical, y el periodo en el eje horizontal. (Para realizar esta tarea en Excel te servirá de ayuda este tutorial).

    	Calcula la diferencia entre los valores iniciales y finales de la figura 4.14b. ¿En qué país se produjo la mayor variación después de diez periodos y en cuál la menor? Haz lo mismo con la figura 4.14c. Las contribuciones, ¿aumentaron, disminuyeron o permanecieron igual después de que los jugadores pudieran penalizarse entre sí?

    	Selecciona ahora los datos de tres países. Calcula y compara las diferencias entre contribuciones en el juego con y sin penalización. ¿Contribuyeron más en cada periodo los jugadores de los países elegidos cuando se introdujo la penalización? ¿Por qué tendría sentido pensar que las diferencias observadas se deben a la opción de castigarse entre sí y no a otras razones?

  




  El libro electrónico Experiencing Economics contiene un juego de bienes públicos que se puede practicar en clase con el alumnado o durante la enseñanza en línea en directo (es decir, sincrónica). Visita la sección para docentes para consultar una guía sobre cómo realizar el juego paso a paso.
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4.9 Empleo de experimentos para estudiar comportamientos económicos

Conocer las motivaciones de las personas (altruismo, reciprocidad, aversión a la desigualdad o egoísmo) es esencial para poder predecir su comportamiento laboral o familiar, sus acciones como defensoras del medio ambiente o como ciudadanas.

En economía se usan experimentos (como el de bienes públicos de la sección anterior) para estudiar comportamientos en condiciones controladas.


​​Gregor Mendel, científico (y fraile) del siglo XIX, recurrió a experimentos controlados para desentrañar las leyes de la herencia genética. Para ello efectuó cruces sistemáticos entre plantas de guisantes con rasgos diferentes y después observó y midió siete características de cada planta. No podemos esperar que el comportamiento humano se explique a partir de siete mediciones, pero en economía se utiliza un planteamiento similar para identificar los factores que más pesan en la toma de decisiones económicas e inferir las preferencias que subyacen a las decisiones humanas.

Los experimentos se preparan para que tengan el mayor realismo posible, pero controlando al mismo tiempo las condiciones en las que se toman las decisiones. Esto permite observar cómo cambian las decisiones cuando se modifica una sola de las condiciones y se mantienen constantes todas las demás. Por tanto, en el experimento de bienes públicos:


  	Se efectuó el mismo experimento idéntico en todas las ciudades.

  	Todas las personas que participaron en él fueron estudiantes universitarios de edades y procedencias sociodemográficas similares.

  	Cada participante recibió las mismas instrucciones e información sobre el experimento.

  	Las interacciones se efectuaron mediante computadora y de forma anónima.

  	Las decisiones tuvieron consecuencias reales: cada participante recibió una cantidad de dinero igual al total de los pagos obtenidos al final del experimento.



Para aislar el efecto de la posibilidad de que los jugadores se castigaran unos a otros si consideraban demasiado bajas las contribuciones de los demás al bien público, se efectuó una división aleatoria de los participantes en dos grupos, uno de tratamiento que jugó con la posibilidad de imponer un castigo, y otro de control que no dispuso de esa opción.


​Muchas universidades cuentan con laboratorios informáticos donde se realizan «experimentos de laboratorio» de este tipo en los que suelen participar estudiantes. Juan Camilo Cárdenas, economista de la Universidad de los Andes de Bogotá (Colombia), realiza experimentos sobre dilemas sociales con personas que se enfrentan a problemas similares en su vida real, como la sobreexplotación de un bosque o de una zona pesquera.

                        
                    En nuestro vídeo «Economista en acción», Juan Camilo Cárdenas describe cómo contribuyen sus experimentos a entender por qué cooperan las personas cuando parece haber incentivos para que no lo hagan.    



  Para conocer un resumen de la clase de experimentos efectuados, los principales resultados obtenidos y si el comportamiento en el laboratorio experimental predice el comportamiento en la vida real, lee las investigaciones que han realizado algunos especialistas en economía experimental. Por ejemplo, Colin Camerer y Ernst Fehr,1 Armin Falk y James Heckman,2 o los experimentos efectuados por Joseph Heinrich junto a un amplio equipo de colaboradores de diversas partes del mundo.3



La forma en que se comportan las personas durante los experimentos permite predecir cómo reaccionarán en situaciones de la vida real. Por ejemplo, pescadores de Brasil que mostraron un comportamiento más cooperativo durante un juego experimental también pescaban de una manera más sostenible que pescadores que se revelaron menos cooperativos durante el experimento.


  
    Pregunta 4.10 Elige las respuestas que sean correctas

    De acuerdo con el vídeo «Economista en acción» de Juan Camilo Cárdenas, ¿cuál de los siguientes enunciados se corresponde con lo que descubrieron los economistas a través de experimentos que simulan situaciones relacionadas con bienes públicos?

    
      	La imposición de una regulación externa socava a veces la voluntad de cooperar de los participantes.

      	Las poblaciones con mayor desigualdad manifiestan una tendencia mayor a cooperar.

      	En cuanto se usa dinero real en lugar fichas con cantidades de dinero hipotéticas, deja de haber comportamientos cooperativos.

      	Las personas suelen mostrarse más dispuestas a cooperar que a aprovecharse como free-riders.

    

    
      	El profesor Cárdenas menciona este descubrimiento en el vídeo.

      	El profesor Cárdenas considera que los grupos con mayor desigualdad se muestran más desconfiados y menos cooperativos.

      	Las conductas cooperativas se dan incluso cuando se ofrece dinero real a quienes participan en los experimentos, como en los realizados por el profesor Cárdenas.

      	El profesor Cárdenas menciona este descubrimiento en el vídeo.

    

  




  Ejercicio 4.10 ¿Qué validez tienen los experimentos de laboratorio?

  En 2007, Steven Levitt y John List publicaron un artículo titulado «What Do Laboratory Experiments Measuring Social Preferences Reveal About the Real World?». Lee el artículo para responder estas preguntas.

  
    	Según este artículo,4 ¿por qué y de qué manera pueden variar los comportamientos en la vida real de los observados en experimentos de laboratorio?

    	Usa el ejemplo del experimento de bienes públicos para explicar por qué podría haber diferencias sistemáticas entre las observaciones plasmadas en las figuras 4.14a y 4.14b y lo que ocurriría en la vida real.

  



Experimentos de campo

En economía también se realizan experimentos «sobre el terreno»: consisten en la modificación deliberada de las condiciones económicas en las que se toman decisiones reales para observar cómo cambia el comportamiento de las personas. Un experimento efectuado en guarderías infantiles israelíes en el año 1998 reveló que las preferencias sociales pueden ser muy sensibles a experiencias previas.

Es muy habitual que los padres acudan con el tiempo justo a buscar a sus hijos a la guardería. Algunas veces llegan tarde y perjudican al personal de esos centros porque lo obligan a trabajar más. ¿Qué harías tú para disuadir a los padres de llegar tarde?

Dos economistas realizaron un experimento de campo introduciendo multas en varias guarderías infantiles (grupo de tratamiento) pero no en otras (grupo de control). El «precio del retraso» variaba entre cero y diez séqueles israelíes (unos 3 dólares de entonces) dependiendo de lo tarde que se llegara. La figura 4.15 muestra qué sucedió. Curiosamente, tras la introducción de la multa, se duplicó la frecuencia de los retrasos.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el periodo temporal con un intervalo que va de 1 a 20, y el eje vertical muestra el número promedio de padres que llegan tarde, con un intervalo que va de 0 a 22. Las multas se introdujeron en el periodo 5 y finalizaron en el periodo 17. Dos líneas muestran el número promedio de padres que llegó tarde en centros donde se introdujeron multas y en centros donde no se introdujeron multas. El número promedio de padres que llegó tarde fue similar en ambos tipos de centros hasta el periodo 5, abarca un intervalo de 7 a 11. Desde el periodo 6 en adelante, el promedio de padres que llegó tarde se mantuvo estable entre 7 y 11 en los centros donde no se introdujo la multa, pero aumentó de forma continua en los centros donde se introdujo la multa y abarca un intervalo de 16 a 21.]



Figura 4.15 
Promedio semanal de padres que llegó tarde.






Uri Gneezy y Aldo Rustichini. 2000. «A Fine Is a Price». The Journal of Legal Studies 29 (January): pp. 1–17.






¿Por qué fue contraproducente poner un precio a los retrasos?

Una explicación posible es que antes de introducir las multas, la mayoría de los padres llegaba con puntualidad porque consideraban que eso era lo moralmente correcto o lo responsable para no causar inconvenientes al personal del centro infantil. Tal vez sintieran una preocupación altruista por el personal o consideraran que llegar a tiempo era una responsabilidad recíproca en el cuidado conjunto de sus hijos.

Sin embargo, la introducción de una multa señalizó una situación más parecida a una compra. La impuntualidad tenía un precio y, por tanto, podía comprarse, igual que las verduras o un helado.5 Si pagabas su precio, tenías derecho a llegar tarde sin más consecuencias.


  En este artículo, la premio nobel Esther Duflo explica cómo pueden influir en política gubernamental los experimentos de campo, también conocidos como ensayos controlados aleatorios.




	efecto desplazamiento o efecto expulsión
	Existen dos usos muy distintos para estos términos. Uno se refiere al efecto negativo que se observa cuando los incentivos económicos desplazan las motivaciones éticas o sociales de las personas. En los estudios sobre comportamientos individuales, los incentivos pueden conllevar un efecto desplazamiento sobre las preferencias sociales. El segundo uso del término alude a cuando el aumento del gasto público induce una reducción del gasto privado, tal como cabría esperar, por ejemplo, en una economía que trabaja a pleno rendimiento o cuando una expansión fiscal va asociada a una subida de los tipos de interés.




​El uso de un incentivo parecido al de los mercados (el precio de la impuntualidad) había proporcionado lo que en psicología se denomina un nuevo «marco» para la decisión y sirvió para cambiarla de tal manera que resultara aceptable el interés propio en lugar de la preocupación por los demás. Y lo que es peor, el figura 4.15 evidencia que cuando se suprimió la multa, los padres siguieron llegando tarde a buscar a sus hijos. Daba la impresión de que habían adaptado de forma permanente su idea de lo socialmente aceptable. Aprendieron que es aceptable llegar tarde y actualizaron sus preferencias de acuerdo con ello. Cuando las multas y los precios tienen estos efectos indeseados, decimos que los incentivos han desplazado las preferencias sociales.


  
    Pregunta 4.11 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.15 ilustra el promedio semanal de padres que llegó tarde a las guarderías en las que se introdujo una multa y en las que no. Las multas se acabaron retirando, tal como se indica en el gráfico.

    A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El gráfico muestra que el incentivo similar al de los mercados ha sido un recurso eficaz para reducir el número de padres que llegan tarde. La introducción de la multa redujo con eficacia el número de padres que llegan con retraso.

      	La multa puede considerarse el «precio» que se paga por ir a buscar a un niño.

      	El gráfico sugiere que el experimento pudo aumentar de forma permanente la tendencia de los padres a llegar tarde.

      	El desplazamiento de la preferencia social no se produjo hasta que se suprimieron las multas.

    

    
      	El gráfico indica que el número de padres que llegaron tarde se multiplicó por más de dos en el centro en el que se introdujo el incentivo similar al de los mercados (la multa).

      	Los padres pagaban la multa si llegaban tarde, pero no en caso contrario. Por tanto, se puede considerar como el precio que se pagaba por llegar con retraso.

      	El gráfico muestra que la cantidad de padres que llegaron tarde siguió siendo elevada después de abolir las multas, de modo que es posible que el experimento tuviera un efecto permanente.

      	El desplazamiento de las preferencias sociales se produce cuando la obligación moral de no llegar tarde se reemplaza por el incentivo similar al de los mercados de comprar el derecho a llegar tarde sin ningún reparo ético. Este resultado es evidente en el gráfico justo después de la introducción de las multas.
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Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.10 Cooperación, negociación y conflictos de intereses


	cooperación
	Participación en un proyecto común destinado a generar beneficios mutuos.




​Cooperar significa participar en un proyecto común de manera que haya beneficios mutuos. La cooperación no tiene que estar basada en un acuerdo. Es posible que los jugadores, que actúan de manera independiente, decidan cooperar por alguna de estas razones:


  	Tienen preferencias sociales: son altruistas o tienen preferencias de equidad o quieren tener un comportamiento cooperativo recíproco.

  	Siguen un comportamiento basado en normas sociales: el convencimiento compartido de que en ciertas situaciones hay que cooperar y portarse bien con otras personas o de que los recursos deben repartirse de manera equitativa.

  	Participan en interacciones repetidas, lo que permite que los comportamientos de hoy se recompensen, se devuelvan o se penalicen en el futuro.




​​En otros casos, como en el dilema del prisionero sin repetición, acciones  independientes conducen a un resultado que no es eficiente en términos de Pareto. Pero los jugadores podrían lograr un resultado que todos preferirían si llegaran a un acuerdo. Anil y Bala podrían convenir que ambos utilizarán el control integrado de plagas, pero tendrían que encontrar la manera de asegurarse de que ninguno incumpliera el acuerdo.


​​Las personas suelen recurrir a la negociación para resolver problemas económicos y sociales. Por ejemplo, la negociación internacional dio como resultado el Protocolo de Montreal, un acuerdo para eliminar el empleo de clorofluorocarbonos (CFC) con el fin de evitar un perjuicio (la destrucción de la capa de ozono).

Pero las negociaciones no siempre resultan exitosas, a menudo porque hay diferentes formas de cooperar y cada una de ellas beneficia a unos actores más que a otros. De ahí que puedan surgir conflictos de intereses sobre cómo se repartirán los beneficios mutuos que reporte la cooperación. Negociar implica acordar la contribución de cada parte y los beneficios que obtendrá.


​Por ejemplo, imagina que un profesor quiere contratar a un estudiante como ayudante de investigación durante el verano. En principio, ambos tienen algo que ganar con esa relación: el estudiante conseguirá algún dinero y una experiencia útil. Cabe la posibilidad de que haya un beneficio mutuo, pero también hay espacio para el conflicto. Puede que el profesor quiera pagar menos al estudiante y reservar más dinero de la beca de que dispone para comprar un ordenador nuevo, o tal vez necesite que el trabajo se efectúe con rapidez, mientras que el estudiante tal vez quiera tener tiempo para tomarse unas vacaciones. Tal vez lleguen a un acuerdo que permita al estudiante ganar un pequeño sueldo mientras trabaja desde la playa. O quizás la negociación fracase.

Dentro del ámbito de la economía se dan muchas situaciones de este tipo. La negociación forma parte de la política, de las relaciones internacionales, del derecho, de la vida social y hasta de la dinámica familiar. Un sindicato podría estar dispuesto a aceptar nuevas prácticas laborales a cambio de un incremento de los sueldos, personas que comparten vivienda pueden acordar cómo repartir las tareas domésticas o un gobierno puede negociar un acuerdo con grupos descontentos para evitar inestabilidades políticas. Al igual que ocurría en el caso del estudiante y el profesor, es posible que ninguno de estos tratos llegue a producirse si no se alcanza un acuerdo satisfactorio para ambas partes.

Reparto de ganancias mutuas: el peso de las normas sociales y las preferencias sociales

Considera el siguiente problema de negociación. Mientras caminas por una calle en compañía de un amigo, te encuentras un billete de 100 dólares en el suelo. ¿Qué harías con ese hallazgo afortunado?


	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.




​Lo más probable es que lleguéis a una solución cooperativa (y paretoeficiente) que reparta los 100 dólares entre los dos (en lugar de dejarlo en el suelo o romper el billete mientras os peleáis por él). Pero hay distintas maneras de repartirlo, y entre vosotros surgirá un conflicto de intereses sobre cuál de ellas elegir.

Las normas y las preferencias sociales ayudan a los jugadores a cooperar en situaciones como el dilema del prisionero o juegos de bienes públicos; y también podrían ayudarte a llegar a un acuerdo aceptable para ambos en este caso.

Tal vez en tu comunidad haya una norma social que diga que si tienes la suerte de encontrarte algo, debes repartirlo de manera equitativa. Entonces sabrás que si propones repartirlo al 50 %, es probable que tu amigo esté de acuerdo.

Las normas proporcionan un punto de partida para negociar. Pero sería de esperar que, aunque en la comunidad exista esa norma del 50 %, es posible que algunos individuos no la sigan a rajatabla. Algunas personas actuarán con más egoísmo del que dicta la norma, mientras que otras la aplicarán con más generosidad. Lo que suceda dependerá tanto de la norma social como de las preferencias particulares de las personas implicadas.


  Una norma social similar se expresa en el dicho «Possession is nine-tenths of the law» (algo así como «quien tiene la posesión tiene la ley a su favor»). La segunda línea de la cantinela infantil en lengua inglesa «Finders, keepers» dice «Losers, weepers» («quien lo encuentra se lo queda» / «quien lo pierde lloriquea»), lo que significa que, si alguien pierde algo por accidente, no debe esperar compartir la pérdida con otras personas.



Supón que fuiste tú quien vio el billete y lo rescató del suelo. Si existe una norma social del tipo «quien lo encuentra se lo queda», se consideraría aceptable que te quedaras todo el dinero para ti o, al menos, que te correspondiera a ti la decisión de cómo repartirlo.

Pero incluso con una norma así, es posible que le dieras algo a tu amigo. Tal vez seas una persona altruista, como Zoë, y quieras que tu amigo también obtenga un beneficio. Una motivación algo distinta sería la aversión a la desigualdad o una preferencia por la equidad: quizá consideres justo que cada cual se quede 50 dólares. O puede que tengas preferencias recíprocas y quieras corresponder una gentileza que tu amigo tuvo contigo en el pasado.

Todas estas preferencias sociales influyen en el comportamiento de las personas cuando negocian entre sí, y a veces actúan en direcciones opuestas. Por ejemplo, si tienes una gran preferencia por la equidad pero sabes que tu amigo es muy egoísta y no actuaría de forma recíproca, tus preferencias por la equidad y por la reciprocidad te conducirían a resultados diferentes.


  Ejercicio 4.11 Preferencias sociales al compartir

  Anastasia y Belinda son muy aficionadas a salir en busca de objetos metálicos. En cierta ocasión, Anastasia detecta cuatro monedas romanas mientras que Belinda no tiene ningún éxito. Supón que ambas conocen las preferencias de la otra. Considera los siguientes pares de preferencias y explica si sería creíble o no que Anastasia compartiera (en alguna medida) esas monedas con Belinda:

  
    	si ambas son egoístas;

    	si Anastasia cree en la equidad, pero Belinda es egoísta;

    	si Anastasia es egoísta y Belinda es altruista.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.11 El juego del ultimátum: repartirse el pastel (o dejarlo intacto sobre la mesa)

Encontrar 100 dólares en el suelo por la calle implica beneficios tanto para ti como para tu amigo. La manera en que se repartan dependerá de tus preferencias y de las normas sociales.


	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.




​Esta misma cuestión se da en numerosas interacciones económicas, ya sean sociales (como el reparto de las ganancias derivadas de un proyecto comunitario) o privadas (como al decidir el precio de un coche usado). Hay rentas económicas potenciales para ambas partes. La cantidad que reciba cada una dependerá de las preferencias, pero también de las reglas del juego, es decir, del proceso que determina el resultado.

El juego del ultimátum


	juego del ultimátum
	Juego en el que el primer jugador propone un reparto de un pastel al segundo jugador, que puede aceptar, en cuyo caso cada uno recibe el trozo propuesto por el primero, o rechazar, en cuyo caso ninguno recibe nada.




​​​La manera en que las personas se reparten beneficios mutuos se ha estudiado de forma experimental usando un juego sin repetición de dos participantes conocido como el juego del ultimátum, o el juego de «o lo tomas o lo dejas». Se ha empleado en todo el mundo con participantes como estudiantes, agricultores, empleados de almacén o miembros de comunidades cazadoras-recolectoras. Mediante la observación de sus elecciones investigamos las preferencias y las motivaciones de quienes participan, como el puro egoísmo, el altruismo, la aversión a la desigualdad o la reciprocidad.

El procedimiento consiste en invitar a las personas elegidas a participar en un juego en el que pueden ganar algo de dinero dependiendo de cómo actúen ellas mismas y el resto de participantes. Para garantizar que sus decisiones reflejarán las acciones que seguirían en la vida real, se juega con dinero de verdad.

Se explica el juego a todos los participantes y después se los empareja al azar; a cada miembro de las parejas se le asigna al azar el papel de proponente o de receptor. No se conocen entre sí, pero saben que todos los jugadores se han reclutado de la misma manera y que se mantendrán en el anonimato.

El objetivo del experimento es observar cómo decidirán repartir una cantidad de dinero, digamos 100 dólares, que llamamos el «pastel».

Las reglas del juego


  	El proponente recibe 100 dólares de manera provisional.

  	El proponente decide cuánto dinero, y, ofrecerá al receptor; y puede ser cualquier cantidad entre 0 y 100 dólares.

  	El receptor puede aceptar o rechazar la oferta.

  	Si la rechaza, ambos se quedan sin nada.

  	En caso contrario, el receptor recibe y, y el proponente obtiene 100 – y.



Por ejemplo, supón que el proponente ofrece dar 35 dólares y quedarse 65 dólares. Es una situación de «o lo tomas o lo dejas»: o el receptor acepta esos 35 dólares o no obtiene nada. Pero si rechaza la oferta, el proponente también se queda sin nada.

Si el receptor acepta la oferta del proponente, ambos jugadores reciben algo de dinero (una parte del pastel); su siguiente mejor alternativa es no recibir nada (el pastel se tira a la basura).


	juego simultáneo
	Juego en el que los jugadores eligen sus estrategias al mismo tiempo, por ejemplo, el dilema del prisionero. Véase también: juego secuencial.
	juego secuencial
	Juego en el que no todos los jugadores deciden sus estrategias al mismo tiempo y los que eligen más tarde pueden ver la estrategia ya escogida por otros jugadores. Un ejemplo es el juego del ultimátum. Véase también: juego simultáneo.




​​A diferencia de los juegos simultáneos (como el dilema del prisionero), en los que todos los jugadores eligen sus acciones al mismo tiempo, el juego del ultimátum es secuencial. Un jugador, el proponente, decide una acción en primer lugar, y después lo hace el receptor. Para reflexionar sobre cómo decidirán, consideraremos antes de nada un caso más simple.

Ejemplo simplificado

Supón que el proponente solo tiene dos opciones: lanzar una «oferta justa» (50 dólares) o una «oferta injusta» (20 dólares). El juego podría representarse con una matriz de pagos. Pero, para captar tanto la estructura secuencial como los pagos, es más útil recurrir a un árbol de decisión como el de la figura 4.16, donde los pagos se muestran en la última fila.




                [image: Este gráfico muestra el árbol de  decisión para el juego del ultimátum. El proponente puede ofrecer al receptor un reparto equitativo o uno desigual de 20 y 80. Entonces, el receptor puede decidir que acepta o que rechaza la oferta. Si el receptor acepta, el pastel se divide entre ellos tal como se propuso. Si el receptor rechaza la oferta, ambos jugadores se quedan sin nada.]



Figura 4.16 
Árbol de decisión para un juego del ultimátum simplificado.






Esta es una interacción estratégica: el proponente actúa en primer lugar, pero deberá pensar con detenimiento cuál será la respuesta probable del receptor.

De modo que para intentar predecir el resultado hay que valorar en primer lugar la estrategia del receptor. Ponte en el lugar del receptor y pregúntate ¿aceptaría yo un resultado (50, 50)? ¿Aceptaría el reparto (80, 20)? ¿O rechazaría la oferta aun a costa de sacrificar mi beneficio para castigar al proponente por ofrecer tan poco?

Cambia ahora de perspectiva y plantéate qué ofrecerías tú si fueras el proponente.

Preferencias sociales en el juego del ultimátum

Retomemos ahora el caso general en el que el proponente puede ofrecer cualquier cantidad entre 0 y 100 dólares. Si fueras el receptor, ¿qué cantidad mínima te parecería aceptable? Si fueras el proponente, ¿qué ofrecerías?

Lo esperable es que el resultado en el juego del ultimátum dependa de las preferencias del proponente y el receptor, lo que incluye sus respectivas posturas ante la reciprocidad y las normas sociales imperantes.

Un receptor con preferencias puramente egoístas aceptaría cualquier oferta positiva, porque algo, por poco que sea, siempre es mejor que nada. Por tanto, en un mundo formado en su totalidad por individuos egoístas, el proponente anticiparía que el receptor aceptaría cualquier oferta y le propondría la cantidad más baja posible —un dólar— a sabiendas de que la aceptará. Este resultado sería paretoeficiente, aunque injusto.


	oferta mínima aceptable
	En el juego del ultimátum, la oferta más baja hecha por el ofertante que no rechazará quien la recibe. Más en general, en situaciones de negociación, es la oferta menos favorable que sería aceptada.
	Homo economicus
	Expresión latina que significa ‘ser humano económico’ y se emplea para describir un actor económico que toma decisiones destinadas en exclusiva a satisfacer su propio interés.




​Pero en una comunidad con muchas personas comprometidas con la justicia es posible que el proponente prefiera ofrecer 50 dólares. Entonces, incluso alguien egoísta esperaría que el receptor rechazara una oferta baja y, por tanto, no ofrecería una cantidad muy inferior a esa. La mejor estrategia en este caso sería lanzar la oferta más baja que tenga posibilidades de ser aceptada por el receptor. En la ampliación de esta sección, calculamos la oferta mínima aceptable en el caso de que impere una norma de equidad de 50-50 y de que haya preferencias recíprocas.


​​La sección 4.12 describe los resultados obtenidos en experimentos que emplean el juego del ultimátum. Estos no concuerdan con el comportamiento del Homo economicus, puesto que la mayoría de proponentes no lanza la oferta más baja posible. Al igual que en los experimentos que utilizan el juego de bienes públicos (sección 4.8), también aquí parecen pesar las normas y las preferencias sociales.


  Ejercicio 4.12 Un juego del dilema del prisionero secuencial

  Volvamos al juego del dilema del prisionero del control de plagas que protagonizaron Anil y Bala en la figura 4.4b, pero supongamos ahora que se practica de manera secuencial, igual que el juego del ultimátum. Uno de los participantes (elegido al azar) decide en primer lugar su estrategia (primer jugador) y solo después actúa el otro participante (segundo jugador).

  
    	Supón que tú eres el primer jugador y que sabes que el segundo participante tiene fuertes preferencias recíprocas, lo que significa que será amable con quien acate las normas sociales de no contaminar y que será menos benévolo con quien vulnere la norma. ¿Qué harías tú?

    	Supón que la persona con preferencias recíprocas es ahora la primera en interactuar con otra que sabe que es puramente egoísta. ¿Cuál crees que sería el resultado del juego?

  




  Ampliación 4.11 ¿Cuándo se aceptará una oferta en el juego del ultimátum?

  
    Esta ampliación explica cómo usar álgebra elemental para calcular la oferta mínima aceptable por el receptor en un ejemplo del juego del ultimátum donde la norma social es un reparto de 50-50 y el receptor tiene preferencias recíprocas.

  

  En el juego del ultimátum, la oferta mínima aceptable es aquella con la que el agrado de obtener el dinero es igual a la satisfacción que sentiría el receptor al rechazar la oferta y no llevarse ningún dinero, pero asegurándose de que el proponente también se queda sin nada.

  Por ejemplo, si la oferta mínima aceptable para un receptor es 35 dólares (del pastel total de 100 dólares), entonces será indiferente entre aceptar una oferta de 35 dólares o no recibir ningún dinero, pero obteniendo 35 dólares de satisfacción al rechazarla. Sin embargo, aceptará ofertas más altas (que le reportarán más dinero y menos satisfacción si las rechaza) y rechazará las que estén por debajo de esa cantidad (menos dinero y más satisfacción si las rechaza).

  Modelizaremos un caso en el que la norma social sea un reparto de 50-50 y en el que al receptor le importe que se acate la norma. Si la propuesta, \(y\), es 50 dólares o más, \((y \geq 50)\), el receptor se sentirá bien predispuesto hacia el proponente y la aceptará; rechazarla sería lacerante tanto para él como para el proponente (lo que no querrá hacer si este último ha cumplido la norma social o si ha actuado incluso con generosidad).

  Pero si la oferta es inferior a 50 dólares, entonces considerará que no se ha respetado la norma social y querrá penalizar al proponente por esa infracción. Rechazar la oferta tendrá un coste para sí mismo porque implicará que ninguno reciba nada.

  Para modelizar el motivo de reciprocidad del receptor, supondremos que su enojo ante una oferta por debajo de lo que estipula la norma social dependerá de la magnitud de la infracción. En concreto, si el proponente ofrece \(y \geq 50\), la satisfacción al rechazar la oferta será:

\[R(50 - y)\]
  Esto significa que no obtendría ninguna satisfacción si rechazara una oferta de 50 dólares (la norma social). Cuanto más baja sea la oferta, mayor será la satisfacción de rechazarla. \(R\) es un número que mide la intensidad del motivo de reciprocidad: si \(R\) es elevado, entonces al receptor le importará mucho si el proponente actúa con generosidad y equidad o si no lo hace; si \(R = 0\), significa que al receptor no le importan en absoluto los motivos del proponente.

  Por otra parte, si acepta la oferta, recibirá la cantidad de dinero, \(y\). De modo que debería rechazar la oferta si \(y\) es menor que la satisfacción que obtiene al rechazar \(y\):

\[\text{Rechazar oferta } y \text{ si } y \lt R(50 − y)\]
  Esta desigualdad se puede reordenar para escribirla así:

\[\begin{align}
y                                    & \lt 50R - Ry \\
y + Ry                               & \lt 50R \\ 
y(1 + R)                             & \lt 50R \\ 
\text{Rechazar oferta } y \text{ si } y & \lt \frac{50R}{1 + R} 
\end{align}\]
  Por tanto, la oferta mínima aceptable para el receptor es \(\frac{50R}{1 + R}\).

  Por ejemplo, si \(R = 1\), entonces la oferta mínima aceptable es 25 dólares. Este sería el caso de un receptor cuya satisfacción al rechazar valga exactamente la cantidad en que la oferta cae por debajo de 50 dólares. Cuanto más le importe al receptor la reciprocidad, más altas tendrán que ser las ofertas del proponente. Si \(R = 4\), entonces rechazará cualquier oferta que esté por debajo de 40 dólares.

  
    Ejercicio A4.2 Ofertas aceptables

    
      	¿Dependerá la oferta mínima aceptable de la manera en que el proponente consiguió los 100 dólares (por ejemplo, si los encontró en la calle, los ganó con la lotería o los recibió como herencia)?

      	Supón que la norma de equidad fuera 50-50. ¿Crees posible que alguien en una sociedad así lanzara una oferta superior al 50 %? Y, en tal caso, ¿por qué?
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4.12 ¿Agricultores justos, estudiantes egoístas? Resultados experimentales del juego del ultimátum


​​
  A veces los receptores rechazan ofertas de más de la mitad del pastel. En experimentos realizados en Papúa Nueva Guinea era común que los receptores rechazaran ofertas superiores a la mitad del pastel porque preferían no recibir nada antes que participar en un resultado muy desigual, incluso cuando era favorable para ellos, o contraer la deuda social de recibir un obsequio elevado difícil de corresponder. Los receptores se mostraron reacios a la desigualdad, incluso cuando la desigualdad era a su favor.1



El juego del ultimátum se empleó para realizar un experimento en Kenia con un grupo de agricultores y en Estados Unidos con un grupo de estudiantes. Los proponentes podían ofrecer el 0, 10, 20, 30, 40 o 50 % del pastel a los receptores. La figura 4.17 ilustra las elecciones efectuadas por los receptores. La altura de cada barra indica la fracción de participantes que se mostró dispuesta a aceptar la oferta indicada en el eje horizontal. Por ejemplo, las ofertas del 10 % del pastel fueron aceptadas por el 58 % de los estudiantes que las recibieron, pero solo por el 2 % de los agricultores. Las ofertas de la mitad del pastel fueron aceptadas por todos los receptores de ambos países, tal como era de esperar.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra la fracción del pastel que ofrece el proponente al receptor con un intervalo que va de 0 % a 50 %, y el eje vertical muestra el porcentaje de receptores que aceptaría la oferta con un intervalo que va de 0 % a 100 %. Hay dos conjuntos de barras, una para agricultores kenianos y otra para estudiantes de EE. UU. Para ambos grupos, el porcentaje de receptores que aceptaría la oferta aumenta a medida que crece la fracción del pastel que ofrece el proponente. Cuando el proponente ofrece un 0 % del pastel, ningún receptor acepta la oferta, y cuando el proponente ofrece un 50 % del pastel, todos los receptores aceptan la oferta. Con ofertas del 10 %, el porcentaje de aceptación entre los agricultores es del 5 %, mientras que entre los estudiantes se sitúa en torno al 60 %. De manera similar, con ofertas del 20 %, el porcentaje de aceptación entre los agricultores ronda el 10 %, mientras que entre los estudiantes casi llega al 70 %. Con ofertas del 30 %, la aceptación entre los agricultores se sitúa alrededor del 50 %, mientras que entre los estudiantes ronda el 80 %. Con ofertas del 40 %, el porcentaje de aceptación se sitúa en torno al 90 % tanto entre los agricultores como entre los estudiantes.]



Figura 4.17 
Ofertas aceptadas por receptores.






Gráfico adaptado a partir de Joseph Henrich, Richard McElreath, Abigail Barr, Jean Ensminger, Clark Barrett, Alexander Bolyanatz, Juan Camilo Cárdenas, Michael Gurven, Edwins Gwako, Natalie Henrich, Carolyn Lesorogol, Frank Marlowe, David Tracer y John Ziker. 2006. «Costly Punishment Across Human Societies». Science 312 (5781): pp. 1767–1770.






Recuerda que un receptor egoísta aceptaría cualquier oferta: siempre será bueno o mejor para sí mismo que rechazar la oferta. Así que está claro que muchos receptores no actuaron movidos por puro egoísmo. Nadie de ninguno de los dos grupos aceptó una oferta de cero: en estos casos siempre se prefirió que el proponente también se quedara sin nada. Entre los agricultores kenianos, en particular, se reveló muy improbable que aceptaran ofertas bajas, y casi la mitad rechazó ofertas del 30 %. Parece que en ambos grupos, los receptores estuvieron influidos por consideraciones de aversión a la desigualdad, de reciprocidad o de normas sociales. Sin embargo, los resultados sugieren que las posturas ante la equidad y la disposición a perder dinero para penalizar comportamientos injustos difirieron entre ambos grupos.


  
    Pregunta 4.12 Elige las respuestas que sean correctas

    Considera un juego del ultimátum en el que el proponente ofrezca una parte de 100 dólares al receptor, quien podrá aceptar o rechazar la oferta. Si el receptor la acepta, ambos reciben lo acordado, mientras que si la rechaza, ambos se quedan sin nada. La figura 4.17 muestra los resultados de un estudio que compara las respuestas de estudiantes de una universidad estadounidense y de agricultores kenianos.

    A partir de esta información podemos extraer las siguientes conclusiones:

    
      	En términos de población general, es más probable que las ofertas bajas sean rechazadas en Kenia que en Estados Unidos.

      	Poco más del 50 % de los agricultores kenianos aceptó la oferta de que el proponente se quedara con el 30 %.

      	Ambos grupos de receptores son indiferentes entre aceptar y rechazar la oferta de no recibir nada.

      	Los agricultores kenianos del estudio dan más importancia a la equidad que el grupo de estudiantes estadounidenses.

    

    
      	Los agricultores kenianos del experimento son más propensos a rechazar ofertas bajas que los estudiantes estadounidenses, pero esto no implica que toda la población de Kenia tienda más a rechazar ofertas bajas que toda la población estadounidense.

      	El gráfico muestra la porción ofrecida al receptor, de modo que la respuesta correcta es que poco más del 50 % de los agricultores kenianos aceptó la oferta de que el receptor obtuviera un 30 %.

      	En ambos grupos de receptores, el 100 % rechazó la oferta de no recibir nada.

      	El hecho de que los agricultores kenianos fueran más propensos a rechazar ofertas injustas, y por tanto a renunciar a ingresar algo, indica que valoran más la equidad.

    

  



Consideremos ahora el comportamiento de los proponentes. La altura total de cada barra de la figura 4.18a indica la fracción de proponentes kenianos y estadounidenses que lanzó la oferta mostrada en el eje horizontal.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra la fracción del pastel que ofrece el proponente al receptor con un intervalo que va del 0 % al 50 %, y el eje vertical muestra el porcentaje de proponentes que lanza la oferta indicada con un intervalo que va del 0 % al 60 %. Hay dos conjuntos de barras, una para agricultores kenianos y otra para estudiantes de EE. UU. El 5 % de los agricultores y el 20 % de los estudiantes hicieron ofertas del 0%. El 10 % de los agricultores y el 10 % de los estudiantes hicieron ofertas del 10 %. El 10 % de los agricultores y el 20 % de los estudiantes hicieron ofertas del 20 %. Casi el 15 % de los agricultores y el 35 % de los estudiantes hicieron ofertas del 30 %. El 50 % de los agricultores y el 5 % de los estudiantes hicieron ofertas del 40 %, y casi todas ellas se aceptaron. El 10 % de los agricultores y el 5 % de los estudiantes hicieron ofertas del 50 %, y todas ellas se aceptaron.]



Figura 4.18a 
Ofertas lanzadas por los proponentes.






Gráfico adaptado a partir de Joseph Henrich, Richard McElreath, Abigail Barr, Jean Ensminger, Clark Barrett, Alexander Bolyanatz, Juan Camilo Cárdenas, Michael Gurven, Edwins Gwako, Natalie Henrich, Carolyn Lesorogol, Frank Marlowe, David Tracer y John Ziker. 2006. «Costly Punishment Across Human Societies». Science 312 (5781): pp. 1767–1770.






La figura 4.18a parece mostrar que los agricultores lanzaron ofertas más generosas. El 60 % de ellos ofreció cantidades del 40 % o superiores. Solo el 11 % de los estudiantes hizo ofertas así de desprendidas.

Pero ¿de verdad actuaron con generosidad los agricultores? Sus ofertas dependerán de lo que esperen que hagan los receptores. A partir de la figura 4.17 sabemos el 89 % de los agricultores aceptó una oferta del 40 % del pastel, pero las ofertas más bajas se aceptaron mucho menos. Si los agricultores proponentes contaban con eso, entonces habría sido arriesgado para ellos lanzar ofertas más bajas. Es posible que decidieran ofrecer un 40 % aunque no fueran nada altruistas.

La figura 4.18b muestra una vez más las ofertas que se hicieron, pero también, en tonos más oscuros, las proporciones que se rechazaron (a partir de los datos de la figura 4.17). Los proponentes pudieron valerse de lo que sabían sobre preferencias y normas en su propia comunidad para estimar la probabilidad de que los receptores rechazaran distintas ofertas. Si atinaban en el cálculo, sus expectativas serían muy semejantes a las decisiones de rechazo reales.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra la fracción del pastel que ofrece el proponente al receptor con un intervalo que va del 0 % al 50 %, y el eje vertical muestra el porcentaje de proponentes que lanza la oferta indicada con un intervalo que va del 0 % al 60 %. Hay dos conjuntos de barras, una para agricultores kenianos y otra para estudiantes de EE. UU. El 5 % de los agricultores y el 20 % de los estudiantes hicieron ofertas del 0 %, y todas ellas se rechazaron. El 10 % de los agricultores y el 10 % de los estudiantes hicieron ofertas del 10 %. Todas las ofertas de los agricultores fueron rechazadas, mientras que, en el caso de los estudiantes, se rechazó algo menos de la mitad de las ofertas. El 10 % de los agricultores y el 20 % de los estudiantes hicieron ofertas del 20 %. Casi todas las ofertas de los agricultores fueron rechazadas, mientras que, en el caso de los estudiantes, solo se rechazó un tercio. Casi el 15 % de los agricultores y el 35 % de los estudiantes hicieron ofertas del 30 %. Se rechazó casi la mitad de las ofertas de los agricultores, mientras que solo se rechazó la séptima parte de las ofertas de los estudiantes. El 50 % de los agricultores y el 5 % de los estudiantes hicieron ofertas del 40 %, y casi todas ellas se aceptaron. El 10 % de los agricultores y el 5 % de los estudiantes hicieron ofertas del 50 %, y todas ellas se aceptaron.]



Figura 4.18b 
Ofertas reales con las proporciones que los proponentes podían esperar que fueran rechazadas.






Gráfico adaptado a partir de Joseph Henrich, Richard McElreath, Abigail Barr, Jean Ensminger, Clark Barrett, Alexander Bolyanatz, Juan Camilo Cárdenas, Michael Gurven, Edwins Gwako, Natalie Henrich, Carolyn Lesorogol, Frank Marlowe, David Tracer y John Ziker. 2006. «Costly Punishment Across Human Societies». Science 312 (5781): pp. 1767–1770.






Consideremos en primer lugar las ofertas de los agricultores kenianos.


  	Muy pocos ofrecieron cero (solo el 4 % tal como se muestra en la barra situada más a la izquierda) y todas esas ofertas se habrían rechazado (toda la barra aparece sombreada).

  	El 10 % ofreció la mitad del pastel (barra de la derecha). Esto garantizó un índice de aceptación del 100 % (toda la barra es de color claro).

  	Las ofertas del 30 % tuvieron casi la misma probabilidad de rechazo que de aceptación (la parte sombreada y la parte clara de la barra casi son del mismo tamaño).



Imagina ahora que eres un agricultor keniano al que solo le preocupa lo que conseguirá para sí. Ofrecer nada al receptor es impensable porque garantizaría que tú también te quedarías sin nada cuando rechazara la oferta. Ofrecerle la mitad te permitiría quedarte la mitad con toda seguridad, porque el receptor aceptará sin ninguna duda.

Pero ¿no sería mejor ofrecerle menos de la mitad, aunque te arriesgaras a que lo rechazara, pero consiguieras más en caso de tener suerte?

Cuando los pagos son inciertos podemos compararlos calculando el pago esperado de cada participante. En este juego, el pago esperado de una oferta equivale al pago que recibes si es aceptada multiplicado por la probabilidad de aceptación. Esto da una medida de qué recibirías, en promedio, si tuvieras la oportunidad de lanzar la oferta muchas veces.

En la figura 4.19 hemos calculado los pagos esperados por el proponente a partir de distintas ofertas usando las probabilidades de aceptación de los agricultores. (Usa la figura 4.18b para consultar las probabilidades y hacer tus propios cálculos sobre los pagos esperados de otras posibles ofertas).




      
  
    
      	Oferta
      	Probabilidad de aceptación
      	Pago si es aceptada
      	Pago esperado
    

  
  
    
      	50 % del pastel
      	1
      	50 %
      	= 1 × 50 = 50 %
    

    
      	40 % del pastel
      	0,96
      	60 %
      	= 0,96 × 60 = 58 %
    

    
      	30 % del pastel
      	0,52
      	70 %
      	= 0,52 × 70 = 36 %
    

  


    


Figura 4.19 
Pagos esperados por los agricultores a partir de algunas posibles ofertas.






Desde luego, no podemos saber si los agricultores kenianos llegaron a hacer de verdad estos cálculos. Pero en caso de haberlos efectuado, habrían averiguado que ofrecer el 40 % maximizaba su pago esperado. Y la figura 4.18a revela que el 40 % es, con diferencia, la oferta más popular para ellos.

Esto significa que los resultados del experimento concuerdan con un comportamiento interesado por parte de los proponentes a partir de lo que preveían que harían los receptores. Y, por otro lado, las acciones de los receptores no se corresponden con una postura puramente interesada: la equidad y la reciprocidad parecieron importarles. Pero tanto proponentes como receptores se seleccionaron al azar dentro de una misma población y, por tanto, es probable que los proponentes estuvieran influidos por motivos parecidos. Es posible que las ofertas más cercanas a la mitad del pastel reflejaran aversión a la desigualdad, en lugar de un mero deseo de maximizar el pago esperado.

Cálculos similares indican que, entre los estudiantes, la oferta que maximizaba el pago esperado era del 30 %, y esta fue la oferta más común dentro de este grupo. Las ofertas más bajas pudieron deberse a que supieron prever que algunas ofertas bajas (incluso tan reducidas como el 10 %) serían aceptadas en ocasiones. Puede que intentaran maximizar sus pagos y que confiaran en conseguir el dinero lanzando ofertas bajas.


​¿Qué diferencias se aprecian entre ambas poblaciones? Aunque muchos de los agricultores y de los estudiantes ofrecieron la cantidad que maximizaría sus pagos esperados, las semejanzas entre ambos grupos se acaban ahí. Los agricultores kenianos tendieron más a rechazar ofertas bajas. ¿Se trata de una diferencia entre kenianos y estadounidenses o entre agricultores y estudiantes? ¿O dependerá más bien de normas sociales locales y no de la nacionalidad o la ocupación? Estos experimentos no esclarecen estas cuestiones. Antes de precipitarnos a concluir que la población keniana es más reacia a la desigualdad que la estadounidenses, ten en cuenta que el experimento también se efectuó con población rural estadounidense de Misuri. Estas personas revelaron una probabilidad aún mayor a rechazar ofertas bajas que los agricultores kenianos; casi todos los proponentes de Misuri ofrecieron la mitad del pastel.


  Ejercicio 4.13 Preferencias sociales en el juego del ultimátum

  Considera el experimento que se describe en la figura 4.17 y la figura 4.18.

  
    	Explica de qué manera pudieron influir la aversión a la desigualdad, la reciprocidad y las normas sociales en la disposición de los receptores a rechazar las ofertas bajas, aunque eso implicara no recibir nada en absoluto para sí mismos.

    	¿Cuáles de las preferencias que has estudiado podrían servir para explicar el comportamiento de los proponentes de este experimento?

    	La tabla que se da a continuación muestra el porcentaje de receptores que rechazó la cantidad ofertada por el proponente en el juego del ultimátum que practicaron agricultores kenianos y estudiantes universitarios de Estados Unidos. Confecciona una tabla como la figura 4.19, pero con la información correspondiente a los estudiantes de Estados Unidos, y comprueba que el 30 % es la oferta esperada que maximiza el pago.

  

  




  
    	Porción del pastel ofrecida (%)
    	0
    	10
    	20
    	30
    	40
    	50
  



  
    	Proporción rechazada
    	Agricultores kenianos
    	100&nbsp;%
    	100&nbsp;%
    	90&nbsp;%
    	48&nbsp;%
    	4&nbsp;%
    	0&nbsp;%
  

  
    	Estudiantes de EE. UU.
    	100&nbsp;%
    	40&nbsp;%
    	35&nbsp;%
    	15&nbsp;%
    	10&nbsp;%
    	0&nbsp;%
  










  
    	¿Cómo crees que se comportarían el proponente y el receptor si jugaras este juego con dos conjuntos distintos de participantes como, por ejemplo, tus compañeros de clase y tu familia? Explica si esperas o no que los resultados difieran entre esos grupos. Si es posible, juega una partida de forma separada con colegas de clase y con tu familia y comenta si los resultados coincidieron con tus predicciones.

  




  Ejercicio 4.14 Huelgas y el juego del ultimátum

  Una huelga motivada por las condiciones salariales o laborales se puede considerar un ejemplo del juego del ultimátum.

  
    	Para crear un modelo de una huelga como un juego del ultimátum, ¿qué parte sería la proponente y cuál la receptora?

    	Traza un árbol de decisión para representar la situación entre esas dos partes.

    	Elige una huelga muy sonada o una reciente de tu país y explica por qué concuerda con la definición de un juego del ultimátum.

    	En esta sección te hemos mostrado datos experimentales sobre cómo practican las personas el juego del ultimátum. ¿Cómo usarías esta información para averiguar qué situaciones podrían conducir a una huelga?

  



El efecto de la competencia


​Los experimentos con el juego del ultimátum con dos jugadores proporcionan pistas sobre las posibles elecciones de las personas a la hora de repartir los ingresos derivados de interacciones económicas. Pero el resultado de una negociación puede diferir si se ve afectado por la competencia. Por ejemplo, si un profesor quiere contratar a alguien como ayudante de investigación, es posible que valore a varias personas candidatas y no a una sola.

Consideremos un juego del ultimátum diferente en el que el proponente ofrezca una parte de 100 dólares a dos receptores en lugar de solo uno.


  	Si solo acepta la oferta uno de los receptores, este último y el proponente se reparten el dinero, mientras que el otro receptor no se lleva nada.

  	Si ninguno acepta, los tres se quedan sin nada.

  	Si ambos receptores aceptan, se elige uno de los dos al azar para que reciba la parte ofertada.



Si fueras uno de los receptores, ¿qué oferta mínima aceptarías? ¿Cambiaría tu respuesta ahora que hay dos receptores en lugar de uno solo? Tal vez dependa de si crees que tu competidor ansía mucho la recompensa o está muy condicionado por la equidad.

La figura 4.20 muestra algunos datos de laboratorio en relación con un grupo grande participantes que jugaron múltiples rondas. Los emparejamientos de proponentes y receptores fueron aleatorios y anónimos en cada ronda. Las barras rojas revelan la fracción de receptores que rechazó ofertas durante las partidas con un solo receptor, y las barras azules muestran la fracción de todos los receptores que rechazaron ofertas en rondas en las que competían dos receptores. En la figura se ve que cada receptor individual manifestó una tendencia menor a rechazar ofertas cuando competía con otro receptor.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra la fracción del pastel que ofrece el proponente cuando juega con un solo receptor o con dos con un intervalo que va de 0 % a 50 %, y el eje vertical muestra el porcentaje de ofertas rechazadas con un intervalo que va de 0 % a 100 %. Hay dos conjuntos de barras que se corresponden con la situación que se da con un solo receptor o con la situación que se da con dos receptores. En ambas situaciones, la proporción de ofertas rechazadas decrece cuando se lanzan ofertas con una fracción más grande del pastel. Con cualquier fracción ofrecida por el proponente, el porcentaje de ofertas rechazadas es más bajo cuando hay dos receptores que cuando hay solo uno.]



Figura 4.20 
Porcentaje de receptores que rechazó ofertas en el juego del ultimátum según la magnitud de la oferta y el número de receptores.






Adaptación de la figura 6 publicada en: Urs Fischbacher, Christina M. Fong y Ernst Fehr. 2009. «Fairness, Errors and the Power of Competition». Journal of Economic Behavior & Organization 72 (1): pp. 527–45.






El comportamiento de los receptores cuando hay competencia parece asemejarse más a lo que cabría esperar de individuos egoístas preocupados sobre todo por sus propios pagos monetarios.

Para entender este fenómeno, piensa en lo que sucede cuando un receptor rechaza una oferta baja. Esa acción implica que no recibirá ningún ingreso para sí, pero el proponente aún podrá obtener una ganancia positiva si el otro receptor la acepta. Rechazarla ya no tiene las mismas consecuencias para quien propone. Es un instrumento menos útil para penalizar al proponente que no sigue la norma social de la equidad. Justo este es el caso que se da si los receptores tienen preferencias o necesidades distintas: un receptor al que le importe la equidad no podrá confiar en que el otro receptor rechazará ofertas bajas.

En consecuencia, hasta las personas con preferencias por la equidad aceptarán ofertas bajas para evitar lo peor de ambas situaciones. Como es natural, los proponentes también saben eso, por lo que lanzarán ofertas más bajas. Y su posición está más reforzada porque les basta con que acepte uno solo de los receptores. En este experimento, la oferta promedio aceptada fue el 43 % del pastel en el juego de un solo receptor, pero descendió a tan solo el 26 % con dos receptores. Igual que en el juego de bienes públicos, donde añadir una opción para penalizar a free-riders incrementó las aportaciones, también aquí un cambio en las reglas del juego puede marcar una gran diferencia en el resultado.


​
  Ampliación 4.12 Cálculo de pagos esperados

  
    En el texto principal de esta sección hemos calculado el pago esperado a partir de una diversidad de ofertas distintas lanzadas por la persona proponente en el juego del ultimátum. Los pagos esperados son importantes en cualquier modelo económico donde el resultado de una decisión sea incierto. Aquí veremos otro ejemplo numérico que ilustra un método general para calcularlos.

  

  Hemos expuesto numerosos ejemplos de actores económicos que toman decisiones en las que eligen el resultado que maximiza su pago (tal vez en términos de utilidad o beneficio). A menudo modelizamos sus elecciones a partir del supuesto de que conocen las consecuencias que tendrá cada elección. Pero hay situaciones en las que hay que elegir entre varias acciones de resultados inciertos. Por ejemplo, al comprar un electrodoméstico, como una lavadora, es posible que nos ofrezcan una garantía (con un coste adicional) para cubrir el precio de posibles reparaciones a lo largo de los dos años siguientes. ¿Conviene aceptarla? No sabemos si el aparato se estropeará a lo largo de ese tiempo. La decisión dependerá del cálculo que hagamos de la probabilidad de que se averíe y del precio que tendrán los arreglos. Para decidir, podríamos calcular y comparar los pagos esperados de esas dos opciones: comprar la garantía o no hacerlo.

  En ocasiones modelizamos interacciones estratégicas como las de esta unidad como si conociéramos con seguridad los pagos que reportarán: dimos por supuesto que Anil y Bala conocían con exactitud los costes y beneficios de los resultados potenciales de sus elecciones para el control de plagas. Pero los pagos de los individuos en interacciones estratégicas pueden ser inciertos, en especial si los actores no conocen las preferencias de sus oponentes. El juego del ultimátum de esta sección es un ejemplo de ello. Es posible que los proponentes sepan cómo varían las preferencias dentro de su comunidad, pero no conocen las preferencias del receptor particular que les ha tocado para realizar el experimento, de modo que no pueden predecir su respuesta con seguridad. Por tanto, tienen que recurrir a lo que saben sobre el porcentaje de receptores que probablemente rechazará cada una de las ofertas posibles, y comparar los pagos esperados.

  El siguiente ejemplo sencillo ilustra algo más sobre cómo se calculan los pagos esperados. Imagina que recibes un regalo de un amigo generoso que es un gran jugador. La magnitud del regalo es incierta: depende del resultado obtenido al lanzar una moneda al aire. Si ganas, tu amigo te dará 20 dólares; si pierdes, no te llevas nada.

  En este ejemplo, no hay que hacer ninguna elección. Solo calcularemos tu pago esperado en caso de obtener el regalo, es decir, su valor esperado para ti.

  ¿Cuánto dinero esperas recibir? Si se usa una moneda perfecta, tendrás un 50 % de probabilidad de conseguir 20 dólares, y otro 50 % de probabilidad de no obtener nada. Entonces decimos que el pago esperado es: \(0{,}5 \times 20 = 10\,\text{\$}\). Eso es lo que obtendrías en promedio si recibieras muchos regalos como ese.

  Si la ofrenda pasara a ser de 20 dólares en caso de ganar y 10 dólares en caso de perder, entonces claramente el valor será mayor. Para medirlo calcularemos el pago promedio de los dos resultados posibles:

\[\begin{align}
\text{pago esperado } &= 0{,}5 \times 20 + 0{,}5 \times 10 \\
                         &= 15\, \$
\end{align}\]
  En general, cuando los pagos son inciertos, calculamos los pagos esperados multiplicando cada pago posible por su probabilidad y sumando después esos productos.




  
    	
      Joseph Henrich, Robert Boyd, Samuel Bowles, Colin Camerer y Herbert Gintis (eds). 2004. Foundations of Human Sociality: Economic Experiments and Ethnographic Evidence from Fifteen Small-Scale Societies. Oxford: Oxford University Press. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.13 Juegos de coordinación y conflictos de intereses


​En todos los juegos comentados hasta ahora hay un único equilibrio de Nash que permite predecir el resultado. Es de esperar que todas las personas que participen en ellos actúen lo mejor posible teniendo en cuenta las acciones del resto y, en general, podemos suponer que tomarán aquellas decisiones que den como resultado su equilibrio de Nash, sobre todo si tienen estrategias dominantes.

Pero ¿qué ocurre si hay más de un equilibrio de Nash?

Ya hemos mencionado una situación en la que hay dos equilibrios posibles: aquella en la que se circulaba por el lado derecho o el izquierdo de la carretera. Si el resto de la humanidad circula por la derecha, tu mejor respuesta es hacerlo también por ese lado de la vía. Si el resto circula por la izquierda, entonces tu mejor respuesta es ir por la izquierda. Que todos circulemos por la derecha es un equilibrio de Nash, que es lo que sucede en Estados Unidos. Y lo mismo ocurre cuando toda la población circula por la izquierda, como pasa en Japón.

Incluso en problemas económicos sencillos puede haber más de un equilibrio de Nash. Supón que cuando Bala y Anil deciden qué cultivar, sus pagos son los que se muestran en la figura 4.21. Igual que en la figura 4.2b, el terreno de Anil es mejor para cultivar yuca, y el de Bala es más adecuado para el arroz. Sin embargo, si los dos producen el mismo cultivo, el precio bajará tanto que para ambos es mejor especializarse incluso en el cultivo menos adecuado para sus campos. Sigue los pasos de la figura 4.21 para encontrar los dos equilibrios.


  


                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (2 , 3). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (3 , 2). Si Bala se decide por el arroz, la mejor respuesta de Anil es elegir yuca. Si Bala se decide por la yuca, la mejor respuesta de Anil es elegir arroz. Si Anil elige arroz, la mejor respuesta de Bala es cultivar yuca, y si Anil elige yuca, Bala debería elegir arroz.]



Figura 4.21 
Un tercer juego del arroz y la yuca: más de un equilibrio de Nash.






  


                [image: La mejor respuesta de Anil al arroz: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (2 , 3). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (3 , 2). Si Bala se decide por el arroz, la mejor respuesta de Anil es elegir yuca.]



La mejor respuesta de Anil al arroz



Si Bala decide cultivar arroz, la mejor respuesta de Anil es elegir yuca. Así que ponemos un punto en la celda inferior izquierda.






  


                [image: La mejor respuesta de Anil a la yuca: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (2 , 3). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (3 , 2). Si Bala se decide por el arroz, la mejor respuesta de Anil es elegir yuca. Si Bala se decide por la yuca, la mejor respuesta de Anil es elegir arroz.]



La mejor respuesta de Anil a la yuca



Si Bala decide cultivar yuca, la mejor respuesta de Anil es elegir arroz. Coloca un punto en la celda superior derecha. Anil no tiene una estrategia dominante.






  


                [image: Las mejores respuestas de Bala: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (2 , 3). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (3 , 2). Si Anil elige arroz, la mejor respuesta de Bala es cultivar yuca, y si Anil elige yuca, Bala debería elegir arroz.]



Las mejores respuestas de Bala



Si Anil decide cultivar arroz, la mejor respuesta de Bala es elegir yuca; y si Anil optara por la yuca, Bala debería elegir arroz. Los círculos muestran las mejores respuestas de Bala. Él tampoco tiene una estrategia dominante.






  


                [image: Hay dos equilibrios de Nash: Este diagrama muestra las acciones posibles de Anil y Bala, que son cultivar arroz o cultivar yuca. El orden en que se indican los pagos es (Anil, Bala). Si ambos cultivan arroz, los pagos son (2 , 3). Si Anil cultiva arroz y Bala cultiva yuca, los pagos son (4 , 4). Si Anil cultiva yuca y Bala cultiva arroz, los pagos son (6 , 6). Si ambos cultivan yuca, los pagos son (3 , 2). Si Bala se decide por el arroz, la mejor respuesta de Anil es elegir yuca. Si Bala se decide por la yuca, la mejor respuesta de Anil es elegir arroz. Si Anil elige arroz, la mejor respuesta de Bala es cultivar yuca, y si Anil elige yuca, Bala debería elegir arroz.]



Hay dos equilibrios de Nash



Si Anil elije yuca y Bala elige arroz, ambos juegan su mejor baza (el punto y el círculo coinciden). De modo que (yuca, arroz) es un equilibrio de Nash. Pero también lo es (arroz, yuca).









  En algunos juegos de coordinación, los jugadores aspiran a coordinarse para realizar la misma acción que sus oponentes; en otros casos, como en el ejemplo que acabamos de ver, aspiran a elegir justo la opción opuesta.




	juego de coordinación
	Juego en el que existen dos equilibrios de Nash, uno de los cuales puede ser paretodominante sobre el otro. También denominado: juego de garantía.




​Con independencia de lo que haga su vecino, tanto Anil como Bala prefieren hacer justo lo contrario. Tanto (yuca, arroz) como (arroz, yuca) son equilibrios de Nash. Este es un juego de coordinación: cada jugador querría asegurarse de que su acción se coordina con la acción de su oponente.

¿Qué equilibrio esperaríamos encontrar en este juego?

Es evidente que ambos agricultores prefieren el equilibrio de Nash (yuca, arroz), que especializa a cada cual en el cultivo que más producción le reporta, antes que el otro equilibrio de Nash (arroz, yuca).

¿Podríamos decir, entonces, que sería de esperar que Anil y Bala se dividieran el trabajo de la mejor manera posible para producir ambos cultivos? No necesariamente. Recuerda que estamos dando por supuesto que cada cual decide de forma independiente, sin comunicarse con el otro. Imagina que al padre de Bala se le dio especialmente bien el cultivo de yuca (a diferencia de su hijo) y que, por tanto, sus tierras sigan dedicadas a este cultivo a pesar de ser más adecuadas para el arroz. Como respuesta a esto, Anil sabrá que el arroz es su mejor opción ante el cultivo de yuca de Bala: así que decide cultivar arroz. Y Bala, por su parte, no tendría ningún incentivo para cambiar y cultivar lo que se le daría mejor: el arroz.

Este ejemplo pone de manifiesto un detalle importante: si hay más de un equilibrio de Nash y si cada persona decide su acción de manera independiente, entonces es posible que los jugadores se queden «atascados» en un equilibrio de Nash peor para todos que otro equilibrio posible. En el caso de la figura 4.21 no hablaríamos de un juego de la mano invisible: es posible que los jugadores no alcancen el mejor resultado posible para ambos.

Juegos de coordinación con conflictos de intereses


​En un juego de coordinación se produce un conflicto de intereses cuando los participantes prefieren equilibrios de Nash diferentes.

Para entender esta cuestión, consideremos el caso de Astrid y Bettina, dos ingenieras de software que están trabajando en un proyecto por el que recibirán una remuneración. La primera decisión que deben tomar es si escribir el código en Java o en C++ (cualquiera de los dos lenguajes de programación es igual de adecuado, y una parte del proyecto se puede escribir en un lenguaje y otra parte en el otro). Cada una de ellas debe elegir un programa o el otro, pero Astrid quiere escribir en Java porque se le da mejor ese código. Aunque se trata de un proyecto conjunto con Bettina, su remuneración dependerá en parte en el número de líneas de código que escriba ella. Por desgracia, Bettina tiene idénticas razones para preferir el código C++.

Las dos estrategias son Java y C++. La interacción y los pagos (miles de dólares al finalizar el proyecto) se muestran en la figura 4.22.




                [image: Hay dos diagramas. El diagrama 1 muestra las acciones disponibles para Astrid y Bettina, que son programar en lenguaje Java o en C++. Si ambas eligen Java, las dos trabajan con el mismo lenguaje, pero Astrid se beneficia más porque se le da mejor programar en Java. Si Astrid elige Java y Bettina elige C++, ambas trabajan en el lenguaje que mejor domina cada una de ellas, pero usar dos lenguajes distintos será menos productivo para las dos que si ambas usan el mismo lenguaje. Si Astrid elige C++ pero Bettina elige Java, ambas trabajan en el lenguaje que peor domina cada una de ellas, así que ninguna avanzará con rapidez y, además, usar lenguajes diferentes será menos productivo para las dos. Si ambas eligen C++, las dos trabajan con el mismo lenguaje, pero Bettina se beneficia más porque se le da mejor programar en C++. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para Astrid y Bettina, que son programar en lenguaje Java o en C++. El orden en que se indican los pagos es (Astrid, Bettina). Si ambas usan Java, los pagos son (4 , 3). Si Astrid elige Java y Bettina elige C++, los pagos son (2 , 2). Si Astrid elige C++ y Bettina elige Java, los pagos son (0 , 0). Si ambas eligen C++, los pagos son (3 , 6).]



Figura 4.22 
Interacciones y pagos dependiendo del lenguaje de programación elegido.






A partir de la figura 4.22 se deducen tres cosas:


  	Para ambas es mejor trabajar con el mismo lenguaje.

  	A Astrid le va mejor que ese lenguaje sea Java, mientras que a Bettina le ocurre lo contrario.

  	El pago total de ambas es más elevado si eligen programar en C++.



¿Cómo se predice el resultado de este juego?

Si usas el método del punto y el círculo, descubrirás que la mejor respuesta de cada participante es elegir el mismo lenguaje que su compañera. De modo que hay dos equilibrios de Nash. En uno de ellos, ambas eligen usar Java. En el otro, ambas eligen usar C++.

En esta situación, sería de esperar que ambas programadoras comentaran su decisión para coordinarse y usar el mismo lenguaje. Pero ¿qué equilibrio de Nash elegirían? Es obvio que Astrid prefiere que ambas elijan Java, mientras que Bettina prefiere que ambas elijan C++. Este es otro ejemplo de una negociación con conflicto de intereses, aunque a diferencia del ejemplo que presentamos en la sección 4.10 no parecen tener una opción 50-50. Sin embargo, el pago total resultante del proyecto es más elevado si ambas eligen C++, de modo que también podrían acordar un reparto de las ganancias que dejara a ambas contentas con el resultado.

En el ejercicio 4.15 podrás comparar el resultado de esta negociación con lo que ocurriría en caso de que otras condiciones influyeran en sus decisiones.


  Ejercicio 4.15 Conflicto entre Astrid y Bettina

  ¿Cuál es el resultado probable del juego de la figura 4.22…

  
    	… si Astrid puede elegir en primer lugar qué lenguaje emplear y comprometerse a usarlo (igual que el proponente en el juego del ultimátum se compromete con la oferta que lanza antes de que el receptor responda)?

    	… si las dos llegan a un acuerdo sobre qué lenguaje usarán y cuánto dinero cederá una de ellas a la otra?

    	… si llevan muchos años trabajando juntas y ya usaron Java en proyectos conjuntos en el pasado?

  




  Ejercicio 4.16 Conflicto entre negocios

  En la década de 1990, Microsoft se enfrentó a Netscape por las cuotas de mercado de sus respectivos navegadores web, llamados Internet Explorer y Navigator. En la década de 2000, Google y Yahoo mantuvieron una pugna similar para conseguir tener el motor de búsqueda más popular. Dentro de la industria del entretenimiento, también se libró una batalla comercial entre Blu-ray y HD-DVD que se conoció como «guerra de formatos».

  Utiliza uno de estos ejemplos para analizar si hay múltiples equilibrios y, en tal caso, por qué podría darse un equilibrio preferible a los demás.



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.14 Modelización del problema del cambio climático global


​​​​¿Por qué se ha revelado tan difícil que las negociaciones internacionales avanzaran para contener el cambio climático? El éxito del Protocolo de Montreal para proteger la capa de ozono contrasta con el fracaso relativo en la reducción de las emisiones responsables del calentamiento global. En parte se debe a razones científicas. Las tecnologías alternativas a los CFC ya estaban muy desarrolladas, y los beneficios comparados con los costes para grandes países industrializados, como Estados Unidos, estaban mucho más claros que en el caso de las emisiones de gases de efecto invernadero.


  Este artículo describe las desastrosas inundaciones que sufrió Paquistán en 2022.




​​​La reducción de las emisiones de carbono requiere cambios mucho mayores, en numerosos sectores industriales y que afectan a todos los miembros de la sociedad. Uno de los obstáculos en las negociaciones anuales de las Naciones Unidas sobre el cambio climático ha sido el desacuerdo sobre cómo repartir entre los países los costes y beneficios de limitar las emisiones y, en años recientes, los elevados costes que afrontan ahora algunos países debido a las emisiones producidas en otros lugares en el pasado.

Para analizar las situaciones que pueden darse en esta negociación, las modelizaremos en forma de juego entre dos países grandes que llamaremos de forma hipotética China y Estados Unidos y que trataremos como si cada uno de ellos fuera un solo individuo. En primer lugar, identificaremos posibles equilibrios si cada país sigue un comportamiento estratégico; a continuación podremos pensar en cómo alcanzar un resultado acordado.

La figura 4.23a muestra los resultados de dos estrategias alternativas: Restringir (tomar medidas para reducir emisiones, por ejemplo, mediante regulaciones o impuestos para el uso de combustibles fósiles) y BAU (de «Business As Usual», es decir, seguir igual sin cambiar nada).




                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para China y EE. UU., que son restringir y BAU. Si ambos países eligen restringir, la reducción de las emisiones bastará para moderar el cambio climático. Si China elige restringir y EE. UU. elige BAU, entonces EE. UU. se aprovecha como free-rider de la reducción de emisiones de China. Si China elige BAU y EE. UU. elige restringir, entonces China se aprovecha como free-rider de la reducción de emisiones de EE. UU. Si ambos países eligen BAU, no hay ninguna reducción de emisiones.]



Figura 4.23a 
Resultados de dos políticas distintas ante el cambio climático.






Lo que cabe esperar que ocurra depende de los pagos que se obtienen con cada resultado. Los rasgos esenciales del problema se pueden captar usando una escala ordinal que vaya del mejor resultado al peor posible: lo que importa es el orden de los pagos y no su magnitud. La figura 4.23b muestra dos juegos que se corresponden con dos conjuntos distintos de pagos hipotéticos.


​


                [image: Hay dos diagramas. El diagrama 1 muestra las acciones disponibles para China y EE. UU. en este juego del dilema del prisionero, que son restringir y BAU. Si ambos países eligen restringir, ambos obtienen buenos pagos. Si China elige restringir y EE. UU. elige BAU, China obtiene el peor pago y EE. UU. obtiene el mejor pago. Si China elige BAU y EE. UU. elige restringir, China obtiene el mejor pago y EE. UU. obtiene el peor pago. Si ambos países eligen BAU, los dos reciben pagos malos. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para China y EE. UU. en un juego con aversión a la desigualdad y reciprocidad, que son restringir y BAU. Si ambos países eligen restringir, ambos reciben el mejor pago. Si China elige restringir y EE. UU. elige BAU, China obtiene el peor pago posible y EE. UU. obtiene un pago bueno. Si China elige BAU y EE. UU. elige restringir, China obtiene un pago bueno y EE. UU. obtiene el peor pago. Si ambos países eligen BAU, los dos reciben pagos malos.]



Figura 4.23b 
Dos juegos distintos de políticas climáticas.






Si calculas las mejores respuestas y hallas los equilibrios de Nash en cada caso, verás que estos dos juegos se asemejan a casos que ya hemos analizado aquí. El de la izquierda es un dilema del prisionero en el que BAU es una estrategia dominante para cada uno de los países participantes y que conduce a un mal resultado para ambos. El de la derecha es un juego de coordinación similar al del arroz y la yuca de la figura 4.21, con la salvedad de que a estos jugadores les interesa coordinarse para seguir estrategias idénticas y no opuestas. Hay dos equilibrios de Nash: uno de ellos es el mejor resultado, en el que ambos países restringen sus emisiones. Pero el resultado malo, en el que ninguno restringe, también es un equilibrio y, si cada país espera que el otro elija BAU teniendo en cuenta sus comportamientos en el pasado, podemos predecir que tal vez se queden atascados en el equilibrio (BAU, BAU).

En cada caso es posible que la negociación mejore el resultado. El ejercicio 4.17 te ayudará a discernir cuál de estos dos juegos representa mejor el problema al que se enfrentan China y Estados Unidos, así como sus implicaciones para las negociaciones que mantengan entre sí.


  Ejercicio 4.17 Equilibrios de Nash y cambio climático

  Considera los dos juegos que se muestran en la figura 4.23b.

  
    	Piensa en los pagos que resultan cuando un país elige restringir y el otro elige BAU. ¿Por qué habría de deducir un país que elegir restringir cuando el otro elige BAU depara el peor resultado posible?

    	En la versión del dilema del prisionero (panel de la izquierda), cada país considera que el mejor resultado posible es elegir BAU si su oponente elige restringir. Pero en la versión con el juego de coordinación (panel de la derecha), cada país considera que el mejor resultado posible es que ambos elijan restringir. Explica por qué habrían de pensar así y qué indicaría eso sobre cuáles son sus preferencias en cada caso.

    	En ambos juegos, el resultado sería mejor para ambos países si pudieran negociar un acuerdo vinculante para restringir las emisiones. Usa los conceptos que has aprendido en esta unidad para explicar por qué podría resultar difícil conseguir un tratado de ese tipo.

    	Elige uno de los juegos que se muestran en esta figura (el dilema del prisionero o el juego de coordinación) y describe qué cambios en cuanto a preferencias o en algún otro aspecto del problema convertirían ese juego en uno en el que (como en el juego de la mano invisible) elegir restringir por parte de ambos países diera como resultado un equilibrio de estrategias dominantes.

  



La figura 4.23c presenta un tercer modelo. También ilustra las mejores respuestas de los jugadores y pagos numéricos hipotéticos que indican el valor de cada resultado posible para la ciudadanía de cada país implicado. El peor resultado para ambos países es que los dos se empecinen en elegir BAU y corran con ello el riesgo nada desdeñable de causar la extinción de la humanidad (y de muchas otras especies). Lo mejor para cada uno es persistir en la elección de BAU y dejar que sea el otro quien elija restringir. La única manera de lograr una atenuación significativa del cambio climático es que ambos restrinjan.

Este es otro juego de coordinación con dos equilibrios, pero ahora (igual que en el juego de programación de Astrid y Bettina) hay un conflicto de intereses entre ambos jugadores.




                [image: Hay dos diagramas. El diagrama 1 muestra las acciones disponibles para China y EE. UU. en este juego del dilema del prisionero, que son restringir y BAU. Si ambos países eligen restringir, ambos obtienen buenos pagos. Si China elige restringir y EE. UU. elige BAU, China obtiene el peor pago y EE. UU. obtiene el mejor pago. Si China elige BAU y EE. UU. elige restringir, China obtiene el mejor pago y EE. UU. obtiene el peor pago. Si ambos países eligen BAU, los dos reciben pagos malos. El diagrama 2 muestra las acciones disponibles para China y EE. UU. en un juego con aversión a la desigualdad y reciprocidad, que son restringir y BAU. Si ambos países eligen restringir, ambos reciben el mejor pago. Si China elige restringir y EE. UU. elige BAU, China obtiene el peor pago posible y EE. UU. obtiene un pago bueno. Si China elige BAU y EE. UU. elige restringir, China obtiene un pago bueno y EE. UU. obtiene el peor pago. Si ambos países eligen BAU, los dos reciben pagos malos.]



Figura 4.23c 
Mejores respuestas en un juego de cambio climático con conflicto de intereses.







  El juego del halcón y la paloma también se denomina a veces el juego del gallina: en la película Footloose, de 1984, dos estudiantes de educación secundaria se retan con sendos tractores para seguir una trayectoria de choque entre ambos y ver quién se acobarda antes.




	juego del halcón y la paloma
	Juego de coordinación en el que dos jugadores deben coordinarse con una acción contraria a la del oponente, y en el que cada uno de los equilibrios de Nash, (paloma, halcón) y (halcón, paloma), arroja el mejor pago para quien asume el papel de halcón, pero que arroja el peor resultado para todos si ambos jugadores eligen ser halcones.




​​Esto es lo que se conoce como juego del halcón y la paloma: quienes participan en él pueden escoger entre actuar con la agresividad y el egoísmo de un halcón o comportarse como una paloma pacífica y solidaria. En la versión del cambio climático, las palomas restringen y los halcones continúan con BAU. El conflicto de intereses radica en que lo mejor para cada país es actuar como halcón mientras el otro ejerce de paloma.

Aquí se da una situación que difiere de las dos anteriores. Ambos países tienen incentivos para evitar un cambio climático catastrófico. Pero prefieren que sea el otro quien asuma los costes derivados de reducir las emisiones: cada uno querría esperar a ver si el otro actúa en primer lugar.

La asignación con eficiencia de Pareto en la que ambos países restringen sus emisiones también ofrece los mayores pagos conjuntos. Esto se puede ver como el mejor resultado para el mundo en su conjunto. Pero no es un equilibrio.

Aplicación del juego del halcón y la paloma a la política climática

¿Cómo crees que discurriría el juego del halcón y la paloma en la vida real? ¿Se puede resolver el conflicto de intereses?

Si un país pudiera comprometerse a seguir la estrategia BAU para que el otro tuviera la certeza de que no cambiará de idea, entonces el otro país decidiría restringir para evitar la catástrofe. Pero esto es válido para ambos países.


​​​Las negociaciones serán difíciles porque cada país preferiría que el otro tomara la iniciativa de restringir sus emisiones de carbono. Como es natural, las negociaciones reales sobre el cambio climático son más complejas, ya que prácticamente participan en ellas todos los países del mundo. Puede haber pagos muy diferentes para cada uno de esos jugadores tan dispares. Por ejemplo, en 2021 China produjo el 31 % de todas las emisiones de carbono del mundo, Estados Unidos fue el segundo país con un 44 % del volumen de China, seguido por India. En términos de emisiones per cápita, China produjo el 55 % de las emisiones que generó Estados Unidos, e India produjo el 13 % de las emisiones de Estados Unidos.

Empleo de políticas públicas para cambiar el juego

¿Cómo podría resolverse el dilema social global de qué políticas adoptar para contener el cambio climático tal como se plantea en este juego?

¿Podrían los gobiernos del mundo limitarse sin más a prohibir o imponer limitaciones severas a las emisiones que acrecientan el problema del cambio climático? Esto implicaría cambiar el juego, porque ilegalizar BAU modificaría las estrategias disponibles. Pero ¿quién velaría por el cumplimiento de una norma así? No existe ningún gobierno en el mundo capaz de llevar a juicio al país que vulnerara esa ley (¡y encerrar a sus dirigentes!).

Para resolver el dilema social del cambio climático es necesario que restringir beneficie a todas las partes. Considera el equilibrio de la esquina inferior izquierda (China elige BAU, EE. UU. elige restringir). Si China obtuviera pagos mayores por elegir restringir cuando Estados Unidos decide hacer lo mismo, entonces (restringir, restringir) podría convertirse en un equilibrio.

De hecho, a ojos de gran cantidad de especialistas en cambio climático y de habitantes del mundo preocupados, el objetivo de las políticas ambientales debe ser cambiar el juego para que (restringir, restringir) se convierta en un equilibrio de Nash. Esto se podría lograr con varios mecanismos respaldados por decisiones políticas:


  	Estilos de vida con un consumo sostenible: Ante la inquietud por el bienestar de las generaciones futuras, es posible que la población general llegara a preferir estilos de vida que emplearan menos bienes y servicios de los que degradan el medioambiente. Esto tornaría menos costosas las políticas de restricción y menos deseables las políticas BAU.

  	Desde los gobiernos se podría fomentar la innovación y la expansión de tecnologías más limpias: Esto podría hacerse, por ejemplo, incrementando el precio de los bienes y servicios que generan emisiones de carbono y de otro tipo, lo que desalentaría su uso. Al mismo tiempo, se abarataría el empleo de tecnologías más limpias, lo que reduciría el coste de la restricción. Por ejemplo, las energías renovables se han vuelto mucho más baratas. En algunas regiones, constituyen ahora la opción energética más económica, lo que significa que restringir ha dejado de ser más caro que la estrategia BAU. Los comportamientos interesados se traducirán ahora en menos emisiones de carbono.

  	Un cambio en las normas: La ciudadanía, organizaciones no gubernamentales (ONG) y ciertas medidas políticas pueden promover que la protección del clima se convierta en la norma y se sancione o avergüence a los países que no hagan nada para contener el cambio climático. Esto también restaría atractivo a las estrategias BAU.

  	El coste de la restricción puede repartirse de un modo más equitativo entre los países: Esto sería posible si, por ejemplo, los países donde restringir es menos caro ayudan a aquellos países donde esa opción tiene un precio prohibitivo. Un ejemplo sería pagar a los países de la cuenca del Amazonas para que conserven sus selvas tropicales.




  Tras los primeros reveses, China y Estados Unidos emitieron una declaración conjunta en la cumbre del clima de 2021 que se celebró en Glasgow en la que se comprometieron a trabajar juntos para alcanzar los objetivos del Acuerdo de París.




​​Después del Acuerdo de París de 2015, casi todos los países presentaron planes individuales para reducir emisiones. Aunque no hay forma de imponer el cumplimiento del acuerdo y aún no son planes consecuentes con el objetivo de limitar el aumento de la temperatura global a 1,5 °C, se considera en general una base para incrementar la cooperación internacional. El Acuerdo de París debería:


  	permitir que los países conozcan mejor los costes de restringir las emisiones;

  	fomentar que los agentes económicos innoven para seguir abaratando costes;

  	reforzar las normas que reducen el atractivo de BAU;

  	sentar bases de confianza para compartir algunos de los costes de restringir y para entablar negociaciones más ambiciosas en el futuro.




  Ejercicio 4.18 Resumen de los juegos de esta unidad

  Usa las categorías de la tabla que te damos a continuación para clasificar cada uno de los juegos que hemos presentado en esta unidad. Utiliza la última columna para anotar una o dos características clave que te ayuden a identificar un juego perteneciente a esa categoría.

  
    	Juego de la elección de un cultivo (figura 4.2b)

    	La tarde de Adam y Bella (pregunta 4.2)

    	Juego del control de plagas (figura 4.4b)

    	Thelma y Louise (figura 4.5)

    	Dimitrios y Ameera, operadores de divisas (pregunta 4.3)

    	Circular por el lado izquierdo o derecho de la vía (sección 4.13)

    	Lenguajes de programación (figura 4.22)

    	Cambio climático (juego del halcón y la paloma) (figura 4.23c)

    	Juego del proyecto de riego (figura 4.9)

    	Reparto de 100 dólares (figura 4.16)

  

  

  
    	Tipo de juego
    	Categorías
    	Ejemplos
    	Características clave
  



  
    	Juegos simultáneos de dos jugadores
    	Juegos de la mano invisible
    	
    	
  

  
    	Dilemas del prisionero
    	
    	
  

  
    	Juegos de coordinación sin conflicto de intereses
    	
    	
  

  
    	Juegos de coordinación con conflicto de intereses
    	
    	
  

  
    	Juegos con más de dos jugadores
    	Juegos de bienes públicos
    	
    	
  

  
    	Juegos secuenciales de dos jugadores
    	Juego del ultimátum
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4.15 Resumen


  	Para afrontar el desafío del cambio climático es necesario conocer tanto los conflictos de intereses como los intereses comunes.

  	La teoría de juegos permite modelizar interacciones económicas regidas por comportamientos humanos estratégicos porque cada persona sabe que el resultado final dependerá no solo de sus propias acciones, sino también de lo que haga el resto de participantes.

  	El resultado de una interacción es un equilibrio de Nash si ninguna de las personas implicadas podría mejorar eligiendo una acción diferente.

  	Cabe la posibilidad de que un resultado no sea un equilibrio de Nash, pero resulte más beneficioso para todas las personas participantes que un equilibrio de Nash. En estos casos, el equilibrio de Nash no es eficiente en términos de Pareto.

  	Cuando cada individuo persigue pagos más altos para sí, el resultado puede ser peor para todas las personas implicadas (como en el juego del dilema del prisionero). Pero hay situaciones en las que el interés propio produce el mejor resultado para cada una de ellas (como en el juego de la mano invisible).

  	Los experimentos con juegos con pagos en metálico suelen demostrar que a las personas les importan los pagos que reciben los demás. En otras palabras, nuestras preferencias son más sociales que puramente egoístas.

  	Como la teoría de juegos tiene en cuenta tanto el interés propio como las preferencias sociales, sirve para explicar lo que observamos en experimentos planificados y en el mundo real.

  	A las personas nos importa la justicia; en experimentos con el juego del ultimátum a menudo prefieren no llevarse nada para sí antes que aceptar algo que consideran un reparto injusto del pastel.

  	La posibilidad de penalizar a quienes se aprovechan como free-riders en el juego de bienes públicos o de introducir la competencia en el juego del ultimátum son ejemplos de cambios de las reglas del juego que influyen en el comportamiento de las personas.

  	La teoría de juegos —que incluye el juego del halcón y la paloma— ofrece maneras alternativas de representar el desafío del cambio climático y de abordarlo.




  Conceptos y modelos introducidos y empleados en la unidad 4

  
    	Interacciones sociales; dilemas sociales

    	Teoría de juegos: interacción estratégica, juego, jugadores, acciones, pagos, estrategias

    	Mejor respuesta, equilibrio de Nash, estrategia dominante, equilibrio en estrategias dominantes

    	Juegos simultáneos y juegos secuenciales de dos o más jugadores

    	Tipos de juegos: juego de la mano invisible, dilema del prisionero, juego de coordinación (como el juego del halcón y la paloma), juego de bienes públicos, juego del ultimátum

    	Criterios para valorar una asignación: criterio de Pareto, eficiencia de Pareto, equidad

    	Preferencias egoístas; normas sociales; preferencias sociales como el altruismo, la aversión a la desigualdad, y la reciprocidad.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Interacciones estratégicas y dilemas sociales

4.16 Referencias

En la página de verificación de datos puedes consultar una lista detallada de fuentes.


                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                        	Aesop (Esopo). (1909–14) 2001. «Belling the Cat». En Fables, retold by Joseph Jacobs. XVII, (1). The Harvard Classics. Nueva York: P. F. Collier & Son; Bartleby.com.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Andreoni, James y John H. Miller. 1993. «Rational Cooperation in the Finitely Repeated Prisoner’s Dilemma: Experimental Evidence». The Economic Journal 103 (418): p. 570.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Bowles, Samuel. 2016. The Moral Economy: Why Good Incentives Are No Substitute for Good Citizens. New Haven, CT: Yale University Press.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Camerer, Colin, y Ernst Fehr. 2004. «Measuring Social Norms and Preferences Using Experimental Games: A Guide for Social Scientists». En Foundations of Human Sociality: Economic Experiments and Ethnographic Evidence from Fifteen Small-Scale Societies, eds. Joseph Henrich, Robert Boyd, Samuel Bowles, Colin Camerer y Herbert Gintis. Oxford: Oxford University Press.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Cooper, Harris, Barbara Nye, Kelly Charlton, James Lindsay y Scott Greathouse. 2016. «The Effects of Summer Vacation on Achievement Test Scores: A Narrative and Meta-Analytic Review». Review of Educational Research 66 (3): pp. 227–268.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Edgeworth, Francis Ysidro. 2003. Mathematical Psychics and Further Papers on Political Economy. Oxford: Oxford University Press.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Falk, Armin, y James J. Heckman. 2009. «Lab Experiments Are a Major Source of Knowledge in the Social Sciences». Science 326 (5952): pp. 535–538.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Hardin, Garrett. 1968. «The Tragedy of the Commons». Science 162 (3859): pp. 1243–1248.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Henrich, Joseph, Richard McElreath, Abigail Barr, Jean Ensminger, Clark Barrett, Alexander Bolyanatz, Juan Camilo Cárdenas, Michael Gurven, Edwins Gwako, Natalie Henrich, Carolyn Lesorogol, Frank Marlowe, David Tracer y John Ziker. 2006. «Costly Punishment Across Human Societies». Science 312 (5781): pp. 1767–1770.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Henrich, Joseph, Robert Boyd, Samuel Bowles, Colin Camerer y Herbert Gintis (editores). 2004. Foundations of Human Sociality: Economic Experiments and Ethnographic Evidence from Fifteen Small-Scale Societies. Oxford: Oxford University Press.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	IPCC. 2014. «Climate Change 2014: Synthesis Report». Aportación de los grupos de trabajo I, II y III al Quinto Informe de Evaluación del Grupo Intergubernamental de Expertos sobre el Cambio Climático. Ginebra, Suiza: IPCC.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Levitt, Steven D., y John A. List. 2007. «What Do Laboratory Experiments Measuring Social Preferences Reveal About the Real World?». Journal of Economic Perspectives 21 (2): pp. 153–174.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Mencken, H. L. 2006. A Little Book in C Major. Nueva York, NY: Kessinger Publishing.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Nasar, Sylvia. 2011. A Beautiful Mind: The Life of Mathematical Genius and Nobel Laureate John Nash. Nueva York: Simon & Schuster [Una mente prodigiosa, trad. cast. de Ricard Martínez y Muntada, Barcelona: Debolsillo, 2012].
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Ostrom, Elinor. 2000. «Collective Action and the Evolution of Social Norms». Journal of Economic Perspectives 14 (3): pp. 137–58.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Ostrom, Elinor. 2008. «The Challenge of Common-Pool Resources». Environment: Science and Policy for Sustainable Development 50 (4): pp. 8–21.
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Ostrom, Elinor, James Walker y Roy Gardner. 1992. «Covenants With and Without a Sword: Self-Governance Is Possible». The American Political Science Review 86 (2).
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Pareto, Vilfredo. 2014. Manual of Political Economy: A Variorum Translation and Critical Edition. Oxford, Nueva York: Oxford University Press [Manual de economía política, trad. cast. de Alfonso Alarcón y Julio Segura, Madrid: Fundación ICO, 2019].
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            	Stern, Nicholas. 2007. The Economics of Climate Change: The Stern Review. Cambridge: Cambridge University Press.
            


	



    

        

    
    

    
        [image: Sufragistas camino de Boston: Library of Congress, Prints & Photographs Division, LC-B2-2772-9]
    

        
            Sufragistas camino de Boston.
        

	

  
    Unidad 5
    Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?
  

    
      Cómo influyen las instituciones en la equidad y la eficiencia de los resultados en las interacciones económicas entre personas
    




  Antes de empezar

  Esta unidad se basa en los modelos de interacciones económicas de la unidad 4. Si aún no has trabajado la unidad 4, te recomendamos leer, como mínimo, las secciones 4.2 a 4.4, donde encontrarás una introducción a la teoría de juegos; la sección 4.5, sobre el criterio de Pareto y el concepto de eficiencia de Pareto; y la sección 4.11, que describe el juego del ultimátum.

  Para entender el modelo que desarrollaremos en esta unidad, necesitarás conocer el método que explicamos en las secciones 3.2 a 3.5 para resolver problemas de elección restringida empleando curvas de indiferencia y el conjunto factible.



5.1 Economía pirata


​​Tal vez alguno de tus antepasados lejanos considerara que la mejor manera de hacer dinero en aquellos tiempos era unirse a un pirata como Barbanegra o el capitán Kidd. En caso de haberse enrolado en el barco pirata Royal Rover del capitán Bartholomew Roberts, tanto él como el resto de la tripulación habrían tenido que acatar el código pirata del navío. Tal como muestra la imagen de la figura 5.1, el escrito con los «Artículos del Royal Rover» dictaba las normas de comportamiento de los piratas, pero también les garantizaba ciertos derechos.1




                [image: Selección de artículos del Royal Rover Artículo uno: Todo hombre tiene un voto en los asuntos del momento; tiene igual derecho a recibir provisiones frescas. Artículo tres: Ninguna persona jugará a las cartas o a los dados por dinero. Artículo cuatro: Las lámparas y velas se apagarán a las ocho en punto de la noche; si alguien de la tripulación quiere seguir bebiendo después de esa hora, podrá hacerlo al aire libre en cubierta. Artículo diez: El capitán y el piloto recibirán dos partes de cada ganancia (del botín de un barco apresado), el maestre, el contramaestre y el artillero recibirán una parte y media, y el resto de oficiales una parte y un cuarto (todos los demás recibirán una parte, llamada su dividendo). Artículo once: Los músicos descansarán en la jornada de reposo, pero ninguno de los otros seis días y noches sin un favor especial.]



Figura 5.1 
Ilustración de los artículos del Royal Rover.






Peter T. Leeson. 2007. «An-arrgh-chy: The Law and Economics of Pirate Organizations». Journal of Political Economy 115 (6): pp. 1049–1094.







​El Royal Rover y sus artículos no eran algo inusual. Durante la época de esplendor de la piratería europea a finales del siglo XVII y comienzos del XVIII, la mayoría de barcos pirata contaba con códigos de conducta escritos que garantizaban aún más poderes a los miembros de la tripulación. Elegían al capitán de manera democrática («El rango de capitán se obtiene por sufragio de la mayoría»). Muchos capitanes también fueron destituidos por votación, al menos uno, por cobardía en la batalla. Las tripulaciones también elegían de entre sus miembros a un contramaestre que, cuando el buque no entraba en batalla, podía dar contraórdenes a los mandatos del capitán.

Si tu antepasado hubiera actuado como vigía y hubiera sido el primero en avistar un buque tomado más tarde como botín, habría recibido en recompensa «el mejor par de pistolas a bordo, además de sus dividendos». En caso de resultar herido de gravedad en la batalla, los artículos le habrían garantizado una indemnización por los daños sufridos. Habría servido como parte de una tripulación multirracial y multiétnica cuya cuarta parte habría sido probablemente de origen africano, y el resto, en su mayoría, de origen europeo, incluso provenientes de América.

El resultado era una tripulación pirata muy cohesionada a menudo. Un observador de aquel tiempo lamenta «la poderosa unión y organización» que reinaba entre piratas. Los marineros de los buques mercantes capturados solían unirse con entusiasmo a la «pícara comunidad» de sus captores piratas.

Otro testigo desdichado señaló: «Estos hombres que llamamos… oprobio de la naturaleza humana, que se entregan a todos los vicios… se trataban entre ellos con rigurosa justicia». De acuerdo con esta descripción, si fueran receptores del juego del ultimátum (sección 4.11), ¡habrían rechazado cualquier oferta que quedara por debajo de la mitad del pastel!


  
    	
      Peter T. Leeson. 2007. «An–arrgh–chy: The Law and Economics of Pirate Organization». Journal of Political Economy 115 (6): pp. 1049–1094. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.2 Instituciones y poder


​​​A finales del siglo XVII y principios del XVIII, los trabajadores ordinarios no tenían derecho en ningún otro lugar del mundo al voto, a una compensación por accidentes laborales o a una protección frente a decisiones arbitrarias por parte de la autoridad como los garantizados en el reglamento del buque Royal Rover. Los artículos del Royal Rover fijaban por escrito los pactos entre piratas sobre sus condiciones laborales. Estipulaban quién hacía qué a bordo y qué dividendos correspondían a cada cual. Por ejemplo, lo que recibía el timonel comparado con el artillero. También existían normas más informales, no escritas, sobre conductas adecuadas que los piratas seguían por costumbre o para evitar el rechazo del resto de la tripulación.

Instituciones


	institución
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales entre las personas y entre las personas y la biosfera; a veces también se conoce como reglas de juego.
	incentivo
	Recompensa o castigo económico que influye en los beneficios y los costes de otras actuaciones alternativas.



Estas reglas, tanto las escritas como las no escritas, eran las instituciones que regían las interacciones entre los piratas del Royal Rover.


​​Las instituciones estipulaban tanto las restricciones (no beber alcohol después de las 8 de la noche excepto en cubierta) como los incentivos (el mejor par de pistolas para el vigía que avistara un buque que después fuera apresado). Siguiendo la terminología de la teoría de juegos de la unidad 4, podríamos decir que eran las «reglas del juego», las cuales, igual que en el juego del ultimátum, especifican quién puede hacer qué y en qué momento, así como de qué manera las acciones de los jugadores determinan sus pagos.


  Piezas clave

  El juego del ultimátum se describe en detalle en la sección 4.11.



En esta unidad utilizamos indistintamente las designaciones «instituciones» y «reglas del juego».

Los experimentos que expusimos en la unidad 4 evidencian que las reglas del juego influyen en:


  	cómo es probable que se juegue;

  	el pago total disponible para los participantes;

  	cómo se reparte ese total.




	juego del ultimátum
	Juego en el que el primer jugador propone un reparto de un pastel al segundo jugador, que puede aceptar, en cuyo caso cada uno recibe el trozo propuesto por el primero, o rechazar, en cuyo caso ninguno recibe nada.
	asignación
	En una interacción económica, una asignación es una distribución particular de bienes u otros objetos de valor entre todos los participantes.




​​Por ejemplo, en el juego del ultimátum, las reglas (instituciones) especifican el tamaño del pastel, quién asume el papel de proponente, qué puede hacer este (ofrecer alguna fracción del pastel), qué puede hacer el receptor (aceptar o rechazar) y quién obtiene qué (la asignación) como resultado de todo ello.

Un cambio en las reglas del juego alterará también el resultado. En particular, cuando hay dos receptores en el juego del ultimátum es más probable que se acepten ofertas más bajas porque ninguno de ellos sabe con seguridad qué hará el otro. Y esto significa que el proponente puede ofrecer cantidades más bajas y obtener un pago más elevado (sección 4.12).


	poder
	Capacidad para hacer (y conseguir) las cosas que se quieren, en oposición a las intenciones o intereses de otros.




​​​​Puesto que las instituciones determinan quién puede hacer qué y cómo se reparten los pagos, también condicionan el poder de cada individuo para obtener lo que quiere cuando interacciona con otras personas.

Poder


  Poder

  Capacidad para hacer y obtener las cosas que queremos frente a las intenciones de otras personas.



En interacciones económicas voluntarias se dan dos formas de poder:


  	Poder estructural: Cuando dos personas se comprometen de manera voluntaria a comprar o vender algo o cuando una emplea a la otra,  el acuerdo al que lleguen debe brindar a cada una de ellas un resultado que mejore lo que podrían conseguir si pusieran fin a esa relación y tomaran su siguiente mejor alternativa. Cuando tratamos con conflictos sobre cómo se repartirá algo de valor, el poder estructural de una persona es el valor de su siguiente mejor alternativa. Tener poder estructural significa tener capacidad para rechazar un mal acuerdo. El poder estructural de una persona está limitado por el poder estructural de la otra: lo máximo que podría conseguir una persona es la cantidad que haría que la otra no estuviera en una situación mejor que con su siguiente mejor alternativa. No es posible que obtenga más que eso porque, si así fuera, la otra se negaría a participar en la interacción y tomaría su siguiente mejor alternativa.

  	Poder de negociación: El poder estructural de las dos partes implicadas en una interacción voluntaria determina tanto lo máximo como lo mínimo que puede obtener una persona para que la interacción se produzca. Lo que cada persona obtiene entre esos dos extremos está determinado por su poder de negociación. Cuando se ejerce el poder de negociación es posible:
    
      	establecer los términos de un intercambio, por ejemplo, lanzando una oferta de «o lo tomas o lo dejas» (como en el juego del ultimátum);

      	imponer o amenazar con imponer costes elevados si la otra parte no actúa de un modo beneficioso para la persona que tiene el poder.

    

  



Instituciones y poder en el juego del ultimátum y en la historia


​Las reglas del juego del ultimátum condicionan los pagos que reciben quienes participan en él (con qué ventaja cuentan para el reparto del pastel).  La capacidad para lanzar una oferta de «o lo tomas o lo dejas» otorga más poder de negociación al proponente que al receptor y suele dar como resultado que el proponente obtenga más de la mitad del pastel. Este puede quedarse al menos la mitad del pastel, porque las ofertas de 50-50 se aceptan casi siempre. Aun así, el poder de negociación del proponente es limitado, ya que el receptor tiene la posibilidad de rechazar la oferta. Sin embargo, cuando hay dos receptores, disminuye el poder para rechazar, por lo que aumenta el poder de negociación del proponente. Un cambio aparentemente pequeño en las reglas del juego (dos receptores en lugar de uno) marca una diferencia considerable en cuanto a poder de negociación.

Supongamos, por el contrario, que permitimos que el proponente ofrezca el reparto que quiera del pastel sin que el receptor tenga ninguna otra función más que la de quedarse lo que le den (si es que es algo). En estas condiciones, todo el poder de negociación recae sobre el proponente, y el receptor no tiene ninguno. Existe un juego experimental similar que se llama (como habrás adivinado) el juego del dictador. Todas estas son maneras en que las instituciones (las reglas del juego) influyen en el poder de negociación.

Un cambio en el poder estructural también podría condicionar el reparto de los pagos en el juego del ultimátum. Supón que las reglas del juego se modifican para incrementar la siguiente mejor alternativa del receptor: si rechaza la oferta del proponente obtendrá un pago procedente de alguna otra fuente igual al 40 % del pastel que está en juego, en lugar de cero. En este caso, el receptor rechazaría cualquier oferta inferior al 40 %, y, sabiendo esto, el proponente no le ofrecería menos del 40 % del pastel.

En los experimentos, la asignación del papel de proponente o receptor y, por tanto, del poder de negociación suele efectuarse al azar. En las economías de la vida real, la asignación del poder no es aleatoria en absoluto y tiene implicaciones considerables para el resultado final de cualquier interacción estratégica y la manera en que se reparte.

Dentro del mercado laboral, el poder para fijar los términos del intercambio suele recaer sobre las personas propietarias del negocio: ellas son las que proponen el salario y otras condiciones laborales. Quienes buscan empleo hacen las veces de receptores y, como por lo común hay más de una persona para optar a un mismo puesto, es posible que su poder de negociación sea bajo, igual que lo es en el juego del ultimátum cuando hay más de un receptor. Además, como el lugar de trabajo es propiedad privada del empleador, este último puede excluir al trabajador con un despido si su labor no cumple las especificaciones del empleador. Esta es la razón por la que los empleadores tienen un poder de negociación decisivo. Pero si los empleados consiguen adquirir poder estructural convenciendo a las autoridades gubernamentales para que les proporcionen algún tipo de subsidio en caso de perder el trabajo, entonces esas medidas impondrán un límite al salario mínimo que puede ofrecer el empleador para retener a sus trabajadores.


​La figura 2.18 evidencia que la productividad laboral empezó a aumentar en Gran Bretaña hacia mediados del siglo XVIII. Pero hubo que esperar hasta mediados del siglo XIX para que la demanda de mano de obra e instituciones nuevas, como los sindicatos y el derecho al voto de los trabajadores, concedieran a los asalariados un poder estructural y de negociación suficiente para que se produjera un incremento sustancial de sus retribuciones laborales.

En la unidad 6 explicamos de qué manera el mercado de trabajo y otras instituciones otorgan poder de negociación a las personas empleadoras: estas fijan los salarios y otros términos del intercambio y, después, dirigen la labor de los empleados y tienen capacidad para despedirlos si incumplen sus dictados. Cuando los empleados están afiliados a un sindicato, también tienen cierto poder de negociación.

En las unidades 7 y 8 explicamos que los precios que imponen las empresas dependen del poder estructural y del poder de negociación tanto de ellas mismas como de los consumidores. Una empresa con pocos competidores tiene poder de negociación (puede fijar precios). Pero si hay muchos vendedores de productos similares, las empresas se ven obligadas a poner precios más bajos, porque el consumidor adquiere poder estructural con ello: su mejor alternativa es tan sencilla como cambiar de marca. En la unidad 9 explicamos que el mercado crediticio otorga poder a los bancos y otros prestamistas sobre las personas que buscan hipotecas y préstamos.


  Ejercicio 5.1 El juego del dictador

  En el juego del dictador, el proponente elige cómo repartir el pastel, y el receptor no tiene ninguna otra opción más que aceptar la decisión del proponente. Supón que al proponente se le dan 100 dólares para que los reparta.

  
    	Si el proponente fuera totalmente egoísta y el juego solo se practicara una vez, ¿qué elegiría hacer y por qué?

    	La figura 2 de este artículo resume el comportamiento de los proponentes que participaron en el juego del dictador (por ejemplo, la primera barra es la proporción de proponentes que dio al receptor un 0 %, la segunda barra es la proporción que le ofreció un 10 %, y así sucesivamente). Propón algunas explicaciones para los datos que se muestran ahí.

    	Si fuera posible, juega el juego del dictador con compañeros de clase o tu familia y compara los resultados que obtengas con los comportamientos de los proponentes que se muestran en la figura 2 del artículo.
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5.3 Valoración de instituciones y resultados: equidad


	criterio de Pareto
	El criterio de Pareto es una forma de comparar dos asignaciones, A y B. Dice que A es una mejora paretiana con respecto a B si al menos una persona saldría ganando con A frente a B (dicho de otro modo, preferiría A a B) y nadie saldría perdiendo. Decimos que A es una mejora de Pareto frente a B o tiene dominancia de Pareto sobre B.
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	equidad
	Forma de evaluar una asignación dependiendo del concepto de justicia que se tenga.




​Tal como se explicó en la sección 4.5, una manera de valorar el resultado de una interacción económica consiste en sopesarla de acuerdo con el criterio de Pareto y con la eficiencia de Pareto. Pero otro criterio importante lo constituye la equidad.

Supón que en el juego del ultimátum, el proponente ofrece un centavo de un total de 100 dólares. Por regla general, los receptores de experimentos realizados en cualquier lugar del mundo rechazarán esa oferta porque les parecerá injusta. Muchos de nosotros tendríamos una reacción similar si dos amigas, An y Bai, se encontraran un billete de 100 dólares mientras pasean por la calle, si An lo rescatara del suelo, ofreciera a Bai un centavo y se quedara el resto para sí.

Puede que esa conducta nos indignara. Pero es posible que tuviéramos una opinión diferente si descubriéramos que, aunque ambas han trabajado duro toda la vida, An acaba de perder el trabajo y está sin casa, mientras que Bai vive con holgura. En tal caso quizás nos parecería justo que An se quedara 99,99 dólares. Puede que el patrón de justicia que aplicáramos al resultado fuera distinto al conocer toda la información.

También sería posible aplicar un estándar de equidad no al resultado del juego, sino a las reglas del mismo. Imagina que An propone un reparto equitativo del dinero y ofrece a Bai una asignación de 50 dólares. Bien por An, dirías, parece una solución justa. Pero si eso ocurriera porque Bai apuntó a An con una pistola y amenazó con dispararle si no proponía un reparto equitativo, probablemente lo consideraríamos un resultado injusto.


​​​Este ejemplo incide en un aspecto básico de la equidad. Las asignaciones pueden considerarse injustas:


	valoración sustantiva de la equidad
	Evaluación de un resultado teniendo en cuenta las características de la asignación final en sí, y no la manera o procedimiento en que se determinó. Véase también: valoración procedimental de la equidad.
	valoración procedimental de la equidad
	Evaluación de un resultado en base a la manera en que se llegó a la asignación, y no a las características del resultado (por ejemplo, su grado de desigualdad). Véase también: valoración sustantiva de la equidad.




  	Por lo desiguales que sean las asignaciones: en términos de ingresos, por ejemplo, o de bienestar subjetivo; esto se conoce como valoración sustantiva de la equidad.

  	Por la forma en que se llegó a las asignaciones: por ejemplo, si fue por la fuerza o por competencia en igualdad de condiciones. Esto se denomina valoración procedimental de la equidad.



Valoraciones sustantivas y procedimentales

Para emitir una valoración sustantiva de la equidad basta con conocer la asignación en sí. Sin embargo, para las valoraciones procedimentales también es necesario conocer las reglas del juego y otros factores que expliquen por qué se llegó a esa asignación.

Hay criterios diversos para valorar la equidad de una asignación (valoración sustantiva) que pueden guardar relación con el bienestar financiero, como cuando una persona tiene más ingresos o es más rica que otra. Otros criterios podrían basarse en si una persona tiene más libertad que otra para llegar a un resultado en una interacción estratégica o si una persona siente más felicidad que la otra. No existe una forma correcta de valorar la equidad, ya que criterios diferentes son adecuados en distintas circunstancias.

Las valoraciones sustantivas de equidad de dos personas en relación con una misma situación no tienen por qué coincidir, por supuesto. Por ejemplo, pueden discrepar en si la equidad debe valorarse en términos de ingresos o de felicidad. Si medimos la equidad a partir del criterio de la felicidad, es posible que una persona aquejada de una enfermedad grave necesite unos ingresos mucho mayores que una persona muy sana para sentirse igual de satisfecha con su vida.1


  Ejercicio 5.2 Equidad sustantiva

  Considera la sociedad en la que vives o cualquier otra que conozcas.

  
    	Para que esa sociedad fuera más justa, ¿incrementarías la igualdad en cuanto a ingresos, en cuanto a felicidad o en cuanto a libertad? ¿Por qué? ¿Habría una contrapartida entre estos aspectos?

    	¿Hay otras cosas que deberían igualarse más para lograr una equidad mayor en esta sociedad?

  



Las reglas del juego que dan lugar a una asignación determinada (valoración procedimental) se pueden valorar a partir de aspectos como:


  	La legitimidad del intercambio voluntario: Las acciones que dieron lugar a esa asignación, ¿resultaron de decisiones libres por parte de los individuos implicados, por ejemplo, la compra o la venta de cosas que poseen por herencia, por adquisición o a través del trabajo propio? ¿O se llegó a ella a través de algún engaño o por la fuerza?

  	Igualdad de oportunidades: ¿Hubo igualdad de oportunidades entre las personas para adquirir una porción grande del total a repartir o sufrieron algún tipo de discriminación o alguna otra desventaja por razones de raza, orientación sexual, género o identidad de sus padres?

  	Méritos: Las reglas del juego que determinaron la asignación, ¿tuvieron en cuenta en qué medida un individuo trabajó duro o respetó las normas sociales?




  Ejercicio 5.3 Equidad procedimental

  Considera la sociedad en la que vives o cualquier otra que conozcas. ¿En qué medida es justa esa sociedad de acuerdo con las valoraciones procedimentales de la equidad recién mencionadas?



Podemos valorar el juego del ultimátum teniendo en cuenta tanto la equidad sustantiva como la procedimental. Las reglas experimentales del juego pueden considerarse justas en términos procedimentales debido a los siguientes puntos:


  	Los proponentes se eligen al azar.

  	La participación en el juego es anónima.

  	No es posible que haya discriminación.

  	Todas las acciones son voluntarias. El receptor puede rechazar o aceptar la oferta, y el proponente suele tener libertar para ofrecer cualquier cantidad.



La equidad sustantiva de la asignación, o la manera en que se reparte el pastel, depende de lo que ofrezca el proponente y de lo que se acepte por parte de un receptor o de varios. A partir del comportamiento de sujetos experimentales sabemos que muchas personas consideran injusta la asignación con la que el proponente se queda el 90 % del pastel.

Valoración de la equidad

Las reglas del juego en la economía real distan mucho de las prácticas justas en el juego del ultimátum, y las valoraciones procedimentales de la injusticia tienen gran importancia para muchas personas.


  Para saber más sobre lo que la gente considera injusto y sobre los numerosos tipos de injusticia y cómo se perpetúan, sugerimos leer la unidad 19 de La economía 1.0 y «Persistent racial inequality in the United States» en CORE Econ Insight.



Los valores de las personas sobre lo que es justo difieren. Algunas, por ejemplo, consideran justo cualquier grado de desigualdad siempre que las reglas del juego sean equitativas.

Otras consideran injusta una asignación si alguien sufre graves carencias en cuanto a necesidades básicas mientras otras personas consumen lujos.


​El filósofo estadounidense John Rawls (1921–2002) ideó una manera de esclarecer estos argumentos que en ocasiones puede servirnos para encontrar una base común en cuestiones de valores. Para ello seguimos tres pasos:


  	La equidad es imparcial; la equidad se aplica a todas las personas: Por ejemplo, si intercambiáramos las posiciones de An y Bai de tal forma que fuera Bai en lugar de An quien tomara los 100 dólares del suelo, habría que aplicar el mismo estándar de justicia para valorar el resultado.

  	Imagina un velo de ignorancia: Como la equidad se aplica a todo el mundo, incluidos nosotros mismos, Rawls nos insta a imaginarnos tras lo que él denominó un velo de ignorancia que nos impida saber cuál es nuestra situación dentro de la sociedad que estemos considerando. Podríamos haber nacido hombre o mujer; podríamos ser personas sanas o enfermas, ricas o pobres, pertenecientes a un grupo étnico dominante o a uno excluido de los puestos de poder y privilegio, etcétera. En el juego de los 100 dólares encontrados por la calle podríamos ser la persona que los rescata del suelo o la que recibe la oferta.

  	Desde este velo de ignorancia podemos emitir un juicio: Podríamos, por ejemplo, valorar la elección de un conjunto de instituciones imaginando que formamos parte de la sociedad que estamos valorando con idénticas posibilidades de encontrarnos en cualquiera de las posiciones que ocupan los individuos de esa sociedad.



Al emitir un juicio sobre la equidad, el velo de ignorancia nos invita a ponernos en el lugar de otras personas muy distintas de nosotros mismos. Esto permite, según Rawls, valorar la constitución, leyes,  procedimientos con herencias y otras instituciones de una sociedad desde la imparcialidad de una persona ajena a todo ello.


  Ejercicio 5.4 Reparto de beneficios en una sociedad

  Imagina que emprendes un negocio con un socio consistente en vender una nueva App. Para decidir cómo repartir los beneficios consideras cuatro alternativas. Los beneficios podrían dividirse:

  
    	a partes iguales;

    	de manera proporcional a la cantidad de ventas que logre cada cual;

    	de manera inversamente proporcional a los ingresos que tenga cada participante procedente de otras fuentes (por ejemplo, si uno tiene el doble de ingresos que el otro, los beneficios podrían dividirse de manera que el primero reciba un tercio y el otro reciba dos tercios);

    	de manera proporcional a las horas que dedica a vender cada persona.

  

  Ordena estas alternativas de acuerdo con tus preferencias y da argumentos basados en los conceptos de equidad expuestos en esta sección. Si tu ordenación dependiera de otras cuestiones relacionadas con este proyecto conjunto, di qué otros datos necesitarías conocer. ¿En qué diferiría tu respuesta (si fuera distinta) si usaras el velo de ignorancia de Rawls para ordenar esas alternativas?



Ni la filosofía ni la economía ni ninguna otra ciencia pueden eliminar las discrepancias sobre cuestiones de valor. Pero la economía permite esclarecer


  	las posibles conexiones entre las dimensiones de la injusticia: por ejemplo, cómo repercuten en el grado de desigualdad las reglas del juego que otorgan ventajas especiales a un grupo u otro;

  	las compensaciones entre distintas dimensiones de la equidad: por ejemplo, ¿es necesario ceder algo en cuanto a equidad de ingresos si también queremos igualdad de oportunidades?;

  	de qué maneras se pueden abordar mediante políticas públicas problemas relacionados con la injusticia, y las posibles contrapartidas políticas que implicarían: por ejemplo, si esas políticas comprometen otros objetivos, como la eficiencia.



La figura 5.2 resume los conceptos explicados en esta unidad y en la unidad 4 que podemos emplear para valorar las consecuencias de una política económica en particular. Tras reunir la información necesaria para describir la asignación resultante, nos preguntamos: ¿Es paretoeficiente y justa? ¿Es mejor que la asignación inicial de acuerdo con estos criterios?




                [image: La valoración de una asignación incluye la descripción de los hechos (quién hace qué y quién obtiene qué, y la evaluación de sus valores: ¿Es eficiente la asignación?). Es decir, ¿podría haber beneficios mutuos si se cambiara a alguna otra asignación? ¿Y es justa la asignación? En otras palabras, ¿hay alguna asignación que resultaría más justa? ¿Son justas las reglas del juego que dieron lugar a esa asignación?]



Figura 5.2 
Eficiencia y equidad.







  
    	
      Andrew Clark y Andrew Oswald. 2002. «A Simple Statistical Method for Measuring How Life Events Affect Happiness». International Journal of Epidemiology 31 (6): pp. 1139–1144. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.4 Creación de un modelo: tecnología y preferencias

Ahora desarrollaremos un modelo que nos permita estudiar distintas instituciones y cómo afectan a quién hace qué y quién obtiene qué en una interacción económica. La idea central es que las instituciones (las reglas del juego) influyen en las opciones disponibles para las personas (sus conjuntos factibles) y en el poder que pueden ejercer unos grupos sobre otros. Tal como resume el título de esta unidad («Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?»), reglas del juego diferentes distribuyen la renta de maneras distintas entre los miembros de la sociedad. Las instituciones repercuten en la eficiencia y la equidad de las asignaciones resultantes del juego.

Modelizaremos una interacción entre Ángela, una agricultora que cultiva trigo, y Bruno, el dueño de la tierra que trabaja Ángela. La cantidad de cereal producido depende de cuántas horas trabaje Ángela cada jornada. Podemos considerar que la renta que obtienen ambos de esta interacción es el trigo que se lleva cada uno de ellos; esta es la única fuente de ingresos de Ángela, de modo que si ella recibe muy poca cantidad de trigo, morirá de hambre.

El poder que tenga Bruno sobre Ángela diferirá con las reglas del juego y las posibles alternativas de las que disponga ella, y ese poder irá desde la capacidad para amenazarla con castigos físicos y obligarla a trabajar muchas horas si ella recibe poca cantidad del trigo que cultiva hasta la recaudación de un pago por usar sus tierras si ella tiene poder para negarse sin más y marcharse. El poder de Bruno disminuye cuando las reglas cambian y es posible negociar un acuerdo mutuo favorable para ambos.

La naturaleza y el alcance del poder de Bruno y de Ángela condicionan cuántas horas trabajará ella y cómo se repartirá entre ambos el trigo que produzca. Diferentes reglas del juego dan como resultado distintas contrapartidas para cada jugador. Este es otro caso en el que usaremos un juego de dos participantes para representar cómo interaccionan grupos enteros de personas dentro de la sociedad, como terratenientes y arrendatarios, por ejemplo.


	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.
	tecnología
	Descripción de un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores de producción, incluido el trabajo de personas y máquinas, para producir un producto.
	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final.
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.




​Aunque las instituciones difieren, las preferencias de Bruno y de Ángela, así como la tecnología que emplea ella para producir el trigo, son las mismas en todos los casos:


  	Ángela quiere: la mejor combinación factible de trigo y tiempo libre para sí misma, de acuerdo con sus preferencias (y sus curvas de indiferencia resultantes).

  	Bruno quiere: la mayor cantidad posible de trigo (él no realiza ningún trabajo).

  	El conjunto factible de horas trabajadas por Ángela y la cantidad total de trigo que hay que repartir entre los dos, tal y como viene dada por la tecnología agrícola empleada (la función de producción).



Preferencias de Ángela y Bruno

Asumimos que (a diferencia de los participantes en los experimentos de la unidad 4 y otros) nuestros dos actores se rigen por completo por el interés propio: sus preferencias dependen en exclusiva de lo que obtienen para sí.

Ángela valora tanto el trigo (su renta, la cual consume) como el tiempo libre. Podemos modelizar sus preferencias de la misma manera que hicimos con Karim en la unidad 3, trazando las curvas de indiferencia.

Cada punto de la figura 5.3a muestra una combinación de trigo (medido en fanegas) y tiempo libre, y las curvas de indiferencia unen combinaciones que ella valora por igual. Por ejemplo, Ángela es indiferente entre tener 16 horas de tiempo libre y consumir 33 fanegas de trigo o disponer de tan solo 10 horas de tiempo libre pero consumir 56 fanegas de trigo: estas dos combinaciones se encuentran sobre la curva de indiferencia CI3. Pero si nos desplazamos desde cualquier punto situado sobre CI3 hasta otro punto situado por encima y hacia la derecha de esa curva, ella preferirá esa otra combinación porque le da más de ambos bienes. Curvas de indiferencia más altas, como CI4 y CI5, se corresponden con niveles de utilidad más elevados.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Hay cinco curvas de indiferencia convexas decrecientes paralelas etiquetadas con CI1, CI2, CI3, CI4 y CI5 desde la más inferior hasta la más superior. La utilidad aumenta a medida que nos alejamos del origen.]



Figura 5.3a 
Curvas de indiferencia de Ángela para el tiempo libre y el trigo.







  En términos matemáticos, la derivada de las curvas de indiferencia es un número negativo. Pero la RMS es una cantidad positiva que representa la magnitud de la relación. A menudo decimos que «la RMS es igual a la derivada», pero en rigor nos referimos al valor absoluto de la derivada.




	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.
	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.



La derivada de la curva de indiferencia en cualquier punto se corresponde con la relación marginal de sustitución (RMS) entre el trigo y el tiempo libre. Representa el intercambio que Ángela está dispuesta a hacer entre esos dos bienes. Cuanto más pronunciada sea la curva de indiferencia, más valora ella el tiempo libre frente al trigo.

Cuanto más tiempo libre tiene Ángela (cuanto más a la derecha), más planas se vuelven las curvas, puesto que el tiempo libre pierde valor para ella. Por tanto, no estaría dispuesta a renunciar a mucha cantidad de trigo para conseguir una hora más de tiempo libre. En otras palabras, cuando ya tiene mucho tiempo libre, la utilidad marginal de este bien —es decir, la utilidad adicional que tendría para ella una hora más de tiempo libre— es baja comparada con la utilidad marginal del trigo. La utilidad marginal que tiene para ella el tiempo libre disminuye a medida que aumenta la cantidad de tiempo libre.


  Si te parece que la distancia vertical entre las curvas se ensancha a medida que se avanza desde la izquierda hacia la derecha, se trata de una ilusión óptica. Puedes medirla para convencerte.



Partimos de un supuesto sobre las preferencias de Ángela: sus curvas de indiferencia son desplazamientos verticales unas de otras. Esto significa, en primer lugar, que la distancia vertical entre dos curvas es idéntica con independencia de la cantidad de tiempo libre que tenga. Las flechas de la figura 5.3b muestran que la distancia entre CI3 y CI4 es la misma tanto si dispone de 12 como si dispone de 18 horas de tiempo libre.


  Aquellas preferencias donde la derivada de todas las curvas de indiferencia es idéntica para un valor dado del eje horizontal se denominan cuasilineales. En la ampliación de esta sección te mostramos la forma matemática y las propiedades de las funciones de utilidad cuasilineales.



En segundo lugar, para cada nivel de tiempo libre, la derivada es la misma en todas las curvas de indiferencia. Las tangentes a las curvas de indiferencia donde la cantidad de tiempo libre es 18 horas son todas paralelas entre sí. En otras palabras, la RMS de Ángela depende de la cantidad de tiempo libre que tiene, pero no cambia si recibe más o menos trigo.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Hay cinco curvas de indiferencia convexas decrecientes que no se cruzan. El punto Z se encuentra en las 12 horas de tiempo libre de la segunda curva de indiferencia más alta. La distancia vertical entre el punto de 12 horas de tiempo libre de la segunda y la tercera curvas de indiferencia más altas es de 17 fanegas, y es igual a la distancia vertical entre esas mismas curvas en el punto de 18 horas de tiempo libre.]



Figura 5.3b 
La RMS de Ángela depende de la cantidad de tiempo libre que tenga, pero no de la cantidad de trigo.






Adoptamos este supuesto para simplificar el análisis. En concreto, esto nos permite medir en fanegas de trigo cuánto varía la utilidad de Ángela entre una asignación y otra. Por ejemplo, podemos decir que su preferencia por el punto Z frente al punto Y equivale a 17 fanegas de trigo.

La figura 5.3c muestra las preferencias de Bruno empleando los mismos ejes. A él no le importa cuánto tiempo dedica Ángela a producir trigo, le da igual cuánto tiempo libre tenga ella. Lo único que le interesa es la cantidad de trigo que recibe él como propietario del terreno: cuanto más mejor. De ahí que sus curvas de indiferencia sean horizontales.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Hay cinco líneas paralelas horizontales. La utilidad aumenta a medida que se asciende desde el eje horizontal.]



Figura 5.3c 
Preferencias de Bruno en relación con el trigo y el tiempo libre de Ángela.






Tecnología de Ángela


  Dejaremos para la unidad 6 el detalle importante de que la cantidad de trabajo realizado no solo depende de las horas que se le dediquen, sino también del tesón y el esmero con el que se efectúe.




  Pieza clave

  Para una introducción a las funciones de producción y el producto medio del trabajo, lee la sección 1.6.



Las combinaciones factibles de trigo y tiempo libre para Ángela vienen determinadas por la tecnología que usa en su explotación para producir trigo. La figura 5.4 muestra la función de producción, la cual indica que la cantidad de trigo producido (la producción) depende de cuánto trabaje Ángela (el factor de producción medido en horas diarias). Esto se asemeja a la función de producción de grano de la sección 1.6; la mayor diferencia radica en que en la sección 1.6, el factor de producción es el número total de agricultores que trabajan la tierra, mientras que aquí se corresponde con la cantidad de horas diarias trabajadas en una explotación por parte de una sola agricultora.


	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.
	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.



Si Ángela trabaja cinco horas al día, produce 37 fanegas de trigo (el punto T de la figura). El producto medio de su trabajo es 37/5 = 7,4 fanegas. El producto medio se corresponde con la derivada de la línea que va desde el origen hasta el punto T. Su función de producción (una vez más, igual que en la sección 1.6) tiene forma cóncava: el producto medio de una hora de trabajo disminuye a medida que aumenta el número de horas. Igual que antes, esto sucede porque la cantidad de terreno disponible es fija: trabajar el doble de horas en la misma cantidad de tierra no duplicaría la producción.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Desde el origen parte una curva convexa creciente que pasa por el punto T (5 , 37) y que está etiquetada como función de producción.]
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      	0
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      	4
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      	16
      	24
    

    
      	Trigo
      	0
      	17
      	24
      	29
      	34
      	37
      	41
      	46
      	54
      	60
      	64
    

  


    


Figura 5.4 
Función de producción de Ángela.






A partir de la información de la figura 5.4 podemos hallar qué combinaciones de producción de trigo y tiempo libre son factibles para Ángela. Igual que en la unidad 3, lo que llamamos tiempo libre es todo el tiempo que no dedica a trabajar para producir trigo —incluye el tiempo de comer, dormir y todo el resto de actividades que no cuentan como trabajo agrícola, además de su tiempo de ocio—. Así, por ejemplo, sabemos que trabajando cinco horas, Ángela podría producir 37 fanegas de trigo. De modo que 19 horas de tiempo libre y 37 fanegas de trigo son factibles. En la tabla de la figura 5.5, hemos calculado la cantidad de tiempo libre correspondiente a cada cantidad de trigo producido. Después hemos introducido en el gráfico cada combinación de trigo y tiempo libre para hallar la frontera factible.

La frontera factible de la figura 5.5 es una imagen simétrica a la función de producción de la figura 5.4, donde el eje horizontal indica el tiempo libre en lugar de las horas de trabajo. Muestra la cantidad de trigo que puede producirse y consumirse para cada cantidad posible de tiempo libre.


  Al igual que la RMS, la RMT es un número positivo, aunque la derivada es negativa. Para ser más exactos, la RMT es igual al valor absoluto de la derivada.




	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».



La derivada de la frontera factible es la relación marginal de transformación (RMT) del tiempo libre medido en trigo. En cada punto de la frontera, indica la disyuntiva a la que se enfrenta Ángela: a cuánto trigo tendría que renunciar para conseguir una unidad más de tiempo libre. La tabla de la figura 5.5 revela que si Ángela redujera su tiempo libre de 19 horas (en el punto T) a 18 horas, su producción de trigo aumentaría de 37 a 41 fanegas. De modo que la relación marginal de transformación en el punto T es de cuatro fanegas por hora. De forma equivalente, el coste de oportunidad de una hora de tiempo libre en el punto A es de cuatro fanegas de trigo.

La frontera factible de Karim en la unidad 3 es una línea recta, por lo que para él, la RMT es la misma en todos los puntos de la frontera. Para Ángela, la RMT cambia: cuanto más tiempo libre se tome, mayor será la RMT; si ya tiene mucho tiempo libre, el coste de oportunidad de tomarse una hora más es mayor: la cantidad de trigo a la que tiene que renunciar.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente une los puntos (0, 64), T (19, 37) y (24, 0) y está etiquetada como frontera factible.]
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      	0
      	17
      	24
      	29
      	34
      	37
      	41
      	46
      	54
      	60
      	64
    

  


    


Figura 5.5 
Frontera factible de Ángela.







  
    Pregunta 5.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la figura 5.3b y la figura 5.4 y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Las curvas de indiferencia de Ángela se aplanan cuando dispone de más tiempo libre porque su utilidad marginal del trigo desciende.

      	Para una cantidad determinada de tiempo libre, todas las curvas de indiferencia de Ángela tienen la misma derivada.

      	La frontera factible de Ángela se puede inferir a partir de su función de producción.

      	La derivada de la frontera factible es la RMS.

    

    
      	Las curvas de indiferencia son más planas con las combinaciones de la derecha, pero la razón estriba en que disminuye la utilidad marginal del tiempo libre, no la del trigo. Cuando Ángela dispone de más tiempo libre, este tiene menos valor para ella frente al trigo que cuando dispone de muy poco tiempo libre.

      	Las curvas de indiferencia de Ángela tienen esta propiedad particular, por lo que su RMS depende de la cantidad de tiempo libre que tiene, y no de la cantidad de trigo.

      	La función de producción muestra cuánta cantidad de trigo puede producir Ángela por cada hora de trabajo. Como cada día tiene 24 horas, podemos usar esta información para hallar la frontera factible, la cual muestra las combinaciones posibles de tiempo libre y cantidad de trigo disponibles para Ángela.

      	La derivada de la frontera factible es la RMT. La RMS se corresponde con la derivada de las curvas de indiferencia de Ángela.

    

  




  Ampliación 5.4 Propiedades de las funciones de producción cóncavas y de las preferencias cuasilineales

  
    Aquí analizamos las propiedades matemáticas de la tecnología y las preferencias de Ángela usando el análisis matemático. Antes de trabajar esta ampliación, conviene leer la introducción a las funciones de producción que ofrecemos en la ampliación 2.4. También es necesario conocer el análisis matemático de las preferencias que consta en la ampliación 3.3 (esencial) y de la relación marginal de transformación de la ampliación 3.4.

  

  La tecnología y las preferencias de Ángela tienen propiedades que pueden considerarse probables en muchos modelos económicos. Su función de producción tiene forma cóncava, igual que la función de producción agrícola de la unidad 1: es una función creciente pero se aplana de manera gradual a medida que aumentan las horas de trabajo. Sus preferencias, igual que las de Karim en la unidad 3, son convexas (tal como se expone en la ampliación 3.3): en otras palabras, sus curvas de indiferencia son decrecientes y se aplanan a medida que nos movemos hacia la derecha. Además, sus preferencias tienen una propiedad especial que resulta útil en algunos modelos: son cuasilineales.

  En esta ampliación describimos esas propiedades en términos matemáticos. En primer lugar, conviene aclarar a qué nos referimos con «cóncavo» y «convexo».

  
    Funciones cóncavas y convexas

    
	cóncavo, función cóncava
	Se dice que una función, \(f(x)\), es cóncava si su derivada segunda es negativa para todos los valores de \(x\).
	convexo, función convexa
	Se dice que una función, \(f(x)\), es convexa si su derivada segunda es positiva para todos los valores de \(x\).



    Se dice que una función, \(f(x)\), es cóncava si su segunda derivada es negativa para todos los valores de\((x\); es decir, si \(f''(x)\leq0\). Cuando \(f''(x)<0\) para todos los valores de \(x\), entonces es una función estrictamente cóncava.

    Si una función es cóncava, su derivada \(f'(x)\) decrece a medida que aumenta \(x\).

    Por el contrario, se dice que una función, \(f(x)\), es convexa si su segunda derivada es positiva para todos los valores de \(x\); es decir, si \(f''(x)\geq0\). Cuando \(f''(x)>0\) para todos los valores de \(x\), entonces es una función estrictamente convexa.

    Si una función es convexa, su derivada \(f'(x)\) crece a medida que aumenta \(x\).

  

  La figura A5.1 compara los gráficos de cuatro funciones posibles, \(y=f(x)\). Las dos superiores son funciones crecientes (tienen derivada positiva), tal como sería de esperar que fueran en general las funciones de producción. De ellas, la de la izquierda es cóncava (como todos los ejemplos de funciones de producción que usamos en las unidades 1 a 5). Su derivada decrece a medida que aumenta \(x\), de modo que al unir entre sí dos puntos de la curva, la recta resultante se sitúa por debajo de la curva. La de la derecha ilustra una función de producción convexa: su derivada crece a medida que lo hace \(x\), de modo que una recta que una dos puntos cualesquiera de la curva pasará por encima de ella.

  


                [image: Hay 4 diagramas. En cada diagrama, el eje horizontal muestra la variable x, mientras que el eje vertical muestra la variable f(x). El diagrama 1 muestra una curva creciente y cóncava. La derivada primera de f(x) es positiva, y la derivada segunda es negativa. El diagrama 2 muestra una curva creciente y convexa. Tanto la derivada primera como la segunda de f(x) son positivas. El diagrama 3 muestra una curva decreciente y cóncava. Tanto la derivada primera como la segunda de f(x) son negativas. El diagrama 4 muestra una curva decreciente y convexa. La derivada primera de f(x) es negativa, mientras que la deriva segunda es positiva.]



Figura A5.1 
Funciones cóncavas y convexas.






  Las dos funciones de la parte inferior son decrecientes —trazamos funciones decrecientes para representar curvas de indiferencia, por ejemplo—. La de la izquierda es cóncava: a medida que aumenta \(x\) su derivada decrece, es decir, se vuelve más negativa. Ten cuidado con esto; la curva se vuelve más empinada porque aumenta el valor absoluto de la derivada, pero la derivada en sí es decreciente. De ahí que \(f''(x)<0\): es cóncava. La parte inferior derecha muestra una función convexa decreciente; esta es la forma esperable para la mayoría de las curvas de indiferencia. La curva se aplana (su derivada se vuelve menos negativa) a medida que aumenta \(x\), lo que se corresponde con una segunda derivada positiva.

  Unir entre sí dos puntos de la curva con una línea recta es una manera rápida y fácil de distinguir una función cóncava de una convexa. En la figura A5.1, la recta se sitúa por debajo de la curva en el caso de las dos funciones cóncavas de la izquierda, y por encima de ella en el caso de las dos funciones convexas de la derecha.

  Propiedades económicas y matemáticas de las funciones de producción

  La función de producción de Ángela que se muestra en la figura 5.4 es similar a la función de producción de grano de la sección 1.6 y la función de producción de aceite de oliva de la ampliación 2.4. Todas estas funciones evidencian que la producción de un producto aumenta con la cantidad de mano de obra empleada para producirlo. Si la producción aumentara en la misma proporción que la mano de obra, la función de producción sería una línea recta con una pendiente constante. Pero en cada uno de esos ejemplos hay otros factores de producción que son fijos (la tierra o la maquinaria), de modo que la producción aumenta menos que si lo hiciera de forma proporcional a la mano de obra: la derivada de la función presenta un descenso gradual a medida que se emplea más mano de obra. En otras palabras, todos estos ejemplos tienen funciones de producción crecientes y estrictamente cóncavas.

  La figura A5.2a muestra otra función creciente y estrictamente cóncava que supondremos que se corresponde con la función de producción, \(y=g(h)\), de una agricultora como Ángela, donde \(h \ge 0\) son las horas diarias de trabajo, \(y\) es la cantidad de fanegas de trigo producido y \(g(0)=0\).

  La función mostrada tiene una forma algebraica simple que se emplea a menudo en ejemplos económicos:

\[g(h)=ah^b \text{ donde $a$ y $b$ son constantes: } a>0, 0<b<1\]
  En la figura, \(a=10\) y \(b=0{,}4\).

  La figura muestra que la función \(g(h)\) es creciente y estrictamente cóncava. Esto se puede comprobar de forma algebraica usando lo que sabemos sobre las constantes, \(a\) y \(b\):

\[g'(h) = abh^{b-1}>0 \text{ y } g''(h)=ab(b-1)h^{b-2}<0 \text{ para cualquier } h>0\]
  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de trabajo, indicadas con h, con intervalos que van de 0 a 24, y el eje vertical muestra fanegas de trigo, indicadas con y, con intervalos que van de 0 a 40. Las coordenadas son (horas de trabajo, fanegas de trigo). La función de producción es una curva cóncava creciente de ecuación y = 10 por h elevado a 0,4, y que pasa por los puntos (0 , 0) y P (5 , 19). La línea tangente en el punto P muestra el producto marginal de la mano de obra; y la pendiente de la línea que va de (0 , 0) al punto P muestra el producto medio de la mano de obra.]



Figura A5.2a 
Una función de producción cóncava, \(y = 10h^{\text{0,4}}\).






  
	producto marginal
	El producto marginal de un factor (por ejemplo, el de la mano de obra) es la cantidad adicional de producto que se obtiene por el incremento de una unidad de factor.



  La pendiente (o derivada) de la función de producción nos da el producto marginal de la mano de obra (PMgL): es decir, la cantidad adicional de producción al emplear más mano de obra. En otras palabras, es el ritmo al que aumenta la producción al incrementar la mano de obra:

\[\text{PMgL} = g'(h)\]
  Aquí definimos el producto marginal de la mano de obra (PMgL) como la tasa de aumento de la producción correspondiente a un incremento pequeño (infinitesimal) del factor de producción, aunque a menudo se interpreta como el aumento de la producción cuando la mano de obra aumenta en una unidad completa (una hora o un trabajador, por ejemplo), lo que no es lo mismo.

  
    Tal como explicamos en la ampliación 3.3, en las extensiones matemáticas usamos el método del análisis matemático para medir los cambios marginales, mientras que en las secciones principales solemos medirlos como el efecto debido al incremento en una unidad. En general, la tasa de aumento, \(g'(h)\), difiere del aumento de la producción cuando \(h\) aumenta en una unidad, que es \(g(h+1)-g(h)\), a menos que \(h\) se mida en unidades muy pequeñas.

  

  La figura A5.2a muestra la tangente de la función de producción en el punto P, donde \(h=5\) y \(y=19,04\). La pendiente de la tangente vale 1,52, es decir, \(g'(5)=1,52\). Decimos que cuando \(h=5\), el producto marginal de la mano de obra equivale a 1,52 fanegas de trigo por hora. Cuando la función de producción es cóncava, el producto marginal de la mano de obra disminuye cuando aumenta el factor mano de obra.

  
	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.



  El producto marginal no es lo mismo que el producto medio. El producto medio de la mano de obra (PMeL) en \(h\) horas de trabajo es la cantidad media producida a lo largo de todas las horas \(h\) de mano de obra empleada:

\[\text{PMeL} = \frac{g(h)}{h}\]
  En la figura A5.2a, el PMeL en el punto P se corresponde con la derivada de la línea que va desde el origen hasta P, que es 19,04/5 = 3,8.

  En el texto principal de esta sección señalamos que el PMeL de Ángela disminuye a medida que aumentan sus horas de trabajo. Esta propiedad se da con cualquier función de producción estrictamente cóncava. Por intuición sabemos que si una hora más de trabajo añade menos a la producción que cada una de las horas trabajadas con anterioridad (el PMgL disminuye), entonces el producto medio a lo largo de todas las horas trabajadas también tiene que disminuir (PMeL es decreciente).

  Además, si derivamos el producto medio respecto de \(h\) usando la regla del cociente, obtenemos:

\[\frac{d \text{PMeL}}{dh} = \frac{d}{dh} \left( \frac{g(h)}{h} \right) = \left( \frac{hg'(h) - g(h)}{h^2} \right)\]
  De modo que la propiedad de que el producto medio es decreciente es equivalente a la propiedad de que el producto marginal es menor que el producto medio:

\[\begin{align*} \frac{d \text{PMeL}}{dh} < 0 & \Rightarrow hg'(h) - g(h) < 0 \Rightarrow g'(h) < \frac{g(h)}{h} \end{align*}\]
  La figura A5.2a ilustra esta propiedad: la pendiente de la tangente en P es menor que la pendiente de la recta entre P y el origen. Esto se puede demostrar directamente para funciones de producción que tengan la forma \(g(h)=ah^b\), donde \(a>0\) y \(0<b<1\):

\[g’(h)=abh^{b-1} < ah^{b-1}=\frac{g(h)}{h}\]
  La frontera factible y la relación marginal de transformación

  Si la tecnología se describe mediante una función de producción \(y=g(h)\), donde \(y\) es la producción de trigo, \(h\) se corresponde con las horas de trabajo por día y \(g\) es una función creciente y estrictamente cóncava, ¿qué podemos decir sobre la forma de la frontera factible?

  
	bienes
	En economía se emplea a veces este término de un modo muy general para referirse a cualquier cosa por la que se interese un individuo y de la que querría tener más. Además de los bienes que se venden en un mercado, pueden considerarse bienes, por ejemplo, el tiempo libre o el aire limpio.



  Para hallar la ecuación de la frontera factible de Ángela reescribiremos la tecnología en términos de las dos cosas que constituyen bienes para ella: la producción y las horas de tiempo libre, \(t\). Como \(h=24-t\), la frontera factible equivale a:

\[y=g(24-t)\]
  Si derivamos con respecto a \(t\) usando la regla de la función compuesta (a veces denominada regla de la cadena):

\[\frac{dy}{dt}=g'(24-t)\frac{d}{dt}(24-t)=-g'(24-t)\]
  Como \(g\) es una función creciente \((g'>0)\), podemos deducir que la derivada de la frontera factible es negativa. Además, si volvemos a derivar deduciremos que es estrictamente cóncava:

\[\frac{d^2y}{dt^2}=-g''(24-t)\frac{d}{dt}(24-t)=g''(24-t)<0\]
  Tal como explicamos en la ampliación 3.4, el valor absoluto de la derivada de la frontera factible es la relación marginal de transformación, en este caso entre tiempo libre y trigo:

\[\text{RMT}=\left|\frac{dy}{dt}\right|=g'(24-t)\]
  La RMT es igual al producto marginal de la mano de obra. La RMT aumenta a lo largo de la frontera, a medida que asciende \(t\) y que desciende \(y\):

\[\frac{d\text{RMT}}{dt}=-g''(24-t)>0\]
  Cuando la función de producción vale \(g(h)=ah^b\), la ecuación de la frontera factible es (y=a(24-t)^b). Si derivamos (y recordamos que \(a>0\) y \(0<b<1\)):

\[\begin{align*} \frac{dy}{dt}&=-ab(24-t)^{b-1}<0;\ \frac{d^2y}{dt^2}=ab(b-1)(24-t)^{b-2} < 0 \end{align*}\]
  Así que la frontera factible es decreciente y cóncava en \(t\), y la RMT vale \(ab(24-t)^{b-1}\). La figura A5.2b muestra la frontera factible correspondiente al ejemplo de la figura A5.2a, donde \(a=10\) y \(b=0,4\). La frontera factible es una imagen simétrica a la función de producción.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra horas de tiempo libre, etiquetadas con t, con intervalos que van de 0 a 24, y el eje vertical muestra fanegas de trigo, etiquetadas con y, que van de 0 a 40. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible es una curva cóncava decreciente con la ecuación y = 10 por t elevado a 0,4 y que pasa por los puntos (0 , 35 ,7), (19 , 19) y (24 , 0).]



Figura A5.2b 
Una frontera factible cóncava, \(y = 10(24 - h)^{\text{0,4}}\).






  Preferencias de Ángela: cuasilinealidad

  
	preferencias convexas
	Se dice que una persona tiene preferencias convexas cuando sus curvas de indiferencia tienen forma convexa —es decir, si se vuelven más planas a medida que se avanza por la curva hacia la derecha del diagrama—. Este perfil típico aparece porque, cuando se tiene más cantidad de un bien (en relación con otro), se está dispuesto a renunciar a más cantidad de él a cambio de una unidad del otro bien: la relación marginal de sustitución decrece a lo largo de la curva.



  Ya hemos dicho que en términos generales damos por supuesto que las curvas de indiferencia son decrecientes y convexas. Esto fue lo que asumimos para Karim en la ampliación 3.3 y para Ángela en la parte principal de esta sección. Decimos que Ángela, como Karim, tiene preferencias convexas. El valor absoluto de la derivada de la curva de indiferencia (la relación marginal de sustitución) cae a medida que aumenta la cantidad del bien en el eje horizontal; en otras palabras y como parece lógico, cuanto más tienen de ese bien, más dispuestos están a cambiarlo por el otro. Si escribimos la ecuación de la curva de indiferencia de manera que el bien de un eje sea una función del bien del otro eje, obtenemos una función convexa.

  
	cuasilineal, función cuasilineal
	Se dice que una función de utilidad es cuasilineal si depende linealmente de la cantidad de un bien y no linealmente de la de otro. La relación marginal de sustitución entre los dos bienes depende únicamente de la variable no lineal.



  Pero las preferencias de Ángela en relación con el consumo y el tiempo libre también tienen una propiedad especial: sus curvas de indiferencia resultan del desplazamiento en vertical de las unas respecto de las otras. Esta propiedad se conoce como cuasilinealidad e implica, tal como se explicó en la parte principal de esta sección, que su RMS entre trigo y tiempo libre depende de la cantidad de tiempo libre que tenga, pero no varía si obtiene más o menos trigo. El supuesto de que las preferencias son cuasilineales es menos verosímil en general, pero es una simplificación útil que se emplea en algunos modelos para facilitar que podamos centrarnos en aspectos concretos de un problema.

  Sea \(t\) las horas de tiempo libre que tiene Ángela al día, y \(c\), el número de fanegas de trigo que consume al día. La cuasilinealidad se ilustra en la figura 5.3b, reproducida a continuación como figura A5.3. Recuerda que la RMS en cualquier punto es la derivada de la curva de indiferencia. La figura muestra que todas las tangentes en \(t=18\) son paralelas entre sí. Por tanto, si Ángela tiene 18 horas de tiempo libre, su RMS es la misma con independencia de la cantidad de trigo que consuma.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Hay cinco curvas de indiferencia convexas decrecientes que no se cruzan. El punto Z se encuentra en las 12 horas de tiempo libre de la segunda curva de indiferencia más alta. La distancia vertical entre el punto de 12 horas de tiempo libre de la segunda y la tercera curvas de indiferencia más altas es de 17 fanegas, y es igual a la distancia vertical entre esas mismas curvas en el punto de 18 horas de tiempo libre.]



Figura A5.3 
La RMS de Ángela depende de la cantidad de tiempo libre de que disponga, pero no de la cantidad de trigo.






  Las preferencias cuasilineales pueden representarse a través de una función de utilidad con la forma:

\[u(t, c) = c + v(t)\]
  donde \(v\) es una función creciente de \(t\): \(v'(t) \gt 0\) porque Ángela prefiere más tiempo libre a menos. Una función de utilidad como esta se denomina cuasilineal porque la utilidad es lineal en \(c\). Con esto mostramos que esta función de utilidad posee la propiedad requerida.

  En la ampliación 3.3 demostramos que para cualquier función de utilidad, la RMS es la relación de las utilidades marginales:

\[\text{RMS} = \frac{\partial u}{\partial t} \left/ \frac{\partial u}{\partial c} \right.\]
  Aplicamos esta fórmula al caso de la función de utilidad cuasilineal, \(\frac{\partial u}{\partial t}=v'(t)\) y \(\frac{\partial u}{\partial c}=1\), y entonces:

\[\text{RMS} = v'(t)\]
  Por tanto, la RMS de Ángela entre consumo y tiempo libre depende de cuánto tiempo libre, \(t\), tiene, pero no de su consumo, \(c\).

  Se puede llegar directamente al mismo resultado sin usar la fórmula general. La ecuación de una curva de indiferencia es \(v(t) + c = u_0\), donde \(u_0\) es una constante. Si reordenamos esta ecuación, podemos expresar \(c\) en términos de \(t\) con:

\[c=u_0-v(t)\]
  Por lo tanto, la derivada de la curva de indiferencia es \(\frac{dc}{dt}=-v’(t)\), y la RMS se corresponde con el valor absoluto de la derivada, \(v'(t)\).

  La expresión de las curvas de indiferencia de esta manera también demuestra que son desplazamientos verticales unas de otras. La distancia vertical entre una curva de indiferencia correspondiente al nivel de utilidad \(u_0\) y otra con una utilidad mayor \(u_1\), es \((u_1-v(t))-(u_0-v(t))=u_1-u_0\), lo cual no depende de \(t\).

  Preferencias cuasilineales convexas

  En la figura A5.3, las curvas de indiferencia son al mismo tiempo cuasilineales y convexas (tienen la propiedad habitual de reducir la RMS, puesto que se aplanan a medida que se avanza hacia la derecha). Dado que la RMS es \(v'(t)\), tiene que cumplirse que \(v’(t)\) descienda a medida que \(t\) aumenta. En otras palabras, las preferencias cuasilineales también son convexas si:

\[v''(t) < 0\]
  Aunque resulte un tanto confuso, esto significa que \(v(t)\) tiene que ser una función cóncava. Tal como se ha señalado con anterioridad, podemos reordenar las curvas de indiferencia para expresar \(c\) como una función de \(t\): \(c=u_0-v(t)\). Entonces:

\[\frac{dc}{dt}=-v'(t) \text { y }\frac{d^2c}{dt^2}=- v''(t)\]
  Por tanto, las curvas de indiferencia son convexas si y solo si \(v(t)\) es cóncava: \(v''(t) > 0\).

  ¿Por qué suponemos que las preferencias son cuasilineales?

  Emplear una función de utilidad cuasilineal significa que se establece un supuesto restrictivo sobre las preferencias, lo que no resultaría creíble en todos los modelos económicos.  Pero tiene una implicación muy útil. Puesto que la utilidad tiene la forma \('c + \text{algo}'\), se mide en las mismas unidades que el consumo. Ángela valora \(t\) horas de tiempo libre tanto como \(v(t)\) fanegas de trigo.

  Esto resulta especialmente útil para un modelo de una trabajadora que valora el tiempo libre y también todos los bienes que puede comprar con la renta que gana. Imagina que en lugar de limitarse a consumir trigo, Ángela puede venderlo en el mercado y adquirir otros alimentos o ropa (o cualquier otra cosa) con las ganancias. En tal caso, todo lo que no sea tiempo libre se puede valorar con las mismas unidades: los ingresos monetarios. Si modelizamos sus preferencias como cuasilineales, podemos emplear los ingresos monetarios para medir las ganancias y pérdidas globales de utilidad resultantes de cambios en el consumo, el tiempo libre o ambos.

  Cuasilinealidad: un ejemplo

  Un ejemplo de función cuasilineal es:

\[u(t,\ c) = c+ \beta t^\alpha\]
  donde \(\beta\) y \(\alpha\) son constantes positivas y \(\alpha\lt1\). Su forma general es \(v(t) +c\), con \(v(t)= \beta t^\alpha\). Para demostrar que se trata de una función de utilidad cuasilineal como la descrita con anterioridad, hay que demostrar que la función, \(v\), es creciente y cóncava en \(t\). Esto es fácil de hacer:

\[v'(t)= \alpha \beta t^{\alpha -1}\]
  que es positiva porque \(\beta\) y \(\alpha\) son positivas, y

\[v''(t)= (\alpha -1)\alpha \beta t^{\alpha -2}\]
  que es negativa porque \(\beta > 0\) y \(0\lt\alpha < 1\).

  Otra posibilidad sería partir de la ecuación de una curva de indiferencia con la forma \(c=u_0-\beta t^\alpha\), y derivar para obtener \(\frac{dc}{dt}\) y \(\frac{d^2c}{dt^2}\).

  
    Ejercicio A5.1 Funciones de utilidad cuasilineales

    Para cada una de estas funciones de utilidad halla (mediante derivación) si son cuasilineales, y calcula la RMS.

    
      	\(u(t,c) = c + bln(t)\) 

      	\(u(t, c) = c + \frac{1}{(1 + t)^{b}} \text{ para } b \gt 1\) 

      	\(u(t,c) = (ac^2 + (1-a)t^2)^{1/2}\) 

    

  

  Más información: Apartados 14.1, 17.1 y 17.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.5 Instituciones y el caso de la agricultora independiente

Como punto de referencia (o caso de partida) es útil pensar qué elegiría Ángela si ella misma fuera la dueña de la explotación. ¿Cuántas horas trabajaría y cuánto trigo consumiría? A continuación consideraremos tres situaciones institucionales diferentes en las que la tierra pertenece a Bruno. Para cada caso identificaremos la cantidad de trigo producido, las horas trabajadas por Ángela y la cantidad de trigo que obtiene cada uno de ellos, es decir, Ángela y Bruno. Después analizaremos cómo varían los resultados dependiendo de las reglas del juego.


​La figura 5.6 sintetiza en qué difieren las reglas del juego entre los distintos casos:


	derechos de propiedad
	Protección legal de la propiedad, incluido el derecho a excluir a otros y a beneficiarse de la cosa poseída o venderla. Los derechos de propiedad pueden abarcar bienes con una definición amplia, como agua limpia, seguridad o educación, si están protegidos por el sistema legal.




  	dependiendo de cómo se establezcan las horas de trabajo de Ángela: si dependen de ella, de Bruno o de una negociación entre ambos;

  	dependiendo de las alternativas de Ángela (su siguiente mejor oportunidad): como intentar escapar de las imposiciones de Bruno o buscar un trabajo diferente;

  	dependiendo del papel que desempeñe el gobierno: si vela por el cumplimiento de la coacción que ejerce Bruno sobre Ángela, si protege la autonomía personal de Ángela aunque haga valer los derechos de propiedad de Bruno, si facilita una negociación entre ambos sujeta a aprobación por parte de un gobierno electo.








  
    	Una agricultora independiente
Caso de partida: Ángela es dueña de la tierra
  



  
    	Es la propia Ángela quien posee la tierra. El gobierno protege su derecho a excluir a otros de la tierra (o de sus productos).
Ángela decide: cuántas horas trabajar y cuánto trigo producir y consumir.
  

  
    	Un terrateniente y una agricultora
Bruno es el propietario de la tierra y Ángela la cultiva
Lo que suceda dependerá de la situación institucional
  

  
    	Caso 1
Trabajo forzoso
    	Caso 2
Contrato de «o lo tomas o lo dejas»
    	Caso 3
Negociación en una democracia
  

  
    	Las reglas del juego
  

  
    	Bruno puede obligar a Ángela a trabajar para él para producir un trigo del que es dueño.

Bruno decide: cuántas horas tiene que trabajar y cuánto trigo puede consumir Ángela.

Ángela decide: obedecer, intentar huir o rebelarse junto a otros agricultores (en los dos últimos casos corre el riesgo de morir en el intento).
    	Bruno ofrece a Ángela un contrato (o bien un contrato de trabajo o bien un arrendamiento rústico) que ella puede aceptar o rechazar. No hay margen para negociar los términos del contrato. Bruno no puede amenazar a Ángela con castigos físicos y ella puede rechazar la oferta y buscar trabajo en otra parte. Si fuera necesario, el Estado protegerá los derechos de propiedad de Bruno y velará por el cumplimiento del contrato.

Bruno decide: qué contrato ofrece a Ángela.

Angela decide: aceptar o rechazar el contrato de Bruno y también, si acepta un arrendamiento, cuántas horas trabajará.
    	Bruno ofrece a Ángela un contrato. Ángela puede aceptarlo, rechazarlo o negociar unas condiciones contractuales alternativas. Ángela y otros agricultores tienen la posibilidad de votar, lo que les permite elegir un gobierno que apruebe una legislación para limitar el número máximo de horas de trabajo y estipular un salario mínimo igual al que Ángela habría ganado en el caso 2.

Bruno y Ángela negocian: Ángela (junto con otras personas) vota para mejorar sus opciones. Después, ella y Bruno negocian un contrato.
  







Figura 5.6 
Las reglas del juego en distintas situaciones institucionales.






Caso de partida: propiedad privada de un productor independiente

Empezamos con el caso en el que Ángela posee la tierra que trabaja. Ella decide sus horas de trabajo y consume el trigo que produce. No interviene ningún otro participante, solo Ángela, de modo que no se trata de una interacción social y no surge la cuestión de la distribución de los ingresos.

Instituciones de tenencia de la tierra


​La posesión de la tierra por parte de individuos o de familias es una forma de propiedad privada, lo que significa que quien la posee puede excluir a otras personas del uso de la tierra o del disfrute de sus productos y es libre de venderla o de cederla. La propiedad privada es una de las numerosas instituciones de tenencia de la tierra, es decir, normas (escritas o informales) que dictaminan quién puede usar y comprar o vender la tierra y las condiciones en las que se puede usar, vender y adquirir. Aparte de la propiedad privada, otras formas de tenencia de la tierra incluyen la propiedad comunal (por ejemplo, cuando los miembros de una comunidad tienen derecho a usar pastos comunales para el ganado); el acceso libre, donde no se atribuyen derechos específicos a nadie y nadie puede ser excluido (como los océanos y algunos bosques); y la propiedad pública, donde los derechos de propiedad se asignan a alguna autoridad del sector público, como un gobierno nacional o regional.

El hecho de que Ángela tenga la propiedad de la tierra significa que puede excluir a otras personas de su uso o de recibir cualquiera de sus productos. Si fuera necesario, el gobierno impondría el cumplimiento de este derecho penalizando a quienquiera que intentara quebrantarlo.

Decisiones de Ángela como productora independiente

Cuando Ángela puede elegir por sí misma cómo gestionar la explotación agraria consumiendo todo el trigo que ella produce, se enfrenta a un problema de elección restringida como el que analizamos para Karim en la unidad 3. Ella aspira a encontrar un punto dentro del conjunto factible de combinaciones de tiempo libre y consumo que le brinde la mayor utilidad posible.

Al igual que Karim, elegirá el punto en el que la frontera factible alcanza la curva de indiferencia más alta posible. Sigue cada paso de la figura 5.7 para averiguar cuánto trigo producirá y cuánto tiempo libre se tomará.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay cuatro curvas convexas paralelas decrecientes etiquetadas, desde la más baja hasta la más alta, así: CI3, CI-asterisco y CI5. CI3 cruza la frontera factible en dos puntos. CI-asterisco es tangente a la frontera factible en el punto A, donde RMS = RMT. CI5 se encuentra por encima de la frontera factible en todos los puntos.]



Figura 5.7 
Combinación de tiempo libre y trigo que elige Ángela como agricultora independiente.






  


                [image: La frontera factible: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible.]



La frontera factible



El gráfico muestra la frontera factible de Ángela, la cual viene determinada por su función de producción.






  


                [image: Lo mejor que puede hacer Ángela: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay tres curvas convexas paralelas decrecientes etiquetadas, desde la más baja hasta la más alta, así: CI3, CI-asterisco, CI4 y CI5. CI3 cruza la frontera factible en dos puntos. CI-asterisco es tangente a la frontera factible en el punto A. CI4 y CI5 se encuentran por encima de la frontera factible en todos los puntos.]



Lo mejor que puede hacer Ángela



Para hallar qué combinación prefiere, introducimos en el gráfico sus curvas de indiferencia. La curva de indiferencia más alta que puede alcanzar es CI*, en el punto A, donde disfrutaría de 16 horas de tiempo libre, trabajaría ocho horas y produciría 46 fanegas de trigo.






  


                [image: RMS = RMT para la utilidad máxima: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay cuatro curvas convexas paralelas decrecientes etiquetadas, desde la más baja hasta la más alta, así: CI3, CI-asterisco y CI5. CI3 cruza la frontera factible en dos puntos. CI-asterisco es tangente a la frontera factible en el punto A, donde RMS = RMT. CI5 se encuentra por encima de la frontera factible en todos los puntos.]



RMS = RMT para la utilidad máxima



En el punto A, la curva de indiferencia es tangente a la frontera factible. Por tanto, sus dos opciones se equilibran: su relación marginal de sustitución (RMS) entre trigo y tiempo libre (la derivada de la curva de indiferencia) es igual a su RMT (la derivada de la frontera factible).








El gráfico evidencia que Ángela elegirá el punto A, con 16 horas de tiempo libre y 46 fanegas de trigo, donde sus dos opciones se equilibran: la ratio a la que está dispuesta a llegar entre trigo y tiempo libre (su RMS) es igual a la ratio que le impone su tecnología (la RMT).

Pensar en ratios ofrece otra manera de entender por qué esto es lo mejor que puede hacer. Supón, por ejemplo, que eligiera tener más de 16 horas de tiempo libre. Entonces su frontera factible sería más pronunciada y sus curvas de indiferencia serían más planas que en A, así que RMT > RMS. Esto significa que podría transformar una hora de tiempo libre en más trigo que la cantidad más baja que estaría dispuesta a aceptar por la pérdida de tiempo libre. Por tanto, puede aumentar su utilidad reduciendo el tiempo libre. De manera análoga, si hubiera elegido tener menos tiempo libre, con lo que RMT < RMS, podría aumentar su utilidad tomándose más tiempo libre y teniendo menos trigo.

La combinación de tiempo libre y trigo en el punto A se puede contemplar como una medida del nivel de vida de Ángela. La figura 5.8 resume el resultado.




      
  
    
      	Horas de tiempo libre de Ángela
      	16
    

    
      	Fanegas de trigo de Ángela
      	46
    

    
      	Fanegas de trigo de Bruno
      	n/a (Bruno no interviene en este escenario)
    

  


    


Figura 5.8 
Resultado en el caso de partida.






Esto es lo mejor que puede hacer Ángela como agricultora independiente. En las próximas secciones analizaremos cada uno de los tres casos adicionales en los que Bruno tiene la propiedad de la tierra. Como es de esperar, el nivel de vida de Ángela será más bajo cuando trabaje para Bruno.


  
    Pregunta 5.2 Elige las respuestas que sean correctas

    La siguiente figura ilustra la frontera factible de Ángela y algunas de sus curvas de indiferencia. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay cuatro curvas convexas paralelas decrecientes etiquetadas, desde la más baja hasta la más alta, así: CI3, CI-asterisco y CI5. CI3 cruza la frontera factible por dos puntos, uno de los cuales es el punto B, situado en una cantidad de horas de tiempo libre más baja y una cantidad de fanegas de trigo más alta que el punto A. CI-asterisco es tangente a la frontera factible en el punto A, donde RMS = RMT. CI5 pasa por encima de la frontera factible en todos los puntos y pasa por el punto C, que se corresponde con 16 horas de tiempo libre y con más fanegas de trigo que el punto B.]






    
      	En el punto B, la cantidad de trigo a la que Ángela está dispuesta a renunciar para conseguir una hora más de tiempo libre es mayor que en el punto A.

      	En el punto B, Ángela podría desplazarse hasta una curva de indiferencia más alta si incrementara sus horas de tiempo libre.

      	En el punto B, el coste de oportunidad de la producción de trigo es menor que la cantidad de trigo a la que Ángela está dispuesta a renunciar por una hora adicional de tiempo libre.

      	Ángela podría elegir el punto C en lugar del punto A porque la RMS es igual que en el punto A, pero el nivel de utilidad es más alto.

    

    
      	En el punto B, la derivada de la curva de indiferencia de Ángela (su RMS) es más pronunciada que en el punto A debido a la disminución de la utilidad marginal (del tiempo libre).

      	Si Ángela se moviera hacia la derecha a lo largo de la frontera factible, alejándose del punto B, aumentaría su utilidad hasta que alcanzara el punto A. Por ejemplo, en 12 horas de tiempo libre, la curva de indiferencia que cruza la frontera factible sería más alta que la curva de indiferencia que pasa por el punto B (esta curva de indiferencia no se muestra en el gráfico).

      	El coste de oportunidad de la producción de trigo es la RMT. La cantidad de trigo a la que Ángela está dispuesta a renunciar para tener una hora adicional de tiempo libre viene dada por la RMS. En el punto B, la frontera factible es menos pronunciada que CI3, lo que indica que RMT < RMS.

      	Ángela no elegiría el punto C porque está fuera de su alcance con la tecnología de la que dispone.

    

  




  Ampliación 5.5 La elección de Ángela en cuanto a horas de trabajo

  
    Como continuación de la ampliación 5.4, aplicaremos métodos de análisis matemático para resolver problemas de elección restringida y estudiar la elección que hace Ángela de sus horas de trabajo como agricultora independiente con preferencias cuasilineales. Estos métodos se explicaron en la ampliación 3.5, la cual es posible que necesites releer antes de trabajar esta ampliación. Consideramos tanto el caso general como un ejemplo particular.

  

  Como agricultora independiente, Ángela divide sus días en tiempo de trabajo y tiempo libre. Su trabajo produce una cantidad determinada de trigo, \(y\), que ella también consume. Sus horas diarias de tiempo libre se indican con \(t\), y el número de fanegas de trigo que consume al día es \(c\).

  En la ampliación 5.4 explicamos que:

  
    	Ángela tiene preferencias convexas cuasilineales, de modo que su función de utilidad se puede expresar de esta forma:

  

\[u(t,\ c) = v(t) + c\]
  donde la función \(v\) es creciente y cóncava, y su relación marginal de sustitución (MRS) es \(v'(t)\).

  
    	Su frontera factible para la producción de trigo es:

  

\[y=g(24-t)\]
  donde \(g(24-t)\) es su función de producción, que también es creciente y cóncava, y su relación marginal de transformación (RMT) es \(g'(24-t)\).

  Y, puesto que puede consumir todo el trigo que produce, \(c=y\). Así que su frontera factible para el consumo es \(y=g(24-t)\), una vez más con \(\text {RMT}=g'(24-t)\).

  Al igual que Karim en la  sección3.5 y que el estudiante de la sección 3.7, Ángela se enfrenta a un problema de elección restringida.

  
    El problema de elección restringida de la agricultora independiente

    Elige \(t\) y \(c\) para maximizar \(u(t,\ c)\) con la restricción \(c=g(24-t)\).

  

  El problema se puede resolver con cualquiera de los dos métodos que explicamos en la ampliación 3.5: es decir, aplicando la condición \(\text{RMT}=\text{RMS}\) o empleando la restricción para sustituir \(c\) en la función objetivo \(u\) y derivando. En ambos casos, la condición de primer orden nos da la ecuació:

\[v'(t) = g'(24-t)\]
  La elección de \(t\) que maximiza la utilidad tiene que cumplir esta ecuación. Una vez que conocemos \(t\), podemos hallar el valor correspondiente de \(c\) a partir de la restricción:

\[c=g(24-t)\]
  Un ejemplo

  Supongamos que en la función de utilidad cuasilineal de Ángela \(u(t,\ c) = v(t) + c\), la función \(v(t)\) viene dada por:

\[v(t) = 4\sqrt{t}\]
  Derivando se comprueba que esta función es creciente y cóncava, tal como exigen unas preferencias cuasilineales convexas.

  En segundo lugar, supongamos que la función de producción de Ángela es \(y=2\sqrt{2h}\), donde \(h\) se corresponde con las horas de trabajo. Entonces la ecuación de su frontera factible es:

\[c = 2\sqrt{2(24-t)}\]
  Una vez más podemos hallar la derivada para comprobar que la frontera factible es decreciente y cóncava. Las relaciones marginales de transformación y de sustitución son:

\[\text{RMT} = -g'(t) = \frac{2}{\sqrt{48 -2t}}\ \text{ , } \quad \text{RMS} = v'(t) = \frac{2}{\sqrt{t}}\]
  La condición de primer orden, \(\text{RMT} = \text{RMS}\), es: \(\frac{2}{\sqrt{48-2t}}=\frac{2}{\sqrt{t}}\), lo que podemos resolver para obtener \(t=16\); el valor correspondiente de \(c\) es \(c=2\sqrt{48-32}=8\).

  La figura A5.4 muestra la solución para este ejemplo. Ángela elige tener 16 horas de tiempo libre y trabajar ocho horas al día. Consume ocho fanegas de trigo.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela, indicadas mediante \(t\), con intervalos de 0 a 24; y el eje vertical muestra fanegas de trigo, marcadas como \(c\), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible de Ángela es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (0 , 13,86) y (24 , 0) y tiene la ecuación \(c\) = 2 por raíz cuadrada de 2 por 24 menos \(t\). El nivel de utilidad más alto posible para Ángela está indicado por una curva convexa creciente que es tangente a la frontera factible en el punto (16 , 8).]



Figura A5.4 
La solución del problema de elección restringida con utilidad \(u=4\sqrt{t}+c\) y frontera factible \(c = 2\sqrt{2(24-t)}\).






  El gráfico muestra con claridad que este es un punto máximo, pero se puede calcular la condición de segundo orden para comprobarlo de forma matemática.

  Más sobre el caso general

  En el ejemplo anterior hay una única solución para la condición de primer orden, y esta es un punto máximo. ¿Ocurrirá siempre así con independencia de cuáles sean las funciones \(v\) y \(g\)? Consideremos tres preguntas:

  1. ¿Podría haber más de una solución?

  La condición de primer orden para el caso general es:

\[v'(t) = g'(24-t)\]
  Como \(v(t)\) es cóncava, el primer miembro de la ecuación, \(v'(t)\), es una función decreciente de \(t\) (es una línea descendente). Y como \(g\) es cóncava, el segundo miembro de la ecuación es una función creciente de \(t\) (es una línea ascendente). Si las dos líneas se cruzan, solo pueden cruzarse una vez, y el punto en el que se juntan nos da la solución. Esto nos dice que si podemos hallar una solución, será solo una: es única.

  2. Podemos saber con seguridad si hay una solución para la condición de primer orden?

  Es posible que las funciones \(g\) y \(v\) sean tales que dos líneas no se crucen para valores posibles de \(t\), es decir, entre \(t=0\) y \(t=24\). En este caso, no habrá una solución posible para la condición de primer orden, y la mejor opción de Ángela sería o \(t=0\) o \(t=24\), dependiendo de qué le ofrezca más utilidad (esto se conoce como «solución de esquina»).

  Aunque las soluciones de esquina pueden aparecer en problemas matemáticos, no suelen ser muy interesantes en términos económicos. Si llegamos a la conclusión de que Ángela, como agricultora independiente, decide no trabajar nada o trabajar a todas horas, esto indicaría que las funciones elegidas para \(v\) o \(g\) no eran representaciones muy realistas de su utilidad o su tecnología.

  3. Si existe una solución para la condición de primer orden, ¿es siempre un punto máximo?

  Podemos hallar la condición de segundo orden con más facilidad mediante el método de sustitución. La segunda derivada del objetivo es:

\[\frac{d^2u}{dt^2}= g''(24-t)+v''(t)\]
  Puesto que tanto \(v\) como \(g\) son funciones cóncavas, \(g''\) y \(v''\) son negativas, y esta expresión es negativa para todos los valores de \(t\). Así que una solución para la condición de primer orden tiene que ser un máximo.

  El hecho de que \(v\) y \(g\) sean cóncavas es lo que nos permite responder de manera afirmativa tanto la primera como la tercera de estas preguntas. Cuando modelizamos problemas económicos en términos matemáticos solemos emplear funciones generales (en lugar de problemas específicos, como el del ejemplo) y partir de suposiciones sobre la concavidad y  la convexidad para simplificar las matemáticas. Pero debemos asegurarnos de que esas suposiciones son justificadas reflexionando sobre su interpretación económica.

  
    Ejercicio A5.2 Otro ejemplo

    Supongamos que Ángela tiene una amiga que también es agricultora con una función de producción \(c(t) = 100 \text{ ln } (25-t)\) y una función de utilidad \(u(t,c)= c + 75 \text{ ln } (t)\), donde \(t\) es las horas de tiempo libre al día y \(c\) representa las fanegas de trigo.

    
      	Usa los dos métodos (el de sustitución y el de RMS = RMT) para hallar la cantidad de tiempo libre y de fanegas de trigo que elegirá la amiga de Ángela. (Deberías obtener la misma respuesta en ambos casos).

      	Elabora y etiqueta un gráfico como el de la figura A5.3 para ilustrar tu respuesta para la pregunta 1 (con \(t\) = 1,…,24).

    

  

  Más información: Apartados 17.1 a 17.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.6 Caso 1: trabajo forzoso

Imagina ahora una situación muy diferente. Aparece un segundo personaje, Bruno, que tiene la propiedad de la tierra y obliga a Ángela a trabajarla para producir trigo amenazándola con castigos físicos si no obedece sus órdenes. Las únicas opciones de que dispone ella son acatar las órdenes de Bruno o intentar escapar o rebelarse contra su tiranía y en estos dos últimos casos pondría su vida en riesgo. Las autoridades gubernamentales no solo harán valer los derechos de propiedad de Bruno, su posesión de la tierra, sino también su uso de la fuerza para explotar a Ángela. El caso 1 representa lo que se conoce como trabajo forzoso, el cual (por desgracia) ha sido común a lo largo de la historia de la humanidad y, aunque en la actualidad se considera inmoral casi de forma universal, aún se practica.


​​​El trabajo forzoso incluye el realizado por las personas esclavizadas, el cual se remonta a 5000 años atrás en la antigua Mesopotamia. Existió en los imperios de Grecia y Roma, en China, entre los pueblos originarios de América y en África. Un ejemplo significativo lo encontramos en el comercio atlántico de esclavos, el cual, según se ha calculado, trasladó al menos a 15 millones de personas desde África hasta América entre los siglos XVI y XIX. Tal como se ha explicado en la unidad 2, el algodón y el azúcar que produjo toda esa población esclavizada en América tuvieron una importancia capital para la Revolución Industrial que se produjo en Gran Bretaña.


  Para obtener más información sobre la magnitud y el alcance del trabajo forzoso en distintos países, visita la página en internet de Walk Free.




​​​El último país que ilegalizó la esclavitud fue Mauritania, en el año 1981. Pero el trabajo forzoso aún existe. En la actualidad, las personas reclutadas para trabajar en un país distinto del suyo suelen hacerlo forzadas en la práctica en aquellos casos en los que la persona reclutadora se apodera del pasaporte de esos trabajadores, lo que hace imposible su fuga (algo muy común entre personas migrantes que trabajan en Arabia Saudí, Emiratos Árabes Unidos y otros países de Oriente Próximo). Aunque es mucho menos habitual, la retirada del documento de identidad también se da en varios países europeos, incluido Reino Unido, donde se han denunciado otras formas de control para impedir que los trabajadores salgan de la situación de explotación en la que se encuentran, como amenazas de deportación, engaños y manipulaciones, así como no permitir que salgan del lugar en el que son explotados o de los espacios donde se los aloja.


	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.




​Los trabajadores forzosos se ponen en peligro cuando oponen resistencia y es poco probable que tengan éxito. Pero lo hacen. Así, por ejemplo, a veces trabajan más despacio para reducir la productividad, roban a quien ejerce el poder, se fugan y hasta toman represalias contra sus opresores con violencia física. En especial, allí donde el trabajo forzoso se consideraba legal (por ejemplo, en el imperio romano y las trece colonias británicas que con posterioridad se convirtieron en los Estados Unidos de América), era habitual que los peligros que entrañaba ejercer la resistencia fueran peores que las durísimas condiciones de trabajo. Aun así, se producían revueltas y fugas de esclavos. Para los trabajadores forzosos esas son las únicas alternativas al acatamiento de las órdenes que reciben; son su siguiente mejor alternativa, también denominada opción de reserva.

Acciones de Ángela y Bruno y resultados del trabajo forzoso

Para entender cómo resultará la interacción entre Ángela y Bruno cuando es posible obligarla a trabajar, empezaremos por su frontera factible (en la figura 5.9). Puesto que la tecnología es la misma que en el caso de partida y Bruno no trabaja, la frontera factible también se mantiene igual. Pero ahora es Bruno quien decide cuánto trabajará Ángela; él es el dueño del trigo que ella produce y él decide cuánto darle.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. El punto D tiene coordenadas (16 , 15). La distancia vertical entre A y D es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno, mientras que la distancia vertical entre D y el eje horizontal es la parte de fanegas de trigo de Ángela. El punto E tiene coordenadas (13,5 , 24). El punto F tiene coordenadas (13,5 , 8). El punto G tiene coordenadas (16 , 0). La distancia horizontal entre 0 y 16 horas de tiempo libre es el tiempo libre de Ángela. La distancia horizontal entre 16 y 24 se corresponde con las horas de trabajo de Ángela.]



Figura 5.9 
La frontera factible combinada.






  


                [image: La frontera factible para la producción: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible.]



La frontera factible para la producción



La frontera factible muestra cuánto trigo puede producir Ángela dependiendo de cuánto tiempo libre le permita tomarse Bruno. Si tiene 16 horas de tiempo libre, trabaja durante ocho horas y produce 46 fanegas (punto A). Bruno decide cómo repartirlo entre ellos.






  


                [image: Una asignación factible: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0, 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. El punto D tiene coordenadas (16 , 15). La distancia vertical entre A y D es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno, mientras que la distancia vertical entre D y el eje horizontal es la parte de fanegas de trigo de Ángela. La distancia horizontal entre 0 y 16 horas de tiempo libre es el tiempo libre de Ángela. La distancia horizontal entre 16 y 24 se corresponde con las horas de trabajo de Ángela.]



Una asignación factible



Cada punto situado dentro o justo encima de la frontera representa una asignación. En la asignación D, Ángela tiene 16 horas de tiempo libre. De las 46 fanegas de trigo que ella produce, Bruno se queda 31 para sí y le da a ella 15. El punto A es otra asignación en la que él le da a ella todo el trigo.






  


                [image: Otras asignaciones: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. El punto D tiene coordenadas (16 , 15). La distancia vertical entre A y D es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno, mientras que la distancia vertical entre D y el eje horizontal es la parte de fanegas de trigo de Ángela. El punto E tiene coordenadas (13,5 , 24). El punto F tiene coordenadas (13,5 , 8). La distancia horizontal entre 0 y 16 horas de tiempo libre es el tiempo libre de Ángela. La distancia horizontal entre 16 y 24 se corresponde con las horas de trabajo de Ángela.]



Otras asignaciones



El punto E indica una asignación en la que Ángela trabaja más que en el punto D y obtiene más trigo, y el punto F señala un caso en el que ella trabaja aún más y obtiene menos trigo.






  


                [image: Ángela no obtiene nada de trigo: es una asignación imposible: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. El punto D tiene coordenadas (16 , 15). La distancia vertical entre A y D es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno, mientras que la distancia vertical entre D y el eje horizontal es la parte de fanegas de trigo de Ángela. El punto E tiene coordenadas (13,5 , 24). El punto F tiene coordenadas (13,5 , 8). El punto G tiene coordenadas (16 , 0). La distancia horizontal entre 0 y 16 horas de tiempo libre es el tiempo libre de Ángela. La distancia horizontal entre 16 y 24 se corresponde con las horas de trabajo de Ángela.]



Ángela no obtiene nada de trigo: es una asignación imposible



Una asignación en el punto G —donde Ángela trabaja ocho horas pero es Bruno quien consume todo el trigo y Ángela ninguno— no sería posible porque Ángela moriría de hambre.








Cada punto situado encima o dentro de la frontera factible representa una asignación: indica de cuánto trigo y de cuánto tiempo libre dispone Ángela, y cuánto trigo obtiene Bruno. Pero esto incluye asignaciones como G, donde Ángela trabaja, pero no recibe nada de trigo. ¿Elegiría ella hacer lo que se le dice en esas circunstancias?


	curva de indiferencia de reserva
	Curva que indica las combinaciones de bienes que tienen un valor tan alto como una opción de reserva.




​Aquí podemos identificar combinaciones de horas de trabajo y consumo de trigo para Ángela que no son mejores que su siguiente mejor alternativa u opción de reserva, esas que arrojan el nivel de utilidad que ella esperaría obtener si desobedeciera a Bruno. Estas combinaciones «igual de malas que su siguiente mejor alternativa» son los puntos que caen sobre su curva de indiferencia de reserva, indicada mediante CI1 en la figura 5.10. Cada punto sobre CI1 ofrece a Ángela el nivel de utilidad por debajo del cual dejaría de hacer lo que le ordena Bruno.

Bruno sabe que Ángela podría optar por desobedecer sus órdenes y correr el riesgo de sufrir unas consecuencias desastrosas y que necesita cierta cantidad de alimento para sobrevivir. Para evitar que muera de hambre o de un sobreesfuerzo (y, por tanto, deje de estar disponible para que él la explote) y para desalentarla a oponer resistencia y rebelarse, debe procurarle al menos su nivel de utilidad de reserva.

Esto significa que Bruno puede elegir cualquier punto del área con forma lenticular situada entre la frontera factible (lo que puede producirse con distintas horas de trabajo) y la curva de indiferencia de reserva de Ángela. Las asignaciones situadas dentro de esta zona son el conjunto factible de Bruno.

¿Qué exigencias impondrá Bruno a Ángela? ¿Cuánto la hará trabajar y qué cantidad de trigo le entregará? No olvidemos que él quiere la mayor cantidad de trigo para sí. Sigue los pasos de la figura 5.10 para encontrar qué asignación elegirá.


  


                [image: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos, pasa por el punto D (16 , 15) y está etiquetada como CI1. La distancia vertical entre CI1 y la frontera factible es la porción de fanegas de trigo de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y la CI1 es la porción de fanegas de trigo de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra las fanegas de trigo de Bruno con un intervalo de 0 a 40. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva con forma de u invertida empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0).]



Figura 5.10 
Trabajo forzoso: la máxima transferencia factible de Ángela a Bruno.






  


                [image: Conjunto factible de Bruno: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. El área situada entre la frontera factible y la CI1 es el conjunto factible.]



Conjunto factible de Bruno



Las asignaciones que quedan por encima de la frontera factible no son viables con esta tecnología de producción. Ángela no podrá acatar las asignaciones que queden por debajo de su curva de indiferencia de reserva. Bruno puede elegir cualquier asignación de la región situada entre la frontera factible y IC1.






  


                [image: El reparto del trigo: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. La distancia vertical entre CI1 y la frontera factible es la porción de fanegas de trigo de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y la CI1 es la porción de fanegas de trigo de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra las fanegas de trigo de Bruno con un intervalo de 0 a 40. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva con forma de u invertida empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0).]



El reparto del trigo



Por muchas horas que obligue a trabajar a Ángela, Bruno obtiene la mayor cantidad de trigo posible si elige una asignación situada sobre CI1,  con lo que le da a Ángela el trigo justo para cubrir su utilidad de reserva. Las flechas del gráfico superior indican cuánto trigo recibirá cada persona. El gráfico inferior muestra cómo varía la porción de Bruno con el tiempo libre de Ángela.






  


                [image: Bruno podría conceder a Ángela 12 horas de tiempo libre y 28 fanegas de trigo: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), H (12 , 54) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible por dos puntos, pasa por el punto J (12 , 28) y está etiquetada como CI1. La distancia vertical entre CI1 y la frontera factible es la porción de fanegas de trigo de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y la CI1 es la porción de fanegas de trigo de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra las fanegas de trigo de Bruno con un intervalo de 0 a 40. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva con forma de u invertida empieza en (7 , 0), pasa por el punto (12 , 28), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0).]



Bruno podría conceder a Ángela 12 horas de tiempo libre y 28 fanegas de trigo



Si Bruno obliga a Ángela a trabajar 12 horas, ella producirá 54 fanegas de trigo (punto H). Él puede quedarse 26 fanegas (asignación J). Pero el gráfico inferior revela que ganaría más si le concediera más tiempo libre. La derivada de la frontera factible —RMT en H— es menor que la derivada de CI1 —la RMS en J—.






  


                [image: Bruno podría conceder a Ángela 20 horas de tiempo libre y siete fanegas de trigo: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), K (20 , 33) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible por dos puntos, pasa por el punto L (20 , 7) y está etiquetada como CI1. La distancia vertical entre CI1 y la frontera factible es la porción de fanegas de trigo de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y la CI1 es la porción de fanegas de trigo de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra las fanegas de trigo de Bruno con un intervalo de 0 a 40. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva con forma de u invertida empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31), pasa por el punto (20 , 26) y termina en (24 , 0).]



Bruno podría conceder a Ángela 20 horas de tiempo libre y siete fanegas de trigo



Si Ángela trabaja cuatro horas, produce 33 fanegas de trigo, y Bruno puede quedarse 26 fanegas para sí (asignación L). Pero el gráfico inferior muestra que le iría mejor si redujera el tiempo libre de Ángela. La RMT en K es más alta que la RMS en L.






  


                [image: Bruno quiere maximizar la cantidad de trigo que se queda para sí: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos, pasa por el punto D (16 , 15) y está etiquetada como CI1. La distancia vertical entre CI1 y la frontera factible es la porción de fanegas de trigo de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y la CI1 es la porción de fanegas de trigo de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra las fanegas de trigo de Bruno con un intervalo de 0 a 40. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva con forma de u invertida empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0).]



Bruno quiere maximizar la cantidad de trigo que se queda para sí



Bruno conseguirá la mayor cantidad de trigo en la asignación D, donde ordena a Ángela trabajar ocho horas, lo arroja una producción de 46 fanegas de trigo (el punto A). En 16 horas de tiempo libre, RMS = RMT. Bruno obtendría 31 fanegas de trigo y entregaría a Ángela las 15 fanegas restantes.








Aunque Bruno puede obligar a Ángela a trabajar y tiene la propiedad del trigo que ella produce, hay límites para lo que puede exigirle. A él le gustaría que Ángela trabajara 24 horas al día y quedarse todo el trigo para sí, pero tiene que ofrecerle una utilidad suficiente como para que no se arriesgue a cometer un intento de fuga.


  
  ​Aunque parezca increíble que se pueda tomar una decisión tan calculada, esta no difiere mucho de una institución que emplearon los españoles en América. La encomienda confiaba una comunidad indígena y sus tierras a un encomendero (un colonizador español) que entonces tenía derecho a quedarse cualquier cosecha adicional por encima del nivel de subsistencia, de manera que los trabajadores apenas tuvieran lo suficiente para sobrevivir.



Bruno elige una asignación situada sobre la curva de indiferencia de reserva de Ángela, una cantidad de tiempo libre (16 horas) cuya derivada es igual a la derivada de la frontera factible:

\[\text{RMT del tiempo libre en producción de trigo} = \text{RMS del consumo de trigo por tiempo libre}\]
Igual que en la sección anterior, pensar en términos de RMS y de RMT puede ayudar a entender cuál será su elección.

A la izquierda de 16 horas de tiempo libre (donde Ángela trabaja más), la pendiente de las rectas tangentes a las curvas de indiferencia de Ángela es más pronunciada que la de la frontera factible, es decir, RMS > RMT. Siempre que RMS > RMT, Bruno podría beneficiarse de conceder a Ángela un poco más de tiempo libre: la producción de trigo descendería, pero la cantidad de trigo que ella necesitaría para no empeorar (es decir, para mantenerse en CI1) se reduciría aún más. De modo que Bruno conseguiría más para sí mismo.

A la derecha de 16 horas de tiempo libre (donde Ángela trabaja menos de ocho horas), ocurre lo contrario. La frontera factible es más pronunciada y las curvas de indiferencia son más planas. Como RMS < RMT, Bruno puede beneficiarse de conceder a Ángela menos tiempo libre. La cantidad adicional de trigo que ella producirá es mayor que la cantidad adicional que ella necesitaría para mantenerse en CI1.

Renta económica y eficiencia de Pareto


  Pieza clave

  Para una introducción a la renta económica, lee la sección 2.2.




	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.




​La renta económica es el beneficio que obtiene una persona en comparación con su siguiente mejor alternativa. En la interacción que estamos considerando entre Ángela y Bruno, ella no recibe ninguna renta: el resultado se encuentra sobre su curva de indiferencia de reserva. A Bruno, que no realiza ningún trabajo, lo único que le importa es el trigo. Y su siguiente mejor alternativa es no recibir nada, que es lo que sucedería si Ángela escapara o se negara a obedecer. Así que Bruno obtiene renta económica si recibe algo de trigo. En la asignación D él obtiene una renta económica de 31 fanegas de trigo.


	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.



La asignación en el caso 1 es muy injusta: Ángela realiza todo el trabajo y Bruno se queda la mayor parte del trigo. Pero, a pesar de eso, es paretoeficiente. Para entender por qué, considera qué ocurriría si el resultado fuera otro al de la asignación D. Si cambiara a un punto situado por debajo de CI1, la utilidad de Ángela sería más baja y Bruno no obtendría nada. Ambos estarían peor. Si Ángela trabajara las mismas horas pero recibiera más trigo, Bruno estaría en peor situación. Y a partir de la figura 5.10 podemos inferir que si variara la cantidad de horas que trabaja Ángela, entonces la cantidad máxima de trigo que podría obtener Bruno sería menor. De modo que la asignación D tiene que ser paretoeficiente, porque cualquier cambio implicaría que al menos uno de ellos estuviera peor.

La figura 5.11 resume el resultado del caso 1.




      
  
    
      	Horas de tiempo libre de Ángela
      	16
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Ángela
      	15
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Bruno
      	31
      	 
    

    
      	Renta económica de Ángela (en fanegas)
      	0
      	Ella obtiene el mismo nivel de utilidad que con su mejor opción alternativa (desobedeciendo)
    

    
      	Renta económica de Bruno (en fanegas)
      	31
      	Su mejor alternativa es 0 (si Ángela desobedece)
    

  


    


Figura 5.11 
El resultado del caso 1.







  
    Pregunta 5.3 Elige las respuestas que sean correctas

    A partir de la figura 5.10 y de la descripción del caso 1 que efectuamos en esta sección, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	En 16 horas de trabajo, la derivada de la frontera factible es igual que la derivada de IC1.

      	Bruno podría elegir el punto en el que Ángela tiene 16 horas de tiempo libre y darle 10 fanegas de trigo. La única razón por la que no lo hace es porque actúa de forma altruista y le importa el bienestar de Ángela.

      	La RMT en el punto A es igual a la RMS en el punto D. Esto significa que la asignación es justa tanto en términos sustantivos como procedimentales.

      	En el punto D, Bruno asignaría más trigo a Ángela que en el punto L, pero Bruno seguiría estando mejor si eligiera el punto D que si optara por el punto L.

    

    
      	Esta igualdad se alcanza con 16 horas de tiempo libre. Si Ángela trabaja 16 horas, tiene ocho horas de tiempo libre. En el punto de ocho horas de tiempo libre, la curva de indiferencia es más pronunciada que la frontera factible.

      	Sabemos que Bruno actúa por puro interés. Bruno no elegiría esta asignación porque no está dentro de su conjunto factible. Los puntos situados por debajo y a la izquierda de CI1 no son factibles porque o bien no permitirían sobrevivir a Ángela o bien la animarían a intentar rebelarse o fugarse.

      	La igualdad entre RMS y RMT implica que la asignación es paretoeficiente. No revela nada sobre equidad.

      	Esta afirmación es cierta porque la cantidad de trigo que produciría Ángela aumenta más que la cantidad adicional de trigo que ella necesitaría.

    

  




  La economía aprende de los hechos La larga sombra del trabajo forzoso

  
  ​​​​​​​Entre 1573 y 1812, los colonizadores españoles emplearon un sistema de trabajo forzoso llamado la mita para explotar las minas de Perú y Bolivia. Los gobernantes incas habían utilizado la mita en la región andina desde tiempos precoloniales para la construcción de obras públicas, como caminos y templos. La mita colonial exigía que las comunidades indígenas enviaran una séptima parte de su población masculina adulta a trabajar en las minas de plata de Potosí y el yacimiento de mercurio de Huancavelica. Muchos de los obligados a trabajar en las minas murieron debido a las duras condiciones laborales y ambientales. La mita concluyó hace más de dos siglos, pero sus efectos aún se notan, igual que ocurrió con la trata de esclavos en África y el trabajo forzoso de personas esclavizadas en Estados Unidos y otros lugares.

  
  ​La economista Melissa Dell sintió curiosidad por saber cómo siguen afectando a nuestra vida las instituciones del pasado y estudió la mita como ejemplo de ello. Pero ¿cómo hacer para aislar de verdad los efectos de la mita de otras causas posibles de la pobreza que padece hoy la población indígena de Bolivia y Perú?

  Ella decidió comparar las más de 200 comunidades sometidas a la mita con poblaciones de lugares próximos semejantes donde no se implantó esa institución. En su artículo titulado «The Persistent Effects of Peru’s Mining Mita», puso de manifiesto que allí donde se impuso la mita ahora se consume menos que en comunidades vecinas, la población infantil es más esmirriada debido a la malnutrición y hay menos integración en la economía de mercado moderna.

  
    Nosotros empleamos esta técnica (en la unidad 1) para ilustrar la relevancia de las instituciones cuando comparamos el desarrollo económico de Alemania Occidental (con una economía capitalista) con el de Alemania Oriental (con una economía de planificación centralizada), ambas muy similares en términos culturales.

  

  Para analizar la repercusión del sistema de la mita, Melissa Dell aprovechó lo que en econometría se denomina una discontinuidad. Esta técnica se puede emplear siempre que haya algo medible que divida la población de interés en un grupo de tratamiento y un grupo de control.

  Así, por ejemplo, tal vez nos interese saber qué efecto tendrá una beca basada en méritos académicos para los ingresos futuros de una persona. Pero es probable que el alumnado receptor de una beca de este tipo llegue a la edad adulta convertido en personas con altos ingresos incluso sin beca. Así que su comparación con alumnado no becado no aislará el efecto de la beca en sí (a diferencia de sus capacidades más altas).

  Si el alumnado realiza un examen que se puntúa sobre 1000, y quien obtenga 900 puntos o más recibirá una beca, podríamos estudiar los efectos de esa ayuda comparando a las personas que puntuaron justo por encima y justo por debajo de 900. Alguien con una puntuación de 902 recibirá la beca. Alguien con 898 puntos se quedará sin ella. Pero el alumnado con una puntuación de 898 o de 902 revela prácticamente el mismo nivel de aptitudes. Casos como este en el que las personas a cada lado de una frontera de corte son muy parecidas entre sí pero que otorgan un tratamiento a quienes quedan a un lado y no a quienes quedan al otro lado permiten identificar el efecto causal del tratamiento. Quienes alcanzaron la puntuación justa para recibir la beca conforman el grupo de tratamiento; quienes no llegaron por poco son el grupo de control. La puntuación de corte (900) es la discontinuidad.

  En el caso de la mita, la discontinuidad es la frontera entre las comunidades sometidas y las no sometidas al trabajo forzoso. Tal como se indica en el mapa, la frontera dividía la población indígena en dos grupos. Las personas que vivían dentro de la frontera tenían que trabajar en las minas: son el grupo de tratamiento. Las que residían fuera estaban exentas: son el grupo de control. Un detalle importante es que Dell se centró tan solo en las zonas señaladas en rojo en el mapa como «límite del estudio», donde la altitud sobre el nivel del mar, la distribución étnica y otras variables eran iguales a ambos lados de la frontera. Comparando los resultados actuales de localidades situadas justo dentro y justo fuera del límite, Dell consiguió identificar la incidencia causal de esa institución histórica en los resultados actuales.

  


                [image: Este mapa muestra las regiones de Bolivia y Perú donde se impuso o no la mita.]



Figura 5.12 
Fronteras de la mita para trabajar en minas (grupo de tratamiento).






  Dell descubrió que las localidades situadas dentro de la frontera, las que se vieron forzadas a someterse al sistema de la mita, tienen peores resultados en la actualidad, más de 200 años después, en diversos aspectos. Ella calcula que los efectos a largo plazo del sistema de la mita reducen el consumo de los hogares en torno a un 25 %, incrementan alrededor de un 6 por ciento el retraso del crecimiento en la población infantil y aumentan la probabilidad de que en la actualidad se practique la agricultura de subsistencia en lugar de la participación en mercados agrícolas.

  
  ​​Ella también descubrió los mecanismos a través de los cuales han operado estos efectos. En concreto, documenta que las haciendas —fincas rurales con mano de obra adjunta— se desarrollaron sobre todo fuera de las zonas afectadas por la mita (porque la política colonial española restringió la creación de haciendas en distritos sometidos a la mita para reducir al mínimo la competencia por la escasa mano de obra indígena). Con el tiempo, los propietarios de grandes fincas rurales situadas fuera de los territorios de la mita presionaron con éxito para la construcción de carreteras que conectaran a los productores con los mercados agrícolas, y esta diferencia continúa en la actualidad.




  Ejercicio 5.5 Efectos persistentes del sistema de la mita

  Lee el apartado 4 del artículo de Melissa Dell, donde se explican los efectos persistentes del sistema de la mita. (Este apartado incluye detalles técnicos sobre datos y métodos estadísticos empleados que no son necesarios para realizar este ejercicio). Resume por qué cada una de estas razones contribuyó a crear diferencias persistentes entre las comunidades afectadas por el sistema de la mita y las comunidades que no estuvieron sometidas a él:

  
    	sistemas de tenencia de la tierra y de organización laboral;

    	provisión de bienes públicos;

    	participación de la mano de obra.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.7 Caso 2: un contrato de «o lo tomas o lo dejas»

Consideremos una situación diferente para Ángela y Bruno. Igual que en el caso 1, él es dueño de la tierra que trabaja ella para producir trigo, pero en el caso 2 la autoridad gubernamental (a través de leyes que administran los tribunales e impone la policía) protege a Ángela para que no sufra trabajo forzoso y también protege los derechos de propiedad de Bruno como terrateniente. Además, el sistema legal velará por el cumplimiento de los contratos existentes entre Bruno y Ángela. Los derechos de Ángela mejoran sus opciones alternativas: tiene más poder estructural en la relación que mantiene con Bruno.

Consideraremos aquí dos tipos de contratos que Bruno puede ofrecer a Ángela: un contrato de trabajo y un contrato de arrendamiento. En ambos casos se trata de una oferta de «o lo tomas o lo dejas»: Ángela puede aceptarla o rechazarla. Ella tiene derecho a negarse y Bruno sería castigado por el gobierno si recurriera a la violencia o si amenazara con usarla para que Ángela aceptara la oferta. Se encuentran en una situación similar a la de los participantes que actúan por puro egoísmo en el juego del ultimátum: aquí Bruno es el proponente y Ángela es la receptora.

Contratos e instituciones relacionadas

Los contratos son acuerdos por escrito o de palabra destinados a tener validez legal. Para que un contrato sea válido, ambas partes tienen que estar de acuerdo de forma voluntaria y ambas están obligadas a aportar algo. Por ejemplo, si el propietario de una vivienda contrata a un pintor, este último deberá pintar la casa y el dueño deberá pagarle el precio estipulado dentro de un periodo de tiempo razonable (que estará especificado en el contrato).

Los contratos son cruciales dentro de la economía. Uno de los factores clave que explican diferencias históricas en cuanto a crecimiento económico entre países es la disparidad en la capacidad de sus instituciones para garantizar derechos de propiedad y hacer cumplir contratos a bajo coste. La exigencia efectiva del cumplimiento de los contratos requiere un buen funcionamiento del sistema judicial (es decir, un sistema de tribunales) capaz de resolver casos dentro de un tiempo razonable y que sea predecible y accesible a la población general.


  Las unidades 6 y 9 abordan con más detalle los contratos de trabajo y los contratos entre prestamistas y prestatarios. Analizan los casos importantes en que los contratos están incompletos, es decir, cuando un contrato no cubre todo lo relevante para las partes implicadas, como, por ejemplo, cuánto trabaja una persona empleada o los riesgos que asume el prestatario con los fondos que pide prestados. Aquí simplificaremos suponiendo que Ángela no puede variar cuánto trabajo realiza en una hora.




​Un contrato de trabajo

En un contrato de trabajo, Bruno puede especificar las horas de trabajo de Ángela y el salario (en fanegas de trigo) que recibirá como pago. Esta es una oferta de «o lo tomas o lo dejas», así que no tiene posibilidad de pedir unas condiciones laborales diferentes. Si ella rechazara la oferta, abandonaría la finca de Bruno y buscaría otro trabajo. Su opción de reserva es la utilidad que obtendría con esta alternativa. La opción de reserva de Ángela en el caso 2 es mucho mejor que la que tenía en el caso 1: la utilidad que le ofrece encontrar trabajo en otro lugar es mayor que la utilidad que podría esperar si intentara rebelarse o escapar.

La figura 5.13 muestra la curva de indiferencia de reserva de Ángela en el caso 2. Esta es CI2, por encima de CI1, que representa su alternativa cuando estaba sometida a trabajo forzoso.

Las decisiones que debe tomar Bruno se parecen a las del caso 1: cuántas horas deberá trabajar Ángela y cuánto trigo recibirá (esta vez como salario). La diferencia es que la opción alternativa para ella es mejor ahora. Si él no ofrece un contrato que, como mínimo, otorgue a Ángela la misma utilidad que la indicada por CI2, ella no lo aceptará.


  


                [image: Hay 2 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. Otra curva convexa decreciente cruza la frontera factible por dos puntos, se encuentra por encima  de la curva de indiferencia de reserva en todos los puntos, pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. En A y L, la derivada de la frontera factible y de CI2, respectivamente es la misma. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 40. Una curva con forma de u invertida empieza en (8 , 0), alcanza su máximo en (16 , 22) y termina en (23,5 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es fugarse o rebelarse.  Una segunda curva con forma de u invertida situada por encima de la primera empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando no se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es un trabajo diferente.]



Figura 5.13 
Oferta de contrato de trabajo de Bruno.






  


                [image: Curvas de indiferencia de reserva de Ángela: Hay 2 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. Otra curva convexa descendente cruza la frontera factible por dos puntos, se encuentra por encima de la curva de indiferencia de reserva en todos los puntos y está etiquetada como CI2. El área situada entre CI2 y la frontera factible es el conjunto factible. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 40. Una curva con forma de u invertida empieza en (8 , 0), alcanza su máximo en (16 , 22) y termina en (23,5 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es fugarse o rebelarse.  Una segunda curva con forma de u invertida situada por encima de la primera empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando no se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es un trabajo diferente.]



Curvas de indiferencia de reserva de Ángela



La frontera factible es la misma que en el caso 1, pero la curva de indiferencia de reserva de Ángela es más alta: es CI2 en lugar de CI1. El conjunto factible de asignaciones de Bruno es más reducido.






  


                [image: Cómo elige Bruno el salario: Hay 2 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. Otra curva convexa descendente cruza la frontera factible por dos puntos, se encuentra por encima de la curva de indiferencia de reserva en todos los puntos y está etiquetada como CI2. En 12 horas de tiempo libre, Ángela produce 54 fanegas de trigo y se queda 36 de ellas. La distancia vertical entre la frontera factible y CI2 se corresponde con el beneficio de Bruno. La distancia vertical entre el eje horizontal y CI2 es el salario de Ángela. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 40. Una curva con forma de u invertida empieza en (8 , 0), alcanza su máximo en (16 , 22) y termina en (23,5 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es fugarse o rebelarse.  Una segunda curva con forma de u invertida situada por encima de la primera empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando no se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es un trabajo diferente.]



Cómo elige Bruno el salario



Supongamos que Bruno pide a Ángela que trabaje 12 horas para producir 54 fanegas de trigo. Para maximizar la cantidad que recibirá para sí, elegirá el salario que le reporte a ella su utilidad de reserva. Le pagará 36 fanegas y obtendrá un beneficio de 18 fanegas.






  


                [image: Bruno elegirá una asignación en CI2: Hay 2 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. Otra curva convexa descendente cruza la frontera factible por dos puntos, se encuentra por encima de la curva de indiferencia de reserva en todos los puntos y está etiquetada como CI2. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 40. Una curva con forma de u invertida empieza en (8 , 0), alcanza su máximo en (16 , 22) y termina en (23,5 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es fugarse o rebelarse.  Una segunda curva con forma de u invertida situada por encima de la primera empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando no se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es un trabajo diferente.]



Bruno elegirá una asignación en CI2



Sea cual sea la cantidad de horas de trabajo, Bruno elegirá el salario de tal manera que él obtenga toda la cantidad de trigo situada entre CI2 y la frontera factible.






  


                [image: Bruno obtiene el mejor resultado allí donde RMS = RMT: Hay 2 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente cruza la frontera factible en dos puntos y está etiquetada como CI1. Otra curva convexa decreciente cruza la frontera factible por dos puntos, se encuentra por encima  de la curva de indiferencia de reserva en todos los puntos, pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. En A y L, la derivada de la frontera factible y de CI2, respectivamente es la misma. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con un intervalo que va de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 40. Una curva con forma de u invertida empieza en (8 , 0), alcanza su máximo en (16 , 22) y termina en (23,5 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es fugarse o rebelarse.  Una segunda curva con forma de u invertida situada por encima de la primera empieza en (7 , 0), alcanza su máximo en (16 , 31) y termina en (24 , 0). Esta es la porción de Bruno cuando no se le permite el uso de la fuerza y la opción alternativa es un trabajo diferente.]



Bruno obtiene el mejor resultado allí donde RMS = RMT



Igual que antes (en el caso 1), Bruno obtiene la mayor cantidad de trigo en el punto donde la derivada de la curva de indiferencia de reserva de Ángela (su RMS) es igual que la de la frontera factible. Así que él ofrece un contrato que especifica ocho horas de trabajo y un salario de 23 fanegas.








Una vez más, Bruno elegirá una asignación situada sobre la curva de indiferencia de reserva de Angela en la que la RMS de la reserva de Ángela sea igual a la RMT para la producción de trigo. Así que él ofrece un contrato para pagarle 23 fanegas por ocho horas de trabajo. Como ella produce 46 fanegas de trigo, Bruno también obtiene 23 fanegas, que es una cantidad inferior a la del caso 1 porque ahora Ángela tiene una opción alternativa mejor que antes.

La elección de horas de Bruno es la misma en el caso 1 y en el caso 2, y la misma que la elección de Ángela como agricultora independiente. Esto ocurre porque, en nuestro modelo, la RMS de Ángela con un nivel determinado de horas es la misma en todas las curvas de indiferencia. Esto no sucedería si ella tuviera preferencias diferentes. Pero siempre ocurre que, sea Ángela o sea Bruno quien elija las horas, el mejor resultado para ambos se da en el punto donde RMS = RMT.

La ganancia conjunta


	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.
	ganancia conjunta
	Suma de las rentas económicas de todos los intervinientes en una interacción económica.




​​Las personas entablan de manera voluntaria interacciones económicas cuando implican posibles beneficios para ambas partes en comparación con sus opciones de reserva: en otras palabras, cuando hay rentas económicas o ganancias del comercio o del intercambio. Una interacción entre Ángela y Bruno ofrece rentas posibles:  la opción de reserva de él es cero fanegas de trigo, mientras que la cantidad de cereal que puede producir ella cultivando la tierra de Bruno es mayor que la cantidad que le brindaría su utilidad de reserva. La cantidad total de renta disponible en la figura 5.13 es la distancia vertical entre la frontera factible y la curva de indiferencia de reserva de Ángela. Esta cantidad adicional de trigo es la ganancia conjunta potencial de esta interacción.

Cuando Bruno ofrece a Ángela un contrato de trabajo, él fija las horas de la jornada laboral de ella de manera que RMS = RMT. Ahí es donde se maximiza la ganancia conjunta: que se corresponde con 23 fanegas.

Al fijar el salario, él elige cómo se repartirá la ganancia conjunta entre ambos: es decir, cuánta renta obtendrá cada uno. Por ejemplo, él podría optar por una división a partes iguales, de manera que se quedara 11,5 fanegas para sí y le diera a ella un salario de 34,5 fanegas (23 de su utilidad de reserva más una renta de 11,5).


  Como la renta de Ángela vale cero, tal vez te preguntes si ella querría participar después de todo. Pero sabemos que participaría si obtuviera una cantidad algo mayor. En lugar de repetir sin cesar que «el salario de Ángela asciende a 23 fanegas de trigo y un poco más», daremos por hecho que querrá participar si obtiene su utilidad de reserva. Esta es una suposición común en modelos económicos.



Pero Bruno actúa de manera egoísta y quiere maximizar su propia renta económica. Y puede lanzar una oferta de «o lo tomas o lo dejas», así que tiene todo el poder de negociación. Él establece el salario más bajo posible, en la asignación L, donde Ángela obtiene tan solo su utilidad de reserva. La renta de ella es cero y él se queda toda la ganancia conjunta: una renta para sí de 23 fanegas.

Un contrato de arrendamiento

¿Qué sucede si, en lugar de emplear a Ángela, Bruno le ofrece un alquiler, de tal manera que él establece cuánto deberá pagar ella por usar la tierra y permite que ella decida cómo explotarla?

En esta situación parece que Bruno tiene menos poder sobre Ángela. El contrato no le permite fijar cuántas horas trabajará ella. Pero aún puede lanzar una oferta de «o lo tomas o lo dejas» y, como antes, lo mejor que puede hacer es asegurarse de que Ángela no obtenga nada más que su utilidad de reserva.

A partir de la figura 5.13 sabemos que, de todas las asignaciones situadas sobre la curva de indiferencia de reserva, Bruno obtiene la mayor cantidad de trigo cuando Ángela trabaja ocho horas. Por tanto, querría que la asignación fuera el punto L, donde con un contrato de trabajo podría recibir 23 fanegas de trigo.

Tal vez sorprenda que pueda obtener el mismo resultado con un contrato de arrendamiento si fija el precio del alquiler de la tierra en 23 fanegas. La figura 5.14 muestra la situación en la que se encuentra Ángela en ese caso. Tiene libertad para elegir sus horas de trabajo. La línea discontinua muestra cuánto trigo puede consumir (23 fanegas menos de las que produce) dependiendo de las horas que elija trabajar. La curva de indiferencia más alta que puede alcanzar es CI2, que justo toca su frontera para el consumo de trigo en el punto L.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Otra curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 40), L (16 , 23) y (22 , 0) está etiquetada como la frontera factible de Ángela para el consumo de trigo. Una curva convexa decreciente está etiquetada como CI2, es tangente a la frontera factible de Ángela para el consumo de trigo y cruza la frontera factible por dos puntos. La distancia vertical entre las dos fronteras factibles en 16 horas de tiempo libre es el alquiler de la tierra y equivale a 23 fanegas de trigo.]



Figura 5.14 
Horas de trabajo que elige Ángela cuando tiene un contrato de arrendamiento.






Lo mejor que puede hacer Ángela si tiene que pagar un alquiler de 23 fanegas de trigo por el uso de la tierra es trabajar ocho horas y consumir 23 fanegas de trigo (el punto L). Esto le brinda el nivel de utilidad de reserva, así que estará dispuesta a aceptar la oferta de Bruno (cualquier otra elección de horas le reportaría menos que la utilidad de reserva). Bruno ha conseguido exactamente el mismo resultado para sí y para Ángela que ofreciendo un contrato de trabajo.

Rentas y eficiencia en el caso 2

La asignación resultante de un contrato de «o lo tomas o lo dejas» es L, donde Ángela disfruta de 16 horas de tiempo libre, y tanto ella como Bruno obtienen 23 fanegas de trigo. Ángela tiene ahora mejores opciones alternativas que en el caso 1 y consigue un resultado mejor: trabaja las mismas horas, pero obtiene una renta más alta.

La renta de Bruno es más baja que en el caso 1, donde las reglas del juego le permiten recurrir a la fuerza. Aunque el resultado es mejor para Ángela porque ahora tiene más poder estructural, su renta económica sigue siendo cero porque la capacidad para lanzar una oferta de «o lo tomas o lo dejas» otorga a Bruno todo el poder de negociación.

El criterio de Pareto no clasifica los resultados obtenidos en cada caso: Ángela está mejor con la asignación L, mientras que a Bruno le va mejor en el punto D del caso 1. Ambas asignaciones son paretoeficientes. En la asignación L, no hay ningún cambio que pueda mejorar la situación de Bruno o de Ángela sin empeorar la del otro. Para entender por qué podemos usar exactamente el mismo razonamiento que empleamos en la sección anterior con la asignación D.

Pero si te pareció que el resultado en D es injusto, tal vez consideres que es preferible la asignación L, la cual ofrece un reparto equitativo del trigo entre ambos.

Dadas las instituciones que rigen esta interacción y la eficiencia de Pareto del resultado obtenido, Ángela no puede negociar para mejorar su situación más allá de la asignación L. Cualquier contrato alternativo que ella propusiera empeoraría la situación de Bruno.




      
  
    
      	Horas de tiempo libre de Ángela
      	16
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Ángela
      	23
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Bruno
      	23
      	 
    

    
      	Renta económica de Ángela (en fanegas)
      	0
      	Ella obtiene el mismo nivel de utilidad que con su mejor alternativa, que es realizar otro trabajo
    

    
      	Renta económica de Bruno (en fanegas)
      	23
      	Su mejor alternativa es 0 (si ella rechaza su oferta)
    

  


    


Figura 5.15 
El resultado en el caso 2.







  
    Pregunta 5.4 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 5.13 muestra los resultados cuando Ángela está obligada a trabajar para Bruno (caso 1) y cuando tiene posibilidad de elegir si acepta o rechaza el contrato que le ofrece Bruno (caso 2). Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Con una oferta de «o lo tomas o lo dejas», la renta económica de Bruno es igual a la ganancia conjunta.

      	Tanto Bruno como Ángela están mejor en el caso 2 que en el caso 1.

      	Cuando Bruno ofrece un contrato (caso 2), Ángela acepta porque recibe una renta económica.

      	Ángela trabaja más horas cuando entabla un intercambio voluntario que cuando está bajo coacción.

    

    
      	La opción de reserva de Bruno es no recibir nada. Cuando hay un contrato, Bruno recibe la totalidad de la ganancia: la cantidad que sobrepasa aquella que necesita Ángela para estar dispuesta a trabajar. Así que esta es la renta económica de Bruno.

      	Bruno está mejor en el caso 1, mientras que Ángela está mejor en el caso 2.

      	Cuando hay un contrato, Bruno ofrece a Ángela la asignación justa para que acepte. Ella es indiferente a D y su opción de reserva, así que su renta económica es cero.

      	Las horas que trabaja Ángela siguen siendo las mismas en ambos casos.

    

  



Las reglas del juego ilustradas en el caso 2 mejoran la situación de Ángela pero empeoran la de Bruno comparadas con las reglas del trabajo forzoso del caso 1. Por supuesto, Ángela estaba mejor en el caso de partida que en el caso 1 o el 2, porque entonces era dueña de la tierra y podía consumir todo el trigo que producía.


  Ampliación 5.7 El resultado con un contrato de arrendamiento

  
    En la parte principal de esta sección hemos mostrado que el resultado más preferible para Bruno en caso de ofrecerle a Ángela un contrato de trabajo también se puede obtener ofreciéndole un contrato de arrendamiento. Continuando con el análisis de las ampliaciones 5.4 y 5.5, ahora analizaremos de forma directa el contrato de arrendamiento como un problema de elección restringida para Ángela, pero también para Bruno, y una vez más lo resolveremos recurriendo al análisis matemático. Consideraremos tanto el caso general como el ejemplo que expusimos en la ampliación 5.5.

  

  Bruno, que es el terrateniente, quiere maximizar la cantidad de trigo que recibe, y tanto las preferencias como la tecnología de Ángela son idénticas a las que tenía en la ampliación  5.5 (el caso en el que era una agricultora independiente). Bruno ofrece a Ángela un contrato de arrendamiento que exigirá el pago de una cantidad en concepto de alquiler, \(c_0\), a cambio del derecho a cultivar la tierra.

  Las preferencias de Ángela están representadas por una función de utilidad cuasilineal \(u(t,\ c) = v(t) + c\), donde \(t\) se corresponde con las horas que trabaja al día, \(c\) es la cantidad de fanegas de trigo que consume al día, y la función \(v\) es creciente y cóncava. Ella aceptará el contrato de arrendamiento únicamente si le ofrece como mínimo su  nivel de utilidad de reserva, el cual indicamos mediante \(u_0\).

  La frontera factible para producir trigo, \(y=g(24-t)\), nos dice cuántas fanegas de trigo es capaz de cultivar, \((y)\), de acuerdo con la cantidad de tiempo libre que se tome. Igual que antes, la función de producción \(g(24-t)\) es creciente y cóncava. Pero, como tiene que pagar un alquiler, esta ya no es su frontera factible para el consumo.

  Para analizar lo que sucederá, hallaremos en primer lugar cuántas horas elegirá trabajar Ángela si acepta un contrato de arrendamiento, \(c_0\). A continuación consideraremos si el contrato que le ofrece Bruno le brinda suficiente utilidad para que le resulte aceptable. Por último determinaremos qué alquiler establecerá Bruno en el contrato que ofrezca a Ángela.

  Si Ángela acepta el contrato ofertado, la cantidad de trigo que le queda para consumo después de pagar el alquiler, \(c_0\), al terrateniente Bruno será \(y-c_0\). ¿Cuántas horas decidirá trabajar? Su problema de elección restringida es casi el mismo que en el caso en el que era una agricultura independiente, con la salvedad de que su frontera factible para el consumo es ahora la siguiente:

\[c= g(24-t) -c_0\]
  
    El problema de elección restringida de la arrendataria

    Elige \(t\) y \(c\) para maximizar \(u(t,\ c)\) con la restricción \(c=g(24-t)-c_0\).

  

  Resolveremos este problema hallando RMS y RMT. Puesto que \(c_0\) es una constante (Ángela tiene que pagar la misma cantidad de alquiler con independencia de cuál sea su elección), la derivada de la frontera factible es la misma que antes:

\[RMT=g'(24-t)\]
  Sus preferencias no han cambiado y, como son cuasilineales, no dependen de su consumo, \(c\). La derivada de sus curvas de indiferencia viene dada de nuevo por:

\[RMS=v'(t)\]
  Por tanto, la condición de primer orden sigue siendo la misma que cuando era una agricultora independiente:

\[v'(t) = g'(24-t)\]
  Ella elegirá exactamente la misma cantidad de tiempo libre que antes y producirá la misma cantidad de trigo. Su elección de \(t\) no depende del alquiler, \(c_0\). Pero su consumo, que viene dado por

\[c= g(24-t) -c_0\]
  será menor.

  Esto es así porque el pago de un alquiler y la obtención de un consumo menor no afecta a su relación marginal de sustitución entre consumo y tiempo libre debido a que sus preferencias son cuasilineales.

  
    La cuasilinealidad facilita bastante el análisis del caso con un contrato de arrendamiento. Pero podríamos usar el planteamiento que hemos presentado en esta ampliación para resolver el problema para otras funciones de utilidad. En la ampliación 5.9 calculamos la RMS y la RMT en el caso de una función de utilidad Cobb–Douglas. La RMS depende tanto de \(c\) como de \(t\). Así que, en este caso, pagar un alquiler a Bruno afectaría tanto al tiempo libre de Ángela como a su consumo.

  

  Si ella tuviera preferencias diferentes, el pago de un alquiler podría favorecer que estuviera más dispuesta a renunciar a algo de tiempo libre para incrementar su consumo. En ese caso, su elección de tiempo libre como arrendataria diferiría de la elección que haría como agricultora independiente.

  Usaremos \(t^*\) y \(c^*\) para los valores particulares de \(t\) y \(c\) que tendría Ángela con un contrato de alquiler, es decir, la solución de las dos ecuaciones anteriores. Entonces aceptará el contrato si y solo si le brinda al menos su utilidad de reserva, \(u_0\), es decir:

\[u(t^*, \ c^*)\geq u_0, \text{o lo que es equivalente } u(t^*, \ g(24-t^*)-c_0)\geq u_0\]
  ¿Qué nivel de alquiler \((c_0)\) fijará Bruno al ofrecer el contrato de arrendamiento? A él solo le importa la cantidad de trigo que reciba para sí de Ángela; quiere maximizar su renta propia, pero también asegurarse de que ella aceptará el contrato. Así que él también tiene que resolver un problema de elección restringida.

  
    El problema de elección restringida del terrateniente

    Elige \(c_0\) para maximizar \(c_0\) con la restricción \(u(t^*,\ g(24-t^*)-c_0)\geq u_0\), donde \(t^*\) es el nivel de tiempo libre que elegirá Ángela.

  

  Para decidir el importe del alquiler, Bruno debe sopesar y resolver de antemano qué hará Ángela y qué nivel de utilidad recibirá ella con el contrato que él le ofrezca. Pero esto es bastante sencillo porque Ángela tiene preferencias cuasilineales, por lo que \(t^*\) no depende del alquiler, \(c_0\).

  En el problema del terrateniente solo hay que considerar una variable: \(c_0\). Bruno quiere que \(c_0\) sea lo más alto posible. Si analizamos la restricción y recordamos que la utilidad de Ángela aumenta con el consumo, eso significa que la utilidad de ella tiene que ser lo más baja posible. Así que él elegirá \(c_0\) de tal manera que ella solo obtenga su utilidad de reserva. La mejor opción de Bruno es el valor de \(c_0\) que satisfaga:

\[u(t^*, \ g(24-t^*)-c_0)= u_0 \Rightarrow v(t^*)+g(24-t^*)-c_0=u_0 \Rightarrow c_0=g(24-t^*)-u_0\]
  Nuestro análisis utilizando funciones generales, \(v\) y \(g\), nos ha proporcionado un conjunto de ecuaciones para el tiempo libre y el consumo de Ángela y para los ingresos de Bruno cuando ambos hacen lo mejor para sí mismos. Ahora volveremos al ejemplo que empleamos en la ampliación 5.5, para el cual podemos resolver las ecuaciones por completo.

  Un ejemplo

  Supongamos, igual que antes (en el caso de la agricultura independiente), que Ángela tiene una función de utilidad cuasilineal, \(u(t,\ c) =4\sqrt{t} + c\), y una función de producción, \(y=2\sqrt{2h}\), donde \(y\) es la producción y \(h\) representa las horas de trabajo. Supongamos también que su nivel de utilidad de reserva, \(u_0\), es 21.

  Cuando ella tiene que pagar un alquiler, la ecuación para su frontera factible es:

\[\begin{align*} c = 2\sqrt{2(24-t)} -c_0 \end{align*}\]
  A partir de nuestro análisis anterior (aunque, si quieres, puedes comprobarlo una vez más) sabemos que su RMS, su RMT y su elección de tiempo libre son iguales que antes:

\[RMS=RMT \Rightarrow \frac{2}{\sqrt{48-2t}}=\frac{2}{\sqrt{t}} \Rightarrow t^*=16\]
  En cambio, el nivel correspondiente de consumo es:

\[\begin{align*} c^*=2\sqrt{2(24-t^*)} -c_0=8-c_0 \end{align*}\]
  y su utilidad es

\[\begin{align*} v(t^*)+c^*= 4\sqrt{16} + 8-c_0 = 24-c_0 \end{align*}\]
  La mejor opción de Bruno para elegir el alquiler es ofrecer a Ángela su utilidad de reserva. Por tanto, eso satisface:

\[24-c_0=21 \Rightarrow c_0=3\]
  La figura A5.5 muestra la solución para este ejemplo. Esta es equivalente a la figura 5.14 del texto principal de esta sección. A es el punto que elige Ángela como agricultora independiente, donde \(t=16\) y \(c=8\). Es el punto de la frontera factible para la producción donde RMS = RMT. Y se encuentra por encima de su curva de indiferencia de reserva.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela, indicadas mediante t, con intervalos de 0 a 24; y el eje vertical muestra fanegas de trigo, marcadas como c, con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible original de Ángela es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (0, 13,86) y (24 , 0) y que tiene la ecuación c = 2 por raíz cuadrada de 2 por 24 menos t. El mayor nivel de utilidad posible para Ángela correspondiente a esa frontera factible se indica mediante una curva convexa decreciente que es tangente a la frontera factible en el punto A (16 , 8). La frontera factible de Ángela con un contrato de arrendamiento con un precio de alquiler de 3 fanegas es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (0, 10,86) y (24 , 0). El nivel de utilidad de reserva de Ángela es 21, representado por una curva convexa decreciente que es tangente a la frontera factible del contrato de arrendamiento en el punto L (16 , 5).]



Figura A5.5 
El resultado con un contrato de arrendamiento.






  Como arrendataria, la frontera factible de Ángela para el consumo se desplaza hacia abajo dependiendo del importe del alquiler. Ella elige un punto de su frontera factible donde RMS = RMT; como sus preferencias son cuasilineales, sigue eligiendo \(t=16\). Bruno maximiza su renta estableciendo aquella que brinda a Ángela su utilidad de reserva. Él elige un alquiler de tres fanegas de trigo, lo que desplaza la frontera factible de Ángela hacia abajo, de manera que lo mejor que pueda hacer ella sea elegir el punto L sobre su curva de indiferencia de reserva.

  
    Ejercicio A5.3 El problema del terrateniente

    (Nota: Este ejercicio es una continuación del ejemplo del ejercicio A5.2. Convendría que resolvieras el ejemplo del ejercicio A5.2 antes de empezar a hacer este).

    Supongamos que la amiga de Ángela es ahora arrendataria y tiene una utilidad de reserva de 200 fanegas de trigo.

    
      	Supón que el terrateniente quiere maximizar la cantidad de alquiler que puede imponerle. ¿Cuánto debería cobrarle de alquiler?

      	Traza tu respuesta en un gráfico similar al de la figura A5.5 (con \(t = 1,…,24\)).

    

  

  Más información: Apartados 17.1 a 17.3 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.8 Caso 3: negociación en una democracia


​En la última situación que consideraremos aquí, el caso 3, Bruno es el propietario de la finca y Ángela es su empleada. Como en el caso 2, los derechos de propiedad de Bruno y el derecho de Ángela a no aceptar un contrato están amparados por la ley. Pero hay una diferencia importante que da lugar a un contrato de trabajo diferente al del caso 2.

En el caso 3, Ángela puede votar y tiene libertad para intentar cambiar las disposiciones legales institucionales junto a otros trabajadores de explotaciones agrícolas. Ella tiene derechos políticos democráticos. Por tanto, el caso 3 representa una interacción económica habitual en las economías capitalistas modernas regidas por gobiernos democráticos. El voto de Ángela y el de otros trabajadores puede deparar cambios legislativos en las reglas del juego a través de su influencia en el gobierno.

En esta sección describimos los cambios legislativos conseguidos y cómo repercuten en el contrato que Bruno ofrece a Ángela. En la siguiente sección consideraremos qué ocurre cuando, en lugar de limitarse a aceptar la oferta de «o lo tomas o lo dejas» de Bruno, ella tiene margen para negociar con él otros cambios.

Acciones de Ángela y Bruno y los resultados cuando Ángela vota para lograr derechos específicos para los trabajadores

Supongamos que Ángela y otros trabajadores como ella de explotaciones agrícolas vecinas presionan al gobierno para mejorar sus condiciones. Quieren que la jornada laboral en el campo se limite a cuatro horas y media al día. También quieren obtener al menos la misma cantidad de trigo que con el contrato de «o lo tomas o lo dejas» que aceptaron de manera voluntaria en el caso 2, que ascendía a 23 fanegas. Ángela y otros agricultores votarán al partido político que acepte introducir sus reivindicaciones. Utilizan su poder como votantes para llevar sus demandas legislativas hasta el gobierno e influir así en sus contratos de trabajo.

El gobierno acepta las demandas de los trabajadores agrícolas con la esperanza de asegurarse su voto en futuras convocatorias electorales. Así que Bruno se ve obligado a ofrecer un contrato con jornadas laborales de entre cero y cuatro horas y media al día. Asimismo debe garantizar que Ángela recibirá al menos 23 fanegas de trigo. Sigue los pasos de la figura 5.16 para hallar cuál será su elección.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas. El máximo de horas de trabajo asciende a 4,5 al día. El área situada entre el punto M, una línea horizontal que pasa por N y la frontera factible es el conjunto factible. La distancia vertical entre los puntos M y N es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno. La distancia vertical entre el punto N y CI2 equivale a 7 fanegas de trigo.]



Figura 5.16 
El efecto de una ley que imponga una jornada laboral máxima y una paga mínima.






  


                [image: La nueva ley mejora la situación de reserva de Ángela: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas.]



La nueva ley mejora la situación de reserva de Ángela



Con la nueva ley, los terratenientes deben ofrecer un salario de al menos 23 fanegas por no más de cuatro horas y media de trabajo. La utilidad de reserva de Ángela aumenta: su contrato debe ser al menos tan bueno para ella como N. CIN es su nueva curva de indiferencia de reserva.






  


                [image: La nueva ley limita las opciones de Bruno: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas. El máximo de horas de trabajo asciende a 4,5 al día. El área situada entre una línea vertical que pasa por el punto N, una línea horizontal que pasa por N y la frontera factible se corresponde con el conjunto factible.]



La nueva ley limita las opciones de Bruno



Las opciones de Bruno son ahora más limitadas. Tiene que ofrecer un contrato cuyas condiciones se sitúen dentro del área sombreada: en o por debajo de la frontera factible, con una jornada laboral que no supere las cuatro horas y media y un salario de al menos 23 fanegas. Ya no puede elegir la asignación L.






  


                [image: El contrato que ofrecerá Bruno: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas. El máximo de horas de trabajo asciende a 4,5 al día. El área situada entre el punto M, una línea horizontal que pasa por N y la frontera factible es el conjunto factible. La distancia vertical entre los puntos M y N es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno.]



El contrato que ofrecerá Bruno



Dentro del área sombreada, Bruno obtiene la mayor cantidad de trigo con la asignación N. Ángela produce 35 fanegas (punto M) y él obtiene 12.






  


                [image: Ángela producirá menos trigo y obtendrá una utilidad más alta: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas. El máximo de horas de trabajo asciende a 4,5 al día. El área situada entre el punto M, una línea horizontal que pasa por N y la frontera factible es el conjunto factible. La distancia vertical entre los puntos M y N es la porción de fanegas de trigo que le corresponde a Bruno. La distancia vertical entre el punto N y CI2 equivale a 7 fanegas de trigo.]



Ángela producirá menos trigo y obtendrá una utilidad más alta



Con el contrato N, Ángela obtiene el mismo salario que con el contrato L (caso 2), pero más tiempo libre. Este contrato la sitúa en su nueva curva de indiferencia de reserva CIN, siete fanegas por encima de CI2. Si se mide en cantidad de trigo, su utilidad es siete fanegas más alta.








Con las nuevas restricciones legales, lo mejor que puede hacer Bruno es ofrecer a Ángela el salario mínimo diario (23 fanegas) a  cambio del número máximo de horas de trabajo (4,5). Para maximizar la cantidad de trigo que recibirá para sí, mantiene el salario lo más bajo posible. Y si concediera a Ángela más tiempo libre, la producción de trigo descendería y, aun así, tendría que pagarle como mínimo 23 fanegas, lo que lo dejaría con menos trigo para sí mismo.

Bruno ofrece a Ángela el contrato N. Si Ángela lo acepta, producirá 35 fanegas de trigo (punto M). Después de pagarle el salario de 23 fanegas, él obtiene una renta de 12 fanegas. Ángela obtiene su nueva utilidad de reserva, así que su renta es cero. La ganancia total (la suma de las rentas de Bruno y Ángela) es de 12 fanegas.

Aunque ahora se produce menos trigo que en el caso 2, y Ángela sigue sin tener ninguna renta, es indudable que ella está mejor como resultado de la nueva ley. En la asignación N, su salario es el mismo que antes, pero tiene más tiempo libre, por lo que sabemos que su utilidad es mayor. Y podemos medir el aumento de la utilidad: la nueva ley ha incrementado su curva de indiferencia de reserva en siete fanegas, de CI2 a CIN, por lo que su utilidad ha aumentado en una cantidad equivalente a siete fanegas de trigo.

La figura 5.17 resume la asignación. Pero, tal como se expone en la próxima sección, es posible que no sea este el resultado. Tanto Ángela como Bruno pueden mejorar.




      
  
    
      	Horas de tiempo libre de Ángela
      	19,5
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Ángela
      	23
      	 
    

    
      	Fanegas de trigo de Bruno
      	12
      	 
    

    
      	Renta económica de Ángela (en fanegas)
      	0
      	Ella se sitúa en CIN, su nueva curva de indiferencia de reserva
    

    
      	Renta económica de Bruno (en fanegas)
      	12
      	Su mejor alternativa es 0 (si Ángela rechaza trabajar para él)
    

  


    


Figura 5.17 
La asignación con el contrato N, que satisface la nueva ley de salario mínimo y del máximo de horas de trabajo.







  
    Pregunta 5.5 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 5.16 muestra los resultados antes y después de la introducción de la nueva ley que limita a cuatro horas y media diarias la jornada laboral máxima para Ángela y exige que reciba un mínimo de 23 fanegas de trigo. El contrato N es la primera oferta que hace Bruno a Ángela. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El salario mínimo es 23 fanegas.]






    
      	Si Ángela acepta el contrato N que le ofrece Bruno, el cambio de L a N supondría una mejora en términos de Pareto.

      	Si Ángela acepta el contrato N que le ofrece Bruno, estará mejor que en L.

      	Tanto Ángela como Bruno reciben rentas económicas en N.

      	Como resultado de la nueva ley, Bruno tiene menos poder estructural.

    

    
      	No es una mejora de Pareto porque Bruno está peor (obtiene menos trigo) en N que en L.

      	El contrato N está en una curva de indiferencia más alta que L.

      	En N, Ángela se sitúa en su curva de indiferencia de reserva y, por tanto, no recibe ninguna renta económica. La opción de reserva de Bruno es no recibir nada, así que el trigo que recibe en N es una renta económica para él.

      	La ley ha incrementado el poder estructural de Ángela y ha reducido el de Bruno porque Ángela puede alejarse ahora de L. Su nueva utilidad de reserva es ahora el contrato N.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.9 Caso 3, continuación: negociación de un reparto paretoeficiente de la ganancia


​​Con la nueva ley que modifica los derechos de los trabajadores, la posición de reserva de Ángela ha mejorado, y Bruno le ofrece el contrato N, situado sobre su nueva curva de indiferencia de reserva CIN (figura 5.18). Pero Ángela tiene una posibilidad para mejorar aún más, porque la asignación N no es eficiente en términos de Pareto. Esto no significa que sea mejor volver al contrato paretoeficiente L, ya que eso empeoraría la situación de Ángela. Significa que hay otras asignaciones que ambas partes preferirían antes que N. Tanto Ángela como Bruno estarían mejor si lograran una negociación exitosa.


	mejora de Pareto
	Cambio que beneficia a al menos una persona sin perjudicar a nadie. Véase también: dominancia de Pareto, criterio de Pareto.




​La figura 5.18 muestra que con el contrato N, donde Ángela tiene más tiempo libre que en los casos 1 y 2, su curva de indiferencia es más plana, y la frontera factible es más empinada: RMS en N < RMT en M. La relación marginal de sustitución entre el trigo y el tiempo libre de Ángela es más baja que la ratio a la que puede transformar tiempo libre en trigo. Y siempre que RMS y RMT son desiguales, cabe la posibilidad de lograr una mejora de Pareto. En particular, cuando RMS < RMT, Ángela puede transformar parte de su tiempo libre en trigo y producir más cantidad de trigo del que necesitaría para compensar la pérdida de tiempo libre (en otras palabras, para mantenerse en CIN). De ahí que, si redujera su tiempo libre, la cantidad adicional de trigo podría suponer una mejora tanto para Ángela como para Bruno.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16, 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por el punto N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. La derivada de la frontera factible en el punto M es más empinada que la derivada de CIN en el punto N.]



Figura 5.18 
Tras la entrada en vigor de las nuevas leyes, RMT > RMS.






Dentro del área con forma de lente situada entre CIN y la frontera factible, la ganancia se maximiza allí donde Ángela tiene 16 horas de tiempo libre. Las curvas de indiferencia de Ángela son paralelas, de modo que en 16 horas la RMS en cada curva de indiferencia es igual a la RMT.

Tal como ocurría antes en los casos 1 y 2, cualquier asignación donde RMS = RMT tendrá eficiencia de Pareto.

Negociación

Supongamos que la nueva ley permite jornadas laborales diarias más largas si ambas partes lo acuerdan así de manera voluntaria, mientras que la alternativa es una jornada de cuatro horas y media si no se llega a tal acuerdo.

Bruno ha ofrecido el contrato N. Ángela podría responder con una contraoferta: podría proponer un contrato con una jornada laboral de ocho horas (16 horas de tiempo libre) para aumentar la ganancia, y un reparto de la misma que permita que ambos estén mejor que con N.

La figura 5.19 ilustra qué podría ocurrir.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El punto R tiene coordenadas (16 , 34). La distancia vertical entre los puntos A y R es igual a la que media entre los puntos M y N.]



Figura 5.19 
Negociación para restablecer la eficiencia de Pareto.






  


                [image: La ganancia conjunta máxima: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos.]



La ganancia conjunta máxima



Cuando Ángela trabaja para Bruno, la ganancia se maximiza en 16 horas de tiempo libre, donde RMT = RMS. La ganancia es 16 fanegas, (AP = 16) en lugar de las 12 horas del contrato N (MN = 12). Todas las asignaciones en AP son paretoeficientes, y hay una ganancia potencial de cuatro fanegas en concepto de rentas.






  


                [image: ¿Qué asignaciones paretoeficientes mejoran la situación de Ángela?: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos.]



¿Qué asignaciones paretoeficientes mejoran la situación de Ángela?



La asignación P brinda a Ángela la misma utilidad que N. Las asignaciones entre P y A son mejores para Ángela que N (la situarían en una curva de indiferencia más alta).






  


                [image: ¿Qué contraofertas situadas sobre AP podría aceptar Bruno?: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El punto R tiene coordenadas (16 , 34). La distancia vertical entre los puntos A y R es igual a la que media entre los puntos M y N.]



¿Qué contraofertas situadas sobre AP podría aceptar Bruno?



En la asignación R, Bruno obtendría la misma renta que en N, es decir, con el contrato (12 fanegas, la distancia entre M y N). Las asignaciones entre R y P son mejores para Bruno que N.






  


                [image: ¿Qué contraoferta propondrá Ángela?: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El punto R tiene coordenadas (16 , 34). La distancia vertical entre los puntos A y R es igual a la que media entre los puntos M y N.]



¿Qué contraoferta propondrá Ángela?



Ángela podría responder a la oferta N de Bruno con una contraoferta en cualquier punto situado sobre PR. Supongamos que decide ofrecer la asignación R, cuatro fanegas por encima de P. Esto brinda a Bruno la misma renta que N, y la utilidad de Ángela será cuatro fanegas más alta.






  


                [image: Un acuerdo con el que ambos ganan: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), A (16 , 46), M (19,5 , 35) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Hay dos curvas convexas paralelas decrecientes. Una pasa por el punto L (16 , 23) y está etiquetada como CI2. La otra pasa por los puntos P (16 , 30) y N (19,5 , 23) y está etiquetada como CIN. CIN está por encima de CI2 en todos los puntos. El punto R tiene coordenadas (16, 34). La distancia vertical entre los puntos A y R es igual a la que media entre los puntos M y N.]



Un acuerdo con el que ambos ganan



Bruno podría responder que aceptaría un contrato a medio camino entre P y R, repartiendo por igual la ganancia obtenida al pasar a 16 horas de tiempo libre. Ángela lo considera razonable, así que acepta un salario de 32 fanegas por ocho horas de trabajo, y Bruno obtiene las 14 fanegas restantes que ella produce.








A través de la negociación, Ángela y Bruno acuerdan una asignación entre los puntos P y R con un salario de 32 fanegas por ocho horas de trabajo. Comparado con N, ambos mejoran. Este es el resultado en el caso 3.

Puesto que hay margen para negociar arriba o abajo, este no es el único resultado posible. Sin embargo, podemos afirmar que es probable que lleguen a un acuerdo en PR con un salario por encima de 30 y por debajo de 34.

El cambio desde el resultado en el caso 2 hasta el resultado final en el caso 3 se sintetiza en la figura 5.20. Consiste en dos pasos distintos:


  	Desde L hasta N, el resultado viene impuesto por la nueva legislación. Es indiscutible que con este no ganan ambas partes: Bruno sale perdiendo porque obtiene menos trigo en N que en L. Ángela se beneficia de un poder estructural mayor, lo que eleva su posición de reserva.

  	Pero una vez situados en el resultado N debido a la legislación, ambos tienen poder de negociación porque N no es paretoeficiente. De manera voluntaria acuerdan un contrato con eficiencia de Pareto que implica trabajar más horas. Este cambio es beneficioso para ambos con un reparto de la ganancia acorde a la negociación.








    
        	
        	Caso 2: Contrato L
        	Caso 3: Contrato N
        	Caso 3: Resultado
    

    
        	Tiempo libre de Ángela
        	16 horas
        	19,5 horas
        	16 horas
    

    
        	Renta de Ángela
        	23 fanegas
        	23 fanegas
        	32 fanegas
    

    
        	Renta de Bruno
        	23 fanegas
        	12 fanegas
        	14 fanegas
    

    
        	Variación en la utilidad de Ángela
        	
        	+7 fanegas
        	+2 fanegas
    

    
        	Variación en la utilidad de Bruno
        	
        	–11 fanegas
        	+2 fanegas
    






Figura 5.20 
Variación en los resultados del caso 2 al caso 3.






La eficiencia de Pareto y la curva de eficiencia de Pareto

Ahora sabemos que hay muchas asignaciones paretoeficientes que podrían resultar de la interacción entre Ángela y Bruno, incluidos todos los resultados de los casos 1, 2 y 3.

Para que una asignación tenga eficiencia de Pareto debe cumplir dos propiedades importantes:


  	La RMT sobre la frontera factible ha de ser igual que la RMS sobre la curva de indiferencia de Ángela.

  	No debe desperdiciar nada de trigo: el cereal producido es consumido por Ángela o por Bruno.



Hemos demostrado la primera propiedad razonando que si la RMS no es igual que la RMT, entonces es posible una mejora de Pareto si cambian las horas que trabaja Ángela, mientras que si RMS = RMT, no hay posibilidad de una mejora de Pareto. Los gráficos evidencian que cuando RMS ≠ RMT, la ganancia puede aumentar; si RMS = RMT, eso no es posible.

La segunda propiedad, que se cumple con todas las asignaciones que hemos considerado, significa que no se puede lograr ninguna mejora de Pareto cambiando sin más la cantidad de trigo que consume cada uno. Si se cumple, entonces si uno consumiera más, el otro recibiría menos. Si no se cumple, entonces es que hay trigo que se queda sin consumir, y su consumo mejoraría al menos la situación de uno de los dos.


  Es posible que también oigas que se la denomina curva de contrato, incluso en situaciones en las que no hay ningún contrato, por eso nosotros preferimos usar el nombre más descriptivo de curva de eficiencia de Pareto.




	curva de eficiencia de Pareto
	Conjunto de todas las asignaciones que presentan eficiencia de Pareto. La curva de eficiencia de Pareto también se denomina en ocasiones «curva de contrato», aunque no es necesario que haya un contrato de por medio. Véase también: eficiencia de Pareto.




​El conjunto de todas las asignaciones paretoeficientes se denomina curva de eficiencia de Pareto. En nuestro modelo se corresponde con el conjunto de todas las asignaciones con 16 horas de tiempo libre, las cuales se muestran en la figura 5.21. Es una línea recta vertical debido a nuestra suposición de que las curvas de indiferencia de Ángela son paralelas; si hubiéramos partido de un supuesto distinto sobre sus preferencias, la curva de eficiencia de Pareto habría tenido una forma diferente.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela con intervalos que van de 0 a 24. El eje vertical muestra fanegas de trigo con intervalos que van de 0 a 70. Las coordenadas son (horas, fanegas). Una curva cóncava decreciente conecta los puntos (0 , 64), R (16 , 46) y (24 , 0) y está etiquetada como frontera factible. Una curva convexa decreciente pasa por el punto S (16 , 38) y está etiquetada como CIs. La derivada de la frontera factible en R y de CIs en S es la misma. Una línea vertical que pasa por los puntos R y S está etiquetada como curva paretoeficiente.]



Figura 5.21 
La curva de eficiencia de Pareto.






En cualquier asignación situada sobre esta línea, como la asignación S, la RMS (la derivada de CIs) es igual que la RMT en R. En S, Ángela obtiene 38 fanegas y Bruno obtiene ocho fanegas; otras asignaciones situadas sobre esta línea se corresponden con distintas maneras de repartir el cereal entre ambos.


  
    Pregunta 5.6 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 5.19 muestra el resultado derivado de la interacción entre Ángela y Bruno.

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La asignación en A es paretodominante sobre la asignación en L.

      	La relación marginal de sustitución de Ángela es igual a la relación marginal de transformación en todos los puntos situados sobre la curva de eficiencia de Pareto.

      	El punto situado justo en medio de AL es la asignación con más eficiencia de Pareto.

      	Ángela y Bruno son indiferentes entre todos los puntos situados sobre la curva de eficiencia de Pareto porque todos ellos son paretoeficientes.

    

    
      	Todos los puntos situados sobre la curva de eficiencia de Pareto (las asignaciones en 16 horas de tiempo libre) son paretoeficientes, así que ninguno de ellos está paretodominado (entre A y L, Bruno prefiere L y Ángela prefiere A).

      	La curva de eficiencia de Pareto une, por definición, todo los puntos donde RMS = RMT (todas las asignaciones situadas en 16 horas de tiempo libre).

      	Todos los puntos situados sobre AL son paretoeficientes. No tiene ningún sentido afirmar que un punto situado sobre AL es más paretoeficiente que otro.

      	Todos los puntos situados sobre la curva de eficiencia de Pareto son paretoeficientes, pero no todos ellos son indiferentes para Bruno y Ángela. Algunos puntos (como A) son mejores para Ángela, mientras que otros (como L) son más ventajosos para Bruno.

    

  




  
    Pregunta 5.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Observa la Figura 5.19 y supón que Ángela y Bruno se encuentran en la asignación N, donde ella recibe 23 fanegas de trigo por cuatro horas y media de trabajo.

    A partir de la figura podemos concluir que:

    
      	Todos los puntos sobre MN son paretoeficientes.

      	Cualquier punto situado dentro del área entre R, P y N sería una mejora de Pareto.

      	Cualquier punto entre P y L mejoraría la situación de Ángela porque cae sobre la curva de eficiencia de Pareto.

      	Todos los puntos situados sobre RP serían indiferentes para ambos.

    

    
      	A lo largo de MN, RMS < RMT. Así que MN no tiene eficiencia de Pareto, es decir, hay otras asignaciones con las que ambos mejorarían.

      	Dentro del área RPN, Ángela se sitúa en una curva de indiferencia más alta que CIN, y Bruno tiene más trigo que en MN, de modo que ambos mejoran.

      	Los puntos situados sobre PL son paretoeficientes, pero por debajo de P, Ángela está en una curva de indiferencia más baja que en N, por lo que su situación empeoraría.

      	Todos los puntos sobre RP son paretoeficientes, pero no todos ellos son indiferentes para Bruno y Ángela. Él prefiere los puntos más próximos a P, mientras que ella prefiere los puntos más cercanos a R.

    

  




  Ampliación 5.9 La curva de eficiencia de Pareto

  
    Esta ampliación se basa en las tres anteriores, ampliaciones 5.4, 5.5, y 5.7. Aquí determinamos el conjunto de asignaciones con eficiencia de Pareto para la interacción entre Ángela y Bruno. Esto se puede hacer si se contempla como un problema de elección restringida y usando el análisis matemático para resolverlo. Al final hallamos la curva de eficiencia de Pareto en un caso diferente en el que las preferencias de Ángela no son cuasilineales.

  

  De la interacción entre Ángela y Bruno resultan muchas asignaciones posibles; por ejemplo, nosotros hemos considerado la asignación que impondría Bruno si pudiera usar la fuerza, así como la asignación que elige cuando puede ofertar un contrato de «o lo tomas o lo dejas» que permite a Ángela cultivar sus tierras si le paga parte del trigo que produzca en concepto de alquiler. En esta ampliación, calculamos matemáticamente el conjunto de asignaciones que son paretoeficientes: es decir, la curva de eficiencia de Pareto.

  
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.



  Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación que sea paretodominante sobre ella: es decir, si ninguna persona puede mejorar sin que empeore la situación de otra. Para determinar una asignación con eficiencia de Pareto entre Bruno y Ángela, empezamos planteándonos sus preferencias, es decir, qué mejoraría su situación.

  Igual que en las ampliaciones anteriores, las preferencias de Ángela se representan mediante una función con una utilidad cuasilineal, \(u(t,\ c) = v(t) + c\), donde \(t\) se corresponde con sus horas de tiempo libre al día, \(c\) es su consumo de trigo, y la función, \(v\), es creciente y cóncava. La frontera factible para producir trigo es \(y=g(24-t)\), donde \(y\) es la cantidad producida y \(g\) es una función de producción creciente y cóncava.

  Las preferencias de Bruno son muy simples. Solo le importa la cantidad de trigo que recibe, la cual llamamos \(b\). Valores más elevados de \(b\) suponen una mejora para Bruno.

  El resultado posible de una interacción entre Ángela y Bruno es una asignación de \(b\) fanegas de trigo para Bruno, y \(c\) fanegas de trigo y \(t\) horas de tiempo libre para Ángela. Dada la tecnología de producción, todas las asignaciones posibles \((b, c, t)\) tienen que cumplir:

\[c+b \leq g(24-t)\]
  Estas son las asignaciones en las que la cantidad total consumida de trigo es menor o igual que la producida. También suponemos que \(c\geq 0\) y \(b\geq 0\).

  
    El supuesto de que \(c\) y \(b\) no son negativos excluye la posibilidad de que el trigo se pueda almacenar o extraer de otro lugar. Por ejemplo, \(b\) sería menor que cero si Bruno no recibiera nada del trigo producido y además le diera a Ángela parte del trigo que tuviera guardado del año anterior.

  

  Una forma de hallar las asignaciones con eficiencia de Pareto consiste en plantearse: «supongamos que tomamos una asignación en la que Bruno recibe una cantidad de trigo, \(b\geq 0\). Entonces esta será paretoeficiente si y solo si ofrece la mejor situación posible para Ángela de acuerdo con la cantidad concreta de trigo que tiene Bruno».

  Para que Ángela esté lo mejor posible cuando Bruno recibe \(b\), ella tiene que consumir todo el resto del trigo producido: \(c+b = g(24-t)\). Así que podemos hallar las asignaciones paretoeficientes resolviendo un problema de elección restringida.

  
    Asignaciones con eficiencia de Pareto

    Una asignación, \((c, b, t)\), es paretoeficiente si y solo si es una solución para el problema de elección restringida:

    Elige \(t\) y \(c\) para maximizar \(u(t,\ c)\) con la restricción, \(c+b=g(24-t)\).

  

  Resolveremos el problema por el método de sustitución. Si sustituimos \(c=g(24-t)-b\) en la función objetivo \(u(t,\ c)= v(t) +c\), lo único que hay que hacer es:

\[\text{Elegir }t \text{ para maximizar }v(t) + g(24-t) -b\]
  Si entonces derivamos con respecto a \(t\) e igualamos a cero la derivada, obtenemos la condición de primer orden:

\[v'(t) =g'(24-t)\]
  La condición de primer orden es la que explicamos en la ampliación 5.5, donde señalamos que el supuesto de que \(v\) y \(g\) son funciones cóncavas implica que tiene una solución como máximo. Suponemos que existe una, de modo que el consumo viene dado por

\[c=g(24-t)-b\]
  Recuerda que \(v'(t)=\text{RMS}\) y \(\text{RMT} = g'(t)\); la condición de primer orden es la ecuación ya conocida \(\text{RMT} = \text{RMS}\).

  El problema que hemos resuelto es el que resolvería Ángela si Bruno exigiera una cantidad de renta (b) y ella pudiera elegir \(c\) y \(t\) para sí. Aquí hemos mostrado que la resolución de este problema para todos los valores posibles de \(b\) nos da un conjunto de asignaciones paretoeficientes.

  En resumen, una asignación \((b, c, t)\) tiene eficiencia de Pareto si y solo si \(RMS = RMT\), y \(c+b=g(24-t)\).

  Trazar la curva de eficiencia de Pareto

  El análisis anterior evidencia que a cada valor posible de \(b\) (trigo para Bruno) le corresponde un resultado \((c,t)\) para Ángela tal que la asignación \((b,c,t)\) es paretoeficiente. Podemos trazar la curva de eficiencia de Pareto que muestra el conjunto completo de asignaciones con eficiencia de Pareto marcando esos puntos \((c,t)\) para cada valor de \(b\) entre  0 y \(g(24-t)\).

  La figura A5.6 muestra la frontera factible para la producción y las curvas de indiferencia de Ángela para el ejemplo de las ampliaciones 5.5 y 5.7, donde \(u(t,\ c) =4\sqrt{t} + c\) y \(g(24-t)=2\sqrt{2(24-t)}\).

  La función de utilidad es cuasilineal, de modo que sabemos que todas las curvas de indiferencia tienen la misma derivada para un valor dado de \(t\). Y esto significa (tal como se vio en las ampliaciones previas) que la solución de la condición de primer orden es \(t=16\), con independencia de cuáles sean los valores de \(c\) y \(b\). Por tanto, todos los puntos paretoeficientes caen sobre la línea vertical situada en \(t=16\), y la cantidad total producida es ocho fanegas de trigo.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela, indicadas mediante t, con intervalos de 0 a 24; y el eje vertical muestra fanegas de trigo, marcadas como c, con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible de Ángela es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (0, 13,86) y (24 , 0) y tiene la ecuación c = 2 por raíz cuadrada de 2 por 24 menos t. El mayor nivel de utilidad posible para Ángela está representado mediante una curva convexa decreciente que es tangente a la frontera factible en el punto P1 (16 , 8). La derivada de las curvas de indiferencia de Ángela es igual en 16 horas de tiempo libre. La curva paretoeficiente es la línea que conecta P1 con el punto P0 (16 , 0). Los puntos P2 (16 , 5) y P3 (16 , 2) están sobre la curva paretoeficiente.]



Figura A5.6 
La curva de eficiencia de Pareto (preferencias cuasilineales).






  Para hallar todos esos puntos, consideremos en primer lugar la asignación con eficiencia de Pareto cuando \(b=0\): esta cae sobre la línea vertical en el punto donde Ángela consume todo el trigo producido; es decir, el punto P1, donde \(c=8\). Si Bruno obtiene una pequeña cantidad —por ejemplo, \(b=1\)— nos desplazamos hacia abajo por la línea vertical hasta el punto donde \(c=7\). A medida que aumenta su parte, descendemos más por esa línea y Ángela recibe menos cantidad. En P2, la parte de Bruno es tres y la de Ángela es cinco. La curva de eficiencia de Pareto termina en P0, donde \(b=8\) y \(c=0\) (el consumo de Ángela no puede ser negativo). La curva de eficiencia de Pareto pasa por todos los puntos entre P1 y P0.

  Cuando las preferencias no son cuasilineales

  Nuestro supuesto de cuasilinealidad simplifica todos los casos que hemos analizado en esta unidad. Pero podemos usar los mismos métodos para casos en los que la utilidad de Ángela no sea cuasilineal. Entonces vemos que la curva de eficiencia de Pareto sí es una verdadera curva y no una línea vertical.

  Para ilustrarlo, determinamos la curva de eficiencia de Pareto para el caso en el que su función de utilidad tiene la forma de la de Cobb–Douglas:

\[u(t,\ c) = t^{\alpha} c^{1- \alpha}\]
  y la función de producción es la función cóncava y creciente, \(f(h)=(48h-h^2)/40\), donde \(h\) equivale a horas de trabajo, de modo que la frontera factible de la producción es \(y=g(24-t)\), que es:

\[y=\frac{(576-t^2)}{40}\]
  La figura A5.7 muestra algunas de las curvas de indiferencia, así como la frontera factible para este ejemplo. Para seguir teniendo números simples en los cálculos que haremos a continuación, hemos elegido \(\alpha = \frac{8}{13}\).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela, indicadas mediante t, con intervalos de 0 a 24; y el eje vertical muestra fanegas de trigo, marcadas como c, con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible de Ángela es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos  (0, 14,4) y (24 , 0). Tres curvas convexas decrecientes que no se cruzan son algunas de las curvas de indiferencia de Ángela. La curva más alta es tangente a la frontera factible en (16 , 8). La derivada de la curva más alta en este punto es igual que la de la curva central en 12 horas de tiempo libre y que la de la curva más baja en 8 horas de tiempo libre.]



Figura A5.7 
Las curvas de indiferencia para el caso en el que Ángela tiene preferencias Cobb–Douglas.






  Hemos señalado los puntos sobre estas tres curvas de indiferencia cuya derivada es igual que la de la frontera factible. Estos se dan con distintos valores de \(t\) en cada curva, mientras que en el caso cuasilineal de la figura A5.6, todos se dan con el mismo valor de \(t\).

  Para calcular la RMS, usamos la fórmula de la ampliación 3.3:

\[\text{RMS} = \frac{\partial u}{\partial t} \left/ \frac{\partial u}{\partial c} \right. = \frac{\alpha c}{(1-\alpha)t}\]
  La RMT entre el tiempo libre de Ángela y su producción de trigo es, como de costumbre, el valor absoluto de la derivada de la frontera factible (que es negativa):

\[\text{RMT} = -\frac{dy}{dt} = \frac{t}{20}\]
  El conjunto de asignaciones paretoeficientes \((b, c, t)\) se halla, igual que antes, resolviendo el problema:

\[\text{elige } t \text{ y } c \text{ para maximizar } u(t,\ c) \text{ con la restricción } c+b=g(24-t)\]
  y la solución cumple las mismas dos condiciones (la condición de primer orden y la restricción):

\[RMT=RMS \text{ y } c+b=g(24-t)\]
  Con las funciones específicas de este ejemplo, las dos ecuaciones son:

\[\frac{t}{20} = \frac{\alpha c}{(1-\alpha)t} \text{ y } c+b=\frac{576-t^2}{40}\]
  Si asumimos que \(\alpha = \frac{8}{13}\), igual que antes, la condición de primer orden se puede reordenar para obtener:

\[c=\frac{t^2}{32}\]
  Esta es la ecuación de la curva de eficiencia de Pareto, es decir, el conjunto de puntos paretoeficientes. Esta nos dice que \(c\) es una función cuadrática de \(t\) que pasa por el origen y crece cuando \(t > 0\).

  Para entender qué ocurre aquí resulta útil trazar esta curva (la línea creciente de la figura A5.8) junto con la frontera factible (la línea decreciente). Para simplificar la figura no hemos señalado las curvas de indiferencia de Ángela. Pero si lo hiciéramos, veríamos que para cada valor de \(t\) a lo largo de la línea creciente, la derivada de la curva de indiferencia (RMS) es igual que la de la frontera factible (RMT).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las horas de tiempo libre de Ángela, indicadas mediante t, con intervalos de 0 a 24; y el eje vertical muestra fanegas de trigo, marcadas como c, con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (horas de tiempo libre, fanegas de trigo). La frontera factible de Ángela es una curva cóncava decreciente que conecta los puntos (0 , 14,4), P1 (16 , 8) y (24 , 0). La curva paretoeficiente conecta los puntos P0 (0 , 0), P2 (10 , 3,13) y P1 y tiene la ecuación c = t al cuadrado entre 32. La distancia vertical entre P2 y la frontera factible es 8,78, indicada como b.]



Figura A5.8 
La curva de eficiencia de Pareto (preferencias Cobb–Douglas).






  El punto P1, donde se cruzan las dos líneas, es la solución de las dos ecuaciones para el caso \(b=0\). Puedes comprobar que aquí \(t=16\) y \(c=8\). Ángela tiene ocho horas de tiempo libre y produce y consume ocho fanegas de trigo; Bruno no obtiene nada. Cada punto de la curva de eficiencia de Pareto que se encuentra por debajo de la frontera factible es una solución para la condición de primer orden cuando la cantidad de trigo producido (sobre la frontera factible) se reparte entre ambos. Por ejemplo, en el punto P2, Ángela tiene diez horas de tiempo libre y produce 11,9 fanegas de trigo; ella obtiene 3,13 y Bruno recibe 8,78 (con dos cifras decimales).

  En P0 (el origen), Ángela no tiene nada de tiempo libre; produce gran cantidad de trigo y no consume ninguno. Por supuesto, este resultado extremo no podría darse, puesto que no le permitiría vivir. Pero si Ángela pudiera vivir en esta situación, sería un resultado paretoeficiente.

  
    Ejercicio A5.4 La curva de eficiencia de Pareto

    Halla y traza la curva de eficiencia de Pareto en las siguientes situaciones:

    
      	Las preferencias individuales son Cobb–Douglas, con una función de utilidad \(u(t,c)= t^{0,5} c^{0,5}\), y su función de producción es \(c(t)=100 \text{ ln } (25-t)\).

      	La función de utilidad individual es \(u(t,c)=\sqrt{t} + \sqrt{c}\) y su función de producción es \(c(t) = 2 \sqrt{48-2t}\).

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.10 Lecciones sobre la influencia de las instituciones en la eficiencia y la equidad

Los resultados de los distintos casos que hemos considerado se resumen en la figura 5.22.




                [image: Este gráfico muestra que en el caso 1, Bruno obtiene 31 fanegas de trigo, mientras que Ángela obtiene 15 fanegas de trigo y dispone de 16 horas de tiempo libre. En el caso 2, Bruno obtiene 23 fanegas de trigo y Ángela obtiene 23 fanegas de trigo y dispone de 16 horas de tiempo libre. En el caso 3 (contrato N), Bruno obtiene 12 fanegas de trigo y Ángela obtiene 23 fanegas de trigo y dispone de 19,5 horas de tiempo libre. En el caso 3 (tras la negociación), Bruno obtiene 14 fanegas de trigo y Ángela obtiene 32 fanegas de trigo y dispone de 16 horas de tiempo libre.]



Figura 5.22 
Comparativa entre casos: la cantidad de trigo producido, el tiempo libre de Ángela y cómo se reparte el trigo entre los dos actores.






En la primera, segunda y cuarta columnas, se producen 46 fanegas de trigo. Esta es la cantidad que se produce cuando la asignación es paretoeficiente; teniendo en cuenta la tecnología disponible y las preferencias de Ángela, esto es lo que sucede si Ángela dispone de 16 horas de tiempo libre. Con el contrato N, cuando entra en vigor la nueva legislación pero antes de que Bruno y Ángela negocien entre sí, solo se producen 35 fanegas de trigo.

La figura 5.22 también muestra que la parte que recibe Ángela de la producción es mayor cuando su opción de reserva es mejor. Va de 15 fanegas de un total de 46 (el 33 %) cuando trabaja forzada, a 32 fanegas de 46 (el 70 %) cuando la legislación le brinda una opción de reserva fuerte y las dos partes negocian entre sí.

La historia de Ángela y Bruno ofrece tres lecciones sobre eficiencia y equidad:


  	Cuando una persona o un grupo tienen poder para fijar una asignación con la única condición de no dejar a la otra parte peor que con su opción de reserva, entonces la parte con ese poder se quedará toda la ganancia. Si esto se da, entonces no hay manera de lograr que una de las partes mejore sin empeorar la situación de la otra (el punto L de la figura). Por tanto, ¡este resultado tiene que ser paretoeficiente! Sin embargo, es poco probable que se considere justo.

  	Si quienes consideran ese resultado injusto tienen poder para modificarlo con leyes nuevas y otras medidas políticas, entonces es posible que se logre un reparto más justo en opinión de esas personas y de todos, pero tal vez no sea paretoeficiente (como con el contrato N). Las sociedades pueden enfrentarse a la disyuntiva de tener que elegir entre resultados paretoeficientes pero injustos o resultados justos pero sin eficiencia de Pareto.

  	Si tenemos instituciones que permiten que las personas se junten para deliberar, acordar y establecer asignaciones alternativas, entonces es posible evitar esa disyuntiva y lograr resultados tanto paretoeficientes como justos, tal como hicieron Ángela y Bruno al combinar el cumplimiento de la ley con una negociación entre ellos (los puntos entre P y R).




  Ejercicio 5.6 Evaluación de resultados a partir de las interacciones entre Bruno y Ángela

  
    	Responde las siguientes preguntas para cada uno de los resultados obtenidos en los casos 1, 2 y 3:
      
        	¿Es esta asignación paretoeficiente? Explica tu respuesta.

        	¿Es esta asignación justa, ya sea en términos sustantivos o procedimentales? Justifica tu respuesta.

      

    

    	Explica el significado de la siguiente afirmación usando dos ejemplos extraídos del modelo de las interacciones entre Ángela y Bruno (secciones 5.4 a 5.9): «Las instituciones garantes de que todas las transacciones sean voluntarias (como, por ejemplo, las de los sistemas capitalistas) otorgan a todas las partes “el poder de decir no”, pero este poder no tiene más valor que la opción de reserva de cada cual».

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.11 La distribución de la renta: dotaciones, tecnología e instituciones

Hasta aquí hemos modelizado una interacción simple entre dos personas para presentar las ideas principales sobre cómo repercuten las condiciones institucionales, o las reglas del juego, en la distribución de la renta. En esta sección ofrecemos un esquema general que ayuda a explicar por qué diferentes individuos reciben rentas distintas en contextos más amplios.

Renta y dotaciones


	dotación
	Las dotaciones de una persona son aquellas cosas que posee y le permiten percibir ingresos. Incluyen la riqueza física (por ejemplo, tierra, vivienda, maquinaria); la riqueza financiera (como ahorros, acciones o participaciones y bonos); la propiedad intelectual (como patentes, derechos de autor); los conocimientos, capacidades, habilidades y experiencia que repercuten en la remuneración laboral; la ciudadanía y el derecho a trabajar. También abarcan características como la nacionalidad, el sexo, la raza y la clase social si estas repercuten en los ingresos.
	capital humano
	Acumulación de conocimientos, aptitudes, atributos conductuales y características personales que determinan la productividad laboral o las retribuciones laborales de un individuo. La inversión en capital humano, a través de la formación académica, la capacitación y la socialización, aumenta esa riqueza. El capital humano forma parte de la dotación de un individuo. Véase también: dotación.




​​La renta de un individuo depende de todo aquello que le permite percibir ingresos. Estas dotaciones pueden consistir en cosas que ese individuo posee, tiene o es. Incluyen lo siguiente:


  	Riqueza financiera: ahorros o acciones o bonos que se poseen y por los que se reciben intereses o dividendos.

  	Activos físicos en propiedad: por ejemplo, terrenos o los edificios y la maquinaria de una empresa que reportan beneficios o pagos de arrendamientos y que se pueden usar como avales.

  	Propiedad intelectual: como derechos de autoría o patentes.

  	Conocimientos, capacidades y otros atributos personales que repercuten en el valor de una persona para un empleador y, por tanto, en su remuneración laboral (a veces denominados capital humano).

  	La raza, el género, la edad y otros aspectos que pueden influir en los salarios, el acceso al crédito u otros intercambios.

  	La ciudadanía y si se dispone de visado, lo que determina si esa persona puede trabajar de manera legal en un país concreto y, por tanto, sus retribuciones laborales.



La renta de un individuo depende de:


  	su conjunto de dotaciones;

  	los ingresos derivados de cada dotación, que dependen de la coyuntura tecnológica, institucional y política.



Ejemplo 1: Ella

Ella es enfermera y cuenta con las siguientes dotaciones:


  	la capacidad para trabajar durante 1750 horas al año como enfermera;

  	el derecho a una prestación familiar como ayuda para el cuidado de su hijo.



Como solo ha conseguido encontrar un trabajo de media jornada como enfermera, la renta de Ella asciende a: (875 horas × 30 €) + (1 prestación familiar × 2000 €) = 28 250 €.

Ejemplo 2: Kamal

Kamal ha heredado de su difunto padre un dinero suficiente para crear un pequeño negocio después de haber gestionado una empresa similar por 120 000 euros anuales. Sus dotaciones son:


  	la propiedad de los edificios, equipos, nombre comercial y otros activos de su negocio por valor de 8 millones de euros.

  	Las capacidades y la experiencia para gestionar una empresa pequeña.



La renta derivada de la propiedad del negocio asciende a 480 000 euros: es decir, los ingresos menos el coste de todos los factores de producción. Los costes incluyen el coste de la gestión, que asciende a 120 000 euros (ya sea porque emplee a otra persona para ello o por el coste de oportunidad si asume él mismo esa gestión). Sus ingresos por capital humano ascienden a 120 000 € (bien sea porque conserve su trabajo anterior o porque él mismo dirija su propia empresa). La renta total de Kamal asciende a 480 000 € + 120 000 € = 600 000 €.

El estudio de por qué difieren las dotaciones de las personas y qué determina los ingresos de cada una permite entender la desigualdad en sus rentas. En particular, ayudan a explicarlas tanto las instituciones como las tecnologías. Las flechas de la figura 5.23 van de las causas a los efectos.




                [image: Este diagrama de flujo muestra que la tecnología y las instituciones y políticas se influyen entre sí. Ambos aspectos inducen diferencias en cuanto a dotaciones y desigualdad económica, lo que también está afectado por diferencias en cuanto a dotaciones.]



Figura 5.23 
Las relaciones causales entre tecnología, instituciones y políticas, dotaciones y desigualdad de rentas (u otras disparidades como desigualdades en términos de salud).






Los ejemplos de Ella y Kamal ilustran algunos de los efectos que tienen las instituciones y las políticas en las dotaciones. La suma heredada por Kamal le brindó un valioso activo, mientras que una formación superior subvencionada ayudó a Ella a formarse como enfermera y la prestación familiar gubernamental le proporcionó un apoyo adicional.

La desigualdad será mayor allí donde las herencias no estén muy gravadas con impuestos y donde las políticas educativas permitan que los ricos accedan a una educación más completa y mejor para sus hijos. Si las costumbres matrimoniales animan a la población a elegir una pareja de un nivel económico similar al propio (lo que se conoce como «emparejamiento selectivo positivo»), eso contribuirá a mantener las desigualdades en cuanto a dotaciones. Las universidades privadas de élite pueden favorecer la selección positiva si, al igual que los clubs sociales exclusivos, ofrecen oportunidades para que se conozcan y se emparejen entre sí quienes provienen de las familias más ricas.


  Para saber más sobre la competencia del tipo «quien gana se lo lleva todo», consulta la unidad 21 de La economía 1.0.




​La tecnología también es importante. Por ejemplo, la tecnología de las plataformas digitales favorece a las empresas a gran escala, así como una competencia entre ellas del tipo «quien gana se lo lleva todo». En esta coyuntura, unas pocas personas (propietarias de las empresas ganadoras) acabarán con dotaciones sustanciosas en forma de valiosos activos financieros o físicos, mientras que el resto acabará con muy poco.

El valor de renta de una dotación particular, digamos la capacidad para programar o la posesión de una impresora 3D, depende asimismo de la  tecnología, las instituciones, las políticas y otros factores, como la oferta y la demanda. Tener fuerza física era una dotación valiosa en el ámbito agrícola hasta que la mecanización le restó importancia para condicionar las ganancias. Este cambio en la tecnología redujo la demanda de capacidades físicas, por lo que estas perdieron valor (frente a otras capacidades). El valor de poseer tierras depende de lo productivas que sean para cultivos comerciales (tecnología y demanda) y de si están clasificadas para usos comerciales o residenciales (instituciones).

En el caso de Kamal, la competencia de un nuevo proveedor en el mercado podrá reducir el rendimiento de sus activos empresariales. Tal vez Ella sea incapaz de encontrar un trabajo a jornada completa debido a los recortes gubernamentales en gasto sanitario. Quizás la concesión de licencias de estándares profesionales por parte de alguna entidad incremente el valor de sus capacidades o este se vea reducido por una discriminación de género por parte de sus empleadores.

Empleo del modelo para revisar la desigualdad entre Ángela y Bruno

Apliquemos el modelo de causa y efecto a la interacción entre Bruno y Ángela. La desigualdad entre ellos dependía de:


  	Sus dotaciones: Tener la propiedad de la tierra permitía a Bruno decidir si Ángela podía trabajar en ella.

  	La productividad de Ángela como trabajadora: Esto viene determinado por la dotación de capacidades y aptitudes de ella, así como por la tecnología agrícola empleada.

  	La opción de reserva de Ángela: Lo que ella obtendría si (en el caso 1) intentara huir de la dominación de Bruno o (en los casos 2 y 3) se negara a trabajar para él y buscara empleo o tierras que cultivar en otra parte. Esta es una influencia importante en su poder para incrementar su renta en relación con la de Bruno. Viene determinada por sus dotaciones y las instituciones o políticas en vigor.



Bruno posee la tierra y Ángela solo es dueña de su tiempo y su capacidad para trabajar. La desigualdad en cuanto a posesión de la tierra es importante porque determina quién tiene que trabajar para quién y quién puede obtener unos ingresos por permitir que otras personas trabajen sus bienes de capital o su tierra.

Las dotaciones también pueden cambiar las opciones de reserva. Si Ángela tuviera alguna tierra en propiedad que ella misma pudiera cultivar, Bruno tendría que pagarle al menos lo suficiente para asegurarse de que ella preferiría trabajar para él en lugar de hacerlo en el terreno que ella posee.

La renta de las dotaciones de ambos también estaba afectada por diferencias en cuanto a instituciones y políticas. En el caso del trabajo forzoso, las instituciones permitían que Bruno coaccionara a Ángela para que esta trabajara. En los casos 2 y 3, las leyes y políticas laborales brindaron a Ángela una opción de reserva más alta, lo que incrementó su utilidad y su renta y redujo las de Bruno.

Cómo interaccionan las dotaciones, la tecnología, las instituciones y la desigualdad a lo largo del tiempo

Las dotaciones y las rentas que generan cambian sin cesar a medida que las personas adquieren más capacidades o a medida que varía el valor de una dotación (como una franja de tierra o un apartamento en alquiler). La figura 5.23 ilustra las causas de la desigualdad económica. La figura 5.24 ilustra de qué manera puede la desigualdad, a su vez, provocar cambios en las instituciones, la tecnología y las dotaciones en la generación siguiente.


  Para saber más sobre cómo es posible que la desigualdad persista con el paso del tiempo descarga este ejercicio sobre historia y desigualdad racial.



Por ejemplo, es posible que los hijos de personas ricas reciban una formación más elevada y más completa o una herencia más abultada. Y la desigualdad económica puede repercutir en las instituciones y las políticas: en la mayoría de los países, incluso los democráticos, una persona rica suele influir más en las acciones del gobierno que una persona pobre. Una brecha mayor entre las personas ricas y las pobres podría incrementar la ventaja política de las ricas, lo que daría lugar a políticas más favorables para quienes tienen rentas más altas.




                [image: Este diagrama de flujo muestra que en un periodo determinado, la tecnología y las instituciones y políticas se influyen entre sí. Ambos aspectos inducen diferencias en cuanto a dotaciones y desigualdad económica, lo que también está afectado por diferencias en cuanto a dotaciones. En el periodo siguiente, la desigualdad económica repercute en la tecnología, las instituciones y las políticas, así como en diferencias en cuanto a dotaciones. Las relaciones causales son las mismas que en el periodo anterior.]



Figura 5.24 
Desigualdad económica con el paso del tiempo. Las flechas rojas indican que la desigualdad económica en un periodo repercute en las tecnologías, instituciones y políticas y diferencias en cuanto a dotaciones en épocas futuras.







  
    Pregunta 5.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre dotaciones y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Las dotaciones son realidades de un individuo que pueden influir en su nivel de renta.

      	Tener o no tener un título universitario no constituye una diferencia en cuanto a dotaciones si se trata de una elección individual.

      	Todas las personas tienen la misma opción de reserva con independencia de sus dotaciones.

      	Un visado (permiso para trabajar cuando no se tiene la ciudadanía) no es un elemento de dotación individual porque no se puede vender.

    

    
      	La comercialización no forma parte de la definición de una dotación.

      	Disponer o no de un título universitario repercute en la renta de las personas. Por tanto, una persona con un título y otra sin él tendrán dotaciones diferentes.

      	Las opciones de reserva dependen de las dotaciones de los individuos. Por ejemplo, la opción de reserva del propietario de una empresa es contratar a otro empleado, mientras que la opción de reserva de un empleado es recibir una prestación por desempleo si esta existe.

      	La comercialización no forma parte de la definición de una dotación. Una dotación es todo aquello que puede influir en la renta de un individuo, incluido el derecho a conseguir un visado.
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5.12 Medición de la desigualdad económica: el coeficiente de Gini


​Es fácil valorar el nivel de desigualdad entre dos personas: por ejemplo, en la sección 5.10 efectuamos una comparación directa entre la renta de Ángela y la de Bruno en cuatro asignaciones diferentes usando un sencillo gráfico de barras. Pero ¿cómo se miden las desigualdades dentro de grupos más grandes o de una sociedad en su conjunto? En la sección 1.4 empleamos una medida: el cociente ricos/pobres, definido como el cociente entre la renta media del 10 % de la población más rica de una sociedad y la renta media del 10 % más pobre.


​En economía se suele usar otra medida para la desigualdad que se conoce como coeficiente de Gini por el estadístico italiano Corrado Gini (1884–1965). El coeficiente de Gini se basa (igual que nuestro análisis de la desigualdad entre Bruno y Ángela del ejemplo anterior) en diferencias entre las personas en cuanto a renta, riqueza o alguna otra medida del nivel de vida. Comparado con el cociente ricos/pobres, el coeficiente de Gini ofrece la ventaja de que incluye información sobre toda la población, es decir, no solo sobre ricos y pobres, sino también sobre las personas situadas «en el medio».

Para entender el significado de esto, considera la población formada por tres personas que se muestra en la figura 5.25. Cada círculo representa a una de ellas y los números dentro de los círculos indican la renta que perciben. Los números junto a las flechas indican la diferencia entre las dos personas hacia las que apuntan las flechas. El coeficiente de Gini se calcula a partir de dos datos:


  	La media de las diferencias entre las personas: que en este ejemplo es (10 + 8 + 2)/3 = 20/3 = 6,67.

  	La renta media de todas las personas: que en este ejemplo es (12 + 4 + 2)/3 = 6.



El coeficiente de Gini es igual a la mitad de la primera cifra (la diferencia media) dividida entre la segunda cifra (la renta media). En el caso que hemos elegido como ejemplo, el coeficiente de Gini equivale a \(\text{0,5} \times \text{6,67}/6 = \text{0,56}\).

La renta total de esta población es 18. ¿Cómo cambiaría el valor del coeficiente de Gini si estuviera repartida de otra forma entre estas tres personas?


  	Si una sola persona percibiera el total de los ingresos (18): la media de las diferencias sería (18 + 18 + 0)/3 = 12. Y la renta media valdría 6, igual que antes, así que el coeficiente de Gini sería 1.

  	Si las tres personas percibieran la misma renta (6): entonces no habría ninguna diferencia entre cada par de personas, así que el coeficiente de Gini sería cero.






                [image: Este diagrama de flujo muestra las diferencias de renta entre cada par de individuos, donde cada persona tiene una renta de 2, 4 y 12, respectivamente.]



Figura 5.25 
Diferencias en cuanto a renta en una población formada por tres personas.







  
  ​Otra herramienta habitual para valorar la distribución de la renta o la riqueza es la curva de Lorenz, que se explica y se utiliza en la unidad 2 de La economía 2.0: macroeconomía.




	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.



En general, cuando calculamos el coeficiente de Gini, obtenemos un número situado entre 0 (cuando hay igualdad total) y 1 (cuando hay una desigualdad extrema). Cuanto más desigual es el reparto de los recursos entre los miembros de una población, mayor es el coeficiente de Gini.


​​Si calculamos el coeficiente de Gini para la distribución de renta que habría resultado del sistema de reparto del botín que consta en los artículos del buque pirata Royal Rover descritos en la sección 5.1, encontramos que la desigualdad entre piratas era baja: el coeficiente de Gini solo es de 0,06.

En cambio, cuando los navíos Favourite y Active de la Armada Real Británica capturaron la fragata española Hermione con un gran tesoro a bordo, el reparto del botín en esos dos buques de guerra británicos fue mucho menos igualitario: el escalafón más bajo de la tripulación recibió alrededor de una cuarta parte de la captura, y el resto fue a parar a un pequeño número de oficiales y los capitanes de ambos barcos. La figura 5.26 compara los coeficientes de Gini de estos tres navíos. Para los estándares de la época, los piratas mantenían unas relaciones inusualmente democráticas y justas entre ellos.




                [image: En este gráfico de barras, el eje vertical muestra el coeficiente de Gini con un intervalo que va de 0 a 1. En el eje horizontal constan distintos navíos. El coeficiente de Gini para el barco pirata Royal Rover es 0,06, el coeficiente de Gini para el buque de la armada británica Active es 0,58 y el coeficiente de Gini para el buque de la armada británica Favourite es 0,6.]



Figura 5.26 
El reparto del botín: desigualdad entre piratas y dentro de la armada británica.






Peter T. Leeson. 2009. «The Invisible Hook: The Law and Economics of Pirate Tolerance». New York University Journal of Law and Liberty, 4 (2): pp. 139–171. Robert Beatson. 1804. Naval and Military Memoirs of Great Britain, from 1727 to 1783 (vol. 3). Longman, Hurst, Rees and Orme.






Comparación de la distribución de la renta y la desigualdad en todo el mundo


​​Para medir la desigualdad en cuanto a renta dentro de un país podemos utilizar la renta total de mercado (todas las ganancias procedentes del empleo, el trabajo por cuenta propia, los ahorros y las inversiones) o la renta disponible, que refleja mejor el nivel de vida. La renta disponible es lo que un hogar puede gastar después de pagar impuestos y recibir trasferencias públicas (como prestaciones por desempleo y pensiones).




                [image: Market income is income from wages, salaries, self-employment, business, and investments. Disposable income is market income minus direct taxes plus cash transfers.]



Figura 5.27 
Renta de mercado y renta disponible.







​En la sección 1.4, usamos el cociente ricos/pobres para comparar la desigualdad en cuanto a renta en diferentes países. Aquí calculamos el coeficiente de Gini para la renta de mercado y la renta disponible en cada país. Y descubrimos, por ejemplo, que el coeficiente de Gini para la renta de mercado de Países Bajos en 2020 fue 0,40. De acuerdo con esta medida, la desigualdad es mayor que en el buque pirata Royal Rover, pero menor que en los navíos de la armada británica. El coeficiente de Gini para la renta disponible de ese mismo año fue más bajo (0,31): las políticas redistributivas del gobierno conllevaron un reparto más equitativo.

Hay muchas otras formas de medir la desigualdad de renta además del coeficiente de Gini y el cociente ricos/pobres, pero estos dos métodos son los más utilizados. La figura 5.28 compara los coeficientes de Gini para la renta disponible y la renta de mercado en una muestra amplia de países que aparecen ordenados de izquierda a derecha de menor a mayor desigualdad en relación con la renta disponible. La razón principal de las diferencias considerables entre estos países en cuanto a renta disponible estriba en la redistribución de la renta que hacen sus gobiernos respectivos gravando a las familias más pudientes y transfiriendo las ganancias a la población menos acomodada.

La figura 5.28 revela que:


​​​
  Describimos con más detalle la redistribución de la renta por parte de los gobiernos en «A world of differences: An introduction to inequality» y «Persistent racial inequality in the United States» en CORE Econ Insights.




  	Las diferencias entre países en cuanto a desigualdad en renta disponible (el borde superior de las barras rojas) son mucho mayores que las diferencias en cuanto a desigualdad en renta de mercado (el borde superior de las barras azules).

  	Estados Unidos y Reino Unido se cuentan entre las economías de renta alta con mayor desigualdad.

  	Los pocos países pobres y de rentas medias de los que se aportan datos tienen más desigualdad aún en cuanto a renta disponible que Estados Unidos, pero…

  	… (con la excepción de Sudáfrica) esto se debe sobre todo a la escasa redistribución de la riqueza de la población rica hacia la pobre, y no a una desigualdad inusualmente elevada en la renta de mercado.






                [image: Este gráfico de barras muestra los coeficientes de Gini de la renta de mercado y de la renta disponible en una selección de países entre los años 2011 y 2021. En todos los países mostrados, el coeficiente de Gini de la renta de mercado es más alto que el coeficiente de Gini de la renta disponible. La diferencia entre estos dos coeficientes de Gini varía entre países.]



Figura 5.28 
Desigualdad en cuanto a renta de mercado y en cuanto a renta disponible en varios países del mundo. Consulta una representación diferente de estos mismos datos en OWiD.






OECD. Income Distribution Database. Consultado en marzo de 2025.







  
    Pregunta 5.9 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El coeficiente de Gini es más alto cuando la distribución es más equitativa.

      	El coeficiente de Gini es un método para medir la desigualdad. Otras herramientas incluyen el cociente ricos/pobres y la curva de Lorenz.

      	La mayor desventaja del coeficiente de Gini es que no tiene en cuenta los individuos situados en la franja intermedia de la distribución.

      	La renta total de mercado refleja lo que puede gastar un individuo después de pagar impuestos y de recibir transferencias públicas.

    

    
      	Lo cierto es lo contrario. El coeficiente de Gini es una medida de la desigualdad. Tiene un valor más alto cuando la distribución es más desigual (o menos equitativa).

      	Hay varias maneras de medir la desigualdad entre las que se incluyen las tres mencionadas en este enunciado.

      	El cociente ricos/pobres no incluye a los individuos que ocupan la franja intermedia de la distribución. Una ventaja del coeficiente de Gini es que se calcula usando la renta o la riqueza de toda la población en todos los puntos de la distribución.

      	La renta total de mercado refleja las ganancias derivadas del empleo, todas las ganancias procedentes del empleo, el trabajo por cuenta propia, los ahorros y las inversiones. Cuando esa cifra se recalcula teniendo en cuenta los impuestos pagados y las prestaciones recibidas, se denomina renta disponible.

    

  




  Ejercicio 5.7 Calcular coeficientes de Gini

  Dibuja dos gráficos similares al de la figura 5.25 y calcula los coeficientes de Gini para las siguientes situaciones:

  
    	Rentas por valor de 2, 4 y 22

    	Rentas de 4, 6 y 8

  




  Ejercicio 5.8 Desigualdad en renta de mercado y renta disponible

  Consulta la página en internet de World Inequality Database. En el menú desplegable «By country», selecciona un país que te interese (o el país en el que vives en la actualidad).

  
    	Usa las barras «Key indicators» y «More indicators» de la izquierda y crea un gráfico único que contenga las siguientes variables:
      
        	porcentaje de ingresos antes de pagar impuestos del 1 % de la población trabajadora con rentas más altas;

        	porcentaje de ingresos antes de pagar impuestos del 50 % de la población trabajadora con rentas más bajas;

        	porcentaje de ingresos después de pagar impuestos del 1 % de la población trabajadora con rentas más altas;

        	porcentaje de ingresos después de pagar impuestos del 50 % de la población trabajadora con rentas más bajas.

      

    

    	Describe de qué manera ha evolucionado con el tiempo cada variable.

    	Explica si las disparidades en los ingresos antes de pagar impuestos que aparecen en tu gráfico podrían considerarse justas en términos sustantivos o procedimentales.

    	Compara los porcentajes de ingresos antes y después de pagar impuestos y comenta en qué medida han abordado la desigualdad las políticas gubernamentales del país que has elegido. Utiliza una estadística basada en tu gráfico (u otras estadísticas basadas en los datos de WID) para justificar tu respuesta.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.13 Caso práctico: una política para redistribuir la ganancia e incrementar la eficiencia


​​En el estado indio de Bengala Occidental, con más población que toda Alemania, muchos agricultores trabajan como aparceros (bargadars en bengalí) alquilando la tierra a sus propietarios a cambio de una parte de la cosecha.

Los acuerdos contractuales tradicionales en este enorme estado apenas variaban de una localidad a otra, y casi todos los bargadars entregaban la mitad de la producción a su terrateniente en el momento de la cosecha. Esta había sido la norma desde el siglo XIV, cuando Ibn Battuta, el erudito y viajero tangerino de la unidad 1, visitó la región.

Pero, igual que nos ocurría con Ángela en el caso 1, mucha gente lo consideraba injusto debido a los niveles extremos de privación entre los bargadars. En 1973, el 73 % de la población rural vivía por debajo de lo que el gobierno indio definía como el «umbral de pobreza», uno de los índices de miseria más altos de India. En 1978, el gobierno del Frente de Izquierda recién elegido en Bengala Occidental aprobó varias medidas legislativas nuevas que denominó Operación Barga.

Las nuevas leyes dictaron que los bargadars:


  	podían llegar a quedarse con tres cuartas partes de lo que cosecharan;

  	estaban protegidos frente a desalojos por parte de sus terratenientes siempre que pagaran una cuota del 25 %.



Ambas medidas de la Operación Barga se propugnaron con la finalidad de aumentar la producción. Y, en efecto, había razones para predecir que el tamaño del pastel crecería, así como la renta de los agricultores:


  	Supusieron un incentivo mayor para que los bargadars trabajaran mucho y bien: El aumento en la partida que podían quedarse para sí implicaba una recompensa mayor si lograban cosechas más abundantes.

  	Supusieron un incentivo para que los bargadars invirtieran en mejorar la tierra: Con estas medidas tenían la seguridad de que cultivarían la misma parcela de tierra en el futuro, por lo que les compensaría invertir en ella.



A partir de entonces, el estado de Bengala Occidental disfrutó de un incremento espectacular de la producción agrícola por unidad de tierra, así como de los ingresos agrícolas. Al comparar la producción de las explotaciones antes y después de las medidas de la Operación Barga, los economistas llegaron a la conclusión de que sirvieron para potenciar tanto la motivación laboral como la inversión. Un estudio llegó a afirmar que la Operación Barga fue responsable del aumento de alrededor del 28 % que experimentó la producción agrícola en la región desde 1979 hasta 1993. El empoderamiento de los bargadars también había tenido efectos positivos indirectos porque los gobiernos locales se volvieron más sensibles a las necesidades de los agricultores pobres.1

Eficiencia y equidad

El Banco Mundial aludió más tarde a la Operación Barga como ejemplo de buena política para el desarrollo económico.2

La evidencia de que la Operación Barga incrementó los ingresos indica que el pastel creció y los pobres se llevaron una porción más grande de él.

En principio, el incremento del tamaño del pastel significa que las reformas pudieron implicar ventajas mutuas, de manera que tanto los agricultores como los terratenientes salieron ganando.

Sin embargo, el cambio real en cuanto a asignación no supuso una mejora de Pareto. La renta de algunos terratenientes cayó tras la reducción de la proporción que recibieron de las cosechas. Aun así, puesto que las medidas aumentaron los ingresos de la población más pobre de Bengala Occidental, podríamos considerar que la Operación Barga fue justa. Cabe pensar que mucha gente de ese estado también lo consideró así porque la coalición del Frente de Izquierda siguió recibiendo votos y se mantuvo en el poder desde 1977 hasta 2011.

No disponemos de información detallada sobre la Operación Barga, pero la figura 5.29 ilustra el efecto de la reforma agraria en la distribución de la renta en una localidad hipotética con tres aparceros y un terrateniente. El terrateniente explota su propia parcela de tierra y los aparceros cultivan sus franjas, que tienen un tamaño idéntico a la del propietario. La renta del terrateniente es más alta que la de los aparceros por dos razones:


  	En primer lugar, en la temporada de la cosecha, los aparceros entregan una parte de la producción al señor, mientras que este último se queda para sí todo lo que ha cosechado en su propia parcela.

  	En segundo lugar, como los aparceros solo pueden quedarse con una parte de lo que producen, tienen pocos incentivos para esforzarse en el cultivo de la tierra y, como resultado, la producción de cada uno de ellos es menor que la del terrateniente.



Para ilustrarlo, supón que (tal como ocurría en Bengala Occidental antes de la Operación Barga) los agricultores tengan que pagar al terrateniente la mitad de su cosecha en concepto de alquiler. Entonces es probable que los agricultores solo trabajen la mitad que el terrateniente (ya que solo reciben la mitad de lo que producen). Esto significa que si el propietario de la tierra genera una unidad de producción (digamos mil kilos de cereal), entonces cada agricultor producirá la mitad de esa cantidad.

El resultado se muestra en la parte izquierda de la figura 5.29. Como en la sección anterior, cada círculo representa un individuo y muestra la renta que recibe. Después de la cosecha y después de recibir el alquiler, el terrateniente tiene 1,75 unidades (mil kilogramos) de cereal, mientras que cada agricultor tiene 0,25 unidades. Esto da como resultado un coeficiente de Gini de 0,6.

La Operación Barga incrementa el porcentaje de producción que recibe cada agricultor hasta el 75 %. El aumento del porcentaje motiva a los aparceros a esforzarse más en el trabajo. Damos por hecho que ahora trabajan tres cuartas partes de lo que lo hace el terrateniente, por lo que cada uno produce 0,75 unidades (mil kilogramos). Cada aparcero entrega una cuarta parte de su producción al terrateniente, lo que da como resultado rentas de 1,5625 unidades para el terrateniente y de 0,5625 para cada agricultor, tal como se muestra en la mitad derecha de la figura.




                [image: Hay dos diagramas. El gráfico 1 muestra las rentas antes de la Operación Barga. Hay cuatro individuos: el terrateniente, el agricultor A, el agricultor B y el agricultor C. El terrateniente tiene una renta de 1,75, mientras que los agricultores A, B y C tienen una renta de 0,25 cada uno. La diferencia entre las rentas de cada agricultor y la del terrateniente es 1,5, mientras que la diferencia entre las rentas de cada uno de los agricultores es 0. La producción total es 2,5 y el coeficiente de Gini es 0,6. El gráfico 2 muestra las rentas después de la Operación Barga. Hay cuatro individuos: el terrateniente, el agricultor A, el agricultor B y el agricultor C. El terrateniente tiene una renta de 1,5625, mientras que los agricultores A, B y C tienen una renta de 0,5625 cada uno. La diferencia entre las rentas de cada agricultor y la del terrateniente es 1, mientras que la diferencia entre las rentas de cada uno de los agricultores es 0. La producción total es 3,25 y el coeficiente de Gini es 0,308.]



Figura 5.29 
La negociación en la práctica: la reducción del coeficiente de Gini causada por una reforma de la tenencia de la tierra en Bengala Occidental.






Los números de la figura 5.29 revelan que la Operación Barga redujo las diferencias de renta entre terratenientes y aparceros de 1,5 unidades a tan solo una e incrementó la producción total de 2,5 a 3,25 unidades, lo que elevó la renta media. El efecto de ambos cambios fue la disminución del coeficiente de Gini. Con esta medida, la desigualdad se redujo a la mitad en nuestra localidad hipotética.

El hecho de que en Bengala Occidental aumentara tanto la productividad como la igualdad pone de manifiesto por qué este programa se consideró tan exitoso.


​
  Ejercicio 5.9 Reforma agraria y desigualdad

  La figura 5.29 muestra de qué manera la Operación Barga redujo la desigualdad económica entre agricultores y terratenientes. Sin embargo, como los derechos de tenencia de la tierra  solo podían pasarse a los hijos varones de la familia, la Operación Barga también afectó a la desigualdad de género dentro de los hogares. Usa los apartados 1 y 2 de este artículo para responder las siguientes preguntas (el artículo menciona algunos términos estadísticos especializados, pero no es necesario conocerlos para entender las conclusiones principales).

  
    	¿Cómo midieron los autores la desigualdad de género dentro de los hogares? Resume brevemente cómo influyó la Operación Barga en esta valoración de la desigualdad de género.

    	¿Qué tipos de familias se vieron más afectados por las reformas en la tenencia de tierras y por qué?

  




  Ejercicio 5.10 Un aumento de la desigualdad

  Supón que en lugar de que los aparceros adquirieran suficiente poder político para reducir la proporción de la cosecha que tenían que entregar al terrateniente (que es lo que ocurrió en realidad en Bengala Occidental) hubiera ocurrido lo contrario y los terratenientes lograran el derecho a exigir tres cuartas partes de la cosecha.

  
    	Imagina que el terrateniente introduce esta cuota y que, al recibir tan solo una cuarta parte de la cosecha, los apareceros trabajan, por tanto, tan solo una cuarta parte de lo que trabaja el terrateniente. ¿Qué coeficiente de Gini resultaría en este caso?

    	Explica por qué el terrateniente no introduciría este nuevo porcentaje (el de quedarse para sí tres cuartas partes de la cosecha).

  




  
    	
      Abhijit V. Banerjee, Paul J. Gertler y Maitreesh Ghatak. 2002. «Empowerment and Efficiency: Tenancy Reform in West Bengal». Journal of Political Economy 110 (2): pp. 239–80. ↩

    

    	
      Ajitava Raychaudhuri. 2004. Lessons from the Land Reform Movement in West Bengal, India. Washington, DC: World Bank. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Las reglas del juego: ¿Quién obtiene qué y por qué?

5.14 Caso práctico: conflictos de interés y negociaciones sobre salarios, contaminación y trabajos

Bruno y Ángela tienen intereses contrapuestos sobre las horas de trabajo y el reparto del trigo. Podemos aplicar un modelo similar a situaciones donde se dan conflictos de intereses sobre cuestiones medioambientales. Los conflictos surgen porque la calidad ambiental nunca es igual para todo el mundo. Cuando los gases de efecto invernadero y los contaminantes degradan un entorno, algunas personas sufren más que otras dependiendo del lugar donde se encuentren y de su renta, mientras que otras se benefician de la actividad económica que causa esos daños.


	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.



Por ejemplo, en 2008 y 2009, dos vertidos de crudo en el delta del río Níger, en Nigeria, destruyeron los caladeros de pesca. Los vertidos se debieron a actividades de extracción de petróleo de la compañía angloneerlandesa Royal Dutch Shell. Los abogados del pueblo ogoni, que fue quien sufrió esos efectos externos, interpusieron una demanda contra la filial nigeriana de Shell ante los tribunales británicos. En 2015, Shell llegó a un acuerdo extrajudicial y pagó 3525 libras por cada persona afectada, de las cuales 2200 fueron a parar a cada individuo y el resto se destinó a financiar bienes públicos de la comunidad. Aquella indemnización era superior a lo que la mayoría de la población ogoni ganaba en un año. Los abogados representantes de esta comunidad ayudaron a abrir cuentas bancarias para los 15 600 beneficiarios.


​​​​Es posible que esas cantidades compensaran en parte al pueblo ogoni por la pérdida de un entorno saludable (el Programa de Naciones Unidas para el Medio Ambiente ha calculado que la recuperación costará 1000 millones de dólares y llevará 30 años). En el caso de la Royal Dutch Shell, el acuerdo la obliga a asumir al menos parte del coste de los efectos externos negativos de sus actividades, y eso tal vez anime a los propietarios de esta compañía (y de otras que extraen crudo del delta) a modificar sus prácticas.


​Años antes sucedió algo parecido en Estados Unidos. En 1974, una gigantesca fundición de plomo, plata y zinc propiedad de la Bunker Hill Company era la única gran empresa que daba trabajo en la ciudad de Kellogg, en el estado de Idaho, y tenía 2300 personas empleadas. Muchos niños de la localidad desarrollaron síntomas similares a los de la gripe. Los médicos descubrieron que se debían a altos niveles de plomo en sangre, lo bastante elevados como para afectar al desarrollo cognitivo y social.

Se vio que tres hijos de Bill Yoss, soldador de la fundición, tenían concentraciones tan elevadas que corrían el riesgo de sufrir envenenamiento por plomo. «No sé dónde acabaremos», dijo a un reportero de People. «Puede que nos marchemos del estado».

La compañía se negó a hacer públicos sus propios estudios sobre los niveles de emisión de plomo de la fundición y proclamó que si no se relajaba la normativa sobre emisiones en ese estado, la fundición tendría que cerrar, y así lo hizo en 1981. El personal empleado en ella buscó trabajo en otros lugares. El valor de las viviendas y los negocios de la localidad se desplomó hasta situarse en un tercio del que habían tenido con anterioridad. Las escuelas locales, financiadas con impuestos sobre la propiedad, dejaron de tener fondos para atender a la población que se quedó.

Un modelo de intereses ambientales en conflicto


​Modelicemos la situación que se dio en Bunker Hill a partir de una ciudad hipotética que llamaremos Browneville donde solo hay una empresa que da trabajo a toda la población activa local, pero cuyas emisiones tóxicas suponen una amenaza para la salud de sus habitantes. La empresa puede modificar la cantidad de emisiones que soporta la ciudad, pero el coste de reducir las emisiones implica una pérdida de beneficios. El dueño de la empresa (que es quien asume el coste) vive lo bastante lejos de las emisiones como para que no repercutan en la calidad de su entorno. De ahí que exista un conflicto de intereses entre la ciudadanía y el propietario de la empresa sobre la cantidad de emisiones. También hay un conflicto laboral entre empleador y empleados sobre el nivel salarial. Podemos considerar que la ciudadanía valora la «calidad ambiental», la cual decrece con el aumento de las emisiones.

La ciudadanía tiene algún poder para influir en el resultado porque (igual que Ángela en los casos 2 y 3) cada cual es libre de abandonar Browneville y buscar trabajo en otra parte. De modo que la empresa debe ofrecer unas medidas de calidad medioambiental y salarial que al menos resulten tan deseables como la opción de reserva de la plantilla, que se corresponde con lo que cada persona espera obtener si abandona Browneville. A este límite mínimo de lo que tiene que ofrecer la empresa a la ciudadanía lo llamaremos «condición para abandonar la ciudad».


  En el año 494 a.C., la gente pobre de la antigua Roma (es decir, la plebe) abandonó la ciudad y amenazó con afincarse en extramuros y crear su propia constitución en respuesta al acoso judicial, el endeudamiento y la miseria que padecía. La amenaza de recurrir a la opción de reserva de marcharse incrementó su poder estructural y le procuró magistrados propios además de una asamblea judicial y legislativa que permitió a la plebe dictar sus propias leyes.




​De igual manera, el propietario de la empresa tiene poder ante la ciudadanía porque también tiene la posibilidad de «decir no». El plan salarial y medioambiental  no tiene que ser tan costoso como para que prefiera elegir su propio plan de reserva, que es echar el cierre, trasladarse a otro lugar y dejar a la población desempleada. Este límite de costes es la «condición de cierre» de la empresa. Pone límites al acuerdo que puede alcanzar la ciudadanía con ella.

Representamos las preferencias de la población y de la empresa en la figura 5.30, con el salario que recibe la plantilla, \(w\), en el eje horizontal, y el nivel de calidad medioambiental que experimenta la ciudadanía en el eje vertical. Para medir de forma sencilla la calidad ambiental usamos la cantidad que gasta la empresa en reducir sus emisiones.

Suponemos que, como Ángela, la ciudadanía tiene curvas de indiferencia que son desplazamientos en vertical unas de otras (preferencias cuasilineales). Su relación marginal de sustitución (RMS) entre salarios y calidad ambiental depende tan solo del salario, de ahí que las curvas de indiferencia de todos los salarios tengan la misma derivada.

Al dueño de la empresa le importan sus costes totales, es decir, la factura salarial más lo que se gasta en reducir emisiones. Podemos mostrar las curvas de indiferencia de la empresa trazando líneas que pasen por distintas combinaciones de salarios y calidades ambientales que tengan el mismo coste total. A lo largo de esta línea, los costes totales son constantes, de modo que cada dólar adicional gastado en medioambiente lleva asociada una reducción de un dólar en la factura salarial. Esto significa que la RMS de la empresa es constante: sus curvas de indiferencia son líneas rectas. Sigue el análisis de la figura 5.30 para hallar los posibles resultados de esta interacción.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay otra línea recta y decreciente  que es paralela y se encuentra por debajo de la línea de la condición de cierre de la empresa en todos los puntos. Hay tres curvas convexas decrecientes que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva es tangente a la línea de condición de cierre de la empresa en el punto C (w-asterisco, E_max), mientras que la otra línea es tangente a la línea recta más inferior en el punto F (w-asterisco, E_min) La tercera curva se encuentra entre las dos anteriores, pasa por el punto P, que se corresponde con el salario w-asterisco y cruza la línea de condición de cierre de la empresa por dos puntos. En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma. El área situada entre la línea de condición de cierre de la empresa y la curva más baja es el conjunto factible.]



Figura 5.30 
Conflictos de interés sobre salarios y gasto ambiental.






  


                [image: La condición de cierre de la empresa: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos.]



La condición de cierre de la empresa



Esta línea une combinaciones de salarios y calidad ambiental con las que el coste total de la empresa (la factura salarial más el precio de reducir las emisiones) sería igual a sus ingresos. Por encima de esta línea no podría obtener beneficios y cerraría.






  


                [image: Las curvas de indiferencia de la empresa: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay otras dos líneas que son paralelas a la línea de condición de cierre de la empresa y se encuentran por debajo de ella en todos los puntos.]



Las curvas de indiferencia de la empresa



Cada línea une combinaciones de salarios y calidad ambiental que tienen el mismo coste total para la empresa. Las líneas inferiores se corresponden con costes más bajos y beneficios más altos.






  


                [image: Curvas de indiferencia de la ciudadanía: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay tres curvas convexas decrecientes que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva pasa por encima de la línea de condición de cierre de la empresa en todos los puntos, mientras que las otras líneas cruzan esta línea por dos puntos. En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma.]



Curvas de indiferencia de la ciudadanía



A la ciudadanía le preocupa el salario y la calidad ambiental. Con cualquier salario dado, todas las curvas de indiferencia tienen la misma derivada (RMS). La curva de indiferencia más inferior que se muestra se corresponde con su utilidad de reserva. Por debajo de ella, se marcharían de la ciudad.






  


                [image: El conjunto factible: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay tres curvas convexas decrecientes que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva pasa por encima de la línea de condición de cierre de la empresa en todos los puntos, mientras que las otras líneas cruzan esta línea por dos puntos. En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma. El área situada entre la línea de condición de cierre de la empresa y la curva más baja es el conjunto factible.]



El conjunto factible



Combinaciones de salarios y calidad ambiental en el área situada entre la condición de cierre de la empresa y la condición para abandonar la ciudad de la ciudadanía son resultados factibles.






  


                [image: Si las reglas del juego favorecen a la ciudadanía: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay dos curvas decrecientes y convexas que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva es tangente a la línea de la condición de cierre de la empresa en el punto C (w-asterisco, E_max), mientras que la otra línea cruza la línea de la condición de cierre de la empresa por dos puntos. En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma. El área situada entre la línea de condición de cierre de la empresa y la curva más baja es el conjunto factible.]



Si las reglas del juego favorecen a la ciudadanía



Supongamos que la ciudadanía pudiera imponer por ley un nivel determinado de calidad ambiental en la ciudad y fijar sus propios salarios. Para alcanzar la curva de indiferencia más alta dentro del conjunto factible, elegirían la asignación C, donde su curva de indiferencia es tangente a la condición de cierre de la empresa, con un salario w* y una calidad ambiental Emax.






  


                [image: Si las reglas del juego favorecieran al propietario de la empresa: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay otra línea recta y decreciente  que es paralela y se encuentra por debajo de la línea de la condición de cierre de la empresa en todos los puntos. Hay dos curvas decrecientes y convexas que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva es tangente a la línea de condición de cierre de la empresa en el punto C (w-asterisco, E_max), mientras que la otra línea es tangente a la línea recta más inferior en el punto F (w-asterisco, E_min) En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma. El área situada entre la línea de condición de cierre de la empresa y la curva más baja es el conjunto factible.]



Si las reglas del juego favorecieran al propietario de la empresa



Por otra parte, si la empresa tuviera posibilidad de lanzar un ultimátum de «o lo tomas o lo dejas», elegiría la asignación F para mantener sus costes en el nivel más bajo posible dentro de la frontera factible. La línea de costes iguales en F es tangente a la línea de la condición para abandonar la ciudad de la población, con un salario w* y una calidad medioambiental Emin.






  


                [image: La diferencia entre Emax y Emin: En este gráfico, el eje horizontal muestra el salario. El eje vertical muestra la calidad medioambiental con intervalos que van de 0 a 100. Una línea recta y decreciente que conecta los dos ejes representa la condición de cierre de la empresa. Por encima de esta línea, los costes de la empresa serían más altos que sus ingresos. Hay otra línea recta y decreciente  que es paralela y se encuentra por debajo de la línea de la condición de cierre de la empresa en todos los puntos. Hay tres curvas convexas decrecientes que representan la condición para abandonar la ciudad de la población. Una curva es tangente a la línea de condición de cierre de la empresa en el punto C (w-asterisco, E_max), mientras que la otra línea es tangente a la línea recta más inferior en el punto F (w-asterisco, E_min) La tercera curva se encuentra entre las dos anteriores, pasa por el punto P, que se corresponde con el salario w-asterisco y cruza la línea de condición de cierre de la empresa por dos puntos. En cualquier salario dado, la derivada de las curvas es la misma. El área situada entre la línea de condición de cierre de la empresa y la curva más baja es el conjunto factible.]



La diferencia entre Emax y Emin



La distancia entre F y C es una medida de la ganancia derivada de la interacción entre la ciudadanía y la empresa. Dentro del área sombreada, cualquier resultado es preferido por ambas partes antes que las opciones que quedan fuera de ella, pero solo las que se encuentran sobre la línea FC, como P, son paretoeficientes.








La situación ilustrada en la figura 5.30 es similar al caso 3 del ejemplo de Ángela y Bruno, donde había una serie de resultados paretoeficientes sobre los que podían negociar. Una vez más, dado nuestro supuesto sobre las preferencias de los ciudadanos, podemos medir la ganancia como la distancia vertical entre las curvas de indiferencia de reserva de la empresa y las de la ciudadanía, y la curva de eficiencia de Pareto es una línea recta.

La curva de eficiencia de Pareto

Las asignaciones paretoeficientes entre sueldos y calidad ambiental maximizan la ganancia conjunta. Estas se dan allí donde las curvas de indiferencia de la empresa y la ciudadanía son tangentes entre sí:

\[\text{RMS de la ciudadanía} = \text{RMS de la empresa}\]
Esto ocurre en todas las asignaciones con un salario w*: la curva de eficiencia de Pareto es la línea vertical que pasa por w* en la figura 5.30.

Si profundizamos un poco más, nuestros supuestos de partida (que tanto la calidad ambiental, \(E\), como el salario, \(w\), se miden en dólares, y que la ciudadanía tiene preferencias cuasilineales) nos brindan una forma sencilla de medir los cambios en la utilidad y calcular la RMS.


	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.




​La ciudadanía valora las mejoras en la calidad ambiental de la misma manera, con independencia del salario. Así que podemos decir que un aumento de 1 dólar en \(E\) incrementa su utilidad en 1 dólar, sea cual sea el salario. En cambio, un aumento de 1 dólar en el gasto en salarios eleva la utilidad en una cantidad que indicamos mediante MU, es decir, la utilidad marginal. La ciudadanía tiene una utilidad marginal decreciente para los salarios: valora mucho los aumentos de salario cuando este es bajo, pero MU disminuye a medida que el salario aumenta.

Esto se puede utilizar para entender la forma arqueada de las curvas de indiferencia de la ciudadanía. Para calcular la derivada (RMS), supongamos que los salarios aumentan 1 dólar. La derivada, negativa, de la curva de indiferencia es la reducción en \(E\) que se necesita para mantener la utilidad constante. El aumento del salario incrementa la utilidad en MU dólares, de modo que la reducción requerida en \(E\) es MU dólares:

\[\text{RMS de la ciudadanía} = \text{utilidad marginal de los salarios}\]
El aplanamiento de las curvas de indiferencia a medida que los salarios aumentan se corresponde directamente con la disminución de la utilidad marginal de los salarios.

La RMS de la empresa se puede calcular de la misma manera. Recuerda que la empresa es indiferente entre combinaciones de w y \(E\) que implican el mismo coste total. Si n es el tamaño del personal empleado en la fundición, los costes de la empresa vienen dados por:

\[\text{coste total} = E + wn\]
Supongamos que el salario aumenta 1 dólar. Entonces la factura salarial aumenta n dólares. Para mantener constantes los costes totales, \(E\) deberá reducirse en n dólares. Así que la derivada, negativa, de las curvas de indiferencia de la empresa es n dólares:

\[\text{RMS de la empresa} = n\]
Las asignaciones paretoeficientes de los salarios y la calidad medioambiental se encuentran en puntos tangentes a las curvas de indiferencia, es decir, allí donde la RMS de la ciudadanía y de la empresa son iguales. De modo que la condición para que haya eficiencia de Pareto es:

\[\text{MU} = n\]
En la figura 5.30, w* es el salario con el que se cumple esta condición.

¿Cómo se decidirá la asignación?

Poder estructural

El conflicto acabará con uno de estos resultados:


  	la empresa cierra;

  	la ciudadanía se marcha de la ciudad;

  	el conflicto se resuelve de alguna manera intermedia entre la condición de cierre y la condición para abandonar la ciudad.



La posición de las condiciones de cierre y para el abandono de la ciudad refleja el poder estructural del dueño de la empresa y de la ciudadanía. Esto es así porque estas condiciones dependen de la siguiente mejor alternativa para ambas partes: los beneficios que podría conseguir la empresa si se afinca en otro lugar y la suerte que correría la ciudadanía en alguna otra localidad.


​Poder de negociación

Si la empresa no cierra y la ciudadanía no se marcha, entonces el resultado del conflicto (algún punto intermedio entre ambas condiciones) estará determinado por el poder de negociación del empresario y la ciudadanía. Cualquier asignación de salarios y calidad ambiental situada dentro del área sombreada de la figura 5.30 será una asignación factible.

Las asignaciones situadas sobre la línea vertical que va de C a F son tanto factibles como paretoeficientes. Si el resultado cae sobre esta línea, la distancia entre  C y F (Emax − Emin) es la ganancia total. La ciudadanía obtiene rentas más altas cerca de C; la renta de la empresa es más elevada cerca de F. Aun así, no podemos decir qué resultado se dará a menos que sepamos algo más sobre el poder de negociación de la ciudadanía y de la empresa.

La empresa tiene todo el poder de negociación

Si la empresa pudiera lanzar sin más un ultimátum de «o lo tomas o lo dejas», entonces podría elegir el punto F y diríamos que tiene todo el poder de negociación. En este caso, sus costes se situarían muy por debajo del nivel de cierre; obtendrá pingües beneficios y emitirá sustancias tóxicas con total libertad. La diferencia (Emax − Emin) aparece como beneficio en las cuentas de la empresa. Pero la calidad medioambiental se sitúa al nivel mínimo admisible para la ciudadanía: (Emax − Emin) también se revela como una exposición a riesgos para la salud en sus historiales médicos.

La ciudadanía tiene todo el poder de negociación

Si la ciudadanía tiene poder para decidir el resultado por sí misma, impondrá el punto C, con una calidad ambiental Emax. La utilidad (o el bienestar) de las personas que residen en la ciudad sería lo más alta posible teniendo en cuenta que la empresa tiene que obtener suficientes beneficios para continuar en marcha.

El reparto de las ganancias mutuas

La manera en que se reparten las ganancias derivadas de una interacción (el pastel) entre dos partes depende del poder relativo de negociación de cada parte. Si tanto la ciudadanía como la empresa tienen algún poder de negociación, tal vez sean capaces de llegar a un resultado intermedio entre C y F compartiendo la ganancia (Emax − Emin).

Un punto como P en la  figura 5.30 sería posible si la ciudadanía actuara conjuntamente a través del ayuntamiento de la ciudad para imponer por ley un umbral mínimo de bienestar en la localidad para que la empresa continúe operando en ella. La actuación conjunta les reportaría más poder de negociación que si se limitaran a amenazar con marcharse de manera individual: podrían exigir que las decisiones de la empresa proporcionaran un nivel de utilidad mayor para la ciudadanía que el que brindaría la condición individual de cada persona para abandonar la ciudad.

En este caso, el poder de negociación estaría afectado no solo por las opciones de reserva de ambas partes sino también por:


  	la capacidad para imponer una ley: Es posible que las autoridades de la ciudad no tengan capacidad para hacer cumplir una ley que limite las emisiones de la empresa.

  	la información comprobable: Es posible que la ciudadanía no tenga suficiente información sobre los niveles y los peligros de las emisiones para ganar un litigio en los tribunales. Si así fuera, la empresa no cumpliría con el nivel de emisiones acordado correspondiente al punto P.

  	el consenso ciudadano: Si la ciudadanía de la localidad no estuviera de acuerdo sobre los riesgos que entrañan las emisiones, entonces cabe la posibilidad de que las autoridades electas de la ciudad encargadas de legislar para limitar las emisiones no salgan reelegidas.

  	el cabildeo: Es posible que la empresa consiga convencer a la ciudadanía de que sus inquietudes en relación con la salud son infundadas o tienen poco que ver con las emisiones de la empresa.

  	un recurso legal: Puede que la empresa esté autorizada por ley a emitir cualquier nivel de emisiones que considere rentable (tal vez debido a la compra de permisos para ello).




  
    Pregunta 5.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Imagina una ciudad con una sola empresa que da trabajo a toda la población activa local y cuyas emisiones tóxicas amenazan la salud de toda la ciudadanía. La figura 5.30 muestra la curva de cierre de la empresa (la combinación suficiente de salarios y calidad medioambiental para que siga en funcionamiento), así como las curvas de indiferencia de la ciudadanía para la calidad ambiental y su renta salarial. En ella también se muestra la curva de indiferencia de reserva de la ciudadanía.

    A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Ninguno de los puntos situados por debajo de la curva de indiferencia de reserva de la ciudadanía y por encima de la curva «de cierre» de la empresa es factible.

      	Si la empresa tiene todo el poder de negociación, entonces elige el punto C.

      	Si la ciudadanía tiene todo el poder de negociación, entonces elegirá el punto situado dentro del conjunto factible con el mayor salario posible.

      	El punto C es la única opción paretoeficiente.

    

    
      	En cualquiera de esos puntos, al menos una de las partes preferiría tomar su opción extrema.

      	Se elegiría el punto F porque es el que maximiza los beneficios al mismo tiempo que satisface la «condición para abandonar la ciudad» de la población.

      	Se elegiría el punto C porque es el que coloca a la ciudadanía en su curva de indiferencia más alta y satisface la «condición de cierre» de la empresa. En rigor, prefieren C en lugar del punto en el que la curva de «cierre» se cruza con el eje horizontal, que es el salario más alto posible.

      	Son paretoeficientes todos los puntos dentro del conjunto factible donde las curvas de indiferencia de la empresa y de la ciudadanía son tangentes (la línea CF), incluidos C, P y F.

    

  




  Ejercicio 5.11 Salarios y calidad medioambiental

  Vuelve a dibujar la figura 5.30 para ilustrar qué sucede en las siguientes situaciones y cómo podrían diferir los diversos resultados paretoeficientes aquí de los que se dan en la situación mostrada en la figura 5.30.

  
    	La empresa encuentra un emplazamiento alternativo muy rentable al que trasladarse.

    	El gobierno ofrece ayudas a las personas empleadas por la empresa para que encuentren trabajo en otras localidades.
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5.15 Resumen


  	Las instituciones son conjuntos de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales. Determinan quién hace qué, así como el poder de cada parte para conseguir lo que quiere con la asignación resultante.

  	Las asignaciones pueden valorarse y compararse de acuerdo con el criterio de Pareto y con estándares de equidad en relación con la asignación final o las reglas del juego.

  	Al modelizar una interacción entre un trabajador y un terrateniente se ve cómo influyen en la asignación las instituciones y el poder, tanto el poder estructural (el valor de las opciones alternativas) como el poder de negociación (cómo se reparte la ganancia).

  	El trabajo forzoso puede darse allí donde las instituciones protegen los derechos de propiedad, pero no los derechos de los trabajadores. Estos no tienen poder estructural ni poder de negociación y reciben la utilidad mínima suficiente para sobrevivir y cumplir con su deber.

  	Cuando los tribunales exigen el cumplimiento de los contratos y los trabajadores pueden rechazarlos, el empleador o terrateniente con capacidad para lanzar una oferta de «o lo tomas o lo dejas» obtendrá toda la ganancia. La asignación es paretoeficiente, pero el trabajador no tiene ningún poder de negociación y, por tanto, solo recibe su utilidad de reserva.

  	Los trabajadores con derechos garantizados por políticas democráticas pueden llegar a conseguir reformas legales para mejorar sus condiciones laborales. Si el resultado no es paretoeficiente, la negociación entre las partes puede lograr una asignación con eficiencia de Pareto que reporte una ganancia mayor para repartirla entre ambas.

  	Un modelo similar se aplica a la ciudadanía y las empresas con intereses contrapuestos en relación con los efectos ambientales de la producción; el resultado dependerá del poder estructural y de negociación de los actores.

  	El modelo de dos personas ilustra cómo se reparte la renta entre las partes teniendo en cuenta sus dotaciones de tierra y capital humano. En general, la distribución de la renta dentro de una economía depende de la distribución de las dotaciones, lo que puede conllevar una transmisión intergeneracional de la desigualdad.

  	El nivel de desigualdad dentro de una población puede representarse, medirse y compararse a lo largo del tiempo y entre distintos países usando el coeficiente de Gini.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 5

  
    	Instituciones (incluida la tenencia de la tierra, los derechos de los trabajadores, la obligación de cumplir contratos, el voto); poder (estructural y de negociación)

    	Criterios para valorar una asignación: valoración sustantiva de la equidad, valoración procedimental de la equidad, criterio de Pareto

    	Tecnología, la función de producción, el producto medio de la mano de obra, RMT

    	Resolución de problemas de elección restringida: curvas de indiferencia y el conjunto factible; RMS = RMT

    	Modelización de una interacción entre dos personas: opciones de reserva, curvas de indiferencia de reserva, renta económica, ganancias del intercambio, ganancia conjunta, condiciones para la eficiencia de Pareto y la curva de eficiencia de Pareto

    	Desigualdad: coeficiente de Gini, dotaciones, capital humano
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    Unidad 6
    La empresa y su personal
  

    
      ¿Qué influencia tienen las interacciones entre la propiedad de la empresa, el equipo directivo y la plantilla en los salarios, el trabajo y la rentabilidad del negocio, y cómo afecta esto al conjunto de la economía?
    




  Antes de empezar

  Para entender el modelo de fijación de los salarios que tratamos en esta unidad, deberás ser capaz de aplicar el método explicado en la unidad 3 para resolver problemas de elección restringida por medio de curvas de indiferencia y del conjunto factible. Si aún no te has familiarizado con ese método, deberías leer las secciones de la 3.2 a la 3.5 antes de empezar a trabajar en esta unidad.



6.1 Neumáticos que explotan: misterio aclarado


​En marzo de 2000, Teri Lawrence conducía su todoterreno Ford Explorer de 1996 en las proximidades de Fort Lauderdale (Florida). Según explicó, «de repente hubo una explosión». Había reventado uno de los neumáticos. El Ford Explorer volcó y ella resultó herida de gravedad. Para el verano, después de que se hubiesen acumulado denuncias parecidas de reventones y de vuelcos de los Explorers, Ford convocó un «gabinete de crisis» para abordar la catástrofe mediática. Determinaron rápidamente que los neumáticos Firestone montados en la mayoría de los Explorers eran los culpables. No se habían producido denuncias de reventones atípicos en los Explorers que llevaban neumáticos Goodyear.

En agosto de 2000, en colaboración con Ford, Firestone llevó a cabo la retirada de 6,5 millones de neumáticos. Según la Administración Nacional de Seguridad del Tráfico en las Carreteras (NHTSA) de Estados Unidos, los estallidos de los neumáticos Firestone en cuestión habían provocado accidentes que habían costado 271 vidas. En los cuatro meses siguientes, el valor de mercado de las acciones de Firestone en la bolsa bajó 9200 millones de dólares, hasta menos de la mitad de su valor antes de que estallara esta crisis. Sin embargo, la causa del aluvión de reventones mortales siguió siendo un misterio.


​​​En 2003, los economistas Alan Krueger y Alexandre Mas se propusieron resolver el misterio de los neumáticos explosivos.1 Los ensayos realizados a alta velocidad confirmaron que no había nada malo en el diseño de los neumáticos. No obstante, estuvo a punto de pasar desapercibida una pista que, aunque no identificaba el motivo, apuntaba a la «escena del delito». En la banda lateral de cada uno de los neumáticos explotados figuraba un código de diez cifras, que permitía identificar la planta y la fecha en que se había fabricado. La mayoría de los neumáticos defectuosos se habían producido en una sola de las seis fábricas de Firestone, la situada en Decatur (Illinois).

Durante años, la planta de Firestone de Decatur había estado de actualidad por otras razones. En 1994, la empresa había impuesto un turno de 12 horas, con la rotación de cada trabajador entre los turnos de día y de noche, en lugar del histórico turno de 8 horas. Los salarios de las personas que empezaban en la empresa se redujeron un 30 %, mientras que las vacaciones de quienes llevaban más tiempo se recortaron en dos semanas. El 12 de julio de 1994, el sindicato de trabajadores del caucho que representaba a los empleados convocó una huelga. La empresa reaccionó inmediatamente contratando a 2300 sustitutos, con salarios un 30 % más bajos que los que pagaba antes. Diez meses más tarde, el sindicato desconvocó la huelga; los trabajadores se reincorporaron aceptando sustanciales recortes salariales, una congelación en sus prestaciones para pensiones de jubilación y los turnos de 12 horas. Las protestas y la acritud hacia la empresa continuaron.

Por aquel entonces, la fabricación de neumáticos era una actividad cualificada e intensiva en mano de obra. Para cierto número de trabajadores sindicados, la culpa de los estallidos de los neumáticos era la falta de experiencia y formación de los sustitutos. William Newton, un especialista con muchos años en Decatur, declaró que «veía a mucha gente con contratos de sustitución que no sabía fabricar neumáticos». Pero los investigadores que estudiaron los registros detallados de la fabricación de los neumáticos defectuosos se llevaron una sorpresa: prácticamente ninguno se había fabricado durante la huelga, cuando Firestone utilizaba a los trabajadores de sustitución. La mayoría de los neumáticos defectuosos los habían fabricado trabajadores sindicados y experimentados, tanto antes de la huelga (cuando Firestone había anunciado los recortes salariales, el turno de 12 horas y otras exigencias) como después del fracaso de la huelga (cuando se reincorporaron los trabajadores afiliados al sindicato).


​​Para Krueger y Mas, los datos apuntaban a que los defectos de los neumáticos se debían a los conflictos laborales y eran resultado de represalias deliberadas de los trabajadores contra las políticas antisindicales de Firestone. Los propietarios de Firestone se dieron cuenta de que podían imponer turnos de 12 horas y recortes salariales del 30 %, pero no podrían garantizar la fabricación de neumáticos seguros si esas medidas tenían la consecuencia del enfado de sus trabajadores.

Las empresas y la coordinación del trabajo

Las empresas desempeñan un papel trascendental en la economía y a menudo hablamos de ellas como si fueran personas (por ejemplo, podemos decir «lo que cobra Firestone»). Pero lo sucedido en Firestone Decatur ilustra que lo que ocurre dentro de la empresa resulta importante también: las empresas pueden convertirse en el escenario donde las personas propietarias, las directivas y las trabajadoras exteriorizan sus intereses, a veces compartidos, pero otras veces contrapuestos. En esta unidad, estudiamos las empresas y cómo coordinan y gestionan el trabajo realizado por personas físicas.


  Entre las instituciones de las economías capitalistas modernas, la empresa rivaliza en importancia con el gobierno. En su libro, La empresa, John Micklethwait y Adrian Wooldridge explican cómo llegó a darse esa circunstancia.2




​​​La economía está formada por personas que hacen muchos tipos de trabajo: manejar maquinaria, operar las cajas de los supermercados o fabricar neumáticos, módulos de pantalla o prendas de vestir. La producción de módulos de pantalla también implica muchas tareas distintas, que lleva a cabo el personal de Samsung o de LG, que son las empresas que los fabrican para Apple. Si bien hay personas que trabajan para las administraciones públicas y para organizaciones sin ánimo de lucro, la mayoría de la población de las naciones ricas se gana la vida trabajando en empresas.


  Pieza clave

  Para más información sobre los beneficios que aporta la especialización en empresas y mercados, lee la sección 2.3.




​Cuando las empresas se especializan y comercian unas con otras, la división del trabajo (la especialización en tareas específicas) conlleva beneficios en productividad tanto dentro de las empresas como en toda la economía.


  	Personas diferentes, que trabajan en departamentos distintos de la empresa, fabrican los componentes de los bienes, que se ensamblan para producir un producto acabado, ya sea una camiseta o un iPhone.

  	También es posible que componentes fabricados en empresas diferentes se junten gracias a las interacciones que se producen entre las empresas en el mercado.

  	Mediante un proceso de compra y venta de bienes en los mercados, el iPhone terminado llega del fabricante al bolsillo del consumidor y la camiseta de American Apparel acaba sobre el cuerpo de alguien.



El economista Herbert Simon ha utilizado el ejemplo imaginario del panorama que se tendría desde Marte para explicar por qué es importante estudiar las empresas además de los mercados.


  Grandes economistas Herbert Simon

  
  ​
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  Herbert Simon (1916–2001) pidió a sus lectores que se imaginaran a un visitante que se acercaba a la Tierra desde Marte. Si mirara a nuestro planeta por un telescopio capaz de revelar la estructura social, ¿qué es lo que vería el visitante? Simon sugirió que las compañías podrían asemejar campos verdes, con sus divisiones y sus departamentos delimitados por tenues contornos en su interior. Conectando esas zonas verdes, habría líneas rojas de compras y ventas. Y, dentro de ellas, líneas azules de autoridad comunicarían a jefes y trabajadores.

  Tradicionalmente, los economistas se habían centrado en el mercado y en el establecimiento de los precios según la competencia. Pero, desde el punto de vista de un visitante de Marte, Simon planteó lo siguiente:

  
    Las organizaciones serían el rasgo dominante del paisaje. Al enviar un mensaje a su planeta describiendo lo que había descubierto, hablaría de «amplias zonas verdes interconectadas por líneas rojas». Sería poco probable que hablase de «una red de líneas rojas conectando puntos verdes». («Organizations and Markets», 1991)3

  

  Con formación como politólogo, Simon realizó importantes contribuciones en el campo de la economía. Su deseo de entender la sociedad lo llevó a estudiar tanto las instituciones como la mente humana: para abrir la «caja negra» de las motivaciones a las que los economistas no habían dado importancia. Su obra gozó de gran prestigio en informática, psicología y economía y le valió la concesión del premio Nobel en 1978.

  
  ​Una empresa, señaló, no es simplemente un agente que se adapta para que se nivelen la oferta y la demanda. Se trata de una organización compuesta por personas físicas, cuyas necesidades y deseos podrían entrar en conflicto. Simon formuló esta pregunta: ¿en qué circunstancias trabajarían las personas en un contrato de obra o servicios para llevar a cabo ciertas tareas predefinidas y en cuáles suscribirían empresas y trabajadores un contrato laboral, que permite al jefe disponer del tiempo del trabajador?

  Si la tarea en cuestión es fácil de especificar en un acuerdo, Simon explicó que esa relación la podemos ver simplemente como un trabajo por encargo. Sin embargo, ante una gran incertidumbre (por ejemplo, si el empleador no sabe de antemano qué es lo que necesita que se haga) podría resultar imposible especificar contractualmente qué es lo que el trabajador tiene que hacer. El resultado sería una relación laboral entre empleador y empleado, la típica dentro de las empresas.4

  En estos primeros trabajos ya se identifican dos de los intereses que siempre preocuparon a Simon: las interacciones económicas que son demasiado complejas para describirlas en un contrato y el papel que juega la incertidumbre en la naturaleza cambiante de la toma de decisiones.

  La necesidad de los contratos de trabajo explica uno de los rasgos de las empresas (las líneas de mando que conectan a jefes y trabajadores). Entonces, ¿qué hace que una organización sea buena? Esta pregunta debe dirigirse a psicólogos tanto como a economistas, ya que sabemos que los incentivos que vinculan las recompensas individuales con el éxito de la organización parecen tener efectos limitados.

  
  ​La trayectoria intelectual de Simon puede compararse con la de otro gran economista, Friedrich Hayek, cuyas ideas examinamos en la unidad 8. Ambos se interesaron por cómo podían prosperar las sociedades frente a la incertidumbre. Para Hayek, el mecanismo de los precios lo era todo: un instrumento para recoger y procesar grandes cantidades de información y, de esa forma, sincronizar sistemas de tamaños arbitrarios.

  Para Simon, sin embargo, el mecanismo de los precios tenía que ser complementado (o sustituido) por instituciones y gobiernos, mejor preparados para gestionar la incertidumbre y los cambios rápidos. Estos «mecanismos de autoridad» alternativos se basan en aspectos de la psique humana que únicamente se comprenden en parte: la lealtad, la identificación con el grupo y la satisfacción creativa.

  
  ​En el momento de su fallecimiento en 2001, muchas de las ideas de Simon se habían incorporado al pensamiento económico dominante. La economía del comportamiento parte de sus intentos de construir teorías económicas que reflejasen los datos empíricos. La obra de Simon mostró que la economía no puede ser una ciencia aislada: quien estudie la economía necesita saber de matemáticas y trabajar con conjuntos de decisiones y utilidades, pero también de psicología social para analizar las motivaciones en las relaciones humanas.




  
    Pregunta 6.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos. Herbert Simon defendió estos postulados:

    
      	Los mercados son el rasgo dominante de la economía, mucho más que las empresas y otras organizaciones.

      	Las interacciones económicas suelen caracterizarse por la simplicidad y la certidumbre.

      	El mecanismo de los precios sería suficiente para resolver posibles conflictos de intereses entre los distintos agentes que hay dentro de la empresa, como jefes y trabajadores.

      	No saber por adelantado y con exactitud lo que tendrá que hacer el trabajador dificulta que un contrato defina las tareas concretas que determinan la relación laboral empleador–empleado.

    

    
      	Al contrario, sostenía que las organizaciones son el rasgo dominante, más que los mercados.

      	Simon estudió relaciones que se caracterizan por la complejidad y la incertidumbre.

      	Argumentó que se necesitan mecanismos alternativos, incluidas las instituciones y el gobierno, para complementar (o incluso sustituir) el mecanismo de los precios.

      	Dada la falta de certeza que existe sobre lo que la empresa necesitará del trabajador, lo habitual es que sean más determinantes las relaciones empleador–empleado que los servicios contratados para realizar ciertas tareas predefinidas.
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Unidad 6 La empresa y su personal

6.2 La estructura de la empresa: propietarios, jefes y trabajadores


​​Dentro de las empresas, los propietarios y los directivos coordinan el trabajo, determinan las tareas que hay que hacer, contratan al personal encargado de llevarlas a cabo y dirigen sus actividades. Los ejecutivos de Walmart, la mayor empresa del mundo dedicada al comercio minorista, dirigen las actividades de 2,1 millones de empleados, que son más personas de las que tuvo ningún ejército de la historia antes del siglo XIX. Walmart es una empresa excepcionalmente grande, pero, como sucede con muchas compañías, reúne a un grupo grande de personas y coordina su trabajo para conseguir beneficios.

Las empresas no se forman espontáneamente como un flash mob y luego desaparecen. Son organizaciones que cuentan con un proceso de toma de decisiones y con formas de imponer dichas decisiones a quienes trabajan en ellas.


​En la figura 6.1 se presenta una imagen simplificada de las personas que participan en la empresa y la estructura de toma de decisiones.


  


                [image: Este gráfico muestra la relación entre el consejo de administración (propietarios), los directivos y los trabajadores de una empresa. Los directivos ponen en práctica las estrategias a largo plazo decididas por el consejo de administración y, para ello, encomiendan tareas a los trabajadores. Cada directivo se encarga de cierto número de trabajadores. Los trabajadores a menudo saben cosas que los directivos ignoran y estos saben cosas que los propietarios ignoran.]



Figura 6.1 
Actores en la empresa y sus estructuras de decisión e información.






  


                [image: Los propietarios deciden las estrategias a largo plazo: Este gráfico muestra la relación entre el consejo de administración (propietarios), los directivos y los trabajadores de una empresa. Los directivos ponen en práctica las estrategias a largo plazo decididas por el consejo de administración.]



Los propietarios deciden las estrategias a largo plazo



Los propietarios, a través del consejo de administración o la junta directiva, deciden las estrategias a largo plazo de la empresa: qué se produce, cómo y dónde. También dan instrucciones al gerente o al equipo directivo para que pongan en práctica esas decisiones.






  


                [image: Los directivos encomiendan tareas a los trabajadores: Este gráfico muestra la relación entre el consejo de administración (propietarios), los directivos y los trabajadores de una empresa. Los directivos ponen en práctica las estrategias a largo plazo decididas por el consejo de administración y, para ello, encomiendan tareas a los trabajadores. Cada directivo se encarga de cierto número de trabajadores.]



Los directivos encomiendan tareas a los trabajadores



Cada directivo encarga a trabajadores que hagan las tareas necesarias para que se apliquen las decisiones e intenta garantizar que se lleven a cabo esos encargos.






  
  ​


                [image: Flujos de información: Este gráfico muestra la relación entre el consejo de administración (propietarios), los directivos y los trabajadores de una empresa. Los directivos ponen en práctica las estrategias a largo plazo decididas por el consejo de administración y, para ello, encomiendan tareas a los trabajadores. Cada directivo se encarga de cierto número de trabajadores. Los trabajadores a menudo saben cosas que los directivos ignoran y estos saben cosas que los propietarios ignoran.]



Flujos de información



Las flechas verdes ascendentes representan flujos de información. Son líneas discontinuas porque es frecuente que los trabajadores sepan cosas que los directivos ignoran y estos sepan cosas que los propietarios ignoran.









	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.




​​Las flechas verdes discontinuas de la figura representan un problema de información asimétrica entre los niveles jerárquicos (entre propietarios y directivos y entre directivos y trabajadores). Como los propietarios y los directivos no siempre saben lo que saben o hacen sus subordinados, no todas sus órdenes e instrucciones (flechas grises descendentes) se ejecutan necesariamente.

Comparación de las interacciones en las empresas y los mercados

Las interacciones dentro de las empresas son diferentes a las que se producen en los mercados:


  	En mercados en que muchas empresas compiten por los clientes, el poder está descentralizado. Las compras y las ventas son resultado de las decisiones independientes de los compradores y los vendedores. Una «orden» o pedido en el mercado es una solicitud de compra, que el vendedor puede rechazar si así lo estima conveniente.

  	En las empresas, el poder está concentrado en las manos de los propietarios y los directivos, que dan instrucciones para que las lleven a cabo los empleados. Una «orden» en la empresa es de obligado cumplimiento.




​​Por ejemplo, una panadería no puede enviar un SMS a sus clientes diciéndoles que se presenten a las 8 de la mañana y compren dos tortas por 1 euro cada una. Sí podría tentarlos con una oferta especial, pero no exigirles que vayan. Cuando compras o vendes algo, por lo general lo haces de forma voluntaria. Reaccionas a los precios, no a las órdenes.


​No obstante, la panadería puede pedir a los empleados que se presenten y sigan las órdenes del encargado. Las empresas tienen estructuras de decisión en las que algunas personas tienen poder sobre otras. Ronald Coase, el economista que sentó las bases del estudio de la empresa como escenario, escribió:


  Si un trabajador pasa del departamento Y al departamento X, no lo hace porque hayan cambiado los precios relativos, sino porque le ordenan que lo haga… El rasgo distintivo de la empresa es la supresión del mecanismo de los precios («The Nature of the Firm», 1937).1



Para Coase, la empresa en el capitalismo es como una economía en miniatura, de propiedad privada y con planificación centralizada. Su estructura de decisión de arriba abajo se asemeja a la dirección centralizada de la producción que se dio en las economías de muchos países comunistas (y en Estados Unidos y Reino Unido durante la Segunda Guerra Mundial).2


  Economistas de acuerdo Coase y Marx sobre la empresa y sus empleados

  
  ​El escritor George Bernard Shaw (1856–1950) bromeaba con que «si tendiéramos en el suelo a todos los economistas en fila, uno tras otro, no llegarían a una conclusión».

  Esta ocurrencia tiene gracia, pero no es del todo cierta.

  Lo extraordinario es que dos economistas de siglos y orientaciones políticas diferentes lleguen a formas similares de entender la empresa y sus empleados.

  
  ​En el siglo XIX, Marx contrastó la forma en que compradores y vendedores interactúan en un mercado, participando voluntariamente en el comercio, con la organización de la empresa en una estructura jerárquica, en la que los empleadores dan órdenes y los trabajadores las siguen. Marx llamó a los mercados «un verdadero edén de los derechos innatos del hombre», pero describió a los dueños de las empresas como «explotadores en grado máximo de la mano de obra».

  
  ​Cuando Ronald Coase murió en 2013, la revista Forbes lo describió como «el más grande de los muchos grandes economistas de la Universidad de Chicago». El lema de la revista Forbes es «La herramienta capitalista» y la Universidad de Chicago tiene la reputación de ser el centro del pensamiento económico conservador.

  Aun así, al igual que Marx, Coase subrayó el papel central de la autoridad en las relaciones contractuales de la empresa:

  
    Es fundamental tomar nota del carácter del contrato al que se somete un empleado dentro de una empresa por una determinada remuneración, que acepta obedecer las directrices del empresario («The Nature of the Firm», 1937).

  

  Coase intentó comprender por qué habían llegado a existir las empresas, citando la descripción que de ellas hizo su contemporáneo D. H. Robertson como «islas de poder consciente en este océano de cooperación inconsciente».

  Ambos basaron su pensamiento en la observación empírica atenta y llegaron a entender de forma parecida la jerarquía de la empresa. Aun así, discreparon en las consecuencias de sus observaciones: Coase creía que la jerarquía de la empresa era una forma de hacer negocio reduciendo costes. Marx, por su parte, consideró que la autoridad coercitiva del jefe sobre el trabajador limitaba la libertad de este. A pesar de su disensión, Coase y Marx hicieron avanzar la disciplina de la economía con una idea común.




  
    Pregunta 6.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Karl Marx y Ronald Coase propusieron formas parecidas de entender la empresa y sus empleados.

      	La característica definitoria de los mercados, según Marx, es que una parte ejerce su autoridad sobre la otra.

      	Karl Marx puso de relieve las ventajas de la estructura de autoridad que se da dentro de las empresas.

      	Ronald Coase puso de relieve las ventajas de la estructura de autoridad que se da dentro de las empresas.

    

    
      	Tanto Karl Marx como Ronald Coase propusieron una forma parecida de entender la jerarquía de la empresa, a partir de su atenta observación empírica.

      	Marx analizó cómo los participantes en el mercado interactúan voluntariamente. En contraste con eso, trató la autoridad con respecto a las relaciones que se dan dentro de las empresas.

      	Marx defendió que la autoridad coercitiva del jefe sobre el trabajador limitaba la libertad de este.

      	En particular, expuso cómo la estructura jerárquica de la empresa podía reducir los costes.

    

  



Contratos y relaciones

¿Cuánto son las rentas del empleo?


	contrato laboral, contrato de trabajo
	Sistema por el que se paga a las personas que producen por el tiempo que trabajan para sus empleadores.




​​El contrato de compraventa de un automóvil transfiere la propiedad, lo que significa que es el nuevo propietario quien puede usarlo, excluir a otros de su uso y venderlo a su vez. Por el contrario, en virtud de un contrato de trabajo, un empleado otorga al empleador el derecho a mandarle estar en el trabajo en unos horarios determinados y la autoridad sobre el uso de su tiempo mientras esté en el trabajo. El contrato no da al empleador la propiedad del empleado; eso sería esclavitud. Para resumir:


  	Los contratos suscritos por productos que se venden en los mercados transfieren permanentemente la propiedad del bien del vendedor al comprador.

  	Los contratos de trabajo suponen que el empleado transfiere temporalmente autoridad sobre sus actividades al directivo o al propietario.



En un contrato laboral, el trabajador cobra según el tiempo durante el que trabaje, no en función de las tareas específicas que lleve a cabo en el trabajo.


​El empleo se diferencia de otras interacciones que se dan en el mercado en otros dos sentidos. En los mercados de bienes, comparamos los productos antes de elegir; nuestras interacciones con vendedores o compradores individuales son pasajeras y a menudo no se repiten. Un contrato de trabajo suele establecer una relación a largo plazo que puede durar años, décadas o, incluso, toda una vida. La figura 6.2 muestra que, en 2021, un 42 % de los empleados de 36 países llevaban 10 años o más trabajando en su empleador actual.




                [image: Este gráfico de barras muestra el porcentaje de empleados según la cantidad de tiempo que lleven en su trabajo actual. Los datos tienen el formato: periodo de tiempo, porcentaje de empleados. Menos de un mes, 2 %. Entre 1 y 6 meses, 8 %. Entre 6 y 12 meses, 7 %. Entre 1 y 3 años, 13 %. Entre 3 y 5 años, 12 %. Entre 5 y 10 años, 14 %. 10 años o más, 42 %.]



Figura 6.2 
Distribución de la permanencia en el puesto de trabajo, 2021.






Cálculos basados en la OCDE. Employment by job tenure intervals – persons. Consultado en enero de 2023.







	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).




​​​La segunda diferencia es que los contratos de trabajo son incompletos: no cubren todo lo que interesa a las partes, como lo bien o lo duro que trabajará la persona empleada o si la terminación del contrato la decidirá ella o la empresa.

En las secciones que siguen, exploraremos las razones de estas diferencias.


  Ejercicio 6.1 Estructura de una organización

  En la figura 6.1, mostramos los actores y la estructura de decisión de una empresa típica.

  
    	¿Qué diferencias podría haber entre los actores y la estructura de decisión de esa empresa típica y de tres organizaciones como Google, Wikipedia y una granja familiar?

    	Dibuja un organigrama al estilo de la figura 6.1 para representar cada una de esas entidades.

  




  
    Pregunta 6.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Un contrato laboral transfiere la propiedad del empleado al empleador.

      	En comparación con los contratos de compraventa, los de trabajo suelen ser de larga duración.

      	En un contrato laboral, una de las partes tiene el poder de dar órdenes a la otra parte, pero ese poder no está presente en un contrato de compraventa.

      	Una empresa es una estructura que implica la descentralización del poder hacia los empleados.

    

    
      	Eso sería esclavitud. Un contrato de trabajo otorga a la empresa autoridad para dirigir las actividades del empleado en un horario específico.

      	Como muestra la figura 6.2, en muchos países la mayoría de los contratos de trabajo duran un año o más y alrededor del 36 % de los empleados siguen trabajando en la empresa diez años o más.

      	Un contrato de trabajo le da al empleador autoridad para dirigir las actividades del empleado, mientras que un contrato de compraventa transfiere los derechos de propiedad y no obliga a las partes a más actuaciones.

      	Las empresas representan una concentración de poder económico en manos de propietarios y directivos.

    

  




  
    	
      Ronald H. Coase. 1937. «The Nature of the Firm». Economica 4 (16): pp. 386–405. ↩

    

    	
      Ronald H. Coase. 1992. «The Institutional Structure of Production». American Economic Review 82 (4): pp. 713–19.  ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.3 El dinero ajeno: separación de propiedad y control


​Los propietarios, el equipo directivo y el personal comparten el interés de que la empresa tenga éxito, ya que, si fracasara, todos saldrían perjudicados. Pero también tienen intereses contrapuestos sobre cómo repartir las ganancias generadas por la empresa en forma de salarios, remuneración de directivos y beneficios para propietarios. Y es posible que discrepen sobre las condiciones de trabajo, los privilegios de los gerentes y quién toma las decisiones clave.


	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.
	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.
	beneficiario residual
	Persona que recibe los ingresos restantes de una empresa u otro proyecto después del pago de todos los costes contractuales (por ejemplo, el coste de contratar trabajadores y pagar impuestos).




​​Los beneficios de la empresa pertenecen legalmente a las personas propietarias de sus bienes de capital y de otros activos. Estas dirigen a otros miembros de la empresa para que actúen de un modo que contribuya a los beneficios que genera. Esto, a su vez, incrementará el valor de los activos de la empresa.


​Los beneficios dependen de tres elementos:


  	Costes de adquirir los factores de producción (materias primas, mano de obra, energía y bienes de capital).

  	Bienes y servicios producidos (cuánta producción se consigue con los factores).

  	Ingresos procedentes de la venta de la producción.



\[\text{beneficios} = \text{ingresos por ventas} - \text{costes de factores}\]

​Los dueños se llevan todo lo que queda después de que los ingresos obtenidos se utilicen para pagar al personal, el equipo directivo, proveedores, acreedores e impuestos. Los beneficios son lo residual, lo que queda de los ingresos después de atender esos pagos. Por lo tanto, a los propietarios se les llama beneficiarios residuales. En esa denominación no están incluidos los directivos (salvo que también sean propietarios). Ni los empleados.

Este reparto de los ingresos tiene una consecuencia importante. Un trabajo bien hecho por parte de directivos o empleados, que conlleve el aumento de los ingresos, beneficiará a los propietarios pero no a los empleados (a menos que reciban un ascenso, una bonificación o una subida de sueldo).

En las empresas pequeñas, es posible que los dueños sean también los directivos que toman las decisiones operativas y estratégicas. Por ejemplo, piensa en un restaurante propiedad de una sola persona, que es quien decide el menú, el horario de apertura, las estrategias de marketing, los proveedores y el tamaño y la remuneración de la plantilla. Esa persona propietaria-gerente intentará maximizar los beneficios de la empresa ofreciendo el tipo de comida y ambiente que el público quiere, a precios competitivos.


	acciones, participaciones
	Las acciones o participaciones son activos financieros que pueden comprarse y venderse, lo que otorga a sus propietarios (los accionistas) la propiedad compartida de los activos de una empresa y, por lo tanto, el derecho a recibir la parte correspondiente del beneficio de la empresa.
	separación de propiedad y control
	Característica de algunas empresas que consiste en que el equipo directivo no se corresponde con los propietarios.




​Las grandes empresas suelen tener muchos propietarios, la mayoría de los cuales no participan en la gestión; son personas individuales e instituciones (como fondos de pensiones) que poseen las acciones emitidas por la empresa. Mediante la venta de acciones entre el público en general, una empresa puede captar capital con el fin de financiar su crecimiento, dejando las decisiones estratégicas y operativas en manos de un grupo relativamente pequeño de administradores o directivos especializados.

Entre esas decisiones están qué, dónde y cómo fabricar los productos de la empresa y cuánto pagar al personal y al equipo directivo. La alta dirección decide qué parte de los beneficios se distribuye a los accionistas en forma de dividendos y cuánto se conserva para invertir en el crecimiento de la compañía. Por supuesto, los accionistas también se benefician del crecimiento, ya que poseen parte del valor de la empresa y este se incrementa al crecer.


​Cuando el equipo directivo decide sobre el uso del dinero de otras personas, estamos ante una separación de propiedad y control, la cual genera un posible conflicto de intereses.

Como los propietarios reciben los beneficios y los directivos cobran un salario, a estos no siempre les interesa maximizar los beneficios. Pueden optar por tomar medidas que les beneficien a ellos, en detrimento de los propietarios. Tal vez gasten todo lo posible con la tarjeta de crédito de la empresa o en sus propios salarios, o quizás traten de aumentar su poder y su prestigio construyendo un imperio, aunque eso no sea lo que más interesa a los accionistas.

Ni siquiera las sociedades unipersonales están obligadas a maximizar los beneficios. Los dueños de un restaurante podrían elegir un menú que les guste a ellos o contratar a personal entre sus amistades. Ahora bien, a diferencia de lo que sucede con los directivos, si la consecuencia es la pérdida de beneficios, el coste sale directamente de su bolsillo (porque son los beneficiarios residuales).


​En el siglo XVIII, Adam Smith observó que la alta dirección de las empresas tendía a satisfacer más sus propios intereses que los de los accionistas:


  No es razonable esperar que los directivos de estas compañías, al manejar mucho más dinero de otras personas que de ellos mismos, lo vigilen con el mismo ansioso cuidado con el que frecuentemente vigilan el suyo los dueños de una empresa. […] En consecuencia, la gestión de los negocios de esas compañías siempre está caracterizada en alguna medida por la negligencia y la prodigalidad. (La riqueza de las naciones, 1776)




	free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.




​​A pesar de que la empresa moderna no existía en su tiempo, Smith comprendió los problemas que planteaba separar propiedad y control. Los propietarios tienen dos formas de incentivar a los directivos para que sirvan a sus intereses. En primer lugar, pueden diseñar los contratos de modo que su retribución dependa de la cotización de las acciones de la empresa. Segundo, el consejo de administración, que representa a los accionistas y cuyos componentes suelen poseer una participación importante en la empresa, puede vigilar el desempeño de la dirección. El consejo tiene autoridad para despedir a los directivos, mientras que los accionistas, a su vez, tienen derecho a reemplazar a los miembros del consejo. Los accionistas de grandes compañías raramente ejercen esta autoridad, en parte porque son muchos y variados y les cuesta coordinarse y reunirse para decidir algo. Los accionistas se enfrentan a una especie del problema del free-rider (también llamado problema del gorrón o polizón): pueden beneficiarse del éxito de la empresa tanto si contribuyen a él como si no. Pero, en ocasiones, un accionista con una participación grande en una empresa lidera una revuelta del accionariado para cambiar la alta dirección o influir en sus decisiones.

Cuando modelamos la empresa como un actor o un agente, suponemos que maximiza los beneficios. Se trata de una simplificación, pero que resulta razonable para la mayoría de los propósitos:


  	Los propietarios tienen mucho interés en la maximización de los beneficios: es la base de su riqueza.

  	La competencia en los mercados penaliza o elimina a las empresas que no generan beneficios importantes para sus dueños: las unidades 1 y 2 muestran que este proceso ayuda a explicar la revolución tecnológica continua.




  
    Pregunta 6.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la separación de propiedad y control y elige los que sean correctos.

    
      	Cuando la propiedad y el control de una empresa no están en manos de las mismas personas, los directivos se convierten en los beneficiarios residuales.

      	Los directivos siempre trabajan con el objetivo de maximizar el beneficio de la empresa.

      	Una forma de afrontar los problemas de la separación de propiedad y control es hacer que el consejo de administración vigile el desempeño de los directivos.

      	En una empresa que es propiedad de un gran número de accionistas, para estos resulta eficaz vigilar el desempeño de la dirección.

    

    
      	Los beneficiarios residuales son los accionistas.

      	Los directivos pueden optar por tomar medidas que les beneficien a ellos mismos en detrimento de los propietarios.

      	El consejo de administración tiene la autoridad para despedir a directivos, lo que puede incentivarlos a servir los intereses de los propietarios.

      	Cuando los accionistas son numerosos, no solo existe un problema de coordinación, sino también el de los free-riders, por el que todos los accionistas dependen de que otros se ocupen de la costosa vigilancia (y, por tanto, puede pasar que nadie vigile).
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6.4 Buscar empleo y cubrir vacantes

¿Cómo buscarás trabajo cuando termines la universidad? ¿Te plantearías seguir el siguiente método, que usan algunas personas en Estados Unidos, Japón, India, Pakistán y otros muchos países?


​Te levantas temprano y acudes a una agencia de colocación o a algún punto de la ciudad donde se reúnen quienes buscan trabajo, a la espera de que aparezca alguien que desee contratar peones para ese día. Si tienes la suerte de que te escojan al azar de entre el grupo (o tal vez porque estés dispuesto a trabajar por menos dinero que otros), conseguirás trabajo para unas cuantas horas o para un día. Es posible que trabajes en una obra o limpiando o quizás cargando y descargando mercancías en un almacén. Y probablemente (aunque igual no tienes esa suerte) te paguen al final del día. Si hoy no hay nada para ti, tal vez decidas volver al día siguiente una hora antes (a las 4 de la madrugada).

El mercado de las peonadas recuerda al de los bienes de consumo, donde se encuentran compradores y vendedores y donde se entrega una barra de pan, una camiseta o una lata de refresco a cambio de una suma de dinero. En estos mercados, a los compradores no les preocupa quién produjo el bien que adquieren y a los vendedores tampoco les importa quién compra, siempre y cuando alguien lo haga.


​Pero, cuando el bien es un servicio de trabajo, un mercado así no es satisfactorio ni para compradores (empleadores) ni para vendedores (trabajadores). En el mundo son millones las personas que dependen de este tipo de trabajos precarios a corto plazo, normalmente porque no tienen alternativa. Lo habitual es que tengan poca formación, sean migrantes o pertenezcan a grupos desfavorecidos. Los empleadores se beneficiarán de los bajos salarios y las malas condiciones de trabajo, pero es probable que la productividad de esta unión entre empleador, trabajo y trabajador sea baja. A estos trabajadores se les suelen encomendar tareas inadecuadas para sus habilidades y en las que carecen de experiencia. Antes de tener tiempo para aprender el trabajo o para conocer a sus compañeros y así trabajar con eficacia, ya estarán haciendo otra cosa diferente. Raramente tienen incentivos para esforzarse más allá de lo imprescindible para cobrar al final de la jornada, por lo que es posible que haya que vigilarlos de cerca.

La importancia de encontrar un buen emparejamiento entre trabajador y trabajo y el coste para trabajadores y empleadores de esa rotación (cambiar de un emparejamiento a otro) explican por qué la mayoría de los mercados de trabajo son muy diferentes a los de bienes de consumo. Ambas partes se benefician de formar relaciones a largo plazo.

Una razón son las diferencias que hay de un trabajador a otro y de una empresa a otra. Las personas, aun haciendo trabajos parecidos, se diferencian en sus habilidades y capacidades y cada una tiene su propia opinión de un trabajo en particular; los empleadores, por su parte, varían según su ubicación, los horarios, las condiciones de trabajo y los beneficios no salariales que ofrecen. Cuando las dos partes encuentran un emparejamiento que les viene bien, quieren conservarlo.

En segundo lugar, a medida que la relación laboral se prolonga, el trabajador o el jefe desarrollan las destrezas necesarias para hacer el trabajo bien (se aprende con la práctica) y forjan buenas relaciones de trabajo con los compañeros (y, en algunos casos, con los clientes). El jefe va conociendo mejor los puntos fuertes y débiles de cada miembro del personal y puede formar equipos y asignar tareas que resulten más pertinentes. También se desarrollan relaciones sociales: surgen amistades dentro de la plantilla.


	activo específico de una relación
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una relación si solo tiene valor dentro de una relación económica (por ejemplo, un contrato para que una empresa suministre a otra). Por ejemplo, puede ser cualquier conocimiento o técnica que solo resulte de valor mientras una persona tiene un empleo en una empresa en particular. Véase también: activo específico de una empresa.
	activo específico de una empresa
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una empresa si solo tiene valor dentro de una empresa concreta. Los activos específicos de una empresa incluyen cualquier conocimiento o destreza que solo sea valioso mientras la persona permanezca empleada en una empresa concreta. Véase también: activo específico de una relación.




​​​El economista Oliver Williamson denominó a estas destrezas, redes y amistades activos específicos de una relación o de una empresa porque solo tienen valor mientras una persona es empleada de una empresa en concreto. Cuando termina la relación, dejan de tener valor para ambas partes. Para la empresa es importante conservar a trabajadores y directivos: la marcha de alguien le acarrea los costes de seleccionar a una persona adecuada y descubrir sus capacidades, prepararla y formarla en aspectos específicos del puesto, además de la productividad perdida hasta que domina sus tareas como la persona sustituida.

De igual modo, es posible que el trabajador tenga mucho que perder. Para empezar, imagínate cómo te afectaría en tu día a día si tu supermercado habitual cerrara mañana. Tendrías que encontrar un nuevo sitio donde comprar y te costaría algo de tiempo aprender dónde están ubicados los productos que necesitas. Pero si la que cerrara mañana fuese la empresa donde trabajas, perderías tu red de compañeros, tus amistades del trabajo y, de un día para otro, tus habilidades sociales y técnicas vinculadas específicamente a la empresa te servirían de poco o nada. Podrías tardar meses en encontrar un nuevo empleo. Igual tendrías que mudarte a otra ciudad. Y tus hijos también perderían el contacto con sus amigos.


	mercado de emparejamiento
	Mercado de interacciones entre dos grupos diferenciados en el que los miembros de un grupo tienen características distintas entre sí y se beneficiarían de emparejarse con determinados miembros del otro grupo. Por ejemplo, las empresas y los trabajadores en el mercado de trabajo. También denominado: mercado bilateral.




​​El de trabajo es un mercado de emparejamiento: cada cual, en un lado del mercado, se preocupa por la persona del otro lado con quien se empareja. Así no se funciona en otros mercados, como el del pan. La panadería no se preocupa exactamente por quién compra su pan, y al consumidor no le importa dónde lo compra. Pero, en el mercado de trabajo, los empleadores no se interesan solo por contratar a alguien sin más y las personas no buscan un trabajo cualquiera. Las características particulares de trabajadores y trabajos importan a ambos lados del mercado. Hay quien dice que el «mercado matrimonial» puede ser un caso parecido. La mayoría no nos casamos de la misma manera en que elegimos un cartón de leche en el supermercado. En el mercado matrimonial, se trata de encontrar a alguien que tenga la combinación específica de características que se consideran más deseables en una pareja y se espera (o desea) que la relación sea duradera.

Flujos de empleo: creación y destrucción de emparejamientos


​​Dado que cada trabajador y cada empresa son diferentes, hay que dedicar tiempo y esfuerzo a buscar entre las opciones disponibles y decidir si son las adecuadas o no. Antes de suscribir un contrato de larga duración, ambas partes quieren averiguar todo lo que puedan de la otra parte. ¿Es suficientemente buena o debería dedicar más tiempo a buscar una mejor?

La figura 6.3 ilustra los flujos que tienen lugar en el mercado de trabajo conforme se crean y se destruyen emparejamientos.




                [image: Hay V puestos de trabajo vacantes y D trabajadores desempleados. Después del proceso de contratación, hay N trabajadores empleados y N puestos ocupados. Los trabajadores pueden cambiar de trabajo, por lo que sigue habiendo N trabajadores empleados y N puestos ocupados. También es posible que los trabajadores salgan del mercado de trabajo o que se destruyan puestos de trabajo. Cuando se producen dimisiones y despidos, quedan puestos vacantes y trabajadores desempleados. También puede haber vacantes porque se creen nuevos puestos de trabajo y trabajadores desempleados porque entren nuevas personas en el mercado de trabajo.]



Figura 6.3 
Flujos del mercado de trabajo: trabajadores y trabajos.






Si una persona trabajadora desempleada (del grupo de la derecha de la figura) encuentra una empresa con un puesto vacante y a ambas les satisface la otra parte junto con las condiciones del empleo, se produce la contratación: se crea un emparejamiento. Esa persona pasa al grupo de trabajadores empleados y se cubre el puesto correspondiente. El emparejamiento continúa hasta que una u otra parte termina el contrato. El trabajador puede encontrar otro empleo (en cuyo caso el número actual de puestos cubiertos no varía), dejar el trabajo para buscar otro o abandonar el mercado laboral del todo. La empresa puede terminar el contrato si el desempeño no es satisfactorio, si decide eliminar el puesto porque ya no necesita a nadie para esas tareas o si cierra. Los trabajadores y las empresas que pierdan su emparejamiento actual pueden volver al grupo del desempleo o de puestos vacantes, respectivamente, para buscar una nueva pareja.


  La población activa

  
  ​La población activa consta de dos grupos:

  
    	Personas que trabajan (incluso por cuenta propia).

    	Personas en edad de trabajar, pero que están desempleadas y en búsqueda activa de trabajo.

  

  Quienes no estén dentro de esos dos grupos se clasifican como «sin actividad económica» o «población inactiva».




​​La figura 6.4 muestra los flujos de trabajadores en la Unión Europea entre el último trimestre de 2021 y el primero de 2022. El 65 % de las personas en edad de trabajar estaban en la población activa al final de 2021. La mayoría de ellas tenían trabajo, pero el 3,6 % estaban desempleadas y buscaban un empleo. Tres meses más tarde, millones de trabajadores habían cambiado su situación laboral. Unos 7 millones ya no trabajaban: algunas personas estaban desempleadas, otras habían dejado la población activa. Al mismo tiempo, 9 millones de personas que antes estaban desempleadas o inactivas tenían trabajo.




                [image: En la Unión Europea, entre el trimestre 4 de 2021 y el trimestre 1 de 2022, de la población con edad de 15-74, 192,5 millones de personas estaban empleadas, 7,2 millones estaban desempleadas y 109 millones estaban inactivas. 2,3 millones de empleados pasaron al desempleo. 3,3 millones de desempleados pasaron a la inactividad. 5,4 millones de inactivos pasaron a estar empleados. 4,7 millones de empleados pasaron a la inactividad. 3,8 millones de inactivos pasaron al desempleo. 3,6 millones de desempleados pasaron a estar empleados.]



Figura 6.4 
Flujos en el mercado de trabajo de la UE, de 4T de 2021 a 1T de 2022.







  
    Pregunta 6.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el mercado de trabajo y elige los que sean correctos.

    
      	Tanto «compradores» como «vendedores» de mano de obra se benefician de las relaciones a largo plazo.

      	El mercado de trabajo es uno de emparejamiento porque la empresa y el trabajador se preocupan por las características de la otra parte.

      	Un software que es propiedad exclusiva de una empresa es un ejemplo de activo específico de una empresa.

      	Cuando se rompe un emparejamiento entre empresa y trabajador, este pasa a contarse como desempleado.

    

    
      	Para las empresas, resulta costoso tener que sustituir y volver a formar al personal. Para los trabajadores, resulta costoso tener que cambiar de trabajo constantemente porque perderían destrezas y relaciones propias del puesto de trabajo y es posible que deban mudarse a otra ciudad.

      	Una característica clave de un mercado de emparejamiento es que a cada lado del mercado le preocupa la persona del otro lado con quien se empareja.

      	Los activos específicos de una empresa hacen referencia a las destrezas, contactos y amistades que resultan valiosos mientras un empleado sigue en una empresa en particular.

      	Depende de si el trabajador sigue buscando un empleo. En caso de que decida salir de la población activa (por dejar de buscar trabajo o por volverse inactivo), ya no cuenta como desempleado. Si pasa directamente a ocupar otro puesto de trabajo, tampoco se contaría como desempleado.
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6.5 Gestión de las contrataciones y los abandonos: la curva del salario de reserva

¿Cómo se encuentran empresas y trabajadores en el mercado de trabajo y cómo deciden si se unen? Normalmente, las empresas anuncian sus vacantes y los trabajadores las solicitan; a continuación, las primeras ofrecen un contrato de trabajo a quienes cumplan sus requisitos, que pueden aceptarlo o rechazarlo.


​Un factor importante en la decisión es el sueldo. Para algunas personas (como los altos directivos), el salario es negociable. En algunos tipos de trabajo en ciertos países, es posible que se haya acordado con un sindicato lo que se paga por cada puesto. Pero para muchos trabajadores, el salario lo determina el empleador y es igual para todas las personas que hacen el mismo trabajo en la empresa. Por lo tanto, los empleadores deben pensar en lo alto que debe ser el salario para poder reclutar y mantener al número de trabajadores que necesitan.

Salarios de reserva

En los modelos que usamos en esta unidad, suponemos que las empresas reclutan trabajadores que están desempleados en ese momento. En la práctica, hay quienes cambian directamente de un trabajo a otro, pero centrarnos en quienes consiguen y pierden trabajos nos ayuda a simplificar el análisis y, en especial, arroja luz sobre una de las cuestiones más importantes acerca del mercado de trabajo: ¿Qué determina los niveles generales de empleo y desempleo?

Piensa en la situación de Françoise, que se graduó hace poco en una universidad de París. Mientras decide cómo encauzar su carrera profesional, opta por buscar trabajo dando clases de francés a extranjeros. Con sus cualificaciones y por lo que conoce sobre las oportunidades de trabajo en la enseñanza, cree que podría encontrar un empleo con un sueldo de 700 euros a la semana.

Actualmente, sin embargo, una academia de idiomas anuncia vacantes por 580 euros semanales. ¿Debería solicitar un puesto?


	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.




​​Su decisión depende de si aceptar el puesto le resulta más ventajoso que su opción de reserva, es decir, la siguiente mejor alternativa de que dispone, que es seguir desempleada y buscar un trabajo que tenga un salario más alto. El valor de la opción de reserva para las personas que están en su situación depende de tres factores:


  	Sus ingresos mientras esté desempleada (incluidas las prestaciones a las que tenga derecho), más la ayuda que pueda brindarle su familia.

  	Otras circunstancias que afectan a su utilidad mientras esté en el desempleo, como el tiempo que pueda dedicar a seguir estudiando o a ayudar a su familia, o la sensación de aburrimiento, soledad y ansiedad sobre la búsqueda de trabajo.

  	El tiempo que cree que tardaría en encontrar una oportunidad mejor.




	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.




​​Después de sopesar estos factores, decide que no debería aceptar un salario inferior a 600 euros. Ese es su salario de reserva. A efectos prácticos, cree que estar desempleada equivale a tener un trabajo con un sueldo de 600 euros a la semana. Así que no aceptaría un trabajo de 580 euros. Decide no responder al anuncio.

Contrataciones y abandonos

Ahora piensa en la situación de una academia de idiomas de París que ofrece cursos intensivos de francés a estudiantes de intercambio. Da trabajo a profesores de idiomas, la mayoría de los cuales, al igual que Françoise, se han graduado recientemente y es probable que no estén más de seis meses o un año, antes de emprender otra etapa en su carrera profesional.

Supón que el número de profesores empleados es \(N\) y que cada semana dejan el trabajo un promedio de un 4 % de ellos. Así, el número de quienes lo dejan será 0,04\(N\). Si la academia desea tener una plantilla de \(N\) = 50 docentes, es de esperar que cada semana se vayan dos (0,04 × 50) y tendrá que contratar a otros dos profesores para cubrir esas vacantes.

Nadie aceptará ofertas de trabajo si el salario está por debajo de su salario de reserva, el cual será distinto para cada persona en función de sus circunstancias individuales. Por eso, cuando la academia publica anuncios de vacantes, el número de docentes que puede contratar depende de cuántas personas busquen trabajo y vean el anuncio y de cuántas de ellas tengan salarios de reserva inferiores al sueldo que ofrece.

La recta con pendiente positiva de la figura 6.5 muestra cuántos profesores por semana puede contratar la academia, dependiendo del salario. El salario de reserva más bajo entre todos los posibles solicitantes es de 550 euros. Si la academia ofrece poco más de 550 euros, muy pocas personas aceptarán una oferta de trabajo. Si lo sube, quienes tengan un salario de reserva algo más alto lo aceptarán y la academia podrá contratar a más docentes. A cualquier salario \(w\) dado, la recta de contrataciones nos dice el número de posibles solicitantes que cada semana tienen un salario de reserva menor de \(w\).

Para mantener una plantilla de 50, la academia necesita contratar a dos personas por semana, por lo que debería establecer un salario de 675 euros. Sigue los pasos para entender qué sucede si quiere más o menos empleados.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0 , 550). Una línea vertical que empieza en (0,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (0,8 , 600). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 20. Una línea vertical que empieza en (2 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2 , 675). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 50. Una línea vertical que empieza en (2,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2,8 , 725). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 70.]



Figura 6.5 
Fijación del salario para que el número de contrataciones se iguale con el de abandonos.






  


                [image: Recta de contrataciones: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0 , 550).]



Recta de contrataciones



El número de trabajadores que la academia puede contratar por semana aumenta con el salario.






  


                [image: Plantilla de 50: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0 , 550). Una línea vertical que empieza en (2 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2 , 675). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 50.]



Plantilla de 50



De media, un 4 % de los empleados deja el trabajo a la semana. Si la academia emplea a 50 profesores, cada semana se irán dos. El salario que le permite contratar a dos profesores por semana es de 675 euros.






  


                [image: N = 70 y N = 20: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0, 550). Una línea vertical que empieza en (0,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (0,8 , 600). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 20. Una línea vertical que empieza en (2 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2, 675). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 50. Una línea vertical que empieza en (2,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2,8 , 725). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 70.]



N = 70 y N = 20



Si tuvieran a 70 profesores en plantilla, el promedio de abandonos sería de 2,8 a la semana. Para mantener el empleo en este nivel, la academia debería subir el salario hasta 725 euros para reponer los abandonos. Pero con un salario de 600 euros podría emplear a 20 trabajadores, ya que los abandonos serían menos y no necesitaría tantas contrataciones a la semana.








Como muestra la figura 6.5, el salario que iguala las contrataciones y los abandonos aumenta con el número, \(N\), de empleados. Hemos usado ese dato para representar el salario requerido para tener una plantilla con \(N\) trabajadores en la figura 6.6. Las rectas de contrataciones y abandonos del panel superior muestran que, si \(N\) = 50, se irán dos trabajadores a la semana como promedio y que se necesita un salario de 675 euros para sustituirlos. En el panel inferior, hemos dibujado el punto (\(N=50\), \(w=675\)), así como el correspondiente a otros niveles de empleo.




                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0 , 550). Una línea vertical que empieza en (0,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (0,8 , 600). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 20. Una línea vertical que empieza en (2 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2 , 675). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 50. Una línea vertical que empieza en (2,8 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2,8 , 725). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 70. En el gráfico 2, el eje horizontal presenta el número de trabajadores empleados, N. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (número de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Salario requerido para dar trabajo a N personas (curva del salario de reserva)». Esta línea pasa por los puntos (0 , 550),(20 , 600), (50 , 675) y (70 , 725). 20 trabajadores empleados del gráfico 2 corresponden al promedio de 0,8 contrataciones o abandonos de trabajadores del gráfico 1. 50 trabajadores empleados del gráfico 2 corresponden al promedio de 2 contrataciones o abandonos de trabajadores del gráfico 1. 70 trabajadores empleados del gráfico 2 corresponden al promedio de 2,8 contrataciones o abandonos de trabajadores del gráfico 1.]



Figura 6.6 
Salario requerido para mantener el empleo de \(N\) personas.






La recta con pendiente positiva de la figura 6.6 nos informa del salario necesario para mantener una plantilla de \(N\) personas. Pero también nos dice los salarios de reserva de los profesores que estarían dispuestos a trabajar cobrando esa cantidad. Si la academia fija un salario de 725 euros y da trabajo a 70 profesores, sus empleados tendrán salarios de reserva de entre 550 y 725 euros. Y 50 de ellos los tendrán por debajo de 675 euros. La línea del salario requerido de una empresa es también su curva del salario de reserva (aunque sea una recta en este ejemplo) y representa los salarios de reserva de su personal.

Cuando la academia decide qué salario establece (sección 6.10), la curva del salario de reserva es un factor importante a tener en cuenta. Pero antes tenemos que sopesar otro aspecto de la relación laboral que afectará a sus beneficios: el esfuerzo en el trabajo.


  
    Pregunta 6.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la figura 6.6 y elige los que sean correctos.

    
      	La ordenada en el origen de la recta de contrataciones (panel superior), 550 euros, representa el salario de reserva de todos los trabajadores.

      	La línea de contrataciones (panel superior) muestra el salario requerido para contratar al número de trabajadores necesarios para mantener la plantilla de la empresa.

      	El punto (70, 725 €) en la curva del salario de reserva (panel inferior) implica que, cuando hay 70 trabajadores, sus salarios de reserva son de al menos 725 euros.

      	Si la tasa de abandonos llega al 10 % (en lugar del 4 %) y la empresa sigue necesitando mantener una plantilla de 50, ceteris paribus, el salario debe ser superior a 675 euros.

    

    
      	La ordenada en el origen representa el salario de reserva más bajo; los demás puntos de la línea de contrataciones representan salarios de reserva también.

      	La línea de contrataciones muestra el salario que la empresa tiene que pagar para sustituir al número medio de trabajadores que se van cada semana.

      	725 euros es el salario de reserva más alto de todos los empleados (quienes lo tienen más bajo están dispuestos a que los contraten; quienes lo tienen más alto no lo están); 550 euros es el salario de reserva más bajo.

      	Ahora, la empresa necesita contratar a cinco personas a la semana, y no a dos; si la recta de contrataciones y la curva del salario de reserva se mantienen igual, el salario que la empresa debe pagar es más alto que antes.

    

  




  Ampliación 6.5 El modelo de contrataciones y abandonos

  
    En la parte principal de esta sección hemos visto que hay una relación con pendiente positiva entre \(w\) y \(N\), la cual determina el salario \(w\) que una empresa debe pagar si quiere tener una plantilla con el tamaño \(N\). La relación refleja los salarios de reserva de los posibles empleados. En esta ampliación, derivamos la ecuación algebraica de esta curva del salario de reserva, que depende de parámetros representativos de las condiciones del mercado de trabajo que afronta la empresa. Para determinar las propiedades de la curva, usamos el análisis matemático (diferenciación).

  

  Vamos a tomar el ejemplo de una empresa que quiere tener una plantilla de \(N\) personas. Sabe que, de media, cada semana una proporción \(q\) de sus empleados dejará el trabajo: \(q\) es la tasa de abandonos prevista. Así, para mantener una plantilla del tamaño \(N\), tendrá que contratar a \(qN\) personas cada semana.

  Encontrar trabajadores lleva tiempo. Las empresas buscan a personas que tengan las destrezas y cualidades necesarias para el trabajo; del mismo modo, los trabajadores buscan trabajos que les vengan bien. Supón que la empresa encuentra una media de \(m\) emparejamientos (trabajadores) adecuados por semana, que aceptarán una oferta de trabajo si se les paga al menos el equivalente a su salario de reserva.

  Pero cada trabajador tiene un salario de reserva distinto, mientras que la empresa debe fijar el mismo salario para todo el personal que desempeñe el mismo trabajo. Supón que la empresa ofrece un salario de \(w\). Vamos a escribir \(P(w)\) para representar la proporción de personas que aceptarían la oferta, es decir, la probabilidad de aceptación. Cuanto más alto sea \(w\), mayor será el número de personas que acepten. Por lo tanto, \(P(w)\) es una función creciente.

  Entonces, el número de trabajadores que la empresa puede reclutar a la semana es de \(mP(w)\). Para mantener el nivel de empleo de la empresa en \(N\), el salario debería ser suficientemente alto para que el número de contrataciones sea igual al de abandonos:

\[\underbrace{mP(w)}_{contrataciones} = \underbrace{qN}_{abandonos}\]
  Cuando se satisface esta ecuación, la empresa está en «equilibrio estacionario»: el salario es tal que el número de empleados, \(N\), se mantiene constante en el tiempo.

  La figura A6.1 (tomada de la figura 6.5) muestra el caso particular de este modelo que usamos para la academia de idiomas de la sección 6.5. Supusimos que la empresa quería emplear a \(N = 50\) personas y que la tasa de abandonos, \(q\), era de 0,04. La línea vertical representa la media de abandonos a la semana, \(qN = 2\), mientras que la recta con pendiente positiva corresponde a las contrataciones por semana, \(mP(w)\); el número de contrataciones a la semana aumenta con el salario, \(w\).

  El salario que satisface la ecuación, \(mP(w)=qN\), es el que hay que pagar para tener un nivel de empleo de equilibrio estacionario, \(N\). En la figura, la solución es \(w = 675\), donde se cruzan las dos líneas.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y parte del punto (0 , 550). Una línea vertical que empieza en (2 , 0) corta la línea de contrataciones por semana en el punto (2 , 675). Esta línea vertical está etiquetada como promedio de abandonos si N = 50.]



Figura A6.1 
Modelo de contrataciones y abandonos de la academia de idiomas, cuando \(N = 50\) y \(q = 0{,}04\).






  En el ejemplo de la academia, hemos dibujado la línea de contrataciones como una recta para no complicar el modelo. De forma más general, podemos suponer que tendrá pendiente positiva, ya que \(P(w)\) es una función creciente, pero su forma dependerá de la distribución de los salarios de reserva de la población de trabajadores.

  Curva del salario de reserva de la empresa

  La ecuación \(mP(w)=qN\) señala una relación importante entre \(w\) y \(N\) y, siempre que no nos quepa duda de que da un único valor de \(w\) por cada valor de \(N\), podemos describirla como la ecuación de la curva del salario de reserva. Dicho de otro modo, tenemos que asegurarnos de que la línea de contrataciones y la de abandonos de la figura A6.1 se cruzan en un solo punto.

  
    La excepción sería si la tasa de abandonos (\(q\)) fuera tan alta y el número de emparejamientos adecuados por semana (\(m\)) tan bajo que, incluso con un salario suficientemente alto que todos los trabajadores aceptaran, es decir, \(P(w) = 1\), la empresa no podría encontrar el número de trabajadores que necesitase.

  

  Pero esta ecuación es lo que llamamos una ecuación implícita para \(w\): sin conocer la función \(P(w)\), no podemos transponer términos para despejar \(w\) en un lado y todo lo demás en el otro (y puede que ni siquiera conociendo \(P\) pudiéramos hacerlo). No obstante, resulta claro concluir que es de esperar que tenga una única solución para \(w\): como el lado derecho de la ecuación es una función creciente de \(w\) y el lado izquierdo es constante, solo pueden ser iguales en un punto.

  Así, podemos pensar que la ecuación \(mP(w)=qN\) determina implícitamente \(w\) como función de \(N\). Sea cual sea el valor de \(N\), nos da el salario necesario correspondiente, \(w\). De igual modo, para cualquier valor de \(w\), nos dice qué nivel de empleo de equilibrio estacionario podría tener la empresa.

  En segundo lugar, nos dice que se trata de una relación positiva: \(w\) es una función creciente de \(N\). En la parte principal de esta sección, lo hemos deducido a partir del diagrama; en la figura A6.1, un aumento del empleo deseado, \(N\), desplazaría la línea vertical de abandonos hacia la derecha, por lo que la intersección se produciría a un salario más alto.

  Algebraicamente podemos deducirla mediante cálculo diferencial. Como podemos transponer los términos de la ecuación para que \(N\) sea una función explícita de \(w\), una forma sencilla de hacerlo es calcular \(dN/dw\):

\[N= \frac{mP(w)}{q} \Rightarrow \frac{dN}{dw}= \frac{mP'(w)}{q}\]
  Dado que \(P'(w)>0\) y que \(m\) y \(q\) también son positivos, se confirma que \(dN/dw>0\); \(N\) es una función creciente de \(w\). De modo equivalente, \(w\) es una función creciente de \(N\). Podemos aplicar la regla de la función inversa para invertir la derivada:

\[\frac{dw}{dN}= \frac{1}{\frac{dN}{dw}}=\frac{q}{mP'(w)}>0\]
  Esta es la relación mostrada para la academia de idiomas en la figura A6.2, tomada de la figura 6.6. Como hemos representado \(w\) en el eje vertical, la pendiente de la línea en la figura es \(dw/dN\). Además, la expresión anterior nos dice que la línea es bastante plana si subir o bajar el salario tiene mucha repercusión en la contratación (\(P'(w)\) es alta) y tiene mucha inclinación si la contratación no depende mucho del salario.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal presenta el número de trabajadores empleados, N. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (número de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Salario requerido para dar trabajo a N personas». Esta línea pasa por los puntos (0 , 550),(20 , 600), (50 , 675) y (70 , 725).]



Figura A6.2 
Salario requerido para dar empleo a \(N\) trabajadores (la curva del salario de reserva).






  Recuerda que ya se explicó en la sección 6.5 que, como la relación de la figura A6.2 se obtiene de la distribución de los salarios de reserva entre los trabajadores, también nos dice la distribución de los salarios de reserva entre los empleados de la empresa. Para cualquier valor de \(w\), nos dice cuántos de los empleados tienen salarios de reserva iguales o inferiores a ese nivel. Por eso la llamamos «curva del salario de reserva».

  Cambios en las tasas de emparejamientos y abandonos

  Volviendo a la ecuación que subyace en la curva del salario de reserva, podemos calcular cómo se desplaza la línea si cambia uno de los parámetros, \(m\) o \(q\). \(N\) es una función creciente de \(w\), pero también depende de \(m\) y de \(q\), por lo que podemos usar la derivada parcial para determinar el efecto:

\[N= \frac{mP(w)}{q} \Rightarrow \frac{\partial N}{\partial m}= \frac{P(w)}{q}>0 \text{ y }\frac{\partial N}{\partial q}= -\frac{mP(w)}{q^2}<0\]
  Por lo tanto, si sube la tasa con la que la empresa encuentra trabajadores adecuados (pero la tasa de abandonos se mantiene igual), puede emplear a más trabajadores a cualquier salario dado y la curva del salario de reserva se desplaza hacia abajo. Esto sucede porque tarda menos tiempo en encontrar a personas que acepten ese salario. Un aumento de la tasa de abandonos (ceteris paribus) tiene el efecto opuesto. Si hay más personal que deja el trabajo cada semana, la curva se desplaza hacia arriba. A cualquier salario dado, la contratación no ha cambiado. Para que los abandonos sean iguales a las contrataciones, el número de empleados en equilibrio estacionario debe ser más bajo.

  
    Ejercicio A6.1 Derivación de la curva del salario de reserva

    Supón que la probabilidad de aceptación del salario \(w\) es la función \(P(w) = k(w \ – \ r_0)\), siendo \(r_0\) el salario de reserva más bajo de la población (y el más alto es tan alto que la empresa nunca podrá contratar a todos los trabajadores que necesita).

    Deriva la curva del salario de reserva para esta función y traza un gráfico adecuado de ella similar al de la figura A6.2. Explica, por medio de las matemáticas y de la intuición, cómo cambia cuando sube la tasa de abandonos.

  

  Más información: Sección 7.4 (sobre la regla de la función inversa) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for economists: An introductory textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.6 Manos a la obra: contratos, principales y agentes

Para los propietarios de una empresa, contratar trabajadores no es más que el principio. Si quieren obtener beneficios, deben conseguir que el personal se esfuerce, lo cual provoca conflictos de intereses entre propietarios (o directivos) y empleados.

Las personas empiezan a trabajar en las empresas porque creen que les va a ir mejor económicamente si son parte de ellas que si no lo son. Como ocurre en todas las interacciones económicas voluntarias, existen beneficios mutuos. Pero acaban surgiendo conflictos: entre la propiedad y el equipo directivo sobre los objetivos que la dirección debería perseguir (separación de propiedad y control) y entre el equipo directivo y el personal sobre la manera en que la empresa usa su tiempo y sus destrezas y en especial sobre el grado de esfuerzo de los trabajadores.


	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).
	contrato ejecutable
	Un contrato es ejecutable si es jurídicamente vinculante. Para que un contrato sea ejecutable es necesario que un tribunal pueda determinar si ambas partes cumplieron sus cláusulas.
	relación principal–agente, problema principal–agente
	Existe una relación (o problema) principal–agente cuando una parte, el principal, desea que otra, el agente, actúe de alguna forma (o tenga algún atributo) que sea de interés para el principal y que no se pueda hacer valer ni garantizar en un contrato vinculante. Véase también: contrato incompleto.




​​​Como demuestra el caso de los neumáticos Firestone, resulta difícil garantizar que los empleados trabajen en interés de los propietarios de la empresa. Los contratos de trabajo son incompletos: es imposible que contemplen todo lo que importa a empleador y empleado, como lo mucho y bien que trabajará el empleado y el tiempo que seguirá en la empresa. El problema de los contratos incompletos se produce por distintas razones:


  	El contrato no puede especificar exactamente lo que el empleado debería hacer en todas las situaciones posibles; hay eventualidades futuras que no se pueden prever.

  	Para la empresa sería poco práctico o demasiado costoso observar exactamente lo que se esfuerza cada empleado en todos los aspectos del trabajo.

  	Aunque la empresa pudiera observar el grado de esfuerzo, esa no podría ser la base de un contrato cuyo cumplimiento sea exigible ante un tribunal de justicia.

  	El contrato no puede prohibir que el empleado deje el trabajo (eso sería parecido a la esclavitud).




​Un contrato es ejecutable si es jurídicamente vinculante. Cuando pagas por una bicicleta nueva, estás suscribiendo un contrato ejecutable con el vendedor. Si no cumple su compromiso de entregártela, puedes ir al juzgado para recuperar tu dinero. Para entender por qué no sería ejecutable un contrato en el que se especificase el nivel de esfuerzo, piensa en la propietaria de un restaurante que querría que su personal atendiera a los clientes con amabilidad. Imagina lo difícil que sería para un tribunal decidir si la dueña puede retener el salario de un camarero porque no ha sonreído lo suficiente.

Problemas principal–agente


​​El problema del esfuerzo en una relación laboral se puede modelizar como un problema principal–agente: un juego entre dos jugadores, principal y agente, que se encuentran con un conflicto de intereses. En este caso, el empleador es el «principal» y el trabajador es el «agente». Al principal le gustaría ofrecer al agente un contrato de trabajo, y el agente quiere el empleo. Pero existe un conflicto de intereses: para maximizar el beneficio de la empresa, el principal quiere que el agente trabaje duro, mientras que este prefiere tomárselo con más calma.

Los problemas principal–agente son habituales en muchos contextos económicos: en lo esencial son problemas de información. En este ejemplo de un empleo, el problema se debe a no saber lo que el empleado hace exactamente. La información es asimétrica (el agente conoce su propio grado de esfuerzo, pero el principal no) o no puede verificarse (el principal puede observar lo que hace el agente, pero en la mayor parte de los trabajos un tribunal no podría verificar el relato del principal sobre el rendimiento del agente). En las unidades 9 y 10 examinamos otros problemas principal–agente.


  Información verificable e información asimétrica

  
  ​​Es verificable la información que se puede usar ante un tribunal para hacer cumplir un contrato. La no verificable, como los rumores, no se puede utilizar para hacer cumplir los contratos.

  Es asimétrica la información que conoce una parte, pero la otra parte no.



Solución del problema principal–agente


	incentivo
	Recompensa o castigo económico que influye en los beneficios y los costes de otras actuaciones alternativas.
	destajo
	En un contrato a destajo, el trabajador percibe una cantidad fija por cada unidad que produce.




​​Como el grado de esfuerzo no se puede especificar en un contrato, las empresas tratan de ofrecer incentivos para que el personal trabaje duro. Una forma de hacerlo es proponer un contrato en el que la paga dependa, al menos en parte, de lo que el empleado produzca. Por ejemplo, muchos representantes de ventas trabajan a comisión, es decir, reciben un salario base por el tiempo que dedican a trabajar, más una bonificación que depende de lo que vendan. Los trabajadores de una fábrica de ropa podrían cobrar 2 dólares por cada prenda que terminen. Este método de pago, en el que la retribución depende en su totalidad de lo que produzca la persona, se conoce como destajo (o a comisión) y ofrece a los trabajadores un fuerte incentivo para producir lo máximo posible.


​A finales del siglo XIX, más de la mitad de los trabajadores de la industria manufacturera de Estados Unidos cobraban en función de lo que producían, pero el destajo no se utiliza mucho en las economías modernas. Al empezar el siglo XXI, menos del 5 % de los trabajadores manufactureros estadounidenses (y menos aún en otros sectores) cobraban a destajo.1

En las economías modernas basadas en el conocimiento y los servicios, el pago a destajo no resulta práctico para la mayoría de los trabajos. Es difícil cuantificar la producción, en particular para cada empleado individualmente (piensa, por ejemplo, en alguien que cuide a una persona mayor a domicilio o en un oficinista). En algunos casos, las empresas identifican equipos de trabajadores cuya producción conjunta sí es fácil de medir (por ejemplo, la tasa de puntualidad en el caso del personal de una aerolínea) y los recompensan por su buen rendimiento con una paga adicional que se divide entre todos sus miembros. Pero las primas que dependen del comportamiento del equipo son incentivos relativamente débiles para los miembros individuales.

Una alternativa muy utilizada, que se explica en las secciones siguientes de esta unidad, consiste en crear incentivos mediante las rentas del empleo.


  Ejercicio 6.2 Contratos incompletos

  Piensa en dos o tres puestos de trabajo que conozcas bien, tal vez de docente en un colegio, dependiente en una tienda, personal de enfermería o policía.

  En cada caso, indica por qué el contrato de trabajo es necesariamente incompleto. ¿Qué partes importantes del trabajo de la persona (cosas que el empleador quisiera que el empleado hiciera o no hiciera) no pueden incluirse en un contrato o, si se incluyen, no se pueden hacer cumplir?




  
    Pregunta 6.7 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuáles de los siguientes enunciados son razones que explican por qué los contratos de trabajo son incompletos?

    
      	Un contrato que diga que el empleado no puede dejar el trabajo no sería ejecutable.

      	La empresa no puede especificar en un contrato todas las eventualidades que podrían llegar a pasar.

      	La empresa no puede observar exactamente cómo cumple con su trabajo un empleado.

      	El contrato está sin terminar.

    

    
      	Para la empresa puede resultar costoso que el empleado se vaya, pero los empleados conservan el derecho de hacerlo.

      	Como la empresa no conoce todas las tareas que le pedirá al empleado, el contrato está necesariamente incompleto.

      	Dado que no es posible vigilar y cuantificar perfectamente el esfuerzo o la calidad del trabajo de una persona, esas variables no se pueden especificar en el contrato.

      	No se trata de que un contrato incompleto esté sin terminar, sino que en él no se especifican por completo todos los aspectos relevantes de la relación laboral (que suele ser de larga duración).

    

  




  
    	
      Susan Helper, Morris Kleiner y Yingchun Wang. 2010. «Analyzing Compensation Methods in Manufacturing: Piece Rates, Time Rates, or Gain-Sharing?» NBER Working Papers No. 16540, National Bureau of Economic Research, Inc. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.7 Rentas del empleo: el coste de perder el empleo

Existen muchas razones por las que la gente hace un buen trabajo. Para algunas personas, trabajar bien ya es una recompensa en sí misma: no hacerlo iría en contra de su ética del trabajo. Incluso para quienes no sienten la motivación intrínseca de esforzarse en el trabajo, el sentido de la responsabilidad hacia el resto del personal o hacia el empleador puede constituir una fuerte motivación para trabajar. Para algunas personas, esforzarse en el trabajo es una forma de corresponder con un sentimiento de gratitud hacia el empleador por tener un puesto de trabajo con buenas condiciones laborales.

Sin embargo, como la remuneración del personal suele ser a tanto la hora y no está en consonancia con que se haya hecho un buen trabajo, su esfuerzo contribuye al beneficio de la empresa, pero no a sus propios ingresos. Por lo tanto, se produce un conflicto en cuanto a cumplir con el trabajo.

Hay otra razón para hacer un buen trabajo: el temor al despido o a perder la oportunidad de ascender a un puesto que ofrezca mejor salario y mayor estabilidad laboral.

Tanto las leyes como las prácticas relativas a la terminación de una relación laboral por causa justificada (es decir, debida a un trabajo inadecuado o de baja calidad, y no por una demanda insuficiente de los productos de la empresa) varían de unos países a otros. En algunos, las empresas tienen el derecho a despedir al trabajador cuando quieran; en otros, el despido es difícil y costoso. Pero, incluso en estos casos, el empleado tiene que tener en cuenta las consecuencias de no llegar a cumplir las expectativas del empleador. Por ejemplo, sería poco probable que alcanzase un puesto dentro de la empresa que le permitiese ascender o quizás conservar el trabajo en caso de que una bajada de la demanda de los productos de la empresa provocase algunos despidos.


  Pieza clave

  Para más información sobre la manera en que los actores económicos toman decisiones, la siguiente mejor alternativa y la renta económica, consulta la sección 2.2.




	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.
	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). Véase también: renta económica.




​​Los trabajadores se preocupan de conservar su empleo porque el valor del trabajo (teniendo en cuenta todos los beneficios y costes que conlleva) es mayor que el de la siguiente mejor opción, que estar en el desempleo y buscando otro trabajo. En otras palabras, existe una forma de renta económica, llamada renta del empleo, que corresponde a la diferencia entre el beneficio neto del empleo y el beneficio neto del desempleo.

Las rentas del empleo pueden beneficiar a propietarios y directivos de dos formas:


  	Lo más probable es que el empleado siga en la empresa: si renunciara al trabajo, la empresa tendría que gastar en la selección, contratación y formación de alguien que lo reemplazara.

  	Pueden amenazar con despedir al trabajador: los propietarios y los directivos ejercen poder sobre el empleado porque este tiene algo que perder. La amenaza, ya sea implícita o explícita, servirá para que el empleado se esfuerce hasta un punto que no se daría en otro caso.



El mismo razonamiento es aplicable al empleo de los directivos. Los propietarios tienen poder sobre ellos porque pueden despedirlos, lo que los dejaría sin sus rentas del empleo. El economista Karl Marx se dio cuenta de que esta relación entre empleadores y trabajadores era diferente en lo fundamental de la que existe entre compradores y vendedores en los mercados de bienes.


  Grandes economistas Karl Marx

  


                [image: Karl Marx]






  
  ​Adam Smith fue el defensor más famoso del capitalismo en los albores de este sistema económico. Karl Marx (1818–1883), que había visto al capitalismo madurar en los núcleos industriales de Inglaterra, se convirtió en su crítico más famoso.

  
  ​Nacido en Prusia (ahora parte de Alemania), asistió al instituto local, célebre por seguir los principios del liberalismo ilustrado. En 1842, empezó a trabajar de redactor y editor en el periódico liberal Rheinische Zeitung. Después de que el gobierno lo cerrara, se mudó a París y conoció a Friedrich Engels, con quien colaboró en la redacción del Manifiesto comunista (1848). En 1849 se mudó a Londres. Al principio, Marx y su esposa Jenny vivieron en la pobreza, hasta que ganó dinero escribiendo sobre acontecimientos políticos sucedidos en Europa para el New York Daily Tribune.

  Marx veía el capitalismo tan solo como el más reciente de una sucesión de sistemas económicos en que las personas han vivido desde la prehistoria. Consideraba que el capitalismo no era el único sistema económico en adolecer de desigualdad (la esclavitud, el feudalismo y otros muchos habían tenido ese rasgo), también generaba cambios continuos y crecimiento de la producción.1

  Fue el primer economista en entender por qué la economía capitalista era la más dinámica de la historia de la humanidad. El cambio perpetuo surgió, según sus observaciones, porque los capitalistas solo podían sobrevivir introduciendo nuevas tecnologías y productos, buscando maneras de disminuir los costes y reinvirtiendo los beneficios en negocios que crecerían a perpetuidad.

  Esto, afirmaba, inevitablemente causa conflictos entre empleadores y trabajadores. La compraventa de bienes en un mercado abierto es una transacción entre iguales: nadie está en posición de obligar a nadie a comprar o vender. En el mercado laboral, en el que los dueños del capital y los trabajadores actúan como compradores y como vendedores, respectivamente, la apariencia de libertad e igualdad era, para Marx, una ilusión.

  
  ​
    El capital es extenso y aborda muchos temas, pero puedes encontrar las citas que necesites en este archivo que permite hacer búsquedas.

  

  
  ​Los empleadores no compraban en realidad el trabajo de los empleados, sino que el salario permitía a aquellos alquilar a estos y darles instrucciones dentro de la empresa. Los trabajadores no eran propensos a la desobediencia porque podrían perder su trabajo e ingresar en el denominado, según la expresión que Marx usó en El capital (1867), «ejército industrial de reserva» de los desempleados. Marx pensaba que el poder que ejercían los empleadores sobre los trabajadores era un defecto intrínseco del capitalismo.2

  Igualmente influyentes fueron las aportaciones de Marx sobre la historia, la política y la sociología. Pensaba que la historia estaba condicionada de manera decisiva por las interacciones entre la escasez, el progreso tecnológico y las instituciones económicas; también creía que los conflictos políticos surgían de los desacuerdos sobre la distribución de las rentas y la organización de esas instituciones. El capitalismo, al organizar la producción y su asignación en mercados anónimos, creaba individuos atomizados en lugar de comunidades integradas.

  
  ​​​En años recientes, los economistas han vuelto a cuestiones planteadas en la obra de Marx para intentar explicar las crisis económicas. Entre esas cuestiones figuran la empresa como escenario de conflicto y de ejercicio del poder (esta unidad), el papel del progreso tecnológico (unidades 1 y 2) y los problemas creados por la desigualdad.




  
    Pregunta 6.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre Marx y elige los que sean correctos.

    
      	Marx identificó por qué el sistema capitalista es tan dinámico.

      	Según Marx, el dinamismo del sistema capitalista se debe a que, para sobrevivir, los capitalistas tendrían que estar introduciendo continuamente nuevas tecnologías y productos, por ejemplo.

      	Marx argumentaba que el equilibrio de poder entre los compradores y los vendedores en el mercado de trabajo era diferente al que se daba en los mercados de productos.

      	El «ejército industrial de reserva» se refiere a los militares, en especial a los que no eran soldados profesionales a tiempo completo.

    

    
      	Marx sí identificó por qué el sistema capitalista es tan dinámico (aunque fue un crítico severo del capitalismo).

      	Además, defendía que también haría falta encontrar formas de reducir costes y reinvertir los beneficios en las empresas.

      	Sostenía que, a diferencia de los mercados de productos, donde compradores y vendedores operan con relativamente más libertad, en las empresas los empleadores ejercen poder sobre sus empleados.

      	El ejército industrial de reserva consiste en personas que están desempleadas y disponibles para trabajar por los salarios de las que sí están empleadas actualmente (o incluso por menos), por lo que quienes tienen trabajo siempre sabrían que se les podría sustituir si no cumpliesen con las expectativas del empleador. Marx usó el término «ejército» por la forma en que los trabajadores estaban bajo las órdenes de sus empleadores.

    

  




  Ejercicio 6.3 Las ideas de Marx sobre el trabajo y el desempleo

  Utiliza este archivo que permite hacer búsquedas (mediante el menú situado en el lado izquierdo de la página) para encontrar las palabras inglesas «army» o «reserve army» (que corresponden a ejército y ejército industrial de reserva, respectivamente). Lee algunos de los fragmentos que contienen esos términos para conocer mejor las ideas de Marx sobre la organización del trabajo y las características del desempleo en el siglo XIX. ¿En qué medida se parecen o se diferencian esas ideas de los conceptos abordados en la presente unidad?




​​​Los costes de perder el empleo

Para calcular la renta del empleo, es decir, el coste neto de perder el empleo, tenemos que sumar todos los beneficios y costes asociados con trabajar y compararlos con los del desempleo.


​Entre los costes de trabajar están los siguientes:


  	La desutilidad del trabajo: los empleados deben dedicar tiempo a hacer cosas que preferirían no hacer.

  	El coste de desplazarse al trabajo todos los días.

  	Los costes del cuidado infantil.




  Los economistas Andrew Clark y Andrew Oswald calcularon que, en Gran Bretaña, una persona media necesitaría una prestación de 15 000 libras esterlinas (22 500 dólares) por mes después de perder su trabajo para ser tan feliz como cuando trabajaba, frente a un sueldo medio de 2000 libras al mes.



Sin embargo, son muchos los beneficios que dejarían de tenerse si se perdiera el trabajo:


  	Ingresos salariales: es posible que se compensen parcialmente con el subsidio de desempleo o con ingresos informales o con trabajo en la granja familiar mientras se busca otro empleo.

  	Activos específicos de una empresa: incluyen las amistades trabadas con compañeros y, tal vez, la proximidad del lugar de trabajo al domicilio actual.

  	Seguro médico: en algunos países, el empleador paga la asistencia médica del empleado.

  	Posición social: para la mayor parte de las personas, el estigma de estar en el desempleo equivale a un considerable coste económico.



El coste general de perder el trabajo depende de cuánto se prolonguen esas pérdidas:


  	La duración prevista de la situación de desempleo: es decir, cuánto tiempo se piensa que se seguirá en el desempleo antes de encontrar otro trabajo.

  	La probabilidad de encontrar un empleo que tenga un valor parecido: si el nivel de vida es bajo estando en el desempleo, aumenta la probabilidad de aceptar un trabajo menos deseable que el que se ha perdido.



El tiempo que las personas están desempleadas varía según el tipo de trabajo que hacen y la situación del mercado de trabajo: cuántas vacantes hay y si hay mucha competencia por conseguir esos puestos. La figura 6.7 compara los resultados de encuestas realizadas entre personas desempleadas en una muestra de países en 2021; en ella se muestra el tiempo medio que habían estado en el desempleo. En Canadá y Estados Unidos, era de 5 o 6 meses, pero en algunos países era superior a un año.


​


                [image: Este gráfico de barras muestra la duración media del desempleo (en meses) en diferentes países en 2021. Los datos son los siguientes: Canadá, 5 meses. Colombia, 7 meses. Estados Unidos, 7 meses. Hungría, 8 meses. Finlandia, 11 meses. República Checa, 11 meses. Suiza, 17 meses. Eslovaquia, 21 meses.]



Figura 6.7 
Duración media del desempleo en una muestra de países en 2021.






OECD. Average duration of unemployment. Consultado en diciembre de 2022.







​​Estos datos nos ofrecen únicamente una indicación aproximada de lo que le puede esperar a una persona que pierde su empleo. Pero reflejan que, para muchas personas, quedarse sin trabajo importa mucho, porque la privación de ingresos y de otros beneficios puede prolongarse durante mucho tiempo. Además, en países donde las prestaciones por desempleo son menos generosas, la duración media del desempleo es posible que sea menor, no porque haya más vacantes, sino porque es mayor la disposición a aceptar empleos menos convenientes y que están peor retribuidos.


  
    Pregunta 6.9 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿En cuál de las siguientes situaciones de empleo sería alta la renta del empleo, ceteris paribus?

    
      	En un trabajo que ofrezca muchos beneficios complementarios, como vivienda y seguro médico.

      	En un momento de auge económico, cuando la relación entre solicitantes de empleo y vacantes es baja.

      	Cuando se paga un salario alto a quien posea una certificación oficial de contable en una situación de escasez de personas con conocimientos de contabilidad.

      	Cuando se paga un salario alto a quien los clientes de la empresa ya conocen y en quien confían.

    

    
      	Si el empleado perdiera el trabajo, dejaría de disfrutar de todos estos beneficios, por lo que la renta económica del empleo es alta.

      	El coste de perder el empleo es bajo porque sería fácil encontrar otro. Por lo tanto, la renta económica es baja.

      	Un contable cualificado tendrá fácil encontrar otros empleos con un salario similar, por lo que la renta económica es baja.

      	A un trabajador así se le paga un salario alto porque, si se fuera, se perderían activos específicos de la empresa. Otras empresas le pagarían un salario más bajo (al menos inicialmente), por lo que la renta económica es alta.

    

  




  La economía aprende de los hechos ¿Cómo cuantificar las rentas del empleo?

  Incluso si se deja de lado el coste social y psicológico (sin duda grande, pero difícil de medir) de perder el trabajo, no resulta fácil estimar el coste de la pérdida.

  ¿Podemos comparar la situación económica de trabajadores empleados y desempleados? No, porque cada persona desempleada es diferente, con experiencia y destrezas distintas. Incluso si encontraran un trabajo, es probable que, de media, ganaran menos que quienes ya tienen un empleo.

  
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.



  No obstante, el cierre de toda una empresa o un despido masivo de trabajadores constituyen un experimento natural. Nos permiten comparar los ingresos de los trabajadores antes y después de perder el puesto de trabajo. Cuando una fábrica cierra, por ejemplo, porque la empresa decide trasladar la producción a otra parte del mundo, pierden sus puestos prácticamente todos los trabajadores, no solo los que tenían una mayor probabilidad de acabar así por su mal rendimiento.3 4

  Louis Jacobson, Robert Lalonde y Daniel Sullivan se sirvieron de este planteamiento. Estudiaron el caso de trabajadores a jornada completa y con experiencia que se vieron sometidos a despidos masivos en el estado de Pensilvania en 1982. En dólares de 2014, los afectados ganaban de media 50 000 dólares en 1979. Quienes tuvieron la suerte de encontrar trabajo en menos de tres meses aceptaron salarios mucho más bajos, solo 35 000 dólares de media: el despido implicó que sus ingresos disminuyeron 15 000 dólares.5

  Cuatro años más tarde, seguían ganando 13 300 dólares menos que otros trabajadores parecidos que habían empezado cobrando lo mismo, pero en empresas que no despidieron a sus trabajadores. En los cinco años que siguieron al despido, habían perdido el equivalente a todo un año de ingresos.

  Muchos, por supuesto, no volvieron a encontrar trabajo y sufrieron pérdidas aún mayores.

  1982 no fue un buen año para buscar trabajo en Pensilvania, pero estimaciones similares (de Connecticut entre 1993 y 2004, por ejemplo) indican que, incluso en épocas mejores, las rentas del empleo son suficientemente cuantiosas como para que a los trabajadores les preocupe perder el empleo.




  Ejercicio 6.4 Experimentos naturales

  Responde a las siguientes preguntas con tus propias palabras:

  
    	¿Qué es un experimento natural?

    	Comenta cómo los despidos masivos en Pensilvania que hemos descrito en el apartado «La economía aprende de los hechos» constituyen un experimento natural en este contexto. ¿Cómo ayuda este contexto a resolver el problema que surgiría al intentar comparar la situación de trabajadores empleados y desempleados?

  




  
    	
      Karl Marx. (1848) 2010. The Communist Manifesto. Editado por Friedrich Engels. Londres: Arcturus Publishing [Manifiesto comunista, trad. cast. de Pedro Ribas, Madrid: Alianza Editorial, 2011]. ↩

    

    	
      Karl Marx. 1906. Capital: A Critique of Political Economy. Nueva York: Random House [El capital: crítica de la economía política, trad. cast. de Pedro Scaron, Madrid: Siglo XXI, 2017]. ↩

    

    	
      Lori G. Kletzer. 1998. «Job Displacement». Journal of Economic Perspectives 12 (1): pp. 115–36. ↩

    

    	
      Kenneth A. Couch y Dana W. Placzek. 2010. «Earnings Losses of Displaced Workers Revisited». American Economic Review 100 (1): pp. 572–89. ↩

    

    	
      Louis Jacobson, Robert J. Lalonde y Daniel G. Sullivan. 1993. «Earnings Losses of Displaced Workers». The American Economic Review 83 (4): pp. 685–709. ↩
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6.8 Evaluación del coste de perder el empleo: rentas y salarios de reserva

En esta sección, vamos a calcular la renta del empleo que recibe María, una empleada que gana 12 dólares a la hora, con una semana laboral de 35 horas, cuando se esfuerza tanto como requiere su empleador. En la siguiente sección, veremos cómo su empleador puede servirse de las rentas para motivarla a esforzarse en el trabajo.

Para determinar la renta económica de María, debemos pensar en cómo evaluaría ella dos aspectos de su trabajo:


  	Su salario: algo que valora.

  	Su nivel de esfuerzo: lo duro que trabaja tiene un coste para ella.




	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.



Para sopesar esos elementos entre sí, vamos a recurrir al concepto de utilidad: la utilidad de María aumenta con los bienes y servicios que su salario le permite comprar, pero se reduce con el desagrado que le genera ir al trabajo y esforzarse durante todo el día, es decir, la desutilidad del trabajo.

Supón que el esfuerzo requerido le supone un coste equivalente a 2 dólares por hora. Por lo tanto, mientras siga trabajando, recibe:

\[\begin{align*} \text{utilidad neta por hora} &= \text{salario} − \text{desutilidad del esfuerzo por hora} \\ &= 10\ \$ \end{align*}\]
Para calcular su renta económica, comparamos el valor de seguir en ese empleo con el valor de su siguiente mejor opción alternativa, que es estar desempleada y buscar otro trabajo.


  Pieza clave

  Para más información sobre el cálculo de rentas, consulta la sección 2.2.




	subsidio de desempleo
	Prestación económica que las administraciones públicas transfieren a una persona desempleada mientras no encuentre trabajo (o durante una parte del periodo de desempleo). También denominado: seguro de desempleo.




​Lo habitual es que quienes pierden su puesto de trabajo puedan esperar recibir algo de ayuda de otras personas hasta que encuentren otro, si es que sus familiares y amistades tienen trabajo. Además, en muchas economías, reciben del Estado un subsidio de desempleo o una ayuda económica. Supón que, por cada hora que María pasa desempleada en lugar de trabajando, su utilidad neta (que tiene en cuenta tanto los ingresos de esas fuentes como la desutilidad de estar en el desempleo) es de 6 dólares.

Pueden pasar muchas semanas hasta que encuentre otro empleo. El coste total de la pérdida del trabajo depende de cuánto crea que estará en el desempleo y de cuánto crea que ganará cuando encuentre un nuevo trabajo. María calcula que tardará 44 semanas en encontrarlo y que la utilidad neta media que puede esperar de un nuevo empleo es de 9 dólares (salario menos el coste del esfuerzo).

Para comparar el valor de su trabajo con la siguiente mejor opción, supondremos que el horizonte temporal de María es de tres años (156 semanas). Dicho de otro modo, lo que le importa a ella es de qué vivirán ella y su familia durante los tres años próximos. No se ve capaz de prever lo que puede pasar después. La figura 6.8 compara su trabajo actual con la siguiente mejor alternativa de ir al desempleo a lo largo de su horizonte temporal.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra el tiempo en semanas con un intervalo que va de 0 a 156. El eje vertical muestra diferentes cantidades, que son las siguientes. El salario por hora es de 12 $. El salario menos el coste del esfuerzo es de 10 $ por hora que, multiplicado por 35 horas y 156 semanas, corresponde a un valor total del trabajo actual de 54600 $. La utilidad neta media de otros trabajos es de 9 $ por hora. La utilidad neta del desempleo es de 6 $ por hora. El valor total de la siguiente mejor alternativa es 6 $ por 35 horas por 44 semanas más 9 $ por 35 horas por 112 semanas, que da la cifra de 44520 $.]



Figura 6.8a 
La siguiente mejor alternativa de María y la renta total del empleo.






Las dos líneas de la figura 6.8a muestran la utilidad neta por hora de María en su trabajo actual y en su siguiente mejor alternativa, que es el desempleo y la búsqueda de trabajo. El valor total de la opción de reserva es 10 080 dólares inferior al de su trabajo actual. Su renta total del empleo, 10 080 dólares, corresponde al área existente entre las dos líneas.

\[\text{coste total de la pérdida del empleo} = \text{renta total del empleo} = \text{10 080 \$}\]
A menudo conviene más pensar en el valor de las diferentes opciones laborales y, en consecuencia, de las rentas del empleo, por horas o por semanas, en lugar de calcular el valor total a lo largo de un periodo largo. En el caso del trabajo actual de María, eso es fácil: vale 10 dólares por hora trabajada durante todo el periodo.

¿Pero qué hay de la opción de reserva del desempleo? Para evaluarla, debemos tener en cuenta no solo que recibirá 6 dólares por hora mientras esté desempleada, sino también que así tendrá la oportunidad de buscar otro trabajo. De media, a lo largo de todo el periodo, su opción de reserva vale:

\[\frac{\text{44 520}\,\$}{156 \times 35 \text{ horas}} = 8{,}15\,\$ \text{ por hora}\]
Por lo tanto, podemos decir que la renta del empleo de María por hora es la diferencia entre su utilidad neta en el empleo actual y la utilidad neta media de su opción de reserva:

\[\text{renta del empleo} = 10{,}00 \ \$ \ – \ 8{,}15 \ \$ = 1{,}85 \ \$ \text{ por hora}\]
Salario de reserva de María

La utilización de valores medios también resulta práctica en cuanto que nos permite pensar en la opción «desempleo más búsqueda de empleo» como equivalente, en el caso de María, a tener un trabajo diferente con una utilidad neta de 8,15 dólares. Una oferta de un trabajo que le supusiese un valor neto de 8,15 dólares le sería indiferente en comparación con estar en el desempleo buscando un trabajo mejor.


	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.



Así que podemos decir que 8,15 dólares es el salario de reserva de María. Es una forma de cuantificar cómo «valora» ella el desempleo, su opción de reserva. En lugar de estar desempleada a la búsqueda de trabajo, aceptaría cualquier puesto que tuviera un salario (o una utilidad neta, si implicase esfuerzo) mayor de 8,15 dólares. La figura 6.8b ilustra esta forma de pensar en el desempleo.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra el tiempo en semanas con un intervalo que va de 0 a 156. El eje vertical muestra diferentes cantidades, que son las siguientes. El salario por hora es de 12 $. El salario menos el coste del esfuerzo es de 10 $ por hora, que también es la utilidad neta del trabajo actual. La utilidad neta de otros trabajos es de 9 $ por hora. El salario de reserva (valor medio de la opción de reserva) es de 8,15 $ por hora. La diferencia entre la utilidad neta del trabajo actual y el salario de reserva es la renta del empleo (1,85 $ a la hora). La utilidad neta del desempleo es 6 $ por hora durante las 44 primeras semanas y 9 $ por hora después.]



Figura 6.8b 
Salario de reserva de María y renta del empleo por hora.






Es importante comprender por qué el salario de reserva de María es más alto que la utilidad neta de 6 dólares que recibe mientras se encuentre en el desempleo. No aceptaría una oferta con un salario de 6 dólares porque le va mejor esperar y buscar una oferta que se acerque más a la media que ofrecen otras empresas. Su salario de reserva, 8,15 dólares, representa el valor que para ella tiene estar desempleada y esperar una oferta así. Mientras esté desempleada, toma decisiones igual que si tuviera un trabajo fijo con un sueldo de 8,15 dólares a la semana.


​El salario de reserva depende tanto de sus circunstancias individuales, que determinan la utilidad del desempleo para ella, como de factores de la economía en general, como el subsidio de desempleo y lo fácil que es encontrar un empleo. Para entenderlo mejor, conviene escribir una expresión general del salario de reserva. Trabajando con semanas en lugar de las horas que venimos usando, supón lo siguiente:


  	Su horizonte temporal es de \(h\) semanas.

  	El subsidio de desempleo es de \(b\) a la semana.

  	Su utilidad neta adicional de estar desempleada es de \(a^M\) a la semana. Añadimos el superíndice \(M\) de María como recordatorio de que depende de factores específicos de sus circunstancias, como las responsabilidades familiares o si tiene ahorros en que apoyarse.

  	La utilidad neta media de otros empleos (el salario menos el coste del esfuerzo) es de \(v\) a la semana.

  	Cree que tardará \(j\) semanas en encontrar otro trabajo.



Entonces, si María va al desempleo, cree que recibirá \(b + a^M\) durante \(j\) semanas y la utilidad neta de \(v\) durante las restantes \(h – j\) semanas del periodo que ha previsto. El salario de reserva de María es el valor medio de su opción de reserva, es decir, el valor total dividido por el número de semanas, \(h\):

\[w_r=\frac{j(b+a^M)+(h−j)v}{h}\]
Podemos simplificar esa ecuación de esta forma:

\[w_r=\tau(b+a^M)+(1−\tau)v\]
En esta expresión, \(\tau\) es igual a \(j/h\). Para alguien que está en el desempleo y analiza su horizonte temporal, \(\tau\) es la proporción de tiempo que cree que tardará en encontrar un trabajo. Eso dependerá de la tasa de desempleo que haya en la economía. Cuando hay muchas otras personas desempleadas buscando trabajo, se tardará más tiempo en encontrar otro empleo.

Por lo tanto, el salario de reserva de María es una media ponderada de su utilidad mientras está desempleada \((b + a^M)\) y de la utilidad neta \(v\) que espera cobrar cuando encuentre otro trabajo. Si las condiciones del mercado de trabajo son malas, se tarda más en encontrar un empleo: entonces, María ponderará más su utilidad mientras siga desempleada. Pero, si puede encontrarlo en poco tiempo, su salario de reserva será más alto: la ponderación se desplazará hacia el valor medio, \(v\), de las ofertas de trabajo que espera recibir.


​Hemos calculado el salario de reserva de María para la duración «prevista» o «media» del desempleo. En la práctica, encontrar trabajo es algo incierto: puede llevar más o menos tiempo. De igual modo, cuando encuentre uno, el salario puede ser mayor o menor que la media. Como no sabe exactamente lo que sucederá, basa su decisión en los valores medios.


  Ejercicio 6.5 Supuestos del modelo

  Al igual que sucede en todos los modelos económicos, nuestra representación simplificada de la renta del empleo de María ha omitido deliberadamente algunos aspectos del problema que podrían ser importantes. Por ejemplo, hemos dado por supuesto que:

  
    	María encuentra un trabajo con un salario menor que el anterior tras pasar un tiempo desempleada;

    	María continúa recibiendo el subsidio de desempleo mientras no encuentre un trabajo.

  

  Vuelve a dibujar la figura 6.8b para que muestre el efecto que relajar cada uno de esos supuestos tendría en la renta del empleo. En concreto, supón que:

  
    	María encuentra un trabajo con el mismo salario de 12 dólares a la hora después de un tiempo en el desempleo;

    	el derecho de María a percibir el subsidio de desempleo dura solo 13 semanas.

  




  
    Pregunta 6.10 Elige las respuestas que sean correctas

    María gana 12 dólares a la hora en su empleo actual y trabaja 35 horas a la semana. Su desutilidad del esfuerzo equivale a un coste de 2 dólares por hora de trabajo. Si pierde el trabajo, recibirá un subsidio de desempleo equivalente a 4 dólares por hora. Además, estar desempleada tiene costes psicológicos y sociales que se pueden valorar en 1 dólar por hora. Supón que el horizonte temporal de María es de 156 semanas y que, si fuese al desempleo, cree que tardaría 44 semanas en encontrar otro empleo con el mismo salario y el mismo coste de esfuerzo. Entonces:

    
      	La renta del empleo es de 7 dólares a la hora para todo el horizonte temporal.

      	El salario de reserva de María es 3 dólares por hora.

      	Si consigue otro trabajo con el mismo salario después de 44 semanas, la renta total del empleo es de 6160 dólares.

      	La renta del empleo de María, si solo puede conseguir un trabajo con un régimen salarial más bajo después de 44 semanas de estar desempleada, es más de 10 780 dólares.

    

    
      	El beneficio neto que María obtiene por hora por estar empleada en comparación con el desempleo es de 7 dólares durante las 44 primeras semanas, pero recibe un beneficio neto de 0 dólares por hora durante las 112 semanas restantes, por lo que la renta del empleo será de menos de 7 dólares a la hora. (Cálculo: el valor total de la siguiente mejor alternativa es (3 × 35 × 44) + (10 × 35 × 112) = 43 820 $, y su renta del empleo por hora es 10 − (43 820 / (156 × 35)) = 1,97 $).

      	Según hemos visto en la ecuación del salario de reserva, el de María no depende solo del tamaño de las prestaciones por desempleo y de los costes de estar desempleada; también depende de la utilidad neta de estar en el desempleo, de su horizonte temporal y de cuánto tiempo cree que va a tardar en encontrar otro empleo. El salario de reserva de María es el valor total de la siguiente mejor alternativa dividida por el número de horas = ((3 × 35 × 44) + (10 × 35 × 112)) / (156 × 35) = 43 820 / 5460 = 8,03 $.

      	Renta del empleo de María = 7 $ (renta del empleo por hora durante las 44 primeras semanas) × 35 horas por semana × 44 semanas = 10 780 $.

      	Si consiguiera un trabajo con el mismo salario después de 44 semanas, la renta del empleo de María sería = 7 $ (renta del empleo por hora) × 35 horas por semana × 44 semanas = 10 780 $. Si el nuevo trabajo tuviera un salario más bajo, la renta del empleo en su empleo actual (coste de perderlo) sería mayor de 10 780 $.

    

  




  Ampliación 6.8 Del salario de reserva a la curva del salario de reserva

  
    La ecuación que obtuvimos para la curva del salario de la empresa en la ampliación 6.5 tiene un aspecto bastante diferente a la que usaremos en el resto de esta unidad, que se basa en la expresión obtenida en la parte principal de esta sección para el salario de reserva de María. En esta ampliación, vamos a demostrar que las dos maneras de formular la curva del salario de reserva son congruentes una con otra y explicamos cómo se relacionan.

    Si lo deseas, puedes saltarte esta ampliación ya que no aplicamos el resultado en ningún otro sitio y su contenido es algo más difícil que el de otras ampliaciones. No hace uso de matemáticas avanzadas, pero sí exige pensar con mucha atención sobre la interpretación matemática de las ecuaciones y funciones algebraicas.

  

  Hemos determinado el salario de reserva de una sola persona, María:

\[w_r = \tau(b + \alpha^M) + (1 - \tau) \nu\]
  Sabemos que depende de \(b\) (subsidio de desempleo), \(ν\) (utilidad neta media de otros trabajos) y \(\tau\) (proporción de tiempo que cree que va a estar desempleada). Estos tres parámetros son iguales para todas las personas que toman parte en el mercado de trabajo. El salario de reserva también depende de la utilidad de estar en el desempleo, \(α\), que es distinta para cada persona; así, \(α^M\) indica el valor de \(α\) específico de María. Las personas con valores más altos de \(α\) tienen salarios de reserva más altos.

  Como cada persona tiene su propia utilidad del desempleo, \(α\), también tendrá un salario de reserva distinto. Esa es la razón de que la curva del salario de la empresa tenga una pendiente positiva. Disponiendo a todos los posibles empleados de la empresa por orden ascendente de sus salarios de reserva, podemos escribir la curva del salario de reserva de la empresa de esta forma:

\[w = \tau(b + \alpha^N) + (1 - \tau) \nu \hspace{2cm} (1)\]
  siendo \(α^N\) la utilidad del desempleo del enésimo empleado. Esta ecuación de la curva del salario de reserva la utilizaremos en las siguientes secciones de esta unidad. No obstante, si lo piensas con atención, te darás cuenta de que falta algo. Si elegimos un valor particular de \(N\), ¿cómo hallamos \(α^N\)? Es un dato que debemos conocer para poder calcular el correspondiente \(w\).

  Esta ecuación tiene una forma totalmente distinta de la obtenida para la curva del salario de reserva de la ampliación 6.5, que puede escribirse así:

\[P(w) = \frac{qN}{m} \hspace{2cm} (2)\]
  donde \(P(w)\) refleja la distribución de salarios de reserva entre la población de trabajadores. En concreto, es la proporción de los trabajadores con salario de reserva menor o igual a \(w\) o, dicho de otro modo, la proporción de los que aceptarán una oferta del salario \(w\). Los parámetros \(m\) y \(q\) son las tasas de emparejamientos y de abandonos de la empresa. Como se ha tratado en la sección 6.5, la ecuación (2) es una relación con pendiente positiva entre \(w\) y \(N\) y nos informa de dos cosas:

  
    	El salario que la empresa debe establecer si quiere emplear a \(N\) personas en equilibrio estacionario.

    	Para cualquier \(N\), el salario de reserva del enésimo empleado.

  

  De hecho, estas dos ecuaciones son formas igualmente válidas de escribir la curva del salario de reserva. Están formuladas de forma distinta porque cada versión oculta alguna información importante: no hemos explicado qué determina \(α^N\) en la ecuación (1) ni \(P(w)\) en la (2). Ahora vamos a explicar de dónde vienen cada uno de esos dos datos y así conciliaremos las dos formas de escribir la curva del salario de reserva.

  ¿Qué es \(P(w)\)?

  En la ecuación (2), \(P(w)\) es la proporción de trabajadores cuyo salario de reserva es inferior o igual a un valor específico, \(w\). Cabe recordar que la razón de que cada persona tenga un salario de reserva diferente es que su utilidad del desempleo es distinta: son características individuales fijas que se mantienen constantes sea cual sea la situación del mercado de trabajo. Vamos a definir \(P_α(α_0)\) como la proporción de los trabajadores cuya utilidad del desempleo, \(α\), es menor o igual a un valor en particular, \(α_0\).

  A continuación, podemos calcular la relación entre \(P\) y \(P_α\). Alguien aceptará el salario \(w\), si su salario de reserva satisface la siguiente condición:

\[w_r \leq w\]
  De igual modo, usando la expresión que obtuvimos para el salario de reserva de un solo trabajador (María, por ejemplo), alguien con la utilidad del desempleo \(α\) aceptará el salario \(w\), si se cumple esto:

\[\begin{align*} \tau(b + \alpha) + (1 - \tau) \nu &\leq w \\ \Rightarrow \alpha &\leq \frac{(w-\nu)}{\tau} + \nu - b \end{align*}\]
  Por lo tanto, la proporción de trabajadores que aceptarán el salario \(w\) es la de aquellos cuya utilidad del desempleo \(α\) es menor o igual a \((w-v)/\tau + v - b\). Es decir:

\[P(w) = P_\alpha \bigl(\frac{(w-\nu)}{\tau} + \nu - b \bigr)\]
  Así se revela lo que estaba oculto en el término \(P(w)\): la proporción de trabajadores que aceptarán un salario \(w\) depende no solo del salario, sino también de la distribución de las utilidades del desempleo \(P_α\) y de los tres parámetros que reflejan las condiciones del mercado laboral a los que se enfrentan los trabajadores (\(b\), \(ν\) y \(\tau\)).

  ¿Qué es \(α^N\)?

  Hemos definido \(α^N\) como la utilidad individual del desempleo del posible enésimo trabajador de la empresa.

  
    	Por la ecuación marcada como (2), sabemos que la proporción de los trabajadores que tienen un salario de reserva inferior o igual al del enésimo trabajador es \(qN/m\).

    	Por lo tanto, la proporción de trabajadores con la utilidad del desempleo \(α\) menor o igual a \(α^N\) también es igual a \(qN/m\).

  

  Así pues, \(α^N\) es la solución de la ecuación:

\[P_\alpha(\alpha^N) = \frac{qN}{m}\]
  Podemos entender que esta ecuación determina \(α^N\) como una función de \(N\), \(q\) y \(m\). Es decir, para cualquier conjunto de valores de \(N\), \(q\) y \(m\), existe un valor correspondiente de \(α^N\). Se trata de una función implícita: para hallar este valor de \(α^N\), tenemos que resolver la ecuación. Pero, incluso sin resolverla, la ecuación dice que \(α^N\) es todas estas cosas:

  
    	Una función creciente de \(N\).

    	Una función creciente de \(q\).

    	Una función decreciente de \(m\).

  

  
    Estos resultados se pueden obtener de un modo más formal mediante la técnica de la derivación implícita.

  

  Esto lo sabemos porque el lado derecho de la ecuación, \(qN/m\), se incrementa con \(N\) y con \(q\) y disminuye con \(m\). Y, como \(P_α\) es una función creciente, \(α^N\) debe aumentar o disminuir del mismo modo.

  Las ecuaciones (1) y (2) son iguales

  Ahora podemos mostrar que, si partimos de la ecuación (2) de la curva del salario de reserva, podemos reescribirla en la forma de la ecuación (1). Sustituyendo la nueva expresión por \(P(w)\) en la ecuación (2), obtenemos:

\[P_\alpha \bigl(\frac{(w-\nu)}{\tau} + \nu - b \bigr) = \frac{qN}{m}\]
  También sabemos que \(\frac{qN}{m} = P_α(α^N)\), por lo que:

\[P_\alpha \bigl( \frac{(w-\nu)}\tau+\nu-b \bigr)=P_\alpha(\alpha^N)\]
  Y, como \(P_α~\) es una función creciente, la única manera de que esto pueda suceder es si:

\[\begin{align*} \frac{(w-\nu)}{\tau} + \nu - b &= \alpha^N \\ \Rightarrow w &= \tau(b + \alpha^N) + (1 - \tau) \nu \end{align*}\]
  que es la ecuación (1).

  En resumen, si escribimos la curva del salario de reserva como:

\[w = \tau(b + \alpha^N) + (1 - \tau) \nu \text{, donde } \\ \alpha^N \text{ satisface } P_\alpha(\alpha^N) = \frac{qN}{m} \hspace{2cm} (3)\]
  tenemos una definición completa de la curva del salario de reserva que combina la información de las ecuaciones (1) y (2). La ecuación (3) es una relación creciente entre \(w\) y \(N\) que depende tanto de las condiciones del mercado de trabajo a las que se enfrentan los trabajadores (\(b\), \(ν\) y \(\tau\)) como de las que afrontan las empresas (\(q\) y \(m\)).

  Ten en cuenta también que el hecho de que la curva del salario de reserva sea una línea recta o no depende de la distribución de las utilidades del desempleo \(P_α\). Será recta si \(P_α\) se incrementa linealmente con \(α\). Cuando tiene esta propiedad, se dice que es una distribución uniforme.

  
    Ejercicio A6.2 Cambios en la curva del salario de reserva

    
      	Para el caso de que sea uniforme, \(P_\alpha (\alpha) = \gamma(\alpha + \alpha_0)\), siendo \(\alpha_0\) la utilidad más baja del desempleo, deriva la utilidad individual del desempleo del posible enésimo trabajador de la empresa (\(\alpha^N\)) y de ahí escribe la ecuación explícita completa de la curva del salario de reserva.

      	Examinando las expresiones de la pendiente y la posición, interpreta cómo cambian al variar algunos parámetros fundamentales.

    

  

  Más información: Sección 15.1 (sobre derivación implícita) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for economists: An introductory textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.9 Conseguir que los empleados se esfuercen: el modelo de disciplina laboral


  Antes de empezar

  Para comprender el modelo de esta sección, deberás saber de teoría de juegos y del equilibrio de Nash. Si aún no te has familiarizado con estos conceptos, deberías leer las secciones 4.2 y 4.3 antes de empezar a trabajar en esta.



Cuando el coste de perder el trabajo (la renta del empleo) es grande, las personas estarán dispuestas a esforzarse para reducir la probabilidad de que les pase. Como la renta del empleo depende del salario, los directivos y propietarios de las empresas pueden dar a su personal un incentivo para esforzarse subiendo los salarios.


	problema de la disciplina laboral, modelo de disciplina laboral
	Los empleadores se enfrentan a un problema de disciplina laboral cuando deben dar a los empleados un incentivo para que se esfuercen y trabajen bien. En el modelo de disciplina laboral, el estímulo consiste en fijar salarios que incluyan una renta económica (renta del empleo) que perderán si se termina la relación laboral. Véase también: renta del empleo.




​Vamos a representar esta interacción social dentro de la empresa por medio de un juego en el que intervienen los propietarios y el personal y al que llamamos modelo de disciplina laboral. Al igual que en otros modelos, simplificamos la interacción para centrarnos en lo que es importante, siguiendo el principio de que a veces se ve más mirando menos cosas. Así que tomemos de nuevo el caso de María, cuya renta del empleo calculamos en la sección anterior. ¿Qué salario debería fijar el empleador para asegurarse de que ella se esfuerce?

Aquí, los jugadores son María y su empleador. El juego es secuencial (uno de los jugadores elige en primer lugar). Este es el orden de juego:


  	Por lo que sabe de la reacción que empleados como María tienen a salarios más altos o más bajos, el empleador se decide por un salario y le comunica a María que estará empleada en las semanas siguientes con el mismo salario, siempre que trabaje con el nivel de esfuerzo requerido.

  	En respuesta al salario ofrecido y a la probabilidad de que el empleador se entere de que no trabaja con el nivel requerido, María se decide por un nivel de esfuerzo, teniendo en cuenta los costes de perder el empleo si no se esfuerza lo suficiente.



El pago del empleador es el beneficio que obtendrá de la venta de bienes y servicios adicionales producidos si María se esfuerza en su trabajo. El pago de María es su utilidad neta en el trabajo, teniendo en cuenta el salario que cobra y el esfuerzo que dedica.


	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




​​​Si ella escoge su esfuerzo en el trabajo como mejor respuesta a la oferta del empleador y este escoge el salario que maximiza su beneficio dado que María responde como lo hace, las estrategias de ambos son un equilibrio de Nash.

Los empleadores suelen contratar a personas que supervisan el trabajo e incluso instalan equipos que vigilan a su personal, lo que aumenta la probabilidad de que la dirección averigüe si alguien no trabaja duro y bien. Aquí pasaremos por alto el coste de esas medidas adicionales y nos limitaremos a suponer que el empleador recibe ocasionalmente información sobre si alguien trabaja como debería o no; esa información no será suficiente para poner en práctica un contrato a destajo, pero sí para despedir a alguien si las noticias no son buenas.


​Para determinar el salario, el empleador necesita saber cómo cambiará el esfuerzo del personal con salarios más elevados. Así que vamos a analizar primero la decisión de María.

María elige su esfuerzo

Supongamos que el empleador establece un salario semanal \(w\) y que el salario de reserva de reserva de María es \(w_r\). Si esta semana ejerce el esfuerzo requerido:


  	Su coste del esfuerzo (la desutilidad del trabajo) es \(c\), mientras que la utilidad neta de trabajar es \(w \ – \ c\).

  	La semana que viene seguirá en el trabajo.



Si decide no esforzarse:


  	No experimentará la desutilidad del trabajo, por lo que su utilidad neta de trabajar será \(w\).

  	Es posible que la pillen escaqueándose y la despidan.



Si María pensara solo en conseguir el pago más alto esta semana, no haría ningún esfuerzo. Pero tiene que sopesar las implicaciones de escaquearse para su futuro: ¿qué probabilidad hay de que la descubran y la despidan? Si sucede, se quedará con su opción de reserva, que es estar desempleada buscando trabajo, lo que equivale a tener un empleo con una utilidad neta de \(w_r\).

Supón que, dada la capacidad que tiene el empleador de supervisar su trabajo, el tiempo que puede esperar conservar el empleo mientras se escaquee es de \(s\) semanas. Las siguientes son sus opciones y las consecuencias previsibles:


  	No esforzarse nada: \(w\) durante \(s\) semanas y, después, convertirse en desempleada en búsqueda de empleo, con un pago medio de \(w_r\).

  	Esforzarse en la medida requerida: \(w \ – \ c\) en el futuro previsible.



La figura 6.9 muestra cómo comparar los pagos de sus dos opciones.


  


                [image: Hay dos gráficos. El diagrama 1 hace referencia a trabajar. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante h semanas, recibe un salario menos el coste del esfuerzo igual a w menos c, que también es su pago. Este trabajador tiene un salario de reserva w sub r, que es más bajo que w menos c. El pago w menos c por h semanas de trabajo es el pago total del trabajador. El diagrama 2 hace referencia a escaquearse. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante s semanas, recibe un salario w, que también es su pago. Si después de s semanas, se escaquea durante las h-s semanas siguientes, recibe su salario de reserva w sub r, que también es su pago. El salario de reserva es inferior al salario w. La suma del pago w por s semanas de trabajo, y el pago w sub r por h-s semanas de escaqueo es el pago total del trabajador.]



Figura 6.9 
Comparación de los pagos de esforzarse en el trabajo y de escaquearse.






  


                [image: Pago de esforzarse en el trabajo: Este gráfico hace referencia a trabajar. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante h semanas, recibe un salario menos el coste del esfuerzo igual a w menos c, que también es su pago. Este trabajador tiene un salario de reserva w sub r, que es más bajo que w menos c. El pago w menos c por h semanas de trabajo es el pago total del trabajador.]



Pago de esforzarse en el trabajo



Si María realiza el esfuerzo requerido, recibe un pago de \(w \ – \ c\) durante \(h\) semanas. Su pago total es de \(h(w \ – \ c)\).






  


                [image: Pago de escaquearse: Este gráfico hace referencia a escaquearse. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante s semanas, recibe un salario w, que también es su pago. Si después de s semanas, se escaquea durante las h-s semanas siguientes, recibe su salario de reserva w sub r, que también es su pago. El salario de reserva es inferior al salario w. La suma del pago w por s semanas de trabajo, y el pago w sub r por h-s semanas de escaqueo es el pago total del trabajador.]



Pago de escaquearse



Si no se esfuerza nada, recibe w por cada una de las s semanas que cree que conservará el empleo. Pero después acabará en el desempleo y buscando otro trabajo, lo que equivaldrá a recibir \(s_r\) a la semana tras el despido. Su pago total es \(sw + (h \ – \ s)w_r\).






  


                [image: Pago neto de esforzarse en el trabajo con respecto a escaquearse: Hay dos gráficos. El diagrama 1 hace referencia a trabajar. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante h semanas, recibe un salario menos el coste del esfuerzo igual a w menos c, que también es su pago. Este trabajador tiene un salario de reserva w sub r, que es más bajo que w menos c. El pago w menos c por h semanas de trabajo es el pago total del trabajador. El diagrama 2 hace referencia a escaquearse. El eje horizontal muestra el tiempo en semanas, mientras que el vertical presenta diferentes medidas del salario w. Si un trabajador trabaja durante s semanas, recibe un salario w, que también es su pago. Si después de s semanas, se escaquea durante las h-s semanas siguientes, recibe su salario de reserva w sub r, que también es su pago. El salario de reserva es inferior al salario w. La suma del pago w por s semanas de trabajo, y el pago w sub r por h-s semanas de escaqueo es el pago total del trabajador.]



Pago neto de esforzarse en el trabajo con respecto a escaquearse



Las áreas sombreadas muestran los pagos totales que le reporta cada opción. El pago neto de trabajar es la diferencia entre las dos opciones: \(h(w \ – \ c) – (sw + (h \ – \ s)w_r)\).








La figura 6.9 muestra que la mejor respuesta de María al salario elegido por el empleador es:


  	Trabajar con el nivel de esfuerzo requerido si \(\begin{align*} \left({ \text{pago de trabajar} \atop \text{duro durante } h \text{ semanas} }\right)& \geq \left({ \text{pago de escaquearse} \atop \text{(durante } s \text{ semanas hasta que la descubran) }}\right) \\ h(w - c) &\geq sw + (h - s) w_r \end{align*}\)

  	De no ser así, no esforzarse.




	condición de no escaqueo
	Condición que debe satisfacer el salario para garantizar que la compensación que recibe el trabajador por ejercer el nivel de esfuerzo requerido por el empleador es mayor o igual que la compensación por eludir ese esfuerzo. Véase también: salario de no escaqueo.




​Esta desigualdad matemática se denomina condición de no escaqueo. Si el salario satisface la condición de no escaqueo, María se esforzará.

Al igual que en el cálculo del salario de reserva, hemos supuesto que, para tomar su decisión, María se basa en el tiempo que cree que tardará el empleador en detectar que se escaquea. En la práctica, que la pillen escaqueándose es una cuestión de probabilidades. Pero el número medio de semanas, \(s\), le ofrece la mejor estimación que puede hacer del pago de escaquearse.

El empleador elige el salario

El beneficio que la empresa obtiene de emplear a María es la diferencia entre la producción que ella genera y el coste de emplearla (el salario). Supongamos que genera una producción de \(y\) a la semana si trabaja con el esfuerzo requerido, pero cero si no lo hace. El beneficio semanal de la empresa es:


  	\(y – w\) si trabaja con el esfuerzo requerido.

  	\(–w\) si se escaquea y no la pillan.

  	\(–w\) si la pillan escaqueándose y la despiden. (Recibirá su salario durante el tiempo que permanece en el trabajo hasta que la descubren).



Por lo tanto, la única forma que tiene el empleador de obtener un beneficio positivo es fijar un salario suficientemente alto para asegurar que María no se escaquee, pero que esté por debajo de su producción, \(y\).


	salario de no escaqueo
	El salario más bajo necesario para motivar a un trabajador a esforzarse al nivel demandado por su empleador. Véase también: condición de no escaqueo.




​El empleador puede hacer el mismo cálculo que María para averiguar cómo responde ella al salario que establece. Para maximizar el beneficio, debería elegir el salario más bajo que dé un incentivo a María para esforzarse. Despejando la condición de no escaqueo, podemos hallar el salario de no escaqueo de María:

\[w=w_r+c+(\frac{s}{h − s})c\]

  Para simplificar, supondremos que, si trabajar al nivel de esfuerzo requerido tiene el mismo pago para ella que no trabajar, María no se escaqueará. Requerir que el empleador tuviera que retribuirla justo por encima del salario de no escaqueo complicaría el análisis sin aportar nada conceptualmente relevante.



El empleador elegirá este salario, siempre que esté por debajo de \(y\), la productividad de María (si no lo está, no hay ningún salario con el que el empleador vaya a obtener un beneficio, en cuyo caso preferiría no emplear a María).

Equilibrio

En el equilibrio de Nash del juego, el empleador fija un salario:

\[w=w_r+c+(\frac{s}{h − s})c\]
y María decide esforzarse.

Si el esfuerzo requerido no es costoso para María \((c = 0)\), el empleador le pagará su salario de reserva, \(w_r\). Pero, en los demás casos, tiene que pagarle más, por dos razones:


  	Para cubrir el coste del esfuerzo que se le requiere, \(c\).

  	Para darle suficiente renta, \((\frac{s}{h − s})c\), y evitar que quiera arriesgarse a perder el trabajo escaqueándose.



La renta depende del tiempo que María pueda escaquearse sin que se den cuenta. Si es difícil vigilarla, el número medio de semanas que pueden pasar hasta que la pillen, \(s\), será alto. En ese caso, la tentación de escaquearse será alta, por lo que el empleador tendrá que aumentar la renta para disuadirla. Pero si vigilarla es muy fácil, tanto que perdería el trabajo inmediatamente si se escaqueara \((s = 0)\), esta renta no sería necesaria: nunca escogería escaquearse. Un modo más sencillo de recordar el salario de no escaqueo es:

\[w=w_r+c+\text{renta}(s,c)\]
(recordando también que la renta se incrementa con \(c\) y con \(s\)).

¿Qué nos ha enseñado el modelo de disciplina laboral?


  	Equilibrio: en el juego propietario–empleado, el empleador ofrece un salario y María responde con un determinado nivel de esfuerzo. Sus estrategias son un equilibrio de Nash.

  	La renta del empleo disuade de escaquearse: María se esfuerza porque su utilidad neta es alta en comparación con la utilidad del desempleo (su salario de reserva).

  	Poder: como María teme perder el trabajo, el empleador puede ejercer poder sobre ella, haciendo que actúe de formas que ella no haría sin esa amenaza de quedarse sin trabajo. Esto contribuye a los beneficios del empleador.




  Ejercicio 6.6 El salario de no escaqueo

  Esta sección ha explicado por qué el salario de no escaqueo satisface la igualdad matemática

\[w=w_r+c+(\frac{s}{h − s})c\]
  siendo \(w_r\) el salario de reserva del trabajador, \(c\) el coste del esfuerzo, \(s\) el número de semanas que el trabajador puede escaquearse antes de que lo despidan y \(h\) el horizonte temporal del trabajador (en semanas).

  Utilizando las cifras de la sección 6.8 \((c = 2 \ \$, h = 156)\):

  
    	Halla el salario de no escaqueo para \(s\) = 10, 20, 30, …, 100 semanas (pista: ayúdate de algún software de cálculo como Excel). Representa las respuestas en un gráfico y explica intuitivamente cómo el salario de no escaqueo varía con \(s\).

    	Supón que \(s = 20\) (es decir, transcurren 20 semanas hasta que se detecta que los trabajadores se escaquean). Halla el salario de no escaqueo para \(h\) = 0, 20, …, 200 semanas. Representa las respuestas en un gráfico y explica intuitivamente cómo el salario de no escaqueo varía con \(h\).

  




  Ejercicio 6.7 Rentas del empleo de equilibrio

  Para cada uno de los siguientes escenarios, dibuja un diagrama como el de la figura 6.9 para ilustrar cómo cambia la renta del empleo de María, si es que cambia. Explica tus respuestas.

  
    	El gobierno decide aumentar las subvenciones para el cuidado de menores que concede a progenitores que trabajan, pero no para quienes estén en desempleo. Supón que María tiene una hija y reúne los requisitos para recibir esa subvención y que, si perdiera el trabajo, mantendría a la hija en la guardería (pero sin subvención).

    	La demanda de los productos de la empresa aumenta después de recibir el respaldo público de unas celebridades.

    	Una mejora tecnológica hace más fácil, menos costoso, el trabajo de María.

  




  Ejercicio 6.8 Tecnologías de vigilancia del personal

  La tecnología está facilitando el control de los trabajadores, tanto a domicilio como en la empresa. Por ejemplo:

  
    	Mediante equipos informáticos instalados a bordo de camiones se puede recopilar información sobre su utilización, incluido cuándo se arranca y se apaga el motor, la velocidad a la que circulan y su ubicación en cada momento.

    	Los sistemas informáticos en el punto de venta (TPV) que se usan en restaurantes pueden incluir algoritmos para detectar hurtos y fraudes cometidos por los trabajadores, como no registrar una venta o borrarla del sistema informático del restaurante.

  

  
    	Lee la introducción y la conclusión de los dos artículos cuyos enlaces aparecen en los puntos anteriores y resume cómo la introducción de la tecnología de vigilancia (equipos informáticos a bordo y en el punto de venta) ha afectado al comportamiento de los trabajadores, así como otras consecuencias más amplias para las empresas de ese sector.

    	Comenta las condiciones en las que es probable que la vigilancia del personal contratado sea contraproducente (pista: este artículo de Harvard Business podría serte útil).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.10 Combinación de contratación y disciplina laboral: el modelo de fijación de salarios


	problema de la disciplina laboral, modelo de disciplina laboral
	Los empleadores se enfrentan a un problema de disciplina laboral cuando deben dar a los empleados un incentivo para que se esfuercen y trabajen bien. En el modelo de disciplina laboral, el estímulo consiste en fijar salarios que incluyan una renta económica (renta del empleo) que perderán si se termina la relación laboral. Véase también: renta del empleo.




​​El salario influye tanto en el número de trabajadores que una empresa puede emplear como en lo que se esforzarán sus empleados (el problema de la disciplina laboral). ¿Cómo puede establecer la empresa un salario que aborde ambas cuestiones? En general, el salario requerido para contratar a suficientes trabajadores a fin de alcanzar un nivel concreto de empleo no será tan alto como para motivarlos a trabajar duro.


	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.



Vamos a estudiar el ejemplo de la academia de idiomas de París que ya presentamos en la sección 6.5, la cual da trabajo a jóvenes graduados para que impartan cursos breves de francés para estudiantes de intercambio. La figura 6.10 muestra la curva del salario de reserva de la academia, que nos dice el salario requerido para dar trabajo a \(N\) personas. Los posibles docentes solo aceptan una oferta de trabajo si el salario es más alto que su salario de reserva, que es distinto para cada persona según su utilidad individual del desempleo. Por lo tanto, para contratar y retener a más personal, la academia tiene que aumentar el salario.

Por ejemplo, si el salario es de 650 euros, la academia solo podrá contratar a quienes tengan un salario de reserva menor o igual a 650 euros, que como máximo serán 40. Si sube el salario a 700 euros, también puede atraer a quienes tengan un salario de reserva de entre 650 y 700 euros, lo que aumentaría la plantilla a 60.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el promedio de contrataciones y abandonos de trabajadores a la semana. El eje vertical muestra el salario semanal, w. Las coordenadas son (promedio de trabajadores, salario semanal). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como «Contrataciones por semana» y empieza en el punto (0 , 550).]



Figura 6.10 
Curva del salario de reserva de la academia.






Si la academia fija un salario de 650 euros y da trabajo a 40 profesores, sus empleados tendrán salarios de reserva de entre 550 y 650 euros. Pero también quiere que se esfuercen (dar clase con eficacia requiere una preparación esmerada) y resulta imposible controlar y evaluar la calidad de cada sesión.


	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). Véase también: renta económica.




​​Ahora vamos a tomar el caso de Marc, un profesor cuyo salario de reserva es igual a 650 euros. No se va a esforzar si el salario es de 650 euros, porque no percibe diferencias entre dar clase sin esforzarse y su siguiente mejor opción, el desempleo. Para dar a un empleado un incentivo para trabajar duro, el salario debe estar por encima de su salario de reserva: en primer lugar, para compensarle el coste del esfuerzo y, en segundo, para garantizar que le sea costoso perder el trabajo. Dicho de otro modo, debe recibir una renta del empleo, para que prefiera esforzarse en lugar de arriesgarse a que lo descubran escaqueándose y lo despidan.


	salario de no escaqueo
	El salario más bajo necesario para motivar a un trabajador a esforzarse al nivel demandado por su empleador. Véase también: condición de no escaqueo.



La renta requerida para desalentar el escaqueo depende de dos factores: el coste del esfuerzo, \(c\), y el número de semanas, \(s\), que puede esperar conservar el empleo antes de que lo pillen escaqueándose. Para un profesor con un salario de reserva \(w_r\), el salario de no escaqueo que es suficiente para desalentar el escaqueo asciende a:

\[w=w_r+c+\text{renta}(s,c)\]

  La sección 6.9 explica cómo derivar esta expresión para el salario de no escaqueo.



Vamos a suponer que, para cada profesor, el coste del esfuerzo asciende a 25 euros a la semana y la renta requerida es igual a 35 euros a la semana. Entonces, el salario de no escaqueo es:

\[\begin{align*} w&=w_r+25+35 \\ &=w_r+60 \end{align*}\]

​En la figura 6.11, hemos representado la curva del salario de no escaqueo de 60 euros por encima de la curva del salario de reserva. Si nos imaginamos a los posibles profesores de idiomas puestos en una fila por orden de sus salarios de reserva, Marc, con un salario de reserva de 650 euros, es el cuadragésimo, mientras que Françoise, con uno de 600 euros, es la vigésima. En cada caso, el salario de no escaqueo es 60 euros más alto que el de reserva.




                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, N, que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 500 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de reserva y pasa por los puntos (0 , 550) y (40 , 650). Una línea recta paralela y con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de no escaqueo y pasa por los puntos (0 , 610) y (40 , 710). La distancia vertical entre las dos rectas es igual a 60 €. Un segmento etiquetado como Marc conecta los puntos (40 , 0) y (40, 650). El coste del esfuerzo más la renta para desalentar el escaqueo es igual a 60 €. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, N, que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 500 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de reserva y pasa por los puntos (0 , 550) y (20 , 600). Una línea recta paralela y con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de no escaqueo y pasa por los puntos (0 , 610) y (20 , 660). La distancia vertical entre las dos rectas es igual a 60 €. Un segmento etiquetado como Françoise conecta los puntos (20 , 0) y (20, 600). El coste del esfuerzo más la renta para desalentar el escaqueo es igual a 60 €.]



Figura 6.11 
Curva del salario de no escaqueo.






¿Qué puede hacer la academia si quiere emplear a 40 docentes? Un salario de 650 euros es suficiente para contratarlos, pero en ese caso Marc, Françoise y más de la mitad del personal no tienen ningún incentivo para trabajar porque ganan menos de su salario de no escaqueo.

Según se deduce de la figura 6.11, para garantizar que ninguno de ellos se escaquee, la academia debería establecer el salario en 710 euros.

Aún hay otro problema más: si la academia ofreciera 710 euros, algunos trabajadores con salarios de reserva más altos que el de Marc aceptarían la oferta, pero no se esforzarían porque su salario de no escaqueo está por encima de 710 euros. Para resolver este problema, la empresa tendrá que entrevistar a los candidatos para conocerlos mejor y así ofrecer un puesto solo a los que crea que van a esforzarse, es decir, a quienes tengan un salario de reserva por debajo de 650 euros.

La importancia de que empresas y trabajadores se conozcan mejor entre sí antes de comprometerse en un contrato de trabajo es una de las razones de que el emparejamiento en el mercado de trabajo requiera tiempo y esfuerzo. En la práctica, las empresas celebran entrevistas para la mayoría de los empleos. No resulta fácil evaluar quién es más probable que se esfuerce, pero en este sencillo modelo supondremos que nuestra empresa puede llevar a cabo una selección óptima de los solicitantes.

Por lo tanto, la recta de no escaqueo de la figura 6.11 nos dice el salario más bajo que la academia puede fijar si quiere emplear a un número determinado de trabajadores y asegurarse de que se esfuercen. Para emplear a 40 profesores que no se escaqueen, podría establecer un salario de 710 euros y contratar solo a los que determine que se van a esforzar con ese salario.


	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.



Sin embargo, la academia podría establecer un salario más alto. Si lo fijara en 730 euros, habría más solicitudes para cada vacante y podría contratar solo a las personas que necesitase para mantener la plantilla en 40. La figura 6.12 muestra el conjunto factible de salarios y empleo de la academia. Todos los puntos situados por encima de la curva del salario de no escaqueo son factibles.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 500 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de reserva y pasa por los puntos (0 , 550) y (40 , 650). Una línea recta paralela y con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de no escaqueo y pasa por los puntos (0 , 610), (40 , 710) y (50 , 735). La distancia vertical entre las dos rectas es igual a 60 €. El área situada por encima de la curva del salario de no escaqueo es el conjunto factible. El punto (40 , 735) está en el conjunto factible.]



Figura 6.12 
Conjunto factible.






Si los propietarios de la academia quieren obtener el máximo beneficio posible, ¿qué salario deberían establecer? Para responder a esta pregunta, tienen que analizar en qué medida el beneficio depende de \(N\) y de \(w\).

Curvas de beneficio e isobeneficio

Los beneficios de una empresa equivalen a los ingresos obtenidos de las ventas menos los costes de los factores de producción.

Imagina que cada docente genera unos ingresos de \(y = 800\) euros a la semana para la academia a través de las cuotas del alumnado. Para no complicar el modelo, vamos a suponer que los salarios son el único factor de producción que representa un coste para la academia. Así, si \(N\) docentes trabajan por un salario \(w\), el beneficio neto de emplear a cada docente es de \(800 \ – \ w\), y el beneficio total de la academia es:

\[\begin{align*} \text{beneficio por semana}&=(y-w) \times N\\ &=(800-w)N \end{align*}\]
Siempre que el salario sea inferior a 800 euros, va a tener beneficios. Cuanto menor sea el salario, \(w\), y mayor el número, \(N\), de docentes empleados, más alto será el beneficio obtenido.


	curva de isobeneficio
	Curva que relaciona las combinaciones de precios y cantidades de un bien que a una empresa le generan los mismos beneficios.



Podemos representar los beneficios en un gráfico hallando diferentes combinaciones de \(w\) y \(N\) que produzcan el mismo beneficio. Por ejemplo, con \(N = 10\) y \(w = 650\) €, el beneficio = 1500 €. Otras formas de obtener el beneficio de 1500 € serían \(N = 40\) y \(w = 762{,}50\) € o \(N = 75\) y \(w = 780\) €. En la figura 6.13, hemos trazado una curva que une esos tres puntos con las demás combinaciones de \(N\) y \(w\) que dan un beneficio de 1500 euros. Es lo que llamamos una curva de isobeneficio (el prefijo iso significa ‘igual’ en griego). Sigue los pasos de la figura 6.13 para comprender cómo se pueden trazar otras curvas de isobeneficio.


  


                [image: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500 €. Hay otras curvas cóncavas con pendiente positiva que pasan por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; son las curvas de isobeneficio de 3000, 5000, 8000, 12000. Las curvas de isobeneficio correspondientes a niveles más bajos de beneficios pasan por puntos que están todos por debajo de las curvas de isobeneficio de niveles más elevados de beneficio. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800).]



Figura 6.13 
Curvas de isobeneficio cuando beneficio = \((800 \ – \ w)\) × \(N\).






  


                [image: Diferentes formas de obtener 1500 euros de beneficio:]



Diferentes formas de obtener 1500 euros de beneficio



En este gráfico, el eje horizontal muestra el tamaño de la plantilla o número de empleados, que identificamos como empleo, \(N\), con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, \(w\), entre 400 y 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10, 650), B (40, 762,50) y C (75, 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. 






  


                [image: Línea de beneficio cero: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10, 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800).]



Línea de beneficio cero



Cada docente produce unos ingresos de 800 euros. Si el salario es de 800 euros, el beneficio por docente es cero, por lo que, para todos los valores de \(N\), el beneficio total es cero. También es cero si \(N = 0\). La línea de beneficio cero es horizontal en 800 y vertical para \(N = 0\). 






  


                [image: Otra curva de isobeneficio: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. Hay otra curva cóncava con pendiente positiva que pasa por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; es la curva de isobeneficio de 3000. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800).]



Otra curva de isobeneficio



Aquí hemos añadido la curva que conecta todas las combinaciones de (\(N\), \(w\)) en las que el beneficio es 3000 euros.






  


                [image: Curvas de mayores isobeneficios: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. Hay otras curvas cóncavas con pendiente positiva que pasan por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; son las curvas de isobeneficio de 3000, 5000, 8000, 12000. Las curvas de isobeneficio correspondientes a niveles más bajos de beneficios pasan por puntos que están todos por debajo de las curvas de isobeneficio de niveles más elevados de beneficio. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800).]



Curvas de mayores isobeneficios



Las curvas de isobeneficio que producen niveles de beneficios más altos están más cerca del extremo inferior derecho del gráfico, donde \(N\) es más alto y \(w\) es más bajo.









	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.



Podríamos describir las curvas de isobeneficio diciendo que son las curvas de indiferencia de la empresa, es decir, a la empresa le resulta indiferente cualquier combinación de \(w\) y \(N\) que le genere el mismo nivel de beneficio. Las curvas de isobeneficio tienen las siguientes características:


  	Su pendiente es positiva: si se empieza en el punto A, por ejemplo, y luego se aumenta el número de trabajadores, no hace falta tanto beneficio por docente para que el beneficio total se mantenga constante. Por lo tanto, se puede subir el salario.

  	El nivel de beneficio es más elevado al acercarse al extremo inferior derecho del gráfico, donde \(N\) es alto y \(w\) es bajo.

  	Todas tienen una forma curva parecida: su pendiente es pronunciada cuando tanto \(N\) como \(w\) son bajos y se aplana cuando se van incrementando al mismo tiempo.



Para entender la última propiedad, vamos a examinar lo que sucede cuando se aumenta en uno el número de trabajadores, \(N\). ¿Cuánto hay que variar el salario para seguir en la misma curva de isobeneficio, es decir, para que el beneficio no cambie? La figura 6.14 muestra este cálculo para dos puntos situados en la curva de isobeneficio 1500. Cuando \(w\) y \(N\) tienen valores bajos, se obtiene mucho beneficio por un trabajador adicional, y hay que incrementar \(w\) mucho para compensar el aumento del beneficio: la pendiente de la curva es grande. Cuando \(w\) y \(N\) tienen valores altos, el beneficio por el trabajador adicional es escaso y no hay que ajustar el salario tanto.







  
    	Compara dos puntos de la curva de isobeneficio de 1500
    	Si aumentas N en 1, ¿cuánto tienes que subir el salario para seguir en la misma curva?
  



  
    	
    	N
    	w
    	Beneficio
    	Beneficio por trabajador
    	N + 1
    	El beneficio aumenta:
    	Para mantener constante el beneficio, sube el salario:
    	Pendiente
  

  
    	w y N bajos
    	5
    	500
    	1500
    	300
    	6
    	300
    	300/6 = 50
    	Alta
  

  
    	w y N altos
    	75
    	780
    	1500
    	20
    	76
    	20
    	20/76 = 0,26
    	Baja
  







Figura 6.14 
Cálculo de la pendiente en dos puntos situados en una curva de isobeneficio.






Maximización del beneficio


​El beneficio es elevado cuando \(N\) es alto y \(w\) es bajo. Pero no todas las combinaciones de \(N\) y \(w\) son factibles. Lo mejor que la academia puede hacer es encontrar la combinación más rentable que haya en el conjunto factible. Para hallar cómo obtener el máximo beneficio, la figura 6.15  reúne las curvas de isobeneficio y el conjunto factible de combinaciones \((N, w)\), que son los puntos situados en la curva de salario de no escaqueo o por encima de ella.




                [image: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. Hay otras curvas cóncavas con pendiente positiva que pasan por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; son las curvas de isobeneficio de 3000, 5000, 8000, 12000. Las curvas de isobeneficio correspondientes a niveles más bajos de beneficios pasan por puntos que están todos por debajo de las curvas de isobeneficio de niveles más elevados de beneficio. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800). Una línea convexa con pendiente positiva etiquetada como salario de no escaqueo parte del punto (0 , 610) y corta los isobeneficios de 1500 y 3000 en dos puntos.]



Figura 6.15 
¿Dónde es mayor el beneficio en el conjunto factible?






No hay puntos factibles con un beneficio que llegue a 5000 €: la empresa no puede alcanzar la curva de isobeneficio de 5000 €. Pero hay puntos factibles con un beneficio de 3000 € y otros con un beneficio más elevado.

El beneficio siempre es más alto en un punto situado en la curva de salario de no escaqueo que en ningún otro punto situado más arriba. Por lo tanto, la academia siempre escogerá un punto que esté en esa curva: ese será el salario que establecerá para cualquier nivel dado de empleo.

En la figura 6.16, hemos representado la curva de isobeneficio más alta que la empresa puede alcanzar: aquella donde el beneficio es de 3610 euros y roza la curva de salario de no escaqueo.




                [image: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. Hay otras curvas cóncavas con pendiente positiva que pasan por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; son las curvas de isobeneficio de 3000, 3610, 5000, 8000, 12000. Las curvas de isobeneficio correspondientes a niveles más bajos de beneficios pasan por puntos que están todos por debajo de las curvas de isobeneficio de niveles más elevados de beneficio. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800). Una línea convexa con pendiente positiva etiquetada como salario de no escaqueo empieza en el punto (0 , 610) y es tangente a la curva de isobeneficio de 3610 en el punto E (38 , 705).]



Figura 6.16 
El beneficio máximo de 3610 euros se alcanza en el punto E, donde \(w = 705\) euros y \(N = 38\).






La empresa obtiene la cantidad máxima factible de beneficio en el punto E, dando empleo a 38 docentes con un salario de 705 euros.


  El beneficio se maximiza en el punto de tangencia de la curva de reserva con las curvas de isobeneficio, de la misma manera que, en la unidad 3, la utilidad se maximiza donde la restricción presupuestaria es tangente a una curva de indiferencia.



Para entender el porqué, imagina que te mueves siguiendo la curva del salario de no escaqueo. Empiezas donde \(N\) es pequeño, cerca del eje vertical: el beneficio ahí será escaso. Al avanzar por la línea, cruzas la curva de isobeneficio de 1500 euros y luego la de 3000 euros, y el beneficio sigue aumentando hasta que llegas al punto E, donde asciende a 3610 euros. Pero, si continúas avanzando, el beneficio empieza a disminuir; vuelves a cruzar la curva de 3000 euros y, más adelante, también la de 1500 euros. El punto E es lo mejor que vas a conseguir.


​Nuestro modelo de fijación del salario nos dice lo siguiente:


  	El número de trabajadores que una empresa puede emplear depende del salario que paga y de los salarios de reserva de los posibles empleados (la curva del salario de reserva). Para aumentar la plantilla contratando a personas que tienen salarios de reserva más altos, debe subir el salario.

  	La empresa escoge un salario que se encuentra en la curva del salario de no escaqueo, situada por encima de la curva del salario de reserva. La diferencia entre las dos radica en el coste del esfuerzo y también en la renta del empleo requerida para desalentar el escaqueo.

  	La empresa escoge el punto donde la curva del salario de no escaqueo toca la curva de isobeneficio más alta posible.




	poder de mercado de trabajo
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Véase también: poder monopsónico.




​​​En este modelo, la empresa se enfrenta a un dilema: para emplear a más trabajadores, tiene que subir los salarios. Mientras el salario se quede por debajo de 800 euros, la academia obtendrá beneficio por cada docente que emplee, por lo que debería dar trabajo a más. Pero entonces tendría que subir el salario, reduciendo así el beneficio que obtiene por cada profesor. Restringir el tamaño de la plantilla mantiene bajo el salario y le permite sacar un beneficio elevado por cada empleado. La capacidad de la empresa para controlar los salarios de esa forma se denomina poder de mercado de trabajo.

Nuestro modelo de fijación de los salarios demuestra cómo las empresas pueden establecer salarios tanto para contratar y retener a los trabajadores como para incentivarlos a trabajar duro. En la siguiente sección, vamos a examinar las implicaciones: cómo se ven afectados los salarios y el empleo cuando cambian las condiciones económicas.


  
    Pregunta 6.11 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la figura 6.16 y elige los que sean correctos.

    
      	(30, 700 €) es una elección factible de empleo y salario para la empresa.

      	Las combinaciones (empleo, salario) de (19, 610 €) y (16, 550 €) están en la misma curva de isobeneficio que el punto E de maximización del beneficio (38, 705 €).

      	Si la curva de salario de no escaqueo aumentase su pendiente sin que variase la ordenada en el origen del eje vertical, la empresa decidiría contratar a menos trabajadores.

      	Si la empresa tuviera poder de mercado de trabajo, sería posible que el punto de maximización del beneficio no estuviese situado en la curva de no escaqueo.

    

    
      	(30, 700 €) está por encima de la curva del salario de no escaqueo, por lo que es una elección factible para la empresa (aunque los beneficios de 3000 € son más bajos).

      	(19, 610 €) se encuentra en la misma curva de isobeneficio (3610 €) que el punto E, pero (16, 550 €) da un beneficio mayor (800 – 550) × 16 = 4000 €.

      	El beneficio de la empresa siempre es máximo en el punto de tangencia de la curva de salario de no escaqueo con las curvas de isobeneficio. Las curvas de isobeneficio tienen pendientes más pronunciadas con niveles de empleo más bajos, por lo que el punto de tangencia estaría en un nivel de empleo más bajo que en el punto E.

      	El beneficio de la empresa siempre es máximo en el punto de tangencia de la curva de salario de no escaqueo con las curvas de isobeneficio, por lo que el punto de maximización del beneficio estará situado en la curva del salario de no escaqueo aunque la empresa tenga poder de mercado de trabajo.

    

  




  Ejercicio 6.9 Competencia y beneficio

  Supón que la academia de idiomas de la figura 6.16 se enfrenta ahora a más competencia de otros centros. Explica, por medio de un gráfico como el de la figura 6.16, cómo afectaría la mayor competencia a los siguientes parámetros:

  
    	Curva del salario de no escaqueo.

    	Elección que maximiza el beneficio de la empresa.

    	Beneficio de la empresa.

  




  Ampliación 6.10 Fijación del salario para maximizar el beneficio

  
    En la parte principal de esta sección, hemos utilizado gráficos para mostrar cómo una empresa (la academia de idiomas) establecería su salario, \(w\), y el nivel correspondiente de empleo, \(N\). Para que maximice el beneficio, su combinación de \(w\) y \(N\) se encuentra en el punto donde la curva del salario de no escaqueo es tangente a una curva de isobeneficio. En esta ampliación, mostramos cómo hacer lo mismo usando el análisis matemático para resolver un problema de elección restringida u optimización. El método que usamos se explica en la ampliación 3.5, que te puede venir bien repasar antes de leer esta ampliación.

  

  
    El símbolo Π es la letra pi griega mayúscula y suele emplearse en economía para representar el beneficio.

  

  El beneficio total de la empresa es igual al número total de trabajadores, \(N\), multiplicado por el beneficio neto por cada trabajador, \((y \ – \ w)\), siendo \(y\) los ingresos de la empresa por cada trabajador empleado. Escribimos el beneficio como una función, a la que llamamos Π, de los salarios y el empleo:

\[\Pi(w, N) = (y - w)N\]
  La figura 6.13, reproducida aquí como A6.3, muestra las curvas de isobeneficio, es decir, las curvas que unen combinaciones de \(w\) y \(N\) que dan cantidades iguales de beneficio para el caso de que \(y = 800\).

  


                [image: En este gráfico el eje horizontal muestra el empleo , N, con un intervalo que va de 0 a 80. El eje vertical representa el salario, w, con un intervalo que va de 400 a 850. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una curva cóncava con pendiente positiva pasa por los puntos A (10 , 650), B (40 , 762,50) y C (75 , 780). En todos los puntos de esta curva, el beneficio es 1500. Hay otras curvas cóncavas con pendiente positiva que pasan por puntos situados todos por debajo de la curva del isobeneficio 1500; son las curvas de isobeneficio de 3000, 5000, 8000 y 12000. Las curvas de isobeneficio correspondientes a niveles más bajos de beneficios pasan por puntos que están todos por debajo de las curvas de isobeneficio de niveles más elevados de beneficio. La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a (0 , 800) y de uno horizontal que parte de (0 , 800).]



Figura A6.3 
Curvas de isobeneficio cuando \(\text{beneficio} = (800 \ – \ w) × N\).






  Propiedades de las curvas de isobeneficio

  La ecuación de la curva de isobeneficio correspondiente a cierto nivel de beneficio, \(Π_0\), es:

\[(y - w)N = \Pi_0\]
  Podemos hallar la forma de las curvas de isobeneficio examinando las propiedades algebraicas de esta ecuación. Como el gráfico se dibuja con \(w\) en el eje vertical, resulta conveniente despejar la ecuación para obtener:

\[w = y - \frac{\Pi_0}{N}\]
  Esta ecuación muestra que \(w\) se incrementa con \(N\) (porque \(Π_0/N\) se hace más pequeño). Podemos verificarlo derivando:

\[\frac{dw}{dN} = \frac{\Pi_0}{N^2} > 0\]
  Esto nos informa de que las curvas de isobeneficio tienen pendiente positiva. Conviene destacar que la pendiente puede expresarse en función de \(w\) y de \(N\) solo si se vuelve a sustituir el beneficio por su forma original, \(Π_0 = (y-w)N\):

\[\frac{dw}{dN} = \frac{(y - w)N}{N^2} = \frac{(y - w)}{N}\]
  Esta segunda forma de expresar la pendiente nos muestra cómo varía en diferentes partes del gráfico sin tener que hallar el nivel de beneficio en diferentes puntos: las curvas son más planas hacia la parte superior derecha, donde tanto \(N\) como \(w\) tienen valores altos.

  Volviendo a la expresión anterior, podemos determinar la derivada segunda, que muestra que, al avanzar a lo largo de una curva de isobeneficio, la pendiente, \(dw/dN\) disminuye (la curva se hace más plana) a medida que aumenta \(N\):

\[\frac{d^2 w}{d N^2} = -\frac{\Pi_0}{N^3} < 0\]
  En resumen, estas curvas de isobeneficio son crecientes y cóncavas, en contraste con las curvas de indiferencia, que suelen ser decrecientes y convexas (como se explica en la ampliación 5.4).

  Por último, la ecuación de la curva de isobeneficio nos dice que, si trazamos un conjunto de curvas de isobeneficio para diferentes valores de \(Π_0\), a valores más altos de beneficio corresponden niveles más bajos de salario para cada valor de \(N\). Dicho de otro modo, las curvas que aparecen más abajo en la figura tienen un beneficio más elevado. Para comprobarlo de forma algebraica, podemos derivar parcialmente \(w\) con respecto a \(Π_0\), manteniendo \(N\) constante:

\[w = y - \frac{\Pi_0}{N} \Rightarrow \frac{\partial w}{\partial \Pi_0} = -\frac{1}{N} < 0\]
  Es decir, un mayor beneficio requiere un menor salario en cada nivel de empleo.

  Solución del problema de elección restringida de la empresa

  Los propietarios de la empresa quieren elegir \(w\) y \(N\) de entre su conjunto factible para obtener el máximo beneficio posible. El conjunto factible incluye las combinaciones de \(w\) y \(N\) que se encuentran en la curva del salario de no escaqueo o por encima de ella.

  En el modelo que hemos desarrollado en esta unidad, el salario de no escaqueo es mayor que el salario de reserva del trabajador porque el salario tiene que contemplar el coste del esfuerzo y dar al trabajador suficiente renta para garantizar que le interese más trabajar que escaquearse. Por lo tanto, la curva del salario de no escaqueo se encuentra por encima y en paralelo a la curva del salario de reserva, que es una relación con pendiente positiva entre \(w\) y \(N\). Para que el análisis de la maximización del beneficio sea más general que en la sección principal anterior, no supondremos que se trata de una línea recta. Simplemente asumiremos que \(w\) es una función creciente de \(N\):

\[w = W(N) \text{, donde } W'(N) > 0\]
  
    Los parámetros son: \(m\) y \(q\), que determinan la contratación y la retención de la empresa (ampliación 6.5), y \(b\), \(ν\) y \(\tau\), que determinan los salarios de reserva de los trabajadores (sección 6.8). La ampliación 6.8 explica cómo se encajan todos esos parámetros para formar la curva del salario de reserva. El salario de no escaqueo también depende de \(c\), \(h\) y \(s\), que afectan a los incentivos para fomentar el esfuerzo (sección 6.9).

  

  Sabemos que la posición y la pendiente de la curva del salario de no escaqueo dependen de diferentes parámetros del mercado de trabajo. Pero, en esta ampliación, vamos a simplificar excluyendo explícitamente estos parámetros cuando escribimos la función \(W\)(\(N\)); nos centramos solo en la relación entre \(w\) y \(N\).

  La empresa se enfrenta a un problema de elección restringida que tiene una forma parecida al problema de un trabajador que elige consumo y tiempo libre para maximizar la utilidad (ampliaciones 3.5 y 5.5). Existe una diferencia, no obstante: tanto el consumo como el tiempo libre son «bienes» para los trabajadores, por lo que quieren que sean lo más grandes posibles, y las curvas de indiferencia tienen pendientes positivas. Pero la empresa maximiza el beneficio cuando \(N\) es lo más grande posible y \(w\) es lo más pequeño posible, por lo que sus curvas de isobeneficio tienen pendiente negativa.

  Las combinaciones factibles de \(w\) y \(N\) satisfacen \(w ≥ W(N)\), pero, como la empresa quiere que \(w\) sea lo más pequeño posible, sabemos que elegirá una combinación donde \(w = W(N)\). Por lo tanto, al igual que hicimos para Karim en la ampliación 3.5, podemos escribir la restricción como una igualdad, y no como una desigualdad.

  
    El problema de elección restringida del empleador

    Elegir \(w\) y \(N\) para maximizar \(\Pi(w, N)\) siempre y cuando se cumpla la restricción \(w=W(N)\).

  

  Como la función de beneficio tiene una forma especialmente simple, podemos resolver este problema con facilidad mediante el método de sustitución. El beneficio es:

\[\Pi = (y - w)N\]
  y, sustituyendo \(w\) por la restricción, obtenemos el beneficio como función de \(N\) solamente:

\[\Pi = (y - W(N))N\]
  Para hallar el valor de \(N\) que maximiza el beneficio, derivamos con respecto a \(N\) (usando la regla del producto) e igualamos la derivada a cero:

\[\frac{d \Pi}{dN} = (y - W(N)) - W'(N)N = 0\]
  Despejando esta ecuación, obtenemos la condición de primer orden:

\[W'(N) = \frac{y - W(N)}{N}\]
  que nos dice que el beneficio máximo se encuentra en el punto de la curva del salario de no escaqueo \(w = W(N)\) en el que su pendiente es igual a la pendiente de la curva de isobeneficio (ya mostramos más arriba que la pendiente de una curva de isobeneficio en cualquier punto viene dada por \((y \ – \ w)/N\)).

  Si conocemos la ecuación explícita de la curva del salario de no escaqueo, podemos resolver el par de ecuaciones simultáneas (la condición de primer orden y la ecuación del salario de no escaqueo) para hallar los valores específicos de \(w\) y \(N\) que elegirá el empleador. En el ejercicio A6.3, puedes ponerla a prueba para el caso de una curva del salario de no escaqueo lineal.

  La condición de segundo orden

  Para asegurarnos de que la solución encontrada es, en efecto, un punto máximo, deberíamos comprobar la condición de segundo orden. La segunda derivada de la expresión del beneficio nos da:

\[\frac{d^2 \Pi}{dN^2} = -2W'(N) - W''(N)\]
  Para un punto máximo, la derivada segunda debe ser negativa. Sabemos que \(W\)(\(N\)) es una función creciente, por lo que no cabe duda de que el primer término es negativo. Sin embargo, si es muy cóncava (es decir, si \(W’’(N)\) es un número negativo grande), es posible que el segundo término sea suficientemente positivo como para que la derivada segunda sea positiva en general. En ese caso, habríamos encontrado un punto de beneficio mínimo. Por lo tanto, para resolver este problema de elección restringida para cualquier curva dada de salario de no escaqueo, deberíamos comprobar si la condición de segundo orden sigue siendo válida.

  Si lo prefieres, puedes intentar dibujar un gráfico que muestre lo que sucede cuando la curva del salario de no escaqueo es muy cóncava. Si es suficientemente curva, la curva del salario de no escaqueo queda por debajo de la curva de isobeneficio a ambos lados del punto de tangencia (y no por encima, como sí ocurre en la figura 6.16). Entonces, imagínate aproximándote al punto de tangencia siguiendo la curva del salario de no escaqueo desde el lado izquierdo. A medida que cruzas las curvas de isobeneficio, el beneficio se va reduciendo cada vez más, hasta que pasas el punto de tangencia, en que vuelve a incrementarse. El punto de tangencia es un punto de beneficio mínimo.

  
    Ejercicio A6.3 Salario de no escaqueo lineal

    Piensa en el caso lineal, cuando la curva del salario de no escaqueo viene dada por la ecuación \(W = W_0 + W_1 N\) (siendo \(W_0 \text { y } W_1\) constantes positivas).

    
      	Halla el salario y el empleo que maximizan beneficios con respecto a \(W_0\) y \(W_1\) (asegúrate de comprobar que se satisface la condición de segundo orden).

      	Explica cómo varían el salario y el empleo que maximizan beneficios si la curva del salario de no escaqueo se desplaza hacia arriba.

      	Explica lo que sucede si se incrementa la pendiente de la curva del salario de no escaqueo.

    

  

  Más información: Capítulo 8 (sobre el trazado de curvas y la determinación de máximos y mínimos) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for economists: An introductory textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.11 Puesta en práctica del modelo de fijación de salarios: salarios, empleo y tasa de desempleo


  Si deseas explorar las tendencias en el desempleo a nivel mundial y por países, puedes consultar este gráfico de Our World in Data.




	desempleo de búsqueda o friccional
	Como los trabajadores, al igual que los empleos, difieren entre sí, las personas desempleadas y las empresas con vacantes dedican tiempo a buscar un emparejamiento adecuado para ambas partes. El desempleo causado por el proceso de búsqueda y emparejamiento se denomina desempleo de búsqueda o desempleo friccional.
	desempleo involuntario
	Una persona estará en situación de desempleo involuntario si busca trabajo y está dispuesta a aceptar un empleo con el salario habitual para su nivel de cualificación y experiencia, pero no lo encuentra.




​​¿Por qué siempre hay desempleo, incluso cuando la economía está en auge? En la mayor parte de los 30 últimos años, la tasa de desempleo mundial ha estado entre el 5 y 6 % y, en algunos países, se ha mantenido por encima del 20 % persistentemente. Una razón es el tiempo, el esfuerzo y otros costes en que incurren empresas y trabajadores en la búsqueda de un emparejamiento adecuado. La formación de esos emparejamientos puede acarrear más costes aún (como formación adicional o traslados), por lo que, incluso cuando encuentran una posible oportunidad, es posible que una o ambas partes prefieran seguir buscando un emparejamiento mejor. El desempleo resultante de los costes de búsqueda y emparejamiento se denomina desempleo de búsqueda o friccional.


​En ocasiones, al desempleo de búsqueda también se le llama «voluntario», dando por supuesto que se produce porque los salarios de reserva de los trabajadores son demasiado altos y prefieren rechazar vacantes que hay disponibles. Pero esto es engañoso: en nuestro modelo, el proceso de búsqueda y emparejamiento da el poder de mercado de trabajo a las empresas, por lo que igualmente podría argumentarse que los salarios ofrecidos son demasiado bajos. El carácter bilateral del desempleo de búsqueda implica que no es voluntario.

El problema de la disciplina laboral es otra importante fuente de desempleo y, en este caso, no cabe duda de que es involuntaria:


​
  Cuando las empresas fijan salarios que incluyen incentivos para el esfuerzo, siempre debe haber desempleo involuntario.



Estar desempleado involuntariamente implica no tener un trabajo, aunque se esté dispuesto a trabajar por el salario que están recibiendo otros trabajadores en condiciones parecidas.

Algunas personas están desempleadas involuntariamente en nuestro modelo de fijación de los salarios de la figura 6.17. En ella se muestran las curvas del salario de no escaqueo y de reserva para una empresa parecida a la academia de idiomas: la mano de obra es el único coste, mientras que \(y\) son los ingresos que genera cada empleado, por lo que las curvas de isobeneficio tienen la misma forma. El empleador establece un salario \(w_1\) para desalentar el escaqueo y solo ofrece un puesto a los \(N_1\) trabajadores que tengan salarios de reserva inferiores a \(r_1\). Se rechazan todas las solicitudes de personas con salarios de reserva entre \(r_1\) y \(w_1\). Estarían dispuestas a aceptar un empleo por ese salario, pero siguen en el desempleo. Por lo tanto, podemos decir que esas personas están desempleadas de forma involuntaria.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N. El eje vertical muestra el salario, w. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). Una línea recta con pendiente positiva está etiquetada como curva del salario de reserva, tiene una ordenada en el origen de r_0 y pasa por los puntos (N_1, r_1) y (N_2, w_1). Una línea recta con pendiente positiva que es paralela está etiquetada como curva del salario de no escaqueo, tiene todos sus puntos por encima de la curva del salario de reserva y pasa por el punto (N_1, w_1). Una curva cóncava con pendiente positiva sale del eje horizontal en un valor entre 0 y N_1 y es tangente a la curva del salario de no escaqueo en el punto (N_1, w_1). La distancia horizontal entre N_1 y N_2 refleja a los trabajadores rechazados.]



Figura 6.17 
Salarios y desempleo involuntario.






En cambio, hay otras personas en el desempleo cuyos salarios de reserva están por encima de \(w_1\). No están dispuestas a aceptar empleos que sí son aceptables para otras personas. Así, según la definición anterior, no están desempleadas involuntariamente. Sin embargo, como se ha señalado antes, llamarlas desempleadas voluntarias porque sus salarios de reserva son más altos que los salarios ofrecidos implica pasar por alto la posibilidad de que los salarios ofrecidos sean demasiado bajos.


​¿Qué sucede cuando cambian las condiciones económicas?

Nuestro modelo de fijación de los salarios determina el salario y el nivel de empleo que elegirán las empresas. Pero, si las condiciones económicas varían, la curva del salario de no escaqueo puede desplazarse.


​Una expresión de la curva del salario de no escaqueo

La curva del salario de la empresa se corresponde con los salarios de reserva de los posibles empleados, dispuestos en orden creciente.


  La sección 6.8 explica en detalle cómo derivar la expresión del salario de reserva.



El salario de reserva de cada persona depende en parte de la utilidad que obtenga mientras esté en el desempleo y en parte de la utilidad que espere recibir cuando al fin encuentre otro trabajo. Mientras siga en esa situación, recibe un subsidio de desempleo \((b)\) y su propia utilidad individual de estar desempleada \((a)\), que varía de una persona a otra según sus circunstancias personales y familiares. Si \(v\) es la utilidad media de otros trabajos, podemos escribir la curva del salario de reserva de esta forma:

\[w_r=\tau(b+a^N)+(1-\tau)v\]
donde \(a^N\) es la utilidad individual del enésimo posible trabajador. En esta ecuación, \(\tau\) es el peso que los trabajadores atribuyen a \((b + a^N)\) en lugar de a \(v\). Para alguien desempleado que piensa en su horizonte temporal, \(\tau\) es la proporción de su tiempo que cree que pasará en el desempleo y no empleado con respecto a la utilidad \(v\). Cuando \(\tau\) tiene un valor alto, la utilidad del desempleo importa más, por lo que el salario de reserva tiende hacia \((b + a^N)\).

La curva del salario de no escaqueo, \(w\), está por encima de la del salario de reserva a causa del coste del esfuerzo, \(c\), y de la renta que hay que pagar para desalentar el escaqueo.

\[w=w_r+c+\text{ renta}(s,c)\]
(Recuerda que la renta depende de \(s\), que es el número de semanas que se cree que tardará en detectar a los que se escaquean). Si juntamos esas dos expresiones, podemos escribir una ecuación para la curva del salario de no escaqueo:

\[w= \!\! \underbrace{\tau(b+a^N)+(1-\tau)v}_{\text{salario de reserva del enésimo trabajador}} \!\! +c+\text{renta}(s,c)\]

​Esta ecuación muestra todos los elementos que afectan a la curva del salario de no escaqueo de la empresa.

¿Qué desplaza la curva del salario de no escaqueo de la empresa?


  	Si la empresa mejora su capacidad para detectar el escaqueo, posiblemente gracias a una nueva tecnología de vigilancia, entonces disminuye el tiempo \(s\). En tal caso, la renta requerida para desalentar el escaqueo será más baja y la curva se desplazará hacia abajo.

  	Si baja el estado de ánimo entre el personal, es posible que sientan mayor inclinación a escaquearse: el esfuerzo les parecerá más costoso. El aumento de \(c\) desplazará la curva hacia arriba.

  	Si los competidores de la empresa en el mercado de trabajo aumentan su demanda de trabajadores (por ejemplo, por el aumento de su productividad), subirán los salarios para contratar a más trabajadores: \(v\) aumentará. Esto subirá el salario de reserva de los empleados actuales, por lo que la curva del salario de no escaqueo de la empresa se desplazará hacia arriba.



Efecto de un desplazamiento en la curva del salario de no escaqueo

La figura 6.18 ilustra los efectos de uno de estos desplazamientos: un aumento del coste del esfuerzo, \(c\). Supón que la empresa maximiza el beneficio en el punto E, donde la curva del salario de no escaqueo llega a la curva de isobeneficio más alta posible. Si aumenta el coste del esfuerzo de los empleados, tal vez por decaer el ánimo, la curva del salario de no escaqueo se desplaza hacia arriba, ya que el empleador tiene que pagar salarios más altos para desalentar el escaqueo.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N. El eje vertical muestra el salario, w. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0, 0) a (0, y) y de uno horizontal que parte de (0, y). Una serie de líneas cóncavas con pendiente positiva que parten del eje horizontal son curvas de isobeneficio, con beneficios crecientes a medida que se alejan del origen. Una línea convexa con pendiente positiva es tangencial a una curva de isobeneficio en el punto E (N_1, w_1). Cuando sube el coste del esfuerzo c, la curva del salario de no escaqueo. se desplaza hacia arriba. Ahora es tangencial a una curva de isobeneficio más alta en el punto F (N_2, w_2), con N_2 menor que N_1 y w_2 mayor que w_1.]



Figura 6.18 
Aumento del coste del esfuerzo.






El nuevo punto de maximización del beneficio es F: el salario es más alto, pero, como la mano de obra es más cara, la empresa reduce la plantilla y su beneficio cae.

La curva del salario de no escaqueo de la empresa también se desplaza si cambian las condiciones generales de la economía para las personas desempleadas, es decir, el subsidio de desempleo, \(b\), y la tasa de desempleo, que determina lo que se tarda en encontrar trabajo \((\tau)\). Pero esos cambios afectarán a los salarios y al empleo en todas las empresas, lo cual, a su vez, repercutirá en los salarios de reserva y en las curvas del salario de no escaqueo. Para entender bien los cambios, tenemos que modelar la economía en su conjunto.


​​Salarios y empleo en la economía en su conjunto


​Nuestro modelo de una sola empresa nos puede servir para construir otro de toda la economía. Para ello, imagina que en ella hay un número fijo de empresas y que todas son idénticas, con la misma productividad y los mismos problemas de disciplina laboral y contratación de personal. El coste del esfuerzo y la renta del empleo serán iguales en todas las empresas. Y también se enfrentarán a la misma curva del salario de no escaqueo y escogerán igual salario, \(w\), e igual tamaño de plantilla, \(N\). La utilidad neta que las personas desempleadas pueden esperar recibir cuando encuentren un trabajo será \(v = w \ – \ c\). Por lo tanto, el salario de todas las empresas puede hallarse poniendo \(v = w \ – \ c\) en la curva del salario de no escaqueo:

\[\begin{align*} w& = \tau(b + a^N) + (1 - \tau)(w - c) +c +\text{renta}(s,c) \\ &⇒ \tau w = \tau(b + a^N + c) +\text{renta}(s,c) \\ &⇒ w = b + a^N +c + \frac{\text{renta}(s,c)}{\tau(u)} \\ \end{align*}\]

​​Esta ecuación nos ofrece una relación entre salarios y nivel de desempleo que está en equilibrio en toda la economía en su conjunto. Ten en cuenta que \(N\) es el número de trabajadores empleados en cada empresa y que \(a^N\) es la utilidad individual del enésimo trabajador de cada empresa (el empleado con el salario de reserva más alto). Hemos expresado \(\tau\) como \(\tau (u)\) para resaltar que el tiempo que se tarda en encontrar un trabajo aumenta cuando el desempleo es elevado.

Para comprender cómo se relacionan salarios y desempleo, imagina que la economía está experimentando mucho desempleo. Entonces:


  	\(\tau (u)\) es un número alto (se tarda mucho en encontrar un empleo); esto reduce el cuarto término de la ecuación del salario, la renta \(\tau\).

  	El nivel de empleo, \(N\), debe ser bajo en todas las empresas; de ahí que también sea bajo \(a^N\), la utilidad del desempleo del enésimo trabajador.




​​Estos dos efectos bajan el salario de equilibrio. A la inversa, cuando el desempleo baje, los salarios subirán. Para la economía en conjunto, esa es la curva de fijación de los salarios y representa el lado de la oferta del mercado de trabajo. En las unidades 1–4 del volumen de macroeconomía, volvemos a completar el modelo de la economía en su conjunto y analizamos los salarios reales, el desempleo y la inflación. Pero hay una pregunta que podemos contestar ya: ¿es posible el pleno empleo? Cuando el salario se sitúa en la curva del salario de no escaqueo de una empresa de la figura 6.17, no hay desempleo involuntario.

Por qué es imposible el pleno empleo

La relación existente entre salarios y empleo a nivel de toda la economía nos dice que es imposible erradicar el desempleo por completo. Si nadie estuviera desempleado, significaría que quienes perdieran su trabajo encontrarían otro de inmediato. Por lo tanto, \(\tau\), el tiempo que se tarda en encontrarlo, sería cero.

Piensa en lo que sucede a medida que \(\tau\) se aproxima a cero. El cuarto término, \(\frac{\text{renta}}{\tau}\), se hace infinitamente grande. En consecuencia, el salario necesario para garantizar que los trabajadores no se escaqueen superaría su productividad, y ninguna empresa ofrecería un salario así.


​Por lo tanto, no puede alcanzarse el equilibrio en la economía si no hay desempleo. La amenaza de perder el puesto de trabajo y estar desempleado al menos durante cierto tiempo desempeña un papel esencial en la disciplina laboral.


  Ejercicio 6.10 La «Gran Renuncia»

  Desde la pandemia de la COVID-19 de 2020, muchas personas de varios países, como China, Australia y Estados Unidos, han decidido dejar su trabajo. Utiliza estos artículos como ayuda para responder a las siguientes preguntas:

  
    	Encuesta de 2021 entre los trabajadores estadounidenses de Pew Research Center.

    	Publicación en el blog de la OCDE sobre la Gran Renuncia.

    	Estadísticas sobre la Gran Renuncia en Estados Unidos por MIT Sloan Management Review.

  

  
    	¿Cuáles son las principales razones por las que la gente ha dejado el trabajo y cómo ha contribuido la pandemia a esas razones?

    	Elige una de las razones expuestas en los artículos y utiliza un gráfico como el de la figura 6.18 para ilustrar cómo podría afectar a las distintas curvas y al equilibrio del mercado de trabajo.

    	¿Cómo crees que las empresas podrían conseguir retener a su personal?

  




  La economía aprende de los hechos Los trabajadores aceleran cuando la economía se frena

  
  ​​​​Un estudio de Edward Lazear (asesor económico del expresidente de Estados Unidos George W. Bush) y otros autores ilustra los incentivos que ofrece la renta del empleo. En él, investigaron una única empresa durante la crisis financiera mundial para analizar cómo reaccionaron los directivos y los trabajadores a las turbulentas condiciones económicas que se produjeron. Se trata de una empresa que opera en 12 estados de Estados Unidos y está especializada en servicios tecnológicos, como la tramitación de reclamaciones de seguros, la calificación de exámenes por medios informáticos y los centros de asistencia técnica por teléfono. A partir de los datos registrados por la empresa entre 2006 y 2010, Lazear y su equipo analizaron el efecto que sobre la productividad tuvo la peor recesión que se ha experimentado desde la Gran Depresión.

  Descubrieron que, durante la crisis financiera, la productividad aumentó sustancialmente en esta empresa a la par que subía el desempleo. Una posible explicación es que la productividad media aumentó porque se había despedido a los miembros menos productivos de la plantilla. Sin embargo, Lazear descubrió que más bien se debió a que los trabajadores habían aumentado su nivel de esfuerzo. La gravedad de la recesión hizo que se incrementara la renta del empleo de los trabajadores fuese cual fuese el salario y, por tanto, reaccionaron trabajando más duro.1

  
  ​Nuestro modelo predice que, si los empleadores hubiesen reducido los salarios, habrían manteniendo una renta del empleo suficiente como para motivar el esfuerzo. Pero los salarios no se redujeron. Una recesión anterior nos ofrece otro dato que ayuda a explicar la reticencia de la empresa a disminuir los salarios en medio de la crisis. El economista Truman Bewley se quedó perplejo al observar que solo unas cuantas empresas del noreste de Estados Unidos recortaron salarios durante la recesión de principios de los años noventa. La mayoría, igual que ocurrió en la que estudió el equipo de Lazear, no había aplicado rebajas salariales.

  
  ​​Bewley entrevistó a más de 300 empleadores, dirigentes sindicales, asesores de empresas y orientadores profesionales de la zona noreste de Estados Unidos. Llegó a la conclusión de que los empleadores decidieron no bajar los salarios porque creían que desmotivaría a la plantilla, disminuiría la productividad y dificultaría la contratación y la retención del personal. Pensaron que, a la larga, terminaría costándoles más que el dinero que pudieran ahorrar en salarios.2




  Ejercicio 6.11 Los resultados de Lazear

  Básate en las conclusiones de Lazear y sus coautores (tratadas en el apartado «La economía aprende de los hechos») para responder a las siguientes preguntas.

  Suponiendo que el empleador no ajustó los salarios, traza un gráfico como el de la figura 6.18 para cada uno de los años siguientes y explica lo que pone de relieve:

  
    	Periodo anterior a la crisis (2006).

    	Años de la crisis (2007–08).

    	Año posterior a la crisis (2009).

  




  
    	
      Edward P. Lazear, Kathryn L. Shaw y Christopher Stanton. 2016. «Making Do With Less: Working Harder During Recessions». Journal of Labor Economics 34 (1/2): pp. 333–360. ↩

    

    	
      Truman F. Bewley. 1999. Why Wages Don’t Fall During a Recession. Cambridge, MA: Harvard University Press. ↩
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​6.12 Cómo ejercen poder los empleadores

En la unidad 5 explicamos que el poder adopta dos formas en economía: primero, es posible que un actor económico tenga la capacidad de beneficiarse estableciendo las condiciones de un intercambio y, segundo, que también la tenga de amenazar con imponer grandes costes sobre otras personas si no hacen lo que quiere. Lo primero es lo que llamamos poder de mercado (la unidad 7 muestra que puede ejercerse no solo al contratar personal, sino también al vender bienes). A lo segundo lo denominamos «poder sobre otras personas», porque implica que el actor con poder, en su propio interés, les ordena que hagan cosas que no habrían hecho de no haber existido esa amenaza.

Los empleadores de nuestro modelo de fijación de salarios ejercen ambos tipos de poder:


  	Poder de control sobre los salarios: contratando a menos trabajadores, pueden pagar salarios más bajos.

  	Poder sobre otras personas: pueden conseguir que los trabajadores se esfuercen bajo la amenaza de despido si no lo hacen.




  
  ​La palabra «monopsonio» la acuñó Joan Robinson en su libro de 1932, Economía de la competencia imperfecta. Pidió a un compañero de la Universidad de Cambridge, especialista en lenguas clásicas, que le sugiriese un término griego para designar un mercado en que hubiese un solo comprador, semejante a «monopolio» para el caso de un solo vendedor. La analogía más directa habría sido «monoonio», pero decidieron que «monopsonio» sonaba mejor, aunque su traducción literal fuese ‘mercado con un solo comprador de pescado’.




	poder de mercado de trabajo
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Véase también: poder monopsónico.
	poder monopsónico
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Se aplica a una empresa que es la única empleadora en un mercado de trabajo determinado.




​​​El poder que tiene la empresa de mantener bajos los salarios restringiendo el empleo (el número de personas a las que emplea) se denomina poder de mercado de trabajo o, también, poder monopsónico. El término «monopsonio» se aplicó inicialmente a «un solo comprador» de trabajo: una empresa que fuese la única posible empleadora de las personas que viven en sus proximidades habría tenido el poder de controlar los salarios de la zona mediante el control del empleo. Pero nuestro modelo se aplica de un modo más general: no dimos por supuesto que la academia de idiomas era el único empleador de París. Sus docentes habrían tenido otras opciones.

En nuestro modelo, el poder de mercado de trabajo se deriva del proceso de búsqueda y emparejamiento: los trabajadores y las empresas tardan tiempo en encontrar emparejamientos adecuados. En el momento en que se hace una oferta de trabajo, la única alternativa inmediata del trabajador es seguir sin empleo, por lo que su salario de reserva es menor que el salario medio que ofrecen otras empresas. No obstante, el poder de mercado de trabajo se reduce si hay más empleadores compitiendo por los mismos trabajadores. Si en París hubiera muchas academias buscando profesores, los posibles empleados podrían encontrar trabajo con mayor rapidez y sus salarios de reserva serían más altos. Entonces, cada academia tendría que ofrecer sueldos más altos para atraer al mismo número de docentes, y los beneficios serían menores.

Los empleadores ejercen poder sobre otras personas (la segunda forma) poniendo a sus empleados en una posición en la que reciben una renta del empleo y luego amenazándolos con quitársela mediante la finalización de sus contratos si no se esfuerzan todo lo requerido. Cada trabajador recibe una renta porque el salario es más alto que su salario de reserva.


  En economía, existen muchas otras situaciones en las que se usa el término «poder». Por ejemplo, «poder de negociación», que se trata en la unidad 5.




​Estos dos aspectos del poder del empleador están conectados. El nivel salarial necesario para que el trabajador reciba una renta suficiente que lo motive a esforzarse depende de su salario de reserva. Así pues, si contrata a menos trabajadores, la empresa puede evitar emplear a los que tengan un salario de reserva más alto (que estarían motivados a esforzarse solo con un salario de no escaqueo más alto).
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6.13 Caso práctico: el salario mínimo

En muchos países, el gobierno establece un salario mínimo legal por hora con el fin de proteger el nivel de vida de los trabajadores peor pagados. En algunos casos, el mismo salario mínimo se aplica a todos los trabajadores; en los demás, es posible que varíe en función del tipo de trabajo. En India, el salario mínimo varía por estado y sector. En Estados Unidos, muchos estados establecen su propio salario mínimo por encima del mínimo federal, según las condiciones y preferencias locales.


	salario mínimo
	Nivel mínimo de retribución para los trabajadores en general o para los de algún tipo específico, establecido por la ley o la regulación. Con un salario mínimo se pretende garantizar un estándar de vida mínimo a los peor pagados. Muchos países, incluidos Reino Unido y Estados Unidos, imponen un salario mínimo en su legislación.




​​​A menudo se argumenta que, si los empleadores tienen que pagar salarios más altos, darán trabajo a menos personas, lo que ocasiona el desempleo de los trabajadores menos cualificados. Por lo tanto, mientras que hay quienes se benefician de cobrar más, otras personas no podrán encontrar trabajo. Sin embargo, economistas que han analizado el efecto de la subida del salario mínimo han llegado a la conclusión de que el efecto sobre los salarios es mucho mayor que sobre el empleo. En algunos estudios, se ha detectado una disminución moderada del empleo; en otros, se estima que el número de puestos de trabajo ha aumentado. En nuestro vídeo, Arin Dube explica la forma en que él y sus coautores midieron los efectos del salario mínimo y lo que descubrieron.

                        
                    Arin Dube describe el estudio en que observó que, por término medio, subir el salario mínimo aumentó los ingresos de los trabajadores más pobres.    



  
    Pregunta 6.12 Elige las respuestas que sean correctas

    Ve el vídeo del estudio de Arin Dube sobre el salario mínimo en Estados Unidos, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Para examinar el efecto de un aumento del salario mínimo, el estudio de Arin Dube comparó zonas fronterizas donde a un lado sí se produjo ese cambio, mientras que al otro lado, no.

      	La rotación de los trabajadores aumentó después de la subida del salario mínimo.

      	Incrementar el salario mínimo redujo la desigualdad de rentas.

      	Elevar el salario mínimo tuvo un efecto negativo ínfimo sobre el empleo.

    

    
      	Este método se denomina experimento natural: el lado de la frontera donde no se produjo la subida del salario mínimo fue el grupo de «control», mientras que el lado donde sí subió fue el grupo sometido al «tratamiento».

      	El estudio reveló lo contrario: el salario mínimo podía mejorar el funcionamiento del mercado de trabajo gracias a la reducción de la rotación de la mano de obra.

      	La desigualdad disminuyó porque el salario mínimo benefició en especial a los trabajadores peor pagados al aumentar el dinero que acababan llevando a casa.

      	El estudio descubrió que los empleadores transferían el aumento de los costes salariales a los consumidores, por lo que las repercusiones negativas sobre el empleo fueron mínimas.

    

  



Nuestro modelo de fijación de salarios nos sirve para mostrar que, cuando los empleadores tienen poder de mercado en el mercado de trabajo, un salario mínimo puede llevar a la empresa a aumentar tanto el tamaño de la plantilla como los salarios. Esto ocurre porque el salario mínimo limita la capacidad de la empresa para contener los salarios mediante la restricción del empleo.

La figura 6.19 muestra la curva del salario de no escaqueo de una empresa que maximiza el beneficio dando trabajo a 50 personas con un salario de w0. Sigue los pasos para analizar el efecto del salario mínimo.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N. El eje vertical muestra el salario, w. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a un salario relativamente elevado y de otro horizontal que parte de ese nivel de salario. Una serie de líneas cóncavas con pendiente positiva que parten del eje horizontal son curvas de isobeneficio, con beneficios crecientes a medida que se alejan del origen. Una línea convexa con pendiente positiva etiquetada como curva del salario de no escaqueo es tangencial a una curva de isobeneficio en el punto E (50 , w_0). El área situada por encima de la curva del salario de no escaqueo es el conjunto factible. Una línea horizontal empieza en w_mín en el eje vertical y conecta el eje vertical con la curva del salario de no escaqueo en el punto F, que está en un isobeneficio que es más alto que el que pasa por el punto E. w_mín es mayor que w_0.]



Figura 6.19 
Efecto del salario mínimo sobre los salarios y el empleo.






  


                [image: Maximización del beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N. El eje vertical muestra el salario, w. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a un salario relativamente elevado y de otro horizontal que parte de ese nivel de salario. Una serie de líneas cóncavas con pendiente positiva que parten del eje horizontal son curvas de isobeneficio, con beneficios crecientes a medida que se alejan del origen. Una línea convexa con pendiente positiva etiquetada como curva del salario de no escaqueo es tangencial a una curva de isobeneficio en el punto E (50 , w_0). El área situada por encima de la curva del salario de no escaqueo es el conjunto factible.]



Maximización del beneficio



Dentro de su conjunto factible, la empresa maximiza el beneficio en el punto E, dando trabajo a 50 empleados con un salario de w0. ¿Qué sucede si el gobierno introduce un salario mínimo?






  


                [image: Salario mínimo bajo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N. El eje vertical muestra el salario, w. Las coordenadas corresponden a (empleo, salario). La línea de beneficio cero consta de un segmento vertical que discurre de (0 , 0) a un salario relativamente elevado y de otro horizontal que parte de ese nivel de salario. Una serie de líneas cóncavas con pendiente positiva que parten del eje horizontal son curvas de isobeneficio, con beneficios crecientes a medida que se alejan del origen. Una línea convexa con pendiente positiva etiquetada como curva del salario de no escaqueo es tangencial a una curva de isobeneficio en el punto E (50 , w_0). El área situada por encima de la curva del salario de no escaqueo es el conjunto factible. Una línea horizontal empieza en w_mín en el eje vertical y conecta el eje vertical con la curva del salario de no escaqueo. w_mín es menor que w_0.]



Salario mínimo bajo



El salario mínimo disminuye el tamaño del conjunto factible de la empresa: ya no puede establecer salarios muy bajos. Pero, si el salario mínimo no llega a w0, no tiene ningún efecto sobre esta empresa, que sigue maximizando el beneficio en el punto E, empleando a 50 personas con un salario de w0.






  


                [image: Salario mínimo más alto: In this diagram, the horizontal axis shows employment N. The vertical axis shows wage w. Coordinates are (employment, wage). The zero-profit line consists of a vertical segment between (0, 0) and a relatively high wage, and a horizontal line starting from that level of wage. A series of upward-sloping, concave lines starting from the horizontal axis are isoprofit curves for increasing profits the further away from the origin. An upward-sloping, convex line labelled no-shirking wage curve is tangential to a isoprofit curve at point E (50, w_0). The area above the no-shirking wage curve is the feasible set. A horizontal line starts from min_w on the vertical axis and connects the vertical axis with the no-shirking wage curve at point F, which lies on a isoprofit which is higher than the one passing through point E. Min_w is higher than w_0.]



Salario mínimo más alto



Si el salario mínimo está por encima de w0, ya no es factible el punto E. El mayor beneficio que la empresa puede conseguir está en el punto F, donde da trabajo a 70 personas con el salario mínimo.








El salario mínimo altera el conjunto factible de la empresa. Si \(N\) es un número pequeño, el límite inferior del conjunto factible es horizontal y lo marca el salario mínimo. Conforme aumenta \(N\), la situación se mantiene sin cambios hasta que alcanza la curva del salario de reserva.

Si la introducción de un salario mínimo hace que el anterior punto de maximización del beneficio de la empresa deje de ser factible, sus opciones de salario y empleo se desplazarán de E a F en la figura. Para asegurarte de haber entendido por qué el beneficio es máximo en el punto F, imagina que te desplazas siguiendo el borde inferior del conjunto factible (como en la sección 6.10) y que usas las curvas de isobeneficio para determinar si el beneficio aumenta o disminuye.

Este análisis demuestra que la existencia del salario mínimo puede beneficiar a los trabajadores de esta empresa. Si es suficientemente alto como para afectar a la decisión de la empresa, esta da trabajo a más personal, y con un salario más alto que antes. Pero el beneficio es menor para la empresa en el punto F que en E.


  
    	Barbara Ehrenreich trabajó de incógnito cobrando el salario mínimo en moteles y restaurantes con el objetivo de comprobar cómo viven los pobres en Estados Unidos.1

    	La periodista británica Polly Toynbee había hecho lo mismo en Reino Unido en 2003, trabajando en un centro de atención telefónica, una residencia para la tercera edad y otros trabajos con salarios bajos.2

  




​Este modelo muestra cómo el salario mínimo puede influir de forma positiva tanto en los salarios como en el empleo, de acuerdo con las conclusiones de varios estudios sobre su aplicación en la práctica. Pero hay que tener cuidado con cómo interpretar eso: si se siguiera subiendo el salario mínimo, podría llegar a ser mayor que la productividad de los trabajadores. En ese caso, la empresa tendría beneficios negativos y podría verse obligada a cerrar o a despedir trabajadores. Ese es el motivo de que los responsables políticos tiendan a ser prudentes al fijar el salario mínimo y de que, en muchos países, el nivel de vida siga siendo bajo para quienes trabajan por el salario mínimo.


  
    	
      Barbara Ehrenreich. 2011. Nickel and Dimed: On (Not) Getting By in America. Nueva York: St. Martin’s Press [Por cuatro duros: cómo (no) apañárselas en Estados Unidos, trad. cast. de Carmen Aguilar, Madrid: Capitán Swing. 2014]. ↩

    

    	
      Polly Toynbee. 2003. Hard Work: Life in Low-Pay Britain. Londres: Bloomsbury Publishing. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 La empresa y su personal

6.14 Caso práctico: otro tipo de organización empresarial


  ¿Por qué funcionan las empresas como lo hacen? ¿Por qué, en la mayoría de las empresas, los propietarios del capital contratan a los trabajadores y no son los trabajadores los dueños de la empresa y alquilan la maquinaria que usan? Randall Kroszner y Louis Putterman resumen este campo de la economía en su libro La naturaleza económica de la empresa.1




	cooperativa, sociedad laboral
	Una cooperativa es una organización empresarial cuyos miembros poseen conjuntamente los activos de la organización, comparten los ingresos resultantes de su actividad y acuerdan todos juntos cómo gestionar la organización. Una sociedad laboral es una empresa que pertenece en su mayor parte o en su totalidad a las personas que trabajan en ella, quienes contratan y despiden al equipo directivo.




​​​Incluso en economías capitalistas, algunas organizaciones empresariales tienen una estructura completamente diferente a las analizadas hasta ahora: los trabajadores son los propietarios de los bienes de capital y de otros activos de la compañía y también son ellos quienes seleccionan al equipo directivo que la gestiona en el día a día. Esta forma de organización se denomina cooperativa o sociedad laboral.2 3


​Un ejemplo es la importante empresa británica de grandes almacenes John Lewis Partnership, fundada en 1864 y que se mantiene bajo la fórmula legal de trust en beneficio de sus empleados desde 1950. Además de que cada uno de ellos es socio, existen consejos de empleados que eligen a tres de los siete miembros de la junta directiva de la empresa. Los empleados reciben bonificaciones generosas (plan de pensiones, vacaciones pagadas, años sabáticos para quienes llevan muchos años en la empresa, actividades sociales), y los beneficios que obtiene la empresa se reparten cada año en forma de prima, que se calcula como porcentaje del salario de cada persona. Incluso después de reservar una cantidad importante de los beneficios para inversiones futuras, la prima normalmente representa entre un 10 % y un 20 % del salario. John Lewis es uno de los negocios de comercio minorista más rentables y con más éxito del país, si bien sus beneficios se han visto muy afectados por la pandemia de la COVID-19.

Las cooperativas propiedad de sus trabajadores están organizadas de forma jerárquica, como las empresas convencionales, pero las directrices emitidas desde la cúpula vienen de personas que deben su trabajo a los propietarios-trabajadores. La otra diferencia importante es que las cooperativas requieren menos supervisores y menos personal de dirección para asegurar que los propietarios-trabajadores se esfuercen y trabajen bien. Según muestran estudios de casos reales, en las empresas que son propiedad principalmente de los propios trabajadores, el trabajo se hace con mayor intensidad y menor supervisión. Los propietarios-trabajadores no tolerarán que nadie se escaquee, porque eso reduciría la participación en los beneficios de los demás trabajadores. La menor necesidad de supervisión está entre las razones de que las cooperativas propiedad de sus trabajadores tengan al menos la misma productividad por hora, si no más, que las empresas convencionales.

Las desigualdades salariales dentro de una cooperativa, por ejemplo, entre los directivos y los demás trabajadores, también suelen ser menores que en las empresas convencionales. Además, las cooperativas de trabajadores tienden a no recurrir a despidos cuando la economía entra en recesión, por lo que representan una especie de seguro para sus propietarios-trabajadores (muchas veces recortan las horas de trabajo de toda la plantilla en lugar de aplicar una regulación de empleo a una parte de ella).


​​El economista John Stuart Mill predijo que la relación convencional empleador–trabajador acabaría siendo sustituida por otros tipos de organizaciones empresariales basadas en la asociación. A lo largo de la historia reciente, ha habido muchos intentos de establecer tipos de organización de la empresa que se salen de lo normal, pero puede resultar difícil conseguir los fondos para fundar y sostener empresas propiedad de los trabajadores porque, como se explica en la unidad 9, los bancos suelen mostrarse reacios a prestar dinero (excepto a tipos de interés elevados) a personas que no son ricas.


  Ejercicio 6.12 Una cooperativa propiedad de los trabajadores

  En la figura 6.1, mostramos los actores y la estructura de decisión de una empresa típica.

  
    	¿En qué se diferencian los actores y la estructura de decisión de John Lewis Partnership de los de una empresa típica?

    	Ilustra tu respuesta a la pregunta 1 por medio de un gráfico como el mostrado en la figura 6.1.

  




  Grandes economistas John Stuart Mill

  


                [image: John Stuart Mill]






  John Stuart Mill (1806–1873) fue uno de los filósofos y economistas más importantes del siglo XIX. Su libro Sobre la libertad (1859) ofrece un argumento convincente en favor de la libertad individual y la privacidad.

  
  ​Mill pensaba que la estructura de la empresa típica era una afrenta a la libertad y la autonomía del individuo. En Principios de economía política (1848), Mill describió como antinatural la relación entre los dueños de la empresa y los trabajadores: «Trabajar a las órdenes y para beneficio de otro, sin tener ningún interés en el trabajo … no es, incluso cuando los salarios son altos, un estado satisfactorio para los seres humanos de inteligencia educada».4 5

  Además, atribuyendo la relación convencional empleador–empleado a la educación deficiente de la clase trabajadora, predijo que la extensión de la educación y el empoderamiento político de la clase trabajadora cambiarían esta situación:

  
  ​«La relación de jefes y trabajadores será gradualmente sustituida por una asociación … incluso, al final de todo, por una asociación de obreros entre sí». (Principios de economía política, 1848)




  Ejercicio 6.13 ¿Se equivocaba Mill? El papel de las cooperativas en la economía

  Las cooperativas de trabajadores forman parte de muchas economías, pero en general aún no se han convertido en la forma dominante de organización del trabajo. Utiliza estos artículos para responder a las siguientes preguntas:

  
    	«What do we really know about worker cooperatives?».

    	«Worker cooperatives as an organizational alternative: Challenges, achievements and promise in business governance and ownership».

  

  
    	Según lo que has podido comprobar, ¿cómo tienden a actuar las cooperativas de trabajadores en comparación con las empresas que tienen estructuras tradicionales?

    	¿Qué opiniones acerca de las cooperativas de trabajadores rebaten estos artículos o, al menos, dan un punto de vista alternativo?

    	A pesar de las ventajas que pueden ofrecer las cooperativas de trabajadores, ¿cuáles son algunas razones de que en general no hayan «desbancado» a las empresas tradicionales como predijo Mill?

  




  
    	
      Randall S. Kroszner y Louis Putterman (eds.). 2009. The Economic Nature of the Firm: A Reader. Cambridge: Cambridge University Press [La naturaleza económica de la empresa, trad. esp. de Bienvenido Pascual Entrena, Madrid: Alianza Editorial, 1994]. ↩

    

    	
      Durante el siglo XX, hubo empresas propiedad de sus trabajadores dedicadas a la producción de madera contrachapada que compitieron con éxito con empresas capitalistas tradicionales en Estados Unidos. John Pencavel. 2002. Worker Participation: Lessons from the Worker Co-ops of the Pacific Northwest. Nueva York: Russell Sage Foundation Publications. ↩

    

    	
      La economía basada en el conocimiento está creando nuevas formas empresariales que no son ni capitalistas ni sociedades laborales. Tim O’Reilly y Eric S. Raymond. 2001. The Cathedral & the Bazaar: Musings on Linux and Open Source by an Accidental Revolutionary. Sebastopol, CA: O’Reilly. ↩

    

    	
      John Stuart Mill. 2002. On Liberty. Mineola, NY: Dover Publications [Sobre la libertad, trad. cast. de Carlos Rodríguez Braun. Madrid: Tecnos, 2008]. ↩

    

    	
      John Stuart Mill. 1994. Principles of Political Economy.  Nueva York: Oxford University Press [Principios de economía política, trad. cast. de Teodoro Ortiz. México: Fondo de Cultura Económica, 1943]. ↩
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6.15 Resumen


  	La empresa es tanto un actor económico como un escenario donde interactúan trabajadores, directivos y propietarios. Trabajar en una empresa comporta ventajas mutuas (beneficio para los propietarios, rentas económicas para los empleados) y también conflictos de intereses sobre cómo se reparten las ganancias.

  	El mercado de trabajo es uno de emparejamiento: empareja a personas trabajadoras (cada una con sus distintas capacidades y preferencias) con empresas (que ofrecen puestos de trabajo con distintas características).

  	Los contratos de trabajo suelen ser de larga duración, porque hace falta tiempo para que trabajadores y empresas encuentren buenos emparejamientos y porque el empleo implica activos específicos de una relación.

  	Una persona aceptará un trabajo solo si es mejor que su siguiente mejor opción, por lo que el salario ofrecido debe ser más alto que su salario de reserva.

  	El modelo de contrataciones y abandonos: cada persona tiene su propio salario de reserva; para lograr cierto nivel de empleo, el salario que ofrezca la empresa debe atraer a suficientes solicitantes como para sustituir a quienes se van de la empresa. La curva de salario de reserva muestra el salario factible más bajo para cada nivel de empleo.

  	Se dice que los contratos de trabajo son incompletos porque hay cierta información relevante, como lo que se va a esforzar cada empleado o cuándo prevé dejar el trabajo, que es asimétrica o no puede verificarse.

  	El modelo de disciplina laboral: el empleador (el principal) elige el salario y el empleado (el agente) decide cuánto se va a esforzar en el trabajo. El salario de equilibrio da al trabajador suficientes rentas económicas como para motivarlo a hacer el nivel de esfuerzo requerido (salario de no escaqueo).

  	El modelo de fijación de salarios combina el modelo de contrataciones y abandonos y el de disciplina laboral para determinar la curva del salario de no escaqueo de la empresa: un salario suficiente para sostener tanto el tamaño de la plantilla como el esfuerzo del personal. La empresa elige, en la curva del salario de no escaqueo, la combinación de empleo y salarios que maximice el beneficio.

  	Si ampliamos el modelo a la economía en conjunto, se observa que con salarios altos el empleo es bajo, y viceversa, y que es imposible erradicar el desempleo.

  	Los empleadores pueden ejercer poder sobre los trabajadores, porque estos perderían rentas si se quedasen sin empleo, y poder de mercado sobre el mercado de trabajo, porque las empresas pueden bajar los salarios contratando menos personal.

  	Cuando las empresas tienen poder de mercado en el mercado de trabajo, imponer un salario mínimo puede dar lugar a que aumente el nivel de empleo.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 6

  
    	La estructura jerárquica de la empresa; separación de propiedad y control; beneficiario residual.

    	Características específicas del empleo: contrato de trabajo; relaciones a largo plazo, activos específicos de una empresa; contratos incompletos.

    	Modelo de contrataciones y abandonos; salarios de reserva y curva del salario de reserva de la empresa.

    	Información asimétrica; información verificable; contratos ejecutables; problemas principal–agente.

    	Renta del empleo; determinación del salario de reserva de un trabajador desempleado, modelo de disciplina laboral y salario de no escaqueo.

    	Modelo de fijación de salarios: curvas de isobeneficio y curva del salario de no escaqueo.

    	Poder de la empresa sobre los empleados; poder de mercado de trabajo; salarios mínimos.

    	La población activa; tasa de desempleo; desempleo de búsqueda; desempleo involuntario.
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    Unidad 7
    La empresa y sus clientes
  

    
      Cómo interactúa con sus clientes una empresa que produce un bien diferenciado y desea maximizar los beneficios
    




  Antes de empezar

  Para entender el modelo de fijación de los precios que abordamos en esta unidad, deberás ser capaz de aplicar el método explicado en la unidad 3 para resolver problemas de elección restringida por medio de curvas de indiferencia y el conjunto factible. Si aún no te has familiarizado con este método, deberías leer las secciones de la 3.2 a la 3.5 antes de empezar a trabajar en esta unidad.



7.1 Marcas ganadoras


  
  ​​En 1919, Jack Cohen tenía un puesto en un mercado al aire libre de la zona este de Londres. Los comerciantes del mercado se reunían al amanecer cada día y, en cuanto se daba la señal, corrían hasta su puesto favorito. Cohen perfeccionó la técnica de lanzamiento de la gorra para reclamar el puesto que le parecía más deseable. En 1929, abrió su primera tienda de comestibles Tesco y posteriormente empezó a abrir supermercados basados en el modelo estadounidense, adaptándose rápidamente a este nuevo estilo de negocio. En 1995, Tesco se convirtió en la cadena líder de supermercados en Reino Unido y, en la actualidad, tiene una plantilla de casi medio millón de personas en Europa y Asia.




	cuota de mercado
	Proporción del mercado que representan las ventas de los productos de una empresa. Puede expresarse como porcentaje de los ingresos totales de ese mercado o de la cantidad total vendida en él.
	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).




	margen de beneficio
	Diferencia entre el precio de un producto y su coste marginal de producción.




​«Ten mucho y vende barato» era el lema de Jack Cohen. Empezó en un mercado callejero de Londres y fundó Tesco en 1929. Casi un siglo más tarde, Tesco era la empresa líder en la venta de comestibles en Reino Unido, con una cuota de mercado del 25 %, y la tercera en el mundo. Mantener los precios bajos, como recomendaba Cohen, es una de las posibles estrategias para una empresa que busca maximizar su beneficio: aunque el beneficio por artículo sea pequeño, los precios bajos atraerán a tantos clientes que el beneficio total resultante sea elevado.


​​Otras empresas adoptan estrategias muy diferentes. Apple pone precios altos a los iPhones y iPads, lo que le permite incrementar sus beneficios cobrando un sobreprecio, en vez de ponerlos bajos para llegar a más clientes. El beneficio de Apple por cada unidad de iPhone está en torno al 50 % del precio, mientras que el margen de beneficio de Tesco es de un 5 % aproximadamente.


​​​​​​Muchas de las compañías más conocidas del mundo han tenido éxito previendo en primer lugar lo que quieren sus clientes y estableciendo luego una marca reconocible con reputación de calidad. Lego, que ahora es el mayor fabricante de juguetes del mundo, la fundó en la década de 1930 un carpintero danés, llamado Ole Kirk Kristiansen, que se dio cuenta de que unos juguetes que pudieran construir los propios niños tendrían más atractivo que los que ya venían hechos. Kristiansen se preocupaba mucho por la calidad y resistió los esfuerzos de su hijo por recortar costes. Ingvar Kamprad, el fundador de la empresa sueca de muebles IKEA, quería «crear una vida mejor en el día a día de mucha gente» ofreciendo buena calidad a precios asequibles. Y, según Steve Jobs, fundador de Apple, la velocidad también es esencial. «No puedes limitarte a preguntar a los clientes qué quieren y luego intentar dárselo. Para cuando lo hayas construido, querrán algo nuevo».


​Estas empresas han sido capaces de diferenciar sus productos de los de la competencia: tienen características que los clientes valoran y creen que no pueden encontrar en otros sitios. La presente unidad muestra cómo la diferenciación de productos da a las empresas una ventaja competitiva: la capacidad de controlar sus propios precios y generar rentas económicas. Es lo que el financiero Warren Buffet ha llamado «el foso»: algo que separa a la empresa de sus competidores y la defiende frente a recién llegados al mercado. Lego, Ikea y Apple se adelantaron a otras empresas al darse cuenta de lo que se vendería bien, pero mantenerse por delante requirió seguir innovando y desarrollando productos, marketing y eficiencia en la producción y la comercialización. En 1962, Lego construyó un aeropuerto en Billund (Dinamarca) para poder llegar a los mercados mundiales.


​El beneficio de una empresa depende de más cosas que acertar con el precio adecuado. También importan la gama de productos, la atracción de clientes y la producción a costes más bajos y con mejor calidad que los competidores. Si una empresa innova con éxito, puede obtener rentas económicas, al menos en el corto plazo hasta que otras la alcancen.

La innovación también puede ayudar a mantener bajos los costes (IKEA ahorra en almacenamiento y transporte gracias a que vende los muebles desmontados). Y el crecimiento de la empresa también puede comportar ventajas en cuanto a costes: por ejemplo, el coste de producir cada automóvil puede ser más bajo para un gran fabricante.


​Para muchas empresas, los gastos de personal suponen una proporción importante de sus costes; algunas grandes compañías, en especial en el sector del comercio y de la comida rápida, han podido beneficiarse de los bajos salarios y las malas condiciones de trabajo. Algunas han trasladado la producción a países con salarios más bajos o han obtenido mano de obra de la economía del trabajo ocasional. Otros empleadores, sobre todo si necesitan competencias especializadas, utilizan los salarios altos y unas condiciones de trabajo atractivas para captar, retener y motivar a los empleados.


  Para entender la manera en que las diferentes normas medioambientales pueden influir en las decisiones de las empresas y su repercusión en el medio ambiente, lee este artículo de Harvard Business Review.




​Las empresas también hacen frente a costes en forma de impuestos y normas legales, por ejemplo, sobre seguridad y derechos laborales, normativa ambiental, seguridad de los productos y protección a los consumidores. Al proteger a trabajadores y consumidores, la legislación puede contribuir a establecer un marco de igualdad de condiciones para la competencia entre las empresas, pero estas pueden beneficiarse de incumplir la normativa, eludir impuestos, ejercer presión para que se reduzcan o trasladarse a países donde las normas sean menos estrictas.

En la figura 7.1 se resumen decisiones clave que toman las empresas. Esta unidad se centra especialmente en cómo determina una empresa el precio de un producto y la cantidad que produce. Eso va a depender de la demanda a la que deba responder (es decir, de la disposición de los posibles consumidores a pagar por su producto) y de sus costes de producción.


​


                [image: Este gráfico muestra cómo toman decisiones las empresas. La empresa decide el gasto en innovación, lo cual influye en qué producir, el gasto en publicidad y el gasto en influir en fiscalidad y en otras políticas públicas. Estos tres tipos de gasto influyen en la demanda a la que se enfrenta la empresa. El gasto en innovación también influye en cómo se produce, junto al nivel de inversión de capital. Además, la empresa decide el salario. Los costes de producción dependen de cómo se produce, del salario y del gasto para influir en fiscalidad y en otras políticas públicas. Cuando la empresa conoce la demanda que le espera y sus costes de producción, establece el precio; después elige la cantidad y contrata personal. Por último, la empresa puede determinar la producción, las ventas y los beneficios.]



Figura 7.1 
Decisiones de la empresa.






	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.2 Cereales para el desayuno: escoger un precio

¿Cómo decide una empresa el precio que cobra por su producto? Para maximizar el beneficio, debe estudiar el precio al que puede vender el producto y la cantidad que debería producir, teniendo en cuenta sus costes de producción.

Ingresos, costes y beneficio


  Los primeros cereales listos para el desayuno, Kellogg’s Corn Flakes y Quaker Oats’ Puffed Rice, empezaron a venderse en Estados Unidos en los primeros años del siglo XX. Ahora existen miles de diferentes cereales; a nivel mundial, el sector estaba valorado en más de 90 000 millones de dólares en 2020.

  ​​​


Imagina una empresa que crea y vende una marca de cereales para el desayuno.


	costes totales
	Suma de todos los costes que conlleva para una empresa la producción de todos sus productos.
	ingresos, ingresos totales
	Número de unidades que vende una empresa multiplicado por el precio de cada unidad.




​​​El beneficio es la diferencia entre los ingresos que percibe por la venta de los cereales y los costes de producirlos. Supón que el coste unitario de elaboración es de 2 dólares por cada libra de peso (1 libra = 454 gramos). Si cada semana produce Q libras y las vende a un precio de P, podemos calcular los costes totales, los ingresos y el beneficio:

\[\begin{align*} \text{costes totales} &= \text{coste unitario} \times \text{cantidad} \\ &= 2 \times Q \\ \text{ingresos totales} &= \text{precio} \times \text{cantidad} \\ &= P \times Q \\ \text{beneficio} &= \text{ingresos totales} - \text{costes totales} \\ &= (P \times Q) - (2 \times Q) \end{align*}\]
Así obtenemos una fórmula para el beneficio:

\[\text{beneficio} = (P-2) \times Q\]
y podemos calcular el beneficio que la empresa obtendría si pudiera vender Q libras al precio de P. Por ejemplo, si P = 4 y Q = 50 000, beneficio = 100 000.

La figura 7.2a muestra representaciones tridimensionales de cómo el beneficio depende de Q y de P. Cada punto de la cuadrícula horizontal corresponde a una combinación específica de (Q, P). La altura de la superficie coloreada mostrada por encima de la cuadrícula representa el beneficio que se obtiene en cada punto. El beneficio forma una «montaña», cuya altura empieza en cero donde Q = 0 y P = 2 (el precio es igual al coste unitario). A medida que aumentan P y Q, también lo hace el beneficio. Hemos trazado curvas de nivel que unen los puntos de la misma altura (mismo beneficio): el punto donde P = 4 y Q = 50 000 está en la curva del nivel 100 000.




                [image: Este gráfico muestra una función del beneficio con dos variables. El gráfico es tridimensional. Hay dos ejes horizontales. Un eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 80 000. El otro eje horizontal muestra el precio y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el beneficio y va de 0 a 200 000. La superficie de la función de beneficio parece uno de los cuatro cuartos en que se ha cortado una campana desmochada de su parte superior.]



Figura 7.2a 
Beneficio como función del precio y la cantidad de una empresa cuando el coste unitario es 2.







	curva de isobeneficio
	Curva que relaciona las combinaciones de precios y cantidades de un bien que a una empresa le generan los mismos beneficios.
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.




​En la figura 7.2b, representamos el beneficio en dos dimensiones dibujando las curvas de nivel de la «montaña» del beneficio sobre la cuadrícula (Q, P). Las llamamos curvas de isobeneficio (isobeneficio significa ‘mismo beneficio’): unen todos los puntos (Q, P) que generan el mismo nivel de beneficio.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Cuatro curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 100 000 $, 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $.]



Figura 7.2b 
Curvas de isobeneficio de una empresa cuando el coste unitario es 2.






  


                [image: Cero beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio de Cheerios y corresponde a un beneficio de 0 $.]



Cero beneficio



La línea horizontal muestra valores de P y Q donde el beneficio es cero: si el precio es de 2 dólares, cada libra de cereales se vende exactamente por lo que cuesta producirla. Sea cual sea la cantidad, no se obtiene ningún beneficio.






  


                [image: Curva de isobeneficio: 10 000 dólares: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio de Cheerios y corresponde a un beneficio de 0 $. Una curva convexa con pendiente negativa que está situada por encima de la curva de isobeneficio cero y pasa por los puntos (2000 , 7), (5000 , 4) y (10 000 , 3) es la curva de isobeneficio de Cheerios correspondiente a un beneficio de 10 000 $.]



Curva de isobeneficio: 10 000 dólares



Beneficio = (P − 2) × Q. Se puede obtener un beneficio de 10 000 dólares vendiendo 10 000 libras a un precio de 3 dólares o 5000 libras a 4 dólares o 2000 libras a 7 dólares o de otras muchas formas. La curva muestra todas las formas posibles de obtener 10 000 dólares de beneficio.






  


                [image: Curva de isobeneficio: 60 000 dólares: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio de Cheerios y corresponde a un beneficio de 0 $. Hay dos curvas convexas con pendiente negativa que están situadas por encima de la curva de isobeneficio cero y no se cortan entre sí. La curva situada más abajo pasa por los puntos (2000 , 7), (5000 , 4) y (10 000 , 3) y es la curva de isobeneficio de Cheerios correspondiente a un beneficio de 10 000 $. La situada más arriba pasa por los puntos (10000, 8), (20000, 5) y (60000, 3) y es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 60 000 $.]



Curva de isobeneficio: 60 000 dólares



Se puede obtener un beneficio de 60 000 dólares vendiendo 60 000 libras a un precio de 3 dólares o 20 000 libras a 5 dólares o 10 000 libras a 8 dólares, entre otras muchas posibilidades. La curva muestra todas las combinaciones de P y Q que generan el beneficio de 60 000 dólares.






  


                [image: Las curvas de isobeneficio tienen pendiente negativa: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Cuatro curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 100 000 $, 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $.]



Las curvas de isobeneficio tienen pendiente negativa



Hemos trazado otras dos curvas de isobeneficio. Presentan una pendiente negativa porque, si dos puntos dan el mismo nivel de beneficio, el que tenga el precio más alto debe corresponder a una cantidad menor.









​Las curvas de isobeneficio podríamos describirlas como las curvas de indiferencia de la empresa, es decir, a la empresa le resulta indiferente cualquier combinación de precio y cantidad que le genere el mismo nivel de beneficio.


  
    Pregunta 7.1 Elige las respuestas que sean correctas

    El coste de producción de una empresa es de 12 £ por unidad de producción. P es el precio del bien producido y Q es la cantidad de unidades producidas. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El punto (Q, P) = (2000, 20) se encuentra en la curva de isobeneficio que representa el nivel de beneficio de 20 000 £.

      	El punto (Q, P) = (2000, 20) está situado en una curva de isobeneficio más baja que el punto (Q, P) = (1200, 24).

      	Los puntos (Q, P) = (2000, 20) y (4000, 16) se encuentran en la misma curva de isobeneficio.

      	El punto (Q, P) = (5000, 12) no está en ninguna curva de isobeneficio.

    

    
      	En (Q, P) = (2000, 20), el beneficio = (20 – 12) × 2000 = 16 000 £.

      	En (Q, P) = (2000, 20), el beneficio = (20 – 12) × 2000 = 16 000 £. En (Q, P) = (1200, 24), el beneficio = (24 – 12) × 1200 = 14 400 £. Por lo tanto, (2000, 20) está en una curva de isobeneficio más alta.

      	En (Q, P) = (2000, 20), el beneficio = (20 – 12) × 2000 = 16 000 £. En (Q, P) = (4000, 16), el beneficio = (16 – 12) × 4000 = 16 000 £. Por lo tanto, esos dos puntos se encuentran en la misma curva de isobeneficio.

      	En P = 12 la empresa no obtiene ningún beneficio. Por lo tanto, (5000, 12) estará en la curva de isobeneficio horizontal que representa un beneficio cero.

    

  




  
    Pregunta 7.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Piensa en una empresa cuyo coste unitario (el coste de producir una unidad de un bien) es el mismo con independencia de cual sea la cantidad de bienes producidos. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Cada curva de isobeneficio representa el beneficio de la empresa para diferentes cantidades de producción y para un precio dado del bien producido.

      	Las curvas de isobeneficio pueden tener pendiente positiva cuando se dan altos niveles de beneficio.

      	Cada combinación precio–cantidad está situada en una curva de isobeneficio.

      	Las curvas de isobeneficio tienen pendiente negativa cuando el precio está por encima del coste unitario.

    

    
      	Una curva de isobeneficio une todas las combinaciones de precio y producción en las que el beneficio de la empresa es el mismo.

      	Si el beneficio es alto, el precio debe estar por encima del coste unitario. Entonces, si se aumenta la producción, el precio tiene que reducirse para que el nivel de beneficio se mantenga constante. Por lo tanto, las curvas de isobeneficio deben tener pendiente negativa.

      	Es posible calcular el beneficio para cualquier combinación de precio y cantidad y, hallando otros puntos que generen el mismo beneficio, trazar una curva de isobeneficio que pase por todas esas combinaciones.

      	Si el precio está por encima del coste unitario y se aumenta la producción, el precio debe reducirse para mantener constante el beneficio, por lo que la curva de isobeneficio tiene pendiente negativa.

    

  



Demanda

A la empresa le interesa que tanto el precio como la cantidad sean altos. Pero, si pone el precio demasiado elevado, nadie querrá comprar. Por eso, necesita información sobre la demanda: cuánto están dispuestos a pagar los posibles consumidores.


	curva de demanda
	Una curva de demanda muestra el número de unidades de un bien que los compradores querrían adquirir a cada precio dado. También denominada: función de demanda.




​​La figura 7.3 muestra la curva de demanda de Apple Cinnamon Cheerios, una marca de cereales listos para el desayuno que la empresa General Mills lanzó al mercado en 1989. En 1996, el economista Jerry Hausman utilizó datos de ventas semanales de cereales para el desayuno en distintas ciudades estadounidenses para estimar cómo variaría la cantidad de cereales que los consumidores comprarían cada semana si cambiase su precio, expresado en dólares por libra. Por ejemplo, la figura 7.3 muestra que, si el precio fuera de 3 dólares, los consumidores demandarían 25 000 libras de Apple Cinnamon Cheerios. Con la mayoría de los productos, cuanto más bajo es el precio, más quieren comprar los clientes.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 8. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda de Cheerios es una curva convexa con pendiente negativa. La curva pasa por los siguientes puntos: (0 , 7), (20 000 , 4), (40 000 , 2), (60 000 , 1) y (80 000 , 0,5).]



Figura 7.3 
Demanda estimada de Apple Cinnamon Cheerios.






Adaptación de la figura 5.2 publicada en: Jerry A. Hausman. 1996. «Valuation of New Goods under Perfect and Imperfect Competition». The Economics of New Goods. Chicago, IL: University of Chicago Press. pp. 207–248.







  La economía aprende de los hechos Estimación de curvas de demanda a partir de encuestas

  
  ​​​​Jerry Hausman se sirvió de datos de compras de cereales para estimar la curva de demanda de Apple Cinnamon Cheerios. Otro método, que resulta especialmente útil para las empresas que lanzan productos completamente nuevos, consiste en encuestar a los consumidores. Supón que estás investigando la posible demanda del turismo espacial. Podrías probar a preguntarles a los consumidores potenciales:

  «¿Cuánto pagaría por un vuelo de diez minutos al espacio?».

  Sin embargo, es posible que les sea difícil decidirse o, peor aún, que opten por mentir si creen que su respuesta va a afectar al precio que con el tiempo tendrán que pagar. Una forma más conveniente de averiguar cuánto estarían dispuestos a pagar en realidad podría ser preguntar:

  «¿Pagaría 1000 dólares por un vuelo de diez minutos al espacio?».

  Cuando esta pregunta se planteó en 2011, un 24,6 % de las personas encuestadas respondió que sí.1

  Da igual si el producto son cereales o vuelos espaciales, el método es el mismo. Si cambias los precios de la pregunta y encuestas a un gran número de consumidores, puedes estimar la proporción de personas dispuestas a pagar cada precio y, por tanto, la curva de demanda entera.



Maximización del beneficio

Si dirigieras General Mills, ¿cómo establecerías el precio de Apple Cinnamon Cheerios y cuánta cantidad de cereales producirías?

Supondremos que el coste unitario de Apple Cinnamon Cheerios es de 2 dólares. Entonces:


  	Las curvas de indiferencia son las mostradas en la figura 7.2b. Para lograr un beneficio elevado, es preferible que tanto P como Q sean lo más altos posible.

  	Pero la curva de demanda constituye un factor limitador (figura 7.3), ya que determina lo que es factible. En ella se muestra el número de consumidores de Apple Cinnamon Cheerios que están dispuestos a comprar a cada precio dado. Si pones un precio alto, solo podrás vender una cantidad pequeña, por lo que deberás poner uno más bajo si quieres vender una cantidad mayor.



La figura 7.4a muestra juntas las curvas de isobeneficio y la curva de demanda. Aquí te enfrentas a un problema similar a Karim, el trabajador de la unidad 3 que quiere elegir el punto de su conjunto factible donde la utilidad sea máxima. Lo que buscas es escoger una combinación factible de precio y cantidad que maximice tu beneficio.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). El conjunto factible es el área delimitada por la curva de demanda y los ejes. Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (14 000 , 4,40). La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio.]



Figura 7.4a 
Elección de precio y cantidad de Apple Cinnamon Cheerios que maximiza el beneficio.






Curva de demanda tomada de: Jerry A. Hausman. 1996. «Valuation of New Goods Under Perfect and Imperfect Competition». The Economics of New Goods. Chicago, IL: University of Chicago Press. pp. 207–248.






  


                [image: Opción que maximiza el beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). El conjunto factible es el área delimitada por la curva de demanda y los ejes. Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 10 000 $ pasa por el punto (8000 , 3,25) y corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio.]



Opción que maximiza el beneficio



Deberías encontrar una combinación de P y Q que se halle en la curva de isobeneficio más alta posible y esté dentro del conjunto factible.






  


                [image: Debe estar en la curva de demanda: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). El conjunto factible es el área delimitada por la curva de demanda y los ejes. Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (14 000 , 4,40). La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio.]



Debe estar en la curva de demanda



Cualquier punto situado por debajo de la curva de demanda sería factible (por ejemplo, vender 8000 libras de cereales a un precio de 3,25 dólares), pero el beneficio obtenido sería mayor si subieras el precio hasta un punto que esté en la curva de demanda.






  


                [image: Maximización del beneficio en E: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). El conjunto factible es el área delimitada por la curva de demanda y los ejes. Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (14 000 , 4,40). La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio.]



Maximización del beneficio en E



Para alcanzar la curva de isobeneficio más alta posible dentro del conjunto factible, hay que elegir el punto E, donde la curva de demanda es tangente a una curva de isobeneficio, es decir, P = 4,23 dólares y Q = 15 000 libras.








La mejor estrategia es elegir el punto E de la figura 7.4a. Así, producirás 15 000 libras de cereales y las venderás a razón de 4,23 dólares por libra, lo cual te reportará un beneficio de 33 450 dólares.


	problema de elección restringida
	Problema que obliga a elegir los valores de una o más variables para alcanzar un objetivo (como maximizar el beneficio o la utilidad) teniendo en cuenta alguna restricción que condiciona el conjunto de opciones factibles (como la curva de demanda o la restricción presupuestaria).




​Maximizar el beneficio es un problema de elección restringida, que tiene la misma estructura que la elección de Karim sobre las horas de trabajo en la unidad 3.


  	Quien toma las decisiones quiere escoger los valores de una o más variables que le permitan lograr un objetivo. En el caso de Apple Cinnamon Cheerios, las variables son el precio y la cantidad; en el de Karim, son el consumo y el tiempo libre.

  	El objetivo es optimizar algo: el trabajador busca la máxima utilidad y la empresa, el máximo beneficio; en otros modelos, la empresa podría buscar minimizar los costes.

  	Quien tiene que tomar la decisión se enfrenta a una restricción que limita lo que resulta factible: la restricción presupuestaria para Karim; la curva de demanda para Apple Cinnamon Cheerios.



En cada uno de estos casos, hemos representado la elección de forma gráfica, utilizando curvas de indiferencia que reflejan el objetivo (utilidad o beneficio) y dibujando el conjunto factible de resultados que viene determinado por la restricción. Y hemos identificado que la solución al problema se sitúa en el punto de tangencia entre las curvas de indiferencia y la restricción.


  Elección restringida

  Al ir a tomar una decisión, se elige el valor de una o más variables

  
    	… para establecer un objetivo

    	… en función de una restricción que determina el conjunto factible.

  



Cuando diriges la empresa pensando en el beneficio, tu elección debe buscar un equilibrio entre el precio y la cantidad, el cual está condicionado por dos limitaciones:


  	La restricción que te impone la curva de demanda.

  	La disposición que tengas a que te limite la curva de isobeneficio (donde todos los puntos te dan el mismo beneficio).



Es probable que los responsables de General Mills no se planteasen la decisión de esta forma.

Tal vez se fijó el precio más por el método de ensayo y error, a partir de experiencias pasadas y de estudios de mercado. Sin embargo, es de esperar que, de un modo u otro, una empresa acabe dando con el precio y la cantidad que maximicen el beneficio. El propósito de nuestro análisis económico no es hacer un modelo del proceso mental del director general, sino entender el resultado y cómo depende de los costes que soporta la empresa y de la demanda de los consumidores.

Incluso para un economista, existen otras maneras de concebir la maximización del beneficio. En la figura 7.4b, hemos calculado cuánto beneficio se obtendría en cada punto de la curva de demanda con el fin de averiguar en cuál es mayor.


  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (15 000 , 4,23), que corresponde al punto (15 000 , 33 450) del gráfico 2. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). El punto (15 000 , 33 450) corresponde al punto E del gráfico 1. El beneficio baja hasta 0 $ cuando el precio es igual al coste unitario, 2 $. Este punto corresponde al punto del gráfico 1 donde la curva de isobeneficio de 0 $ corta la curva de demanda. Para cantidades mayores, el beneficio es negativo.]



Figura 7.4b 
Elección de precio y cantidad de Apple Cinnamon Cheerios que maximiza el beneficio.






Curva de demanda tomada de: Jerry A. Hausman. 1996. «Valuation of New Goods Under Perfect and Imperfect Competition». The Economics of New Goods. Chicago, IL: University of Chicago Press. pp. 207–248.






  


                [image: La función de beneficio: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (14 000 , 34 000) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0).]



La función de beneficio



Beneficio = (P – 2) × Q. Calculamos el beneficio en cada punto de la curva de demanda y lo representamos en el panel inferior.






  
  ​


                [image: Beneficio con una cantidad baja: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7), (2160 , 6,63) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), pasa por (2160 , 10 000), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). Cuando la cantidad vendida es 2160, el beneficio es 10 000 $.]



Beneficio con una cantidad baja



Cuando Q = 2160, P = 6,63 dólares. El beneficio es 2160 dólares × 4,63 = 10 000 dólares. Como la cantidad es baja, también lo es el beneficio.






  


                [image: Beneficio en aumento: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). Como la cantidad vendida aumenta hasta 15 000, también sube el beneficio.]



Beneficio en aumento



A medida que la cantidad aumenta, el beneficio se incrementa hasta…






  


                [image: Beneficio máximo: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. Se muestra la curva de isobeneficio de 34 000 $, que es tangente a la curva de demanda en el punto E (15 000 , 4,23), el cual corresponde al punto (15 000 , 33 450) del gráfico 2. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). El punto (15 000 , 33 450) corresponde al punto E del gráfico 1.]



Beneficio máximo



… que el beneficio alcanza un máximo de 33 450 dólares en el punto E, donde Q = 15 000 y P = 4,23.






  


                [image: Beneficio decreciente: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (15 000 , 4,23), que corresponde al punto (15 000 , 33 450) del gráfico 2. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). El punto (15 000 , 33 450) corresponde al punto E del gráfico 1. Para cantidades mayores a la del punto E, el beneficio baja.]



Beneficio decreciente



Más allá de E, el beneficio cae. Se venden más cereales, pero se obtiene menos beneficio por unidad. El beneficio llega a cero cuando el precio es igual al coste unitario, 2 dólares.






  


                [image: Beneficio negativo: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (15 000 , 4,23), que corresponde al punto (15 000 , 33 450) del gráfico 2. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). El punto (15 000 , 33 450) corresponde al punto E del gráfico 1. El beneficio baja hasta 0 $ cuando el precio es igual al coste unitario, 2 $. Este punto corresponde al punto del gráfico 1 donde la curva de isobeneficio de 0 $ corta la curva de demanda.]



Beneficio negativo



Para que la cantidad vendida sea muy alta, el precio tiene que ser más bajo que el coste unitario, por lo que el beneficio es negativo.






  


                [image: Opción que maximiza el beneficio: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el precio de Cheerios expresado en dólares por libra y abarca desde 0 hasta 10. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de demanda es una curva convexa con pendiente negativa que conecta los puntos (0 , 7) y (80 000 , 1). Tres curvas convexas con pendiente negativa que no se cortan entre sí son las curvas de isobeneficio de Cheerios. Desde la superior hasta la inferior, las curvas de isobeneficio corresponden a los beneficios de 60 000 $, 34 000 $ y 10 000 $. La curva de isobeneficio de 60 000 $ está más arriba de la curva de demanda. La curva de isobeneficio de 34 000 $ es tangente a la curva de demanda en el punto E (15 000 , 4,23), que corresponde al punto (15 000 , 33 450) del gráfico 2. La curva de isobeneficio de 10 000 $ corta la curva de demanda en dos puntos: uno es un precio alto y una cantidad baja; el otro es un precio bajo y una cantidad alta. Una línea horizontal, a la altura de 2 dólares por libra, es la curva de isobeneficio que corresponde a un beneficio de 0 $ y se encuentra por debajo de las demás curvas de isobeneficio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de Cheerios en libras y va de 0 a 80 000. El eje vertical muestra el beneficio en dólares y va de -15 000 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva cóncava empieza en (0 , 0), sube hasta (15 000 , 33 450) y corta el eje horizontal en (38 000 , 0). El punto (15 000 , 33 450) corresponde al punto E del gráfico 1. El beneficio baja hasta 0 $ cuando el precio es igual al coste unitario, 2 $. Este punto corresponde al punto del gráfico 1 donde la curva de isobeneficio de 0 $ corta la curva de demanda. Para cantidades mayores, el beneficio es negativo.]



Opción que maximiza el beneficio



En el panel inferior se observa que el beneficio es máximo en el punto E. Como indican las curvas de isobeneficio, ese es el punto de tangencia que hemos hallado antes.








El gráfico del panel inferior es la función de beneficio y muestra el beneficio que se obtendría si se decidiera producir una cantidad, Q, y se fijara el precio más alto que permitiría vender esa cantidad. Una vez más, nos confirma que el beneficio máximo estaría en el punto E.


​
  
    Pregunta 7.3 Elige las respuestas que sean correctas

    La tabla representa la demanda Q de un bien a diferentes precios P.

    


          
  
    
      	Q
      	100
      	200
      	300
      	400
      	500
      	600
      	700
      	800
      	900
      	1000
    

    
      	P
      	270 £
      	240 £
      	210 £
      	180 £
      	150 £
      	120 £
      	90 £
      	60 £
      	30 £
      	0 £
    

  


        





    El coste unitario de producción para la empresa es de 60 £. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En Q = 100, el beneficio de la empresa es de 20 000 £.

      	La cantidad de producción que maximiza el beneficio es Q = 400.

      	En Q = 300, el beneficio de la empresa es mayor que en Q = 500.

      	La empresa tendrá pérdidas si produce 800 o más unidades del bien.

    

    
      	En Q = 100, el beneficio = (270 − 60) × 100 = 21 000 £.

      	En Q = 400, el beneficio = (180 − 60) × 400 = 48 000 £. Si calculas el beneficio para cada punto de la curva de demanda, verás que es más bajo en los demás puntos.

      	El beneficio es el mismo en ambos puntos: En Q = 300, el beneficio = (210 − 60) × 300 = 45 000 £. En Q = 500, el beneficio = (150 − 60) × 500 = 45 000 £.

      	La empresa tendrá pérdidas (beneficio negativo) si produce más de 800 unidades. Produciendo exactamente 800 unidades, el beneficio es cero.

    

  




  Ejercicio 7.1 Cambios en el mercado

  Elabora gráficos que muestren cómo cambiarían las curvas de la figura 7.4a en cada uno de los siguientes casos. Para facilitar el trazado de las curvas, supón que la curva de demanda es lineal. En cada caso, explica qué pasaría con el precio y el beneficio de la empresa.

  
    	Una empresa rival, que vende una marca parecida, baja sus precios.

    	El coste de producir Apple Cinnamon Cheerios aumenta a 3 dólares por libra.

    	Según un estudio del gobierno que se da a conocer en la prensa, los productos de General Mills son más saludables que otros cereales para el desayuno.

  




  
    	
      «Willingness to pay for a flight in space». Statista. Actualizado el 20 de octubre de 2011. ↩
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7.3 Economías de escala y la ventaja en costes de producir grandes volúmenes


  
  ​​Según datos de la OCDE sobre los 32 países de rentas más altas, un 83 % de las empresas de fabricación tienen menos de diez empleados y solo un 8 % cuentan con 250 empleados o más. Pero estas empresas grandes son importantes para la economía: dan trabajo a más de la mitad de la mano de obra empleada en fabricación.



La mayoría de las empresas son pequeñas, pero la mayor parte de la gente (especialmente en los países más ricos) trabaja en empresas grandes. Más de una cuarta parte de los trabajadores estadounidenses trabajan en empresas muy grandes, de 10 000 empleados o más.


​​General Mills, la empresa que fabrica Cheerios, tiene más de 100 marcas y más de 35 000 empleados. Según un estudio llevado a cabo por Oxfam, es una de las diez empresas de alimentos y bebidas que poseen casi todas las marcas de éxito del mundo (figura 7.5). La mayor de todas, Nestlé, da empleo a más de un cuarto de millón de personas.




                [image: Este gráfico muestra diez compañías que dominan el sector de alimentos y bebidas en todo el mundo. Las compañías son: Nestle, Pepsico, General Mills, Kellog’s, Associated British Foods, Mondelez International, MARS, Danone, Unilever y Coca Cola. Cada una de estas compañías tiene asociadas muchas marcas.]



Figura 7.5 
Diez compañías dominan el sector de alimentos y bebidas en todo el mundo.






Oxfam. «Behind the Brands, 2016–20».







  
  ​​​​​Si clasificáramos a las empresas por sus beneficios, la lista sería completamente diferente. En 2022, hay cinco grandes empresas de tecnologías de la información entre las ocho compañías con más beneficios: Apple, Alphabet (Google), Microsoft, Meta (Facebook) y Samsung.




​​En otros sectores hay empresas que han crecido aún más. La figura 7.6 enumera las empresas con la mayor plantilla del mundo en 2022, cada una de las cuales tiene al menos medio millón de empleados en total. A mediados del siglo XX, las mayores empresas eran fabricantes de automóviles, con General Motors a la cabeza; ahora solo hay una empresa de fabricación en la lista. Las demás son gigantes del comercio (dominados por Walmart y Amazon), servicios de mensajería y servicios profesionales. El crecimiento de los servicios profesionales refleja una tendencia hacia la externalización: hay empresas que deciden recurrir a contratas con otras empresas, como Tata y Accenture, para que les provean de habilidades especializadas, en lugar de contratar directamente a especialistas.


​




  
    	Empresa
    	Empleados (2022)
    	Sector
    	País
  



  
    	Walmart
    	2&nbsp;300&nbsp;000
    	Comercio
    	EE. UU.
  

  
    	Amazon
    	1&nbsp;608&nbsp;000
    	Comercio en línea
    	EE. UU.
  

  
    	Volkswagen
    	645&nbsp;318
    	Fabricación de automóviles
    	Alemania
  

  
    	Accenture
    	624&nbsp;000
    	Servicios profesionales
    	Irlanda
  

  
    	Deutsche Post
    	580&nbsp;612
    	Servicio de mensajería
    	Alemania
  

  
    	United Parcel Service (UPS)
    	540&nbsp;000
    	Servicio de mensajería
    	EE. UU.
  

  
    	Tata Consultancy Services
    	528&nbsp;748
    	Servicios informáticos y profesionales
    	India
  

  
    	Kroger
    	500&nbsp;000
    	Comercio: comestibles
    	EE. UU.
  







Figura 7.6 
Las mayores empresas del mundo por número de empleados en 2022 (nota: según datos consultados en marzo de 2022).







​​​​​​¿Por qué algunas empresas han crecido tanto? Una razón importante por la que una empresa grande puede ser más rentable que una pequeña es que el coste unitario de elaborar sus productos es menor. Elaborar más productos implica incrementar muchos o todos los factores de producción: trabajadores, materias primas, maquinaria, consumo de energía, instalaciones de fabricación, camiones de distribución, publicidad y envasado.


​​​​​Las empresas grandes suelen tener la capacidad de producir con un coste menor por dos razones:


	rendimientos crecientes a escala, economías de escala, rendimientos crecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos crecientes a escala, el aumento en la misma proporción de todos los factores de un proceso de producción incrementa la producción en una proporción mayor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos decrecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	costes fijos
	Costes de producción que no varían con la cantidad de unidades producidas.
	poder de negociación
	Nivel de ventaja de una persona o empresa para asegurarse una parte mayor de las posibles rentas económicas de una interacción.
	rendimientos decrecientes a escala, deseconomías de escala, rendimientos decrecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos decrecientes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en una proporción menor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores de producción. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos constantes a escala.




  	Economías de escala en la producción: la producción a gran escala normalmente usa menos factores por unidad de producto final. Se producen economías de escala o rendimientos crecientes si, al duplicar la cantidad de cada factor de producción, se obtiene más del doble de producción. Si una empresa de taxis duplica el número de vehículos y conductores en una ciudad, podría dar más del doble de viajes estableciendo conexiones más rápidas entre clientes y vehículos.

  	Ventajas en costes: los costes fijos, como publicidad, adquisición de patentes u otros derechos de propiedad intelectual o instalación de infraestructuras (por ejemplo, una red eléctrica), tienen un efecto más pequeño sobre el coste por unidad cuando la producción es elevada. Además, las empresas grandes pueden comprar factores de producción a un coste menor, ya que tienen más poder de negociación.



Economías de escala en la producción


	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.




​​Los términos «economías de escala» y «rendimientos crecientes a escala» se utilizan para describir cualquier proceso de producción en el que aumentar todos los factores en una proporción determinada incrementa la producción en una proporción mayor. A la inversa, hay deseconomías de escala (rendimientos decrecientes) cuando la producción se incrementa en una proporción menor, y rendimientos constantes si varía en la misma proporción que los factores.


	rendimientos crecientes a escala, economías de escala, rendimientos crecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos crecientes a escala, el aumento en la misma proporción de todos los factores de un proceso de producción incrementa la producción en una proporción mayor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos decrecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	rendimientos decrecientes a escala, deseconomías de escala, rendimientos decrecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos decrecientes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en una proporción menor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores de producción. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.




  Economías y deseconomías de escala

  
  ​​​​Si aumentamos todos los factores de producción en una proporción determinada y:

  
    	la producción aumenta en una proporción mayor, se dice que la tecnología presenta rendimientos crecientes a escala o economías de escala en la producción;

    	la producción aumenta en una proporción menor, la tecnología presenta rendimientos decrecientes a escala o deseconomías de escala en la producción;

    	la producción aumenta en la misma proporción, la tecnología presenta rendimientos constantes a escala en la producción.

  




​Las economías de escala pueden ser resultado de una especialización dentro de la empresa que permita a los empleados realizar las tareas que mejor se les den y reduzca el tiempo de formación al requerir un conjunto más limitado de habilidades de cada empleado. Las empresas más grandes pueden tener la capacidad de usar los factores de producción con mayor eficiencia: la maquinaria o las instalaciones que se utilizan en una parte pequeña del proceso productivo pueden funcionar constantemente si hay más personal trabajando. También pueden producirse economías de escala exclusivamente por la aplicación de la ingeniería: transportar más líquido en una fábrica de cerveza requiere tuberías más grandes, pero el uso del doble de material al construir una tubería aumenta su capacidad más del doble.

Sin embargo, las deseconomías de escala también son posibles. Una empresa más grande precisará de más capas de gestión y supervisión. Por lo general, las empresas adoptan una organización jerárquica, en la que los empleados se encuentran bajo la supervisión de los situados en un nivel más alto; a medida que la empresa se hace más grande, los costes organizativos supondrán una proporción creciente de sus costes generales.

Piensa en los dueños de la empresa, en sus directivos, sus supervisores y los trabajadores que se ocupan de la producción. Supón que cada supervisor puede dirigir a 10 trabajadores de producción, mientras que cada directivo puede dirigir a 10 supervisores. Si la empresa emplea a 10 trabajadores de producción, entonces el dueño puede ocuparse de la dirección y la supervisión. Si contrata a 100 trabajadores de producción, necesita añadir una capa de 10 supervisores. Si crece hasta tener 1000 trabajadores de producción, deberá incorporar otra capa de dirección que supervise a la primera capa de supervisores. Por lo tanto, el aumento del número de trabajadores de producción implica incrementar la supervisión y la dirección en una proporción mayor. La única manera en que la empresa podría incrementar todos sus factores de producción en la misma proporción sería reducir la intensidad de la supervisión, con las correspondientes pérdidas en productividad.

Una respuesta a las deseconomías de escala de origen organizativo consiste en externalizar la producción de componentes. Puede resultar más barato comprar parte del producto que fabricarlo dentro de la empresa. Apple tendría un tamaño gigantesco si, en lugar de adquirir a Toshiba, Samsung y otros proveedores las pantallas táctiles, los chips y otros componentes que se integran en el iPhone y el iPad, decidiera que sus propios empleados los fabricaran todos. La estrategia de externalización de Apple limita su tamaño e incrementa el de Toshiba, Samsung y otras compañías que fabrican los componentes de los productos de Apple.

Ventajas en costes


	investigación y desarrollo (I+D)
	Gasto que realiza una entidad pública o privada para crear nuevos métodos de producción, productos innovadores u otro conocimiento novedoso económicamente relevante.




​El coste por unidad también puede bajar a medida que la empresa aumenta su producción, aun cuando haya rendimientos constantes o incluso decrecientes. Esto ocurre cuando hay un coste fijo que no depende del número de unidades producidas: será el mismo tanto si la empresa produce una unidad, como si fabrica muchas. Un ejemplo sería el coste de la investigación y desarrollo (I+D) y el diseño de productos, la adquisición de una licencia para fabricación o la obtención de una patente de una técnica en particular. Los gastos de marketing, como la publicidad, son otro coste fijo. Un anuncio de 30 segundos durante la retransmisión por televisión de la final de 2014 del campeonato estadounidense de fútbol americano, la conocida Super Bowl, costó 4 millones de dólares, lo cual solo resulta justificable si la inversión se traduce en la venta de un gran número de unidades.

Los costes fijos son importantes en el caso de las grandes redes de infraestructuras, como las de distribución eléctrica. Existe un notable coste inicial en la compra de los materiales, la construcción de las torres de alta tensión y el tendido de muchos kilómetros de cables para transportar la electricidad desde una central generadora hasta los hogares y las empresas. Los costes de funcionamiento y mantenimiento de la red en el día a día son bajos en comparación con el coste inicial de la infraestructura. Una vez montada la red, cuanta más electricidad pase por las torres y los cables, menor será el coste unitario de distribuirla.

Los intentos de una empresa por conseguir un tratamiento favorable de las administraciones públicas mediante acciones de lobby, las contribuciones a campañas electorales y los gastos en relaciones públicas también son tipos de costes fijos, que dependen poco o nada del nivel de producción de la empresa.

Además, las compañías grandes también logran comprar sus factores de producción en condiciones más favorables, porque tienen más poder de negociación con sus proveedores que las empresas pequeñas. Esta es una de las ventajas que aprovechan las empresas grandes de venta de comestibles, pues compran una proporción considerable de la producción de fruta, verduras, pescado o lácteos a los productores.

Ventajas en la demanda


	economías de escala de red
	Una empresa se enfrenta a economías de escala de red cuando un incremento en el número de usuarios de un producto de la empresa implica un aumento en el valor del producto para cada uno de ellos, porque están conectados entre sí.




​Tener un tamaño grande también puede beneficiar a una empresa a la hora de vender sus productos, y no solo al producirlos, en especial cuando la probabilidad de que la gente compre un producto o servicio es mayor si ya tiene muchos usuarios. Por ejemplo, un programa informático resulta más útil si todo el mundo usa una versión compatible. Estas ventajas en el lado de la demanda se denominan economías de escala de red y cuentan con muchos ejemplos en los mercados relacionados con la tecnología. Para los usuarios, la atracción que ejercen plataformas como Facebook, Instagram y YouTube está relacionada directamente con el número de usuarios que tengan.

En la siguiente sección, vamos a elaborar un modelo de una empresa con costes fijos, en la que tiene importancia la escala.


​
  
    Pregunta 7.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Si la tecnología de una empresa presenta rendimientos constantes a escala, duplicar los factores lleva a duplicar el nivel de producción.

      	Si la tecnología de una empresa presenta rendimientos decrecientes a escala (deseconomías de escala), duplicar los factores aumenta el nivel de producción más del doble.

      	Si la tecnología de una empresa presenta economías de escala, los costes por unidad disminuyen a medida que la empresa amplía su producción.

      	Si la tecnología de una empresa presenta rendimientos crecientes a escala, triplicar los factores aumenta el nivel de producción más del triple.

    

    
      	Con rendimientos constantes, el aumento de los factores conduce al mismo aumento proporcional en la producción.

      	Con rendimientos decrecientes, duplicar los niveles de los factores incrementa la producción menos del doble.

      	Como la empresa puede aumentar la producción con un aumento proporcionalmente menor de los factores, disminuirá su coste por unidad.

      	Con rendimientos crecientes, triplicar los factores provoca un aumento proporcionalmente mayor de la producción.
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7.4 Producción y costes: la función de costes de Belautos


​​​Cuando analizamos la decisión de una empresa de cuánto producir y qué precio poner, tenemos que conocer cómo varían los costes en función del nivel de la producción, es decir, la función de costes. En el ejemplo de Apple Cinnamon Cheerios de la sección 7.2, tomamos el supuesto de partida más simple posible: el coste unitario de una libra de Cheerios es el mismo, sea cual sea la escala de la producción. Dicho de otro modo, la empresa tiene rendimientos constantes a escala.

Pero, como se explica en la sección 7.3, el coste por unidad de producción puede variar con la cantidad producida. ¿Cómo afecta esto a la decisión de la empresa en cuanto al precio y la cantidad?

Imagina una empresa que produce automóviles. Esta empresa es bastante pequeña y fabrica vehículos especiales, nada que ver con Volkswagen, que produce más de 9 millones de automóviles al año. La vamos a llamar Belautos.

Piensa en los costes de producir y vender automóviles. La empresa necesita unas instalaciones (una fábrica) equipadas con máquinas para fundición, mecanizado, prensado, montaje y soldadura de las piezas de la carrocería. Podría alquilárselas a otra empresa o reunir capital para invertir en sus propias instalaciones y maquinaria. También debe adquirir la materia prima y los componentes, así como pagar al personal que manejará las máquinas. Además, necesitará a otros trabajadores que gestionen el proceso de producción y a otros más que comercialicen y vendan los automóviles terminados.


  Pieza clave

  Para una introducción al coste de oportunidad, consulta la sección 2.2.




	función de costes
	Relación entre los costes totales de una empresa y su cantidad de producción. La función de costes \(C(Q)\) indica el coste total de producir \(Q\) unidades de producción (incluido el coste de oportunidad del capital).
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».




​​Normalmente, los propietarios de la empresa (los accionistas) no querrán invertir en ella si pueden dar un uso mejor a su dinero invirtiendo y generando beneficios en otro sitio. La rentabilidad que podrían obtener de alguna otra inversión por cada dólar invertido es un ejemplo de coste de oportunidad, en este caso llamado coste de oportunidad del capital. Parte del coste de producir automóviles es lo que debe pagarse a los accionistas para cubrir el coste de oportunidad del capital, es decir, para inducirlos a seguir invirtiendo en los activos que la empresa necesita para fabricar automóviles.


	coste de oportunidad del capital
	Renta que un inversor podría haber recibido, por unidad de gasto en inversión, invirtiendo en otra cosa.
	costes variables
	Costes de producción que varían con el número de unidades producidas.
	coste medio
	Coste total de producción de una empresa dividido entre el número total de unidades producidas.
	coste marginal
	Aumento del coste total cuando se produce una unidad adicional. Corresponde a la pendiente de la función de coste total en cada punto.




​​Los distintos costes de producción a los que debe hacer frente la empresa pueden clasificarse como costes fijos o costes variables. Son fijos los que la empresa tiene que pagar independientemente del número de automóviles que fabrique y venda. En el caso de Belautos, supondremos que el tamaño de la fábrica es fijo, por lo que también lo son los costes asociados, ya sean por el pago del alquiler a otra empresa mediante un contrato a largo plazo o por el coste de oportunidad del capital invertido en la fábrica. Estos costes serán los mismos tanto si fabrica muchos coches como si no produce ninguno. De igual modo, también son fijos los costes de la investigación y desarrollo en los modelos del futuro. Suponemos que otros costes, como salarios, materias primas y gastos en maquinaria, son variables y aumentan con la producción: si la empresa decide incrementar el número de coches que fabrica al día, tendrá que aumentar todos estos factores de producción variables, lo que elevará los costes variables totales (incluidos la masa salarial y el coste de oportunidad de invertir en equipamiento).

Imagina que Belautos tiene unos costes fijos F y que sus costes variables son directamente proporcionales a la cantidad de automóviles que produce. Por lo tanto, su función de costes, que informa del coste total de producir Q automóviles, es:

\[C(Q)=F+cQ\]
siendo c el coste por automóvil.


​El panel superior de la figura 7.7 representa de forma gráfica la función de coste total C(Q) de Belautos y muestra cómo los costes totales dependen de la cantidad de automóviles, Q, producidos al día, cuando F = 80 000 dólares al día y c = 14 400 dólares por vehículo. A partir de los costes totales, hemos calculado el coste medio por automóvil y cómo varía con Q; en el panel inferior se traza la función de coste medio (CMe).


  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una recta ascendente empieza en el punto (0 , 80 000) y pasa por los puntos A (10 , 224 000), B (30 , 512 000) y C (50 , 800 000). En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste medio expresado en dólares y va de 0 a 300 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por los puntos A (10 , 22 400), B (30 , 17 067) y C (50 , 16 000).]



Figura 7.7 
Coste total y coste medio de Belautos.






  


                [image: Función de costes: En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste medio expresado en dólares y va de 0 a 300 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total).]



Función de costes



El panel superior contiene la función de costes, C(Q), que muestra el coste total correspondiente a cada nivel de producción, Q.






  


                [image: Costes fijos: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una línea recta con pendiente positiva empieza en el punto (0, 80 000).]



Costes fijos



Belautos tiene unos costes fijos de 80 000 dólares por día, con independencia de cual sea la producción diaria. Cuando Q = 0, los únicos costes son los fijos: C(0) = 80 000.






  


                [image: Los costes totales son crecientes: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una recta con pendiente positiva empieza en el punto (0 , 80 000) y pasa por el punto A (10 , 224 000).]



Los costes totales son crecientes



A medida que aumenta Q, la empresa tiene que contratar a más trabajadores de producción y comprar más materias primas. Los costes totales suben 14 400 dólares por cada automóvil producido, por lo que la función de costes es una línea recta. En el punto A, se producen 10 coches con un coste de 224 000 dólares.






  


                [image: Coste medio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una recta con pendiente positiva empieza en el punto (0, 80 000) y pasa por el punto A (10, 224 000).]



Coste medio



El coste medio de un automóvil corresponde al coste total dividido por la cantidad de automóviles. Si la empresa produce 10 automóviles al día, el coste medio es CMe = 224 000 dólares/10 = 22 400 dólares. En el panel inferior, hemos representado el coste medio que se obtiene en el punto A.






  


                [image: Coste medio decreciente: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una recta ascendente empieza en el punto (0 , 80 000) y pasa por los puntos A (10 , 224 000), B (30 , 512 000) y C (50 , 800 000). En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste medio expresado en dólares y va de 0 a 300 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por los puntos A (10 , 22 400), B (30 , 17 067) y C (50 , 16 000).]



Coste medio decreciente



A medida que la producción se incrementa por encima de A, disminuye el coste medio. En el punto B, el coste total es de 512 000 dólares y el medio es de 17 067 dólares. En el punto D, el coste medio es aún menor: 16 000 dólares.






  


                [image: Función de coste medio: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total expresado en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una recta ascendente empieza en el punto (0 , 80 000) y pasa por los puntos A (10 , 224 000), B (30 , 512 000) y C (50 , 800 000). En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste medio expresado en dólares y va de 0 a 300 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por los puntos A (10 , 22 400), B (30 , 17 067) y C (50 , 16 000).]



Función de coste medio



Para dibujar la función de coste medio (CMe) en el panel inferior, podemos calcular el coste medio correspondiente a cada valor de Q.









​La pendiente de la función de costes nos dice cuánto aumenta el coste total por cada vehículo adicional que se produzca. Se llama coste marginal (CMg) al incremento que experimentan los costes cuando la producción aumenta una unidad. En el caso de Belautos, la pendiente (y, por consiguiente, el coste marginal) es una constante, c. Cualquiera que sea el número de automóviles que se decida fabricar, el coste marginal de un automóvil (el coste de producir uno más) es c = 14 400 dólares.


  Coste medio y coste marginal

  En cada punto Q de la función de costes C(Q), el coste medio (CMe) es el coste total de producir Q unidades, dividido por el número de unidades:

\[\text{CMe} = \frac{C(Q)}{Q}\]
  El coste marginal (CMg) es el coste adicional de producir una unidad más de producto y se corresponde con la pendiente de la función de coste. Si el coste aumenta en ∆C cuando la cantidad aumenta en ∆Q, el coste marginal se puede determinar de la siguiente manera:

\[\text{CMg} = \frac{\Delta C}{\Delta Q}\]
  (Δ es un símbolo matemático que representa la variación del parámetro al que acompaña).



Siempre que una empresa tiene una función de costes con costes fijos y un coste marginal constante, el coste medio de las unidades producidas disminuye a medida que aumenta la producción. La figura 7.7 lo ilustra para el caso de Belautos; también podemos deducirlo escribiendo lo siguiente:

\[\text{CMe}(Q)=\frac{C(Q)}{Q}=\frac{F+cQ}{Q}=c+\frac{F}{Q}\]
Así, el coste medio de un automóvil es su coste marginal más una parte de los costes fijos. El coste medio siempre es mayor que el coste marginal, pero, a medida que se incrementa la producción, los costes fijos se reparten entre más y más automóviles y el coste medio disminuye. La figura 7.8 muestra tanto la función de coste medio como la de coste marginal (curvas CMe y CMg) de Belautos. En la figura, la pendiente del coste medio es negativa (descendente), por lo que se acerca cada vez más al coste marginal constante, 14 400 dólares.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles Q y va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste medio o marginal expresado en dólares y va de 0 a 300 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por los puntos A (10 , 22 400), B (30 , 17 067) y C (50 , 16 000). Se trata del coste medio. Una línea horizontal en 14 400 $ representa el coste marginal.]



Figura 7.8 
Coste medio y marginal de Belautos.







  
    Pregunta 7.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que la función de costes de un fabricante de cereales es C(Q) = 2Q, donde Q representa el peso de la producción de cereales en libras. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	No hay costes fijos de producción.

      	El coste marginal de producción es 2.

      	El coste medio del productor disminuye al aumentar la producción.

      	Para cualquier cantidad de producción Q, el coste medio y el coste marginal son iguales.

    

    
      	Cuando Q = 0, el coste total de producción es 0. Si hubiera costes fijos de producción, el coste total de producción sería positivo cuando Q = 0 (la empresa tiene esos costes sin importar la cantidad que se produce).

      	La pendiente de la función de coste total es el coste marginal, que en este caso es 2.

      	El coste medio = 2 sea cual sea la producción. No hay costes fijos, por lo que el coste medio no disminuye al aumentar la producción.

      	Tanto el coste medio como el coste marginal son 2 para todos los valores de Q.

    

  



Costes a corto plazo y a largo plazo


	corto plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que sucede mientras se mantienen constantes algunas cosas (como los precios, los salarios, las existencias de capital, la tecnología o las instituciones), porque supuestamente son fijas o exógenas en ese periodo de tiempo. Por ejemplo, las existencias de bienes de capital de una empresa pueden ser fijas en el corto plazo, pero a más largo plazo podrían variar (vendiendo algunas o comprando más).




​Los costes marginales de las empresas no siempre son constantes, en particular si resulta difícil cambiar algunos de los factores de producción. Recuerda que el coste marginal es lo que cuesta obtener una unidad más de producción. En el caso de un fabricante de automóviles, podría llegar un momento en el que la única forma de aumentar la producción con el equipamiento de que dispone fuese la introducción de turnos de horas extraordinarias en la línea de montaje. Si la remuneración de las horas extras es más alta, el coste marginal de un automóvil también será mayor. Entonces, decimos que su coste marginal se incrementa con la producción en el corto plazo (es decir, mientras las existencias de equipamiento sean fijas) y, por lo tanto, es posible que sea más alto que el coste medio.


  
  ​​En los modelos económicos, las expresiones corto plazo y largo plazo no hacen referencia a periodos de tiempo específicos. En un equilibrio a corto plazo, una o más variables (normalmente, algo que se tarda más tiempo en ajustar) son exógenas, es decir, se mantienen constantes. Modelizando lo que se sucederá cuando esas variables se conviertan en endógenas (puedan ajustarse), nos permite obtener el equilibrio a largo plazo.




	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.
	endógeno
	En economía, este término significa ‘generado por el modelo’. En un modelo económico, una variable es endógena si su valor viene determinado por el funcionamiento del modelo (en lugar de estar fijado por quien crea el modelo). Véase también: exógeno.
	largo plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que se mantiene constante y lo que puede variar dentro de un modelo. El corto plazo se refiere a lo que sucede mientras algunas variables (como los precios, los salarios o las existencias de capital) se mantienen constantes (se toman como exógenas). El largo plazo se aplica a lo que sucede cuando se permite que esas variables oscilen y sean determinadas por el modelo (se conviertan en endógenas). Por ejemplo, una curva de costes a largo plazo refleja los costes cuando la empresa puede ajustar todos los factores, incluso sus bienes de equipo.
	economías de alcance
	Ahorro de costes que se produce cuando dos o más productos son producidos por una sola empresa, en lugar de producirse en empresas separadas.




​​La que hemos descrito para Belautos es una función de costes a largo plazo, en el sentido de que hemos dado por sentado que la empresa puede aumentar la cantidad de equipamiento y el tamaño de la plantilla cuando desee incrementar la producción, de manera que el coste marginal se mantiene constante.

Pero también hemos supuesto que tiene costes fijos sustanciales, incluidos los costes de la fábrica. Podríamos analizar las decisiones de la empresa en lo que podríamos llamar el muy largo plazo, que sí le permitiría variar el tamaño de la fábrica también. Para empresas de fabricación como Belautos, una gran proporción de los costes totales serán variables en el muy largo plazo. Pero existen otros tipos de empresas que tienen costes fijos elevados a largo plazo: en la sección 7.11 veremos algunos ejemplos.

Ejemplo: la función de costes de una universidad


  
  ​Te recomendamos la lectura del entretenido capítulo 7 de la obra La teoría de los precios, donde el economista George Stigler abunda en la explicación de los costes.1




​​​Los economistas Rajindar y Manjulika Koshal analizaron las funciones de costes de las universidades en Estados Unidos.2 En su estudio, llevaron a cabo una estimación de los costes medios y marginales de la enseñanza en 171 universidades públicas en el curso 1990–91 (el ejercicio 7.2 te permitirá explorar cómo varían los costes medios y marginales con el número de estudiantes de grado y posgrado). Llegaron a la conclusión de que las universidades se beneficiaban de lo que se conocen como economías de alcance: la oferta conjunta de varios productos (enseñanzas de grado y posgrado, además de investigación) permite obtener ahorros en los costes.3


​
  Ejercicio 7.2 Funciones de costes para la enseñanza universitaria

  En la tabla se muestran los costes medios y marginales por estudiante del curso 1990–91 que Koshal y Koshal calcularon en su investigación.

  




  
    	
    	Estudiantes
    	CMg ($)
    	CMe ($)
    	Coste total ($)
  



  
    	Estudiantes de grado
    	2750
    	7259
    	7659
    	21&nbsp;062&nbsp;250
  

  
    	5500
    	6548
    	7348
    	40&nbsp;414&nbsp;000
  

  
    	8250
    	5838
    	7038
    	
  

  
    	11&nbsp;000
    	5125
    	6727
    	73&nbsp;997&nbsp;000
  

  
    	13&nbsp;750
    	4417
    	6417
    	88&nbsp;233&nbsp;750
  

  
    	16&nbsp;500
    	3706
    	6106
    	100&nbsp;749&nbsp;000
  

  
    	
    	Estudiantes
    	CMg ($)
    	CMe ($)
    	Coste total ($)
  

  
    	Estudiantes de posgrado
    	550
    	6541
    	12&nbsp;140
    	6&nbsp;677&nbsp;000
  

  
    	1100
    	6821
    	9454
    	10&nbsp;339&nbsp;400
  

  
    	1650
    	7102
    	8672
    	
  

  
    	2200
    	7383
    	8365
    	18&nbsp;403&nbsp;000
  

  
    	2750
    	7664
    	8249
    	22&nbsp;684&nbsp;750
  

  
    	3300
    	7945
    	8228
    	27&nbsp;152&nbsp;400
  










  
    	Usando los datos de los costes medios, completa las cifras que faltan en la columna de coste total.

    	Representa en un gráfico las curvas de los costes marginal y medio para los estudios de grado, situando los costes en el eje vertical y el número de estudiantes en el horizontal. En un gráfico aparte, elabora una representación del mismo tipo con los datos de estudios de posgrado (pista: si necesitas ayuda para trazar curvas de costes en Excel, repasa los pasos del 1 al 4 de este tutorial).

    	Describe la forma de las curvas de costes marginales y medios para grado y posgrado. Comprueba si tu respuesta concuerda con las conclusiones de los autores que hemos descrito en esta unidad.

    	Describe las similitudes y las diferencias entre las curvas de los estudiantes de grado y de posgrado. Ofrece alguna explicación para lo que hayas observado.

  




​
  Ampliación 7.4 Funciones de costes para el caso de que los costes marginales aumenten

  
    En la parte principal de esta sección, suponemos que Belautos tiene costes variables lineales: aumentan en proporción directa con la producción \(Q\). En esta ampliación, describimos funciones de costes para casos más generales, usando el análisis matemático (diferenciación) para estudiar cómo cambian los costes al aumentar la producción.

  

  En la parte principal de la sección, Belautos tiene la función de coste total:

\[C(Q)=F+cQ\]
  donde el parámetro \(F\) representa los costes fijos y \(c\) es el coste marginal constante. Pero, como hemos explicado, es posible que el coste marginal no siempre sea constante, en especial a corto plazo. Por ejemplo, si aumentar el número de unidades requiere una producción más intensiva, hay mayor riesgo de que las máquinas se averíen y de que los trabajadores se fatiguen; además, la remuneración de las horas extraordinarias suele ser más alta que las horas normales. Estos efectos aumentarían el coste marginal. En otras circunstancias, la producción a mayor escala podría ayudar a la empresa a usar sus factores con más eficiencia, en cuyo caso el coste marginal podría disminuir a medida que aumenta \(Q\).

  
    Como se ha explicado en la ampliación 3.3, utilizamos derivadas para medir los cambios marginales en todas las ampliaciones de índole matemática.

  

  En la parte principal de esta sección, hemos definido el coste marginal como lo que aumenta el coste total por producir una unidad más. Para describir más en general las funciones de costes, vamos a tratar \(Q\) como una variable continua para que podamos diferenciar la función de costes \(C(Q)\). Así pues, el coste marginal corresponde a la derivada de la función de costes: el grado de variación de los costes en respuesta a un aumento infinitesimal de \(Q\). En general, los costes totales deben aumentar con la cantidad producida, por lo que el coste marginal es positivo:

\[\text{CMg}=C'(Q) > 0\]
  El panel superior de la figura A7.1 muestra una función de costes alternativa no lineal para Belautos. Este panel muestra lo siguiente:

  
    	La empresa tiene costes fijos, representados por el punto en el que la función de costes corta el eje vertical: si no se producen automóviles, el coste es \(C(0) = F > 0\).

    	Para \(Q > 0\), \(C\) aumenta y además es convexa: la pendiente de la curva de costes aumenta mientras lo hace \(Q\).

  

  La convexidad de la curva de costes implica que el coste marginal es una función creciente de la producción:

\[\text{CMg} =C'(Q) \Rightarrow \frac{d\text{CMg}}{dQ}=C''(Q)>0\]
  El panel inferior muestra la función de coste marginal con pendiente positiva correspondiente a la función de coste total del panel superior. Los costes marginales de la empresa aumentan rápidamente con la cantidad de automóviles producidos.

  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles, marcada como Q, que va de 0 a 60. El eje vertical muestra el coste total, marcado como C, en dólares y va de 0 a 900 000. Las coordenadas son (cantidad, coste total). El coste total es una curva con pendiente positiva que empieza en (0 , 118 750) y pasa por los puntos A (5 , 131 000), B (25 , 275 000) y D (55 , 776 000). Las rectas que salen de (0 , 0) y van a los puntos A, B y D representan el coste medio de la producción en cada uno de esos puntos. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles, marcada como Q, que va de 0 a 60. El eje vertical muestra los costes marginal y medio expresados en dólares y va de 0 a 30 000. Las coordenadas son (cantidad, coste marginal o medio). El coste medio es una curva con forma de U que pasa por los puntos (5 , 26 200), (25 , 11 000) y (50 , 13 375). El coste marginal es una recta con pendiente positiva que empieza en (0 , 1500) y corta la curva de coste medio en (25 , 11 000).]



Figura A7.1 
Otra función de costes para Belautos.












  El coste medio (CMe) se define como el coste total dividido por el número de automóviles producidos. Por lo tanto, si se producen \(Q\) automóviles:

\[\text{CMe} = \frac{C(Q)}{Q}\]
  En el panel superior, el coste medio de producir \(Q\) vehículos es la pendiente de la recta que va desde el origen al punto \((Q, C(Q))\). El gráfico muestra que esta pendiente varía con \(Q\): CMe es en sí misma una función de \(Q\). En el panel inferior, hemos representado el coste medio que corresponde a cada punto de la función de coste, es decir, el gráfico de la función \(CMe(Q)\).

  La función de costes mostrada en la figura A7.1 es: \(C=118 \, 750 + 1500Q + 190Q^2\). Si lo deseas, puedes comprobar las propiedades descritas más arriba para este caso concreto. Como es cuadrática, tiene una propiedad que no es válida en términos más generales. La función de coste marginal es:

\[\text{CMg}=C'(Q)= 1500+ 380Q\]
  que no solo tiene pendiente positiva, sino que también es una línea recta.

  La figura A7.1 representa un caso en el que los costes marginales suben cuando aumenta la producción. Pero podemos usar el mismo planteamiento para dibujar las curvas de costes de una empresa con costes marginales decrecientes, como en el ejercicio 7.2.

  La forma de la función de coste medio y la relación entre CMg y CMe

  Recuerda que, en general, en cualquier punto \(Q\):

  
    	el coste marginal corresponde a la pendiente de la función de costes \(C(Q)\), y

    	el coste medio corresponde a la pendiente de la recta que va desde el origen hasta \(C(Q)\).

  

  El panel superior de la figura A7.1 muestra que el coste medio es alto cuando \(Q\) es bajo; luego, disminuye gradualmente hasta el punto B, donde \(Q=25\), antes de aumentar de nuevo. Esto se refleja en el panel inferior mediante la curva en forma de U que representa el coste medio, con un valor mínimo en \(Q=25\).

  Ahora compara los costes medios y marginales del panel inferior.

  • \(\text{CMg} < \text{CMe}\) si \(Q < 25\)

  • \(\text{CMg} > \text{CMe}\) si \(Q > 25\)

  • \(\text{CMg} = \text{CMe}\) si \(Q = 25\)

  Este ejemplo ilustra una propiedad general de las funciones de costes: la diferencia \(\text{CMg} - \text{CMe}\) siempre tiene el mismo signo que la pendiente de la curva de CMe. En el caso de la función lineal de costes de la figura 7.8, la curva de coste medio tiene pendiente negativa para todos los valores de \(Q\). Igualmente, el coste marginal, que en este caso es una recta horizontal, queda por debajo de la curva de coste medio: \(\text{CMg} < \text{CMe}\) para todo \(Q\).

  Ahora vamos a demostrar esta propiedad general: para todas las funciones de costes, sea cual sea su forma, \(\text{CMg} - \text{CMe}\) tiene el mismo signo que la pendiente de la curva de coste medio. Usando la definición del coste medio como coste total dividido entre la cantidad producida y aplicando la regla para derivar un cociente, la pendiente de la curva de coste medio es:

\[\frac{d}{dQ} \left( \frac{C(Q)}{Q} \right) = \frac{QC'(Q)- C(Q)}{Q^2}\]
  Ahora sustituimos \(C'(Q)= \text{CMg}\) y \(C(Q) = Q \times \text{CMe}\). Entonces:

\[\begin{align*} \frac{d}{dQ} \left( \frac{C(Q)}{Q} \right) &= \frac{\text{CMg}}{Q} - \frac{C(Q)}{Q^2} \\ &= \frac{\text{CMg}}{Q} - \frac{Q(\text{CMe})}{Q^2} \end{align*}\]
\[\Rightarrow \frac{d}{dQ} (\text{CMe} ) = \frac{\text{CMg}-\text{CMe}}{Q}\]
  Como \(Q>0\), se deduce que la pendiente de la curva de coste medio para cada valor de \(Q\) tiene el mismo signo que \(\text{CMg} - \text{CMe}\).

  Una consecuencia de este resultado es que, si la curva de coste medio de una empresa tiene forma de U, como la mostrada en la figura A7.1, la curva de coste marginal corta la de coste medio (\(\text{CMg} = \text{CMe}\)) en el punto donde el coste medio es más bajo.

  
    
      Pregunta A7.1 Elige las respuestas que sean correctas

      Piensa en una empresa cuya producción tiene costes fijos. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados sobre el coste medio (CMe) y el coste marginal (CMg) de la empresa y elige los que sean correctos.

      
        	Cuando \(\text{CMe} = \text{CMg}\), la curva CMe tiene pendiente cero.

        	Cuando \(\text{CMe} > \text{CMg}\), la curva CMg tiene pendiente negativa.

        	Cuando \(\text{CMe} < \text{CMg}\), la curva CMe tiene pendiente negativa.

        	La curva CMg no puede ser horizontal.

      

      
        	Cuando \(\text{CMe} = \text{CMg}\), el coste de una unidad adicional es igual al coste medio de todas las unidades existentes. Por lo tanto, el nuevo CMe no varía y la pendiente es cero.

        	La curva CMg puede ser ascendente, horizontal o descendente, con independencia del valor relativo de CMe y CMg.

        	Cuando \(\text{CMe} < \text{CMg}\), el coste de una unidad adicional es mayor que el coste medio de la producción existente. Así pues, el nuevo CMe será mayor y la curva CMe tendrá pendiente ascendente.

        	Si CMg es constante, entonces la curva CMg es horizontal.

      

    

  

  
    Ejercicio A7.1 Trazado de funciones de costes no lineales

    Tienes las dos funciones de costes siguientes:

    
      	Función de costes n.º 1: \(C(Q) = 5Q^2 + 3Q + 3600\)

      	Función de costes n.º 2: \(C(Q) = -2Q^2 + 4Q + 19 \ 600\)

    

    Haz las siguientes operaciones para cada función de coste total:

    
      	Deriva una expresión para i) la curva de coste marginal y ii) la curva de coste medio (ambas definidas para \(Q \geq 0\)).

      	Con la ayuda de tus respuestas a la pregunta 1, dibuja dos gráficos como los de la figura A7.1: uno que muestre la curva de coste total y otro con las curvas de coste marginal y coste medio. No olvides dibujar las curvas para \(Q \geq 0\) (sin valores negativos de \(Q\)).

      	Describe la relación entre la forma de la curva de coste total y la de las curvas de coste marginal y coste medio.

    

  

  Más información: Secciones 7.1 (para la regla del cociente) y 8.1, 8.2 y 8.4 (que tratan el trazado de curvas y la convexidad) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.




  
    	
      George J. Stigler. 1987. The Theory of Price. Nueva York, NY: Collier Macmillan [La teoría de los precios, trad. cast. de Julio Segura, Madrid: Edersa, 1968]. ↩

    

    	
      Rajindar K. Koshal y Manjulika Koshal. 1999. «Economies of Scale and Scope in Higher Education: A Case of Comprehensive Universities». Economics of Education Review 18 (2): pp. 269–77. ↩

    

    	
      «Economies of Scale and Scope». The Economist. Actualizado el 20 de octubre de 2008. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.5 Demanda, elasticidad e ingresos


	producto diferenciado
	Producto fabricado por una sola empresa y que posee algunas características únicas comparado con productos similares de otras empresas.




​Belautos es un ejemplo de una empresa que fabrica un producto diferenciado. No todos los automóviles son iguales. Cada modelo de cada marca lo produce una única empresa y tiene características exclusivas de diseño y prestaciones que lo diferencian de los fabricados por otras empresas.

Cuando una empresa vende un producto diferenciado, se enfrenta a una curva de demanda con pendiente negativa. La sección 7.2 incluye un ejemplo empírico de una curva de demanda, la de Apple Cinnamon Cheerios (otro producto diferenciado). Si el precio de un modelo de Belautos es alto, la demanda será baja porque solo lo comprarán quienes tengan una fuerte preferencia por esa marca por encima de las demás. A medida que baje el precio, habrá más personas a las que atraiga comprar un Belauto y que, sin esa bajada, habrían comprado un Ford o un Volvo.

La curva de demanda


​Para cualquier producto que se pueda querer comprar, su curva de demanda es una relación que indica el número de artículos (la cantidad) que las personas comprarán a cada precio posible. Como modelo simple de la demanda de Belautos, imagina que hay 100 personas que comprarían un vehículo de esta marca si el precio fuera suficientemente bajo.


	disposición a pagar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad máxima que pagaría para adquirir una unidad del bien. Véase también: disposición a aceptar.




​​Each consumer has a disposición a pagar (DAP) por un Belauto, la cual depende de cuánto lo valora personalmente (por supuesto, si tuviera los recursos para comprarlo). Un consumidor comprará un automóvil si el precio es menor o igual a su disposición a pagar. Imagina que ponemos en fila a los consumidores por orden de DAP, de mayor a menor, y dibujamos un gráfico para mostrar cómo va variando la DAP a lo largo de la fila (figura 7.9). Para cualquier precio dado, digamos \(P\) = 32 800 dólares, el gráfico muestra el número de consumidores cuya disposición a pagar es igual o mayor que \(P\). En este caso, hay 18 consumidores dispuestos a pagar 32 800 dólares o más, así que la demanda de automóviles al precio de 32 800 dólares es 18.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), (18 , 32 800) y (100 , 0).]



Figura 7.9 
Demanda de automóviles (por día).







  
  ​​​La ley de la demanda data del siglo XVII y se atribuye a Gregory King (1648–1712) y Charles Davenant (1656–1714). King fue heraldo en el Colegio de Armas de Londres y elaboró estimaciones detalladas de la población y la riqueza de Inglaterra. Davenant fue político y publicó la ley de la demanda de Davenant–King en 1699 tomando datos de King. Con ella describió que el precio del trigo cambiaba dependiendo del tamaño de la cosecha. Por ejemplo, calculó que un «defecto», o disminución, de una décima (10 %) de la cosecha aumentaba el precio un 30 %.



Si \(P\) baja, existe un número mayor de consumidores dispuestos a comprar, por lo que la demanda aumenta. Las curvas de demanda se suelen dibujar en forma de líneas rectas, como en este ejemplo, aunque en realidad no hay razón para esperar que sean rectas: la de Apple Cinnamon Cheerios no era recta. Ahora bien, lo que sí cabe esperar es que tengan pendiente negativa: a medida que aumenta el precio, disminuye la cantidad demandada por los consumidores. A la inversa, si la cantidad disponible es baja, puede venderse a un precio alto. Esta relación entre precio y cantidad suele denominarse ley de la demanda.


  
    Pregunta 7.6 Elige las respuestas que sean correctas

    El gráfico muestra dos curvas de demanda alternativas, D y D′, de un producto. Teniendo en cuenta este gráfico, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de consumidores, que va de 0 a 100, y el eje vertical muestra el precio en libras, entre 0 y 12 000. Hay dos líneas paralelas con pendiente negativa. La línea inferior aparece etiquetada como D y conecta los puntos (0 , 6000) y (60 , 0). La superior está etiquetada como D prima y conecta los puntos (0 , 10 000) y (100 , 0).]






    
      	En la curva de demanda D, cuando el precio es de 5000 libras esterlinas, la empresa puede vender 15 unidades del producto.

      	En la curva de demanda D′, puede vender 70 unidades a un precio de 3000 libras.

      	A un precio de 1000 libras, la empresa puede vender 40 unidades más del producto en D′ que en D.

      	Con una producción de 30 unidades, la empresa puede cobrar 2000 libras más en D′ que en D.

    

    
      	En la curva de demanda D, cuando el precio es de 5000 libras, la empresa puede vender 10 unidades.

      	Cuando \(Q\) = 70, el precio correspondiente en D′ es de 3000 libras.

      	D′ es paralela a D y está desplazada 40 unidades hacia la derecha. Por tanto, para cualquier precio, la empresa puede vender 40 unidades más en D′ que en D.

      	Con una producción de 30 unidades, la empresa puede cobrar 4000 £ más en D′ que en D.

    

  



La elasticidad de la demanda

La curva de demanda representa el compromiso que la empresa tiene que aceptar entre precio y cantidad. Para maximizar el beneficio, desearía que ambos elementos tuvieran el máximo nivel posible, pero, si sube el precio, menos consumidores querrán comprar. Por lo tanto, el precio que puede elegir la empresa depende de la pendiente de la curva de demanda, es decir, de cuánto cambiará la demanda si varía el precio. Si la curva de demanda tiene mucha pendiente, la empresa puede subir el precio sin que las ventas disminuyan mucho.


	elasticidad de la demanda al precio
	Variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Se expresa con un número positivo. Si es mayor que 1, la demanda es elástica; en caso de estar entre 0 y 1, es inelástica.




​La elasticidad precio de la demanda es una medida de la sensibilidad de los consumidores a la variación del precio. Se define como la variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Por ejemplo, supón que el precio de un producto se incrementa un 10 % y observamos una bajada del 5 % en la cantidad vendida. Calculamos la elasticidad, ε, de la siguiente forma:

\[\varepsilon = -\frac{\% \text{ de variación de la demanda}}{\% \text{ de variación del precio}}\]
ε es la letra griega épsilon y se utiliza habitualmente para representar la elasticidad. En el caso de una curva de demanda, la cantidad baja cuando sube el precio. Por lo tanto, la variación de la demanda es negativa si la del precio es positiva, y viceversa. El signo menos en la fórmula de la elasticidad asegura que obtengamos un número positivo como nuestra medida de reactividad. Así, en este ejemplo, el resultado es:

\[\begin{align*} \varepsilon &= -\frac{-5}{10} \\ &= 0,5 \end{align*}\]
Si la curva de demanda es casi plana, la cantidad varía mucho en respuesta a una variación del precio, por lo que la elasticidad es alta. A la inversa, una curva de demanda con más pendiente corresponde a una elasticidad menor. Ahora bien, son conceptos diferentes. Vamos a explicar por qué la elasticidad cambia a lo largo de la curva de demanda, aunque la pendiente sea la misma.

Supón que Belautos fabrica 18 vehículos al día y los vende a un precio de 32 800 dólares (punto K de la figura 7.9). Para calcular la elasticidad de la demanda en ese punto, vamos a hallar cómo cambiarían \(Q\) y \(P\) si hubiese un pequeño desplazamiento a lo largo de la curva de demanda, por ejemplo, a otro punto, L, donde \(Q\) = 19. La curva de demanda tiene una pendiente constante de –400 (puedes confirmarlo en los puntos de intersección con los ejes), así que, con ese desplazamiento de K a L, el precio baja a 32 400 dólares.

La tabla de la figura 7.10 muestra el cálculo. El desplazamiento por la curva de demanda representa un incremento del 5,56 % en \(Q\) y una disminución del 1,22 % en \(P\). El cociente de las variaciones porcentuales nos da una elasticidad de 4,56.






  
    	
    	Punto K
    	Punto L
    	Variación
    	% de variación
    	Elasticidad
  



  
    	Q


P
    	18


32&nbsp;800
    	19


32&nbsp;400
    	∆Q = 1


∆P = −400
    	$$ \frac{100×\Delta Q}{18} = 5,56 \, \% $$
$$ \frac{100× \Delta P}{32 \, 800} = −1,22 \, \% $$
    	$$ \varepsilon = \frac{5,56}{1,22} = 4,56 $$
  







Figura 7.10 
Cálculo de la elasticidad en un punto de la curva de demanda.






La elasticidad nos dice que, cuando Belautos opera en el punto K, subir (o bajar) el precio un 1 % provocaría una bajada (o subida) del 4,56 % en la cantidad de autos vendidos.

En la tabla de la figura 7.11 resumimos otras formas de calcular la elasticidad según las variaciones en \(P\) y \(Q\). Todas son equivalentes; puedes usar la que prefieras.






  
    	Supón que, si el precio varía ΔP, la demanda cambia ΔQ. 
 Entonces, la elasticidad de la demanda se puede escribir de cuatro formas:
    	
  



  
    	$$ − \frac{\% \text{ de variación de } Q}{\% \text{ de variación de } P} $$
    	$$ \varepsilon = − \frac{100 \Delta Q}{Q} / \frac{100 \Delta P}{P} $$
  

  
    	$$ − \frac{\text{ variación proporcional de } Q}{\text{ variación proporcional de } P} $$
    	$$ \varepsilon = − \frac{\Delta Q}{Q} / \frac{\Delta P}{P} $$
  

  
    	La fracción se puede simplificar para obtener:
    	$$ \varepsilon = − \frac{P}{Q} \frac{\Delta Q}{\Delta P} $$
  

  
    	Y como \( \dfrac{\Delta P}{\Delta Q} \) es la pendiente de la curva de demanda:
    	$$ \varepsilon = − \frac{P}{Q} \frac{1}{\text{ pendiente}} $$
  







Figura 7.11 
Fórmulas para calcular la elasticidad.






La figura 7.12 utiliza la cuarta expresión para calcular la elasticidad en otros puntos de la curva de demanda de Belautos. Esta curva de demanda tiene una pendiente constante; al seguir su trayectoria, \(P\) baja y \(Q\) sube, por lo que la elasticidad disminuye. Cuando los precios son bajos, la demanda es menos elástica.




                [image: Elasticidad de la demanda de automóviles.]





  
    	$$ \varepsilon = − \frac{P}{Q} \frac{1}{\text{ pendiente}} $$
  



  
    	
    	A
    	B
    	C

  

  
    	Q
    	20
    	40
    	70
  

  
    	P
    	32&nbsp;000&nbsp;$
    	24&nbsp;000&nbsp;$
    	12&nbsp;000&nbsp;$
  

  
    	Pendiente
    	−400
    	−400
    	−400
  

  
    	Elasticidad
    	4,00
    	1,50
    	0,43
  







Figura 7.12 
Elasticidad de la demanda de automóviles.






Decimos que la demanda es elástica si la elasticidad de los precios es mayor que 1, es decir, un incremento del precio del 1 % provocaría una disminución de la cantidad vendida de más de un 1 %. Si la elasticidad es menor que 1, decimos que la demanda es inelástica. En el caso de Belautos, la demanda es elástica en A y B, pero inelástica en C.

¿Por qué la elasticidad precio de la demanda es importante para la empresa?

La elasticidad precio de la demanda que tenga una empresa dependerá de si se enfrenta a mucha competencia de otras empresas. De haber numerosos automóviles parecidos que puedan considerarse posibles alternativas, la demanda de Belautos será más elástica. Por lo tanto, si sube el precio, los consumidores buscarán otros proveedores y es posible que muchos de ellos compren a otra empresa. En esta situación, la competencia de productos rivales con características parecidas limitará que la empresa pueda subir el precio.

Pero si el producto de Belautos tiene cualidades exclusivas que atraen a los consumidores y no están disponibles en otras marcas, su elasticidad precio de la demanda será menor (la demanda será menos elástica). Por lo tanto, puede beneficiarse de subir el precio. Las ventas seguirán siendo altas y obtendrá un beneficio mayor de cada unidad que venda.


	ingresos, ingresos totales
	Número de unidades que vende una empresa multiplicado por el precio de cada unidad.



Existe una relación directa entre la elasticidad de la demanda y el efecto que el aumento de la cantidad tiene en la variación de los ingresos. La figura 7.13 muestra una empresa en un punto de su curva de demanda donde \(Q\) = 5 y \(P\) = 20. Sus ingresos (precio × cantidad) están representados por el área del rectángulo que hay bajo la curva de demanda. Sigue los pasos de la figura para comprender que, si aumenta la cantidad, los ingresos subirán o bajarán dependiendo de si la demanda es elástica o inelástica.


  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (5 , 20) y por (7 , 0). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 10), (0 , 20), (5 , 20) y (5 , 10) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos. La pérdida de ingresos es mayor que la ganancia de ingresos. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (0 , 30) y por (5 , 20). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 18), (0 , 20), (5 , 20) y (5 , 18) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos. La pérdida de ingresos es menor que la ganancia de ingresos.]



Figura 7.13 
Competencia, elasticidad e ingresos.






  


                [image: Competencia y elasticidad: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (5 , 20) y por (7 , 0). En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (0 , 30) y por (5 , 20).]



Competencia y elasticidad



En el panel A, la firma se enfrenta a poca competencia, por lo que su curva de demanda tiene mucha pendiente. Si el precio sube, muchos consumidores seguirán comprando. En el punto E, la demanda es inelástica (elasticidad = 0,4). En el panel B, la firma tiene más competencia: la curva de demanda es más llana. La demanda en E es elástica (elasticidad = 2).






  


                [image: Ingresos de la empresa: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (5 , 20) y por (7 , 0). El área delimitada por la línea horizontal del precio 20, la línea vertical de la cantidad 5 y los dos ejes determina los ingresos. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 30), E (5 , 20) y (6 , 18). El área delimitada por la línea horizontal del precio 20, la línea vertical de la cantidad 5 y los dos ejes determina los ingresos.]



Ingresos de la empresa



Si la empresa opera en el punto E, donde \(P\) = 20 y \(Q\) = 5, sus ingresos son iguales al área del rectángulo bajo la curva: ingresos = \(P\) × \(Q\) = 100, en ambos casos.






  


                [image: Si la producción aumenta a \(Q\) = 6: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (5 , 20) y por (7 , 0). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 10), (0 , 20), (5 , 20) y (5, 10) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (0 , 30) y por (5 , 20). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 18), (0 , 20), (5 , 20) y (5 , 18) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos.]



Si la producción aumenta a (Q) = 6



En ambos casos, la empresa incrementa sus ingresos por la unidad adicional. Pero el precio baja, por lo que también bajarán sus ingresos con respecto a las cinco unidades iniciales. El incremento de una unidad en la producción corresponde a una reducción del precio mayor con demanda inelástica (panel A) que con demanda elástica (panel B).






  


                [image: Elasticidad e ingresos: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (5 , 20) y por (7 , 0). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 10), (0 , 20), (5 , 20) y (5 , 10) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 10), (6 , 10) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos. La pérdida de ingresos es mayor que la ganancia de ingresos. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad y va de 0 a 10. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 40. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por el punto E (0 , 30) y por (5 , 20). El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a los ingresos. El área delimitada por los puntos (0 , 18), (0 , 20), (5 , 20) y (5 , 18) corresponde a la pérdida de ingresos. El área delimitada por los puntos (5 , 0), (5 , 18), (6 , 18) y (6 , 0) corresponde a la ganancia de ingresos. La pérdida de ingresos es menor que la ganancia de ingresos.]



Elasticidad e ingresos



Si la demanda es inelástica, la pérdida es mayor que la ganancia: los ingresos disminuyen. Si la demanda es elástica, la ganancia es mayor que la pérdida y los ingresos aumentan.









	ingresos marginales
	Variación que se produce en los ingresos al aumentar en una unidad la cantidad vendida.




​​​Se conoce como ingresos marginales la variación que experimentan los ingresos cuando la producción aumenta una unidad. En la figura 7.13:


  	Los ingresos marginales son positivos cuando la demanda es elástica \((\varepsilon>1)\): la empresa puede aumentar los ingresos subiendo la producción porque los precios bajan un poco solamente.

  	Los ingresos marginales son negativos cuando la demanda es inelástica: es posible aumentar los ingresos disminuyendo la producción porque los precios suben mucho.



En la ampliación incluida al final de esta sección demostramos que esto se cumple para todas las curvas de demanda. En secciones posteriores, mostraremos que las empresas que tienen poca competencia y curvas de demanda menos elásticas pondrán precios más altos.


  
    Pregunta 7.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Una tienda vende 20 sombreros a la semana a 10 dólares cada uno. Cuando sube el precio a 12 dólares, la cantidad de sombreros que vende baja a 15 a la semana. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Cuando el precio aumenta de 10 a 12 dólares, la demanda disminuye un 25 %.

      	Un aumento del 20 % en el precio causa que la demanda baje un 25 %.

      	La demanda de sombreros es inelástica.

      	A partir de esas cifras, podemos estimar que la elasticidad de la demanda es 1,25.

    

    
      	Cuando el precio aumenta de 10 a 12 dólares, la demanda disminuye 100 × (20 –15)/20 = 25 %.

      	El aumento porcentual del precio es 100 × 2/10 = 20 %. Y genera una disminución porcentual de la demanda de 100 × 5/20 = 25 %.

      	Usando esas cifras para estimar la elasticidad precio de la demanda, obtenemos un valor mayor de 1, por lo que la demanda es elástica.

      	El aumento porcentual del precio es 100 × 2/10 = 20 %; la disminución porcentual de la demanda es de 100 × 5/20 = 25 %. Por lo tanto, la elasticidad se puede estimar como 25/20 = 1,25.

    

  




  
    Pregunta 7.8 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura representa dos curvas de demanda, D1 y D2.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad y el eje vertical contiene el precio. Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una está etiquetada como D1 y tiene más inclinación que la otra, etiquetada como D2. Se cruzan en el punto E. El punto A está en D1 y se encuentra en una cantidad más pequeña y un precio más alto que E. El punto C está en D1 y se encuentra en una cantidad mayor y un precio más bajo que E. El punto B está en D2 y se encuentra en una cantidad mayor y un precio más alto que C.]






    Teniendo en cuenta esta figura, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En E, la curva de demanda D1 es menos elástica que D2.

      	La elasticidad es igual en A y en C.

      	La empresa que tenga la curva de demanda D1 es probable que se enfrente a más competencia que la de D2.

      	La elasticidad es mayor en E que en B.

    

    
      	En E, el precio y la cantidad son iguales en ambas curvas de demanda, pero D1 tiene más pendiente, por lo que es menos elástica que D2.

      	La pendiente es la misma en A y en C, pero en A el precio es más alto y la cantidad, más baja, por lo que la elasticidad es mayor.

      	La curva de demanda D1 es menos elástica que D2, por lo que la empresa que tenga la curva de demanda D1 es probable que se enfrente a menos competencia que la de D2.

      	La pendiente es la misma en E y en B, pero en E el precio es más alto y la cantidad, más baja, por lo que la elasticidad es mayor.

    

  




  Ampliación 7.5 Elasticidad de la demanda e ingresos marginales

  
    En la parte principal de esta sección, hemos examinado la elasticidad de la demanda con una curva lineal; en ese caso, la elasticidad es fácil de calcular porque la pendiente de la curva de demanda es constante. Ahora, vamos a demostrar cómo medir la elasticidad cuando la curva de demanda no es una línea recta; nos serviremos del análisis matemático (diferenciación) para determinar la pendiente.

  

  La elasticidad precio de la demanda mide la sensibilidad o reactividad de la demanda a las variaciones del precio. La hemos definido en función de las variaciones porcentuales de la cantidad y del precio a lo largo de la curva de demanda:

  
\[\varepsilon = \frac{\text{% de variación de } Q}{\text{% de variación de } P} = -\frac{P}{Q} \frac{\Delta Q}{\Delta P}\]
  En el caso de una curva de demanda lineal, \(\Delta Q/\Delta P\) es constante sin importar el valor que elijamos para \(\Delta P\). Para otras curvas de demanda, es más fácil definir la elasticidad usando derivadas.

  La función de la curva de demanda

  Podemos pensar en la función de la curva de demanda de dos modos distintos. Antes, dibujamos la de Belautos con el precio en el eje vertical y la cantidad en el horizontal. Dicho de otra manera, hemos mostrado el precio como función de la cantidad:

\[P = f(Q)\]
  Llamamos a \(f(Q)\) la inversa de la función de demanda: es el precio más alto al que la empresa puede vender exactamente \(Q\) vehículos. Para definir la elasticidad, conviene más escribir la función en su forma directa:

\[Q = g(P)\]
  \(g(P)\) es la cantidad de Belautos que se demandan si el precio es \(P\). La función \(g\) es la inversa de \(f\); en términos matemáticos, podemos escribir \(g(P)=f^{-1}(P)\).

  Para definir la elasticidad usando análisis matemático, tratamos \(Q\) como una variable continua, igual que hicimos en la ampliación 7.4 para calcular los costes marginales. A continuación, hallamos la elasticidad en un punto, \(Q\), tomando el límite de la expresión, \(-\frac{P}{Q} \frac{ \Delta Q}{ \Delta P}\), cuando \(\Delta P\) tiende a 0:

\[\varepsilon = - \frac{P}{Q} \, \frac{ dQ}{dP}\]
  Esto nos da la elasticidad expresada como derivada de la función de demanda: \(dQ/dP =g'(P)\). El valor de la elasticidad normalmente es positivo porque, según la ley de la demanda, la derivada de la función de demanda será negativa.

  Si calculas la elasticidad como hicimos antes, usando la variación entre dos puntos situados en la curva de demanda, lo habitual es que no obtengas el mismo resultado que con la derivada. En el caso de una curva de demanda lineal, el resultado es el mismo porque la pendiente es constante. Sin embargo, el método del análisis matemático corresponde al uso de dos puntos situados infinitésimamente cerca uno del otro; unos puntos más separados nos dan un resultado diferente, con una estimación menos precisa de la pendiente en cualquier punto dado.

  Tal vez te hayas preguntado por qué no usamos simplemente la pendiente de la función de demanda \(dQ/dP\) para cuantificar la reactividad al precio. El problema que entraña \(dQ/dP\) es que depende de las unidades en que se midan \(P\) y \(Q\): por ejemplo, el resultado obtenido sería diferente si midiéramos el precio en dólares o en euros. Definida en base a variaciones proporcionales, la elasticidad es independiente de la unidad de medida.

  Dos formas de escribir la elasticidad

  La elasticidad tal como se ha expresado más arriba depende tanto de \(P\) como de \(Q\). Pero, si sustituimos \(Q\) por la función de demanda, \(Q=g(P)\), podemos escribirla por completo atendiendo al precio:

\[\varepsilon = - \frac{P}{Q} \, \frac{ dQ}{dP} =-\frac{Pg'(P)}{g(P)}\]
  Y, si usamos la inversa de la función de demanda, \(P = f(Q)\), podemos expresarla en su totalidad en términos de cantidad. Para entender el porqué, conviene recordar la regla de la función inversa:

\[\frac{dP}{dQ} = 1 \left/ \frac{dQ}{dP} \right.\]
  Entonces:

\[\varepsilon = - \frac{P}{Q} \left/ \frac{dP}{dQ} \right. = - \frac{f(Q)}{Qf'(Q)}\]
  Ejemplo 1: elasticidad de una función de demanda lineal

  La curva de demanda de Belautos mostrada en la figura 7.12 corresponde a la inversa de la función de demanda:

\[P= f(Q) \text{ donde } f(Q) = 400(100-Q)\]
\[\Rightarrow P=400(100-Q)\]
  Despejando \(Q\) para expresarla con respecto a \(P\), obtenemos la función de demanda:

\[Q=g(P) \text{ donde } g(P) = 100 - \frac{P}{400}\]
  Usando la expresión de la elasticidad en función de \(P\) obtenemos:

\[\varepsilon =-\frac{Pg'(P)}{g(P)} =-\frac{P \times \frac{-1}{400}}{100-\frac{P}{400}} =\frac{P}{40 \, 000 - P}\]
  Usando la expresión de la elasticidad en función de \(Q\) obtenemos:

\[\varepsilon =- \frac{f(Q)}{Qf'(Q)} =-\frac{400(100-Q)}{Q\times -400} =\frac{100-Q}{Q}\]
  Cada una de las dos expresiones de \(\varepsilon\) muestra que la elasticidad disminuye a medida que nos movemos hacia la derecha a lo largo de la curva de demanda, es decir, según aumenta \(Q\) y se reduce \(P\) (esto es cierto para todas las funciones de demanda lineales). Por ejemplo:

  
    	Si Belautos pone un precio tan elevado que solo vende cinco vehículos al día, entonces \(\varepsilon=(100-5)/5 = 19\).

    	Si el precio es tan bajo que vende 95 vehículos al día, entonces \(\varepsilon=(100-95)/95\approx 0,053\).

  

  Ejemplo 2: función de demanda con elasticidad constante

  Tomemos la función de demanda:

\[Q=100 P^{-0,8}\]
  Aquí,

\[\varepsilon=-\frac{P}{Q}\,\frac{dQ}{dP} = -\frac{P}{100P^{-0,8}}\times -80P^{-1,8} = 0,8\]
  En este caso especial, la elasticidad de la demanda es constante: es igual a 0,8 en todos los puntos de la curva de demanda.

  Esta propiedad constante de la elasticidad es cierta para cualquier curva de demanda que tenga la forma \(Q = aP^{-b}\), siendo \(a\) y \(b\) constantes positivas: puedes comprobar que la elasticidad de la demanda es igual a \(b\). De las funciones de demanda, esta es la única clase en la que la elasticidad es constante.

  Elasticidad e ingresos marginales

  
	ingresos marginales
	Variación que se produce en los ingresos al aumentar en una unidad la cantidad vendida.



  Los ingresos de una empresa vienen dados por \(\text{precio} \times \text{cantidad}\), es decir, \(I=PQ\). La inversa de la función de demanda, \(P=f(Q)\), nos da el precio máximo, \(P\), al que se pueden vender \(Q\) automóviles, por lo que podemos expresar los ingresos como una función de \(Q\) solamente. La llamamos función de ingresos y la designamos con \(I(Q)\):

\[I(Q) = f(Q) \times Q\]
  Antes hemos definido los ingresos marginales como la variación que experimentan los ingresos cuando la producción se incrementa una unidad: \(\text{IMg}=\Delta I/\Delta Q\). Considerando \(Q\) una variable continua y utilizando análisis matemático, escribimos:

\[\text{IMg}=\frac{dI}{dQ}\]
  Es decir, los ingresos marginales son lo que aumentan los ingresos en respuesta a una variación pequeña (infinitesimal) de \(Q\). Si utilizamos la regla de la derivada de un producto para derivar \(I(Q) = Qf(Q)\), obtenemos:

\[\text{IMg} = \frac{d}{dQ} (Qf(Q)) = f(Q) + Qf'(Q) = P+Qf'(Q)\]
  Si reescribimos esta expresión con la fórmula \(\varepsilon=-\dfrac{f(Q)}{Qf'(Q)}\) y basándonos además en el hecho de que \(P=f(Q)\), derivamos una relación entre los ingresos marginales y la elasticidad de la demanda:

\[\text{IMg} = f(Q) - \frac{f(Q)}{\varepsilon} = P\left(1 - \frac{1}{\varepsilon}\right)\]
  Esto implica que los ingresos marginales serán positivos si \(\varepsilon > 1\) y negativos si \(\varepsilon < 1\).

  Recuerda que se dice que la demanda es elástica si \(\varepsilon > 1\) e inelástica si \(\varepsilon < 1\) y que (excepto en el caso concreto del ejemplo 2 presentado más arriba) cambia a medida que nos movemos a lo largo de la curva de demanda. Lo que acabamos de demostrar es que los ingresos marginales son positivos si y solo si la empresa opera en la parte de la curva de demanda en que esta es elástica. Ese es el resultado que se ilustra para la curva de demanda lineal en la figura 7.13; escribir IMg como dependiente de la elasticidad, como hemos hecho aquí, muestra que es cierta para todas las curvas de demanda.

  
    Ejercicio A7.2 Función de demanda lineal: elasticidad e ingresos marginales

    Una empresa experimenta la función de demanda siguiente: \(Q = 800 - 2P\).

    Para esta función de demanda:

    
      	Halla la inversa de la función de demanda (\(P\) con respecto a \(Q\)) y utilízala para derivar una expresión de la elasticidad de la demanda (como función de \(Q\)).

      	Utiliza la respuesta a la pregunta 1 para dibujar un gráfico que muestre cómo la elasticidad de la demanda varía con \(Q\) (sitúa \(Q\) en el eje horizontal y \(\varepsilon\) en el vertical).

      	Describe la forma de la función de elasticidad. ¿Para qué cantidades es elástica la demanda?

      	Deriva una expresión de los ingresos marginales (como función de \(Q\)). Esboza la función de ingresos marginales y la de demanda sobre el mismo gráfico, con \(Q\) en el eje horizontal y el precio y los ingresos marginales en el vertical.

      	Describe la forma de la curva de ingresos marginales y utiliza las respuestas a las preguntas 2 y 3 para verificar que los ingresos marginales son positivos si \(\varepsilon > 1\) y negativos si \(\varepsilon < 1\).

    

  

  
    Ejercicio A7.3 Elasticidad constante de la demanda: elasticidad e ingresos marginales

    Una empresa se enfrenta a la función de demanda: \(Q = 5P^{-1,4}\).

    Haz lo siguiente para esta función de demanda:

    
      	Halla la inversa de la función de demanda y utiliza un gráfico (precio en el eje vertical y cantidad en el horizontal) para dibujar su forma (pista: elige valores de \(Q\) a intervalos regulares y dibuja las correspondientes coordenadas (\(Q\), \(P\)) y une esos puntos para aproximar la función).

      	Utiliza la fórmula para hallar la elasticidad de la demanda (recuerda que, para este tipo de función, la elasticidad de la demanda será igual en todos los puntos de la curva). Explica por qué las curvas de demanda con elasticidad constante deben tener la misma forma general que la función dibujada en la pregunta 1 (pista: utiliza la fórmula de la elasticidad de la demanda en tu interpretación).

      	Deriva una expresión de los ingresos marginales (como función de \(Q\)) y esboza esta función en un nuevo gráfico, con \(Q\) en el eje horizontal y los ingresos marginales en el vertical. Describe la forma de la curva de ingresos marginales y relaciónala con la elasticidad que has calculado en la pregunta 2.

    

  

  Más información: Secciones 6.4 (sobre ingresos marginales y elasticidad) y 7.4 (sobre funciones inversas y la regla de la función inversa) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.6 Determinación del precio y la cantidad para maximizar el beneficio

Como el fabricante de Cheerios, la empresa Belautos escogerá el precio \(P\) y la cantidad \(Q\) teniendo en cuenta su curva de demanda y sus costes de producción. La curva de demanda determina el conjunto factible de combinaciones de \(P\) y \(Q\). Para hallar el punto en que el beneficio es máximo, podemos dibujar las curvas de isobeneficio y hallar el punto de tangencia como hicimos antes.

El beneficio de la empresa es la diferencia entre sus ingresos (precio multiplicado por cantidad vendida) y sus costes totales, \(C(Q)\):

\[\begin{align*} \text{beneficio} &= \text{ingresos totales} - \text{costes totales} \\ &= PQ - C(Q) \end{align*}\]

	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).




	beneficio normal
	Es la rentabilidad que la empresa debe pagar a sus accionistas para inducirlos a que conserven las acciones. La tasa de beneficio normal es igual al coste de oportunidad del capital y se incluye en los costes de la empresa. Cualquier beneficio adicional (ingresos mayores que los costes) se denomina beneficio económico. Una empresa que tenga solo un beneficio normal tiene cero beneficio económico.




​​Este cálculo nos da lo que se conoce como beneficio económico. Como recordarás, la rentabilidad que, por cada dólar invertido, la empresa debe pagar a sus accionistas para que quieran conservar las acciones (que es igual al coste de oportunidad del capital) está incluida en la función de coste de la empresa. Estos pagos que deben hacerse a los accionistas se denominan beneficio normal. El beneficio económico es el beneficio adicional por encima del rendimiento mínimo exigido por los accionistas.

De igual manera, el beneficio (o, más en concreto, el beneficio económico) es el número de unidades producidas multiplicado por el beneficio por unidad, que es la diferencia entre el precio y el coste medio:

\[\begin{align*} \text{beneficio} &= Q(P-\frac{C(Q)}{Q}) \\ &= Q(P- \text{CMe}) \end{align*}\]
En general, la forma de las curvas de isobeneficio dependerá de la que tenga la curva de coste medio. En el caso de Belautos, que tiene la función de coste \(C(Q) = F + cQ\), podemos expresar el beneficio así:

\[\text{beneficio} = Q(P-c)-F\]
La ecuación muestra que las curvas de isobeneficio de Belautos tendrán la misma forma que las dibujadas en la figura 7.2b para Apple Cinnamon Cheerios. Ambas empresas tienen costes marginales constantes (aunque diferentes): 2 dólares para una libra de Cheerios, 14 400 dólares para un automóvil. La principal diferencia es que Belautos también tiene costes fijos, que afectan al beneficio en cada curva de isobeneficio.

La figura 7.14 muestra las curvas de isobeneficio de Belautos. La curva más baja mostrada es la recta horizontal en la que el precio es igual al coste marginal, \(P\) = 14 400 dólares. A ese precio, la empresa obtiene una pérdida igual al coste fijo, 80 000 dólares. La siguiente curva es la curva de beneficio económico cero, que también es la del coste medio: las combinaciones de precio y cantidad para las que el beneficio económico es igual a cero, porque el precio es exactamente igual al coste medio en cada cantidad. En las curvas más altas, el beneficio económico es positivo.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0. Otra curva convexa con pendiente negativa que pasa por los puntos G (11 , 35 309) y H es la curva de isobeneficio del beneficio 150 000. El punto H tiene una cantidad mayor y un precio menor que G. Hay un rectángulo con un lado que tiene el tamaño de la distancia horizontal entre el eje vertical y el punto G, mientras que el otro lado tiene el tamaño de la distancia vertical entre las dos curvas de isobeneficio. El área del rectángulo es el beneficio total. Otra curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto K y está situada más arriba de la curva que pasa por G y H. El punto K corresponde a la misma cantidad que en el punto H, pero con un precio mayor.]



Figura 7.14 
Curvas de isobeneficio de Belautos.






  


                [image: Cuando el precio es igual al coste marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000.]



Cuando el precio es igual al coste marginal



La recta horizontal situada en \(P\) = 14 400 (isobeneficio 1) es una curva de isobeneficio. El precio es igual al coste marginal de un automóvil y la empresa obtiene una pérdida igual a su coste fijo: beneficio = –80 000 dólares.






  


                [image: Cuando el precio es igual al coste medio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0.]



Cuando el precio es igual al coste medio



La curva con pendiente negativa (isobeneficio 2) que se muestra es la curva de coste medio de la empresa. Si \(P\) = CMe, el beneficio económico de la empresa es cero. Por lo tanto, la curva CMe es también la curva de beneficio cero: muestra todas las combinaciones de \(P\) y \(Q\) que dan un beneficio económico cero.






  


                [image: Forma de la curva de beneficio económico cero: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0.]



Forma de la curva de beneficio económico cero



Belautos tiene un CMe decreciente. Cuando \(Q\) es baja, necesita un precio alto para cubrir costes. A medida que aumenta \(Q\), baja el precio que permite no tener pérdidas, pero siempre es más alto que el coste marginal porque la empresa necesita cubrir el coste fijo.






  


                [image: Curva de isobeneficio más alta: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0. Otra curva convexa con pendiente negativa que pasa por los puntos G (11 , 35 309) y H es la curva de isobeneficio del beneficio 150 000. El punto H tiene una cantidad mayor y un precio menor que G.]



Curva de isobeneficio más alta



La curva con pendiente negativa (isobeneficio 3) muestra las combinaciones de \(P\) y \(Q\), que ofrecen niveles más altos de beneficio. El beneficio es de 150 000 dólares en los puntos G y H.






  


                [image: Beneficio = \(Q(P − CMe)\): En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0. Otra curva convexa con pendiente negativa que pasa por los puntos G (11 , 35 309) y H es la curva de isobeneficio del beneficio 150 000. El punto H tiene una cantidad mayor y un precio menor que G. Hay un rectángulo con un lado que tiene el tamaño de la distancia horizontal entre el eje vertical y el punto G, mientras que el otro lado tiene el tamaño de la distancia vertical entre las dos curvas de isobeneficio. El área del rectángulo es el beneficio total.]



Beneficio = (Q(P − CMe))



En G, donde la empresa fabrica 11 automóviles, el precio es de 35 309 dólares y el coste medio es de 21 673 dólares. La empresa obtiene un beneficio de 13 636 dólares con cada automóvil y su beneficio total es de 150 000 dólares, que corresponde al área del rectángulo sombreado.






  


                [image: A precios más altos, mayores beneficios: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una recta horizontal en el precio 14 400 es la curva de isobeneficio para un beneficio negativo de 80 000. Una curva convexa con pendiente negativa situada sobre la recta horizontal en todos los puntos es la curva de isobeneficio para un beneficio 0. Otra curva convexa con pendiente negativa que pasa por los puntos G (11 , 35 309) y H es la curva de isobeneficio del beneficio 150 000. El punto H tiene una cantidad mayor y un precio menor que G. Hay un rectángulo con un lado que tiene el tamaño de la distancia horizontal entre el eje vertical y el punto G, mientras que el otro lado tiene el tamaño de la distancia vertical entre las dos curvas de isobeneficio. El área del rectángulo es el beneficio total. Otra curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto K y está situada más arriba de la curva que pasa por G y H. El punto K corresponde a la misma cantidad que en el punto H, pero con un precio mayor.]



A precios más altos, mayores beneficios



El beneficio es mayor en las curvas más cercanas al ángulo superior derecho del gráfico. En el punto H, la cantidad es la misma que en K, por lo que el coste medio es el mismo, pero el precio es mayor en K.








Las curvas de isobeneficio tienen más pendiente cuando el precio es alto y menos pendiente cuando se aproxima al coste marginal. En cualquier punto de una curva de isobeneficio, la pendiente viene dada por:

\[\text{pendiente de la curva de isobeneficio} = -\frac{(P- \text{CMe})}{Q}\]
Para entender el porqué, piensa de nuevo en el punto G de la figura 7.14, donde \(Q\) = 11 y el precio es mucho más alto que el coste marginal. Si:


  	\(Q\) aumenta 1 unidad

  	\(P\) disminuye \((P − c)/Q\)



entonces el beneficio se mantendrá igual, porque el beneficio adicional de \((P \ − \ c)\) para el duodécimo automóvil se compensará con una disminución de los ingresos de \((P \ − \ c)\) en los otros once vehículos.

La figura 7.15 muestra la combinación de precio y cantidad con la que el beneficio de Belautos es máximo. Su conjunto factible son todos los puntos que están en la curva de demanda o por debajo de ella. El mayor beneficio se obtiene en el punto E, donde la curva de demanda es tangente a una curva de isobeneficio.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal. Una recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y (100 , 0). Se muestran tres curvas convexas, con pendiente negativa y paralelas. La dos más bajas están por encima de la línea de coste marginal y cortan la recta en dos puntos, mientras que la más alta es tangente a la recta en el punto E. El área delimitada por los puntos (0 , 16 900), (0 , 27 200), E y (32 , 16 900) es el beneficio.]



Figura 7.15 
Maximización del beneficio para Belautos.






El precio y la cantidad que maximizan el beneficio son \(P^*\) = 27 200 dólares y \(Q^*\) = 32. Así, cada automóvil tiene un coste medio de 16 900 dólares y procura un beneficio de 10 300 dólares. El beneficio total es de 32 × 10 300 dólares = 329 600 dólares, que es igual al área del rectángulo sombreado.


​​La empresa maximiza su beneficio en el punto de tangencia, donde la pendiente de la curva de demanda es igual a la de la curva de isobeneficio, de modo que los dos factores que determinan el beneficio estén en equilibrio.


	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.
	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.
	margen comercial
	El precio menos el coste marginal dividido por el precio. Dicho de otro modo, el margen de beneficio expresado como proporción del precio. Si la empresa fija el precio con el fin de maximizar sus beneficios, el margen comercial es inversamente proporcional a la elasticidad de la demanda del bien a ese precio.




  	La curva de isobeneficio es la curva de indiferencia y su pendiente representa la relación marginal de sustitución (RMS) en la creación de beneficio, entre vender más y cobrar más.

  	La curva de demanda es la frontera factible y su pendiente representa la relación marginal de transformación (RMT) de precios más bajos en más cantidad vendida.



En E, que es el punto de máximo beneficio, RMS = RMT.


	margen de beneficio
	Diferencia entre el precio de un producto y su coste marginal de producción.




​Recuerda que la pendiente de la curva de isobeneficio depende de \((P − c)\), que es la diferencia entre el precio y el coste marginal, o sea, lo que llamamos margen de beneficio. En el punto E, el margen de beneficio es el beneficio adicional que obtiene la empresa de fabricar y vender el trigésimo segundo automóvil. Recuerda también que la pendiente de la curva de demanda está relacionada con la elasticidad de la demanda al precio, \(\varepsilon\): \(\varepsilon=-\frac{P}{Q } \times \text{pendiente}\) o, lo que es equivalente, \(\text{pendiente}=-\frac{P}{\varepsilon Q}\).


​​Como se observa en la tabla de la figura 7.16, la condición de tangencia RMS = RMT nos informa de algo importante: cuando la empresa maximiza el beneficio, establece su precio de manera que el margen comercial (margen de beneficio en proporción al precio) sea igual a la inversa de la elasticidad de su curva de demanda.






  
    	Pendiente de la curva de isobeneficio
    	Pendiente de la curva de demanda
  



  
    	RMS
    	RMT
  

  
    	$$ - \frac{(P-c)}{Q} $$
    	$$ - \frac{P}{\varepsilon Q} $$
  

  
    	RMS = RMT
  

  
    	$$ \frac{(P-c)}{Q} = \frac{P}{\varepsilon Q} $$
  

  
    	$$ \frac{(P-c)}{P} = \frac{1}{\varepsilon} $$
  

  
    	El margen comercial es igual a la inversa de la elasticidad de la demanda
  







Figura 7.16 
Interpretación de la condición de tangencia.






Cuando la intensidad de la competencia de otras empresas sea baja, \(\varepsilon\) también será baja. Este resultado nos dice que la empresa establecerá un margen comercial más alto que si se enfrentara a más competencia.


​Maximización del beneficio y costes fijos

¿Cómo afectan los costes fijos de la empresa a la elección del precio y la cantidad? La respuesta puede sorprenderte: aunque cambien los costes fijos, la opción que maximiza el beneficio es la misma.

Supón que los costes fijos de Belautos aumentan 1000 dólares, mientras que el coste marginal no varía. No olvides que \(\text{beneficio} = (P - c)Q - F\). Por lo tanto, si antes había dos combinaciones \((P, Q)\) diferentes que daban el mismo beneficio, las dos siguen siendo igual de rentables, aunque el beneficio será 1000 dólares más bajo.

En consecuencia, todas las curvas de isobeneficio de la figura 7.15 se mantienen exactamente en los mismos lugares. La única diferencia es que debemos cambiar los rótulos para que el beneficio sea 1000 dólares menos en cada punto. La empresa escoge los mismos valores para \(P\) y \(Q\), pero consigue 1000 dólares menos de beneficio.

Uso de los ingresos marginales y del coste marginal para hallar la cantidad que maximiza el beneficio

En la figura 7.15 calculamos cómo la empresa maximizaría el beneficio hallando los valores de \(P\) y \(Q\) que producirían el beneficio más alto dentro del conjunto factible. Otro enfoque posible es averiguar cómo varía el beneficio con \(Q\), teniendo en cuenta el efecto de modificar \(Q\) sobre el precio al que se pueden vender los automóviles.

Recordemos que el beneficio es la diferencia entre los ingresos y los costes, así que, para cualquier valor de \(Q\), la variación del beneficio si \(Q\) se incrementa una unidad (es decir, el beneficio marginal) será la diferencia entre la variación de los ingresos (ingresos marginales o IMg) y la variación de los costes (coste marginal, CMg):

\[\begin{align*} \text{beneficio} &= \text{ingresos totales} - \text{costes totales} \\ \text{beneficio marginal} &= \text{IMg} - \text{CMg} \end{align*}\]

  	Si IMg > CMg, la empresa podría incrementar el beneficio aumentando \(Q\).

  	Si IMg < CMg, el beneficio marginal es negativo. Le conviene disminuir \(Q\).

  	Por lo tanto, para la \(Q\) que maximiza el beneficio, IMg = CMg.



La figura 7.17 muestra cómo calcular los ingresos marginales para cada valor de \(Q\) a lo largo de la curva de demanda y así hallar el punto de máximo beneficio para Belautos. Como Belautos tiene un coste marginal constante, la línea horizontal de 14 400 dólares representa el CMg.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y E (32 , 27 200). Es la curva de demanda. Otra línea con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y E-prima (32 , 14 400). Se trata de la curva de ingresos marginales.]



Figura 7.17 
Ingresos marginales y coste marginal.






  


                [image: Curvas de demanda y de coste marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y B (20 , 32 000). Es la curva de demanda. El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 32 000), (20 , 32 000) y (20 , 0) corresponde a los ingresos.]



Curvas de demanda y de coste marginal



El gráfico muestra la curva de demanda de Belautos y su coste marginal. En el punto B de la curva de demanda, \(Q\) = 20, \(P\) = 32 000 dólares y los ingresos son de 640 000 dólares (el área del rectángulo).






  


                [image: Cálculo de los ingresos marginales (IMg): En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), B (20 , 32 000) y (21, 31 600). Es la curva de demanda. El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 32 000), (20 , 32 000) y (20 , 0) indica los ingresos correspondientes a la cantidad 20. El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 31 600), (21 , 31 600) y (21 , 0) indica los ingresos correspondientes a la cantidad 21.]





  
    	Cálculo de IMg cuando Q = 20
  



  
    	Ingresos, R = P × Q
  

  
    	Q = 20
    	P = 32&nbsp;000&nbsp;$
    	R = 640&nbsp;000&nbsp;$
  

  
    	Q = 21
    	P = 31&nbsp;600&nbsp;$
    	R = 663&nbsp;600&nbsp;$
  

  
    	ΔQ = 1
    	ΔP = –400&nbsp;$
    	IMg = 23&nbsp;600&nbsp;$
  







Cálculo de los ingresos marginales (IMg)



Los ingresos marginales son la variación que se produce en los ingresos cuando \(Q\) se incrementa una unidad. Si \(Q\) aumenta de 20 a 21, P baja 400 dólares. La tabla muestra cómo calcular el valor de IMg.






  


                [image: Cuando Q = 20, IMg es positivo: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), B (20 , 32 000) y (21 , 31 600). Es la curva de demanda. El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 32 000), (20 , 32 000) y (20 , 0) indica los ingresos correspondientes a la cantidad 20. El área delimitada por los puntos (0 , 0), (0 , 31 600), (21, 31 600) y (21 , 0) indica los ingresos correspondientes a la cantidad 21. La ganancia de ingresos es mayor que la pérdida de ingresos.]



Cuando Q = 20, IMg es positivo



El aumento de los ingresos por el vigésimo primer automóvil es mayor que la pérdida debida a la disminución del precio de los otros 20 automóviles. IMg > 0.






  


                [image: Dibujo de IMg en el gráfico: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y B (20 , 32 000). Es la curva de demanda. Para la cantidad 20, los ingresos marginales son de 23 600. Este punto aparece etiquetado como B-prima.]



Dibujo de IMg en el gráfico



El valor de IMg cuando \(Q\) = 20 es de 23 600 dólares. Lo hemos dibujado como punto B′ en el mismo gráfico. Los ingresos marginales siempre son menores que el precio. La empresa ingresa \(P\) cuando vende un automóvil adicional, pero pierde ingresos por los demás vehículos, ya que el precio es menor que antes.






  


                [image: IMg en otros puntos: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y B (20 , 32 000). Es la curva de demanda. Para la cantidad 20, los ingresos marginales son de 23 600. Este punto aparece etiquetado como B-prima. Los puntos A-prima, C-prima y D-prima muestran los ingresos marginales para otras cantidades. Las coordenadas son las siguientes: A-prima (10 , 32 000), C-prima (40 , 8000) y D-prima (55 , -4000).]



IMg en otros puntos



Hemos calculado IMg en otros puntos de la curva de demanda de la misma manera y los hemos dibujado en el gráfico. A medida que avanzamos por la curva de demanda, \(P\) se reduce e IMg se reduce aún más. El aumento de ingresos generado con la venta del automóvil adicional se hace más pequeño y la pérdida producida con los demás se hace mayor. En el punto D, IMg es negativo: la pérdida de ingresos es mayor que ese aumento.






  


                [image: Curva de ingresos marginales: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y B (20 , 32 000). Es la curva de demanda. Para la cantidad 20, los ingresos marginales son de 23 600. Este punto aparece etiquetado como B-prima. Los puntos A-prima, C-prima y D-prima muestran los ingresos marginales para otras cantidades. Las coordenadas son las siguientes: A-prima (10 , 32 000), C-prima (40 , 8000) y D-prima (55 , -4000). La línea recta que pasa por los puntos A-prima, B-prima, C-prima y D-prima es la curva de ingresos marginales.]



Curva de ingresos marginales



Uniendo los puntos de IMg obtenemos la curva de IMg. Se encuentra por debajo de la curva de demanda (ya que IMg siempre es menor que \(P\)) y tiene pendiente negativa.






  


                [image: Punto de máximo beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal que parte del punto (0 , 14 400) representa el coste marginal. Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y E (32 , 27 200). Es la curva de demanda. Otra línea con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000) y E-prima (32 , 14 400). Se trata de la curva de ingresos marginales.]



Punto de máximo beneficio



En el gráfico observamos que IMg = CMg en el punto E′, cuando \(Q\) = 32. En ese punto, el beneficio marginal es cero y, por lo tanto, el beneficio es máximo. La empresa debería fabricar 32 coches y venderlos al precio determinado sobre la curva de demanda: el punto E.








La curva de ingresos marginales es, por lo general (aunque no necesariamente), una línea con pendiente negativa. La figura 7.17 demuestra que IMg = CMg en el punto E′, donde \(Q \ = \ 32\). El gráfico muestra lo siguiente:


  	Cuando \(Q\) < 32, IMg > CMg, por lo que el beneficio marginal es positivo; el beneficio se incrementa con \(Q\).

  	Cuando \(Q\) > 32, IMg < CMg, por lo que el beneficio marginal es negativo; el beneficio disminuye con \(Q\).



Así que la empresa no querría elegir ningún valor de \(Q\) por debajo de 32, porque el beneficio puede aumentarse eligiendo un valor más alto. Y no querría ningún \(Q\) por encima de 32, porque el beneficio disminuye: es preferible elegir un valor más bajo.

La cantidad que maximiza el beneficio es \(Q\) = 32. ¿Cuál debería ser el precio? Para maximizar el beneficio, la empresa debería marcar el precio más alto al que puede vender 32 automóviles, según la curva de demanda. Así que el beneficio se maximiza en el punto E: \(Q \ = \ 32\) y \(P\) = 27 200 dólares.

La figura 7.18 muestra que el punto E′, donde IMg = CMg, nos lleva al mismo punto de maximización del beneficio al que antes llegamos hallando un punto de tangencia.


​


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de menos 10 000 a 40 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta pasa por los puntos (0 , 40 000) y E (32 , 27 200). Es la curva de demanda. Una curva convexa con pendiente negativa es tangencial a la curva de demanda en el punto E. Otra línea recta pasa por los puntos (0 , 40 000) y E-prima (32 , 14 400). Se trata de la curva de ingresos marginales. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal y corta la curva de ingresos marginales en el punto E prima.]



Figura 7.18 
El punto de maximización del beneficio puede hallarse a partir del IMg y CMg o de las curvas de isobeneficio.







  
    Pregunta 7.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 7.15 representa la curva de demanda de Belautos, junto con la curva de isobeneficio y la de coste marginal. En el punto E, la combinación de cantidad y precio es (\(Q^*\), \(P^*\)) = (32, 27 200) y el beneficio es de 329 600 dólares.

    Supón que la empresa decide producir \(Q\) = 32 automóviles y establece el precio en \(P\) = 27 000 dólares. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El beneficio se mantiene constante en 329 600 dólares.

      	El beneficio se reduce a 323 200 dólares.

      	El coste medio de producción es de 17 000 dólares.

      	La empresa no es capaz de vender todos los automóviles.

    

    
      	Como \(Q\) sigue siendo 32, los costes de producción se mantienen igual, pero los ingresos bajan y, en consecuencia, el beneficio también.

      	Como \(Q\) sigue siendo 32, los costes de producción se mantienen igual. Los ingresos disminuyen 200 dólares por automóvil y 6400 dólares en total. Por lo tanto, el beneficio es 329 600 $ – 6400 $ = 323 200 $.

      	En E, donde \(Q^*\) = 32 y \(P^*\) = 27 200 $, el beneficio es de 329 600 dólares. Por lo tanto, el beneficio por automóvil es de 329 600 $/32 = 10 300 $. Como 27 200 $ – CMe = 10 300 $, el CMe debe ser 16 900 $.

      	Al precio más bajo, la demanda es superior a 32, por lo que la empresa no tendrá problemas para vender los 32 automóviles al nuevo precio.

    

  




  
    Pregunta 7.10 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 7.15 representa la curva de demanda de Belautos, junto con la curva de isobeneficio y la de coste marginal.

    Supón que la empresa decide cambiar de \(P^*\) = 27 200 $ y \(Q^*\) = 32 a un precio más alto y elige el nivel de producción que optimiza el beneficio al nuevo precio. Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La empresa disminuye la cantidad de automóviles producidos.

      	El coste marginal de producir un automóvil adicional es mayor.

      	El coste total de producción es mayor.

      	El beneficio aumenta debido al nuevo precio más alto.

    

    
      	A un precio más alto que \(P^*\), el número máximo de automóviles que se pueden vender es inferior a 32 y la empresa no fabricará más automóviles de los que puede vender.

      	El coste marginal de producción es constante sea cual sea el número de vehículos fabricados.

      	La empresa producirá menos de 32 automóviles, por lo que sus costes totales serán menores.

      	Cualquier punto factible que no sea E está en una curva de isobeneficio más baja.

    

  




  
    Pregunta 7.11 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 7.17 muestra el coste marginal, la demanda y los ingresos marginales para Belautos. Partiendo de la figura, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Cuando \(Q\) = 40, el coste marginal es mayor que los ingresos marginales, por lo que el beneficio total de la empresa debe ser negativo.

      	Los ingresos totales son mayores cuando \(Q\) = 10 que cuando \(Q\) = 20.

      	La empresa no optaría por producir en el punto en el que se cortan las curvas del coste marginal y de los ingresos marginales, ya que el beneficio marginal en ese punto es cero.

      	El beneficio total es mayor cuando \(Q\) = 20 que cuando \(Q\) = 10.

    

    
      	Cuando \(Q\) = 40, el coste marginal es mayor que los ingresos marginales, por lo que el beneficio marginal es negativo, pero el beneficio total (sumando el de todas las unidades vendidas) no es necesariamente negativo.

      	Los ingresos marginales son mayores en \(Q\) = 10 que en \(Q\) = 20. Pero, como el valor de los ingresos marginales es positivo al aumentar la producción de 10 a 20, los ingresos aumentan: son mayores con \(Q\) = 20.

      	El beneficio marginal es cero en el punto en el que se cortan la curva de ingresos marginales y la de coste marginal. Pero este es el punto de maximización del beneficio, por lo que la empresa lo elegirá (no olvides que la empresa sigue obteniendo un beneficio positivo de todas las unidades anteriores vendidas, por lo que el beneficio total es positivo).

      	A todos los niveles de producción hasta el punto E, los ingresos marginales son mayores que el coste marginal. Por lo tanto, el beneficio aumenta al incrementarse la producción y es mayor en \(Q\) = 20 que en \(Q\) = 10.

    

  




  Ampliación 7.6 Maximización del beneficio

  
    En la parte principal de esta sección, hemos utilizado gráficos para mostrar cómo una empresa (Belautos) establecería el precio y la cantidad con los que obtener el máximo beneficio. Para ello adoptamos dos enfoques diferentes: uno con curvas de isobeneficio y otro con ingresos y costes marginales. En esta ampliación, mostramos cómo hacer lo mismo con la ayuda del análisis matemático (diferenciación). En concreto, aplicamos el método para resolver problemas de elección restringida que se explica en la ampliación 3.5; te puede venir bien repasarla antes de leer esta ampliación.

  

  Mediante diagramas, hemos averiguado el precio y la cantidad que maximizan el beneficio de dos formas: en primer lugar, dibujando curvas de isobeneficio y hallando el punto de tangencia con la curva de demanda y, segundo, dibujando las curvas IMg y CMg. En esta ampliación, vamos a demostrar cómo hacer lo mismo sirviéndonos del análisis matemático (diferenciación).

  La empresa Belautos tiene funciones lineales de demanda y coste, un coste marginal constante de 14 400 dólares y un coste fijo de 80 000 dólares. La figura A7.2 (tomada de la 7.15) muestra las curvas de isobeneficio y el punto de maximización del beneficio (E) para este caso.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio expresado en dólares y va de 0 a 45 000. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal. Una recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y (100 , 0). Se muestran tres curvas convexas, con pendiente negativa y paralelas. La dos más bajas están por encima de la línea de coste marginal y cortan la recta en dos puntos, mientras que la más alta es tangente a la recta en el punto E. El área delimitada por los puntos (0 , 16 900), (0 , 27 200), E y (32 , 16 900) es el beneficio.]



Figura A7.2 
Curvas de isobeneficio y maximización del beneficio para Belautos.






  Como en las ampliaciones 7.4 y 7.5, vamos a examinar el caso más general de una empresa con la función de coste \(C(Q)\) y la inversa de la función de demanda, \(P=f(Q)\). Recordemos que las funciones de costes medio y marginal son estas:

\[\text{CMe}(Q)=\frac{C(Q)}{Q} \text{ y, por otro lado, } \text{CMg}(Q)=C'(Q)\]
  
    El símbolo Π es la letra griega pi mayúscula y, en economía, suele emplearse para representar el beneficio.

  

  El beneficio de la empresa, al que llamamos \(\Pi\), es una función de \(P\) y \(Q\):

\[\Pi (P, Q) = PQ - C(Q)\]
  Dibujo de curvas de isobeneficio y cálculo de sus pendientes

  Las curvas de isobeneficio son una familia de curvas en el plano \(Q–P\), cada una de las cuales se corresponde con un nivel concreto de beneficio. Esta es la ecuación de una curva de isobeneficio típica:

\[PQ - C(Q) = \Pi_0\]
  donde \(\Pi_0\) es una constante que representa el nivel de beneficio. Existe una curva diferente para cada valor de \(\Pi_0\).

  Podemos hallar la forma de las curvas de isobeneficio examinando las propiedades algebraicas de esta ecuación. Para representarlas en un gráfico con \(P\) en el eje vertical, resulta conveniente reescribir la ecuación para que exprese \(P\) como función de \(Q\):

\[P = \frac{C(Q)+\Pi_0}{Q}\]
  Esta ecuación implica que, si \(\Pi_0\) aumenta, \(P\) también se incrementa para cualquier \(Q\). Por lo tanto, en un gráfico que describa la familia de curvas de isobeneficio, las más altas corresponden a mayores niveles de beneficio. Además, la curva de beneficio cero \((\Pi_0=0)\) corresponde a la de coste medio, \(C(Q)/Q\): la empresa obtiene un beneficio cero cuando el precio es igual al coste medio de una unidad de producto.

  Para hallar la pendiente de una curva de isobeneficio en cualquier punto, podemos derivar usando la regla del cociente:

\[\frac{dP}{dQ}= -\frac{QC'(Q)-(C(Q)+\Pi_0)}{Q^2}\]
  Y, como \(C(Q)+\Pi_0=PQ\), tenemos:

\[\frac{dP}{dQ} = \frac{C'(Q)-P}{Q}=\frac{\text{CMg}-P}{Q}\]
  Este es el resultado que obtuvimos para Belautos en la parte principal de esta sección. En ese caso, \(\text{CMg}=c\), que es una constante. La figura A7.2 muestra que la curva de isobeneficio en que \(P=c\) es plana y que todas las situadas por encima de ella, donde \(P>c\), tienen una pendiente negativa.

  Para las funciones de coste en que CMg no sea constante, las curvas de isobeneficio pueden tener pendiente positiva para algunos valores de \(P\) y \(Q\) y negativa para otros, como ilustra el siguiente ejemplo.

  Ejemplo

  La figura A7.3 muestra las curvas de isobeneficio correspondientes a una curva de coste cuadrática, \(C(Q)=320+2Q+0,2Q^2\). Las ecuaciones del coste marginal y las curvas de isobeneficio son las siguientes:

  
    	Coste marginal: \(\text{CMg}(Q)=C'(Q)=2+0,4Q\)

    	Curva de isobeneficio: \(P=\frac{320+\Pi_0}{Q}+2+0,2Q\)

  

  Esta empresa tiene unos costes fijos de 320, y su coste marginal aumenta con la producción: el CMg es una recta con pendiente positiva. Hemos trazado el CMg, junto con la curva de isobeneficio de \(\Pi_0=0\) (curva de CMe) y las curvas de \(\Pi_0=310\) y \(640\).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, Q, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio, P, expresado en dólares y va de 0 a 60. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de coste marginal es una línea recta con pendiente positiva que corresponde a la ecuación CMg = 2 + 0,4Q. La curva de coste medio es una función con forma de U que viene determinada por la ecuación 320/Q + 2 + 0,2Q. Se muestran dos curvas con forma de U por encima de la curva de coste medio, pero no la cortan. La inferior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 310 y corta la curva de coste marginal en (56 , 24). La superior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 640 y corta la curva de coste marginal en (68 , 29).]



Figura A7.3 
CMg, CMe y curvas de isobeneficio correspondientes a \(C(Q)=320+2Q+0,2Q^2\).






  Toma de nuevo la expresión que obtuvimos para la pendiente de una curva de isobeneficio:

\[\frac{dP}{dQ} = \frac{\text{CMg}-P}{Q}\]
  La figura A7.3 muestra que las curvas de isobeneficio tienen pendiente negativa en las áreas del gráfico en que \(P > \text{CMg}\) y positiva cuando \(P < \text{CMg}\). Ya hemos mostrado en la ampliación 7.4 que, si la curva del CMe tiene forma de U, la curva del CMg la corta en el punto en que se minimiza el CMe. Ahora sabemos que el CMg corta cualquier curva de isobeneficio en el punto que alcanza el valor más bajo de \(P\).

  Maximización del beneficio

  Los propietarios de la empresa quieren elegir, dentro del conjunto factible, el precio y la cantidad que produzcan el mayor beneficio posible, \(\Pi=PQ-C(Q)\). Las combinaciones factibles de \(P\) y \(Q\) se encuentran por debajo de la curva de demanda, \(P=f(Q)\). Un punto situado por encima de la curva de demanda no sería factible porque el precio sería demasiado alto para que se vendiese la cantidad correspondiente de producción. En otras palabras, al elegir \(P\) y \(Q\), la empresa se enfrenta a una restricción \(P\leq f(Q)\).

  Se trata de un problema de elección restringida, como el que afronta un trabajador que quiere maximizar la utilidad (ampliaciones 3.5 y 5.5). Hemos expresado la restricción como una desigualdad, pero para cualquier valor dado de \(Q\) la empresa obtiene el mayor beneficio si opta por el precio factible más alto. Así que sabemos que se decidirá por una combinación de \(P\) y \(Q\) que se encuentre en la curva de demanda, y podemos escribir la restricción como \(P=f(Q)\). Entonces, el problema de elección restringida es como el problema del trabajador y también el del empleador que estudiamos en la  ampliación 6.10.

  
    Problema de elección restringida de la empresa

    Elige \(P\) y \(Q\) para maximizar \(\Pi(P,\ Q)\), sujeto a la restricción \(P=f(Q)\).

  

  El método de sustitución es el enfoque matemático más sencillo para resolver este problema. Usamos la restricción para sustituir \(P\), lo que nos da el beneficio en función solo de \(Q\):

\[\Pi= Qf(Q) - C(Q)\]
  Esta es la función de beneficio que dibujamos para el ejemplo de Cheerios en la figura 7.4b, reproducida a continuación como figura A7.4, y nos informa de la cantidad de beneficio en cada punto de la función de demanda.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, Q, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el precio, P, expresado en dólares y va de 0 a 60. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de coste marginal es una línea recta con pendiente positiva que corresponde a la ecuación CMg = 2 + 0,4Q. La curva de coste medio es una función con forma de U que viene determinada por la ecuación 320/Q + 2 + 0,2Q. Se muestran dos curvas con forma de U por encima de la curva de coste medio, pero no la cortan. La inferior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 310 y corta la curva de coste marginal en (56 , 24). La superior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 640 y corta la curva de coste marginal en (68 , 29). La inversa de la curva de demanda tiene la ecuación P = 44 - 0,5Q y es tangente al isobeneficio de 310 en el punto (30 , 29).]



Figura A7.4 
Beneficio en cada punto de la función de demanda.












  Para hallar el valor de \(Q\) que maximiza esta función, derivamos con respecto a \(Q\) usando la regla del producto:

\[\frac{d\Pi}{dQ} = f(Q) + Qf'(Q) - C'(Q)\]
  La cantidad que maximiza el beneficio, \(Q^*\), satisface la condición de primer orden \(d\Pi/dQ = 0\) (donde la pendiente de la función de beneficio de la figura A7.4 es cero):

\[f(Q)+Qf'(Q)= C'(Q)\]
  Si conociéramos la forma específica de las funciones \(f(Q)\) y \(C(Q)\), podríamos intentar resolver la ecuación para hallar \(Q^*\) explícitamente. Entonces, el precio que maximiza el beneficio podría calcularse como: \(P^*=f(Q^*)\).

  Ahora bien, incluso sin conocer las funciones, se puede analizar lo que nos dice la condición de primer orden. Como el valor de \(Q\) que maximiza el beneficio está en la curva de demanda, \(f(Q) = P\) y la condición de primer orden pueden expresarse así:

\[f'(Q)= \frac{C'(Q) - P}{Q}\]
  El lado izquierdo de esta ecuación es la pendiente de la curva de demanda y, como vimos antes, el lado derecho es la pendiente de la curva de isobeneficio. Por lo tanto, la condición de primer orden nos dice justamente que la elección que maximiza el beneficio se encuentra en un punto de tangencia entre la curva de demanda y la de isobeneficio.

  La condición de primer orden también nos informa de la relación existente entre el margen comercial y la elasticidad de la demanda en el punto de maximización del beneficio. Despejando la condición de primer orden:

\[P-C'(Q)=-Qf'(Q)\]
  y usando la fórmula de la elasticidad con respecto a la inversa de la función de demanda, \(\varepsilon=-\dfrac{f(Q)}{Qf'(Q)}=-\dfrac{P}{Qf'(Q)}\), obtenemos:

\[\frac{P-C'(Q)}{P}=\frac{1}{\varepsilon}\]
  Es decir, el margen comercial es igual a la inversa de la elasticidad precio de la demanda.

  Ejemplo

  Consideremos de nuevo que la curva de coste de la empresa es \(C(Q)=320+2Q+0,2Q^2\) y supongamos que la inversa de su función de demanda es \(P=44-0,5Q\). Sustituyendo \(P\), podemos expresar el beneficio en función solo de \(Q\) y derivar para obtener la condición de primer orden:

\[\begin{align*} \Pi&=Q(44-0,5Q)-(320+2Q+0,2Q^2)\\\frac{d\Pi}{dQ} &= 42-1,4Q=0 \\ \text{así pues } Q^*&=30 \end{align*}\]
  Por lo tanto, la cantidad que maximiza el beneficio es \(Q^*=30\) y el precio correspondiente en la curva de demanda es \(P^*= 44-0,5Q^*=29\). La figura A7.5 representa la solución por medio de un gráfico.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad de 15 automóviles es el excedente total con el decimoquinto consumidor. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad 24 es el excedente total con el vigésimo cuarto consumidor.]



Figura A7.5 
Maximización del beneficio con el coste \(C(Q)=320+2Q+0,2Q^2\) y la inversa de la demanda \(P=44-0,5Q\).












  La pendiente de la inversa de la función de demanda es −0,5 y podemos verificar que la pendiente de la curva de isobeneficio en \((Q^*, P^*)\) también es −0,5:

\[\begin {align*} \text{pendiente de isobeneficio} &= \frac{C'(Q)-P}{Q}\\&=\frac{2+0,4Q^* - P^*}{Q^*}\\&=\frac{2+0,4\times 30-29}{30}=-0,5 \end {align*}\]
  Como las curvas de demanda siempre tienen pendiente negativa, la maximización del beneficio siempre se producirá en un punto donde la curva de isobeneficio tenga pendiente negativa. De ahí que la empresa establezca un precio que supere el coste marginal.

  La condición \(IMg = CMg\)

  En la parte principal de la sección se muestra que gráficamente puede hallarse la cantidad que maximiza el beneficio en el punto donde los ingresos marginales son iguales al coste marginal.

  Para obtener este resultado de forma algebraica, expresamos los ingresos de la empresa, \(I=PQ\), en función de \(Q\) solamente por medio de la inversa de la función de demanda, \(P=f(Q)\). La función de ingresos es:

\[I(Q)=Qf(Q)\]
  y los ingresos marginales, IMg, vienen dados por:

\[IMg=I'(Q)=f(Q)+Qf'(Q)\]
  Así, la condición de primer orden de la maximización del beneficio es exactamente equivalente a la condición IMg = CMg:

\[\begin{align*} f(Q)+Qf'(Q)&=C'(Q)\\ \text{IMg}&=\text{CMg} \end{align*}\]
  Como el beneficio es igual a los ingresos menos el coste (\(\Pi(Q)= I(Q)-C(Q)\)), podemos resolver un problema de maximización del beneficio o bien derivando la función de beneficio y resolviendo la ecuación \(\Pi'(Q)=0\), o bien hallando IMg y CMg mediante la derivación de las funciones de ingresos y coste y resolviendo la ecuación IMg = CMg. Los dos métodos dan la misma solución.

  
    Ejercicio A7.4 Maximización del beneficio

    Una empresa tiene la función de coste \(C(Q) = 50 + 4Q + Q^2\) y la inversa de la función de demanda \(P = 100-2Q\).

    
      	Escribe la ecuación de la curva de isobeneficio correspondiente a una cifra de beneficio \(\Pi_0\).

      	Dibuja un gráfico como el de la figura A7.3 que muestre la inversa de la función de demanda y los isobeneficios correspondientes a los beneficios de 200, 500 y 1000 (no dejes de identificar con un rótulo cada curva de isobeneficio).

      	Escribe una expresión para el beneficio, \(\Pi\), y utiliza el método de elección restringida para hallar el valor de \(Q\) que maximiza el beneficio, junto con el precio \(P\) correspondiente. Identifica ese punto en el gráfico de la pregunta 2.

      	Dibuja y rotula la curva de isobeneficio que pasa por el punto de maximización de beneficios. Verifica que las pendientes de esa curva de isobeneficio y de la función inversa de demanda son iguales en el punto de maximización de beneficios. ¿A qué nivel de beneficio corresponden los puntos de esa curva de isobeneficio?

      	Escribe una expresión para el ingreso marginal y otra para el coste marginal. Traza estas dos funciones en el gráfico de la pregunta 2 y verifica que el punto de maximización del beneficio corresponde a la cantidad en que la curva del IMg corta la curva del CMg.

    

  

  Más información: Capítulo 8 (sobre el trazado de curvas y la determinación de máximos y mínimos) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4.ª ed., 2015 o 5.ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.7 Ganancias del comercio: la ganancia y cómo se divide


	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.
	ganancia conjunta
	Suma de las rentas económicas de todos los intervinientes en una interacción económica.
	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.




​​​​​​Cuando las personas participan voluntariamente en interacciones económicas, lo hacen porque les conviene: obtienen un superávit o ganancia que llamamos renta económica. La ganancia conjunta es una forma de cuantificar las ganancias del intercambio o del comercio. En la unidad 5, estudiamos el excedente de una interacción entre dos personas (Ángela y Bruno). Podemos analizar las interacciones económicas entre los consumidores y los propietarios de una empresa de la misma manera, calculando las ganancias o superávits que se obtienen de comprar y vender el bien según la eficiencia de Pareto y la equidad.


  Pieza clave

  Para una introducción a la eficiencia de Pareto, consulta la sección 4.5.



Vamos a suponer que las reglas del juego que determinan cómo se asigna el producto a los consumidores son las siguientes:


  	La empresa decide cuántos artículos fabrica y establece un único precio.

  	Los consumidores individuales deciden entonces si compran artículos y cuántos.



Estas reglas reflejan las instituciones típicas del mercado de bienes de consumo. Podríamos imaginar alternativas: varias personas interesadas en adquirir automóviles podrían agruparse para elaborar una especificación y entonces invitar a los fabricantes a una licitación por el contrato. Sin embargo, esa opción podría ser difícil de organizar en la práctica.

Piensa en la interacción entre Belautos y un consumidor que esté dispuesto a pagar 34 000 dólares por un automóvil. La empresa tiene un coste marginal constante, \(c\) = 14 400, en la producción de un automóvil. Por lo tanto, una transacción en la que el consumidor lo compre por un precio que esté entre esas dos cifras podría ser beneficiosa para los dos; el excedente total es de 19 600 dólares.

La figura 7.19 muestra las ganancias totales de las transacciones entre la empresa y dos de los consumidores individuales y cómo se reparten entre cada uno de los consumidores y el productor cuando la empresa elige su punto E de maximización del beneficio, donde \(P^*\) = 27 200 dólares y \(Q^*\) = 32. A continuación, en la figura se muestra cómo podemos hallar el excedente total que se produce en el mercado sumando las ganancias conjuntas correspondientes a los 32 automóviles que se venden.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad de 15 automóviles es el excedente total con el decimoquinto consumidor. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad 24 es el excedente total con el vigésimo cuarto consumidor.]
                [image: ]



Figura 7.19 
Excedente en el mercado para Belautos.






  
  


                [image: Excedente de las transacciones individuales: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad de 15 automóviles es el excedente total con el decimoquinto consumidor. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad 24 es el excedente total con el vigésimo cuarto consumidor.]





  
    	
    	Excedente
    	Cómo se divide
  

  
    	
    	DAP
    	Coste marginal, CMg
    	Excedente DAP – CMg
    	Precio, P

    	Parte del consumidor, DAP – P
    	Parte del fabricante, P – MC
  



  
    	15.º consumidor
    	34&nbsp;000
    	14&nbsp;400
    	19&nbsp;600
    	27&nbsp;200
    	6800
    	12&nbsp;800
  

  
    	24.º consumidor
    	30&nbsp;400
    	14&nbsp;400
    	16&nbsp;000
    	27&nbsp;200
    	3400
    	12&nbsp;800
  







Excedente de las transacciones individuales



Por cada automóvil hay un excedente que es igual a la diferencia entre la disposición a pagar (DAP) del consumidor y el coste marginal del productor. Las líneas verticales de la figura muestran los excedentes de las transacciones para cada uno de los dos consumidores.






  
  ​


                [image: Cómo se reparte el excedente: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad de 10 automóviles es el excedente total con el décimo consumidor. Esto se reparte entre el excedente del productor de 14 400 a 27 200 y el del consumidor de 27 200 a 36 000. La distancia vertical entre la recta de coste marginal y la curva de demanda en la cantidad de 15 automóviles es el excedente total con el decimoquinto consumidor. Esto se reparte entre el excedente del productor de 14 400 a 27 200 y el del consumidor de 27 200 a 34 000.]



Cómo se reparte el excedente



Belautos establece un precio \(P^*\) (punto E). El excedente del comprador (en rojo) es la diferencia entre la disposición a pagar y el precio, DAP – \(P^*\), y el productor recibe \(P^*\) – CMg (morado).






  


                [image: Excedente total: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. El área delimitada por los puntos (0 , 14 400), (0 , 40 000), E y (32 , 14 400) corresponde a la suma de los excedentes conjuntos.]



Excedente total



El área sombreada, que delimitan la curva de demanda y la curva de coste marginal de 0 a 32 automóviles, representa la suma de los excedentes conjuntos para los 32 automóviles que se venden a este precio.






  


                [image: El excedente total se reparte entre los consumidores y el productor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. El área delimitada por los puntos (0 , 14 400), (0 , 27 200), E y (32 , 14 400) corresponde a la suma de los excedentes del productor. El área delimitada por los puntos (0 , 27 200), (0 , 40 000) y E corresponde a la suma de los excedentes del consumidor.]



El excedente total se reparte entre los consumidores y el productor



El área delimitada por la curva de demanda y el precio E es la suma de los excedentes obtenidos por los 32 consumidores. El rectángulo entre el precio y la curva CMg es la suma de los excedentes del productor por cada automóvil, que es igual a \((P \ – \ CMg)Q^*\).






  


                [image: Beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio) que pasa por el punto (32 , 16 900), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. El área delimitada por los puntos (0 , 14 400), (0 , 16 900), (32 , 16 900) y (32 , 14 400) corresponde a los costes fijos. El área delimitada por los puntos (0 , 16 900), (0 , 27 200), E y (32 , 16 900) es el beneficio. El área delimitada por los puntos (0 , 27 200), (0 , 40 000) y E corresponde a la suma de los excedentes del consumidor.]



Beneficio



El beneficio de la empresa es \((P \ – \ CMe)Q^*\). La parte restante del excedente del productor cubre los costes fijos.









	excedente del consumidor
	Cada consumidor que compra un bien obtiene un excedente igual a la diferencia entre el precio que está dispuesto a pagar y el precio pagado. La expresión «excedente del consumidor» se refiere, por lo común, a la suma de los excedentes de todos los consumidores.
	excedente del productor
	El productor de un bien recibe, por cada unidad, una ganancia que es igual al precio menos el coste marginal de producirlo. La expresión «excedente del productor» hace referencia normalmente a la suma de esas ganancias obtenidas de todas las unidades vendidas.




​En la figura 7.19, la suma de los excedentes conjuntos por todos los bienes vendidos, la cual corresponde al área sombreada que hay entre la curva de demanda y la curva de coste marginal, nos da una medida de las ganancias totales del comercio en el mercado. Podemos dividir esta área en la suma de los excedentes recibidos por todos los consumidores, a lo que se llama excedente del consumidor, y la suma de los excedentes recibidos por la empresa, es decir, el excedente del productor.

Conviene destacar que estos excedentes son rentas económicas que se obtienen cuando se vende un artículo, con respecto a la opción de reserva de no venderlo. En particular, el excedente del productor por el artículo es el beneficio marginal, \(P\) – CMg, de fabricarlo y venderlo. Por lo tanto, el excedente del productor no tiene en cuenta los costes fijos. En la sección 7.6 ya vimos que Belautos tiene un coste fijo \(F\) y el coste marginal constante \(c\) y que podemos escribir su beneficio de dos formas:

\[\text{beneficio} = (P - c)Q^* - F = (P - \text{CMe)}Q^*\]
La primera expresión nos dice que el beneficio es igual al excedente del productor menos los costes fijos. La segunda muestra que el beneficio corresponde al área del rectángulo formado entre el precio y el coste medio en la figura 7.19. El resto del área del excedente del productor es igual al coste fijo.

El excedente del productor representa la renta de la empresa en relación con la opción de no fabricar automóviles pero seguir soportando los costes fijos. En cambio, el beneficio representa la renta que obtiene la empresa en relación a la opción de dejar de producir y abandonar el mercado.

Eficiencia de Pareto y pérdida irrecuperable


​​En la figura 7.19, vemos que la curva de demanda se encuentra por encima de la curva de coste marginal hasta el punto F, donde \(Q\) = 64. Con 64 automóviles hay posibilidad de obtener ganancias (excedentes positivos) del comercio.

Es decir, cuando la empresa elige su punto de maximización del beneficio, E, la asignación de automóviles en este mercado no es paretoeficiente. Solo 32 consumidores reciben vehículos. Así que no se han agotado las posibilidades de obtener ganancias del comercio: hay algunos consumidores que no compran automóviles al precio determinado por la empresa, pero que aun así estarían dispuestos a pagar más de lo que al productor le costaría producirlos.


	mejora de Pareto
	Cambio que beneficia a al menos una persona sin perjudicar a nadie. Véase también: dominancia de Pareto, criterio de Pareto.
	discriminación de precios
	Estrategia de venta en que se establecen diferentes precios para diferentes compradores o grupos de compradores en función de lo que cada uno está dispuesto a pagar.
	pérdida irrecuperable, pérdida neta
	Medida de la pérdida del excedente total (es decir, de las ganancias potenciales del comercio) en relación con el máximo disponible en el mercado.




​Si la empresa fabricara un coche más, con un coste de 14 400 dólares, podría venderlo al trigésimo tercer consumidor a un precio de, por ejemplo, 25 000 dólares, en lo que sería una mejora de Pareto. Ese consumidor saldría favorecido, la empresa haría el mismo beneficio que antes con los 32 automóviles vendidos a 27 200 dólares, más el beneficio adicional del trigésimo tercer automóvil, y ningún otro consumidor resultaría afectado.

¿Por qué Belautos fabrica únicamente 32 unidades aunque sea posible obtener mejoras de Pareto (lo que resultaría beneficioso para la empresa y para sus consumidores)?


​La respuesta es que el punto E señala lo mejor que puede conseguir según las reglas del juego: tiene que establecer un mismo precio para todos los consumidores. Si pudiera vender 32 automóviles a 27 200 dólares cada uno a los consumidores que están dispuestos a pagar más y, entonces, vender más automóviles a otras personas, podría aumentar su beneficio y además esos consumidores adicionales saldrían beneficiados. Pero poner precios diferentes para distintos compradores, lo que se conoce como discriminación de precios, no puede funcionar a menos que la empresa sepa qué consumidores comprarán a los precios más elevados. En el ejercicio 7.3, puedes explorar los efectos de cambiar las reglas del juego para permitir la discriminación de precios.

Para hacer realidad todas las ganancias potenciales de los intercambios producidos en este mercado, los vehículos deberían asignarse a todos los consumidores hasta el situado en el punto F de la curva de demanda, cuya disposición a pagar es exactamente igual al coste marginal. Más allá del punto F, no existen más potenciales mejoras de Pareto: fabricar otro automóvil costaría más de lo que cualquiera de los demás consumidores estaría dispuesto a pagar.


​En la figura 7.20, el área delimitada por la curva de demanda y la curva de coste marginal que va de 32 a 64 automóviles representa la pérdida total de excedente debida a la decisión de la empresa de vender 32 vehículos, en el punto E, en comparación con el punto F, donde se harían realidad todas las ganancias del comercio. Esta medida del excedente perdido se denomina pérdida irrecuperable y equivale a la suma de todas las posibles ganancias que no se materializan, representadas por el área triangular sombreada entre E y F.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de automóviles y va de 0 a 80. El eje vertical muestra el precio y va de 0 a 45 000. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (0 , 40 000), E (32 , 27 200) y F (64 , 14 400). Es la curva de demanda. Una línea horizontal en el precio 14 400 representa el coste marginal (o isobeneficio de menos 80 000) que corta la curva de demanda en el punto F. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. De la más baja a la más alta, esas son las curvas de isobeneficio de los beneficios 0 (coste medio), 329 600 y 600 000. La curva de isobeneficio de 0 está por encima de la línea de coste marginal en todos los puntos, pero corta la curva de demanda en dos de ellos. La curva de isobeneficio de 329 600 dólares es tangencial a la curva de demanda en el punto E. La de 600 000 se encuentra por encima de la curva de demanda en todos los puntos. El área delimitada por los puntos (0 , 14 400), (0 , 40 000), E y (32 , 14 400) corresponde a la suma de los excedentes conjuntos. El área delimitada por los puntos (0 , 14 400), E y F es la pérdida irrecuperable.]



Figura 7.20 
La decisión de la empresa que maximiza el beneficio produce una pérdida irrecuperable.






Eficiencia y la distribución del excedente en mercados de productos diferenciados

El análisis de Belautos ilustra un resultado general: el precio que el fabricante pone a un producto diferenciado da como resultado una asignación paretoineficiente. Esto sucede porque elige un precio \(P^*\) > CMg. Los consumidores cuya disposición a pagar se encuentra entre \(P^*\) y CMg no obtienen el producto, aunque pagarían más de lo que cuesta producirlo.

Ten en cuenta que lo que importa para la eficiencia es la cantidad del producto que se intercambia. Para evaluar la eficiencia de Pareto, necesitamos preguntarnos únicamente: ¿se están fabricando y vendiendo a los consumidores todos los artículos para los que hay un excedente positivo?

Sin embargo, hay dos motivos por los que el precio también es importante. Primero, dadas las reglas del juego, el precio determina cuántas personas compran automóviles. En segundo lugar, determina cómo se divide el excedente total entre los propietarios de la empresa y los clientes.


	poder de negociación
	Nivel de ventaja de una persona o empresa para asegurarse una parte mayor de las posibles rentas económicas de una interacción.




	poder de mercado
	Una empresa tiene poder de mercado si puede vender su producto a una diversidad de precios posibles tal que puede beneficiarse de actuar como fijador de precios (y no como precioaceptante).




​​En general, la división de las ganancias de las interacciones económicas depende del poder de negociación relativo de las partes, es decir, de la capacidad para influir en el precio en su favor. Los propietarios de Belautos tienen poder de negociación (poder de mercado) en tanto que son los vendedores exclusivos de un vehículo en concreto. Pueden poner un precio elevado, pues saben que quienes valoren mucho el automóvil lo aceptarán. Un consumidor individual no tiene poder para negociar un trato mejor porque la empresa cuenta con muchos otros posibles clientes. La capacidad de Belautos para fijar un precio alto aumenta su propio excedente y disminuye la ganancia de los consumidores.

¿Podemos hablar de equidad o justicia? Cabe pensar en si el precio elevado puesto por el fabricante es injusto por excluir a los compradores con rentas más bajas. Un precio menor para Belautos podría permitir que familias con menos ingresos accedan a un medio de transporte y a una variedad mayor de oportunidades de empleo, por ejemplo.

Pero este modelo no aporta más información sobre la equidad de la asignación de un producto diferenciado. Hemos cuantificado la ganancia para cada consumidor desde el punto de vista dinerario, como diferencia entre la disposición a pagar y el precio, por lo que no sirve para comparar el beneficio para diferentes consumidores. El mismo excedente económico puede percibirse de forma muy distinta por personas ricas y pobres: por ejemplo, su valoración de si la compra ha sido una ganga o no dependería de cuánto dinero les ha quedado para otros gastos.

Por qué hay que tener prudencia al interpretar el excedente

Es práctica habitual en economía utilizar el excedente de consumidores y productores para medir la «salud» de un mercado. Pero el excedente del productor puede llevar a engaño como forma de cuantificar el beneficio para la empresa, pues pasa por alto los costes fijos. Y, como la ganancia monetaria usada para calcular el excedente del consumidor no implica lo mismo para distintas personas, sumar la de todas ellas es una medida muy deficiente del beneficio general para los consumidores. La suma de excedentes individuales puede resultar útil para comparar los resultados producidos en un mercado, igual que antes nos permitió comparar el punto E y el F. Pero nos dice muy poco de la salud general del mercado.


  Ejercicio 7.3 Cambiar las reglas del juego

  
    	Supón que Belautos tuviera suficiente información y tanto poder de negociación como para cobrar a cada consumidor, por separado, el máximo que esté dispuesto a pagar. Dibuja la curva de demanda y la curva de coste marginal (como en la figura 7.20) e indica en el gráfico los siguientes datos:
      
        	La cantidad de automóviles vendidos.

        	El precio más alto pagado por algún consumidor.

        	El precio más bajo que se ha pagado.

        	El excedente del consumidor y del productor.

      

    

    	¿Puedes pensar en ejemplos de bienes que se venden de esta manera?

    	¿Por qué no es una práctica común esta forma de fijar precios?

    	Algunas empresas cobran precios distintos a grupos de consumidores diferentes; por ejemplo, las aerolíneas pueden cobrar tarifas más altas cuando el pasaje se compra a última hora. ¿Por qué razón lo harían y qué efecto tendría sobre el excedente del consumidor y del productor? ¿Qué puedes y qué no puedes decir sobre el efecto que tendría sobre la salud general del mercado?

    	Supón que se pone en práctica una norma de competencia por la que las empresas tienen que cobrar lo mismo a diferentes grupos de consumidores. ¿De qué modo podría ese cambio dar más poder de negociación a los consumidores?

    	Con esas reglas, ¿cuántos automóviles se venderían?

    	Con esas reglas, ¿cuáles serían los excedentes del productor y del consumidor?

  




  
    Pregunta 7.12 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El excedente del consumidor es la diferencia entre lo que están dispuestos a pagar los consumidores y lo que realmente pagan.

      	El excedente del productor es igual al beneficio de la empresa.

      	La pérdida irrecuperable es la pérdida en la que incurre el productor por no vender más automóviles.

      	Se logran todas las ganancias posibles del comercio cuando la empresa elige los niveles de producción y de precio que maximizan el beneficio.

    

    
      	Correcto: para mayor precisión, cada consumidor recibe un excedente igual a la diferencia entre lo que está dispuesto a pagar y el precio, y lo que llamamos excedente del consumidor es la suma de los excedentes de todos los consumidores.

      	El excedente del productor es la diferencia entre los ingresos de la empresa y sus costes marginales. No es lo mismo que el beneficio, porque no tiene en cuenta los costes fijos de producción. El beneficio es el excedente del productor menos los costes fijos.

      	La pérdida irrecuperable es la pérdida del excedente total que podría lograrse. Es la suma de los excedentes perdidos tanto de los consumidores como del productor.

      	Una empresa que fabrica un producto diferenciado elige un nivel de producción en el que se pierden algunas ganancias del comercio. Hay consumidores que están dispuestos a pagar más que el coste marginal de automóvil, pero que no reciben uno.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.8 Fijación de precios, competencia y mercado


​​Nuestro análisis de las decisiones de fijación de precios puede aplicarse a cualquier empresa que produzca y venda un producto que sea diferente de algún modo a los de cualquier otra empresa. En el siglo XIX, el economista francés Augustin Cournot llevó a cabo un análisis parecido tomando como ejemplo agua embotellada de «un manantial de agua mineral de la que se ha descubierto recientemente que posee propiedades beneficiosas para la salud que ninguna otra tiene». Demostró, igual que hemos hecho aquí, que la empresa pondría un precio más alto que el coste marginal de producción.1


  Grandes economistas Augustin Cournot

  


                [image: Augustin Cournot]






  
  ​​​Augustin Cournot (1801–1877) fue un economista francés, muy conocido actualmente por su modelo del oligopolio (mercado con un número reducido de empresas). En su libro Investigaciones acerca de los principios matemáticos de la teoría de las riquezas publicado en 1838, Cournot introdujo un nuevo enfoque matemático de la economía, aunque temió que «le acarrearía la condena de los teóricos de reputación». El trabajo de Cournot influyó en otros economistas del siglo XIX, como Marshall y Walras, y sentó los principios fundamentales que seguimos usando para entender el comportamiento de las empresas. Nuestro análisis de la demanda y la maximización del beneficio es muy similar al de Cournot, aunque nosotros recurrimos a gráficos en lugar de al álgebra.



Los mercados con productos diferenciados reflejan las diferencias en las preferencias de los consumidores. A quienes consumen agua mineral pueden atraerles ciertas combinaciones de características, como el sabor, el contenido de minerales o el diseño de las botellas, o puede preocuparles el impacto para el medio ambiente. La figura 7.21 muestra los precios del agua mineral en Singapur en 2019, según un sitio web de comparación de precios.




      
  
    
      	 
      	Precio ($)
    

  
  
    
      	Acqua Panna
      	3,20
    

    
      	Badoit
      	3,17
    

    
      	Evian
      	2,24
    

    
      	San Pellegrino
      	3,10
    

    
      	Volvic
      	1,76
    

  


    


Figura 7.21 
Precios de un litro de agua mineral en Singapur en 2019.







  El sitio web finewaters.com compara marcas de agua mineral por distintas propiedades, tales como la composición mineral, la acidez, la carbonatación, la dureza y la antigüedad.



Cada marca tiene unas características singulares. Acqua Panna es más cara que las otras, mientras que Volvic es mucho más barata, pero cada una puede atraer consumidores.

De igual modo, los automóviles presentan una diversidad de características. La disposición de un consumidor a pagar por un modelo en particular depende de las características y del precio, pero también de lo que tengan y lo que cuesten otros modelos a la venta. Cuando haya disponibles muchos modelos parecidos, los consumidores reaccionarán más a las diferencias de precios. Es probable que la demanda de cada uno sea bastante elástica. Si el precio de un VW Polo subiese, la demanda bajaría porque algunas personas decidirían comprar alguno de los utilitarios comparables. Solo no reaccionarán quienes tengan una gran fidelidad a una marca o una preferencia muy marcada por una característica ausente en otros modelos. Y si el precio bajase, aumentaría la demanda porque los consumidores se verían atraídos en detrimento de otros automóviles.


	sustitutos
	Dos bienes (o servicios) se describen como sustitutos cuando los consumidores sustituirían fácilmente uno por el otro si sus precios fueran similares. Si el precio de uno de ellos aumentase, sería más probable que los consumidores redujeran la demanda del primero y eligieran el otro (incrementando la demanda de este último).




	poder de mercado
	Una empresa tiene poder de mercado si puede vender su producto a una diversidad de precios posibles tal que puede beneficiarse de actuar como fijador de precios (y no como precioaceptante).




​​Una empresa estará en una posición fuerte si hay pocas empresas que produzcan sustitutos cercanos a sus productos y, por tanto, se enfrentará a poca competencia y tendrá una demanda menos elástica. Decimos que una empresa así tiene poder de mercado, es decir, disfruta de suficiente poder de negociación para establecer un precio alto sin perder a sus clientes ante la competencia.

Como vimos en la sección 7.6, el productor de un producto diferenciado fija un precio por encima del coste marginal tal que el margen comercial sea igual a la inversa de la elasticidad de la demanda al precio:

\[\frac{(P-c)}{P}=\frac{1}{\varepsilon}\]
Por lo tanto, sería de esperar que los productos con menos sustitutos próximos tuviesen márgenes mayores.

La figura 7.22 muestra las estimaciones de elasticidad y el margen correspondiente que se recogieron en un informe de 1995 sobre la industria del automóvil estadounidense. En el estudio se confirmó que los márgenes eran más bajos en los segmentos más saturados del mercado. El Mazda y el Nissan, que tienen muchos competidores parecidos, presentaban una elasticidad de la demanda de 6,3 y 6,4, lo que implicaba márgenes justo por debajo del 16 %. Los modelos de BMW y Lexus, con especificaciones más completas y menos sustitutos, tenían márgenes mucho mayores: el margen de beneficio estaba en torno a un tercio del precio.






  
    	
    	Precio ($)
    	Margen de beneficio,
P – CMg ($)
    	Margen comercial, 
 (P – CMg)/P
    	Elasticidad
  



  
    	Mazda 323
    	5049
    	801
    	16&nbsp;%
    	6,3
  

  
    	Nissan Sentra
    	5661
    	880
    	16&nbsp;%
    	6,4
  

  
    	Lexus LS400
    	27&nbsp;544
    	9030
    	33&nbsp;%
    	3,1
  

  
    	BMW 735i
    	37&nbsp;490
    	10&nbsp;975
    	29&nbsp;%
    	3,4
  







Figura 7.22 
Estimación del margen de beneficio, el margen comercial y la elasticidad de la demanda (precios en dólares estadounidenses de 1983).







​​​En algunos sectores o segmentos, resulta más difícil cuantificar el poder de mercado. Por ejemplo, las plataformas digitales como Amazon conectan a dos extremos de un mercado. La misma plataforma donde los usuarios finales hacen sus compras la utilizan numerosos comercios minoristas, incluso la propia Amazon, para vender sus bienes. Es posible que Amazon tenga grados distintos de poder de mercado con respecto a minoristas y a usuarios finales. Facebook también opera en un mercado bilateral: por un lado, están los usuarios finales activos en la red social y, por otro, los anunciantes que compran tanto espacio publicitario como datos de clientes a fin de personalizar los anuncios.

Dada la necesidad de economías de escala para beneficiarse de la red, bastan una o dos empresas para ofrecer un servicio de plataforma. Se deduce que se enfrentan a poca competencia y, en consecuencia, tienen poder de mercado. Pero es complicado evaluar lo que implica para el precio de los productos que se venden en la plataforma. Registrarse en Facebook es gratis, igual que su uso, por lo que puede parecer que no obtiene ningún margen para cubrir sus costes del lado del mercado correspondiente a los usuarios finales. Sin embargo, Meta (la empresa propietaria de Facebook) tuvo unos beneficios de 9000 millones de dólares en 2021: en el lado del mercado de los anunciantes, donde el producto es el «derecho a anunciarse», obtiene un margen con los datos que les vende. De hecho, percibe ingresos por los datos de los usuarios finales, pero no paga por ellos. Puede ser que, si tuviera más competencia, sí los pagase.

Monopolio y poder de mercado


	monopolio
	Situación del mercado en que hay un solo vendedor de un producto, sin sustitutos próximos. En ocasiones, también se aplica este término a ese vendedor único. Véase también: monopolio natural.




​​Cournot describió el agua mineral con beneficios distintivos para la salud como un caso de monopolio, como si hubiera un solo vendedor. En economía este término cubre varias situaciones en las que un bien o servicio es exclusivo en cierta medida. En casos extremos, una empresa monopolista no tiene competencia ni se enfrenta a la amenaza de que un nuevo rival llegue al mercado; como ejemplos hipotéticos podemos pensar en una isla remota donde hay una sola tienda o en un mineral que se encuentra únicamente en un terreno propiedad de una persona. Las potencias coloniales concedieron monopolios para el control del comercio, como las respectivas compañías de las Indias Orientales por parte de Gran Bretaña y de Países Bajos, o el caso de las Islas Feroe, donde el rey de Dinamarca tuvo el monopolio del comercio durante doscientos años y donde hubo una sola tienda gran parte de ese tiempo.

En la práctica, la mayoría de las empresas tienen competencia; incluso en las Indias Orientales hubo otros comerciantes. Aun en casos en los que una empresa es la única que vende un tipo específico de producto (un monopolio en un nicho de mercado), existen rivales que venden productos parecidos. Sin embargo, algunas, como el famoso ejemplo de De Beers en Sudáfrica, pueden dominar el mercado. De Beers controló un 80 % de la distribución mundial de diamantes durante más de un siglo. Un ejemplo moderno de posición dominante es Amazon en la venta de libros. Hay muchas otras librerías y distribuidores, pero (por ejemplo) concentró el 64 % de los libros impresos que se vendieron en Alemania en 2021.


  
  ​​Parker Brothers empezó la comercialización de un juego de mesa de transacciones inmobiliarias con el nombre de Monopoly en 1935. En una serie de demandas que presentó en la década de 1970, intentó impedir que el profesor de economía Ralph Anspach vendiera un juego llamado Anti-Monopoly. Anspach sostuvo que Parker Brothers no tenía derechos exclusivos para vender Monopoly, ya que no lo había inventado originalmente.

  El tribunal falló a favor de Anspach y el mercado se llenó de versiones competidoras de Monopoly. Después de un cambio en la legislación, Parker Brothers recuperó el derecho sobre la marca Monopoly en 1984, por lo que desde entonces vuelve a ser un monopolio.




	cuota de mercado
	Proporción del mercado que representan las ventas de los productos de una empresa. Puede expresarse como porcentaje de los ingresos totales de ese mercado o de la cantidad total vendida en él.




​Los fabricantes de productos diferenciados disfrutan de poder de mercado, pero el que sea mayor o menor depende de cómo definamos el mercado en el que operan. Si cuantificamos el poder de mercado mediante la cuota de mercado (parte que corresponde a la empresa en la cantidad total o en los ingresos totales de un mercado), podríamos decir que el propietario de un manantial controla el 100 % del mercado de su agua mineral, lo que le da el monopolio de ese mercado, pero solo el 20 % del mercado de aguas minerales con alto contenido de bicarbonato y porcentajes sucesivamente más pequeños de los mercados del agua mineral en general, del agua embotellada, de las bebidas embotelladas, etc. La elasticidad de su curva de demanda nos da una medida general del grado de competencia que hay en todos esos mercados y determina su poder para fijar el precio que desee por encima de su coste marginal.


​Si una empresa ha inventado o creado un producto nuevo, puede evitar la competencia enteramente reclamando derechos exclusivos para producirlo gracias a la legislación sobre patentes y derechos de autor. En la década de 1970, la empresa Parker Brothers pasó años luchando en los tribunales para proteger un monopolio que tenía sobre un rentable juego de mesa, Monopoly.


  Grandes economistas Joan Robinson

  


                [image: Joan Robinson]






  Una carta que Paul Samuelson (posiblemente el economista más influyente del siglo XX) dirigió a una estudiante en 1970 concluía así: «P.D. Estudia economía. Es posible que una mujer sea también la mejor economista del mundo (Joan Robinson)».

  Robinson (1903–1983) se ganó el respeto y el reconocimiento en 1933 con su primera obra importante, Economía de la competencia imperfecta. En ella desarrollaba un análisis de lo que ahora llamamos competencia monopolística que venía a desafiar lo que era una opinión generalmente aceptada. Si las empresas se enfrentan a una curva de demanda con pendiente negativa, actúan como fijadores y no como tomadores de precios.2

  Fue una de las personas del reducido círculo de la Universidad de Cambridge a las que recurrió John Maynard Keynes para que comentaran y mejoraran su Teoría general, publicada en 1936. En 1937, Robinson publicó Introducción a la teoría del empleo, que permitió que la obra de Keynes fuese asequible para estudiantes.

  Se ha conjeturado mucho sobre el hecho de que los elogiados logros intelectuales alcanzados por Robinson no fuesen colmados con un premio Nobel. ¿Se debió a sus implacables críticas a lo que llamaba la «corriente ortodoxa» en economía, incluidas, con mucha intención, las ideas de Samuelson?

  Su consejo a los docentes de economía era que empezaran «por comentar diversos tipos de sistema económico. Toda sociedad (excepto Robinson Crusoe) debe tener algunas reglas de juego destinadas a organizar la producción y la distribución del producto». También instó a los economistas a «desplazar de su lugar de privilegio la teoría de los precios relativos de los bienes de consumo».3




  
    Pregunta 7.13 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál o cuáles de los siguientes factores aumentarían el poder de mercado de una empresa?

    
      	Se produce el cierre de otra empresa que producía un sustituto parecido.

      	Los consumidores del mercado en que actúa la empresa se preocupan más por el precio que por otras características de los productos.

      	Obtiene los derechos de propiedad intelectual (patentes o derechos de autor) sobre su producto.

      	Consigue una mayor fidelidad a su producto.

    

    
      	Disminuye la cifra de sustitutos presentes en el mercado, por lo que aumenta su poder de mercado.

      	Si la principal preocupación de los consumidores es el precio y no otras características de los productos, la empresa tendría menos poder de negociación en su relación con los consumidores.

      	Entonces, la empresa sería el único fabricante de ese producto en concreto, por lo que aumentaría su poder de mercado.

      	Con una mayor fidelidad a la marca, la empresa puede subir el precio sin temer que la competencia le arrebate una gran cantidad de clientes.

    

  




  
    	
      Augustin Cournot e Irving Fischer. 1971. Researches into the Mathematical Principles of the Theory of Wealth. Nueva York: A. M. Kelley [Investigaciones acerca de los principios matemáticos de la teoría de las riquezas, trad. cast. de Juan Carlos Zapatero, Madrid: Alianza Editorial, 1969]. ↩

    

    	
      Joan Robinson. 1933. The Economics of Imperfect Competition. Londres: MacMillan & Co [Economía de la competencia imperfecta, trad. cast. de Justo G. Beramendi, Barcelona: Martínez Roca, 1979]. ↩

    

    	
      George R. Feiwel (ed.). 1989. Joan Robinson and Modern Economic Theory. Nueva York: New York University Press: p. 4. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes


​7.9 Cómo diferencian sus productos las empresas

La diferenciación de los productos es un rasgo de muchos mercados, y no solo de bienes fabricados, como automóviles o cereales para el desayuno. Las tiendas actúan de intermediarias entre fabricantes y consumidores y cada una ofrece un servicio distintivo: se diferencia por su ubicación, por los productos que selecciona, por la forma de presentarlos y por los servicios adicionales que presta, como el empaquetado, el reparto o la financiación. Es posible que los consumidores estén dispuestos a pagar más por productos que se venden en un sitio que les resulta accesible o por la experiencia de comprar en un ambiente agradable. De igual manera, algunas personas tienen preferencias claras entre los servicios ofrecidos por distintas peluquerías, guarderías, clínicas dentales, electricistas, salas de espectáculos o agencias de viajes, lo que permite que los oferentes de estos servicios se diferencien y consigan poder de mercado.


​​Cuando una empresa va a seleccionar o diseñar un producto, averigua la curva de demanda a la que hará frente. Para maximizar el beneficio, preferiría dar con un producto que sea atractivo para los consumidores y que tenga características diferentes a las de los productos que venden otras empresas. Si lo consigue, la demanda del producto será alta (muchos consumidores desearán comprarlo) y la elasticidad, baja. Por supuesto, eso no es tarea fácil. Una empresa que diseña un nuevo modelo de automóvil sabe que ya hay muchas marcas en el mercado. Sin embargo, la innovación tecnológica puede ofrecer oportunidades para adelantarse a los competidores. En 1997, Toyota lanzó al mercado el primer automóvil híbrido fabricado en serie, el Prius, y durante unos 15 años hubo muy pocos modelos comparables. De modo semejante, Tesla se convirtió en líder del mercado de automóviles totalmente eléctricos y, en 2022, sus ventas supusieron el 18,2 % del total de coches eléctricos a nivel mundial.


​Las ideas innovadoras y la tecnología pueden permitir que unas empresas adelanten a la competencia también en los servicios. Los proveedores de cursos en línea desarrollan nuevas herramientas de formación y evaluación para diferenciarse. Los consultores crean nichos de mercado mediante el impulso de ámbitos particulares de especialización. Las guarderías han incorporado el acceso parental a las actividades de sus hijos e hijas mediante cámaras de circuito cerrado. Los proveedores de cuidados personales y de salud ofrecen nuevos tratamientos y soluciones tecnológicas para atender los problemas de su clientela.


​La publicidad

Una vez que la empresa ha seleccionado un producto, es probable que desee aumentar su demanda mediante la publicidad, es decir, desplazar su curva de demanda hacia la derecha para que haya más consumidores que compren a cada precio dado. Esta estrategia es de uso habitual entre los fabricantes de productos diferenciados, que buscan así informar a los consumidores de su existencia y sus características, atraerlos frente a productos de la competencia y crear fidelidad a la marca.


​​La empresa de análisis de mercados Schonfeld & Associates estimó que la publicidad de los cereales para el desayuno en Estados Unidos supuso aproximadamente un 5,5 % de los ingresos totales por ventas, es decir, 3,5 veces más que la media en productos manufacturados. La figura 7.23 muestra la relación existente entre cuota de mercado y gasto en publicidad entre las marcas de cereales para el desayuno más vendidas en la zona de Chicago en 1991 y 1992. En el caso de estos productos, la cuota de mercado no guarda una relación estrecha con el precio. Aun así, a juzgar por la figura 7.23, resulta evidente que las marcas con la mayor cuota de mercado son las que invierten más en publicidad. El economista Matthew Shum analizó las ventas de cereales en Chicago utilizando estos datos y puso de manifiesto que la publicidad era más eficaz que los descuentos en el precio para estimular la demanda de una marca. Como las marcas que ya eran más conocidas invertían más en publicidad, Shum llegó a la conclusión de que la principal función de esta no era informar a los consumidores sobre los productos, sino incrementar la fidelidad a la marca y alentar a los consumidores de otros cereales a cambiar de marca.1




                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra el gasto trimestral en publicidad nacional en Estados Unidos en millones de dólares y va de 0 a 8. El eje vertical muestra la cuota de mercado expresada como porcentaje y va de 0 a 6. Las coordenadas son (gasto, cuota de mercado). Existe una correlación positiva débil entre estas dos variables. Los datos de empresas concretas son los siguientes: Quaker Oats (1,8 , 2), Raisin Brain (4,3 , 1,5), Grape Nuts (6,6 , 2), Cornflakes (6,7 , 5,7), Cheerios (6,8 , 4,4) y Frosted Flakes (8 , 4,8).]



Figura 7.23 
Gasto en publicidad y cuota de mercado de los cereales de desayuno en Chicago (1991–92).
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Figura 1 de Matthew Shum. 2004. «Does Advertising Overcome Brand Loyalty? Evidence from the Breakfast-Cereals Market». Journal of Economics & Management Strategy 13 (2): pp. 241–72.







  Ejercicio 7.4 Identificar la diferenciación de productos

  Escoge dos de estos mercados:

  
    	Comida rápida

    	Servicios de streaming bajo suscripción (como Netflix)

    	Teléfonos móviles

    	Libros de introducción a la economía

  

  En cada mercado, pon algunos ejemplos de lo que hacen las empresas para diferenciar sus productos. Te puede resultar útil investigar por internet los productos que ofrecen las empresas de ese mercado y la publicidad que llevan a cabo (ya sea en tu país o en todo el mundo).




  
    	
      Matthew Shum. 2004. «Does Advertising Overcome Brand Loyalty? Evidence from the Breakfast-Cereals Market». Journal of Economics & Management Strategy 13 (2): pp. 241–72. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 La empresa y sus clientes

7.10 Mercados con pocas empresas: fijación estratégica de precios


	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




  Antes de empezar

  
  ​​Para comprender el modelo que planteamos en esta sección, deberás saber de teoría de juegos y del concepto de equilibrio de Nash que presentamos en la unidad 4. Si no, puedes saltarte esta sección o leer las secciones 4.2, 4.3 y 4.13 antes de empezarla.



Hasta ahora hemos supuesto que una empresa que vende un producto diferenciado pone su precio dando por segura su curva de demanda. Pero la elasticidad de la demanda viene determinada por la facilidad que tienen los consumidores para encontrar productos sustitutivos satisfactorios y, por lo tanto, depende de las decisiones que tomen las empresas competidoras. Así pues, «dar por segura su curva de demanda» significa que la empresa supone que el precio que decida fijar tendrá poca o ninguna influencia sobre lo que hagan sus competidoras.

Esta suposición es verosímil cuando los consumidores pueden elegir entre muchos sustitutos, cada uno de los cuales llega a una proporción pequeña de los consumidores del mercado en su conjunto. Por ejemplo, una ciudad tendrá muchas tiendas de moda, cada una con su propia selección y estilo de ropa. La curva de demanda de una tienda en concreto depende de las acciones de muchos competidores y, como representa una parte muy pequeña del mercado, el que ponga un precio alto o bajo tendrá un efecto escaso sobre lo que otras tiendas decidan hacer.

Pero eso no siempre es así. Cuando son pocas las empresas competidoras, una variación del precio que aplique una cambiará la demanda disponible para las otras. Si un centro comercial reúne tres establecimientos de comida rápida, cada uno sabe que sus precios afectarán a los de los otros. En esta situación, las decisiones sobre precios son interdependientes. Al elegir su propio precio, la empresa tendrá que pensar estratégicamente: no solo sobre lo que harán sus competidores, sino también sobre cómo influirán sus decisiones en las estrategias de los otros.




                [image: Imagen de dos personas haciendo surf.]






Vamos a imaginar una playa en la que los turistas pueden contratar una tabla de windsurf o de kitesurf para todo el día. La propietaria de las tablas de windsurf (Wanda) y el de las de kitesurf (Kit) tienen que hacer frente a los mismos costes, equivalentes a \(c\) = 10 euros por tabla y día. Para diseñar un modelo simple de fijación de precios entre empresas que interactúan estratégicamente, vamos a suponer que pueden elegir un precio alto o bajo: A = 36 € o B = 20 € por día.

Supón que cada día hay 60 posibles clientes. La mitad prefieren el windsurf y la otra mitad, el kitesurf, pero a algunas personas les interesa más el precio, mientras que a otras les mueve más su preferencia por una u otra actividad:


  	22 clientes son incondicionales: optan por la actividad que más les gusta, sean cuales sean los precios (11 por actividad).

  	18 clientes son sensibles a los precios relativos: pagarán A por su actividad preferida, pero cambiarán si el precio de la otra es más bajo.

  	20 clientes deciden principalmente según el precio: pagarán B pero no A por una actividad o por otra, y elegirán su preferida si está disponible.



El panel izquierdo de la figura 7.24 resume la demanda de cada empresa, en función de los precios que pongan. Cuando ambos precios son altos, los 20 consumidores movidos por el precio no compran, mientras que los demás escogen el tipo de tabla que prefieren. Si ambos son bajos, todos se deciden por la tabla que más les gusta. Pero si uno es alto y el otro es bajo, solo los 11 clientes incondicionales de la actividad más cara la elegirán; los demás optarán por el precio más bajo.

¿Cómo debería fijar su precio Wanda? Su decisión dependerá del precio que ponga su rival, Kit. Supón que cree que él pondrá el precio A. Con la información conocida sobre la demanda, puede calcular el beneficio que obtiene con cada precio, A y B, y entonces elegir el precio más rentable.

El panel derecho muestra cómo los beneficios que obtiene cada empresa dependen de los precios que eligen. Por ejemplo, si Kit elige A (36 euros) y Wanda escoge B (20 euros), ella alquilará 49 tablas y obtendrá un beneficio de (B – \(c\)) = 10 euros por tabla, es decir, 490 euros en total, como se muestra en la mitad inferior izquierda del cuadrado correspondiente.




                [image: Hay dos gráficos. El gráfico 1 muestra el número de clientes de Wanda y de Kit. Si los dos eligen A, habrá 40 clientes en total, 20 para cada uno. Si Wanda elige A y Kit elige B, habrá 60 clientes en total, 11 de los cuales se mantienen fieles a Wanda. Así que Wanda tendrá 11 clientes y Kit tendrá 49. Si Wanda elige B y Kit elige A, habrá 60 clientes en total, 11 de los cuales se mantienen fieles a Kit. Así que Wanda tendrá 49 clientes y Kit tendrá 11. Si los dos eligen B, habrá 60 clientes en total, 30 para cada uno. El gráfico 2 muestra el beneficio de Wanda y de Kit. Las coordenadas son (beneficio de Wanda, beneficio de Kit). Si los dos eligen A, los beneficios son (520 , 520). Si Wanda elige A y Kit elige B, los beneficios son (286 , 490). Si Wanda elige B y Kit elige A, los beneficios son (490 , 286). Si los dos eligen B, los beneficios son (300 , 300).]



Figura 7.24 
Demanda (panel izquierdo) y beneficio (derecho) en función de los precios de Kit y Wanda.







	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.



¿Cuál será el resultado que se dará en el mercado? Los beneficios mostrados en el panel derecho son los pagos o ganancias que genera el juego de fijación estratégica de precios entre Wanda y Kit. Se trata de un juego de coordinación como el de la sección 4.13. Si Kit elige A, Wanda obtiene un beneficio más elevado si también escoge A, pero si él se decanta por B, ella obtiene más beneficio con B. La mejor estrategia de Wanda es poner el mismo precio que él. Kit hace frente a una situación exactamente igual. El juego tiene dos equilibrios de Nash: uno en el que ambos eligen el precio alto y otro en el que escogen el bajo.

Cualquiera de los dos es un posible resultado del juego. Ambos jugadores preferirían el equilibrio (A, A), ya que los beneficios son considerablemente más altos. Por otro lado, elegir A es una estrategia más arriesgada, ya que genera beneficios elevados si la otra persona hace lo mismo, pero disminuye los beneficios si la otra acaba eligiendo B.

Al elegir sus precios, Wanda y Kit se enfrentan a un dilema. Un precio alto es factible porque sus productos son diferenciados: hay 22 clientes fieles que le dan más importancia a la actividad en sí que al precio que les cueste. Pero un precio bajo atrae a clientes a costa de su rival. La magnitud del dilema depende de cuántos clientes fieles haya.

La figura 7.25 muestra cómo cambian los pagos cuando hay más clientes fieles (26, en el panel izquierdo) o menos (14, en el derecho). Si los dos jugadores eligen el mismo precio, los pagos siguen como antes. Pero varían si un jugador pone un precio más elevado que el otro.

Con 26 clientes fieles, Kit y Wanda tienen una estrategia dominante: elegir A. Por lo tanto, hay un solo equilibrio de Nash, en el que ambos ponen el precio alto. En este caso, la diferenciación de los productos les otorga a las empresas mucho poder de mercado; la demanda no reacciona mucho a las diferencias de precio y pueden beneficiarse de fijar precios altos.




                [image: Hay dos gráficos. El gráfico 1 muestra el beneficio de Wanda y de Kit cuando hay 26 clientes fieles y, además, los clientes son menos sensibles a los precios. Las coordenadas son (beneficio de Wanda, beneficio de Kit). Si los dos eligen A, los beneficios son (520 , 520). Si Wanda elige A y Kit elige B, los beneficios son (338 , 470). Si Wanda elige B y Kit elige A, los beneficios son (470 , 338). Si los dos eligen B, los beneficios son (300 , 300). El gráfico 2 muestra el beneficio de Wanda y de Kit cuando hay 14 clientes fieles y, además, los clientes son más sensibles a los precios. Las coordenadas son (beneficio de Wanda, beneficio de Kit). Si los dos eligen A, los beneficios son (520 , 520). Si Wanda elige A y Kit elige B, los beneficios son (182 , 530). Si Wanda elige B y Kit elige A, los beneficios son (530 , 182). Si los dos eligen B, los beneficios son (300 , 300).]



Figura 7.25 
Pagos cuando los consumidores son poco o muy sensibles a los precios.






Cuando solo hay 14 clientes fieles y los consumidores son más sensibles a los precios, se intensifica la competencia entre las dos empresas. La demanda es más elástica: Wanda solo tiene siete clientes fieles, por lo que, si aumenta su precio de B a A, su demanda baja más: de 30 a 7 si el precio de Kit es B y de 53 a 20 si es A.

Este juego es un dilema del prisionero: aunque Wanda y Kit seguirían obteniendo los beneficios más altos si los dos eligiesen A, la estrategia B es dominante. El único equilibrio de Nash es que ambos fijen precios bajos (para beneficio de sus clientes).

Este modelo ilustra cómo se comportan estratégicamente las empresas que tienen productos diferenciados cuando el número de empresas competidoras es reducido. En secciones anteriores, las empresas han dado por descontado cuál sería su curva de demanda. Aquí, la demanda de Wanda varía en función del precio que pone Kit y ella sabe que él también lo decide teniendo en cuenta el precio que pone ella.

Pero las principales conclusiones son las mismas que antes. La diferenciación de productos les otorga poder de mercado: si los consumidores dan mucha importancia a las características del producto (como hacen los que se muestran más fieles), la competencia es menos intensa, la curva de demanda de las empresas es menos elástica y fijan precios altos. Si son más sensibles a los precios (hay menos consumidores fieles y la diferenciación de los productos es menos relevante), la demanda es más elástica y los precios son más bajos.


  
    Pregunta 7.14 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta la información dada en la figura 7.25, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


                [image: Hay dos gráficos. El gráfico 1 muestra el beneficio de Wanda y de Kit cuando hay 26 clientes fieles y, además, los clientes son menos sensibles a los precios. Las coordenadas son (beneficio de Wanda, beneficio de Kit). Si los dos eligen A, los beneficios son (520 , 520). Si Wanda elige A y Kit elige B, los beneficios son (338 , 470). Si Wanda elige B y Kit elige A, los beneficios son (470 , 338). Si los dos eligen B, los beneficios son (300 , 300). El gráfico 2 muestra el beneficio de Wanda y de Kit cuando hay 14 clientes fieles y, además, los clientes son más sensibles a los precios. Las coordenadas son (beneficio de Wanda, beneficio de Kit). Si los dos eligen A, los beneficios son (520 , 520). Si Wanda elige A y Kit elige B, los beneficios son (182 , 530). Si Wanda elige B y Kit elige A, los beneficios son (530 , 182). Si los dos eligen B, los beneficios son (300 , 300).]






    
      	Si la demanda es más elástica, el equilibrio de Nash maximiza la suma de los beneficios de Wanda y de Kit.

      	En ambos casos (demanda más elástica o menos elástica), el juego resultante tiene un solo equilibrio de Nash.

      	Wanda y Kit están jugando un juego de coordinación, porque el beneficio de cada uno depende del precio que escoja la otra persona.

      	La relación negativa entre precios y poder de mercado se mantiene cuando el mercado tiene dos vendedores.

    

    
      	Si la demanda es más elástica, B es una estrategia dominante tanto para Wanda como para Kit. Los dos ganan 300, que es menos de lo que obtendrían si ambos hubieran elegido A.

      	El único equilibrio de Nash es (A, A) cuando la demanda es menos elástica y (B, B) si es más elástica.

      	El que el beneficio de Wanda y el de Kit dependan de lo que elige la otra persona se debe a que solo hay dos vendedores en el mercado, que es conceptualmente diferente de un juego de coordinación (que se mostró en la figura 7.24).

      	Si los consumidores son menos sensibles al precio (los vendedores tienen más poder de mercado), el equilibrio de Nash de ambos vendedores es cobrar precios altos. Si los consumidores son más sensibles al precio (los vendedores tienen menos poder de mercado), el equilibrio de Nash de ambos vendedores es cobrar precios bajos.
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7.11 Empresas y mercados con costes medios decrecientes a largo plazo

Los fabricantes de productos diferenciados disfrutan de poder de mercado, lo que les permite fijar un precio más alto que su coste marginal; así aumentan su beneficio, aunque provocan una pérdida irrecuperable. La fuente del poder de mercado reside en las características del producto y en las preferencias de los consumidores, lo que da como resultado una competencia menos directa y una baja elasticidad de la demanda.


​​​​La diferenciación de los productos no es el único motivo de que un precio se sitúe por encima del coste marginal. El poder de mercado también puede deberse a la estructura de costes de la empresa.

Si las empresas tienen costes medios decrecientes (posiblemente por la presencia de economías de escala en la producción, por elevados costes fijos o por precios de factores que bajan al aumentar el volumen de las compras), la última unidad producida se obtiene a un coste menor que el promedio de las unidades anteriores. Dicho de otro modo, el coste medio de producción es mayor que el coste marginal sea cual sea la cantidad producida. En tal caso, el precio que ponga la empresa debe estar por encima del coste marginal: tiene que ser, como mínimo, igual al coste medio; si no, se genera una pérdida.

Los costes medios decrecientes limitan, por tanto, la competencia al restringir el número de productores a los que resulta rentable participar en el mercado. La demanda de los consumidores la atienden un número pequeño de empresas que funcionan con un gran tamaño, bajando sus costes por unidad y dejando sin oportunidades a posibles competidores.


	monopolio natural
	Proceso productivo en el que la curva de costes medios tiene una pendiente lo bastante descendente, incluso a largo plazo, como para que una sola empresa pueda abastecer todo el mercado con un coste medio menor que dos empresas, por lo que la competencia resulta insostenible.




​En compañías de suministros domiciliarios que soportan costes fijos elevados para atender a su red de clientes, el coste medio de producir una unidad de agua potable, electricidad o gas será muy alto, a menos que la empresa opere a gran escala. Si una sola empresa puede suministrar a todo el mercado con un coste medio más bajo del que lograrían dos empresas, se dice que el sector es un monopolio natural.


​Un ejemplo diferente es el caso de una productora cinematográfica. La empresa gasta mucho en contratar al elenco actoral, al equipo técnico y demás profesionales para la grabación de una película; además, compra los derechos del guion y hace publicidad de la película. Todos estos son costes fijos (a veces llamados costes de primera copia). El coste de hacer copias adicionales de la película (el coste marginal) es, por lo general, bajo: los duplicados de la primera copia son baratos. Los costes marginales para la empresa estarán por debajo de sus costes medios (incluido el margen habitual de beneficio). Si fijara un precio igual al coste marginal, acabaría quebrando. La industria cinematográfica es muy competitiva, pero el precio debe ser más alto que el coste marginal para que las empresas sobrevivan.


​​Si las empresas tienen costes medios muy decrecientes, la competencia tiende a ser del tipo «quien gana se lo lleva todo». La primera que aproveche las ventajas de coste asociadas a un tamaño grande impide que otras tengan éxito y, en consecuencia, limita la competencia. Por ejemplo, en el mercado de los motores de búsqueda en internet, Google consolidó unas capacidades y unas infraestructuras tecnológicas que satisfacían las necesidades de un gran número de usuarios y, además, cuantas más búsquedas llevaba a cabo, más datos recogía, lo que disminuía el coste de dar servicio a otros usuarios.

La figura 7.26 muestra algunos ejemplos de mercados que dominan unas pocas empresas en Estados Unidos. Los costes medios muy decrecientes son un factor importante en algunos casos, como las búsquedas en internet, en el que impera Google; algo parecido ocurre con las operadoras de telefonía móvil, que tienen elevados costes fijos de infraestructuras, con cuatro empresas que acaparan el mercado estadounidense. Otro factor a tener en cuenta, en especial en el caso de las plataformas de redes sociales como Facebook y YouTube, es el beneficio de las economías de escala de red.


​​​En la figura 7.26 se recurre a varias formas de medir la cuota de mercado. En el caso de las empresas digitales, puede que la medida más habitual de los costes y del poder de mercado no refleje con fidelidad esos elementos. Por ejemplo, como algunos productos son gratuitos para los clientes finales, los ingresos obtenidos de los usuarios finales no son una medida útil. También puede suceder que el número de empleados no sea un indicador representativo de los costes. Para comparar mejor la escala en casos así, puede ser preferible centrarse en el uso (por ejemplo, número de búsquedas en un navegador) o en el número de usuarios, o en la cantidad de visitas a una red social.




                [image: Este gráfico de barras muestra la cuota de mercado (en porcentaje) de diferentes empresas en varios mercados en Estados Unidos. En motores de búsqueda, las cuotas de mercado son las siguientes: (Google, 62 %), (Microsoft, 22 %), (AOL/Yahoo, 14 %), (Ask, 2 %). En operadoras de telefonía móvil, las cuotas de mercado son las siguientes: (Verizon, 38 %), (AT&T, 32 %), (T-Mobile, 15 %), (Sprint, 13 %), (Otros, 2 %). En servicios de mensajería, las cuotas de mercado son las siguientes: (FedEx, 42 %), (UPS, 30 %), (DHL, 20 %), (TNT, 1 %), (Otros, 7 %). En televisión de pago, las cuotas de mercado son las siguientes: (Comcast, 25 %), (DirecTV, 23 %), (Charter Spectrum, 18 %), (Dish Network, 16 %), (Otros, 18 %). En teléfonos móviles, las cuotas de mercado son las siguientes: (Apple, 43 %), (Samsung, 31 %), (HTC, 1 %), (Motorola, 5 %), (Otros, 20 %). En redes sociales, las cuotas de mercado son las siguientes: (Facebook, 41 %), (YouTube, 26 %), (Twitter, 6 %), (Reddit, 6 %), (Otros, 21 %). En líneas aéreas, las cuotas de mercado son las siguientes: (American, 18 %), (Southwest, 18 %), (Delta, 17 %), (United, 11 %), (Otros, 36 %).]



Figura 7.26 
Economías de escala y cuota de mercado.






J. Shambaugh, R. Nunn, A. Breitwieser y P. Liu. 2018. The state of competition and dynamism: Facts about concentration, start-ups, and related policies. Hamilton Project. Washington, DC: Brookings Institution.







  Ejercicio 7.5 Monopolios naturales

  Busca un ejemplo de un monopolio natural en el país en que vives. Puedes elegir una empresa o un sector de los que se han mencionado en esta sección o proponer un ejemplo distinto. Ayudándote de los conceptos tratados en esta sección y de lo que investigues por internet, explica cómo y por qué se ha producido ese monopolio natural.
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7.12 Cómo influir en el poder de mercado y en las políticas de competencia


​​En la sección 7.7, hemos visto que, si una empresa cobra un precio que supera el coste marginal de producción, el mercado resultante no es paretoeficiente y se produce una pérdida irrecuperable de eficiencia. Puede darse poder de mercado como resultado de ventajas en costes o de estrategias para diferenciar un producto de los productos de la competencia. Según las investigaciones llevadas a cabo por el economista Jan Eeckhout, se ha producido un aumento constante del poder de mercado desde la década de 1980, con efectos perjudiciales para la sociedad. Eeckhout defiende que necesitamos urgentemente aumentar la competencia.


	política de competencia, política antimonopolio
	El conjunto de leyes y políticas públicas destinado a limitar el poder de mercado y evitar cárteles, o a regular de alguna otra manera el proceso de competencia, recibe el nombre colectivo de política de competencia o política antimonopolio.




​​La política pública que busca reducir el poder de mercado y fomentar la competencia se denomina política de competencia o política antimonopolio. Las autoridades que vigilan la competencia investigan los casos en que los beneficios de la competencia (para los consumidores, pero también en un sentido más amplio) son menores de los que podrían producirse, porque las empresas limitan las posibilidades de sus rivales en el mercado. Normalmente esta preocupación se suscita en mercados en que una o unas pocas empresas dominantes tienen una cuota de mercado elevada. Pero las autoridades solo intervienen si llegan a la conclusión de que las empresas tienen la capacidad y el incentivo de abusar de su poder de mercado.

Es posible que las empresas influyan en los rivales y en la elasticidad de la demanda, llegando a limitar el grado de competencia. Una investigación llevada a cabo en el mercado británico de los comestibles en 2008 reveló que los supermercados habían impedido a propósito que otras empresas se expandieran o que entraran en los mercados mediante la compra de terrenos, que dejaban sin uso, solo para que no estuvieran disponibles para sus competidores. En el informe se recomendaba que se modificasen las leyes de planificación para impedir esas prácticas.


​Las empresas pueden excluir a rivales limitando su acceso a los factores de producción. En 2014, Ferrero, líder del mercado de dulces de chocolate, se convirtió en el mayor productor mundial de avellanas (ingrediente clave de su producto Nutella) cuando adquirió a uno de sus proveedores, Oltan. En este caso, las autoridades europeas de la competencia autorizaron la adquisición argumentando que había suficientes proveedores de avellanas para garantizar la competencia.


​​​​Las patentes y los derechos de propiedad intelectual también proporcionan derechos exclusivos sobre un factor de producción: las ideas. Las patentes incentivan la I+D al garantizarle a una empresa un poder de mercado temporal. Cuando llegan a su fin, es de esperar que empresas competidoras entren en ese mercado. En la industria farmacéutica, se pueden fabricar medicamentos genéricos cuando las patentes han caducado, por lo que se posibilita la competencia después de cierto periodo de tiempo.


​​Limitar el acceso de las empresas rivales a los consumidores también es un comportamiento excluyente. Las autoridades antimonopolio de Estados Unidos y de la Unión Europea investigaron a Microsoft por impedir que se instalaran navegadores en su sistema operativo Windows a fin de que desarrolladores de software rivales, como Netscape, no pudieran alcanzar una base de usuarios significativa.1 Después de años de investigación, que dieron lugar a modificaciones en el modelo de negocio de Microsoft y a millones de dólares en multas, se desarrolló un mercado de navegadores. No obstante, la figura 7.27 muestra que la competencia es dinámica: Google Chrome tiene ahora mucho poder de mercado. A menudo, las políticas de competencia van con retraso.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa los años que van del 2009 al 2023. El eje vertical muestra las cuotas de mercado en el mercado mundial de navegadores. En general, la cuota de Internet Explorer, Firefox, Safari, Opera, Android, UC browser, Samsung Internet y Edge Legacy han convergido a una franja entre el 0 % y el 4 % desde 2017 en adelante. La cuota de otros navegadores ha aumentado del 5 % en 2011 a alrededor del 15 % en 2021. La cuota de mercado de Chrome ha aumentado del 10 % en 2011 a aproximadamente el 60 % en 2021.]



Figura 7.27 
Cuotas en el mercado mundial de navegadores, 2009–2022.






Statcounter GlobalStats. Browser Market Share Worldwide, January 2009–August 2022.







  Este sitio web contiene una infografía de las empresas que Meta (Facebook) ha comprado a lo largo de las últimas décadas.




​​​​​​​Otra forma de tener menos rivales es mediante la fusión con otras empresas. Meta (Facebook) aumentó su poder de mercado a través de un ecosistema de productos que creó comprando otras empresas, como Instagram y WhatsApp. Las autoridades de la competencia investigan posibles perjuicios derivados de esas compras y fusiones, pero en algunos casos se han dado cuenta de que el menor coste y las ventajas para los consumidores que conllevan las economías de escala, las economías de alcance y las economías de escala de red pesan más que los posibles problemas de competencia. Hay economistas que defienden que las autoridades de la competencia deben tener presentes los efectos económicos más amplios que se derivan de permitir esas concentraciones.

La colusión con otras empresas mediante la formación de cárteles tiene un efecto parecido a las fusiones, ya que las empresas acuerdan actuar como un monopolio. Los cárteles son ilegales según la legislación de la competencia de la mayoría de los países, pero son difíciles de demostrar. En la sección 8.8, puedes obtener más información sobre la dinámica de los precios del petróleo y el impacto de la OPEP, uno de los cárteles más famosos.


  
  ​Las marcas de cereales más importantes pagan al pequeño comercio para destacar en los pasillos de cereales, y las empresas pagan a Google para aparecer las primeras en las búsquedas en internet. Muchos clientes poseen más de un producto de Apple. Cambiar de un iPhone a un teléfono Android es menos atractivo si eso va en detrimento de la conectividad entre tus dispositivos.




​Una empresa también puede aumentar su poder de mercado haciendo que sus clientes den menos importancia al precio, por ejemplo, usando publicidad para reforzar una marca, influyendo en la visibilidad de sus productos o creando productos interconectados.


  Para una explicación detallada, lee CORE Econ Insight sobre mercados digitales (previsto para 2024). En este informe de la OCDE de diciembre de 2021, se describe el desarrollo de propuestas de regulación del mercado digital en diferentes países.




​Las autoridades de la competencia deben evaluar caso por caso todos los posibles perjuicios y beneficios de las estrategias de las empresas. Por lo que respecta a los monopolios naturales, donde el tamaño muy grande ofrece ventajas en costes, las políticas adecuadas podrían consistir en una regulación estrecha de los precios o, en ciertos casos, en la propiedad pública. Las empresas de las plataformas plantean un dilema a los responsables políticos ya que presentan características similares a los monopolios naturales por los efectos sobre la escala y la red, pero también fomentan la competencia, con muchos anunciantes y vendedores que usan las plataformas para llegar a su público. El debate continúa acerca de cómo debería abordarse su regulación.


​
  Ejercicio 7.6 Poder de mercado y políticas de la competencia en los mercados digitales

  Lee esta entrevista sobre los problemas de competencia en los mercados digitales. Utiliza la información que ofrece para responder a las siguientes preguntas:

  
    	¿Qué desafíos distintivos plantean los mercados digitales a las políticas de la competencia? (Te puede resultar útil pensar en qué se diferencian las empresas que operan en mercados digitales o los productos que ofrecen de las empresas «tradicionales» que hemos tratado en esta unidad).

    	¿Qué tipos de medidas están tomando las autoridades para regular el comportamiento de las empresas en los mercados digitales? ¿En qué se diferencian esas medidas de los planteamientos adoptados para regularlo en los mercados no digitales?

  




  
    Pregunta 7.15 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que una multinacional planea construir un hipermercado en una ciudad pequeña o en un pueblo. ¿Cuáles de los siguientes argumentos podrían ser correctos?

    
      	Los manifestantes locales argumentan que algunos de los artículos vendidos por el nuevo hipermercado y por los comercios existentes son fáciles de sustituir, por lo que la multinacional se enfrenta a una demanda inelástica de esos bienes y eso le otorga un poder de mercado excesivo.

      	La multinacional argumenta que la alta sustituibilidad de algunos de los artículos implica una alta elasticidad de la demanda, lo que lleva a una competencia saludable y a una bajada de precios para los consumidores.

      	Los manifestantes locales argumentan que, una vez que los pequeños comercios sean expulsados del mercado, no habrá competencia, lo que le dará a la multinacional más poder de mercado y elevará los precios.

      	El nuevo hipermercado argumenta que la mayoría de los artículos vendidos por los comercios locales se diferencian lo suficiente de sus propios productos como para que la elasticidad de su demanda sea suficientemente alta para proteger el beneficio de los comercios locales.

    

    
      	La disponibilidad de sustitutos cercanos implica una demanda elástica de esos bienes.

      	La alta sustituibilidad entre artículos implica competencia entre los proveedores, lo que generalmente desemboca en precios más bajos.

      	Si los comercios locales terminan cerrando, la multinacional tendrá más poder de mercado. Se enfrentará a una demanda menos elástica y podrá subir los precios sin perder clientes.

      	La gran diferenciabilidad (poca sustituibilidad) implica una demanda menos elástica.

    

  




  
    	
      Richard J. Gilbert y Michael L. Katz. 2001. «An Economist’s Guide to US v. Microsoft». Journal of Economic Perspectives 15 (2): pp. 25–44. ↩
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7.13 Resumen


  	Las empresas que elaboran productos diferenciados eligen su precio y la cantidad que producen para maximizar el beneficio de sus propietarios, al mismo tiempo que tienen en cuenta la curva de demanda y la función de costes del producto; marcan un precio que esté por encima de su coste marginal de producción.

  	Las ventajas tecnológicas y de costes que conlleva la producción a gran escala favorecen a las grandes empresas.

  	Las empresas hacen frente a costes de producción fijos y variables, pero algunos solo son fijos a corto plazo.

  	La curva de demanda depende de la disposición de los consumidores a pagar por el producto.

  	La sensibilidad de los consumidores a los cambios en el precio se mide mediante la elasticidad de la demanda. Si una empresa tiene poca competencia, la elasticidad precio de su curva de demanda es baja y su margen comercial es alto.

  	Las ganancias del intercambio comercial en un mercado se dividen entre consumidores y propietarios de las empresas, y los precios por encima del coste marginal provocan pérdidas irrecuperables de eficiencia a la sociedad.

  	Las empresas pueden aumentar el beneficio diferenciándose mediante la selección de productos, la innovación y la publicidad y aprovechando las ventajas de tener un gran tamaño.

  	Las empresas con pocos competidores fijan los precios estratégicamente, teniendo en cuenta el efecto que su propia decisión tendrá en sus competidores.

  	Los legisladores utilizan la política de competencia para reducir el poder de mercado y las pérdidas irrecuperables de eficiencia y para mejorar los resultados para la sociedad.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 7

  
    	Función de costes de la empresa: costes totales, costes fijos, costes variables; coste medio y coste marginal; coste de oportunidad del capital.

    	Costes a corto plazo y a largo plazo; variables exógenas y endógenas.

    	Curva de demanda de un producto diferenciado: disposición a pagar, elasticidad precio de la demanda.

    	Ingresos y beneficio (o beneficio económico), beneficio normal; curvas de isobeneficio; ingresos marginales y margen de beneficio.

    	Escala de la producción: economías de escala, deseconomías de escala; rendimientos crecientes, constantes y decrecientes a escala; economías de escala de red.

    	Medida de las ganancias del comercio (o ganancias del intercambio): excedente total, excedente del consumidor y excedente del productor; pérdida irrecuperable.

    	Competencia y poder de mercado: sustitutos, cuota de mercado; margen comercial, margen de beneficio; monopolio y monopolio natural; política de competencia (o política antimonopolio).
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    Unidad 8
    Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores
  

    
      El funcionamiento de los mercados en equilibrio competitivo cuando todos los compradores y vendedores actúan como precioaceptantes
    




  Antes de empezar

  Esta unidad se basa en los conceptos y ejemplos que presentamos en la unidad 7. Debes conocer la unidad 7 antes de empezar a trabajar la unidad 8.



8.1 La escalada de los precios del algodón en todo el mundo derivada de la guerra civil estadounidense

Cuando estudiamos la historia de Estados Unidos nos enseñan que la derrota del bando confederado del sur durante la guerra de secesión puso fin a la esclavitud destinada a la producción del algodón y de otros cultivos en esa región. Pero aquel acontecimiento histórico también incluye una lección sobre economía.


​​​​​​Cuando estalló el conflicto el 12 de abril de 1861, el presidente Abraham Lincoln ordenó a la Armada de Estados Unidos el bloqueo de los puertos de los estados confederados, los cuales se habían declarado independientes del resto del país para preservar en sus territorios la institución de la esclavitud.

El bloqueo paralizó casi por completo la exportación de algodón en bruto a las fábricas textiles de Lancashire en Inglaterra. Aunque unos pocos buques consiguieron burlar el bloqueo navegando de noche, 1500 fueron destruidos o capturados por los patrulleros de Lincoln.


	exceso de demanda
	Situación que se da cuando la cantidad demandada de un bien es superior a la cantidad que se oferta al precio actual. Véase también: exceso de oferta.




​En esta unidad veremos que el precio de mercado de un bien como el algodón en bruto depende de la interacción entre la oferta y la demanda. Las escasas cantidades que llegaron a Inglaterra debido al bloqueo supusieron una reducción drástica de la oferta, lo que provocó un gran exceso de demanda o, lo que es lo mismo, la cantidad de algodón en bruto demandada al precio habitual superó con creces la oferta disponible. Como resultado, algunos vendedores se dieron cuenta de que podían beneficiarse subiendo los precios. Al final, el algodón llegó a costar seis veces más que antes de la guerra, lo que mantuvo en el negocio a los afortunados que lograron burlar los bloqueos. El consumo de algodón cayó a la mitad de los niveles previos al conflicto, lo que dejó sin trabajo a cientos de miles de personas empleadas en las fábricas de algodón.

Los propietarios de las factorías reaccionaron. Para ellos, la subida de los precios supuso un incremento de los costes. Algunas empresas quebraron y abandonaron el sector. Otras se trasladaron a India en busca de una alternativa al algodón estadounidense, con lo que la demanda aumentó enormemente allí. El exceso de demanda del algodón indio ofreció a los vendedores la oportunidad de beneficiarse subiendo los precios, de modo que el algodón indio no tardó en alcanzar casi el mismo precio que el algodón estadounidense.


​Puesto que ahora el algodón permitió obtener mayores ingresos al sector agrícola indio, este abandonó otros cultivos para dedicarse al del algodón. Lo mismo ocurrió en Brasil. Y también sucedió en Egipto, donde los agricultores que se apresuraron a ampliar la producción de algodón empezaron a usar mano de obra esclavizada capturada en el África subsahariana (igual que la población esclava que Lincoln luchaba por liberar).


​​Pero había un problema. La única fuente de algodón capaz de cubrir hasta cierto punto la escasez de Estados Unidos estaba en India. Pero el algodón indio era distinto del estadounidense y precisaba un tipo de tratamiento completamente diferente. Unos meses después del cambio al algodón indio ya se había desarrollado maquinaria nueva para procesarlo.


​​​A medida que se disparaba la demanda de los nuevos equipos, empresas como Dobson and Barlow, dedicada a la fabricación de maquinaria textil, multiplicaron sus beneficios. Sobre esta empresa tenemos información por los detallados registros de ventas que se han conservado y sabemos que respondió aumentando la producción de las nuevas máquinas. Ninguna factoría podía permitirse quedarse atrás en la carrera por reequiparse para usar las nuevas materias primas. Según Douglas Farnie, estudioso de la historia de la producción de algodón, el resultado fue «una inversión de capital enorme, casi equiparable a la creación de una nueva industria».

La lección de economía: Lincoln ordenó un bloqueo, pero los agricultores y vendedores que subieron el precio del algodón no acataron aquella orden. Tampoco lo hicieron los propietarios de fábricas que redujeron la producción de textiles y despidieron a los trabajadores ni los propietarios de fábricas que buscaron con desesperación nuevas fuentes de materias primas y provocaron un estallido de inversión y nuevos puestos de trabajo.


​Todas estas decisiones fueron tomadas en cuestión de meses por millones de personas en su mayoría completamente desconocidas entre sí que intentaron sacar el mayor rendimiento posible de una coyuntura económica nueva. El algodón estadounidense escaseó y la gente reaccionó ante esa situación, desde los campos de algodón de Maharashtra en India hasta el delta del Nilo, Brasil y las fábricas de Lancashire.

Para entender de qué manera la variación en el precio del algodón transformó el sistema de la producción de algodón y de textiles a escala mundial, podemos interpretar como mensajes los precios que resultan de los mercados. El aumento de precio del algodón estadounidense gritó: «Buscad otras fuentes y otras tecnologías adecuadas para usarlas». De igual manera, cuando sube el precio de la gasolina, el mensaje que llega a quien emplea su vehículo particular es: «Desplázate en tren», lo que se transmite a quien opera las líneas ferroviarias como: «Obtendrás beneficios si ofreces más servicios de trenes». Cuando sube el precio de la electricidad, la empresa o la familia afectada oye: «Considera la instalación de células fotovoltaicas en la cubierta de tu edificio».


​En muchos casos, tal como ocurrió con la sucesión de acontecimientos que comenzó en el escritorio de Lincoln el 12 de abril de 1861, los nuevos comportamientos resultantes de un cambio de precio están motivados por intereses individuales, pero también depara mejoras en el uso de los recursos por parte de las sociedades: cuando algo se encarece, es probable que se deba a que hay más gente que lo demanda o a que haya aumentado el precio de su producción o a ambas cosas. Encontrar una alternativa permite ahorrar dinero de manera individual y conservar los recursos de la sociedad. Esto se debe a que, en algunas circunstancias, los precios ofrecen una medida precisa de la escasez de un bien o servicio.1


​​​En las economías con planificación centralizada, como la de la Unión Soviética y las de Europa central y oriental antes de la década de 1990 (unidad 1), son expertos gubernamentales quienes transmiten el mensaje de qué debe producirse. Lo mismo ocurre dentro de empresas grandes como Walmart, donde son los directivos, en lugar de los precios, quienes determinan quién hace qué (tal como se comenta en la sección 6.2).


​Lo impresionante en el caso de los precios que se rigen por los mercados es que los mensajes no proceden de los individuos, sino de la interacción anónima de numerosas personas que a veces llegan a ser millones. Para el economista Friedrich Hayek aquí estaba la clave para entender los mercados.


  Grandes economistas Friedrich Hayek

  


                [image: Friedrich Hayek]






  
  ​​​La Gran Depresión de la década de 1930 devastó las economías capitalistas de Europa y América del Norte y dejó sin trabajo a una cuarta parte de la población activa de Estados Unidos. Durante el mismo periodo, la economía de planificación centralizada de la Unión Soviética continuó creciendo con rapidez bajo una sucesión de planes quinquenales. Incluso el archienemigo del socialismo Joseph Schumpeter llegó a admitir lo siguiente: «¿Puede funcionar el socialismo? Por supuesto que puede… No hay nada malo en el socialismo puramente teórico».

  Friedrich Hayek (1899–1992) discrepaba. Este economista y filósofo austriaco nacido en Viena (y más tarde nacionalizado británico) consideraba que el gobierno debe intervenir lo mínimo en el funcionamiento de la sociedad. Se oponía a cualquier tentativa para redistribuir la renta en nombre de la justicia social. También era contrario a las políticas que defendía John Maynard Keynes con la finalidad de contener la inestabilidad económica y la inseguridad laboral.

  
	planificación centralizada
	En una economía de planificación centralizada, las decisiones sobre qué producir y cómo hacerlo dependen del Estado, y no de empresas que responden a los precios del mercado.



  
  ​​​​​Hayek escribió su libro titulado The Road to Serfdom (Camino de servidumbre) con la Segunda Guerra Mundial como trasfondo, cuando los gobiernos fascistas de Alemania y Japón, las autoridades comunistas soviéticas y los gobiernos de Gran Bretaña y Estados Unidos estaban usando la planificación centralizada. Él sostuvo que una planificación bienintencionada conduciría de manera inevitable a un resultado totalitario.2

  Su idea central sobre la economía revolucionó la concepción que se tenía dentro de esta disciplina sobre los mercados. Esa idea era que los precios son mensajes. Transmiten información valiosa sobre lo escaso que es un bien, pero esa información solo se manifiesta cuando los precios dependen libremente de la oferta y la demanda, y no de decisiones de planificadores. Hayek preparó incluso un cómic que fue distribuido por General Motors para explicar por qué este mecanismo era superior a la planificación.

  Para Hayek, la ventaja del capitalismo es que proporciona la información correcta a las personas adecuadas. En 1945 escribió:

  
  ​​
    El hecho de cuál de estos sistemas (si la planificación centralizada o la competencia comercial) será más eficiente depende, sobre todo, de la cuestión de con cuál de ellos cabe esperar un uso más completo del conocimiento existente. Y esto depende, a su vez, de si hay más probabilidad de éxito poniendo a disposición de una sola autoridad central todo el conocimiento que debe usarse, pero que inicialmente está disperso entre muchos individuos diferentes, o transmitiendo a los individuos el conocimiento adicional que necesitan para poder cuadrar sus planes con los de los demás. («The use of knowledge in society», 1945).

  

  
  ​Las provocadoras ideas de Hayek y su puesta en práctica aún son relevantes y suscitan arduos debates en la actualidad.3
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Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.2 Comprar y vender: demanda, oferta y precio de equilibrio del mercado


​​En esta unidad analizamos los mercados con muchos compradores y muchos vendedores. Estos mercados son distintos de los mercados de bienes diferenciados de la unidad 7, donde hay muchos compradores pero un solo vendedor para cada bien particular. Los vendedores de bienes diferenciados soportan la competencia de vendedores de productos similares, pero en mercados con muchos vendedores del mismo producto, hay una competencia más intensa.


	disposición a pagar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad máxima que pagaría para adquirir una unidad del bien. Véase también: disposición a aceptar.




	disposición a aceptar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad mínima de dinero que aceptaría a cambio de una unidad del bien (es decir, su precio de reserva). Véase también: disposición a pagar.
	precio de reserva
	El precio más bajo al que alguien está dispuesto a vender un bien.




  La disposición a pagar (DAP) es un concepto útil para comprar en subastas por internet, como eBay. Si quieres pujar por un artículo, una forma de hacerlo consiste en fijarte una puja máxima igual a lo que pagarías por él (tu DAP), una cantidad que desconoce el resto de participantes en la puja: este artículo explica cómo manejarse en eBay. eBay lanzará pujas automáticas en tu nombre hasta que la tuya sea la más alta de todas o hasta llegar a tu tope máximo. Tú ganarás si y solo si la puja más alta es inferior o igual a tu DAP.




	curva de oferta
	Muestra el número de unidades de un bien que se ofrecerían en el mercado por parte de los vendedores a un precio dado. La curva de oferta de una empresa representa las unidades que esta ofrece, mientras que la de un mercado (o un sector) indica el número total de unidades ofrecidas por el conjunto de los vendedores del mercado (o empresas del sector). También se denomina: función de la oferta.




​​Para un modelo simple con numerosos vendedores y compradores, piensa en el comercio de ejemplares de segunda mano de un libro de texto recomendado para un curso universitario de economía. La demanda procede del alumnado que va a comenzar el curso, y cada cual tendrá una disposición a pagar distinta, es decir, diferirá en la cantidad que quiera pagar por el libro. Nadie lo adquirirá por un precio superior al que tiene el libro nuevo en la librería del campus. Por debajo de esa cantidad, la disposición a pagar del alumnado dependerá de cuánto esfuerzo le dedique cada cual a la asignatura, de lo importante que considere el volumen y de su presupuesto para la compra de libros.

Podemos hallar la curva de demanda de esos libros imaginando a todos los consumidores ordenados en fila de manera que figuren en primer lugar los que aceptarían cantidades más altas, y trazando un gráfico que muestre cómo varía la disposición a pagar a lo largo de esa línea, tal como se ve en la figura 8.1. El primer estudiante está dispuesto a pagar 20 dólares, el vigésimo, 10 dólares, y así sucesivamente. De modo que se obtiene un gráfico decreciente que muestra cuántos estudiantes estarían dispuestos a comprar el libro por un precio dado, \(P\), es decir, el número de personas cuya disposición a pagar es igual o superior a \(P\).




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada como Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda.]



Figura 8.1 
La curva de demanda para el mercado de libros.







  De nuevo, las subastas por internet como eBay permiten que los vendedores especifiquen su disposición a aceptar (DAA). Si pones un artículo a la venta en eBay puedes indicar un precio de reserva que no se mostrará a quienes pujen por él. Este artículo explica los precios de reserva en eBay. Comunicas a eBay que el artículo no se venda si no hay una oferta para comprarlo a ese precio (o a uno superior). Así que el precio de reserva debería ser igual a tu DAA. Si nadie llega a ofrecer esa cantidad, el artículo no se venderá.




​​La oferta de libros de segunda mano procede del alumnado que ya ha finalizado el curso, y cada cual tendrá una disposición a aceptar (DAA) distinta, es decir, diferirá en cuanto a su precio de reserva. El precio de reserva de cada vendedor es una medida de cuánto valor atribuye al libro: preferirá quedárselo antes que venderlo a un precio más bajo. Por ejemplo, es posible que los estudiantes más pobres, deseosos de vender para poder adquirir otros libros, tengan precios de reserva más bajos.


​La curva de oferta se puede trazar colocando por orden a todos los vendedores de acuerdo con su precio de reserva (su DAA), como en la figura 8.2. Colocamos primero los vendedores con una disposición a aceptar más alta (es decir, aquellos con precios de reserva más bajos), así que obtenemos un gráfico creciente para los precios de reserva.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 14. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente etiquetada como curva de oferta parte del punto (0 , 2) y pasa por los puntos (1 , 2,25), (10 , 32) y (40 , 12).]



Figura 8.2 
La curva de oferta para los libros.






  


                [image: Precio de reserva: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 14. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente etiquetada como curva de oferta parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto (1 , 2,25).]



Precio de reserva



Nadie venderá a un precio de 2 dólares. El primer vendedor tiene un precio de reserva de 2,25 dólares y venderá a cualquier precio superior a esa cantidad.






  


                [image: El vendedor 20.º: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 14. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente etiquetada como curva de oferta parte del punto (0 , 2) y pasa por los puntos (1 , 2,25) y (20 , 7).]



El vendedor 20.º



El vendedor 20.º aceptará 7 dólares…






  


                [image: El vendedor 40.º: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 14. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente etiquetada como curva de oferta parte del punto (0 , 2) y pasa por los puntos (1 , 2,25), (20 , 7) y (40 , 12).]



El vendedor 40.º



… y el precio de reserva del vendedor 40.º es 12 dólares.






  


                [image: Las curvas de oferta son crecientes: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 14. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente etiquetada como curva de oferta parte del punto (0 , 2) y pasa por los puntos (1 , 2,25), (10 , 32) y (40 , 12).]



Las curvas de oferta son crecientes



Si eliges un precio concreto, por ejemplo, 10 dólares, el gráfico te dirá cuántos libros (\(Q\)) se ofertan a ese precio: en este caso, 32. La curva de oferta es creciente: cuanto más alto es el precio, más personas están dispuestas a vender.








La curva de oferta muestra cuántos estudiantes están dispuestos a vender a cada precio, es decir, el número de libros que se ofertan en este mercado. Hemos trazado las curvas de oferta y de demanda como líneas rectas para simplificar. En el mundo real, es más probable que sean curvas cuya forma exacta dependerá de cuánto varíe el valor atribuido al libro entre los estudiantes.


  
    Pregunta 8.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Como representante estudiantil, una de tus funciones consiste en organizar un mercado de libros de texto de segunda mano entre el alumnado antiguo y actual de primer curso. Tras una encuesta calculas que las curvas de oferta y demanda serán las que se muestran en las figuras 8.1 y 8.2. Por ejemplo, calculas que un precio de 7 dólares generaría una oferta de 20 ejemplares y una demanda de 26. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El rumor de que el libro de texto podría ser necesario también para el segundo curso cambiaría la curva de oferta desplazándola hacia arriba.

      	Doblar el precio a 14 dólares incrementaría la oferta exactamente al doble.

      	El rumor de que el libro de texto podría salir de la lista de lecturas recomendadas para el primer curso cambiaría la curva de demanda desplazándola hacia abajo.

      	La demanda se duplicaría si el precio se redujera lo suficiente.

    

    
      	El rumor reduciría la disposición a vender del antiguo alumnado de primer curso. Su DAA aumentaría y desplazaría la curva de oferta hacia arriba. De manera análoga, el número de estudiantes dispuestos a vender su libro a cada precio dado también descendería.

      	La curva de oferta muestra que la oferta se duplicaría y sería de 40 ejemplares si el precio subiera a 12 dólares, no a 14.

      	El rumor reduciría la disposición a comprar del alumnado de primer curso. Su disposición a pagar descendería y desplazaría la curva de demanda hacia abajo. Habría menos estudiantes dispuestos a comprar el libro a cada precio dado.

      	La demanda máxima alcanzable es 40 cuando el precio es cero.

    

  




  Ejercicio 8.1 Estrategias de venta y precios de reserva

  Considera tres métodos posibles para vender un coche de tu propiedad:

  
    	Publicitarlo en un foro digital local.

    	Llevarlo a una subasta de vehículos.

    	Ofrecerlo a un negocio de autos de segunda mano.

  

  
    	Explica si tu precio de reserva sería el mismo o no en cada caso.

    	¿Qué método crees que proporcionaría el precio de venta más alto y por qué?

    	Comenta algunos de los factores que influirían en el método elegido para vender un vehículo.

  



El mercado y el equilibrio del mercado

¿Qué crees que ocurriría en el mercado de libros de texto de segunda mano? Pues dependerá de las instituciones de mercado que conecten a compradores y vendedores. Si el alumnado depende de tratos verbales, entonces cuando un comprador y un vendedor se encuentren, podrán intentar llegar a un acuerdo satisfactorio para ambas partes. Pero cada comprador querrá localizar a un vendedor con un precio de reserva bajo, y cada vendedor aspirará a buscar a un comprador con una disposición a pagar elevada. Antes de cerrar un trato con un interlocutor comercial, ambas partes querrán conocer sus oportunidades comerciales alternativas.


​​​Las instituciones de mercado tradicionales suelen reunir a numerosos compradores y vendedores en un mismo lugar. Muchas de las ciudades grandes del mundo crecieron en torno a mercados y bazares que jalonaban antiguas rutas comerciales, como la de la Seda entre China y el Mediterráneo. El Gran Bazar de Estambul, uno de los mercados cubiertos más grandes y antiguos del mundo, reúne por sectores tiendas que venden alfombras, artículos de oro, cuero y textiles. En las aldeas y ciudades medievales era habitual que los mercados y comerciantes concentraran en un mismo lugar los establecimientos que ofrecían mercancías similares para que la clientela supiera dónde encontrarlas. La City de Londres es ahora un núcleo financiero, pero los nombres que conservan algunas calles delatan qué bienes se vendían en ellas en el pasado: Pudding Lane (‘callejuela del pudin’), Bread Street (‘calle del pan’), Milk Street (‘calle de la leche’), Threadneedle Street (‘calle de la aguja y el hilo’), Ironmonger Lane (‘calleja del quincallero’), Poultry (‘ave de corral’), Ropemaker Street (‘calle del cordelero’) y Silk Street (‘calle de la seda’).




                [image: La imagen muestra varios rótulos urbanos con los nombres: Milk Street, Threadneedle Street, Silk Street, Bread Street, Pudding Lane, Ironmonger Lane, Poultry y Ropemaker.]






Las comunicaciones modernas permiten anunciar con gran difusión lo que se vende y encontrar con más facilidad lo que ofrece el mercado y dónde. Pero hay ocasiones en las que aún conviene que compradores y vendedores se encuentren en persona. Las ciudades grandes disponen de mercados de carne, pescado, verduras o flores donde los compradores pueden inspeccionar y comparar la calidad de los productos. En el pasado, los mercados de bienes de segunda mano solían contar con tratantes especializados, pero en la actualidad los vendedores pueden establecer contacto directo con los compradores a través de comercios en línea como eBay. Las páginas en internet pueden servir para que el alumnado venda sus libros de manera directa a otros estudiantes.


​A finales del siglo XIX, el economista Alfred Marshall propuso su modelo de oferta y demanda con un ejemplo muy parecido al de nuestros libros de texto de segunda mano. La mayoría de las ciudades de Inglaterra contaba por entonces con un edificio destinado a que los productores de cereales se encontraran con comerciantes para la compra venta de grano. Marshall explicó que la curva de oferta de los cereales estaría determinada por los precios que aceptaran los agricultores, mientras que la curva de demanda dependería de la disposición a pagar de los comerciantes. Después, esgrimía él, aunque el precio «pueda lanzarse de acá para allá como un volante de bádminton» dentro del «regateo y la negociación» propios del comercio, nunca se apartará mucho del precio específico con el que la cantidad que demandan los comerciantes sea igual a la cantidad que ofrecerían los agricultores.

La figura 8.3 aplica esta idea al mercado de los libros de texto. Para hallar el precio con el que la cantidad demandada es igual a la cantidad ofertada, podemos trazar la curva de oferta y la curva de demanda en el mismo gráfico. La oferta iguala la demanda en el punto A, donde se cruzan: el precio es \(P^*\) = 8 $, y la cantidad es \(Q^*\) = 24. A partir de las curvas de oferta y de demanda verás que 24 compradores están dispuestos a pagar 8 dólares o más y que 24 vendedores están dispuestos a aceptar 8 dólares o menos. Decimos que el mercado estará en equilibrio si el precio es 8 dólares.




                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A.]



Figura 8.3 
El mercado de libros de segunda mano estará en equilibrio si el precio es 8 dólares.







	precio de equilibrio del mercado, precio que vacía el mercado
	Precio al que la cantidad demandada de un bien es igual a la ofrecida. Véase también: precio de equilibrio.



Pero ¿de verdad esperaríamos que la mayoría de los libros se vendiera por un importe cercano al precio de equilibrio del mercado, \(P^*\) = 8 $, tal como planteó Marshall para el mercado de cereales?

El argumento de Marshall se basaba en el supuesto de que todos los agricultores vendían mercancías idénticas: todos los cereales eran del mismo tipo y de la misma calidad. De modo que daremos por supuesto que todos los libros son idénticos (aunque, en la práctica, algunos se encontrarán en mejor estado que otros). Y supondremos también que, al igual que los agricultores en los mercados de cereales, los estudiantes con intención de comprar y vender libros pueden reunirse en un mercado de compraventa de libros de segunda mano organizado por el sindicato de estudiantes.

Ahora sí podemos aplicar un argumento similar al de Marshall. Si los vendedores pidieran un precio aproximado de 10 dólares, muy pocos atraerían a compradores, y algunos decidirían que les iría mejor si redujeran su precio. Por otra parte, si hubiera libros a la venta por unos 5 dólares, estos vendedores se verían abrumados por grandes colas de posibles compradores y repararían en que podrían vender a un precio más alto.


​Por tanto, aunque unos pocos libros se venderán a precios diferentes, sería de esperar que otros estudiantes se percataran de lo que está ocurriendo y no tardaran en fijar su precio en torno a 8 dólares, lo que igualaría la oferta y la demanda.


  Grandes economistas Alfred Marshall

  


                [image: Alfred Marshall]






  
	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.
	coste marginal
	Aumento del coste total cuando se produce una unidad adicional. Corresponde a la pendiente de la función de coste total en cada punto.
	economía
	La economía es el estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras.



  
  ​​​​​​Alfred Marshall (1842–1924) fue el fundador, junto con Léon Walras, de lo que se denomina la escuela neoclásica de economía. Su obra Principles of Economics, publicada por primera vez en 1890, fue el manual introductorio de referencia para estudiantes anglófonos a lo largo de 50 años. Gracias a sus excelentes conocimientos matemáticos, Marshall sentó nuevas bases para el estudio de la oferta y la demanda recurriendo al análisis matemático para la formulación del funcionamiento de mercados y empresas y para expresar conceptos clave como costes marginales y utilidad marginal. También debemos a Marshall los conceptos de excedente del consumidor y del productor. Su idea de la economía como el intento de «entender cómo influye en la calidad y el estilo de vida de un hombre la forma en que se gana el sustento…» se acerca a nuestra propia definición de economía.1

  Por desgracia, los seguidores de Marshall han pasado por alto buena parte de la sabiduría que encierra su libro. Marshall prestó atención a la realidad. Su observación de que grandes empresas podían producir a costes unitarios más bajos que las empresas pequeñas fue esencial en su pensamiento, pero nunca ocupó un lugar destacado dentro de la escuela neoclásica. Esto podría deberse a que si la curva del coste medio es decreciente incluso a gran escala, habrá una especie de competencia del tipo «quien gana se lo lleva todo» con la que unas pocas empresas grandes se erijan en ganadoras y tengan el poder de fijar precios. Este problema se analiza en la unidad 7.

  
	Homo economicus
	Expresión latina que significa ‘ser humano económico’ y se emplea para describir un actor económico que toma decisiones destinadas en exclusiva a satisfacer su propio interés.



  
  ​​A Marshall también le habría inquietado que el Homo economicus (cuya existencia cuestionamos en la unidad 4) se convirtiera en el protagonista principal de los manuales escritos por los seguidores de la escuela neoclásica. Él insistía en que:

  
    Las fuerzas éticas se encuentran entre aquellas que los economistas deben tomar en consideración. Ciertamente ha habido intentos para construir una ciencia abstracta a partir de las acciones de un hombre económico libre de influencias éticas y que persigue ganancias pecuniarias… de manera egoísta. Pero han sido infructuosos. (Principles of Economics, 1890).

  

  
  ​​Al tiempo que promovió el empleo de las matemáticas en la economía, también advirtió sobre su mal uso. En una carta dirigida a A. L. Bowley, colega economista también interesado por las matemáticas, explicó las «reglas» por las que él mismo se regía:

  
    	Use las matemáticas como un lenguaje abreviado y no como una máquina de investigación.

    	Aférrese a ellas [es decir, sigue con las matemáticas] hasta haber terminado.

    	Tradúzcalas al inglés.

    	Después ilustre con ejemplos que sean importantes en la vida real.

    	Préndale fuego a las matemáticas.

    	Si no tiene éxito en el punto 4, préndale fuego al 3: «Yo lo hago a menudo».

  

  El trabajo de Marshall estuvo motivado por el deseo de mejorar las condiciones materiales de la gente trabajadora:

  
    Ahora nos estamos preguntando al fin con seriedad si de verdad es necesario que exista eso que llamamos las clases bajas: esto es, si hay necesidad de tener a gran cantidad de personas condenadas desde la cuna a trabajar con dureza para que proporcionen a otras lo necesario para llevar una vida refinada y cultivada, mientras su pobreza y sus rigores las privan a ellas mismas de participar de esa vida… La respuesta depende en gran medida de los hechos e inferencias, que son el cometido de la economía; y esto es lo que confiere a los estudios económicos su mayor y más elevado interés. (Principles of Economics, 1890).

  




  
    Pregunta 8.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Tomando como base la información del apartado «Grandes economistas», lee las siguientes afirmaciones sobre Alfred Marshall y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Alfred Marshall confiaba en que la disciplina de la economía aportara conocimientos que ayudaran a mejorar el nivel de vida de las personas pobres.

      	Alfred Marshall usó el análisis matemático para expresar conceptos como el coste marginal y el coste de utilidad.

      	Alfred Marshall pertenecía a la escuela keynesiana de economía.

      	Alfred Marshall sostuvo que las matemáticas deberían ser el lenguaje más importante de la economía.

    

    
      	Defendió que el empleo de «hechos e inferencias» económicos para mejorar las condiciones materiales de las personas trabajadoras es lo que da más sentido a la disciplina.

      	Estos conceptos constituyen algunas de las aportaciones más importantes que hizo Alfred Marshall.

      	En realidad fue el fundador de la escuela neoclásica de economía.

      	Usó las matemáticas con profusión como lenguaje abreviado, pero hizo hincapié en la importancia de «traducirlo» al inglés y de ilustrar las conclusiones empleando ejemplos destacados del mundo real.

    

  




  
    	
      Alfred Marshall. 1920. Principles of Economics (8th ed). Londres: MacMillan & Co [Principios de economía, trad. cast. de Emilio de Figueroa, Madrid: Síntesis, 2005]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.3 Equilibrio competitivo y aceptación de precios


	precio de equilibrio
	Este término suele aludir al precio para el que se igualan la oferta y la demanda de un bien, de modo que el mercado está en equilibrio (también conocido como precio de equilibrio del mercado). Pero también puede referirse al nivel del precio en el equilibrio de otros modelos económicos. Véase también: precio de equilibrio del mercado.
	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.
	exceso de oferta
	Situación que se da cuando la cantidad ofertada de un bien es superior a la cantidad demandada al precio actual. Véase también: exceso de demanda.
	equilibrio competitivo
	Un mercado se encuentra en equilibrio competitivo si la cantidad ofertada es igual a la cantidad demandada a un precio dado y si todos los compradores y vendedores son precioaceptantes, de tal modo que nadie puede beneficiarse si intenta realizar un intercambio a un precio distinto.
	precioaceptante
	Un comprador o un vendedor actúan como precioaceptantes si no se pueden beneficiar de intentar comprar o vender a ningún otro precio que el de mercado. El precioaceptante no tiene poder para influir en el precio de mercado, pero puede comprar o vender todos los artículos que desee a ese precio.




​​Marshall denominó precio de equilibrio al precio que vacía el mercado. Decimos que el mercado de libros de segunda mano está en equilibrio cuando \(P^*\) = 8. En el lenguaje cotidiano, algo está en equilibrio si las fuerzas que actúan sobre ese algo están igualadas, de manera que permanece inalterado. Un mercado está en equilibrio si las acciones de compradores y vendedores no tienden a cambiar el precio ni las cantidades compradas y vendidas. La figura 8.4 explica por qué el precio de equilibrio \(P^*\) es el único con el que no hay ninguna tendencia al cambio.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A. Cuando el precio es superior a 8 dólares hay más personas vendiendo libros que comprando. Cuando el precio es inferior a 8 dólares hay más personas comprando que vendiendo libros.]



Figura 8.4 
Equilibrio en el mercado de libros de segunda mano.






  


                [image: Precio de equilibrio del mercado: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A.]



Precio de equilibrio del mercado



El precio de equilibrio del mercado es \(P^*\) = 8. Con este precio, la cantidad ofertada es igual a la cantidad demandada: \(Q^*\) = 24.






  


                [image: Un precio por encima del precio de equilibrio del mercado: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A. Cuando el precio es superior a 8 dólares hay más personas vendiendo libros que comprando.]



Un precio por encima del precio de equilibrio del mercado



A un precio superior a 8 dólares habría un exceso de oferta de libros. Más estudiantes querrían vender, pero no todos encontrarían comprador, de modo que esos vendedores bajarían sus precios.






  


                [image: Un precio por debajo del precio de equilibrio del mercado: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A. Cuando el precio es superior a 8 dólares hay más personas vendiendo libros que comprando. Cuando el precio es inferior a 8 dólares hay más personas comprando que vendiendo libros.]



Un precio por debajo del precio de equilibrio del mercado



A un precio inferior a 8 dólares habría un exceso de demanda de libros, es decir, habría más compradores que vendedores. Por tanto, algunos compradores querrían encontrar un vendedor ofreciendo pagar más, y algunos vendedores podrían mejorar subiendo sus precios.






  


                [image: El precio y la cantidad de equilibrio: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A. Cuando el precio es superior a 8 dólares hay más personas vendiendo libros que comprando. Cuando el precio es inferior a 8 dólares hay más personas comprando que vendiendo libros.]



El precio y la cantidad de equilibrio



Solo en \(P^*\) = 8 $ no hay tendencia al cambio. A ese precio, todo el que quiera vender encontrará un comprador y todo el que quiera comprar encontrará un vendedor, así que ninguno de ellos querría modificar el precio. El mercado está en equilibrio, y la cantidad de equilibrio es \(Q^*\) = 24.









  No todos los mercados de libros de segunda mano están en equilibrio. En cierta ocasión en que no se dieron las condiciones de equilibrio, los algoritmos automáticos de fijación de precios dispararon el de un libro hasta los ¡23 millones de dólares! El biólogo Michael Eisen vio que el texto clásico pero descatalogado The Making of a Fly se ofrecía en Amazon por parte de dos vendedores fiables por un precio inicial de 1 730 045,91 (+3,99 dólares de envío). A lo largo de la siguiente semana observó que el precio escaló con rapidez hasta situarse en la cifra máxima de 23 698 655,93, antes de desplomarse hasta los 106,23 dólares. Eisen explica por qué en su blog.




	exceso de demanda
	Situación que se da cuando la cantidad demandada de un bien es superior a la cantidad que se oferta al precio actual. Véase también: exceso de oferta.



En la figura 8.4 hay un exceso de demanda de libros si el precio es inferior a \(P^*\), y un exceso de oferta si es superior a \(P^*\). Con esos precios, algunos compradores o vendedores ganarían negociando precios diferentes. \(P^*\) es el precio de equilibrio, aquel con el que todas las personas que quieren comprar o vender pueden hacerlo y no hay tendencia al cambio.

Equilibrio competitivo

El modelo de oferta y demanda de Marshall se puede aplicar a mercados con muchos compradores y vendedores de bienes idénticos. El requisito de que haya muchos compradores y vendedores es importante porque implica que la cantidad que compra o vende cada individuo es pequeña en relación con el conjunto del mercado. Esto, unido a la condición de que los bienes sean idénticos, implica que, cuando hay equilibrio, ningún individuo tiene poder para influir en el precio de mercado. Al precio de mercado vigente, todos pueden comprar o vender tantas unidades como quieran, y siempre encontrarán a alguien más con quien realizar el intercambio si no les gusta el trato que ofrece un vendedor o comprador concreto. A ambos lados del mercado, la competencia anula el poder de negociación.

Así que lo mejor que puede hacer cada individuo es comerciar al precio de equilibrio que está en vigor. Por ejemplo, en el equilibrio de mercado de los libros de texto, ningún estudiante hará tratos con un vendedor que pida más de 8 dólares por un libro, porque podrá encontrar un vendedor alternativo que se lo venda por 8. Y el vendedor no sacará ningún beneficio bajando el precio, porque podrá encontrar un comprador dispuesto a pagar 8 dólares.


	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




​En esta situación decimos que el mercado está en equilibrio competitivo, y que compradores y vendedores actúan como precioaceptantes.

Un equilibrio competitivo es un equilibrio de Nash porque, teniendo en cuenta cómo actúa el resto de participantes (que comercia al precio de equilibrio), ningún actor podrá hacer nada mejor que actuar de la misma manera (comerciar también al precio de equilibrio).


​En general, es de esperar que los compradores sean precioaceptantes si hay muchos otros compradores, y que los vendedores sean precioaceptantes si hay muchas personas vendiendo un producto idéntico al suyo. La figura 8.5 compara el equilibrio competitivo, donde la aceptación de precios se da a ambos lados del mercado, con el caso de un producto diferenciado, que se explica en la unidad 7.






  
    	El mercado para un producto diferenciado como los cereales Cheerios
    	Un vendedor
    	Fijador de precios
    	A pesar de la competencia de productos similares, nadie más vende Cheerios. El vendedor puede cambiar el precio y seguir atrayendo compradores.
  

  
    	Muchos compradores
    	Precioaceptantes
    	Si un comprador ofreciera un precio más bajo, el vendedor no lo aceptaría porque hay muchos compradores alternativos dispuestos a pagar.
  



  
    	Mercado en equilibrio competitivo, por ejemplo, el de libros de texto de segunda mano
    	Muchos vendedores
    	Precioaceptantes
    	Si un vendedor pusiera un precio por encima de 8 dólares, no vendería su libro; los compradores acudirían a otros vendedores. Y 8 dólares es mejor que un precio más bajo.
  

  
    	Muchos compradores
    	Precioaceptantes
    	Si un comprador ofreciera pagar menos de 8 dólares, ningún vendedor lo aceptaría, porque encontraría otros compradores. Y 8 dólares es mejor que un precio más alto.
  







Figura 8.5 
Compradores y vendedores, aceptación de precios y fijación de precios.






¿Se llega a alcanzar un equilibrio competitivo en mercados con muchos compradores y vendedores?

Con los libros de segunda mano hemos defendido, tal como hizo Marshall, que si la oferta y la demanda no fueran iguales, entonces compradores y vendedores ajustarían los precios hasta que se alcanzara ese equilibrio.


​​Hay economistas que han estudiado el comportamiento de compradores y vendedores en experimentos de laboratorio para dilucidar si se produce un ajuste de precios para igualar la oferta y la demanda. En el primero de esos experimentos, realizado en 1948, Edward Chamberlin entregó a cada miembro de un grupo de estudiantes de Harvard una tarjeta que los designaba como «compradores» o «vendedores» y que indicaba su disposición a pagar, o su precio de reserva, en dólares. A partir de ahí les permitió negociar entre sí y fue anotando los intercambios que tuvieron lugar. Descubrió que los precios tendían a ser más bajos y el número de intercambios mayor que los niveles de equilibrio que predecía la teoría económica. Chamberlin repitió el experimento cada año. Uno de los alumnos que participó en el de 1952, Vernon Smith, dirigió más tarde sus propios experimentos y, como resultado, fue galardonado con el Premio Nobel de Economía.

Él modificó las reglas del juego para que los participantes tuvieran más información sobre lo que estaba sucediendo: compradores y vendedores comunicaban los precios que estaban dispuestos a ofrecer o a aceptar. Cuando alguien aceptaba una oferta propuesta, se efectuaba el intercambio y ambos participantes salían del mercado. Su segunda modificación consistió en repetir el juego varias veces, de manera que los participantes continuaran con la misma tarjeta en cada ronda.

La figura 8.6 muestra los resultados que obtuvo. Había 11 vendedores con precios de reserva entre 0,75 y 3,25 dólares, y 11 compradores con una disposición a pagar dentro del mismo rango. El gráfico muestra las funciones de oferta y de demanda correspondientes (con solo 11 compradores y 11 vendedores cada paso se puede trazar de forma más precisa que con una línea aproximada).

En condiciones de equilibrio se realizarían seis intercambios a un precio de 2 dólares. Pero los participantes no lo sabían porque desconocían qué precios constaban en las tarjetas ajenas. El lado derecho del gráfico muestra el precio de cada transacción que se realizó. En la primera ronda, hubo cinco operaciones comerciales, todas ellas a precios inferiores a 2 dólares. Pero en la quinta ronda, la mayoría de los precios se acercó mucho a 2 dólares, y el número de intercambios fue igual a la cantidad de equilibrio.




                [image: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad con un intervalo que va de 0 a 12 con incrementos de uno en uno. El eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 4. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una función escalonada que conecta los puntos (0 , 4), (0 , 3,3), (1 , 3,3), (1 , 3), (2 , 3), (2 , 2,7), (3 , 2,7), (3 , 2,5), (4 , 2,5), (4 , 2,2), (5 , 2,2),  (5 , 2), (6 , 2), (6 , 1,8), (7 , 1,8), (8 , 1,5), (8 , 1,2), (9 , 1,2), (9 , 1), (10 , 1), (10 , 0,8), (11 , 0,8) y  (11 , 0) es la función de demanda. Una función escalonada que conecta los puntos (0 , 0), (0 , 0,8), (1 , 0,8), (1 , 1), (2 , 1), (2 , 1,2), (3 , 1,2), (3 , 1,5), (4 , 1,5), (4 , 1,8), (5 , 1,8), (5 , 2), (6 , 2), (6 , 2,2), (7 , 2,2), (7 , 2,5), (8 , 2,5), (8 , 2,7), (9 , 2,7), (9 , 3), (10 , 3), (10 , 3,3), (11 , 3,3) y (11 , 4) es la función de oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el número de transacciones en 5 rondas diferentes. En las rondas 1 a 3 hay 5 transacciones independientes. En la ronda 4 hay 7 transacciones independientes. En la ronda 5 hay 6 transacciones independientes. El eje vertical muestra el precio en dólares al que se efectuó cada transacción con un intervalo que va de 0 a 4. El precio fluctuó en torno a 1,8 dólares por transacción en todas ellas hasta la tercera transacción de la tercera ronda, tras la cual se situó en torno a 2 dólares por transacción para todas las operaciones restantes.]



Figura 8.6 
Resultados experimentales de Vernon Smith.






Vernon L. Smith. 1962. «An Experimental Study of Competitive Market Behavior». Journal of Political Economy 70 (3) (enero): p. 322.







​El experimento de Smith ofrece cierta base para aplicar el modelo del equilibrio competitivo a mercados de bienes idénticos si hay suficientes compradores y vendedores bien informados sobre las operaciones comerciales del resto. El resultado se acercó mucho al equilibrio incluso en la primera ronda y convergió con rapidez hacia él en rondas sucesivas a medida que los participantes conocieron mejor la oferta y la demanda.


  Ejercicio 8.2 Precioaceptantes

  Piensa en un bien que compres con regularidad, por ejemplo, algunos tipos de alimentos, prendas de vestir, billetes en medios de transporte o aparatos electrónicos.

  
    	¿Hay muchos vendedores de ese artículo?

    	Cuando compras ese bien, ¿qué factores influyen en tu decisión? Por ejemplo, ¿sueles buscar el precio más bajo o tienes en cuenta otros criterios que consideras importantes?

    	Usa tus respuestas a las preguntas 1 y 2 para determinar si es probable que los vendedores de ese bien sean precioaceptantes.

    	Como comprador, explica si tú eres o no precioaceptante con ese bien. Pon algunos ejemplos de bienes con los que los compradores no tienen por qué ser siempre precioaceptantes.

  




  
    Pregunta 8.3 Elige las respuestas que sean correctas

    El gráfico muestra las curvas de oferta y de demanda de un libro de texto. Las curvas se cruzan en  \((Q^*, P^*)\) = (24, 8). Partiendo de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad de libros, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en dólares, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 20. Las coordenadas son (cantidad de libros, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 2) y pasa por el punto A (24 , 8). Una línea decreciente conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto A.]






    
      	A un precio de 10 dólares hay exceso de demanda para el libro de texto.

      	En 8 dólares, un vendedor se beneficiaría si subiera su precio de venta a 9 dólares.

      	El punto A es un equilibrio de Nash.

      	La cantidad total de libros vendidos viene determinada por el nivel máximo de demanda (40 libros).

    

    
      	En 10 dólares, el precio está por encima del precio de equilibrio de 8 dólares y hay un exceso de oferta de libros.

      	En 8 dólares, todos los compradores con una disposición a pagar de 8 dólares o más pueden encontrar una cantidad equivalente de vendedores con una disposición a aceptar de 8 dólares o menos. Si uno de esos vendedores subiera su precio a 9 dólares, el comprador podría encontrar otro vendedor dispuesto a aceptar un precio más bajo.

      	En el punto A, la cantidad demandada es igual a la cantidad ofertada, es decir, el mercado se vacía. Ningún comprador o vendedor tiene motivos para cambiar su comportamiento actual, de modo que esta situación es un equilibrio de Nash.

      	El nivel máximo de demanda es 40, pero 16 de esos libros se quedarán sin vender porque la disposición a pagar está por debajo del precio de equilibrio del mercado, que asciende a 8 dólares.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.4 Empresas en equilibrio competitivo


​En el ejemplo de los libros de texto de segunda mano, tanto compradores como vendedores actúan de manera individual. Ahora analizaremos mercados en los que hay varias empresas que venden bienes idénticos.

En la unidad 7 explicamos cómo deciden las empresas sus precios y cantidades al producir bienes diferenciados. Cuanta más competencia hay de otras empresas que ofrecen productos similares, más restringida es la posibilidad de elegir precio: La curva de demanda de cada empresa es entonces bastante plana (elástica), porque el aumento del precio animaría a los consumidores a optar por otra marca similar.


​Si los productos son idénticos y los consumidores pueden cambiar con facilidad de una empresa a otra, entonces la restricción para elegir precio se vuelve extrema: las empresas son precioaceptantes en equilibrio.

Imagina una ciudad donde hay muchos pequeños fabricantes de pan que lo venden directamente al público consumidor. La figura 8.7 muestra la curva de demanda del mercado para uno de sus productos, una barra de pan: la cantidad total demandada a cada precio por todos los consumidores de la ciudad. Como suele ocurrir, es una curva decreciente porque con precios más altos hay menos consumidores dispuestos a comprar.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa decreciente comienza en el punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5).]



Figura 8.7 
Curva de demanda del mercado del pan.






Imagina que regentas una pequeña panadería especializada en la elaboración de barras de pan. Ya has decidido a qué precio venderlas y cuántas hacer cada mañana. Imagina que otros obradores del barrio venden panes idénticos al tuyo a 2,35 euros. Este es el precio imperante en el mercado y no podrás vender tu producto a un precio más alto que el resto porque nadie lo compraría, es decir, eres precioaceptante. Pero hay muchos consumidores dispuestos a comprarlo a 2,35 euros, de modo que a ese precio podrás vender todas las barras de pan que quieras.


​​Lo que hagas dependerá de tus costes de producción y, en particular, de tus costes marginales. Tienes algunos costes fijos (los costes asociados al local y los equipos que usas), pero hay que pagarlos con independencia de cuántas barras de pan produzcas. Lo que determina si debes hacer 30, 50 o 100 unidades al día son los costes adicionales derivados de la elaboración real de cada barra de pan, es decir, el coste de los ingredientes y de lo que hay que pagar a los empleados por el tiempo requerido para la elaboración de cada unidad. En cuanto hayas instalado batidoras, hornos y el resto de maquinaria, el coste marginal de cada barra de pan adicional será bastante reducido siempre que no te excedas más allá de la capacidad de los equipos de que dispones.

La figura 8.8 ilustra esta situación. Tienes capacidad para producir hasta 120 barras de pan al día a un coste marginal constante de 1,50 euros. Si quieres producir más de 120 barras de pan con los equipos de que dispones en la actualidad, tendrás que producir durante la noche, lo que implica pagar horas extra e incrementar los costes energéticos. Entonces podrías elaborar hasta 60 unidades más de pan a un coste marginal de 2,60 euros.

La línea horizontal en \(P\) = 2,35 € representa la demanda de pan en tu panadería: como eres precioaceptante, cada barra de pan que produces se puede vender a 2,35 euros.

En este ejemplo es fácil encontrar el precio y la cantidad que maximizan el beneficio sin necesidad de trazar curvas de isobeneficio. Sigue la figura 8.8 para ver cómo hacerlo.


  


                [image: El precio y la cantidad que maximizan el beneficio.]
                [image: El precio y la cantidad que maximizan el beneficio.]



Figura 8.8 
El precio y la cantidad que maximizan el beneficio.






  


                [image: El coste marginal de una barra de pan en horas normales de producción: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120.]



El coste marginal de una barra de pan en horas normales de producción



Con independencia de la cantidad de panes que decidas fabricar dentro del intervalo entre 0 y 120, el coste de elaborar una unidad más, es decir, el coste marginal, es 1,50 euros.






  


                [image: Coste marginal cuando se opera durante la noche: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120. Una línea horizontal en 2,60 euros muestra el coste marginal de una barra de pan a partir de la unidad número 121.]



Coste marginal cuando se opera durante la noche



Para producir más de 120 barras de pan al día, hay que ampliar el tiempo de funcionamiento más allá del horario habitual, y eso tiene un coste marginal de 2,60 euros hasta alcanzar tu capacidad máxima de 180 barras de pan. La función de coste marginal aumenta a partir de 120 unidades.






  


                [image: El precio imperante en el mercado: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120. Una línea horizontal en 2,60 euros muestra el coste marginal de una barra de pan a partir de la unidad número 121. Una línea horizontal en 2,35 euros muestra el precio de mercado de una barra de pan. El área situada entre esta línea y el eje horizontal se corresponde con el conjunto factible.]



El precio imperante en el mercado



El precio de mercado es \(P\) = 2,35 euros. Si eliges un precio más alto, la clientela acudirá a otras panaderías. Tu conjunto factible de precios y cantidades se corresponde con la zona sombreada situada debajo de la línea horizontal en \(P\), donde el precio es inferior o igual a 2,35 euros, y la cantidad es inferior o igual a 180.






  


                [image: El precio que maximiza el beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120. Una línea horizontal en 2,60 euros muestra el coste marginal de una barra de pan a partir de la unidad número 121. Una línea horizontal en 2,35 euros muestra el precio de mercado de una barra de pan. El área situada entre esta línea y el eje horizontal se corresponde con el conjunto factible.]



El precio que maximiza el beneficio



Al margen de cuántas barras de pan produzcas, deberías vender cada una de ellas a 2,35 euros. Un precio más alto no es factible y uno más bajo reportaría menos beneficios.






  


                [image: La cantidad que maximiza el beneficio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120. Una línea horizontal en 2,60 euros muestra el coste marginal de una barra de pan a partir de la unidad número 121. Una línea horizontal en 2,35 euros muestra el precio de mercado de una barra de pan.]



La cantidad que maximiza el beneficio



Con cada barra de pan que produzcas hasta llegar a 120 unidades podrás obtener una ganancia de 2,35 − 1,50 = 0,85 euros. Cada barra adicional dentro de ese límite incrementará tus beneficios. Por encima de 120 unidades, tendrás una pérdida de 2,60 − 2,35 = 0,25 euros por cada pan adicional. De modo que la cantidad que maximiza el beneficio es \(Q^*\) = 120.






  


                [image: Excedente del productor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio y el coste marginal en euros, indicados mediante P y CMg, respectivamente. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea horizontal en 1,50 euros muestra el coste marginal de cada baguete hasta llegar a la unidad número 120. Una línea horizontal en 2,60 euros muestra el coste marginal de una barra de pan a partir de la unidad número 121. Una línea horizontal en 2,35 euros muestra el precio de mercado de una barra de pan. El área situada entre la línea del precio de mercado y la línea del coste marginal en 1,50 euros se corresponde con el excedente del productor.]



Excedente del productor



Tu ganancia se corresponde con el área sombreada situada entre la línea \(P\) = 2,35 euros y el coste marginal. Ganancia = (2,35 − 1,50) × 120 = 102 euros.








Tu mejor elección es \(P\) = 2,35 euros y \(Q\) = 120; maximizas la ganancia si fabricas la mayor cantidad de pan posible a un coste marginal por debajo del precio de mercado. Y tu beneficio se corresponderá con el excedente total que generan 120 barras de pan menos los costes fijos.

Un detalle importante es que cuando eres precioaceptante, lo que determina cuántas barras puedes vender a un precio determinado no es la curva de demanda del mercado de la figura 8.7, sino el precio que impone la competencia. Por tanto, podemos interpretar la línea horizontal en \(P\) = 2,35 euros de la figura 8.8 como la curva de demanda de tu empresa: igual que en la unidad 7, esta es la frontera factible para tu precio y tu cantidad. Si pides más de 2,35 euros por unidad, tendrás cero demanda, pero a un precio de 2,35 euros o menos por unidad, podrás vender todas las barras de pan que quieras.

Curva de oferta de la empresa

Una empresa en un equilibrio de mercado competitivo no elige el precio. Acepta el precio de mercado y elige producir una cantidad que depende de su coste marginal. La figura 8.8 muestra cuántas barras de pan producirás cuando el precio de mercado asciende a 2,35 euros. ¿Qué harías si el precio cambiara? La cantidad que maximiza tu beneficio dependerá del precio comparado con tu coste marginal:


  	Si el precio cayera por debajo de 1,50 euros, deberías dejar de fabricar pan de inmediato. Perderías dinero con cada barra producida.

  	Mientras el precio se mantenga entre 1,50 y 2,60 euros, la cantidad que maximiza el beneficio seguirá siendo la misma. Deberías producir 120 unidades de pan.

  	Si el precio aumenta por encima de 2,60 euros, superará el coste marginal de producir barras de pan adicionales durante la noche. Así que maximizarás el beneficio ampliando la producción hasta un total de 180 piezas de pan.




  Tal vez sorprenda que digamos que el «precio es igual al coste marginal» en la figura 8.8. La cantidad que maximiza el beneficio es 120, y, en ese punto, el coste marginal se dispara de 1,50 a 2,60 euros. En el caso de que haya un salto en los costes marginales, el punto en que la función de coste marginal cruza la línea del precio de mercado se sitúa entre los dos costes marginales.




	curva de oferta
	Muestra el número de unidades de un bien que se ofrecerían en el mercado por parte de los vendedores a un precio dado. La curva de oferta de una empresa representa las unidades que esta ofrece, mientras que la de un mercado (o un sector) indica el número total de unidades ofrecidas por el conjunto de los vendedores del mercado (o empresas del sector). También se denomina: función de la oferta.



Por tanto, la función de coste marginal de la figura 8.8 se corresponde con la curva de oferta de tu empresa: te dice la cantidad de barras de pan que hay que producir con cada nivel del precio de mercado. La cantidad que maximiza tu beneficio se encuentra en el punto donde tu función de coste marginal cruza una línea horizontal en el nivel del precio de mercado. Este resultado (que el precio es igual al coste marginal) es válido para cualquier empresa en equilibrio competitivo siempre que el coste marginal sea constante o aumente con la cantidad. Analizaremos otro ejemplo en la ampliación de esta sección.

Pero recuerda que también tienes costes fijos. Es posible que, incluso con la cantidad que maximiza el beneficio, obtengas un excedente demasiado bajo para cubrir los gastos fijos y lograr un beneficio global. Esto se da con más probabilidad si el precio de mercado se encuentra justo por encima de 1,50 euros. La mejor opción sigue siendo producir 120 barras de pan, porque el excedente cubre algunos de los costes fijos. Si esperas que el precio suba pronto, tal vez te valdría la pena seguir fabricando pan a pesar de las pérdidas a corto plazo, de manera que los ingresos te ayuden a cubrir los costes de mantener las instalaciones y de conservar al personal empleado. Si no fuera así, quizás tendrías que plantearte el cierre del negocio.


  
    Pregunta 8.4 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 8.8 muestra la curva de coste marginal de una panadería precioaceptante. El precio de mercado del pan es \(P\) = 2,35 euros. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La curva de oferta de la empresa es horizontal.

      	Si el precio de mercado cae hasta 2,00 euros, la empresa reducirá el número de unidades que produce.

      	Si el precio de mercado sube hasta 2,60 euros, cualquier cantidad entre 120 y 180 unidades maximizará el beneficio de la empresa.

      	La curva de coste marginal es la curva de oferta de la empresa.

    

    
      	La curva de demanda de la empresa es horizontal. Su curva de oferta es una función escalonada.

      	A un precio de 2,00 euros, la empresa maximiza el beneficio en el punto donde su curva de demanda (el precio de mercado) cruza la curva de coste marginal, donde sigue suministrando 120 barras de pan.

      	A un precio de 2,60 euros, el beneficio total de la empresa es el mismo para cualquier cantidad de unidades entre 120 y 180 barras de pan. (La empresa cubre exactamente los costes de producción de las últimas 60 barras de pan).

      	La curva de coste marginal para cada precio muestra la cantidad que elegirá suministrar la empresa.

    

  



La curva de oferta del mercado

El mercado del pan en la ciudad tiene muchos consumidores y muchas panaderías. Supongamos que en un principio hay 15 panaderías con diversidad de costes marginales y de capacidad para elaborar barras de pan grandes dependiendo del resto de productos que fabrican y venden. Las especializadas en barras de pan tienen instalaciones, máquinas y personal más adecuados, así que pueden producir con costes marginales más bajos que las demás.

La forma de la curva de oferta de cada una de esas panaderías se parece a la de la figura 8.8, ya que cada una tiene una capacidad máxima a un coste marginal constante si funciona con normalidad. La curva puede tener escalones más altos correspondientes a cantidades que pudieran producirse a un coste marginal más elevado si se introducen turnos adicionales o si se cambia la producción a partir de otros tipos de pan. Las panaderías producirán la cantidad máxima de barras de pan que pueden elaborar a un coste marginal inferior al precio que predomina en el mercado.

Para hallar la curva de oferta del mercado basta con sumar la cantidad total de panaderías que ofertarán pan a cada precio. La figura 8.9 muestra cómo hacerlo, partiendo de la cantidad producida al coste marginal más bajo y añadiendo sucesivamente el resto de cantidades por orden creciente del coste marginal de producción.


  


                [image: La curva de oferta del mercado: 15 empresas.]



Figura 8.9 
La curva de oferta del mercado: 15 empresas.






  


                [image: La curva de oferta del mercado: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 4000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Se muestra una función escalonada creciente.]



La curva de oferta del mercado



Para trazar la oferta del mercado introducimos todas las cantidades que pueden producir las 15 panaderías de la ciudad por orden de costes marginales, empezando por los más bajos.






  


                [image: La panadería con el coste más bajo: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 4000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Se muestra una función escalonada creciente. El coste marginal de elaborar 360 barras de pan es 1 euro.]



La panadería con el coste más bajo



Una panadería tiene capacidad para elaborar 360 barras de pan al día con un coste marginal de 1 euro (CMg = 1).






  


                [image: El siguiente coste marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 4000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Se muestra una función escalonada creciente. El coste marginal de elaborar 360 barras de pan es 1 euro. El coste marginal de producir 600 barras de pan es 1,1 euros.]



El siguiente coste marginal



Tres panaderías tienen capacidad para producir 80 barras de pan al día cada una con un CMg = 1,10. Así que hay un total de 240 barras de pan que se pueden producir con un CMg = 1,10.






  


                [image: Producción a un coste marginal elevado: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 4000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Se muestra una función escalonada creciente.]



Producción a un coste marginal elevado



Los escalones más altos muestran las cantidades que se pueden producir con costes marginales más elevados en panaderías que modifican su producción a partir de otros tipos de pan o que introducen turnos adicionales. Si todas producen al máximo de su capacidad, pueden elaborar 4000 barras de pan.






  


                [image: Oferta del mercado al precio \(P\): En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 4000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado con P, con un intervalo que va de 0 a 5. Se muestra una función escalonada creciente. El coste marginal de elaborar 3000 barras de pan es 3 euros.]



Oferta del mercado al precio (P)



Si el precio es \(P\), solo producirán pan las panaderías con un coste marginal inferior o igual a \(P\). Si el precio fuera de 3 euros, el gráfico revela que la oferta total del mercado sería de 3000 barras de pan.








Si hubiera 50 panaderías en la ciudad, se elaboraría más pan y habría muchos más escalones en la curva de oferta. En lugar de trazarlos todos, obtenemos una curva suave aproximada de la oferta del mercado. La figura 8.10 muestra una curva aproximada de la oferta del mercado con 50 empresas.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva creciente convexa que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta (coste marginal).]



Figura 8.10 
La curva de oferta del mercado con 50 panaderías.






La curva de oferta revela dos cosas. Si elegimos un precio cualquiera, nos dice la cantidad total de barras de pan que producirán las panaderías. Pero para trazarla insertamos el coste marginal de cada barra de pan por orden creciente de costes marginales. Así que si elegimos una cantidad cualquiera (por ejemplo, 7000) y usamos la curva para averiguar el valor que le corresponde en el eje vertical (2,74 euros), esto indica que el coste marginal de la barra número 7000 es 2,74 euros. En otras palabras, la curva de oferta del mercado es la curva de coste marginal para todas las barras de pan que se producen en la ciudad.

Equilibrio competitivo en el mercado del pan

Ahora conocemos tanto la curva de demanda (figura 8.7) como la curva de oferta del mercado (figura 8.10). La figura 8.11 revela que el precio de equilibrio del mercado equivale exactamente a 2,00 euros: los consumidores demandan y las empresas ofertan 5000 barras de pan al día. El mercado del pan está en equilibrio competitivo.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de baguetes, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva creciente convexa que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. Las dos curvas se cruzan en el punto A (5000 , 2).]



Figura 8.11 
Equilibrio en el mercado del pan.






Como el equilibrio es el punto donde la curva de demanda cruza la curva de coste marginal, sabemos que, cuando hay equilibrio, tanto la disposición a pagar del consumidor número 5000 como el coste marginal de la barra número 5000 son iguales al precio de mercado.


  
    Pregunta 8.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Hay dos tipos diferentes de productores de un bien en un sector en el que las empresas son precioaceptantes. Las curvas de coste marginal de ambos tipos se muestran aquí:

    


                [image: Hay dos gráficos. El gráfico 1 ilustra las empresas de tipo A. El eje horizontal muestra la cantidad del bien con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el coste marginal en dólares con un intervalo que va de 0 a 3,5. El coste marginal es de 1 dólar hasta llegar a la vigésima unidad, de 2,5 dólares entre la 21ª y la 35ª unidad, y de 3 dólares entre la unidad número 36 y la número 40. El gráfico 2 ilustra las empresas de tipo B. El eje horizontal muestra la cantidad del bien con un intervalo que va de 0 a 45. El eje vertical muestra el coste marginal en dólares con un intervalo que va de 0 a 3,5. El coste marginal es de 1,5 dólares hasta llegar a la decimoquinta unidad, de 2,5 dólares entre la unidad 16ª y la unidad 20ª, y de 3 dólares entre la unidad 21ª y la 30ª.]






    Las empresas de tipo A son más eficientes que las de tipo B: por ejemplo, tal como se ve en los gráficos, con una producción de 10 unidades, las empresas de tipo A tienen un coste marginal de 1 dólar, a diferencia del coste marginal de 1,50 dólares que tienen las empresas de tipo B. En el mercado hay 10 empresas de tipo A y 8 empresas de tipo B. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Con 1 dólar, la oferta del mercado es de 320 unidades.

      	El mercado ofertará 510 unidades a un precio de 3 dólares.

      	A un precio inferior a 1 dólar, la oferta del mercado es cero.

      	Con distintos tipos de empresas no podemos determinar la curva de coste marginal del mercado.

    

    
      	Al precio de 1 dólar, las empresas de tipo A suministran 20 unidades, mientras que las empresas de tipo B deciden ofertar 0 unidades, puesto que su coste marginal es superior a 1 dólar para cualquier cantidad de unidades producidas. Así que la oferta del mercado es (10 × 20) + (8 × 0) = 200.

      	Al precio de 3 dólares, las empresas del tipo A suministran 35 unidades y las empresas del tipo B suministran 20 unidades. Así que la oferta del mercado es (10 × 35) + (8 × 20) = 510.

      	Los precios por debajo de 1 dólar son inferiores a las curvas de coste marginal de ambos tipos de empresas, de modo que todas ellas optan por ofertar 0 unidades.

      	La curva de coste marginal del mercado es su curva de oferta. Podemos calcular la oferta a cada precio específico añadiendo las cantidades que produciría cada empresa a ese precio.

    

  




  Ampliación 8.4 Oferta, demanda y equilibrio competitivo

  
    En la parte principal de esta sección inferimos la función de la oferta de una empresa en un mercado competitivo dando por supuesto que el coste marginal es constante para esa empresa hasta que cubre su capacidad de producción. Hemos usado esto para hallar la oferta del mercado y el precio y la cantidad de equilibrio.

    En esta ampliación nos basamos en el análisis de las ampliaciones 7.4, 7.5 y 7.6 y empleamos el análisis matemático (derivación) para hallar la función de oferta de una empresa con una función de coste marginal que crece con suavidad. A continuación, hallaremos el precio y la cantidad de equilibrio en términos algebraicos.

  

  En nuestro modelo de equilibrio competitivo en una ciudad con muchas panaderías pequeñas y muchos consumidores, el coste marginal (CMg) de cada panadería es una función escalonada: el coste marginal es constante hasta que se alcanza la capacidad máxima con un funcionamiento normal. Más allá de ese límite, el coste marginal es mayor: la función escala a un nivel más alto. Cada panadería difiere en cuanto a costes marginales, y cada una produce la cantidad máxima de barras de pan que es capaz de elaborar a un coste marginal por debajo del precio de mercado vigente, \(P\). Al sumar la cantidad total de barras de pan que se venden a un mismo precio se obtiene la curva de oferta del mercado.

  Considera ahora una panadería con la función de costes \(C(Q)\); partimos del supuesto de que la cantidad \(Q\) es una variable continua y obtenemos el coste marginal por derivación:

\[\text{CMg}=C'(Q)\]
  Supón que la función de costes también es convexa: \(C''(Q)>0\). Entonces, el coste marginal aumenta con la cantidad: CMg es una línea creciente. En la ampliación 7.6 mostramos que, en este caso, las curvas de coste medio (CMe) y de isobeneficio de la empresa tienen forma de u, y que la curva de CMg pasa por el punto más bajo de cada una de ellas.

  
    La función de costes de la figura 8.1 es \(C(Q)= F+a_1Q+a_2Q^2+a_3Q^3\), donde \(F=35, a_1=1, a_2=0,00203\) y \(a_3 =0,00002\). Si quieres, puedes hallar en términos algebraicos las curvas de CMg y CMe y comprobar sus propiedades.

  

  La figura A8.1 muestra las curvas de CMg y de isobeneficio de una panadería hipotética. Son similares a las de la ampliación 7.6, pero en este caso no hemos supuesto que el coste marginal (CMg) es una línea recta.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio, P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de coste marginal es una línea recta decreciente con la ecuación CMg = 1 + 0,00406Q + 0,00006Q al cuadrado. La curva de coste medio es una función con forma de u que tiene la ecuación 35/Q + 1 + 0,00203Q + 0,0002Q al cuadrado. Dos curvas con forma de u pasan por debajo de la curva de coste medio, pero no la cruzan. La curva inferior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 63 y cruza la curva de coste marginal en el punto (120 , 2,35). La curva superior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 155 y cruza la curva de coste marginal en el punto (155 , 3).]



Figura A8.1 
Curvas de coste marginal e isobeneficio de una panadería con un coste marginal creciente.






  La cantidad que maximiza el beneficio

  En una situación de equilibrio competitivo, la panadería es precioaceptante. Si el precio de mercado es \(P\), ¿cuántas barras de pan debería ofertar esta empresa? Su beneficio es una función de la cantidad, \(Q\):

\[\Pi (Q)= PQ-C(Q)\]
  Podemos hallar el valor de \(Q\) que maximiza beneficios derivando e igualando la derivada a cero para obtener la condición de primer orden:

\[\frac{d\Pi}{dQ}= P-C'(Q) = 0 \Rightarrow P = C'(Q)\]
  Este es un resultado importante: cuando la empresa es precioaceptante, elige la cantidad que produce, \(Q\), de tal manera que el coste marginal sea igual al precio de mercado.

  Hallando la segunda derivada del beneficio comprobarás que el punto donde \(P = C'(Q)\) es un punto máximo.

  La figura A8.2 muestra el mismo resultado usando el gráfico de la maximización del beneficio que empleamos en la unidad 7. En un mercado competitivo, la panadería no puede elegir un precio superior al de mercado porque no atraería clientes. Por tanto, si el precio de mercado es \(P^*\), su frontera factible es la línea \(P = P^*\), y su conjunto factible es el área sombreada situada debajo de ella. Para lograr el máximo beneficio debería alcanzar el punto del conjunto factible que llega hasta la curva de isobeneficio más alta, es decir, un punto tangente a la línea \(P = P^*\).

  La derivada de la curva de isobeneficio en el punto de tangencia vale cero. Y como sabemos que la curva de coste marginal pasa por los puntos más bajos de todas las curvas de isobeneficio, el punto que maximiza el beneficio tiene que caer sobre la curva de coste marginal: cumple la condición \(P^* = C'(Q^*)\).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, Q, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio, P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de coste marginal es una línea recta decreciente con la ecuación CMg = 1 + 0,00406Q + 0,00006Q al cuadrado. La curva de coste medio es una función con forma de u que tiene la ecuación 35/Q + 1 + 0,00203Q + 0,0002Q al cuadrado. Dos curvas con forma de u pasan por debajo de la curva de coste medio, pero no la cruzan. La curva inferior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 63 y cruza la curva de coste marginal en el punto (120, 2,35). La curva superior es la curva de isobeneficio correspondiente a un beneficio de 155 y cruza la curva de coste marginal en el punto (155, 3). Una línea horizontal sobre el precio de 2,35, indicada mediante P-asterisco, es tangente al isobeneficio de 63 con una cantidad de 120, indicado mediante Q-asterisco.]



Figura A8.2 
La panadería maximiza el beneficio allí donde la frontera factible es tangente a una curva de isobeneficio que cae sobre la curva de coste marginal.






  La función de la oferta de la empresa

  Puesto que para cada valor de \(P\) la panadería elige la cantidad de barras que cumple la condición \(P = C'(Q)\), cabe afirmar que la ecuación \(P = C'(Q)\) es la función inversa de la oferta de la panadería. A través de su expresión gráfica, la función de coste marginal revela cuántas barras de pan ofertará la empresa a un precio dado. Si el precio de equilibrio cambia, la empresa se desplazará a otro punto de su curva de coste marginal.

  Si reordenamos la ecuación \(P = C'(Q)\) para despejar \(Q\) en función de \(P\), obtenemos la función directa de la oferta: el valor de \(Q\) que elegirá la empresa para un valor dado de \(P\). Escribiremos la función de la oferta de la empresa así:

\[Q=S(P)\]
  donde \(Q=S(P)\) es la inversa de la función de coste marginal, \(P=C'(Q)\).

  La función de la oferta del mercado

  Supón que el número total de panaderías que hay en el mercado es \(m\). Ahora escribiremos \(Q^i=S^i(P)\) para la función de la oferta de la panadería \(i^\text{ésima}\), para \(i=1, \ldots, m\), \(Q\), y escribiremos \(Q=S(P)\) para la función de la oferta del mercado (la cantidad total de pan que pone en el mercado el conjunto completo de todas las panaderías).

  Cuando el precio de mercado es \(P\), la cantidad total de pan que sale al mercado es la suma de la cantidad \(Q^i\) que suministra cada panadería. Así que la oferta del mercado es:

\[Q= S(P) \text{ , donde } S(P)=\sum_{i = 1}^m S^i (P)\]
  En la figura A8.3 hemos dibujado las funciones de la oferta para un ejemplo en el que hay 50 panaderías (\(m = 50\)) con funciones de oferta crecientes idénticas, de modo que \(S(P)= 50 \times S^i(P)\). La función de la oferta, \(S^i(P)\), para una panadería individual se muestra en el gráfico de la izquierda, y la oferta total del mercado, \(S(P)\), se muestra en la mitad derecha. Las curvas parecen tener exactamente la misma forma, pero se han trazado a escalas diferentes; la cantidad de barras de pan ofertadas a cada precio, que constan en el eje horizontal, es 50 veces mayor en el gráfico de la derecha. Si las dibujáramos a la misma escala, el gráfico del mercado sería 50 veces más grande, así que la curva de la oferta del mercado sería mucho más plana (más elástica). El aumento del precio por cada barra de pan adicional producida es mucho menor en la curva  de oferta del mercado.

  


                [image: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan que produce la empresa, indicada mediante Q-i, con un intervalo que va de 0 a 200. El eje vertical muestra el precio, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). La curva de oferta de la empresa es una curva creciente con la ecuación P = 1 + 0,00406 + 0,00006Q al cuadrado. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan que hay en el mercado, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. La curva de oferta de la empresa es una curva creciente que pasa por los puntos (0 , 1), (500 , 1,05), y (5000 , 2).]



Figura A8.3 
Función de oferta de la empresa y del mercado (con panaderías idénticas).






  Igual que en el caso que planteamos en la parte principal de esta sección, donde los costes marginales de las panaderías individuales son funciones escalonadas, esta curva de oferta del mercado se puede interpretar como la curva de coste marginal para el mercado en su conjunto. Esto es así tengan o no todas las panaderías la misma función de coste marginal. A un precio dado, cada panadería elige producir una cantidad con la que el coste marginal es igual al precio. Así que con la cantidad de todo el mercado, el coste de producir una barra de pan adicional será el mismo para cualquier panadería que lo elabore.

  Equilibrio en el mercado del pan

  Si conocemos las funciones de la oferta y la demanda de cualquier mercado, podemos encontrar el precio y la cantidad de equilibrio competitivo de forma gráfica en el punto donde ambas se cruzan, como en la figura 8.11 de la parte principal de esta sección.

  El equilibrio se puede hallar en términos matemáticos resolviendo un par de ecuaciones simultáneas (las curvas de oferta y de demanda del mercado) para los valores de equilibrio de \(P\) y \(Q\).

  Si las curvas de demanda y de oferta se expresan en términos de las funciones directas de demanda y de oferta, \(Q=S(P)\) y \(Q=D(P)\), podemos empezar hallando un precio de equilibrio (es decir, un precio que vacía el mercado igualando las cantidades demandadas y ofertadas). El precio de equilibrio cumple la ecuación:

\[S(P)=D(P)\]
  
    En cambio, si partimos de la función indirecta de la oferta, donde el precio, \(P\), es igual al coste marginal, que es una función de \(Q\), podemos hallar en primer lugar la cantidad de equilibrio sustituyendo \(P\) en la función de demanda.

  

  La curva de demanda es decreciente; o, lo que es lo mismo, \(D(P)\) es una función estrictamente decreciente. Entonces, si \(S(P)\) es una función estrictamente creciente (como la que se muestra en la figura A8.3 y también en la figura 8.10 de la parte principal de esta sección), hay, como máximo, un precio de equilibrio (un punto de cruce). Una vez hallado el precio de equilibrio resolviendo esta ecuación, la cantidad de equilibrio se puede calcular sustituyendo de nuevo el precio de equilibrio en la ecuación de la oferta o la demanda.

  Recuerda que la derivada de la función de la oferta proviene de la función de costes: la oferta del mercado es creciente si los costes marginales aumentan con la cantidad. ¿Qué ocurre cuando todas las empresas tienen el mismo coste marginal constante? Tal como se expone en la sección 8.7, esto es lo que cabría esperar que sucediera a largo plazo cuando las empresas tienen capacidad para incrementar su rendimiento y entrar o salir del mercado. Todas las empresas del mercado tendrán el mismo coste marginal y ningún coste fijo. En este caso, la curva de oferta del mercado es plana a un precio, \(P_0\), igual al coste marginal.

  Si la curva de oferta es plana, no se puede interpretar diciendo: «Si el precio es \(P\), entonces la cantidad ofertada es \(Q(P)'\). En su lugar podemos decir que para cualquier precio menor que \(P_0\), la cantidad ofertada es cero, y que para cualquier precio mayor que \(P_0\), la cantidad ofertada es indefinida. (En teoría, es infinita, pero en términos prácticos daríamos por supuesto que la curva de oferta plana acabaría llegando a algún tipo de límite cuantitativo).

  Pero una curva de oferta plana no plantea ningún problema para hallar el equilibrio de mercado. Las curvas de oferta y de demanda son \(P=P_0\) y \(Q=S(P)\). Resolverlas de forma simultánea es sencillo: el precio y la cantidad de equilibrio son \(P=P_0\) y \(Q=D(P_0)\). La oferta del mercado determina el precio, y la demanda determina la cantidad.

  Tal vez te preguntes qué ocurre en el caso de que los costes desciendan con la cantidad. La respuesta es que la disminución del coste medio (ya sea debido a los costes fijos o por un descenso de los costes marginales) limita la competencia, tal como se vio en la sección 7.11. Los mercados de bienes con costes medios decrecientes no pueden estar en equilibrio competitivo (no cumplen las condiciones que usamos para inferir la curva de oferta del mercado competitivo, \(S(P)\). Para analizar esos casos se requieren modelos diferentes.

  
    Ejercicio A8.1 Equilibrio en mercados con empresas idénticas

    Supongamos que hay 80 panaderías idénticas y que cada una de ellas tiene una función de costes \(C(Q) = 240 + 6q + 2q^2\), donde \(q\) representa la cantidad de barras de pan que oferta una panadería individual. La función indirecta de la demanda del mercado es \(P = 170 \ – \ 2Q\), donde \(Q\) indica el número total de barras de pan que hay en el mercado.

    
      	Halla una expresión para la oferta del mercado. (Pista: Obtén la función de la oferta de una empresa individual como una función del precio de mercado).

      	Halla el precio de equilibrio, la cantidad de mercado y la cantidad ofertada para cada panadería.

      	Repite las preguntas 1 y 2 pero usa para ello la variable \(m\) para representar el número de panaderías que hay en el mercado. Explica cómo cambian con \(m\) el precio de equilibrio, la cantidad de mercado y la cantidad ofertada por cada panadería.

    

  

  
    Ejercicio A8.2 Equilibrio del mercado con funciones lineales

    Supón que tanto la demanda del mercado como las funciones de la oferta son lineales:

\[D(P)=a-bP, \quad S(P)=c+dP\]
    donde \(a,\ b,\ c,\ d\) son constantes. Supón que \(b > 0, d > 0, a > 0\) y que \(a > c\).

    
      	Explica en qué razonamiento se basan estas suposiciones.

      	Encuentra expresiones para el precio y la cantidad de equilibrio como una función de esas constantes. ¿Qué condición es necesaria para que se dé un equilibrio de mercado con \(Q>0\)?

    

  

  Más información (sobre funciones inversas): Apartado 7.4 de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.5 Ganancias del comercio en equilibrio competitivo: asignación y distribución


	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.




​​​Compradores y vendedores de pan comercian de forma voluntaria entre sí porque ambos se benefician. Las ganancias del comercio se pueden medir de la misma manera que en la unidad 7 a través de los excedentes que obtienen compradores y vendedores. Siempre que un comprador paga más por una barra de pan que el coste marginal de producirla hay un excedente potencial.

La figura 8.12 muestra las curvas de oferta y de demanda del mercado del pan. Recuerda que las panaderías difieren en cuanto a costes marginales en la producción de pan, y que la curva de oferta nos dice el coste marginal de cada barra que se elabora. La curva de demanda muestra la disposición a pagar de los consumidores. Para cada barra de pan producida hasta la número 5000 hay un consumidor dispuesto a pagar por ella un precio más elevado que el coste marginal de producirla.

En el equilibrio competitivo del punto A se venden 5000 barras de pan a 2 euros la unidad. Todos los consumidores hasta el número 5000 reciben un excedente monetario igual a su disposición a pagar (DAP) menos el precio; y los productores de todas las barras de pan hasta llegar a la número 5000 reciben un excedente igual al precio de cada unidad menos el coste marginal de fabricarla.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). El área situada entre la curva de demanda, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el precio 2 euros es el excedente del consumidor. El área situada entre la curva de oferta, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el punto 2 euros es el excedente del productor.]



Figura 8.12 
Equilibrio en el mercado del pan: ganancias del comercio.






  


                [image: Excedente del consumidor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2).]



Excedente del consumidor



Al precio de equilibrio de 2 euros en el mercado del pan, un consumidor dispuesto a pagar 3,25 euros obtiene un excedente de 1,25 euros.






  


                [image: Excedente total del consumidor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). El área situada entre la curva de demanda, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el precio 2 euros es el excedente del consumidor.]



Excedente total del consumidor



El área sombreada por encima de 2 euros muestra el excedente total del consumidor, es decir, la suma de todas las ganancias que los consumidores obtienen del comercio.






  


                [image: Excedente del productor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2).]



Excedente del productor



El excedente del productor en una unidad de producción es la diferencia entre el precio al que se vende esa unidad y el coste marginal de producirla. El coste marginal de la barra de pan número 1000 asciende a 1,11 euros; como se vende a 2 euros, el productor obtiene un excedente de 0,89 euros.






  


                [image: Excedente total del productor: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). El área situada entre la curva de oferta, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el punto 2 euros es el excedente del productor.]



Excedente total del productor



El área sombreada por debajo de 2 euros es la suma de los excedentes de las panaderías con cada barra de pan producida.






  


                [image: El excedente total en el mercado del pan: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). El área situada entre la curva de demanda, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el precio 2 euros es el excedente del consumidor. El área situada entre la curva de oferta, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el punto 2 euros es el excedente del productor.]



El excedente total en el mercado del pan



La suma del excedente del consumidor y el del productor da el excedente total obtenido por la venta de la cantidad total de 5000 barras de pan.








El conjunto completo del área sombreada en la figura 8.12 (la suma del excedente del consumidor y del productor) es el excedente total derivado del comercio en el mercado del pan. En un equilibrio competitivo se realizan todas las ganancias potenciales derivadas del comercio, en otras palabras, el excedente total se maximiza.


  
  ​El economista Joel Waldfogel le hizo un flaco favor a su disciplina al sugerir que hacer regalos en navidad puede suponer una pérdida de eficiencia.1 Si recibimos un regalo que vale menos para nosotros de lo que le costó a quien nos lo da, podríamos afirmar que el excedente derivado de la transacción es negativo. ¿Estás de acuerdo?2




  	Si se fabricaran menos barras de pan, habría ganancias del comercio sin explotar: algunos consumidores sin pan estarían dispuestos a pagar por él más de lo que cuesta producir una unidad adicional.

  	Si se fabricaran más de 5000 barras de pan, el excedente total disminuiría porque el excedente de las unidades adicionales sería negativo: elaborarlas costaría más de lo que estarían dispuestos a pagar los consumidores.

  	En una situación de equilibrio, el coste marginal de la última barra producida (la número 5000) es igual a la disposición a pagar del último consumidor que compra, de modo que se aprovechan todas las ganancias potenciales del comercio.




​Esta propiedad se da en términos generales: una asignación de equilibrio competitivo maximiza el excedente total disponible en el mercado. Esto contrasta con la asignación de un bien diferenciado (figura 7.20), donde se da una pérdida de eficiencia porque el productor pone un precio por encima del coste marginal de la última unidad producida.

Eficiencia de Pareto


  Pieza clave

  Para consultar una introducción a la eficiencia de Pareto lee la sección 4.5.



Puesto que en un equilibrio competitivo se obtienen todas las ganancias potenciales del comercio, sabemos que no es posible cambiar la asignación (la cantidad de pan que se produce y las personas que lo compran y lo venden) para que un consumidor o una empresa mejore su situación sin que eso implique empeorar la situación de alguno de los demás.


	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.
	contrato completo
	Un contrato es completo si a) cubre todos los aspectos del intercambio en los que tiene interés cualquiera de las partes, y b) se puede obligar a su cumplimiento (por vía judicial) con un coste casi nulo para las partes.




​​​¿Significa esto que la asignación de equilibrio es paretoeficiente? La respuesta es sí, siempre que el comercio en el mercado del pan no afecte a nadie más aparte de los consumidores y las panaderías. Pero si, por ejemplo, la producción de pan supusiera gran cantidad de ruido o de contaminación que afectara a las personas que residen en las proximidades, entonces para hallar una asignación con eficiencia de Pareto habría que tener en cuenta esos costes adicionales derivados de la producción de pan (conocidos como efectos externos).


​La eficiencia de Pareto de una asignación de equilibrio competitivo suele interpretarse como un argumento de peso en favor de los mercados como un medio para asignar recursos. Pero deberíamos poner cuidado para no exagerar el valor de este resultado teórico. Solo se da con las siguientes condiciones estrictas:


  	En un mercado con muchos compradores y vendedores de bienes idénticos.

  	En una situación de equilibrio, cuando todos los participantes son precioaceptantes.

  	Cuando el comercio en el mercado no tiene efectos externos.

  	Allí donde existe un contrato completo entre cada comprador y vendedor.




  Pieza clave

  Encontrarás una introducción a los contratos incompletos en la sección 6.6, dedicada a contratos incompletos en el mercado de trabajo.



Podemos dar por supuesto que la cuarta condición se da en nuestro ejemplo: el intercambio de una barra de pan por dinero se rige por un contrato completo. Si al llegar a casa descubres que no hay ninguna barra de pan dentro de la bolsa etiquetada con la palabra «pan», puedes reclamar que te devuelvan el dinero. Pero hay casos en los que resulta imposible asegurarse de que todos los aspectos importantes del intercambio están cubiertos por un contrato vinculante en términos legales.

En la práctica:


  	La mayoría de empresas vende bienes que de alguna manera se diferencian de los de otras empresas; incluso panaderías que venden barras de pan idénticas difieren entre sí en cuanto a localización, servicios y la variedad de artículos que ofrecen.

  	Es difícil encontrar pruebas de que hay aceptación de precios (sección 8.10).

  	Muchos bienes tienen efectos externos, como emisiones de carbono que contribuyen al cambio climático.

  	Los contratos suelen ser incompletos: por ejemplo, es posible que quien compra un vehículo de segunda mano no sepa si es fiable o si está en buenas condiciones para circular con él.



Las implicaciones para la eficiencia de Pareto de los efectos externos y de los contratos incompletos se analizan en la unidad 10.

La distribución de las ganancias derivadas del comercio

Existen dos criterios para valorar una asignación: la eficiencia y la equidad (unidad 5). Incluso cuando nos parece que una asignación de mercado es paretoeficiente, no debemos concluir que sea necesariamente deseable. Tal como explicamos en la unidad 7, el excedente del consumidor y del productor no dicen nada sobre la equidad, puesto que la suma de las ganancias monetarias es una mala medida de los beneficios globales. Sin embargo, sí podemos valorar cómo se distribuyen esas ganancias monetarias entre productores y consumidores comparando el excedente del consumidor y del productor. En la figura 8.12, el excedente del consumidor es ligeramente mayor que el excedente del productor. Esto sucede porque la curva de demanda es bastante empinada (inelástica).

De la misma manera que medimos la sensibilidad de los consumidores a las variaciones de precios usando la elasticidad de la demanda, podemos emplear la elasticidad de la oferta para medir la sensibilidad de los productores. En la figura 8.12, la demanda es menos elástica que la oferta. En general, la distribución del excedente total entre consumidores y productores depende de la elasticidad relativa de la demanda y de la oferta.


  
  ​​Ejercicio 8.3 Maximizar el excedente

  Considera un mercado de entradas para un partido de fútbol. Seis seguidores del equipo Azul querrían comprar; sus respectivas valoraciones (disposición a pagar) de una entrada son 8, 7, 6, 5, 4 y 3. El gráfico muestra la «curva» de demanda. Seis seguidores del equipo Rojo ya tienen entrada, por lo que sus respectivos precios de reserva (disposición a aceptar) son 2, 3, 4, 5, 6 y 7.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de seguidores con un intervalo que va de 0 a 6, mientras que el eje vertical muestra la disposición a pagar con un intervalo que va de 0 a 10. Una función escalonada que enlaza los puntos (0, 10), (0, 8), (1, 8), (1, 7), (2, 7), (2, 6), (3, 6), (3, 5), (4, 5), (4, 4), (5, 4), (5, 3), (6, 3) y (6, 0) representa la curva de demanda.]






  Supón que todos los intercambios se realizan a un precio único igual que en un mercado competitivo en el que compradores y vendedores son precioaceptantes.

  
    	Dibuja las «curvas» de oferta y de demanda en un solo gráfico. (Pista: la curva de oferta también es una función escalonada, igual que la curva de demanda).

    	Demuestra que cuatro intercambios se producen en equilibrio.

    	¿Cuál es el precio de equilibrio?

    	Calcula los siguientes valores sumando los excedentes de cada intercambio individual: excedente del consumidor (comprador), excedente del productor (vendedor), excedente total en equilibrio.

  

  Supón ahora que el mercado opera a través de negociaciones individuales entre compradores y vendedores.

  
    	Halla una manera de emparejar compradores y vendedores de forma que haya más de cuatro intercambios. (Pista: supón que el comprador con la disposición a pagar más alta le compra al vendedor con la disposición a aceptar más alta).

    	A partir de la situación planteada en el punto 5, halla el excedente derivado de cada intercambio y compáralo con el excedente de equilibrio del punto 4.

    	A partir de la asignación de entradas que obtuviste con la negociación, donde al menos cinco entradas pertenecen a los seguidores del equipo Azul, ¿hay alguna manera de conseguir con más intercambios que uno de los seguidores salga beneficiado sin perjudicar a ningún otro?

  




  Ejercicio 8.4 Ganancias del comercio, pérdida de eficiencia y elasticidad de la oferta

  
    	Considera el mercado del pan de la figura 8.12, donde el precio de equilibrio es 2,00 euros y se venden 5000 barras. Supón que las panaderías se unen para formar un cártel (un grupo de empresas que se alían para aumentar sus beneficios conjuntos). Acuerdan subir el precio a 2,70 euros, y todas ellas reducen la producción para ofertar el número de barras que los consumidores demandan a ese precio. Traza un gráfico que ilustre el resultado del mercado con ese cártel. Sombrea en el gráfico las áreas del excedente del consumidor, del excedente del productor y de la pérdida de eficiencia causada por el cártel.

    	Describe algunas características de bienes con probabilidad de tener curvas de oferta muy elásticas y menciona algunos ejemplos.

    	Traza dos gráficos, uno en el que la curva de oferta sea muy elástica y otro en el que la curva de oferta sea muy inelástica. Usa ambos gráficos para explicar que la parte de las ganancias derivadas del comercio que obtienen los productores depende de la elasticidad de la curva de oferta.

  




  
    Pregunta 8.6 Elige las respuestas que sean correctas

    En la figura 8.12 se ve que la producción y el precio cuando hay equilibrio de mercado en el negocio del pan se sitúan en \((Q^*, P^*)\) = (5000, 2 €). Supón que el alcalde de la ciudad impone que las panaderías vendan cada unidad a un precio de 1,50 euros. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Se produce un aumento de los excedentes tanto del consumidor como del productor.

      	El excedente del productor aumenta, pero el excedente del consumidor disminuye.

      	El excedente del consumidor aumenta, pero el excedente del productor disminuye.

      	El excedente total es menor que cuando hay equilibrio de mercado.

    

    
      	El excedente del productor es más bajo porque los productores que habrían vendido cada barra a precios entre 1,50 y 2 euros ya no venden su pan.

      	El excedente del productor es más bajo porque los productores que habrían vendido cada barra a precios entre 1,50 y 2 euros ya no venden su pan.

      	El excedente del consumidor es más bajo porque se producen menos intercambios (los consumidores ya no pueden comprar pan a los productores que habrían vendido la barra a precios entre 1,50 y 2 euros).

      	Hay una pérdida de eficiencia igual al área del triángulo situado entre las curvas de oferta y de demanda que quedan a la izquierda del equilibrio.

    

  




  
    Pregunta 8.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre una asignación en equilibrio competitivo y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Es la mejor asignación posible para todo el mundo en el mercado.

      	No se puede aumentar el excedente de ningún comprador o vendedor sin reducir el excedente de alguna otra persona.

      	La asignación tiene que ser siempre paretoeficiente.

      	Se maximiza el excedente total derivado del comercio.

    

    
      	La asignación maximiza el excedente total, pero eso no significa que sea la mejor para todo el mundo en el mercado, por ejemplo, puede parecernos injusta.

      	Esto tiene que ser cierto puesto que la asignación maximiza el excedente total.

      	Es posible que la asignación de equilibrio no sea paretoeficiente si afecta a alguien más aparte de los compradores y los vendedores.

      	Esta es una característica general del equilibrio competitivo.

    

  




  Ampliación 8.5 Ganancias del comercio

  
    En la parte principal de esta sección describimos las ganancias del comercio en el mercado del pan en forma de gráficos, y afirmamos que el excedente total se maximizaría en una situación de equilibrio competitivo. Ahora explicamos cómo calcular el excedente del consumidor y del productor usando el análisis matemático (integración) y demostrando el resultado de la maximización en términos algebraicos.

  

  La figura 8.12a, reproducida a continuación como figura A8.4, muestra las ganancias del comercio en una situación de equilibrio en el mercado del pan en una ciudad. El excedente que obtienen los consumidores está representado por el área situada debajo de la curva de demanda y encima de la línea horizontal que marca el nivel del precio de mercado. El excedente del productor se corresponde con el área situada por encima de la curva de oferta y por debajo de la línea horizontal del precio. La suma de esas dos áreas equivale a la ganancia total derivada del comercio en este mercado en relación con la opción externa de no producir pan.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio de reserva de los vendedores en euros, indicado mediante P (precio), con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2). Una línea decreciente convexa conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como curva de demanda. La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). El área situada entre la curva de demanda, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el precio 2 euros es el excedente del consumidor. El área situada entre la curva de oferta, el eje vertical y la línea horizontal que pasa por el punto 2 euros es el excedente del productor.]



Figura A8.4 
Equilibrio en el mercado del pan: ganancias del comercio.






  Las funciones de demanda y de oferta

  Para hallar las ganancias del comercio en términos matemáticos, hay que especificar las ecuaciones de las curvas de demanda y de oferta. Al igual que en otras ampliaciones, tratamos \(Q\) como una variable continua para poder usar el análisis matemático, en lugar de considerar \(Q\) como una representación de cantidades discretas de barras de pan.

  Supón que la demanda de pan se describe mediante la inversa de la función de la demanda, \(P=f(Q)\), donde \(P\) es el precio y \(Q\) es la cantidad de pan. Bajo el supuesto habitual de que las curvas de demanda son decrecientes (la ley de la demanda), \(f\) es una función decreciente: \(f'(Q)<0\).

  Por la ampliación 8.4 sabemos que la inversa de la curva de oferta es la curva de coste marginal para la producción de pan en este mercado. Si aceptamos que \(C(Q)\) sea el coste total (para todo el conjunto de las panaderías) de producir una cantidad total, \(Q\), entonces el coste marginal es \(C'(Q)\), y \(P=C'(Q)\) es la ecuación de la inversa de la función de la oferta del mercado. Suponemos que \(C'(Q)\) tiene un valor positivo y que aumenta con \(Q\), de modo que la curva de oferta es creciente, lo que significa que \(C(Q)\) es una función convexa creciente.

  El coste marginal es la derivada de los costes totales. Por tanto, podemos hallar el coste total con la cantidad \(Q\) integrando la función de coste marginal. Al integrar entre las cantidades 0 y \(Q\) obtenemos:

\[C(Q) = C(0)+ \int_0^Q C'(q) \, dq\]
  donde \(C(0)\) es el coste total con una cantidad de cero, es decir, los costes fijos. Esta ecuación nos dice que el coste total, \(C(Q)\), equivale a los costes fijos de todas las empresas más el área situada debajo de la curva de coste marginal con cantidades inferiores o iguales a \(Q\), que son los costes variables totales.

  Cálculo del excedente del consumidor y del productor

  Recuerda que la función de la demanda nos dice la disposición a pagar (DAP) por el pan. Si los consumidores se colocaran en fila ordenados de acuerdo con lo que están dispuestos a pagar por una barra de pan, entonces el consumidor \(q^{\text{ésimo}}\) estará dispuesto a pagar \(P = f(q)\). Cualquier comprador cuya disposición a pagar por un bien es superior al precio que paga por él obtiene un excedente. Supón que el consumidor \(q^{\text{ésimo}}\) paga \(P_0\) por una barra de pan. Entonces el excedente de este consumidor será \(f(q) - P_0\). En la figura A8.4, donde todos los consumidores pagan un precio de 2 euros, esto se corresponde con la distancia vertical de la cantidad, \(q\), entre la curva de demanda y la línea horizontal, \(P=2\).

  
	excedente del consumidor
	Cada consumidor que compra un bien obtiene un excedente igual a la diferencia entre el precio que está dispuesto a pagar y el precio pagado. La expresión «excedente del consumidor» se refiere, por lo común, a la suma de los excedentes de todos los consumidores.



  Hemos definido el excedente del consumidor como la suma de los excedentes (en términos monetarios) de todos los consumidores que compran pan; cuando la cantidad \(Q\) es una variable continua, se corresponde con la integral de los excedentes de todos esos consumidores.

  Supón que el precio es \(P_0\) y que la cantidad total vendida es \(Q_0\). La figura A8.5 ilustra esta situación para el caso \(P_0=2,5, Q_0=3000\). Entonces, el excedente del consumidor se corresponde con el área sombreada entre la curva de demanda y \(P=P_0\). Estamos suponiendo que todas las barras de pan se venden al mismo precio, pero no que el mercado esté en equilibrio.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada mediante Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad de barras, precio). Una línea creciente que parte del punto (0 , 1) y pasa por el punto A (5000 , 2) está etiquetada como «Oferta, P = C’(Q)». Una línea convexa decreciente conecta los puntos (0 , 4,75), (5000 , 2) y (10 000 , 0,5) y está etiquetada como «Demanda, P = f(Q)». La curva de demanda cruza la curva de oferta en el punto (5000 , 2). A un precio de 2,5, señalado como P_0, el excedente del consumidor es el área inscrita entre los puntos (0 , 4,75), (3000 , 2,98), (3000 , 2,5) y (0 , 2,5). El excedente del productor es el área inscrita entre los puntos (0 , 1), (3000 , 1,46) y (3000 , 2,5) y (0 , 2,5).]



Figura A8.5 
Excedente del consumidor y del productor cuando \(Q=Q_0\) y \(P=P_0\).






  Para hallar el área sombreada que representa el excedente del consumidor hay que integrar los excedentes, \((f(q)-P_0)\), para todos los valores de \(q\) entre \(q=0\) y \(q=Q_0\):

\[\mbox{excedente del consumidor} = \int_0^{Q_0} (f(q) - P_0) \, dq = \int_0^{Q_0} f(q) \, dq - P_0Q_0 = F(Q_0) - P_0Q_0\]
  En esta expresión hemos introducido la notación \(F(Q)\) para indicar la integral de la función, \(f\). Es decir, el área situada bajo la curva de demanda para cantidades entre 0 y \(Q\). En virtud del teorema fundamental del cálculo:

\[F'(Q) = f(Q)\]
  Hemos especificado que \(f(Q)\) es una función decreciente, de lo que se deriva que la función \(F\) es cóncava.

  De igual manera, como la curva de oferta del mercado se corresponde con los costes marginales de las barras de pan por orden de coste marginal creciente, producir la barra de pan \(q^{\text{ésimo}}\) cuesta \(C'(q)\). Si a la empresa se le paga \(P_0\) por esa pieza de pan, esta recibe un excedente igual a \(P_0 - C'(q)\). En el gráfico, esta es la distancia vertical de la cantidad, \(q\), entre la curva de oferta y la línea horizontal, \(P=P_0\).

  
	excedente del productor
	El productor de un bien recibe, por cada unidad, una ganancia que es igual al precio menos el coste marginal de producirlo. La expresión «excedente del productor» hace referencia normalmente a la suma de esas ganancias obtenidas de todas las unidades vendidas.



  Cuando el precio es \(P_0\) y la cantidad vendida es \(Q_0\), hallamos el excedente total del productor (el área sombreada entre la curva de oferta y \(P=P_0\) de la figura A8.5) integrando los excedentes, \(P_0 - C'(q)\), que reciben los productores de cada barra de pan vendida:

\[\mbox{excedente del productor} = \int_0^{Q_0} (P_0 - C'(q)) \, dq = P_0Q - \int_0^{Q_0} C'(q) \, dq = P_0Q_0 - C(Q_0)+C(0)\]
  
    Tal como explicamos en la sección 7.7, el excedente del productor es la renta económica de la empresa en relación con la opción externa de no producir nada, pero soportando los costes fijos. El beneficio es la renta de la empresa en relación con la opción externa de abandonar el mercado por completo.

  

  Esta expresión muestra que el excedente del productor es igual a los beneficios de las empresas más sus costes fijos. De forma equivalente, el beneficio es igual al excedente del productor menos los costes fijos.

  Maximizar el excedente del consumidor y del productor

  Las expresiones que hemos obtenido para el excedente del consumidor, \(F(Q_0)-P_0Q_0\), y el excedente del productor, \(P_0Q_0 - C(Q_0)+C(0)\), dan el valor del excedente del consumidor para cualquier precio, \(P_0\), y para cualquier cantidad, \(Q_0\); son válidas tanto si el precio está en el nivel de equilibrio del mercado como si no.

  Puesto que miden las ganancias del comercio, es útil saber en qué condiciones adoptan los valores más altos posibles. Continuando con el supuesto de que el precio se fija en \(P=P_0\), consideraremos cómo varía el excedente del consumidor (EC) con la cantidad, \(Q\):

\[\text{EC}(Q) = F(Q) - P_0Q\]
  El valor de \(Q\) que maximiza el excedente del consumidor se puede hallar igualando a cero la derivada de EC:

\[F'(Q) = P_0\]
  Nótese que, como \(F(Q)\) es cóncava, la derivada segunda de EC es negativa, lo que confirma que esta condición nos da un punto máximo.

  Esta ecuación nos dice que si el precio es \(P_0\), entonces EC se maximiza cuando la cantidad vendida se sitúa en el punto \(P_0\) de la curva de demanda, es decir, cuando participan en el mercado todos los consumidores con una disposición a pagar superior o igual a \(P_0\). Si compran menos consumidores (como en \(Q_0\) de la figura A8.5), hay ganancias desaprovechadas. Y si otros consumidores compraran pan, obtendrían un excedente negativo, lo que reduciría la suma del excedente total del consumidor.

  Siguiendo exactamente el mismo procedimiento, podemos comprobar que el excedente del productor,

\[\text{PS}(Q) = P_0Q-C(Q)\]
  se maximiza cuando

\[P_0 =C'(Q)\]
  Por tanto, sea cual sea el precio, los productores maximizan su excedente si el coste marginal del pan es igual al precio.

  Maximización del excedente total

  La suma del excedente del productor y del consumidor es el excedente total. Cuando el precio es \(P_0\) y la cantidad vendida es \(Q\), el excedente total equivale a \(N(Q)\):

\[\begin{align} N(Q) &= F(Q) - P_0 Q + P_0 Q - C(Q)\\ \text{excedente total} &= \text{excedente del consumidor} +\text{excedente del productor} \end{align}\]
  lo que se puede simplificar como:

\[N(Q) = F(Q) - C(Q)\]
  Fíjate en que el excedente total depende tan solo de la cantidad vendida. Sea cual sea el precio, la cantidad que se paga por el pan supone una pérdida para los consumidores y una ganancia equivalente para las empresas, por lo que ambos valores se anulan cuando sumamos los excedentes de ambos para calcular el excedente total del mercado.

  Para hallar la cantidad, \(Q^*\), que maximiza el excedente total, igualamos a cero la derivada de \(N(Q)\). Entonces, \(Q^*\) es la cantidad que satisface la ecuación:

\[F'(Q^*) =C'(Q^*)\]
  Para asegurarnos de que \(Q^*\) maximiza \(N\), debemos tener en cuenta la segunda derivada. Recuerda que \(F\) es cóncava y que \(C\) es convexa. De modo que la derivada segunda de \(F\) es negativa, y la derivada segunda de \(C\) es positiva. Esto permite deducir que la derivada segunda de \(N\) es negativa y, por tanto, que \(Q^*\) se corresponde con un punto máximo.

  Puesto que \(F'(Q^*) =f(Q^*)\), esta ecuación nos dice que \(Q^*\) está en el punto donde la inversa de la curva de demanda, \(P=f(Q)\), se cruza con la inversa de la curva de oferta, \(P=C'(Q)\). \(Q^*\) es el nivel de producción en el que se cruzan las curvas de demanda y de oferta. Este es el nivel de producción que se alcanza cuando el mercado se encuentra en equilibrio competitivo. Por tanto, hemos demostrado que en la asignación de equilibrio competitivo, en la que el mercado se vacía al precio de equilibrio \(P^* = f(Q^*) =C'(Q^*)\), la cantidad vendida maximiza las ganancias totales del comercio.

  
    Ejercicio A8.3 Calcula el excedente

    Supón que la función (indirecta) de la oferta del mercado es \(P = 2 + 4Q\) y que la función (indirecta) de la demanda del mercado es \(P = 80 - 2Q\).

    
      	Halla el precio y la cantidad de equilibrio, y calcula los excedentes correspondientes del productor y del consumidor. Dibuja un gráfico para ilustrar este resultado.

      	Supón ahora que el precio de mercado se fija en \(P = 44\). Calcula el excedente del productor y del consumidor cuando (i) la cantidad de mercado está determinada por la oferta, y (ii) cuando la cantidad de mercado está determinada por la demanda. Usa un gráfico para mostrar las áreas del excedente en ambos casos.

    

    Supón ahora que la función (indirecta) de la oferta del mercado es \(P = 0,4Q^2 + Q + 14,7\) y que la función (indirecta) de la demanda del mercado es \(P = 0,1Q^2 – 8Q + 120\).

    
      	Halla el precio y la cantidad de equilibrio, y calcula los excedentes del productor y del consumidor correspondientes. (Pista: recurre a la integración). Dibuja un gráfico para ilustrar este resultado.

      	Supón ahora que el precio de mercado se fija en \(P = 44,1\). Calcula el excedente del productor y del consumidor cuando (i) la cantidad de mercado está determinada por la oferta y (ii) cuando la cantidad de mercado está determinada por la demanda.

    

  

  Bibliografía: Apartados 8.4 (sobre convexidad y concavidad) y 19.1 (sobre integración) de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.
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Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.6 Cambios en la oferta y la demanda


​​​La quinoa es un cereal que se cultiva en el altiplano andino, una llanura árida situada a gran altitud en la cordillera de los Andes de América del Sur. Es un alimento básico tradicional en Perú y Bolivia. A comienzos del siglo XXI se produjo un aumento enorme de la demanda entre los consumidores más ricos y preocupados por la salud en Europa y América del Norte cuando se conocieron sus propiedades nutritivas. Las figuras 8.13a y 8.13b revelan que el precio de la quinoa se triplicó y que la producción casi se duplicó en el transcurso de 10 años. La figura 8.13c indica la intensidad con la que aumentó la demanda: el gasto en importaciones de quinoa se disparó de tan solo 2,4 millones de dólares a 43,7 millones.




                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra los años desde 2001 hasta 2011, mientras que el eje vertical muestra la producción de quinoa en miles de toneladas con un intervalo que va de 0 a 90. Se muestran datos para Ecuador, Perú y Bolivia. De 2001 a 2011 la producción de quinoa creció de 45 mil toneladas a 80 mil toneladas, mientras que la proporción de quinoa producida por cada país se mantuvo bastante constante, de tal modo que Ecuador produjo en torno al 1 % y Bolivia y Perú se repartieron por igual entre sí el porcentaje restante.]



Figura 8.13a 
La producción de quinoa.






Jose Daniel Reyes y Julia Oliver. 2013. «Quinoa: The Little Cereal That Could». The Trade Post. 19 de marzo. Datos de partida extraídos de la Organización de  las Naciones Unidas para la Alimentación y la Agricultura. FAOSTAT Database.






Para los países productores, estos cambios tuvieron unas consecuencias contrapuestas. Aunque su alimento básico se encareció para los consumidores pobres, los agricultores (que se cuentan entre la población más pobre) se beneficiaron de aquella explosión de ventas para la exportación.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años desde 2001 hasta 2010, mientras que el eje vertical muestra el precio de cada tonelada de quinoa en dólares con un intervalo que va de 0 a 1400. Dos líneas muestran el precio que alcanzó la quinoa a lo largo del tiempo en Bolivia y Perú respectivamente. De 2001 a 2007, el precio de la quinoa se mantuvo bastante constante en ambos países, en torno a 450 en Bolivia y alrededor de 350 en Perú. De 2007 a 2010, el precio de la quinoa experimentó un aumento espectacular hasta llegar a 1300 dólares en Bolivia y 1200 dólares en Perú.]



Figura 8.13b 
Precios de productores de quinoa.






Jose Daniel Reyes y Julia Oliver. 2013. «Quinoa: The Little Cereal That Could». The Trade Post. 19 marzo. Datos de partida extraídos de la Organización de  las Naciones Unidas para la Alimentación y la Agricultura. FAOSTAT Database.






¿Cómo se explica el veloz incremento del precio de la quinoa? En esta sección y en la siguiente analizamos los efectos de cambios en la demanda y la oferta a través de ejemplos simples. Al final de la siguiente sección podrás aplicar el análisis al caso real de la quinoa.


​


                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal muestra los años desde 2001 hasta 2011, mientras que el eje vertical muestra la demanda de importación de quinoa en millones de dólares con un intervalo que va de 0 a 50. Las barras muestran la demanda de importación en cuatro regiones: Los 27 estados de la UE, Canadá, Estados Unidos y todo el resto de países. Desde 2001 hasta 2011, la demanda mundial de importación de quinoa creció de 2 millones a casi 45 millones de dólares. Todos los años, más de la mitad de la demanda total de quinoa proviene de los 27 países de la UE, seguidos por Canadá y Estados Unidos y, a continuación, el resto de países.]



Figura 8.13c 
Demanda de importación mundial de quinoa.






Jose Daniel Reyes y Julia Oliver. 2013. «Quinoa: The Little Cereal That Could». The Trade Post. 19 marzo. Datos de partida extraídos de la Organización de  las Naciones Unidas para la Alimentación y la Agricultura. FAOSTAT Database.






Un aumento de la demanda

Imagina un mercado de productores que fabrican y venden sombreros a consumidores. La figura 8.14 muestra el equilibrio competitivo de este mercado. En el punto A, el precio de equilibrio iguala el número de sombreros demandados por los consumidores y ofertados por los vendedores. En este punto, nadie puede beneficiarse ofreciendo o cobrando un precio diferente en vista del precio que todos los demás ofrecen o cobran: es un equilibrio de Nash.

Imagina que se pone de moda usar sombrero. Habrá más personas que quieran comprarlos. Sigue los pasos de la figura 8.14 para analizar los efectos de este aumento de la demanda.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original. Estas dos líneas se cruzan en el punto A (24 , 8). La tercera línea está etiquetada como Nueva demanda. Se encuentra por encima de la curva de demanda original en todos los puntos, es más plana que la curva de demanda original y cruza la curva de oferta en el punto C (32 , 10). Pasa por los puntos B (24 , 14) y D (37 , 8).]



Figura 8.14 
Aumento de la demanda de sombreros.






  


                [image: El equilibrio inicial: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay dos líneas que se cruzan en el punto A (24 , 8). La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original.]



El equilibrio inicial



En el punto A, el mercado se encuentra en equilibrio competitivo. Se venden 24 000 sombreros a un precio de 8 dólares por unidad. La curva de oferta es la curva de coste marginal, así que el coste marginal de producir un sombrero en el punto A es de 8 dólares.






  


                [image: Un aumento de la demanda: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original. Estas dos líneas se cruzan en el punto A (24 , 8). La tercera línea está etiquetada como Nueva demanda. Si sitúa por encima de la curva de demanda original en todos los puntos y es más plana que la curva de demanda original.]



Un aumento de la demanda



Llevar sombrero se pone de moda. Hay más personas que quieren comprar sombreros a cada precio posible. La curva de demanda se desplaza hacia la derecha.






  


                [image: Exceso de demanda: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original. Estas dos líneas se cruzan en el punto A (24 , 8). La tercera línea está etiquetada como Nueva demanda. Se encuentra por encima de la curva de demanda original en todos los puntos, es más plana que la curva de demanda original y pasa por el punto D (37 , 8). La distancia horizontal entre los puntos A y D es el exceso de demanda.]



Exceso de demanda



Si el precio se mantuviera en 8 dólares, habría un exceso de demanda de sombreros, es decir, la demanda excedería la oferta (punto D).






  


                [image: Aumento del precio y de la cantidad: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original. Estas dos líneas se cruzan en el punto A (24 , 8). La tercera línea está etiquetada como Nueva demanda. Se encuentra por encima de la curva de demanda original en todos los puntos, es más plana que la curva de demanda original y cruza la curva de oferta en el punto C (32 , 10). Pasa por los puntos B (24 , 14) y D (37 , 8).]



Aumento del precio y de la cantidad



Con un exceso de demanda, los vendedores de sombreros que ven más clientes se dan cuenta de que podrían conseguir beneficios más altos tanto subiendo el precio como fabricando más sombreros, así que ajustan los precios y la cantidad hasta alcanzar un nuevo equilibrio en el punto C.








El aumento de la demanda desplaza el equilibrio de A a C, donde se venden más sombreros a un precio más alto. Como el precio ha subido, se producen más sombreros a un coste marginal más elevado. Aunque hay más personas comprando sombreros en el punto C en comparación con el punto A, quienes tienen una disposición a pagar entre 8 y 10 dólares (entre los puntos C y D) ya no se animan a comprar.

Hemos descrito la situación en la que los sombreros se ponen de moda como un «aumento de la demanda». Es importante entender a qué nos referimos exactamente:


  	La demanda es más alta a cada precio posible, así que la curva de demanda se ha desplazado.

  	En respuesta a este desplazamiento, se produce un cambio en el precio de equilibrio. Al precio actual, los vendedores se dan cuenta de que pueden vender más sombreros que antes.

  	Los vendedores responden ante este mensaje del precio aumentando la cantidad ofertada a lo largo de la curva de oferta.

  	Pero la curva de oferta de por sí no se ha desplazado (los costes marginales de los vendedores de sombreros no han variado): más bien ha aumentado la cantidad de equilibrio ofertada debido al cambio de precio.



La figura 8.14 revela que si la curva de oferta fuera más pronunciada (más inelástica), el precio subiría más y la cantidad aumentaría menos. En cambio, si la curva de oferta fuera bastante plana (elástica), entonces el aumento de precio sería menor y la cantidad crecería más.


	choque exógeno, shock exógeno
	Un choque exógeno (por ejemplo, un choque de demanda o un choque de oferta) es un cambio en una o más de las variables exógenas de un modelo, es decir, aquellas variables que en otras circunstancias se habrían mantenido constantes por parte de quien ha creado el modelo.
	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.




​Los desplazamientos de la demanda (o de la oferta) suelen denominarse choques exógenos en los análisis económicos. Empezamos especificando un modelo económico y hallando el equilibrio. Después analizamos cómo cambia el equilibrio cuando se produce alguna variación, es decir, cuando el modelo sufre un shock. Este choque se denomina exógeno porque el modelo no explica por qué se produjo: revela las consecuencias, no las causas.

Equilibrar el mercado con captación de rentas


​¿Cómo se ajusta el mercado de los sombreros desde A hasta C? En el equilibrio competitivo original, el precio de cada sombrero era de 8 dólares, y todos los compradores y vendedores actuaban como precioaceptantes. Cuando aumenta la demanda, no saben de inmediato que el precio de equilibrio ha subido a 10 dólares. Si todos siguieran siendo precioaceptantes, el precio no cambiaría. Pero cuando la demanda se desplaza, algunos compradores o vendedores se dan cuenta de que pueden beneficiarse si actúan como formadores de precios y deciden ofrecer o cobrar un precio distinto al del resto.

Por ejemplo, cuando un vendedor de sombreros observa que todos los días tiene clientes dispuestos a comprarlos, pero que no le queda ninguno en los estantes, repara en que algunas de esas personas pagarían gustosas un precio superior al actual. Y en que algunas de las que le compraron los sombreros habrían estado dispuestas a pagar más por ellos. Así que al día siguiente sube el precio (actuar como precioaceptante ya no es su mejor estrategia y se vuelve formador de precios). No sabe en qué lugar exacto se encuentra la nueva curva de demanda, pero sí se da cuenta de que ahora hay gente que quiere comprar sombreros, pero se marcha a casa decepcionada.

Subiendo el precio, incrementa también su tasa de beneficio. Si estaba obteniendo un beneficio normal con el equilibrio inicial, ahora está ganando una renta económica (al menos de forma temporal), es decir, unos beneficios superiores a los necesarios para mantener en funcionamiento su negocio de sombreros.

Además, como los sombreros se venden ahora a precios que están por encima del coste marginal dentro del sector de los sombreros, algunos vendedores producirán y venderán más sombreros. Como resultado de este comportamiento de captación de rentas por parte de los vendedores de sombreros, se alcanza un nuevo equilibrio en el punto C de la figura 8.14. En este punto, el mercado vuelve a vaciarse y ninguno de los vendedores o compradores puede beneficiarse de un precio diferente a 10 dólares. Todos vuelven a ser precioaceptantes hasta que se produzca el siguiente shock.


	renta de desequilibrio
	Renta económica que emerge cuando un mercado no está en equilibrio, por ejemplo, cuando hay exceso de demanda o de oferta de algún bien o servicio en un mercado. Por el contrario, las rentas que alcanzan un equilibrio se denominan rentas de equilibrio.




​​Cuando un mercado no está en equilibrio, tanto compradores como vendedores pueden actuar como formadores de precios y comerciar a precios diferentes al precio de equilibrio previo y obtener rentas de desequilibrio. En el caso opuesto en el que se produzca una caída en la demanda de sombreros, habrá un exceso de oferta al precio de equilibrio original de 8 dólares, así que el cliente de la sombrerería podría decirle al vendedor: «Tiene usted muchos sombreros sin vender en los estantes de la tienda. Yo le compraría con gusto uno de ellos por 7 dólares». Esto sería ventajoso para el comprador, pero también supondría un buen trato para el vendedor si, con el nivel tan bajo de ventas, el precio de 7 dólares sigue siendo superior al coste marginal de producir el sombrero.

Un aumento de la oferta debido a una mejora de la productividad


​Para considerar un ejemplo de incremento exógeno de la oferta (un choque de oferta), volvamos a pensar en el mercado del pan. La curva de oferta representa el coste marginal de producir pan. Supón que las panaderías desarrollan una técnica nueva que permite elaborar el pan más rápido. Esto reducirá el coste marginal de la barra de pan en cada nivel de producción. La curva de coste marginal de cada panadería se desplaza hacia abajo, y lo mismo ocurre con la curva de oferta del mercado.

La figura 8.15 muestra las curvas originales de oferta y demanda para las panaderías, y también lo que sucede cuando descienden los costes marginales.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, y va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal), se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos y cruza la curva de demanda en el punto B (6100 , 1,5).]



Figura 8.15 
Aumento de la oferta de pan: caída del coste marginal.






  


                [image: El punto de equilibrio inicial: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo de 0 a 5. En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2).]



El punto de equilibrio inicial



Las panaderías de la ciudad parten del punto A con una producción de 5000 barras y un precio de venta de 2 euros por unidad.






  


                [image: Caída de los costes marginales: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo de 0 a 5. En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal) y se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos.]



Caída de los costes marginales



La curva de oferta se corresponde con los costes marginales de las panaderías. Cuando los costes marginales caen, la curva de oferta se desplaza hacia abajo.






  


                [image: Aumento de la oferta: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo de 0 a 5. En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal) y se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos.]



Aumento de la oferta



La curva de oferta se ha desplazado hacia abajo. Pero otra manera de interpretar este cambio es diciendo que la curva de oferta se ha desplazado hacia la derecha. Como los costes han caído, las cantidades que suministran las panaderías a cada precio son mayores: hay un aumento de la oferta.






  


                [image: Exceso de oferta cuando el precio es de 2 euros: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo de 0 a 5. En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, con un intervalo que va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal) y se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos. La distancia horizontal entre el punto A y la nueva curva de oferta es el exceso de oferta.]



Exceso de oferta cuando el precio es de 2 euros



Al precio original hay más pan del que quieren adquirir los compradores (hay exceso de oferta). Las panaderías podrían beneficiarse bajando los precios y vendiendo más cantidad de pan.






  


                [image: El nuevo punto de equilibrio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, y va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal), se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos y cruza la curva de demanda en el punto B (6100 , 1,5).]



El nuevo punto de equilibrio



El nuevo equilibrio de mercado se encuentra en el punto B, donde se vende más pan y el precio es más bajo. La curva de demanda no se ha desplazado, pero la caída del precio ha conllevado un aumento de la cantidad de pan que se demanda a lo largo de la curva de demanda.








La mejora de la tecnología para elaborar pan depara:


  	un aumento de la oferta (la curva de oferta se desplaza);

  	una caída del precio del pan;

  	un aumento de la cantidad vendida.



La curva de demanda no se desplaza, pero la cantidad demandada aumenta a lo largo de la curva de demanda en respuesta al cambio de precio.

La curva de oferta también se desplazaría si variara la cantidad de empresas que operan en el mercado y su capacidad para producir pan. En la próxima sección analizaremos por qué y de qué manera podría ocurrir esto y cómo afectaría al equilibrio.


  Ejercicio 8.5 Precios, choques y revoluciones

  Los historiadores suelen atribuir la oleada de revoluciones que vivió Europa en el año 1848 a factores socioeconómicos de larga duración y a la emergencia de ideas radicales. Pero una mala cosecha de trigo en 1845 provocó un déficit de alimentos y una subida acusada de precios que pudieron favorecer esos cambios repentinos.1

  La siguiente tabla muestra el precio medio y el precio extremo que alcanzó el trigo entre 1838 y 1845 en relación con la plata. Hay tres grupos de territorios: los que sufrieron revoluciones violentas, aquellos en los que se produjo un cambio constitucional sin violencia generalizada, y otros en los que no hubo ninguna revolución.

  
    	Usa las curvas de oferta y de demanda para explicar de qué manera una mala cosecha de trigo podría provocar subidas de precios y escasez de alimentos.

    	Encuentra una forma de presentar los datos para mostrar que la magnitud del shock de precios, y no el nivel de los mismos, va asociada a la probabilidad de que se produzca una revolución (para ello puedes descargarte este archivo en Excel con todos los datos).

    	¿Te parece creíble que esto explique las revoluciones que tuvieron lugar?

    	Un periodista sostiene que la Primavera árabe de 2010 estuvo influida por factores similares. Lee el artículo y di qué opinas sobre esta hipótesis.

  

  




  
    	
    	
    	Precio medio 
(1838–45)
    	Precio máximo 
(1845–48)
  



  
    	Revolución violenta (1848)
    	Austria
    	52,9
    	104,0
  

  
    	Baden
    	77,0
    	136,6
  

  
    	Baviera
    	70,0
    	127,3
  

  
    	Bohemia
    	61,5
    	101,2
  

  
    	Francia
    	93,8
    	149,2
  

  
    	Hamburgo
    	67,1
    	108,7
  

  
    	Hesse-Darmstadt
    	76,7
    	119,7
  

  
    	Hungría
    	39,0
    	92,3
  

  
    	Lombardía
    	88,3
    	119,9
  

  
    	Mecklenburgo-Schwerin
    	72,9
    	110,9
  

  
    	Estados Pontificios
    	74,0
    	105,1
  

  
    	Prusia
    	71,2
    	110,7
  

  
    	Sajonia
    	73,3
    	125,2
  

  
    	Suiza
    	87,9
    	146,7
  

  
    	Württemberg
    	75,9
    	128,7
  

  
    	Cambio constitucional inmediato (1848)
    	Bélgica
    	93,8
    	140,1
  

  
    	Bremen
    	76,1
    	109,5
  

  
    	Brunswick
    	62,3
    	100,3
  

  
    	Dinamarca
    	66,3
    	81,5
  

  
    	Países Bajos
    	82,6
    	136,0
  

  
    	Oldenburgo
    	52,1
    	79,3
  

  
    	Sin revolución (1848)
    	Inglaterra
    	115,3
    	134,7
  

  
    	Finlandia
    	73,6
    	73,7
  

  
    	Noruega
    	89,3
    	119,7
  

  
    	Rusia
    	50,7
    	44,1
  

  
    	España
    	105,3
    	141,3
  

  
    	Suecia
    	75,8
    	81,4
  










Helge Berger y Mark Spoerer. 2001. «Economic Crises and the European Revolutions of 1848». The Journal of Economic History 61 (2): pp. 293–326.









  Ejercicio 8.6 Los precios del algodón y la guerra civil estadounidense

  Lee la sección 8.1 y el apartado de «Grandes economistas» dedicado a Friedrich Hayek. Usa el modelo de oferta y demanda para representar los siguientes acontecimientos descritos en ese texto. En cada caso, indica qué curva o curvas se han desplazado y explica el resultado.

  
    	El incremento del precio del algodón en bruto estadounidense (ilustra el mercado del algodón en bruto estadounidense, formado por muchos productores y compradores).

    	El aumento del precio del algodón indio (ilustra el mercado del algodón en bruto indio, formado por muchos productores y compradores).

    	La reducción de la producción textil en una fábrica inglesa (ilustra una sola fábrica en un mercado competitivo de productos).

  



 


  
    Pregunta 8.8 Elige la respuesta que sea correcta

    La figura 8.14, reproducida aquí, muestra el mercado de sombreros antes y después de un desplazamiento de la demanda. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sombreros, en millares, con un intervalo que va desde 0 hasta 60, mientras que el eje vertical muestra el precio en dólares con un intervalo que va de 0 a 25. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. La primera es una línea creciente que parte de (0 , 2) y está etiquetada como Oferta. La segunda es una línea decreciente que conecta los puntos (0 , 20) y (40 , 0) y que está etiquetada como Demanda original. Estas dos líneas se cruzan en el punto A (24 , 8). La tercera línea está etiquetada como Nueva demanda. Se encuentra por encima de la curva de demanda original en todos los puntos, es más plana que la curva de demanda original y cruza la curva de oferta en el punto C (32 , 10). Pasa por los puntos B (24 , 14) y D (37 , 8). La distancia horizontal entre los puntos A y D es el exceso de demanda.]






    
      	Tras el aumento de la demanda, los vendedores venderán en un principio más sombreros a 8 dólares.

      	El ajuste hasta alcanzar el nuevo equilibrio está motivado por el comportamiento de captación de rentas de compradores y vendedores.

      	Mientras se ajusta el mercado, es posible que algunos compradores paguen más que otros por un sombrero.

      	El nuevo precio de equilibrio puede situarse en cualquier punto entre A y B.

    

    
      	Los vendedores no incrementarían las ventas más allá de A a 8 dólares porque su coste marginal sería superior a 8 dólares.

      	El ajuste requiere que cambien los precios y las cantidades. La captación de rentas anima a vendedores y compradores a hacer esos cambios.

      	Hasta que se alcance el nuevo equilibrio, es posible que compradores y vendedores encuentren oportunidades para beneficiarse de intercambios a precios diferentes.

      	Con el nuevo equilibrio, la oferta tiene que igualarse con la demanda (en la nueva curva de demanda). El nuevo precio de equilibrio será de 10 dólares.

    

  




  Ampliación 8.6 Variaciones en la oferta y la demanda

  
    Hemos analizado los efectos en el precio y la cantidad de equilibrio derivados de cambios en las condiciones del mercado examinando qué sucede en un gráfico cuando se desplaza la curva de oferta o de demanda. En esta ampliación haremos análisis similares de manera algebraica, usando el análisis matemático (la diferenciación) para determinar si los precios y cantidades de equilibrio aumentan o disminuyen. Esto se puede hacer incluso en casos en los que no es posible calcular expresiones explícitas para los valores de equilibrio.

  

  Si conocemos la curva de demanda y de oferta de un mercado, podemos hallar el precio y la cantidad de equilibrio competitivo resolviendo de forma simultánea las ecuaciones de \(P\) y \(Q\). Con una curva de demanda, \(Q=D(P)\), y una curva de oferta, \(Q=S(P)\), el precio de equilibrio iguala la demanda y la oferta:

\[D(P)=S(P)\]
  Si podemos resolver esta ecuación para hallar \(P\), a continuación podemos hallar la cantidad de equilibrio correspondiente sustituyendo de nuevo su valor en la curva de oferta o de demanda. Pero ¿qué ocurre cuando cambia una de esas funciones?

  Para modelizar en términos matemáticos un choque en la demanda o en la oferta introducimos parámetros en la curva de oferta y de demanda que representan elementos distintos al precio que afectan al mercado de un bien. El análisis de cómo cambia un equilibrio cuando varía un parámetro se conoce en economía como estática comparativa.

  Oferta y demanda lineales

  Considera en primer lugar el caso que analizaste en el ejercicio A8.2 de un mercado con funciones lineales de oferta y demanda:

\[D(P)=a-bP, \quad S(P)=c+dP\]
  donde \(a,\ b,\ c,\ d\) son constantes. Supón que todas ellas son positivas y que \(a>c\). Esto garantiza que hay un solo equilibrio con un precio positivo, \(P^*\), y una cantidad positiva, \(Q^*\):

\[P^*=\frac{a-c}{b+d} \quad Q^*= a-bP^* = \frac{ad+bc}{b+d}\]
  Un shock en la demanda

  Supón que en este mercado hay un shock positivo en la demanda, es decir, la cantidad demandada es mayor ahora a cualquier precio dado. Podemos modelizar un shock en la demanda como un incremento del parámetro \(a\); si lo piensas en forma de gráfico, esto representa un desplazamiento paralelo hacia la derecha de la curva de demanda. Es algo similar al shock de demanda que vimos en el mercado de los sombreros en la figura 8.14 de la parte principal de esta sección, con la salvedad de que la derivada de la curva no cambia.

  Un método para calcular el efecto consiste en hallar el nuevo equilibrio cuando la curva de demanda es \(D(P)=a+\Delta a - bP\) y la curva de oferta se mantiene igual; \(\Delta a > 0\) representa el aumento de \(a\). Esto permite comparar el nuevo precio y la nueva cantidad de equilibrio con sus valores originales.

  Pero una manera más fácil de calcular lo que ocurre con el precio y la cantidad cuando cambia un parámetro consiste en pensar en \(P^*\) y la cantidad \(Q^*\) como funciones de parámetros, y en hallar la derivada parcial con respecto al parámetro que cambia. De modo que para un aumento de \(a\):

\[P^*=\frac{a-c}{b+d} \Rightarrow \frac{\partial P^*}{\partial a}= \frac{1}{b+d}\]
  La derivada es positiva; por tanto, un aumento de \(a\) da como resultado un aumento de \(P^*\). De forma análoga, \(\frac{\partial Q^*}{\partial a}= \frac{d}{b+d}>0\), así que \(Q^*\) también aumenta.

  Por supuesto, las derivadas muestran los efectos de un incremento muy pequeño de \(a\). Pero como son positivas siempre que hay equilibrio, podemos deducir que un aumento de \(a\), ya sea grande o pequeño, siempre elevará el precio y la cantidad de equilibrio.

  Además, \(\frac{\partial Q^*}{\partial a}\) es menor que 1. De modo que el aumento de la cantidad de equilibrio es menor que el aumento de \(a\). El aumento de \(a\) nos dice cuánto crecería la cantidad demandada si el precio se mantuviera igual. Pero \(P^*\) aumenta, así que los consumidores compran menos de lo que habrían comprado sin esa variación del precio.

  En este caso es fácil llegar a los mismos resultados con un gráfico dibujando un desplazamiento hacia fuera de la curva de demanda. Pero en otros modelos económicos puede resultar difícil tener la seguridad de que el gráfico capta todas las posibilidades, mientras que el empleo del método algebraico permite considerar todos los casos posibles de un modo sistemático.

  
    Ejercicio A8.4 Un shock negativo en la oferta

    Teniendo en cuenta las funciones lineales de la oferta y la demanda descritas en esta ampliación, \((D(P)=a-bP, \quad S(P)=c+dP)\), usa derivadas para analizar qué ocurre con el precio y la cantidad de equilibrio cuando se produce un shock negativo en la oferta (una disminución de \(c\)). Traza un gráfico de oferta y demanda para comprobar tu respuesta.

  

  El caso no lineal

  Si las curvas de demanda y oferta no son lineales, puede resultar difícil obtener una solución explícita para el precio y la cantidad de equilibrio. Pero sigue siendo posible modelizar el efecto de un shock que desplace una de las curvas y calcular sus efectos sobre el equilibrio. Lo hicimos de forma gráfica con el ejemplo del mercado del pan. Aquí haremos lo mismo en términos algebraicos.

  Expresaremos la curva de demanda del pan como \(Q=D(P,a)\), y la curva de oferta como \(Q=S(P,c)\). La introducción de dos parámetros, \(a\) y \(c\), nos permite modelizar desplazamientos de las curvas, es decir choques en la demanda y la oferta.

  Consideremos en primer lugar la curva de demanda. La cantidad demandada disminuye con el precio, \(P\), igual que antes; pero también depende de un parámetro, \(a\), que capta los gustos de los consumidores. Un valor elevado de \(a\) representa una situación en la que el pan gusta mucho a los consumidores, de modo que comprarán mucha cantidad a cualquier precio. Cuando \(a\) tiene un valor bajo, se demanda menos pan a cada precio. La dependencia de la demanda tanto por parte de \(P\) como por parte de \(a\) se puede describir usando derivadas parciales:

\[\frac{\partial D}{\partial P} < 0; \quad \frac{\partial D}{\partial a} > 0\]
  Entonces, un choque positivo en la demanda se puede representar como un aumento de \(a\). Esto tiene el efecto de incrementar la cantidad demandada a cada precio. Cuando la curva de demanda se dibuja dentro del espacio \((Q,P)\), como es habitual, se traza para un valor fijo de \(a\). Un aumento de \(a\) desplaza la curva de demanda hacia la derecha. De forma análoga, una caída de \(a\) representa un choque negativo en la demanda y desplaza la curva hacia la izquierda.

  De igual manera, un cambio en el parámetro \(c\) desplaza la curva de oferta. Podemos pensar que \(c\) representa la tecnología. Un aumento de \(c\) equivale a una mejora tecnológica, lo que reduce el coste marginal de la producción de pan y, por tanto, implica que las panaderías ofertarán más pan a cualquier precio dado. Por tanto, ambas derivadas parciales son positivas:

\[\frac{\partial S}{\partial P} > 0; \quad \frac{\partial S}{\partial c} > 0\]
  
    De forma equivalente, como la curva de oferta es la curva de coste marginal, desplaza la curva de oferta hacia abajo. Este es el caso que se ilustra en la figura 8.15 de la parte principal de esta sección.

  

  Un aumento de \(c\) desplaza la curva de oferta hacia la derecha.

  Para cualquier valor dado de \(a\) y \(c\), la curva de demanda es decreciente y la curva de oferta es creciente en el espacio \((Q,P)\). Por tanto, como mucho, hay un precio de equilibrio \(P^*\) y una cantidad de equilibrio correspondiente \(Q^*\).

  En el ejemplo de la oferta y la demanda lineales, conocíamos la forma exacta de las funciones de oferta y de demanda, y pudimos resolver las ecuaciones de manera explícita para el precio y la cantidad de equilibrio en términos de los parámetros. Aquí eso no es posible. Pero sabemos que el precio de equilibrio \(P^*\) (si es que lo hay) cumple:

\[D(P^*, a)=S(P^*, c)\]
  Y que la cantidad, \(Q^*\), viene dada entonces por:

\[Q^*= S(P^*, c)\]
  Estas dos ecuaciones determinan de forma implícita \(P^*\) y \(Q^*\). Dependerán de esos dos parámetros; podemos concebirlas como funciones de \(a\) y \(c\):

\[P^* = P^*(a, c), \quad Q^* = Q^*(a, c)\]
  Ya podemos usar lo que sabemos sobre \(P^*\) y \(Q^*\) para calcular cómo cambian cuando varían \(a\) o \(c\). En concreto, podemos usar la derivada implícita para hallar expresiones para sus derivadas parciales respecto de \(a\) y \(c\).

  Consideremos en primer lugar un cambio en el parámetro \(a\) (un choque en la demanda). Derivamos la ecuación del equilibrio con respecto a \(a\), sin olvidar que \(P^*\) depende de \(a\):

\[\begin{align*} D(P^*, a)&=S(P^*, c) \\ \Rightarrow \frac{\partial D}{\partial P} \frac{\partial P^*}{\partial a}+ \frac{\partial D}{\partial a}&=\frac{\partial S}{\partial P} \frac{\partial P^*}{\partial a} \end{align*}\]
  Esta ecuación se puede reordenar para escribir \(\partial P^*/\partial a\) en función de las otras derivadas parciales:

\[\frac{\partial P^*}{\partial a} =\frac{\frac{\partial D}{\partial a}} {\frac{\partial S}{\partial P}-\frac {\partial D}{\partial P} }.\]
  El denominador de esta fracción es positivo, puesto que sabemos que \(\partial S/\partial P \gt 0\) y \(\partial D/\partial P \lt 0\). El numerador también es positivo debido a la forma en que hemos especificado arriba la función de la demanda. Por tanto, podemos concluir que \(\partial P^*/\partial a \gt 0\). De modo que un shock positivo en la demanda (un aumento de \(a\)) conduce a un incremento del precio de equilibrio.

  Para hallar \(\partial Q^*/\partial a\), podemos emplear la ecuación:

\[Q^*=S(P^*, c)\]
  recordando una vez más que \(P^*\) es una función de \(a\). Derivamos respecto de \(a\):

\[\frac{\partial Q^*}{\partial a} =\frac{\partial S}{\partial P^*} \frac{\partial P^*}{\partial a}\]
  A partir de esta expresión, puesto que \(\partial S/\partial P^*\gt 0\) y que acabamos de demostrar que \(\partial P^*/\partial a\gt0\), deducimos que \(\partial Q^*/\partial a\gt0\) también. Por tanto, un choque positivo en la demanda (un aumento de \(a\)) depara un incremento tanto del precio como de la cantidad de equilibrio, mientras que un choque negativo en la demanda tiene efectos opuestos.

  Este resultado es muy general. Hemos demostrado que los efectos cualitativos de un choque en la demanda (cualquier choque que aumente la demanda a cada precio) sobre el precio y la cantidad de equilibrio son iguales a los que obtuvimos de forma gráfica en el mercado de los sombreros, con independencia de cuál sea la forma precisa de las funciones de la oferta y la demanda, siempre que tengan unas propiedades estándar. Es decir, la curva de demanda es decreciente y la curva de oferta es creciente.

  Realiza el ejercicio A8.5 para efectuar el mismo análisis para un choque en la oferta.

  
    Ejercicio A8.5 Analiza los efectos de un choque en la oferta

    Sigue los siguientes pasos para analizar los efectos de un choque positivo en la oferta.

    
      	Calcula las derivadas parciales de \(P^*\) y \(Q^*\) con respecto a \(c\). (Pista: Usa la derivada implícita).

      	Usa la ecuación de la curva de oferta o la ecuación de la curva de demanda para determinar el signo de esas derivadas parciales. (Pista: Comprueba el signo del numerador y el denominador).

      	Utiliza un gráfico para comprobar tu respuesta matemática.

    

  

  Bibliografía: Apartado 15.1 (sobre derivación implícita) y apartado 15.2, así como los dos epígrafes del apartado 15.3 (sobre estática comparativa), de Malcolm Pemberton y Nicholas Rau. Mathematics for Economists: An Introductory Textbook (4ª ed., 2015 o 5ª ed., 2023). Manchester: Manchester University Press.
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Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores


​​8.7 Equilibrios a corto plazo y a largo plazo


	corto plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que sucede mientras se mantienen constantes algunas cosas (como los precios, los salarios, las existencias de capital, la tecnología o las instituciones), porque supuestamente son fijas o exógenas en ese periodo de tiempo. Por ejemplo, las existencias de bienes de capital de una empresa pueden ser fijas en el corto plazo, pero a más largo plazo podrían variar (vendiendo algunas o comprando más).
	largo plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que se mantiene constante y lo que puede variar dentro de un modelo. El corto plazo se refiere a lo que sucede mientras algunas variables (como los precios, los salarios o las existencias de capital) se mantienen constantes (se toman como exógenas). El largo plazo se aplica a lo que sucede cuando se permite que esas variables oscilen y sean determinadas por el modelo (se conviertan en endógenas). Por ejemplo, una curva de costes a largo plazo refleja los costes cuando la empresa puede ajustar todos los factores, incluso sus bienes de equipo.
	coste de oportunidad del capital
	Renta que un inversor podría haber recibido, por unidad de gasto en inversión, invirtiendo en otra cosa.




​​Para analizar el equilibrio en el mercado del pan hemos supuesto que en la ciudad había 50 panaderías, cada una de ellas con una capacidad determinada para fabricar pan. Es decir, el número de panaderías y su capacidad productora eran variables exógenas. Después calculamos cuánto pan ofertaría al precio de mercado cada panadería particular con su capacidad de producción actual, en otras palabras, su comportamiento a corto plazo. A continuación obtuvimos la curva de oferta del mercado sumando toda la cantidad de pan ofertada a cada precio por cada una de las panaderías existentes.

¿Qué cabría esperar que ocurriera a largo plazo? Es decir, si quienes regentan las panaderías pudieran modificar su capacidad de producción o entrar o salir del mercado, ¿qué harían y cómo cambiaría el equilibrio del mercado? Quienes tengan pérdidas en el equilibrio a corto plazo tal vez decidan abandonar el mercado a largo plazo. O, si su negocio es rentable a corto plazo, quizás decidan invertir para ampliar su capacidad de producción, y también es posible que entren otras panaderías en el mercado.


  En los modelos económicos, corto plazo y largo plazo no aluden a periodos de tiempo concretos. En un equilibrio a corto plazo hay una o más variables (por lo común aspectos que tardan más tiempo en ajustarse) que son exógenas (se mantienen constantes). La modelización de lo que sucederá cuando alguna de estas variables se vuelva endógena (cuando pueda ajustarse) nos da el equilibrio a largo plazo.




​Imagina una vez más que regentas una panadería. La figura 8.16 muestra tus costes marginales (tu curva de oferta a corto plazo de acuerdo con tu capacidad de producción actual). El mercado está en equilibrio al precio de 2 euros. Tú estás produciendo 120 baguetes al día a un coste marginal de 1,50 euros, así que obtienes un excedente de 0,50 euros por barra. La figura también revela la curva de tu coste medio, que tiene en cuenta tus costes fijos, los cuales incluyen el coste de oportunidad del capital, es decir, el coste de financiar la inversión actual en locales y máquinas. Tu coste medio para 120 barras es de 1,75 euros, de modo que obtienes un beneficio económico positivo de 0,25 euros por barra. ¿Deberías invertir en más equipos para aumentar tu capacidad de producción? Supongamos que pudieras instalar una maquinaria suficiente para elaborar 80 barras adicionales al día en los locales que ya tienes en la actualidad.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 250. El eje vertical muestra el precio, indicado mediante P, el coste marginal y coste medio en euros con un intervalo que va de 0 a 3,5. El coste marginal de las barras de pan es de 1,5 euros hasta la barra número 120, y de 2,5 euros a partir de la barra número 121. Otra posibilidad es que el coste marginal de las barras sea de 1,5 euros hasta la barra número 200, y de 2,5 euros a partir de la barra número 201. El precio de las barras de pan es de 2 euros por unidad. Dos líneas convexas decrecientes representan el coste medio.]



Figura 8.16 
Invertir en más capacidad de producción (a nivel de empresa).






Las líneas de puntos de la figura muestran cuál será tu coste marginal y tu coste medio si instalas más equipos, lo que elevaría tu capacidad normal de producción hasta las 200 barras de pan al día. La curva de coste medio se desplazará hacia arriba porque ahora necesitas financiar una inversión más grande en instrumental. Pero si el precio se mantiene en 2 euros, entonces producirás 200 barras a un coste medio más bajo de 1,71 euros por barra: tu beneficio aumentará. Y la reducción del coste medio te ayudará a mantener la rentabilidad en caso de que el precio baje.

Tras considerarlo, decides que los beneficios potenciales son lo bastante elevados como para que la inversión valga la pena, así que aumentas tu capacidad de producción habitual hasta las 200 barras de pan al día.


	costes iniciales
	Costes de partida que se producen cuando un vendedor entra en un mercado o en un sector industrial. Suelen incluir los costes de adquisición y equipamiento de nuevos locales, investigación y desarrollo, las patentes necesarias y los costes de la búsqueda inicial de personal.
	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).
	beneficio normal
	Es la rentabilidad que la empresa debe pagar a sus accionistas para inducirlos a que conserven las acciones. La tasa de beneficio normal es igual al coste de oportunidad del capital y se incluye en los costes de la empresa. Cualquier beneficio adicional (ingresos mayores que los costes) se denomina beneficio económico. Una empresa que tenga solo un beneficio normal tiene cero beneficio económico.




​Si eres la única persona dueña de una panadería que decide expandirse, es poco probable que tu aumento de producción afecte al precio de mercado. Pero si otras panaderías también obtienen rentas, es posible que también decidan invertir para ampliar su capacidad de producción. Y entonces puede que entren en el mercado empresas nuevas en busca de los beneficios derivados de la producción de baguetes. Tendrán algunos costes iniciales (por ejemplo, para adquirir nuevos locales), pero mientras no sean demasiado elevados, su entrada en el mercado resultará rentable. Estos cambios depararán un incremento de la oferta del mercado, y el precio de equilibrio cambiará.

La figura 8.17 muestra el equilibrio original a corto plazo en el punto A, con un precio de equilibrio de 2 euros. Si se obtienen rentas a corto plazo y las empresas responden, la capacidad de producción del mercado cambiará. Las panaderías suministrarán más pan a cada precio, así que la función de la oferta se desplaza hacia fuera. Se alcanza un nuevo equilibrio en el punto B, donde el precio es más bajo y se vende más cantidad de pan.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, indicada con Q, con un intervalo que va de 0 a 10 000. El eje vertical muestra el precio en euros, indicado mediante P, y va de 0 a 5. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una curva convexa creciente que parte del punto (0 , 1) está etiquetada como oferta original (coste marginal). Una curva convexa decreciente que parte del punto (0 , 4,75) y pasa por el punto (10 000 , 0,5) está etiquetada como demanda. La curva de demanda y la curva de oferta original se cruzan en el punto A (5000 , 2). Otra curva convexa creciente está etiquetada como nueva oferta (coste marginal), se sitúa por debajo de la curva de oferta original en todos los puntos y cruza la curva de demanda en el punto B (6100 , 1,5).]



Figura 8.17 
Un aumento en la oferta de pan: inversiones en nuevas capacidades de producción (a nivel de mercado).







​​¿Cómo afecta a tu panadería el desplazamiento al punto B? El precio de mercado ha caído, pero aún puedes seguir aprovechando tu nueva capacidad para obtener un excedente con cada unidad vendida: ahora produces 200 barras de pan al día a un coste marginal de 1,50 euros, y vendes cada una a 1,74 euros. Tu coste medio ha caído hasta 1,71 euros, de modo que tu beneficio con cada barra asciende a 0,03 euros. Comparado con el equilibrio original, tu beneficio económico total es más bajo. Pero, en general, te convence la decisión que tomaste. Tuviste más márgenes de beneficio mientras el mercado se ajustaba, y ahora obtienes algo más que los beneficios normales con una inversión mayor, tienes más personal y produces con más eficiencia. De hecho, de no haberte expandido mientras otras empresas también lo hacían, tu coste medio habría estado por encima del nuevo precio de mercado y tendrías un beneficio económico negativo.

¿Se mantendrá el mercado en el nuevo equilibrio, B? ¿Deberíamos esperar que se produjeran otros cambios? La respuesta depende de si aún hay muchas empresas obteniendo rentas. Si tienes una panadería típica y la mayoría restante opera ahora con costes medios cercanos al precio de mercado y un beneficio económico próximo a cero, entonces B es un equilibrio de mercado a largo plazo. En cambio, si hay muchas otras empresas o posibles competidores nuevos capaces de producir a un coste medio más bajo que tú, entonces puede que la oferta vuelva a aumentar y que el precio caiga aún más. Entonces tendrás que considerar si puedes reducir tus costes lo suficiente como para competir en el mercado. Si no tienes esa capacidad, quizás sea mejor que cierres el negocio.


​​Si el mercado alcanza un equilibrio a largo plazo, será entonces cuando la captación de rentas y la competencia habrán acabado tanto con las empresas menos eficientes como con las rentas. Las empresas que queden producirán a un coste medio bajo y, puesto que el precio de mercado habrá caído hasta situarse cerca de su coste medio, obtendrán beneficios normales. El mercado se mantendrá ahí a menos que se produzca un choque exógeno de oferta o de demanda.


​​Elasticidades a corto y a largo plazo

Cuando aumenta la demanda de un bien, el incremento de la cantidad vendida depende de la elasticidad de la curva de oferta del mercado (es decir, la curva de coste marginal). De modo que si crece la demanda de pan, una curva de oferta empinada (inelástica) significa que el precio del pan sube mucho a corto plazo, mientras que la capacidad de producción del mercado es fija y permite un incremento bastante pequeño de la cantidad. Sin embargo, a largo plazo esto deparará una inversión mayor en la producción de pan: la oferta crece, de modo que el precio cae, y la cantidad aumenta más. Decimos que, debido a la posibilidad de que cambie la capacidad, la oferta de pan es más elástica a largo plazo.

La distinción entre el corto y el largo plazo se usa en numerosos modelos económicos. Siempre que haya alguna variable económica que solo pueda ajustarse despacio, es útil distinguir entre qué sucede antes y después de que se ajuste.


​​En la próxima sección analizaremos otro ejemplo: la demanda de petróleo es más elástica a largo plazo porque los consumidores pueden elegir diferentes combustibles para sus vehículos o sus sistemas de calefacción. A corto plazo significa, en este caso, el periodo en el que las empresas están limitadas por su capacidad de producción actual, y los consumidores, por los coches o aparatos de calefacción que poseen en el momento presente.


  Ejercicio 8.7 El mercado de la quinoa

  


                [image: La producción de quinoa.]



Figura 8.13a (reproducción) 
La producción de quinoa.






  


                [image: Precios de productores de quinoa.]



Figura 8.13b (reproducción) 
Precios de productores de quinoa.






  


                [image: Demanda de importación mundial de quinoa.]



Figura 8.13c (reproducción) 
Demanda de importación mundial de quinoa.






  Consideremos de nuevo el mercado de la quinoa. Los cambios mostrados en las figuras 8.13a–c se pueden analizar como desplazamientos de la demanda y de la oferta.

  
    	A comienzos de la década de 2000 se produjo un aumento inesperado de la demanda de quinoa (un desplazamiento en la curva de demanda). ¿Qué esperarías que sucediera con el precio y la cantidad en un primer momento?

    	A medida que la demanda continuó creciendo en el transcurso de los años siguientes, ¿cómo crees que respondieron los agricultores?

    	¿Por qué crees que el precio se mantuvo constante hasta 2007?

    	Propón una explicación para el veloz aumento del precio entre 2008 y 2009.

    	Explica por qué esperarías o no que el precio acabe cayendo hasta su nivel original.

  




  
    Pregunta 8.9 Elige las respuestas que sean correctas

    En la actualidad hay 50 panaderías idénticas en el mercado. La siguiente figura muestra cómo varían los costes marginales de cada panadería con el número de barras que produce al día tanto a la capacidad actual (línea continua) como si elige ampliar su capacidad de producción (línea discontinua). La curva de coste medio original de la panadería cruza cada curva de coste marginal en los puntos (25, 2,10) y (40, 1,50), respectivamente. Si la panadería amplía su capacidad de producción, la nueva curva de coste medio cruza las curvas de coste marginal en (25, 2,40) y (40, 1,73), respectivamente. El precio de mercado actual es de 2,50 euros. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de barras de pan, y el eje horizontal muestra las siguientes medidas: coste marginal con una capacidad menor, coste marginal con una capacidad mayor, costes medios, precio de mercado, costes medios para cantidades superiores a 40, costes medios con una capacidad mayor. El precio de mercado de las barras de pan es de 2,5 euros la unidad. El coste marginal de las barras de pan con una capacidad más baja es de 1 euro hasta la barra número 25, y de 3 euros a partir de la barra 26ª. El coste marginal de las barras de pan con una capacidad más alta es de 1 euro hasta la barra número 40, y de 3 euros a partir de la barra 41ª. Los costes medios con una capacidad mayor son más elevados que los costes medios con cantidades por encima de 40.]






    
      	En el equilibrio a corto plazo, cada panadería obtiene un beneficio económico de 10,00 euros.

      	En el equilibrio a largo plazo, si todas las panaderías expanden su producción, la producción total del mercado será de 2000 barras de pan.

      	Si el precio cae por debajo de 1,50 euros (debido a una reducción de la demanda), entonces a largo plazo habrá menos de 50 panaderías en el mercado.

      	Si todas las panaderías expandieran su capacidad de producción, cada una de ellas obtendría un beneficio económico de al menos 30,80 euros.

    

    
      	En el equilibrio a corto plazo cada panadería vende 25 barras y obtiene un beneficio por cada unidad vendida de 2,50 – 2,10 = 0,40 euros, de manera que el beneficio económico de cada panadería asciende a 10,00 euros.

      	Los beneficios positivos animarán a más panaderías a entrar en el mercado, así que, aunque cada panadería existente amplíe su capacidad de producción en 40 barras de pan, la producción total del mercado será superior a 2000 barras contando con la producción de las panaderías de nueva creación.

      	En el corto plazo, el precio de cada barra no cubriría el coste medio de producción aunque las empresas aumentaran su capacidad, por lo que algunas panaderías abandonarían el mercado.

      	Cada panadería solo obtendría un beneficio económico de 30,80 euros (= 40(2,5 − 1,73)) si el precio se mantuviera en 2,50 euros. Sin embargo, si todas las panaderías expandieran su capacidad de producción, entonces la curva de oferta del mercado se desplazaría hacia fuera debido al descenso del precio, de modo que el beneficio económico de cada panadería sería inferior a 30,80 euros.

    

  




  Ampliación 8.7 Equilibrios a corto y a largo plazo: un ejemplo

  
    En esta ampliación ilustramos de qué manera se determina el precio de mercado a corto y a largo plazo cuando operan muchas empresas y cada una de ellas tiene la misma función de costes. Analizamos el ejemplo de una función de costes particular con una curva de coste marginal creciente, como las comentadas en la ampliación 8.4. Empleamos el análisis matemático para derivar la función de la oferta de cada empresa a partir de la función de costes y, por tanto, para determinar la función de la oferta del mercado con un número fijo de panaderías, así como el equilibrio de mercado a corto plazo. A largo plazo, puede haber empresas que entren o salgan del mercado; hallamos el precio, la cantidad y el número de empresas con un equilibrio a largo plazo en el que todas las empresas obtienen unos beneficios normales.

  

  En la ampliación 8.4 analizamos el equilibrio competitivo en el mercado del pan en una ciudad con muchas panaderías con funciones de coste convexas idénticas \(C(Q)\). Hallamos la función de oferta para cada panadería y la oferta del mercado con un número fijo de panaderías. La combinación de ambas cosas con la función de demanda del mercado del pan nos permitió determinar el precio de equilibrio y la cantidad de pan vendido.

  Para ilustrar los equilibrios a corto y a largo plazo consideraremos un ejemplo similar. Supongamos que el mercado de pasteles de la ciudad también se encuentra en equilibrio competitivo. También ahora todos los productores tienen funciones de coste idénticas: para cada empresa, el coste de producir y vender \(q\) pasteles al día viene dado por:

\[C(q)=50 +0,18q^2\]
  Igual que con la función de costes del pan en la ampliación 8.4, se trata de una función creciente y convexa. La producción de pasteles tiene un coste fijo igual a 50, y el coste marginal de cada pastel para la empresa aumenta con la cantidad \(q\) que produce:

\[\text{CMg}=C’(q)=0,36q\]
  Función de la oferta del mercado y de la empresa

  Supón que hay 20 empresas que producen pasteles y que el precio de mercado es \(P\). Por la ampliación 8.4 sabemos que, para maximizar los beneficios, cada empresa elegirá producir la cantidad de pasteles con la que el coste marginal sea igual al precio de mercado: \(P=\text{CMg}\):

\[P=0,36q\]
  Esta es la función inversa de la oferta de la empresa. Si reordenamos la ecuación, podemos escribir la cantidad de pasteles que suministra cada empresa como una función del precio de mercado:

\[q=\frac{P}{0,36}\]
  Cada una de las 20 empresas suministra la misma cantidad, de modo que el número total de pasteles que se ofrece cada día es:

\[\begin{align*}
Q &= 20 \times \frac{P}{0,36} \\ 
\Rightarrow Q &= \frac{P}{0,018}
\end{align*}\]
  Esta es la función de la oferta del mercado para los pasteles. La función inversa de la oferta del mercado es:

\[P=0,018 Q\]
  Equilibrio a corto plazo

  Supón que la función inversa de la demanda del mercado para los pasteles es:

\[P=12 \ – \ 0,006Q\]
  A partir de las funciones de la oferta y la demanda del mercado podemos hallar el precio de equilibrio \(P^*\) y la cantidad \(Q^*\):

\[\begin{align*}
0,018Q&=12 - 0,006Q\\ 
\Rightarrow 0,024Q&=12 \\
Q^*&=12/0,024 = 500
\end{align*}\]
  Entonces:

\[P^* = 0,018 Q^* = 0,018 \times 500 = 9\]
  Con 20 empresas en el mercado, el precio de equilibrio es 9, y se suministran 500 pasteles al día. Cada empresa produce \(q^*= 500/20\) pasteles. Este es un equilibrio a corto plazo. Lo que suceda a largo plazo dependerá de cuánto beneficio obtengan las empresas en este equilibrio. Si tienen pérdidas, habrá algunas que abandonen el mercado y entonces la oferta descenderá; si tienen beneficios, ocurrirá lo contrario: el mercado atraerá a más empresas.

  La función de beneficio para cada empresa viene dada por:

\[\Pi = Pq - C(q)\]
  Cuando \(P=9\) y \(q=25\), el beneficio diario es:

\[\Pi^* = 9 \times 25 - 50 \ – \ 0,18 \times 25^2 = 62,5\]
  Puesto que las empresas obtienen rentas de la producción de pasteles en este equilibrio a corto plazo, es de esperar que quieran entrar más empresas en el mercado, y eso hará que el precio y la cantidad de equilibrio cambien a largo plazo.

  La figura A8.6 ilustra de manera gráfica nuestro análisis del equilibrio a corto plazo. El gráfico superior muestra las curvas de isobeneficio para una empresa; con un precio de mercado fijo, maximiza sus beneficios allí donde el coste marginal es igual al precio.  La línea \(P = \text{CMg}\) es la inversa de la curva de oferta de la empresa y pasa por los mínimos de las curvas de isobeneficio. En el ejemplo de los pasteles es una línea recta con pendiente positiva que pasa por el origen, \(P=0,36q\).

  CORE query: We do not have alt-text for this figure in Spanish or English. CORE and translation team to please provide alt-text if possible.

  


                [image: Equilibrio competitivo a corto plazo con 20 productores de pasteles.]



Figura A8.6 
Equilibrio competitivo a corto plazo con 20 productores de pasteles.






  La oferta del mercado \(Q\) es 20 veces mayor que la oferta de cada empresa \(q\). El gráfico inferior muestra la curva de oferta (inversa) del mercado \(P=0,018Q\), y el equilibrio a corto plazo \(P^*=9, \ Q^*=500\), donde la oferta es igual a la demanda. En el gráfico superior, para un precio igual a 9, la empresa produce 25 pasteles, en la curva de isobeneficio donde el beneficio es 62,5.

  Equilibrio a largo plazo

  A medida que entren más empresas en el mercado en busca de beneficios, la cantidad ofertada en el mercado irá en aumento y el precio descenderá, lo que reducirá el beneficio. El mercado de los pasteles estará en equilibrio a largo plazo cuando todas las empresas obtengan unos beneficios normales (cuando la renta derivada de producir pasteles sea igual a cero).

  Para hallar el precio y la cantidad de mercado a largo plazo es necesario conocer cuántas empresas habrá entonces en el mercado. Esto se puede calcular hallando la curva de oferta del mercado cuando hay \(m\) empresas y determinando a continuación el precio y la cantidad de equilibrio y, por tanto, la cantidad y el beneficio de cada empresa en términos de \(m\). El valor de \(m\) que iguale el beneficio a cero nos dará el equilibrio a largo plazo.

  Un método más rápido (con menos complicación algebraica) consiste en partir del nivel de la empresa y hallar el precio con el que lo mejor que pueda hacer sea obtener cero beneficios (este tendrá que ser el precio de mercado en un equilibrio a largo plazo). En otras palabras, hay que hallar el punto de la curva de oferta de la empresa donde el beneficio (la renta) sea cero. Este punto cumple la condición:

\[P=0,36q \text{ y } Pq=50+0,18q^2\]
  Al hallar el valor de \(P\) y de \(q\):

\[\begin{align*}
0,36q^2 &= 50 + 0,18q^2\\
\Rightarrow 0,18q^2 &= 50\\
\Rightarrow q^{\text{LP}}&= 50/3 = 16,67,  P^{\text{LP}}=6
\end{align*}\]
  Este punto se encuentra en el gráfico superior de la figura A8.6 allí donde \(P=\text{CMg}\) cruza la curva de cero beneficio (la curva de coste medio).

  El segundo paso consiste en hallar la cantidad demandada al precio a largo plazo. Al sustituir \(P=6\) en la curva de demanda del mercado obtenemos la cantidad de mercado a largo plazo:

\[6=50 \ – \ 0,006Q \Rightarrow Q^{\text{LP}}=1000\]
  En equilibrio, la oferta total del mercado también tiene que ser 1000. Puesto que cada empresa produce \(q^{\text{LP}} = 16{,}67\), podemos deducir el número de empresas:

\[m^{\text{LP}}=\frac{1000}{16,67}=60\]
  En resumen, el mercado de pasteles alcanza el equilibrio a largo plazo cuando el precio de mercado es 6 y hay 60 empresas, de tal manera que cada una de ellas produce una media de 16,67 pasteles al día y obtiene beneficios normales. En este equilibrio se producen y se venden 1000 pasteles al día.



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.8 Caso práctico: dinámicas del mercado del petróleo


  Los datos sobre producción de petróleo por países están disponibles en Our World in Data.




​​El precio del petróleo está determinado por un mercado mundial. Las empresas petroleras localizan, extraen, refinan y transportan petróleo desde los países donde se encuentran las reservas de crudo. Estados Unidos y Arabia Saudí fueron los mayores productores en el año 2020.

La cantidad de petróleo disponible para su venta depende del acceso a este recurso natural y de la decisión relacionada de las empresas sobre qué cantidad vender con el fin de maximizar el beneficio. Los procesos y tecnologías para detectar y extraer petróleo son fijos en el corto plazo, puesto que se tarda tiempo en introducir cambios e identificar nuevas fuentes de petróleo. A corto plazo, la oferta es relativamente inelástica.

La demanda de petróleo proviene de muchos sectores diversos (a menudo grandes) de la economía. Es un factor para el transporte, la generación de electricidad, la calefacción y la producción de numerosos bienes de consumo, como teléfonos inteligentes, prendas de ropa, maquillaje, pasta de dientes, medicinas y alfombras. La venta de petróleo depende de cómo cambia la demanda de esos productos y de si se pueden usar alternativas al petróleo en los procesos de producción. Al igual que la oferta, la demanda también es relativamente inelástica a corto plazo, puesto que tarda tiempo en adoptar procesos de producción y tecnologías de transporte con factores alternativos.

La figura 8.18 muestra el precio del petróleo en los mercados mundiales (en dólares estadounidenses constantes de 2020) y la cantidad total consumida a escala global desde 1965 hasta 2021. Para entender qué depara las fluctuaciones en el precio del petróleo podemos analizar los cambios en la oferta y la demanda a corto y largo plazo.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal indica los años, desde 1861 hasta 2021. Hay dos ejes verticales. Uno muestra el precio del petróleo por barril en dólares de 2014 con un intervalo que va de 0 a 140. El otro señala el consumo de petróleo en miles de barriles con un intervalo que va de 30 000 a 120 000, y se expresa siguiendo una escala en proporción geométrica, de tal manera que el consumo se duplica en cada nivel sucesivo de este eje. Entre 1861 y 1881, el precio del petróleo fluctuó mucho entre 20 y 120 dólares por barril. Entre 1881 y 1921, osciló entre 20 y 40 dólares por barril (en 1918, al finalizar la Primera Guerra Mundial, su precio fue de 30 dólares por barril). Entre 1921 y 1971, el precio del petróleo se mantuvo más o menos constante en casi 20 dólares por barril, incluso en 1929 (cuando comenzó la Gran Depresión) y en 1945 (al finalizar la Segunda Guerra Mundial). Después experimentó una subida espectacular durante la primera crisis del petróleo de 1973-1974, y alcanzó los 105 dólares por barril durante la segunda crisis del petróleo de 1979-1980. El precio del petróleo descendió hasta situarse entre 20 y 40 dólares por barril durante las décadas de 1980 y 1990 (incluso en 1990, durante la disolución de la Unión Soviética), pero volvió a aumentar hasta llegar a los 100 dólares por barril en la década de 2010 (a comienzos de la crisis financiera mundial de 2007 costaba 80 dólares por barril). Entre finales de la década de 2010 y 2021, el precio del petróleo volvió a descender hasta situarse en torno a los 60 dólares por barril. Los registros sobre consumo de petróleo comienzan a partir de 1965, cuando casi era 0. En 1980 se consumieron unos 60 millones de barriles, y en 2021 se consumieron más de 100 millones de barriles.]



Figura 8.18 
Precios mundiales del petróleo en precios constantes (1865–2021) y consumo global de petróleo (1965–2021).






BP. 2021. BP Statistical Review of World Energy 2021.






Desde finales del siglo XIX hasta comienzos de la década de 1970, los precios del petróleo se mantuvieron a un nivel bastante bajo y estable. A lo largo de este periodo, la tecnología fue cambiando; los costes de exploración y extracción cayeron, y el comercio mundial se abrió, lo que provocó un aumento de la oferta. El recurso natural se había vuelto menos escaso y menos costoso de producir y de transportar.


	cártel
	Grupo de empresas que se ponen de acuerdo (coluden) para fijar la producción y/o los precios con el fin de incrementar sus beneficios conjuntos.




​Las economías del mundo se vieron sacudidas por la gran subida de los precios del crudo en la década de 1970. Los miembros de la Organización de Países Exportadores de Petróleo (OPEP), creada en 1960, tenían el control de una proporción elevada de los recursos petrolíferos mundiales y empezaron a funcionar juntos como un cártel para restringir el acceso al petróleo de Oriente Próximo y, por tanto, subir los precios.

La figura 8.19 muestra cómo logró la OPEP influir en el precio mundial del crudo limitando la oferta de sus países miembros.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad, mientras que el eje vertical indica el precio. Una línea horizontal se corresponde con el precio c. Esta línea cruza una línea vertical en Q1. La curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q OPEP, es una línea horizontal en c que se acaba antes de llegar a Q1. La nueva curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q-prima OPEP, es más corta que la línea anterior. En Q1, la línea horizontal de c se desvía y crece con un ángulo superior a 45 grados. Esta parte de la línea está etiquetada como oferta original. Una línea recta y decreciente cruza la curva de oferta original en la cantidad Q0 y el precio P0 y está etiquetada como demanda. Otra línea recta creciente es paralela a la curva de oferta original y está etiquetada como nueva oferta. Cruza la línea horizontal en c y en una cantidad inferior a Q1. Cruza la curva de demanda en una cantidad Q1 y un precio P1. El área entre P1, el eje vertical, c y Q-prima OPEP es el beneficio de la OPEP. El área entre Q-prima OPEP, c, la nueva curva de oferta y P1 es el beneficio de los países No-OPEP.]
                [image: ]



Figura 8.19 
La OPEP y el mercado mundial del petróleo.






  


                [image: La oferta mundial de petróleo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad, mientras que el eje vertical indica el precio. Una línea horizontal se corresponde con el precio c. Esta línea cruza una línea vertical en Q-barra. La curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q_OPEP, es una línea horizontal en c que se acaba antes de llegar a Q-barra.  En Q-barra, la línea horizontal en c se desvía y crece con un ángulo superior a 45 grados. Esta parte de la línea está etiquetada como oferta original.]



La oferta mundial de petróleo



Los productores de petróleo pueden ofertarlo al coste marginal (\(c\)) hasta que se acercan a su capacidad \((\bar{Q})\), que es cuando sus costes marginales experimentan una subida considerable. Los países de la OPEP controlan una proporción elevada de la capacidad total.






  


                [image: Equilibrio en el mercado mundial: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad, mientras que el eje vertical indica el precio. Una línea horizontal se corresponde con el precio c. Esta línea cruza una línea vertical en Q-barra. La curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q_OPEP, es una línea horizontal en c que se acaba antes de llegar a Q-barra.  En Q-barra, la línea horizontal en c se desvía y crece con un ángulo superior a 45 grados. Esta parte de la línea está etiquetada como oferta original. Una línea recta y decreciente cruza la curva de oferta original en la cantidad Q0 y el precio P0 y está etiquetada como demanda.]



Equilibrio en el mercado mundial



En una situación de equilibrio se vende una cantidad total \(Q_0\) de petróleo al precio \(P_0\).






  


                [image: La OPEP restringe la capacidad: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad, mientras que el eje vertical indica el precio. Una línea horizontal se corresponde con el precio c. Esta línea cruza una línea vertical en Q1. La curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q OPEP, es una línea horizontal en c que se acaba antes de llegar a Q1. La nueva curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q-prima OPEP, es más corta que la línea anterior. En Q1, la línea horizontal de c se desvía y crece con un ángulo superior a 45 grados. Esta parte de la línea está etiquetada como oferta original. Una línea recta y decreciente cruza la curva de oferta original en la cantidad Q0 y el precio P0 y está etiquetada como demanda. Otra línea recta creciente es paralela a la curva de oferta original y está etiquetada como nueva oferta. Cruza la línea horizontal en c y en una cantidad inferior a Q1. Cruza la curva de demanda en una cantidad Q1 y un precio P1.]



La OPEP restringe la capacidad



Si la OPEP restringe la cantidad que ofertará desde \(Q_{\text{OPEP}}\) hasta \(Q’_{\text{OPEP}}\), entonces la curva de oferta mundial se desplaza hacia la izquierda. El precio aumenta considerablemente desde \(P_0\) hasta \(P_1\).






  


                [image: Figura 8.19, continuación: excedente del productor: En este diagrama, el eje horizontal muestra la cantidad, mientras que el eje vertical indica el precio. Una línea horizontal se corresponde con el precio c. Esta línea cruza una línea vertical en Q1. La curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q OPEP, es una línea horizontal en c que se acaba antes de llegar a Q1. La nueva curva de oferta de la OPEP, etiquetada como Q-prima OPEP, es más corta que la línea anterior. En Q1, la línea horizontal de c se desvía y crece con un ángulo superior a 45 grados. Esta parte de la línea está etiquetada como oferta original. Una línea recta y decreciente cruza la curva de oferta original en la cantidad Q0 y el precio P0 y está etiquetada como demanda. Otra línea recta creciente es paralela a la curva de oferta original y está etiquetada como nueva oferta. Cruza la línea horizontal en c y en una cantidad inferior a Q1. Cruza la curva de demanda en una cantidad Q1 y un precio P1. El área entre P1, el eje vertical, c y Q-prima OPEP es el beneficio de la OPEP. El área entre Q-prima OPEP, c, la nueva curva de oferta y P1 es el beneficio de los países No-OPEP.]



Figura 8.19, continuación: excedente del productor



El excedente del productor de la OPEP es \((P_1 – c) × Q’_{\text{OPEP}}\), el área cubierta por el rectángulo sombreado. El excedente del productor de los países no pertenecientes a la OPEP (no-OPEP) se corresponde con el resto del área sombreada que hay debajo de \(P_1\).








La figura 8.19 ilustra un caso en el que no sirve el supuesto de que nadie puede influir en el precio de mercado. En un principio, el mercado estaba en equilibrio competitivo y los productores de petróleo actuaban como precioaceptantes. Pero cuando los países de la OPEP se pusieron de acuerdo para actuar juntos en la década de 1970, su enorme cuota de mercado les otorgó un poder de mercado considerable. Restringieron de manera conjunta su propia oferta para provocar una gran subida de precios e incrementar su beneficio.

Esta restricción de la oferta se compensó en la década de 1980 con una caída significativa de la demanda de petróleo asociada a bajos niveles de crecimiento económico.


​La tendencia alcista de los precios del petróleo a partir de la década de 1990 volvió a deberse a un periodo de oferta limitada unida a la inestabilidad política en lo que por entonces era la Unión Soviética y, más tarde, en Oriente Próximo, debido a la guerra de Irak, así como al dominio continuado de la OPEP. La limitación de la oferta se vio compensada por un descenso de la demanda y mayores restricciones al crédito durante un periodo breve hacia la época en que se produjo la crisis financiera mundial de 2007 a 2009, pero esta situación no se prolongó mucho tiempo. En particular, las restricciones de la oferta en 2011 estuvieron relacionadas con agitaciones políticas en los países de la OPEP, como la Primavera Árabe en Egipto y Libia. Las limitaciones del número de barriles vendidos en el mercado mundial interactuaron con el aumento de la demanda, en especial para la fabricación de productos de consumo, lo que dio como resultado un precio de equilibrio elevado.

Desde la crisis financiera mundial se ha producido un declive general del precio del petróleo con algunos repuntes por el camino. Esto ha estado impulsado por una combinación de cambios en la oferta y la demanda.


​​​​Puesto que el precio del petróleo fue elevado durante un periodo de tiempo prolongado, los consumidores, es decir, grandes usuarios industriales de petróleo, buscaron la manera de reducir su demanda. Muchos de los sectores que usan el petróleo como factor de producción también recibieron presiones externas para que pasaran a emplear combustibles más limpios, sobre todo para la generación de electricidad y el transporte. El desplazamiento de las preferencias hacia el empleo de combustibles no fósiles así como las restricciones presupuestarias han conducido a una desaceleración continuada del aumento del consumo de petróleo que se ha vuelto más evidente desde el año 2015.1 La caída del consumo en 2020 refleja los considerables efectos económicos que tuvieron las medidas de contención de la COVID-19, que incluyeron la reducción de la fabricación de bienes que usan petróleo como factor y el descenso de los viajes y los transportes.


​En paralelo, a medida que subía el precio del petróleo, los fabricantes de productos sustitutos vieron la oportunidad de obtener rentas y de ofrecer alternativas a los consumidores. El petróleo de esquisto, el gas de esquisto, el gas natural licuado (GNL), las energías renovables y los vehículos eléctricos son ejemplos del desarrollo y el crecimiento de productos que han influido en la demanda de petróleo. Estos sustitutos aparecieron debido a avances tecnológicos que facilitaron el crecimiento de esos sectores y la oportunidad de aprovechar la entrada en mercados que antes estaban asociados en buena medida al petróleo.

Los cambios en la demanda y la aparición de nuevos sustitutos también repercutieron en las decisiones de las empresas petroleras. La disponibilidad de combustibles alternativos redujo la capacidad del cártel de la OPEP para condicionar el precio de mercado del petróleo. Esto incrementa la posibilidad de que un miembro de la OPEP decida renunciar al acuerdo y ofertar más cantidad al mercado. La disrupción causada por la aparición de productos nuevos repercute en las interacciones estratégicas dentro del cártel, en la motivación para ofrecer alternativas y en la naturaleza de la demanda de petróleo.


​Los mercados son dinámicos, y la historia del mercado del petróleo revela con claridad que debemos entender los fundamentos de la oferta y la demanda para interpretar los cambios que experimentan los precios. Es indudable que el mercado seguirá evolucionando y que habrá más periodos con subidas de precios, tal como sucedió cuando estalló la guerra entre Rusia y Ucrania en febrero de 2022, y con bajadas de precios.


​
  
    Pregunta 8.10 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 8.19 ilustra el mercado del petróleo en un momento temporal concreto con un precio determinado cuando la demanda es igual a la oferta mundial. La curva de oferta mundial incluye la oferta procedente de los países de la OPEP al precio fijado por el cártel (la parte horizontal) y la oferta procedente de países no pertenecientes a la OPEP (la parte horizontal situada después de \(Q_{OPEP}\) y la parte creciente). A partir de esta información, selecciona en cuáles de las siguientes condiciones aumentaría el precio de equilibrio del petróleo.

    
      	Los países productores de petróleo no pertenecientes a la OPEP (no-OPEP) ofertan una proporción mayor de petróleo mundial, lo que mantiene la cantidad total fija en \(Q_0\).

      	El coste marginal de la producción de energía renovable cae debido a avances tecnológicos.

      	Una disponibilidad mayor de sustitutos del petróleo a precios similares vuelve a los consumidores más sensibles a los precios del petróleo.

      	Los costes marginales de la producción de petróleo para los países no-OPEP aumentan más rápidamente cuando la producción se acerca a su capacidad de producción.

    

    
      	Esta situación es análoga a un desplazamiento hacia la izquierda de la curva de oferta mundial (los productores de la OPEP ofertan una cantidad más reducida de petróleo), lo que eleva el precio de equilibrio.

      	Esta situación provocaría un desplazamiento hacia abajo de la curva de demanda del petróleo a medida que las economías incrementan su consumo de energías renovables, lo que reduce el precio del petróleo.

      	La disponibilidad de sustitutos volvería menos pronunciada la curva de demanda (los consumidores tienen más elasticidad al precio), así que el nuevo precio de equilibrio no puede ser más elevado que el precio de equilibrio actual.

      	La parte creciente de la curva de oferta se volvería más empinada, así que el precio de equilibrio sería más alto que \(P_0\).

    

  




  Ejercicio 8.8 El mercado mundial del petróleo

  El mercado del petróleo cambia sin cesar, y 2020 fue un año especialmente inusual. Utiliza el Statistical Review of World Energy (pp. 1–9) de BP para responder las siguientes preguntas.

  
    	Según este informe, ¿por qué fue 2020 un año inusual para el mercado del petróleo?

    	El gráfico titulado «Oil market in 2020» ilustra los cambios en la demanda y la oferta a lo largo de tres periodos temporales (de diciembre de 2019 a abril de 2020, de abril a agosto de 2020 y de septiembre a diciembre de 2020), junto con información sobre existencias mundiales y precios del petróleo. Supón que el mercado mundial del petróleo se encontraba en el equilibrio que se describe en la figura 8.19 y dibuja un gráfico para cada uno de estos periodos temporales similar al de la figura 8.19 para mostrar estos cambios en el mercado del petróleo asegurándote de que los resultados concuerden con la información del gráfico del informe de BP.

    	Localiza una tendencia o una novedad reciente que se mencione en este informe y explica cómo es probable que repercuta en el mercado del petróleo (oferta, demanda, precio o cantidad de equilibrio). Usa un gráfico para ilustrar tu respuesta.

  




  
    	
      Our World in Data, Annual Change in Oil Consumption ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.9 Cómo funciona la competencia: transformar un juego de coordinación de cárteles en un dilema del prisionero competitivo


  Antes de empezar

  Para entender el modelo de esta sección necesitarás conocer la teoría de juegos y el concepto de equilibrio de Nash que presentamos en la unidad 4. Si no los conoces, puedes saltarte esta sección o leer las secciones 4.2, 4.3 y 4.13 antes de empezar a trabajar con esta sección.




  En 2020, siete aerolíneas que operaban en el mercado indonesio fueron condenadas por colusión para mantener altos los precios.




​​El cártel de la OPEP está dirigido por los gobiernos de Arabia Saudí y los mayores países productores de petróleo, y no por las compañías petroleras en sí, pero las empresas privadas también pueden formar cárteles. Sin embargo, es difícil mantener cárteles sin el respaldo de los gobiernos cuando hay un número grande de empresas implicadas. En estos casos es posible que a una de las empresas le interese más no cobrar los precios elevados acordados por el cártel, sino actuar como competidora y cobrar un precio bajo para captar más cuota de mercado. Cuando sucede esto, el cártel se desintegra y eso genera precios más bajos para los consumidores.

La teoría de juegos nos permite entender de qué manera puede actuar la competencia para destruir un cártel. Pensemos en un mercado formado por dos empresas (A y B) que venden un bien idéntico cuya producción cuesta 1 dólar. Si ambas empresas cobran un precio alto por él (de 4 dólares, por ejemplo), las ventas totales de ese producto en el mercado ascenderán a 60 unidades repartidas por igual entre ambas empresas. Si las dos cobran un precio bajo (de 2 dólares, por ejemplo), las ventas totales ascenderán a 72 unidades también repartidas de manera equitativa entre ambas.

El beneficio por unidad es de 3 dólares con el precio alto y de 1 dólar con el precio bajo. De modo que el beneficio que obtiene cada empresa se corresponde con el beneficio por unidad multiplicado por la mitad de las ventas que tienen lugar en el mercado al precio elegido o:


  	3 $ × 30 = 90 $ si ambas empresas cobran el precio alto;

  	1 $ × 36 = 36 $ si ambas empresas cobran el precio bajo.



Así que las empresas (es decir, quienes las regentan) podrían beneficiarse actuando juntas como un cártel y acordando entre ellas cobrar un precio de mercado elevado. Pero esto no significa que el cártel pueda mantenerse. Tenemos que preguntarnos: ¿Podría una de las empresas obtener un beneficio mayor si abandonara el cártel? Supongamos que la empresa A abandona el cártel y cobra 2 dólares mientras la empresa B sigue vendiendo a 4 dólares. Como se trata de bienes idénticos, todo el mercado acudirá a la empresa con el precio más bajo. La empresa A obtendría entonces un beneficio de 72 dólares (es decir, el beneficio por unidad, de 1 dólar, multiplicado por las unidades vendidas en todo el mercado al precio más bajo, 72 unidades). Esta es una cantidad más baja que los 90 dólares de beneficio que reporta permanecer en el cártel. Así que la empresa A decidirá no marcharse del cártel, y ese mismo cálculo convencerá también a la empresa B para quedarse en él. El cártel puede mantenerse.

Si traducimos esto a los términos de la teoría de juegos, acabamos de evidenciar que cobrar un precio alto es la mejor respuesta si la otra empresa hace lo mismo. La matriz de pagos de la figura 8.20 muestra que cobrar precios altos es un equilibrio de Nash: si la otra empresa cobra 2 dólares, entonces cobrar 4 dólares significaría no vender nada. Este juego de fijación de precios con dos empresas y dos equilibrios de Nash es un juego de coordinación en el que los propietarios de ambas empresas prefieren el equilibrio de precio alto. Pueden lograrlo acordando que ambas aplicarán el precio alto (esto es, creando un cártel) y pueden mantenerlo porque ninguna de ellas se beneficiaría si lo abandonara. Estos acuerdos suelen efectuarse de manera informal y secreta porque la colusión para mantener precios elevados nunca está bien vista entre la clientela y es ilegal en muchos países.




                [image: En esta matriz de pagos, la empresa A y la empresa B pueden fijar un precio alto o un precio bajo. Los pagos son los beneficios de (Empresa A, Empresa B). Si ambas establecen un precio alto, los pagos son (90 , 90). Si la empresa A fija un precio alto y la empresa B fija un precio bajo, los pagos son (0 , 72). Si la empresa A pone un precio bajo y la empresa B pone un precio alto, los pagos son (72 , 0). Si ambas fijan un precio bajo, los pagos son (36 , 36).]



Figura 8.20 
Pagos en el juego de la fijación de precios con dos empresas, un juego de coordinación con dos equilibrios de Nash.







	barreras de entrada
	Expresión que hace referencia a todo aquello que dificulta la entrada de empresas nuevas en un mercado, como los derechos de propiedad intelectual o las economías de escala en la producción.




​Si hay barreras de entrada que eviten que otras empresas vendan en el mercado, entonces nuestras dos empresas pueden mantener el precio alto. Pero consideremos qué cambiaría si una tercera empresa C pudiera entrar en el mercado.

La figura 8.21 muestra la matriz de pagos desde el punto de vista de la empresa A suponiendo que las empresas B y C se comportan de la misma manera entre sí.

Si las tres empresas imponen el mismo precio, el mercado se reparte por igual entre ellas: si el precio es elevado, cada una vende 20 unidades del bien y recibe 60 dólares de beneficio; si el precio es bajo, cada una vende 24 unidades y recibe 24 dólares de beneficio. Si fijan precios diferentes, se venden 72 unidades, y el beneficio de 72 dólares se reparte entre las empresas con precios bajos, mientras que las que tienen precios altos no venden nada.

Una vez más, las empresas preferirían formar un cártel que permitiera a todas fijar un precio alto en lugar de un resultado en el que todas fijen un precio bajo. Pero en este caso, el cártel no puede mantenerse. La primera columna de la matriz de pagos muestra que si B y C fijan un precio elevado, la empresa A prefiere desligarse y vender 72 unidades para obtener un beneficio de 72 dólares, que es más que los 60 dólares de beneficio que recibiría si se quedara dentro del cártel. Y, entonces, las otras empresas la seguirían para poder sobrevivir, y el cártel se disolvería.




                [image: En esta matriz de pagos, la empresa A, la empresa B y la empresa C pueden fijar un precio alto o un precio bajo. Las empresas B y C fijan un precio conjunto. Los pagos son los beneficios de (Empresa A, Empresa B, Empresa C). Si todas fijan un precio alto, los pagos son (60 , 60 , 60). Si la empresa A establece un precio alto y las empresas B y C ponen un precio bajo, los pagos son (0 , 36 , 36). Si la empresa A fija un precio bajo y las empresas B y C establecen un precio alto, los pagos son (72 , 0 , 0). Si todas fijan un precio bajo, los pagos son (24 , 24 , 24).]



Figura 8.21 
Pagos en el juego de la fijación de precios con tres empresas, un dilema del prisionero.







​El aumento de la competencia cuando hay tres empresas implica que el juego de fijación de precios pase de ser un juego de coordinación para mantener un cártel con precios altos a convertirse en un juego del dilema del prisionero en el que la estrategia dominante es fijar un precio bajo. Un cártel no funcionará, porque cada miembro preferirá incumplir el acuerdo de fijación de precio y bajarlo. Esto es así porque la empresa adicional reduce los beneficios disponibles para el cártel, lo que convierte la traición al cártel en una estrategia más rentable.

Igual que en los ejemplos de la unidad 4, la falta de cooperación en un juego del dilema del prisionero arroja pagos más bajos para todas las empresas. Pero esto se puede considerar un resultado mejor debido a los beneficios que supone para los consumidores, cuyos pagos en forma de precios más bajos no están incluidos en el juego. En el caso de los cárteles, las políticas públicas pueden intentar reducir las barreras de entrada para que haya posibilidad de que entre en el mercado la tercera empresa (o incluso más), lo que aumenta la competencia y dificulta aún más que las empresas cooperen entre sí para fijar precios.


  Ejercicio 8.9 Juego de fijación de precios con tres empresas: los jugadores B y C siguen comportamientos distintos

  Imagina que en el juego de fijación de precios mostrado en la figura 8.21, las empresas B y C pueden fijar precios diferentes la una de la otra.

  
    	Usa los números que se dan en esta sección para calcular los pagos en el caso de que B establezca un precio alto y C ponga un precio bajo.

    	Dibuja dos matrices de pagos como la de la figura 8.21, cada una de ellas con las opciones de A y de B, de forma que una matriz de pagos muestre los pagos de las tres empresas cuando C establece un precio alto, y que la otra muestre los pagos de las tres empresas cuando C fija un precio bajo. Encuentra el equilibrio de Nash de esta variante del juego y compáralo con el equilibrio de Nash del juego de la figura 8.21. (Pista: Compara los pagos para A y B dentro de cada matriz, y compara los pagos de C entre las matrices).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.10 Oferta, demanda y equilibrio competitivo: ¿Es este un buen modelo?


​Para modelizar mercados con muchos compradores y vendedores, partimos de curvas de oferta y de demanda, que nos dicen qué cantidades del bien ofertan los vendedores y demandan los compradores a un precio dado, y hallamos el precio de equilibrio del mercado. Entonces afirmamos que:


  	el precio que vacía el mercado es un equilibrio competitivo, porque nadie puede beneficiarse pidiendo u ofreciendo un precio diferente, y que

  	cuando el mercado no se encuentra en el equilibrio competitivo, compradores y vendedores ajustarán los precios y las cantidades para captar rentas hasta que se alcance el equilibrio.




​​
  Características del equilibrio competitivo

  
    	Todas las transacciones se producen a un mismo precio. Esto se conoce como la ley del precio único.

    	El mercado se vacía (la oferta iguala a la demanda).

    	Todos los participantes son precioaceptantes (pueden comprar o vender tantas unidades como quieran al precio de mercado, pero nadie podrá beneficiarse aplicando un precio diferente).

  




	ley del precio único
	Esta ley afirma que, en equilibrio, todos los compradores y vendedores intercambian bienes o servicios idénticos al mismo precio.



Este modelo se utiliza mucho en economía. Para decidir si se puede aplicar al caso de un mercado particular hay que considerar si las condiciones de ese mercado se asemejan a las condiciones teóricas necesarias para que se dé un equilibrio competitivo.

Condiciones para que se dé un equilibrio competitivo

Los requisitos teóricos para que un mercado esté en equilibrio competitivo son los siguientes:


  	que haya muchos compradores y vendedores y todos actúen de forma independiente;

  	que haya bienes idénticos (homogéneos);

  	que todos los compradores y vendedores conozcan los precios que usan todos los demás;

  	que compradores y vendedores siempre busquen el mejor precio posible.



Si se dan estas condiciones, entonces al precio de equilibrio de mercado, la competencia entre vendedores y entre compradores garantizará que nadie intercambie a otro precio, es decir, que todos sean precioaceptantes y que el mercado esté en el equilibrio competitivo.


	perfectamente competitivo
	Un mercado puede describirse como perfectamente competitivo si (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, todos ellos actúan de forma independiente, son conocedores de los precios y siempre eligen el mejor precio que pueden conseguir, y (ii) el mercado está en equilibrio competitivo, con una oferta igual a la demanda, y todos los compradores y vendedores actúan como precioaceptantes.




​​Los mercados que cumplen estas condiciones se definen a veces como perfectamente competitivos, en reconocimiento de que se trata de unas condiciones ideales que rara vez se dan en la práctica:


  	Aunque el petróleo es un producto homogéneo y hay numerosos compradores y vendedores en el mercado mundial de este bien, no fueron condiciones suficientes para evitar que un grupo de grandes productores adquiriera poder de mercado a través de un cártel.

  	Hay muchos bienes que están diferenciados de alguna manera, lo que reduce la intensidad de la competencia.

  	Los compradores no siempre están tan bien informados ni tan atentos a los precios como para elegir el más bajo disponible en el mercado y, por tanto, obligar a los vendedores a competir. Si comparar precios conlleva tiempo y esfuerzo, es posible que los consumidores decidan comprar en cuanto encuentren algo que les encaje, en lugar de seguir buscando.




  Ejercicio 8.10 Fijación de precios

  En 2014, los productores de las chocolatinas más vendidas del mundo fueron acusados de coludir entre sí para mantener precios altos. Usa la información que se da en este artículo para responder las siguientes cuestiones.

  
    	¿Cuáles de los requisitos teóricos para que un mercado esté en equilibrio competitivo no cumple el mercado de las chocolatinas?

    	Aunque cada marca de chocolatinas se enfrenta a la competencia de muchas otras marcas parecidas, ¿por qué hay algunos productores con un poder de mercado considerable?

    	Describe algunas condiciones del mercado que favorezcan comportamientos de fijación de precios (como el que se sospecha entre los productores de chocolatinas) y explica por qué.

  



El equilibrio competitivo como referente útil


	competencia perfecta
	Tipo de interacción entre los compradores y los vendedores que tiene lugar en el equilibrio de un mercado cuando (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, (ii) la oferta es igual a la demanda y (iii) todos los participantes actúan como precioaceptantes.




​Aunque las condiciones teóricas para la competencia perfecta rara vez se dan, el equilibrio competitivo brinda un referente útil porque genera el máximo excedente total disponible en el mercado. Las condiciones para que se dé un equilibrio competitivo indican las características del mercado que cabe esperar que favorezcan la competencia y deparen resultados beneficiosos. En la sección anterior vimos un ejemplo en el que el aumento del número de empresas en el mercado destruía un cártel y daba como resultado precios más bajos. Por la unidad 7 sabemos que las empresas se enfrentan a una competencia mayor y tienen menos poder de mercado cuando hay disponibles sustitutos cercanos de sus productos.


​Con la llegada de las compras por internet, los economistas conjeturaron que los mercados minoristas se volverían más competitivos: los consumidores tendrían facilidad para comparar precios de numerosos vendedores antes de decidirse a comprar. Pero incluso en este entorno, los consumidores no son tan sensibles a los precios como para forzar a las empresas a vender al mismo precio.1 De acuerdo con el comparador de precios en internet para juegos de mesa BoardGamePrices, el Monopoly (que solo fabrica un proveedor, pero venden numerosos minoristas) estaba disponible en mayo de 2022 en tiendas en línea de Reino Unido a precios que variaban desde 20,59 libras hasta 37,20 libras (con gastos de envío incluidos dentro de Reino Unido).


  Ejercicio 8.11 La ley del precio único

  Comprueba la ley del precio único buscando qué precios tiene en internet un producto que debería costar siempre lo mismo, como un videojuego, un juego de mesa o un electrodoméstico. Usa internet para buscar qué precio de venta tiene ese artículo en varios proveedores diferentes.

  ¿En qué medida se cumple la ley del precio único en el producto que elegiste? Propón algunas explicaciones para lo que hayas observado.




​¿Dónde se puede aplicar el modelo del equilibrio competitivo?

Hay mercados en los que se dan unas condiciones más cercanas a las requeridas para que haya una competencia intensa y una aceptación de precios. Productos agrícolas como el trigo, el arroz, el café o los tomates tienen muchos compradores y vendedores y son bastante homogéneos. Los bienes no son verdaderamente idénticos, y es improbable que todo el mundo conozca todos los precios. Pero está claro que compradores y vendedores tienen poco poder para influir en el precio al que comercian. De modo que el modelo de oferta y demanda nos ayuda a entender el mercado de la quinoa, así como el del algodón durante la guerra de secesión de Estados Unidos.

En otros casos, en los que hay pequeñas diferencias en cuanto a calidad o a otras características de los bienes, puede haber suficiente competencia como para que las curvas de demanda de las empresas sean elásticas y haya un rango estrecho de precios viables. Entonces podemos admitir la aceptación de precios como una aproximación para obtener un modelo simple del mercado; un ejemplo lo encontramos en el mercado minorista de bienes y servicios, donde muchas tiendas pequeñas venden productos muy similares que los consumidores compran con regularidad, como una barra de pan o una taza de café.

Un modelo simplificado puede brindar predicciones útiles cuando los supuestos de partida solo se dan de manera aproximada. En el ejemplo del mercado del petróleo de la década de 1970, los vendedores de la OPEP no actuaron de forma independiente. Tenían un poder de mercado considerable que les permitió limitar la oferta y subir el precio de mercado. Sin embargo, el precio se siguió fijando en el punto donde la demanda se cruzaba con la curva de oferta (restringida), y fue igual al coste marginal, por lo que pudimos emplear el modelo de oferta y demanda para conocer el resultado. La valoración de si se pueden extraer o no conclusiones sobre el mundo real a partir de un modelo simplificado es una competencia importante del análisis económico.

Walras, Hayek y el debate sobre el equilibrio competitivo

Léon Walras, economista francés del siglo XIX, creó un modelo matemático de una economía completa en la que compradores y vendedores son precioaceptantes que ha influido en muchos de los planteamientos económicos actuales sobre los mercados.


​​
  Grandes economistas Léon Walras

  


                [image: Léon Walras]






  Léon Walras (1834–1910) fue uno de los fundadores de la escuela neoclásica de economía. Fue un estudiante apático y suspendió dos veces el examen de ingreso en la École Polytechnique de París, una de las universidades más prestigiosas de su Francia natal. Así que, en lugar de formarse en esa institución, estudió ingeniería en la École des Mines de París. Al final, su padre, que era economista, lo convenció para que aceptara el reto de convertir la economía en una ciencia.

  La ciencia económica pura a la que él aspiraba consistía en estudiar las relaciones entre las cosas, no entre las personas, y logró un éxito notable al eliminar las relaciones humanas de sus modelos. «La teoría pura de la economía», escribió, «se parece en todos los aspectos a las ciencias físico-matemáticas».

  Su método para simplificar la economía de manera que pudiera expresarse en términos matemáticos consistió en representar las interacciones entre agentes económicos como si se tratara de relaciones entre factores y productos, y en centrarse por completo en la economía en equilibrio. En el proceso, la figura del empresario, actor clave para la creación de riqueza desde la Revolución Industrial hasta hoy, sencillamente desapareció de la economía walrasiana:

  
    El supuesto del equilibrio permite incluso llegar a abstraerse de los empresarios y considerar simplemente que los servicios productivos se intercambian en cierto sentido directamente unos por otros… (Elements of Theoretical Economics, 1874)2

  

  Walras representó las relaciones económicas básicas como ecuaciones que él empleaba para estudiar el funcionamiento de una economía completa formada por numerosos mercados interconectados. Antes de Walras, la mayoría de economistas había considerado esos mercados de manera aislada: estudiaban, por ejemplo, cómo el precio de los textiles estaba determinado por el mercado de la ropa o cómo las rentas de tierras dependían del mercado del suelo.

  
  ​Walras creó lo que ahora se denomina la teoría del equilibrio general, un modelo matemático de toda una economía en la que todos los mercados se encuentran en equilibrio competitivo. Su obra sirvió de base para la demostración, muy posterior, del teorema de la mano invisible para determinar las condiciones bajo las cuales ese equilibrio es paretoeficiente.

  
  ​Walras defendió el derecho a la propiedad privada, pero, para ayudar a los trabajadores pobres, también abogó por la nacionalización de la tierra y la eliminación de los impuestos sobre los salarios.




  
    Pregunta 8.11 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el planteamiento de Léon Walras para crear modelos y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El planteamiento que siguió Walras para la creación de modelos fue el de las ciencias físicas y matemáticas.

      	Walras se centró en el estudio del equilibrio competitivo.

      	Los modelos de Walras tenían en cuenta los efectos de un mercado en otros mercados dentro de la economía.

      	Los modelos de Walras tenían en cuenta el comportamiento de los empresarios y otras relaciones humanas.

    

    
      	Walras aspiró a convertir la economía en una ciencia centrándose en el estudio de relaciones entre cosas y no entre personas.

      	El enfoque de Walras se centraba en exclusiva en la economía en equilibrio.

      	Walras modelizó el conjunto completo de la economía, que se componía de muchos mercados interconectados. En cambio, otros economistas de su tiempo habían considerado cada mercado de manera aislada.

      	Walras modelizó interacciones entre agentes económicos como si se tratara de relaciones entre factores de producción y productos. De ahí que en los modelos de Walras no se tenga en consideración el comportamiento de empresarios ni otras relaciones humanas.

    

  




​​Siete años después del fallecimiento de Walras, su modelo de equilibrio general resultó crucial en el debate sobre la viabilidad y la conveniencia de una planificación económica centralizada comparada con una economía de mercado. En 1917, la revolución bolchevique de Rusia colocó la economía socialista y la planificación centralizada en la agenda de numerosos economistas, pero, curiosamente, fueron los defensores de la planificación centralizada, y no los partidarios del mercado, quienes emplearon las ideas de Walras para respaldar sus puntos de vista.


​​Friedrich Hayek y otros defensores de la competencia de mercado criticaron el modelo de equilibrio general. Esgrimieron que al ignorar que la economía capitalista está en cambio constante y, por tanto, que también lo está la contribución del emprendimiento y de la creatividad, Walras había dejado de lado las verdaderas virtudes del mercado.

En opinión de Hayek, el concepto de un equilibrio competitivo con aceptación de precios no captaba lo relevante de la competencia. «La teoría moderna del equilibrio competitivo», escribió, «da por hecho que existe una situación que una verdadera explicación debería contemplar como el efecto del proceso competitivo».

Tras definir la competencia como «una acción para intentar conseguir lo que otra persona intenta conseguir al mismo tiempo», esgrimió:


  Ahora bien, ¿cuántos de los medios adoptados en la vida cotidiana para ese fin seguirían estando a disposición de un vendedor en un mercado donde imperara lo que se conoce como «competencia perfecta»? Creo que la respuesta es exactamente ninguno. La publicidad, la reducción de precios y el perfeccionamiento (la «diferenciación») de los bienes o servicios producidos quedan excluidos por definición: la competencia «perfecta» significa, de hecho, la ausencia de cualquier actividad competitiva. (The Meaning of Competition, 1946).



En la práctica, las economías son una mezcla de mercados más o menos competitivos. Pero, tal como afirmó Hayek, hay muchas actividades competitivas con mayor probabilidad de ser adoptadas por empresas con poder de mercado (como las de la unidad 7) que por empresas que operan en mercados más competitivos.

Una empresa con un producto único se anunciará («¡Compre Nike!») para desplazar la curva de demanda de su producto hacia la derecha. Pero, ¿para qué habría de anunciar una sola empresa competitiva «¡Beba leche!»? Eso desplazaría la curva de demanda de todas las empresas del sector. Lo más probable es que los mensajes como «¡Beba leche!» estén financiados por alguna agrupación de productores lácteos, y no por uno en particular.

Lo mismo sucede con los gastos destinados a influir en las políticas públicas. Si una empresa grande con poder de mercado consigue una relajación de las regulaciones medioambientales, entonces esa acción le reportará un beneficio directo. Pero hacer campaña y presión no resultará atractivo a una empresa competitiva, porque casi todo el beneficio se lo llevarán sus competidores.


​De forma análoga, es más probable que la investigación y el desarrollo se acometan desde empresas sometidas a poca competencia, ya que, si logran una innovación provechosa, los beneficios no se perderán con competidores que también la adopten.


  La economía aprende de los hechos En busca de la competencia perfecta

  Desde comienzos del siglo XIX, las capturas pesqueras del Atlántico que arribaban al puerto de Nueva York se vendían a restaurantes y minoristas en la lonja Fulton Fish Market. En la actualidad sigue siendo el mercado de pescado fresco más grande de Estados Unidos, pero ahora la mercancía llega por tierra o por aire. Los comerciantes no exhiben sus precios, sino que los intercambios se realizan a través de la negociación directa: los clientes pueden inspeccionar el pescado y proponer un precio antes de tomar una decisión.

  
  ​​Kathryn Graddy, economista especializada en cómo se establecen los precios, estudió la lonja de Fulton Fish Market. Había unos 35 comerciantes con puestos muy próximos entre sí, lo que permitía a los clientes observar con facilidad la cantidad y calidad del pescado disponible y proponer un precio a varios vendedores. Reunió datos de 3357 ventas de pescadilla por parte de un mismo comerciante que incluyen el precio, la cantidad y la calidad del pescado, así como algunas características de los compradores.3 4

  Por supuesto, los precios no fueron los mismos en todas las transacciones: la calidad variaba, y las existencias también lo hacían, de un día para otro. Pero lo sorprendente de sus observaciones fue que, en promedio, los compradores asiáticos pagaban alrededor de un 7 % menos por cada libra de pescado que los compradores occidentales. (Todos los vendedores eran occidentales). No parecía haber diferencias entre las operaciones con compradores occidentales y asiáticos que sirvieran para explicar la diferencia de precios. Ve la entrevista que mantuvimos con Graddy para averiguar cómo recopiló sus datos y qué descubrió sobre el modelo de equilibrio competitivo.

                          
                    Kathryn Graddy: En busca de la competencia perfecta    





  Ejercicio 8.12 El mercado de Fulton Fish Market

  Usa el vídeo de Kathryn Graddy para responder las siguientes preguntas.

  
    	Resume qué descubrió sobre la ley del precio único en esta lonja de pescado. ¿Qué explicación da ella a sus hallazgos?

    	¿Por qué compradores y vendedores no intentaban conseguir tratos mejores?

    	¿Por qué no entraban en el mercado comerciantes nuevos en busca de rentas económicas?
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Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores


​​8.11 Caso práctico: ¿Por qué es importante la información sobre precios?

El pescado y la pesca son una parte importante de la vida de la población del estado indio de Kerala. La mayoría come pescado al menos una vez al día, y más de un millón de personas está implicada en la industria pesquera. Pero antes de 1997, los precios eran elevados y los beneficios de la pesca eran limitados debido a una mezcla de despilfarro y de poder de negociación por parte de los pescaderos, quienes compraban las capturas de los pescadores y las vendían a los consumidores.

Cuando los pescadores regresaban a puerto para vender sus capturas diarias de sardinas, muchos se encontraban con que los pescaderos ya tenían todo el pescado que necesitaban para ese día. Los pescadores estaban en una posición negociadora débil porque si no lograban vender su mercancía, se veían obligados a devolverla al mar. Unos pocos afortunados llegaban al puerto adecuado en el momento oportuno en el que la demanda excedía la oferta y eran recompensados con precios extraordinariamente elevados.


​La figura 8.22 ilustra la suerte o la mala suerte de los pescadores que regresaron a los puertos de la costa de Kerala el 14 de enero de 1997. Aquel día se tiraron al mar las capturas de once de los barcos que arribaron a la ciudad de Vatakara debido a un exceso de oferta. Pero en los mercados situados a 15 kilómetros de distancia de Vatakara, había un exceso de demanda y los precios eran altos: 15 compradores se marcharon del mercado de Chombala sin poder comprar pescado a ningún precio. Tan solo en siete de las 15 localidades (en la línea vertical) se vació el mercado con precios que oscilaron entre las 4 rupias por kilogramo y más de 7 rupias por kilogramo.




                [image: En este diagrama de dispersión, el eje horizontal muestra dos medidas: el número de cargamentos de pescado destruidos (exceso de oferta) y el número de compradores sin posibilidad de adquirir pescado (exceso de demanda). El intervalo va de -12 a 16, donde los números negativos se corresponden con un exceso de oferta y los números positivos se corresponden con un exceso de demanda. El eje vertical muestra el precio en rupias por kilogramo con un intervalo que va de 0 a 10. Las coordenadas son (medida en el eje horizontal, precio). Se muestran varios puntos con coordenadas: (-11 , 0), etiquetado como Vatakara, (-6 , 0), (-4 , 0), (0 , 3,8), (0 , 4,2), etiquetado como Aarikkadi, (0 , 6), (0 , 6,2), (0 , 6,8), (0 , 7), (1 , 8,2), (2 , 8,5), (11 , 9,4), (12 , 9,5) y (16 , 9,6), etiquetado como Chombala. El precio medio en los mercados con exceso de demanda es 9,3 rupias por kilogramo. El precio medio en los mercados sin exceso de demanda ni de oferta es 5,9 rupias por kilogramo.]



Figura 8.22 
Poder de negociación y precios en el mercado mayorista de pescado de Kerala (14 de enero de 1997). (Nota: Dos mercados tuvieron el mismo resultado, con un precio de 6,2 rupias por kilogramo).






Robert Jensen. 2007. «The Digital Provide: Information (Technology), Market Performance, and Welfare in the South Indian Fisheries Sector». The Quarterly Journal of Economics 122 (3) (Agosto): pp. 879–924.







​Está claro que ni los pescadores ni los pescaderos estaban sometidos a la ley del precio único. No se daban las condiciones para un equilibrio competitivo porque los mercados individuales eran pequeños y, en el conjunto completo del mercado de la sardina, los vendedores no disponían de información sobre los precios.


​Todo esto cambió en cuanto los pescadores dispusieron de teléfonos móviles. Mientras aún estaban en el mar, los pescadores telefoneaban a los mercados de la costa y elegían el que tenía los precios más altos ese día. Si regresaban a un mercado con precios altos, obtenían una renta económica (es decir, ingresos que excedían su segunda mejor alternativa, que era regresar a un mercado sin exceso de demanda o incluso con exceso de oferta).

Tener acceso a la información del mercado en tiempo real sobre los precios del pescado permitió a los pescadores adaptar su patrón de producción (la pesca) y de distribución (el mercado al que acudían) para asegurarse los beneficios más altos.

Un estudio de 15 lonjas a pie de playa a lo largo de 225 kilómetros de la costa norte de Kerala reveló que, en cuanto los pescadores empezaron a usar teléfonos móviles, las diferencias en los precios diarios entre los mercados costeros se redujeron a una cuarta parte de los valores previos. Ningún barco se vio obligado a arrojar sus capturas al mar. La reducción del derroche y la eliminación del poder de negociación de los pescaderos incrementó los beneficios de los pescadores en un 8 % al mismo tiempo que los precios para el consumidor cayeron un 4 %.


​Sabemos que una de las condiciones para que se dé el equilibrio competitivo es que compradores y vendedores conozcan los precios a los que comercian los demás. Los teléfonos móviles permitieron a los pescadores obtener más información sobre precios y captar rentas con mayor efectividad. Sus actividades para captar rentas transformaron el funcionamiento de las lonjas de pescado de Kerala: estuvieron cerca de implantar la ley del precio único en beneficio de pescadores y consumidores (pero no de los pescaderos que habían actuado hasta entonces como intermediarios).


  
    Pregunta 8.12 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 8.22 muestra cómo influyó el poder de negociación en los precios del pescado que se vendió en las lonjas de playa de Kerala el 14 de enero de 1997. ¿Qué conclusiones podemos extraer a partir de esa información?

    
      	Cuanto mayor es el exceso de oferta, menor es el precio del pescado.

      	El precio del pescado en todos los mercados con exceso de demanda es 9,3.

      	Los datos cumplen la ley del precio único.

      	Los datos demuestran que los compradores tienen poder de negociación cuando hay exceso de oferta.

    

    
      	El precio del pescado es cero en todos los mercados con exceso de oferta.

      	El precio medio en los mercados con exceso de demanda es 9,3, pero cuanto mayor es el exceso de demanda, más alto es el precio.

      	La ley del precio único no se cumple porque el pescado se vende a precios diferentes en distintos lugares.

      	Cuando hay exceso de oferta, el precio es cero. Los compradores tienen todo el poder de negociación mientras que los vendedores no tienen ninguno.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Oferta y demanda: mercados con muchos compradores y vendedores

8.12 El efecto de un impuesto


  
  ​El tabaco fue uno de los primeros bienes de consumo que se gravó con un impuesto en Estados Unidos en el siglo XVIII. En 1951, el impuesto federal sobre el consumo de cigarrillos en Estados Unidos aumentó de 7 a 8 centavos por paquete para ayudar a financiar la guerra de Corea.1




​Los gobiernos recaudan impuestos de diferentes formas por razones diversas. Usan los impuestos sobre la renta o el patrimonio tanto para recaudar dinero para financiar el gasto público como para redistribuir los recursos y reducir la desigualdad. A veces gravan bienes específicos con la finalidad de recaudar fondos o para influir en la decisión de los compradores. Muchos países gravan en la actualidad los cigarrillos para desincentivar el consumo de tabaco, pero mucho antes de que se conocieran sus efectos nocivos para la salud, los impuestos al tabaco se usaban para recaudar fondos. Los impuestos sobre el carbono son una herramienta importante para luchar contra el cambio climático; en este caso, tienen la finalidad inequívoca de reducir las emisiones de gases de efecto invernadero.


​Podemos usar el modelo de oferta y demanda para valorar el efecto que tienen los impuestos en los precios, las cantidades y la recaudación de fondos públicos.

El uso de impuestos para recaudar fondos: el caso de la sal


​​​​​​Durante siglos, la sal se ha empleado como conservante que permitía almacenar, transportar y comercializar alimentos. Los chinos de la antigüedad abogaron por gravar la sal con impuestos para recaudar fondos porque la gente la necesitaba, por muy elevado que fuera su precio. Los impuestos a la sal fueron utilizados por las elites que gobernaban la India antigua, por la monarquía francesa y la Rusia zarista, así como por los británicos en India.

La figura 8.23 ilustra cómo podría funcionar un impuesto a la sal. En un principio, el equilibrio del mercado se encuentra en el punto A. Supón que la venta de sal se grava con un impuesto del 30 % sobre su precio habitual para que lo paguen los productores de este bien. El coste marginal de suministrar cada unidad de sal aumenta en la cantidad del impuesto, así que la curva de oferta se desplaza: el precio es un 30 % mayor para cada cantidad dada.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. Una línea decreciente está etiquetada como Demanda. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado. Estas líneas se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Otra curva creciente se sitúa por encima de la curva de oferta del mercado en todos los puntos y está etiquetada como Oferta del mercado con el impuesto. Es más empinada que la curva de oferta del mercado y cruza la curva de demanda en el punto B (q1, p1), que representa una cantidad inferior a la de q-asterisco y un precio superior a p-asterisco. El impuesto que se paga al gobierno es la diferencia entre p1 y el precio correspondiente a la oferta original del mercado en q1, indicado mediante p0.]



Figura 8.23 
El efecto de un impuesto a la sal del 30 %.






  


                [image: El equilibrio inicial: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay dos líneas que se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Una línea decreciente está etiquetada como Demanda. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado.]



El equilibrio inicial



En un principio, el equilibrio del mercado se encuentra en el punto A. El precio es \(P^*\), y la cantidad de sal vendida es \(Q^*\).






  


                [image: Un impuesto del 30 %: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. Una línea decreciente está etiquetada como Demanda. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado. Estas líneas se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Otra curva creciente se sitúa por encima de la curva de oferta del mercado en todos los puntos y está etiquetada como Oferta del mercado con el impuesto. Es más empinada que la curva de oferta del mercado y cruza la curva de demanda en una cantidad inferior a q-asterisco y en un precio más alto que p-asterisco.]



Un impuesto del 30 %



Se grava a los productores con un impuesto del 30 %. Sus costes marginales son en la práctica un 30 % más elevados por cada cantidad. La curva de oferta se desplaza, pero no de forma paralela, ya que la cantidad de dólares pagados en impuestos aumenta con la cantidad producida.






  


                [image: El nuevo equilibrio: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. Una línea decreciente está etiquetada como Demanda. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado. Estas líneas se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Otra curva creciente se sitúa por encima de la curva de oferta del mercado en todos los puntos y está etiquetada como Oferta del mercado con el impuesto. Es más empinada que la curva de oferta del mercado y cruza la curva de demanda en el punto B (q1, p1), que representa una cantidad más baja que q-asterisco y un precio más alto que  p-asterisco.]



El nuevo equilibrio



El nuevo equilibrio se sitúa en B. El precio pagado por los consumidores ha aumentado hasta \(P_1\), y la cantidad ha caído hasta \(Q_1\).






  


                [image: El impuesto que se paga al gobierno: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. Una línea decreciente está etiquetada como Demanda. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado. Estas líneas se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Otra curva creciente se sitúa por encima de la curva de oferta del mercado en todos los puntos y está etiquetada como Oferta del mercado con el impuesto. Es más empinada que la curva de oferta del mercado y cruza la curva de demanda en el punto B (q1, p1), que representa una cantidad inferior a la de q-asterisco y un precio superior a p-asterisco. El impuesto que se paga al gobierno es la diferencia entre p1 y el precio correspondiente a la oferta original del mercado en q1, indicado mediante p0.]



El impuesto que se paga al gobierno



El precio que reciben los productores (después de pagar el impuesto) es \(P_0\). La flecha de doble punta indica el impuesto pagado al gobierno por cada unidad de sal vendida.









	incidencia fiscal, incidencia impositiva
	Efecto de un impuesto sobre las ganancias o excedentes de compradores, vendedores o ambos.




​El nuevo equilibrio se encuentra en el punto B, donde se comercializa una cantidad más reducida. Aunque el precio que paga el consumidor ha aumentado, fíjate en que no es un 30 % más alto que antes, porque los consumidores responden al incremento de precio comprando menos cantidad de sal, y cuando se produce menos sal, cae el coste marginal de la producción. El precio para el consumidor, \(P_1\), es un 30 % más alto que el precio que reciben los productores (neto, después de pagar el impuesto), que es \(P_0\). Los proveedores reciben un precio más bajo que antes, producen menos y tendrán beneficios más bajos. Este ejemplo ilustra una característica importante de los impuestos: el efecto principal de un impuesto no siempre lo notan más las personas que deben abonarlo. En este caso, aunque lo pagan los productores, la incidencia fiscal recae en parte sobre los consumidores y en parte sobre los productores.


​La figura 8.24 compara el excedente total en el equilibrio B cuando existe el impuesto (gráfico de la derecha) con el excedente original en A. En el punto B, cuando la cantidad cae hasta \(Q_1\):


  	El excedente del consumidor cae: Los consumidores pagan un precio más alto, \(P_1\), y compran menos sal.

  	El excedente del productor cae: Los productores suministran menos cantidad y reciben un precio neto más bajo, \(P_0\).

  	Recaudación tributaria: Se paga al gobierno un impuesto igual a \((P_1 – P_0)\) por cada una de las unidades de sal \(Q_1\) que se vende (el área sombreada en color verde).

  	El excedente total (incluyendo los ingresos fiscales) es más bajo: El impuesto provoca una pérdida de eficiencia igual al área del triángulo blanco, que equivale a \(1/2 × (Q^* − Q_1) × (P_1 − P_0)\).






                [image: Hay dos diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra la cantidad de sal, y el eje vertical muestra el precio de la sal. Las coordenadas son (cantidad, precio). Hay tres líneas. Una línea decreciente está etiquetada como Demanda del mercado. Una línea creciente parte de un valor más bajo en el eje vertical y está etiquetada como Oferta del mercado. Estas líneas se cruzan en el punto A (q-asterisco, p-asterisco). Otra curva creciente se sitúa por encima de la curva de oferta del mercado en todos los puntos y está etiquetada como Oferta del mercado con el impuesto. Es más empinada que la curva de oferta del mercado y cruza la curva de demanda en el punto B (q1, p1), que representa una cantidad inferior a la de q-asterisco y un precio superior a p-asterisco. La región inscrita entre la curva de demanda del mercado, el eje vertical y la línea horizontal de p-asterisco es el excedente del consumidor en el equilibrio previo a la introducción del impuesto. La región inscrita entre la curva de oferta del mercado, el eje vertical y la línea horizontal en p-asterisco es el excedente del productor en el equilibrio previo a la introducción del impuesto. El precio que recibieron los productores tras la introducción del impuesto es p0. La región inscrita entre la curva de demanda del mercado, el eje vertical y la línea horizontal en p1 es el excedente del consumidor en el equilibrio posterior a la introducción del impuesto. La región inscrita entre la curva de oferta del mercado, el eje vertical y la línea horizontal en p0 es el excedente del productor en el equilibrio posterior a la introducción del impuesto. El rectángulo inscrito entre los puntos (0, p0), (0, p1), B en (q1, p1) y (q1, p0) es el ingreso que recibe el gobierno con el impuesto. El triángulo inscrito entre los puntos A, B y (q1, p0) es la pérdida de eficiencia que se deriva del impuesto.]



Figura 8.24 
Cuando se aplica el impuesto, el excedente del mercado de sal se corresponde con:
excedente total = excedente del consumidor + excedente del productor + ingreso del gobierno






Si ese ingreso se destina a mejorar la sociedad, podemos considerar el excedente total como una medida monetaria de las ganancias que genera el comercio en el mercado de la sal para toda la sociedad en su conjunto. Comparado con la situación anterior al impuesto, parte del excedente se ha transferido de los consumidores y los productores al gobierno, pero también se ha reducido el excedente total: ha habido una pérdida de eficiencia. Aun así, si los ingresos recaudados se gastan en bienes y servicios que mejoren el bienestar de la población, podría ser que este beneficio para la sociedad compensara la pérdida que supone el impuesto para los consumidores y productores, aunque redujese el excedente en el mercado concreto gravado con él.


​​​​​Para recaudar el máximo de ingresos posible y reducir la pérdida de eficiencia, las autoridades gubernamentales preferirían gravar un bien con baja elasticidad de demanda, de manera que la caída de la cantidad sea más bien pequeña. Pero esto también significa que la incidencia del impuesto recaiga en gran medida sobre los consumidores. El célebre impuesto a la sal que creó la monarquía francesa resultó muy gravoso para el pueblo y contribuyó a precipitar la Revolución Francesa. En 1930, el precio artificialmente elevado de la sal en la India colonial británica provocó uno de los instantes más decisivos del movimiento de independencia indio: la marcha de la sal de Mahatma Gandhi para extraer sal del océano Índico. De forma análoga, durante el llamado motín del té de Boston, ocurrido en 1773, un grupo de colonos americanos que se oponían a que el té fuera gravado con un impuesto colonial británico arrojó al mar un cargamento de té en el puerto de Boston.

En numerosas economías actuales, las instituciones que recaudan impuestos están bien establecidas y cuentan con aprobación democrática. Si la ciudadanía considera que los impuestos son justos y se usan en beneficio de la sociedad, los acepta como una parte necesaria de la política social y económica.

Por otro lado, si el gobierno crea impuestos con la finalidad de reducir el consumo de un bien considerado perjudicial (como el tabaco o el carbón), serán más efectivos si la demanda es elástica, de manera que se produzca una mayor caída de la cantidad. En la unidad 10 analizamos algunos ejemplos de ello.


  Ejercicio 8.13 Incidencia fiscal

  La figura 8.24 ilustra que un impuesto del 30 % al precio de la sal influye en el excedente del consumidor, en el excedente del productor y en el precio que pagan los consumidores y el que reciben los productores.

  
    	Usa ese gráfico (o uno nuevo) para mostrar cómo cambiarán estas cuatro variables si los consumidores fueran más inelásticos al precio de lo que se observa en la figura 8.24.

    	¿Cómo cambiaría el resultado al que llegaste en la pregunta anterior si esta vez fueran los productores, y no los consumidores, más inelásticos al precio de lo que se muestra en la figura 8.24?

    	Explica de qué manera la elasticidad relativa de la oferta y de la demanda determina quién soporta una incidencia fiscal mayor.

  




  
    Pregunta 8.13 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 8.24 muestra las curvas de demanda y de oferta para la sal, así como el desplazamiento que experimenta la curva de oferta debido a la introducción de un impuesto del 30 % al precio de la sal. A partir de esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Con el equilibrio posterior a la introducción del impuesto, los consumidores pagan \(P_1\) y los productores reciben \(P^*\).

      	Los ingresos fiscales del gobierno vienen dados por \((P^* – P_0)Q_1\).

      	La pérdida de eficiencia viene dada por \((1/2)(P_1 – P_0)(Q^* – Q_1)\).

      	La reducción del excedente del consumidor debido al impuesto equivale a \((1/2)(Q_1 + Q^*)(P_1 – P^*)\).

    

    
      	Con el equilibrio posterior a la introducción del impuesto, los consumidores pagan \(P_1\) y los productores reciben \(P_0\).

      	El ingreso fiscal del gobierno se corresponde con \((P_1 – P_0)Q_1\).

      	Esta expresión da el área del triángulo situado entre la curva de oferta y la curva de demanda, debajo de AB.

      	Esta expresión da el área del trapecio situado entre las líneas de puntos horizontales que se encuentran entre A y B.

    

  




  
    	
      Institute of Medicine (US) Committee on Preventing Nicotine Addiction in Children and Youths; Lynch B.S., Bonnie R.J., editors. 1994. «Growing up Tobacco Free: Preventing Nicotine Addiction in Children and Youths». National Academies Press (US) 6 (Tobacco Taxation in the United States). ↩
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8.13 El control de precios


​​​​Sabemos que el excedente total se maximiza al precio de equilibrio del mercado. Pero a veces los gobiernos deciden intervenir en un mercado para cambiar precios y lograr otros objetivos, como la equidad.


​​En algunos países, los gobiernos locales o nacionales controlan el precio del alquiler de viviendas. A veces se hace para proteger a los inquilinos, que tal vez tengan poco poder de negociación en su relación con los propietarios, y en otras ocasiones se pretende evitar que los alquileres urbanos resulten demasiado elevados a colectivos de trabajadores que prestan servicios esenciales en un lugar determinado.

La figura 8.25 muestra una situación en la que el gobierno local podría decidir intervenir para controlar el precio del alquiler de viviendas en una ciudad. (Ten en cuenta que aquí hablaremos de renta en el sentido del pago de un alquiler a un propietario para usar una vivienda). En un principio, el mercado se encuentra en equilibrio con 8000 alquileres a una renta de 500 euros. Ahora supón que se produce un aumento de la demanda de alquileres. El precio subirá porque la oferta de viviendas en alquiler es inelástica, al menos a corto plazo, es decir, llevará un tiempo construir viviendas nuevas, por lo que solo se podrían ofrecer más alquileres de manera inmediata si algunos propietarios decidieran arrendar la vivienda en la que residen y trasladarse a otro lugar.


	techo al alquiler
	Precio legal máximo que un arrendador puede cobrar por un alquiler.



Supón que las autoridades municipales temen que este aumento resulte inasumible para muchas familias y que deciden imponer un techo al alquiler que establecen en 500 euros. Sigue los pasos de la figura 8.25 para analizar qué sucede.


​​
  


                [image: Alquiler de viviendas y rentas económicas.]



Figura 8.25 
Alquiler de viviendas y rentas económicas.






  


                [image: El mercado se vacía: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500).]



El mercado se vacía



En un principio, el mercado se vacía con 8000 alquileres a un precio de 500 euros.






  


                [image: Un aumento de la demanda: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). Otra línea recta decreciente paralela a la curva de demanda original y situada por encima de ella en todos los puntos es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número más alto de viviendas en alquiler que 8000, lo que corresponde a un alquiler de 830 euros.]



Un aumento de la demanda



Supón ahora que se produce un incremento de la demanda de alquileres.






  


                [image: El precio de los alquileres sube: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000, 500). Otra línea recta decreciente paralela a la curva de demanda original y situada por encima de ella en todos los puntos es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número más alto de viviendas en alquiler que 8000, lo que corresponde a un alquiler de 830 euros.]



El precio de los alquileres sube



La oferta de viviendas en alquiler es inelástica, al menos a corto plazo. El nuevo precio del alquiler que vacía el mercado, 830 euros, es mucho más elevado.






  


                [image: ¿Un techo al alquiler?: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). Otra línea recta decreciente paralela a la curva de demanda original y situada por encima de ella en todos los puntos es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número más alto de viviendas en alquiler que 8000, lo que corresponde a un alquiler de 830 euros. La distancia horizontal entre la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) es el exceso de demanda.]



¿Un techo al alquiler?



Supón que las autoridades de la ciudad imponen un techo al alquiler de 500 euros. Los propietarios seguirán ofreciendo 8000 viviendas en alquiler, así que hay exceso de demanda.






  


                [image: El lado corto del mercado: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). 500 euros es el precio del alquiler controlado. Otra línea recta decreciente paralela a la curva de demanda original y situada por encima de ella en todos los puntos es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número de viviendas en alquiler superior a 8000, lo que se corresponde con un precio de alquiler de 830 euros, que es el precio al que se vacía el mercado. La distancia horizontal entre la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) es el exceso de demanda.]



El lado corto del mercado



Cuando el precio está por debajo del nivel de equilibrio del mercado, la oferta es inferior a la demanda. Decimos que los ofertantes están en el lado corto del mercado: ellos determinan el número de alquileres.






  


                [image: Algunas personas pagarían mucho más: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). 500 euros es el precio del alquiler controlado. Otra línea recta decreciente y paralela a la curva de demanda original que pasa por los puntos (8000 , 1100) y (12 000 , 500) es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número de viviendas en alquiler superior a 8000, lo que se corresponde con un precio de alquiler de 830 euros, que es el precio al que se vacía el mercado. La distancia horizontal entre la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) es el exceso de demanda.]



Algunas personas pagarían mucho más



Cuando el precio es de 500 euros, hay 12 000 personas en el lado largo del mercado. Solo 8000 consiguen una vivienda en alquiler. Hay 8000 personas dispuestas a pagar 1100 euros o más, pero los alquileres no tienen por qué asignarse a las personas con mayor disposición a pagar.






  


                [image: Oportunidades para captar rentas: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). 500 euros es el precio del alquiler controlado. Otra línea recta decreciente y paralela a la curva de demanda original que pasa por los puntos (8000 , 1100) y (12 000 , 500) es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número de viviendas en alquiler superior a 8000, lo que se corresponde con un precio de alquiler de 830 euros, que es el precio al que se vacía el mercado. La distancia horizontal entre la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) es el exceso de demanda. La distancia vertical entre el punto (8000 , 1100) de la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) de la curva de demanda original se corresponde con la renta económica.]



Oportunidades para captar rentas



Si fuera legal, algunos inquilinos subarrendarían su vivienda por 1100 euros para obtener una renta de 600 euros.






  


                [image: El equilibrio a largo plazo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de alquileres. El eje vertical muestra el precio del alquiler en euros. Las coordenadas son (viviendas en alquiler, precio). Una línea recta decreciente es la curva de demanda. Una línea recta creciente es la curva de oferta. Se cruzan en el punto (8000 , 500). 500 euros es el precio del alquiler controlado. Otra línea recta decreciente y paralela a la curva de demanda original que pasa por los puntos (8000 , 1100) y (12 000 , 500) es la nueva curva de demanda. Esta cruza la curva de oferta en un número de viviendas en alquiler superior a 8000, lo que se corresponde con un precio de alquiler de 830 euros, que es el precio al que se vacía el mercado. Otra línea recta creciente y paralela a la curva de oferta original que pasa por el punto (12 000 , 500) es la nueva curva de oferta. La distancia horizontal entre la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) es el exceso de demanda. La distancia vertical entre el punto (8000 , 1100) de la nueva curva de demanda y el punto (8000 , 500) de la curva de demanda original se corresponde con la renta económica.]



El equilibrio a largo plazo



A largo plazo, las autoridades municipales podrían ofrecer más viviendas en alquiler a un precio razonable fomentando la construcción de inmuebles para desplazar hacia fuera la curva de oferta.









​​En general, un precio controlado no vaciará el mercado, y el intercambio tiene lugar entonces en el «lado corto del mercado»: es decir, la cantidad que se intercambia es la más baja entre las cantidades que se ofertan y las que se demandan. En la figura 8.25, el precio es bajo y los ofertantes se encuentran en el lado corto del mercado.

Cuando el precio del alquiler es de 500 euros, el número de viviendas en alquiler será de 8000. De las 12 000 personas que están en el «lado largo del mercado», 8000 pagarían 1100 euros o más, pero las viviendas en alquiler no se asignan a las personas con más disposición a pagar. Quienes tienen la suerte de conseguir una vivienda en alquiler pueden encontrarse en cualquier punto de la nueva curva de demanda situada por encima de 500 euros.


  En este breve artículo, la economista Rebecca Diamond resume los resultados obtenidos de estudios realizados en Estados Unidos sobre los efectos positivos y negativos de controles sobre el precio del alquiler. Aquí, el Economics Observatory valora las enseñanzas que se derivan del análisis económico de una propuesta reciente para controlar el alquiler de viviendas a nivel nacional en Escocia.



Las políticas para controlar el alquiler inmobiliario atribuyen más peso al mantenimiento de unos precios que se consideran justos y asequibles (para los inquilinos actuales que en otro caso se verían obligados a trasladarse) que a la eficiencia de Pareto. La escasez de viviendas en alquiler genera una renta económica potencial: si fuera legal (por lo común no lo es) algunos inquilinos subarrendarían la vivienda en la que residen por 1100 euros para obtener una renta económica de 600 euros.

Si el aumento de la demanda se revela como algo permanente, la solución a largo plazo para las autoridades de la ciudad podría consistir en adoptar medidas para incentivar la construcción de inmuebles, lo que desplaza la curva de oferta hacia fuera de tal manera que hay más arrendamientos disponibles a un precio razonable.


  
    Pregunta 8.14 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 8.25 ilustra el mercado de la vivienda en alquiler. En un principio, el mercado se vacía a un precio de 500 euros con 8000 alquileres. Después, la curva de demanda se desplaza hacia fuera, tal como se muestra en el gráfico. Esto anima a las autoridades de la ciudad a imponer un techo al alquiler de 500 euros y a prohibir los subarrendamientos. Tomando como base esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Hay 4000 inquilinos potenciales que se quedan sin vivienda.

      	El mercado se vaciará con un precio de 1100 euros.

      	Si fuera posible subarrendar, entonces quienes viven de alquiler podrían ganar una renta económica de 330 euros.

      	El exceso de demanda podría eliminarse a largo plazo construyendo más casas.

    

    
      	A un precio de 500 euros, hay 12 000 personas que quieren alquilar, pero solo existen 8000 viviendas disponibles.

      	El equilibrio de mercado se alcanzaría con un precio de 830 euros.

      	Quienes subarrendaran podrían cobrar un alquiler de 1100 euros con la nueva curva de demanda, lo que les reportaría una renta de 600 euros.

      	Si se construyeran suficientes viviendas, la curva de oferta se desplazaría hacia fuera y el mercado se volvería a equilibrar con un precio de 500 euros.

    

  




  Ejercicio 8.14 Las consecuencias distributivas del control del alquiler

  El gráfico muestra el mercado del alquiler de vivienda antes de la introducción del control del alquiler, en el que, con el equilibrio (G), se alquilan \(X_0\) apartamentos a un precio \(P_0\). Supón que las medidas de control del alquiler reducen el precio a \(P_R\) y la cantidad de viviendas en alquiler a \(X_R\).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de apartamentos, mientras que el eje vertical muestra el precio del alquiler al mes, indicado mediante p. Las coordenadas son (número de apartamentos, precio). Una curva recta y creciente es la curva de oferta. Una curva recta y decreciente es la curva de demanda. Se cruzan en el punto G (x0, p0). El punto (xR, pR) se encuentra en la curva de oferta. pR es el precio controlado del alquiler.]






  
    	Bajo el supuesto habitual de que las viviendas se asignan de acuerdo con la disposición a pagar, haz un gráfico igual a este y señala en él las siguientes áreas:
      
        	Excedente del arrendatario después del control del alquiler.

        	Excedente del arrendador después del control del alquiler.

        	Excedente del arrendador que se transfiere a los inquilinos.

        	Excedente perdido del arrendatario.

        	Excedente perdido del arrendador.

      

    

    	Usa tu respuesta al punto anterior para explicar qué efecto conlleva el control del alquiler para los inquilinos, los propietarios y el excedente total. Indica algunos factores que repercuten en la magnitud de las ganancias o pérdidas de cada parte.

    	Supón que los inquilinos pudieran votar para eliminar el control del alquiler pero que solo se mostrarían dispuestos a ello si los propietarios les hicieran una transferencia aceptable en compensación. Usa el gráfico que has trazado para explicar cómo podría dejar ese acuerdo tanto a inquilinos como a propietarios en una situación al menos igual de favorable que cuando rige el control del alquiler.

  




  Ejercicio 8.15 El precio de una entrada

  Las grandes citas deportivas generan a veces un exceso de demanda para conseguir entradas. Por ejemplo, los Juegos Olímpicos de Londres 2012 recibieron 22 millones de solicitudes para 7 millones de entradas. Supón que la curva de demanda para obtener entradas para una cita olímpica viene dada por \(P = 425 – (1/250)Q\), en un estadio con capacidad para 50 000 espectadores.

  
    	Dibuja en un gráfico la oferta y la demanda para ilustrar esta situación. ¿A qué precio por entrada se vaciaría el mercado?

    	Supón que en lugar de aplicar ese precio, el comité organizador de los juegos decide vender cada entrada a un precio de 100 libras. Ilustra esta situación en tu gráfico. ¿Qué exceso de demanda habrá con este precio?

    	Dado el exceso de demanda al precio actual de las entradas, algunas de las personas que consigan una podrán sentirse tentadas a venderlas en lugar de asistir al evento, lo que crearía un mercado secundario de entradas. Utiliza tu gráfico para explicar cómo obtienen rentas económicas las personas que venden en el mercado secundario.

    	Usa los criterios de equidad y eficiencia de Pareto para valorar los siguientes métodos para asignar entradas:
      
        	Vender las entradas a la primera persona que las compre. Las entradas se pueden transferir (por ejemplo, a través de mercados secundarios).

        	Fijar el precio de las entradas por debajo del precio de equilibrio del mercado y recurrir a un sorteo para decidir a qué personas dárselas. Las entradas no son transferibles.
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8.14 Resumen


  	Los precios desempeñan un papel importante en los mercados porque brindan información sobre la demanda y la escasez a compradores y vendedores.

  	En un mercado con muchos compradores y vendedores, la interacción entre la oferta y la demanda determina el precio del producto y la cantidad que se vende cuando hay equilibrio.

  	Igual que la curva de demanda depende de la disposición a pagar de los compradores, también la curva de oferta depende de los precios que los vendedores están dispuestos a aceptar.

  	Cuando los vendedores son empresas, la curva de oferta del mercado representa el coste marginal de producción.

  	Cuando hay equilibrio en un mercado con muchos compradores y muchos vendedores de bienes idénticos, ninguna persona individual puede influir en el precio: todos son precioaceptantes. Esto recibe el nombre de equilibrio competitivo.

  	El comportamiento precioaceptante garantiza que se agoten todas las ganancias derivadas del intercambio en el mercado: no hay pérdida de eficacia.

  	Podemos usar el modelo de oferta y demanda para analizar cómo cambiarán los precios y las cantidades de equilibrio como consecuencia de choques económicos.

  	Cuando el mercado no está en equilibrio, compradores y vendedores ajustan los precios para captar rentas hasta que se alcanza el equilibrio.

  	Los mercados que cumplen las condiciones ideales en las que todos los compradores y vendedores son precioaceptantes se describen como perfectamente competitivos.

  	Los mercados del mundo real no suelen ser perfectamente competitivos, pero el modelo de oferta y demanda puede resultar útil cuando solo se dan de manera aproximada las condiciones para que haya equilibrio competitivo.

  	Si un gobierno grava un producto con un impuesto o regula su precio, el equilibrio de mercado cambia. Esto depara una pérdida de eficiencia, pero a veces permite alcanzar otros objetivos beneficiosos.




  Conceptos y modelos introducidos y empleados en la unidad 8

  
    	La curva de demanda y la disposición a pagar por un bien; la curva de oferta y la disposición a aceptar (o el precio de reserva)

    	Exceso de demanda, exceso de oferta y el precio de equilibrio del mercado

    	El modelo del equilibrio competitivo, en el que todos los compradores y vendedores son precioaceptantes; precio de equilibrio; eficiencia de Pareto; competencia perfecta y la ley del precio único

    	La curva de oferta de una empresa (que viene dada por su coste marginal); la curva de oferta y la curva del coste marginal del mercado; costes de entrada; la oferta a corto plazo y a largo plazo; elasticidades a corto y a largo plazo; equilibrios a corto y a largo plazo

    	Los efectos de los choques exógenos para la oferta y la demanda; rentas de desequilibrio y equilibrar el mercado

    	Impuestos y control de precios; incidencia fiscal; techo al alquiler
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    Unidad 9
    Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza
  

    
      Cómo prestar dinero y tomarlo prestado amplían las oportunidades de beneficio mutuo y qué factores limitan las posibilidades de lograrlo
    




  Antes de empezar

  Para analizar los préstamos y el endeudamiento a lo largo de esta unidad, utilizamos el planteamiento explicado en la unidad 3 para resolver problemas de elección restringida por medio de curvas de indiferencia y el conjunto factible. Si aún no te has familiarizado con este método, deberías leer las secciones de la 3.2 a la 3.6 antes de empezar a trabajar en esta unidad.



9.1 La importancia de los prestamistas de Chambar


​​Chambar es una población del sureste de Pakistán que actúa de mercado y de centro financiero para 2400 agricultores de las aldeas próximas. En abril, al empezar los trabajos de siembra de kharif (los cultivos monzónicos de otoño), los campesinos plantan algodón y otros cultivos comerciales y compran fertilizantes y otros factores necesarios para la producción. Han pasado meses desde que vendieron su última cosecha, por lo que la única forma que tienen de comprar esos factores es pedir dinero prestado, prometiendo devolverlo cuando cobren la siguiente cosecha. Otras personas se endeudan para comprar medicamentos o para pagar a los médicos.

Pero pocos agricultores han traspasado jamás las relucientes puertas de acero y vidrio del JS Bank en la avenida de Hyderabad. Prefieren acudir a alguno de los aproximadamente 60 prestamistas que hay en la localidad.

Si es la primera vez que piden un préstamo, el prestamista los interrogará a fondo, les pedirá referencias de otros agricultores a los que ambos conozcan y, en la mayoría de los casos, les concederá un pequeño préstamo de prueba para verificar su solvencia. Es probable que el prestamista visite al agricultor para inspeccionar el estado de su granja, sus animales y su maquinaria.1

Los prestamistas hacen bien en actuar con cautela. Si la cosecha es mala a causa de la sequía o por falta de dedicación del agricultor, ellos perderán dinero. A diferencia de lo que hacen muchas instituciones financieras, los prestamistas no suelen exigir al agricultor que aparte propiedades o pertenencias (por ejemplo, joyas de oro) que pasarán a ser suyas si no devuelve el préstamo.

Si el aspirante a prestatario primerizo parece solvente y digno de confianza, se le ofrecerá un préstamo. En Chambar, el tipo (o tasa) de interés anual es del 78 % como promedio. Si el campesino lo devuelve en cuatro meses (el periodo de crecimiento de los cultivos hasta la cosecha), entonces un préstamo de 100 rupias recibido antes de la siembra implica un pago de 126 rupias. Sin embargo, sabiendo que más de la mitad de los préstamos solicitados no se conceden, el prestatario se sentirá afortunado.

De hecho, el agricultor de Chambar ha tenido suerte, al menos en comparación con algunas personas que viven a 12 000 km de distancia, en Nueva York, y que contratan préstamos a corto plazo que deben devolver el día en que cobran el sueldo. Esos préstamos soportan tipos de interés que oscilan entre el 350 % y el 650 % por año, mucho más altos que el interés máximo legal de Nueva York (un 25 %). En 2014, se abrió una causa contra el «cártel del día de cobro» que ofrecía estos préstamos por «usura penal», es decir, por cobrar intereses más elevados de lo que permite la ley.2


​​​A tenor de los tipos de interés cobrados, ¿podemos suponer que los préstamos de Chambar o del día de cobro de Nueva York son negocios excepcionalmente rentables? Según los datos de Chambar, parece que no. Algunos de los fondos que se prestan a los agricultores se obtienen, a su vez, de préstamos concedidos por bancos comerciales, como el JS Bank, a tipos de interés que promedian el 32 % anual, lo cual evidentemente supone un coste para los prestamistas. Asimismo, el coste de investigar a fondo a los solicitantes y de cobrar deudas reduce aún más el beneficio de los prestamistas.

En parte como resultado de la cautela con que actúan los prestamistas de Chambar, son pocos los casos de impago: menos de 1 de cada 30. En cambio, las tasas de impago de los préstamos que conceden los bancos comerciales suelen ser mucho más altas: uno de cada tres. El éxito que tienen los prestamistas de Chambar evitando impagos se basa en su estimación certera de la probabilidad de solvencia de sus clientes.

                        
                    Algunas entidades financieras recurren a un medio de alta tecnología para asegurarse el cobro de los préstamos que conceden para la compra de automóviles: exigen la instalación de un dispositivo (controlado por el banco) que desactiva el encendido si no se atienden a tiempo los pagos del préstamo, como muestra este vídeo de The New York Times. Esta práctica ha hecho que las entidades no gocen de mucha popularidad.    


No todo el mundo supera el escrutinio de solvencia que establecen los pequeños prestamistas o las entidades de crédito; hay personas a las que les resulta imposible obtener un préstamo. Y, tanto en Chambar como en Nueva York, algunas de las que lo consiguen pagan intereses bastante más elevados que otras.


​Mucho antes de que hubiera empleadores, empleados y desempleados como los que estudiamos en la unidad 6, ya existían los prestamistas y los prestatarios. Algunos de los documentos escritos más antiguos que se conocen corresponden a registros de deudas. Las diferencias en ingresos y riqueza que existen entre quienes toman prestado (como los campesinos de Chambar y las personas que suscriben préstamos del día de cobro en Nueva York) y quienes prestan (como los prestamistas de Chambar o las entidades de crédito de Nueva York) siguen siendo una importante fuente de desigualdad económica en la actualidad.


  
    	
      Irfan Aleem. 1990. «Imperfect information, screening, and the costs of informal lending: A study of a rural credit market in Pakistan». The World Bank Economic Review 4 (3): pp. 329–349.  ↩
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Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.2 Renta y riqueza


	inversión
	La inversión es el gasto efectuado con la intención de que reporte un rendimiento futuro: por ejemplo, la compra de activos financieros que generarán ingresos en el futuro o una vivienda que proporcionará un alojamiento o bienes de capital que servirán a una empresa para producir. En contabilidad nacional, los gastos de inversión se refieren de un modo más específico a la inversión fija (formación bruta de capital fijo) junto con la inversión en existencias. Véase también: inversión fija, inversión en existencias.
	riqueza
	Acumulación de cosas que se poseen, o su valor. La riqueza puede generar ingresos o contribuir al bienestar de su propietario de alguna otra forma. Incluye el valor de mercado de viviendas, coches, terrenos, construcciones, maquinaria u otros bienes de capital que una persona posee, así como sus activos financieros (acciones u obligaciones). Para calcular la riqueza, se restan las deudas contraídas, por ejemplo, la hipoteca que se debe al banco, y se suma lo que le deben a uno.
	acciones, participaciones
	Las acciones o participaciones son activos financieros que pueden comprarse y venderse, lo que otorga a sus propietarios (los accionistas) la propiedad compartida de los activos de una empresa y, por lo tanto, el derecho a recibir la parte correspondiente del beneficio de la empresa.
	capital humano
	Acumulación de conocimientos, aptitudes, atributos conductuales y características personales que determinan la productividad laboral o las retribuciones laborales de un individuo. La inversión en capital humano, a través de la formación académica, la capacitación y la socialización, aumenta esa riqueza. El capital humano forma parte de la dotación de un individuo. Véase también: dotación.
	renta
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año. También denominada: renta disponible.




​Para entender conceptos como endeudamiento, préstamo e inversión, hay que recurrir a términos, como riqueza y renta (ingresos), que son de uso habitual, pero que en economía tienen significados precisos.

Riqueza


​​​​​​​​La riqueza es el valor de las cosas (activos) que se poseen y que contribuyen al bienestar de su propietario. Las familias invierten en activos, entre los que se incluyen las viviendas, las obras de arte y los activos financieros (por ejemplo, acciones), con el fin de ahorrar o acumular riqueza. Los activos pueden proporcionar una renta, tales como alquileres, intereses, beneficios o dividendos obtenidos de los activos físicos y financieros que se posean, o dar servicios de valor, por ejemplo, el transporte y el alojamiento que hacen posible un vehículo y una vivienda. Si se posee propiedad intelectual (como patentes, marcas registradas y derechos de autor), también forma parte de la riqueza de una persona. Una obra de arte es un activo que puede revalorizarse y, al mismo tiempo, proporcionar placer estando colgada en la pared del salón. Las deudas contraídas exigen hacer pagos a otras personas y, por lo tanto, cuentan como riqueza negativa.


​​El término «riqueza» también se utiliza en ocasiones en un sentido más amplio para incluir la salud, las habilidades o la capacidad para generar unos ingresos (el capital humano). Pero en esta unidad vamos a utilizarlo en su sentido más restringido de riqueza material, ya que nos centramos en las formas de riqueza que se podrían transformar en gasto por la compra de bienes y servicios.

Renta


​​La renta, en su acepción de «ingresos», es la cantidad máxima que una persona puede gastar en un periodo de tiempo dado sin que se reduzca su riqueza, por ejemplo, vendiendo algo de lo que posee o tomando dinero prestado (no olvides que endeudarse reduce la riqueza). Ahí se incluye lo que la persona recibe en los siguientes conceptos:


  	Sueldo (ingresos o salarios del trabajo).

  	Beneficios, intereses, dividendos y rendimientos de los activos que posee.

  	Cualquier incremento o disminución del valor de dichos activos (también llamadas plusvalías y minusvalías o ganancias y pérdidas de capital).

  	Transferencias públicas menos los impuestos abonados.




  En esta unidad, para simplificar, no consideramos los impuestos como una disminución de la renta de una persona ni las transferencias públicas como un incremento.




	sueldo
	Pagas, salarios y otros ingresos derivados del trabajo.
	flujo
	Cantidad medida por unidad de tiempo, como los ingresos semanales o las emisiones anuales de carbono. Véase también: existencias o stock.
	existencias o stock
	Cantidad medida en un momento dado, como las existencias de bienes de capital de una empresa o la cantidad de dióxido de carbono que hay en la atmósfera. La unidad en que se expresan no depende del tiempo. Véase también: flujo.
	depreciación (de un activo)
	Pérdida de valor de una forma de riqueza que se produce bien por el uso (desgaste) o bien por el paso del tiempo (obsolescencia).
	ahorro
	Cuando el gasto en consumo es inferior a los ingresos netos, se produce ahorro y aumenta la riqueza. Véase también: riqueza.
	bono
	Activo financiero con el que un gobierno (o una empresa) toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (y a devolver el dinero cuando finalice dicho periodo).




​​Como la renta se mide a lo largo de un periodo de tiempo (por ejemplo, una semana o un año), podemos decir que es un flujo. La riqueza corresponde a existencias, en el sentido de que no tiene una dimensión temporal. Simplemente está ahí en cualquier momento dado.

Para resaltar la diferencia entre riqueza y renta, piensa en el llenado de una bañera, como la de la figura 9.1. La riqueza es la cantidad (existencias) de agua que contiene, mientras que la renta es el flujo de agua que entra en la bañera. El flujo se expresa en litros por minuto; las existencias de agua se miden en litros en un momento determinado.


​


                [image: En este gráfico, la riqueza se representa como el agua de una bañera. La renta bruta se representa como el agua que entra en la bañera, mientras que el consumo se representa como el agua que sale. La depreciación se representa como el agua que se evapora.]



Figura 9.1 
Riqueza, renta, depreciación y consumo: la analogía de la bañera.






La renta se suma a la riqueza (en cuyo caso se denomina ahorro) o se utiliza para gasto en consumo.


​Parte de la riqueza adopta una forma física, como un automóvil o el equipamiento de la oficina. El valor de la riqueza física tiende a disminuir, ya sea por su uso o simplemente por el paso del tiempo. Esta reducción del valor de las existencias que componen la riqueza con el paso del tiempo se denomina depreciación. Siguiendo con la analogía de la bañera, la depreciación es la cantidad de agua que se evapora. En economía, un ejemplo de depreciación es la disminución de valor de un automóvil con el paso del tiempo y los kilómetros. Al igual que ocurre con la renta, la depreciación es un flujo (por ejemplo, se puede medir en dólares por año en el caso de un automóvil o una máquina), pero negativo.

Para tener en cuenta la depreciación, en economía se distingue entre renta (después de descontar la depreciación) y renta bruta. El flujo de renta que entra en la bañera es renta bruta.

La riqueza de una persona influye en las oportunidades que tiene para invertir y para pedir préstamos. Esa es la razón de que, en esta unidad, nos centremos en la riqueza (y en sus desigualdades) y no en la renta ni en las desigualdades de renta.

Consumo y ahorro


​De la bañera también sale agua. Lo que se va por el desagüe equivale al consumo, pues reduce la riqueza igual que una renta la aumenta. El consumo hace referencia a lo que una familia gasta en bienes y servicios.


​​​Una persona (o una familia) ahorra cuando su consumo es menor que su renta neta, por lo que se incrementa su riqueza. La riqueza es la acumulación de los ahorros pasados y actuales. El ahorro puede adoptar numerosas formas, como, por ejemplo, inversión de dinero en depósitos bancarios o compra de activos financieros, como acciones (también denominadas participaciones) de empresas o bonos emitidos por el Estado o por empresas en los mercados financieros. La elección de dónde y cómo ahorrar depende de los rendimientos relativos que se puedan ganar y de lo fácil que sea volver a convertir los ahorros en dinero para poder gastarlo en consumo. La compra de acciones y bonos suele hacerla otra organización en nombre de la persona individual; lo más habitual es que las empresas que gestionan fondos de pensiones tengan más conocimientos sobre lo que conviene comprar y cuándo. Para decidir cuánto dinero dedicar a cada opción de ahorro, conviene analizar el rendimiento que se espera obtener, el cual dependerá del nivel de riesgo que conlleve cada activo. En cada mercado, los activos que más rendimientos suelen producir son los considerados de mayor riesgo. Las aportaciones que muchas personas hacen a un fondo de pensiones son un ejemplo de uso de los ahorros para comprar activos financieros.


	bono del Estado
	Activo financiero por el que el Estado toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y por el que se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (así como a devolver el dinero una vez finalizado dicho periodo).




​​Cuando el gasto de un gobierno es mayor que lo que ingresa mediante impuestos, pide dinero prestado mediante la emisión de obligaciones. En general, se considera que un bono del Estado es un activo seguro, porque constituye un compromiso que asume el Estado de pagar una cantidad fija al tenedor del bono según un plan determinado a lo largo de un periodo de tiempo fijo y porque se supone que el Estado no va a dejar de efectuar los pagos.

Cuando las empresas van a gastar (por ejemplo, en la adquisición de maquinaria y equipamiento) más de lo que esperan ingresar, disponen de varias opciones. Pueden pedir prestado a los bancos (préstamos bancarios) o al público (mediante la emisión de obligaciones) o vender parte de la empresa (acciones). El riesgo de que una compañía incumpla los pagos a los tenedores de esas obligaciones es más alto que con los bonos del Estado. Y un mayor riesgo de impago implica que normalmente es más caro para las empresas obtener financiación que para el Estado. Por lo tanto, los inversores en bonos buscan una mayor rentabilidad para compensar el mayor riesgo que corren en comparación con los bonos del Estado; dicho de otro modo, las obligaciones de las empresas son más arriesgadas que los bonos del Estado.


  Encontrarás más información sobre las características de los bonos y las acciones en la ampliación 9.2.



Las acciones representan una participación en la propiedad de una empresa. El poseedor de una acción es propietario de una fracción de los edificios, equipamientos, propiedad intelectual y otros activos de la empresa. En tanto que propietario parcial, también le corresponde una participación en los beneficios de la empresa. El valor de una acción fluctúa en función de los beneficios que tenga la empresa y de los que se espera que tenga en el futuro. Por lo tanto, las acciones se diferencian de las obligaciones en dos aspectos importantes: no hay compromiso de pago al tenedor de una acción (eso depende de los beneficios que tenga la empresa) y no hay periodos fijos de vencimiento de la propiedad de una acción (puede mantenerse de por vida). Por estas razones, las acciones son un tipo de ahorro o de activo que resulta más arriesgado que las obligaciones de las compañías, las cuales, a su vez, implican más riesgo que los bonos del Estado (el pago de estos está más garantizado).


  
    Pregunta 9.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Tu riqueza material es la cantidad máxima que puedes consumir sin endeudarte; incluye el valor de tu casa, tu automóvil, tus ahorros financieros y tu capital humano.

      	La renta menos la depreciación es lo máximo que puedes consumir sin que tu riqueza cambie.

      	Los bonos son una forma que tienen las empresas y los Estados de pedir dinero prestado al público.

      	La depreciación es la pérdida que sufren tus ahorros financieros a consecuencia de los movimientos desfavorables que se producen en el mercado.

    

    
      	El capital humano, que incluye elementos como tu salud, tus habilidades y tu capacidad para ganarte la vida, es una riqueza inmaterial.

      	La renta menos la depreciación es el flujo que corresponde a tus existencias de riqueza, así que, si la consumes en su totalidad, tu riqueza no varía.

      	Tanto las empresas como los Estados pueden tomar prestado del público mediante la emisión de bonos. El emisor de un bono se compromete a pagar un importe determinado al tenedor del bono a lo largo del tiempo.

      	La depreciación es la pérdida de valor que se produce por el desgaste o por el paso del tiempo.

    

  




  
    Pregunta 9.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Freny Mistry tiene una riqueza de 800 000 libras esterlinas. Para que el ejemplo sea más realista, vamos a introducir un impuesto sobre la renta. Sin embargo, en esta economía no hay impuesto sobre el patrimonio. Tiene unos ingresos procedentes del trabajo y de las rentas que ascienden a 60 000 libras al año, que tributan al 25 %. Su riqueza incluye algunos equipos, que se deprecian 4000 libras cada año. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Su renta después de impuestos es de 60 000 libras.

      	Su renta neta (renta después de impuestos y de depreciación) es de 45 000 libras.

      	La cantidad máxima de gasto en consumo a la que puede hacer frente Freny Mistry es de 41 000 libras.

      	Si decide gastar el 70 % de su renta neta en consumo y el resto lo invierte, entonces la inversión será de 12 300 libras.

    

    
      	Su renta después de impuestos es igual a sus ingresos procedentes del trabajo y de las rentas menos el impuesto, es decir, 60 000 £ × 0,75 = 45 000 £.

      	Su renta neta es igual a sus ingresos después de impuestos menos la depreciación, es decir, 45 000 £ – 4000 £ = 41 000 £.

      	Su renta neta es igual a 41 000 £. Consumir ese importe no modifica su riqueza. Sin embargo, también puede consumir toda su riqueza, por lo que lo máximo que puede gastar en consumo es igual a 800 000 £ + 41 000 £ = 841 000 £.

      	Una porción del 70 % de su renta neta equivale a 28 700 libras esterlinas, lo que deja 12 300 libras para dedicar a inversión.

    

  



Diferencias en los tipos de deuda y activos (riqueza) de las familias pobres y ricas


​Esta unidad explica cómo la situación de una persona (en especial, cuánta riqueza tiene) afecta a las oportunidades de prestar y tomar prestado de que dispone. Las que elija dependerán de lo que sea factible y de sus preferencias. Antes de plantear un modelo que arroje luz sobre esta elección, vamos a presentar información sobre las deudas y los activos de las familias pobres y ricas.


	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee.




​La figura 9.2 muestra los tipos de deuda (lo que se debe a otros) y de activos (que es propiedad de la familia) correspondientes a los cuatro cuartos (cuartiles) de las familias estadounidenses ordenadas por su riqueza neta. En la figura, el dato «Capital social en empresas» hace referencia a participaciones en la propiedad de empresas privadas, mientras que «Acciones poseídas directamente» se refiere a la propiedad de acciones que cotizan en el mercado bursátil.


​​Lo más llamativo de la figura es que el cuartil más rico de las familias estadounidenses posee el 97,7 % de las acciones poseídas directamente y del capital social en empresas. El cuartil más pobre no tiene prácticamente ninguno de esos activos e incluso el tercer cuartil más rico de la población posee muy pocas acciones o capital social. La propiedad de acciones y capital social está en manos casi exclusivamente del cuartil más rico de los estadounidenses.


​​En el lado de la deuda, el cuartil más pobre, que incluye a muchas personas jóvenes, tiene un porcentaje de los préstamos para estudios (56,5 %) mayor que lo que correspondería a su tamaño. Aparte de eso, su participación tanto en endeudamiento (como reflejan sus porcentajes de deuda) como en ahorro (como reflejan sus porcentajes de activos) es mucho menor que su porcentaje sobre la población total. Observa que tienen el 4,7 % de la deuda en viviendas (o hipotecas) y solo el 1,7 % del patrimonio inmobiliario en viviendas. El cuartil más rico es el único de los cuatro cuya participación en el patrimonio inmobiliario en viviendas es mayor que en el endeudamiento en viviendas.


  Para explorar más sobre la desigualdad en la riqueza en Estados Unidos y en otros países, prueba esta visualización interactiva.






                [image: Hay cuatro gráficos. El gráfico 1 muestra el porcentaje del endeudamiento total que corresponde a cada cuartil de patrimonio neto para diferentes cuartiles de renta y categorías de deuda. Para cada categoría de deuda, el porcentaje hace referencia a cada uno de los cuartiles, que son el más pobre, el segundo, el tercero y el más rico. Toda la deuda: (11 %, 16 %, 26 %, 47 %). Deuda en viviendas: (5 %, 17 %, 28 %, 51 %). Préstamos a plazos para estudios: (57 %, 18 %, 16 %, 10 %). Saldo de tarjetas de crédito: (19 %, 24 %, 29 %, 28 %). Préstamos para automóviles: (17 %, 25 %, 30 %, 28 %). El gráfico 2 muestra el porcentaje de los activos totales que corresponde a cada cuartil de patrimonio neto para diferentes cuartiles de renta y categorías de activo. Para cada categoría de activo, el porcentaje hace referencia a cada uno de los cuartiles, que son el más pobre, el segundo, el tercero y el más rico. Todos los activos: (1 %, 4 %, 10 %, 85 %). Patrimonio inmobiliario en viviendas: (2 %, 8 %, 20 %, 70 %). Vehículos en propiedad: (9 %, 19 %, 26 %, 46 %). Acciones poseídas directamente: (0,04 %, 0,31 %, 2 %, 98 %). Capital social en empresas: (0,04 %, 0,31 %, 1 %, 98 %). Valor de seguros de vida: (0,5 %, 2 %, 9 %, 88 %). Fondos de inversión colectiva poseídos directamente: (0,02 %, 0,11 %, 0,66 %, 99 %). El gráfico 3 muestra el porcentaje de deuda total en la economía que corresponde a diferentes tipos de endeudamiento. Hipotecas y préstamos con garantía hipotecaria de la residencia habitual: 69 %. Líneas de crédito con garantía hipotecaria de la residencia habitual: 2 %. Deuda garantizada por otras viviendas: 9 %. Otras líneas de crédito: 0,56 %. Saldo de tarjetas de crédito tras el último pago: 3 %. Préstamos para estudios: 8 %. Préstamos para vehículos: 6 %. Otros préstamos a plazos: 2 %. Otra deuda: 1 %. El gráfico 4 muestra el porcentaje de activos totales en la economía que corresponde a diferentes tipos de activos. Cuentas corrientes: 5 %. Patrimonio inmobiliario neto no residencial: 3 %. Vehículos: 3 %. Residencia habitual: 26 %. Empresas: 19 %. Seguros de vida y cuentas para jubilación: 16 %. Fondos de inversión colectiva poseídos directamente: 9 %. Acciones y bonos: 7 %. Viviendas, excluida la residencia habitual: 6 %. Otros activos: 8 %.]
                [image: ]



Figura 9.2 
¿Quién posee qué? ¿Quién debe qué?






Arriba: proporción de las deudas y activos totales de la economía que está en manos de cada cuartil de la población en 2019. El cuartil más pobre tiene el 25 % del patrimonio neto total (activos – deudas) de la economía.
   Abajo: distribución de las deudas y activos totales de la economía estadounidense.
   Fuente: Sistema de la Reserva Federal de Estados Unidos. 2021. Survey of Consumer Finances.







  
    Pregunta 9.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta los dos gráficos de barras y los dos gráficos de sectores de la figura 9.2, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La mitad de toda la deuda en viviendas está en manos del cuartil más rico y las hipotecas representan más de la mitad del endeudamiento total, lo que quiere decir que el cuartil más rico debe tener una participación desproporcionadamente grande de la deuda total.

      	El cuartil menos rico tiene la mayor participación en el endeudamiento en préstamos para estudios, pero una participación desproporcionadamente pequeña en la deuda total.

      	La categoría de activos en la que el cuartil más pobre tiene mayor proporción (con respecto a las otras categorías) es la que representa la participación más pequeña de los activos totales del gráfico de sectores.

      	El tercer cuartil tiene una participación sustancial en el capital social de empresas y en acciones poseídas directamente, pero no en seguros de vida ni en cuentas para jubilación.

    

    
      	El principio del enunciado se constata en el primer gráfico de barras, mientras que la segunda parte se muestra en el primero de sectores. De ambos datos, se deduce que todo el enunciado debe ser cierto. De hecho, la primera fila del gráfico de barras ilustra que el cuartil más rico tiene casi la mitad de la deuda.

      	El cuartil menos rico (como se ha señalado en el texto, este grupo contiene a mucha gente joven) tiene más de la mitad de los préstamos para estudios. Pero este tipo de endeudamiento (aun siendo la tercera categoría más grande) constituye una parte relativamente pequeña de la deuda total. En conjunto, el cuartil más pobre tiene bastante menos del 25 % del total de deuda.

      	El cuartil más pobre tiene un mayor porcentaje de vehículos que de ninguna otra categoría de activos, y los vehículos son la categoría con menor porcentaje del total de activos.

      	La participación del tercer cuartil en el capital social de empresas y en acciones poseídas directamente es muy pequeña. Su proporción en seguros de vida y en cuentas para jubilación es algo mayor, pero sigue siendo muy pequeña. Casi todos esos activos son propiedad del cuartil más rico.

    

  




  Ampliación 9.2 Activos financieros: bonos y acciones

  
    En la parte principal de esta sección, hemos explicado que los bonos y las acciones son activos financieros que las familias pueden comprar como una forma más de ahorro. Aquí vamos a describir con más detalle las características de estos activos y lo que determina su valor.

  

  Bonos

  Las empresas y los Estados consiguen financiación mediante la emisión de bonos (aquí hablamos de bonos, pero las obligaciones tienen las mismas características, salvo que son a más largo plazo) que, a continuación, se pueden comprar y vender en los mercados. Actúan como prestatarios, mientras que las familias (o entidades como los fondos de pensiones) son los prestamistas. Este tipo de financiación se proporciona durante un periodo fijo, que determina su fecha de vencimiento.

  El rendimiento que el tenedor del bono (también llamado bonista u obligacionista) recibe por prestar dinero al Estado o a una empresa se paga de dos formas distintas:

  
    	Valor nominal o de emisión al descuento, por el que el bono se emite con un descuento sobre el valor nominal que se hace efectivo al vencimiento del bono.

    	Cupones, que son pagos fijos que se efectúan en periodos ya determinados hasta el vencimiento (por ejemplo, cada tres meses o una vez al año).

  

  
    Se utiliza la denominación de «cupones» porque, en el pasado, los bonos eran documentos de papel y, cada vez que se percibía uno de esos pagos fijos, se recortaba físicamente el cupón correspondiente.

  

  El rendimiento está garantizado, en contraposición con las acciones, pues el accionista no sabe por anticipado lo que va a ganar, ya que depende de los beneficios que obtenga la empresa.

  Un bono es un activo financiero:

  
    	Emitir o vender un bono equivale a tomar dinero prestado.

    	El comprador de un bono es un prestamista o un ahorrador.

    	Las empresas y los Estados toman dinero prestado emitiendo bonos.

    	Las familias compran bonos como una forma de ahorro.

  

  Acciones

  Las empresas también toman dinero prestado de las familias vendiéndoles acciones (participaciones) en su capital social. Las acciones se compran y venden en un mercado de valores llamado bolsa. La proporción de las acciones de una empresa que una persona (o una familia) posee determina su participación en los rendimientos generados.

  El valor de cada acción puede subir y bajar en función de los beneficios que se espera que tenga la empresa en el futuro. Cuando se cree que una empresa va a generar más ganancias netas, tendrá una valoración más alta y, si las expectativas cambian, también lo hará el valor (cotización) de sus acciones. Al igual que sucede con los bonos, su valor también dependerá de los tipos de interés que haya en el resto de la economía y de lo arriesgado que se considere obtener ganancias. Si se estima que el valor va a subir, los prestamistas pagarán un precio más alto por las acciones; si el valor baja, solo estarán dispuestos a pagar un precio más bajo.

  Las familias que compran acciones no tienen garantizado un rendimiento en concreto, a diferencia de lo que ocurre con los bonos. Por lo tanto, las acciones tienen más riesgo que los bonos. En la pregunta A9.1.

  
    
      Pregunta A9.1 Elige las respuestas que sean correctas

      Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

      
        	Una empresa fue fundada y dirigida por alguien con mucho prestigio en el mundo de los negocios. Si esta persona tiene la desgracia de fallecer de repente sin haber designado a nadie para su sucesión, bajará el precio de las acciones de la empresa.

        	Una pandemia devastadora provoca confinamientos en todo el mundo. En esos momentos, una empresa se convierte en líder de la comunicación por vídeo. La cotización de sus acciones subirá con rapidez al comienzo de la pandemia.

        	Una empresa se ha posicionado como líder en automóviles de conducción autónoma. Cuando se publica un informe oficial en el que se detalla un número sorprendentemente grande de accidentes en los que se han visto implicados sus vehículos, es probable que el precio de sus acciones se mantenga estable.

        	Es de esperar que el precio de las acciones de una empresa suba cuando informa de ventas e ingresos muy por encima de las previsiones junto con una disminución de los costes totales.

      

      
        	Si los inversores creen que la empresa dará menos beneficios en el futuro próximo al no estar al frente la persona que la fundó, el precio de las acciones será menor.

        	El cambio en la situación, con confinamientos generalizados, es probable que los beneficios de la empresa aumenten muy por encima de lo que se esperaba antes.

        	Si el número elevado de accidentes es algo que no se conocía y se interpreta que implicará que la empresa tenga menos beneficios de lo previsto, la nueva información se reflejará rápidamente en su cotización, que con toda probabilidad bajará.

        	La empresa ha informado de beneficios más altos de los previstos, lo que normalmente dará lugar a un aumento del precio de la acción.

      

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.3 Endeudamiento: cómo traer al presente el consumo futuro

Tomar dinero prestado y prestarlo son medios para desplazar el consumo y la producción a lo largo del tiempo. La riqueza de una persona afecta a sus oportunidades de desplazar el consumo y la producción. El prestamista de Chambar ofrece financiación al agricultor para que pueda comprar fertilizantes ahora y devolver el dinero después de la cosecha. Quien pide préstamos del día de cobro en Nueva York percibirá su nómina a final de mes, pero necesita comprar comida hoy: lo que hace es traer algo de poder adquisitivo al presente.


	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.
	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.
	modelo de elección intertemporal
	Modelo que representa la toma de decisiones en relación con el endeudamiento, el préstamo y la inversión como formas de desplazar el poder adquisitivo hacia delante (al futuro) o hacia atrás (al presente) en el tiempo.
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».




​​​Para entender el endeudamiento y el préstamo, vamos a utilizar conjuntos factibles y curvas de indiferencia. En la unidad 3, Karim escoge entre sus objetivos encontrados de tiempo libre y consumo. Toma decisiones dentro de las opciones disponibles en el conjunto factible, basándose en preferencias descritas por curvas de indiferencia que representan cuánto valor da a un objetivo con respecto al otro.


​Aquí, el mismo análisis del conjunto factible y la curva de indiferencia se aplica a la elección entre tener algo ahora y tener algo más tarde. El modelo de la elección restringida es pertinente para la elección entre dos bienes: consumo ahora y consumo en el futuro. Es lo que se conoce como modelo de elección intertemporal. En unidades anteriores, hemos visto que sacrificar tiempo libre es una forma de conseguir más bienes o más grano. En esta unidad, vamos a mostrar que renunciar a algunos bienes que podrían consumirse ahora nos puede permitir tener más bienes en el futuro. El coste de oportunidad de tener más bienes hoy es tener menos bienes en el futuro.

Para ilustrar cómo funciona el modelo, presentamos a una persona que necesita tomar dinero prestado; la vamos a llamar Julia. Puede contar con su familia (ahora y en el futuro) para que atienda sus necesidades básicas. Pero le gustaría consumir más ahora. Podría simbolizar a un prestatario del día de cobro en Nueva York o a un agricultor de Chambar en tiempo de siembra o tal vez se haya graduado hace poco y necesite algo de financiación hasta que encuentre su primer trabajo. Para concretar, vamos a suponer que Julia puede convertirse en una prestataria del día de cobro.


  
  ​Con el término «dotación» nos referimos a todo lo que tiene una persona (como una cuenta de ahorro, la propiedad de una empresa o un título universitario) que afecta a su nivel de consumo.



Julia sabe que, en un periodo próximo («más adelante»), tendrá 100 dólares después de que cobre a finales de año. La situación de Julia se muestra en la figura 9.3. Cada punto de la figura muestra una combinación dada del consumo de Julia más allá de las necesidades básicas que cubre su familia, tanto en el presente (lo que se refleja en el eje horizontal) como en el futuro (en el eje vertical). De lo que dispone para empezar es lo que llamamos su dotación.

Vamos a utilizar gráficos de este tipo en toda la unidad y hablaremos a menudo de la «pendiente» de las líneas y curvas que dibujaremos. Seguramente recuerdes de cuando estudiaste geometría que, cuando una línea se inclina hacia abajo de izquierda a derecha, tiene pendiente negativa. Pero, cuando en economía se habla de la «pendiente» del dilema entre ahora y después, normalmente la descripción se simplifica tomando el valor positivo o absoluto de la pendiente. Cuando hablamos de la «pendiente» de una línea o una curva en esta unidad, nos referimos al valor absoluto y, por lo tanto, la pendiente siempre es una cifra positiva. Ya verás que resulta más sencillo así cuando describas el dilema al que se enfrentan los prestatarios.

Vamos a empezar mostrando en un gráfico las opciones que Julia tiene disponibles.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 10 % y pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30, 67), (70 , 23) y (91 , 0). La otra línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 78 % y pasa por la dotación de Julia y por (56 , 0). El conjunto factible, definido como el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes, es más pequeño para un tipo de interés del 78 % que para un tipo del 10 %.]



Figura 9.3 
El endeudamiento, el tipo de interés y el conjunto factible.






  


                [image: Julia no tiene nada: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0, 100).]



Julia no tiene nada



Julia no tiene dinero ahora, pero sabe que, en un periodo próximo, tendrá 100 dólares, porque va a cobrar a finales de año. Con la situación en que se encuentra, su consumo es 0 dólares ahora y será 100 dólares posteriormente. Este punto aparece etiquetado como su dotación. Es lo que tiene ahora o espera recibir antes de que haya ninguna otra interacción, como tomar dinero prestado.






  


                [image: Traer ingresos futuros hasta el presente: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0, 100). El punto (91, 0) indica el importe máximo que Julia puede consumir hoy.]



Traer ingresos futuros hasta el presente



Suponiendo un tipo de interés del 10 %, Julia podría, por ejemplo, tomar prestado un máximo de \(\frac{100}{(1 + 0,10)}\) = 91 dólares ahora (redondeando al dólar entero más próximo) y comprometerse a devolver al prestamista los 100 dólares que tendrá más adelante.






  


                [image: Tomar prestado menos: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). El punto (91 , 0) indica el importe máximo que Julia puede consumir hoy. Julia también puede escoger el punto (70 , 23).]



Tomar prestado menos



Al mismo tipo de interés (10 %), también podría pedir prestados 70 dólares para su consumo de ahora y devolver 77 dólares al final del año. En ese caso, dispondría de 23 dólares para gastar el próximo año.






  


                [image: Tomar prestado aún menos: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). El punto (91 , 0) indica el importe máximo que Julia puede consumir hoy. Julia también puede escoger el punto (30 , 67) o (70 , 23).]



Tomar prestado aún menos



Al mismo tipo de interés (10 %), también podría pedir prestados 30 dólares para su consumo de ahora y devolver 33 dólares al final del año. En ese caso, dispondría de 67 dólares para gastar el próximo año.






  


                [image: Conjunto factible de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30 , 67), (70 , 23) y (91 , 0) es la frontera factible para un tipo de interés del 10 %. El conjunto factible es el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes.]



Conjunto factible de Julia



Repitiendo esas combinaciones hipotéticas de endeudamiento y devolución, se forma el límite del conjunto factible de Julia, lo que llamamos su frontera factible. En el gráfico se muestra la correspondiente a un tipo de interés del 10 %.






  


                [image: La frontera factible de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30 , 67), (70 , 23) y (91 , 0) es la frontera factible para un tipo de interés del 10 %. El conjunto factible es el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes.]



La frontera factible de Julia



Si Julia toma dinero prestado al 10 %, puede desplazarse desde su dotación y elegir cualquier combinación que haya en su frontera factible.






  


                [image: Un tipo de interés más alto: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30 , 67), (70 , 23) y (91 , 0) es la frontera factible para un tipo de interés del 10 %. El conjunto factible es el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes.]



Un tipo de interés más alto



Si el tipo de interés fuese del 78 % y no del 10 %, Julia solo podría pedir prestado un máximo de 56 dólares ahora.






  


                [image: El conjunto factible: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 10 % y pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30 , 67), (70 , 23) y (91 , 0). La otra línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 78 % y pasa por la dotación de Julia y por (56 , 0). El conjunto factible, definido como el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes, es más pequeño para un tipo de interés del 78 % que para un tipo del 10 %.]



El conjunto factible



Con el tipo de interés del 78 % el conjunto factible es el área sombreada en un tono más oscuro, mientras que con un 10 % es el área sombreada oscura más la clara. Un tipo de interés más alto reduce la capacidad de desplazar poder adquisitivo al presente.








Un análisis más detallado del endeudamiento

En la figura 9.3, Julia se encuentra en el punto designado como «Dotación de Julia». Para consumir algo ahora, Julia se plantea pedir un préstamo, que es la situación que se refleja.


	tipo de interés
	El precio que cuesta adelantar en el tiempo el poder adquisitivo mediante un préstamo. El interés es la cantidad adicional que el prestatario se compromete a pagar como parte de la devolución del préstamo. El tipo de interés es la cantidad de intereses que hay que devolver por periodo expresada como una proporción de la cantidad tomada en préstamo. Véase además: tipo de interés nominal, tipo de interés real.




​​​Si el tipo de interés fuese del 10 %, Julia podría, por ejemplo, pedir un préstamo de 91 dólares ahora y comprometerse a pagar al prestamista los 100 dólares que tendrá más adelante. Su pago total de 100 dólares incluiría el principal (la cantidad que pidió prestada, 91 dólares) más los intereses (9 dólares) correspondientes al tipo \(r\):


  
	tipo de interés real
	Tipo de interés que se ha corregido con la inflación esperada, es decir, el tipo de interés nominal menos la tasa de inflación prevista. Representa cuántos bienes futuros se obtienen por los bienes no consumidos en el presente. Véase también: tipo de interés nominal, tipo de interés.
	tipo de interés nominal
	Se llama tipo de interés nominal al que no está corregido para tener en cuenta la inflación. Los tipos de interés que anuncian los bancos comerciales para préstamos y cuentas de ahorro son nominales. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés.



  Aquí utilizamos \(r\) para denotar el tipo de interés real (corregido teniendo en cuenta la inflación) e \(i\) para hacer referencia al tipo de interés nominal (lo que se obtiene en una cuenta de ahorro, por ejemplo). En el modelo intertemporal, suponemos que no existe inflación para que los tipos de interés real y nominal sean idénticos.



\[\begin{align*}
\text{devolución del préstamo} &= \text{principal + intereses} \\
&= 91 + 91r \\
&= 91(1 + r) \\
&= 100\ \, \$
\end{align*}\]
Y si «más adelante» significa dentro de un año, entonces el tipo de interés anual, \(r\), es:

\[\begin{align*} \text{tipo de interés} &= \frac{\text{devolución del préstamo}}{\text{principal}} – 1 \\ &= \frac{100}{91} -1 \\ &= 0,1 = 10 \, \% \end{align*}\]
Puede pensarse en el tipo de interés como el precio de adelantar en el tiempo parte del poder adquisitivo.

Al mismo tipo de interés (10 %), Julia podría pedir prestados 70 dólares para su consumo de ahora y devolver 77 dólares al final del año, es decir:

\[\begin{align*} \text{devolución del préstamo} &= 70 + 70r \\ &= 70(1 + r) \\ &= 77\ \, \$ \end{align*}\]
En ese caso, dispondría de 23 dólares para gastar el próximo año. Otra posible combinación consiste en pedir prestados y gastar solo 30 dólares ahora, lo que dejaría a Julia con 67 dólares para gastar el próximo año, una vez devuelto el préstamo.


	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.




​Todas las combinaciones de consumo ahora y de consumo futuro que son posibles para Julia, por ejemplo, (91 $, 0 $), (70 $, 23 $), (30 $, 67 $), son los puntos que constituyen la frontera factible mostrada en la figura 9.3. Ese es el límite del conjunto factible cuando el tipo de interés es del 10 %.

El que Julia pueda endeudarse significa que no tiene que limitarse a consumir solo en el periodo posterior. Puede pedir prestado ahora y elegir cualquier combinación que haya en su frontera factible. Sin embargo, cuanto más consuma hoy, menos podrá consumir posteriormente. Con un tipo de interés de \(r\) = 10 %, el coste de oportunidad de gastar un dólar hoy es que Julia tendrá para gastar 1,10 = 1 + \(r\) dólares menos en el futuro.


	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.




​A ese 1 más el tipo de interés (1 + \(r\)) lo llamamos relación marginal de transformación (RMT) de bienes futuros en bienes presentes, ya que para tener una unidad del bien hoy hay que renunciar a 1 + \(r\) bienes en el futuro. Es el mismo concepto que la RMT de bienes o grano en tiempo libre que usamos en la unidad 3 y en la unidad 5.

Un tipo de interés más elevado encarece anticipar el poder adquisitivo

Supongamos que, en lugar del 10 %, el tipo de interés es del 78 %, que es el promedio de lo que pagan los campesinos de Chambar. A ese tipo de interés, Julia puede endeudarse un máximo de 56 dólares porque los intereses de un préstamo de 56 dólares ascienden a 44 dólares, lo que agota la totalidad de su ingreso futuro de 100 dólares. Su frontera factible, por lo tanto, pivota hacia dentro desde su dotación y el conjunto factible se hace más pequeño. Como se ha incrementado el precio de anticipar poder de compra en el tiempo, ha disminuido la capacidad de consumir en el presente. La diferencia entre las dos fronteras factibles se muestra en la figura 9.3.


  Ejercicio 9.1 La frontera factible de Julia

  Teniendo en cuenta la dotación de Julia y los distintos tipos de interés, elabora su frontera factible hallando todas las combinaciones de consumo ahora y en el próximo periodo.

  
    	Rellena la tabla siguiente con la información dada. Redondea las respuestas al dólar entero más cercano.

    	A partir de la tabla rellenada, dibuja un gráfico similar al de la figura 9.3, que muestre la frontera factible, los importes que puede consumir y el importe que debe devolver.

  

  




  
    	
    	Punto en la frontera factible
    	Consumo ahora
    	Consumo más adelante
    	Devolución
  



  
    	Cálculo
    	
    	= importe pedido
    	= renta futura − devolución
    	= renta futura − consumo futuro
  

  
    	Punto de dotación
  

  
    	
    	(0, 100)
    	
    	
    	
  

  
    	Tipo de interés = 15&nbsp;%
  

  
    	
    	(87, 0)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(72, 17)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(20, 77)
    	
    	
    	
  

  
    	Tipo de interés = 110&nbsp;%
  

  
    	
    	(48, 0)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(36, 24)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(20, 58)
    	
    	
    	
  













  
    Pregunta 9.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Anna cobrará su próximo sueldo dentro de dos semanas, pero necesita al menos 375 dólares para salir de un apuro hasta entonces. Sabe de dos agencias que dan préstamos del día de cobro y está pensando pedir uno. My Payday le cobrará 50 dólares por prestarle 375 dólares durante dos semanas, mientras que Quick Cash le presta 400 dólares durante tres semanas a cambio de 80 dólares. El tipo de interés vigente de su tarjeta de crédito es del 22 %. Quiere comparar este interés con el tipo de interés anual (TIA) de los préstamos del día de cobro. Las dos entidades de crédito no anuncian claramente cuál es su TIA, pero Anna encuentra instrucciones para calcularlo en una web del Estado. Para empezar, escribe el importe del crédito que recibirá (cantidad que financia), lo que le costará el crédito (coste de la financiación) y la duración (plazo) del préstamo (en días). A continuación, sigue este proceso:

    Paso 1: Divide el coste de la financiación entre la cantidad financiada. 
Paso 2: Multiplica el resultado por el número de días del año (365). 
Paso 3: Divide el resultado por el plazo del préstamo (en días). 
Paso 4: Multiplica el resultado por 100 y añade el signo de porcentaje (%).

    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El TIA que le cobraría My Payday a Anna es igual al 521 %.

      	Tanto My Payday como Quick Cash cobrarían el mismo TIA del 348 %.

      	Suponiendo que Anna no dispone en estos momentos de otras opciones adecuadas, que no ha agotado el límite de su tarjeta y que no necesita pagar en efectivo por sus compras, le conviene comparar el TIA del 22 % de su tarjeta con el TIA que le cobran las dos entidades de crédito; así tendría una base realista para decidir cómo financiar sus necesidades de compra durante las dos próximas semanas.

      	Anna necesita efectivo para sus compras en las dos próximas semanas (por ejemplo, su casero solo acepta dinero en efectivo). Descubre que, si usa la tarjeta de crédito para retirar dinero de un cajero, empezará a pagar inmediatamente unos intereses del 28 % TIA por el importe que retire. También se entera de que el adelanto en efectivo tiene una comisión del 5 % del importe retirado, además de una comisión 2,50 dólares por el uso del cajero automático. Por lo tanto, le conviene retirar 375 dólares con la tarjeta de crédito más que contratar uno de los préstamos del día de cobro.

    

    
      	My Payday le cobraría un TIA del 348 %, ya que (50 $/375 $) × (365/14) × 100 = 348 %.

      	Tanto My Payday como Quick Cash cobrarían el mismo TIA. En el caso de My Payday, (50 $/375 $) × (365/14) × 100 = 348 % y, en el de Quick Cash, (80 $/400 $) × (365/21) × 100 = 348 %.

      	Sí, comparar el TIA de las opciones le ayudaría a Anna a tomar una buena decisión, ya que sabría con seguridad qué opción le resultaría más cara (la que tenga el TIA más alto será la más cara, así que debería elegir la otra opción).

      	Pagar los intereses al 28 % durante dos semanas ascendería a un coste de financiación de 4,03 $ (28 % × 375 $ × 14/365). También tendría que pagar 18,75 dólares por la comisión de adelanto de efectivo (5 % × 375 $) y 2,50 dólares por la comisión del cajero, lo que hace un total de 25,28 dólares si utiliza la tarjeta de crédito. Comparado con el coste de financiación de 50 $ que cobra My Payday, la mejor opción sería utilizar la tarjeta de crédito.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.4 Razones para endeudarse: el valor de gastar ahora

¿Por qué suavizaría su consumo la gente?


	suavizado de consumo
	Medidas que adopta una persona, una familia u otro colectivo para mantener su nivel habitual de consumo. Estas actuaciones incluyen el endeudamiento o la reducción del ahorro para compensar perturbaciones negativas (como situaciones de desempleo o de enfermedad) y el aumento del ahorro o la reducción del endeudamiento en respuesta a perturbaciones positivas (como un ascenso laboral o una herencia).
	utilidad marginal decreciente
	Si para un individuo el valor de una unidad adicional de algún bien disminuye cuanto más lo consume manteniendo constante la cantidad de otros bienes, se dice que el bien tiene una utilidad marginal decreciente.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.
	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.




​El deseo de una persona de suavizar su consumo implica preferir algo ahora y algo más tarde en lugar de todo ahora y nada más tarde o, a la inversa, no tener nada ahora y tenerlo todo más adelante. Por ejemplo, una motivación fuerte para querer anticipar poder adquisitivo es tener la capacidad de cubrir las necesidades de alimentos, alquiler (renta), cuota del teléfono y electricidad.


​Piensa en la comida: es probable que los primeros bocados de un plato te resulten más placenteros que los de la tercera ración. Se trata de una realidad psicológica básica, a veces denominada ley de saciedad de las necesidades: el primer bocado satisface necesidades más intensas que el vigesimoquinto.


​​El deseo de suavizar o modular el consumo se explica por la utilidad marginal decreciente del consumo: llega un momento en que el valor para una persona de una unidad adicional de consumo disminuye cuanto más se consume. La utilidad marginal decreciente implica que preferimos suavizar nuestro consumo, teniendo la misma cantidad en cada periodo de tiempo en lugar de tener mucho a veces y muy poco otras veces.


​​Conviene recordar que las curvas de indiferencia unen puntos de igual utilidad. La preferencia por suavizar significa que, a medida que nos movemos por la curva de indiferencia de izquierda a derecha, disminuye el deseo de traer consumo desde el futuro hasta el presente. La pendiente de la curva de indiferencia es la relación marginal de sustitución (RMS) entre el consumo ahora y en el futuro. En los casos en que el consumo futuro es elevado y el actual es bajo (hacia la izquierda), una unidad adicional de consumo presente aporta más utilidad que una unidad adicional de consumo en el futuro. Por lo tanto, la RMS es alta y la curva de indiferencia tiene mucha pendiente. La RMS disminuye a medida que vamos hacia la derecha, por lo que la curva se hace más plana. El resultado es que las curvas de indiferencia se arquean hacia el origen.


  En su uso común, la palabra «impaciencia» alude a un rasgo del carácter. No es así como se usa en economía. La impaciencia no es un juicio de valor sobre una persona, simplemente implica dar a algo más valor ahora que en el futuro.




	impaciencia
	Preferencia por consumir algo antes mejor que después. La impaciencia puede ser situacional (porque la persona tenga poco en el presente y va a tener más después); o intrínseca, en cuyo caso la preferencia se centra en consumir más ahora, en lugar de la misma cantidad repartida entre ahora y después.




​​​La utilidad marginal decreciente (la preferencia por suavizar) y la forma arqueada de las curvas de indiferencia son universales. Sin embargo, cuando comparamos a personas que tienen la misma dotación, su preferencia por desplazar el consumo (es decir, la pendiente de la curva de indiferencia en ese punto) puede variar. Así llegamos a la diferencia entre impaciencia situacional e intrínseca.

Para que el análisis sea más concreto y fácil de recordar, volvamos con Julia. Como cualquier otra persona, Julia podría ser impaciente por dos razones:


  	Impaciencia situacional: su situación es que está pasando por unos momentos de necesidad y sabe que estará mejor dentro de un tiempo; prefiere suavizar entre ahora y ese momento posterior, en lugar de consumirlo todo después y nada ahora.

  	Impaciencia intrínseca: si puede consumir la misma cantidad en ambos momentos y se le da la opción de consumir más ahora y menos después, decimos que su impaciencia es intrínseca en caso de optar por consumir más ahora.



Impaciencia situacional: centrarse en el presente porque se tiene menos ahora y más después

La impaciencia situacional implica que, si, como en el caso de Julia, nuestra situación es que no tenemos nada ahora y tendremos 100 dólares en el próximo periodo, entonces un dólar tiene una utilidad marginal mayor ahora que en el próximo periodo. En consecuencia, estaríamos dispuestos a renunciar a más de un dólar en el futuro para tener un dólar en estos momentos. Eso nos permitiría suavizar nuestro consumo entre los dos periodos.


​Esto también resulta válido si disponemos de mucho en el futuro y de poco ahora, como muestra la figura 9.4a.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (90 , 0) y aparece etiquetada como frontera factible. Una curva convexa con pendiente negativa está etiquetada como curva de indiferencia de Julia. La curva de indiferencia corta la frontera factible en los puntos C (12 , 89) y E (58 , 28). La curva de indiferencia es más inclinada en C que en E. Otra curva convexa con pendiente negativa, paralela a la curva de indiferencia de Julia, está etiquetada como curva de indiferencia de Julia (utilidad mayor) y es tangente a la frontera factible en el punto F (30 , 60).]



Figura 9.4a 
Suavizado del consumo: utilidad marginal decreciente.






  


                [image: Las opciones de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (90 , 0) y aparece etiquetada como frontera factible.]



Las opciones de Julia



La línea discontinua muestra las combinaciones de consumo ahora y consumo después entre las que puede elegir Julia.






  


                [image: Rendimiento marginal decreciente del consumo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una curva convexa con pendiente negativa está etiquetada como curva de indiferencia de Julia.]



Rendimiento marginal decreciente del consumo



La curva de indiferencia de Julia está arqueada (convexa) hacia el origen como consecuencia de la utilidad marginal decreciente en cada periodo. Cuantos más bienes tiene en el presente, menos valor le da a un bien adicional ahora en comparación con tener más en el futuro. La pendiente de la curva de indiferencia es la relación marginal de sustitución (RMS) entre el consumo ahora y el consumo después.






  


                [image: ¿Qué opciones elegirá Julia?: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (90 , 0) y aparece etiquetada como frontera factible. Una curva convexa con pendiente negativa está etiquetada como curva de indiferencia de Julia. La curva de indiferencia corta la frontera factible en los puntos C (12 , 89) y E (58 , 28).]



¿Qué opciones elegirá Julia?



La RMS en C es alta (su curva de indiferencia presenta mucha pendiente): Julia dispone de poco consumo ahora y mucho después, por lo que la utilidad marginal decreciente implica que le gustaría traer parte del consumo al presente. En cambio, la RMS en E es baja (la pendiente de la curva de indiferencia es más plana). Tiene mucho consumo ahora y menos más adelante, por lo que la utilidad marginal decreciente implica que le gustaría trasladar parte del consumo al futuro. Así pues, elegirá un punto entre C y E.






  


                [image: La RMS baja: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (90 , 0) y aparece etiquetada como frontera factible. Una curva convexa con pendiente negativa está etiquetada como curva de indiferencia de Julia. La curva de indiferencia corta la frontera factible en los puntos C (12 , 89) y E (58 , 28). La curva de indiferencia está más inclinada en C que en E.]



La RMS baja



La RMS va bajando a medida que seguimos la curva de indiferencia de C a E.






  


                [image: La elección de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (90 , 0) y aparece etiquetada como frontera factible. Una curva convexa con pendiente negativa está etiquetada como curva de indiferencia de Julia. La curva de indiferencia corta la frontera factible en los puntos C (12 , 89) y E (58 , 28). La curva de indiferencia es más inclinada en C que en E. Otra curva convexa con pendiente negativa, paralela a la curva de indiferencia de Julia, está etiquetada como curva de indiferencia de Julia (utilidad mayor) y es tangente a la frontera factible en el punto F (30 , 60).]



La elección de Julia



Ante las opciones que plantea la línea CE, Julia elegirá el punto F, que está en la curva de indiferencia más alta posible. Eso explica que las curvas de indiferencia estén arqueadas (convexas) hacia el origen.









  
    Pregunta 9.5 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.4a muestra las curvas de indiferencia de una persona para el consumo en los periodos 1 (ahora) y 2 (más adelante). Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La pendiente de la curva de indiferencia es la relación marginal de sustitución entre el consumo de los dos periodos.

      	El rendimiento marginal del consumo ahora es mayor en E que en C.

      	El consumo de esa persona es más igual entre los dos periodos en E que en C. Por lo tanto, la persona preferiría la opción de consumo E a C.

      	La opción preferida de la persona es consumir exactamente la misma cantidad en los dos periodos.

    

    
      	Para no salir de la misma curva de indiferencia, el cambio en la utilidad causado por una variación marginal del consumo ahora debe verse compensado exactamente por el cambio en la utilidad causado por una variación del consumo futuro.

      	En E, la persona consume más ahora que en C. Debido al rendimiento marginal decreciente del consumo, su rendimiento marginal del consumo ahora es menor en E que en C.

      	Si bien el consumo es más igual en E que en C, los dos puntos están situados en la misma curva de indiferencia. Por lo tanto, a la persona le resultan indiferentes las dos opciones.

      	La opción preferida de la persona depende del tipo de interés (uno más el tipo de interés es la pendiente de la frontera factible) y de la forma de sus curvas de indiferencia. La opción preferida de la persona es F, donde el consumo en los dos periodos no es igual necesariamente.

    

  



Impaciencia intrínseca: cómo eres de impaciente


​​Existe una segunda razón para preferir consumir el bien ahora, a la que llamamos impaciencia intrínseca. Para determinar si alguien es intrínsecamente impaciente, preguntamos si, en caso de haber empezado ambos periodos con la misma cantidad del bien, habrían dado más valor a tener más cantidad del bien ahora que más cantidad después. Dos razones que explican la impaciencia intrínseca son las siguientes:


  	Miopía (cortedad de miras): las personas experimentan la satisfacción presente del hambre o de algún otro deseo con mayor viveza de la que creen que obtendrán si la satisfacen en un momento posterior.

  	Prudencia: las personas saben que la oportunidad de consumir el bien en el futuro puede que no esté disponible y, por tanto, creen que les conviene consumirlo ahora (por ejemplo, te ofrecen unas vacaciones de ensueño, que puedes tomarte ahora o el verano próximo; la prudencia puede llevarte a tomártelas ahora).



Los términos «miopía» y «prudencia» se utilizan aquí con carácter descriptivo, no valorativo. Ya sea por cortedad de miras, por prudencia o por alguna combinación de ellas, la mayor parte de la gente es intrínsecamente impaciente.

Para ver lo que significa la impaciencia intrínseca, en la figura 9.4b comparamos dos puntos situados en la misma curva de indiferencia. La curva de indiferencia de Julia tiene color negro. En el punto A, tiene 50 dólares hoy y 50 dólares más adelante, con su consumo completamente suavizado para su dotación inicial. Nos preguntamos cuánto consumo adicional necesitaría realizar en el futuro para compensar la pérdida de 10 dólares ahora. El punto B, en la misma curva de indiferencia, nos da la respuesta. Si ahora tuviera solo 40 dólares, necesitaría 62 dólares con posterioridad para mantenerse en la misma curva de indiferencia y con el mismo grado de satisfacción. Por lo tanto, necesita 12 dólares en el futuro para que le compense perder 10 dólares en el presente. Julia tiene impaciencia intrínseca porque, en lugar de preferir suavizar su consumo con total regularidad, le da más valor a una unidad de consumo adicional ahora que más adelante.


​Usando el mismo razonamiento, podemos comparar la impaciencia intrínseca de diferentes personas. La curva de indiferencia azul, que también pasa por el punto A, muestra las preferencias de consumo de otra persona. El punto C indica que, si renunciase a 10 dólares ahora, necesitaría disponer de 20 dólares mañana para tener el mismo grado de satisfacción. En cambio, Julia solo necesita 12 dólares mañana (su curva de indiferencia al pasar por el punto A es más llana), por lo que tiene más paciencia que la otra persona.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Hay dos curvas convexas con pendiente negativa. Una pasa por los puntos C (40 , 70) y A (50 , 50) y está etiquetada como curva de indiferencia de Julia. La otra pasa por los puntos B (40 , 62) y A (50 , 50) y está etiquetada como curva de indiferencia de otra persona. La curva de indiferencia de Julia tiene mayor pendiente que la de la otra persona.]



Figura 9.4b 
Impaciencia intrínseca: comparación de la curva de indiferencia de dos personas. La curva de indiferencia de Julia pasa por los puntos A y B, mientras que la de la otra persona pasa por los puntos A y C.







  Ejercicio 9.2 Representación gráfica de las preferencias

  Dibuja una serie de curvas de indiferencia que reflejen las siguientes circunstancias de Julia:

  
    	No experimenta rendimientos marginales decrecientes del consumo, pero tiene impaciencia intrínseca. ¿Querría suavizar su consumo?

    	No experimenta rendimientos marginales decrecientes del consumo, no tiene impaciencia intrínseca y le da la misma importancia al consumo en el presente y al consumo más adelante.

  



Existe otra forma de averiguar qué grado de impaciencia intrínseca tiene una persona. Volviendo con Julia, que va a recibir 100 dólares en el futuro, sabemos que quiere pedir dinero prestado. La situación en la que se encuentra le genera un gran deseo de modular su consumo a través de endeudamiento. Piensa en qué forma tendría la curva de indiferencia de Julia, que pasa por el punto de su dotación. Como se muestra en la figura 9.5, en el punto A tiene una preferencia acentuada por aumentar su consumo ahora.


	curva de indiferencia de reserva
	Curva que indica las combinaciones de bienes que tienen un valor tan alto como una opción de reserva.




​​Es lo que denominamos curva de indiferencia de reserva de Julia, porque está compuesta por todos los puntos en los que Julia experimentaría igual bienestar que en su posición de reserva, que, en este caso, es su dotación inicial sin endeudarse ni dejar prestado. En el punto A, sin tener ningún gasto en consumo en estos momentos, suponemos que Julia dispone de alguna otra forma de sustento.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Hay dos curvas convexas paralelas con pendiente negativa. Una pasa por los puntos A (0 , 100), A prima (10 , 78) y B prima (50 , 0). El punto A también representa la dotación de Julia. La otra curva pasa por el punto B (100 , 0) y está etiquetada como curva de indiferencia de Julia si tuviera 100 $ ahora. La utilidad de Julia aumenta a medida que las curvas se alejan del origen.]



Figura 9.5 
Curvas de indiferencia de Julia.






En la figura 9.5 se muestran tres de las curvas de indiferencia de Julia:


  	Su curva de indiferencia de reserva: la curva que se encuentra más próxima al origen.

  	Su curva de indiferencia de reserva si tuviera los 100 dólares ahora: en la siguiente curva se supone que ya ha ganado 100 dólares.

  	Una curva de indiferencia más alta.



Para cualquier punto concreto de la figura, la impaciencia de Julia viene indicada por la inclinación de la curva de indiferencia. En el punto de su dotación (nada ahora, 100 dólares más tarde) que se señala con A, su curva de indiferencia está muy inclinada. Como no tiene nada en estos momentos, se muestra muy impaciente. Por lo tanto, estaría muy dispuesta a renunciar a una parte sustancial del consumo futuro para conseguir algo de consumo ahora, lo cual se ilustra con el desplazamiento del punto A a A′. El hecho de que la inclinación de las curvas de indiferencia varíe en los distintos puntos de la figura refleja la impaciencia situacional (cada punto representa una situación diferente).


	tipo de descuento
	Medida de la impaciencia de una persona: mide en cuánto valora esa persona una unidad adicional de consumo ahora en relación con una unidad adicional de consumo más tarde. Es igual a la pendiente de la curva de indiferencia entre el consumo ahora y el consumo más tarde, menos uno. También llamada: tipo de descuento subjetivo.




​Para cuantificar la impaciencia de alguien, es decir, cuánto valor da a una unidad adicional de consumo ahora en relación con una unidad adicional de consumo más tarde, calculamos su tipo de descuento (o tasa de descuento). El tipo de descuento de una persona, \(\rho\) (en economía se designa con la letra griega rho, \(\rho\)), se calcula como la pendiente (recuerda que tomamos el valor absoluto) de la curva de indiferencia menos uno.

En la figura 9.5 se observa que, si Julia tuviera 100 dólares ahora (punto B), tendría mucha menos impaciencia; en B, su curva de indiferencia es muy plana. Dado que esa situación hipotética (en B) es muy diferente, su deseo de suavizar el consumo se traduciría en un deseo de tener más consumo en el futuro y menos en el presente. Así que estaría dispuesta a renunciar a un dólar ahora, aunque a cambio vaya a conseguir menos de un dólar más adelante. Esto implica que la acción de suavizar puede ocurrir en cualquiera de los dos sentidos, llevando consumo del futuro al presente o del presente al futuro.

La figura muestra que Julia no solo estaría menos impaciente si se encontrara hipotéticamente en el punto B (con 100 dólares ahora) que en el punto A (en su situación real, con 100 dólares más adelante), sino que también su situación económica sería mejor. En la figura 9.5, la curva de indiferencia que pasa por B se encuentra por encima de la que pasa por A. Para entenderlo, observa que, para que la utilidad de Julia esté al mismo nivel que cuando tiene los 100 dólares en el futuro, debe hallarse en la misma curva de indiferencia, es decir, en la que pasa por A. Puedes comprobar que, en la curva de indiferencia que pasa por B′, su consumo es mucho menor de 100 dólares. En el caso de las curvas de indiferencia mostradas en la figura 9.5, Julia da a 100 dólares en el futuro el mismo valor que a la mitad de esa cantidad ahora (B′ es la mitad de B). Eso se debe a que es una persona con un grado de impaciencia intrínseca y nos ayuda a ilustrar por qué decimos que la mayor parte de la gente es intrínsecamente impaciente.

El endeudamiento permite suavizar trayendo consumo al presente

¿Cuánto va a pedir prestado Julia? Si combinamos la figura 9.2 y la figura 9.3, tendremos la respuesta. Al igual que otros modelos de elección restringida u optimización, en los que hay un conjunto factible y curvas de indiferencia, en el modelo de elección intertemporal Julia desea obtener la curva de indiferencia más alta posible, pero está limitada por su frontera factible. La curva de indiferencia factible más alta será la que sea tangente a la frontera factible, representada como el punto E de la figura 9.6. Conviene recordar que la pendiente de la frontera factible depende del tipo de interés, por lo que Julia pide prestado justo lo suficiente como para que se cumpla lo siguiente:

\[\begin{align} \text{pendiente de la curva de indiferencia (RMS) } = \text{ pendiente de la frontera factible (RMT)} \end{align}\]
Sabemos que:

\[\begin{align*} \text{RMS} &= 1 + \rho \\ \text{RMT} &= 1 + r \\ \end{align*}\]
Por lo tanto:

\[\begin{align*} \text{RMS} &= \text{RMT} \\ 1 + \rho &= 1 + r \\ \end{align*}\]
Si restamos 1 de ambos lados de la ecuación, obtenemos:

\[\begin{align*} \rho &= r \\ \text{tipo de descuento} &= \text{tipo de interés} \\ \end{align*}\]
En este caso, Julia decide pedir prestados y consumir 56 dólares y devolver 62 dólares más adelante, lo que implica que le restarán 38 dólares para consumir después.

Ahora piensa en cuánto pediría prestado si tuviera que hacer frente no a un tipo de interés del 10 %, sino al 78 % de promedio que tenían que pagar los campesinos de Chambar. La figura 9.6 muestra que, como sucedía antes, hallando el punto de tangencia entre la nueva frontera factible dada por el tipo del 78 % y una de las curvas de indiferencia de Julia, elegirá el punto G, es decir, se endeudará mucho menos (35 dólares) para consumir ahora, lo que le llevará a devolver 62 dólares con los intereses y a disponer de 38 dólares para consumir después.

Como ha subido el «precio» de traer algo de consumo al presente, hay dos consecuencias:


  	Sale peor parada que con el tipo de interés más bajo: compara sus dos curvas de indiferencia (la que pasa por el punto E y la que pasa por G).

  	Tomará prestado menos dinero y consumirá menos ahora: 35 dólares en lugar de 56.




	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.
	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.




​​En el ejemplo que hemos estudiado, el consumo de Julia más adelante no varía. Pero no tiene por qué ser así necesariamente: dependiendo de la forma de sus curvas de indiferencia, podría ser más bajo o más alto. Lo que sí es seguro es que le va peor con el tipo de interés más elevado y eso la llevaría a disminuir su consumo más adelante (se trata de un efecto renta). Como el tipo de interés más elevado encarece que traiga consumo al presente, es probable que tienda a incrementar el consumo en el futuro (se trata de un efecto sustitución). En el ejemplo mostrado, los dos efectos son de igual tamaño, que es por lo que no hay variación en el consumo después.

Utiliza el análisis de la figura 9.6 para entender cómo escogerá Julia su consumo cuando el tipo de interés sea del 10 % y cuando sea del 78 %.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). El punto F tiene un consumo ahora de 35 y un mayor consumo más adelante que el punto E. El punto G tiene las coordenadas (35 , 38). Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una pasa por los puntos (0 , 100), E, F y (91 , 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). La otra pasa por los puntos (0 , 100), G y (56, 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 78 %). Hay cuatro curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera es tangente a la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 78 % en el punto G y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda corta la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 10 % en el punto F y está etiquetada como CI de Julia (por el punto F). La tercera es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La cuarta está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor). En el punto E, la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.]



Figura 9.6 
Desplazamiento del consumo a lo largo del tiempo mediante endeudamiento.






  


                [image: La frontera factible de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por los puntos (0 , 100) y (91 , 0) está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera corta la frontera factible en un punto de alto consumo más adelante y bajo consumo ahora y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda es tangente a la frontera factible y está etiquetada como CI de Julia. La tercera está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor).]



La frontera factible de Julia



Julia desea llegar a la curva de indiferencia más alta posible, pero se ve limitada por su frontera factible.






  


                [image: La mejor opción de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por los puntos (0 , 100), E y (91 , 0) está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera corta la frontera factible en un punto de alto consumo más adelante y bajo consumo ahora y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La tercera está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor).]



La mejor opción de Julia



Con un tipo de interés del 10 %, la curva de indiferencia más alta posible es la que sea tangente a la frontera factible, que se identifica como el punto E.






  


                [image: RMS y RMT: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). Una línea recta con pendiente negativa que pasa por los puntos (0 , 100), E y (91 , 0) está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera corta la frontera factible en un punto de alto consumo más adelante y bajo consumo ahora y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La tercera está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor). En el punto E, la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.]



RMS y RMT



En este punto, RMS = RMT.






  


                [image: La decisión de tomar dinero prestado: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). El punto F tiene menos consumo ahora y más consumo más adelante que el punto E. Una línea recta con pendiente negativa que pasa por los puntos (0 , 100), E, F y (91 , 0) está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). Hay cuatro curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera corta la frontera factible en un punto con menos consumo ahora y más consumo con posterioridad que el punto F y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda corta la frontera factible correspondiente en el punto F y está etiquetada como CI de Julia (por el punto F). La tercera es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La cuarta está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor). En el punto E, la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.]



La decisión de tomar dinero prestado



Como en el punto F su tipo de descuento, \(\rho\), excede el valor de \(r\), que es el tipo de interés (RMS > RMT), a Julia le gustaría traer consumo al presente. Esto se traduce en que los beneficios que le aporta traer parte del consumo al presente (\(\rho\)) son mayores que los costes (\(r\)), por lo que se endeudará más para financiar el consumo actual. Un razonamiento parecido elimina todos los puntos, salvo E, situados en la frontera factible.






  


                [image: Subida del tipo de interés: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). El punto F tiene menos consumo ahora y más consumo más adelante que el punto E. Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una pasa por los puntos (0 , 100), E, F y (91 , 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). La otra pasa por los puntos (0 , 100) y (56 , 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 78 %). Hay cuatro curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera es tangente a la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 78 % y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda corta la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 10 % en el punto F y está etiquetada como CI de Julia (por el punto F). La tercera es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La cuarta está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor). En el punto E, la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.]



Subida del tipo de interés



Si el tipo de interés al que puede pedir prestado se incrementa, el conjunto factible se hace más pequeño.






  


                [image: Efecto de la subida del tipo de interés: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, y el eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto E tiene las coordenadas (58 , 36). El punto F tiene un consumo ahora de 35 y un mayor consumo más adelante que el punto E. El punto G tiene las coordenadas (35 , 38). Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una pasa por los puntos (0 , 100), E, F y (91 , 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 10 %). La otra pasa por los puntos (0 , 100), G y (56 , 0) y está etiquetada como frontera factible (tipo de interés del 78 %). Hay cuatro curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La primera es tangente a la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 78 % en el punto G y está etiquetada como CI de Julia (utilidad menor). La segunda corta la frontera factible correspondiente a un tipo de interés del 10 % en el punto F y está etiquetada como CI de Julia (por el punto F). La tercera es tangente a la frontera factible en el punto E y está etiquetada como CI de Julia. La cuarta está situada por encima de la CI de Julia en todos los puntos y está etiquetada como CI de Julia (utilidad mayor). En el punto E, la relación marginal de sustitución es igual a la relación marginal de transformación.]



Efecto de la subida del tipo de interés



Lo mejor que puede hacer Julia ahora es endeudarse menos (35 dólares en lugar de 56), como demuestra el punto G.









  
    Pregunta 9.6 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.6 representa las opciones de consumo de Julia en los periodos 1 y 2. Julia no tiene ingresos en el periodo 1 (ahora), pero recibirá 100 dólares en el periodo 2 (más adelante). El tipo de interés vigente es del 10 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En F, el tipo de interés excede el tipo de descuento (grado de impaciencia) de Julia.

      	En E, Julia está en la curva de indiferencia más alta posible para su conjunto factible.

      	E es la elección de Julia, ya que puede suavizar completamente su consumo a lo largo de los dos periodos y consumir la misma cantidad.

      	G no es una elección factible para Julia.

    

    
      	En F, la pendiente de la curva de indiferencia es mayor que la de la frontera factible. Por lo tanto, el tipo de descuento de Julia es superior al tipo de interés.

      	E está situado en la curva de indiferencia más alta posible, porque no hay ninguna curva de indiferencia más alta que toque la frontera factible.

      	En E, Julia consume 56 dólares en el presente y 38 más adelante.

      	G está en el conjunto factible de Julia. No lo elige porque no es lo mejor que puede conseguir (está en una curva de indiferencia más baja).

    

  




  Pieza clave

  Antes de hacer este ejercicio, te resultará útil revisar los conceptos de efecto renta y efecto sustitución tratados en la sección 3.7.




  Ejercicio 9.3 Efecto renta y efecto sustitución

  Utiliza la figura 9.6 para demostrar que la diferencia en el consumo actual con el tipo de interés más bajo y más alto (E y G, respectivamente), a saber, 23 dólares, se compone de un efecto renta y un efecto sustitución.

  ¿Por qué el efecto renta y el efecto sustitución funcionan en la misma dirección en este ejemplo?



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.5 Caso práctico: descuento, efectos externos y el futuro del planeta


​​​​Los tipos de descuento son un elemento fundamental del análisis sobre cuál es la mejor forma de abordar el cambio climático y otros daños a la naturaleza desde el punto de vista de la economía. Pero lo que se descuenta no es el valor que una persona atribuye a su consumo más adelante (con respecto a su consumo en el presente), sino el valor que le damos al consumo de las personas en el futuro en relación con nuestra propia generación.

La actividad económica de hoy va a afectar a la evolución del clima en un futuro distante, por lo que se están gestando consecuencias que otras personas van a tener que soportar. Se trata de un caso extremo del concepto de efectos externos que estudiamos en este libro. Es extremo no solo por las posibles consecuencias, sino también por el hecho de quienes las sufrirán son las generaciones futuras. Sin embargo, quienes van a soportar las consecuencias de nuestras decisiones no cuentan con representación en el proceso actual de elaboración de políticas. Para que se tenga en cuenta el bienestar de esas generaciones no representadas en las mesas de negociación medioambiental, hay que confiar en el hecho de que a la mayoría de las personas les importa el prójimo y les gusta comportarse de forma ética con sus semejantes, tal y como vimos en la unidad 4.

Estas preferencias sociales subyacen en los debates que sostienen los economistas sobre cómo valorar los costes y beneficios futuros de las decisiones que tomemos hoy acerca del cambio climático.

En el modelo desarrollado en esta unidad, sabemos que al actor (por ejemplo, Julia) le va mejor cuando elige la combinación de consumo ahora y más adelante con la que RMS = RMT, es decir, cuando su tipo de descuento subjetivo es igual al tipo de interés vigente.

Al pensar en posibles políticas medioambientales para hacer frente al cambio climático, se suele recurrir a un tipo de interés para cuantificar el valor que damos al bienestar de las generaciones futuras, es decir, se aplica el mismo planteamiento de RMS = RMT. Esto suscita la pregunta de qué tipo de interés debería utilizarse para descontar los costes o los beneficios de las generaciones futuras. Pero los economistas no se ponen de acuerdo sobre cómo debería llevarse a cabo este proceso de descuento.


  Economistas en desacuerdo El dilema del descuento: ¿cómo deberíamos contabilizar los costes y beneficios futuros?

  Al analizar las políticas, los economistas tratan de comparar los beneficios y los costes de distintas posibilidades, y con frecuencia se da el caso de que algunas personas soportan los costes, mientras otras disfrutan de los beneficios. Cuando el problema que se aborda es el cambio climático, la situación es especialmente ardua. El motivo es que la generación actual soportará costes, pero las políticas que tengan éxito, por ejemplo, en limitar las emisiones de CO2, darán fruto a largo plazo y redundarán principalmente en beneficio de personas que aún no han nacido en su mayoría.

  Ponte en el lugar de alguien que tiene que decidir las políticas con criterios imparciales y pregúntate si hay alguna razón por la que, al hacer una evaluación de los beneficios y los costes de una política, debas dar menos valor a los beneficios que se espera que reciban las generaciones futuras que a los beneficios y los costes que supondrá para las personas de hoy. Se puede pensar en dos razones:

  
    	El progreso tecnológico y la utilidad marginal decreciente: es posible que las personas del futuro tengan menos necesidades no satisfechas de las que tenemos hoy. Por ejemplo, a consecuencia de las constantes mejoras de la tecnología, es posible que haya más riqueza (ya sea en bienes o en tiempo libre) que la que disfrutamos hoy, por lo que puede parecer justo que no demos tanto valor a los beneficios que obtendrán de nuestras políticas como a los costes que nos ocasionarán ahora.

    	La extinción de la especie humana: existe una pequeña posibilidad de que no haya generaciones futuras porque la humanidad se haya extinguido.

  

  Esas son buenas razones que podríamos esgrimir para descontar los beneficios recibidos por las generaciones futuras. Ninguna de las dos está relacionada con la impaciencia intrínseca.

  
  ​​Ese es el enfoque que se adoptó en el Informe Stern sobre la economía del cambio climático de 2006 (en el sitio web del Archivo Nacional del Reino Unido está publicado el resumen para ejecutivos). El economista Nicholas Stern escogió un tipo de descuento que tenía en cuenta la probabilidad de que las personas fuesen más ricas en el futuro. Según una estimación del incremento de la productividad en el futuro, Stern descontó los beneficios para las generaciones futuras con un tipo del 1,3 % anual. A esto le sumó un 0,1 % anual para reflejar el riesgo de que en algún año venidero deje de haber una generación que sobreviva. De acuerdo con esta valoración, Stern abogó por un desplazamiento urgente y esencial de las políticas de los gobiernos y las empresas para garantizar inversiones sustanciales que limiten las emisiones de CO2 en la actualidad con el fin de proteger el medio ambiente del futuro.

  
  ​Varios economistas, como William Nordhaus, criticaron el Informe Stern por el bajo tipo de descuento. Nordhaus escribió que el tipo de descuento elegido por Stern «amplifica los efectos en el futuro distante». Concluyó que, con un tipo de descuento más alto, «los resultados dramáticos del Informe [las conclusiones antes expuestas de las políticas de Stern] desaparecen».1

  Nordhaus planteó el uso de un tipo de descuento del 4,3 %, con el que las implicaciones eran completamente diferentes. Descontar con este tipo implica que un beneficio de 100 dólares que se obtenga dentro de 100 años tiene un valor de solo 1,48 dólares actualmente, mientras que con el tipo de descuento de Stern del 1,4 %, el valor actual sería de 24,90 dólares. Esto implica que un responsable político que se base en el tipo de descuento de Nordhaus aprobaría un proyecto que hoy cueste solo 1,48 dólares para ahorrar a las futuras generaciones 100 dólares en daños ambientales. En cambio, de acuerdo con el tipo de descuento de Stern del 1,4 %, el proyecto se aprobaría solo si costara menos de 24,9 dólares.

  No sorprende, por tanto, que las recomendaciones de Nordhaus para la reducción de emisiones sean mucho menos extensas y menos costosas que las propuestas de Stern. Por ejemplo, para disuadir del uso de combustibles fósiles, Nordhaus recomendó un precio de 35 dólares por tonelada de carbono en 2015, mientras que Stern propuso que fuera de 360 dólares.

  ¿Por qué diferían tanto estos dos economistas? Estaban de acuerdo en la necesidad de descontar la probabilidad de que las generaciones futuras estuviesen mejor. Pero Nordhaus tenía un motivo adicional para descontar los beneficios futuros: la impaciencia intrínseca.

  Siguiendo el mismo razonamiento que usamos para la elección de consumo en el presente o en el futuro de Julia, Nordhaus utilizó estimaciones basadas en los tipos de interés de mercado (la pendiente del conjunto factible) como forma de medir el valor que las personas de hoy dan a su propio consumo futuro en comparación con el consumo presente. Según ese método, propuso un tipo de descuento del 3 % para cuantificar la forma en que las personas descuentan los costes y beneficios futuros que es posible que ellas mismas experimenten. Nordhaus incluyó eso en su tipo de descuento del 4,3 %, que es a lo que se debe que sea mucho mayor que el que calculó Stern (1,4 %).

  Los críticos de Nordhaus señalaron que un hecho psicológico como nuestra propia impaciencia (el mucho mayor valor que atribuimos a nuestro propio consumo en el presente con respecto a más adelante) no es una razón que justifique descontar las necesidades y aspiraciones de otras personas de generaciones futuras.

  El enfoque de Stern considera que el bienestar de todas las generaciones es merecedor de la misma consideración por nuestra parte. Nordhaus, en cambio, adopta el punto de vista de la generación actual y entiende que las generaciones futuras merecen menos consideración de nuestra parte, algo muy parecido a que, por razones de impaciencia intrínseca, normalmente demos más valor al consumo presente que a nuestro propio consumo futuro.

  ¿Se ha resuelto el debate? La cuestión del descuento, en última instancia, requiere que se arbitre entre los derechos contrapuestos de diferentes personas en diferentes momentos en el tiempo. Aquí entran en juego factores éticos sobre los que los economistas continuarán en desacuerdo.2




  Ejercicio 9.4 Simulación de distintos tipos de descuento

  Descarga, de nuestro sitio web CORE Econ, esta sencilla hoja de cálculo de simulación del tipo simple de descuento. Permite calcular el valor actual de recibir 1 dólar dentro de 1, 10, 50 y 100 años en función de cuatro tipos de descuento diferentes.

  En la hoja de cálculo, los tres primeros tipos de descuento son fijos: cero, el que propuso Stern y la alternativa que sugirió Nordhaus.

  
    	Explica el efecto de los diferentes tipos de descuento sobre el valor presente de recibir 1 dólar en el futuro.

  

  El cuarto tipo es el que elijas: utiliza el control deslizante de la tabla para seleccionar un tipo de descuento que te parezca conveniente para la evaluación de los beneficios y los costes de las políticas frente al cambio climático en un futuro lejano.

  
    	Justifica tu elección: ¿está más cerca de la propuesta de Nordhaus o de la de Stern, o es más alta o más baja que ambas? ¿Y por qué?

    	Intenta averiguar qué tipos de descuento utiliza el gobierno de tu país (o de otro país que elijas) para evaluar los proyectos de inversiones públicas. Explica si crees que ese tipo de descuento es adecuado o no.

  




  Ejercicio 9.5 Tipos de descuento negativos

  Algunos economistas han propuesto que el tipo de descuento empleado para calcular beneficios y costes ambientales futuros debería ser negativo, es decir, que demos más valor a los beneficios y costes para generaciones futuras que a los experimentados por la generación actual.

  Dibuja un diagrama y utiliza los argumentos presentados en los artículos siguientes para explicar por qué podría tener sentido dicha propuesta:

  
    	Marc Fleurbaey y Stephane Zuber 2013. «Climate Policies Deserve a Negative Discount Rate». Chicago Journal of International Law 13 (2), artículo 14.

    	M. Kahn et al. 2019. «Long-term macroeconomic effects of climate change: A cross-country analysis». Documento de trabajo del FMI.

  




  
    Pregunta 9.7 Elige las respuestas que sean correctas

    La siguiente tabla muestra los valores presentes de un pago de 1 dólar en el futuro, descontados con diferentes tipos. Por ejemplo, 1 dólar pagado dentro de 10 años vale 0,82 dólares hoy si se descuenta al 2 % anual.

    




  
    	Tipo de descuento (%)
    	Años en el futuro
  



  
    	
    	
    	0
    	1
    	10
    	50
    	100
  

  
    	0,0&nbsp;%
    	
    	1,00&nbsp;$
    	1,00&nbsp;$
    	1,00&nbsp;$
    	1,00&nbsp;$
    	1,00&nbsp;$
  

  
    	1,0&nbsp;%
    	
    	1,00&nbsp;$
    	0,99&nbsp;$
    	0,90&nbsp;$
    	0,61&nbsp;$
    	0,37&nbsp;$
  

  
    	2,0&nbsp;%
    	
    	1,00&nbsp;$
    	0,98&nbsp;$
    	0,82&nbsp;$
    	0,37&nbsp;$
    	0,14&nbsp;$
  

  
    	5,0&nbsp;%
    	
    	1,00&nbsp;$
    	0,95&nbsp;$
    	0,61&nbsp;$
    	0,09&nbsp;$
    	0,01&nbsp;$
  










    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La diferencia en el efecto que el descuento tiene entre los distintos tipos es mayor a medida que aumenta el tiempo hasta el momento de pago.

      	Si se duplica el tiempo hasta el pago, se reduce a la mitad el valor presente.

      	Duplicar el tipo de descuento lleva a reducir a la mitad el valor presente.

      	Si se espera que un proyecto dé beneficios de 1000 dólares dentro de 10 años, pero cuesta 800 dólares en el presente, los responsables políticos recomendarían la aprobación del proyecto para cualquier tipo de descuento de los incluidos en la tabla anterior.

    

    
      	En toda esa variedad de tipos de descuento, los valores presentes se mantienen bastante parecidos cuando el pago es dentro de 1 año, por ejemplo, la distancia entre el valor presente descontado al 1 % y al 5 % es solo de 0,04 dólares. Cuando el pago vence dentro de 50 años, por el contrario, la diferencia entre el valor presente descontado al 1 % y al 5 % crece hasta situarse en 0,24 dólares.

      	Por ejemplo, con un tipo de descuento del 5 %, el valor presente de un pago de 1 dólar con vencimiento dentro de cinco años es 1 × (0,95)5 = 0,77 dólares. Y si vence dentro de diez años, es 1 × (0,95)10 = 0,60 dólares.

      	Por ejemplo, con un tipo de descuento del 1 %, el valor presente de un pago de 1 dólar con vencimiento dentro de diez años es 1 × (0,99)10 = 0,90 dólares. Con un tipo de descuento del 2 %, el valor presente es 1 × (0,98)10 = 0,82 dólares.

      	Si los responsables políticos utilizan un tipo de descuento del 5,0 %, no aprobarán el proyecto porque los beneficios dentro de diez años (610 dólares de hoy) son inferiores a los costes en el presente (800 dólares).

    

  




  
    	
      William D. Nordhaus. 2007. «A Review of the Stern Review on the Economics of Climate Change». Journal of Economic Literature 45 (3): pp. 686–702. ↩

    

    	
      Frank Ackerman. 2007. «Debating climate economics: the Stern Review vs. its critics». Informe presentado a Amigos de la Tierra, julio de 2007. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.6 Prestar y guardar: llevar el consumo al futuro

Ahora piensa en Marco, que se parece a Julia, aunque se enfrenta a una situación muy diferente. Marco tiene una riqueza de 100 dólares, pero no tiene expectativas (aún) de recibir ingresos más adelante.

Por parecerse, queremos decir que las preferencias de Marco entre consumir ahora y más adelante son las mismas que las de Julia. Por ejemplo, en la figura 9.5 mostramos una hipotética curva de indiferencia para Julia si tuviera 100 dólares en estos momentos. La curva de indiferencia de reserva de Marco se muestra en la figura 9.7.

Marco y Julia tienen el mismo grado de impaciencia intrínseca, pero grados muy diferentes de impaciencia situacional. Julia desea traer parte del consumo al presente; Marco podría usar la totalidad de sus 100 dólares para comprar bienes y consumir ahora, pero, como indica el análisis de las secciones anteriores, esa no sería la mejor opción, dadas las circunstancias. Para suavizar su consumo a lo largo del tiempo, desea llevar algo de consumo al futuro.

Las opciones de Marco para suavizar el consumo: guardar


​Marco podría conseguir eso simplemente guardando en un cajón parte de su riqueza en metálico, en lugar de gastarla ahora; así dispondría de ella más adelante. Suponemos que no le robarán sus 100 dólares y que con 100 dólares podrá comprar la misma cantidad de bienes hoy y en el futuro porque no hay inflación (el nivel de los precios no varía en la economía).

La figura 9.7 muestra la dotación de Marco en el eje horizontal, con 100 dólares disponibles en este momento. Su curva de indiferencia de reserva incluye el punto de 100 dólares en el eje horizontal.

En la figura 9.7 se analiza la decisión de Marco. La línea oscura muestra la frontera factible de Marco si se limita a «guardar» su riqueza en efectivo en el cajón, mientras que el área sombreada representa su conjunto factible. La frontera muestra que, por cada dólar que guarde, Marco tendrá un dólar más tarde, por ejemplo, si guardase 50 dólares, podría consumir 50 dólares de su riqueza ahora y otro tanto más adelante. Por lo tanto, la RMT de consumo actual en consumo futuro es 1.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El punto de dotación de Marco tiene las coordenadas (100 , 0). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto de dotación de Marco y está etiquetada como curva de indiferencia de reserva de Marco. Hay dos curvas convexas paralelas con pendiente negativa que se encuentran por encima de la curva de indiferencia de reserva de Marco en todos los puntos. La situada más arriba de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad intermedia). La situada más abajo de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad baja). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). La curva de indiferencia de Marco (utilidad baja) es tangente a la FF en el punto M (60 , 40) donde RMS = RMT. La distancia vertical entre los puntos (60 , 0) y (60 , 40) está etiquetada como consumo más adelante (guardar).]



Figura 9.7 
Suavizado del consumo guardando.






  


                [image: Preferencias de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El punto de dotación de Marco tiene las coordenadas (100 , 0). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto de dotación de Marco y está etiquetada como curva de indiferencia de reserva de Marco.]



Preferencias de Marco



La curva de indiferencia de reserva de Marco pasa por su dotación.






  


                [image: Preferencias de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El punto de dotación de Marco tiene las coordenadas (100 , 0). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto de dotación de Marco y está etiquetada como curva de indiferencia de reserva de Marco. Hay dos curvas convexas paralelas con pendiente negativa que se encuentran por encima de la curva de indiferencia de reserva de Marco en todos los puntos. La situada más arriba de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad intermedia). La situada más abajo de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad baja).]



Preferencias de Marco



Las curvas de indiferencia situadas a la derecha de la curva de reserva de Marco indican niveles más elevados de utilidad.






  


                [image: La frontera factible de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El punto de dotación de Marco tiene las coordenadas (100 , 0). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto de dotación de Marco y está etiquetada como curva de indiferencia de reserva de Marco. Hay dos curvas convexas paralelas con pendiente negativa que se encuentran por encima de la curva de indiferencia de reserva de Marco en todos los puntos. La situada más arriba de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad intermedia). La situada más abajo de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad baja). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). La curva de indiferencia de Marco (utilidad baja) es tangente a la FF.]



La frontera factible de Marco



Guardando, existe un equilibrio uno a uno entre consumo ahora y consumo más adelante.






  


                [image: La decisión de Marco de guardar: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El punto de dotación de Marco tiene las coordenadas (100 , 0). Una curva convexa con pendiente negativa pasa por el punto de dotación de Marco y está etiquetada como curva de indiferencia de reserva de Marco. Hay dos curvas convexas paralelas con pendiente negativa que se encuentran por encima de la curva de indiferencia de reserva de Marco en todos los puntos. La situada más arriba de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad intermedia). La situada más abajo de las dos está etiquetada como curva de indiferencia de Marco (utilidad baja). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). La curva de indiferencia de Marco (utilidad baja) es tangente a la FF en el punto M (60 , 40) donde RMS = RMT. La distancia vertical entre los puntos (60 , 0) y (60 , 40) está etiquetada como consumo más adelante (guardar).]



La decisión de Marco de guardar



El punto M en la curva de indiferencia de Marco indica la cantidad que decidirá guardar.








En la figura 9.7, alguna parte de su frontera factible se encuentra por encima de la curva de indiferencia de reserva, por lo que puede mejorar su situación guardando. Si guardar fuera la única opción, con seguridad guardaría parte de sus 100 dólares.

En la figura se observa que guarda menos de la mitad, por lo que termina consumiendo más ahora que después. En consecuencia, Marco, al igual que Julia, tiene algún grado de impaciencia intrínseca. Si no fuera así, guardaría la mitad de su dotación y tendría los mismos niveles de consumo ahora y en el futuro.

Las opciones de Marco para suavizar el consumo: prestar


​​Un mejor plan para Marco sería prestar parte de su riqueza a alguien de confianza que se la devolviera con seguridad. Si lo hiciera y tuviese la certeza de que le van a pagar (1 + \(r\)) por cada dólar prestado, entonces podría contar con un consumo factible de 100 × (1 + \(r\)) más adelante, o alguna de las combinaciones situadas en su nueva frontera factible. La línea clara de la figura 9.8 muestra la frontera factible cuando Marco presta con un interés del 20 %. Al prestar, Marco ha elevado la relación marginal de transformación de gasto actual en gasto futuro. Optando por guardar, era de solo 1. Ahora es de 1,2.

La figura 9.8 muestra que el conjunto factible de Marco se ha ampliado gracias a la oportunidad de prestar dinero con intereses con respecto a guardar el dinero (metiéndolo en un cajón). A una persona le va a convenir cualquier opción que amplíe su conjunto factible de manera que el antiguo esté en su totalidad dentro del nuevo. Marco logra alcanzar una curva de indiferencia más alta prestando dinero que guardándolo.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 120) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (prestar al 20 %). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La situada más arriba está etiquetada como CI de Marco (utilidad intermedia) y es tangente a FF (prestar al 20 %) en el punto D (60 , 48). La intermedia está etiquetada como CI de Marco (utilidad baja) y es tangente a FF (guardar dinero en el cajón) en el punto M (60 , 40) donde RMS = RMT. La situada más abajo está etiquetada como CI de reserva de Marco y pasa por el punto (100 , 0). La distancia vertical entre el punto M y el eje horizontal es consumo más adelante (guardar). La distancia vertical entre el punto D y el eje horizontal es consumo más adelante (prestar). La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto M es consumo ahora. La distancia horizontal entre el punto M y el punto (100 , 0) es cantidad guardada.]



Figura 9.8 
Suavizado del consumo mediante las opciones de guardar y prestar.






  


                [image: La decisión de Marco de prestar: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 120) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (prestar al 20 %). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La situada más arriba está etiquetada como CI de Marco (utilidad intermedia) y es tangente a FF (prestar al 20 %) en el punto D (60 , 48). La intermedia está etiquetada como CI de Marco (utilidad baja) y es tangente a FF (guardar dinero en el cajón) en el punto M (60, 40) donde RMS = RMT. La situada más abajo está etiquetada como CI de reserva de Marco y pasa por el punto (100 , 0). La distancia vertical entre el punto M y el eje horizontal es consumo más adelante (guardar). La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto M es consumo ahora. La distancia horizontal entre el punto M y el punto (100 , 0) es cantidad guardada.]



La decisión de Marco de prestar



La línea roja clara muestra la frontera factible cuando Marco presta al 20 %.






  


                [image: El efecto de la decisión de prestar: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante (en dólares) con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (guardar dinero en el cajón). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 120) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (prestar al 20 %). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. La situada más arriba está etiquetada como CI de Marco (utilidad intermedia) y es tangente a FF (prestar al 20 %) en el punto D (60, 48). La intermedia está etiquetada como CI de Marco (utilidad baja) y es tangente a FF (guardar dinero en el cajón) en el punto M (60, 40) donde RMS = RMT. La situada más abajo está etiquetada como CI de reserva de Marco y pasa por el punto (100 , 0). La distancia vertical entre el punto M y el eje horizontal es consumo más adelante (guardar). La distancia vertical entre el punto D y el eje horizontal es consumo más adelante (prestar). La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto M es consumo ahora. La distancia horizontal entre el punto M y el punto (100 , 0) es cantidad guardada.]



El efecto de la decisión de prestar



Ahora, Marco puede alcanzar una curva de indiferencia más alta.








¿Pero cuánto dinero prestará Marco? Al igual que Julia, Marco hallará la curva de indiferencia más alta que sea factible encontrando el punto de tangencia entre una curva de indiferencia y la frontera factible. En esta figura, ese punto es D, que es donde Marco ha igualado su RMS entre consumo presente y futuro a la RMT, que representa el coste de llevar bienes del presente al futuro.

En el ejemplo, la cantidad que Marco presta no varía cuando el conjunto factible se amplía. Pero, dependiendo de sus curvas de indiferencia, podría ser menor o mayor. Cuando sube el tipo de interés, su conjunto factible se expande, así que eso le animaría a aumentar su consumo ahora y disminuir lo que presta. Pero, como ganará intereses, aumenta el rendimiento que obtiene si pospone su consumo. Eso le animaría a aumentar la cantidad de dinero que presta y, en consecuencia, su consumo en el futuro. El caso representado en el diagrama supone que estos dos efectos se compensan, lo que deja sin cambios lo que presta y lo que consume ahora. Recuerda que, en la sección 3.6, vimos que el primer efecto es el «efecto renta» y el segundo, el «efecto sustitución».


  Ejercicio 9.6 La frontera factible de Marco

  Como hicimos con Julia, vamos a obtener la frontera factible de Marco si guarda o si presta hallando todas las combinaciones de consumo ahora y en el próximo periodo, teniendo en cuenta su dotación y el tipo de interés.

  
    	Rellena la tabla siguiente con la información dada. Redondea las respuestas al dólar entero más cercano.

    	A partir de la tabla rellenada, dibuja un gráfico similar al de la figura 9.8, que muestre la frontera factible, lo que puede consumir y las opciones de préstamo.

  

  




  
    	
    	Punto en la frontera factible
    	Consumo ahora
    	Consumo más adelante
    	Cantidad guardada o prestada (sin intereses)
  



  
    	Cálculo
    	
    	= renta ahora – cantidad guardada o prestada
    	= cantidad guardada o = cantidad prestada más intereses del préstamo

    	
  

  
    	Punto de dotación
    	(100, 0)
    	
    	
    	
  

  
    	Guardar dinero en el cajón
  

  
    	
    	(91, 9)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(50, 50)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(30, 70)
    	
    	
    	
  

  
    	Prestar con un tipo de interés del 30&nbsp;%
  

  
    	
    	(56, 57)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(30, 91)
    	
    	
    	
  

  
    	
    	(67, 43)
    	
    	
    	
  













  
    Pregunta 9.8 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.8 representa las opciones de consumo de Marco en los periodos 1 (ahora) y 2 (más adelante). Marco tiene 100 dólares en el periodo 1 y no tiene ingresos en el periodo 2. Marco tiene dos opciones: puede guardar el dinero que no consume en el periodo 1 o puede prestarlo con un tipo de interés del 20 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Con la opción de guardar, si Marco consume 68 dólares en el periodo 1, puede consumir 32 dólares en el periodo 2.

      	Con la opción de prestar, si Marco consume 68 dólares en el periodo 1, puede consumir hasta 35 dólares en el periodo 2.

      	La relación marginal de transformación es más alta si guarda que si presta.

      	Marco siempre puede situarse en una curva de indiferencia más alta si presta en lugar de guardar, a condición de que encuentre a un prestatario de confianza.

    

    
      	Si opta por guardar, el consumo de Marco en ambos periodos debe sumar 100 dólares.

      	Marco presta 32 dólares, que aumentan de valor un 20 %, hasta 38,40 dólares. Por lo tanto, lo máximo que Marco puede consumir en el periodo 2 es 38,40 dólares.

      	La RMT es 1 si guarda y 1,2 si presta.

      	La frontera factible de prestar es más alta que la de guardar, para cualquier nivel positivo de dinero que guarde.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.7 Invertir: otra forma de desplazar consumo al futuro


​Si Marco tuviese un proyecto de inversión, podría irle mejor todavía. Para que resulte más claro el ejemplo, vamos a suponer que Marco posee un terreno y, en lugar de 100 dólares en efectivo, tiene grano por valor de 100 dólares. Podría consumir el grano. También podría invertir el grano (sembrarlo y alimentar con él a sus animales de tiro para que le ayuden a cultivar las tierras hasta que llegue la cosecha). Si aprovecha la oportunidad de invertir (en lugar de consumir el grano), ampliará aún más su conjunto factible. Supón que, tal como muestra la figura 9.9, invirtiendo la totalidad del grano, obtendría una cosecha de grano valorada en 150 dólares más adelante. Así pues, habría invertido 100 dólares, habría cosechado 150 dólares y habría obtenido una ganancia de 150 − 100 = 50 dólares, es decir, una rentabilidad o rendimiento (ganancia dividida por la inversión realizada) de 50/100 = 50 %. La pendiente de la restricción presupuestaria de Marco (la línea roja) es −1,5, donde el valor absoluto (1,5) es la RMT de la inversión en rentabilidad, o 1 más el rendimiento de la inversión.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 160. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60, 60), donde RMS = RMT. La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto K es consumo ahora. La distancia horizontal entre el punto K y el punto (100 , 0) es inversión. La distancia vertical entre el punto K y el eje horizontal es consumo más adelante.]



Figura 9.9 
Inversión en un proyecto de alto rendimiento.






  


                [image: El rendimiento de la inversión: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 160. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %).]



El rendimiento de la inversión



Si Marco invirtiera la totalidad de sus 100 dólares de grano ahora (y no consumiese nada ahora), podría cosechar 150 dólares en grano más tarde.






  


                [image: El rendimiento de la inversión: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 160. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante.]



El rendimiento de la inversión



La pendiente de la restricción presupuestaria de Marco (la línea roja) es 1 más el rendimiento de la inversión.






  


                [image: La elección de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 160. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60, 60), donde RMS = RMT. La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto K es consumo ahora. La distancia horizontal entre el punto K y el punto (100 , 0) es inversión. La distancia vertical entre el punto K y el eje horizontal es consumo más adelante.]



La elección de Marco



Marco decide invertir 40 dólares y, por tanto, consumir 60 dólares ahora y 60 dólares más tarde, lo cual se representa mediante el punto K. Observa los rótulos que hay sobre el eje horizontal para la cantidad consumida y la invertida. En este punto, la frontera factible es tangente a una curva de indiferencia.








Si Marco pudiera conseguir un préstamo al 10 %, se daría cuenta rápidamente de que alcanzaría una curva de indiferencia más alta con un plan totalmente nuevo: invertir todo lo que tiene, con la expectativa de obtener una cosecha el año próximo de 150 dólares, y además pedir dinero prestado ahora para poder consumir más ahora y también en el futuro. El plan de invertirlo todo se muestra en la figura 9.10. El plan desplaza la frontera factible de Marco hacia fuera más aún, así que puede consumir un máximo de 136 dólares en el presente, como se indica mediante la línea discontinua roja. Marco acaba en un nuevo punto, L, con más consumo tanto ahora como en el futuro.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60 , 60). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (136 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %, tomar prestado al 10 %). Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco (utilidad muy alta) es tangente a esta línea de FF en el punto L (80 , 62). La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto K es consumo ahora. La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto L es inversión.]



Figura 9.10 
Endeudamiento para invertir en un proyecto de alta rentabilidad.






  


                [image: La elección de Marco cuando puede invertir: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco (utilidad alta) es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60 , 60).]



La elección de Marco cuando puede invertir



Su elección cuando puede invertir es el punto K.






  


                [image: Marco consigue un préstamo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco (utilidad alta) es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60 , 60). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (136 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %, tomar prestado al 10 %).]



Marco consigue un préstamo



Con un préstamo al 10 % de tipo de interés, podría consumir hasta \(\frac{150}{1\ +\ 0,1}=136\) ahora, así que le conviene invertir todo lo que tiene. La capacidad de tomar dinero prestado amplía su conjunto factible y, por eso, puede consumir hasta 136 dólares ahora, como se muestra mediante la línea discontinua roja.






  


                [image: La mejor opción de Marco después de conseguir un préstamo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (100 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %). La pendiente de la línea muestra que un dólar de consumo ahora se puede intercambiar por 1,5 dólares de consumo más adelante. Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco es tangente a FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %) en el punto K (60 , 60). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 150) y (136 , 0) y aparece etiquetada como FF (invertir grano, rentabilidad del 50 %, tomar prestado al 10 %). Una curva convexa con pendiente negativa etiquetada como CI de Marco (utilidad muy alta) es tangente a esta línea de FF en el punto L (80 , 62). La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto K es consumo ahora. La distancia horizontal entre el eje vertical y el punto L es inversión.]



La mejor opción de Marco después de conseguir un préstamo



Marco acaba en el punto L, con 80 dólares de consumo ahora y 62 dólares en el futuro.









​Como sucedía antes, guardar también es una opción para llevar el consumo al futuro, pero en el caso del grano puede salir caro. Existe el riesgo de que el grano se pudra o de que una parte se la coman los ratones. Esa merma es una forma de depreciación, es decir, una disminución de la riqueza que resulta del paso del tiempo. Por tanto, tomando en consideración el efecto de los ratones, si Marco decidiera no consumir nada durante este periodo, solo tendría grano por valor de 80 dólares al cabo de un año. Esto significa que el coste de llevar grano del presente al futuro es de un 20 % por año.

La figura 9.11 resume cómo funciona el plan de invertirlo todo y pedir prestado, en comparación con las otras opciones.






  
    	Plan (puntos de las figuras 9.7 y 9.10)
    	Rentabilidad o tipo de interés
    	Consumo ahora, consumo más adelante
    	Inversión
    	Clasificación por utilidad (o por consumo combinado)
  



  
    	Guardar (M)
    	−20&nbsp;% (pérdida)
    	68&nbsp;$, 26&nbsp;$
    	n/a
    	Peor (94&nbsp;$)
  

  
    	Solo prestar (D)
    	10&nbsp;%
    	65&nbsp;$, 39&nbsp;$
    	n/a
    	Tercero mejor (104&nbsp;$)
  

  
    	Solo invertir (K)
    	50&nbsp;%
    	60&nbsp;$, 60&nbsp;$
    	40&nbsp;$
    	Segundo mejor&nbsp;(120&nbsp;$)
  

  
    	Invertir y tomar prestado (L)
    	50&nbsp;% (inversión), −10&nbsp;% (prestar)
    	80&nbsp;$, 62&nbsp;$
    	100&nbsp;$
    	Mejor (142&nbsp;$)
  







Figura 9.11 
Guardar, prestar, invertir y tomar prestado proporcionan muchos conjuntos factibles a Marco.






En la figura 9.12, se presentan los conjuntos factibles de todas las opciones de Marco.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. El eje vertical muestra el consumo más adelante , en dólares, con un intervalo que va de 0 a 150. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Hay cinco puntos etiquetados: H con coordenadas (68 , 26), J con coordenadas (65 , 39), K con coordenadas (60 , 60), L con coordenadas (80 , 62) y dotación de Marco en (100 , 0). Hay cuatro líneas rectas con pendiente negativa. La primera es la frontera factible correspondiente a guardar grano con una pérdida del 20 %. Pasa por los puntos (0 , 80), H y la dotación de Marco. La segunda es la frontera factible de prestar al 10 %. Pasa por los puntos (0 , 110), J y la dotación de Marco. La tercera es la frontera factible correspondiente a invertir en grano con una rentabilidad del 50 %. Pasa por los puntos (0 , 150), K y la dotación de Marco. La cuarta es la frontera factible de invertir en grano con una rentabilidad del 50 % y tomar prestado al 10 %. Pasa por los puntos (0 , 150), L y (136 , 0). Hay cuatro curvas convexas paralelas con pendiente negativa, que representan las curvas de indiferencia de Marco. La primera es tangente a la frontera factible correspondiente a guardar grano con una pérdida del 20 % en el punto H y está etiquetada como Guardar. La segunda es tangente a la frontera factible correspondiente a prestar al 10 % en el punto J y está etiquetada como Prestar. La tercera es tangente a la frontera factible correspondiente a guardar grano con una rentabilidad del 50 % en el punto K y está etiquetada como Invertir. La cuarta es tangente a la frontera factible correspondiente a invertir en grano con una rentabilidad del 50 % y tomar prestado al 10 % en el punto L y está etiquetada como Invertirlo todo y tomar prestado.]



Figura 9.12 
Opciones para la persona (Marco) que comienza con activos.









                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). La dotación de Julia es el punto (0 , 100). Hay dos líneas rectas con pendiente negativa. Una línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 10 % y pasa por la dotación de Julia y por los puntos (30 , 67), (70 , 23) y (91 , 0). La otra línea representa la frontera factible para un tipo de interés del 78 % y pasa por la dotación de Julia y por (56 , 0). El conjunto factible, definido como el área delimitada por la frontera factible y por ambos ejes, es más pequeño para un tipo de interés del 78 % que para un tipo del 10 %.]



Figura 9.3 
El endeudamiento, el tipo de interés y el conjunto factible.






Volvamos a lo que diferencia a Marco de Julia. Compara los conjuntos factibles de Julia, que se muestran en la figura 9.3, y de Marco, cuyas opciones se ilustran en la figura 9.12.

Si bien Marco y Julia comparten la misma impaciencia intrínseca, hay tres diferencias que explican la disparidad de sus resultados:


  	Marco comienza con un activo, mientras que Julia empieza sin nada: Julia tiene la expectativa de conseguir un activo parecido más adelante, pero esto los pone a los dos en lados opuestos del mercado del crédito.

  	Marco dispone de una oportunidad de inversión productiva, mientras que Julia no.

  	Es posible que Marco y Julia hagan frente a tipos de interés diferentes: la diferencia menos obvia es que, si Marco (después de invertir todos sus activos con una rentabilidad del 50 %) desea traer su poder adquisitivo hacia el presente, sus ingresos futuros le permiten tomar dinero prestado a un interés del 10 %. Es posible que Julia, que carece de activos como los agricultores pobres de Chambar, no tenga más alternativa que tomar dinero prestado a un tipo más alto, del 78 %. Resulta paradójico que Marco puede endeudarse a un tipo de interés más bajo porque no necesita pedir prestado.



A partir de los casos de Julia y Marcos que hemos analizado hasta ahora, podemos llegar a la conclusión general de que tomar prestado, prestar, almacenar e invertir son formas de trasladar el consumo de bienes del futuro al presente y del presente al futuro.

Las personas toman parte en estas operaciones por las siguientes razones:


  	Pueden aumentar su utilidad modulando el consumo: o, si tienen impaciencia intrínseca, trayendo consumo al presente.

  	Pueden aumentar su consumo en ambos periodos: prestando o invirtiendo.



El que intervengan en una u otra de esas actividades (algunas personas tomando prestado, otras prestando) obedece a distintas razones:


  	La situación de cada una es diferente: por ejemplo, contar con ingresos ahora o más adelante afectará a sus tipos de descuento y a sus oportunidades. Además, algunas dispondrán de oportunidades de inversión (como Marco), mientras que otras no.

  	El nivel de impaciencia intrínseca de cada persona es diferente (aunque no ha sido así al comparar a Marco y Julia).




  Pieza clave

  La sección 3.7 ofrece una explicación del efecto renta y del efecto sustitución.




  Ejercicio 9.7 Efecto renta y efecto sustitución

  
    	Usa un gráfico como el de la figura 9.10 para mostrar el efecto renta y el efecto sustitución de un incremento del tipo de interés para Marco, que recibe su dotación hoy.

    	Explica si ambos efectos funcionan en la misma dirección o no.

    	Compara en qué se traducen estos efectos para Marco con los que experimenta Julia en el ejercicio 9.3 y explica los resultados que obtienes.

  




  
    Pregunta 9.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.10 representa las opciones de consumo que tiene Marco en los periodos 1 (ahora) y 2 (más adelante). Tiene grano valorado en 100 dólares en el periodo 1 y no tiene ingresos en el 2. Marco dispone de dos opciones. En el caso 1, invierte el grano que no consume en el periodo 1, lo que le da un rendimiento del 50 %. En el caso 2, invierte el grano que no consume y toma dinero prestado hoy con un tipo de interés del 10 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En el caso 1, si Marco consume grano por valor de 68 dólares en el periodo 1, puede consumir grano por valor de 48 dólares en el periodo 2.

      	En el caso 2, si Marco consume grano por valor de 68 dólares en el periodo 1, puede consumir grano por valor de 80 dólares en el periodo 2.

      	La relación marginal de transformación es mayor en el caso 1 que en el 2.

      	Marco siempre estará en una curva de indiferencia más alta en el caso 2 que en el 1.

    

    
      	Si Marco consume grano por valor de 68 dólares, invierte 32 dólares con un tipo de interés del 50 %, lo que le genera 32 × 1,5 = 48 dólares para consumir en el periodo 2.

      	Si Marco toma dinero prestado para consumir 68 dólares en el periodo 1, tendrá que devolver 68 × 1,1 = 75 dólares en el periodo 2, por lo que le restan 75 dólares para consumir en el periodo 2.

      	La RMT es la pendiente de la frontera factible, así que es mayor en el caso 1 que en el 2.

      	La restricción presupuestaria del caso 2 es mayor que en el caso 1 para cualquier nivel positivo de ahorro.

    

  




  
    Pregunta 9.10 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.12 presenta cuatro fronteras factibles que se puede encontrar Marco, que tiene grano por valor de 100 dólares en el periodo 1 (ahora) y carece de ingresos en el periodo 2 (más tarde). En el caso 1, almacena el grano que no consume en el periodo 1. Esto le genera una pérdida del 20 % del grano por las plagas y la podredumbre. En el caso 2, vende el grano que no consume y presta el dinero al 10 %. En el caso 3, invierte el grano restante para obtener un rendimiento del 50 %. Por último, en el caso 4, invierte toda la cantidad de grano y toma dinero prestado contra sus ingresos futuros al 10 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La depreciación del 20 % por almacenar el grano significa que Marco está peor en H que en su dotación inicial de consumir los 100 dólares de grano en el periodo 1.

      	La opción de consumo J solo puede lograrse en el caso 2.

      	Si sube el tipo de interés al que presta dinero, la frontera factible del caso 2 se inclina hacia dentro, pivotando sobre el punto de 100 dólares en el eje horizontal (se vuelve más plana).

      	Si sube el tipo de interés al que toma dinero prestado, la frontera factible del caso 4 se inclina hacia dentro, pivotando sobre el punto de 150 dólares en el eje vertical (se inclina más).

    

    
      	Marco está en una curva de indiferencia más alta en H que en el punto de su dotación. Por lo tanto, sale mejor parado.

      	Aunque es la mejor opción que puede conseguir en el caso 2, el punto J también está dentro del conjunto factible de los casos 3 y 4. Por lo tanto, puede lograrlo aplicando cualquiera de esos tres casos.

      	Al prestar a un tipo de interés más alto, la frontera factible se inclina más, pivotando sobre el punto de 100 dólares en el eje horizontal. En particular, la ordenada en el origen estará por encima de 110 dólares.

      	150 dólares en el periodo 2 es factible, sea cual sea el tipo de interés, pero un tipo de interés más alto implica que puede pedir prestado menos dinero en el periodo 1. Por lo tanto, la restricción presupuestaria corta el eje horizontal a menos de 136 dólares, por lo que se inclina más.

    

  



¿Julia puede endeudarse para invertir?


​Como Julia en nuestro modelo, es frecuente que quienes piden dinero mediante préstamos del día de cobro en la ciudad de Nueva York usen ese dinero para comprar comestibles o ropa para sus hijos; los campesinos de Chambar también suelen pedir prestado para fines de consumo, por ejemplo, para pagar una boda. Pero, en ocasiones, tanto en Chambar como en Nueva York, se pide dinero prestado para invertirlo. Para los agricultores pakistaníes, la inversión podría consistir en la adquisición de maquinaria para la mejora de la cosecha.

Ahora, supón que Julia se está planteando trabajar como conductora en una compañía de movilidad compartida como Uber o Lyft y que, para poder optar a ese trabajo, tiene que llevar a cabo algunas reparaciones estéticas en el automóvil de su hermano, que es el que usará para ese trabajo. A tal fin, acude a una entidad de préstamo del día de cobro, que, como en el ejemplo de la figura 9.3, le cobrará un tipo de interés del 78 %. En la figura 9.13 se muestran el conjunto factible y la frontera factible de Julia si toma dinero prestado a ese tipo de interés.

Julia tiene una nueva opción: pedir dinero prestado y, a continuación, dividirlo entre consumir una parte ahora e invertir el resto. Este es su plan:


  	Invertir parte de los 56 dólares que puede pedir prestados en arreglar el automóvil.

  	Cuanto más gaste en la reparación, más ganará como conductora, por lo que ahora tiene una nueva frontera factible.



Supón que ocurre que, por cada dólar que Julia gaste en el automóvil, obtendrá 3 dólares más de ingresos el año próximo, suponiendo que trabaja el mismo número de horas (es decir, la rentabilidad será del 200 %). Con esta inversión, puede avanzar a lo largo de la nueva frontera factible (línea discontinua).

Para determinar el alcance de todas sus nuevas opciones, deducimos que, si invirtiese los 56 dólares (y no consumiese nada ahora), dispondría de 168 dólares (3 × 56) el año próximo. Todos los puntos de la frontera factible discontinua con inversión son posibles ahora para ella. La pendiente de la frontera factible con inversión es 3, que es la relación entre los ingresos más adelante y la cantidad invertida. Cuanto más inclinada sea la pendiente, mejor para Julia. Esta pendiente es la relación marginal de transformación de la inversión actual en ingresos futuros.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante , en dólares, con un intervalo que va de 0 a 170. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos A (0 , 100) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %). El punto A es la dotación de Julia. Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 168) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %; invertir con rentabilidad del 200 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. Una es tangente a la línea FF de tomar prestado e invertir en el punto I (35 , 63) donde RMS = RMT. La segunda es tangente a la línea FF de tomar prestado en el punto G (35 , 38). La tercera pasa por el punto A y está etiquetada como CI de reserva de Julia. La distancia vertical entre el punto (35 , 0) y G es el consumo más adelante (solo tomar prestado). La distancia vertical entre los puntos G e I es consumo adicional más adelante (con inversión).]



Figura 9.13 
Opciones para la persona (Julia) que empieza sin activos, pero puede tomar dinero prestado e invertir.






  


                [image: Opciones de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante , en dólares, con un intervalo que va de 0 a 170. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos A (0 , 100) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %). El punto A es la dotación de Julia. Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 168) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %; invertir con rentabilidad del 200 %).]



Opciones de Julia



Puede pedir prestado con un tipo de interés del 78 % y también puede optar por invertir parte de esos ingresos con una rentabilidad del 200 %. La línea discontinua muestra su frontera factible cuando decide pedir prestado e invertir.






  


                [image: ¿Cuánto destinará a inversión?: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante , en dólares, con un intervalo que va de 0 a 170. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos A (0 , 100) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %). El punto A es la dotación de Julia. Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 168) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %; invertir con rentabilidad del 200 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. Una es tangente a la línea FF de tomar prestado e invertir en el punto (35 , 63). La segunda es tangente a la línea FF de tomar prestado en el punto (35 , 38). La tercera pasa por el punto A y está etiquetada como CI de reserva de Julia. La distancia vertical entre los puntos (35 , 0) y (35 , 38) es el consumo más adelante (solo tomar prestado). La distancia vertical entre los puntos (35 , 38) y (35 , 63) es el consumo adicional más adelante (con inversión).]



¿Cuánto destinará a inversión?



Va a seguir la misma regla que cuando tenía que decidir cuánto dinero tomar prestado y no existía la opción de invertir. Para averiguar cuál es la curva de indiferencia factible más alta, debe encontrar la tangencia entre una curva de indiferencia y la frontera factible o, lo que es lo mismo, dónde son iguales la RMT (pendiente de la frontera factible) y la RMS (pendiente de la curva de indiferencia).






  


                [image: La elección de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora, en dólares, con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el consumo más adelante , en dólares, con un intervalo que va de 0 a 170. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). Una línea recta con pendiente negativa une los puntos A (0 , 100) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %). El punto A es la dotación de Julia. Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 168) y (56 , 0) y aparece etiquetada como FF (tomar prestado al 78 %; invertir con rentabilidad del 200 %). Hay tres curvas convexas paralelas con pendiente negativa. Una es tangente a la línea FF de tomar prestado e invertir en el punto I (35 , 63) donde RMS = RMT. La segunda es tangente a la línea FF de tomar prestado en el punto G (35, 38). La tercera pasa por el punto A y está etiquetada como CI de reserva de Julia. La distancia vertical entre el punto (35 , 0) y G es el consumo más adelante (solo tomar prestado). La distancia vertical entre los puntos G e I es consumo adicional más adelante (con inversión).]



La elección de Julia



De esa forma, Julia elige el punto I de la figura. ¿En qué se traduce esto para ella? Habiendo pedido prestado lo máximo (56 dólares), invierte 21 y consume 35 ahora. La inversión de 21 dólares le producirá unos ingresos de 63 dólares más adelante.








Está claro que la oportunidad de inversión ha permitido que Julia resultara favorecida. Así, consume la misma cantidad ahora que en los supuestos anteriores, 35 dólares, pero puede consumir 63 dólares más adelante, y no solo 38. Ten en cuenta que solo invertirá si tiene un proyecto de inversión con una rentabilidad superior al 78 %; es necesario que sea más alta que el tipo de interés del préstamo para que su conjunto factible se amplíe.


​En nuestro ejemplo, Julia consume la misma cantidad ahora con la opción de solo tomar prestado y con la de tomar prestado e invertir; su consumo actual podría ser mayor o menor que en el caso de no disponer de la opción de invertir. Lo cierto es que sale favorecida con la oportunidad de inversión porque su conjunto factible se ha ampliado.

Por lo tanto, vamos a comparar las tres situaciones en las que podría haberse encontrado Julia:


  	Tomar dinero prestado e invertir: tiene la posibilidad de mover poder adquisitivo en el tiempo trayéndolo al presente (por medio de un préstamo) y después llevando una parte al futuro a la vez que triplica su valor (mediante una inversión), lo que le permite alcanzar el punto I.

  	Tomar dinero prestado: cuando Julia puede tomar prestado pero no invertir, su conjunto factible contiene el punto A, además de los demás puntos de la línea continua de la figura 9.13, incluido el punto G, que es su elección cuando puede pedir prestado pero no invertir.

  	Exclusión del mercado del crédito: no tiene posibilidad de conseguir ningún tipo de préstamo. Su conjunto factible se limita a un solo punto (A) en la figura 9.13. En la sección 9.10 se explica por qué muchas personas que desearían tomar dinero prestado tienen vedada la posibilidad de endeudarse, sin importar cuál sea el tipo de interés. Su curva de indiferencia de reserva indica lo bien que estará en esa situación.




  
    Pregunta 9.11 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.13 representa dos fronteras factibles para Julia, que no tiene ingresos en el periodo 1 (ahora) y tendrá 100 dólares en el periodo 2 (más adelante). La línea continua (opción 1) muestra su frontera factible si toma dinero prestado a un tipo de interés del 78 %. La línea discontinua muestra la frontera factible si pide prestado a un tipo de interés del 78 % y puede invertir para obtener una rentabilidad del 200 % (opción 2). Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Si solo pide prestado, Julia sale peor parada que en su dotación inicial (punto A) por el elevado tipo de interés.

      	La opción de consumo G solo puede lograrse en el caso 1.

      	Si el tipo de interés al que se endeuda sube al 100 %, ceteris paribus las fronteras factibles se inclinan más y la ordenada en el origen en el caso 2 es ahora 150 dólares.

      	Si la rentabilidad de la inversión aumenta al 250 %, ceteris paribus la ordenada en el origen con el caso 2 es ahora 200 dólares.

    

    
      	Julia está en una curva de indiferencia más alta en G que en el punto de su dotación. Por lo tanto, le conviene tomar dinero prestado.

      	G está dentro del conjunto factible de las opciones 1 y 2, por lo que es una elección posible en los dos casos.

      	Con un tipo de interés del 100 %, Julia puede tomar prestados 50 dólares como máximo en el periodo 1, así que su consumo máximo en el periodo 2 es 50 + 2(50) = 150 dólares.

      	Con una rentabilidad del 250 %, el consumo máximo de Julia en el periodo 2 es 56 + 2,5(56) = 196 dólares.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza

9.8 Conflictos por los beneficios de prestar y tomar prestado

En la situación inicial, Julia y Marco habrían terminado obteniendo 100 dólares cada uno, pero el momento de disponer de ellos da lugar a una diferencia. En el presente, la riqueza de Marco, en términos estrictos, es de 100 dólares. La de Julia es cero.

Las curvas de indiferencia de Marco y Julia son idénticas, como lo son sus niveles de impaciencia intrínseca. Lo único que varía es su situación. La curva de indiferencia de reserva de Marco es más alta que la de Julia (está más alejada del origen). Julia se endeuda porque se encuentra en una situación de pobreza en la actualidad, lo que también explica que su impaciencia ahora sea mayor que la de él. Quiere modular su consumo trayendo al presente parte de su poder adquisitivo, mientras que Marco también lo hace, pero desplazando poder adquisitivo al futuro.

Julia y Marco están en lados opuestos del mercado del crédito

El hecho de que Marco se plantee cómo llevar parte del consumo al futuro explica por qué se pueden beneficiar mutuamente: Marco prestando dinero y Julia tomándolo prestado. En nuestro planteamiento, vamos a suponer que no se prestan directamente entre ellos, sino que prestan y toman prestado en el mismo mercado.

Las líneas continuas de la figura 9.14 muestran las oportunidades de endeudamiento de Julia y las de préstamo de Marco, en ambos casos medidas por sus fronteras factibles.

Las fronteras factibles de los dos tienen una pendiente de (1 + \(r\)). No olvides que, en esta unidad, lo que llamamos «pendiente» siempre será un número positivo, incluso si la línea tiene pendiente negativa, con forma descendente de izquierda a derecha. Para Julia, el coste de trasladar 1 dólar del futuro al presente tomando prestado es 1 + \(r\), mientras que para, Marco, el beneficio de trasladar 1 dólar del presente al futuro prestando es 1 + \(r\) también. Los dos se enfrentan al mismo «precio» de desplazar el consumo en el tiempo, pero llevan su poder adquisitivo en sentidos opuestos.

En las ecuaciones anteriores, \(r\) es lo que Marco recibe y lo que Julia paga. Es por eso que la frontera factible de Marco se encuentra uniformemente fuera de la de Julia; el conjunto factible más grande con que cuenta él se traduce en que dispone de más opciones que ella. Como ambas curvas de indiferencia son idénticas, sabemos que él podrá disfrutar de un nivel de utilidad más alto que Julia.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 180. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (0 , 100) es la dotación de Julia. El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay dos pares de líneas rectas paralelas con pendiente negativa. En un par, una línea conecta los puntos (0 , 100) y (83 , 0). La otra línea une los puntos (0 , 120) y (100 , 0). En el otro par, una línea conecta los puntos (100 , 0) y (56 , 0). La otra línea une los puntos (0 , 178) y (100 , 0).]



Figura 9.14 
En lados opuestos del mercado: una subida del tipo de interés mejora el bienestar de Marco y empeora el de Julia.






  


                [image: La frontera factible de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 180. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (0 , 100) es la dotación de Julia. Una línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (83 , 0).]



La frontera factible de Julia



La línea roja oscura que une los puntos (0, 100) y (83, 0) representa la frontera factible de Julia cuando el tipo de interés es del 20 %.






  


                [image: La frontera factible de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 180. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (0 , 100) es la dotación de Julia. El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay dos líneas rectas paralelas con pendiente negativa. Una conecta los puntos (0 , 100) y (83 , 0). La otra une los puntos (0 , 120) y (100 , 0).]



La frontera factible de Marco



La línea roja clara que une los puntos (0, 120) y (100, 0) representa la frontera factible de Marco cuando el tipo de interés es del 20 %.






  


                [image: Efecto de una subida del tipo de interés en la frontera factible de Julia: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 180. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (0 , 100) es la dotación de Julia. El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay dos líneas rectas paralelas con pendiente negativa. Una conecta los puntos (0 , 100) y (83 , 0). La otra une los puntos (0 , 120) y (100 , 0). Otra línea recta con pendiente negativa une los puntos (0 , 100) y (56 , 0).]



Efecto de una subida del tipo de interés en la frontera factible de Julia



Cuando el tipo de interés sube al 78 %, el conjunto factible de Julia se hace más pequeño.






  


                [image: Efecto de una subida del tipo de interés en la frontera factible de Marco: En este gráfico, el eje horizontal muestra el consumo ahora en dólares, con un intervalo que va de 0 a 110. El eje vertical muestra el consumo más adelante en dólares, con un intervalo que va de 0 a 180. Las coordenadas son (consumo ahora, consumo más adelante). El punto (0 , 100) es la dotación de Julia. El punto (100 , 0) es la dotación de Marco. Hay dos pares de líneas rectas paralelas con pendiente negativa. En un par, una línea conecta los puntos (0 , 100) y (83 , 0). La otra línea une los puntos (0 , 120) y (100 , 0). En el otro par, una línea conecta los puntos (100 , 0) y (56 , 0). La otra línea une los puntos (0 , 178) y (100 , 0).]



Efecto de una subida del tipo de interés en la frontera factible de Marco



Cuando el tipo de interés sube al 78 %, el conjunto factible de Marco se hace más grande.








La figura 9.14 también refleja el efecto de un aumento del tipo de interés de \(r \ = \ 0{,}20\) a \(r \ = \ 0{,}78\). Esta subida hace que ambas fronteras factibles sean más inclinadas, pero tiene otras consecuencias:


  	Mueve la frontera factible de Marco hacia fuera, por lo que se amplía su conjunto de opciones.

  	Mueve la frontera factible de Julia hacia dentro, así que se reduce su conjunto de opciones.




​Volvamos a lo que diferencia a Marco de Julia. Los dos tienen las mismas preferencias, excepto por lo siguiente:


	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.




  	Marco comienza con riqueza, mientras que Julia empieza sin nada. Julia tiene la garantía de conseguir un activo parecido más adelante, pero esto los pone a los dos en lados opuestos del mercado del crédito.

  	A causa de esa diferencia en la situación de cada uno, los dos pueden beneficiarse de participar en el mercado del crédito, Julia tomando prestado y Marco prestando.

  	Como la frontera factible de Marco está en su totalidad fuera de la de Julia, puede acabar con una curva de indiferencia más alta de la que puede alcanzar ella.

  	Dado que el coste de anticipar el consumo tomando dinero prestado (el tipo de interés) es el mismo que el beneficio que obtiene Marco de posponerlo (dejando prestado), los dos tienen un conflicto de intereses sobre la manera en que comparten los beneficios mutuos del intercambio. Marco se beneficia de un tipo de interés más alto, mientras que Julia sale perjudicada.




  
    Pregunta 9.12 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 9.14 muestra el efecto que una subida del tipo de interés tiene sobre las fronteras factibles de Marco y de Julia. Supón que las dotaciones iniciales de Marco y de Julia son las mismas que en la figura 9.14, pero que el tipo de interés es del 10 % inicialmente y aumenta al 45 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Con un tipo de interés del 45 %, Marco puede consumir 80 dólares ahora y 29 dólares más adelante.

      	Con un tipo de interés del 45 %, Julia puede consumir 58 dólares ahora y 18 dólares más adelante.

      	Si Marco ahorrara toda su dotación inicial, con un tipo de interés del 45 % tendría 35 dólares más para consumir posteriormente que con el 10 %.

      	Si Julia pidiera dinero prestado y consumiera toda su dotación ahora, con un tipo de interés del 45 % tendría 20 dólares menos para consumir ahora que con uno del 10 % (con redondeo al número entero más próximo).

    

    
      	Si Marco consume 80 dólares ahora, tendrá 20 × 1,45 = 29 dólares para consumir más adelante.

      	Si Julia consume 58 dólares ahora, puede consumir a lo sumo 100 – (58 × 1,45) = 16 dólares más adelante (con redondeo al número entero más próximo).

      	Si Marco consumiera toda su dotación más adelante, tendría 110 dólares para gastar si el tipo de interés fuera del 10 % y 145 dólares con un tipo del 45 %; por lo tanto, su consumo máximo en el futuro ha aumentado 35 dólares.

      	Cuando el tipo de interés se incrementa del 10 % al 45 %, el consumo máximo de Julia en el presente disminuye de 91 a 69 dólares, por lo que dispone de 22 dólares menos para consumir ahora.

    

  




  Ejercicio 9.8 Ingresos a lo largo de toda la vida

  Piensa en los ingresos que una persona obtiene a lo largo de su vida, desde que termina los estudios hasta la jubilación. Sirviéndote de los conceptos tratados en esta unidad, explica con palabras cómo una persona puede pasar de una situación como la de Julia a una como la de Marco a lo largo de su vida (supón que su impaciencia intrínseca no cambia durante su vida).
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9.9 Prestatarios y prestamistas: un problema principal–agente


  Antes de empezar

  Para comprender esta sección, deberás saber de los problemas principal–agente y de contratos incompletos, que ya se trataron en la unidad 6. Si aún no te has familiarizado con estos conceptos, deberías leer la sección 6.6 antes de continuar.




	relación principal–agente, problema principal–agente
	Existe una relación (o problema) principal–agente cuando una parte, el principal, desea que otra, el agente, actúe de alguna forma (o tenga algún atributo) que sea de interés para el principal y que no se pueda hacer valer ni garantizar en un contrato vinculante. Véase también: contrato incompleto.
	restricción financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que tienen limitado el importe de los préstamos que pueden obtener o que solo pueden conseguirlos en unas condiciones desfavorables. Véase también: exclusión financiera.
	exclusión financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que no pueden obtener préstamos en ningunas condiciones. Véase también: restricción financiera.




​En esta sección, vamos a explicar cómo la relación entre el prestamista y el prestatario es un problema principal–agente, parecido en muchos sentidos a la relación entre el empleador y el empleado que estudiamos en la unidad 6. En este caso, el «principal» es el prestamista y el «agente» es el prestatario. El modelo principal–agente explica por qué muchas personas que desean tomar dinero prestado no pueden hacerlo o solo pueden tomarlo en cantidades limitadas o a tipos de interés altos.

Exclusión financiera cuando puede que los préstamos no se devuelvan

En las secciones anteriores, hemos simplificado el análisis de prestar y tomar prestado en tres sentidos. En primer lugar, todos los préstamos concedidos se iban a devolver. Segundo, siempre considerábamos un tipo de interés dado, sin explicar de dónde venía. Y, por último, obtener un préstamo era posible incluso para quien no tenía riqueza inicial.


​​Ninguno de esos tres sobrentendidos se ajusta a la realidad de los mercados financieros, en los que los prestamistas deciden el tipo de interés que van a cobrar, existe la posibilidad de que los préstamos no se devuelvan y, por esa razón, no todas las personas que desearían tomar dinero prestado tienen la suerte de Julia. Por lo tanto, muchos posibles prestatarios se enfrentan a una restricción financiera, es decir:


  	tienen limitado el importe de los préstamos que pueden obtener, o bien

  	solo pueden conseguirlos a tipos de interés muy altos (como los de los préstamos del día de cobro de Nueva York que vimos al principio de la unidad).



También es posible que se enfrenten a una exclusión financiera, es decir, simplemente no tienen ninguna posibilidad de obtener dinero prestado.


​​La figura 9.15 da una idea de las limitaciones a las que se ven abocadas las personas en los mercados de crédito en Estados Unidos (hemos tomado los datos de 2019 para evitar las dificultades excepcionales que se produjeron durante la pandemia de la COVID-19). Para entender lo que representan las cifras, pensemos en una persona que se ha quedado sin trabajo. En 2019, algo más de una de cada cinco personas permanecía en el desempleo durante más de seis meses. En la figura se observa que casi un tercio de la gente no podía «cubrir gastos de ninguna forma» durante tres meses siquiera, ni aun pidiendo préstamos. Más de la mitad conseguían préstamos a los muy elevados tipos de interés que se cobran con las tarjetas de crédito. Como era de esperar, los que sufrían restricción o exclusión financiera tendían a ser pobres. Pero, incluso con ingresos considerables (por encima de 100 000 dólares), no siempre podían contar con obtener todo el dinero prestado que habrían deseado.




                [image: Este gráfico de barras muestra diferentes tipos de exclusión y restricción financieras en Estados Unidos. Aproximadamente el 50 % de las personas obtienen préstamos a tipos de interés propios de las tarjetas de crédito, entre el 16 % y el 20 %. Un 30 % de las personas no pueden cubrir tres meses de gastos de ninguna forma si pierden la principal fuente de ingresos. Más del 15 % de las personas con unos ingresos superiores a 100 000 $ se enfrentan a exclusiones o restricciones financieras. Un 30 % de las personas con unos ingresos situados entre 40 000 y 100 000 $ se enfrentan a exclusión o restricción financieras. Aproximadamente el 50 % de las personas con unos ingresos inferiores a 40 000 $ se enfrentan a exclusiones o restricciones financieras.]



Figura 9.15 
Indicadores de la exclusión y restricción crediticias en Estados Unidos en 2019.






Junta de Gobernadores del Sistema de la Reserva Federal de Estados Unidos. 2020. Informe sobre el bienestar económico de las familias estadounidenses en 2019.






El apartado «La economía aprende de los hechos» añade más datos que abundan en las limitaciones financieras que afrontan muchas personas.


  La economía aprende de los hechos ¿Quién experimenta restricción financiera?

  Una forma de estimar la prevalencia de las restricciones crediticias es mediante encuestas. Así es como la Junta de Gobernadores de la Reserva Federal de Estados Unidos obtuvo los datos mostrados en la figura 9.15.

  Si bien son útiles, los datos recogidos mediante encuestas tienen limitaciones: es posible que las personas no recuerden con exactitud su experiencia de financiación o que no respondan con precisión preguntas hipotéticas sobre si conseguirían obtener un préstamo si lo intentaran.

  
    Si te interesa leer una explicación sobre el tratamiento y los controles en los experimentos, consulta «Cómo los economistas aprenden de los hechos: Experimentos de laboratorio».

  

  Otra forma de investigar las restricciones financieras es llevar a cabo experimentos en los que, de manera aleatoria, se asigna que un grupo de personas reciba una intervención (llamado a menudo «grupo de tratamiento») y el otro grupo no la reciba (el «grupo de control»). Como la asignación de una persona a uno u otro grupo es aleatoria y como se mantienen constantes otros factores que podrían influir en el resultado, se interpreta que el promedio de las diferencias observadas entre los grupos está causado por el tratamiento.

  Si una persona se enfrenta a restricción financiera, el hecho de recibir una cantidad de dinero podría cambiar su comportamiento. Por ejemplo, podría montar una empresa. Por otro lado, si no tuviera esa restricción financiera y hubiera pensado que el negocio podía ser rentable, ya habría suscrito un préstamo. Las restricciones financieras pueden identificarse, por lo tanto, mediante experimentos en los que algunas personas reciben sumas de dinero (el grupo de tratamiento), mientras otras no.

  
  ​​En un experimento, el gobierno nigeriano seleccionó los mejores de entre los planes de negocio que se le habían presentado. Entre el grupo de los mejores planes, designaron algunos aleatoriamente para que recibieran una subvención en metálico por un valor medio de unos 8 millones de nairas (que equivalía a aproximadamente 50 000 dólares estadounidenses en el momento de publicarse el estudio). Los solicitantes ganadores ampliaron sus negocios contratando a más trabajadores y adquiriendo más bienes de capital.1 Podrían haber usado la subvención para conceder préstamos al tipo de interés vigente, pero, en lugar de eso, decidieron ampliar el negocio. Antes de recibir la subvención, no tenían la posibilidad de acometer la ampliación. Esto implica que habían sufrido restricciones en su capacidad de tomar dinero prestado. Un experimento parecido en Sri Lanka concedió, también al azar, ayudas a pymes por valor de 10 000 LKR (que equivalía a aproximadamente 100 dólares estadounidenses en el momento de publicarse el estudio). Desde entonces, las empresas que recibieron las ayudas aumentaron mucho sus beneficios,2 lo que implica que las restricciones financieras limitaban su capacidad para llevar a cabo inversiones provechosas.

  
    En la unidad 1, hemos descrito el experimento natural que tuvo lugar cuando, al final de la Segunda Guerra Mundial, se dividió a Alemania en dos países, con sistemas políticos y económicos muy diferentes: poder del Partido Comunista y planificación económica centralizada en el Este, democracia y capitalismo en el Oeste. A continuación, consideramos las diferencias en sus instituciones como la causa de las distintas trayectorias de crecimiento económico que siguieron las dos partes de Alemania.

  

  Con frecuencia, se considera que los experimentos son la regla de oro para identificar relaciones causales. Sin embargo, suele ser difícil poner en práctica ciertos experimentos por su elevado coste, por los problemas logísticos que implican y, a veces, por plantear dilemas éticos. Por esa razón, en economía se utilizan a menudo los «experimentos naturales», en los que un evento producido sin intervención de los investigadores se considera que tiene «la misma validez que si se hubiera asignado de forma aleatoria».

  En el caso de las restricciones financieras, la llegada de una herencia imprevista se puede considerar prácticamente igual que un suceso aleatorio.

  En Gran Bretaña, se estimó que una herencia de unas 5000 libras esterlinas (que equivalía a aproximadamente 9000 dólares estadounidenses en el momento de publicarse el estudio) duplicaba la probabilidad entre personas jóvenes de montar un negocio,3 lo que implica que antes su capacidad para tomar dinero prestado con el fin de emprender estaba restringida. También se ha comprobado que, después de recibir una herencia, aumenta la probabilidad de establecerse por cuenta propia y, entre los que ya eran autónomos, de incrementar el tamaño del negocio.4

  Otro experimento natural que puede servir para identificar si hay personas sometidas a restricciones financieras es el incremento automático del límite de la tarjeta de crédito cuando se ha mantenido la tarjeta durante cierto tiempo. Según indican datos obtenidos en Estados Unidos,5 muchas personas sufren restricciones financieras, ya que el incremento del límite (que les permite endeudarse más) lleva consigo que efectivamente decidan aumentar su endeudamiento.




  Ejercicio 9.9 Estimación de las restricciones financieras

  Enumera algunas de las ventajas y de las limitaciones que implican cada uno de los siguientes métodos para averiguar quién está sometido a restricción crediticia (en el apartado «¿Quién experimenta restricción financiera?» se incluyen enlaces a sitios web y artículos que te resultarán de utilidad).

  
    	Encuestas.

    	Experimentos de campo (por ejemplo, seleccionando al azar a algunas personas para que reciban una suma de dinero).

    	Experimentos naturales (por ejemplo, herencias o la elevación del límite de una tarjeta de crédito).

  



Prestar es arriesgado

Prestar y tomar prestado constituyen una relación principal–agente porque el prestamista (el principal) corre el riesgo de que no se le devuelva el dinero, y el alcance de ese riesgo viene determinado por el prestatario (el agente), no por el prestamista.

El préstamo se hace en el presente y tiene que reembolsarse en el futuro. Entre un momento y otro, pueden suceder acontecimientos imprevistos que estén fuera del control del prestatario. Si el mal tiempo o una enfermedad destruyeran los cultivos en Chambar (Pakistán), los prestamistas no recuperarían el dinero prestado. Si las habilidades en que has invertido tu préstamo al estudio se vuelven obsoletas, es posible que no puedas devolverlo. Imprevistos como esos son los que se denominan riesgos inevitables. El tipo de interés aplicado por un banco o un prestamista sería más alto si existiera más riesgo de impago por acontecimientos inevitables.

Pero el prestamista hace frente a otros dos problemas. Cuando concede un préstamo para un proyecto de inversión, no puede estar seguro de que el prestatario vaya a esforzarse lo suficiente para que el proyecto tenga éxito. Además, es frecuente que el prestatario tenga más información que el prestamista sobre la calidad del proyecto y sobre la probabilidad de que salga adelante con éxito. Estos dos problemas se deben a la diferencia entre la información que el prestatario y el prestamista tienen sobre el proyecto y sobre las actuaciones del primero.

Piensa en alguien que consigue un préstamo para poner en marcha un nuevo negocio. El proyecto no tiene éxito porque se ha esforzado demasiado poco o simplemente porque no era un buen proyecto. Si el prestatario no ha invertido nada de su propio dinero en el proyecto, es el prestamista, y no el prestatario, quien pierde dinero en caso de que fracase el proyecto y no se le devuelva el préstamo. Si el prestatario hubiera usado su propio dinero únicamente, es probable que hubiera sido más concienzudo o puede que ni siquiera se hubiera embarcado en el proyecto.

También cabe la posibilidad de que el prestatario use el dinero prestado para un proyecto mucho más arriesgado de lo que le dijo al prestamista. Para ilustrar esta situación (con un ejemplo extremo), podría haberlo usado para comprar lotería o apostar en las carreras; con mucha suerte, sería rico; si no, el prestamista se queda sin cobrar lo prestado.

Igual que los empleados de la unidad 6, que no siempre hacen lo que más le conviene al empleador, el prestatario no actúa necesariamente de acuerdo con el interés del prestamista.

El problema principal–agente entre prestatario y prestamista también se parece al problema del «dinero ajeno» que ya tratamos en la sección 6.3. En ese caso, el directivo de una empresa (el agente) toma decisiones sobre el uso de los fondos aportados por los propietarios de la empresa (los principales), pero estos no pueden obligar por contrato al directivo a que actúe de una forma que maximice la riqueza de los propietarios, en vez de perseguir sus propios objetivos personales.

Contratos incompletos


​En el caso de la solicitud y concesión de préstamos, muchas veces no resulta posible que el prestamista (el principal) redacte un contrato que garantice la devolución del préstamo por parte del prestatario (el agente). La razón es que, si el proyecto fracasa o si por algún otro motivo el prestatario no tiene fondos al vencimiento del préstamo, el prestamista se puede ver imposibilitado de conseguir la devolución según las condiciones del préstamo.

Los prestamistas intentarán asegurarse de la devolución tomando medidas legales, pero aun así suele ser difícil conseguirlo si el prestatario es pobre o se declara insolvente o en bancarrota porque el valor de su deuda es superior al de sus activos. En la introducción de esta unidad, informamos de un ejemplo de un método para mejorar el cumplimiento del pago en los préstamos para la compra de automóviles: las entidades instalan dispositivos que desactivan el encendido si no se atienden los pagos acordados.

Si fallan los métodos legales, hay ocasiones en que los prestamistas recurren a otros ilegales, como amenazar con el uso de violencia física.

El papel de la garantía en los préstamos


	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.




​​Entre las respuestas que el prestamista tiene a este conflicto de intereses en el mercado del crédito está exigir al prestatario que aporte algo de su riqueza al proyecto. Cuanto más dinero propio haya invertido el prestatario en el proyecto, más alineados estarán sus intereses con los del prestamista. Otra respuesta habitual es exigir que el prestatario aparte alguna propiedad que se transferirá al prestamista en caso de impago (la denominada garantía).

La garantía se utiliza en los préstamos para la compra de viviendas (en cuyo caso se llaman hipotecas) y de automóviles. Para muchas personas (como en la figura 9.15 en el caso de Estados Unidos), esos son los únicos préstamos de gran valor que pueden obtener y se debe a que el prestamista se queda la garantía (la vivienda o el automóvil) si no se hacen los pagos. Conseguir un préstamo para cubrir las necesidades de consumo durante un periodo de desempleo es mucho más difícil porque es poco probable que el trabajador desempleado disponga de garantías que ofrecer.


​Empeñar bienes es un ejemplo habitual de préstamos con garantía a pequeña escala que ha existido desde hace miles de años. Las casas de empeño conceden un préstamo en el que se especifica de antemano un plazo y un importe para el pago. Además, el prestatario entrega algún artículo de su propiedad al prestamista, quien se lo devolverá cuando pague el préstamo concedido. Entre los artículos que se suelen empeñar —porque son fáciles de vender—, están las joyas, los portátiles y otros equipos electrónicos, cámaras u objetos domésticos de valor.

Los préstamos garantizados ofrecen seguridad al prestamista siempre que la garantía (la vivienda o el artículo empeñado) siga en condiciones de venderse por una cantidad de dinero mayor de la adeudada. Con un préstamo garantizado, el prestamista no corre ningún riesgo importante.

La participación en el capital social o la garantía reducen el conflicto de intereses entre el prestatario y el prestamista. Esto se debe a que, cuando el prestatario se juega una parte de su dinero (en el capital social o en la garantía):


  	tiene un interés mayor en esforzarse para devolver el préstamo: pondrá más esmero en tomar decisiones empresariales prudentes que aseguren el éxito de su proyecto;

  	envía un mensaje al prestamista: le transmite que cree que el proyecto tiene una calidad suficientemente buena como para tener éxito.



La relación entre riqueza, calidad de un proyecto y crédito se resume en la figura 9.16.




                [image: Este diagrama describe el proceso que se sigue para obtener un préstamo. En primer lugar, el prestamista evalúa las características del prestatario y del proyecto, en concreto la riqueza del prestatario y la calidad del proyecto (que el prestatario conoce mejor que el prestamista). A continuación, el prestamista averigua lo que el prestatario está dispuesto a contribuir, que sería su participación en el capital social del proyecto, o bien la garantía que ofrece. En tercer lugar, el prestamista usa esta información para evaluar los incentivos que el prestatario tiene para esforzarse y para seleccionar un proyecto de alta calidad. Por último, el prestamista toma una decisión sobre si concede o no el préstamo.]



Figura 9.16 
Riqueza, calidad del proyecto y crédito.







​Dos relaciones principal–agente: mercados de trabajo y mercados de crédito

Las similitudes entre el mercado crediticio y el mercado laboral como relaciones principal–agente se ilustran en la figura 9.17.






  
    	
    	Actores
    	Conflicto de intereses sobre
    	Estipulaciones exigibles
    	No incluibles o no ejecutables
    	Resultado
  



  
    	Mercado de trabajo (unidad&nbsp;6)
    	Empleador
Empleado
    	Salarios, trabajo (calidad y cantidad)
    	Salarios, tiempo, condiciones
    	Trabajo (calidad y cantidad), duración del empleo
    	Esfuerzo insuficiente; desempleo
  

  
    	Mercado de crédito (unidad&nbsp;9)
    	Prestamista
Prestatario
    	Tipo de interés, gestión del proyecto (esfuerzo, prudencia)
    	Tipo de interés
    	Esfuerzo, prudencia, devolución
    	Demasiado riesgo, restricción al crédito
  







Figura 9.17 
Problemas principal–agente: el mercado del crédito y el mercado de trabajo.






La figura 9.18 relaciona los mercados de trabajo y de crédito. En ella se ilustra la manera en que estos dos mercados influyen en las relaciones entre los grupos de prestamistas y prestatarios y de empleadores y empleados.

Empezando en el extremo superior izquierdo de la figura, vemos que los individuos ricos pueden utilizar su riqueza para comprar bienes de capital y convertirse en empleadores y también para prestar a otras personas. Entre los menos ricos, habrá quienes tomen dinero prestado y tengan éxito y, como resultado, se conviertan en empleadores. Quienes tienen poca riqueza no pueden pedir prestado mucho: sufren exclusión financiera o pueden tomar prestado solo si aportan una casa como garantía de una hipoteca, por ejemplo, o pedir cantidades limitadas a tipos de interés elevados. Deben buscar trabajo como empleados. Los empleadores contratan a empleados entre los menos ricos, y algunos de estos se quedan desempleados (a causa del funcionamiento del mercado laboral que estudiamos en la unidad 6).

Las flechas horizontales indican una relación principal–agente. Los principales de la figura son los prestamistas y los empleadores; el color rojo que comparten señala esta similitud. Los agentes —prestatarios con éxito y empleados— están coloreados en verde para distinguirlos de quienes a aspiran a serlo (excluidos del mercado de crédito y desempleados), que se muestran en morado. Aunque seas un agente con tanta suerte como para estar en uno de los recuadros verdes, el principal puede volver a ponerte en el recuadro morado con solo rechazar hacer negocios contigo. Esa es la razón de que prestamistas y empleadores tengan poder sobre prestatarios y empleados.




                [image: Este diagrama de flujo muestra que, en una economía, hay personas ricas y solicitantes de empleo. Las personas ricas pueden actuar como prestamistas y prestar dinero a posibles prestatarios: algunos de estos se convierten en prestatarios, pero otros terminan siendo prestatarios excluidos. Las personas ricas y quienes consiguen tomar dinero prestado se pueden convertir en empleadores. Los solicitantes de empleo que son contratados se convierten en empleados; los que no son contratados siguen desempleados.]



Figura 9.18 
Los mercados de crédito y de trabajo moldean las relaciones entre grupos con diferentes dotaciones.







​​​La figura 9.18 nos ayuda a entender por qué algunas personas terminan siendo principales (por ejemplo, empleadores), mientras que otras acaban como agentes (empleados). Si una persona es rica, puede ser tanto prestamista como empleador.


  
    Pregunta 9.13 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el problema principal–agente y elige los que sean correctos.

    
      	En el mercado del crédito existe un problema principal–agente si el prestamista puede que no cobre lo prestado.

      	El problema principal–agente puede resolverse redactando un contrato vinculante para garantizar que el prestatario se esfuerce al máximo.

      	Una solución para el problema principal–agente en el mercado del crédito es que el prestatario aporte capital propio.

      	El problema principal–agente da lugar a exclusión y restricciones financieras.

    

    
      	Solo se da un problema principal–agente si hay algo que el prestatario puede hacer que el prestamista no sabe y no puede controlar; el prestamista puede llegar a no cobrar lo prestado, aunque no haya problemas de asimetría en la información o de contrato incompleto.

      	El problema principal–agente se da porque no se puede redactar un contrato vinculante que garantice el máximo esfuerzo.

      	El capital propio aportado implica que el agente tiene más que perder si fracasa el proyecto, reduciendo así la diferencia entre los incentivos del principal y los del agente.

      	Esto sucede porque algunos proyectos, que por lo demás serían viables, no recibirán financiación a causa del problema principal–agente. En particular, quienes tienen pocos activos o poca riqueza y no pueden permitirse aportar capital propio o proporcionar garantías tendrán más probabilidades de enfrentarse a un racionamiento del crédito debido al problema principal–agente.

    

  




  
    Pregunta 9.14 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados que comparan las relaciones principal–agente en los mercados de crédito y de trabajo y elige los que sean correctos.

    
      	En ambos casos, al principal le gustaría que el agente se esforzase mucho, pero eso no puede incluirse explícitamente en las cláusulas de los contratos.

      	En los dos casos, la duración de la relación no se puede especificar como un periodo de tiempo determinado en el contrato por escrito.

      	Los problemas que se asocian a las relaciones principal–agente en estos mercados tienden a causar que algunos trabajadores no sean contratados y algunos prestamistas no reciban crédito.

      	En los mercados de trabajo, una posible solución es que los empleadores exijan garantías a sus empleados.

    

    
      	Al empleador le gustaría que el trabajador se esforzara y al prestamista le gustaría que el prestatario trabajara duro en el proyecto para el que pidió financiación. No obstante, los contratos formales no pueden estipular esos elementos.

      	La duración no se suele especificar en los contratos de trabajo, pero sí es habitual que las condiciones de un préstamo señalen la fecha de la devolución.

      	Una consecuencia de esto en los mercados de trabajo es el desempleo. Una consecuencia en los de crédito son las restricciones financieras (y la exclusión financiera).

      	El uso de una garantía puede ofrecer una solución en los mercados de crédito, pero no se puede aplicar de la misma manera en los de trabajo.

    

  




  Ejercicio 9.10 El aumento de los préstamos subpreferenciales para automóviles

  El día de Navidad de 2014, el New York Times publicó el artículo titulado «Rise in Loans Linked to Cars is Hurting the Poor».

  Estos son dos extractos, traducidos, del artículo:

  
    «Los prestamistas argumentan que están facilitando una fuente de financiación a personas que no pueden conseguir préstamos más económicos de los bancos. Los elevados tipos de interés, dicen los prestamistas, son necesarios para compensar el riesgo de que los prestatarios dejen de pagar los plazos».

  

  
    «Y, dado que muchos prestamistas dan el préstamo en función de una estimación del valor de reventa de un automóvil usado y no según la capacidad del prestatario para devolver el dinero, muchas personas ya se encuentran en dificultades para estar al día nada más recibir el dinero».

  

  Según la información del artículo:

  
    	¿Quiénes son los principales y los agentes en esa situación? ¿Para qué se utiliza el dinero de esos préstamos y cuál es el papel de los automóviles en la relación entre los principales y los agentes?

    	Utilizando el modelo de elección intertemporal, explica qué llevaría a alguien a tomar un préstamo de esos que se describen.

    	Comenta los problemas que tienen las entidades que ofrecen préstamos del día de cobro, tomando como referencia el artículo y las dos citas anteriores.

  




  Ejercicio 9.11 Microfinanciación y préstamos a personas pobres

  Lee el artículo «The Microfinance Promise».6

  El Banco Grameen de Bangladés ofrece préstamos a grupos de personas que, juntas, solicitan préstamos individuales y para ello pone la condición de que los préstamos a los miembros del grupo se renovarán en el futuro si (y solo si) cada uno de ellos ha devuelto el préstamo en el plazo previsto.

  
    	Explica cómo crees que un acuerdo así afectaría la decisión de cada prestatario sobre en qué gastar el dinero y cuánto crees que se esforzaría para asegurarse de que puede devolver el préstamo.

    	Utiliza los conceptos tratados en esta sección para explicar de qué forma el método de préstamo del Banco Grameen podría afectar a la exclusión y restricción financieras.

    	Busca datos que corroboren o desmientan si la microfinanciación ha sido eficaz para aumentar las inversiones entre grupos que normalmente se habrían enfrentado a exclusión del mercado crediticio.

  




  Ejercicio 9.12 Límites al préstamo

  Muchos países aplican políticas que limitan por ley el interés que se puede cobrar por los préstamos.

  
    	Explica si crees que es buena idea fijar esos límites.

    	¿Quién se beneficia de esas leyes y a quién perjudican?

    	Comenta los efectos a largo plazo que pueden tener esas leyes.

    	Compara esta manera de abordar el acceso de las personas pobres a los préstamos con la del Banco Grameen del ejercicio 9.11.

  




  Ejercicio 9.13 Las casas de empeño como fuente de crédito

  
    Empeñar bienes es una de las fuentes más antiguas de crédito conocidas en el mundo. Una casa de empeño ofrece préstamos a cambio de artículos, como joyas, que retiene hasta que se devuelve el dinero prestado. Sus clientes más habituales son personas con bajos ingresos. En Texas, el tipo de interés máximo que puede aplicarse es del 20 % al mes. Según una investigación que estudió las casas de empeño de Texas, la proporción de incumplimiento del pago era menor cuando los objetos empeñados tenían valor sentimental, como alianzas, que cuando se trataba de artículos con un valor de reventa equivalente, como televisores.

  

  Lo anterior es un resumen de un artículo que puedes consultar entero si deseas más información sobre los empeños: Susan Payne Carter y Paige Marta Skiba. 2012. «Pawnshops, Behavioral Economics, and Self-Regulation». Review of Banking and Financial Law 32 (1): pp. 193–220.)

  
    	Dibuja un gráfico que tenga «Consumo ahora» en el eje horizontal y «Consumo más adelante» en el vertical. Incluye un conjunto factible, una dotación y curvas de indiferencia y utiliza el gráfico para explicar las razones por las que alguien podría recurrir a una casa de empeño.

    	Define el plazo que se usa para los artículos que se entregan en la casa de empeño (tales como joyas) y explica su papel en el negocio de estos establecimientos.

    	Aporta una explicación de la diferencia entre las tasas de impago en función del tipo de objeto que se entrega al pedir un préstamo.
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Unidad 9 Prestamistas, prestatarios y diferencias de riqueza


​​9.10 Desigualdad: prestamistas, prestatarios y los excluidos de los mercados de crédito


  Pieza clave

  Para una introducción al coeficiente de Gini y cómo calcularlo, lee la sección 5.12.




	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.




​Para evaluar las desigualdades entre prestatarios y prestamistas (y entre unos prestatarios y otros), podemos servirnos del coeficiente de Gini.

Imagina una economía en que haya un solo prestamista y cinco personas que trabajan por cuenta propia, cada una de las cuales ha pedido prestada una cantidad, \(L\), para financiar su pequeño negocio. Los ingresos correspondientes a la venta de los bienes que producen son mayores que el préstamo; cada prestatario obtiene unos ingresos de (1 + \(R\))\(L\), siendo \(R\) la ratio de beneficio o rentabilidad.

Al final del año, los prestatarios devuelven los préstamos con el tipo de interés de \(r\). Para simplificar el análisis, suponemos que todos los préstamos se devuelven según lo acordado. La esencia de lo que queremos transmitir no variaría si incluyéramos la probabilidad de que no se devuelvan los préstamos (como en el estudio del caso de Chambar), pero los cálculos serían más complicados. Después de la devolución del préstamo, la situación es la siguiente:


  	Los ingresos netos del prestamista correspondientes a cada préstamo son \(rL\).

  	Los ingresos netos de cada prestatario son \((R \ – \ r)L\).

  	Los ingresos totales netos de cada negocio son \(I = RL\).

  	La participación en los ingresos \(I\) que corresponde al prestamista es \(s = \frac{r}{R}\).

  	La participación del prestatario es \(1 \ – \ s\).



Por ejemplo, si \(r\) = 0,10 y \(R\) = 0,15, la participación del prestamista en los ingresos netos de cada negocio es \(s=\frac{r}{R}=\frac{0,10}{0,15}=\frac{2}{3}\), mientras que la del prestatario es \(\text{1 } – \text{ s} = \frac{1}{3}\).

En todos los cálculos de esta sección, supondremos que el tipo de interés es lo bastante alto para que el prestamista siempre tenga más ingresos totales que los prestatarios.

Para cuantificar el nivel de desigualdad de esta economía, podemos utilizar el coeficiente de Gini, que mide el promedio de las diferencias entre todos los individuos de la población con respecto al promedio de los ingresos (las diferencias siempre se escriben como valores absolutos). Se calcula del siguiente modo:

\[g = \frac{1}{2} \times \frac{\text {diferencia del promedio de ingresos entre cada pareja de individuos}}{\text {promedio de ingresos}}\]
El coeficiente de Gini siempre es un número situado entre 0 y 1. Es 0 si todos tienen los mismos ingresos (igualdad perfecta); cuanta más desigualdad haya, mayor será la diferencia media existente y más cerca estará \(g\) de 1. Si una sola persona obtiene todos los ingresos que se generan en la economía, \(g=1\).

En nuestro ejemplo, hay seis personas. Podríamos dibujar un gráfico que muestre un círculo por cada persona, con líneas que uniesen los círculos, como en el ejemplo de cuatro personas de la figura 5.29. Sin embargo, al haber más personas, el número de líneas se incrementa de forma considerable. Así que, en su lugar, mostramos la población en la tabla de la figura 9.19a.

La parte superior de la tabla muestra los ingresos de cada persona, expresados en unidades de \(I\), los ingresos netos de cada negocio. El prestamista recibe una proporción, \(s\), de cada uno de los cinco negocios y, por lo tanto, unos ingresos totales de 5\(s\); cada uno de los prestatarios obtiene 1 − \(s\). Los ingresos totales ascienden a 5, de modo que el promedio de ingresos de la economía es \(\frac{5}{6}\).

La parte inferior de la tabla muestra una forma de calcular la diferencia media. La primera fila muestra las diferencias entre los ingresos del prestamista y los de cada uno de los cinco prestatarios: \((6s − 1)\) en cada caso.


  El número de diferencias en una población de tamaño \(n\) se expresa mediante la fórmula \(\frac{1}{2}n(n-1)\).



La segunda fila presenta las diferencias entre los ingresos del prestatario 1 y los de los otros cuatro prestatarios (todas ellas iguales a cero); ya hemos incluido la diferencia con el prestamista en la primera fila. A medida que bajamos por la tabla, hay una diferencia menos en cada fila, ya que las otras ya se han explicitado más arriba. Con una población de 6, hay que reflejar un total de 15 diferencias.

Si sumamos todas las diferencias y dividimos el resultado entre 15, obtenemos una diferencia media de \((6s-1)/3\).






  
    	Ingresos
    	Prestamista
    	Prestatario 1
    	Prestatario 2
    	Prestatario 3
    	Prestatario 4
    	Prestatario 5
    	Ingresos totales = 5
  



  
    	Diferencias
de ingresos

    	5s
    	1 − s
    	1 − s
    	1 − s
    	1 − s
    	1 − s
    	Ingresos medios = 5/6
  

  
    	
    	6s − 1
    	6s − 1
    	6s − 1
    	6s − 1
    	6s − 1
    	Prestamista
  

  
    	
    	0
    	0
    	0
    	0
    	Prestatario 1
  

  
    	
    	0
    	0
    	0
    	Prestatario 2
  

  
    	
    	0
    	0
    	Prestatario 3
  

  
    	
    	0
    	Prestatario 4
  

  
    	
    	Prestatario 5
  

  
    	Diferencia entre ingresos totales
 = 5(6s − 1)

Diferencia media entre ingresos = 5(6s − 1)/15 = (6s − 1)/3
  







Figura 9.19a 
Los ingresos y las diferencias entre los ingresos de todos los individuos.






Nota: Todos los ingresos se expresan en unidades de \(I\), que corresponde a los ingresos netos de cada negocio.






Ahora podemos usar la diferencia media y los ingresos medios para calcular el coeficiente de Gini. Partiendo de la fórmula planteada más arriba:

\[g = \frac{1}{2} \times \frac{6s - 1}{3} \div \frac{5}{6}\]
y simplificando la expresión, obtenemos:

\[g = \frac{6s - 1}{5}\]
Por ejemplo, si \(r\) = 0,10 y \(R\) = 0,15 como dijimos antes, la parte del prestamista es \(s=\frac{2}{3}\) y el coeficiente de Gini es 0,6. Si el tipo de interés se incrementara, lo que le daría al prestamista una mayor participación en los ingresos, el nivel de desigualdad también subiría.

La exclusión de posibles prestatarios aumenta el coeficiente de Gini

En secciones anteriores, mostramos cómo algunas personas que desearían tomar dinero prestado (pero no pueden aportar garantías o carecen de fondos propios para financiar un proyecto) podrían tener totalmente vedado el acceso a los préstamos, aunque estén dispuestas a pagar el tipo de interés pedido. ¿Qué efecto tiene eso en el coeficiente de Gini?

La figura 9.19b muestra la misma tabla cuando se excluye a los prestatarios 4 y 5, que en consecuencia no perciben ningún ingreso (suponiendo que el prestamista sigue teniendo los mayores ingresos, por lo tanto \(s\geq\frac{1}{4}\)). Con respecto al caso anterior, se dan las siguientes diferencias:


  	Los ingresos totales y medios en la economía son más bajos.

  	Los ingresos del prestamista son más bajos, lo que disminuye las diferencias en los ingresos entre el prestamista y los prestatarios que sí pueden tomar dinero prestado.

  	Sin embargo, hay más desigualdad, entre los que sí pueden tomar prestado y los que no.








  
    	Ingresos
    	Prestamista
    	Prestatario 1
    	Prestatario 2
    	Prestatario 3
    	Prestatario 4
    	Prestatario 5
    	Ingresos totales = 3
  



  
    	Diferencias
de ingresos

    	3s
    	1 − s
    	1 − s
    	1 − s
    	0
    	0
    	Ingresos medios = 1/2
  

  
    	
    	4s − 1
    	4s − 1
    	4s − 1
    	3s
    	3s
    	Prestamista
  

  
    	
    	0
    	0
    	1 − s
    	1 − s
    	Prestatario 1
  

  
    	
    	0
    	1 − s
    	1 − s
    	Prestatario 2
  

  
    	
    	1 − s
    	1 − s
    	Prestatario 3
  

  
    	
    	0
    	Prestatario 4
  

  
    	
    	Prestatario 5
  

  
    	Diferencia entre ingresos totales
 = 3(4s − 1) + 2 × 3s + 6(1 − s) = 12s + 3

Diferencia media entre ingresos = (12s + 3)/15 = (4s + 1)/5
    	
  







Figura 9.19b 
Ingresos y diferencias entre los ingresos cuando se excluye a los prestatarios 4 y 5.






Si calculamos el coeficiente de Gini con las expresiones de la tabla como antes, hallamos:

\[g = \frac{4s + 1}{5}\]

​​Para el ejemplo en que \(s=\frac{2}{3}\), el coeficiente de Gini sube de 0,6 a 0,73. La exclusión ha incrementado el nivel de desigualdad de la economía. Comparando las expresiones de \(g\), puedes comprobar que la exclusión eleva el coeficiente de Gini para cualquier valor de \(s<1\).


  
    Pregunta 9.15 Elige las respuestas que sean correctas

    Piensa en las cuatro hipótesis que hemos descrito más arriba, con una economía compuesta por seis personas (un prestamista y cinco prestatarios) y calculando el coeficiente de Gini como en la figura 9.19a.

    
      	Hipótesis A: el tipo de interés \((r)\) es del 10 %, la ratio de beneficio \((R)\) es del 15 % y no hay exclusión financiera.

      	Hipótesis B: el tipo de interés \((r)\) es del 10 %, la ratio de beneficio \((R)\) es del 15 % y dos prestatarios están excluidos del mercado de crédito (figura 9.19b).

      	Hipótesis C: el tipo de interés \((r)\) es del 5 %, la ratio de beneficio \((R)\) es del 10 % y no hay exclusión financiera.

      	Hipótesis D: el tipo de interés \((r)\) es del 5 %, la ratio de beneficio \((R)\) es del 10 % y dos prestatarios están excluidos del mercado de crédito.

    

    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El coeficiente de Gini en la hipótesis C es 0,5.

      	El coeficiente de Gini es el mismo en las hipótesis A y D.

      	El coeficiente de Gini en la hipótesis C es el más bajo de todas las hipótesis.

      	Pasar de la hipótesis C a la D aumenta el coeficiente de Gini en 0,2.

    

    
      	La parte del prestamista es 0,05/0,10 = 0,5, por lo que el coeficiente de Gini es (6(0,5) – 1)/5 = 0,4.

      	En la hipótesis D, el coeficiente de Gini es (4(0,5) + 1)/5 = 0,6, que es el mismo que en la hipótesis A.

      	En la hipótesis C, el coeficiente de Gini es 0,4, frente a 0,6 en las hipótesis A y D y frente a 0,73 en la hipótesis D.

      	En la hipótesis C, el coeficiente de Gini es 0,4, frente a 0,6 en la hipótesis D.
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9.11 ¿Es bueno el modelo?


  Pieza clave

  Para más información sobre lo que hace que un modelo sea bueno, consulta la sección 2.8: Modelos económicos: mirar menos datos para ver más.



Como se explica en la unidad 2, un buen modelo incluye lo que es importante y deja de lado lo que no tiene relevancia para las preguntas que nos interesa contestar.

Dimos comienzo a esta unidad con algunos datos sobre la riqueza y los mercados de crédito y hemos ido añadiendo otros a medida que avanzábamos en la unidad:


  	Casi todas las personas prestamos dinero o lo tomamos prestado de algún modo.

  	Tanto en Chambar como en Nueva York, quienes tienen una riqueza limitada suelen tomar prestado a tipos de interés elevados.

  	Los tipos de activos que poseen las personas más y menos ricas son diferentes: las más ricas poseen casi todas las acciones y empresas de Estados Unidos, mientras que los principales bienes que poseen las menos adineradas son viviendas y vehículos.

  	A pesar de la necesidad que tienen de pedir dinero prestado, las personas pobres acumulan una parte muy pequeña de la deuda total de la economía estadounidense, con la excepción de los préstamos al estudio.

  	En Estados Unidos, muchas personas, en particular las que tienen bajos ingresos, tienen limitadas las cantidades que pueden tomar prestadas.



La economía estadounidense no es excepcional en este sentido (salvo en la importancia de los préstamos al estudio).


​Juntos, el modelo de elección intertemporal (Marco y Julia) y el modelo principal–agente (prestamista y prestatario) ofrecen una explicación de esos datos. Los mercados financieros brindan oportunidades para que tanto prestatarios como prestamistas se beneficien más que si no las hubiera. Pero quienes poseen una riqueza limitada no pueden aportar garantías o capital propio, con el resultado de que a menudo se les deniegan los préstamos o tienen que pagar intereses altos. Una excepción es la concesión de hipotecas para la compra de una casa: en este caso, quienes tienen una riqueza limitada pueden conseguir préstamos, porque la propia vivienda es la garantía (lo mismo puede ocurrir con los vehículos). Así se explica que las casas y los vehículos sean prácticamente todos los activos que posee la mayor parte de la gente, salvo el 25 % más rico de la población. El modelo nos ayuda a comprender estos aspectos importantes de la economía.

Como cualquier modelo bien diseñado, estos dejan de lado algunos aspectos de los préstamos y el endeudamiento que también tienen importancia. Tres de los que hemos soslayado hasta ahora, pero que explicaremos a continuación, son los siguientes:


  	Somos irregulares en la manera de tener impaciencia.

  	Muchas formas de endeudamiento son muy complejas y pocas personas comprenden las decisiones que toman.

  	La mayoría de las personas sienten aversión al riesgo, lo que implica que prefieren recibir cien dólares seguros antes que lanzar una moneda al aire y recibir 200 dólares o nada.



Las personas no son coherentes: «mañana me pongo a dieta»

El modelo de elección intertemporal tiene en cuenta el hecho de que somos impacientes, pero lo hace de una forma especial. Piensa en algo que te guste, por ejemplo, en tu comida favorita seguida de un rico postre. El modelo supone que la impaciencia que sientes cuando estás deseando sentarte y empezar a comer inmediatamente, en comparación con disfrutar de lo mismo, digamos, un día más tarde, es la misma que la impaciencia que sentirías por tomar la comida mañana en lugar de pasado mañana.


  El modelo intertemporal puede mejorarse teniendo en cuenta este carácter especial de la inmediatez y del problema resultante de «mañana me pongo a dieta» para que ofrezca mejores predicciones sobre lo que ahorra la gente.



Pero, en muchas de nuestras elecciones, no actuamos de esa forma; el subtítulo de esta sección sobre posponer la dieta es un ejemplo. Otro es que las personas suelen tener dificultad para ahorrar con regularidad para la jubilación tanto como les gustaría haber hecho cuando llegan a una edad avanzada. El problema fundamental es que las actuaciones que llevan a cabo son ahora, y «ahora» no es solo una referencia temporal como mañana o pasado mañana, sino que tiene una característica psicológica especial.


​Las personas son conscientes de este problema de «mañana me pongo a dieta» (en economía se conoce por el nombre técnico de descuento hiperbólico) y de que hay que tomar medidas para contrarrestarlo. En muchas partes del mundo, la gente crea lo que se denominan asociaciones de ahorro y crédito rotativo (AACR; también se conocen por sus iniciales en inglés, ROSCA), en las que reúnen sus ingresos el día de cobro o en época de cosecha y apartan dinero para financiar créditos cuando los necesitan y para evitar consumirlo en el presente.

Quienes desean hacer más ejercicio comprarán la inscripción en un gimnasio para diez sesiones o un mes como una manera de comprometerse a ir más a menudo (incluso hoy). Los gimnasios entienden que la gente quiere aprovechar eso que podríamos denominar mecanismo de compromiso y se benefician cuando (como cabe esperar) resulta que era más fácil comprar la inscripción que ir de verdad al gimnasio y hacer ejercicio con regularidad. Esto plantea un segundo problema con el modelo.


  
  ​​Un libro que lleva por título La economía de la manipulación detalla cómo las empresas entienden la comprensión limitada de los consumidores (muchas veces también la de ellos mismos) y diseñan productos específicamente para aprovechar las debilidades psicológicas de los compradores. Un ejemplo son los bajos costes de compra y los altos costes de uso de muchas impresoras. Los autores —George Akerlof y Robert Shiller— recibieron el premio Nobel de economía.



La gente no está bien informada de los resultados que traerán consigo sus elecciones

Muchas de las decisiones que tomamos, por ejemplo, los comestibles que compramos, son simples en el sentido de que experimentamos las consecuencias de lo que elegimos (aunque nos hayan afectado las tácticas de marketing del vendedor) con más o menos inmediatez, y repetimos las elecciones a menudo, así que podemos variar lo que compramos si hay nueva información. Pero algunas decisiones importantes no tienen la característica de generar una respuesta inmediata ni la oportunidad de corregir errores. Ejemplos de decisiones así son los estudios que vamos a seguir en la universidad o si compramos una casa; en casos como esos, muchas veces nos faltan datos importantes o necesarios.

El economista financiero John Campbell ha identificado cinco aspectos de lo que denomina «ignorancia financiera»:


  	Conceptos financieros, como el funcionamiento del interés compuesto o lo que significa el valor presente.

  	Condiciones de un contrato, en concreto, lo que se está aceptando en contratos de gran complejidad que en ocasiones ni siquiera entienden del todo los expertos que los han redactado.

  	Historial financiero, o el comportamiento que en el pasado han tenido unas acciones u otros activos financieros.

  	El comportamiento propio, que se ilustra con la compra de una inscripción de seis meses en un gimnasio que no se usa.

  	El comportamiento estratégico de otros actores, que ilustra el hecho de que el gimnasio cuente con que no vas a ir con la frecuencia que habías creído que harías.



Una consecuencia posible es que la gente tome decisiones de las que se arrepienta más tarde. Esto no suele pasarle con tanta frecuencia a quienes tienen considerable riqueza, porque cuentan con el asesoramiento de expertos y, además, como se juegan cantidades importantes, tienen un gran incentivo para informarse bien sobre las cuestiones financieras. Otro efecto es que, en muchos sentidos, los mercados financieros no funcionan muy bien, en especial en el servicio que dan a personas menos pudientes.


  Ejercicio 9.14 Conocimientos de finanzas

  El estudio de capacidades financieras de FINRA ofrece un breve cuestionario con seis preguntas que permite evaluar los conocimientos financieros básicos de la persona que lo responde. Puedes acceder al cuestionario y completarlo en el sitio web de FINRA.

  ¿Cómo se te ha dado? Cuando termines el cuestionario, utiliza los menús que se presentan para comparar tu resultado con el del promedio nacional de Estados Unidos.



La gente prefiere lo seguro antes que asumir riesgos

Un tercer aspecto importante de nuestro comportamiento que se dejó de lado en el modelo de elección intertemporal de Julia y Marco es el riesgo. Ni sabemos ni podemos saber el resultado de muchas de las decisiones que tomamos, en especial cuando se producirá muchos años después del momento de tomarlas. Una vez más, elegir lo que se estudia y la compra de una casa son ejemplos pertinentes. Marco y Julia no se preocuparon del riesgo, porque supusimos que, si pedían dinero prestado, lo devolverían y que las inversiones tenían una rentabilidad segura y conocida.


	aversión al riesgo
	Una persona con aversión al riesgo prefiere la certeza (por ejemplo, recibir 100 dólares con seguridad) a un resultado arriesgado del mismo valor medio (como la posibilidad al 50 % de recibir 200 dólares o nada).




​La mayoría de la gente prefiere un resultado seguro a una apuesta arriesgada: la certeza de un pago de 100 dólares antes que una posibilidad al 50 % de recibir 200 dólares o nada. Esta característica se conoce como aversión al riesgo: una persona con aversión al riesgo prefiere lo seguro.

Son muchas las razones por las que una persona puede tener más o menos aversión al riesgo. Empíricamente podemos decir que, por término medio, algunos grupos de personas tienen más aversión al riesgo que otros, por ejemplo, las mujeres en comparación con los hombres. Sin embargo, al igual que ocurre con la impaciencia, la aversión al riesgo puede variar de una persona a otra por razones intrínsecas. Por ejemplo, alguien que exhibe una utilidad marginal decreciente de los ingresos podría tener la sensación de que 100 dólares son suficientes y no le da mucha importancia a tener más, de tal forma que tener 200 dólares no es mucho mejor que tener solo 100. Entonces, no cabe duda de que esa persona aceptaría los 100 dólares seguros antes que lanzar una moneda al aire para llevarse cero o 200 dólares. Por el contrario, alguien para quien 200 dólares son el doble de buenos que 100 (sin utilidad marginal decreciente) se mostraría indiferente al riesgo y estaría más dispuesto a jugársela con el lanzamiento de la moneda.

Además de las diferencias individuales, la situación también puede afectar al grado de aversión al riesgo de una persona. Para entenderlo, supón que los valores monetarios del ejemplo anterior se refieren al dinero que tienes disponible para comprar comida en el transcurso de una semana y que 100 dólares son lo mínimo que podrías gastar sin correr riesgos para la salud. Siendo así, la mayoría de la gente actuaría con aversión al riesgo y optaría por los 100 dólares seguros, en lugar de arriesgar a una posibilidad al 50 % de pasar hambre.


​​Con ese ejemplo se da a entender que la aversión al riesgo es más probable en las personas sin recursos que en quienes tienen riquezas cuantiosas. Esa es una razón circunstancial de la aversión al riesgo. También cabría esperar que aquellas personas con acceso al crédito tengan menos aversión al riesgo (si el resultado de algo con probabilidad 50-50 fuera cero, podrían pedir dinero prestado para comprar comida). Esa es otra razón por la que hay mayor probabilidad de que la gente con pocos recursos tenga aversión al riesgo: es menos probable que puedan acceder a un préstamo.


​Como en el caso de la información limitada (o de la ignorancia sobre los mercados financieros), la aversión al riesgo se vuelve contra las personas con recursos escasos y puede perpetuar las desigualdades en riqueza.


  
    Pregunta 9.16 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Alguien tiene aversión al riesgo si le parece muy importante el placer o el dolor que experimenta en el presente, pero no el que experimentará mañana o la semana próxima.

      	A alguien le ofrecen una posibilidad del 25 % de ganar 200 dólares (si no gana, no recibe nada) o 50 dólares seguros. Si le resulta indiferente una opción u otra, decimos que siente aversión al riesgo.

      	En la mayor parte de los tipos de transacciones, incluso en la compra de una casa o un automóvil, las condiciones del acuerdo suelen estar redactadas con mucha claridad y sencillez, y no es frecuente que se oculten costes.

      	La información limitada, la falta de conocimientos financieros y la aversión al riesgo son factores que pueden perpetuar las desigualdades en riqueza.

    

    
      	Experimentar placer o dolor con más intensidad hoy en comparación con otro momento del futuro (por ejemplo, mañana o la semana que viene) no guarda relación con la aversión al riesgo. Es un ejemplo de la forma especial en que percibimos las cosas «ahora» (lo que llamamos descuento hiperbólico).

      	El valor previsible de la primera opción es 0,25 × 200 $ + 0,75 × 0 $ = 50 $. El de la segunda opción también es 50 dólares. Sin embargo, la primera opción implica el riesgo de terminar sin nada. Alguien con aversión al riesgo preferiría la segunda opción.

      	Las condiciones de los contratos suelen ser muy complejas y, en la mayoría de los tipos de transacciones, es habitual que haya costes ocultos.

      	Este enunciado es cierto a tenor de lo tratado en esta sección.
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9.12 Trampa de pobreza para quienes tienen pocos recursos


  Recuerda que, en economía, el riesgo es no saber si se obtendrá un resultado bueno o malo. Es distinto del uso común del término, que hace referencia a la posibilidad de que suceda algo malo.



Las personas sin recursos o con recursos limitados no tienen acceso al crédito, lo que dificulta que puedan participar en proyectos de inversión. Además, por su mayor aversión al riesgo, tienden a no asumir riesgos, aunque es probable que, en promedio (por ejemplo, a lo largo de su vida), les habría ido mejor si hubieran aceptado más riesgos, en lugar de escoger lo seguro.

Las personas con menos recursos asumen menos riesgos y el resultado es que siguen siendo menos ricos

En secciones anteriores, analizamos las decisiones sobre inversión y préstamo que Marco y Julia podían tomar. En ese modelo, no se enfrentaban a ningún riesgo: sabían la rentabilidad que iba a generar la inversión y que podrían devolver el préstamo con seguridad. Sin embargo, en la economía real, no hay certeza sobre ninguna de las dos cosas. Y otras muchas decisiones que tomamos también son arriesgadas. Ya hemos mencionado la compra de una casa o los estudios que seguir en la universidad. Otras pueden ser formarse en una nueva destreza o mudarse a otra parte del país o incluso a otro país para buscar un trabajo mejor. En todos esos casos, es probable que una riqueza limitada lleve a tomar decisiones con aversión al riesgo que, a la larga, se traducen en menos ingresos de promedio de los que habrían sido posibles si la persona hubiera tenido más dinero y, en consecuencia, menos aversión al riesgo.


  La figura 9.20 también muestra países que varían en el grado de riesgo que toman personas de niveles parecidos de riqueza. En Estados Unidos y Reino Unido, las personas de todos los niveles de riqueza relativa poseen activos más arriesgados que las de los mismos segmentos de riqueza de otros países. En España, parece que se prefieren activos mucho menos arriesgados que en otros países.



Esto se pone de manifiesto en el tipo de activos que la gente prefiere comprar y poseer. Como ya sabemos, es posible elegir entre activos de bajo riesgo que tienen rentabilidades bajas, como las cuentas de ahorro a plazo fijo, o de mayor riesgo, como las acciones, que en promedio tienen rendimientos más altos. La figura 9.20 muestra que, en diferentes países, quienes tienen menos riqueza tienden a invertir en activos más seguros, pero con rentabilidades más bajas, que las personas más adineradas.




                [image: En este gráfico de puntos, el eje horizontal muestra el quintil de activos brutos, mientras que el eje vertical muestra el porcentaje de activos arriesgados. Se proporcionan datos de seis países. En el primer quintil (el más pobre), el porcentaje de activos arriesgados es: Alemania 13 %, Reino Unido 12 %, Estados Unidos 11 %, Francia 8 %, España 7 %, Italia 6 %. En el segundo quintil, el porcentaje de activos arriesgados es: Reino Unido 36 %, Estados Unidos 30 %, Alemania 22 %, Francia 19 %, Italia 17 %, España 10 %. En el tercer quintil, el porcentaje de activos arriesgados es: Reino Unido 42 %, Estados Unidos 40 %, Alemania 35 %, Francia 20 %, Italia 18 %, España 17 %. En el cuarto quintil, el porcentaje de activos arriesgados es: Reino Unido 55 %, Estados Unidos 50 %, Alemania 31 %, Francia 28 %, Italia 25 %, España 20 %. En el quinto quintil (el más rico), el porcentaje de activos arriesgados es: Reino Unido 66 %, Estados Unidos 62 %, Alemania 41 %, Francia 40 %, Italia 32 %, España 30 %.]



Figura 9.20 
Proporción de activos arriesgados en el total de los activos poseídos: datos de seis países. La posesión de los activos arriesgados se concentra en las personas con más dinero.
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​​​​Trampa de pobreza: un círculo vicioso de riqueza limitada que perpetúa la riqueza limitada

Para comprender la forma en que la aversión al riesgo de quienes carecen de recursos puede perpetuar las desigualdades en riqueza, piensa en dos personas que son idénticas, salvo que una tiene bastante riqueza y la otra, no. Podríamos llamarlos igualmente Marco (el rico) y Julia (sin recursos), pero ahora van a tomar decisiones sobre activos que están expuestos a riesgos.

Lo que eso implica es que, a lo largo de muchas decisiones de inversión que hacen los dos o con una población formada por muchos Marcos y muchas Julias, la rentabilidad media de las inversiones que ha hecho Julia (o el grupo de las Julias) no alcanzará la que obtiene Marco (o el grupo adinerado de los Marcos).

Observa la figura 9.21. Julia hace frente al círculo vicioso de la izquierda, en el que, al tener recursos limitados, posee activos de bajo rendimiento (su automóvil, una cuenta de ahorro o una pensión). El valor de esos activos no se incrementa mucho con el paso del tiempo, por lo que sigue teniendo recursos limitados.

Marco, por el contrario, disfruta del círculo virtuoso (bueno para él al menos) de la derecha, en el que la riqueza considerable le permite no tener tanta aversión o incluso ser indiferente al riesgo. Por lo tanto, él posee activos de alto rendimiento y su riqueza crece o, al menos, se mantiene.

Esta es una de las maneras en que las diferencias de riqueza y las desigualdades sociales que conllevan se perpetúan a sí mismas.

La moraleja que se deriva de estos dos círculos es que no guardan ninguna relación con la psicología básica de Julia o de Marco, es decir, con su aversión intrínseca al riesgo.

Los dos podrían tener la misma aversión al riesgo en caso de encontrarse en la misma situación de riqueza. Si su aversión intrínseca al riesgo no fuera diferente y Julia hubiera tenido la misma riqueza que Marco, ella habría tomado las mismas decisiones arriesgadas que tomó él y habría seguido siendo rica a largo plazo, aunque algunas de sus apuestas arriesgadas salieran mal.

O, si Marco hubiera sido tan pobre como Julia, él habría tenido aversión al riesgo, igual que Julia. Lo que les hizo diferentes habría sido únicamente su riqueza inicial. Si hubiese sido Julia, y no Marco, quien empezó con riqueza, su círculo habría sido virtuoso (y habría seguido siendo rica). Y habría sido Marco, cuyo círculo era vicioso, el que perpetuase su falta de riqueza.


​​​​


                [image: Un diagrama muestra que una riqueza limitada lleva a más aversión al riesgo, la cual lleva a activos de bajo rendimiento, los cuales llevan a menor rentabilidad de los activos elegidos, los cuales llevan de nuevo a una riqueza limitada. El otro diagrama muestra que una riqueza considerable lleva a indiferencia o menos aversión al riesgo, lo cual lleva a activos de alto rendimiento, los cuales llevan a mayor rentabilidad de los activos elegidos, los cuales llevan de nuevo a riqueza considerable.]



Figura 9.21 
Círculo vicioso que perpetúa la pobreza (una trampa de pobreza) y círculo virtuoso que perpetúa la riqueza. En conjunto muestran que la aversión al riesgo es una de las (muchas) razones de que persistan las desigualdades en riqueza.







  
    Pregunta 9.17 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Según la figura 9.20, el cuarto quintil de Alemania posee un porcentaje menor de activos arriesgados que el tercer quintil.

      	Según la figura 9.20, la diferencia en el porcentaje de activos arriesgados en manos del quintil más pobre y del más rico es más pequeña en Reino Unido que en Francia.

      	Según la figura 9.21, Julia experimenta el círculo vicioso porque intrínsecamente tiene más aversión al riesgo que Marco.

      	Según la figura 9.21, existe una relación causal entre la riqueza y la aversión al riesgo, entre la aversión al riesgo y el tipo de inversiones que se eligen, entre la inversión y la rentabilidad de la inversión y entre la rentabilidad de la inversión y la riqueza de una persona.

    

    
      	En Alemania, el tercer quintil posee un porcentaje ligeramente más elevado de activos arriesgados que el cuarto quintil. Se trata de una excepción, ya que en los demás grupos de los países mostrados el porcentaje de activos arriesgados aumenta con la riqueza.

      	En Reino Unido, los activos arriesgados representan algo más del 10 % del total de los activos del quintil más pobre, mientras que son más del 60 % en el quintil más rico, por lo tanto la diferencia es superior al 50 %. En Francia, es de menos del 40 %.

      	Como se ha explicado en el texto, las diferencias que han experimentado Marco y Julia con respecto a estos ciclos se deben a su nivel inicial de riqueza. La situación no variaría, aunque ambos tuvieran actitudes idénticas hacia el riesgo, si es que el nivel de riqueza de los dos fuera equivalente.

      	Todas estas relaciones causales se demuestran en la figura y explican cómo la situación inicial de alguien puede perpetuarse por medio de estos mecanismos.
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9.13 Caso práctico: políticas que reducen la exposición al riesgo de quienes tienen menos recursos

El círculo vicioso que da lugar a la perpetuación de la carestía de Julia en una trampa de pobreza podría haberse alterado si hubiese habido alguna forma de limitar los riesgos a los que se enfrentaba, por ejemplo, lo arriesgado de poseer una casa sin saber cuál sería su precio en el futuro o de dejar un trabajo para terminar los estudios sin saber si el título obtenido iba a merecer la pena.

Seguro del valor de la casa: reducir la exposición al riesgo, fomentar la innovación de los menos adinerados


​Para la mayoría de las familias (no para las muy ricas), el principal componente de su riqueza, como se muestra en la figura 9.2, es el valor de su casa, si es que tienen la suerte de ser propietarias de su hogar. Los precios de las casas no siempre reflejan el valor de sus características, tales como el tamaño, el estado de conservación, la ubicación y el equipamiento. El propietario puede influir en el precio y, por lo tanto, en el valor de la casa manteniéndola en buen estado y dedicando tiempo y energía a garantizar que el vecindario sea un lugar agradable para vivir, por ejemplo, procurando que se mejoren los colegios de la zona. Pero, con independencia de lo que haga el dueño, el precio de una casa puede fluctuar drásticamente con las burbujas inmobiliarias y las crisis que se producen de vez en cuando. Cuando explotan esas burbujas, la riqueza de una familia puede resentirse considerablemente en cuestión de un año o unos meses.

Las fluctuaciones del precio de las viviendas tienen estos efectos:


  	Exponen a las familias a una gran incertidumbre sobre la situación económica que tendrán en el futuro; la inseguridad resultante disuade a las familias de asumir riesgos, como estudiar para aprender una destreza totalmente nueva, montar un negocio en lugar de seguir como empleado, o mudarse a otro lugar del país o del mundo para encontrar un mejor trabajo.

  	En caso de bajada intensa del precio de la vivienda, es probable que las familias con recursos limitados se vean obligadas a desprenderse de sus activos en condiciones desfavorables, por lo que la volatilidad de los precios de las casas puede aumentar la desigualdad.



En resumen, como resultado de la volatilidad de los precios de la vivienda, la economía es más desigual, más volátil y menos dinámica que si se moderasen las sacudidas en sus precios. Si las familias pudieran aislarse, al menos en parte, de las fluctuaciones del precio de su casa, las ventajas serían significativas. Una forma de hacerlo sería que los propietarios de viviendas pudieran asegurarse frente a las variaciones de los precios.


	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.




​Pero diseñar una póliza de seguro para el precio de la vivienda plantea una dificultad: si el propietario fuera a recibir una indemnización del seguro si baja el precio de su casa, estaría menos motivado a mantener la casa y el vecindario en buen estado. Sin embargo, existe una manera de evitar este problema de riesgo moral: asegurar al propietario frente a la bajada de precio no de su propia casa, sino del precio medio de las casas de la ciudad o de la región en que se encuentre la casa.

Para comprender el funcionamiento de un seguro así, supón que la familia vive en Milán (Italia). Si bajan los precios de la vivienda en Milán, la familia recibe un pago de la compañía aseguradora, incluso si el precio de la suya no ha bajado.

El «incluso si» es importante, porque implica que el incentivo para el propietario de mantener el valor de su casa no se ve afectado por el seguro sobre el precio de la casa. Si añade un hermoso jardín con el resultado de que la casa se incremente de valor más que otras, entonces se beneficiará al 100 % del aumento del precio. La clave es que el seguro se base en un dato que tenga estas dos características:


  	Fácilmente observable tanto para el propietario de la casa como para la aseguradora (el precio medio de las viviendas en Milán).

  	Algo en lo que el propietario mismo no puede influir (a diferencia del valor de su propia casa).



Un diseño aún mejor sería que la prima del seguro dependiese del precio de las viviendas de su ciudad. Si Milán experimentase un auge del precio de las casas, aumentaría la prima aportada al fondo del seguro, el cual serviría para abonar las indemnizaciones a los propietarios de casas en ciudades con precios en crisis.


  
  ​La demanda agregada (que se explica en la unidad 3 del volumen de macroeconomía) significa la cantidad total de demanda de (o gasto en) bienes y servicios producidos en la economía.




​Si el seguro sobre el precio de las casas es tan buena idea, ¿por qué no lo tenemos? La respuesta parece ser que las aseguradoras privadas no podrían ofrecer seguros a una escala tan grande y correrían el riesgo de acabar en la quiebra si todo el mercado inmobiliario se hundiera durante un año o más tiempo. Los Estados, no obstante, sí podría proporcionar un seguro con esas características y las indemnizaciones durante los periodos de hundimiento del mercado inmobiliario contribuirían a la expansión de la demanda agregada, lo cual es muy probable que fuese una política adecuada en esos momentos.

Cómo financiar una inversión en ti mismo aun con riesgos: enseñanza superior


​Invertir en ti mismo estudiando una enseñanza o formación profesional/técnica superiores entraña riesgos porque tiene unos costes importantes y ciertos por adelantado y, muchas veces, unos beneficios inciertos a largo plazo. Lo normal es que, al tomar una decisión como esa, no tengas respuestas muy claras a algunas preguntas básicas, tales como:


  	¿La institución donde voy a estudiar me proporcionará la enseñanza que deseo?

  	¿En qué medida los conocimientos, destrezas y cualificaciones que adquiera van a ayudarme a conseguir un buen trabajo cuando me gradúe?

  	¿Aprobaré y me graduaré?




  Para comprender por qué mucha gente ha decidido que no es justo financiar el coste completo de la enseñanza superior con impuestos generales, ve el vídeo del economista Nick Barr, de la LSE: «¿Por qué la universidad no es gratuita?».



Dados los costes y las incertidumbres que entraña seguir estudiando después de la enseñanza secundaria, la mayor parte de la gente no podría costeársela sin algún tipo de ayuda pública. Para fomentar que más personas continúen su educación, los gobiernos dedican parte de los ingresos de los impuestos a financiar la enseñanza superior. Los métodos de abordar esos costes varían considerablemente por todo el mundo. Vamos a analizar seis maneras de financiar la enseñanza superior desde el punto de vista de la eficiencia y la equidad.


  	Financiación totalmente privada de la enseñanza superior por parte de las familias de los estudiantes: en opinión de muchos, esto no es equitativo. Infringe principios elementales de igualdad de oportunidades. Como resultado de este sistema de financiación, quienes han nacido en una familia con educación e ingresos altos tienden también a recibir una buena educación y cobrar un sueldo alto, lo que contribuye a perpetuar las diferencias de ingresos entre unas familias y otras de generación en generación. Es ineficiente porque reserva la enseñanza de alta calidad a un grupo reducido de personas, de las cuales no todas son capaces de beneficiarse, mientras que priva de la enseñanza superior a jóvenes con talento de familias menos pudientes.

  	Opción de matrícula sin coste: este es el otro extremo y motiva que estudien incluso quienes es probable que se beneficien muy poco de la enseñanza superior, con un coste considerable para los contribuyentes. Además, muchos consideran que esta opción no es equitativa, porque los estudiantes matriculados en enseñanza superior tienden a proceder de familias con más experiencia y más información sobre las universidades y los trabajos para graduados. Dichas familias perciben ingresos mucho más altos que las que no tienen hijos en la universidad, por lo que la opción de matrícula sin coste es un servicio público gratuito del que se benefician desproporcionadamente las personas más adineradas.

  	Financiación de la enseñanza superior con créditos privados: es una opción, pero nunca ha sido una fuente importante de financiación. La razón estriba en que, a diferencia de lo que sucede con la compra de una casa o un automóvil, un préstamo al estudio no se utiliza para adquirir un activo que se pueda usar como garantía (para que el prestamista no sufra pérdidas si el prestatario no puede devolverlo). Los activos adquiridos son las destrezas que se incorporan a la persona misma y, como la esclavitud es ilegal, no se puede ceder la propiedad de la persona ni de sus destrezas al prestamista.

  	Financiación por empresas u organismos públicos a cambio de un compromiso a largo plazo de trabajar para esa empresa u organismo: los gastos de matrícula y manutención del estudiante los paga una empresa u organismo a cambio de que el estudiante se comprometa a trabajar durante una serie de años para la entidad que le facilitó la ayuda al estudio.

  	Opción de préstamo al estudio con la garantía del Estado: permite que familias que normalmente tendrían imposible conseguir suficiente financiación de prestamistas privados accedan a préstamos al estudio; así se aumentan las oportunidades educativas para estudiantes menos pudientes sin subvencionar los gastos en enseñanza de familias más adineradas.

  	Matrícula gratuita con un impuesto supeditado a los ingresos de los graduados: se trata de una propuesta en virtud de la cual asistir a la universidad sería gratis, pero los estudiantes contraerían una obligación fiscal adicional (una vez que se han graduado); con esos ingresos se financiaría la enseñanza superior (en todo o, con mayor realismo, en parte). El importe de la tributación estaría supeditado a los ingresos percibidos. Esta opción tendría el efecto de aliviar la presión que sienten los estudiantes por estudiar «disciplinas con retribuciones elevadas» (como ingeniería) para poder devolver los préstamos al estudio: las disciplinas peor pagadas (como filología) llevarían a conseguir trabajos con impuestos más bajos para graduados.



Quienes defienden este último sistema afirman que la matrícula gratuita con una obligación fiscal supeditada a los ingresos resuelve la mayoría de las deficiencias que implican los otros sistemas, dependiendo de cómo se diseñen esas obligaciones fiscales. Por ejemplo, supón que los responsables políticos o el electorado quisieran promover de manera enérgica la igualdad de acceso a la enseñanza superior sin aumentar el volumen de recursos públicos dedicados a tal fin. Podrían combinar la opción de matrícula gratuita con un impuesto a los graduados que se incremente mucho con los ingresos. Quienes consiguen un salario elevado después de graduarse pagarían por encima del coste de su formación, mientras que quienes tengan sueldos bajos pagarían menos. El resultado sería que algunas de las incertidumbres a las que se enfrenta la gente que se plantea prolongar su educación se disiparían al disminuir las diferencias de ingresos (después de impuestos) entre quienes acaben ganando salarios elevados y quienes trabajen en puestos peor pagados después de graduarse.


  Ejercicio 9.15 Financiación de la enseñanza superior

  Investiga por tu cuenta cuáles son las principales formas de financiación de la enseñanza superior que hay en tu país.

  Elige uno de esos sistemas y responde a las siguientes preguntas:

  
    	¿Cuáles son las implicaciones que tiene ese sistema para el acceso a la enseñanza?

    	¿Cuáles son las implicaciones para la desigualdad de las rentas?

    	¿Cuáles son las implicaciones para los fondos públicos (el coste para el Estado)?
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9.14 Resumen


  	Es posible que una persona consuma la renta (ingresos) que percibe en un periodo de tiempo o que la ahorre en forma de activos financieros o tangibles, que se suma a su riqueza.

  	Tomar dinero prestado o vender activos permite gastar en consumo por encima de los ingresos obtenidos; así se reduce la riqueza.

  	El momento es un factor importante: para una persona no solo es cuestión de lo que obtiene, sino también de cuándo lo obtiene. Normalmente es preferible que sea antes que después, a lo que llamamos impaciencia.

  	Una persona puede desplazar el momento en que lleva a cabo su gasto, para lo cual toma dinero prestado, presta, invierte, guarda y ahorra. Quienes tienen un mayor nivel de riqueza suelen disfrutar de más y mejores oportunidades para hacerlo que las personas más pobres.

  	Tomar prestado y prestar implican una relación principal–agente en la que no existe un contrato que pueda garantizar al prestamista (el principal) que el prestatario (el agente) va a devolver el préstamo.

  	Para resolver este problema, los prestamistas suelen exigir a los prestatarios que contribuyan con parte de sus propios fondos a un proyecto de inversión o que reserven una propiedad a modo de garantía para transferirla al prestamista si no pueden devolver el préstamo.

  	Quienes tienen recursos limitados no pueden aportar garantías o fondos propios y, como resultado, raramente consiguen préstamos (salvo cuando es para comprar una casa o un vehículo) o solo lo hacen a tipos de interés más elevados.

  	A pesar de los beneficios mutuos para prestatarios y para prestamistas que motivan las transacciones en el mercado de crédito, se da también un conflicto de intereses entre ellos en relación con el tipo de interés, el uso prudente del dinero prestado y su devolución.

  	Las inversiones entrañan riesgo y, si salen mal, quienes tienen recursos limitados no pueden tomar dinero prestado con condiciones tan favorables como los más adinerados; por lo tanto, evitan asumir riesgos y, en consecuencia, renuncian a oportunidades de aumentar sus ingresos, lo cual perpetúa la desigualdad de riqueza.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 9

  
    	Riqueza (concepto de existencias): activos como, por ejemplo, acciones, social en empresas, capital humano.

    	Renta o ingresos (concepto de flujo): sueldo, interés, beneficio.

    	Inversión, depreciación, ahorro, bonos.

    	Tipo de interés real, tipo de interés nominal.

    	Modelo de elección intertemporal: frontera factible, curvas de indiferencia.

    	Traer consumo al presente: tomar dinero prestado, suavizado del consumo, utilidad marginal decreciente, impaciencia situacional e intrínseca, tipo de descuento.

    	Llevar consumo al futuro: almacenar, prestar, invertir.

    	Problema principal–agente, contrato incompleto, conflicto de intereses, capital social, garantía, riesgo moral.

    	Desigualdad: diferencias de riqueza, restricción financiera, exclusión financiera, coeficiente de Gini.
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            Desechos de plástico arrastrados a una playa del océano Pacífico.
        

	

  
    Unidad 10
    Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad
  

    
      Cuando las decisiones económicas se toman teniendo en cuenta todas las repercusiones que tendrán en los demás, los resultados son eficientes. Pero cuando los contratos son incompletos y los precios determinados por el mercado no incorporan efectos importantes, es posible que la asignación de los recursos no sea eficiente y que se necesiten otros remedios.
    




  Antes de empezar

  Esta unidad parte de los conceptos, modelos y ejemplos abordados en las unidades de la 1 a la 9. En particular, desarrolla el análisis de los dilemas sociales, los efectos externos y los juegos de bienes públicos tratados en la unidad 4 y aplica el concepto de eficiencia de Pareto como en las unidades 4 y 5. Si no te sientes con suficiente confianza en el uso del criterio y la eficiencia de Pareto para evaluar las asignaciones económicas, deberías leer la sección 4.5 antes de empezar a trabajar en la presente unidad.

  También conviene que te hayas familiarizado con el concepto de coste marginal y con el modo de cuantificar el excedente y las ganancias del comercio (o del intercambio), tratados en la unidad 7. Si no lo has hecho, antes de continuar deberías leer también la sección 7.4 sobre la producción y los costes y la sección 7.7 sobre las ganancias del comercio.



10.1 Plataneras, pescado y cáncer


​​​​En las plantaciones de plataneras de las islas caribeñas de Guadalupe y Martinica (que son parte de Francia), la clordecona se utilizó desde 1972 hasta 1993 para combatir el gorgojo negro. Este plaguicida era perfectamente legal y supuso una manera eficaz de reducir costes y aumentar los beneficios para los propietarios de las plantaciones.

A medida que el compuesto era arrastrado de la tierra a los ríos que fluían hasta la costa, fue contaminando las piscifactorías de gambas de agua dulce, los manglares donde se capturaban cangrejos y lo que habían sido unas abundantes pesquerías costeras de langostas espinosas. Las comunidades de pescadores vieron cómo se destruía su medio de vida y quienes comían pescado contaminado enfermaban.

Se sabía del grave peligro que este plaguicida representaba para los seres humanos desde el momento en que se lanzó al mercado, cuando los trabajadores que lo fabricaban en Estados Unidos se quejaron de síntomas de daños neurológicos, lo que llevó a su prohibición en 1976. El gobierno francés recibió informes sobre la contaminación producida en Guadalupe unos años más tarde, pero esperó hasta 1990 para prohibir la sustancia; aun así, los propietarios de las plantaciones de plataneras presionaron al gobierno para que les concediera una exención especial hasta 1993.

Veinte años más tarde, en protesta por la lentitud de la ayuda del gobierno francés para abordar las secuelas de la contaminación, los pescadores se manifestaron por las calles de Fort-de-France (la ciudad más grande de Martinica) y levantaron barricadas en el puerto. Volviendo la vista atrás, Franck Nétri, un pescador guadalupeño, manifestaba su preocupación: «Yo he comido plaguicida durante 30 años. ¿Pero qué les pasará a mis nietos?».

Tenía razón al preocuparse. En 2012, el porcentaje de varones de Martinica que padecían cáncer de próstata era el más alto del mundo y casi el doble que el del segundo país, y la tasa de mortalidad estaba más de cuatro veces por encima del promedio mundial. En menores de edad, también se han documentado daños neurológicos, tales como retraso del desarrollo cognitivo.

Costes y beneficios sociales y privados


	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.



Los demoledores daños a la salud y el medio de vida que causó la clordecona son un ejemplo de los efectos externos de algunas decisiones económicas. Cuando los propietarios de las plantaciones de plataneras decidieron utilizarla, tuvieron en cuenta los costes y beneficios privados: el coste para ellos de comprar el plaguicida y el beneficio del incremento de la productividad de las plataneras y de los ingresos obtenidos. Para ellos, era una opción provechosa. Pero no tuvieron en cuenta los efectos que podían causar en otras personas: los costes externos que le imponían a la población local. Los costes sociales de producir más plátanos gracias a la clordecona, es decir, la suma de los costes privados y externos, eran mucho más altos que los beneficios sociales de la producción adicional de plátanos.


​Cuando se toman decisiones sin tener en cuenta todos los costes y beneficios sociales que conllevan, la asignación de los recursos no es paretoeficiente, o sea, existen asignaciones que mejorarían la situación de todas las personas implicadas. Entonces, lo que debemos preguntarnos es: ¿por qué no se han conseguido esas asignaciones preferibles? ¿Hay instituciones o normas que podrían hacer que todos salieran mejor parados? ¿O, al menos, que la sociedad preferiría a la situación presente?

En la unidad 4 examinamos algunos dilemas sociales que dan lugar a efectos externos:


  	Los agricultores vecinos, Anil y Bala, escogen su método de control de plagas sin tener en cuenta los efectos negativos que tiene en su vecino el uso de un plaguicida, ni los efectos positivos de los insectos beneficiosos.

  	Cuando consideran únicamente los costes y beneficios privados de contribuir, los campesinos que utilizan un sistema de riego compartido tienen incentivos para aprovecharse unos de otros, en lugar de contribuir a los costes de mantenimiento de la instalación.

  	Por todo el mundo hay gente que toma decisiones que generan emisiones de dióxido de carbono sin pensar en cómo sus decisiones contribuyen a causar perjuicios para el medio ambiente.



En cada caso, los costes o beneficios sociales de las decisiones de la gente son distintos de los costes o beneficios privados, es decir, de los costes o beneficios que experimentan directamente quienes toman esas decisiones.

Mercados y fallo de mercado

En esta unidad, vamos a comentar muchos más ejemplos, así como posibles soluciones. En los casos en que las decisiones las toman números reducidos de personas, puede haber instituciones que faciliten la negociación hasta llegar a una solución mutuamente aceptable. También la comunidad es capaz de influir en el comportamiento individual estableciendo normas sociales para que todos tomen más en cuenta los efectos de sus acciones sobre otras personas, como demostró Elinor Ostrom.

En otros casos, buscamos la fuente del problema en el sistema de mercado y analizamos si podría resolverse con reformas institucionales o con la intervención pública.


​​La lógica de la famosa afirmación de Adam Smith de que el empresario, al buscar su propio interés, es «conducido por una mano invisible» a promover los intereses de la sociedad es la base del modelo económico de un mercado perfectamente competitivo (unidad 8). Friedrich Hayek explicó que, en el sistema de mercado, los precios envían mensajes sobre la escasez real de bienes y servicios, lo que motiva a las personas a producir, consumir, invertir e innovar en maneras que hacen el mejor uso del potencial productivo de una economía.

Si el mercado de un bien es perfectamente competitivo y no afecta a nadie más que a los compradores y los vendedores, la asignación del bien es paretoeficiente (como se explica en la sección 8.5). En tal caso, los precios de mercado envían los mensajes correctos  sobre los costes de suministrar el bien y los beneficios de consumirlo a quienes toman las decisiones. Pero, si terceras personas resultan afectadas, los precios enviarán mensajes equivocados: por ejemplo, el precio de los combustibles fósiles suele reflejar los costes de extracción y distribución que asumen los proveedores, pero no los costes del calentamiento global que nos afectan a todos.


	fallo de mercado
	Si la asignación resultante de las interacciones que tienen lugar en el mercado no cumple la condición de eficiencia de Pareto, la situación se describe como un fallo de mercado. Es posible que esta expresión se use sin excesivo rigor para cualquier interacción que dé como resultado una asignación paretoineficiente, sin importar si concierne a un mercado en concreto o no.




​Cuando el sistema de mercado da como resultado una asignación paretoineficiente (una mala asignación de los recursos), lo describimos como un fallo de mercado. Los mercados fallan cuando los precios no envían el mensaje correcto y también en algunos casos porque los mercados no existen: algunos bienes que importan a la gente —como el aire limpio o las carreteras sin atascos— no se pueden comprar ni vender.

La unidad 7 describe un ejemplo de un precio que envía el mensaje equivocado: el productor de un bien diferenciado determina un precio por encima del coste marginal de producción. La asignación del bien no cumple la condición de eficiencia de Pareto, ya que algunos consumidores que estarían dispuestos a pagar un precio por encima del coste marginal no obtienen el bien. Aunque este caso parece muy diferente al del plaguicida, el fallo de mercado se produce porque el productor no tiene en cuenta el efecto externo sobre esos consumidores.

El propio Adam Smith explicó que los mercados no siempre funcionan bien. En áreas como la enseñanza y el sistema legal, se necesitaban políticas públicas que promovieran el bienestar social. También tenía claro que había cosas que no debían comprarse y venderse en los mercados. En la actualidad, la mayor parte de la gente piensa que no está bien comprar y vender órganos humanos, igual que comprar y vender votos o atención médica a vida o muerte.

Diagnóstico y tratamiento

Al estudiar los problemas de la mala asignación de los recursos, vamos a pensar como harían los médicos. Diagnosticamos el problema e intentamos formular un tratamiento apropiado. En el caso de la clordecona, los propietarios de las plantaciones de plataneras pasan por alto el peligro que causan al sustento y la salud de los pescadores. ¿Por qué sucede esto? En muchas ocasiones, los efectos externos se pueden estudiar desde varios puntos de vista diferentes, lo que puede dar lugar a tratamientos distintos.

Podríamos encontrar casos en los que los precios envían mensajes equivocados. Por ejemplo, el precio de usar el plaguicida es demasiado bajo, ya que no refleja los costes que tiene para las pesquerías. Así que las plantaciones utilizan demasiado plaguicida y producen demasiados plátanos. ¿Sería un tratamiento eficaz regular o gravar sus actividades?

Otro enfoque es pensar en los derechos de propiedad: si los pescadores tuvieran derecho a pescar en agua limpia, los propietarios de las plantaciones tendrían que encontrar otro plaguicida o compensar a los pescadores por la contaminación causada. Antes de que acabara prohibiéndose, el uso de la clordecona podría haberse reducido considerablemente si se hubiera obligado a los propietarios de las plantaciones a pagar los daños que su uso del plaguicida provocó en las comunidades de pescadores y en otras personas.

A veces es más útil centrarse en los contratos incompletos y en la asimetría de la información entre los compradores y los vendedores de un bien. El modelo de disciplina laboral descrito en la unidad 6 es otro caso de efectos externos: el trabajador decide el grado de esfuerzo con el que trabaja sin tener en cuenta el beneficio externo de su esfuerzo para el empleador. Esto es así porque el empleador no ve ese esfuerzo y, por lo tanto, no puede estipularlo en el contrato, de ahí que el resultado sea un equilibrio del mercado de trabajo en el que algunos trabajadores están desempleados.

En esta unidad, vamos a estudiar ejemplos que abordan todas estas perspectivas, pero lo que aprenderemos es que dar solución a situaciones con efectos externos depende tanto de aspectos prácticos y de poder como del análisis económico.


  Ejercicio 10.1 Identificar fallos de mercado

  Utiliza titulares de noticias recientes sobre economía, negocios, política y temas de actualidad, o sobre ciencia y tecnología, para hacer estos dos ejercicios:

  
    	Identifica dos situaciones de fallo de mercado que hayan aparecido en las noticias (intenta usar ejemplos que no hayamos mencionado en lo que llevamos de esta unidad).

    	Para cada una de ellas, explica por qué satisface la definición de fallo de mercado (dicho de otro modo, por qué la asignación o situación descrita es paretoineficiente).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad


​​​​​10.2 Efectos externos de la contaminación: costes y beneficios privados y sociales


	externalidad negativa, coste externo, deseconomía externa
	Efecto externo negativo, es decir, efecto negativo sobre otras personas que se deriva de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad negativa, coste externo o deseconomía externa. Véase también: externalidad.
	coste privado marginal (CPM)
	Coste para el productor de producir una unidad adicional. Se denomina coste privado marginal o CPM (y no simplemente coste marginal) cuando se resalta que no se incluyen costes externos que la producción impone a otros. Véase también: coste externo marginal (CEM), coste social marginal (CSM).
	coste social marginal (CSM)
	Coste de producir una unidad adicional, incluido tanto el coste para el productor (coste privado marginal) como los costes para otros (el CEM). CSM = CPM + CEM.
	coste externo marginal (CEM)
	Coste de una unidad adicional de producción para alguien que no sea el productor (o suma de esos costes si se ven afectadas otras personas). El coste social marginal es la suma del CEM y el coste privado marginal para el productor: CSM = CEM + CPM.




​Vamos a empezar con el diagnóstico y el tratamiento de un caso como el de los plaguicidas de Martinica y Guadalupe, en el que la producción de un bien genera un coste externo: contaminación. Modelaremos el caso de una isla caribeña imaginaria donde un plaguicida ficticio llamado Weevokil se utiliza en el cultivo de las plataneras, pero con la consecuencia de contaminar las aguas costeras y matar los peces. En nuestro modelo, solo hay un coste externo sobre el sustento de los pescadores, pero Weevokil no afecta directamente a la salud de las personas.


	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.




​​A esto se le llama efecto externo (o también externalidad), porque la contaminación no repercute en los propietarios de las plantaciones que deciden cuánto plaguicida se usa. Sí afecta a los pescadores, que no toman parte en esas decisiones. Imagina por un minuto que la misma empresa fuese la propietaria de las plantaciones de plataneras y de las pesquerías y que, por tanto, contratase a los pescadores y vendiera sus capturas para beneficiarse económicamente. De ser así, los propietarios de la empresa decidirían el nivel de plaguicida teniendo en cuenta sus efectos aguas abajo. En consecuencia, sopesarían el beneficio obtenido en el negocio platanero frente a las pérdidas en el pesquero. La propiedad conjunta de las plantaciones y las pesquerías internalizaría ese efecto. La externalidad se produce cuando las dos actividades se encuentran bajo propiedades distintas.

La figura 10.1 muestra el coste marginal del cultivo de plataneras usando Weevokil. Recuerda que el coste marginal es el aumento en el coste de producir una unidad más, en este caso, una tonelada más de plátanos.


​​​El coste marginal para los productores aparece etiquetado como coste privado marginal (CPM). Tiene pendiente positiva (ascendente) porque el coste de una tonelada adicional de plátanos aumenta a medida que el uso de la tierra es más intensivo y se requiere más cantidad de Weevokil. Utiliza el análisis de la figura 10.1 para comparar el CPM con el coste social marginal (CSM), que incluye los costes que soportan los pescadores cuyas aguas se ven contaminadas por el Weevokil.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 50) y (80 000 , 275), está etiquetada como coste externo marginal y se encuentra por debajo de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos.]



Figura 10.1 
Coste marginal de la producción de plátanos usando Weevokil.






  


                [image: Coste privado marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal.]



Coste privado marginal



La línea con pendiente positiva es el coste marginal para los productores: el coste privado marginal (CPM) de la producción de plátanos. El CPM se incrementa a medida que es más intensivo el uso del suelo.






  


                [image: Coste externo marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 50) y (80 000 , 275), está etiquetada como coste externo marginal y se encuentra por debajo de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos.]



Coste externo marginal



La curva más baja muestra el coste marginal que las plantaciones imponen a los pescadores: el coste externo marginal (CEM). Consiste en el coste de la reducción en las capturas de pescado causada por cada tonelada adicional de plátanos producida.






  


                [image: Coste social marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 50) y (80 000 , 275), está etiquetada como coste externo marginal y se encuentra por debajo de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos.]



Coste social marginal



La suma del CPM y el CEM nos da el coste marginal total de la producción de plátanos: el coste social marginal (CSM). Es la curva más alta que se ve en el gráfico.






  


                [image: Coste externo total: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 50) y (80 000 , 275), está etiquetada como coste externo marginal y se encuentra por debajo de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0, 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). El área delimitada por la línea vertical, la curva del coste social marginal y la línea del coste privado marginal representa el coste externo de producir 100 000 toneladas de plátanos.]



Coste externo total



Por cada tonelada de plátanos producidos, CEM = CSM – CPM. El coste total que se impone a los pescadores corresponde a la suma de los CEM de cada tonelada que se produce. El área sombreada de la figura muestra el coste externo total de producir 100 000 toneladas de plátanos.









​​Como la producción de plátanos tiene un efecto externo negativo —un coste externo marginal—, el coste social marginal de la producción de plátanos es mayor que el coste privado marginal. Cuando la producción es baja y se utiliza poco Weevokil, el daño externo es reducido, pero aumenta con rapidez a medida que se incrementa la producción.


  Para una explicación más detallada sobre por qué las empresas producen en un mercado competitivo en el que el coste marginal es igual al precio de mercado, lee la sección 8.4.



Para centrarnos en lo esencial, vamos a suponer que la mayor parte de los plátanos se exportan, que el mercado mundial de los plátanos es competitivo y que el precio de mercado es de 400 dólares por tonelada. Para maximizar su beneficio, los propietarios de las plantaciones escogerán una producción tal que el coste marginal, es decir, el coste privado marginal, sea igual a 400 dólares.

La figura 10.2 muestra que la producción total será de 80 000 toneladas de plátanos (punto A). El área sombreada muestra el coste total que se impone a la industria pesquera. Pese a que una producción de 80 000 toneladas maximiza el beneficio para los productores de plátanos, no contempla el coste externo; por lo tanto, no es un resultado paretoeficiente.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). El área delimitada por la línea vertical, la curva del coste social marginal y la línea del coste privado marginal representa el coste externo de producir 70 000 toneladas de plátanos. Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio.]



Figura 10.2 
Nivel de producción de plátanos que eligen las plantaciones.






Para entender esta idea, piensa en lo que sucedería si las plantaciones produjeran una tonelada menos. Los pescadores ganarían 275 dólares, pues ya no sufrirían la pérdida de ingresos de la pesca causada por la producción platanera de la tonelada 80 000. Las plantaciones no perderían casi nada. Sus ingresos se reducirían 400 dólares, pero sus costes disminuirían casi lo mismo, porque, al producir 80 000 toneladas, el coste privado marginal también es 400 dólares.

Por lo tanto, ambos grupos podrían salir mejor parados con 79 999 toneladas de plátanos, si de alguna forma pudieran ponerse de acuerdo en que los pescadores pagasen parte de su ganancia de 275 dólares a las plantaciones.

Un argumento similar nos dice que podría irles aún mejor con una reducción todavía mayor. Si la producción de plátanos se reduce una tonelada, la ganancia de los pescadores es el CEM de esa tonelada, mientras que la pérdida para las plantaciones es el excedente que habrían obtenido con ella, que es \(P\) – CPM. Siempre que CEM > \(P\) – CPM, sería posible que ambos grupos salieran ganando, si es que los pescadores compartieran los beneficios de la reducción haciendo un pago a las plantaciones.

¿Cuánto deberían reducir la producción? La lógica del argumento anterior nos dice:

\[\text{Reducir producción si } P < \text{CEM + CPM}\]
Como CEM + CPM es el coste social marginal de la producción de plátanos, resulta equivalente a:

\[\text{Reducir producción si } P < \text{CSM}\]
El nivel paretoeficiente de la producción, donde no es posible conseguir que un grupo salga ganando sin que el otro pierda, es 38 000 toneladas en el punto B de la figura 10.2, donde:

\[\text{El precio de las plátanos, } P = \text{el coste social marginal de la producción, CSM}\]

​En este punto, aunque la contaminación siga afectando a los ingresos de la pesca, lo máximo que los pescadores estarían dispuestos a pagar no sería suficiente para inducir a las plantaciones a reducir aún más la producción. Por debajo de 38 000 toneladas, el coste social marginal de producir plátanos es menor que el precio (\(P\) > CSM), por lo que sería mejor incrementar la producción.

En resumen:


  	Las plantaciones deciden producir 80 000 toneladas de plátanos, donde \(P\) = MPC.

  	El nivel de producción paretoeficiente es 38 000 toneladas de plátanos, donde \(P\) = MSC.




	beneficio social marginal (BSM)
	Es el beneficio que aporta, tanto al productor o consumidor (beneficio privado marginal) como a otros, la producción o consumo de una unidad adicional de un bien. BSM = BPM + BEM.




​​El precio de los plátanos representa lo que la gente está dispuesta a pagar por ellos en el mercado mundial. Podemos pensar en eso como el beneficio social marginal (BSM) de la producción de plátanos, por lo que la condición de la eficiencia de Pareto es BSM = CSM.


  Condición de la eficiencia de Pareto

  El nivel de producción y consumo de un bien es paretoeficiente si y solo si el coste social marginal es igual al beneficio social marginal.

  En este nivel, la producción de otra unidad del bien les costaría más a algunos miembros de la sociedad que el valor que les aportaría a otros. De modo parecido, la producción de una unidad menos reduciría los beneficios para algunos en mayor cantidad que el ahorro de costes para otros.



Si una misma empresa fuese la propietaria de las plantaciones y las pesquerías, sus costes privados incluirían el efecto del plaguicida en la población de peces. Esa compañía decidiría producir 38 000 toneladas de plátanos, donde su CPM sería 400 dólares.


​​​​​Los efectos externos negativos de las sustancias contaminantes, como el Weevokil, se denominan en ocasiones efectos medioambientales indirectos. Las sustancias contaminantes les traen beneficios privados a quienes deciden utilizarlas, pero al causar daños en el medio ambiente imponen costes externos a otras empresas o a los hogares que dependen de los recursos naturales. Para la sociedad en su conjunto, esto es un fallo de mercado: en comparación con la asignación paretoeficiente, se hace un uso excesivo de la sustancia contaminante y se produce demasiada cantidad del bien (en nuestro ejemplo, plátanos).


  
    Pregunta 10.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Una fábrica está situada junto a una residencia para enfermeras que trabajan en turnos de noche. La fábrica produce 120 robots al día. El proceso de producción es bastante ruidoso y las enfermeras se quejan a menudo de que duermen mal por el ruido. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El coste privado marginal es el coste total para la fábrica de producir 120 robots al día.

      	El coste social marginal es el coste del ruido soportado por las enfermeras a causa de la producción de un robot adicional.

      	El coste externo marginal es el coste para la fábrica más el coste del ruido que sufren las enfermeras por la producción de un robot adicional.

      	El coste externo total es el coste total por día que la fábrica impone a las enfermeras para producir.

    

    
      	El coste privado marginal (CPM) es el coste para la fábrica de producir un robot adicional, no el coste total.

      	El enunciado describe el coste externo marginal (CEM). El coste social marginal (CSM) es la suma de los costes, para la fábrica y para las enfermeras, de la producción de un robot adicional: CSM = CPM + CEM.

      	El CEM es el coste del ruido que sufren las enfermeras por la producción de un robot adicional.

      	El coste externo total es la suma de los costes externos marginales de la producción de todos los robots. Es el coste total que se impone a las enfermeras.

    

  




  Ampliación 10.2 Efectos externos de la contaminación

  
    Esta ampliación explica el modelo en el que está basada la sección principal. Usando el análisis matemático y bajo el supuesto de cuasilinealidad, vamos a obtener los costes marginales a partir de los beneficios de las plantaciones y las preferencias de los pescadores y a mostrar que la decisión privada de las plantaciones sobre cuánto producir no es paretoeficiente.

    La segunda parte generaliza estos resultados (y presenta una mayor dificultad matemática). Con la cuasilinealidad, existe un único nivel de producción que es paretoeficiente; sin ella puede haber muchos, según los ingresos que perciban las dos partes. De un modo o de otro, la decisión privada nunca es paretoeficiente y las dos partes pueden salir ganando con un cambio en la producción y una transferencia monetaria.

  

  Hemos utilizado la figura 10.2, reproducida aquí como figura A10.1, para mostrar los costes privados y sociales marginales de la producción de plátanos. Cuando las plantaciones deciden cuánto van a producir teniendo en cuenta solo sus costes privados, el equilibrio está en el punto A, que no es paretoeficiente. El punto B, donde el coste social marginal de los plátanos es igual al precio en el mercado mundial, sí es un resultado que cumpliría los criterios de eficiencia de Pareto.
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Figura A10.1 
Nivel de producción de plátanos que eligen las plantaciones.






  Este es un ejemplo de un método muy común para analizar los efectos externos, en especial para comprender problemas medioambientales como la contaminación. Pero el supuesto en el que se basa el análisis (que las empresas o los consumidores a quienes importa el nivel de contaminación tienen preferencias cuasilineales) es fundamental.

  En la unidad 5 (en particular, en la ampliación 5.4) analizamos las preferencias cuasilineales con cierto detalle. Como se explica allí, las preferencias cuasilineales son una simplificación útil, porque nos permiten medir la utilidad (beneficios y costes) en términos de ingresos monetarios. La forma general de una función de utilidad cuasilineal es:

\[u(m, x)=m+f(x)\]
  donde \(x\) es un bien (o un «mal», si su efecto sobre la utilidad es negativo) y \(m\) son los otros ingresos de la persona (que gasta en otros bienes). Esta función es lineal en \(m\) y tiene la importante propiedad de que la utilidad marginal del bien \(x\) es independiente de los ingresos:

\[\frac{\partial u}{\partial x}=f'(x)\]
  Dicho de otro modo (ya que la utilidad marginal de los ingresos es 1), la relación marginal de sustitución (RMS) entre los ingresos y \(x\) depende únicamente del nivel de \(x\).

  Por lo tanto, si \(x\) representa el nivel de contaminación atmosférica de una ciudad, por ejemplo, y toda la ciudadanía tiene la misma función de utilidad cuasilineal, entonces la utilidad marginal de una unidad de contaminación será negativa, pero para cada habitante la RMS entre contaminación e ingresos no dependerá del nivel de sus ingresos. Esta es una premisa cuestionable: cabría esperar que las personas ricas estuviesen más dispuestas a renunciar a una parte de sus ingresos a cambio de una mejora de la calidad del aire.

  Preferencias, beneficios y eficiencia de Pareto en el modelo del Weevokil

  En nuestro modelo del Weevokil, hemos adoptado, en la práctica, preferencias cuasilineales, dando por supuesto que tanto los propietarios de las plantaciones como los pescadores se preocupan por el Weevokil únicamente porque afecta a los beneficios obtenidos del cultivo de las plataneras y de la pesca. Para ambos grupos, su utilidad depende solo de sus pagos monetarios netos. Por lo tanto, podemos expresar sus pagos de forma cuasilineal.

  Pensemos, en primer lugar, en lo que les importa a los pescadores. Su medio de vida depende de los beneficios obtenidos de la pesca, pero sufren los efectos de la contaminación causada por la producción de plátanos. Vamos a formular la utilidad de los pescadores como la suma de dos términos, uno que depende de la producción de plátanos, \(Q\), y otro que no:

\[u(m_f, Q)=m_f -C_e(Q)\]
  Aquí, \(C_e(Q)\) representa los costes que las plantaciones imponen a los pescadores: los costes externos de la producción de plátanos. Y \(m_f\) representa «otros ingresos», donde se incluyen todos los ingresos netos que no son una función de \(Q\). Suponemos que \(C^{\prime}_e(Q)>0\), lo que implica que la utilidad de los pescadores disminuye con \(Q\); es decir, los plátanos son un «mal» para ellos.

  Para simplificar la explicación, supondremos que las plantaciones de la isla tienen un solo dueño, que es quien decide el nivel de \(Q\). No olvides que los plátanos se venden al precio del mercado mundial, \(P^W\), lo que convierte al propietario en un precioaceptante, no en un monopolista. De ahí que esta suposición no afecte al resultado: solo significa que no tenemos que hallar la producción que maximiza el beneficio de cada plantación y sumar todas las producciones. Con \(C_p(Q)\) nos referimos a los costes privados de la plantación por el cultivo de las plataneras. Como ya hicimos antes, nos resulta útil incluir explícitamente un término, \(m_p\), para cualquier otro ingreso neto que perciba el propietario. Así, podemos expresar el pago del propietario de la plantación de esta forma:

\[y(m_p, Q)= m_p + (P^W Q-C_p(Q))\]
  Ahora vamos a establecer la correspondencia entre los elementos del modelo y la situación ilustrada en la figura A10.1. El precio de los plátanos en el mercado mundial, \(P^W\), es 400 dólares, mientras que el coste privado marginal para las plantaciones es:

\[\text{CPM} = C^{\prime}_p(Q)\]
  En la figura, el CPM aumenta con \(Q\), de acuerdo con la propiedad \(C_p''(Q) > 0\). El coste externo marginal de los plátanos es el coste marginal que experimentan los pescadores, que es:

\[\text{CEM} = C^{\prime}_e(Q)\]
  y el coste social marginal es la suma de los dos costes:

\[\text{CSM}=\text{CPM}+\text{CEM} = C^{\prime}_p(Q) + C^{\prime}_e(Q)\]
  Por lo tanto, la línea que representa el CSM se encuentra por debajo de la línea del CPM. Hemos supuesto que el CEM también se incrementa con \(Q\) \((C_e''(Q)>0)\), por lo que el CSM tiene pendiente ascendente, más pronunciada que el CPM.

  La elección privada de producción de plátanos no es paretoeficiente

  El propietario de la plantación elige \(Q\) para maximizar el beneficio. Derivando la expresión anterior del pago del propietario e igualándola a cero, vemos que el nivel de producción que maximiza el beneficio para el propietario, \(Q_p\), satisface la condición de primer orden:

\[\begin{align*} \frac{\partial y}{\partial Q} = P^W-C^{\prime}_p(Q)&=0\\ \Rightarrow P^W&=C^{\prime}_p(Q_p) \end{align*}\]
  Se trata del punto A de la figura A10.1, donde el CPM es igual a \(P^W\), que es el beneficio social marginal del cultivo de plátanos. Comprobando la condición de segundo orden, podemos confirmar que, como \(-C_p''(Q)<0\), A es un punto máximo.

  En la parte principal de esta sección, hemos argumentado que el resultado que se da en A, \(Q=Q_p\), no es paretoeficiente, porque es posible conseguir una mejora de Pareto. Si deseas una versión matemática de la argumentación, supón que se aumentara la producción una cantidad muy pequeña (infinitesimal). Entonces, el correspondiente cambio en el beneficio es:

\[\frac{\partial y}{\partial Q} = P - C^{\prime}_p(Q_p)\]
  que es igual a cero (para una variación infinitesimal). Pero el efecto sobre los pescadores es:

\[\frac{\partial u}{\partial Q} = \ - \ C^{\prime}_e(Q_p) < 0\]
  Los efectos de una disminución infinitesimal de \(Q\) tendrían el signo opuesto. Por lo tanto, los pescadores saldrían ganando con \(C^{\prime}_e(Q_p)>0\), sin que el propietario de la plantación resultase afectado en ningún sentido. Y, si los pescadores tuvieran que hacer un pago, \(\tau\) (una transferencia de renta), al propietario de la plantación a cambio de una pequeña reducción de \(Q\), donde \(0<\tau< C^{\prime}_e(Q_p)\), ambos saldrían ganando:

  
    	Ganancia para la plantación = \(\tau\)

    	Ganancia para los pescadores = \(C^{\prime}_e(Q_p)- \tau\)

  

  Si aplicas el mismo análisis al resultado del punto B, donde el coste social marginal es igual al precio \((C^{\prime}_p(Q) +C^{\prime}_e(Q) = P^W)\), verás que una variación infinitesimal en \(Q\) dará lugar a una ganancia para un grupo que será exactamente igual a la pérdida del otro. Por lo tanto, en este caso, el que gana no puede hacer un pago para compensar al que pierde y aun así salir ganando, es decir, el resultado es paretoeficiente.

  Este análisis y el equivalente gráfico de la parte principal de la sección requieren cuasilinealidad. Sin ella, el CEM que sufren los pescadores cambiaría si hicieran o recibieran un pago de transferencia. El gráfico ya no nos ayudaría a localizar asignaciones paretoeficientes, porque la variación del CEM desplazaría la línea del CSM.

  
    Ejercicio A10.1 Comparar los resultados privados y paretoeficientes

    Un fabricante de juguetes de gama alta tiene la función de coste \(C(Q) = 2Q^2 + 2Q + 5\), donde \(Q\) es el número de juguetes fabricados. La producción de los juguetes da como resultado costes por contaminación medioambiental de \(\frac{1}{6}Q^3 + \frac{1}{2}Q^2\). El precio mundial de los juguetes de gama alta es de 50 dólares por unidad.

    
      	¿Cuántas unidades decidiría producir el fabricante? Calcula el beneficio del fabricante y los costes de la contaminación ambiental que se generan con esta hipótesis.

      	Dibuja un gráfico que muestre los costes privados, externos y sociales marginales de la fabricación de juguetes.

      	¿Qué nivel de producción cumpliría los criterios de eficiencia de Pareto?

      	Supón que una filántropa preocupada por la contaminación ofrece pagar al fabricante para que reduzca la producción. ¿Cuánto tendría que pagar para compensar al fabricante por disminuir la producción al nivel paretoeficiente? ¿Cuál sería la disminución de los costes de la contaminación?

    

  

  Cómo hallar asignaciones paretoeficientes

  Una asignación cumple los criterios de eficiencia de Pareto si al menos una persona puede salir mejor parada sin que nadie empeore su situación. Un método general para hallar asignaciones paretoeficientes es analizar si la asignación de bienes podría cambiarse para aumentar el pago de una persona, para niveles dados de los pagos de las demás. Las asignaciones que maximizan el pago de la persona son paretoeficientes.

  En nuestro modelo en el que todos se preocupan por dos cosas (la cantidad de bienes o males y otros ingresos), reorganizar la asignación se traduce en redistribuir estas dos cosas entre las personas afectadas.

  En concreto, nos fijamos en cómo podría maximizarse el pago de uno de los grupos (pescadores o productores de plátanos) cambiando la cantidad de plátanos producidos y, al mismo tiempo, transfiriendo rentas entre los grupos, sin cambiar el pago del otro grupo. Para responder a esa pregunta, podríamos resolver el siguiente problema de elección restringida, en el que \(\tau\) se define como una transferencia monetaria de los pescadores al propietario de la plantación. Ten en cuenta, no obstante, que puede llegar a suceder que el valor de \(\tau\) sea negativo, es decir, es el propietario de la plantación quien debería hacer un pago a los pescadores.

  
    Problema de eficiencia de Pareto: caso cuasilineal

    Elegir \(\tau\) y \(Q\) para maximizar \(m_f^0 - \tau - C_e(Q)\) sujeto a la restricción \(\tau + P^W Q-C_p(Q)=y_0\).

  

  La solución de este problema implica hallar los valores posibles de \(\tau\) y \(Q\) que maximizan el pago de los pescadores, \(u\), ya que el propietario de la plantación recibe un nivel de pago específico de \(y_0\). Hemos escrito \(m^0_f\) para los ingresos de los pescadores para el caso de que tanto \(Q\) como \(\tau\) sean cero (sus ingresos si no hubiese producción de plátanos) y hemos supuesto que el propietario de la plantación no obtiene ingresos en esta situación (por comodidad; este supuesto no afecta a nuestras conclusiones).

  Hallar la solución para todos los niveles posibles de \(y_0\) nos dará todas las asignaciones paretoeficientes. Usando el método de sustitución, no tiene ninguna complicación resolver este problema. Si transponemos los términos de la restricción, obtenemos:

\[\tau =y_0 - P^W Q + C_p(Q)\]
  Sustituyendo \(\tau\) en el pago de los pescadores, obtenemos la función objetivo (la que queremos maximizar) en función de \(Q\) solamente:

\[u=m_f^0 - y_0 +P^WQ - C_p(Q) - C_e(Q)\]
  Derivando obtenemos la condición de primer orden para \(Q\):

\[\begin{align*} \frac{du}{dQ} = P^W - C^{\prime}_p(Q) - C^{\prime}_e(Q) &= 0 \\ \Rightarrow C^{\prime}_p(Q) + C^{\prime}_e(Q)& = P^W \end{align*}\]
  La condición de primer orden nos dice que el nivel de \(Q\) en cualquier asignación paretoeficiente satisface la condición:

\[\text{CPM} + \text{CEM} = P^W\]
  Es decir, el coste social marginal es igual al beneficio social marginal. Como puedes comprobar, de acuerdo con nuestros supuestos sobre las funciones de costes, se satisface la condición de segundo orden y solo puede haber un valor paretoeficiente de \(Q\): es el valor en el punto B de la figura A10.1, al que llamaremos \(Q^*\).

  ¿Y qué hay del pago de transferencia, \(\tau\)? Sustituyendo la \(Q\) paretoeficiente de vuelta en la expresión anterior, obtenemos:

\[\tau^* =y_0 - P^WQ^* + C_p(Q^*)\text{ o, lo que es equivalente, } y_0 =\tau^* + P^W Q^* - C_p(Q^*)\]
  Por lo tanto, el pago de transferencia requerido es el que garantizará que, junto con los beneficios de la plantación en \(Q=Q^*\), el pago total del propietario sea \(y_0\). El pago de transferencia depende de \(y_0\) y podría tener signo positivo o negativo.

  En resumen, para que exista eficiencia de Pareto en este modelo, el nivel de la producción de plátanos debe ser \(Q=Q^*\), sin que importe la cuantía de otros ingresos. Asimismo, \(Q^*\) no depende del valor que especifiquemos para el pago de la plantación, \(y_0\). Se puede obtener cualquier valor de \(y_0\) que se desee mediante una transferencia entre los pescadores y el propietario de la plantación.

  Dicho de otra manera, para la eficiencia de Pareto en la producción de plátanos no importa el nivel de los ingresos (aunque sí importa mucho para todas las personas implicadas). Esta propiedad es consecuencia directa de haber asumido cuasilinealidad. Todos los implicados solo buscan maximizar su pago monetario total, y los costes marginales de la producción de plátanos no varían con los ingresos.

  Tal vez te hayas preguntado por qué hemos expresado el problema de eficiencia de Pareto como la maximización de la utilidad de los pescadores para un pago dado al propietario de la plantación. ¿Y por qué no al revés? La respuesta es que igualmente podríamos haber maximizado el pago del propietario de la plantación para un nivel dado de utilidad de los pescadores. Las conclusiones a las que habríamos llegado serían las mismas.

  Mejoras de Pareto

  Este planteamiento nos puede servir para resolver cómo, para cualquier asignación inicial dada, es posible llegar a una asignación que cumpla los criterios de eficiencia de Pareto y consiga que todos salgan ganando.

  Supongamos que partimos de la asignación en que el propietario de la plantación elige el nivel de producción, es decir, el punto A de la figura A10.1, donde \(Q=Q_p\). El pago del propietario en ese punto es:

\[y_0= P^W Q_p - C_p(Q_p)\]
  Resolver el problema de elección restringida para este valor de \(y_0\) nos dice que podemos conseguir que los pescadores salgan tan bien parados como sea posible sin disminuir el pago del propietario si la producción de plátanos se reduce a \(Q^*\) y los pescadores compensan al propietario pagándole una transferencia exactamente igual a la disminución en los beneficios obtenidos de los plátanos: resultado paretoeficiente y además mejora de Pareto.

  También podríamos plantearnos una situación en la que las plataneras no puedan cultivarse sin el uso de Weevokil y que no se pueda utilizar Weevokil sin el acuerdo de los pescadores. En ausencia de un acuerdo, el pago del propietario es cero. Resolver el problema anterior para el caso de que \(y_0=0\) nos da que \(Q=Q^*\) y que \(\tau^*= - (P^W Q^*-C_p(Q^*))\). Esto representa un acuerdo en el que el propietario de la plantación produce \(Q^*\) y transfiere todos los beneficios a los pescadores. Una vez más, esto constituye un resultado paretoeficiente y también una mejora de Pareto.

  En estos dos ejemplos, el pago del propietario de la plantación no varía. Pero, si elegimos un nivel más alto de \(y_0\), podríamos hallar resultados paretoeficientes en los que ambas partes salieran mejor paradas estrictamente.

  ¿Y si las preferencias no son cuasilineales?

  Si bien el hecho de que haya un solo nivel de producción paretoeficiente depende del supuesto de cuasilinealidad, en general es cierto que la elección privada de la plantación de \(Q\) no será paretoeficiente. Para un modelo más general, supongamos que la utilidad de los pescadores viene dada por:

\[u(m_f, Q) \text{ donde } \frac{\partial u}{\partial m_f}>0 \text{ y también } \frac{\partial u}{\partial Q} < 0\]
  Como antes, los costes externos marginales de la producción de plátanos vienen determinados por \(-\frac{\partial u}{\partial Q}\); esta es la reducción marginal de la utilidad causada por un aumento marginal de \(Q\). Pero, por regla general, se tratará de una función tanto de \(m_f\) como de \(Q\):

\[\text{CEM} = -\frac{\partial u}{\partial Q}(m_f, Q)\]
  Dicho de otro modo, es posible que los costes externos marginales dependan de si los otros ingresos de los pescadores son altos o bajos.

  ¿En qué influye esto en nuestro análisis? El método descrito más arriba para hallar asignaciones paretoeficientes es bastante general: podemos usarlo aunque las preferencias no sean cuasilineales. El problema de elección restringida se muestra en el cuadro siguiente.

  
    Problema de eficiencia de Pareto: caso general

    Elegir \(\tau\) y \(Q\) para maximizar \(u(m_f^0 - \tau, Q)\) sujeto a la restricción \(\tau + P^W Q-C_p(Q)=y_0\).

  

  Como antes, podemos resolverlo usando el método de sustitución, pero hay que tener cuidado en el paso de la diferenciación. Sustituyendo \(\tau =y_0 - P^W Q + C_p(Q)\) por la utilidad de los pescadores, podemos expresar la función objetivo de esta forma:

\[u(m_f, Q) \text{ donde } m_f= m_f^0 - y_0 +P^W Q - C_p(Q)\]
  Conviene tener en cuenta que ambos argumentos de la función \(u\) dependen de \(Q\). Derivando (y usando la regla de la cadena para el primer argumento), obtenemos la condición de primer orden:

\[\begin{align*} \frac{du}{dQ} =\frac{\partial u}{\partial m_f}\frac{dm_f}{dQ}+ \frac{\partial u}{\partial Q}&= 0 \\ \Rightarrow \frac{\partial u}{\partial m_f}(P^W - C^{\prime}_p(Q)) + \frac{\partial u}{\partial Q}&= 0 \end{align*}\]
  Como antes, las asignaciones paretoeficientes \((Q,\tau)\) satisfacen esta ecuación y \(\tau =y_0 - P^W Q + C_p(Q)\). Pero no olvides que las derivadas parciales de la condición de primer orden dependen de \(m_f\) y también de \(Q\). Así que, en este caso, los niveles paretoeficientes de \(Q\) y de \(\tau\) dependen del valor que elijamos para \(y_0\).

  Llegamos a la conclusión de que hay un conjunto de asignaciones paretoeficientes \((Q,\tau)\) que corresponden a diferentes valores de \(y_0\).

  
    El resultado es parecido al obtenido con el modelo de interacción entre Ángela y Bruno en la unidad 5. Cuando Ángela tiene preferencias cuasilineales entre trigo y tiempo libre, solo hay un nivel paretoeficiente de tiempo libre (que satisfaga la condición RMS = RMT), con independencia de la cantidad de trigo que reciba. Sin embargo, en la ampliación 5.9, vemos que, si las preferencias de Ángela no son cuasilineales, existe un conjunto de asignaciones paretoeficientes con diferentes combinaciones de trigo y tiempo libre.

  

  Podemos utilizar las ecuaciones que derivamos arriba para demostrar que, aun cuando existen muchas asignaciones paretoeficientes, el nivel de \(Q\) elegido por las plantaciones no cumple los criterios de eficiencia de Pareto. En el nivel de producción \(Q=Q_p\):

\[P^W=C^{\prime}_p(Q) \Rightarrow \frac{dm_f}{dQ}=0\]
  Así pues, la derivada de la función objetivo es:

\[\frac{du}{dQ} =\frac{\partial u}{\partial Q} <0\]
  Por lo tanto, la condición de primer orden de la eficiencia de Pareto no puede satisfacerse para \(q=Q_p\). Las plantaciones solo se preocupan por su propio beneficio y no tienen en cuenta el efecto negativo que se causa a los pescadores.

  Evaluando la derivada segunda, podemos deducir algo más: la producción elegida por las plantaciones, \(Q_p\), siempre es demasiado alta. Puedes comprobar que (siempre que CEM aumente con \(Q\) como en el modelo cuasilineal) \(\frac{d^2u}{dQ^2}<0\) en ese punto. Como \(\frac{du}{dQ}\) también es negativo en ese punto, la producción debe reducirse para que se satisfaga la condición de primer orden de la eficiencia de Pareto.



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.3 Solución del problema: acuerdo privado y derechos de propiedad

Para demostrar que la asignación de plátanos en el mercado no era paretoeficiente, vimos que, si los pescadores pagaran a los propietarios de las plantaciones para que produjeran menos plátanos, ambos grupos mejorarían su situación. ¿Quiere esto decir que hemos dado con un remedio para el fallo de mercado que podría aplicarse en el mundo real?


  Aquí puedes oír cómo se pronuncia «Coasean» en inglés.




​​​​Sí. Los pescadores y los propietarios de las plantaciones podrían negociar para llegar a un acuerdo privado. Las soluciones de este tipo se suelen conocer como negociación coasiana, por Ronald Coase, que introdujo por primera vez la idea de que la negociación privada podía ser preferible a la intervención gubernamental.

Propuso que, cuando una parte interviene en una actividad que tiene el efecto adicional de causar daños a otra, las dos partes típicamente tienen más información que el Estado sobre dichos efectos. Por lo tanto, es más probable que un acuerdo negociado entre las dos partes logre una asignación paretoeficiente de los recursos que la intervención gubernamental.


​​Coase utilizó el caso judicial de Sturges contra Bridgman para ilustrar cómo podría funcionar la negociación. Este caso hace referencia a Bridgman, un fabricante de dulces que llevaba muchos años utilizando una maquinaria que generaba ruido y vibraciones. No se habían generado efectos externos hasta que su vecino, el doctor Sturges, construyó un consultorio en el inmueble colindante, pared con pared con la cocina del confitero. Los tribunales concedieron al médico una orden judicial que impedía a Bridgman el uso de su maquinaria.

Coase explicó que, una vez que los tribunales habían establecido el derecho del médico a impedir el uso de la maquinaria, las dos partes podían modificar el resultado:


  	El médico estaría dispuesto a renunciar a su derecho a eliminar completamente el ruido a cambio de una compensación monetaria mayor a los costes que le suponía.

  	El confitero estaría dispuesto a pagar si el uso de la maquinaria le reportaba más ganancia que lo que tenía que pagar como compensación.

  	Si el beneficio por el uso de la maquinaria era mayor que el coste social (la suma de los costes para las dos partes), podría determinarse un pago mutuamente beneficioso y usarse la maquinaria.

  	Si el beneficio fuera menor que el coste social, sería imposible conseguir una mejora de Pareto y el médico seguiría disfrutando del silencio de su consultorio.



En cualquier caso, el resultado sería paretoeficiente. Para alcanzar un acuerdo, el confitero cuenta con el incentivo de tomar en cuenta no solo los costes privados marginales del uso de la máquina para producir dulces, sino también todo el coste social. Una vez que el médico tiene el derecho a prohibir el uso de las máquinas molestas, el precio de utilizarlas durante las horas en que pasa consulta (incluido lo que Bridgman tendría que compensar al médico para obtener su permiso) envía el mensaje correcto.


	derechos de propiedad
	Protección legal de la propiedad, incluido el derecho a excluir a otros y a beneficiarse de la cosa poseída o venderla. Los derechos de propiedad pueden abarcar bienes con una definición amplia, como agua limpia, seguridad o educación, si están protegidos por el sistema legal.
	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.




​En general, según defendía Coase, la negociación privada podría asegurar que los perjudicados fuesen compensados y que quienes podrían causar daño a otras personas se esfuercen por evitar comportamientos perjudiciales. El papel del tribunal consistía en establecer los derechos de propiedad iniciales de las dos partes: en este caso, el derecho de Bridgman a hacer ruido o el de Sturges a un ambiente silencioso. El enfoque de Coase demuestra que los derechos de propiedad pueden ir más allá de la propiedad de los bienes que normalmente se compran y venden en los mercados, como alimentos, ropa o casas. La ley puede conceder derechos a beneficiarse de bienes definidos en términos más amplios (cualquier cosa a la que la gente le da importancia), y esos derechos también están abiertos a negociación y a su cesión a cambio de dinero.


​Como en el caso de Ángela y Bruno en la sección 5.8, el ordenamiento jurídico asigna derechos de propiedad iniciales, determinando las opciones de reserva de las partes. En consecuencia, si hay mejoras de Pareto posibles, pueden lograrse mediante una negociación privada en la que esos derechos se compran y se venden (sección 5.9).

Negociación sobre la contaminación


​Analicemos cómo se podría resolver el problema del plaguicida mediante una negociación privada. Vamos a empezar suponiendo que el ordenamiento jurídico otorga a los propietarios de plantaciones el derecho a usar el plaguicida y que no protege el acceso de los pescadores a agua limpia. Como mostró la sección anterior, en ausencia de un acuerdo privado, las plantaciones producirían 80 000 toneladas de plátanos. Los ingresos correspondientes a los plátanos y al pescado son las opciones de reserva para cada parte. En este ejemplo, hay más de dos partes implicadas. Para que la negociación discurra con eficacia, los propietarios de las plantaciones y los pescadores deben designar a sendas personas (o comités) que puedan llegar a acuerdos en nombre de los respectivos colectivos. Imaginemos que un representante de una asociación de pescadores se sienta a negociar con un representante de una asociación de productores de plátanos. Para simplificar las cosas, vamos a suponer que, en este momento, no hay alternativas viables al uso de Weevokil, por lo que solo se negocia la cantidad de plátanos producidos.

Antes de abrir las negociaciones, están en el punto A de la figura 10.3, donde el coste privado marginal de los plátanos es igual al precio. El punto paretoeficiente es B, donde el coste social marginal es igual al precio. Sigue los pasos de la figura para deducir que la reducción de los beneficios generados por los plátanos al pasar de A a B es más pequeña que la ganancia que obtienen los pescadores, por lo que existe una ganancia social neta que podrían aceptar compartir.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. El área situada entre la línea horizontal, la línea que pasa por B y la línea del coste privado marginal es la disminución de beneficios de las plantaciones. El área delimitada por la línea que pasa por A, la línea horizontal y la curva del coste social marginal es la ganancia social neta.]



Figura 10.3 
Ganancias de la negociación.






  


                [image: Situación de partida: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. El área situada entre las líneas verticales, la curva del coste social marginal y la línea del coste privado marginal es la ganancia para los pescadores.]



Situación de partida



La posición inicial es el punto A y el punto paretoeficiente es B. La diferencia existente entre el CSM y el CPM es el coste externo marginal para los pescadores, por lo que el área sombreada total muestra las ganancias que se generan para los pescadores si la producción disminuye de 80 000 a 38 000 toneladas.






  


                [image: Beneficio perdido: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. El área situada entre la línea horizontal, la línea que pasa por B y la línea del coste privado marginal es la disminución de beneficios de las plantaciones.]



Beneficio perdido



La reducción de la producción de 80 000 a 38 000 toneladas reduce el beneficio para las plantaciones. La diferencia entre \(P\) y el CPM es el excedente por cada tonelada, por lo que el beneficio perdido total es el área sombreada bajo la línea del precio.






  


                [image: Ganancia social neta por cambiar a B: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. El área situada entre la línea horizontal, la línea que pasa por B y la línea del coste privado marginal es la disminución de beneficios de las plantaciones. El área delimitada por la línea que pasa por A, la línea horizontal y la curva del coste social marginal es la ganancia social neta.]



Ganancia social neta por cambiar a B



La ganancia para los pescadores es mayor que la pérdida para las plantaciones. Esa diferencia es la ganancia social neta, representada mediante el área sombreada situada por encima de la línea del precio.









	oferta mínima aceptable
	En el juego del ultimátum, la oferta más baja hecha por el ofertante que no rechazará quien la recibe. Más en general, en situaciones de negociación, es la oferta menos favorable que sería aceptada.




​Si los pescadores tuvieran suficiente dinero, estarían dispuestos a pagar a los productores de plátanos para que redujeran su producción a 38 000 toneladas y, a cambio, las plantaciones estarían dispuestas a renunciar a parte de su derecho a contaminar. La oferta mínima aceptable sería un pago que compensara a los cultivadores de plátanos exactamente por el beneficio perdido: el área sombreada situada bajo la línea del precio en la figura 10.3. Si la oferta fuera aceptada, la industria pesquera recibiría la ganancia social neta en su totalidad, mientras que los plataneros ni mejorarían su situación ni la empeorarían.

Lo máximo que pagaría el colectivo de pescadores es la totalidad de su propia ganancia: la disminución total de los costes de la contaminación. En tal caso, las plantaciones obtendrían toda la ganancia social neta. Al igual que Ángela y Bruno en la unidad 5, es de esperar que se pongan de acuerdo en un pago entre esos niveles máximo y mínimo, que dependerá del poder de negociación de los dos colectivos.

Asignación de los derechos de propiedad: eficiencia y equidad

Coase apuntó que, a condición de que la negociación privada agotase todas las ganancias mutuas posibles, el resultado sería (por definición) paretoeficiente, con independencia de qué parte tuviese los derechos inicialmente.

Para entenderlo, piensa en lo que habría sucedido si el tribunal hubiese fallado en favor del confitero y no del médico, respetando el derecho de aquel a utilizar maquinaria ruidosa. Si los costes para el médico fueran mayores que los beneficios obtenidos por su vecino del uso de las máquinas, podrían haber alcanzado un acuerdo privado por el que el médico le habría pagado para que dejara de usarlas. Como antes vimos, se utilizaría la maquinaria si y solo si el beneficio fuese mayor que el coste social. De igual modo, si los pescadores tuvieran derecho a aguas sin contaminar, las plantaciones les habrían pagado para que renunciaran a parte de ese derecho, y la producción resultante también habría tenido un nivel paretoeficiente en 38 000 toneladas de plátanos.

Pero la asignación inicial de los derechos de propiedad también es muy importante para decidir la distribución de los ingresos, ya que determina las opciones de reserva de las partes. En la figura 10.3, podría pensarse que era injusto que los pescadores tuviesen que pagar para que se redujera la contaminación. En la asignación resultante, la industria pesquera sigue sufriendo contaminación y aun así tiene que pagar para evitar que se agrave. Esto es consecuencia directa del «derecho legal a contaminar» de las plantaciones.

En el ordenamiento jurídico alternativo en que los pescadores tuvieran el derecho a agua limpia, su opción de reserva sería que no hubiese ninguna contaminación. Y, entonces, sus ingresos podrían aumentar más al permitir la producción de 38 000 toneladas de plátanos, a cambio de un pago mayor que los costes que les implica la correspondiente cantidad de contaminación, lo que, en conjunto, sería un resultado mucho más favorable para los pescadores. Por lo tanto, a la hora de repartir los beneficios y los costes entre las dos partes, quién posee los derechos de propiedad tiene una gran importancia.

Eficacia de la negociación en la práctica

Si la negociación puede resolver externalidades sin intervención gubernamental, ¿por qué hay tantos casos de problemas sin solucionar?


​El análisis de Coase indica que los derechos de propiedad claramente establecidos son un punto de partida esencial. Desde principios de la década de 1950, la compañía DuPont fabricó teflón en Virginia Occidental con un compuesto llamado ácido perfluorooctanoico (abreviado PFOA por sus iniciales en inglés). El uso de PFOA no estaba sometido a una regulación legal, pero contaminaba el agua usada por los agricultores y residentes de la zona. Con el tiempo se llegó a demostrar que DuPont era responsable de enfermedades graves o de la muerte de personas y animales, pero durante muchos años solo la empresa misma supo algo de sus efectos. Por la falta de información, ni DuPont tenía el derecho reconocido a utilizar el PFOA, ni la población local tenía el derecho reconocido a beber agua libre del compuesto. En tales circunstancias, cualquier negociación entre las partes era imposible. En 1998, un agricultor local demandó a DuPont por la pérdida de ganado; a esa demanda siguieron otras. Si bien ahora se sabe mucho más de los efectos del PFOA y ya no se utiliza para fabricar teflón, donde todavía se sigue utilizando no hay claridad sobre su legalidad. En 2017, DuPont llegó a acuerdos extrajudiciales para resolver más de 3550 demandas relacionadas con el PFOA. Pagó 671 millones de dólares a personas que habían sufrido daños, pero negó haber cometido irregularidades.


	costes de transacción
	Costes que dificultan el proceso de negociación o el acuerdo de un contrato, tales como los de conseguir información sobre el bien que se desea comprar o vender o los de hacer cumplir el contrato.




​Aun cuando se puedan establecer los derechos de propiedad iniciales, la falta de información puede dificultar la negociación. Coase hizo hincapié en que su planteamiento no podía aplicarse directamente a muchas situaciones por los honorarios de los abogados y otros costes de negociar y acordar un contrato, que son los obstáculos en el proceso de negociación que impiden que las partes lleguen a un resultado paretoeficiente. En particular cuando hay asimetría de la información, se producen costes de transacción. Si el confitero no puede averiguar el grado de molestia que el ruido causa al médico, este tiene un incentivo para exagerar sus costes y obtener un mejor acuerdo. Determinar los costes y beneficios reales de cada parte es uno de los costes de la transacción y puede ser tan alto que haga imposible un acuerdo.

En la práctica, estos son algunos de los posibles obstáculos en la negociación:


  	Impedimentos a las demandas colectivas: a cada lado del efecto externo, puede haber muchas partes, todas afectadas de formas diferentes. En el caso de los pescadores y los propietarios de plantaciones, supusimos que cada parte podía encontrar a alguien de su confianza para negociar en su nombre y que todos estarían dispuestos a acatar el resultado.

  	Asimetría o falta de información: es necesario poder cuantificar los costes y los beneficios de todas las personas implicadas, a fin de poder calcular cuánto debe pagar o recibir cada parte.

  	Comerciabilidad y ejecución: el acuerdo implica la negociación de derechos de propiedad, y debe ser posible hacer cumplir el contrato que rige el intercambio. El sistema legal debe ser capaz de obtener la información pertinente si alguna persona se echa atrás.

  	Fondos limitados: las partes que deseen adquirir un derecho de propiedad deben tener los fondos para poder hacerlo. Por ejemplo, es posible que los pescadores no tengan suficiente dinero para pagar a las plantaciones para que reduzcan la producción o encuentren un plaguicida más seguro.




​En resumen, es poco probable que la negociación coasiana por sí sola resuelva fallos de mercado complejos que afectan a muchos jugadores.


  Grandes economistas Ronald Coase

  


                [image: Ronald Coase]






  Cuando recibió el premio Nobel en 1991, Ronald Coase (1910–2013) afirmó que nunca se había considerado uno de los grandes economistas por no haber hecho «ninguna innovación en las teorías elevadas». No obstante, cambió la forma en que pensamos sobre la economía.

  Coase planteó preguntas sobre aspectos que anteriormente los economistas habían asumido sin más, tales como las razones por las que la producción tenía lugar en los tipos de organizaciones que llamamos empresas, la relación entre instituciones e interacciones económicas (que exploramos en la unidad 5) y los factores que subyacen en la estructura institucional de una economía.

  
  ​En un influyente artículo publicado en 1937 bajo el título de «La naturaleza de la empresa», explicó que el que las actividades se hiciesen dentro de las empresas o a través de los mercados dependía de los costes de llevar a cabo las transacciones. Sus ideas las utilizamos para explicar la estructura de la empresa en la sección 6.2.

  En segundo lugar, destacó el papel de los derechos de propiedad: que las interacciones económicas implican la compra y la venta de los derechos al uso de recursos económicos, y esos derechos dependen de las instituciones. Hemos usado esta idea desde la unidad 1 de La economía 2.0: microeconomía en adelante.

  
  ​Los derechos de propiedad fueron fundamentales para su famoso análisis de los efectos externos perjudiciales en «El problema del coste social», publicado originalmente en 1960. Anteriormente, los análisis se habían centrado en la cuestión de cómo podía detenerse la actividad perjudicial, que es como habitualmente pensamos en la contaminación. Pero Coase señaló que era un problema recíproco: si A inflige daños a B, «evitar el daño a B infligiría daños a A… El problema es evitar el daño más grave». Con frecuencia, añadía una salvedad importante: «cuestiones de equidad o justicia aparte».

  Habiendo identificado que la solución podía estar en la negociación privada —una vez establecidos los derechos de propiedad—, Coase pasó a demostrar que la relevancia práctica del planteamiento dependía de los costes de llevar a cabo la transacción. Su contribución se cita en ocasiones en apoyo de la tesis de que la intervención gubernamental es innecesaria para la eficiencia de Pareto. Pero eso no era lo que él afirmaba, ya que eso solo es cierto en un mundo poco realista de ausencia de costes de transacción (en el que tampoco serían necesarios los mercados competitivos). El propio Coase describió su obra como «un puente en el camino hacia un análisis de una economía con costes de transacción positivos».




  Ejercicio 10.2 Negociación en la práctica

  
    	En el ejemplo de los propietarios de plantaciones y los pescadores, explica algunos factores que podrían afectar al poder de negociación de esas partes.

    	Tomando como referencia el ejemplo de las plantaciones de plataneras de Guadalupe y Martinica (sección 10.1), indica algunas razonas por las que las partes implicadas no llegaron a una solución por medio de una negociación privada.

  




  
    Pregunta 10.2 Elige las respuestas que sean correctas

    El gráfico siguiente representa el CPM y el CSM de la producción de la fábrica de robots de la pregunta 10.1. El ruidoso proceso de fabricación que utiliza la fábrica perturba el sueño de las enfermeras que viven cerca.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la producción, marcada como Q, y va de 0 a 140. El eje vertical muestra costes expresados en dólares y va de 0 a 600. Las coordenadas son (producción, costes). Hay dos líneas rectas con pendiente positiva que empiezan en el punto (0 , 100), etiquetadas como coste social marginal y coste privado marginal. El coste social marginal se encuentra por encima del coste privado marginal en todos los puntos. Una línea horizontal que corresponde a un precio de 340 $ corta la curva del coste social marginal en la cantidad de 80 y corta la curva del coste privado marginal en la cantidad de 120. Hay dos zonas sombreadas. La primera zona, con fondo verde, se encuentra por debajo de la línea de precio y está delimitada por los puntos (80 , 260), (80 , 340) y (120 , 340). La segunda zona, con fondo morado, se encuentra por encima de la línea de precio y está delimitada por los puntos (80 , 340), (120 , 460) y (120 , 340).]






    El mercado de los robots es competitivo y el precio de mercado es 340 dólares. Actualmente, la fábrica produce 120 unidades, pero 80 sería la cantidad paretoeficiente. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Para reducir la producción a 80, el pago mínimo aceptable para la fábrica sería de 1600 dólares.

      	Lo máximo que las enfermeras están dispuestas a pagar para persuadir a la fábrica para que reduzca la producción a 80 robots son 2400 dólares.

      	La fábrica no reducirá su producción a 80 si no recibe al menos 4000 dólares.

      	La ganancia social neta de la reducción de la producción a 80 depende de lo que paguen las enfermeras a la fábrica.

    

    
      	El pago mínimo aceptable es la pérdida de excedente, que es el área A = 0,5 × (340 − 260) × 40 = 1600 dólares.

      	Lo máximo que las enfermeras pagarían es la ganancia total (obtenida de la reducción en el coste del ruido) asociada con la caída de la producción, que se representa mediante la suma del área A y el área B, que es ((80 + 120) × 40)/2 = 4000 dólares (usando la fórmula del área del trapecio).

      	4000 dólares es lo máximo que pagarían las enfermeras (la suma del área A y el área B). El pago mínimo aceptable es el área A.

      	La ganancia social neta es la diferencia entre la reducción del coste del ruido para las enfermeras y la pérdida de beneficios para la fábrica. Dicha diferencia es el área B. No se ve afectada por el pago, que solo determina la distribución de la ganancia social neta.

    

  




  
    Pregunta 10.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Piensa en la situación en la que el ruido causado por la producción de una fábrica afecta a las enfermeras que duermen en una residencia contigua. Supón que no hay costes de transacción que entorpezcan la negociación coasiana. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El que el nivel de producción final sea paretoeficiente depende de quién tiene los derechos de propiedad inicialmente.

      	En la asignación negociada, las enfermeras saldrían mejor paradas si inicialmente tuvieran el derecho a un sueño tranquilo que si la fábrica tuviera derecho a hacer ruido.

      	Si la fábrica tiene derecho a hacer ruido, preferirá no negociar con las enfermeras.

      	La ganancia social neta de la producción de robots va a la parte que ostente los derechos de propiedad iniciales.

    

    
      	La asignación final será eficiente en términos de Pareto, sin importar si la fábrica tiene derecho a hacer ruido o las enfermeras lo tienen al descanso tranquilo. Este es el principal resultado de la negociación coasiana.

      	Si inicialmente la fábrica tiene derecho a hacer ruido, las enfermeras deberán pagar para obtener una reducción del ruido; en cambio, si inicialmente son ellas quienes tienen derecho al sueño, tendrán una reducción del ruido así como un pago de la fábrica.

      	La fábrica puede salir ganando si recibe un pago de las enfermeras a cambio de reducir la producción.

      	Esto es lo máximo que puede obtener la parte que tenga los derechos de propiedad inicialmente, pero el que lo consiga o no dependerá de su poder de negociación.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.4 Solución del problema: regulación, tributación y compensación


​​​​​Según la declaración de Río de 1992 de Naciones Unidas: «Las autoridades nacionales deberían procurar fomentar la internalización de los costos ambientales y el uso de instrumentos económicos, teniendo en cuenta el criterio de que el que contamina debe, en principio, cargar con los costos de la contaminación, teniendo debidamente en cuenta el interés público y sin distorsionar el comercio ni las inversiones internacionales».

Si una negociación coasiana resolviera el problema del Weevokil, podría instaurarse el principio de que quien contamina paga, lo que daría un derecho inicial al agua limpia a los pescadores. ¿Pero qué «instrumentos económicos» pueden utilizarse si resulta inviable negociar y alcanzar un acuerdo privado?

Seguiremos con el supuesto de que no es posible cultivar las plataneras sin utilizar Weevokil. Existen tres formas en que el Estado podría lograr una reducción de la producción de plátanos hasta el nivel que considere los costes sociales, en concreto mediante:


  	la regulación de la cantidad de plátanos producidos,

  	el cobro de un impuesto a la producción o venta de plátanos,

  	la obligación de compensar a los pescadores por los costes que se les imponen.



Cada una de estas políticas podría lograr un resultado paretoeficiente (siempre que el Estado tuviese acceso a la información necesaria y contase con los medios y la predisposición para aplicar una política de fomento de la eficiencia). Pero, a diferencia de lo que ocurre en la negociación privada, esas políticas no implementan una mejora de Pareto con respecto a la asignación inicial en la que las plantaciones se beneficiaban de una ventajosa posición de reserva (el derecho a contaminar) y producían 80 000 toneladas de plátanos. En comparación con esa asignación, las tres políticas permiten que los pescadores (y, en algunos casos, el Estado) mejoren su situación, a la vez que se disminuyen los beneficios de las plantaciones. Con cada una de las políticas, el que contamina paga.

Regulación

El Estado podría limitar la producción total de plátanos al nivel paretoeficiente de 38 000 toneladas. Esto no es tan sencillo como puede parecer, ya que, si las plantaciones tienen diferentes tamaños y producciones, puede resultar difícil determinar las cuotas correctas para cada una y hacerlas cumplir.

Comparada con la asignación inicial, esta política reduciría los costes de la contaminación para los pescadores, pero bajaría los beneficios de las plantaciones. Estas perderían el excedente por cada tonelada de plátanos entre 38 000 y 80 000.

Tributación

La figura 10.4 muestra de nuevo las curvas del CPM y el CSM. En la cantidad paretoeficiente (punto B):

\[\text{coste externo marginal} = \text{CSM} - \text{CPM} = 400\,\$ - 295\,\$ = 105\,\$\]
El precio de las plátanos es 400 dólares por tonelada. Si el Estado aplica un impuesto de 105 dólares a cada tonelada de plátanos producidos, el precio después de impuestos para los productores es de 295 dólares. Por lo tanto, para maximizar el beneficio, elegirán el nivel de producción en el que el precio después de impuestos sea igual al coste privado marginal. Utiliza el análisis de la figura 10.4 para entender cómo funciona esta política.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200), P1 (38 000 , 295) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Otra línea horizontal pasa por el punto (0 , 295) y está etiquetada como precio después de impuestos para las plantaciones. La distancia vertical entre los puntos B y P1 es el impuesto. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B.]



Figura 10.4 
Implantación de un impuesto para alcanzar la eficiencia de Pareto.






  


                [image: Coste externo marginal: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200), (38 000 , 295) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. En el punto B, el coste social marginal es 105 dólares más que el coste privado marginal.]



Coste externo marginal



En la cantidad paretoeficiente de 38 000 toneladas, el CPM es de 295 dólares. El CSM es de 400 dólares. Por lo tanto, el coste externo marginal es CSM – CPM = 105 dólares.






  


                [image: Impuesto = CSM – CPM: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200), (38 000 , 295) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Otra línea horizontal pasa por el punto (0 , 295) y está etiquetada como precio después de impuestos para las plantaciones. La distancia vertical entre las líneas horizontales es el impuesto. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B.]



Impuesto = CSM – CPM



Si el Estado aplica un impuesto de 105 dólares (el coste externo marginal) a cada tonelada de plátanos producidos, el precio después de impuestos que reciben las plantaciones será de 295 dólares.






  


                [image: Precio después de impuestos de 295 dólares: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200), P1 (38 000 , 295) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Otra línea horizontal pasa por el punto (0 , 295) y está etiquetada como precio después de impuestos para las plantaciones. La distancia vertical entre los puntos B y P1 es el impuesto. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B.]



Precio después de impuestos de 295 dólares



Para que el beneficio sea máximo, las plantaciones elegirán la producción de manera que el CPM sea igual al precio después de impuestos. Así que elegirán el punto \(P_1\) y producirán 38 000 toneladas.









  Aquí puedes oír cómo se pronuncia «Pigouvian» en inglés.




	impuesto pigouviano
	Impuesto que grava las actividades que generan externalidades negativas a fin de corregir un resultado ineficiente en el mercado. Véase también: externalidad, subsidio pigouviano.




​​El impuesto corrige el mensaje del precio para que las plantaciones hagan frente al coste social marginal completo de sus decisiones y elijan una opción paretoeficiente. Producen 38 000 toneladas de plátanos, que es la cantidad tal que el impuesto es exactamente igual al coste marginal que soportan los pescadores. Este planteamiento se conoce como impuesto pigouviano, por el economista Arthur Pigou, que lo recomendó.

Los efectos distributivos de los impuestos son diferentes a los de la regulación. El coste de la contaminación para los pescadores se disminuye en la misma cantidad, pero la disminución de los beneficios por la producción de plátanos es mayor, ya que las plantaciones pagan impuestos y además producen menos; por su parte, el Estado recibe los ingresos fiscales.

Compensación obligatoria


​El Estado podría exigir a los propietarios de las plantaciones que pagasen una compensación por los costes que imponen a los pescadores. La compensación por cada tonelada de plátanos será igual a la diferencia entre el CSM y el CPM (la distancia entre las dos curvas de la figura 10.5). Una vez incluida la compensación, para las plantaciones el coste marginal de cada tonelada de plátanos será la suma del CPM y la compensación, lo que es igual al CSM. Ahora, por tanto, las plantaciones maximizan su beneficio cuando eligen el punto B en la figura 10.5 y producen 38 000 toneladas de plátanos. El área sombreada muestra la compensación total que se paga. A los pescadores se les compensa completamente por la contaminación y los beneficios de las plantaciones son iguales al verdadero excedente social de la producción de plátanos.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad de plátanos Q, expresada en toneladas al año, y va de 0 a 100 000. El eje vertical muestra los costes expresados en dólares y va de 0 a 900. Las coordenadas son (cantidad, costes). Una línea recta con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 200), (38 000 , 295) y A (80 000 , 400) y está etiquetada como coste privado marginal. Otra curva convexa con pendiente positiva pasa por los puntos (0 , 250) y (80 000 , 675), está etiquetada como coste social marginal y se encuentra por encima de la línea del coste privado marginal en todos sus puntos. Una línea vertical pasa por el punto (70 000 , 0). Una línea horizontal pasa por los puntos A y B (38 000 , 400) y está etiquetada como precio. Una línea vertical pasa por el punto A y otra línea vertical pasa por el punto B. El área situada entre la línea vertical que pasa por B, la línea del coste privado marginal, el eje vertical y la curva del coste social marginal es la compensación total que se paga.]



Figura 10.5 
Las plantaciones compensan a los pescadores.






El efecto de esta política sobre los beneficios de las plantaciones es parecido al efecto del impuesto, pero los pescadores salen mejor parados porque son ellos, y no el Estado, quienes reciben el pago de las plantaciones.

Diagnóstico y tratamiento en el caso de la clordecona

Cuando en nuestro modelo identificamos 38 000 toneladas como el nivel de producción paretoeficiente, supusimos que en el cultivo de plataneras es inevitable el uso de Weevokil y la contaminación asociada. Por lo tanto, nuestro diagnóstico fue que se estaban produciendo demasiados plátanos y planteamos medidas para reducir la producción. Sin embargo, esto no fue lo que sucedió en Guadalupe y Martinica, donde sí existían alternativas a la clordecona. Si hubiera alternativas al Weevokil, sería ineficiente restringir la producción a 38 000 toneladas, ya que las plantaciones podrían mejorar su situación eligiendo un método de producción diferente y la correspondiente producción maximizadora del beneficio; los pescadores no se verían perjudicados.


​El uso de la clordecona era el problema, no la producción de plátanos.

El fallo de mercado se produjo porque el precio de la clordecona no incluía los costes que su uso acarreaba a los pescadores, con lo cual enviaba el mensaje equivocado a la empresa. Su bajo precio decía: «utiliza este compuesto; te ahorrará dinero y aumentará los beneficios», pero, si su precio hubiera incluido todos los costes externos de su uso, tal vez habría bastado con haber dicho: «piensa en el daño que se causa aguas abajo y busca una forma alternativa de cultivar las plataneras».

En esta situación, una política que exigiera a las plantaciones una compensación a los pescadores les habría proporcionado los incentivos para encontrar métodos de producción que causaran menos contaminación y, en principio, podrían haber logrado un resultado eficiente.

Las otras dos políticas, en cambio, no lo conseguirían. En lugar de fijar impuestos o regular la producción de plátanos, convendría más regular o gravar la venta o el uso de la clordecona para motivar a las plantaciones a encontrar la mejor alternativa a su uso intensivo.

Un impuesto sobre una unidad de clordecona que equivaliese a su coste externo marginal igualaría el precio de la clordecona a su coste social marginal. Estaría enviando el mensaje correcto. Entonces, las plantaciones elegirían su método de producción y su producción de plátanos teniendo en cuenta todos los costes de la clordecona, por lo que se reduciría su uso o se sustituiría por otro plaguicida. Al igual que sucede con el impuesto a los plátanos, disminuirían los beneficios de las plantaciones y los costes de la contaminación para los pescadores, pero el resultado sería mejor para las plantaciones y puede que también para los pescadores.


  La primera vez que se declaró carcinógena la clordecona fue en 1979. Los costes externos (daños tanto a la salud de los isleños como al medio de vida de los pescadores) fueron claramente mucho más altos que en nuestro ejemplo del Weevokil. De hecho, el coste social marginal de cualquier plátano producido con la ayuda de la clordecona fue más alto que su precio de mercado. De haberse exigido a los propietarios de las plantaciones que compensasen por completo a los perjudicados, habrían dejado de usar la clordecona del todo. Pero no fue eso lo que ocurrió. Al final, en 1993, su uso quedó prohibido por ley. La contaminación resultó ser mucho peor de lo que nadie había advertido y es probable que persista en el suelo durante 700 años. En 2013, los pescadores de Martinica levantaron barricadas en el puerto de Fort-de-France hasta que el gobierno francés accedió a conceder ayudas por valor de 2,6 millones de dólares.




​​Por desgracia, durante más de 20 años no se utilizó ninguno de esos remedios en el caso de la clordecona, y la gente de Guadalupe y Martinica todavía sufre las consecuencias. En 1993, el gobierno finalmente reconoció que el coste social marginal de la clordecona era tan alto que debía prohibirse por completo.


  
  En La economía 2.0: macroeconomía, volvemos a los numerosos resultados ineficientes e injustos que se producen en la economía. Nos preguntamos por qué persisten si los gobiernos tienen en su mano aplicar políticas que podrían corregir la situación.



Existen límites en cuanto a la eficacia de los impuestos pigouvianos, la regulación y la compensación a la hora de resolver problemas de contaminación. Igual que en una negociación coasiana, los costes sociales marginales son difíciles de medir. Si bien se pueden conocer los costes privados marginales de las empresas, resulta más complicado cuantificar los costes sociales marginales de personas individuales o de la sociedad en conjunto. Por lo tanto, los gobiernos no tienen fácil dar con un resultado paretoeficiente o distribuir la compensación con equidad. Y es posible que favorezcan al grupo más poderoso (los propietarios de las plantaciones en nuestro caso), imponiendo un resultado paretoeficiente que sea injusto.


  Grandes economistas Arthur Pigou

  


                [image: Arthur Pigou]






  
  ​​Arthur Pigou (1877–1959) fue uno de los primeros economistas neoclásicos en centrarse en la economía del bienestar, que es el análisis de la asignación de los recursos desde el punto de vista del bien de la sociedad en conjunto. Pigou ganó premios a lo largo de sus años de estudio en la Universidad de Cambridge en los campos de la historia, los idiomas y las ciencias morales (en aquel tiempo aún no había titulación específica de economía). Se convirtió en pupilo de Alfred Marshall. De joven, Pigou era una persona extrovertida y alegre, pero sus experiencias como objetor de conciencia y conductor de ambulancias durante la Primera Guerra Mundial, así como la ansiedad sobre su propia salud, lo convirtieron en una persona solitaria que se recluía en su despacho, excepto para impartir clase y dar paseos.

  La teoría económica de Pigou se centró principalmente en el uso de la economía para el bien de la sociedad, por lo que a veces se le considera el fundador de la economía del bienestar.

  
  ​​Su libro Wealth and Welfare, descrito por Schumpeter como «la mayor aventura jamás emprendida en economía del trabajo por un hombre que era principalmente un teórico», le proporcionó la base para su obra posterior, La economía del bienestar. Juntas, estas dos obras establecen una relación entre la economía de una nación y el bienestar de su gente. Pigou se centró en la felicidad y el bienestar y reconoció que conceptos como la libertad política y la posición social relativa eran importantes.1 2

  Pigou creía que la reasignación de recursos era necesaria cuando los intereses de una empresa privada o un individuo no coincidían con los intereses de la sociedad, causando lo que hoy llamaríamos externalidades. Planteó que gravar con impuestos podía solucionar el problema: los impuestos pigouvianos están indicados para asegurar que los productores afronten los costes sociales reales de sus decisiones.

  
    
    ​Puedes buscar la crítica de Keynes a Pigou en esta versión en línea (en inglés) de su obra Teoría general.

  

  
  ​Aunque ambos eran herederos de la nueva escuela económica de Marshall, Pigou y Keynes no siempre coincidían. La obra Teoría general de la ocupación, el interés y el dinero de Keynes contenía una crítica a The Theory of Unemployment de Pigou, quien reaccionó con un nivel crítico parecido.

  Pese a que no se le prestó atención durante casi todo el siglo XX, el trabajo de Pigou allanó el camino para gran parte de la economía laboral y las políticas medioambientales. Los impuestos pigouvianos apenas gozaron de reconocimiento hasta la década de 1960, pero se han convertido en una importante herramienta política para reducir la contaminación y los daños medioambientales.




  Ejercicio 10.3 Las ideas de Pigou y las políticas medioambientales

  Lee las secciones de la 1 a la 3 del artículo «Pigou in the 21st Century: A Tribute on the Occasion of the 100th Anniversary of the Publication of The Economics of Welfare», donde se resumen las contribuciones de Pigou en el campo de la economía. Para contestar a las siguientes preguntas, consulta ejemplos específicos de impuestos pigouvianos en la sección 3 (reforma del precio del carbono en Alemania y régimen de comercio de derechos de emisión de la Unión Europea).

  
    	¿A qué retos se han enfrentado los responsables políticos a la hora de poner en práctica impuestos pigouvianos?

    	¿Por qué es posible que el impuesto que se aplica en realidad no satisfaga exactamente los requisitos teóricos propuestos por Pigou (es decir, que los productores hagan frente a los costes sociales reales de sus decisiones)?

  




  Ejercicio 10.4 Comparación de políticas

  Piensa en las tres políticas de regulación, tributación y compensación que hemos tratado más arriba. Utiliza los criterios de eficiencia de Pareto y de equidad para evaluar los puntos fuertes y débiles de cada política.




  
    Pregunta 10.4 Elige las respuestas que sean correctas

    El gráfico muestra el CPM y el CSM de la producción de robots en el caso de la fábrica situada junto a una residencia para enfermeras que trabajan en el turno de noche.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la producción, marcada como Q, y va de 0 a 140. El eje vertical muestra costes expresados en dólares y va de 0 a 600. Las coordenadas son (producción, costes). Hay dos líneas rectas con pendiente positiva que empiezan en el punto (0, 100), etiquetadas como coste social marginal y coste privado marginal. El coste social marginal se encuentra por encima del coste privado marginal en todos los puntos. Una línea horizontal que corresponde a un precio de 340 $ corta la curva del coste social marginal en la cantidad de 80 y corta la curva del coste privado marginal en la cantidad de 120. En la cantidad de 120, el coste social marginal es 460 $. Una línea horizontal que corresponde a un precio de 260 $ es el precio después de impuestos. Corta la curva del coste privado marginal en la cantidad de 80.]






    El mercado de robots es competitivo y el precio de mercado es de 340 dólares. La producción inicial es de 120 unidades, pero el Estado utiliza un impuesto pigouviano para reducirla al nivel eficiente (80). Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Con la aplicación del impuesto pigouviano, el excedente de la fábrica será de 6400 dólares.

      	El impuesto pigouviano debe ser 120 dólares por robot.

      	Las enfermeras están, como mínimo, en una situación tan buena como estarían si hubiera una negociación coasiana.

      	Las enfermeras no obtienen ningún beneficio por la implantación del impuesto pigouviano.

    

    
      	El impuesto pigouviano baja el precio después de impuestos a 260 dólares. El excedente de la fábrica es el área situada por encima de la línea del CPM y por debajo de la línea correspondiente a un precio de 260 dólares, es decir, 0,5 × 80 × (260 − 100) = 6400 dólares.

      	El impuesto pigouviano tiene que bajar el precio después de impuestos de 340 a 260 dólares, por lo que es de 80 dólares.

      	Con una negociación coasiana que implicase un pago de la fábrica a las enfermeras, así como una reducción del ruido, las enfermeras estarían mejor.

      	Las enfermeras no reciben un pago, pero se benefician de la reducción del ruido.

    

  




  Ampliación 10.4 Impuestos pigouvianos

  
    En esta ampliación, seguimos analizando el modelo formulado en la ampliación 10.2 sobre los efectos externos de la contaminación. Vamos a determinar el impuesto pigouviano y a pensar en sus consecuencias distributivas.

  

  En la ampliación 10.2, vimos que, para maximizar el beneficio, el propietario de la plantación elige la producción de plátanos, \(Q_p\), de manera que el coste privado marginal sea igual al precio de mercado:

\[C^{\prime}_p(Q_p)=P^W\]
  Pero, con el nivel de producción paretoeficiente, \(Q^*\), el coste social marginal es igual al precio de mercado:

\[C^{\prime}_p(Q^*)+C^{\prime}_e (Q^*)=P^W\]
  Supón que el Estado pudiera aplicar un impuesto de \(x\) unidades monetarias por cada tonelada de plátanos que se produzca. El coste total para las plantaciones de producir \(Q\) toneladas de plátanos es ahora \(C_p(Q) + xQ\). Derivando con respecto a \(Q\), el coste marginal en el que incurren las plantaciones es ahora \(C^{\prime}_{p}(Q) +x\): los impuestos aumentan el coste marginal de la producción. Como antes, el propietario elige la producción de manera que el coste marginal sea igual al precio, pero, como el coste marginal ha cambiado, también lo hace el nivel de producción que escoge. Las plantaciones producirán \(Q^{\dagger}\), siendo:

\[C^{\prime}_{p}(Q^{\dagger}) + x=P^W\]
  Como el coste marginal privado \(C^{\prime}_p(Q)\) es una función creciente de \(Q\), \(Q^{\dagger}\) es menor que \(Q_p\) si \(x\) es positivo; además, cuanto mayor sea el impuesto, menor será la cantidad producida.

  Comparando esta ecuación con la anterior, se entiende cómo podría alcanzar el Estado la eficiencia de Pareto. Si el impuesto, \(x\), se establece igual a \(C^{\prime}_e(Q^*)\), las plantaciones elegirán \(Q^{\dagger}\) para que:

\[C^{\prime}_{p}(Q^{\dagger}) +C^{\prime}_e(Q^*)=P^W\]
  Pero esta ecuación se satisface cuando \(Q^{\dagger}=Q^*\). Por lo tanto, el tipo del impuesto \(x^*=C^{\prime}_e(Q^*)\) las lleva a elegir el nivel de producción paretoeficiente.

  Este es el tipo impositivo pigouviano, que corresponde al coste externo marginal (CEM) en el nivel de producción paretoeficiente. Con él se aborda el problema de la externalidad y se alcanza la eficiencia de Pareto cambiando los costes marginales a los que se enfrentan las plantaciones de plataneras, de manera que se tengan en cuenta todos los costes sociales de sus decisiones, incluidos los que imponen a otros.

  El impuesto pigouviano se ilustra en la figura 10.4, más arriba, aunque se explica de una forma ligeramente distinta allí. Otro modo de pensar en cómo funciona el impuesto es el siguiente: los costes a los que hacen frente las plantaciones no cambian, lo que cambia es el precio que reciben por los plátanos. Entonces, elegirán la producción para que su coste privado marginal sea igual al precio después de impuestos \(P^W-x^*\). Por lo tanto, una vez más deciden producir \(Q^*\), porque:

\[C^{\prime}_p (Q^*)= P^W-x^*\]
  Efectos distributivos: ¿quién gana y quién pierde?

  En ausencia de un impuesto, las plantaciones maximizan los beneficios en \(Q=Q_p\). El efecto del impuesto es bajar el precio después de impuestos que perciben por cada tonelada; disminuyen la producción hasta \(Q^*\) y sus beneficios son menores que antes.

  Los pescadores ganan: la disminución de la producción de plátanos reduce la contaminación, lo que aumenta los beneficios de la pesca.

  Y el Estado también gana: recibe ingresos por importe de \(x^*Q^*\).

  Existe un aspecto importante que hay que entender aquí. Si el Estado aplica el impuesto, \(x^*\), la producción de plátanos se reducirá al nivel que cumpla los criterios de eficiencia de Pareto. Sin embargo, este cambio no es una mejora de Pareto: las plantaciones quedan en peor situación que antes. Puedes comprobar que las ganancias totales (para el Estado y los pescadores) superan la pérdida de las plantaciones. Esto significa que, en principio, quienes salen ganando podrían compensar a quienes pierden y aun así estar mejor. Pero, a menos que lo hagan, la política fiscal no será bienvenida por las plantaciones.

  
    Ejercicio A10.2 Aplicación de impuestos pigouvianos

    Piensa en el fabricante de juguetes de la ampliación 10.2, que tenía la función de coste \(C(Q) = 2Q^2 + 2Q + 5\), para \(Q\) unidas producidas, y que genera unos costes externos de \(\frac{1}{6}Q^3 + \frac{1}{2}Q^2\). El precio mundial de los juguetes de gama alta es de 50 dólares por unidad.

    
      	Calcula el impuesto pigouviano necesario y dibuja un gráfico con los costes sociales y privados marginales para ilustrar cómo el impuesto lleva a la eficiencia de Pareto.

      	Calcula el efecto general sobre el beneficio del fabricante y compáralo con las ganancias resultantes de la aplicación de la política (los ingresos fiscales y la disminución de la contaminación).
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Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.5 Efectos externos: más ejemplos y diagnósticos


	externalidad negativa, coste externo, deseconomía externa
	Efecto externo negativo, es decir, efecto negativo sobre otras personas que se deriva de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad negativa, coste externo o deseconomía externa. Véase también: externalidad.




	externalidad positiva, beneficio externo, economía externa
	Efecto externo positivo, es decir, un efecto positivo sobre otras personas derivado de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad positiva, beneficio externo o economía externa. Véase también: externalidad.
	mercado ausente
	Se dice que el mercado para un determinado bien no existe o está ausente cuando no hay un mercado dentro del cual pueda producirse un intercambio o negocio potencialmente beneficioso porque la información es asimétrica o no puede verificarse.
	propiedad privada
	Algo es propiedad privada cuando la persona que lo posee tiene derecho a excluir a otras personas de él, a beneficiarse de su uso y a intercambiarlo con otras personas.
	contrato
	Documento o acuerdo legal que especifica un conjunto de actuaciones que deben efectuar las partes que intervienen en el mismo.
	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.
	información verificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.




​​​​El problema de los efectos externos ilustrado por nuestro análisis del Weevokil se da en muchas situaciones económicas diferentes. Costes como la contaminación, que se causan a otras personas sin pagos compensatorios, se denominan deseconomías externas o externalidades negativas mientras que los beneficios no compensados que se conceden a otras personas son economías externas o externalidades positivas.

Externalidades negativas de la producción


​​​​​​​La clordecona y el ácido perfluorooctanoico (PFOA) son ejemplos concretos de un problema que se generaliza cuando las decisiones de producción de las empresas tienen efectos externos negativos sobre el medio ambiente y, en consecuencia, sobre el bienestar o el sustento de la población local o, en el caso de las emisiones de carbono, a nivel mundial. Otros dos ejemplos son los vertidos de petróleo de Royal Dutch Shell en el delta del Níger y el envenenamiento por plomo provocado en Idaho por la empresa Bunker Hill (sección 5.14). Entre otras externalidades negativas de las actividades de las empresas se incluyen las siguientes:


  	Ruido: la gente que vive cerca de los grandes aeropuertos internacionales sufre molestos niveles de ruido que pueden llegar a perjudicar su salud física y mental.

  	Medidas de seguridad insuficientes: el edificio Rana Plaza de Daca (Bangladés) se derrumbó en 2013, lo que causó la muerte de más de 1100 operarios en fábricas de confección que suministraban prendas de vestir a marcas internacionales a bajos precios.

  	Deforestación para explotaciones madereras y agricultura comercial: destruye los recursos y el medio de vida de las comunidades locales y da lugar a incendios; tiene unos efectos enormes a nivel mundial en la pérdida de biodiversidad y en el cambio climático.




​Cuando las empresas toman decisiones sin tener en cuenta todo el coste social que conllevan, una posible interpretación es que hay mercados ausentes para algunos de los factores de producción, por lo que se tratan como si su precio fuera cero. No hay un mercado de vecindarios tranquilos ni de biodiversidad, por lo que los aeropuertos y los leñadores no tienen que pagar para consumir esos recursos. A su vez, el precio del producto (vuelos o madera tropical) es demasiado bajo, ya que se basa únicamente en los factores de producción por los que se paga. O bien podríamos interpretar los problemas desde el punto de vista de los derechos de propiedad: los operarios de la confección no tenían un derecho a la seguridad en el trabajo que se pudiera exigir.


	fallo de mercado
	Si la asignación resultante de las interacciones que tienen lugar en el mercado no cumple la condición de eficiencia de Pareto, la situación se describe como un fallo de mercado. Es posible que esta expresión se use sin excesivo rigor para cualquier interacción que dé como resultado una asignación paretoineficiente, sin importar si concierne a un mercado en concreto o no.




​​​Para comprender algunas de las razones de los fallos de mercado, conviene recordar las instituciones que son necesarias para el correcto funcionamiento de los mercados. Como explicamos en la sección 1.8, la propiedad privada es un requisito clave de un sistema de mercado. Cualquiera dudaría en pagar por algo si no tiene la convicción de que otras personas reconocerán (y, de ser necesario, protegerán) su derecho a conservarlo. Los Estados crean leyes y sistemas coercitivos que garantizan los derechos de propiedad y hacen cumplir los contratos. Como demostramos en la sección anterior, estas instituciones también son importantes para la negociación privada.

Con frecuencia, la ausencia de mercados y de derechos de propiedad puede atribuirse a un problema de asimetría de información: la información sobre algo que es importante para alguien, además de quien toma la decisión (por ejemplo, cuánto ruido se produce o qué especies se ponen en peligro), no es observable o no es verificable ante los tribunales.

Externalidades negativas del consumo


​La mala asignación de los recursos no se limita a las empresas que contaminan el medio ambiente. Nuestras decisiones de consumo también tienen efectos externos graves.


​​Desde el descubrimiento de la penicilina en 1928, el desarrollo de los antibióticos se ha traducido en beneficios mayúsculos para la humanidad. Enfermedades que antes eran mortales ahora se tratan fácilmente con medicamentos baratos de producir. Pero, si los usamos con una dosificación incorrecta, para enfermedades que no son bacterianas o sin terminar todo el tratamiento porque nos sentimos mejor, las bacterias se hacen resistentes a los antibióticos. Se vuelven «superbacterias». La Organización Mundial de la Salud ha advertido no hace mucho de que nos dirigimos a una «era posantibiótica»: «Si no tomamos medidas importantes para … [cambiar] nuestra forma de producir, prescribir y utilizar los antibióticos, el mundo sufrirá una pérdida progresiva de estos bienes de salud pública mundial cuyas repercusiones serán devastadoras».

Si es el mercado el que asigna los antibióticos, como sucede en India donde son medicamentos de venta libre y fácil acceso en las farmacias, el precio del mercado no refleja todos los costes sociales que acarrea su uso. Aun cuando se tomen por prescripción médica, es posible que se usen en exceso, dependiendo de los incentivos a los que se sometan médicos y pacientes. Si las decisiones dependen solo del beneficio privado (que podría ser pequeño) para un paciente individual, otros podrían morir en el futuro de infecciones que antes tenían tratamiento.

Hay otros muchos ejemplos:


  	Cuando decidimos por qué medio y en qué medida calentamos nuestro hogar, es posible que no tengamos en cuenta el efecto sobre el clima de la quema de combustibles fósiles.

  	Fumar afecta a la salud de las personas que se encuentren alrededor.

  	Nuestra decisión de viajar en automóvil tiene múltiples efectos externos: emisiones de carbono, contaminación atmosférica, peligro para peatones y congestión del tráfico para otros usuarios de la vía pública.

  	Los ruidos causados de madrugada en la calle o en locales de ocio pueden perturbar el sueño de los vecinos. Al igual que ocurre con los aeropuertos, los causantes no se hacen cargo de esos costes.

  	Usamos bolsas y envases de plástico sin tener en cuenta el efecto que los desechos plásticos provocan en la salud de las personas y de los animales, en particular de las especies marinas.



En la mayoría de los casos reaccionamos a precios en el mercado que están por debajo de los costes sociales marginales. La información que transmite el bajo precio del combustible, por ejemplo, no incluye los costes ambientales de ir al trabajo en automóvil en lugar de tomar el tren.

Tratamiento

Para entender por qué son tan frecuentes estos problemas, pensemos en cómo podrían evitarse.

¿Cómo se podría hacer para que el coste de ir en automóvil al trabajo reflejara con precisión todos los costes que implica para todo el mundo y no solo los costes privados de quien toma esa decisión? La forma más evidente sería exigir que esa persona pagase a todos los perjudicados un importe equivalente exactamente al daño ocasionado. Por supuesto, esto es imposible de llevar a la práctica, pero ilustra lo que debería hacerse para que el «precio de ir al trabajo en automóvil» enviase el mensaje correcto.

Si bien los ejemplos anteriores tienen un diagnóstico parecido, la eficacia de los posibles tratamientos es diferente, pues depende del número de personas afectadas, de lo fácil que sea cuantificar los efectos y de la viabilidad de garantizar el cumplimiento.

Derechos de propiedad, compensación legal y contratos

Si el número de personas afectadas es reducido, es posible —como argumentó Coase— que se pueda alcanzar un resultado mutuamente aceptable con un ordenamiento jurídico que determinase la asignación inicial de los derechos de propiedad. Pero los costes de transacción (en particular, la dificultad de observar y medir la información relevante) suelen implicar que no se trata de una solución práctica.

Las leyes y las instituciones legales pueden conseguir que las personas respondan de los costes de sus decisiones al hacerlas responsables legalmente de los costes que infligen a otras por medio del pago de una compensación por esos costes. Las leyes que regulan la responsabilidad civil garantizan que, si una empresa vende un automóvil con un fallo de diseño y alguien sufre lesiones como resultado, la empresa debe pagar por ese daño. La legislación puede establecer un deber de cuidado de los empleadores hacia sus empleados e imponer sanciones y multas en caso de que el entorno de trabajo no sea seguro.


​De igual forma, si conduces de forma temeraria camino del trabajo, te sales de la carretera y te estrellas contra la casa de alguien, la ley de la mayoría de los países te exige que pagues los daños causados a la casa. Sabiendo esto, puede que te lo pienses dos veces antes de ir en automóvil al trabajo (o al menos no irás tan rápido si has salido tarde). Afectará a tu comportamiento y a la asignación de los recursos.

No obstante, aunque la ley de responsabilidad civil cubra algunos tipos de daños, otras externalidades importantes de conducir un automóvil (como la contaminación atmosférica o la congestión del tráfico) no están cubiertas.

¿Por qué no modifican los países sus leyes para que quienes toman decisiones paguen por todos los costes que causan a los demás? Parte de la respuesta es que, normalmente, quienes causan daños a otras personas se benefician de ello y, si tienen suficiente poder, como las multinacionales, serán capaces de impedir que se apruebe la modificación legislativa que abordaría el problema.


	información no verificable, información inverificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.
	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).




​​Además, al tratar de abordar estos problemas, los organismos públicos carecen de la información necesaria (como en el caso de DuPont y el PFOA). O bien la información que falta no está disponible o no se puede verificar ante los tribunales. Cuando los efectos externos son complejos o difíciles de cuantificar, los contratos son incompletos y los derechos de propiedad no se pueden garantizar. Piensa en lo difícil que es hacer cumplir un contrato de limitación de los niveles de ruido entre vecinos o redactar todo un conjunto de contratos que otorgue a cada pescador una compensación adecuada por parte de cada plantación que utilice Weevokil.

Instrumentos económicos: regulación, cuotas negociables, tributación


​Cuando el sistema jurídico por sí solo no basta para abordar un problema, los responsables políticos buscan formas viables de intervenir. La regulación directa es uno de los planteamientos posibles: simplemente se decretó la prohibición de usar la clordecona; también se establecen límites sobre los niveles permitidos de otras sustancias perjudiciales, como el plomo en la gasolina o en la pintura. Las autoridades locales regulan los horarios de los lugares de ocio y los niveles de ruido permitidos.

De igual forma, un gobierno podría limitar la cantidad de vertidos que una empresa tiene permitido hacer a un río. Pero la regulación puede ser un instrumento poco preciso. En el caso de la contaminación de un río, lo que importa para la calidad del agua no es la cantidad de residuos que vierta cada empresa, sino el total de los vertidos. Algunos países han intentado gestionar los sistemas fluviales o lacustres emitiendo permisos que otorgan a su propietario el derecho a verter una determinada cantidad de un contaminante y a intercambiar los permisos con otras empresas. El estado australiano de Nueva Gales del Sur emite cuotas negociables para el vertido industrial de agua salada al río Hunter con el fin de proteger la agricultura y los ecosistemas frente a los efectos de la salinidad. Para que esta estrategia funcione, el precio de mercado de una cuota debe ser tan alto que refleje el coste externo.


​En principio, los cuotas negociables pueden mejorar el resultado, ya que la autoridad competente puede controlar la cantidad total de contaminación y las empresas que dan mucho valor al derecho a contaminar pueden comprar cuotas a otras que tienen mayor facilidad para funcionar sin contaminar tanto. El precio de la cuota ofrece un incentivo a las empresas para adoptar tecnologías menos contaminantes. De hecho, este abordaje político crea un nuevo mercado en respuesta al diagnóstico de que hacía falta uno. Aun así, no es una solución sencilla: se necesita una amplia labor de vigilancia, tanto para determinar los límites adecuados de contaminación como para garantizar que cada empresa no supere su propia cuota.


​​Cuando el precio de un bien es demasiado bajo para reflejar el coste social, es posible que un impuesto eleve el precio y así garantice que los compradores toman en cuenta el coste social. En algunos países y regiones, un impuesto sobre las bolsas de plástico de un solo uso ha tenido un éxito notable y ha modificado el comportamiento de los consumidores. Australia, Nueva Zelanda y Reino Unido tienen un impuesto especial que sube las tasas a las empresas y a las administraciones locales que envían basura a los vertederos a fin de reflejar el coste ambiental, lo que supone un incentivo al reciclaje y a la reducción de los residuos.

Los beneficios externos también causan malas asignaciones

Algunas decisiones tienen efectos externos positivos: el beneficio social es mayor que el beneficio privado (o el coste privado es mayor que el coste social).


  	Si Kim, la agricultora de la sección 4.6, contribuye con su aportación a sufragar el coste de un proyecto de riego, los demás agricultores de la comunidad se beneficiarán.

  	Cuando una empresa invierte en I+D, es frecuente que otras compañías obtengan beneficios de adoptar los nuevos métodos de producción o mejorar sus propios productos de la misma manera.

  	Si una empresa forma a un trabajador y, a continuación, este deja el empleo por otro mejor, se lleva las habilidades adquiridas: la nueva empresa obtiene al menos parte de los beneficios de la formación.

  	Cuando alguien se vacuna contra una enfermedad contagiosa, recibe un beneficio personal, pero también beneficia a gente a la que podría haber contagiado si no se hubiera vacunado.

  	Si un empleado se esfuerza mucho, el beneficio privado neto (la satisfacción laboral, por ejemplo) puede ser pequeño, pero el empleador se beneficia de la mayor productividad.

  	Un país que invierte en reducir las emisiones de carbono disminuye el riesgo de cambio climático para otros países.



¿Por qué son un problema los beneficios externos? A pesar de que sin duda son beneficiosos si se consiguen, se produce una mala asignación de los recursos si quienes toman las decisiones eligen no conceder un beneficio sin compensación. Kim no recibía pago por una contribución altruista al proyecto de riego; la empresa que pagó la formación no puede reclamar una compensación al nuevo empleador. De la misma manera que es probable que quienes no hacen frente a los costes reales de sus decisiones de producción o consumo produzcan o consuman demasiado, aquellos cuyas acciones generan beneficios externos se esforzarán poco. El equilibrio del juego del riego es que cada agricultor decide no contribuir a menos que le motiven las preferencias sociales o las normas sociales. De igual manera, es posible que las empresas formen a pocos trabajadores o inviertan poco en I+D, en comparación con el bien social.

Como sucede con las externalidades negativas, suele ser inviable utilizar el sistema legal para compensar a las personas por los efectos beneficiosos que tienen sobre los demás. Por ejemplo, para pagar al propietario de un bonito jardín por el placer que procura a quienes pasean a su lado, un tribunal tendría que saber qué valor da cada persona a ese placer.


​​​​Establecer derechos de propiedad puede resolver algunos problemas: por ejemplo, un sistema de patentes da a las empresas el derecho a explotar el resultado de su I+D durante un periodo de tiempo. La legislación de derechos de autor permite que los autores reciban una renta otorgándoles el derecho a decidir dónde y cómo se publica. Pero, al crear un monopolio sobre el uso del material así protegido (que es lo que se pretendía), los derechos de autor, las patentes y otros derechos de propiedad intelectual limitan la competencia, que también es necesaria para que el mercado genere resultados eficientes.


	externalidad positiva, beneficio externo, economía externa
	Efecto externo positivo, es decir, un efecto positivo sobre otras personas derivado de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad positiva, beneficio externo o economía externa. Véase también: externalidad.




​En otros casos, pueden ser de ayuda los instrumentos económicos. El remedio pigouviano sería una subvención que garantizase que quien toma las decisiones tenga en cuenta el beneficio externo. Las subvenciones o los incentivos fiscales pueden fomentar que las empresas proporcionen formación a los trabajadores; en algunos países, se financian con un sistema de gravámenes, por el que las empresas que deciden no dar formación tienen que pagar la formación que proporcionan otras. Pero esos sistemas son mucho más difíciles de aplicar que un impuesto a las bolsas de plástico, por la necesidad de comprobar que la formación proporcionada sea de un tipo y calidad tales que beneficie a otras empresas y a quien la imparte.

La tabla de la figura 10.6 resume las características de algunos de los problemas que hemos tratado hasta ahora. En secciones posteriores, utilizaremos el mismo marco de referencia para otros casos de fallo de mercado.






  
    	 
Decisión
    	Efecto externo: cómo afecta a otros
    	Costes y beneficios
    	Mala asignación de los recursos (fallo de mercado)
    	Posibles remedios (completos o parciales)
    	Términos aplicados en esta situación
  



  
    	Una empresa usa un plaguicida que acaba en vías fluviales
    	Contaminación aguas abajo
    	Beneficio privado, 
coste externo
    	Uso excesivo del plaguicida, sobreproducción del cultivo para el que se usa
    	Impuestos, cuotas negociables, prohibiciones, derechos, negociación, propiedad común de los activos afectados
    	Efecto externo negativo, efectos medioambientales indirectos
  

  
    	Vas al trabajo en automóvil
    	Atascos, peligro y contaminación atmosférica para otros usuarios de la vía pública
    	Beneficio privado, 
coste externo
    	Uso excesivo del automóvil
    	Peajes, cuotas, subvenciones al transporte público
    	Efecto externo negativo, efectos medioambientales indirectos
  

  
    	Una empresa forma a un trabajador
    	Los futuros empleadores se benefician de las habilidades
    	Coste privado, beneficio externo
    	Muy poca formación en el trabajo
    	Subvenciones, gravámenes para formación
    	Efecto externo positivo, efectos indirectos positivos
  







Figura 10.6 
Efectos externos y mala asignación de los recursos.







	beneficio privado marginal (BPM)
	Beneficio que conlleva la producción o el consumo de una unidad adicional de un bien a un productor o un consumidor, respectivamente. Se denomina beneficio privado marginal (BPM) para destacar que no incluye los beneficios externos que conlleven para otros. Véase también: beneficio externo marginal (BEM), beneficio social marginal (BSM).
	beneficio social marginal (BSM)
	Es el beneficio que aporta, tanto al productor o consumidor (beneficio privado marginal) como a otros, la producción o consumo de una unidad adicional de un bien. BSM = BPM + BEM.




  Ejercicio 10.5 Remedios para una externalidad positiva

  Imagina a un apicultor que produce miel y la vende a un precio constante por kilogramo.

  
    	Dibuja un gráfico que tenga la cantidad de miel en el eje horizontal y que muestre el coste marginal de la producción de miel como una línea con pendiente positiva y el precio de la miel como una línea horizontal. Muestra la cantidad de miel que le generará el máximo beneficio al apicultor.

    	Para el apicultor, el beneficio privado marginal de producir un kilogramo de miel es igual al precio. Pero, como las abejas benefician a un agricultor vecino al polinizar sus cultivos, la producción de miel tiene un efecto externo positivo. Dibuja una línea en el gráfico que represente el beneficio social marginal de la producción de miel. Muestra la cantidad de miel que sería paretoeficiente. Compárala con la cantidad elegida por el apicultor.

    	Explica cómo una negociación podría beneficiar al agricultor y al apicultor. ¿Por qué podría ser imposible, en la práctica, que alcanzasen un resultado paretoeficiente mediante la negociación?

    	Utiliza el gráfico que dibujaste para mostrar cómo una subvención pública a la producción de miel podría mejorar la situación. Describe los efectos distributivos de esa subvención y compárala con el resultado paretoeficiente de la negociación.

  




  Ejercicio 10.6 Contratos incompletos

  Elige tres de los siguientes ejemplos tratados en esta sección: contaminación por ruido, medidas de seguridad insuficientes, deforestación, resistencia a los antibióticos, formación de trabajadores y cambio climático. Para cada ejemplo elegido, responde a las siguientes preguntas:

  
    	Explica por qué los efectos externos no están (y posiblemente no puedan estar) cubiertos por un contrato completo.

    	¿Qué datos clave que requeriría un contrato completo son asimétricos o no verificables?

  




  Ejercicio 10.7 Derechos de propiedad y contratos en Madagascar

  En 1997, Marcel Fafchamps y Bart Minten estudiaron los mercados de cereales en Madagascar, donde las instituciones legales encargadas de hacer cumplir los derechos de propiedad y los contratos eran débiles.1 Aun así, descubrieron que el robo y el incumplimiento de contrato eran infrecuentes. Los comerciantes evitaban el robo manteniendo sus existencias muy bajas y, de ser necesario, durmiendo en sus graneros. Además, se abstenían de emplear a más trabajadores por temor a que les robaran. Al transportar las mercancías, pagaban dinero a cambio de protección y viajaban en convoy. En su mayoría, las transacciones eran operaciones sencillas de pago al contado y entrega inmediata. La confianza se establecía a través de interacciones repetidas con los mismos comerciantes.

  
    	¿Sugieren estas conclusiones que no son necesarias unas instituciones legales fuertes para que los mercados funcionen?

    	Piensa en algunas transacciones de mercado en las que hayas participado. ¿Funcionarían estos mercados en ausencia de un ordenamiento jurídico y, si existieran, en qué se diferenciarían?

    	Da algunos ejemplos en los que la interacción repetida ayude a facilitar las transacciones mercantiles.

    	¿Por qué una interacción reiterada puede ser importante, aunque exista un ordenamiento jurídico?

  




  
    	
      Marcel Fafchamps y Bart Minten. 1999. «Relationships and Traders in Madagascar». Journal of Development Studies 35 (6) (agosto): pp. 1–35. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad


​10.6 Bienes públicos, no rivalidad y excluibilidad: un modelo de la radiodifusión

Algunos de nuestros ejemplos de decisiones con beneficios externos pueden describirse también como bienes públicos. Se trata de casos en los que, si una persona soporta un coste para proporcionar el bien, muchas otras pueden beneficiarse también. Si una agricultora contribuye al coste de un sistema de riego o si un país toma medidas para disminuir las emisiones de carbono, todos los agricultores o todos los países se benefician. El proyecto de riego es un bien público para la comunidad en que se encuentra. Las reducciones del CO2 atmosférico son un bien público mundial.


	free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.




​La distinción entre bienes públicos y externalidades positivas no siempre es muy nítida, y ambos términos se utilizan a veces sin excesivo rigor. Pero, por ejemplo, no describiríamos un bonito jardín privado como un bien público, ya que el dueño (que corre con los costes de su mantenimiento) se beneficia mucho más que los transeúntes individuales. Por lo general, reservamos el término «bien público» para los casos en que, para cada individuo, los costes privados de producirlo serían altos y los beneficios privados, bajos, por lo que nadie tiene un incentivo para proporcionar el bien. Si alguien lo hiciera, todos los demás serían simplemente free-riders gracias a la generosidad de esa persona.

Es exactamente la misma situación que se da en el juego del riego de la unidad 4, que es por lo que lo llamamos juego de bienes públicos. Salvo que las comunidades puedan encontrar formas de resolver colectivamente tales dilemas sociales, es poco probable que en el sistema de mercado se proporcionen bienes públicos con eficacia. En algunos casos, nadie los proporcionará, salvo que lo haga el Estado.


	bien público
	Bien que, si está disponible para alguien, lo está para todo el mundo sin coste adicional. Esta característica se denomina ausencia de rivalidad. Hay economistas que consideran los bienes públicos en un sentido más estricto como los que, además de no rivales, son no excluibles (que es imposible impedir que alguien los consuma).
	no rival, no rivalidad
	Un bien es no rival si, cuando se pone a disposición de una persona, sigue estando disponible para todo el mundo sin coste adicional. La no rivalidad es la principal característica de un bien público.




​​La principal característica de un bien público es que, si está disponible para una persona, puede estarlo para todo el mundo sin coste adicional, ya que su uso por parte de una persona no reduce su disponibilidad para las demás. La previsión meteorológica de un experto es un ejemplo (si puedo sintonizar la emisora y averiguar la probabilidad de que llueva hoy, tú también puedes). La defensa nacional constituye un bien público para todo un país, además de ser una de las principales responsabilidades de los Estados (si se protege a una persona de una posible invasión extranjera, se protege a todas las demás). Esta característica se denomina no rivalidad, porque los posibles usuarios no compiten (no rivalizan) entre sí por el bien.


​El conocimiento también es un bien público. Puedes utilizar tu conocimiento de una receta para preparar un pastel o de las reglas de multiplicar sin que eso afecte a la capacidad de otras personas para usar el mismo conocimiento. Y el medio ambiente también proporciona muchos bienes públicos. Que alguien disfrute de la vista de una puesta de sol no priva a los demás de hacerlo.

En todos estos casos, una vez que el bien está disponible para alguien, el coste marginal de ponerlo a disposición de más personas es cero.

Un modelo de provisión de bienes públicos


​
  Entre las primeras emisoras de radio, se contaban PCGG en Países Bajos, que empezó en 1919; KDKA en Pittsburgh (Estados Unidos), en 1920; la BBC en Londres, en 1922; y Radio Ceilán en Sri Lanka, en 1923.



La transmisión por radio a una audiencia amplia empezó en la década de 1920 y se propagó rápidamente por todo el mundo. Durante los primeros decenios, la mayor parte de las empresas de radiodifusión eran propiedad del Estado, aunque también existían emisoras comerciales, en especial en Estados Unidos; en muchos países, el Estado sigue jugando un papel importante en este sector.

La radiodifusión se ajusta a la definición de un bien público. Un programa de radio que se transmite a una persona lo puede escuchar, sin coste adicional, cualquiera que tenga un receptor de radio. El que otro oyente encienda su radio no representa absolutamente ninguna diferencia para los costes de la emisora ni para la calidad del programa. El programa de radio es un bien público, tanto si lo emite el sector público o el privado.

La figura 10.7 muestra la curva de demanda de un programa de radio titulado Música de Min. Cabe recordar que una curva de demanda representa la disposición a pagar (DAP) de los posibles compradores, puestos en una fila, en este caso ordenados por su disposición a pagar para escuchar el programa. Por ejemplo, el oyente número 4000 estaría dispuesto a pagar 9 dólares. Este es un modo de cuantificar el valor que este oyente en concreto da al programa: representa el beneficio privado del oyente o, lo que es lo mismo, lo que aumenta su utilidad (expresada en términos monetarios) por escucharlo. La curva de demanda también muestra a las personas que prefieren no escucharlo; solo lo escucharían si cobraran por hacerlo (son las situadas más a la derecha del oyente número 10 000).

El coste total para la emisora de producir y emitir el programa va a ser \(C\) y no depende del tamaño de la audiencia. Sea cual sea el número de personas que lo escuchen, el coste no aumenta si alguien más conecta la radio, así que el coste marginal de suministrar el programa a otro oyente es cero (aquí hay que tener cuidado, ya que el modelo es para un programa concreto con un tipo, duración y calidad fijos y el coste es el de ofrecerlo; no estamos hablando del coste marginal de un minuto más de emisión, por ejemplo).




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de oyentes, N, y va de 0 a 14 000. El eje vertical muestra el precio P expresado en dólares y va de menos 8 a 16. Las coordenadas son (número de oyentes, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (4000 , 9) y (10 000 , 0) y aparece etiquetada como Demanda (DAP) Una línea horizontal pasa por el punto (0 , 0) y está etiquetada como coste marginal de la emisión.]



Figura 10.7 
Demanda y coste marginal de Música de Min.






La figura indica que la asignación paretoeficiente sería que el programa tuviese una audiencia de 10 000 oyentes. Si solo fueran 8000, por ejemplo, habría otras 2000 personas que dan valor a la experiencia y saldrían ganando si lo escucharan también. Además, incluirlos no tendría efecto alguno sobre la emisora ni sobre nadie más. A la inversa, si hubiera 12 000 oyentes, la vida de 2000 personas mejoraría si dejaran la radio apagada.

El área sombreada representa la suma de los beneficios privados de las 10 000 personas que desean escuchar el programa, es decir, el beneficio social del programa. Con las cifras que hemos elegido a efectos ilustrativos, la suma es igual a 75 000 dólares.

¿Cómo podría lograrse la asignación paretoeficiente? Si el precio de escuchar fuese \(P\) = 0, habría 10 000 personas que escogerían escuchar la radio y el beneficio social sería de 75 000 dólares (también sería ese el excedente del consumidor). Pero, en tal caso, el productor no recibiría ningún ingreso y, en conjunto, incurriría en una pérdida igual a \(C\), el coste de hacer y emitir el programa. Ninguna emisora privada estaría dispuesta a hacerlo.

Sin embargo, producirlo y emitirlo gratis genera un beneficio social neto, siempre que el coste de producción y emisión no sea demasiado alto. Como no hay costes externos:

\[\begin{align*} \text{coste privado y social de producir}\\ \text{y emitir } \textit{Música de Min} &= C \\ \text{beneficio social} &=75 \ 000 \ \$ \\ \text{beneficio social neto} &=75 \ 000 \ \$-C \end{align*}\]
Por ejemplo, si \(C\) = 40 000 dólares, el beneficio social neto es 35 000 dólares, por lo que sería beneficioso socialmente hacer el programa.

¿Qué se puede hacer? Una solución es que el Estado ofrezca el servicio de radiodifusión y así controle la producción de los programas de radio, los financie con los impuestos generales y los emita gratis. En los primeros tiempos de la radiodifusión, ese fue el modelo dominante en la mayoría de los países. Estados Unidos siguió un camino distinto: las emisoras de radio comerciales se financiaban mediante la publicidad. Las empresas pagaban por patrocinar programas o por la emisión periódica de anuncios breves, ya que la radio les permitía llegar a una audiencia grande.

Excluibilidad


	excluible, excluibilidad
	Un bien es excluible si se puede impedir (a un coste cero o muy bajo) que acceda a él un usuario potencial. Véase también: no rival.




​En los primeros tiempos de la radio, las emisoras no tenían la posibilidad de impedir que la gente escuchase sus frecuencias. Con el desarrollo tecnológico de las emisiones de radio y televisión, empezó a haber una mayor variedad de soluciones que han permitido que las emisoras pongan un precio a sus programas e impidan el acceso a quienes no paguen. Los programas emitidos así son ahora un bien público excluible: la emisora puede elegir a quién se los suministra y a quién excluye.

¿Soluciona esto el problema? La respuesta es no.


	pérdida irrecuperable, pérdida neta
	Medida de la pérdida del excedente total (es decir, de las ganancias potenciales del comercio) en relación con el máximo disponible en el mercado.




​La figura 10.8 muestra lo que sucede si la emisora pone un precio de 6 dólares por escuchar Música de Min. El número de oyentes baja de 10 000, en el punto paretoeficiente E, a 6000. Como hay menos personas que escuchan, a un precio más alto, el beneficio total para los oyentes baja mucho. El beneficio social del programa es ahora la suma del beneficio de los oyentes y los ingresos de la emisora. Pero es más pequeño que antes: el aumento en el precio lleva a una pérdida irrecuperable, o pérdida de eficiencia.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el número de oyentes, N, y va de 0 a 14 000. El eje vertical muestra el precio P expresado en dólares y va de menos 8 a 16. Las coordenadas son (número de oyentes, precio). Una línea recta con pendiente negativa pasa por los puntos (4000 , 9) y E (10 000 , 0) y aparece etiquetada como Demanda (DAP). Una línea horizontal pasa por el punto (0 , 0) y está etiquetada como coste marginal de la emisión. Otra línea horizontal pasa por los puntos (0 , 6) y está etiquetada como P=6. Una línea vertical pasa por el punto (6000 , 6). El área situada entre los puntos (6000 , 6), (0 , 6) y (0 , 15) es el beneficio de los oyentes. El área delimitada por los puntos (6000 , 6), (6000 , 0), (0 , 0) y (0 , 6) corresponde a los ingresos. El área situada entre los puntos E, (6000 , 0) y (6000 , 6) es la pérdida irrecuperable.]





  
    	Precio
    	Número de oyentes
    	Ingresos
    	Beneficio para oyentes
    	Beneficio social
    	Si C = 40 000
    	Si C = 30 000
  

  
    	Beneficio social neto
    	Beneficio económico
    	Beneficio social neto
    	Beneficio económico
  



  
    	0
    	10&nbsp;000
    	0
    	75&nbsp;000
    	75&nbsp;000
    	35&nbsp;000
    	−40&nbsp;000
    	45&nbsp;000
    	−30&nbsp;000
  

  
    	6
    	6000
    	36&nbsp;000
    	27&nbsp;000
    	27&nbsp;000
    	23&nbsp;000
    	−4000
    	33&nbsp;000
    	6000
  

  
    	7,5
    	5000
    	37&nbsp;500
    	18&nbsp;750
    	18&nbsp;750
    	16&nbsp;250
    	−2500
    	26&nbsp;250
    	7500
  

  
    	10,5
    	3000
    	31&nbsp;500
    	6750
    	6750
    	−1750

    	−8500
    	8250
    	1500
  







Figura 10.8 
Provisión privada de Música de Min cuando es excluible.






La tabla muestra lo que sucede con los beneficios sociales del programa a medida que aumenta el precio. Al limitarse la audiencia, el beneficio social disminuye, mientras que el beneficio para los oyentes baja aún más rápido. Las columnas de la derecha muestran el beneficio social neto y el beneficio económico para la emisora, que dependen del coste de producir el programa, \(C\). Si \(C\) = 40 000 dólares, la emisora no puede cubrir costes con ninguno de esos precios. Si \(C\) = 30 000 dólares, la subida del precio sí permite que la emisora obtenga un beneficio económico: el más alto es con un precio de 7,50 dólares. En tal caso, una emisora privada estaría dispuesta a ofrecer el programa. Pero la disminución del beneficio para los oyentes sería grande.

Este ejemplo ilustra dos aspectos importantes de los bienes públicos excluibles:


  	Con excluibilidad, es posible que se pueda suministrar el bien en el sistema de mercado, pero no siempre sucede (depende de los costes y de la demanda en cada caso).

  	Si el bien público se proporciona de forma privada con un precio positivo, se generan pérdidas irrecuperables y menos beneficios para los consumidores.




​​El que un bien excluible se ofrezca o no en el sistema de mercado depende también del grado de competencia que haya entre los proveedores. En nuestro ejemplo de Música de Min, no hemos tenido en cuenta la posibilidad de que otra emisora entre en el mercado y se lleve parte de la audiencia, lo cual reduciría la demanda del programa. En concreto, si Música de Min se emitiera con regularidad y diera un beneficio económico, una emisora de la competencia podría atraer a parte de la audiencia produciendo un programa de características parecidas, lo que impediría la supervivencia de Música de Min.


  Ejercicio 10.8 Ofrecer un pódcast

  Los productores de pódcast se enfrentan a una situación parecida a la de las emisoras de radio. Piensa en los siguientes métodos de conseguir financiación para producir un pódcast educativo:

  
    	Servicio público (con financiación a cargo de los impuestos generales).

    	Publicidad (patrocinadores pagan para que se les mencione en el pódcast).

    	Suscripción (el pódcast está disponible solo mediante suscripciones de pago).

    	Modelo «freemium» (se ofrece de forma gratuita una versión abreviada del pódcast, mientras que solo los suscriptores de pago tienen acceso a la versión completa y a contenido adicional).

  

  Comenta las ventajas y desventajas de cada método, incluido su efecto sobre el excedente en el mercado. ¿Cuál recomendarías y por qué?



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.7 Bienes y males públicos, acceso abierto y recursos compartidos


​Los siguientes son ejemplos de bienes públicos; de algunos de ellos ya hemos hablado:


  	Defensa nacional

  	Aire limpio

  	Conocimiento

  	Alumbrado de vías públicas

  	Sistema de riego comunitario

  	Prevención de la delincuencia

  	Radiodifusión



Todos estos bienes comparten la no rivalidad, que es la característica principal de los bienes públicos. El conocimiento no se consume si una persona hace uso de él; una farola en la calle te ayuda a encontrar tu camino con la misma eficacia si alguien más pasó antes por allí; todos los miembros de la comunidad que respetan las leyes se benefician si la delincuencia es baja en su vecindario.


	bien público excluible, bien de club
	Un bien que sea no rival (puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero que es excluible (es posible impedir que ciertas personas lo utilicen) puede denominarse bien público excluible o bien de club.




​Los economistas suelen definir los bienes públicos como aquellos bienes que son no rivales y no excluibles. Nosotros preferimos pensar que la no rivalidad es la principal característica. Por lo tanto, los bienes no rivales para los que es factible la exclusión los describimos como bienes públicos excluibles, como hicimos en la sección anterior. Este término es de uso frecuente y se entiende bien, sea cual sea la definición formal de bien público que se emplee.


  La economía de CORE Econ es un bien público. La exclusión es posible, pero preferimos que el libro electrónico esté disponible de forma gratuita para estudiantes y profesores.




​La excluibilidad es una característica que puede cambiar, ya sea por el desarrollo de tecnologías que permiten implementar la exclusión (como en el caso de las emisoras codificadas) o por la aprobación de restricciones legales. Algunos países exigen a los usuarios que paguen por una licencia de televisión a fin de financiar las emisiones, para lo que cuentan con sistemas de control y de cumplimiento legal. Tanto si la excluibilidad es posible como si no, lo importante es que el valor del bien es el mismo para todos los consumidores, por lo que persiste el problema económico: un proveedor privado no suministrará un bien no rival al nivel paretoeficiente y, dependiendo de los costes (tanto del bien en sí, como de la tecnología de exclusión), es posible que no esté dispuesto a suministrarlo.


​Otros ejemplos de bienes públicos excluibles son la información contenida en un libro sujeto a derechos de autor o una película exhibida en un cine con poco público: un espectador adicional no aumenta el coste de la proyección, pero el propietario puede exigir, aun así, un pago por ver la película. Lo mismo ocurre con una carretera poco transitada en la que se ha instalado un peaje. Los conductores pueden ser excluidos (a menos que paguen el peaje), aunque el coste marginal de un viajero adicional sea cero.


	bien público excluible, bien de club
	Un bien que sea no rival (puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero que es excluible (es posible impedir que ciertas personas lo utilicen) puede denominarse bien público excluible o bien de club.




	copyright, derechos de autor
	Derechos de propiedad sobre el uso y la distribución de una obra original.
	escasez artificial
	Un bien es artificialmente escaso si es un bien no rival (si puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero algunos usuarios están excluidos de su uso, ya sea de manera directa o porque tenga un precio superior al que están dispuestos a pagar por él. Véase también: bien público excluible.




​​Los bienes públicos excluibles se conocen también como bienes con escasez artificial o bienes de club. En cierto modo, pueden funcionar como un club privado de golf: añadir un miembro adicional no tiene ningún coste para el club (al menos, si el campo de golf no está muy concurrido); no obstante, cobrará una cuota de socio. Pero otros no se parecen en nada a un club: un libro con derechos de autor o una carretera de peaje, por ejemplo, también son «bienes de club».

Males públicos


​Los «bienes» en economía son lo que la gente quiere usar o consumir. Pero también hay «males»: lo que la gente no quiere y que podría estar dispuesta a pagar para no tener, como la basura doméstica o los desagües malolientes; estos son males privados. Análogamente, podemos decir que hay males públicos: la contaminación del aire, por ejemplo, es un mal que afecta a muchas personas a la vez. No es rival en el sentido de que el que una persona sufra sus efectos no reduce el sufrimiento de las demás. El CO2 atmosférico es un mal público mundial.

La característica de los males públicos que es análoga a la excluibilidad es si se puede evitar que las personas padezcan sus efectos. Podríamos decir que una enfermedad tan extendida como la poliomielitis es un mal público que se convirtió en «excluible» gracias al desarrollo de una vacuna.

Recursos de acceso abierto, recursos compartidos y gobernanza


	recurso de acceso abierto
	Recurso que es rival o parcialmente rival (el que lo use más gente reduce los beneficios o disponibilidad para otros) pero inexcluible (es imposible excluir a otros de su uso o aprovechamiento).
	recurso común, recurso de propiedad común, bien común
	Recurso que es rival o parcialmente rival (cuantas más personas lo utilicen, más se reducen los beneficios para los demás) pero no excluible dentro de una comunidad de usuarios. Todos los miembros de la comunidad tienen la capacidad de utilizarlo (y en algunos casos tienen, incluso, el derecho legal), pero quienes no pertenecen a ella pueden quedar excluidos.




​​Otros tipos de bienes que tienen algunas características en común con los bienes públicos son los recursos de acceso abierto y los recursos compartidos conocidos como recursos comunes.

Recursos medioambientales de acceso abierto

Los seres humanos llevan unos 150 000 años pescando en el mar para comer. Durante la mayor parte de la historia, los peces eran un bien público: el que una persona capturara un pez no tenía ningún efecto sobre la disponibilidad de peces para otras. Además, como simplemente las existencias de peces estaban ahí, no había inconvenientes: no surgía el problema del free-rider que afecta a los bienes públicos producidos por seres humanos. Pero, a medida que crecían las poblaciones humanas y se desarrollaba la tecnología de pesca, la extracción de peces comenzó a sobrepasar la capacidad de reproducción de las poblaciones de peces, por lo que empezaron a disminuir.

Una vez que el nivel de capturas es tan elevado que se ponen en peligro las poblaciones de peces, la pesca es costosa. Deja de ser no rival, porque, cuando un arrastrero llega a puerto con sus capturas, quedan menos peces para los demás buques. El coste del agotamiento de los recursos es compartido por todos los pescadores, ahora y en el futuro. Dicho de otro modo, el coste privado marginal de pescar es mucho menor que el coste social marginal. Al igual que otras actividades con efectos externos negativos, la gente la practica en exceso. Una situación parecida se aplica a otros recursos naturales: la atmósfera, la capa de ozono y la biodiversidad pudieron considerarse no rivales tiempo atrás, pero más recientemente han resultado dañadas o agotadas por la actividad humana.


​Terrenos comunales y recursos compartidos


  
  ​Los terrenos comunales no son propiedad común; es un sistema de gobernanza que se originó en la Inglaterra medieval para dar derecho legal de acceso a la tierra para el pastoreo del ganado o la recogida de leña a personas que no poseían tierras propias. Se ha estimado que alrededor del 35 % de Inglaterra eran tierras comunales a finales del siglo XV; posteriormente han disminuido, hasta aproximadamente un 3 % en la actualidad. En otros países se han utilizado sistemas comparables de derechos y gobernanza de los terrenos comunales.




​​La expresión «tragedia de los bienes comunales» se emplea para describir casos como el de la pesca, en el que el acceso abierto conduce a la sobreexplotación de los recursos. Aplicada a los pastores que llevan a sus rebaños a pastar en terrenos comunales, llevaría a pensar que, como el coste privado de añadir otro animal es inferior al coste social, se produciría sobrepastoreo. Pero es más preciso describir los terrenos comunales como un recurso compartido por una comunidad específica de usuarios. Los miembros del grupo tienen un incentivo para cooperar en la gestión del recurso, lo que evita la «tragedia». No siempre da resultado, pero la obra de Elinor Ostrom, descrita en la unidad 4, muestra cómo las comunidades pueden gestionar recursos compartidos de forma sostenible por medio de normas y preferencias sociales y de sistemas acordados de gobernanza.

Incluso en el caso de recursos medioambientales de acceso abierto, debería ser posible desarrollar sistemas de gobernanza basados en acuerdos locales o internacionales que protejan los recursos de su agotamiento. La Unión Europea establece un «total admisible de capturas» para más de 200 especies de peces de interés comercial tanto en aguas de la UE como en aguas internacionales. En la unidad 4 se describen negociaciones internacionales celebradas sobre el cambio climático y la capa de ozono.


	bienes públicos congestionables
	Si un bien público se convierte en parcialmente rival a medida que más personas lo utilizan, puede describirse como un bien público congestionable.




​El argumento esgrimido en torno a la sobreexplotación de los recursos compartidos también puede aplicarse a vías y autopistas y a instalaciones públicas como parques y piscinas. Cuando solo las usan unas pocas personas, son bienes públicos, pero, a medida que las usa más gente, se van congestionando y se convierten al menos en parcialmente rivales. Cada usuario adicional (el usuario marginal) afecta al valor del bien para los demás. En ocasiones se les llama bienes públicos congestionables.

Sabemos que excluir a consumidores de bienes no rivales da lugar a una asignación paretoineficiente. Pero, cuando hay aglomeraciones en los espacios públicos, tal vez sea la exclusión lo que haga falta para restablecer la eficiencia. Por ejemplo, cobrar entrada a una piscina de propiedad pública, equivalente al coste marginal que un nadador adicional impone a otras personas que ya estén en la piscina, podría (en principio) garantizar una asignación eficiente. Las personas excluidas serían aquellas para quienes el valor de nadar fuese menor que el coste social de la aglomeración que causarían. El cobro de una entrada puede no ser suficiente para cubrir todo el coste de la construcción y mantenimiento de la piscina; sin embargo, cabe esperar que, en el caso de bienes que se vuelven rivales a consecuencia de la sobreutilización, las pérdidas sociales de ofrecerlos como bienes privados sean menores.

Clasificación de los bienes


	bien privado
	Bien que es rival (si una persona consume una unidad del bien, esa unidad no está disponible para otros) y excluible (se puede evitar que las personas lo consuman).




​​Hemos tratado muchos ejemplos de bienes privados: barras de pan, ropa, un premio de lotería repartido entre Zoë e Yvonne (unidad 4) y cajas de cereales para el desayuno. Los bienes privados son rivales (más para Zoë significa menos para Yvonne) y excluibles (Zoë puede impedir que Yvonne se lleve su dinero).


  Algunas formas de conocimiento pueden estar sujetas a derechos de propiedad intelectual, como una patente o un copyright, lo que limita las maneras en que se pueden explotar durante un periodo de tiempo.




​En el otro extremo están lo que a veces se denominan bienes públicos puros, como la defensa nacional o el conocimiento, que son totalmente no rivales (el coste marginal de un consumidor adicional es cero) y no excluibles (es imposible excluir a alguien de sus beneficios).

A veces los bienes se clasifican por la rivalidad y la excluibilidad en una matriz de 2 × 2. Pero la realidad es más complicada: en la rivalidad y la excluibilidad de los bienes hay grados. Algunos bienes son rivales en algunas circunstancias, pero no en otras. La excluibilidad varía según la gobernanza y el sistema jurídico y también según la tecnología; aunque sea factible, no se utiliza necesariamente o no es deseable.

En la figura 10.9, hemos clasificado algunos de los bienes tratados en esta sección. La fila de bienes excluibles incluye aquellos en los que en principio es posible la excluibilidad, aunque raramente se aplique, como carreteras y parques públicos. La columna intermedia incluye los muchos bienes importantes que son rivales en algunas circunstancias, pero no en todas.






  
    	 
    	Rivales
    	Parcialmente rivales
    	No rivales
  



  
    	Excluibles (la exclusión es factible, aunque no siempre se aplique)
    	Bienes privados:
comida, ropa, casas, etc.
    	Recursos de propiedad privada, como parques, bosques, lagos con pesca, clubes deportivos, partidos de fútbol, galerías de arte, teatros y cines.
Espacios públicos, como parques, bibliotecas, piscinas e instalaciones deportivas; carreteras y autopistas públicas; servicios de transporte público
(a veces llamados bienes públicos congestionables)
    	Bienes públicos excluibles (a veces llamados bienes de club)
I+D (patentes), libros, arte y diseño (con  copyright), emisiones de radio y televisión, retransmisiones de música y cine por internet, recursos en línea como prensa, software de código abierto y La economía de CORE Econ
  

  
    	No excluibles
    	Recursos minerales de acceso abierto agotables en aguas internacionales o en la Antártida
    	La explotación de caladeros de pesca y otras especies animales y vegetales salvajes y de algunas zonas silvestres, como selvas; terrenos comunales (no excluibles para los comuneros)
    	Bienes públicos puros:
defensa nacional;
alumbrado de vías públicas;
conocimiento (por ejemplo, las reglas aritméticas);
fuentes de energía renovables: solar, eólica, mareas
  







Figura 10.9 
Rivalidad y excluibilidad.






Analizar los bienes desde el punto de vista de la rivalidad y la excluibilidad nos ayuda a determinar cuál es la manera más eficiente de asignarlos. Los mercados suelen asignar bienes privados (aunque, si hay poca competencia, es improbable que lo hagan de forma paretoeficiente). Por lo demás:


  	Si los bienes no son rivales, el coste marginal es cero: poner un precio igual al coste marginal (requisito para que una transacción en el mercado sea paretoeficiente) no será posible a menos que el proveedor reciba subvenciones.

  	Si los bienes no rivales también son excluibles, es posible que los ofrezca el mercado, pero no es probable que la asignación sea paretoeficiente.

  	Cuando los bienes o recursos no son excluibles, no hay forma de cobrar un precio por ellos: ninguna empresa privada proveerá los bienes, y los recursos se sobreutilizarán.




	patente
	Derecho de propiedad exclusiva sobre una idea o invención que tiene vigencia durante un periodo de tiempo especificado. Durante dicho tiempo, permite en la práctica que su propietario sea usuario exclusivo o monopolista.





​Así pues, cuando los bienes no son privados, es posible que se requiera la intervención pública para asignarlos. La defensa nacional es responsabilidad del Estado en todos los países. La política medioambiental aborda los problemas de los recursos de propiedad común y de los males públicos, como la contaminación y las emisiones de carbono. Los gobiernos también adoptan políticas para tratar el problema del conocimiento como bien público, como, por ejemplo, el registro de patentes para dar a las empresas un incentivo para llevar a cabo investigación y desarrollo (I+D) (unidad 21 en la primera edición de La economía).

Aunque en esta sección nos hemos centrado en la no rivalidad y la no excluibilidad, todos los problemas relacionados con los bienes públicos y los recursos compartidos pueden interpretarse en función de sus efectos externos, que se producen cuando las decisiones se toman sin tener en cuenta todos los costes y beneficios sociales marginales que implican. Siguiendo el mismo marco de referencia de la figura 10.6, la 10.10 resume las características de algunos de los ejemplos que hemos abordado en esta sección y en la anterior.






  
    	Decisión
    	Efecto externo: cómo afecta a quienes no intervienen en el contrato
    	Costes y beneficios
    	Mala asignación de los recursos
(fallo de mercado)
    	Posibles remedios
(completos o parciales)
    	Términos aplicados en esta situación
  



  
    	Una empresa emite un programa de radio
    	Los oyentes pueden disfrutar el programa
    	Coste privado,
beneficio externo
    	Pocos programas u oyentes (si el precio excluye a algunos)
    	Servicio público, subvención pública, publicidad
    	Bien público, efecto externo positivo, no rivalidad, excluibilidad
  

  
    	Una empresa invierte en I+D
    	Otras empresas pueden aprovecharse de la innovación
    	Coste privado,
beneficio externo
    	Insuficiencia de I+D
    	Investigación con fondos públicos, subvenciones a I+D, patentes
    	Bien público, no rivalidad, efecto externo positivo, free-riders
  

  
    	Usas combustibles fósiles para calentar tu casa
    	Emisiones de carbono
    	Beneficio privado,
beneficio externo
    	Exceso de CO2 en la atmósfera, calentamiento global
    	Impuestos al carbono, regulación, cuotas
    	Mal público mundial, efecto externo negativo
  

  
    	Un buque pesquero captura bacalao en aguas
    	Menos pescado para otros buques
    	Beneficio privado,
beneficio externo
    	Sobrepesca: agotamiento de caladeros de bacalao
    	Regulación, cuotas
    	Recurso de acceso abierto, efecto externo negativo, recurso agotable, tragedia de los bienes comunales
  

  
    	Vas a una piscina muy concurrida
    	Aumentas la aglomeración
    	Beneficio privado,
beneficio externo
    	Sobreexplotación de la piscina
    	Entrada o cuota de socio
    	Recurso compartido, bien público excluible, bien de club, escasez artificial, efecto externo negativo
  







Figura 10.10 
Efectos externos: bienes y males públicos y recursos compartidos.







  Ejercicio 10.9 Rivalidad y excluibilidad

  Para cada uno de los siguientes bienes o males, identifica si son rivales y si son excluibles y justifica tu respuesta. Si crees que la respuesta depende de factores que no se especifican, explícalo.

  
    	Una conferencia pública gratuita en un aula de una universidad.

    	El ruido producido por los aviones en los alrededores de un aeropuerto internacional.

    	Un parque público.

    	Un bosque usado por la gente de la localidad para recoger leña.

    	Los asientos de un teatro para ver un musical.

    	Las bicicletas de alquiler a disposición del público para desplazarse por una ciudad.

  




  
    Pregunta 10.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Algunos bienes públicos son rivales.

      	Un bien público debe ser no excluible.

      	Un bien no puede ser rival y no excluible.

      	Si un bien es no rival, el coste de que lo consuma una persona adicional es cero.

    

    
      	Por definición, los bienes públicos son no rivales.

      	La no rivalidad es la característica clave de los bienes públicos, no la no excluibilidad. En el caso de algunos bienes públicos, es posible excluir a usuarios adicionales, aunque el coste del uso sea cero; por ejemplo, la televisión por suscripción. Los llamamos bienes artificialmente escasos.

      	Por ejemplo, las tierras comunales de pastoreo son rivales pero no excluibles. A esos bienes los llamamos recursos comunes.

      	Un bien no es rival si el hecho de que una persona lo use no reduce su disponibilidad para otras, por lo que puede ponerse a disposición de otra persona sin coste alguno.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.8 Asimetría en la información: relaciones principal–agente, acciones ocultas y contratos incompletos


  Antes de empezar

  En las secciones 10.8 y 10.9, vamos a aplicar modelos principal–agente y contratos incompletos, que ya presentamos en la unidad 6. Si aún no te has familiarizado con estos conceptos, deberías leer la sección 6.6 antes de continuar.




	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.
	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).




​​Cuando examinamos casos en los que el sistema de mercado no consigue asignar los recursos de manera eficiente, es frecuente que la raíz del problema esté en una asimetría de información. Si algo que afecta al valor de una transacción mercantil no es observable por ambas partes ni verificable ante un tribunal, entonces no se puede incluir en el contrato que rige la transacción. Nos hallamos ante un problema de contratos incompletos.


	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.
	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.




​La unidad 6 describe la relación principal–agente entre un empleador (el principal) y un empleado (el agente). Existe un conflicto de intereses: el empleador desea que el empleado se esfuerce; este prefiere no hacerlo. El problema de la información asimétrica (o no verificable) radica en que el empleador (o, al menos, un tribunal) no puede observar ni medir el nivel de esfuerzo del empleado, por lo que es un dato que no se puede incluir en el contrato de trabajo. Un ejemplo parecido, que se trata en la unidad 9, es la relación entre un prestamista y un prestatario. El prestamista (principal) no puede distinguir si un prestatario (agente) está usando el dinero prestado con prudencia para devolverlo en el tiempo acordado.


​​Esos son ejemplos de un tipo general de modelos principal–agente, que llamamos problemas de acciones ocultas, en los que una acción llevada a cabo por el agente se mantiene «oculta», o «no observable», para el principal, lo que da pie a un problema que a veces se denomina riesgo moral.


  Acciones ocultas y riesgos morales

  El problema de las acciones ocultas se produce cuando una parte de un intercambio realiza alguna acción que la otra parte desconoce o no puede verificar. Por ejemplo, el empleador no puede saber (o no puede verificar) el grado de esfuerzo con el que trabaja un empleado.

  El término «riesgo moral» se originó en el sector de los seguros para expresar el problema al que se enfrentan las aseguradoras: quien contrata un seguro del hogar es posible que ponga menos cuidado en evitar incendios u otros daños, lo que aumenta el riesgo con respecto al que existiría si no tuviera un seguro. En la actualidad, la expresión se aplica a cualquier interacción en la que una de las partes puede llevar a cabo una acción que afecte a los beneficios o el bienestar de la otra, pero sin que la parte afectada pueda controlar dicha acción mediante un contrato (a menudo porque la parte afectada no cuenta con información suficiente sobre la acción).



Los problemas de acciones ocultas surgen en muchas relaciones económicas, siempre que:


  	incluyan una acción que beneficia al principal, pero sea costosa o difícil para el agente (de ahí el conflicto de intereses), y

  	la acción no se pueda estipular en un contrato, porque la información sobre ella es asimétrica (el agente sabe lo que ocurre, pero el principal no) o no es verificable (no puede usarse ante un tribunal para hacer cumplir un contrato).








  
    	Principal
    	Agente
    	Acción oculta para el principal
  



  
    	Empleador
    	Empleado
    	Calidad y cantidad del trabajo
  

  
    	Propietario de una empresa
    	Gerente
    	Esfuerzo para maximizar los beneficios del propietario
  

  
    	Banco (prestamista)
    	Prestatario
    	Uso prudente del préstamo (al menos para devolverlo)
  

  
    	Casero
    	Inquilino
    	Cuidado de la vivienda
  

  
    	Compañía aseguradora
    	Persona asegurada
    	Comportamiento para reducir el riesgo de siniestro
  

  
    	Administraciones públicas
    	Trabajador desempleado que recibe un subsidio
    	Búsqueda activa de empleo
  

  
    	Propietario de automóvil o vivienda
    	Mecánico, 
fontanero, electricista
    	Calidad de la reparación
  







Figura 10.11 
Problemas de acciones ocultas.






Problemas como esos surgen sobre todo en relaciones que perduran tiempo después de que se haya acordado el contrato (ya sea formal o informal), cuando hay incertidumbre sobre sucesos distintos a la acción del agente que pueden afectar al valor de la relación para el principal. Por ejemplo, la compañía de seguros no puede saber si el robo de un automóvil se debió a que el propietario olvidó cerrar las puertas con llave o a que tuvo la mala suerte de convertirse en objetivo de un ladrón experto. Igualmente, los beneficios pueden bajar por otras causas distintas al nivel de esfuerzo del gerente, y un trabajador desempleado puede seguir sin encontrar trabajo por mala suerte o por no poner mucho empeño.


​Los problemas de acciones ocultas suelen derivar en una asignación ineficiente de los recursos. Una solución parcial podría consistir en que el agente reciba un incentivo para actuar en el interés del principal. En el modelo de disciplina laboral tratado en la unidad 6, el empleador paga al empleado por encima del salario de reserva como incentivo para que se esfuerce. El trabajador además se esfuerza para evitar que lo descubran escaqueándose y lo despidan. Pero la asignación resultante no es paretoeficiente: salarios por encima del nivel de reserva dan lugar a un mercado de trabajo en el que algunos trabajadores están desempleados sin quererlo (sección 6.11). En la unidad 9, el problema de acción oculta entre el prestamista y el prestatario se traduce en que algunas personas que desean tomar dinero prestado se enfrentan a restricciones financieras o son excluidas del mercado del crédito.


  Ejercicio 10.10 Relaciones principal–agente y problemas de acciones ocultas

  En cada uno de los ejemplos siguientes, explica:

  
    	quién es el principal y quién el agente,

    	qué aspectos de su interacción son de interés para cada uno y no están cubiertos por un contrato completo,

    	por qué este problema de acción oculta da lugar a que la asignación de los recursos sea paretoineficiente.

  

  
    	Una compañía contrata a un guarda de seguridad para proteger sus instalaciones por la noche.

    	Una institución benéfica quiere encargar una investigación para averiguar lo máximo posible sobre un nuevo virus.
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10.9 Acciones ocultas y riesgo: fallo de mercado en seguros y créditos


​​​En los mercados de seguros y crédito, las acciones ocultas son un problema grave, ya que la incertidumbre y el riesgo juegan un papel fundamental en el resultado de una póliza o de un préstamo. La probabilidad de que una operación salga mal depende de riesgos inevitables, pero también de las acciones del agente.


  Para más información sobre el cálculo de los pagos esperados, lee la ampliación 4.11.




​A ti te gustaría asegurar tu automóvil frente a todos los riesgos, tales como robo y los daños causados por un posible accidente. La compañía de seguros está dispuesta a asegurarlo si la prima no es menor que el importe que cree que le reclamarás por siniestros durante la vigencia de la cobertura. Por ejemplo, si el valor del automóvil es \(V\) y una póliza ofrece cobertura completa frente al robo a cambio de una prima de \(P\):

\[\begin{align*} \text{pago esperado para la aseguradora} &= P - \text{reclamación esperada} \\ &= P - \text{(probabilidad de robo } \times V) \end{align*}\]
Pero la probabilidad de un robo o de otros daños depende de tu propio comportamiento. Si presentas una reclamación por un siniestro, la compañía (el principal) no puede saber hasta qué punto eres culpable del robo o del accidente. Y es posible que, con la póliza contratada, tú (el agente) seas más proclive a asumir exactamente los riesgos que ahora tienes asegurados: puede que tengas menos cuidado al conducir o al cerrar las puertas del automóvil que alguien que no ha asegurado esos riesgos.

Las aseguradoras suelen imponer límites a los seguros que ofrecen. Por ejemplo, es posible que la cobertura no sea aplicable (o que sea más cara) si conduce alguien distinto al asegurado o si el automóvil suele aparcarse en una zona donde hay muchos robos. Estas estipulaciones pueden figurar en el contrato de un seguro.

Pero el contrato es incompleto. La aseguradora no tiene capacidad para hacer cumplir un contrato sobre lo rápido que conduces o sobre si siempre cierras el automóvil con llave. Esas son acciones ocultas. La información es asimétrica: tú sabes esas cosas, pero la compañía de seguros no.

En el mercado de los préstamos, se produce una situación parecida, como se describe en la sección 9.9. Un banco (el principal) estará dispuesto a conceder un préstamo a un prestatario (el agente) para financiar un proyecto de inversión si cree que el préstamo se devolverá en el plazo acordado. Si la devolución estuviera garantizada, para un préstamo \(L\) a un tipo de interés \(r\), el importe devuelto sería (1 + \(r\)) \(L\). Pero prestar dinero es arriesgado:

\[\begin{align*} \text{pago esperado para el banco} &= \text{devolución esperada} - L \\ &= \text{(probabilidad de la devolución} \times \text{(1 + } r)L)-L \end{align*}\]
La probabilidad de que se devuelva el dinero depende tanto de riesgos inevitables que pueden afectar al éxito del proyecto como del uso prudente de los fondos y del esfuerzo del prestatario.

Una vez más, el contrato es incompleto. Es imposible obligar al prestatario a tener un buen comportamiento; el banco tampoco puede ir a los tribunales a obligar al prestatario a pagar la deuda si no le queda dinero. Así como puede suceder que una persona asegurada tenga menos cuidado, es posible que quienes toman dinero prestado sean menos prudentes y tiendan a asumir más riesgos si el banco soporta las consecuencias de su incumplimiento que si estuvieran invirtiendo su propio patrimonio.

¿Qué puede hacer el principal?


	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.




​​El problema que afrontan tanto la compañía aseguradora como el banco es que no ven las acciones del agente y este tiene poco incentivo para comportarse con prudencia. Una solución parcial es encontrar una forma de crear el incentivo. En el caso similar del esfuerzo en el trabajo, eso se consigue subiendo el salario para que el empleado tenga algo que perder: la renta de un empleo bien pagado. Como se expone en la sección 9.9, un prestamista puede lograr el mismo efecto exigiendo al prestatario que invierta parte de su propia riqueza en el proyecto o que proporcione una garantía (un préstamo hipotecario otorga al prestamista el derecho a embargar la casa en caso de incumplimiento de los pagos comprometidos), lo que alinea los intereses del agente con los del principal.


​De igual modo, una compañía de seguros puede conseguir que los intereses del agente estén mejor alineados con los suyos si le ofrece un seguro parcial únicamente (un seguro a todo riesgo implicaría que a la persona asegurada le resultaría indiferente si se le roba su propiedad o no: no tendría ningún incentivo para cuidar del bien asegurado). Es habitual que las pólizas de seguro especifiquen una «franquicia»: una cantidad que la persona asegurada tiene que pagar en caso de siniestro, lo que le da un incentivo para tener cuidado.

Las acciones ocultas tienen efectos externos


​Si bien parecen muy diferentes, los problemas de acciones ocultas tienen un importante rasgo en común con otros que hemos analizado en secciones anteriores, como la contaminación o los servicios públicos. Una vez más, alguien toma una decisión que implica costes externos para otras personas. La persona asegurada o prestataria (el agente) decide cuánto cuidado va a poner. Su diligencia tendrá un beneficio externo para el principal, pero un coste privado para el agente. El resultado es un fallo de mercado.

¿En qué se traduce el fallo de mercado? En primer lugar, quienes carecen de una garantía o un patrimonio que aportar no podrán asumir proyectos de inversión potencialmente rentables. Y nadie puede contratar un seguro que cubra todos los riesgos. Ambas cosas serían posibles si no hubiese asimetría de la información.

En segundo lugar, incluso con atenuantes parciales como una franquicia o la aportación de un patrimonio, los intereses del agente no estarán totalmente alineados con los del principal. El beneficio social del cuidado, para el principal y el agente conjuntamente, sigue siendo mayor que el beneficio privado para el agente. Así pues, no se pondrá todo el cuidado. Como aumenta la probabilidad de un resultado malo, el principal incrementará el precio (tipo de interés o prima del seguro). Se contratarán menos seguros; solo se financiarán los proyectos de inversión menos arriesgados y con mayor rentabilidad.

En otras palabras, algunas transacciones que podrían ser mutuamente beneficiosas no llegarán a producirse. En comparación con el resultado que se obtiene si no hay asimetría de la información, la asignación del mercado no será paretoeficiente.

Ante ciertos riesgos, un mercado de seguros es imposible del todo: las administraciones públicas proporcionan cobertura del desempleo porque las empresas privadas raramente lo hacen. Obtener una calificación baja en un examen importante es un riesgo que afrontan incluso los estudiantes más aplicados, pero es poco probable que puedas suscribir un seguro que te proteja de un suspenso.

Desigualdad

Además, el fallo del mercado lleva a una desigualdad de resultados para los agentes ricos y pobres. Las consecuencias de no conseguir un seguro para protegerte de un siniestro son más graves para quienes no pueden permitirse la sustitución de un objeto robado o dañado.

Para las personas que tienen poca riqueza, puede ser más caro (restricción financiera) o imposible (exclusión financiera) obtener un préstamo, incluso para costear proyectos muy productivos (por ejemplo, un nuevo negocio, un curso o el coste de una licencia para ejercer alguna actividad). A veces, un proyecto de alta calidad de una persona de pocos recursos económicos no obtiene financiación, mientras que a alguien rico se le concede para un proyecto mediocre.


​Esta forma de fallo del mercado es más frecuente cuando la distribución de la riqueza es muy desigual. En el ejercicio 9.11 puedes leer cómo el Banco Grameen abordó este problema haciendo que grupos de prestatarios asumieran la responsabilidad conjunta de devolver los préstamos, lo que les daba a todos un incentivo para esforzarse y para tomar decisiones prudentes sin necesidad de aportar una garantía o patrimonio propio.


  
    Pregunta 10.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Se produce un fallo en el mercado del crédito porque se conceden préstamos a los ricos con proyectos de baja calidad.

      	Las personas ricas tienen más fácil obtener préstamos porque pueden aportar recursos propios o garantías.

      	Una acción oculta puede provocar que ni siquiera exista un mercado.

      	Los seguros a todo riesgo pueden aliviar el problema principal–agente en los mercados de los seguros.

    

    
      	Es posible que las personas ricas no obtengan un préstamo si la calidad del proyecto es baja. El problema (el fallo del mercado) es que no consigan un préstamo personas pobres, aunque el proyecto sea de alta calidad.

      	Los prestamistas pueden reducir el problema del riesgo moral exigiendo la aportación de una garantía o un patrimonio, que solo las personas más ricas están en condiciones de hacer.

      	Existen algunos riesgos, como el desempleo, para los que no hay mercados privados que los cubran.

      	Un seguro a todo riesgo no paliaría el problema principal–agente en los mercados de seguros: a una persona asegurada le resultaría indiferente si se le roba su propiedad o no, ya que no tendría ningún incentivo para poner cuidado. Sin embargo, un seguro parcial o con franquicia exige que la persona asegurada pague parte de los costes, lo que supone un incentivo para tener cuidado.
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10.10 Asimetría en la información: atributos ocultos y selección adversa


	selección adversa, atributos ocultos
	El problema de atributos ocultos o de selección adversa se da cuando una parte desconoce alguna característica de un producto o servicio que se intercambia. Por ejemplo, quien contrata un seguro médico conoce su propio estado de salud, pero la compañía de seguros lo ignora. La falta de información afecta al precio al que la parte sin esa información está dispuesta a comprar o vender, lo que puede dar lugar a una selección adversa de bienes en el mercado como, por ejemplo, que solo las personas con peor salud quieran contratar un seguro médico.




​​Una segunda forma de información asimétrica que provoca un fallo de mercado afecta a las características o atributos ocultos de un bien o producto. Cuando vas a comprar un automóvil de segunda mano, por ejemplo, el vendedor conoce la calidad y el estado del vehículo. Pero tú no. Este atributo del automóvil no está a la vista del posible comprador. Los atributos ocultos pueden causar un problema conocido como selección adversa.


  Atributos ocultos y selección adversa

  El problema de los atributos ocultos se da cuando no todas las partes implicadas conocen alguna característica de un producto o servicio que se intercambia. Un ejemplo de esto es que quien suscribe un seguro médico conoce su propio estado de salud, pero la compañía de seguros no.

  Por selección adversa se hace referencia al problema que afrontan las partes de un intercambio en el que las condiciones ofrecidas por una parte harán que algunos participantes desistan. Un ejemplo es la asimetría de información en un seguro: si el precio es suficientemente alto, las únicas personas que tratarán de contratar un seguro médico serán las que saben que están enfermas (sin que la aseguradora lo sepa). Esta situación provocará sucesivos aumentos de precio para cubrir los costes.



Un modelo de atributos ocultos y selección adversa


  
  ​​George Akerlof fue el primer economista que estudió este problema en 1970. Inicialmente, dos revistas de economía rechazaron el artículo en el que lo abordó porque lo consideraron banal. Otra se lo devolvió alegando que era incorrecto. Treinta y un años más tarde, Akerlof recibió el premio Nobel por su trabajo sobre la información asimétrica. Akerlof y su coautor Robert Shiller ofrecen una explicación simple del mercado de los automóviles de segunda mano en este libro: George A. Akerlof y Robert J. Shiller. 2015. Phishing for Phools: The Economics of Manipulation and Deception. Princeton, NJ: Princeton University Press [La economía de la manipulación: cómo caemos como incautos en las trampas del mercado, trad. cast. de Gustavo Teruel, Barcelona: Deusto, 2016].




​Un famoso modelo de fallo de mercado causado por los atributos ocultos es el del mercado de automóviles de segunda mano, en el que lo que se compra puede tener problemas que se descubrirán más adelante. El modelo describe un mercado con estas características:


  	Cada día, diez propietarios se plantean vender otros tantos vehículos de segunda mano.

  	Los diez automóviles difieren en calidad, que medimos por el valor real que su dueño considera que tiene. La calidad varía entre cero y 9000 dólares a intervalos regulares: hay un vehículo sin valor, uno que vale 1000 dólares, otro que vale 2000 dólares, y así sucesivamente. El valor promedio de los automóviles es, por lo tanto, de 4500 dólares.

  	Hay muchos compradores interesados, cada uno de los cuales estaría dispuesto a comprar un automóvil por un precio que sea igual a su valor real, pero no por más.

  	Los vendedores no esperan recibir todo el valor de su vehículo, pero están dispuestos a vender si obtienen más de la mitad del valor real. Por lo tanto, el excedente conjunto de cada automóvil (la ganancia de cerrar la compraventa) será la mitad de su precio.



Si los posibles compradores pudieran comprobar la calidad de todos los automóviles, se dirigirían a cada vendedor, negociarían el precio y, al final, todos los automóviles (excepto el que no tiene ningún valor) se venderían a un precio situado entre su valor real y la mitad de este. El mercado habría conseguido que se cerrasen todas las operaciones beneficiosas para ambas partes.

Pero un día tras otro se repite el problema de que los posibles compradores no tienen información sobre la calidad de ninguno de los automóviles que están a la venta. Supón que lo que saben es que ayer se pusieron a la venta diez automóviles en este mercado y, según lo que sucedió ayer, el valor promedio fue de 4500 dólares. A partir de ese dato, lo más que están dispuestos a pagar por un automóvil es 4500 dólares. Los vendedores también conocen esa información.

¿Qué pasará hoy?


  	Al empezar el día, cada posible vendedor sopesa si vender su automóvil, sabiendo que, como máximo, puede esperar que el precio sea 4500 dólares. La mayoría de los propietarios están satisfechos con esa perspectiva porque es más de la mitad del valor real de su automóvil.

  	Pero hay uno que no está contento. El propietario del mejor automóvil, valorado en 9000 dólares, se da cuenta de que ningún posible comprador pagará más de la mitad de su valor y decide no vender.

  	Los otros nueve sí se venden hoy, con un valor promedio de 4000 dólares.



¿Y mañana?


  	Los compradores y vendedores de mañana conocerán el valor promedio de los nueve automóviles vendidos hoy. Los compradores decidirán pagar, a lo sumo, 4000 dólares por un coche.

  	Entre los vendedores de mañana, los propietarios de los automóviles de 9000 y 8000 dólares saben que no conseguirán su precio mínimo, que en ambos casos supera los 4000 dólares. No pondrán a la venta ninguno de los dos automóviles.

  	Así que la calidad promedio mañana será 3500 dólares.



Al día siguiente, el propietario del tercer mejor vehículo tampoco estará dispuesto a venderlo. Y así sucesivamente. Uno a uno, los propietarios de los automóviles de mayor calidad se retirarán del mercado hasta que, en algún momento de la semana siguiente, solo quedará el automóvil que no tiene ningún valor. Nadie querría vender a precios tan bajos salvo que su vehículo tenga muchos problemas ocultos.

Por supuesto, los mercados no se «disuelven» de esta forma. El argumento pone de relieve que, ante la variedad de calidades y valores que los automóviles tienen para los compradores y los vendedores de este ejemplo, podría suceder que no haya acuerdos de compraventa que permitan un equilibrio del mercado como sí pasaría si se pudiera examinar la calidad.


	mercado ausente
	Se dice que el mercado para un determinado bien no existe o está ausente cuando no hay un mercado dentro del cual pueda producirse un intercambio o negocio potencialmente beneficioso porque la información es asimétrica o no puede verificarse.




​En economía, estos problemas se denominan selección adversa, porque el precio vigente selecciona qué automóviles quedarán en el mercado. En el ejemplo anterior, acaba por no quedar ninguno a la venta y el mercado desaparece por completo. La selección adversa da lugar a un mercado ausente.

Si las cifras del ejemplo hubieran sido otras, tal vez se hubiese llegado a un equilibrio en el que se vendieran algunos vehículos (los de menos calidad). Una vez más, la selección de automóviles es adversa para los compradores, lo que da como resultado un fallo de mercado: una asignación paretoineficiente de los automóviles usados.

Selección adversa en el mercado de los seguros


​El problema de los automóviles de segunda mano con posibles defectos, es decir, el de los atributos ocultos, también se produce en el mercado de los seguros.


​Un ejemplo importante es el de los seguros médicos. Vamos a suponer que has nacido en una población en la que algunas personas padecerán un grave problema de salud en edad adulta, mientras que otras disfrutarán de una vida totalmente sana hasta la vejez. Además, el coste del tratamiento es elevado, imposible de pagar para una familia típica. Pero no hay forma de saber si estarás en el grupo de las personas con mala salud ni en qué momento lo averiguarás. Existe una póliza de seguro de enfermedad que cubre cualquier servicio médico que puedas necesitar y la prima es la misma para todo el mundo, o sea, se establece de acuerdo con el coste promedio que se prevé para las personas de esa población, de modo que, para la compañía de seguros, las primas cubrirán el pago total previsible, suponiendo que se apunten todos los habitantes. ¿Contratarías esta póliza de seguro?


  Este experimento mental parte del supuesto de que no sabes nada de tu estado de salud y es un ejemplo del velo de ignorancia de John Rawls descrito en la unidad 5. No es realista, pero nos ayuda a pensar en el problema con imparcialidad.



En esta situación, la mayor parte de la gente estaría encantada de suscribir la póliza. El coste de protegerte a ti y a tu familia de una catástrofe económica (o de la posibilidad de que no puedas permitirte la atención médica cuando la necesites) justifica pagar la prima del seguro.

La situación cambia radicalmente si la información es asimétrica y podemos decidir si contratamos el seguro médico sabiendo más de nuestro propio estado de salud que la compañía de seguros. Estudiemos la situación desde el punto de vista de la aseguradora:


  	Hay más probabilidad de que la gente contrate el seguro si creen que es probable que enfermen. La salud promedio de quienes contratan un seguro será peor que la salud promedio de la población.

  	Como la probabilidad de padecer una enfermedad es mayor entre los suscriptores de un seguro que entre el conjunto de la población, el precio de la póliza tendrá que ser más alto para que el seguro sea rentable.

  	Con un precio más alto, menos personas (solo quienes tengan mayores posibilidades de enfermar) querrán contratar un seguro.

  	Para no verse obligadas a cerrar, las compañías de seguros subirán los precios aún más, y más posibles asegurados desistirán de contratarlo.



De nuevo, nos hallamos ante un problema de selección adversa y, tal vez, ante un mercado ausente. Quienes tienen mejor salud (igual que los propietarios de automóviles de más calidad) se retiran del mercado por los precios altos; muchas personas quedarán sin asegurar. Se trata de un mercado que podría asignar seguros de modo eficiente si la información sobre el estado de salud fuera simétrica y verificable (pasando por alto en este momento la cuestión de si todo el mundo estaría dispuesto a compartir los datos sobre su salud). Un mercado así proporcionaría beneficios tanto a los propietarios de las compañías de seguros como a las personas que quisieran asegurarse. La ausencia de un mercado con esas características es paretoineficiente.


​Para resolver problemas de este tipo, muchos países han adoptado políticas de inscripción obligatoria en programas de seguros privados o de cobertura universal financiada con impuestos.


  Para explorar cómo afectan el riesgo moral y la selección adversa a los mercados de trabajo, descarga este ejercicio sobre el subsidio de desempleo.



La tabla de la figura 10.12 muestra cómo los problemas de información asimétrica con acciones y atributos ocultos se encuadran en nuestro marco de referencia para explicar los efectos externos.




    

  
    	Decisión
    	Efecto externo: cómo afecta a quienes no intervienen en el contrato
    	Coste o beneficio
    	Mala asignación de los recursos
(fallo de mercado)
    	Posibles remedios
(completos o parciales)
    	Términos aplicados en esta situación
  



  
    	Un empleado con salario fijo decide cuánto esforzarse
    	Trabajar duro aumenta los beneficios del empleador
    	Coste privado,
beneficio externo
    	Poco esfuerzo, salario por encima del salario de reserva, desempleo
    	Supervisión más eficaz, remuneración según rendimiento
    	Contrato incompleto, acción oculta, riesgo moral
  

  
    	Alguien que ha contratado un seguro de automóvil decide el cuidado con el que conducirá
    	La conducción prudente contribuye al beneficio de la aseguradora
    	Coste privado,
beneficio externo
    	Poca oferta de seguros, pólizas muy caras
    	Instalación de dispositivos de vigilancia de la conducción
    	Acción oculta, riesgo moral, mercado ausente
  

  
    	Un prestatario decide la prudencia con que usará un préstamo en un proyecto de negocio
    	La prudencia aumenta la probabilidad de éxito del proyecto y de devolución del préstamo
    	Coste privado,
beneficio externo
    	Riesgo excesivo, se conceden pocos créditos
    	Redistribución de la riqueza, responsabilidad conjunta de devolver los préstamos (Banco Grameen)
    	Acción oculta, riesgo moral, exclusión financiera
  

  
    	Alguien que sabe que tiene un problema de salud grave contrata un seguro
    	Pérdida para la compañía aseguradora
    	Beneficio privado, 
coste externo
    	Poca oferta de seguros, pólizas muy caras
    	Inscripción obligatoria en seguros médicos, prestación pública, obligación de compartir la información sobre la salud
    	Atributo oculto, selección adversa,
mercado ausente
  







Figura 10.12 
Efectos externos: acciones y atributos ocultos.







  Ejercicio 10.11 Atributos ocultos

  
    	Identifica los atributos ocultos existentes en los siguientes mercados y cómo pueden entorpecer que los participantes aprovechen todas las posibles ganancias mutuas del intercambio:
      
        	Un artículo de segunda mano que se vende en eBay, en Craigslist o en una plataforma en línea parecida.

        	Alquiler de apartamentos a través de Airbnb

        	Restaurantes con niveles diversos de calidad.

      

    

    	Explica cómo los siguientes elementos pueden facilitar que se lleven a cabo intercambios mutuamente beneficiosos, incluso en presencia de atributos ocultos:
      
        	Valoraciones electrónicas compartidas entre compradores y vendedores pasados y potenciales.

        	Intercambios entre amigos o amigos de amigos.

        	Confianza y preferencias sociales.

        	Intermediarios en la compraventa, como concesionarios de automóviles de segunda mano.

      

    

  




  
    Pregunta 10.7 Elige las respuestas que sean correctas

    En el mercado hay diez automóviles, de los cuales seis son de buena calidad, con un valor de 9000 dólares para los compradores, y los demás tienen problemas y un valor de cero. Hay muchos compradores potenciales, que no conocen la calidad de cada automóvil (pero sí saben la proporción de automóviles de buena calidad) y están dispuestos a pagar el valor promedio. Todos los vendedores están dispuestos a aceptar un precio que sea al menos la mitad del valor real de su automóvil. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Los compradores están dispuestos a pagar 4500 dólares como máximo.

      	En este mercado solo se venderán los automóviles que no tengan mala calidad.

      	En este mercado se venderán todos los automóviles.

      	En un mercado competitivo, todos los intercambios se llevarán a cabo con un precio de 5400 dólares.

    

    
      	Para los compradores, el valor promedio es [(9000 × 6) + (0 × 4)]/10 = 5400 dólares. Este es el precio más alto que los compradores están dispuestos a pagar.

      	Hay muchos compradores dispuestos a pagar el valor promedio, que es de 5400 dólares. A este precio, todos los vendedores están dispuestos a vender; por lo tanto, se venderán todos los automóviles (no solo los que tengan buena calidad).

      	Hay muchos compradores dispuestos a pagar el valor promedio, que es de 5400 dólares. A este precio, todos los vendedores están dispuestos a vender; por lo tanto, se venderán todos los automóviles.

      	Todos los vendedores venderán si el precio es de 4500 dólares o más. Hay muchos compradores dispuestos a pagar el valor promedio, que es de 5400 dólares. Por lo tanto, se venderán todos los automóviles, pero la competencia entre los compradores garantizará que el precio sea el máximo que están dispuestos a pagar: 5400 dólares.

    

  




  
    Pregunta 10.8 Elige las respuestas que sean correctas

    De los siguientes casos, ¿en cuáles hay un problema de selección adversa?

    
      	Un mercado de seguros de vehículos en el que las aseguradoras no saben el cuidado con el que conducen los asegurados.

      	Un mercado de seguros médicos, en el que las aseguradoras no saben si los solicitantes de seguros son fumadores habituales.

      	Las ventas en línea de suplementos nutricionales, cuando los consumidores no pueden saber si el contenido se ajusta a lo anunciado por los vendedores.

      	Una empresa que emplea trabajadores a domicilio, pero no puede observar la intensidad de su trabajo.

    

    
      	Este es un problema de acción oculta (riesgo moral).

      	Fumar es un atributo oculto, ya que los fumadores presentan mayores riesgos. Si la prima se estableciera para personas de riesgo promedio, habría menos probabilidad de que los no fumadores solicitasen un seguro.

      	La calidad del producto es un atributo oculto. Si el precio fuera igual al coste marginal de los productos de calidad media, solo quienes tengan productos falsos o de baja calidad querrían vender.

      	Este es un problema de acción oculta (riesgo moral).

    

  




  Ejercicio 10.12 Fallo de mercado

  Elabora una tabla como la de la figura 10.12 en la que analices los posibles fallos de mercado asociados con las siguientes decisiones. En cada caso, identifica qué mercados o contratos faltan o están incompletos.

  
    	Le pones a tu hijo una costosa vacuna contra una enfermedad infecciosa.

    	Utilizas dinero que te presta el banco para invertirlo en un proyecto muy arriesgado.

    	Una flota pesquera se desplaza de aguas costeras sobreexplotadas de su propio país a aguas internacionales.

    	El aeropuerto de una ciudad permite maniobras nocturnas para aumentar el número de vuelos comerciales.

    	Contribuyes con tu aportación a una página de la Wikipedia.

    	Un gobierno invierte en investigar la fusión nuclear.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.11 Los límites de los mercados


​​Los mercados pueden parecer omnipresentes en la economía, pero no lo son. Herbert Simon (sección 6.1) describió la manera en que un marciano que nos visitara vería nuestra economía. El marciano observa sobre todo zonas verdes, que corresponden a las empresas, conectadas por líneas rojas (que representan las compras y las ventas en los mercados), pero muchas decisiones sobre la asignación de los recursos se toman dentro de las empresas. De igual modo, las operaciones de compraventa no determinan cómo se asignan los recursos entre los miembros de una familia. Los gobiernos, por su parte, utilizan procedimientos políticos en lugar de la competencia en los mercados para decidir dónde y quién construirá las escuelas y se encargará del mantenimiento de las carreteras.

No hay consenso en cuanto a los límites del sistema de mercado. ¿Por qué algunos bienes y servicios los asignan las empresas, las familias y los gobiernos, y no los mercados? Esta pregunta viene de antiguo y tiene dos respuestas básicas.

En primer lugar, hay actividades que se llevan a cabo mejor dentro de las familias, otras en los gobiernos, algunas en las empresas y algunas en los mercados. Cuesta imaginar cómo, por ejemplo, las empresas o los mercados podrían encargarse de concebir y criar a los niños con eficacia. En la mayoría de las sociedades, estas tareas se hacen gracias a una combinación de familias y gobiernos (a través de la escolarización).


​​Ronald Coase ofreció una explicación de la importancia relativa de las empresas y los mercados. Las empresas existen porque es más rentable producir algunas cosas «internamente» que comprarlas fuera. El alcance del mercado viene determinado por la decisión de qué componentes de un producto producir en la propia empresa y cuáles comprar. Coase explicó que los costes relativos de las opciones «fabricarlo» y «comprarlo» establecen los límites de esta división entre la empresa y el mercado.

La explicación de Coase subraya un dato importante que a menudo se pierde en debates a veces acalorados sobre los méritos de los sistemas de organización descentralizados, como los mercados, en oposición a otros más centralizados, como las administraciones públicas o las grandes empresas. Coase demostró que las organizaciones centralizadas son mejores para algunas cosas, mientras que el mercado gestiona mejor otras. Lo curioso de esta demostración es que no se basa en la opinión de un observador posiblemente sesgado: es el veredicto del propio mercado. La competencia entre las empresas, en última instancia, castiga a las que llevan demasiado lejos la opción de «fabricarlo» y hacen saltar las costuras del sistema centralizado a través de la expansión interna. De igual manera, la competencia en el mercado castiga a las empresas que no aprovechan las ventajas de centralizar la toma de decisiones y abusan de la opción de «comprarlo».

La segunda respuesta a la pregunta de por qué algunos bienes no se asignan en los mercados es muy diferente del análisis de Coase sobre los límites de la empresa. La mayor parte de la gente cree que hay cosas que no deberían asignarse mediante transacciones mercantiles, aunque no haya acuerdo sobre cuáles son esas cosas.


​Con frecuencia se exponen dos argumentos para limitar el alcance del mercado:


  	Mercados repugnantes: la comercialización de algunos bienes y servicios (órganos vitales o seres humanos) infringe una norma ética o menoscaba la dignidad de las personas participantes.

  	Bienes sociales: existe la opinión muy extendida de que algunos bienes y servicios (llamados sociales, preferentes o meritorios) deberían estar disponibles para todas las personas, con independencia de si están en condiciones o en disposición de pagar o no.



Mercados repugnantes

En la mayoría de los países, existen instituciones arraigadas que permiten a los padres la entrega voluntaria de un bebé en adopción. Sin embargo, las leyes generalmente impiden su venta.

¿Por qué se prohíbe la compraventa de bebés en la mayoría de los países? ¿Acaso un mercado de bebés no proporcionaría, a los padres que deseen vender y a los que deseen comprar, oportunidades para obtener ganancias mutuas mediante el intercambio?

Prácticamente todos los países prohíben la venta de órganos humanos para trasplantes. La gestación subrogada (una mujer que se queda embarazada y da a luz a un bebé para otra pareja a cambio de dinero) no es legal en casi ningún país (aunque sí lo es en Tailandia, Rusia y algunos estados de Estados Unidos). Pero, si se aplicara el razonamiento económico a esos casos, resultaría que es un error impedir esas transacciones cuando ambas partes las llevan a cabo de manera voluntaria porque esperan beneficiarse mutuamente.

Sin embargo, el simple razonamiento económico no puede aplicarse a cualquier intercambio. Una objeción podría ser que tal vez la venta no sea realmente voluntaria y la pobreza haya llevado a concertar una transacción de la que alguien podría arrepentirse más tarde. Una segunda razón sería la creencia de que poner precio a un bebé o a una parte del cuerpo infringe un principio de la dignidad humana. Y corrompe nuestra actitud hacia el prójimo.


​​En nuestro vídeo, Alvin Roth, que ganó el premio Nobel por su obra, explica por qué califica de repugnantes a esas transacciones.1

                        
                    Alvin Roth explica el funcionamiento de los mercados de emparejamiento.    



​​​Los filósofos Michael Walzer y Michael Sandel han tratado lo que llamamos los límites morales de los mercados. Algunas transacciones mercantiles chocan con la forma en que valoramos la humanidad (como la compraventa de personas esclavizadas) y otras van contra los principios de la democracia (como la venta de votos). Hemos analizado algunas de las ventajas de asignar recursos utilizando los mercados y el sistema de precios. En ese análisis hemos supuesto implícitamente que el intercambio de un bien por dinero no influía en su valor intrínseco para el comprador ni para el vendedor.2 3

Pero el valor que atribuyen los votantes a sus derechos democráticos o las actitudes de los padres hacia sus hijos podrían variar si se vendieran y se compraran. Cuando reflexionamos sobre si sería beneficioso contar con un nuevo mercado o con incentivos monetarios, deberíamos tener en cuenta si eso podría terminar desplazando otras normas sociales o las preferencias éticas.

Michael Sandel investiga los límites morales de la audiencia en su charla TED «Por qué no debemos confiar en los mercados para las cuestiones cívicas».

                        
                    Michael Sandel investiga los límites morales de la audiencia en su charla TED «Por qué no debemos confiar en los mercados para las cuestiones cívicas».    


Bienes sociales


	bien meritorio, bien preferente, bien social
	Bien o servicio que debería estar disponible para todas las personas por razones éticas, puedan pagarlo o no.




​Algunos bienes y servicios se consideran especiales en cuanto que deberían estar disponibles para todo el mundo de forma gratuita. Son los llamados bienes sociales, preferentes o meritorios, que proporcionan las administraciones públicas en lugar de que los asigne un mercado que se rige por la disposición a pagar.

En la mayoría de los países, la educación primaria es gratuita para todos los niños y se financia con los impuestos. Una atención médica básica, al menos para urgencias, también suele estar disponible para todas las personas, independientemente de su capacidad para pagar. Lo mismo ocurre en muchos países con la defensa legal en un juicio: la persona que no puede pagarse un abogado debe poder contar con representación jurídica sin cargo alguno. La seguridad personal (por ejemplo, la protección contra incendios en el hogar o contra agresiones con violencia) generalmente está garantizada por los servicios de extinción de incendios y la protección policial, que son servicios públicos.

Las personas con ingresos limitados carecen del acceso a muchas cosas. Por lo general, viven en viviendas de baja calidad y, a menudo, poco saludables, y tienen oportunidades muy limitadas de disfrutar de viajes de placer. ¿Por qué la atención médica básica y la escolarización, la representación legal, la policía y la protección contra incendios son diferentes? ¿Por qué habría que proporcionar ciertos tipos de bienes gratis a todo el mundo? Según la idea de los bienes sociales, el acceso a algunos tipos de bienes es cuestión de derechos (como el derecho a votar) y no de la capacidad de pagar. Los derechos que se garantizan varían de un país a otro y han cambiado a lo largo de la historia, incluido el voto, que distaba de ser un derecho universal en la mayoría de los países hasta principios del siglo XX. En términos generales, la respuesta es que, como sociedad, decidimos que algunos bienes y servicios tienen tanta importancia que deben considerarse un derecho de toda la ciudadanía, sobre todo porque conllevan graves repercusiones para la vida futura de cada persona.


  Ejercicio 10.13 El capitalismo entre adultos con libre albedrío

  ¿Cuáles son los límites del razonamiento económico? ¿Se deberían permitir todos los intercambios contractuales voluntarios entre adultos que accedan a ellos?

  Comenta lo que piensas acerca de los siguientes intercambios hipotéticos. Supongamos que, en todos los casos, las personas involucradas son adultos racionales en su sano juicio que han sopesado las alternativas y las consecuencias de lo que van a hacer. Para cada caso, decide si apruebas que tenga lugar la transacción y, si no la apruebas, si crees que debería o no estar prohibida. En cada caso, explica por qué la transacción descrita produce beneficios mutuos (es decir, es una mejora de Pareto con respecto a no permitir el intercambio).

  
    	Se ha descubierto un complicado procedimiento médico que cura una forma rara de cáncer en pacientes que, de no recibirlo, seguramente morirían. Por la escasez de personal, resulta imposible tratar a todos los posibles beneficiarios y el hospital ha instaurado la norma de tratarlos según el orden de llegada. Sarah, una paciente adinerada que está al final de la lista, ofrece pagar a Ben, una persona pobre que figura al principio de la lista, 1 millón de dólares por intercambiar sus respectivos puestos. Si Ben acepta la permuta y posteriormente muere (lo cual es muy probable), sus hijos heredarán el dinero. Ben acepta.

    	Estás haciendo cola para el cine y ya están casi agotadas las entradas. Alguien que está al final de la cola se acerca a la mujer que te precede y le ofrece 25 dólares para intercambiar puestos (él pasa a estar delante de ti y ella va al final de la fila).

    	Una persona que no se interesa por la política y que nunca vota en las elecciones acepta votar por el candidato que le pague la cantidad más alta.

    	William y Elizabeth son una pareja rica que han tenido un bebé con una anomalía congénita leve. Venden el bebé a unos vecinos (también ricos) y compran otro sin defectos de nacimiento a una familia que necesita el dinero.

    	Una persona con ingresos suficientes decide que le gustaría venderse como esclavo. Encuentra un comprador dispuesto a pagar el precio que pide. El aspirante a esclavo destinará el dinero a la educación de sus hijos.

  




  
    	
      Alvin E. Roth. 2007. «Repugnance as a Constraint on Markets». Journal of Economic Perspectives 21 (3): pp. 37–58. ↩

    

    	
      Michael Sandel. 2009. Justice. Londres: Penguin [Justicia: ¿hacemos lo que debemos? trad. cast. de Juan Pedro Campos, Barcelona: Debate, 2011]. ↩

    

    	
      Michael Walzer. 1983. Spheres of Justice: A Defense of Pluralism and Equality. Nueva York, NY: Basic Books [Las esferas de la justicia: una defensa del pluralismo y la igualdad, trad. cast. de Humberto Rubio. México DF: Fondo de Cultura Económica, 1993]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 Éxitos y fallos de los mercados: efectos de las decisiones privadas en la sociedad

10.12 Resumen


  	Para que una asignación de recursos sea paretoeficiente, el coste social marginal de la producción y del consumo de todos los bienes debe ser igual al beneficio social marginal.

  	Cuando los costes o beneficios privados y sociales difieren y quienes toman las decisiones solo tienen en cuenta sus intereses privados, los efectos externos de sus decisiones dan lugar a una mala asignación (ineficiencia de Pareto).

  	Para que los mercados asignen los recursos con eficiencia, los precios deben reflejar los costes y beneficios sociales marginales. Se produce un fallo de mercado si los precios envían mensajes equivocados o si no existen los mercados pertinentes.

  	Si los derechos de propiedad están establecidos claramente, puede lograrse una asignación eficiente por medio de una negociación privada. Pero esto no sucederá si, como es habitual, los costes de transacción dificultan la negociación.

  	Cuando fallan los mercados y la negociación privada, los impuestos o la regulación del Estado pueden ayudar a solucionar el problema. Pero también hay limitaciones (como la falta de información importante) que influyen en la eficacia de las políticas públicas.

  	Los bienes públicos son un caso especial de beneficios externos. No son rivales: el coste marginal de suministrar a un usuario adicional es cero.

  	Las empresas privadas no proporcionarán un bien público de manera eficiente. Si el bien es excluible, es posible que una empresa lo proporcione a un número de consumidores que no sea paretoeficiente poniendo un precio por encima del coste marginal.

  	Los recursos compartidos o de acceso abierto no son excluibles, pero como mínimo sí son parcialmente rivales. Esto también provoca malas asignaciones, es decir, sobreexplotación o sobreutilización.
Cuando hay información relevante que es asimétrica (o no es verificable) para las partes de una interacción, el contrato será incompleto y el resultado, ineficiente, ya que lo que no quede cubierto en el contrato es un efecto externo de una parte sobre la otra.

  	Entre otros ejemplos, está el problema de las acciones ocultas en el mercado de trabajo cuando el esfuerzo extra por parte del trabajador es un beneficio externo para el empleador y queda sin compensar.

  	Los atributos ocultos tienen como consecuencia una selección adversa, ya que los compradores o vendedores con mejores atributos se retiran del mercado.

  	Algunos bienes y servicios no se asignan en los mercados, porque existe el consenso de que son bienes sociales que deberían estar disponibles para todo el mundo o de que sería repugnante intercambiarlos por dinero.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 10

  
    	Eficiencia de Pareto, mala asignación de los recursos, efectos externos (o externalidades), fallo de mercado y mercados ausentes.

    	Costes externos y beneficios externos (o, lo que es lo mismo, deseconomías externas o externalidades negativas y economías externas o externalidades positivas).

    	Un modelo de mala asignación cuando hay costes externos de producción (contaminación); costes y beneficios sociales y privados marginales: CSM, CPM, BSM, BPM.

    	Costes y beneficios externos marginales: CEM y BEM; CSM = CPM + CEM y, también, BSM = BPM + BEM.

    	Instituciones legales: propiedad privada, contratos y la importancia de la información verificable.

    	La negociación como solución para los efectos externos; derechos de propiedad, opciones de reserva y costes de transacción.

    	Otras soluciones: regulación, impuesto pigouviano (o subvención), compensación legal y reparación.

    	Bien público, no rivalidad, free-rider; un modelo de mala asignación en el caso de un bien público; excluibilidad, pérdida irrecuperable.

    	Bienes públicos excluibles (también conocidos como bienes con escasez artificial o bienes de club).

    	Recursos de acceso abierto, recursos comunes, bienes públicos congestionables, bienes privados.

    	Información asimétrica o información no verificable, contratos incompletos, problemas de acciones ocultas y riesgos morales.

    	Atributos ocultos, selección adversa.

    	Limitaciones del razonamiento económico: bienes sociales, mercados repugnantes.
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Una mirada al futuro de la economía después de La economía 2.0

Si acabas de terminar tu primer curso de Económicas, quizá te estés preguntando ¿y ahora qué? Si eres estudiante, sigue leyendo para saber qué relación mantiene La economía con otras formulaciones que también te encontrarás y que quizás te interese estudiar para afianzar conocimientos. Si eres docente, sigue leyendo para poner en contexto el planteamiento que sigue CORE Econ en relación con las ciencias económicas.

Si buscas cursos de un nivel intermedio (de segundo año) basados en el enfoque de CORE Econ, te recomendamos consultar:


  	Samuel Bowles y Simon Halliday. 2022. Microeconomics: Competition, Conflict, and Coordination. Oxford, Oxford University Press. PDF gratuito disponible en línea.

  	Wendy Carlin y David Soskice. 2023. Macroeconomics: Institutions, Instability, and Inequality. Oxford, Oxford University Press. PDF gratuito disponible en línea.



Otros textos que trascienden el paradigma introductorio convencional son:


  	Martin Osborne y Ariel Rubinstein. 2021. Models of Microeconomic Theory. PDF gratuito disponible en línea.

  	Olivier Blanchard. 2020. Macroeconomics. Pearson, Nueva York [Versión disponible en castellano de la edición previa: Macroeconomía, trad. cast. de José Isidoro García de Paso, Madrid: Pearson Educación, S.A., 2017].

  	Charles I. Jones. 2020. Macroeconomics. W.W. Norton & Co [Versión disponible en castellano de una edición previa: Macroeconomía, trad. cast. de María Esther Rabasco, Barcelona: Antoni Bosch, 2009].



Quizás también te interese el curso intermedio que imparte Jeff Ely en la Universidad del Noroeste (NU). Sus clases y consejos para la enseñanza y el aprendizaje de esta materia son de acceso libre en línea.

La economía ha sido una introducción a aquello que consideramos el mejor saber de los economistas en este momento. O tal vez deberíamos decir a aquello que creemos saber. Porque, como siempre ha sido, las ciencias económicas se encuentran en constante cambio.

Tres grandes economistas que influyeron en nuestra redacción de La economía

En 1848, el filósofo y economista John Stuart Mill publicó la obra Principles of Political Economy, el primer gran manual sobre ciencias económicas. Este fue el principal libro de texto que se usó en el mundo anglófono hasta que 42 años después fue reemplazado por Principles of Economics (Principios de economía), de Alfred Marshall. Puede que a los lectores de Mill los tranquilizara leer:


  Por fortuna, no hay nada en las leyes del valor (microeconomía) que aún falte por aclarar por parte de este autor o de cualquier otro futuro; la teoría sobre este asunto está completa.



Ningún autor actual de un manual sobre economía sería realista si proclamara eso ahora. Nuestra interpretación de la economía cambia sin cesar. El volumen de macroeconomía analiza las lecciones que aprendimos con la Gran Depresión, el fin de la edad dorada del capitalismo y la crisis financiera de 2008.

Tres grandes pensadores cuyas ideas fundamentales se forjaron en el siglo XX han transformado la concepción que tenemos hoy de la economía. (Los tres figuran en las secciones tituladas «Grandes economistas»). En 1936, durante la Gran Depresión, John Maynard Keynes introdujo la idea de la demanda agregada y sus factores determinantes para explicar por qué una economía capitalista puede experimentar niveles elevados de desempleo de manera persistente. Solo 12 años después, la demanda agregada se convirtió en un concepto fundamental de una introducción a las ciencias económicas que escribió Paul Samuelson y que, a su vez, desplazó muchas de las ideas de los Principios de Marshall y acabaría convirtiéndose en la obra de referencia que cualquier aspirante a economista debía conocer.

Otro gran economista, Friedrich Hayek, introdujo la noción del mercado como un sistema que procesa información. Su artículo más conocido, publicado en 1945, sostenía que las organizaciones y los sistemas económicos debían valorarse de acuerdo con su aprovechamiento de la información económica relevante, que necesariamente estaba al alcance de unos, pero no de otros. Hayek enfatizaba que los gobiernos no podían acceder a toda la información necesaria para una planificación centralizada de la economía. Sus ideas principales —que la información es incompleta, costosa de adquirir y local— se convirtieron en la base de las teorías que has estudiado en nuestro libro sobre contratos incompletos, tanto en el mercado laboral y como en el crediticio.

La tercera gran contribución a las ciencias económicas de mediados del siglo XX provino del matemático John Nash. Basándose en las ideas de John von Neumann y Oskar Morgenstern, Nash inició el desarrollo de la teoría de juegos para modelizar interacciones estratégicas entre actores económicos o políticos. Su trabajo aportó una perspectiva novedosa para estudiar situaciones económicas. En muchos contextos, sostenía Nash, la gente tendrá en cuenta cómo reaccionarán los demás ante sus acciones, en lugar de ceñirse a un conjunto fijo de precios (cuando es precioaceptante). El equilibrio de Nash ofrece una vía para estudiar resultados que nos encontramos en las economías reales, porque estos responden al resultado conjunto de gran cantidad de personas que actúan de la mejor manera posible teniendo en cuenta lo que hacen las demás.

Nosotros nos hemos inspirado en estos pensadores y hemos aprendido de ellos. Pero, tal como has leído, no hemos adoptado íntegras las aportaciones de ninguno de ellos. Aquí has encontrado modelos y ejemplos que cuestionan la idea optimista de Keynes de que las políticas gubernamentales para gestionar la demanda supondrían a largo plazo una reducción sustancial del desempleo involuntario.

Los problemas de fallos del mercado e inestabilidad económica brindan razones para rechazar la afirmación de Hayek de que los gobiernos deben limitar sus actuaciones para que se respeten los derechos de propiedad y el resto de normas esenciales que permiten el funcionamiento de los mercados. Por último, los modelos inspirados en Nash de interacciones entre individuos aparentemente capaces de calcular las complejísimas consecuencias de sus propias acciones, pero también incapaces de cooperar entre sí para resolver sus problemas, han sido cuestionados por experimentos conductuales modernos y por la investigación sobre capacidades cognitivas humanas.

Aun así, las aportaciones de Keynes, Hayek y Nash —la demanda agregada, la economía de la información y las interacciones estratégicas modelizadas por la teoría de juegos— se han convertido en los fundamentos del pensamiento económico moderno. Antes de que finalizara el siglo XX, estas tres innovaciones formaban parte del contenido estándar de los cursos de economía de posgrado. Como verás, su influencia es generalizada en manuales de nivel avanzado como Microeconomic Theory, de Andreu Mas-Colell, Michael Whinston y Jerry Green, o Advanced Macroeconomics (Macroecnomía avanzada), de David Romer.

Un conjunto singular de modelos de referencia de CORE Econ

Pero, si bien la demanda agregada se introdujo casi de inmediato como tema esencial en cualquier iniciación a las ciencias económicas, la información asimétrica y la teoría de juegos suelen abordarse al final de los cursos introductorios, si es que llegan a verse. Es comprensible que el alumnado contemple estos planteamientos como meras extensiones de los modelos que han aprendido. Pero no es así. Estas teorías ponen en duda que dos de los conceptos fundamentales del modelo estándar (el comportamiento precioaceptante de las empresas y los contratos completos posibilitados por una información completa) deban constituir el referente sobre el que construir nuestros modelos.

De igual manera que Samuelson popularizó el concepto de demanda agregada en su texto introductorio, CORE Econ tomó la economía de la información y la interacción social estratégica y convirtió esos dos conceptos en parte de los fundamentos de un paradigma económico accesible para el alumnado que se inicia en la materia. (Un paradigma científico es un conjunto de conceptos básicos sobre la interpretación que hace del mundo un grupo de especialistas y que se plasma en los manuales introductorios ampliamente aceptados en esa disciplina. Los sucesivos libros de texto de Mill, Marshall y Samuelson constituyen ejemplos de paradigmas previos).

También hemos integrado avances más recientes en nuestro campo procedentes del ámbito de la economía conductual. la dinámica económica y la economía institucional. En la figura A comparamos el referente convencional (que sigue sirviendo de base para la mayoría de textos introductorios) con lo que acabas de estudiar en este libro. Consideramos que el referente basado en el modelo walrasiano, el de la columna izquierda, es el estándar que se enseña a la mayoría del alumnado, a partir del cual se estudian «desviaciones». El ejemplo más obvio de esto lo encontramos en la idea de que los mercados precioaceptantes son el caso típico, mientras que la competencia monopolística es una extensión de él (o una «imperfección»).






  
    	Temas
    	Marco de referencia que se enseña en cursos de introducción a las ciencias económicas
    	Nuevo marco de referencia de CORE Econ
  



  
    	Personas
    	son previsoras y egoístas
    	también tienen una cognición limitada (por ejemplo, tienen un sesgo hacia el presente) y se mueven por razones diferentes al interés propio, como normas sociales de equidad y reciprocidad o la defensa de la sostenibilidad
  

  
    	Interacciones
    	se dan entre precioaceptantes en mercados competitivos
    	incluyen fijadores de precios, de tipos de interés y de salarios, interacciones estratégicas e interacciones no comerciales
  

  
    	Tecnología
    	rendimientos constantes o deseconomías de escala
    	también hay rendimientos crecientes, curvas de coste medio decrecientes a largo plazo, retroacciones positivas
  

  
    	Información
    	es completa
    	suele ser incompleta, asimétrica y no verificable.
  

  
    	Contratos
    	son completos y ejecutables a coste cero
    	son incompletos en cuanto al esfuerzo y la diligencia con que se trabaja dentro del mercado laboral y del mercado crediticio, y en cuanto a otros efectos externos, como la congestión del tráfico rodado o el conocimiento
  

  
    	Instituciones
    	constituidas por los mercados, la propiedad privada y los gobiernos
    	también incluyen reglas informales (normas), empresas, sindicatos y bancos
  

  
    	Historia
    	se ignora en gran medida
    	proporciona datos sobre reglas del juego alternativas y sobre el proceso de cambio
  

  
    	Diferencias entre personas
    	se limitan a diferencias en cuanto a preferencias y a restricciones presupuestarias entre compradores y vendedores
    	también incluyen posiciones asimétricas como, por ejemplo, la de empleadores y empleados, la de prestamistas y prestatarios o la de propietarios de empresas y sus compradores
  

  
    	Poder
    	formado por el poder de mercado y el poder político
    	también abarca el poder estructural y el poder de negociación, incluido el poder de un principal sobre otra persona dentro del mercado laboral, el crediticio y otros
  

  
    	Rentas económicas
    	crean ineficiencias a través de la «captación de rentas»
    	también son habituales en economías privadas que funcionan bien, e incentivan la innovación o el esfuerzo en el trabajo
  

  
    	Estabilidad e inestabilidad
    	la economía se estabiliza por sí sola
    	tanto la estabilidad como la inestabilidad son características propias de la economía
  

  
    	Valoración
    	está limitada a la existencia de ganancias mutuas sin explotar (ineficiencia de Pareto)
    	también incluye la equidad
  

  
    	Orígenes en el siglo XX
    	Marshall, Walras, Keynes
    	también Schumpeter, Nash, Ostrom, Hayek
  







Figura A 
A  Comparativa del paradigma convencional con el de La economía de CORE Econ. Esta figura y las ideas relacionadas con ella se explican con más detalle en el artículo de Samuel Bowles y Wendy Carlin. 2020. «What students learn in economics 101: Time for a change». Journal of Economic Literature 58 (1): pp. 176–214. Esta figura se basa en la tabla original que se publicó en esta revista.






La columna de la derecha ofrece una interpretación muy diferente de la economía. Por ejemplo, es posible que después de estudiar con La economía, tengas una idea distinta de la competencia. Hayek señaló que suponer un estado de equilibrio entre comerciantes que aceptan los precios establecidos imposibilita cualquier análisis serio de la competencia, la cual define, siguiendo a Samuel Johnson, como «la acción para intentar conseguir lo que otra persona intenta conseguir al mismo tiempo para sí».

Y proseguía de este modo:


  Entonces, ¿cuántas de las estrategias que se adoptan en la vida cotidiana para ese fin seguirían estando disponibles para un vendedor en un mercado en el que prevaleciera lo que se conoce como «competencia perfecta»? Creo que la respuesta es «exactamente ninguna». La publicidad, la reducción agresiva de precios y el perfeccionamiento (la «diferenciación») de los bienes o servicios producidos quedan excluidos por definición: «competencia perfecta» significa, de hecho, ausencia de cualquier actividad competitiva.



No se trata de una mera cuestión de gustos. Los conceptos de la columna de la derecha son esenciales para intentar resolver las preguntas en las que deberían centrarse las ciencias económicas de acuerdo con la opinión que recibimos de estudiantes de todo el mundo. La columna de la izquierda de la tabla de la figura B contiene algunos de los problemas más graves que deberían abordar las ciencias económicas de acuerdo con lo que nos dicen nuestro alumnado y otras personas; la columna de la derecha muestra algunos conceptos esenciales para entender estos problemas.




      
  
    
      	Problemas del mundo
      	Conceptos económicos esenciales
    

  
  
    
      	Creación de riqueza, innovación y crecimiento
      	Rentas schumpeterianas (de innovación), desequilibrio
    

    
      	Sostenibilidad ambiental
      	Interacciones sociales no comerciales, preferencias altruistas, retroacciones positivas, inestabilidad
    

    
      	Desigualdad
      	Rentas, poder estructural y de negociación, instituciones, equidad
    

    
      	Desempleo y fluctuaciones
      	Contratos incompletos en mercados laborales y crediticios
    

    
      	Inestabilidad
      	Los precios como información y la dinámica de fijación de precios
    

  


    


Figura B 
Problemas importantes que, según nos dicen el alumnado y otras personas, deberían abordar las ciencias económicas.






CORE Econ tiene el compromiso de seguir siendo un proyecto en desarrollo. Es seguro que el nuevo marco de referencia de la figura A dejará de ser válido a medida que aparezcan problemas nuevos, datos nuevos y nuevas herramientas de análisis. Pero dudamos que flaquee nuestro compromiso de seguir aprendiendo de otras disciplinas científicas y de contribuir a ellas en la medida de nuestras posibilidades.

El poder, las normas sociales y las ciencias económicas como ciencias sociales

Abba Lerner, otro economista de mediados del siglo XX, explicó el éxito del marco de referencia walrasiano:


  Una transacción económica es un problema político resuelto… La economía se ha ganado el título de «Reina de las ciencias sociales» al elegir como materia de estudio problemas políticos ya resueltos.



El conflicto de intereses que surge en toda transacción, sostenía él, se resuelve con un contrato cuyo cumplimiento exigirán los tribunales, no las partes que intervienen en la transacción. «La solución [convencional] es, en esencia, la transformación del conflicto de problema político en transacción económica», escribió.

En un mundo que funcione de acuerdo con el modelo competitivo walrasiano, basado en contratos completos, no tendrá cabida la política: si el contrato es verdaderamente completo, no habrá nada sobre lo que ejercer el poder. Si la persona trabajadora no rindiera tal como se comprometió a hacer, entonces bastaría con no pagarle. La persona empleadora no tendría ninguna necesidad de ejercer poder sobre la empleada amenazándola, por ejemplo, con el despido. El contrato bastaría por sí solo para garantizar el resultado necesario para que la empresa obtuviera beneficios. Este aspecto del modelo walrasiano fue lo que animó a Samuelson a emitir la siguiente observación: «En un mercado perfectamente competitivo no importa en realidad quién contrata a quién, así que dejemos que el trabajo contrate al capital».

El supuesto de un contrato laboral completo también implicaba que la persona empleadora no tenía ninguna necesidad de preocuparse por las posibles preferencias de la persona que empleara como, por ejemplo, su ética laboral o su deseo de enviar mensajes a sus amistades durante el desempeño de su trabajo. Un resultado de este y de otros supuestos del marco de referencia del modelo walrasiano incorporados al paradigma de Samuelson era que aquella «Reina de las ciencias sociales» a la que había aludido Lerner podía reinar en solitario. Las ciencias económicas podían ignorar sin ningún problema numerosas perspectivas adicionales importantes, como:


  	la de juristas que han estudiado contratos en el mundo real y las dificultades de exigir su cumplimiento;

  	la de especialistas en psicología y sociología que aspiran a entender las motivaciones y los razonamientos de personas reales;

  	la de especialistas en filosofía y la ciudadanía de a pie que se rigen por la justicia económica, la libertad individual y la dignidad;

  	la de especialistas en ciencias políticas que contemplan la estructura jerárquica de una empresa, en parte, como un sistema de poder;

  	la de especialistas en historia, antropología y arqueología que estudian la diversidad de instituciones que rigen nuestra vida económica y que han moldeado nuestro desarrollo desde la prehistoria;

  	la de especialistas en biología y ecología y en otras ramas del saber que consideran la economía como una parte de la biosfera, con efectos «externos» inevitables sobre su funcionamiento y su sostenibilidad.



CORE Econ se ha apoyado (y lo seguirá haciendo) en estos conocimientos y los procedentes de otras disciplinas para entender cómo se fijan precios, salarios y tipos de interés, cómo funciona la economía en su conjunto y otras cuestiones cruciales relacionadas con esta materia. En lugar de contemplar toda la actividad económica a través de la lente de un solo modelo de mercados competitivos con contratos completos, CORE Econ te invita a reflexionar sobre la economía tal como la conciben los economistas dedicados a la investigación, es decir, como una combinación diversa de instituciones y comportamientos que se estudia mejor si se eligen con buen juicio aquellos modelos comprobados a través de los hechos.

Buena suerte en la próxima etapa

Si a partir de aquí sigues dedicándote a las ciencias económicas, podrás aplicar los conceptos, los datos y las competencias que hayas aprendido estudiando La economía. Si no continúas, ya sabes a dónde volver para refrescar ideas y encontrar nuevo material de aprendizaje. En cualquier caso, comprobarás que las ciencias económicas seguirán cambiando en respuesta a un mundo cambiante, y que estos conocimientos permiten desarrollar políticas que contribuyan a crear un mundo nuevo más justo y más sostenible a la vez.

	



    

        

    
    

	
Glosario


	acciones, participaciones
	Las acciones o participaciones son activos financieros que pueden comprarse y venderse, lo que otorga a sus propietarios (los accionistas) la propiedad compartida de los activos de una empresa y, por lo tanto, el derecho a recibir la parte correspondiente del beneficio de la empresa.
	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.
	activo específico de una empresa
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una empresa si solo tiene valor dentro de una empresa concreta. Los activos específicos de una empresa incluyen cualquier conocimiento o destreza que solo sea valioso mientras la persona permanezca empleada en una empresa concreta. Véase también: activo específico de una relación.
	activo específico de una relación
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una relación si solo tiene valor dentro de una relación económica (por ejemplo, un contrato para que una empresa suministre a otra). Por ejemplo, puede ser cualquier conocimiento o técnica que solo resulte de valor mientras una persona tiene un empleo en una empresa en particular. Véase también: activo específico de una empresa.
	ahorro
	Cuando el gasto en consumo es inferior a los ingresos netos, se produce ahorro y aumenta la riqueza. Véase también: riqueza.
	altruismo
	El altruismo es una preferencia social: se considera altruista a aquella persona que está dispuesta a afrontar un coste para beneficiar a otra.
	asignación
	En una interacción económica, una asignación es una distribución particular de bienes u otros objetos de valor entre todos los participantes.
	aversión a la desigualdad
	Preferencia por resultados más equitativos y aversión a resultados en los que algunos individuos (aunque entre ellos esté uno mismo) reciben más que otros.
	aversión al riesgo
	Una persona con aversión al riesgo prefiere la certeza (por ejemplo, recibir 100 dólares con seguridad) a un resultado arriesgado del mismo valor medio (como la posibilidad al 50 % de recibir 200 dólares o nada).
	barreras de entrada
	Expresión que hace referencia a todo aquello que dificulta la entrada de empresas nuevas en un mercado, como los derechos de propiedad intelectual o las economías de escala en la producción.
	beneficiario residual
	Persona que recibe los ingresos restantes de una empresa u otro proyecto después del pago de todos los costes contractuales (por ejemplo, el coste de contratar trabajadores y pagar impuestos).
	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).
	beneficio externo marginal (BEM)
	Beneficio que proporciona una unidad adicional de un bien a alguien que no sea quien toma la decisión (o suma de esos beneficios si se ven afectadas otras personas). El beneficio social marginal es la suma del BEM y el beneficio privado marginal para quien toma la decisión: BSM = BEM + BPM.
	beneficio normal
	Es la rentabilidad que la empresa debe pagar a sus accionistas para inducirlos a que conserven las acciones. La tasa de beneficio normal es igual al coste de oportunidad del capital y se incluye en los costes de la empresa. Cualquier beneficio adicional (ingresos mayores que los costes) se denomina beneficio económico. Una empresa que tenga solo un beneficio normal tiene cero beneficio económico.
	beneficio privado marginal (BPM)
	Beneficio que conlleva la producción o el consumo de una unidad adicional de un bien a un productor o un consumidor, respectivamente. Se denomina beneficio privado marginal (BPM) para destacar que no incluye los beneficios externos que conlleven para otros. Véase también: beneficio externo marginal (BEM), beneficio social marginal (BSM).
	beneficio social marginal (BSM)
	Es el beneficio que aporta, tanto al productor o consumidor (beneficio privado marginal) como a otros, la producción o consumo de una unidad adicional de un bien. BSM = BPM + BEM.
	bien de consumo
	Todo aquel bien que puede ser adquirido por consumidores, incluidos tanto los bienes de corta duración como los de larga duración, denominados bienes de consumo duradero.
	bienes
	En economía se emplea a veces este término de un modo muy general para referirse a cualquier cosa por la que se interese un individuo y de la que querría tener más. Además de los bienes que se venden en un mercado, pueden considerarse bienes, por ejemplo, el tiempo libre o el aire limpio.
	bienes públicos congestionables
	Si un bien público se convierte en parcialmente rival a medida que más personas lo utilizan, puede describirse como un bien público congestionable.
	bien meritorio, bien preferente, bien social
	Bien o servicio que debería estar disponible para todas las personas por razones éticas, puedan pagarlo o no.
	bien privado
	Bien que es rival (si una persona consume una unidad del bien, esa unidad no está disponible para otros) y excluible (se puede evitar que las personas lo consuman).
	bien público
	Bien que, si está disponible para alguien, lo está para todo el mundo sin coste adicional. Esta característica se denomina ausencia de rivalidad. Hay economistas que consideran los bienes públicos en un sentido más estricto como los que, además de no rivales, son no excluibles (que es imposible impedir que alguien los consuma).
	bien público excluible, bien de club
	Un bien que sea no rival (puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero que es excluible (es posible impedir que ciertas personas lo utilicen) puede denominarse bien público excluible o bien de club.
	bono
	Activo financiero con el que un gobierno (o una empresa) toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (y a devolver el dinero cuando finalice dicho periodo).
	bono del Estado
	Activo financiero por el que el Estado toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y por el que se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (así como a devolver el dinero una vez finalizado dicho periodo).
	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.
	capital humano
	Acumulación de conocimientos, aptitudes, atributos conductuales y características personales que determinan la productividad laboral o las retribuciones laborales de un individuo. La inversión en capital humano, a través de la formación académica, la capacitación y la socialización, aumenta esa riqueza. El capital humano forma parte de la dotación de un individuo. Véase también: dotación.
	capitalismo
	Sistema económico cuya forma principal de organización económica es la empresa, donde propietarios privados de bienes de capital contratan mano de obra para producir bienes y servicios que se venderán en los mercados con la intención de obtener beneficios. Las principales instituciones económicas de un sistema capitalista son la propiedad privada, los mercados y las empresas.
	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee.
	cártel
	Grupo de empresas que se ponen de acuerdo (coluden) para fijar la producción y/o los precios con el fin de incrementar sus beneficios conjuntos.
	causalidad, relación causal
	Se dice que una relación entre dos variables es causal si se puede determinar que un cambio en una variable produce un cambio en la otra. Si bien una correlación implica tan solo que dos cosas han variado a la vez, la causalidad conlleva un mecanismo que explica la asociación y es, por tanto, un concepto más restrictivo. Véase también: experimento natural, correlación.
	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.
	choque exógeno, shock exógeno
	Un choque exógeno (por ejemplo, un choque de demanda o un choque de oferta) es un cambio en una o más de las variables exógenas de un modelo, es decir, aquellas variables que en otras circunstancias se habrían mantenido constantes por parte de quien ha creado el modelo.
	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.
	competencia perfecta
	Tipo de interacción entre los compradores y los vendedores que tiene lugar en el equilibrio de un mercado cuando (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, (ii) la oferta es igual a la demanda y (iii) todos los participantes actúan como precioaceptantes.
	condición de no escaqueo
	Condición que debe satisfacer el salario para garantizar que la compensación que recibe el trabajador por ejercer el nivel de esfuerzo requerido por el empleador es mayor o igual que la compensación por eludir ese esfuerzo. Véase también: salario de no escaqueo.
	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.
	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	consumo
	Gasto en bienes de consumo. Los bienes de consumo incluyen tanto los bienes y servicios de corta duración como los bienes de larga duración, denominados bienes de consumo duraderos.
	consumo conspicuo, consumo ostentoso
	Compra de bienes y servicios con el fin de exhibir públicamente el nivel social y económico de quien los posee.
	contrato
	Documento o acuerdo legal que especifica un conjunto de actuaciones que deben efectuar las partes que intervienen en el mismo.
	contrato completo
	Un contrato es completo si a) cubre todos los aspectos del intercambio en los que tiene interés cualquiera de las partes, y b) se puede obligar a su cumplimiento (por vía judicial) con un coste casi nulo para las partes.
	contrato ejecutable
	Un contrato es ejecutable si es jurídicamente vinculante. Para que un contrato sea ejecutable es necesario que un tribunal pueda determinar si ambas partes cumplieron sus cláusulas.
	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).
	contrato laboral, contrato de trabajo
	Sistema por el que se paga a las personas que producen por el tiempo que trabajan para sus empleadores.
	convexo, función convexa
	Se dice que una función, \(f(x)\), es convexa si su derivada segunda es positiva para todos los valores de \(x\).
	cooperación
	Participación en un proyecto común destinado a generar beneficios mutuos.
	cooperativa, sociedad laboral
	Una cooperativa es una organización empresarial cuyos miembros poseen conjuntamente los activos de la organización, comparten los ingresos resultantes de su actividad y acuerdan todos juntos cómo gestionar la organización. Una sociedad laboral es una empresa que pertenece en su mayor parte o en su totalidad a las personas que trabajan en ella, quienes contratan y despiden al equipo directivo.
	copyright, derechos de autor
	Derechos de propiedad sobre el uso y la distribución de una obra original.
	correlación
	Se dice que dos variables dentro de una muestra de datos están correlacionadas si se observa que tienden a cambiar a la vez. Si los valores altos de una variable (por ejemplo, los ingresos de las personas) suelen darse junto con valores altos de otra variable (por ejemplo, los años de formación), las variables tienen una correlación positiva. Cuando los valores altos de una variable (por ejemplo, la venta de helados) van asociados a valores bajos de otra variable (por ejemplo, la cantidad de personas que viste con abrigo de invierno) hay una correlación negativa. El hecho de que las variables estén correlacionadas no significa que exista una relación causal entre ellas: es posible que el incremento de las ventas de helados no sea la causa de que haya menos gente vestida con abrigo. Véase también: causalidad.
	corto plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que sucede mientras se mantienen constantes algunas cosas (como los precios, los salarios, las existencias de capital, la tecnología o las instituciones), porque supuestamente son fijas o exógenas en ese periodo de tiempo. Por ejemplo, las existencias de bienes de capital de una empresa pueden ser fijas en el corto plazo, pero a más largo plazo podrían variar (vendiendo algunas o comprando más).
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».
	coste de oportunidad del capital
	Renta que un inversor podría haber recibido, por unidad de gasto en inversión, invirtiendo en otra cosa.
	coste económico
	Los costes directos de una acción (incluidos los monetarios y los derivados del esfuerzo, por ejemplo) más el coste de oportunidad.
	coste externo marginal (CEM)
	Coste de una unidad adicional de producción para alguien que no sea el productor (o suma de esos costes si se ven afectadas otras personas). El coste social marginal es la suma del CEM y el coste privado marginal para el productor: CSM = CEM + CPM.
	coste marginal
	Aumento del coste total cuando se produce una unidad adicional. Corresponde a la pendiente de la función de coste total en cada punto.
	coste medio
	Coste total de producción de una empresa dividido entre el número total de unidades producidas.
	coste privado marginal (CPM)
	Coste para el productor de producir una unidad adicional. Se denomina coste privado marginal o CPM (y no simplemente coste marginal) cuando se resalta que no se incluyen costes externos que la producción impone a otros. Véase también: coste externo marginal (CEM), coste social marginal (CSM).
	costes de transacción
	Costes que dificultan el proceso de negociación o el acuerdo de un contrato, tales como los de conseguir información sobre el bien que se desea comprar o vender o los de hacer cumplir el contrato.
	costes fijos
	Costes de producción que no varían con la cantidad de unidades producidas.
	costes iniciales
	Costes de partida que se producen cuando un vendedor entra en un mercado o en un sector industrial. Suelen incluir los costes de adquisición y equipamiento de nuevos locales, investigación y desarrollo, las patentes necesarias y los costes de la búsqueda inicial de personal.
	coste social marginal (CSM)
	Coste de producir una unidad adicional, incluido tanto el coste para el productor (coste privado marginal) como los costes para otros (el CEM). CSM = CPM + CEM.
	costes totales
	Suma de todos los costes que conlleva para una empresa la producción de todos sus productos.
	costes variables
	Costes de producción que varían con el número de unidades producidas.
	criterio de Pareto
	El criterio de Pareto es una forma de comparar dos asignaciones, A y B. Dice que A es una mejora paretiana con respecto a B si al menos una persona saldría ganando con A frente a B (dicho de otro modo, preferiría A a B) y nadie saldría perdiendo. Decimos que A es una mejora de Pareto frente a B o tiene dominancia de Pareto sobre B.
	cuasilineal, función cuasilineal
	Se dice que una función de utilidad es cuasilineal si depende linealmente de la cantidad de un bien y no linealmente de la de otro. La relación marginal de sustitución entre los dos bienes depende únicamente de la variable no lineal.
	cuota de mercado
	Proporción del mercado que representan las ventas de los productos de una empresa. Puede expresarse como porcentaje de los ingresos totales de ese mercado o de la cantidad total vendida en él.
	curva de demanda
	Una curva de demanda muestra el número de unidades de un bien que los compradores querrían adquirir a cada precio dado. También denominada: función de demanda.
	curva de eficiencia de Pareto
	Conjunto de todas las asignaciones que presentan eficiencia de Pareto. La curva de eficiencia de Pareto también se denomina en ocasiones «curva de contrato», aunque no es necesario que haya un contrato de por medio. Véase también: eficiencia de Pareto.
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.
	curva de indiferencia de reserva
	Curva que indica las combinaciones de bienes que tienen un valor tan alto como una opción de reserva.
	curva de isobeneficio
	Curva que relaciona las combinaciones de precios y cantidades de un bien que a una empresa le generan los mismos beneficios.
	curva de Lorenz
	Representación gráfica de la desigualdad de alguna magnitud, como la renta o la riqueza. Tomando el ejemplo de la renta, las personas de una población se ordenan en sentido ascendente de renta. Primero se calcula la renta total de la población y luego se traza, para cada nivel de renta, el porcentaje de la renta total que está en manos de quienes tienen ese nivel de ingresos o uno menor, con respecto al porcentaje de quienes tienen ese nivel o menor. El área existente entre la curva de Lorenz y la línea de 45 grados, expresada como fracción del área total por debajo de la línea de 45 grados, es una medida de la desigualdad. Salvo para poblaciones pequeñas, es una buena aproximación al coeficiente de Gini. Véase también: coeficiente de Gini.
	curva de oferta
	Muestra el número de unidades de un bien que se ofrecerían en el mercado por parte de los vendedores a un precio dado. La curva de oferta de una empresa representa las unidades que esta ofrece, mientras que la de un mercado (o un sector) indica el número total de unidades ofrecidas por el conjunto de los vendedores del mercado (o empresas del sector). También se denomina: función de la oferta.
	cóncavo, función cóncava
	Se dice que una función, \(f(x)\), es cóncava si su derivada segunda es negativa para todos los valores de \(x\).
	decil, grupos de deciles
	Los deciles dividen un conjunto de observaciones en diez grupos de igual tamaño. El conjunto completo de observaciones se ordena de acuerdo con una variable concreta (por ejemplo, los ingresos). El primer grupo (o decil) está formado por las observaciones del 10 % inferior (por ejemplo, el 10 % con los ingresos más bajos), el segundo por el siguiente 10 % más bajo y el décimo grupo, o decil superior, por el 10 % más alto. Los deciles son los valores de corte que separan cada grupo; el primer decil es el corte entre los grupos del primer y el segundo decil, y así sucesivamente.
	democracia
	Sistema político que, en condiciones ideales, otorga el mismo poder político a toda la ciudadanía y que viene definido por derechos individuales como la libertad de expresión, de reunión y de prensa, así como por elecciones justas en las que prácticamente todas las personas adultas pueden votar y donde el gobierno abandona el poder si las pierde.
	depreciación (de un activo)
	Pérdida de valor de una forma de riqueza que se produce bien por el uso (desgaste) o bien por el paso del tiempo (obsolescencia).
	derechos de propiedad
	Protección legal de la propiedad, incluido el derecho a excluir a otros y a beneficiarse de la cosa poseída o venderla. Los derechos de propiedad pueden abarcar bienes con una definición amplia, como agua limpia, seguridad o educación, si están protegidos por el sistema legal.
	desempleo de búsqueda o friccional
	Como los trabajadores, al igual que los empleos, difieren entre sí, las personas desempleadas y las empresas con vacantes dedican tiempo a buscar un emparejamiento adecuado para ambas partes. El desempleo causado por el proceso de búsqueda y emparejamiento se denomina desempleo de búsqueda o desempleo friccional.
	desempleo involuntario
	Una persona estará en situación de desempleo involuntario si busca trabajo y está dispuesta a aceptar un empleo con el salario habitual para su nivel de cualificación y experiencia, pero no lo encuentra.
	destajo
	En un contrato a destajo, el trabajador percibe una cantidad fija por cada unidad que produce.
	destrucción creativa
	Denominación de Joseph Schumpeter para aludir al proceso mediante el cual las viejas tecnologías y las empresas que no se adaptan son barridas por otras nuevas porque no pueden competir en el mercado. Desde su perspectiva, la quiebra de empresas no rentables es creativa porque libera mano de obra y bienes de capital para que puedan emplearse en nuevas combinaciones.
	dilema del prisionero
	Juego que tiene un equilibrio de estrategias dominantes, pero también un resultado alternativo que produce una compensación mayor para todos los jugadores. Así, el equilibrio de Nash no es paretoeficiente. Véase también: eficiencia de Pareto.
	dilema social
	Situación en la que las actuaciones individuales de varios participantes para alcanzar sus propios objetivos arrojan un resultado peor a algún otro que podrían haber logrado en caso de haber actuado juntos o de manera coordinada y consensuada, y no de forma individual.
	discriminación de precios
	Estrategia de venta en que se establecen diferentes precios para diferentes compradores o grupos de compradores en función de lo que cada uno está dispuesto a pagar.
	disposición a aceptar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad mínima de dinero que aceptaría a cambio de una unidad del bien (es decir, su precio de reserva). Véase también: disposición a pagar.
	disposición a pagar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad máxima que pagaría para adquirir una unidad del bien. Véase también: disposición a aceptar.
	división del trabajo
	Especialización de las personas que producen para realizar tareas distintas durante el proceso de producción.
	división sexual del trabajo
	Diferencias que se dan entre hombres y mujeres en cuanto a cómo transcurre su tiempo de trabajo (remunerado y no remunerado).
	dominancia de Pareto, paretodominante
	La asignación A es paretodominante sobre la asignación B si es mejor según el criterio de Pareto, es decir, si al menos una persona sale mejor parada con A que con B y nadie sale perdiendo. Véase también: criterio de Pareto.
	dotación
	Las dotaciones de una persona son aquellas cosas que posee y le permiten percibir ingresos. Incluyen la riqueza física (por ejemplo, tierra, vivienda, maquinaria); la riqueza financiera (como ahorros, acciones o participaciones y bonos); la propiedad intelectual (como patentes, derechos de autor); los conocimientos, capacidades, habilidades y experiencia que repercuten en la remuneración laboral; la ciudadanía y el derecho a trabajar. También abarcan características como la nacionalidad, el sexo, la raza y la clase social si estas repercuten en los ingresos.
	economía
	La economía es el estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras.
	economía evolutiva
	Planteamiento que estudia el proceso de cambio económico, el cual incluye la innovación tecnológica, la difusión de nuevas normas sociales y el desarrollo de instituciones nuevas.
	economías de alcance
	Ahorro de costes que se produce cuando dos o más productos son producidos por una sola empresa, en lugar de producirse en empresas separadas.
	economías de escala de red
	Una empresa se enfrenta a economías de escala de red cuando un incremento en el número de usuarios de un producto de la empresa implica un aumento en el valor del producto para cada uno de ellos, porque están conectados entre sí.
	efecto desplazamiento o efecto expulsión
	Existen dos usos muy distintos para estos términos. Uno se refiere al efecto negativo que se observa cuando los incentivos económicos desplazan las motivaciones éticas o sociales de las personas. En los estudios sobre comportamientos individuales, los incentivos pueden conllevar un efecto desplazamiento sobre las preferencias sociales. El segundo uso del término alude a cuando el aumento del gasto público induce una reducción del gasto privado, tal como cabría esperar, por ejemplo, en una economía que trabaja a pleno rendimiento o cuando una expansión fiscal va asociada a una subida de los tipos de interés.
	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.
	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.
	efecto Veblen
	Efecto negativo producido sobre otros que es consecuencia de que una persona consuma bienes, como viviendas, ropa o vehículos de lujo, que exhiben o reflejan la posición social. Véase también: consumo conspicuo.
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	elasticidad de la demanda al precio
	Variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Se expresa con un número positivo. Si es mayor que 1, la demanda es elástica; en caso de estar entre 0 y 1, es inelástica.
	emprendedor
	Persona que crea o es pionera en la adopción de tecnologías, formas de organización y otras oportunidades novedosas.
	empresa
	Organización económica donde propietarios de bienes de capital contratan y dirigen a trabajadores para la producción de bienes y servicios destinados a venderse en mercados para obtener beneficios.
	endógeno
	En economía, este término significa ‘generado por el modelo’. En un modelo económico, una variable es endógena si su valor viene determinado por el funcionamiento del modelo (en lugar de estar fijado por quien crea el modelo). Véase también: exógeno.
	equidad
	Forma de evaluar una asignación dependiendo del concepto de justicia que se tenga.
	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.
	equilibrio competitivo
	Un mercado se encuentra en equilibrio competitivo si la cantidad ofertada es igual a la cantidad demandada a un precio dado y si todos los compradores y vendedores son precioaceptantes, de tal modo que nadie puede beneficiarse si intenta realizar un intercambio a un precio distinto.
	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.
	equilibrio en estrategias dominantes
	Un equilibrio en estrategias dominantes es un equilibrio de Nash en el que las estrategias de todos los jugadores son dominantes.
	escasez
	Un bien es escaso si se considera de valor y hay un coste de oportunidad de comprar más cantidad del bien.
	escasez artificial
	Un bien es artificialmente escaso si es un bien no rival (si puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero algunos usuarios están excluidos de su uso, ya sea de manera directa o porque tenga un precio superior al que están dispuestos a pagar por él. Véase también: bien público excluible.
	Estado desarrollista
	Gobierno que asume un papel de liderazgo en la promoción del proceso de desarrollo económico de su país a través de inversiones públicas, subvenciones a determinadas industrias, el sistema educativo y otras políticas públicas.
	estrategia
	Acción (o plan de acción) que alguien puede elegir, a sabiendas de que el resultado para sí mismo y para otros depende de su propia estrategia y de las estrategias de otros. Véase también: interacción estratégica.
	estrategia dominante
	Una estrategia es dominante si da el mayor beneficio para el jugador, con independencia de las estrategias que siga el resto de jugadores.
	excedente del consumidor
	Cada consumidor que compra un bien obtiene un excedente igual a la diferencia entre el precio que está dispuesto a pagar y el precio pagado. La expresión «excedente del consumidor» se refiere, por lo común, a la suma de los excedentes de todos los consumidores.
	excedente del productor
	El productor de un bien recibe, por cada unidad, una ganancia que es igual al precio menos el coste marginal de producirlo. La expresión «excedente del productor» hace referencia normalmente a la suma de esas ganancias obtenidas de todas las unidades vendidas.
	exceso de demanda
	Situación que se da cuando la cantidad demandada de un bien es superior a la cantidad que se oferta al precio actual. Véase también: exceso de oferta.
	exceso de oferta
	Situación que se da cuando la cantidad ofertada de un bien es superior a la cantidad demandada al precio actual. Véase también: exceso de demanda.
	excluible, excluibilidad
	Un bien es excluible si se puede impedir (a un coste cero o muy bajo) que acceda a él un usuario potencial. Véase también: no rival.
	exclusión financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que no pueden obtener préstamos en ningunas condiciones. Véase también: restricción financiera.
	existencias o stock
	Cantidad medida en un momento dado, como las existencias de bienes de capital de una empresa o la cantidad de dióxido de carbono que hay en la atmósfera. La unidad en que se expresan no depende del tiempo. Véase también: flujo.
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.
	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.
	externalidad negativa, coste externo, deseconomía externa
	Efecto externo negativo, es decir, efecto negativo sobre otras personas que se deriva de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad negativa, coste externo o deseconomía externa. Véase también: externalidad.
	externalidad positiva, beneficio externo, economía externa
	Efecto externo positivo, es decir, un efecto positivo sobre otras personas derivado de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad positiva, beneficio externo o economía externa. Véase también: externalidad.
	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.
	factor de producción
	Cualquier input que se introduce en un proceso de producción se denomina factor de producción. Los factores de producción pueden incluir maquinaria y equipos (normalmente denominados capital), mano de obra, tierra, energía y materias primas.
	fallo de mercado
	Si la asignación resultante de las interacciones que tienen lugar en el mercado no cumple la condición de eficiencia de Pareto, la situación se describe como un fallo de mercado. Es posible que esta expresión se use sin excesivo rigor para cualquier interacción que dé como resultado una asignación paretoineficiente, sin importar si concierne a un mercado en concreto o no.
	flujo
	Cantidad medida por unidad de tiempo, como los ingresos semanales o las emisiones anuales de carbono. Véase también: existencias o stock.
	free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.
	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.
	función de costes
	Relación entre los costes totales de una empresa y su cantidad de producción. La función de costes \(C(Q)\) indica el coste total de producir \(Q\) unidades de producción (incluido el coste de oportunidad del capital).
	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final.
	función de utilidad
	Representación matemática de las preferencias que alguien tiene por uno o más bienes. Permite asignar un valor numérico a la cantidad de utilidad que la persona obtiene de cada posible combinación de bienes.
	ganancia conjunta
	Suma de las rentas económicas de todos los intervinientes en una interacción económica.
	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.
	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.
	Homo economicus
	Expresión latina que significa ‘ser humano económico’ y se emplea para describir un actor económico que toma decisiones destinadas en exclusiva a satisfacer su propio interés.
	impaciencia
	Preferencia por consumir algo antes mejor que después. La impaciencia puede ser situacional (porque la persona tenga poco en el presente y va a tener más después); o intrínseca, en cuyo caso la preferencia se centra en consumir más ahora, en lugar de la misma cantidad repartida entre ahora y después.
	impuesto pigouviano
	Impuesto que grava las actividades que generan externalidades negativas a fin de corregir un resultado ineficiente en el mercado. Véase también: externalidad, subsidio pigouviano.
	incentivo
	Recompensa o castigo económico que influye en los beneficios y los costes de otras actuaciones alternativas.
	incidencia fiscal, incidencia impositiva
	Efecto de un impuesto sobre las ganancias o excedentes de compradores, vendedores o ambos.
	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.
	información no verificable, información inverificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.
	información verificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.
	ingresos, ingresos totales
	Número de unidades que vende una empresa multiplicado por el precio de cada unidad.
	ingresos marginales
	Variación que se produce en los ingresos al aumentar en una unidad la cantidad vendida.
	institución
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales entre las personas y entre las personas y la biosfera; a veces también se conoce como reglas de juego.
	interacciones sociales
	Situaciones en las que las acciones llevadas a cabo por alguien afectan al resultado para otras personas y para sí mismo.
	interacción estratégica
	Interacción social en la que los participantes son conscientes de las maneras en que sus acciones afectan a otros (y en que las acciones de otros les afectan a ellos).
	inventarios
	Los inventarios son los bienes que posee una empresa antes de venderlos o utilizarlos, lo que incluye materias primas y productos semiacabados o acabados destinados a la venta.
	inversión
	La inversión es el gasto efectuado con la intención de que reporte un rendimiento futuro: por ejemplo, la compra de activos financieros que generarán ingresos en el futuro o una vivienda que proporcionará un alojamiento o bienes de capital que servirán a una empresa para producir. En contabilidad nacional, los gastos de inversión se refieren de un modo más específico a la inversión fija (formación bruta de capital fijo) junto con la inversión en existencias. Véase también: inversión fija, inversión en existencias.
	inversión en existencias
	El aumento de las existencias de una empresa es una forma de inversión, puesto que son activos que le reportarán beneficios con posterioridad. La reducción de las existencias se corresponde con una inversión negativa en existencias (es decir, con una reducción de los activos). Véase también: inversión, inventarios.
	inversión fija, formación bruta de capital fijo
	En contabilidad nacional, la inversión fija, también conocida como formación bruta de capital fijo, se refiere a la inversión de las empresas y el Estado en nuevos bienes de capital (equipos y edificios), más el gasto en nuevos edificios residenciales. Véase también: inversión.
	investigación y desarrollo (I+D)
	Gasto que realiza una entidad pública o privada para crear nuevos métodos de producción, productos innovadores u otro conocimiento novedoso económicamente relevante.
	juego
	Modelo de interacción estratégica que describe a los participantes, las estrategias posibles, el orden en el que se procede al juego, la información de que disponen los jugadores y sus pagos. Véase también: teoría de juegos.
	juego de bienes públicos
	Juego en el que jugadores individuales pueden actuar de una manera que les resultaría costosa, pero que produciría beneficios para todos los jugadores (incluidos ellos mismos).
	juego de coordinación
	Juego en el que existen dos equilibrios de Nash, uno de los cuales puede ser paretodominante sobre el otro. También denominado: juego de garantía.
	juego de la mano invisible
	Un juego en el que existe un único equilibrio de Nash que es paretoeficiente puede denominarse juego de la mano invisible. Véase también: equilibrio de Nash, eficiencia de Pareto.
	juego del halcón y la paloma
	Juego de coordinación en el que dos jugadores deben coordinarse con una acción contraria a la del oponente, y en el que cada uno de los equilibrios de Nash, (paloma, halcón) y (halcón, paloma), arroja el mejor pago para quien asume el papel de halcón, pero que arroja el peor resultado para todos si ambos jugadores eligen ser halcones.
	juego del ultimátum
	Juego en el que el primer jugador propone un reparto de un pastel al segundo jugador, que puede aceptar, en cuyo caso cada uno recibe el trozo propuesto por el primero, o rechazar, en cuyo caso ninguno recibe nada.
	juego secuencial
	Juego en el que no todos los jugadores deciden sus estrategias al mismo tiempo y los que eligen más tarde pueden ver la estrategia ya escogida por otros jugadores. Un ejemplo es el juego del ultimátum. Véase también: juego simultáneo.
	juego simultáneo
	Juego en el que los jugadores eligen sus estrategias al mismo tiempo, por ejemplo, el dilema del prisionero. Véase también: juego secuencial.
	largo plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que se mantiene constante y lo que puede variar dentro de un modelo. El corto plazo se refiere a lo que sucede mientras algunas variables (como los precios, los salarios o las existencias de capital) se mantienen constantes (se toman como exógenas). El largo plazo se aplica a lo que sucede cuando se permite que esas variables oscilen y sean determinadas por el modelo (se conviertan en endógenas). Por ejemplo, una curva de costes a largo plazo refleja los costes cuando la empresa puede ajustar todos los factores, incluso sus bienes de equipo.
	ley del precio único
	Esta ley afirma que, en equilibrio, todos los compradores y vendedores intercambian bienes o servicios idénticos al mismo precio.
	línea de isocoste
	Línea que representa todas las combinaciones de factores que tienen un coste total determinado.
	margen comercial
	El precio menos el coste marginal dividido por el precio. Dicho de otro modo, el margen de beneficio expresado como proporción del precio. Si la empresa fija el precio con el fin de maximizar sus beneficios, el margen comercial es inversamente proporcional a la elasticidad de la demanda del bien a ese precio.
	margen de beneficio
	Diferencia entre el precio de un producto y su coste marginal de producción.
	mejora de Pareto
	Cambio que beneficia a al menos una persona sin perjudicar a nadie. Véase también: dominancia de Pareto, criterio de Pareto.
	mejor respuesta
	En teoría de juegos, la mejor respuesta de un jugador se corresponde con aquella estrategia que conducirá al resultado preferido por ese jugador, teniendo en cuenta las estrategias adoptadas por el resto de jugadores.
	mercado
	Un mercado permite que las personas intercambien bienes y servicios por medio de transferencias en reciprocidad directa (a diferencia de los regalos), por acuerdo voluntario y en busca de un beneficio mutuo (en oposición al robo o los impuestos), a menudo de forma impersonal (a diferencia de las transferencias entre amigos o familiares).
	mercado ausente
	Se dice que el mercado para un determinado bien no existe o está ausente cuando no hay un mercado dentro del cual pueda producirse un intercambio o negocio potencialmente beneficioso porque la información es asimétrica o no puede verificarse.
	mercado de emparejamiento
	Mercado de interacciones entre dos grupos diferenciados en el que los miembros de un grupo tienen características distintas entre sí y se beneficiarían de emparejarse con determinados miembros del otro grupo. Por ejemplo, las empresas y los trabajadores en el mercado de trabajo. También denominado: mercado bilateral.
	mercado de trabajo
	Mercado en el que los empleadores ofrecen salarios a personas a cambio de su trabajo, las cuales pueden aceptar trabajar bajo su dirección o no. En economía se dice que los empleadores están en el lado de la demanda en este mercado, mientras que los empleados están en el de la oferta.
	mercado vaciado
	Un mercado se vacía cuando la cantidad ofrecida de un bien es igual a la demandada.
	modelo de elección intertemporal
	Modelo que representa la toma de decisiones en relación con el endeudamiento, el préstamo y la inversión como formas de desplazar el poder adquisitivo hacia delante (al futuro) o hacia atrás (al presente) en el tiempo.
	monopolio
	Situación del mercado en que hay un solo vendedor de un producto, sin sustitutos próximos. En ocasiones, también se aplica este término a ese vendedor único. Véase también: monopolio natural.
	monopolio natural
	Proceso productivo en el que la curva de costes medios tiene una pendiente lo bastante descendente, incluso a largo plazo, como para que una sola empresa pueda abastecer todo el mercado con un coste medio menor que dos empresas, por lo que la competencia resulta insostenible.
	nivel de subsistencia
	Nivel de vida (medido en términos de consumo o renta) por debajo del cual la población decrece.
	no excluible
	Un bien es no excluible si es imposible impedir a alguien el acceso a él.
	no rival, no rivalidad
	Un bien es no rival si, cuando se pone a disposición de una persona, sigue estando disponible para todo el mundo sin coste adicional. La no rivalidad es la principal característica de un bien público.
	norma social
	Entendimiento que es común a la mayoría de los miembros de una sociedad acerca de lo que se espera que las personas hagan en una situación dada cuando sus acciones afectan a otros.
	oferta mínima aceptable
	En el juego del ultimátum, la oferta más baja hecha por el ofertante que no rechazará quien la recibe. Más en general, en situaciones de negociación, es la oferta menos favorable que sería aceptada.
	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.
	pago
	En un juego, el pago de un jugador individual es el beneficio que recibe como resultado de su decisión y de las acciones de los demás jugadores.
	paridad del poder adquisitivo (PPA)
	La PPA es un índice de precios que cuantifica y compara lo que cuesta comprar la misma cesta de bienes y servicios en un país y en otro de referencia en un año en particular, como Estados Unidos en 2011.
	patente
	Derecho de propiedad exclusiva sobre una idea o invención que tiene vigencia durante un periodo de tiempo especificado. Durante dicho tiempo, permite en la práctica que su propietario sea usuario exclusivo o monopolista.
	pérdida irrecuperable, pérdida neta
	Medida de la pérdida del excedente total (es decir, de las ganancias potenciales del comercio) en relación con el máximo disponible en el mercado.
	perfectamente competitivo
	Un mercado puede describirse como perfectamente competitivo si (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, todos ellos actúan de forma independiente, son conocedores de los precios y siempre eligen el mejor precio que pueden conseguir, y (ii) el mercado está en equilibrio competitivo, con una oferta igual a la demanda, y todos los compradores y vendedores actúan como precioaceptantes.
	planificación centralizada
	En una economía de planificación centralizada, las decisiones sobre qué producir y cómo hacerlo dependen del Estado, y no de empresas que responden a los precios del mercado.
	población activa
	En una población, número de personas en edad de trabajar que trabajan fuera del hogar o desean hacerlo. O están empleadas (o son autónomas) o desempleadas.
	poder
	Capacidad para hacer (y conseguir) las cosas que se quieren, en oposición a las intenciones o intereses de otros.
	poder de mercado
	Una empresa tiene poder de mercado si puede vender su producto a una diversidad de precios posibles tal que puede beneficiarse de actuar como fijador de precios (y no como precioaceptante).
	poder de mercado de trabajo
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Véase también: poder monopsónico.
	poder de negociación
	Nivel de ventaja de una persona o empresa para asegurarse una parte mayor de las posibles rentas económicas de una interacción.
	poder monopsónico
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Se aplica a una empresa que es la única empleadora en un mercado de trabajo determinado.
	política de competencia, política antimonopolio
	El conjunto de leyes y políticas públicas destinado a limitar el poder de mercado y evitar cárteles, o a regular de alguna otra manera el proceso de competencia, recibe el nombre colectivo de política de competencia o política antimonopolio.
	precioaceptante
	Un comprador o un vendedor actúan como precioaceptantes si no se pueden beneficiar de intentar comprar o vender a ningún otro precio que el de mercado. El precioaceptante no tiene poder para influir en el precio de mercado, pero puede comprar o vender todos los artículos que desee a ese precio.
	precio de equilibrio
	Este término suele aludir al precio para el que se igualan la oferta y la demanda de un bien, de modo que el mercado está en equilibrio (también conocido como precio de equilibrio del mercado). Pero también puede referirse al nivel del precio en el equilibrio de otros modelos económicos. Véase también: precio de equilibrio del mercado.
	precio de equilibrio del mercado, precio que vacía el mercado
	Precio al que la cantidad demandada de un bien es igual a la ofrecida. Véase también: precio de equilibrio.
	precio de reserva
	El precio más bajo al que alguien está dispuesto a vender un bien.
	precio relativo
	Precio de un bien o servicio en comparación con otro. Normalmente se expresa como cociente de los dos precios.
	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.
	preferencias convexas
	Se dice que una persona tiene preferencias convexas cuando sus curvas de indiferencia tienen forma convexa —es decir, si se vuelven más planas a medida que se avanza por la curva hacia la derecha del diagrama—. Este perfil típico aparece porque, cuando se tiene más cantidad de un bien (en relación con otro), se está dispuesto a renunciar a más cantidad de él a cambio de una unidad del otro bien: la relación marginal de sustitución decrece a lo largo de la curva.
	preferencias sociales
	Se dice que alguien tiene preferencias sociales si la utilidad individual de estas depende de lo que sucede a otros, así como de su propia compensación.
	problema de elección restringida
	Problema que obliga a elegir los valores de una o más variables para alcanzar un objetivo (como maximizar el beneficio o la utilidad) teniendo en cuenta alguna restricción que condiciona el conjunto de opciones factibles (como la curva de demanda o la restricción presupuestaria).
	problema de la disciplina laboral, modelo de disciplina laboral
	Los empleadores se enfrentan a un problema de disciplina laboral cuando deben dar a los empleados un incentivo para que se esfuercen y trabajen bien. En el modelo de disciplina laboral, el estímulo consiste en fijar salarios que incluyan una renta económica (renta del empleo) que perderán si se termina la relación laboral. Véase también: renta del empleo.
	productividad laboral o de la mano de obra
	Medida de la eficacia de la mano de obra como factor de un proceso productivo. Normalmente, se calcula dividiendo la producción total entre el número de unidades de mano de obra (por ejemplo, horas o trabajadores) que se han utilizado para obtenerla o, dicho de otro modo, el producto medio de la mano de obra.
	producto diferenciado
	Producto fabricado por una sola empresa y que posee algunas características únicas comparado con productos similares de otras empresas.
	producto interior bruto (PIB)
	Medida del valor de mercado de la producción de bienes y servicios finales de una economía en un periodo determinado. El PIB combina en una sola cifra todos los resultados (o la producción) de empresas, instituciones sin ánimo de lucro y organismos públicos dentro del territorio de un gobierno. Para evitar que se contabilice dos veces, no incluye la producción de bienes intermedios que son factores utilizados para la producción final. La producción de los hogares forma parte del PIB si se vende. El PIB se mide por meses, trimestres o años.
	producto marginal
	El producto marginal de un factor (por ejemplo, el de la mano de obra) es la cantidad adicional de producto que se obtiene por el incremento de una unidad de factor.
	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.
	producto medio decreciente del trabajo
	Propiedad de un proceso de producción en el que, a medida que aumenta el factor de trabajo, disminuye la cantidad producida por unidad de trabajo (el producto medio).
	progreso tecnológico
	Variación en la tecnología que reduce la cantidad de recursos (mano de obra, máquinas, suelo, energía, tiempo) que se necesitan para producir una misma cantidad determinada de producto. Si se produce la misma cantidad del bien con menos recursos, hay un progreso tecnológico.
	propiedad privada
	Algo es propiedad privada cuando la persona que lo posee tiene derecho a excluir a otras personas de él, a beneficiarse de su uso y a intercambiarlo con otras personas.
	reciprocidad
	Preferencia por ser amable o ayudar a otros que son amables y brindan apoyo y por no ayudar o no ser amable con quienes no ayudan o no son amables.
	recurso común, recurso de propiedad común, bien común
	Recurso que es rival o parcialmente rival (cuantas más personas lo utilicen, más se reducen los beneficios para los demás) pero no excluible dentro de una comunidad de usuarios. Todos los miembros de la comunidad tienen la capacidad de utilizarlo (y en algunos casos tienen, incluso, el derecho legal), pero quienes no pertenecen a ella pueden quedar excluidos.
	recurso de acceso abierto
	Recurso que es rival o parcialmente rival (el que lo use más gente reduce los beneficios o disponibilidad para otros) pero inexcluible (es imposible excluir a otros de su uso o aprovechamiento).
	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.
	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.
	relación principal–agente, problema principal–agente
	Existe una relación (o problema) principal–agente cuando una parte, el principal, desea que otra, el agente, actúe de alguna forma (o tenga algún atributo) que sea de interés para el principal y que no se pueda hacer valer ni garantizar en un contrato vinculante. Véase también: contrato incompleto.
	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.
	rendimientos crecientes a escala, economías de escala, rendimientos crecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos crecientes a escala, el aumento en la misma proporción de todos los factores de un proceso de producción incrementa la producción en una proporción mayor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos decrecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	rendimientos decrecientes a escala, deseconomías de escala, rendimientos decrecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos decrecientes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en una proporción menor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores de producción. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	renta
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año. También denominada: renta disponible.
	renta de desequilibrio
	Renta económica que emerge cuando un mercado no está en equilibrio, por ejemplo, cuando hay exceso de demanda o de oferta de algún bien o servicio en un mercado. Por el contrario, las rentas que alcanzan un equilibrio se denominan rentas de equilibrio.
	renta de innovación
	Cantidad de beneficios por encima del coste de oportunidad del capital que obtiene la persona que innova al introducir tecnologías, formas organizativas o estrategias de marketing novedosas.
	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). Véase también: renta económica.
	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.
	restricción financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que tienen limitado el importe de los préstamos que pueden obtener o que solo pueden conseguirlos en unas condiciones desfavorables. Véase también: exclusión financiera.
	restricción presupuestaria
	Ecuación que representa todas las combinaciones de bienes y servicios que podrían adquirirse y que agotarían con exactitud los recursos presupuestarios disponibles.
	Revolución Industrial
	Oleada de avances tecnológicos y de cambios organizativos que comenzó en Gran Bretaña en el siglo XVIII y que transformó una economía basada en la agricultura y la artesanía en una economía comercial e industrial.
	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.
	riqueza
	Acumulación de cosas que se poseen, o su valor. La riqueza puede generar ingresos o contribuir al bienestar de su propietario de alguna otra forma. Incluye el valor de mercado de viviendas, coches, terrenos, construcciones, maquinaria u otros bienes de capital que una persona posee, así como sus activos financieros (acciones u obligaciones). Para calcular la riqueza, se restan las deudas contraídas, por ejemplo, la hipoteca que se debe al banco, y se suma lo que le deben a uno.
	rival, parcialmente rival
	Un bien es rival si, cuando una persona consume una unidad del bien, nadie más puede consumir esa unidad. Es parcialmente rival si el hecho de que más personas usen el bien reduce los beneficios disponibles para otros usuarios. Véase también: no rival.
	salario de no escaqueo
	El salario más bajo necesario para motivar a un trabajador a esforzarse al nivel demandado por su empleador. Véase también: condición de no escaqueo.
	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.
	salario mínimo
	Nivel mínimo de retribución para los trabajadores en general o para los de algún tipo específico, establecido por la ley o la regulación. Con un salario mínimo se pretende garantizar un estándar de vida mínimo a los peor pagados. Muchos países, incluidos Reino Unido y Estados Unidos, imponen un salario mínimo en su legislación.
	selección adversa, atributos ocultos
	El problema de atributos ocultos o de selección adversa se da cuando una parte desconoce alguna característica de un producto o servicio que se intercambia. Por ejemplo, quien contrata un seguro médico conoce su propio estado de salud, pero la compañía de seguros lo ignora. La falta de información afecta al precio al que la parte sin esa información está dispuesta a comprar o vender, lo que puede dar lugar a una selección adversa de bienes en el mercado como, por ejemplo, que solo las personas con peor salud quieran contratar un seguro médico.
	separación de propiedad y control
	Característica de algunas empresas que consiste en que el equipo directivo no se corresponde con los propietarios.
	sistema económico
	Forma de organizar la economía que se distingue por sus instituciones básicas. Los sistemas económicos pasados y presentes incluyen la planificación económica centralizada (por ejemplo, la Unión Soviética en el siglo XX), el feudalismo (por ejemplo, gran parte de Europa a comienzos de la Edad Media), la economía esclavista (como la que imperó en el sur de Estados Unidos y las economías de plantaciones del Caribe antes de la abolición de la esclavitud en el siglo XIX) y el capitalismo (la mayoría de las economías del mundo en la actualidad).
	sistema político
	El sistema político determina cómo se eligen los gobiernos y cómo estos toman y aplican decisiones que afectan a todos o la mayoría de los miembros de una población.
	suavizado de consumo
	Medidas que adopta una persona, una familia u otro colectivo para mantener su nivel habitual de consumo. Estas actuaciones incluyen el endeudamiento o la reducción del ahorro para compensar perturbaciones negativas (como situaciones de desempleo o de enfermedad) y el aumento del ahorro o la reducción del endeudamiento en respuesta a perturbaciones positivas (como un ascenso laboral o una herencia).
	subsidio de desempleo
	Prestación económica que las administraciones públicas transfieren a una persona desempleada mientras no encuentre trabajo (o durante una parte del periodo de desempleo). También denominado: seguro de desempleo.
	subsidio pigouviano
	Subsidio del gobierno a actividades que generan externalidades positivas a fin de corregir un resultado ineficiente en el mercado. Véase también: externalidad, impuesto pigouviano.
	sueldo
	Pagas, salarios y otros ingresos derivados del trabajo.
	sustitutos
	Dos bienes (o servicios) se describen como sustitutos cuando los consumidores sustituirían fácilmente uno por el otro si sus precios fueran similares. Si el precio de uno de ellos aumentase, sería más probable que los consumidores redujeran la demanda del primero y eligieran el otro (incrementando la demanda de este último).
	techo al alquiler
	Precio legal máximo que un arrendador puede cobrar por un alquiler.
	tecnología
	Descripción de un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores de producción, incluido el trabajo de personas y máquinas, para producir un producto.
	tecnología de proporciones fijas
	Aquella tecnología que requiere factores en proporciones fijas entre sí. Para aumentar la producción, todos los factores deben incrementarse en el mismo porcentaje, de manera que mantengan las mismas proporciones entre sí.
	teoría de juegos
	Rama de las matemáticas que estudia interacciones estratégicas, es decir, situaciones en las que cada actor sabe que los beneficios que obtenga dependerán de las actuaciones de todos los participantes. Véase también: juego.
	tipo de descuento
	Medida de la impaciencia de una persona: mide en cuánto valora esa persona una unidad adicional de consumo ahora en relación con una unidad adicional de consumo más tarde. Es igual a la pendiente de la curva de indiferencia entre el consumo ahora y el consumo más tarde, menos uno. También llamada: tipo de descuento subjetivo.
	tipo de interés
	El precio que cuesta adelantar en el tiempo el poder adquisitivo mediante un préstamo. El interés es la cantidad adicional que el prestatario se compromete a pagar como parte de la devolución del préstamo. El tipo de interés es la cantidad de intereses que hay que devolver por periodo expresada como una proporción de la cantidad tomada en préstamo. Véase además: tipo de interés nominal, tipo de interés real.
	tipo de interés nominal
	Se llama tipo de interés nominal al que no está corregido para tener en cuenta la inflación. Los tipos de interés que anuncian los bancos comerciales para préstamos y cuentas de ahorro son nominales. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés.
	tipo de interés real
	Tipo de interés que se ha corregido con la inflación esperada, es decir, el tipo de interés nominal menos la tasa de inflación prevista. Representa cuántos bienes futuros se obtienen por los bienes no consumidos en el presente. Véase también: tipo de interés nominal, tipo de interés.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.
	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.
	utilidad marginal decreciente
	Si para un individuo el valor de una unidad adicional de algún bien disminuye cuanto más lo consume manteniendo constante la cantidad de otros bienes, se dice que el bien tiene una utilidad marginal decreciente.
	valoración procedimental de la equidad
	Evaluación de un resultado en base a la manera en que se llegó a la asignación, y no a las características del resultado (por ejemplo, su grado de desigualdad). Véase también: valoración sustantiva de la equidad.
	valoración sustantiva de la equidad
	Evaluación de un resultado teniendo en cuenta las características de la asignación final en sí, y no la manera o procedimiento en que se determinó. Véase también: valoración procedimental de la equidad.
	variación marginal
	Cuando dos variables, \(x\) e \(y\), están relacionadas entre sí, el efecto de una variación marginal es el cambio que se produce en \(y\) en respuesta a un pequeño incremento de \(x\). Si \(y\) es una función continua de  x, la variación marginal de \(y\) es lo que \(y\) cambia con respecto a \(x\), es decir, la derivada de la función.
	ventaja absoluta
	Una persona o país cuenta con una ventaja absoluta en la producción de un bien específico si, dado un conjunto de factores disponibles, puede producir más que otra persona o país.
	ventaja comparativa
	Una persona o un país tiene una ventaja comparativa en la producción de un bien concreto si el coste de producirlo, comparado con el coste de otro bien, es inferior al coste para otra persona o país. Véase también: ventaja absoluta.
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assets/js/mathjax/extensions/TeX/bbox.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/bbox.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/bbox"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;b.Definitions.Add({macros:{bbox:"BBox"}},null,true);b.Parse.Augment({BBox:function(e){var p=this.GetBrackets(e,""),o=this.ParseArg(e);var k=p.split(/,/),g,d,c;for(var l=0,j=k.length;l<j;l++){var f=k[l].replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"");var n=f.match(/^(\.\d+|\d+(\.\d*)?)(pt|em|ex|mu|px|in|cm|mm)$/);if(n){if(g){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Padding",e])}var h=this.BBoxPadding(n[1]+n[3]);if(h){g={height:"+"+h,depth:"+"+h,lspace:h,width:"+"+(2*n[1])+n[3]}}}else{if(f.match(/^([a-z0-9]+|\#[0-9a-f]{6}|\#[0-9a-f]{3})$/i)){if(d){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Background",e])}d=f}else{if(f.match(/^[-a-z]+:/i)){if(c){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Style",e])}c=this.BBoxStyle(f)}else{if(f!==""){b.Error(["InvalidBBoxProperty","'%1' doesn't look like a color, a padding dimension, or a style",f])}}}}}if(g){o=a.mpadded(o).With(g)}if(d||c){o=a.mstyle(o).With({mathbackground:d,style:c})}this.Push(o)},BBoxStyle:function(c){return c},BBoxPadding:function(c){return c}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX bbox Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/bbox.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/begingroup.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/begingroup.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/begingroup"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var d=MathJax.InputJax.TeX,b=d.Definitions;var a=MathJax.Object.Subclass({macros:null,environments:null,Init:function(e,f){this.macros=(e||{});this.environments=(f||{})},Find:function(e,f){if(this[f].hasOwnProperty(e)){return this[f][e]}},Def:function(e,g,f){this[f][e]=g},Undef:function(e,f){delete this[f][e]},Merge:function(e){MathJax.Hub.Insert(this.macros,e.macros);MathJax.Hub.Insert(this.environments,e.environments)},MergeGlobals:function(e){var f=this.macros;for(var g in f){if(f.hasOwnProperty(g)&&f[g].global){e.Def(g,f[g],"macros",true);delete f[g].global;delete f[g]}}},Clear:function(g){this.environments={};if(g){this.macros={}}else{var e=this.macros;for(var f in e){if(e.hasOwnProperty(f)&&!e[f].global){delete e[f]}}}return this}});var c=d.nsStack=MathJax.Object.Subclass({stack:null,top:0,isEqn:false,Init:function(e){this.isEqn=e;this.stack=[];if(!e){this.Push(a(b.macros,b.environment))}else{this.Push(a())}},Def:function(e,h,f,g){var i=this.top-1;if(g){while(i>0){this.stack[i].Undef(e,f);i--}if(!MathJax.Object.isArray(h)){h=[h]}if(this.isEqn){h.global=true}}this.stack[i].Def(e,h,f)},Push:function(e){this.stack.push(e);this.top=this.stack.length},Pop:function(){var e;if(this.top>1){e=this.stack[--this.top];if(this.isEqn){this.stack.pop()}}else{if(this.isEqn){this.Clear()}}return e},Find:function(e,g){for(var f=this.top-1;f>=0;f--){var h=this.stack[f].Find(e,g);if(h){return h}}return null},Merge:function(e){e.stack[0].MergeGlobals(this);this.stack[this.top-1].Merge(e.stack[0]);var f=[this.top,this.stack.length-this.top].concat(e.stack.slice(1));this.stack.splice.apply(this.stack,f);this.top=this.stack.length},Reset:function(){this.top=this.stack.length},Clear:function(e){this.stack=[this.stack[0].Clear()];this.top=this.stack.length}},{nsFrame:a});b.Add({macros:{begingroup:"BeginGroup",endgroup:"EndGroup",global:"Global",gdef:["Macro","\\global\\def"]}},null,true);d.Parse.Augment({BeginGroup:function(e){d.eqnStack.Push(a())},EndGroup:function(e){if(d.eqnStack.top>1){d.eqnStack.Pop()}else{if(d.rootStack.top===1){d.Error(["ExtraEndMissingBegin","Extra %1 or missing \\begingroup",e])}else{d.eqnStack.Clear();d.rootStack.Pop()}}},csFindMacro:function(e){return(d.eqnStack.Find(e,"macros")||d.rootStack.Find(e,"macros"))},envFindName:function(e){return(d.eqnStack.Find(e,"environments")||d.rootStack.Find(e,"environments"))},setDef:function(e,f){f.isUser=true;d.eqnStack.Def(e,f,"macros",this.stack.env.isGlobal);delete this.stack.env.isGlobal},setEnv:function(e,f){f.isUser=true;d.eqnStack.Def(e,f,"environments")},Global:function(e){var f=this.i;var g=this.GetCSname(e);this.i=f;if(g!=="let"&&g!=="def"&&g!=="newcommand"&&g!=="DeclareMathOperator"&&g!=="Newextarrow"){d.Error(["GlobalNotFollowedBy","%1 not followed by \\let, \\def, or \\newcommand",e])}this.stack.env.isGlobal=true}});d.rootStack=c();d.eqnStack=c(true);d.prefilterHooks.Add(function(){d.rootStack.Reset();d.eqnStack.Clear(true)});d.postfilterHooks.Add(function(){d.rootStack.Merge(d.eqnStack)});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX begingroup Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/begingroup.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/autobold.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/autobold.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/autobold"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.InputJax.TeX;a.prefilterHooks.Add(function(d){var c=d.script.parentNode.insertBefore(document.createElement("span"),d.script);c.visibility="hidden";c.style.fontFamily="Times, serif";c.appendChild(document.createTextNode("ABCXYZabcxyz"));var b=c.offsetWidth;c.style.fontWeight="bold";if(b&&c.offsetWidth===b){d.math="\\boldsymbol{"+d.math+"}"}c.parentNode.removeChild(c)});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX autobold Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/autobold.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/autoload-all.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/autoload-all.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/autoload-all"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var h={action:["mathtip","texttip","toggle"],AMSmath:["mathring","nobreakspace","negmedspace","negthickspace","intI","iiiint","idotsint","dddot","ddddot","sideset","boxed","substack","injlim","projlim","varliminf","varlimsup","varinjlim","varprojlim","DeclareMathOperator","operatorname","genfrac","tfrac","dfrac","binom","tbinom","dbinom","cfrac","shoveleft","shoveright","xrightarrow","xleftarrow"],begingroup:["begingroup","endgroup","gdef","global"],cancel:["cancel","bcancel","xcancel","cancelto"],color:["color","textcolor","colorbox","fcolorbox","definecolor"],enclose:["enclose"],extpfeil:["Newextarrow","xlongequal","xmapsto","xtofrom","xtwoheadleftarrow","xtwoheadrightarrow"],mhchem:["ce","cee","cf"]};var c={AMSmath:["subarray","smallmatrix","equation","equation*"],AMScd:["CD"]};var d,g,b,a={macros:{},environment:{}};for(d in h){if(h.hasOwnProperty(d)){if(!MathJax.Extension["TeX/"+d]){var f=h[d];for(g=0,b=f.length;g<b;g++){a.macros[f[g]]=["Extension",d]}}}}for(d in c){if(c.hasOwnProperty(d)){if(!MathJax.Extension["TeX/"+d]){var e=c[d];for(g=0,b=e.length;g<b;g++){a.environment[e[g]]=["ExtensionEnv",null,d]}}}}MathJax.InputJax.TeX.Definitions.Add(a);MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX autoload-all Ready")});MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/AMSsymbols.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/autoload-all.js"]);




assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMSmath.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMSmath.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMSmath"]={version:"2.7.5",number:0,startNumber:0,IDs:{},eqIDs:{},labels:{},eqlabels:{},refs:[]};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.ElementJax.mml,h=MathJax.InputJax.TeX,g=MathJax.Extension["TeX/AMSmath"];var d=h.Definitions,f=h.Stack.Item,a=h.config.equationNumbers;var c=function(k){var n=[];for(var l=0,j=k.length;l<j;l++){n[l]=h.Parse.prototype.Em(k[l])}return n.join(" ")};var e=(document.getElementsByTagName("base").length===0)?"":String(document.location).replace(/#.*$/,"");d.Add({mathchar0mo:{iiiint:["2A0C",{texClass:b.TEXCLASS.OP}]},macros:{mathring:["Accent","2DA"],nobreakspace:"Tilde",negmedspace:["Spacer",b.LENGTH.NEGATIVEMEDIUMMATHSPACE],negthickspace:["Spacer",b.LENGTH.NEGATIVETHICKMATHSPACE],idotsint:["MultiIntegral","\\int\\cdots\\int"],dddot:["Accent","20DB"],ddddot:["Accent","20DC"],sideset:["Macro","\\mathop{\\mathop{\\rlap{\\phantom{#3}}}\\nolimits#1\\!\\mathop{#3}\\nolimits#2}",3],boxed:["Macro","\\fbox{$\\displaystyle{#1}$}",1],tag:"HandleTag",notag:"HandleNoTag",label:"HandleLabel",ref:"HandleRef",eqref:["HandleRef",true],substack:["Macro","\\begin{subarray}{c}#1\\end{subarray}",1],injlim:["NamedOp","inj&thinsp;lim"],projlim:["NamedOp","proj&thinsp;lim"],varliminf:["Macro","\\mathop{\\underline{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varlimsup:["Macro","\\mathop{\\overline{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varinjlim:["Macro","\\mathop{\\underrightarrow{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varprojlim:["Macro","\\mathop{\\underleftarrow{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],DeclareMathOperator:"HandleDeclareOp",operatorname:"HandleOperatorName",SkipLimits:"SkipLimits",genfrac:"Genfrac",frac:["Genfrac","","","",""],tfrac:["Genfrac","","","",1],dfrac:["Genfrac","","","",0],binom:["Genfrac","(",")","0",""],tbinom:["Genfrac","(",")","0",1],dbinom:["Genfrac","(",")","0",0],cfrac:"CFrac",shoveleft:["HandleShove",b.ALIGN.LEFT],shoveright:["HandleShove",b.ALIGN.RIGHT],xrightarrow:["xArrow",8594,5,6],xleftarrow:["xArrow",8592,7,3]},environment:{align:["AMSarray",null,true,true,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0])],"align*":["AMSarray",null,false,true,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0])],multline:["Multline",null,true],"multline*":["Multline",null,false],split:["AMSarray",null,false,false,"rl",c([0])],gather:["AMSarray",null,true,true,"c"],"gather*":["AMSarray",null,false,true,"c"],alignat:["AlignAt",null,true,true],"alignat*":["AlignAt",null,false,true],alignedat:["AlignAt",null,false,false],aligned:["AlignedAMSArray",null,null,null,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0]),".5em","D"],gathered:["AlignedAMSArray",null,null,null,"c",null,".5em","D"],subarray:["Array",null,null,null,null,c([0]),"0.1em","S",1],smallmatrix:["Array",null,null,null,"c",c([1/3]),".2em","S",1],equation:["EquationBegin","Equation",true],"equation*":["EquationBegin","EquationStar",false],eqnarray:["AMSarray",null,true,true,"rcl","0 "+b.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em"],"eqnarray*":["AMSarray",null,false,true,"rcl","0 "+b.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em"]},delimiter:{"\\lvert":["007C",{texClass:b.TEXCLASS.OPEN}],"\\rvert":["007C",{texClass:b.TEXCLASS.CLOSE}],"\\lVert":["2016",{texClass:b.TEXCLASS.OPEN}],"\\rVert":["2016",{texClass:b.TEXCLASS.CLOSE}]}},null,true);h.Parse.Augment({HandleTag:function(k){var m=this.GetStar();var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(k)),i=j;if(!m){j=a.formatTag(j)}var l=this.stack.global;l.tagID=i;if(l.notags){h.Error(["CommandNotAllowedInEnv","%1 not allowed in %2 environment",k,l.notags])}if(l.tag){h.Error(["MultipleCommand","Multiple %1",k])}l.tag=b.mtd.apply(b,this.InternalMath(j)).With({id:a.formatID(i)})},HandleNoTag:function(i){if(this.stack.global.tag){delete this.stack.global.tag}this.stack.global.notag=true},HandleLabel:function(j){var k=this.stack.global,i=this.GetArgument(j);if(i===""){return}if(!g.refUpdate){if(k.label){h.Error(["MultipleCommand","Multiple %1",j])}k.label=i;if(g.labels[i]||g.eqlabels[i]){h.Error(["MultipleLabel","Label '%1' multiply defined",i])}g.eqlabels[i]={tag:"???",id:""}}},HandleRef:function(k,m){var j=this.GetArgument(k);var l=g.labels[j]||g.eqlabels[j];if(!l){l={tag:"???",id:""};g.badref=!g.refUpdate}var i=l.tag;if(m){i=a.formatTag(i)}this.Push(b.mrow.apply(b,this.InternalMath(i)).With({href:a.formatURL(l.id,e),"class":"MathJax_ref"}))},HandleDeclareOp:function(j){var i=(this.GetStar()?"":"\\nolimits\\SkipLimits");var k=this.trimSpaces(this.GetArgument(j));if(k.charAt(0)=="\\"){k=k.substr(1)}var l=this.GetArgument(j);l=l.replace(/\*/g,"\\text{*}").replace(/-/g,"\\text{-}");this.setDef(k,["Macro","\\mathop{\\rm "+l+"}"+i])},HandleOperatorName:function(j){var i=(this.GetStar()?"":"\\nolimits\\SkipLimits");var k=this.trimSpaces(this.GetArgument(j));k=k.replace(/\*/g,"\\text{*}").replace(/-/g,"\\text{-}");this.string="\\mathop{\\rm "+k+"}"+i+" "+this.string.slice(this.i);this.i=0},SkipLimits:function(j){var l=this.GetNext(),k=this.i;if(l==="\\"&&++this.i&&this.GetCS()!=="limits"){this.i=k}},HandleShove:function(j,i){var k=this.stack.Top();if(k.type!=="multline"){h.Error(["CommandInMultline","%1 can only appear within the multline environment",j])}if(k.data.length){h.Error(["CommandAtTheBeginingOfLine","%1 must come at the beginning of the line",j])}k.data.shove=i},CFrac:function(l){var i=this.trimSpaces(this.GetBrackets(l,"")),k=this.GetArgument(l),m=this.GetArgument(l);var j=b.mfrac(h.Parse("\\strut\\textstyle{"+k+"}",this.stack.env).mml(),h.Parse("\\strut\\textstyle{"+m+"}",this.stack.env).mml());i=({l:b.ALIGN.LEFT,r:b.ALIGN.RIGHT,"":""})[i];if(i==null){h.Error(["IllegalAlign","Illegal alignment specified in %1",l])}if(i){j.numalign=j.denomalign=i}this.Push(j)},Genfrac:function(j,l,q,n,i){if(l==null){l=this.GetDelimiterArg(j)}if(q==null){q=this.GetDelimiterArg(j)}if(n==null){n=this.GetArgument(j)}if(i==null){i=this.trimSpaces(this.GetArgument(j))}var m=this.ParseArg(j);var p=this.ParseArg(j);var k=b.mfrac(m,p);if(n!==""){k.linethickness=n}if(l||q){k=h.fixedFence(l,k.With({texWithDelims:true}),q)}if(i!==""){var o=(["D","T","S","SS"])[i];if(o==null){h.Error(["BadMathStyleFor","Bad math style for %1",j])}k=b.mstyle(k);if(o==="D"){k.displaystyle=true;k.scriptlevel=0}else{k.displaystyle=false;k.scriptlevel=i-1}}this.Push(k)},Multline:function(j,i){this.Push(j);this.checkEqnEnv();return f.multline(i,this.stack).With({arraydef:{displaystyle:true,rowspacing:".5em",width:h.config.MultLineWidth,columnwidth:"100%",side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent}})},AMSarray:function(k,j,i,m,l){this.Push(k);if(i){this.checkEqnEnv()}m=m.replace(/[^clr]/g,"").split("").join(" ");m=m.replace(/l/g,"left").replace(/r/g,"right").replace(/c/g,"center");return f.AMSarray(k.name,j,i,this.stack).With({arraydef:{displaystyle:true,rowspacing:".5em",columnalign:m,columnspacing:(l||"1em"),rowspacing:"3pt",side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent}})},AlignedAMSArray:function(i){var j=this.GetBrackets("\\begin{"+i.name+"}");return this.setArrayAlign(this.AMSarray.apply(this,arguments),j)},AlignAt:function(l,j,i){var q,k,p="",o=[];if(!i){k=this.GetBrackets("\\begin{"+l.name+"}")}q=this.GetArgument("\\begin{"+l.name+"}");if(q.match(/[^0-9]/)){h.Error(["PositiveIntegerArg","Argument to %1 must me a positive integer","\\begin{"+l.name+"}"])}while(q>0){p+="rl";o.push("0em 0em");q--}o=o.join(" ");if(i){return this.AMSarray(l,j,i,p,o)}var m=this.AMSarray(l,j,i,p,o);return this.setArrayAlign(m,k)},EquationBegin:function(i,j){this.checkEqnEnv();this.stack.global.forcetag=(j&&a.autoNumber!=="none");return i},EquationStar:function(i,j){this.stack.global.tagged=true;return j},checkEqnEnv:function(){if(this.stack.global.eqnenv){h.Error(["ErroneousNestingEq","Erroneous nesting of equation structures"])}this.stack.global.eqnenv=true},MultiIntegral:function(j,m){var l=this.GetNext();if(l==="\\"){var k=this.i;l=this.GetArgument(j);this.i=k;if(l==="\\limits"){if(j==="\\idotsint"){m="\\!\\!\\mathop{\\,\\,"+m+"}"}else{m="\\!\\!\\!\\mathop{\\,\\,\\,"+m+"}"}}}this.string=m+" "+this.string.slice(this.i);this.i=0},xArrow:function(k,o,n,i){var m={width:"+"+(n+i)+"mu",lspace:n+"mu"};var p=this.GetBrackets(k),q=this.ParseArg(k);var s=b.mo(b.chars(String.fromCharCode(o))).With({stretchy:true,texClass:b.TEXCLASS.REL});var j=b.munderover(s);j.SetData(j.over,b.mpadded(q).With(m).With({voffset:".15em"}));if(p){p=h.Parse(p,this.stack.env).mml();j.SetData(j.under,b.mpadded(p).With(m).With({voffset:"-.24em"}))}this.Push(j.With({subsupOK:true}))},GetDelimiterArg:function(i){var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(i));if(j==""){return null}if(j in d.delimiter){return j}h.Error(["MissingOrUnrecognizedDelim","Missing or unrecognized delimiter for %1",i])},GetStar:function(){var i=(this.GetNext()==="*");if(i){this.i++}return i}});f.Augment({autoTag:function(){var j=this.global;if(!j.notag){g.number++;j.tagID=a.formatNumber(g.number.toString());var i=h.Parse("\\text{"+a.formatTag(j.tagID)+"}",{}).mml();j.tag=b.mtd(i).With({id:a.formatID(j.tagID)})}},getTag:function(){var m=this.global,k=m.tag;m.tagged=true;if(m.label){if(a.useLabelIds){k.id=a.formatID(m.label)}g.eqlabels[m.label]={tag:m.tagID,id:k.id}}if(document.getElementById(k.id)||g.IDs[k.id]||g.eqIDs[k.id]){var l=0,j;do{l++;j=k.id+"_"+l}while(document.getElementById(j)||g.IDs[j]||g.eqIDs[j]);k.id=j;if(m.label){g.eqlabels[m.label].id=j}}g.eqIDs[k.id]=1;this.clearTag();return k},clearTag:function(){var i=this.global;delete i.tag;delete i.tagID;delete i.label},fixInitialMO:function(l){for(var k=0,j=l.length;k<j;k++){if(l[k]&&(l[k].type!=="mspace"&&(l[k].type!=="texatom"||(l[k].data[0]&&l[k].data[0].data.length)))){if(l[k].isEmbellished()){l.unshift(b.mi())}break}}}});f.multline=f.array.Subclass({type:"multline",Init:function(j,i){this.SUPER(arguments).Init.apply(this);this.numbered=(j&&a.autoNumber!=="none");this.save={notag:i.global.notag};i.global.tagged=!j&&!i.global.forcetag},EndEntry:function(){if(this.table.length){this.fixInitialMO(this.data)}var i=b.mtd.apply(b,this.data);if(this.data.shove){i.columnalign=this.data.shove}this.row.push(i);this.data=[]},EndRow:function(){if(this.row.length!=1){h.Error(["MultlineRowsOneCol","The rows within the %1 environment must have exactly one column","multline"])}this.table.push(this.row);this.row=[]},EndTable:function(){this.SUPER(arguments).EndTable.call(this);if(this.table.length){var k=this.table.length-1,n,l=-1;if(!this.table[0][0].columnalign){this.table[0][0].columnalign=b.ALIGN.LEFT}if(!this.table[k][0].columnalign){this.table[k][0].columnalign=b.ALIGN.RIGHT}if(!this.global.tag&&this.numbered){this.autoTag()}if(this.global.tag&&!this.global.notags){l=(this.arraydef.side==="left"?0:this.table.length-1);this.table[l]=[this.getTag()].concat(this.table[l])}for(n=0,k=this.table.length;n<k;n++){var j=(n===l?b.mlabeledtr:b.mtr);this.table[n]=j.apply(b,this.table[n])}}this.global.notag=this.save.notag}});f.AMSarray=f.array.Subclass({type:"AMSarray",Init:function(l,k,j,i){this.SUPER(arguments).Init.apply(this);this.numbered=(k&&a.autoNumber!=="none");this.save={notags:i.global.notags,notag:i.global.notag};i.global.notags=(j?null:l);i.global.tagged=!k&&!i.global.forcetag},EndEntry:function(){if(this.row.length%2===1){this.fixInitialMO(this.data)}this.row.push(b.mtd.apply(b,this.data));this.data=[]},EndRow:function(){var i=b.mtr;if(!this.global.tag&&this.numbered){this.autoTag()}if(this.global.tag&&!this.global.notags){this.row=[this.getTag()].concat(this.row);i=b.mlabeledtr}else{this.clearTag()}if(this.numbered){delete this.global.notag}this.table.push(i.apply(b,this.row));this.row=[]},EndTable:function(){this.SUPER(arguments).EndTable.call(this);this.global.notags=this.save.notags;this.global.notag=this.save.notag}});f.start.Augment({oldCheckItem:f.start.prototype.checkItem,checkItem:function(k){if(k.type==="stop"){var i=this.mmlData(),j=this.global;if(g.display&&!j.tag&&!j.tagged&&!j.isInner&&(a.autoNumber==="all"||j.forcetag)){this.autoTag()}if(j.tag){var m=[this.getTag(),b.mtd(i)];var l={side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent,displaystyle:"inherit"};i=b.mtable(b.mlabeledtr.apply(b,m)).With(l)}return f.mml(i)}return this.oldCheckItem.call(this,k)}});h.prefilterHooks.Add(function(i){g.display=i.display;g.number=g.startNumber;g.eqlabels={};g.eqIDs={};g.badref=false;if(g.refUpdate){g.number=i.script.MathJax.startNumber}});h.postfilterHooks.Add(function(i){i.script.MathJax.startNumber=g.startNumber;g.startNumber=g.number;MathJax.Hub.Insert(g.IDs,g.eqIDs);MathJax.Hub.Insert(g.labels,g.eqlabels);if(g.badref&&!i.math.texError){g.refs.push(i.script)}},100);MathJax.Hub.Register.MessageHook("Begin Math Input",function(){g.refs=[];g.refUpdate=false});MathJax.Hub.Register.MessageHook("End Math Input",function(l){if(g.refs.length){g.refUpdate=true;for(var k=0,j=g.refs.length;k<j;k++){g.refs[k].MathJax.state=MathJax.ElementJax.STATE.UPDATE}return MathJax.Hub.processInput({scripts:g.refs,start:new Date().getTime(),i:0,j:0,jax:{},jaxIDs:[]})}return null});h.resetEquationNumbers=function(j,i){g.startNumber=(j||0);if(!i){g.labels={};g.IDs={}}};MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX AMSmath Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMSmath.js");
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assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMSsymbols.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMSsymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMSsymbols"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.InputJax.TeX.Definitions;b.Add({mathchar0mi:{digamma:"03DD",varkappa:"03F0",varGamma:["0393",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varDelta:["0394",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varTheta:["0398",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varLambda:["039B",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varXi:["039E",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPi:["03A0",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varSigma:["03A3",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varUpsilon:["03A5",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPhi:["03A6",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPsi:["03A8",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varOmega:["03A9",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],beth:"2136",gimel:"2137",daleth:"2138",backprime:["2035",{variantForm:true}],hslash:"210F",varnothing:["2205",{variantForm:true}],blacktriangle:"25B4",triangledown:["25BD",{variantForm:true}],blacktriangledown:"25BE",square:"25FB",Box:"25FB",blacksquare:"25FC",lozenge:"25CA",Diamond:"25CA",blacklozenge:"29EB",circledS:["24C8",{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL}],bigstar:"2605",sphericalangle:"2222",measuredangle:"2221",nexists:"2204",complement:"2201",mho:"2127",eth:["00F0",{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL}],Finv:"2132",diagup:"2571",Game:"2141",diagdown:"2572",Bbbk:["006B",{mathvariant:a.VARIANT.DOUBLESTRUCK}],yen:"00A5",circledR:"00AE",checkmark:"2713",maltese:"2720"},mathchar0mo:{dotplus:"2214",ltimes:"22C9",smallsetminus:"2216",rtimes:"22CA",Cap:"22D2",doublecap:"22D2",leftthreetimes:"22CB",Cup:"22D3",doublecup:"22D3",rightthreetimes:"22CC",barwedge:"22BC",curlywedge:"22CF",veebar:"22BB",curlyvee:"22CE",doublebarwedge:"2A5E",boxminus:"229F",circleddash:"229D",boxtimes:"22A0",circledast:"229B",boxdot:"22A1",circledcirc:"229A",boxplus:"229E",centerdot:["22C5",{variantForm:true}],divideontimes:"22C7",intercal:"22BA",leqq:"2266",geqq:"2267",leqslant:"2A7D",geqslant:"2A7E",eqslantless:"2A95",eqslantgtr:"2A96",lesssim:"2272",gtrsim:"2273",lessapprox:"2A85",gtrapprox:"2A86",approxeq:"224A",lessdot:"22D6",gtrdot:"22D7",lll:"22D8",llless:"22D8",ggg:"22D9",gggtr:"22D9",lessgtr:"2276",gtrless:"2277",lesseqgtr:"22DA",gtreqless:"22DB",lesseqqgtr:"2A8B",gtreqqless:"2A8C",doteqdot:"2251",Doteq:"2251",eqcirc:"2256",risingdotseq:"2253",circeq:"2257",fallingdotseq:"2252",triangleq:"225C",backsim:"223D",thicksim:["223C",{variantForm:true}],backsimeq:"22CD",thickapprox:["2248",{variantForm:true}],subseteqq:"2AC5",supseteqq:"2AC6",Subset:"22D0",Supset:"22D1",sqsubset:"228F",sqsupset:"2290",preccurlyeq:"227C",succcurlyeq:"227D",curlyeqprec:"22DE",curlyeqsucc:"22DF",precsim:"227E",succsim:"227F",precapprox:"2AB7",succapprox:"2AB8",vartriangleleft:"22B2",lhd:"22B2",vartriangleright:"22B3",rhd:"22B3",trianglelefteq:"22B4",unlhd:"22B4",trianglerighteq:"22B5",unrhd:"22B5",vDash:"22A8",Vdash:"22A9",Vvdash:"22AA",smallsmile:["2323",{variantForm:true}],shortmid:["2223",{variantForm:true}],smallfrown:["2322",{variantForm:true}],shortparallel:["2225",{variantForm:true}],bumpeq:"224F",between:"226C",Bumpeq:"224E",pitchfork:"22D4",varpropto:"221D",backepsilon:"220D",blacktriangleleft:"25C2",blacktriangleright:"25B8",therefore:"2234",because:"2235",eqsim:"2242",vartriangle:["25B3",{variantForm:true}],Join:"22C8",nless:"226E",ngtr:"226F",nleq:"2270",ngeq:"2271",nleqslant:["2A87",{variantForm:true}],ngeqslant:["2A88",{variantForm:true}],nleqq:["2270",{variantForm:true}],ngeqq:["2271",{variantForm:true}],lneq:"2A87",gneq:"2A88",lneqq:"2268",gneqq:"2269",lvertneqq:["2268",{variantForm:true}],gvertneqq:["2269",{variantForm:true}],lnsim:"22E6",gnsim:"22E7",lnapprox:"2A89",gnapprox:"2A8A",nprec:"2280",nsucc:"2281",npreceq:["22E0",{variantForm:true}],nsucceq:["22E1",{variantForm:true}],precneqq:"2AB5",succneqq:"2AB6",precnsim:"22E8",succnsim:"22E9",precnapprox:"2AB9",succnapprox:"2ABA",nsim:"2241",ncong:"2246",nshortmid:["2224",{variantForm:true}],nshortparallel:["2226",{variantForm:true}],nmid:"2224",nparallel:"2226",nvdash:"22AC",nvDash:"22AD",nVdash:"22AE",nVDash:"22AF",ntriangleleft:"22EA",ntriangleright:"22EB",ntrianglelefteq:"22EC",ntrianglerighteq:"22ED",nsubseteq:"2288",nsupseteq:"2289",nsubseteqq:["2288",{variantForm:true}],nsupseteqq:["2289",{variantForm:true}],subsetneq:"228A",supsetneq:"228B",varsubsetneq:["228A",{variantForm:true}],varsupsetneq:["228B",{variantForm:true}],subsetneqq:"2ACB",supsetneqq:"2ACC",varsubsetneqq:["2ACB",{variantForm:true}],varsupsetneqq:["2ACC",{variantForm:true}],leftleftarrows:"21C7",rightrightarrows:"21C9",leftrightarrows:"21C6",rightleftarrows:"21C4",Lleftarrow:"21DA",Rrightarrow:"21DB",twoheadleftarrow:"219E",twoheadrightarrow:"21A0",leftarrowtail:"21A2",rightarrowtail:"21A3",looparrowleft:"21AB",looparrowright:"21AC",leftrightharpoons:"21CB",rightleftharpoons:["21CC",{variantForm:true}],curvearrowleft:"21B6",curvearrowright:"21B7",circlearrowleft:"21BA",circlearrowright:"21BB",Lsh:"21B0",Rsh:"21B1",upuparrows:"21C8",downdownarrows:"21CA",upharpoonleft:"21BF",upharpoonright:"21BE",downharpoonleft:"21C3",restriction:"21BE",multimap:"22B8",downharpoonright:"21C2",leftrightsquigarrow:"21AD",rightsquigarrow:"21DD",leadsto:"21DD",dashrightarrow:"21E2",dashleftarrow:"21E0",nleftarrow:"219A",nrightarrow:"219B",nLeftarrow:"21CD",nRightarrow:"21CF",nleftrightarrow:"21AE",nLeftrightarrow:"21CE"},delimiter:{"\\ulcorner":"231C","\\urcorner":"231D","\\llcorner":"231E","\\lrcorner":"231F"},macros:{implies:["Macro","\\;\\Longrightarrow\\;"],impliedby:["Macro","\\;\\Longleftarrow\\;"]}},null,true);var c=a.mo.OPTYPES.REL;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u2322":c,"\u2323":c,"\u25B3":c,"\uE006":c,"\uE007":c,"\uE00C":c,"\uE00D":c,"\uE00E":c,"\uE00F":c,"\uE010":c,"\uE011":c,"\uE016":c,"\uE017":c,"\uE018":c,"\uE019":c,"\uE01A":c,"\uE01B":c,"\uE04B":c,"\uE04F":c}}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX AMSsymbols Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMSsymbols.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMScd.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMScd.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMScd"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.CD",{colspace:"5pt",rowspace:"5pt",harrowsize:"2.75em",varrowsize:"1.75em",hideHorizontalLabels:false})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.ElementJax.mml,e=MathJax.InputJax.TeX,d=e.Stack.Item,c=e.Definitions,a=MathJax.Extension["TeX/AMScd"].config;c.environment.CD="CD_env";c.special["@"]="CD_arrow";c.macros.minCDarrowwidth="CD_minwidth";c.macros.minCDarrowheight="CD_minheight";e.Parse.Augment({CD_env:function(f){this.Push(f);return d.array().With({arraydef:{columnalign:"center",columnspacing:a.colspace,rowspacing:a.rowspace,displaystyle:true},minw:this.stack.env.CD_minw||a.harrowsize,minh:this.stack.env.CD_minh||a.varrowsize})},CD_arrow:function(g){var l=this.string.charAt(this.i);if(!l.match(/[><VA.|=]/)){return this.Other(g)}else{this.i++}var o=this.stack.Top();if(!o.isa(d.array)||o.data.length){this.CD_cell(g);o=this.stack.Top()}var q=((o.table.length%2)===1);var i=(o.row.length+(q?0:1))%2;while(i){this.CD_cell(g);i--}var h;var f={minsize:o.minw,stretchy:true},k={minsize:o.minh,stretchy:true,symmetric:true,lspace:0,rspace:0};if(l==="."){}else{if(l==="|"){h=this.mmlToken(b.mo("\u2225").With(k))}else{if(l==="="){h=this.mmlToken(b.mo("=").With(f))}else{var r={">":"\u2192","<":"\u2190",V:"\u2193",A:"\u2191"}[l];var p=this.GetUpTo(g+l,l),m=this.GetUpTo(g+l,l);if(l===">"||l==="<"){h=b.mo(r).With(f);if(!p){p="\\kern "+o.minw}if(p||m){var j={width:"+11mu",lspace:"6mu"};h=b.munderover(this.mmlToken(h));if(p){p=e.Parse(p,this.stack.env).mml();h.SetData(h.over,b.mpadded(p).With(j).With({voffset:".1em"}))}if(m){m=e.Parse(m,this.stack.env).mml();h.SetData(h.under,b.mpadded(m).With(j))}if(a.hideHorizontalLabels){h=b.mpadded(h).With({depth:0,height:".67em"})}}}else{h=r=this.mmlToken(b.mo(r).With(k));if(p||m){h=b.mrow();if(p){h.Append(e.Parse("\\scriptstyle\\llap{"+p+"}",this.stack.env).mml())}h.Append(r.With({texClass:b.TEXCLASS.ORD}));if(m){h.Append(e.Parse("\\scriptstyle\\rlap{"+m+"}",this.stack.env).mml())}}}}}}if(h){this.Push(h)}this.CD_cell(g)},CD_cell:function(f){var g=this.stack.Top();if((g.table||[]).length%2===0&&(g.row||[]).length===0){this.Push(b.mpadded().With({height:"8.5pt",depth:"2pt"}))}this.Push(d.cell().With({isEntry:true,name:f}))},CD_minwidth:function(f){this.stack.env.CD_minw=this.GetDimen(f)},CD_minheight:function(f){this.stack.env.CD_minh=this.GetDimen(f)}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMScd.js");




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/weight.js
[{"locale":"en"},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"pounds"}},"key":"lb","names":["lb","lb."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"long tons"}},"key":"LT","names":["LT","L.T."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"ounces"}},"key":"oz","names":["oz","oz."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"grams"}},"key":"gr","names":["g","gr"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"kilograms"}},"key":"kg","names":["kg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"micrograms"}},"key":"mcg","names":["mg","µg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"milligrams"}},"key":"mg","names":["mg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"tons"}},"key":"t","names":["t","T"]}]



assets/js/mathjax/extensions/TeX/action.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/action.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/action"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;b.Definitions.Add({macros:{toggle:"Toggle",mathtip:"Mathtip",texttip:["Macro","\\mathtip{#1}{\\text{#2}}",2]}},null,true);b.Parse.Augment({Toggle:function(d){var e=[],c;while((c=this.GetArgument(d))!=="\\endtoggle"){e.push(b.Parse(c,this.stack.env).mml())}this.Push(a.maction.apply(a,e).With({actiontype:a.ACTIONTYPE.TOGGLE}))},Mathtip:function(d){var c=this.ParseArg(d),e=this.ParseArg(d);this.Push(a.maction(c,e).With({actiontype:a.ACTIONTYPE.TOOLTIP}))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX action Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/action.js");




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/units_spanish.js
[{"locale":"es"},{"key":"W","names":["W"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"watt"}}},{"key":"w","names":["w"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"watt"}}},{"key":"kw","names":["kw"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt"}}},{"key":"kW","names":["kW"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt"}}},{"key":"mw","names":["mw"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliwatt"}}},{"key":"mW","names":["mW"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliwatt"}}},{"key":"kwh","names":["kwh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt hora"}}},{"key":"kWh","names":["kWh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt hora"}}},{"key":"J","names":["J"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Joules"}}},{"key":"N","names":["N"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Newton"}}},{"key":"A","names":["A"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Ampere"}}},{"key":"V","names":["V"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Voltio"}}},{"key":"µΩ","names":["µΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microohmio"}}},{"key":"mΩ","names":["mΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliohmio"}}},{"key":"Ω","names":["Ω"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"ohmio"}}},{"key":"Ohm","names":["Ohm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"ohmio"}}},{"key":"kΩ","names":["kΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kiloohmio"}}},{"key":"KΩ","names":["KΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kiloohmio"}}},{"key":"MΩ","names":["MΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"megaohmio"}}},{"key":"GΩ","names":["GΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gigaohmio"}}},{"key":"mm","names":["mm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milímetro"}}},{"key":"cm","names":["cm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centímetro"}}},{"key":"m","names":["m"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"metro"}}},{"key":"km","names":["km"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilómetro"}}},{"key":"ft","names":["ft"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pies"}}},{"key":"ft.","names":["ft."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pies"}}},{"key":"in","names":["in"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pulgada"}}},{"key":"in.","names":["in."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pulgada"}}},{"key":"mi","names":["mi"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milla"}}},{"key":"mi.","names":["mi."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milla"}}},{"key":"yd","names":["yd"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"yarda"}}},{"key":"yd.","names":["yd."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"yarda"}}},{"key":"n.m.","names":["n.m."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"millas náuticas"}}},{"key":"b","names":["b"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"bit"}}},{"key":"B","names":["B"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"byte"}}},{"key":"KB","names":["KB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilobyte"}}},{"key":"MB","names":["MB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"megabyte"}}},{"key":"GB","names":["GB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gigabyte"}}},{"key":"TB","names":["TB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"terabyte"}}},{"key":"doz","names":["doz"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"docena"}}},{"key":"doz.","names":["doz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"docena"}}},{"key":"sq","names":["sq"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"al cuadrado"}}},{"key":"sq.","names":["sq."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"al cuadrado"}}},{"key":"ha","names":["ha"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hectarea"}}},{"key":"ns","names":["ns"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nanosegundos"}}},{"key":"µs","names":["µs"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microsegundos"}}},{"key":"ms","names":["ms"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milisegundos"}}},{"key":"s","names":["s"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"segundos"}}},{"key":"min","names":["min"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"minutos"}}},{"key":"h","names":["h"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hora"}}},{"key":"hr","names":["hr"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hora"}}},{"key":"kt","names":["kt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nudo"}}},{"key":"kt.","names":["kt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nudo"}}},{"key":"mph","names":["mph"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"millas por hora"}}},{"key":"rpm","names":["rpm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"revoluciones por minuto"}}},{"key":"kmh","names":["kmh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilómetros por hora"}}},{"key":"F","names":["F"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"F.","names":["F."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"°F","names":["°F"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"C","names":["C"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centígrados"}}},{"key":"°C","names":["°C"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centígrados"}}},{"key":"K","names":["K"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Kelvin"}}},{"key":"°K","names":["°K"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Kelvin"}}},{"key":"bbl.","names":["bbl."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"barrile"}}},{"key":"bbl","names":["bbl"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"barrile"}}},{"key":"cu","names":["cu"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cúbico"}}},{"key":"cu.","names":["cu."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cúbico"}}},{"key":"fl. oz.","names":["fl. oz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onzas líquidas"}}},{"key":"gal","names":["gal"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"galone"}}},{"key":"gal.","names":["gal."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"galone"}}},{"key":"pt","names":["pt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pinta"}}},{"key":"pt.","names":["pt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pintas"}}},{"key":"qt","names":["qt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"quart"}}},{"key":"qt.","names":["qt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"quart"}}},{"key":"tbsp","names":["tbsp"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cuchara"}}},{"key":"tbsp.","names":["tbsp."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cuchara"}}},{"key":"tsp","names":["tsp"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cucharilla"}}},{"key":"tsp.","names":["tsp."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cucharilla"}}},{"key":"cc","names":["cc"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centímetros cúbicos"}}},{"key":"kl","names":["kl"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilolitro"}}},{"key":"l","names":["l"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"litro"}}},{"key":"ml","names":["ml"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"mililitro"}}},{"key":"lb","names":["lb"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libra"}}},{"key":"lb.","names":["lb."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libra"}}},{"key":"LT","names":["LT"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libras imperiales"}}},{"key":"L.T.","names":["L.T."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libras imperiales"}}},{"key":"oz","names":["oz"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onza"}}},{"key":"oz.","names":["oz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onza"}}},{"key":"g","names":["g"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gramo"}}},{"key":"gr","names":["gr"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gramo"}}},{"key":"kg","names":["kg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilogramo"}}},{"key":"mg","names":["mg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miligramo"}}},{"key":"µg","names":["µg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microgramo"}}},{"key":"t","names":["t"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"tonelada"}}},{"key":"T","names":["T"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"tonelada"}}}]



assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/volume.js
[{"locale":"en"},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"barrels"}},"key":"bbl","names":["bbl.","bbl"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"cubics"}},"key":"cu","names":["cu","cu."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"fluid ounces"}},"key":"fl. oz.","names":["fl. oz."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"gallons"}},"key":"gal","names":["gal","gal."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"pints"}},"key":"pt","names":["pt","pt."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"quarts"}},"key":"qt","names":["qt","qt."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"tablespoons"}},"key":"tbsp","names":["tbsp","tbsp."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"teaspoons"}},"key":"tsp","names":["tsp","tsp."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"cubic centimeters"}},"key":"cc","names":["cc"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"kiloliters"}},"key":"kl","names":["kl"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"liters"}},"key":"l","names":["l"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"milliliters"}},"key":"ml","names":["ml"]}]



assets/js/mathjax/extensions/TeX/newcommand.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/newcommand.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/newcommand"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=b.Definitions;a.Add({macros:{newcommand:"NewCommand",renewcommand:"NewCommand",newenvironment:"NewEnvironment",renewenvironment:"NewEnvironment",def:"MacroDef",let:"Let"}},null,true);b.Parse.Augment({NewCommand:function(c){var e=this.trimSpaces(this.GetArgument(c)),g=this.GetBrackets(c),d=this.GetBrackets(c),f=this.GetArgument(c);if(e.charAt(0)==="\\"){e=e.substr(1)}if(!e.match(/^(.|[a-z]+)$/i)){b.Error(["IllegalControlSequenceName","Illegal control sequence name for %1",c])}if(g){g=this.trimSpaces(g);if(!g.match(/^[0-9]+$/)){b.Error(["IllegalParamNumber","Illegal number of parameters specified in %1",c])}}this.setDef(e,["Macro",f,g,d])},NewEnvironment:function(d){var f=this.trimSpaces(this.GetArgument(d)),h=this.GetBrackets(d),e=this.GetBrackets(d),g=this.GetArgument(d),c=this.GetArgument(d);if(h){h=this.trimSpaces(h);if(!h.match(/^[0-9]+$/)){b.Error(["IllegalParamNumber","Illegal number of parameters specified in %1",d])}}this.setEnv(f,["BeginEnv",[null,"EndEnv"],g,c,h,e])},MacroDef:function(c){var d=this.GetCSname(c),f=this.GetTemplate(c,"\\"+d),e=this.GetArgument(c);if(!(f instanceof Array)){this.setDef(d,["Macro",e,f])}else{this.setDef(d,["MacroWithTemplate",e].concat(f))}},Let:function(d){var e=this.GetCSname(d),f;var g=this.GetNext();if(g==="="){this.i++;g=this.GetNext()}if(g==="\\"){d=this.GetCSname(d);f=this.csFindMacro(d);if(!f){if(a.mathchar0mi.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar0mi",a.mathchar0mi[d]]}else{if(a.mathchar0mo.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar0mo",a.mathchar0mo[d]]}else{if(a.mathchar7.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar7",a.mathchar7[d]]}else{if(a.delimiter.hasOwnProperty("\\"+d)){f=["csDelimiter",a.delimiter["\\"+d]]}else{return}}}}}}else{f=["Macro",g];this.i++}this.setDef(e,f)},GetCSname:function(e){var f=this.GetNext();if(f!=="\\"){b.Error(["MissingCS","%1 must be followed by a control sequence",e])}var d=this.trimSpaces(this.GetArgument(e));return d.substr(1)},GetTemplate:function(f,e){var j,g=[],h=0;j=this.GetNext();var d=this.i;while(this.i<this.string.length){j=this.GetNext();if(j==="#"){if(d!==this.i){g[h]=this.string.substr(d,this.i-d)}j=this.string.charAt(++this.i);if(!j.match(/^[1-9]$/)){b.Error(["CantUseHash2","Illegal use of # in template for %1",e])}if(parseInt(j)!=++h){b.Error(["SequentialParam","Parameters for %1 must be numbered sequentially",e])}d=this.i+1}else{if(j==="{"){if(d!==this.i){g[h]=this.string.substr(d,this.i-d)}if(g.length>0){return[h,g]}else{return h}}}this.i++}b.Error(["MissingReplacementString","Missing replacement string for definition of %1",f])},MacroWithTemplate:function(d,g,h,f){if(h){var c=[];this.GetNext();if(f[0]&&!this.MatchParam(f[0])){b.Error(["MismatchUseDef","Use of %1 doesn't match its definition",d])}for(var e=0;e<h;e++){c.push(this.GetParameter(d,f[e+1]))}g=this.SubstituteArgs(c,g)}this.string=this.AddArgs(g,this.string.slice(this.i));this.i=0;if(++this.macroCount>b.config.MAXMACROS){b.Error(["MaxMacroSub1","MathJax maximum macro substitution count exceeded; is there a recursive macro call?"])}},BeginEnv:function(g,k,c,j,h){if(j){var e=[];if(h!=null){var d=this.GetBrackets("\\begin{"+name+"}");e.push(d==null?h:d)}for(var f=e.length;f<j;f++){e.push(this.GetArgument("\\begin{"+name+"}"))}k=this.SubstituteArgs(e,k);c=this.SubstituteArgs([],c)}this.string=this.AddArgs(k,this.string.slice(this.i));this.i=0;return g},EndEnv:function(e,g,d,f){var c="\\end{\\end\\"+e.name+"}";this.string=this.AddArgs(d,c+this.string.slice(this.i));this.i=0;return null},GetParameter:function(f,k){if(k==null){return this.GetArgument(f)}var h=this.i,e=0,g=0;while(this.i<this.string.length){var l=this.string.charAt(this.i);if(l==="{"){if(this.i===h){g=1}this.GetArgument(f);e=this.i-h}else{if(this.MatchParam(k)){if(g){h++;e-=2}return this.string.substr(h,e)}else{if(l==="\\"){this.i++;e++;g=0;var d=this.string.substr(this.i).match(/[a-z]+|./i);if(d){this.i+=d[0].length;e=this.i-h}}else{this.i++;e++;g=0}}}}b.Error(["RunawayArgument","Runaway argument for %1?",f])},MatchParam:function(c){if(this.string.substr(this.i,c.length)!==c){return 0}if(c.match(/\\[a-z]+$/i)&&this.string.charAt(this.i+c.length).match(/[a-z]/i)){return 0}this.i+=c.length;return 1}});b.Environment=function(c){a.environment[c]=["BeginEnv",[null,"EndEnv"]].concat([].slice.call(arguments,1));a.environment[c].isUser=true};MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX newcommand Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/newcommand.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/noErrors.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/noErrors.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(b,e){var d="2.7.5";var a=b.CombineConfig("TeX.noErrors",{disabled:false,multiLine:true,inlineDelimiters:["",""],style:{"font-size":"90%","text-align":"left",color:"black",padding:"1px 3px",border:"1px solid"}});var c="\u00A0";MathJax.Extension["TeX/noErrors"]={version:d,config:a};b.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var f=MathJax.InputJax.TeX.formatError;MathJax.InputJax.TeX.Augment({formatError:function(j,i,k,g){if(a.disabled){return f.apply(this,arguments)}var h=j.message.replace(/\n.*/,"");b.signal.Post(["TeX Jax - parse error",h,i,k,g]);var m=a.inlineDelimiters;var l=(k||a.multiLine);if(!k){i=m[0]+i+m[1]}if(l){i=i.replace(/ /g,c)}else{i=i.replace(/\n/g," ")}return MathJax.ElementJax.mml.merror(i).With({isError:true,multiLine:l})}})});b.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Config",function(){b.Config({"HTML-CSS":{styles:{".MathJax .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var g=MathJax.ElementJax.mml;var h=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"];var f=g.math.prototype.toHTML,i=g.merror.prototype.toHTML;g.math.Augment({toHTML:function(j,k){var l=this.data[0];if(l&&l.data[0]&&l.data[0].isError){j.style.fontSize="";j=this.HTMLcreateSpan(j);j.bbox=l.data[0].toHTML(j).bbox}else{j=f.apply(this,arguments)}return j}});g.merror.Augment({toHTML:function(p){if(!this.isError){return i.apply(this,arguments)}p=this.HTMLcreateSpan(p);p.className="noError";if(this.multiLine){p.style.display="inline-block"}var r=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var o=0,l=r.length;o<l;o++){h.addText(p,r[o]);if(o!==l-1){h.addElement(p,"br",{isMathJax:true})}}var q=h.getHD(p.parentNode),k=h.getW(p.parentNode);if(l>1){var n=(q.h+q.d)/2,j=h.TeX.x_height/2;p.parentNode.style.verticalAlign=h.Em(q.d+(j-n));q.h=j+n;q.d=n-j}p.bbox={h:q.h,d:q.d,w:k,lw:0,rw:k};return p}})});b.Register.StartupHook("SVG Jax Config",function(){b.Config({SVG:{styles:{".MathJax_SVG .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var g=MathJax.ElementJax.mml;var f=g.math.prototype.toSVG,h=g.merror.prototype.toSVG;g.math.Augment({toSVG:function(i,j){var k=this.data[0];if(k&&k.data[0]&&k.data[0].isError){i=k.data[0].toSVG(i)}else{i=f.apply(this,arguments)}return i}});g.merror.Augment({toSVG:function(n){if(!this.isError||this.Parent().type!=="math"){return h.apply(this,arguments)}n=e.addElement(n,"span",{className:"noError",isMathJax:true});if(this.multiLine){n.style.display="inline-block"}var o=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var l=0,j=o.length;l<j;l++){e.addText(n,o[l]);if(l!==j-1){e.addElement(n,"br",{isMathJax:true})}}if(j>1){var k=n.offsetHeight/2;n.style.verticalAlign=(-k+(k/j))+"px"}return n}})});b.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){var h=MathJax.ElementJax.mml;var g=MathJax.Extension["TeX/noErrors"].config;var f=h.math.prototype.toNativeMML,i=h.merror.prototype.toNativeMML;h.math.Augment({toNativeMML:function(j){var k=this.data[0];if(k&&k.data[0]&&k.data[0].isError){j=k.data[0].toNativeMML(j)}else{j=f.apply(this,arguments)}return j}});h.merror.Augment({toNativeMML:function(n){if(!this.isError){return i.apply(this,arguments)}n=n.appendChild(document.createElement("span"));var o=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var l=0,k=o.length;l<k;l++){n.appendChild(document.createTextNode(o[l]));if(l!==k-1){n.appendChild(document.createElement("br"))}}if(this.multiLine){n.style.display="inline-block";if(k>1){n.style.verticalAlign="middle"}}for(var p in g.style){if(g.style.hasOwnProperty(p)){var j=p.replace(/-./g,function(m){return m.charAt(1).toUpperCase()});n.style[j]=g.style[p]}}return n}})});b.Register.StartupHook("PreviewHTML Jax Config",function(){b.Config({PreviewHTML:{styles:{".MathJax_PHTML .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("PreviewHTML Jax Ready",function(){var f=MathJax.ElementJax.mml;var h=MathJax.HTML;var g=f.merror.prototype.toPreviewHTML;f.merror.Augment({toPreviewHTML:function(l){if(!this.isError){return g.apply(this,arguments)}l=this.PHTMLcreateSpan(l);l.className="noError";if(this.multiLine){l.style.display="inline-block"}var n=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var k=0,j=n.length;k<j;k++){h.addText(l,n[k]);if(k!==j-1){h.addElement(l,"br",{isMathJax:true})}}return l}})});b.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Config",function(){b.Config({CommonHTML:{styles:{".mjx-chtml .mjx-noError":b.Insert({"line-height":1.2,"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Ready",function(){var f=MathJax.ElementJax.mml;var g=MathJax.OutputJax.CommonHTML;var i=MathJax.HTML;var h=f.merror.prototype.toCommonHTML;f.merror.Augment({toCommonHTML:function(n){if(!this.isError){return h.apply(this,arguments)}n=g.addElement(n,"mjx-noError");var p=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var k=0,j=p.length;k<j;k++){i.addText(n,p[k]);if(k!==j-1){g.addElement(n,"br",{isMathJax:true})}}var o=this.CHTML=g.BBOX.zero();o.w=(n.offsetWidth)/g.em;if(j>1){var l=1.2*j/2;o.h=l+0.25;o.d=l-0.25;n.style.verticalAlign=g.Em(0.45-l)}else{o.h=1;o.d=0.2+2/g.em}return n}})});b.Startup.signal.Post("TeX noErrors Ready")})(MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/noErrors.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/mediawiki-texvc"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){MathJax.InputJax.TeX.Definitions.Add({macros:{AA:["Macro","\u00c5"],alef:["Macro","\\aleph"],alefsym:["Macro","\\aleph"],Alpha:["Macro","\\mathrm{A}"],and:["Macro","\\land"],ang:["Macro","\\angle"],Bbb:["Macro","\\mathbb"],Beta:["Macro","\\mathrm{B}"],bold:["Macro","\\mathbf"],bull:["Macro","\\bullet"],C:["Macro","\\mathbb{C}"],Chi:["Macro","\\mathrm{X}"],clubs:["Macro","\\clubsuit"],cnums:["Macro","\\mathbb{C}"],Complex:["Macro","\\mathbb{C}"],coppa:["Macro","\u03D9"],Coppa:["Macro","\u03D8"],Dagger:["Macro","\\ddagger"],Digamma:["Macro","\u03DC"],darr:["Macro","\\downarrow"],dArr:["Macro","\\Downarrow"],Darr:["Macro","\\Downarrow"],dashint:["Macro","\\unicodeInt{x2A0D}"],ddashint:["Macro","\\unicodeInt{x2A0E}"],diamonds:["Macro","\\diamondsuit"],empty:["Macro","\\emptyset"],Epsilon:["Macro","\\mathrm{E}"],Eta:["Macro","\\mathrm{H}"],euro:["Macro","\u20AC"],exist:["Macro","\\exists"],geneuro:["Macro","\u20AC"],geneuronarrow:["Macro","\u20AC"],geneurowide:["Macro","\u20AC"],H:["Macro","\\mathbb{H}"],hAar:["Macro","\\Leftrightarrow"],harr:["Macro","\\leftrightarrow"],Harr:["Macro","\\Leftrightarrow"],hearts:["Macro","\\heartsuit"],image:["Macro","\\Im"],infin:["Macro","\\infty"],Iota:["Macro","\\mathrm{I}"],isin:["Macro","\\in"],Kappa:["Macro","\\mathrm{K}"],koppa:["Macro","\u03DF"],Koppa:["Macro","\u03DE"],lang:["Macro","\\langle"],larr:["Macro","\\leftarrow"],Larr:["Macro","\\Leftarrow"],lArr:["Macro","\\Leftarrow"],lrarr:["Macro","\\leftrightarrow"],Lrarr:["Macro","\\Leftrightarrow"],lrArr:["Macro","\\Leftrightarrow"],Mu:["Macro","\\mathrm{M}"],N:["Macro","\\mathbb{N}"],natnums:["Macro","\\mathbb{N}"],Nu:["Macro","\\mathrm{N}"],O:["Macro","\\emptyset"],oint:["Macro","\\unicodeInt{x222E}"],oiint:["Macro","\\unicodeInt{x222F}"],oiiint:["Macro","\\unicodeInt{x2230}"],ointctrclockwise:["Macro","\\unicodeInt{x2233}"],officialeuro:["Macro","\u20AC"],Omicron:["Macro","\\mathrm{O}"],or:["Macro","\\lor"],P:["Macro","\u00B6"],pagecolor:["Macro","",1],part:["Macro","\\partial"],plusmn:["Macro","\\pm"],Q:["Macro","\\mathbb{Q}"],R:["Macro","\\mathbb{R}"],rang:["Macro","\\rangle"],rarr:["Macro","\\rightarrow"],Rarr:["Macro","\\Rightarrow"],rArr:["Macro","\\Rightarrow"],real:["Macro","\\Re"],reals:["Macro","\\mathbb{R}"],Reals:["Macro","\\mathbb{R}"],Rho:["Macro","\\mathrm{P}"],sdot:["Macro","\\cdot"],sampi:["Macro","\u03E1"],Sampi:["Macro","\u03E0"],sect:["Macro","\\S"],spades:["Macro","\\spadesuit"],stigma:["Macro","\u03DB"],Stigma:["Macro","\u03DA"],sub:["Macro","\\subset"],sube:["Macro","\\subseteq"],supe:["Macro","\\supseteq"],Tau:["Macro","\\mathrm{T}"],textvisiblespace:["Macro","\u2423"],thetasym:["Macro","\\vartheta"],uarr:["Macro","\\uparrow"],uArr:["Macro","\\Uparrow"],Uarr:["Macro","\\Uparrow"],unicodeInt:["Macro","\\mathop{\\vcenter{\\mathchoice{\\huge\\unicode{#1}\\,}{\\unicode{#1}}{\\unicode{#1}}{\\unicode{#1}}}\\,}\\nolimits",1],varcoppa:["Macro","\u03D9"],varstigma:["Macro","\u03DB"],varointclockwise:["Macro","\\unicodeInt{x2232}"],vline:["Macro","\\smash{\\large\\lvert}",0],weierp:["Macro","\\wp"],Z:["Macro","\\mathbb{Z}"],Zeta:["Macro","\\mathrm{Z}"]}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mhchem.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mhchem.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

if(MathJax.Extension["TeX/mhchem"]){MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js")}else{MathJax.Extension["TeX/mhchem"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.mhchem",{legacy:true})};if(!MathJax.Extension["TeX/mhchem"].config.legacy){if(!MathJax.Ajax.config.path.mhchem){MathJax.Ajax.config.path.mhchem=MathJax.Hub.config.root+"/extensions/TeX/mhchem3"}MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[mhchem]/mhchem.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js"])}else{MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=MathJax.Object.Subclass({string:"",i:0,tex:"",TEX:"",atom:false,sup:"",sub:"",presup:"",presub:"",Init:function(c){this.string=c},ParseTable:{"-":"Minus","+":"Plus","(":"Open",")":"Close","[":"Open","]":"Close","<":"Less","^":"Superscript",_:"Subscript","*":"Dot",".":"Dot","=":"Equal","#":"Pound","$":"Math","\\":"Macro"," ":"Space"},Arrows:{"->":"rightarrow","<-":"leftarrow","<->":"leftrightarrow","<=>":"rightleftharpoons","<=>>":"Rightleftharpoons","<<=>":"Leftrightharpoons","^":"uparrow",v:"downarrow"},Bonds:{"-":"-","=":"=","#":"\\equiv","~":"\\tripledash","~-":"\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\end{CEstack}","~=":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\\\-\\end{CEstack}}","~--":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\\\-\\end{CEstack}}","-~-":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}-\\\\\\tripledash\\\\-\\end{CEstack}}","...":"{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}","....":"{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}","->":"\\rightarrow","<-":"\\leftarrow","??":"\\text{??}"},Parse:function(){this.tex="";this.atom=false;while(this.i<this.string.length){var d=this.string.charAt(this.i);if(d.match(/[a-z]/i)){this.ParseLetter()}else{if(d.match(/[0-9]/)){this.ParseNumber()}else{this["Parse"+(this.ParseTable[d]||"Other")](d)}}}this.FinishAtom(true);return this.TEX},ParseLetter:function(){this.FinishAtom();if(this.Match(/^v( |$)/)){this.tex+="{\\"+this.Arrows.v+"}"}else{this.tex+="\\text{"+this.Match(/^[a-z]+/i)+"}";this.atom=true}},ParseNumber:function(){var e=this.Match(/^\d+/);if(this.atom&&!this.sub){this.sub=e}else{this.FinishAtom();var d=this.Match(/^\/\d+/);if(d){var c="\\frac{"+e+"}{"+d.substr(1)+"}";this.tex+="\\mathchoice{\\textstyle"+c+"}{"+c+"}{"+c+"}{"+c+"}"}else{this.tex+=e;if(this.i<this.string.length){this.tex+="\\,"}}}},ParseMinus:function(d){if(this.atom&&(this.i===this.string.length-1||this.string.charAt(this.i+1)===" ")){this.sup+=d}else{this.FinishAtom();if(this.string.substr(this.i,2)==="->"){this.i+=2;this.AddArrow("->");return}else{this.tex+="{-}"}}this.i++},ParsePlus:function(d){if(this.atom){this.sup+=d}else{this.FinishAtom();this.tex+=d}this.i++},ParseDot:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="\\cdot ";this.i++},ParseEqual:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="{=}";this.i++},ParsePound:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="{\\equiv}";this.i++},ParseOpen:function(e){this.FinishAtom();var d=this.Match(/^\([v^]\)/);if(d){this.tex+="{\\"+this.Arrows[d.charAt(1)]+"}"}else{this.tex+="{"+e;this.i++}},ParseClose:function(d){this.FinishAtom();this.atom=true;this.tex+=d+"}";this.i++},ParseLess:function(e){this.FinishAtom();var d=this.Match(/^(<->?|<=>>?|<<=>)/);if(!d){this.tex+=e;this.i++}else{this.AddArrow(d)}},ParseSuperscript:function(f){f=this.string.charAt(++this.i);if(f==="{"){this.i++;var d=this.Find("}");if(d==="-."){this.sup+="{-}{\\cdot}"}else{if(d){this.sup+=a(d).Parse().replace(/^\{-\}/,"-")}}}else{if(f===" "||f===""){this.tex+="{\\"+this.Arrows["^"]+"}";this.i++}else{var e=this.Match(/^(\d+|-\.)/);if(e){this.sup+=e}}}},ParseSubscript:function(e){if(this.string.charAt(++this.i)=="{"){this.i++;this.sub+=a(this.Find("}")).Parse().replace(/^\{-\}/,"-")}else{var d=this.Match(/^\d+/);if(d){this.sub+=d}}},ParseMath:function(d){this.FinishAtom();this.i++;this.tex+=this.Find(d)},ParseMacro:function(f){this.FinishAtom();this.i++;var d=this.Match(/^([a-z]+|.)/i)||" ";if(d==="sbond"){this.tex+="{-}"}else{if(d==="dbond"){this.tex+="{=}"}else{if(d==="tbond"){this.tex+="{\\equiv}"}else{if(d==="bond"){var e=(this.Match(/^\{.*?\}/)||"");e=e.substr(1,e.length-2);this.tex+="{"+(this.Bonds[e]||"\\text{??}")+"}"}else{if(d==="{"){this.tex+="{\\{"}else{if(d==="}"){this.tex+="\\}}";this.atom=true}else{this.tex+=f+d}}}}}}},ParseSpace:function(d){this.FinishAtom();this.i++},ParseOther:function(d){this.FinishAtom();this.tex+=d;this.i++},AddArrow:function(e){var g=this.Match(/^[CT]\[/);if(g){this.i--;g=g.charAt(0)}var d=this.GetBracket(g),f=this.GetBracket(g);e=this.Arrows[e];if(d||f){if(f){e+="["+f+"]"}e+="{"+d+"}";e="\\mathrel{\\x"+e+"}"}else{e="\\long"+e+" "}this.tex+=e},FinishAtom:function(c){if(this.sup||this.sub||this.presup||this.presub){if(!c&&!this.atom){if(this.tex===""&&!this.sup&&!this.sub){return}if(!this.presup&&!this.presub&&(this.tex===""||this.tex==="{"||(this.tex==="}"&&this.TEX.substr(-1)==="{"))){this.presup=this.sup,this.presub=this.sub;this.sub=this.sup="";this.TEX+=this.tex;this.tex="";return}}if(this.sub&&!this.sup){this.sup="\\Space{0pt}{0pt}{.2em}"}if((this.presup||this.presub)&&this.tex!=="{"){if(!this.presup&&!this.sup){this.presup="\\Space{0pt}{0pt}{.2em}"}this.tex="\\CEprescripts{"+(this.presub||"\\CEnone")+"}{"+(this.presup||"\\CEnone")+"}{"+(this.tex!=="}"?this.tex:"")+"}{"+(this.sub||"\\CEnone")+"}{"+(this.sup||"\\CEnone")+"}"+(this.tex==="}"?"}":"");this.presub=this.presup=""}else{if(this.sup){this.tex+="^{"+this.sup+"}"}if(this.sub){this.tex+="_{"+this.sub+"}"}}this.sup=this.sub=""}this.TEX+=this.tex;this.tex="";this.atom=false},GetBracket:function(e){if(this.string.charAt(this.i)!=="["){return""}this.i++;var d=this.Find("]");if(e==="C"){d="\\ce{"+d+"}"}else{if(e==="T"){if(!d.match(/^\{.*\}$/)){d="{"+d+"}"}d="\\text"+d}}return d},Match:function(d){var c=d.exec(this.string.substr(this.i));if(c){c=c[0];this.i+=c.length}return c},Find:function(h){var d=this.string.length,e=this.i,g=0;while(this.i<d){var f=this.string.charAt(this.i++);if(f===h&&g===0){return this.string.substr(e,this.i-e-1)}if(f==="{"){g++}else{if(f==="}"){if(g){g--}else{b.Error(["ExtraCloseMissingOpen","Extra close brace or missing open brace"])}}}}if(g){b.Error(["MissingCloseBrace","Missing close brace"])}b.Error(["NoClosingChar","Can't find closing %1",h])}});MathJax.Extension["TeX/mhchem"].CE=a;b.Definitions.Add({macros:{ce:"CE",cf:"CE",cee:"CE",xleftrightarrow:["Extension","AMSmath"],xrightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xRightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xLeftrightharpoons:["Extension","AMSmath"],longrightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}}{\\smash{{\\leftharpoondown}\\!\\!{-}}}"],longRightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}{\\small\\smash\\leftharpoondown}"],longLeftrightharpoons:["Macro","\\stackrel{\\rightharpoonup}{{{\\leftharpoondown}\\!\\!\\textstyle{-}}}"],hyphen:["Macro","\\text{-}"],CEprescripts:"CEprescripts",CEnone:"CEnone",tripledash:["Macro","\\raise3mu{\\tiny\\text{-}\\kern2mu\\text{-}\\kern2mu\\text{-}}"]},environment:{CEstack:["Array",null,null,null,"r",null,"0.001em","T",1]}},null,true);if(!MathJax.Extension["TeX/AMSmath"]){b.Definitions.Add({macros:{xrightarrow:["Extension","AMSmath"],xleftarrow:["Extension","AMSmath"]}},null,true)}MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX AMSmath Ready",function(){b.Definitions.Add({macros:{xleftrightarrow:["xArrow",8596,6,6],xrightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xRightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xLeftrightharpoons:["xArrow",8652,5,7]}},null,true)});b.Parse.Augment({CE:function(e){var c=this.GetArgument(e);var d=a(c).Parse();this.string=d+this.string.substr(this.i);this.i=0},CEprescripts:function(f){var d=this.ParseArg(f),i=this.ParseArg(f),h=this.ParseArg(f),g=this.ParseArg(f),e=this.ParseArg(f);var c=MathJax.ElementJax.mml;this.Push(c.mmultiscripts(h,g,e,c.mprescripts(),d,i))},CEnone:function(c){this.Push(MathJax.ElementJax.mml.none())}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX mhchem Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js")}};




assets/js/mathjax/extensions/TeX/HTML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/HTML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/HTML"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=b.Definitions;a.Add({macros:{href:"HREF_attribute","class":"CLASS_attribute",style:"STYLE_attribute",cssId:"ID_attribute"}},null,true);b.Parse.Augment({HREF_attribute:function(e){var d=this.GetArgument(e),c=this.GetArgumentMML(e);this.Push(c.With({href:d}))},CLASS_attribute:function(d){var e=this.GetArgument(d),c=this.GetArgumentMML(d);if(c["class"]!=null){e=c["class"]+" "+e}this.Push(c.With({"class":e}))},STYLE_attribute:function(d){var e=this.GetArgument(d),c=this.GetArgumentMML(d);if(c.style!=null){if(e.charAt(e.length-1)!==";"){e+=";"}e=c.style+" "+e}this.Push(c.With({style:e}))},ID_attribute:function(e){var d=this.GetArgument(e),c=this.GetArgumentMML(e);this.Push(c.With({id:d}))},GetArgumentMML:function(d){var c=this.ParseArg(d);if(c.inferred&&c.data.length==1){c=c.data[0]}else{delete c.inferred}return c}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX HTML Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/HTML.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mathchoice.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mathchoice.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml;var d=MathJax.InputJax.TeX;var b=d.Definitions;b.Add({macros:{mathchoice:"MathChoice"}},null,true);d.Parse.Augment({MathChoice:function(f){var i=this.ParseArg(f),e=this.ParseArg(f),g=this.ParseArg(f),h=this.ParseArg(f);this.Push(a.TeXmathchoice(i,e,g,h))}});a.TeXmathchoice=a.mbase.Subclass({type:"TeXmathchoice",notParent:true,choice:function(){if(this.selection!=null){return this.selection}if(this.choosing){return 2}this.choosing=true;var f=0,e=this.getValues("displaystyle","scriptlevel");if(e.scriptlevel>0){f=Math.min(3,e.scriptlevel+1)}else{f=(e.displaystyle?0:1)}var g=this.inherit;while(g&&g.type!=="math"){g=g.inherit}if(g){this.selection=f}this.choosing=false;return f},selected:function(){return this.data[this.choice()]},setTeXclass:function(e){return this.selected().setTeXclass(e)},isSpacelike:function(){return this.selected().isSpacelike()},isEmbellished:function(){return this.selected().isEmbellished()},Core:function(){return this.selected()},CoreMO:function(){return this.selected().CoreMO()},toHTML:function(e){e=this.HTMLcreateSpan(e);e.bbox=this.Core().toHTML(e).bbox;if(e.firstChild&&e.firstChild.style.marginLeft){e.style.marginLeft=e.firstChild.style.marginLeft;e.firstChild.style.marginLeft=""}return e},toSVG:function(){var e=this.Core().toSVG();this.SVGsaveData(e);return e},toCommonHTML:function(e){e=this.CHTMLcreateNode(e);this.CHTMLhandleStyle(e);this.CHTMLhandleColor(e);this.CHTMLaddChild(e,this.choice(),{});return e},toPreviewHTML:function(e){e=this.PHTMLcreateSpan(e);this.PHTMLhandleStyle(e);this.PHTMLhandleColor(e);this.PHTMLaddChild(e,this.choice(),{});return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX mathchoice Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mathchoice.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/enclose.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/enclose.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/enclose"]={version:"2.7.5",ALLOWED:{arrow:1,color:1,mathcolor:1,background:1,mathbackground:1,padding:1,thickness:1}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension["TeX/enclose"].ALLOWED;c.Definitions.Add({macros:{enclose:"Enclose"}},null,true);c.Parse.Augment({Enclose:function(g){var k=this.GetArgument(g),e=this.GetBrackets(g),j=this.ParseArg(g);var l={notation:k.replace(/,/g," ")};if(e){e=e.replace(/ /g,"").split(/,/);for(var h=0,d=e.length;h<d;h++){var f=e[h].split(/[:=]/);if(b[f[0]]){f[1]=f[1].replace(/^"(.*)"$/,"$1");if(f[1]==="true"){f[1]=true}if(f[1]==="false"){f[1]=false}if(f[0]==="arrow"&&f[1]){l.notation=l.notation+" updiagonalarrow"}else{l[f[0]]=f[1]}}}}this.Push(a.menclose(j).With(l))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX enclose Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/enclose.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/extpfeil.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/extpfeil.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/extpfeil"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=b.Definitions;a.Add({macros:{xtwoheadrightarrow:["Extension","AMSmath"],xtwoheadleftarrow:["Extension","AMSmath"],xmapsto:["Extension","AMSmath"],xlongequal:["Extension","AMSmath"],xtofrom:["Extension","AMSmath"],Newextarrow:["Extension","AMSmath"]}},null,true);MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX AMSmath Ready",function(){MathJax.Hub.Insert(a,{macros:{xtwoheadrightarrow:["xArrow",8608,12,16],xtwoheadleftarrow:["xArrow",8606,17,13],xmapsto:["xArrow",8614,6,7],xlongequal:["xArrow",61,7,7],xtofrom:["xArrow",8644,12,12],Newextarrow:"NewExtArrow"}})});b.Parse.Augment({NewExtArrow:function(c){var e=this.GetArgument(c),f=this.GetArgument(c),d=this.GetArgument(c);if(!e.match(/^\\([a-z]+|.)$/i)){b.Error(["NewextarrowArg1","First argument to %1 must be a control sequence name",c])}if(!f.match(/^(\d+),(\d+)$/)){b.Error(["NewextarrowArg2","Second argument to %1 must be two integers separated by a comma",c])}if(!d.match(/^(\d+|0x[0-9A-F]+)$/i)){b.Error(["NewextarrowArg3","Third argument to %1 must be a unicode character number",c])}e=e.substr(1);f=f.split(",");d=parseInt(d);this.setDef(e,["xArrow",d,parseInt(f[0]),parseInt(f[1])])}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX extpfeil Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/extpfeil.js");
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assets/js/mathjax/extensions/TeX/color.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/color.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/color"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.color",{padding:"5px",border:"2px"}),colors:{Apricot:"#FBB982",Aquamarine:"#00B5BE",Bittersweet:"#C04F17",Black:"#221E1F",Blue:"#2D2F92",BlueGreen:"#00B3B8",BlueViolet:"#473992",BrickRed:"#B6321C",Brown:"#792500",BurntOrange:"#F7921D",CadetBlue:"#74729A",CarnationPink:"#F282B4",Cerulean:"#00A2E3",CornflowerBlue:"#41B0E4",Cyan:"#00AEEF",Dandelion:"#FDBC42",DarkOrchid:"#A4538A",Emerald:"#00A99D",ForestGreen:"#009B55",Fuchsia:"#8C368C",Goldenrod:"#FFDF42",Gray:"#949698",Green:"#00A64F",GreenYellow:"#DFE674",JungleGreen:"#00A99A",Lavender:"#F49EC4",LimeGreen:"#8DC73E",Magenta:"#EC008C",Mahogany:"#A9341F",Maroon:"#AF3235",Melon:"#F89E7B",MidnightBlue:"#006795",Mulberry:"#A93C93",NavyBlue:"#006EB8",OliveGreen:"#3C8031",Orange:"#F58137",OrangeRed:"#ED135A",Orchid:"#AF72B0",Peach:"#F7965A",Periwinkle:"#7977B8",PineGreen:"#008B72",Plum:"#92268F",ProcessBlue:"#00B0F0",Purple:"#99479B",RawSienna:"#974006",Red:"#ED1B23",RedOrange:"#F26035",RedViolet:"#A1246B",Rhodamine:"#EF559F",RoyalBlue:"#0071BC",RoyalPurple:"#613F99",RubineRed:"#ED017D",Salmon:"#F69289",SeaGreen:"#3FBC9D",Sepia:"#671800",SkyBlue:"#46C5DD",SpringGreen:"#C6DC67",Tan:"#DA9D76",TealBlue:"#00AEB3",Thistle:"#D883B7",Turquoise:"#00B4CE",Violet:"#58429B",VioletRed:"#EF58A0",White:"#FFFFFF",WildStrawberry:"#EE2967",Yellow:"#FFF200",YellowGreen:"#98CC70",YellowOrange:"#FAA21A"},getColor:function(a,c){if(!a){a="named"}var b=this["get_"+a];if(!b){this.TEX.Error(["UndefinedColorModel","Color model '%1' not defined",a])}return b.call(this,c)},get_rgb:function(b){b=b.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"").split(/\s*,\s*/);var a="#";if(b.length!==3){this.TEX.Error(["ModelArg1","Color values for the %1 model require 3 numbers","rgb"])}for(var c=0;c<3;c++){if(!b[c].match(/^(\d+(\.\d*)?|\.\d+)$/)){this.TEX.Error(["InvalidDecimalNumber","Invalid decimal number"])}var d=parseFloat(b[c]);if(d<0||d>1){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","rgb",0,1])}d=Math.floor(d*255).toString(16);if(d.length<2){d="0"+d}a+=d}return a},get_RGB:function(b){b=b.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"").split(/\s*,\s*/);var a="#";if(b.length!==3){this.TEX.Error(["ModelArg1","Color values for the %1 model require 3 numbers","RGB"])}for(var c=0;c<3;c++){if(!b[c].match(/^\d+$/)){this.TEX.Error(["InvalidNumber","Invalid number"])}var d=parseInt(b[c]);if(d>255){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","RGB",0,255])}d=d.toString(16);if(d.length<2){d="0"+d}a+=d}return a},get_gray:function(a){if(!a.match(/^\s*(\d+(\.\d*)?|\.\d+)\s*$/)){this.TEX.Error(["InvalidDecimalNumber","Invalid decimal number"])}var b=parseFloat(a);if(b<0||b>1){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","gray",0,1])}b=Math.floor(b*255).toString(16);if(b.length<2){b="0"+b}return"#"+b+b+b},get_named:function(a){if(this.colors.hasOwnProperty(a)){return this.colors[a]}return a},padding:function(){var c="+"+this.config.padding;var a=this.config.padding.replace(/^.*?([a-z]*)$/,"$1");var b="+"+(2*parseFloat(c))+a;return{width:b,height:c,depth:c,lspace:this.config.padding}}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var d=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;var c=d.Stack.Item;var b=MathJax.Extension["TeX/color"];b.TEX=d;d.Definitions.Add({macros:{color:"Color",textcolor:"TextColor",definecolor:"DefineColor",colorbox:"ColorBox",fcolorbox:"fColorBox"}},null,true);d.Parse.Augment({Color:function(h){var g=this.GetBrackets(h),e=this.GetArgument(h);e=b.getColor(g,e);var f=c.style().With({styles:{mathcolor:e}});this.stack.env.color=e;this.Push(f)},TextColor:function(h){var g=this.GetBrackets(h),f=this.GetArgument(h);f=b.getColor(g,f);var e=this.stack.env.color;this.stack.env.color=f;var i=this.ParseArg(h);if(e){this.stack.env.color}else{delete this.stack.env.color}this.Push(a.mstyle(i).With({mathcolor:f}))},DefineColor:function(g){var f=this.GetArgument(g),e=this.GetArgument(g),h=this.GetArgument(g);b.colors[f]=b.getColor(e,h)},ColorBox:function(g){var f=this.GetArgument(g),e=this.InternalMath(this.GetArgument(g));this.Push(a.mpadded.apply(a,e).With({mathbackground:b.getColor("named",f)}).With(b.padding()))},fColorBox:function(g){var h=this.GetArgument(g),f=this.GetArgument(g),e=this.InternalMath(this.GetArgument(g));this.Push(a.mpadded.apply(a,e).With({mathbackground:b.getColor("named",f),style:"border: "+b.config.border+" solid "+b.getColor("named",h)}).With(b.padding()))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX color Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/color.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/boldsymbol.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/boldsymbol.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/boldsymbol"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var d=MathJax.InputJax.TeX;var b=d.Definitions;var c={};c[a.VARIANT.NORMAL]=a.VARIANT.BOLD;c[a.VARIANT.ITALIC]=a.VARIANT.BOLDITALIC;c[a.VARIANT.FRAKTUR]=a.VARIANT.BOLDFRAKTUR;c[a.VARIANT.SCRIPT]=a.VARIANT.BOLDSCRIPT;c[a.VARIANT.SANSSERIF]=a.VARIANT.BOLDSANSSERIF;c["-tex-caligraphic"]="-tex-caligraphic-bold";c["-tex-oldstyle"]="-tex-oldstyle-bold";b.Add({macros:{boldsymbol:"Boldsymbol"}},null,true);d.Parse.Augment({mmlToken:function(f){if(this.stack.env.boldsymbol){var e=f.Get("mathvariant");if(e==null){f.mathvariant=a.VARIANT.BOLD}else{f.mathvariant=(c[e]||e)}}return f},Boldsymbol:function(h){var e=this.stack.env.boldsymbol,f=this.stack.env.font;this.stack.env.boldsymbol=true;this.stack.env.font=null;var g=this.ParseArg(h);this.stack.env.font=f;this.stack.env.boldsymbol=e;this.Push(g)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX boldsymbol Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/boldsymbol.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/cancel.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/cancel.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/cancel"]={version:"2.7.5",ALLOWED:{color:1,mathcolor:1,background:1,mathbackground:1,padding:1,thickness:1}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension["TeX/cancel"];b.setAttributes=function(h,e){if(e!==""){e=e.replace(/ /g,"").split(/,/);for(var g=0,d=e.length;g<d;g++){var f=e[g].split(/[:=]/);if(b.ALLOWED[f[0]]){if(f[1]==="true"){f[1]=true}if(f[1]==="false"){f[1]=false}h[f[0]]=f[1]}}}return h};c.Definitions.Add({macros:{cancel:["Cancel",a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE],bcancel:["Cancel",a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE],xcancel:["Cancel",a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE+" "+a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE],cancelto:"CancelTo"}},null,true);c.Parse.Augment({Cancel:function(e,g){var d=this.GetBrackets(e,""),f=this.ParseArg(e);var h=b.setAttributes({notation:g},d);this.Push(a.menclose(f).With(h))},CancelTo:function(e,g){var i=this.ParseArg(e),d=this.GetBrackets(e,""),f=this.ParseArg(e);var h=b.setAttributes({notation:a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE+" "+a.NOTATION.UPDIAGONALARROW},d);i=a.mpadded(i).With({depth:"-.1em",height:"+.1em",voffset:".1em"});this.Push(a.msup(a.menclose(f).With(h),i))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX cancel Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/cancel.js");
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assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Dingbats.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Dingbats.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2772":c.OPEN},postfix:{"\u2773":c.CLOSE}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Dingbats.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/GeneralPunctuation.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/GeneralPunctuation.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2016":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2018":[0,0,b.OPEN,{fence:true}],"\u201C":[0,0,b.OPEN,{fence:true}]},postfix:{"\u2016":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2019":[0,0,b.CLOSE,{fence:true}],"\u201D":[0,0,b.CLOSE,{fence:true}]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/GeneralPunctuation.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/CombDiacritMarks.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/CombDiacritMarks.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u0311":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/CombDiacritMarks.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/CombDiactForSymbols.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/CombDiactForSymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u20DB":c.ACCENT,"\u20DC":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/CombDiactForSymbols.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Arrows.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Arrows.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u219A":c.RELACCENT,"\u219B":c.RELACCENT,"\u219C":c.WIDEREL,"\u219D":c.WIDEREL,"\u219E":c.WIDEREL,"\u219F":c.WIDEREL,"\u21A0":c.WIDEREL,"\u21A1":c.RELSTRETCH,"\u21A2":c.WIDEREL,"\u21A3":c.WIDEREL,"\u21A4":c.WIDEREL,"\u21A5":c.RELSTRETCH,"\u21A7":c.RELSTRETCH,"\u21A8":c.RELSTRETCH,"\u21AB":c.WIDEREL,"\u21AC":c.WIDEREL,"\u21AD":c.WIDEREL,"\u21AE":c.RELACCENT,"\u21AF":c.RELSTRETCH,"\u21B0":c.RELSTRETCH,"\u21B1":c.RELSTRETCH,"\u21B2":c.RELSTRETCH,"\u21B3":c.RELSTRETCH,"\u21B4":c.RELSTRETCH,"\u21B5":c.RELSTRETCH,"\u21B6":c.RELACCENT,"\u21B7":c.RELACCENT,"\u21B8":c.REL,"\u21B9":c.WIDEREL,"\u21BA":c.REL,"\u21BB":c.REL,"\u21BE":c.RELSTRETCH,"\u21BF":c.RELSTRETCH,"\u21C2":c.RELSTRETCH,"\u21C3":c.RELSTRETCH,"\u21C4":c.WIDEREL,"\u21C5":c.RELSTRETCH,"\u21C6":c.WIDEREL,"\u21C7":c.WIDEREL,"\u21C8":c.RELSTRETCH,"\u21C9":c.WIDEREL,"\u21CA":c.RELSTRETCH,"\u21CB":c.WIDEREL,"\u21CD":c.RELACCENT,"\u21CE":c.RELACCENT,"\u21CF":c.RELACCENT,"\u21D6":c.RELSTRETCH,"\u21D7":c.RELSTRETCH,"\u21D8":c.RELSTRETCH,"\u21D9":c.RELSTRETCH,"\u21DA":c.WIDEREL,"\u21DB":c.WIDEREL,"\u21DC":c.WIDEREL,"\u21DD":c.WIDEREL,"\u21DE":c.REL,"\u21DF":c.REL,"\u21E0":c.WIDEREL,"\u21E1":c.RELSTRETCH,"\u21E2":c.WIDEREL,"\u21E3":c.RELSTRETCH,"\u21E4":c.WIDEREL,"\u21E5":c.WIDEREL,"\u21E6":c.WIDEREL,"\u21E7":c.RELSTRETCH,"\u21E8":c.WIDEREL,"\u21E9":c.RELSTRETCH,"\u21EA":c.RELSTRETCH,"\u21EB":c.RELSTRETCH,"\u21EC":c.RELSTRETCH,"\u21ED":c.RELSTRETCH,"\u21EE":c.RELSTRETCH,"\u21EF":c.RELSTRETCH,"\u21F0":c.WIDEREL,"\u21F1":c.REL,"\u21F2":c.REL,"\u21F3":c.RELSTRETCH,"\u21F4":c.RELACCENT,"\u21F5":c.RELSTRETCH,"\u21F6":c.WIDEREL,"\u21F7":c.RELACCENT,"\u21F8":c.RELACCENT,"\u21F9":c.RELACCENT,"\u21FA":c.RELACCENT,"\u21FB":c.RELACCENT,"\u21FC":c.RELACCENT,"\u21FD":c.WIDEREL,"\u21FE":c.WIDEREL,"\u21FF":c.WIDEREL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Arrows.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/BasicLatin.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/BasicLatin.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"||":[0,0,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]},postfix:{"!!":[1,0,b.BIN],"'":c.ACCENT,"++":[0,0,b.BIN],"--":[0,0,b.BIN],"..":[0,0,b.BIN],"...":c.ORD,"||":[0,0,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]},infix:{"!=":c.BIN4,"&&":c.BIN4,"**":[1,1,b.BIN],"*=":c.BIN4,"+=":c.BIN4,"-=":c.BIN4,"->":c.BIN5,"//":[1,1,b.BIN],"/=":c.BIN4,":=":c.BIN4,"<=":c.BIN5,"<>":[1,1,b.BIN],"==":c.BIN4,">=":c.BIN5,"@":c.ORD11,"||":[2,2,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[2,2,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/BasicLatin.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mhchem3/mhchem.js
/*************************************************************
 *
 *  MathJax/extensions/TeX/mhchem.js
 *
 *  Implements the \ce command for handling chemical formulas
 *  from the mhchem LaTeX package.
 *
 *  ---------------------------------------------------------------------
 *
 *  Copyright (c) 2011-2015 The MathJax Consortium
 *  Copyright (c) 2015-2017 Martin Hensel
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
MathJax.Extension["TeX/mhchem"]={version:"3.2.0"},MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",
function(){var n=MathJax.InputJax.TeX,r=MathJax.Object.Subclass({string:"",Init:
function(n){this.string=n},Parse:
function(r){try{return o.go(t.go(this.string,r))}catch(r){n.Error(r)}}}),t={};t.go=
function(n,r){if(!n)return n;void 0===r&&(r="ce");var o="0",e={};e.pL=0,n=n.replace(/[\u2212\u2013\u2014\u2010]/g,"-"),n=n.replace(/[\u2026]/g,"...");for(var a,u,i=[];;){a!==n?(u=10,a=n):u--;var s=t.c[r],l=s.e.length;n:for(var h=0;h<l;h++){var p=s.e[h],c=p.g[o]||p.g["*"]||null;if(c){var f=t.h(p.h,n);if(f){for(var m=t.j([],c.k),k=m.length,d=0;d<k;d++){var g,q=m[d],v=void 0;if(q.l&&(v=q.m,q=q.l),"string"==typeof q)if(s.g[q])g=s.g[q](e,f.h,v);else{if(!t.g[q])throw["MhchemBugA","mhchem bug A. Please report. ("+q+")"];g=t.g[q](e,f.h,v)}else"function"==typeof q&&(g=q(e,f.h));i=t.j(i,g)}if(o=c.n||o,!(n.length>0))return i;if(c.s||(n=f.t),!c.u)break n}}}if(u<=0)throw["MhchemBugU","mhchem bug U. Please report."]}},
t.j=
function(n,r){return r?n?n.concat(r):[].concat(r):n},t.w={"~C":/^$/,"~A":/^./,"~B":/^./,"%m":/^\s/,"%l":/^\s(?=[A-Z\\$])/,"~@":/^[a-z]/,x:/^x/,x$:/^x$/,i$:/^i$/,"~M":/^(?:[a-zA-Z\u03B1-\u03C9\u0391-\u03A9?@]|(?:\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega|Gamma|Delta|Theta|Lambda|Xi|Pi|Sigma|Upsilon|Phi|Psi|Omega)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))))+/,"@z":/^\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega|Gamma|Delta|Theta|Lambda|Xi|Pi|Sigma|Upsilon|Phi|Psi|Omega)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))/,"~P":/^(?:([a-z])(?:$|[^a-zA-Z]))$/,"@%":/^\$(?:([a-z])(?:$|[^a-zA-Z]))\$$/,"~O":/^(?:\$?[\u03B1-\u03C9]\$?|\$?\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega)\s*\$?)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))$/,"~u":/^[0-9]+/,"@h":/^[+\-]?(?:[0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+))/,"@g":/^[+\-]?[0-9]+(?:[.,][0-9]+)?/,"%T":
function(n){var r=n.match(/^(\+\-|\+\/\-|\+|\-|\\pm\s?)?([0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)(\((?:[0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)\))?(?:([eE]|\s*(\*|x|\\times|\u00D7)\s*10\^)([+\-]?[0-9]+|\{[+\-]?[0-9]+\}))?/);return r&&r[0]?{h:r.splice(1),t:n.substr(r[0].length)}:null},aj:
function(n){var r=n.match(/^(\+\-|\+\/\-|\+|\-|\\pm\s?)?([0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)\^([+\-]?[0-9]+|\{[+\-]?[0-9]+\})/);return r&&r[0]?{h:r.splice(1),t:n.substr(r[0].length)}:null},"%n":
function(n){var r=this["@W"](n,"",/^\([a-z]{1,3}(?=[\),])/,")","");if(r&&r.t.match(/^($|[\s,;\)\]\}])/))return r;var t=n.match(/^(?:\((?:\\ca\s?)?\$[amothc]\$\))/);return t?{h:t[0],t:n.substr(t[0].length)}:null},ae:/^_\{(\([a-z]{1,3}\))\}/,"@K":/^(?:\\\{|\[|\()/,"@c":/^(?:\)|\]|\\\})/,", ":/^[,;]\s*/,",":/^[,;]/,".":/^[.]/,". ":/^([.\u22C5\u00B7\u2022])\s*/,"@i":/^\.\.\.(?=$|[^.])/,"* ":/^([*])\s*/,"@P":
function(n){return this["@W"](n,"^{","","","}")},"@L":
function(n){return this["@W"](n,"^","$","$","")},"^a":/^\^([0-9]+|[^\\_])/,"@O":
function(n){return this["@W"](n,"^",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@N":
function(n){return this["@W"](n,"^",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"^\\x":/^\^(\\[a-zA-Z]+)\s*/,"%U":/^\^(-?\d+)/,"'":/^'/,"@Y":
function(n){return this["@W"](n,"_{","","","}")},"@Q":
function(n){return this["@W"](n,"_","$","$","")},_9:/^_([+\-]?[0-9]+|[^\\])/,"@T":
function(n){return this["@W"](n,"_",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@S":
function(n){return this["@W"](n,"_",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"@R":/^_(\\[a-zA-Z]+)\s*/,"^_":/^(?:\^(?=_)|\_(?=\^)|[\^_]$)/,"{}":/^\{\}/,"%B":
function(n){return this["@W"](n,"","{","}","")},"%A":
function(n){return this["@W"](n,"{","","","}")},"@~":
function(n){return this["@W"](n,"","$","$","")},"@a":
function(n){return this["@W"](n,"${","","","}$")},"@@":
function(n){return this["@W"](n,"$","","","$")},"%D":/^[=<>]/,"#":/^[#\u2261]/,"+":/^\+/,"-$":/^-(?=[\s_},;\]\/]|$|\([a-z]+\))/,"-9":/^-(?=[0-9])/,"@f":/^-(?=(?:[spd]|sp)(?:$|[\s,;\)\]\}]))/,"-":/^-/,ai:/^(?:\\pm|\$\\pm\$|\+-|\+\/-)/,"~Q":/^(?:\+|(?:[\-=<>]|<<|>>|\\approx|\$\\approx\$)(?=\s|$|-?[0-9]))/,"~c":/^(?:v|\(v\)|\^|\(\^\))(?=$|[\s,;\)\]\}])/,"@r":
function(n){return this["@W"](n,"\\bond{","","","}")},"->":/^(?:<->|<-->|->|<-|<=>>|<<=>|<=>|[\u2192\u27F6\u21CC])/,"@m":/^[CMT](?=\[)/,"@o":
function(n){return this["@W"](n,"[","","","]")},al:/^(&|@q|\\hline)\s*/,"@p":/^(?:\\[,\ ;:])/,"@G":
function(n){return this["@W"](n,"",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@F":
function(n){return this["@W"](n,"",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"@t":/^\\ca(?:\s+|(?![a-zA-Z]))/,"@E":/^(?:\\[a-zA-Z]+\s*|\\[_&{}%])/,"~R":/^(?:[0-9]{1,2}[spdfgh]|[0-9]{0,2}sp)(?=$|[^a-zA-Z])/,"~S":/^[\/~|]/,"@y":
function(n){return this["@W"](n,"\\frac{","","","}","{","","","}")},"@A":
function(n){return this["@W"](n,"\\overset{","","","}","{","","","}")},"@C":
function(n){return this["@W"](n,"\\underset{","","","}","{","","","}")},"@B":
function(n){return this["@W"](n,"\\underbrace{","","","}_","{","","","}")},"@w":
function(n){return this["@W"](n,"\\color{","","","}")},"@x":
function(n){return this["@W"](n,"\\color{","","","}","{","","","}")},"@v":
function(n){return this["@W"](n,"\\color","\\","",/^(?=\{)/,"{","","","}")},"@u":
function(n){return this["@W"](n,"\\ce{","","","}")},"~Z":/^(?:[+-][IVX]+|\\pm\s*0|\$\\pm\$\s*0)$/,"a~":/^(?:[+-]?\s?[IVX]+|\\pm\s*0|\$\\pm\$\s*0)$/,"%d":/^[IVX]+/,"@j":/^[+\-]?(?:[0-9]+|\$[a-z]\$|[a-z])\/[0-9]+(?:\$[a-z]\$|[a-z])?$/,"~%":
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function(n,r){n.b=(n.b||"")+r},"p=":
function(n,r){n.p=(n.p||"")+r},"o=":
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"~B":{a:{k:"@Z",n:"o",s:!0},as:{k:[{l:"~T"},"%k"],n:"1",s:!0},"r|rt|rd|%i|%h":{k:["~T"],n:"0",s:!0},"*":{k:["~T","~s"],n:"3"}}}),g:{"~N":
function(n,r){var o;if(n.d.match(/^[0-9]+$/)){var e=n.d;n.d=void 0,o=this["~T"](n),n.b=e}else o=this["~T"](n);return t.g["o="](n,r),o},"~t":
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MathJax.ElementJax.mml=MathJax.ElementJax({mimeType:"jax/mml"},{id:"mml",version:"2.7.5",directory:MathJax.ElementJax.directory+"/mml",extensionDir:MathJax.ElementJax.extensionDir+"/mml",optableDir:MathJax.ElementJax.directory+"/mml/optable"});MathJax.ElementJax.mml.Augment({Init:function(){if(arguments.length===1&&arguments[0].type==="math"){this.root=arguments[0]}else{this.root=MathJax.ElementJax.mml.math.apply(this,arguments)}if(this.root.attr&&this.root.attr.mode){if(!this.root.display&&this.root.attr.mode==="display"){this.root.display="block";this.root.attrNames.push("display")}delete this.root.attr.mode;for(var b=0,a=this.root.attrNames.length;b<a;b++){if(this.root.attrNames[b]==="mode"){this.root.attrNames.splice(b,1);break}}}}},{INHERIT:"_inherit_",AUTO:"_auto_",SIZE:{INFINITY:"infinity",SMALL:"small",NORMAL:"normal",BIG:"big"},COLOR:{TRANSPARENT:"transparent"},VARIANT:{NORMAL:"normal",BOLD:"bold",ITALIC:"italic",BOLDITALIC:"bold-italic",DOUBLESTRUCK:"double-struck",FRAKTUR:"fraktur",BOLDFRAKTUR:"bold-fraktur",SCRIPT:"script",BOLDSCRIPT:"bold-script",SANSSERIF:"sans-serif",BOLDSANSSERIF:"bold-sans-serif",SANSSERIFITALIC:"sans-serif-italic",SANSSERIFBOLDITALIC:"sans-serif-bold-italic",MONOSPACE:"monospace",INITIAL:"initial",TAILED:"tailed",LOOPED:"looped",STRETCHED:"stretched",CALIGRAPHIC:"-tex-caligraphic",OLDSTYLE:"-tex-oldstyle"},FORM:{PREFIX:"prefix",INFIX:"infix",POSTFIX:"postfix"},LINEBREAK:{AUTO:"auto",NEWLINE:"newline",NOBREAK:"nobreak",GOODBREAK:"goodbreak",BADBREAK:"badbreak"},LINEBREAKSTYLE:{BEFORE:"before",AFTER:"after",DUPLICATE:"duplicate",INFIXLINBREAKSTYLE:"infixlinebreakstyle"},INDENTALIGN:{LEFT:"left",CENTER:"center",RIGHT:"right",AUTO:"auto",ID:"id",INDENTALIGN:"indentalign"},INDENTSHIFT:{INDENTSHIFT:"indentshift"},LINETHICKNESS:{THIN:"thin",MEDIUM:"medium",THICK:"thick"},NOTATION:{LONGDIV:"longdiv",ACTUARIAL:"actuarial",RADICAL:"radical",BOX:"box",ROUNDEDBOX:"roundedbox",CIRCLE:"circle",LEFT:"left",RIGHT:"right",TOP:"top",BOTTOM:"bottom",UPDIAGONALSTRIKE:"updiagonalstrike",DOWNDIAGONALSTRIKE:"downdiagonalstrike",UPDIAGONALARROW:"updiagonalarrow",VERTICALSTRIKE:"verticalstrike",HORIZONTALSTRIKE:"horizontalstrike",PHASORANGLE:"phasorangle",MADRUWB:"madruwb"},ALIGN:{TOP:"top",BOTTOM:"bottom",CENTER:"center",BASELINE:"baseline",AXIS:"axis",LEFT:"left",RIGHT:"right"},LINES:{NONE:"none",SOLID:"solid",DASHED:"dashed"},SIDE:{LEFT:"left",RIGHT:"right",LEFTOVERLAP:"leftoverlap",RIGHTOVERLAP:"rightoverlap"},WIDTH:{AUTO:"auto",FIT:"fit"},ACTIONTYPE:{TOGGLE:"toggle",STATUSLINE:"statusline",TOOLTIP:"tooltip",INPUT:"input"},LENGTH:{VERYVERYTHINMATHSPACE:"veryverythinmathspace",VERYTHINMATHSPACE:"verythinmathspace",THINMATHSPACE:"thinmathspace",MEDIUMMATHSPACE:"mediummathspace",THICKMATHSPACE:"thickmathspace",VERYTHICKMATHSPACE:"verythickmathspace",VERYVERYTHICKMATHSPACE:"veryverythickmathspace",NEGATIVEVERYVERYTHINMATHSPACE:"negativeveryverythinmathspace",NEGATIVEVERYTHINMATHSPACE:"negativeverythinmathspace",NEGATIVETHINMATHSPACE:"negativethinmathspace",NEGATIVEMEDIUMMATHSPACE:"negativemediummathspace",NEGATIVETHICKMATHSPACE:"negativethickmathspace",NEGATIVEVERYTHICKMATHSPACE:"negativeverythickmathspace",NEGATIVEVERYVERYTHICKMATHSPACE:"negativeveryverythickmathspace"},OVERFLOW:{LINBREAK:"linebreak",SCROLL:"scroll",ELIDE:"elide",TRUNCATE:"truncate",SCALE:"scale"},UNIT:{EM:"em",EX:"ex",PX:"px",IN:"in",CM:"cm",MM:"mm",PT:"pt",PC:"pc"},TEXCLASS:{ORD:0,OP:1,BIN:2,REL:3,OPEN:4,CLOSE:5,PUNCT:6,INNER:7,VCENTER:8,NONE:-1},TEXCLASSNAMES:["ORD","OP","BIN","REL","OPEN","CLOSE","PUNCT","INNER","VCENTER"],skipAttributes:{texClass:true,useHeight:true,texprimestyle:true},copyAttributes:{displaystyle:1,scriptlevel:1,open:1,close:1,form:1,actiontype:1,fontfamily:true,fontsize:true,fontweight:true,fontstyle:true,color:true,background:true,id:true,"class":1,href:true,style:true},copyAttributeNames:["displaystyle","scriptlevel","open","close","form","actiontype","fontfamily","fontsize","fontweight","fontstyle","color","background","id","class","href","style"],nocopyAttributes:{fontfamily:true,fontsize:true,fontweight:true,fontstyle:true,color:true,background:true,id:true,"class":true,href:true,style:true,xmlns:true},Error:function(d,e){var c=this.merror(d),b=MathJax.Localization.fontDirection(),a=MathJax.Localization.fontFamily();if(e){c=c.With(e)}if(b||a){c=this.mstyle(c);if(b){c.dir=b}if(a){c.style.fontFamily="font-family: "+a}}return c}});(function(a){a.mbase=MathJax.Object.Subclass({type:"base",isToken:false,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT},noInherit:{},noInheritAttribute:{texClass:true},getRemoved:{},linebreakContainer:false,Init:function(){this.data=[];if(this.inferRow&&!(arguments.length===1&&arguments[0].inferred)){this.Append(a.mrow().With({inferred:true,notParent:true}))}this.Append.apply(this,arguments)},With:function(e){for(var f in e){if(e.hasOwnProperty(f)){this[f]=e[f]}}return this},Append:function(){if(this.inferRow&&this.data.length){this.data[0].Append.apply(this.data[0],arguments)}else{for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){this.SetData(this.data.length,arguments[f])}}},SetData:function(e,f){if(f!=null){if(!(f instanceof a.mbase)){f=(this.isToken||this.isChars?a.chars(f):a.mtext(f))}f.parent=this;f.setInherit(this.inheritFromMe?this:this.inherit)}this.data[e]=f},Parent:function(){var e=this.parent;while(e&&e.notParent){e=e.parent}return e},Get:function(f,k,l){if(!l){if(this[f]!=null){return this[f]}if(this.attr&&this.attr[f]!=null){return this.attr[f]}}var g=this.Parent();if(g&&g["adjustChild_"+f]!=null){return(g["adjustChild_"+f])(this.childPosition(),k)}var j=this.inherit;var e=j;while(j){var i=j[f];if(i==null&&j.attr){i=j.attr[f]}if(j.removedStyles&&j.getRemoved[f]&&i==null){i=j.removedStyles[j.getRemoved[f]]}if(i!=null&&j.noInheritAttribute&&!j.noInheritAttribute[f]){var h=j.noInherit[this.type];if(!(h&&h[f])){return i}}e=j;j=j.inherit}if(!k){if(this.defaults[f]===a.AUTO){return this.autoDefault(f)}if(this.defaults[f]!==a.INHERIT&&this.defaults[f]!=null){return this.defaults[f]}if(e){return e.defaults[f]}}return null},hasValue:function(e){return(this.Get(e,true)!=null)},getValues:function(){var f={};for(var g=0,e=arguments.length;g<e;g++){f[arguments[g]]=this.Get(arguments[g])}return f},adjustChild_scriptlevel:function(f,e){return this.Get("scriptlevel",e)},adjustChild_displaystyle:function(f,e){return this.Get("displaystyle",e)},adjustChild_texprimestyle:function(f,e){return this.Get("texprimestyle",e)},hasMMLspacing:function(){return false},childPosition:function(){var h=this,g=h.parent;while(g.notParent){h=g;g=h.parent}for(var f=0,e=g.data.length;f<e;f++){if(g.data[f]===h){return f}}return null},setInherit:function(g){if(g!==this.inherit&&this.inherit==null){this.inherit=g;for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&this.data[f].setInherit){this.data[f].setInherit(g)}}}},setTeXclass:function(e){this.getPrevClass(e);return(typeof(this.texClass)!=="undefined"?this:e)},getPrevClass:function(e){if(e){this.prevClass=e.Get("texClass");this.prevLevel=e.Get("scriptlevel")}},updateTeXclass:function(e){if(e){this.prevClass=e.prevClass;delete e.prevClass;this.prevLevel=e.prevLevel;delete e.prevLevel;this.texClass=e.Get("texClass")}},texSpacing:function(){var f=(this.prevClass!=null?this.prevClass:a.TEXCLASS.NONE);var e=(this.Get("texClass")||a.TEXCLASS.ORD);if(f===a.TEXCLASS.NONE||e===a.TEXCLASS.NONE){return""}if(f===a.TEXCLASS.VCENTER){f=a.TEXCLASS.ORD}if(e===a.TEXCLASS.VCENTER){e=a.TEXCLASS.ORD}var g=this.TEXSPACE[f][e];if((this.prevLevel>0||this.Get("scriptlevel")>0)&&g>=0){return""}return this.TEXSPACELENGTH[Math.abs(g)]},TEXSPACELENGTH:["",a.LENGTH.THINMATHSPACE,a.LENGTH.MEDIUMMATHSPACE,a.LENGTH.THICKMATHSPACE],TEXSPACE:[[0,-1,2,3,0,0,0,1],[-1,-1,0,3,0,0,0,1],[2,2,0,0,2,0,0,2],[3,3,0,0,3,0,0,3],[0,0,0,0,0,0,0,0],[0,-1,2,3,0,0,0,1],[1,1,0,1,1,1,1,1],[1,-1,2,3,1,0,1,1]],autoDefault:function(e){return""},isSpacelike:function(){return false},isEmbellished:function(){return false},Core:function(){return this},CoreMO:function(){return this},childIndex:function(g){if(g==null){return}for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(g===this.data[f]){return f}}},CoreIndex:function(){return(this.inferRow?this.data[0]||this:this).childIndex(this.Core())},hasNewline:function(){if(this.isEmbellished()){return this.CoreMO().hasNewline()}if(this.isToken||this.linebreakContainer){return false}for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&this.data[f].hasNewline()){return true}}return false},array:function(){if(this.inferred){return this.data}else{return[this]}},toString:function(){return this.type+"("+this.data.join(",")+")"},getAnnotation:function(){return null}},{childrenSpacelike:function(){for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(!this.data[f].isSpacelike()){return false}}return true},childEmbellished:function(){return(this.data[0]&&this.data[0].isEmbellished())},childCore:function(){return(this.inferRow&&this.data[0]?this.data[0].Core():this.data[0])},childCoreMO:function(){return(this.data[0]?this.data[0].CoreMO():null)},setChildTeXclass:function(e){if(this.data[0]){e=this.data[0].setTeXclass(e);this.updateTeXclass(this.data[0])}return e},setBaseTeXclasses:function(g){this.getPrevClass(g);this.texClass=null;if(this.data[0]){if(this.isEmbellished()||this.data[0].isa(a.mi)){g=this.data[0].setTeXclass(g);this.updateTeXclass(this.Core())}else{this.data[0].setTeXclass();g=this}}else{g=this}for(var f=1,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]){this.data[f].setTeXclass()}}return g},setSeparateTeXclasses:function(g){this.getPrevClass(g);for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]){this.data[f].setTeXclass()}}if(this.isEmbellished()){this.updateTeXclass(this.Core())}return this}});a.mi=a.mbase.Subclass({type:"mi",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.AUTO,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT},autoDefault:function(f){if(f==="mathvariant"){var e=(this.data[0]||"").toString();return(e.length===1||(e.length===2&&e.charCodeAt(0)>=55296&&e.charCodeAt(0)<56320)?a.VARIANT.ITALIC:a.VARIANT.NORMAL)}return""},setTeXclass:function(f){this.getPrevClass(f);var e=this.data.join("");if(e.length>1&&e.match(/^[a-z][a-z0-9]*$/i)&&this.texClass===a.TEXCLASS.ORD){this.texClass=a.TEXCLASS.OP;this.autoOP=true}return this}});a.mn=a.mbase.Subclass({type:"mn",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT}});a.mo=a.mbase.Subclass({type:"mo",isToken:true,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,form:a.AUTO,fence:a.AUTO,separator:a.AUTO,lspace:a.AUTO,rspace:a.AUTO,stretchy:a.AUTO,symmetric:a.AUTO,maxsize:a.AUTO,minsize:a.AUTO,largeop:a.AUTO,movablelimits:a.AUTO,accent:a.AUTO,linebreak:a.LINEBREAK.AUTO,lineleading:a.INHERIT,linebreakstyle:a.AUTO,linebreakmultchar:a.INHERIT,indentalign:a.INHERIT,indentshift:a.INHERIT,indenttarget:a.INHERIT,indentalignfirst:a.INHERIT,indentshiftfirst:a.INHERIT,indentalignlast:a.INHERIT,indentshiftlast:a.INHERIT,texClass:a.AUTO},defaultDef:{form:a.FORM.INFIX,fence:false,separator:false,lspace:a.LENGTH.THICKMATHSPACE,rspace:a.LENGTH.THICKMATHSPACE,stretchy:false,symmetric:false,maxsize:a.SIZE.INFINITY,minsize:"0em",largeop:false,movablelimits:false,accent:false,linebreak:a.LINEBREAK.AUTO,lineleading:"1ex",linebreakstyle:"before",indentalign:a.INDENTALIGN.AUTO,indentshift:"0",indenttarget:"",indentalignfirst:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftfirst:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,indentalignlast:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftlast:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,texClass:a.TEXCLASS.REL},SPACE_ATTR:{lspace:1,rspace:2},useMMLspacing:3,hasMMLspacing:function(){if(this.useMMLspacing){return true}return this.form&&(this.OPTABLE[this.form]||{})[this.data.join("")]},autoDefault:function(g,n){var l=this.def;if(!l){if(g==="form"){return this.getForm()}var k=this.data.join("");var f=[this.Get("form"),a.FORM.INFIX,a.FORM.POSTFIX,a.FORM.PREFIX];for(var h=0,e=f.length;h<e;h++){var j=this.OPTABLE[f[h]][k];if(j){l=this.makeDef(j);break}}if(!l){l=this.CheckRange(k)}if(!l&&n){l={}}else{if(!l){l=MathJax.Hub.Insert({},this.defaultDef)}if(this.parent){this.def=l}else{l=MathJax.Hub.Insert({},l)}l.form=f[0]}}this.useMMLspacing&=~(this.SPACE_ATTR[g]||0);if(l[g]!=null){return l[g]}else{if(!n){return this.defaultDef[g]}}return""},CheckRange:function(j){var k=j.charCodeAt(0);if(k>=55296&&k<56320){k=(((k-55296)<<10)+(j.charCodeAt(1)-56320))+65536}for(var g=0,e=this.RANGES.length;g<e&&this.RANGES[g][0]<=k;g++){if(k<=this.RANGES[g][1]){if(this.RANGES[g][3]){var f=a.optableDir+"/"+this.RANGES[g][3]+".js";this.RANGES[g][3]=null;MathJax.Hub.RestartAfter(MathJax.Ajax.Require(f))}var h=a.TEXCLASSNAMES[this.RANGES[g][2]];h=this.OPTABLE.infix[j]=a.mo.OPTYPES[h==="BIN"?"BIN3":h];return this.makeDef(h)}}return null},makeDef:function(f){if(f[2]==null){f[2]=this.defaultDef.texClass}if(!f[3]){f[3]={}}var e=MathJax.Hub.Insert({},f[3]);e.lspace=this.SPACE[f[0]];e.rspace=this.SPACE[f[1]];e.texClass=f[2];if(e.texClass===a.TEXCLASS.REL&&(this.movablelimits||this.data.join("").match(/^[a-z]+$/i))){e.texClass=a.TEXCLASS.OP}return e},getForm:function(){var e=this,g=this.parent,f=this.Parent();while(f&&f.isEmbellished()){e=g;g=f.parent;f=f.Parent()}if(g&&g.type==="mrow"&&g.NonSpaceLength()!==1){if(g.FirstNonSpace()===e){return a.FORM.PREFIX}if(g.LastNonSpace()===e){return a.FORM.POSTFIX}}return a.FORM.INFIX},isEmbellished:function(){return true},hasNewline:function(){return(this.Get("linebreak")===a.LINEBREAK.NEWLINE)},CoreParent:function(){var e=this;while(e&&e.isEmbellished()&&e.CoreMO()===this&&!e.isa(a.math)){e=e.Parent()}return e},CoreText:function(e){if(!e){return""}if(e.isEmbellished()){return e.CoreMO().data.join("")}while((((e.isa(a.mrow)||e.isa(a.TeXAtom)||e.isa(a.mstyle)||e.isa(a.mphantom))&&e.data.length===1)||e.isa(a.munderover))&&e.data[0]){e=e.data[0]}if(!e.isToken){return""}else{return e.data.join("")}},remapChars:{"*":"\u2217",'"':"\u2033","\u00B0":"\u2218","\u00B2":"2","\u00B3":"3","\u00B4":"\u2032","\u00B9":"1"},remap:function(f,e){f=f.replace(/-/g,"\u2212");if(e){f=f.replace(/'/g,"\u2032").replace(/`/g,"\u2035");if(f.length===1){f=e[f]||f}}return f},setTeXclass:function(f){var e=this.getValues("form","lspace","rspace","fence");if(this.hasMMLspacing()){this.texClass=a.TEXCLASS.NONE;return this}if(e.fence&&!this.texClass){if(e.form===a.FORM.PREFIX){this.texClass=a.TEXCLASS.OPEN}if(e.form===a.FORM.POSTFIX){this.texClass=a.TEXCLASS.CLOSE}}this.texClass=this.Get("texClass");if(this.data.join("")==="\u2061"){if(f){f.texClass=a.TEXCLASS.OP;f.fnOP=true}this.texClass=this.prevClass=a.TEXCLASS.NONE;return f}return this.adjustTeXclass(f)},adjustTeXclass:function(f){if(this.texClass===a.TEXCLASS.NONE){return f}if(f){if(f.autoOP&&(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN||this.texClass===a.TEXCLASS.REL)){f.texClass=a.TEXCLASS.ORD}this.prevClass=f.texClass||a.TEXCLASS.ORD;this.prevLevel=f.Get("scriptlevel")}else{this.prevClass=a.TEXCLASS.NONE}if(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN&&(this.prevClass===a.TEXCLASS.NONE||this.prevClass===a.TEXCLASS.BIN||this.prevClass===a.TEXCLASS.OP||this.prevClass===a.TEXCLASS.REL||this.prevClass===a.TEXCLASS.OPEN||this.prevClass===a.TEXCLASS.PUNCT)){this.texClass=a.TEXCLASS.ORD}else{if(this.prevClass===a.TEXCLASS.BIN&&(this.texClass===a.TEXCLASS.REL||this.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE||this.texClass===a.TEXCLASS.PUNCT)){f.texClass=this.prevClass=a.TEXCLASS.ORD}else{if(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN){var g=this,e=this.parent;while(e&&e.parent&&e.isEmbellished()&&(e.data.length===1||(e.type!=="mrow"&&e.Core()===g))){g=e;e=e.parent}if(e.data[e.data.length-1]===g){this.texClass=a.TEXCLASS.ORD}}}}return this}});a.mtext=a.mbase.Subclass({type:"mtext",isToken:true,isSpacelike:function(){return true},texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT}});a.mspace=a.mbase.Subclass({type:"mspace",isToken:true,isSpacelike:function(){return true},defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,width:"0em",height:"0ex",depth:"0ex",linebreak:a.LINEBREAK.AUTO},hasDimAttr:function(){return(this.hasValue("width")||this.hasValue("height")||this.hasValue("depth"))},hasNewline:function(){return(!this.hasDimAttr()&&this.Get("linebreak")===a.LINEBREAK.NEWLINE)}});a.ms=a.mbase.Subclass({type:"ms",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,lquote:'"',rquote:'"'}});a.mglyph=a.mbase.Subclass({type:"mglyph",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,alt:"",src:"",width:a.AUTO,height:a.AUTO,valign:"0em"}});a.mrow=a.mbase.Subclass({type:"mrow",isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,inferred:false,notParent:false,isEmbellished:function(){var f=false;for(var g=0,e=this.data.length;g<e;g++){if(this.data[g]==null){continue}if(this.data[g].isEmbellished()){if(f){return false}f=true;this.core=g}else{if(!this.data[g].isSpacelike()){return false}}}return f},NonSpaceLength:function(){var g=0;for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&!this.data[f].isSpacelike()){g++}}return g},FirstNonSpace:function(){for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&!this.data[f].isSpacelike()){return this.data[f]}}return null},LastNonSpace:function(){for(var e=this.data.length-1;e>=0;e--){if(this.data[0]&&!this.data[e].isSpacelike()){return this.data[e]}}return null},Core:function(){if(!(this.isEmbellished())||typeof(this.core)==="undefined"){return this}return this.data[this.core]},CoreMO:function(){if(!(this.isEmbellished())||typeof(this.core)==="undefined"){return this}return this.data[this.core].CoreMO()},toString:function(){if(this.inferred){return"["+this.data.join(",")+"]"}return this.SUPER(arguments).toString.call(this)},setTeXclass:function(g){var f,e=this.data.length;if((this.open||this.close)&&(!g||!g.fnOP)){this.getPrevClass(g);g=null;for(f=0;f<e;f++){if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(!this.hasOwnProperty("texClass")){this.texClass=a.TEXCLASS.INNER}return this}else{for(f=0;f<e;f++){if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(this.data[0]){this.updateTeXclass(this.data[0])}return g}},getAnnotation:function(e){if(this.data.length!=1){return null}return this.data[0].getAnnotation(e)}});a.mfrac=a.mbase.Subclass({type:"mfrac",num:0,den:1,linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,linethickness:a.LINETHICKNESS.MEDIUM,numalign:a.ALIGN.CENTER,denomalign:a.ALIGN.CENTER,bevelled:false},adjustChild_displaystyle:function(e){return false},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(!this.Get("displaystyle")||e>0){e++}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e==this.den){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.msqrt=a.mbase.Subclass({type:"msqrt",inferRow:true,linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses,adjustChild_texprimestyle:function(e){return true}});a.mroot=a.mbase.Subclass({type:"mroot",linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,adjustChild_displaystyle:function(e){if(e===1){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(f===1){e+=2}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===0){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mstyle=a.mbase.Subclass({type:"mstyle",isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,inferRow:true,defaults:{scriptlevel:a.INHERIT,displaystyle:a.INHERIT,scriptsizemultiplier:Math.sqrt(1/2),scriptminsize:"8pt",mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,infixlinebreakstyle:a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE,decimalseparator:"."},adjustChild_scriptlevel:function(g){var f=this.scriptlevel;if(f==null){f=this.Get("scriptlevel")}else{if(String(f).match(/^ *[-+]/)){var e=this.Get("scriptlevel",null,true);f=e+parseInt(f)}}return f},inheritFromMe:true,noInherit:{mpadded:{width:true,height:true,depth:true,lspace:true,voffset:true},mtable:{width:true,height:true,depth:true,align:true}},getRemoved:{fontfamily:"fontFamily",fontweight:"fontWeight",fontstyle:"fontStyle",fontsize:"fontSize"},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.merror=a.mbase.Subclass({type:"merror",inferRow:true,linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD});a.mpadded=a.mbase.Subclass({type:"mpadded",inferRow:true,isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,width:"",height:"",depth:"",lspace:0,voffset:0},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.mphantom=a.mbase.Subclass({type:"mphantom",texClass:a.TEXCLASS.ORD,inferRow:true,isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.mfenced=a.mbase.Subclass({type:"mfenced",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,open:"(",close:")",separators:","},addFakeNodes:function(){var f=this.getValues("open","close","separators");f.open=f.open.replace(/[ \t\n\r]/g,"");f.close=f.close.replace(/[ \t\n\r]/g,"");f.separators=f.separators.replace(/[ \t\n\r]/g,"");if(f.open!==""){this.SetData("open",a.mo(f.open).With({fence:true,form:a.FORM.PREFIX,texClass:a.TEXCLASS.OPEN}))}if(f.separators!==""){while(f.separators.length<this.data.length){f.separators+=f.separators.charAt(f.separators.length-1)}for(var g=1,e=this.data.length;g<e;g++){if(this.data[g]){this.SetData("sep"+g,a.mo(f.separators.charAt(g-1)).With({separator:true}))}}}if(f.close!==""){this.SetData("close",a.mo(f.close).With({fence:true,form:a.FORM.POSTFIX,texClass:a.TEXCLASS.CLOSE}))}},texClass:a.TEXCLASS.OPEN,setTeXclass:function(g){this.addFakeNodes();this.getPrevClass(g);if(this.data.open){g=this.data.open.setTeXclass(g)}if(this.data[0]){g=this.data[0].setTeXclass(g)}for(var f=1,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data["sep"+f]){g=this.data["sep"+f].setTeXclass(g)}if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(this.data.close){g=this.data.close.setTeXclass(g)}this.updateTeXclass(this.data.open);this.texClass=a.TEXCLASS.INNER;return g}});a.menclose=a.mbase.Subclass({type:"menclose",inferRow:true,linebreakContainer:true,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,notation:a.NOTATION.LONGDIV,texClass:a.TEXCLASS.ORD},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.msubsup=a.mbase.Subclass({type:"msubsup",base:0,sub:1,sup:2,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,subscriptshift:"",superscriptshift:"",texClass:a.AUTO},autoDefault:function(e){if(e==="texClass"){return(this.isEmbellished()?this.CoreMO().Get(e):a.TEXCLASS.ORD)}return 0},adjustChild_displaystyle:function(e){if(e>0){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(f>0){e++}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===this.sub){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setBaseTeXclasses});a.msub=a.msubsup.Subclass({type:"msub"});a.msup=a.msubsup.Subclass({type:"msup",sub:2,sup:1});a.mmultiscripts=a.msubsup.Subclass({type:"mmultiscripts",adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e%2===1){return true}return this.Get("texprimestyle")}});a.mprescripts=a.mbase.Subclass({type:"mprescripts"});a.none=a.mbase.Subclass({type:"none"});a.munderover=a.mbase.Subclass({type:"munderover",base:0,under:1,over:2,sub:1,sup:2,ACCENTS:["","accentunder","accent"],linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,accent:a.AUTO,accentunder:a.AUTO,align:a.ALIGN.CENTER,texClass:a.AUTO,subscriptshift:"",superscriptshift:""},autoDefault:function(e){if(e==="texClass"){return(this.isEmbellished()?this.CoreMO().Get(e):a.TEXCLASS.ORD)}if(e==="accent"&&this.data[this.over]){return this.data[this.over].CoreMO().Get("accent")}if(e==="accentunder"&&this.data[this.under]){return this.data[this.under].CoreMO().Get("accent")}return false},adjustChild_displaystyle:function(e){if(e>0){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(g){var f=this.Get("scriptlevel");var e=(this.data[this.base]&&!this.Get("displaystyle")&&this.data[this.base].CoreMO().Get("movablelimits"));if(g==this.under&&(e||!this.Get("accentunder"))){f++}if(g==this.over&&(e||!this.Get("accent"))){f++}return f},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===this.base&&this.data[this.over]){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setBaseTeXclasses});a.munder=a.munderover.Subclass({type:"munder"});a.mover=a.munderover.Subclass({type:"mover",over:1,under:2,sup:1,sub:2,ACCENTS:["","accent","accentunder"]});a.mtable=a.mbase.Subclass({type:"mtable",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,align:a.ALIGN.AXIS,rowalign:a.ALIGN.BASELINE,columnalign:a.ALIGN.CENTER,groupalign:"{left}",alignmentscope:true,columnwidth:a.WIDTH.AUTO,width:a.WIDTH.AUTO,rowspacing:"1ex",columnspacing:".8em",rowlines:a.LINES.NONE,columnlines:a.LINES.NONE,frame:a.LINES.NONE,framespacing:"0.4em 0.5ex",equalrows:false,equalcolumns:false,displaystyle:false,side:a.SIDE.RIGHT,minlabelspacing:"0.8em",texClass:a.TEXCLASS.ORD,useHeight:1},adjustChild_displaystyle:function(){return(this.displaystyle!=null?this.displaystyle:this.defaults.displaystyle)},inheritFromMe:true,noInherit:{mover:{align:true},munder:{align:true},munderover:{align:true},mtable:{align:true,rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true,alignmentscope:true,columnwidth:true,width:true,rowspacing:true,columnspacing:true,rowlines:true,columnlines:true,frame:true,framespacing:true,equalrows:true,equalcolumns:true,displaystyle:true,side:true,minlabelspacing:true,texClass:true,useHeight:1}},linebreakContainer:true,Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){if(!((arguments[f] instanceof a.mtr)||(arguments[f] instanceof a.mlabeledtr))){arguments[f]=a.mtr(arguments[f])}}this.SUPER(arguments).Append.apply(this,arguments)},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mtr=a.mbase.Subclass({type:"mtr",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,rowalign:a.INHERIT,columnalign:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},inheritFromMe:true,noInherit:{mrow:{rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true},mtable:{rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true}},linebreakContainer:true,Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){if(!(arguments[f] instanceof a.mtd)){arguments[f]=a.mtd(arguments[f])}}this.SUPER(arguments).Append.apply(this,arguments)},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mtd=a.mbase.Subclass({type:"mtd",inferRow:true,linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,rowspan:1,columnspan:1,rowalign:a.INHERIT,columnalign:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.maligngroup=a.mbase.Subclass({type:"maligngroup",isSpacelike:function(){return true},defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},inheritFromMe:true,noInherit:{mrow:{groupalign:true},mtable:{groupalign:true}}});a.malignmark=a.mbase.Subclass({type:"malignmark",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,edge:a.SIDE.LEFT},isSpacelike:function(){return true}});a.mlabeledtr=a.mtr.Subclass({type:"mlabeledtr"});a.maction=a.mbase.Subclass({type:"maction",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,actiontype:a.ACTIONTYPE.TOGGLE,selection:1},selected:function(){return this.data[this.Get("selection")-1]||a.NULL},isEmbellished:function(){return this.selected().isEmbellished()},isSpacelike:function(){return this.selected().isSpacelike()},Core:function(){return this.selected().Core()},CoreMO:function(){return this.selected().CoreMO()},setTeXclass:function(f){if(this.Get("actiontype")===a.ACTIONTYPE.TOOLTIP&&this.data[1]){this.data[1].setTeXclass()}var e=this.selected();f=e.setTeXclass(f);this.updateTeXclass(e);return f}});a.semantics=a.mbase.Subclass({type:"semantics",notParent:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{definitionURL:null,encoding:null},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass,getAnnotation:function(g){var l=MathJax.Hub.config.MathMenu.semanticsAnnotations[g];if(l){for(var h=0,e=this.data.length;h<e;h++){var k=this.data[h].Get("encoding");if(k){for(var f=0,o=l.length;f<o;f++){if(l[f]===k){return this.data[h]}}}}}return null}});a.annotation=a.mbase.Subclass({type:"annotation",isChars:true,linebreakContainer:true,defaults:{definitionURL:null,encoding:null,cd:"mathmlkeys",name:"",src:null}});a["annotation-xml"]=a.mbase.Subclass({type:"annotation-xml",linebreakContainer:true,defaults:{definitionURL:null,encoding:null,cd:"mathmlkeys",name:"",src:null}});a.math=a.mstyle.Subclass({type:"math",defaults:{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL,mathsize:a.SIZE.NORMAL,mathcolor:"",mathbackground:a.COLOR.TRANSPARENT,dir:"ltr",scriptlevel:0,displaystyle:a.AUTO,display:"inline",maxwidth:"",overflow:a.OVERFLOW.LINEBREAK,altimg:"","altimg-width":"","altimg-height":"","altimg-valign":"",alttext:"",cdgroup:"",scriptsizemultiplier:Math.sqrt(1/2),scriptminsize:"8px",infixlinebreakstyle:a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE,lineleading:"1ex",indentshift:"auto",indentalign:a.INDENTALIGN.AUTO,indentalignfirst:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftfirst:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,indentalignlast:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftlast:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,decimalseparator:".",texprimestyle:false},autoDefault:function(e){if(e==="displaystyle"){return this.Get("display")==="block"}return""},linebreakContainer:true,setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass,getAnnotation:function(e){if(this.data.length!=1){return null}return this.data[0].getAnnotation(e)}});a.chars=a.mbase.Subclass({type:"chars",Append:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments)},value:function(){return this.data.join("")},toString:function(){return this.data.join("")}});a.entity=a.mbase.Subclass({type:"entity",Append:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments)},value:function(){if(this.data[0].substr(0,2)==="#x"){return parseInt(this.data[0].substr(2),16)}else{if(this.data[0].substr(0,1)==="#"){return parseInt(this.data[0].substr(1))}else{return 0}}},toString:function(){var e=this.value();if(e<=65535){return String.fromCharCode(e)}e-=65536;return String.fromCharCode((e>>10)+55296)+String.fromCharCode((e&1023)+56320)}});a.xml=a.mbase.Subclass({type:"xml",Init:function(){this.div=document.createElement("div");return this.SUPER(arguments).Init.apply(this,arguments)},Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){var g=this.Import(arguments[f]);this.data.push(g);this.div.appendChild(g)}},Import:function(j){if(document.importNode){return document.importNode(j,true)}var f,g,e;if(j.nodeType===1){f=document.createElement(j.nodeName);for(g=0,e=j.attributes.length;g<e;g++){var h=j.attributes[g];if(h.specified&&h.nodeValue!=null&&h.nodeValue!=""){f.setAttribute(h.nodeName,h.nodeValue)}if(h.nodeName==="style"){f.style.cssText=h.nodeValue}}if(j.className){f.className=j.className}}else{if(j.nodeType===3||j.nodeType===4){f=document.createTextNode(j.nodeValue)}else{if(j.nodeType===8){f=document.createComment(j.nodeValue)}else{return document.createTextNode("")}}}for(g=0,e=j.childNodes.length;g<e;g++){f.appendChild(this.Import(j.childNodes[g]))}return f},value:function(){return this.div},toString:function(){return this.div.innerHTML}});a.TeXAtom=a.mbase.Subclass({type:"texatom",linebreakContainer:true,inferRow:true,notParent:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,setTeXclass:function(e){this.data[0].setTeXclass();return this.adjustTeXclass(e)},adjustTeXclass:a.mo.prototype.adjustTeXclass});a.NULL=a.mbase().With({type:"null"});var b=a.TEXCLASS;var d={ORD:[0,0,b.ORD],ORD11:[1,1,b.ORD],ORD21:[2,1,b.ORD],ORD02:[0,2,b.ORD],ORD55:[5,5,b.ORD],OP:[1,2,b.OP,{largeop:true,movablelimits:true,symmetric:true}],OPFIXED:[1,2,b.OP,{largeop:true,movablelimits:true}],INTEGRAL:[0,1,b.OP,{largeop:true,symmetric:true}],INTEGRAL2:[1,2,b.OP,{largeop:true,symmetric:true}],BIN3:[3,3,b.BIN],BIN4:[4,4,b.BIN],BIN01:[0,1,b.BIN],BIN5:[5,5,b.BIN],TALLBIN:[4,4,b.BIN,{stretchy:true}],BINOP:[4,4,b.BIN,{largeop:true,movablelimits:true}],REL:[5,5,b.REL],REL1:[1,1,b.REL,{stretchy:true}],REL4:[4,4,b.REL],RELSTRETCH:[5,5,b.REL,{stretchy:true}],RELACCENT:[5,5,b.REL,{accent:true}],WIDEREL:[5,5,b.REL,{accent:true,stretchy:true}],OPEN:[0,0,b.OPEN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],CLOSE:[0,0,b.CLOSE,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],INNER:[0,0,b.INNER],PUNCT:[0,3,b.PUNCT],ACCENT:[0,0,b.ORD,{accent:true}],WIDEACCENT:[0,0,b.ORD,{accent:true,stretchy:true}]};a.mo.Augment({SPACE:["0em","0.1111em","0.1667em","0.2222em","0.2667em","0.3333em"],RANGES:[[32,127,b.REL,"BasicLatin"],[160,255,b.ORD,"Latin1Supplement"],[256,383,b.ORD],[384,591,b.ORD],[688,767,b.ORD,"SpacingModLetters"],[768,879,b.ORD,"CombDiacritMarks"],[880,1023,b.ORD,"GreekAndCoptic"],[7680,7935,b.ORD],[8192,8303,b.PUNCT,"GeneralPunctuation"],[8304,8351,b.ORD],[8352,8399,b.ORD],[8400,8447,b.ORD,"CombDiactForSymbols"],[8448,8527,b.ORD,"LetterlikeSymbols"],[8528,8591,b.ORD],[8592,8703,b.REL,"Arrows"],[8704,8959,b.BIN,"MathOperators"],[8960,9215,b.ORD,"MiscTechnical"],[9312,9471,b.ORD],[9472,9631,b.ORD],[9632,9727,b.ORD,"GeometricShapes"],[9984,10175,b.ORD,"Dingbats"],[10176,10223,b.ORD,"MiscMathSymbolsA"],[10224,10239,b.REL,"SupplementalArrowsA"],[10496,10623,b.REL,"SupplementalArrowsB"],[10624,10751,b.ORD,"MiscMathSymbolsB"],[10752,11007,b.BIN,"SuppMathOperators"],[11008,11263,b.ORD,"MiscSymbolsAndArrows"],[119808,120831,b.ORD]],OPTABLE:{prefix:{"\u2200":d.ORD21,"\u2202":d.ORD21,"\u2203":d.ORD21,"\u2207":d.ORD21,"\u220F":d.OP,"\u2210":d.OP,"\u2211":d.OP,"\u2212":d.BIN01,"\u2213":d.BIN01,"\u221A":[1,1,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2220":d.ORD,"\u222B":d.INTEGRAL,"\u222E":d.INTEGRAL,"\u22C0":d.OP,"\u22C1":d.OP,"\u22C2":d.OP,"\u22C3":d.OP,"\u2308":d.OPEN,"\u230A":d.OPEN,"\u27E8":d.OPEN,"\u27EE":d.OPEN,"\u2A00":d.OP,"\u2A01":d.OP,"\u2A02":d.OP,"\u2A04":d.OP,"\u2A06":d.OP,"\u00AC":d.ORD21,"\u00B1":d.BIN01,"(":d.OPEN,"+":d.BIN01,"-":d.BIN01,"[":d.OPEN,"{":d.OPEN,"|":d.OPEN},postfix:{"!":[1,0,b.CLOSE],"&":d.ORD,"\u2032":d.ORD02,"\u203E":d.WIDEACCENT,"\u2309":d.CLOSE,"\u230B":d.CLOSE,"\u23DE":d.WIDEACCENT,"\u23DF":d.WIDEACCENT,"\u266D":d.ORD02,"\u266E":d.ORD02,"\u266F":d.ORD02,"\u27E9":d.CLOSE,"\u27EF":d.CLOSE,"\u02C6":d.WIDEACCENT,"\u02C7":d.WIDEACCENT,"\u02C9":d.WIDEACCENT,"\u02CA":d.ACCENT,"\u02CB":d.ACCENT,"\u02D8":d.ACCENT,"\u02D9":d.ACCENT,"\u02DC":d.WIDEACCENT,"\u0302":d.WIDEACCENT,"\u00A8":d.ACCENT,"\u00AF":d.WIDEACCENT,")":d.CLOSE,"]":d.CLOSE,"^":d.WIDEACCENT,_:d.WIDEACCENT,"`":d.ACCENT,"|":d.CLOSE,"}":d.CLOSE,"~":d.WIDEACCENT},infix:{"":d.ORD,"%":[3,3,b.ORD],"\u2022":d.BIN4,"\u2026":d.INNER,"\u2044":d.TALLBIN,"\u2061":d.ORD,"\u2062":d.ORD,"\u2063":[0,0,b.ORD,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"\u2064":d.ORD,"\u2190":d.WIDEREL,"\u2191":d.RELSTRETCH,"\u2192":d.WIDEREL,"\u2193":d.RELSTRETCH,"\u2194":d.WIDEREL,"\u2195":d.RELSTRETCH,"\u2196":d.RELSTRETCH,"\u2197":d.RELSTRETCH,"\u2198":d.RELSTRETCH,"\u2199":d.RELSTRETCH,"\u21A6":d.WIDEREL,"\u21A9":d.WIDEREL,"\u21AA":d.WIDEREL,"\u21BC":d.WIDEREL,"\u21BD":d.WIDEREL,"\u21C0":d.WIDEREL,"\u21C1":d.WIDEREL,"\u21CC":d.WIDEREL,"\u21D0":d.WIDEREL,"\u21D1":d.RELSTRETCH,"\u21D2":d.WIDEREL,"\u21D3":d.RELSTRETCH,"\u21D4":d.WIDEREL,"\u21D5":d.RELSTRETCH,"\u2208":d.REL,"\u2209":d.REL,"\u220B":d.REL,"\u2212":d.BIN4,"\u2213":d.BIN4,"\u2215":d.TALLBIN,"\u2216":d.BIN4,"\u2217":d.BIN4,"\u2218":d.BIN4,"\u2219":d.BIN4,"\u221D":d.REL,"\u2223":d.REL,"\u2225":d.REL,"\u2227":d.BIN4,"\u2228":d.BIN4,"\u2229":d.BIN4,"\u222A":d.BIN4,"\u223C":d.REL,"\u2240":d.BIN4,"\u2243":d.REL,"\u2245":d.REL,"\u2248":d.REL,"\u224D":d.REL,"\u2250":d.REL,"\u2260":d.REL,"\u2261":d.REL,"\u2264":d.REL,"\u2265":d.REL,"\u226A":d.REL,"\u226B":d.REL,"\u227A":d.REL,"\u227B":d.REL,"\u2282":d.REL,"\u2283":d.REL,"\u2286":d.REL,"\u2287":d.REL,"\u228E":d.BIN4,"\u2291":d.REL,"\u2292":d.REL,"\u2293":d.BIN4,"\u2294":d.BIN4,"\u2295":d.BIN4,"\u2296":d.BIN4,"\u2297":d.BIN4,"\u2298":d.BIN4,"\u2299":d.BIN4,"\u22A2":d.REL,"\u22A3":d.REL,"\u22A4":d.ORD55,"\u22A5":d.REL,"\u22A8":d.REL,"\u22C4":d.BIN4,"\u22C5":d.BIN4,"\u22C6":d.BIN4,"\u22C8":d.REL,"\u22EE":d.ORD55,"\u22EF":d.INNER,"\u22F1":[5,5,b.INNER],"\u25B3":d.BIN4,"\u25B5":d.BIN4,"\u25B9":d.BIN4,"\u25BD":d.BIN4,"\u25BF":d.BIN4,"\u25C3":d.BIN4,"\u2758":d.REL,"\u27F5":d.WIDEREL,"\u27F6":d.WIDEREL,"\u27F7":d.WIDEREL,"\u27F8":d.WIDEREL,"\u27F9":d.WIDEREL,"\u27FA":d.WIDEREL,"\u27FC":d.WIDEREL,"\u2A2F":d.BIN4,"\u2A3F":d.BIN4,"\u2AAF":d.REL,"\u2AB0":d.REL,"\u00B1":d.BIN4,"\u00B7":d.BIN4,"\u00D7":d.BIN4,"\u00F7":d.BIN4,"*":d.BIN3,"+":d.BIN4,",":[0,3,b.PUNCT,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"-":d.BIN4,".":[3,3,b.ORD],"/":d.ORD11,":":[1,2,b.REL],";":[0,3,b.PUNCT,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"<":d.REL,"=":d.REL,">":d.REL,"?":[1,1,b.CLOSE],"\\":d.ORD,"^":d.ORD11,_:d.ORD11,"|":[2,2,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"#":d.ORD,"$":d.ORD,"\u002E":[0,3,b.PUNCT,{separator:true}],"\u02B9":d.ORD,"\u0300":d.ACCENT,"\u0301":d.ACCENT,"\u0303":d.WIDEACCENT,"\u0304":d.ACCENT,"\u0306":d.ACCENT,"\u0307":d.ACCENT,"\u0308":d.ACCENT,"\u030C":d.ACCENT,"\u0332":d.WIDEACCENT,"\u0338":d.REL4,"\u2015":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2017":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2020":d.BIN3,"\u2021":d.BIN3,"\u20D7":d.ACCENT,"\u2111":d.ORD,"\u2113":d.ORD,"\u2118":d.ORD,"\u211C":d.ORD,"\u2205":d.ORD,"\u221E":d.ORD,"\u2305":d.BIN3,"\u2306":d.BIN3,"\u2322":d.REL4,"\u2323":d.REL4,"\u2329":d.OPEN,"\u232A":d.CLOSE,"\u23AA":d.ORD,"\u23AF":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u23B0":d.OPEN,"\u23B1":d.CLOSE,"\u2500":d.ORD,"\u25EF":d.BIN3,"\u2660":d.ORD,"\u2661":d.ORD,"\u2662":d.ORD,"\u2663":d.ORD,"\u3008":d.OPEN,"\u3009":d.CLOSE,"\uFE37":d.WIDEACCENT,"\uFE38":d.WIDEACCENT}}},{OPTYPES:d});var c=a.mo.prototype.OPTABLE;c.infix["^"]=d.WIDEREL;c.infix._=d.WIDEREL;c.prefix["\u2223"]=d.OPEN;c.prefix["\u2225"]=d.OPEN;c.postfix["\u2223"]=d.CLOSE;c.postfix["\u2225"]=d.CLOSE})(MathJax.ElementJax.mml);MathJax.ElementJax.mml.loadComplete("jax.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/verb.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/verb.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/verb"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.InputJax.TeX;var b=c.Definitions;b.Add({macros:{verb:"Verb"}},null,true);c.Parse.Augment({Verb:function(d){var g=this.GetNext();var f=++this.i;if(g==""){c.Error(["MissingArgFor","Missing argument for %1",d])}while(this.i<this.string.length&&this.string.charAt(this.i)!=g){this.i++}if(this.i==this.string.length){c.Error(["NoClosingDelim","Can't find closing delimiter for %1",d])}var e=this.string.slice(f,this.i).replace(/ /g,"\u00A0");this.i++;this.Push(a.mtext(e).With({mathvariant:a.VARIANT.MONOSPACE}))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX verb Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/verb.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/noUndefined.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/noUndefined.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/noUndefined"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.noUndefined",{disabled:false,attributes:{mathcolor:"red"}})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.Extension["TeX/noUndefined"].config;var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.InputJax.TeX.Parse.prototype.csUndefined;MathJax.InputJax.TeX.Parse.Augment({csUndefined:function(d){if(b.disabled){return c.apply(this,arguments)}MathJax.Hub.signal.Post(["TeX Jax - undefined control sequence",d]);this.Push(a.mtext(d).With(b.attributes))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX noUndefined Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/noUndefined.js");
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assets/js/mathjax/extensions/TeX/unicode.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/unicode.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/unicode"]={version:"2.7.5",unicode:{},config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.unicode",{fonts:"STIXGeneral,'Arial Unicode MS'"})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX;var a=MathJax.ElementJax.mml;var b=MathJax.Extension["TeX/unicode"].unicode;c.Definitions.Add({macros:{unicode:"Unicode"}},null,true);c.Parse.Augment({Unicode:function(e){var i=this.GetBrackets(e),d;if(i){if(i.replace(/ /g,"").match(/^(\d+(\.\d*)?|\.\d+),(\d+(\.\d*)?|\.\d+)$/)){i=i.replace(/ /g,"").split(/,/);d=this.GetBrackets(e)}else{d=i;i=null}}var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(e)).replace(/^0x/,"x");if(!j.match(/^(x[0-9A-Fa-f]+|[0-9]+)$/)){c.Error(["BadUnicode","Argument to \\unicode must be a number"])}var h=parseInt(j.match(/^x/)?"0"+j:j);if(!b[h]){b[h]=[800,200,d,h]}else{if(!d){d=b[h][2]}}if(i){b[h][0]=Math.floor(i[0]*1000);b[h][1]=Math.floor(i[1]*1000)}var f=this.stack.env.font,g={};if(d){b[h][2]=g.fontfamily=d.replace(/"/g,"'");if(f){if(f.match(/bold/)){g.fontweight="bold"}if(f.match(/italic|-mathit/)){g.fontstyle="italic"}}}else{if(f){g.mathvariant=f}}g.unicode=[].concat(b[h]);this.Push(a.mtext(a.entity("#"+j)).With(g))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX unicode Ready")});MathJax.Hub.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["TeX/unicode"].config.fonts;var b=a.mbase.prototype.HTMLgetVariant;a.mbase.Augment({HTMLgetVariant:function(){var d=b.apply(this,arguments);if(d.unicode){delete d.unicode;delete d.FONTS}if(!this.unicode){return d}d.unicode=true;if(!d.defaultFont){d=MathJax.Hub.Insert({},d);d.defaultFont={family:c}}var e=this.unicode[2];if(e){e+=","+c}else{e=c}d.defaultFont[this.unicode[3]]=[this.unicode[0],this.unicode[1],500,0,500,{isUnknown:true,isUnicode:true,font:e}];return d}})});MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["TeX/unicode"].config.fonts;var b=a.mbase.prototype.SVGgetVariant;a.mbase.Augment({SVGgetVariant:function(){var d=b.call(this);if(d.unicode){delete d.unicode;delete d.FONTS}if(!this.unicode){return d}d.unicode=true;if(!d.forceFamily){d=MathJax.Hub.Insert({},d)}d.defaultFamily=c;d.noRemap=true;d.h=this.unicode[0];d.d=this.unicode[1];return d}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/unicode.js");
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-mathfonts-double-struck.js
[{"locale":"es"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula A"}},"key":"1D538"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula B"}},"key":"1D539"},{"key":"2102","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula C"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula D"}},"key":"1D53B"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula E"}},"key":"1D53C"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula F"}},"key":"1D53D"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula G"}},"key":"1D53E"},{"key":"210D","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula H"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula I"}},"key":"1D540"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula J"}},"key":"1D541"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula K"}},"key":"1D542"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula L"}},"key":"1D543"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula M"}},"key":"1D544"},{"key":"2115","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula N"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula O"}},"key":"1D546"},{"key":"2119","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula P"}},"category":"Lu"},{"key":"211A","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula Q"}},"category":"Lu"},{"key":"211D","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula R","defaultMP":"R mayúscula negrita"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula S"}},"key":"1D54A"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula T"}},"key":"1D54B"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula U"}},"key":"1D54C"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula V"}},"key":"1D54D"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula W"}},"key":"1D54E"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula X"}},"key":"1D54F"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula Y"}},"key":"1D550"},{"key":"2124","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra mayúscula Z"}},"category":"Lu"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra a"}},"key":"1D552"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra b"}},"key":"1D553"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra c"}},"key":"1D554"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra d"}},"key":"1D555"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra e"}},"key":"1D556"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra f"}},"key":"1D557"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra g"}},"key":"1D558"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra h"}},"key":"1D559"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra i"}},"key":"1D55A"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra j"}},"key":"1D55B"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra k"}},"key":"1D55C"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra l"}},"key":"1D55D"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra m"}},"key":"1D55E"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra n"}},"key":"1D55F"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra o"}},"key":"1D560"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra p"}},"key":"1D561"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra q"}},"key":"1D562"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra r"}},"key":"1D563"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra s"}},"key":"1D564"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra t"}},"key":"1D565"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra u"}},"key":"1D566"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra v"}},"key":"1D567"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra w"}},"key":"1D568"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra x"}},"key":"1D569"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra y"}},"key":"1D56A"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"negrita de pizarra z"}},"key":"1D56B"}]
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ROVER'S ARTICLES

ARTICLE I
Every Man has a Vote in the Affairs of the Moment; has equal
title to fresh Provisions...

ARTICLE 1T
No person to Game at Cards or Dice for Money.

ARTICLE IV

The Lights and Candles to be put out at eight a-Clock at Night; If

any of the Crew after that Hour still remained enclined for drink-
ing, they are to do so on the open Deck...

ARTICLE X
The Captain and Quarter Master to receive two Shares of a Prize
(the booty from a captured ship); the Master, Boatswain, and
Gunner one Share and a half, and other Officers one and a Qua
ter (everyone else to receive one share, called his Dividend.)

: ARTICLE XI
_The Musicians to have Rest on the Sabbath Day but the other
3 Days and Nights none without special Favour.
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MathJax.Extension["semantic-enrich"]={version:"1.5.0",config:MathJax.Hub.CombineConfig("semantic-enrich",{disabled:!1}),dependents:[],running:!1,mstyleLookup:{mi:["mathvariant"],mo:["mathvariant","accent","largeop","form","fence","separator","movablelimits"],mn:["mathvariant"],mtext:["mathvariant"],ms:["mathvariant"],mfrac:["linethickness"],mfenced:["open","close","separators"],menclose:["notation"],munder:["accentunder"],mover:["accent"],munderover:["accent","accentunder"]},Filter:function(a,b,c){if(delete a.enriched,!this.config.disabled)try{this.running=!0;var d=sre.Enrich.semanticMathmlSync(a.root.toMathML());a.root=MathJax.InputJax.MathML.Parse.prototype.MakeMML(d),a.root.inputID=c.id,a.enriched=!0,this.running=!1}catch(a){throw this.running=!1,a}},Enable:function(a,b){this.config.disabled=!1,a&&MathJax.Hub.Queue(["Reprocess",MathJax.Hub])},Disable:function(a,b){this.config.disabled=!0;for(var c=this.dependents.length-1;c>=0;c--){var d=this.dependents[c];d.Disable&&d.Disable(!1,b)}a&&MathJax.Hub.Queue(["Reprocess",MathJax.Hub])},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)}},function(){var a=MathJax.Ajax.config.path;a.a11y||(a.a11y=HUB.config.root+"/extensions/a11y"),a.SRE||(a.SRE=MathJax.Ajax.fileURL(a.a11y)),MathJax.Ajax.Load("[SRE]/mathjax-sre.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Sre Ready",["loadComplete",MathJax.Ajax,"[SRE]/mathjax-sre.js"])}(),MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/jax/element/mml/jax.js"],["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/jax/input/MathML/config.js"],["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/jax/input/MathML/jax.js"],["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/toMathML.js"],MathJax.Hub.Register.StartupHook("Sre Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension["semantic-enrich"];a.mbase.Augment({toMathMLattributes:function(){var c="mstyle"===this.type?a.math.prototype.defaults:this.defaults,d=this.attrNames||a.copyAttributeNames,e=a.skipAttributes,f=a.copyAttributes,g=b.running?b.mstyleLookup[this.type]||[]:[],h=[],i=this.attr||{};if("math"!==this.type||this.attr&&"xmlns"in this.attr||h.push('xmlns="http://www.w3.org/1998/Math/MathML"'),!this.attrNames)for(var j in c)e[j]||f[j]||!c.hasOwnProperty(j)||null!=this[j]&&this[j]!==c[j]&&this.Get(j,null,1)!==this[j]&&this.toMathMLaddAttr(h,j,this[j]);for(var k=0,l=d.length;k<l;k++)(1!==f[d[k]]||c.hasOwnProperty(d[k]))&&(value=i[d[k]],null==value&&(value=this[d[k]]),null!=value&&this.toMathMLaddAttr(h,d[k],value));for(k=0,l=g.length;k<l;k++)j=g[k],c.hasOwnProperty(j)&&!h["_"+j]&&(value=this.Get(j,1),null!=value&&this.toMathMLaddAttr(h,j,value));return this.toMathMLclass(h),h.length?" "+h.join(" "):""},toMathMLaddAttr:function(a,b,c){a.push(b+'="'+this.toMathMLquote(c)+'"'),a["_"+b]=1}});var c=a.mo.prototype.setTeXclass;a.mo.Augment({setTeXclass:function(b){this.getValues("form","lspace","rspace");return this.useMMLspacing?(this.texClass=a.TEXCLASS.NONE,this):this.attr&&this.attr["data-semantic-added"]?(this.texClass=this.prevClass=a.TEXCLASS.NONE,b):c.apply(this,arguments)}})}),function(){MathJax.Hub.postInputHooks.Add(["Filter",MathJax.Extension["semantic-enrich"]],50),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Semantic Enrich Ready"),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/semantic-enrich.js")});
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(function(){'use strict';var k=this;
function aa(a){var b=typeof a;if("object"==b)if(a){if(a instanceof Array)return"array";if(a instanceof Object)return b;var c=Object.prototype.toString.call(a);if("[object Window]"==c)return"object";if("[object Array]"==c||"number"==typeof a.length&&"undefined"!=typeof a.splice&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("splice"))return"array";if("[object Function]"==c||"undefined"!=typeof a.call&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("call"))return"function"}else return"null";else if("function"==
b&&"undefined"==typeof a.call)return"object";return b}function l(a){return"string"==typeof a}function ba(a,b,c){return a.call.apply(a.bind,arguments)}function ca(a,b,c){if(!a)throw Error();if(2<arguments.length){var d=Array.prototype.slice.call(arguments,2);return function(){var c=Array.prototype.slice.call(arguments);Array.prototype.unshift.apply(c,d);return a.apply(b,c)}}return function(){return a.apply(b,arguments)}}
function da(a,b,c){da=Function.prototype.bind&&-1!=Function.prototype.bind.toString().indexOf("native code")?ba:ca;return da.apply(null,arguments)}function ea(a,b){var c=Array.prototype.slice.call(arguments,1);return function(){var b=c.slice();b.push.apply(b,arguments);return a.apply(this,b)}}
function m(a){var b=n;function c(){}c.prototype=b.prototype;a.G=b.prototype;a.prototype=new c;a.prototype.constructor=a;a.F=function(a,c,f){for(var g=Array(arguments.length-2),h=2;h<arguments.length;h++)g[h-2]=arguments[h];return b.prototype[c].apply(a,g)}};/*

 The MIT License

 Copyright (c) 2007 Cybozu Labs, Inc.
 Copyright (c) 2012 Google Inc.

 Permission is hereby granted, free of charge, to any person obtaining a copy
 of this software and associated documentation files (the "Software"), to
 deal in the Software without restriction, including without limitation the
 rights to use, copy, modify, merge, publish, distribute, sublicense, and/or
 sell copies of the Software, and to permit persons to whom the Software is
 furnished to do so, subject to the following conditions:

 The above copyright notice and this permission notice shall be included in
 all copies or substantial portions of the Software.

 THE SOFTWARE IS PROVIDED "AS IS", WITHOUT WARRANTY OF ANY KIND, EXPRESS OR
 IMPLIED, INCLUDING BUT NOT LIMITED TO THE WARRANTIES OF MERCHANTABILITY,
 FITNESS FOR A PARTICULAR PURPOSE AND NONINFRINGEMENT. IN NO EVENT SHALL THE
 AUTHORS OR COPYRIGHT HOLDERS BE LIABLE FOR ANY CLAIM, DAMAGES OR OTHER
 LIABILITY, WHETHER IN AN ACTION OF CONTRACT, TORT OR OTHERWISE, ARISING
 FROM, OUT OF OR IN CONNECTION WITH THE SOFTWARE OR THE USE OR OTHER DEALINGS
 IN THE SOFTWARE.
*/
var fa=String.prototype.trim?function(a){return a.trim()}:function(a){return a.replace(/^[\s\xa0]+|[\s\xa0]+$/g,"")};function q(a,b){return-1!=a.indexOf(b)}function ga(a,b){return a<b?-1:a>b?1:0};var ha=Array.prototype.indexOf?function(a,b,c){return Array.prototype.indexOf.call(a,b,c)}:function(a,b,c){c=null==c?0:0>c?Math.max(0,a.length+c):c;if(l(a))return l(b)&&1==b.length?a.indexOf(b,c):-1;for(;c<a.length;c++)if(c in a&&a[c]===b)return c;return-1},r=Array.prototype.forEach?function(a,b,c){Array.prototype.forEach.call(a,b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=l(a)?a.split(""):a,f=0;f<d;f++)f in e&&b.call(c,e[f],f,a)},ia=Array.prototype.filter?function(a,b,c){return Array.prototype.filter.call(a,
b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=[],f=0,g=l(a)?a.split(""):a,h=0;h<d;h++)if(h in g){var p=g[h];b.call(c,p,h,a)&&(e[f++]=p)}return e},t=Array.prototype.reduce?function(a,b,c,d){d&&(b=da(b,d));return Array.prototype.reduce.call(a,b,c)}:function(a,b,c,d){var e=c;r(a,function(c,g){e=b.call(d,e,c,g,a)});return e},ja=Array.prototype.some?function(a,b,c){return Array.prototype.some.call(a,b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=l(a)?a.split(""):a,f=0;f<d;f++)if(f in e&&b.call(c,e[f],f,a))return!0;
return!1};function ka(a,b){var c;a:{c=a.length;for(var d=l(a)?a.split(""):a,e=0;e<c;e++)if(e in d&&b.call(void 0,d[e],e,a)){c=e;break a}c=-1}return 0>c?null:l(a)?a.charAt(c):a[c]}function la(a){return Array.prototype.concat.apply(Array.prototype,arguments)}function ma(a,b,c){return 2>=arguments.length?Array.prototype.slice.call(a,b):Array.prototype.slice.call(a,b,c)};var u;a:{var na=k.navigator;if(na){var oa=na.userAgent;if(oa){u=oa;break a}}u=""};var pa=q(u,"Opera")||q(u,"OPR"),v=q(u,"Trident")||q(u,"MSIE"),qa=q(u,"Edge"),ra=q(u,"Gecko")&&!(q(u.toLowerCase(),"webkit")&&!q(u,"Edge"))&&!(q(u,"Trident")||q(u,"MSIE"))&&!q(u,"Edge"),sa=q(u.toLowerCase(),"webkit")&&!q(u,"Edge");function ta(){var a=k.document;return a?a.documentMode:void 0}var ua;
a:{var va="",wa=function(){var a=u;if(ra)return/rv\:([^\);]+)(\)|;)/.exec(a);if(qa)return/Edge\/([\d\.]+)/.exec(a);if(v)return/\b(?:MSIE|rv)[: ]([^\);]+)(\)|;)/.exec(a);if(sa)return/WebKit\/(\S+)/.exec(a);if(pa)return/(?:Version)[ \/]?(\S+)/.exec(a)}();wa&&(va=wa?wa[1]:"");if(v){var xa=ta();if(null!=xa&&xa>parseFloat(va)){ua=String(xa);break a}}ua=va}var ya={};
function za(a){if(!ya[a]){for(var b=0,c=fa(String(ua)).split("."),d=fa(String(a)).split("."),e=Math.max(c.length,d.length),f=0;0==b&&f<e;f++){var g=c[f]||"",h=d[f]||"",p=/(\d*)(\D*)/g,y=/(\d*)(\D*)/g;do{var D=p.exec(g)||["","",""],X=y.exec(h)||["","",""];if(0==D[0].length&&0==X[0].length)break;b=ga(0==D[1].length?0:parseInt(D[1],10),0==X[1].length?0:parseInt(X[1],10))||ga(0==D[2].length,0==X[2].length)||ga(D[2],X[2])}while(0==b)}ya[a]=0<=b}}
var Aa=k.document,Ba=Aa&&v?ta()||("CSS1Compat"==Aa.compatMode?parseInt(ua,10):5):void 0;var w=v&&!(9<=Number(Ba)),Ca=v&&!(8<=Number(Ba));function x(a,b,c,d){this.a=a;this.nodeName=c;this.nodeValue=d;this.nodeType=2;this.parentNode=this.ownerElement=b}function Da(a,b){var c=Ca&&"href"==b.nodeName?a.getAttribute(b.nodeName,2):b.nodeValue;return new x(b,a,b.nodeName,c)};function z(a){var b=null,c=a.nodeType;1==c&&(b=a.textContent,b=void 0==b||null==b?a.innerText:b,b=void 0==b||null==b?"":b);if("string"!=typeof b)if(w&&"title"==a.nodeName.toLowerCase()&&1==c)b=a.text;else if(9==c||1==c){a=9==c?a.documentElement:a.firstChild;for(var c=0,d=[],b="";a;){do 1!=a.nodeType&&(b+=a.nodeValue),w&&"title"==a.nodeName.toLowerCase()&&(b+=a.text),d[c++]=a;while(a=a.firstChild);for(;c&&!(a=d[--c].nextSibling););}}else b=a.nodeValue;return""+b}
function A(a,b,c){if(null===b)return!0;try{if(!a.getAttribute)return!1}catch(d){return!1}Ca&&"class"==b&&(b="className");return null==c?!!a.getAttribute(b):a.getAttribute(b,2)==c}function B(a,b,c,d,e){return(w?Ea:Fa).call(null,a,b,l(c)?c:null,l(d)?d:null,e||new C)}
function Ea(a,b,c,d,e){if(a instanceof E||8==a.b||c&&null===a.b){var f=b.all;if(!f)return e;a=Ga(a);if("*"!=a&&(f=b.getElementsByTagName(a),!f))return e;if(c){for(var g=[],h=0;b=f[h++];)A(b,c,d)&&g.push(b);f=g}for(h=0;b=f[h++];)"*"==a&&"!"==b.tagName||F(e,b);return e}Ha(a,b,c,d,e);return e}
function Fa(a,b,c,d,e){b.getElementsByName&&d&&"name"==c&&!v?(b=b.getElementsByName(d),r(b,function(b){a.a(b)&&F(e,b)})):b.getElementsByClassName&&d&&"class"==c?(b=b.getElementsByClassName(d),r(b,function(b){b.className==d&&a.a(b)&&F(e,b)})):a instanceof G?Ha(a,b,c,d,e):b.getElementsByTagName&&(b=b.getElementsByTagName(a.f()),r(b,function(a){A(a,c,d)&&F(e,a)}));return e}
function Ia(a,b,c,d,e){var f;if((a instanceof E||8==a.b||c&&null===a.b)&&(f=b.childNodes)){var g=Ga(a);if("*"!=g&&(f=ia(f,function(a){return a.tagName&&a.tagName.toLowerCase()==g}),!f))return e;c&&(f=ia(f,function(a){return A(a,c,d)}));r(f,function(a){"*"==g&&("!"==a.tagName||"*"==g&&1!=a.nodeType)||F(e,a)});return e}return Ja(a,b,c,d,e)}function Ja(a,b,c,d,e){for(b=b.firstChild;b;b=b.nextSibling)A(b,c,d)&&a.a(b)&&F(e,b);return e}
function Ha(a,b,c,d,e){for(b=b.firstChild;b;b=b.nextSibling)A(b,c,d)&&a.a(b)&&F(e,b),Ha(a,b,c,d,e)}function Ga(a){if(a instanceof G){if(8==a.b)return"!";if(null===a.b)return"*"}return a.f()};!ra&&!v||v&&9<=Number(Ba)||ra&&za("1.9.1");v&&za("9");function Ka(a,b){if(!a||!b)return!1;if(a.contains&&1==b.nodeType)return a==b||a.contains(b);if("undefined"!=typeof a.compareDocumentPosition)return a==b||!!(a.compareDocumentPosition(b)&16);for(;b&&a!=b;)b=b.parentNode;return b==a}
function La(a,b){if(a==b)return 0;if(a.compareDocumentPosition)return a.compareDocumentPosition(b)&2?1:-1;if(v&&!(9<=Number(Ba))){if(9==a.nodeType)return-1;if(9==b.nodeType)return 1}if("sourceIndex"in a||a.parentNode&&"sourceIndex"in a.parentNode){var c=1==a.nodeType,d=1==b.nodeType;if(c&&d)return a.sourceIndex-b.sourceIndex;var e=a.parentNode,f=b.parentNode;return e==f?Ma(a,b):!c&&Ka(e,b)?-1*Na(a,b):!d&&Ka(f,a)?Na(b,a):(c?a.sourceIndex:e.sourceIndex)-(d?b.sourceIndex:f.sourceIndex)}d=9==a.nodeType?
a:a.ownerDocument||a.document;c=d.createRange();c.selectNode(a);c.collapse(!0);d=d.createRange();d.selectNode(b);d.collapse(!0);return c.compareBoundaryPoints(k.Range.START_TO_END,d)}function Na(a,b){var c=a.parentNode;if(c==b)return-1;for(var d=b;d.parentNode!=c;)d=d.parentNode;return Ma(d,a)}function Ma(a,b){for(var c=b;c=c.previousSibling;)if(c==a)return-1;return 1};function C(){this.b=this.a=null;this.l=0}function Oa(a){this.node=a;this.a=this.b=null}function Pa(a,b){if(!a.a)return b;if(!b.a)return a;for(var c=a.a,d=b.a,e=null,f=null,g=0;c&&d;){var f=c.node,h=d.node;f==h||f instanceof x&&h instanceof x&&f.a==h.a?(f=c,c=c.a,d=d.a):0<La(c.node,d.node)?(f=d,d=d.a):(f=c,c=c.a);(f.b=e)?e.a=f:a.a=f;e=f;g++}for(f=c||d;f;)f.b=e,e=e.a=f,g++,f=f.a;a.b=e;a.l=g;return a}function Qa(a,b){var c=new Oa(b);c.a=a.a;a.b?a.a.b=c:a.a=a.b=c;a.a=c;a.l++}
function F(a,b){var c=new Oa(b);c.b=a.b;a.a?a.b.a=c:a.a=a.b=c;a.b=c;a.l++}function Ra(a){return(a=a.a)?a.node:null}function Sa(a){return(a=Ra(a))?z(a):""}function H(a,b){return new Ta(a,!!b)}function Ta(a,b){this.f=a;this.b=(this.c=b)?a.b:a.a;this.a=null}function I(a){var b=a.b;if(null==b)return null;var c=a.a=b;a.b=a.c?b.b:b.a;return c.node};function n(a){this.i=a;this.b=this.g=!1;this.f=null}function J(a){return"\n  "+a.toString().split("\n").join("\n  ")}function Ua(a,b){a.g=b}function Va(a,b){a.b=b}function K(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?+Sa(c):+c}function L(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?Sa(c):""+c}function M(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?!!c.l:!!c};function N(a,b,c){n.call(this,a.i);this.c=a;this.h=b;this.o=c;this.g=b.g||c.g;this.b=b.b||c.b;this.c==Wa&&(c.b||c.g||4==c.i||0==c.i||!b.f?b.b||b.g||4==b.i||0==b.i||!c.f||(this.f={name:c.f.name,s:b}):this.f={name:b.f.name,s:c})}m(N);
function O(a,b,c,d,e){b=b.a(d);c=c.a(d);var f;if(b instanceof C&&c instanceof C){b=H(b);for(d=I(b);d;d=I(b))for(e=H(c),f=I(e);f;f=I(e))if(a(z(d),z(f)))return!0;return!1}if(b instanceof C||c instanceof C){b instanceof C?(e=b,d=c):(e=c,d=b);f=H(e);for(var g=typeof d,h=I(f);h;h=I(f)){switch(g){case "number":h=+z(h);break;case "boolean":h=!!z(h);break;case "string":h=z(h);break;default:throw Error("Illegal primitive type for comparison.");}if(e==b&&a(h,d)||e==c&&a(d,h))return!0}return!1}return e?"boolean"==
typeof b||"boolean"==typeof c?a(!!b,!!c):"number"==typeof b||"number"==typeof c?a(+b,+c):a(b,c):a(+b,+c)}N.prototype.a=function(a){return this.c.m(this.h,this.o,a)};N.prototype.toString=function(){var a="Binary Expression: "+this.c,a=a+J(this.h);return a+=J(this.o)};function Xa(a,b,c,d){this.a=a;this.w=b;this.i=c;this.m=d}Xa.prototype.toString=function(){return this.a};var Ya={};
function P(a,b,c,d){if(Ya.hasOwnProperty(a))throw Error("Binary operator already created: "+a);a=new Xa(a,b,c,d);return Ya[a.toString()]=a}P("div",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)/K(b,c)});P("mod",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)%K(b,c)});P("*",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)*K(b,c)});P("+",5,1,function(a,b,c){return K(a,c)+K(b,c)});P("-",5,1,function(a,b,c){return K(a,c)-K(b,c)});P("<",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a<b},a,b,c)});
P(">",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a>b},a,b,c)});P("<=",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a<=b},a,b,c)});P(">=",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a>=b},a,b,c)});var Wa=P("=",3,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a==b},a,b,c,!0)});P("!=",3,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a!=b},a,b,c,!0)});P("and",2,2,function(a,b,c){return M(a,c)&&M(b,c)});P("or",1,2,function(a,b,c){return M(a,c)||M(b,c)});function Q(a,b,c){this.a=a;this.b=b||1;this.f=c||1};function Za(a,b){if(b.a.length&&4!=a.i)throw Error("Primary expression must evaluate to nodeset if filter has predicate(s).");n.call(this,a.i);this.c=a;this.h=b;this.g=a.g;this.b=a.b}m(Za);Za.prototype.a=function(a){a=this.c.a(a);return $a(this.h,a)};Za.prototype.toString=function(){var a;a="Filter:"+J(this.c);return a+=J(this.h)};function ab(a,b){if(b.length<a.A)throw Error("Function "+a.j+" expects at least"+a.A+" arguments, "+b.length+" given");if(null!==a.v&&b.length>a.v)throw Error("Function "+a.j+" expects at most "+a.v+" arguments, "+b.length+" given");a.B&&r(b,function(b,d){if(4!=b.i)throw Error("Argument "+d+" to function "+a.j+" is not of type Nodeset: "+b);});n.call(this,a.i);this.h=a;this.c=b;Ua(this,a.g||ja(b,function(a){return a.g}));Va(this,a.D&&!b.length||a.C&&!!b.length||ja(b,function(a){return a.b}))}m(ab);
ab.prototype.a=function(a){return this.h.m.apply(null,la(a,this.c))};ab.prototype.toString=function(){var a="Function: "+this.h;if(this.c.length)var b=t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Arguments:"),a=a+J(b);return a};function bb(a,b,c,d,e,f,g,h,p){this.j=a;this.i=b;this.g=c;this.D=d;this.C=e;this.m=f;this.A=g;this.v=void 0!==h?h:g;this.B=!!p}bb.prototype.toString=function(){return this.j};var cb={};
function R(a,b,c,d,e,f,g,h){if(cb.hasOwnProperty(a))throw Error("Function already created: "+a+".");cb[a]=new bb(a,b,c,d,!1,e,f,g,h)}R("boolean",2,!1,!1,function(a,b){return M(b,a)},1);R("ceiling",1,!1,!1,function(a,b){return Math.ceil(K(b,a))},1);R("concat",3,!1,!1,function(a,b){return t(ma(arguments,1),function(b,d){return b+L(d,a)},"")},2,null);R("contains",2,!1,!1,function(a,b,c){return q(L(b,a),L(c,a))},2);R("count",1,!1,!1,function(a,b){return b.a(a).l},1,1,!0);
R("false",2,!1,!1,function(){return!1},0);R("floor",1,!1,!1,function(a,b){return Math.floor(K(b,a))},1);R("id",4,!1,!1,function(a,b){function c(a){if(w){var b=e.all[a];if(b){if(b.nodeType&&a==b.id)return b;if(b.length)return ka(b,function(b){return a==b.id})}return null}return e.getElementById(a)}var d=a.a,e=9==d.nodeType?d:d.ownerDocument,d=L(b,a).split(/\s+/),f=[];r(d,function(a){a=c(a);!a||0<=ha(f,a)||f.push(a)});f.sort(La);var g=new C;r(f,function(a){F(g,a)});return g},1);
R("lang",2,!1,!1,function(){return!1},1);R("last",1,!0,!1,function(a){if(1!=arguments.length)throw Error("Function last expects ()");return a.f},0);R("local-name",3,!1,!0,function(a,b){var c=b?Ra(b.a(a)):a.a;return c?c.localName||c.nodeName.toLowerCase():""},0,1,!0);R("name",3,!1,!0,function(a,b){var c=b?Ra(b.a(a)):a.a;return c?c.nodeName.toLowerCase():""},0,1,!0);R("namespace-uri",3,!0,!1,function(){return""},0,1,!0);
R("normalize-space",3,!1,!0,function(a,b){return(b?L(b,a):z(a.a)).replace(/[\s\xa0]+/g," ").replace(/^\s+|\s+$/g,"")},0,1);R("not",2,!1,!1,function(a,b){return!M(b,a)},1);R("number",1,!1,!0,function(a,b){return b?K(b,a):+z(a.a)},0,1);R("position",1,!0,!1,function(a){return a.b},0);R("round",1,!1,!1,function(a,b){return Math.round(K(b,a))},1);R("starts-with",2,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);return 0==b.lastIndexOf(a,0)},2);R("string",3,!1,!0,function(a,b){return b?L(b,a):z(a.a)},0,1);
R("string-length",1,!1,!0,function(a,b){return(b?L(b,a):z(a.a)).length},0,1);R("substring",3,!1,!1,function(a,b,c,d){c=K(c,a);if(isNaN(c)||Infinity==c||-Infinity==c)return"";d=d?K(d,a):Infinity;if(isNaN(d)||-Infinity===d)return"";c=Math.round(c)-1;var e=Math.max(c,0);a=L(b,a);return Infinity==d?a.substring(e):a.substring(e,c+Math.round(d))},2,3);R("substring-after",3,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);c=b.indexOf(a);return-1==c?"":b.substring(c+a.length)},2);
R("substring-before",3,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);a=b.indexOf(a);return-1==a?"":b.substring(0,a)},2);R("sum",1,!1,!1,function(a,b){for(var c=H(b.a(a)),d=0,e=I(c);e;e=I(c))d+=+z(e);return d},1,1,!0);R("translate",3,!1,!1,function(a,b,c,d){b=L(b,a);c=L(c,a);var e=L(d,a);a={};for(d=0;d<c.length;d++){var f=c.charAt(d);f in a||(a[f]=e.charAt(d))}c="";for(d=0;d<b.length;d++)f=b.charAt(d),c+=f in a?a[f]:f;return c},3);R("true",2,!1,!1,function(){return!0},0);function G(a,b){this.h=a;this.c=void 0!==b?b:null;this.b=null;switch(a){case "comment":this.b=8;break;case "text":this.b=3;break;case "processing-instruction":this.b=7;break;case "node":break;default:throw Error("Unexpected argument");}}function db(a){return"comment"==a||"text"==a||"processing-instruction"==a||"node"==a}G.prototype.a=function(a){return null===this.b||this.b==a.nodeType};G.prototype.f=function(){return this.h};
G.prototype.toString=function(){var a="Kind Test: "+this.h;null===this.c||(a+=J(this.c));return a};function eb(a){this.b=a;this.a=0}function fb(a){a=a.match(gb);for(var b=0;b<a.length;b++)hb.test(a[b])&&a.splice(b,1);return new eb(a)}var gb=/\$?(?:(?![0-9-\.])(?:\*|[\w-\.]+):)?(?![0-9-\.])(?:\*|[\w-\.]+)|\/\/|\.\.|::|\d+(?:\.\d*)?|\.\d+|"[^"]*"|'[^']*'|[!<>]=|\s+|./g,hb=/^\s/;function S(a,b){return a.b[a.a+(b||0)]}function T(a){return a.b[a.a++]}function ib(a){return a.b.length<=a.a};function jb(a){n.call(this,3);this.c=a.substring(1,a.length-1)}m(jb);jb.prototype.a=function(){return this.c};jb.prototype.toString=function(){return"Literal: "+this.c};function E(a,b){this.j=a.toLowerCase();var c;c="*"==this.j?"*":"http://www.w3.org/1999/xhtml";this.c=b?b.toLowerCase():c}E.prototype.a=function(a){var b=a.nodeType;if(1!=b&&2!=b)return!1;b=void 0!==a.localName?a.localName:a.nodeName;return"*"!=this.j&&this.j!=b.toLowerCase()?!1:"*"==this.c?!0:this.c==(a.namespaceURI?a.namespaceURI.toLowerCase():"http://www.w3.org/1999/xhtml")};E.prototype.f=function(){return this.j};
E.prototype.toString=function(){return"Name Test: "+("http://www.w3.org/1999/xhtml"==this.c?"":this.c+":")+this.j};function kb(a,b){n.call(this,a.i);this.h=a;this.c=b;this.g=a.g;this.b=a.b;if(1==this.c.length){var c=this.c[0];c.u||c.c!=lb||(c=c.o,"*"!=c.f()&&(this.f={name:c.f(),s:null}))}}m(kb);function mb(){n.call(this,4)}m(mb);mb.prototype.a=function(a){var b=new C;a=a.a;9==a.nodeType?F(b,a):F(b,a.ownerDocument);return b};mb.prototype.toString=function(){return"Root Helper Expression"};function nb(){n.call(this,4)}m(nb);nb.prototype.a=function(a){var b=new C;F(b,a.a);return b};nb.prototype.toString=function(){return"Context Helper Expression"};
function ob(a){return"/"==a||"//"==a}kb.prototype.a=function(a){var b=this.h.a(a);if(!(b instanceof C))throw Error("Filter expression must evaluate to nodeset.");a=this.c;for(var c=0,d=a.length;c<d&&b.l;c++){var e=a[c],f=H(b,e.c.a),g;if(e.g||e.c!=pb)if(e.g||e.c!=qb)for(g=I(f),b=e.a(new Q(g));null!=(g=I(f));)g=e.a(new Q(g)),b=Pa(b,g);else g=I(f),b=e.a(new Q(g));else{for(g=I(f);(b=I(f))&&(!g.contains||g.contains(b))&&b.compareDocumentPosition(g)&8;g=b);b=e.a(new Q(g))}}return b};
kb.prototype.toString=function(){var a;a="Path Expression:"+J(this.h);if(this.c.length){var b=t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Steps:");a+=J(b)}return a};function rb(a){n.call(this,4);this.c=a;Ua(this,ja(this.c,function(a){return a.g}));Va(this,ja(this.c,function(a){return a.b}))}m(rb);rb.prototype.a=function(a){var b=new C;r(this.c,function(c){c=c.a(a);if(!(c instanceof C))throw Error("Path expression must evaluate to NodeSet.");b=Pa(b,c)});return b};rb.prototype.toString=function(){return t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Union Expression:")};function sb(a,b){this.a=a;this.b=!!b}
function $a(a,b,c){for(c=c||0;c<a.a.length;c++)for(var d=a.a[c],e=H(b),f=b.l,g,h=0;g=I(e);h++){var p=a.b?f-h:h+1;g=d.a(new Q(g,p,f));if("number"==typeof g)p=p==g;else if("string"==typeof g||"boolean"==typeof g)p=!!g;else if(g instanceof C)p=0<g.l;else throw Error("Predicate.evaluate returned an unexpected type.");if(!p){p=e;g=p.f;var y=p.a;if(!y)throw Error("Next must be called at least once before remove.");var D=y.b,y=y.a;D?D.a=y:g.a=y;y?y.b=D:g.b=D;g.l--;p.a=null}}return b}
sb.prototype.toString=function(){return t(this.a,function(a,b){return a+J(b)},"Predicates:")};function U(a,b,c,d){n.call(this,4);this.c=a;this.o=b;this.h=c||new sb([]);this.u=!!d;b=this.h;b=0<b.a.length?b.a[0].f:null;a.b&&b&&(a=b.name,a=w?a.toLowerCase():a,this.f={name:a,s:b.s});a:{a=this.h;for(b=0;b<a.a.length;b++)if(c=a.a[b],c.g||1==c.i||0==c.i){a=!0;break a}a=!1}this.g=a}m(U);
U.prototype.a=function(a){var b=a.a,c=null,c=this.f,d=null,e=null,f=0;c&&(d=c.name,e=c.s?L(c.s,a):null,f=1);if(this.u)if(this.g||this.c!=tb)if(a=H((new U(ub,new G("node"))).a(a)),b=I(a))for(c=this.m(b,d,e,f);null!=(b=I(a));)c=Pa(c,this.m(b,d,e,f));else c=new C;else c=B(this.o,b,d,e),c=$a(this.h,c,f);else c=this.m(a.a,d,e,f);return c};U.prototype.m=function(a,b,c,d){a=this.c.f(this.o,a,b,c);return a=$a(this.h,a,d)};
U.prototype.toString=function(){var a;a="Step:"+J("Operator: "+(this.u?"//":"/"));this.c.j&&(a+=J("Axis: "+this.c));a+=J(this.o);if(this.h.a.length){var b=t(this.h.a,function(a,b){return a+J(b)},"Predicates:");a+=J(b)}return a};function vb(a,b,c,d){this.j=a;this.f=b;this.a=c;this.b=d}vb.prototype.toString=function(){return this.j};var wb={};function V(a,b,c,d){if(wb.hasOwnProperty(a))throw Error("Axis already created: "+a);b=new vb(a,b,c,!!d);return wb[a]=b}
V("ancestor",function(a,b){for(var c=new C,d=b;d=d.parentNode;)a.a(d)&&Qa(c,d);return c},!0);V("ancestor-or-self",function(a,b){var c=new C,d=b;do a.a(d)&&Qa(c,d);while(d=d.parentNode);return c},!0);
var lb=V("attribute",function(a,b){var c=new C,d=a.f();if("style"==d&&w&&b.style)return F(c,new x(b.style,b,"style",b.style.cssText)),c;var e=b.attributes;if(e)if(a instanceof G&&null===a.b||"*"==d)for(var d=0,f;f=e[d];d++)w?f.nodeValue&&F(c,Da(b,f)):F(c,f);else(f=e.getNamedItem(d))&&(w?f.nodeValue&&F(c,Da(b,f)):F(c,f));return c},!1),tb=V("child",function(a,b,c,d,e){return(w?Ia:Ja).call(null,a,b,l(c)?c:null,l(d)?d:null,e||new C)},!1,!0);V("descendant",B,!1,!0);
var ub=V("descendant-or-self",function(a,b,c,d){var e=new C;A(b,c,d)&&a.a(b)&&F(e,b);return B(a,b,c,d,e)},!1,!0),pb=V("following",function(a,b,c,d){var e=new C;do for(var f=b;f=f.nextSibling;)A(f,c,d)&&a.a(f)&&F(e,f),e=B(a,f,c,d,e);while(b=b.parentNode);return e},!1,!0);V("following-sibling",function(a,b){for(var c=new C,d=b;d=d.nextSibling;)a.a(d)&&F(c,d);return c},!1);V("namespace",function(){return new C},!1);
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V("preceding-sibling",function(a,b){for(var c=new C,d=b;d=d.previousSibling;)a.a(d)&&Qa(c,d);return c},!0);var yb=V("self",function(a,b){var c=new C;a.a(b)&&F(c,b);return c},!1);function zb(a){n.call(this,1);this.c=a;this.g=a.g;this.b=a.b}m(zb);zb.prototype.a=function(a){return-K(this.c,a)};zb.prototype.toString=function(){return"Unary Expression: -"+J(this.c)};function Ab(a){n.call(this,1);this.c=a}m(Ab);Ab.prototype.a=function(){return this.c};Ab.prototype.toString=function(){return"Number: "+this.c};function Bb(a,b){this.a=a;this.b=b}function Cb(a){for(var b,c=[];;){W(a,"Missing right hand side of binary expression.");b=Db(a);var d=T(a.a);if(!d)break;var e=(d=Ya[d]||null)&&d.w;if(!e){a.a.a--;break}for(;c.length&&e<=c[c.length-1].w;)b=new N(c.pop(),c.pop(),b);c.push(b,d)}for(;c.length;)b=new N(c.pop(),c.pop(),b);return b}function W(a,b){if(ib(a.a))throw Error(b);}function Eb(a,b){var c=T(a.a);if(c!=b)throw Error("Bad token, expected: "+b+" got: "+c);}
function Fb(a){a=T(a.a);if(")"!=a)throw Error("Bad token: "+a);}function Gb(a){a=T(a.a);if(2>a.length)throw Error("Unclosed literal string");return new jb(a)}
function Hb(a){var b,c=[],d;if(ob(S(a.a))){b=T(a.a);d=S(a.a);if("/"==b&&(ib(a.a)||"."!=d&&".."!=d&&"@"!=d&&"*"!=d&&!/(?![0-9])[\w]/.test(d)))return new mb;d=new mb;W(a,"Missing next location step.");b=Ib(a,b);c.push(b)}else{a:{b=S(a.a);d=b.charAt(0);switch(d){case "$":throw Error("Variable reference not allowed in HTML XPath");case "(":T(a.a);b=Cb(a);W(a,'unclosed "("');Eb(a,")");break;case '"':case "'":b=Gb(a);break;default:if(isNaN(+b))if(!db(b)&&/(?![0-9])[\w]/.test(d)&&"("==S(a.a,1)){b=T(a.a);
b=cb[b]||null;T(a.a);for(d=[];")"!=S(a.a);){W(a,"Missing function argument list.");d.push(Cb(a));if(","!=S(a.a))break;T(a.a)}W(a,"Unclosed function argument list.");Fb(a);b=new ab(b,d)}else{b=null;break a}else b=new Ab(+T(a.a))}"["==S(a.a)&&(d=new sb(Jb(a)),b=new Za(b,d))}if(b)if(ob(S(a.a)))d=b;else return b;else b=Ib(a,"/"),d=new nb,c.push(b)}for(;ob(S(a.a));)b=T(a.a),W(a,"Missing next location step."),b=Ib(a,b),c.push(b);return new kb(d,c)}
function Ib(a,b){var c,d,e;if("/"!=b&&"//"!=b)throw Error('Step op should be "/" or "//"');if("."==S(a.a))return d=new U(yb,new G("node")),T(a.a),d;if(".."==S(a.a))return d=new U(xb,new G("node")),T(a.a),d;var f;if("@"==S(a.a))f=lb,T(a.a),W(a,"Missing attribute name");else if("::"==S(a.a,1)){if(!/(?![0-9])[\w]/.test(S(a.a).charAt(0)))throw Error("Bad token: "+T(a.a));c=T(a.a);f=wb[c]||null;if(!f)throw Error("No axis with name: "+c);T(a.a);W(a,"Missing node name")}else f=tb;c=S(a.a);if(/(?![0-9])[\w\*]/.test(c.charAt(0)))if("("==
S(a.a,1)){if(!db(c))throw Error("Invalid node type: "+c);c=T(a.a);if(!db(c))throw Error("Invalid type name: "+c);Eb(a,"(");W(a,"Bad nodetype");e=S(a.a).charAt(0);var g=null;if('"'==e||"'"==e)g=Gb(a);W(a,"Bad nodetype");Fb(a);c=new G(c,g)}else if(c=T(a.a),e=c.indexOf(":"),-1==e)c=new E(c);else{var g=c.substring(0,e),h;if("*"==g)h="*";else if(h=a.b(g),!h)throw Error("Namespace prefix not declared: "+g);c=c.substr(e+1);c=new E(c,h)}else throw Error("Bad token: "+T(a.a));e=new sb(Jb(a),f.a);return d||
new U(f,c,e,"//"==b)}function Jb(a){for(var b=[];"["==S(a.a);){T(a.a);W(a,"Missing predicate expression.");var c=Cb(a);b.push(c);W(a,"Unclosed predicate expression.");Eb(a,"]")}return b}function Db(a){if("-"==S(a.a))return T(a.a),new zb(Db(a));var b=Hb(a);if("|"!=S(a.a))a=b;else{for(b=[b];"|"==T(a.a);)W(a,"Missing next union location path."),b.push(Hb(a));a.a.a--;a=new rb(b)}return a};function Kb(a){switch(a.nodeType){case 1:return ea(Lb,a);case 9:return Kb(a.documentElement);case 11:case 10:case 6:case 12:return Mb;default:return a.parentNode?Kb(a.parentNode):Mb}}function Mb(){return null}function Lb(a,b){if(a.prefix==b)return a.namespaceURI||"http://www.w3.org/1999/xhtml";var c=a.getAttributeNode("xmlns:"+b);return c&&c.specified?c.value||null:a.parentNode&&9!=a.parentNode.nodeType?Lb(a.parentNode,b):null};function Nb(a,b){if(!a.length)throw Error("Empty XPath expression.");var c=fb(a);if(ib(c))throw Error("Invalid XPath expression.");b?"function"==aa(b)||(b=da(b.lookupNamespaceURI,b)):b=function(){return null};var d=Cb(new Bb(c,b));if(!ib(c))throw Error("Bad token: "+T(c));this.evaluate=function(a,b){var c=d.a(new Q(a));return new Y(c,b)}}
function Y(a,b){if(0==b)if(a instanceof C)b=4;else if("string"==typeof a)b=2;else if("number"==typeof a)b=1;else if("boolean"==typeof a)b=3;else throw Error("Unexpected evaluation result.");if(2!=b&&1!=b&&3!=b&&!(a instanceof C))throw Error("value could not be converted to the specified type");this.resultType=b;var c;switch(b){case 2:this.stringValue=a instanceof C?Sa(a):""+a;break;case 1:this.numberValue=a instanceof C?+Sa(a):+a;break;case 3:this.booleanValue=a instanceof C?0<a.l:!!a;break;case 4:case 5:case 6:case 7:var d=
H(a);c=[];for(var e=I(d);e;e=I(d))c.push(e instanceof x?e.a:e);this.snapshotLength=a.l;this.invalidIteratorState=!1;break;case 8:case 9:d=Ra(a);this.singleNodeValue=d instanceof x?d.a:d;break;default:throw Error("Unknown XPathResult type.");}var f=0;this.iterateNext=function(){if(4!=b&&5!=b)throw Error("iterateNext called with wrong result type");return f>=c.length?null:c[f++]};this.snapshotItem=function(a){if(6!=b&&7!=b)throw Error("snapshotItem called with wrong result type");return a>=c.length||
0>a?null:c[a]}}Y.ANY_TYPE=0;Y.NUMBER_TYPE=1;Y.STRING_TYPE=2;Y.BOOLEAN_TYPE=3;Y.UNORDERED_NODE_ITERATOR_TYPE=4;Y.ORDERED_NODE_ITERATOR_TYPE=5;Y.UNORDERED_NODE_SNAPSHOT_TYPE=6;Y.ORDERED_NODE_SNAPSHOT_TYPE=7;Y.ANY_UNORDERED_NODE_TYPE=8;Y.FIRST_ORDERED_NODE_TYPE=9;function Ob(a){this.lookupNamespaceURI=Kb(a)}
function Pb(a,b){var c=a||k,d=c.Document&&c.Document.prototype||c.document;if(!d.evaluate||b)c.XPathResult=Y,d.evaluate=function(a,b,c,d){return(new Nb(a,c)).evaluate(b,d)},d.createExpression=function(a,b){return new Nb(a,b)},d.createNSResolver=function(a){return new Ob(a)}}var Qb=["wgxpath","install"],Z=k;Qb[0]in Z||!Z.execScript||Z.execScript("var "+Qb[0]);for(var Rb;Qb.length&&(Rb=Qb.shift());)Qb.length||void 0===Pb?Z[Rb]?Z=Z[Rb]:Z=Z[Rb]={}:Z[Rb]=Pb;}).call(this)
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!function(a){var b=a.config.menuSettings,c={},d=MathJax.Ajax.config.path;d.a11y||(d.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var e=MathJax.Extension["auto-collapse"]={version:"1.5.0",config:a.CombineConfig("auto-collapse",{disabled:!1}),dependents:[],Enable:function(d,e){b.autocollapse=!0,e&&(c.autocollapse=!0),this.config.disabled=!1,MathJax.Extension.collapsible.Enable(!1,e),d&&a.Queue(["Reprocess",a],["CollapseWideMath",this])},Disable:function(d,e){b.autocollapse=!1,e&&(c.autocollapse=!1),this.config.disabled=!0;for(var f=this.dependents.length-1;f>=0;f--){var g=this.dependents[f];g.Disable&&g.Disable(!1,e)}d&&a.Queue(["Rerender",a])},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)},Startup:function(){var b=MathJax.Extension.collapsible;b&&b.Dependent(this),a.postInputHooks.Add(["Filter",e],150),a.Queue(function(){return e.CollapseWideMath()}),window.addEventListener?window.addEventListener("resize",e.resizeHandler,!1):window.attachEvent?window.attachEvent("onresize",e.resizeHandler):window.onresize=e.resizeHandler},Filter:function(a,b,c){a.enriched&&!this.config.disabled&&("block"===a.root.Get("display")||c.parentNode.childNodes.length<=3)&&(a.root.SRE={action:this.Actions(a.root)})},Actions:function(a){var b=[];return this.getActions(a,0,b),this.sortActions(b)},getActions:function(a,b,c){if(!a.isToken&&a.data){b++;for(var d=0,e=a.data.length;d<e;d++)if(a.data[d]){var f=a.data[d];f.collapsible?(c[b]||(c[b]=[]),c[b].push(f),this.getActions(f.data[1],b,c)):this.getActions(f,b,c)}}},sortActions:function(a){for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++)a[c]&&(b=b.concat(a[c].sort(this.sortActionsBy)));return b},sortActionsBy:function(a,b){return a=a.data[1].complexity,b=b.data[1].complexity,a<b?-1:a>b?1:0},CollapseWideMath:function(b){if(!this.config.disabled){this.GetContainerWidths(b);var c=a.getAllJax(b),d={collapse:[],jax:c,m:c.length,i:0,changed:!1};return this.collapseState(d)}},collapseState:function(b){for(var c=b.collapse;b.i<b.m;){var d=b.jax[b.i],e=d.root.SRE;if(b.changed=!1,e&&e.action.length&&(e.cwidth<e.m||e.cwidth>e.M)){var f=this.getActionWidths(d,b);if(f)return f;this.collapseActions(e,b),b.changed&&c.push(d.SourceElement())}b.i++}if(0!==c.length)return 1===c.length&&(c=c[0]),a.Rerender(c)},collapseActions:function(a,b){for(var c=a.width,d=c,e=1e6,f=a.action.length-1;f>=0;f--){var g=a.action[f],h=g.selection;c>a.cwidth?(g.selection=1,d=g.SREwidth,e=c):g.selection=2,c=g.SREwidth,a.DOMupdate?document.getElementById(g.id).setAttribute("selection",g.selection):g.selection!==h&&(b.changed=!0)}a.m=d,a.M=e},getActionWidths:function(a,b){if(!a.root.SRE.actionWidths){MathJax.OutputJax[a.outputJax].getMetrics(a);try{this.computeActionWidths(a)}catch(a){if(!a.restart)throw a;return MathJax.Callback.After(["collapseState",this,b],a.restart)}b.changed=!0}return null},computeActionWidths:function(a){var b,c=a.root.SRE,d=c.action,e={};for(c.width=a.sreGetRootWidth(e),b=d.length-1;b>=0;b--)d[b].selection=2;for(b=d.length-1;b>=0;b--){var f=d[b];null==f.SREwidth&&(f.selection=1,f.SREwidth=a.sreGetActionWidth(e,f))}c.actionWidths=!0},GetContainerWidths:function(b){var c,d,e,f,g,h=a.getAllJax(b),i=MathJax.HTML.Element("span",{style:{display:"block"}}),j=[];for(c=0,d=h.length;c<d;c++)f=h[c],g=f.root,SRE=g.SRE,SRE&&SRE.action.length&&(null==SRE.width&&(f.sreGetMetrics(),SRE.m=SRE.width,SRE.M=1e6),e=f.SourceElement(),e.previousSibling.style.display="none",e.parentNode.insertBefore(i.cloneNode(!1),e),j.push([f,e]));for(c=0,d=j.length;c<d;c++)f=j[c][0],e=j[c][1],e.previousSibling.offsetWidth&&(f.root.SRE.cwidth=e.previousSibling.offsetWidth*f.root.SRE.em);for(c=0,d=j.length;c<d;c++)f=j[c][0],e=j[c][1],e.parentNode.removeChild(e.previousSibling),e.previousSibling.style.display=""},timer:null,running:!1,retry:!1,saved_delay:0,resizeHandler:function(a){if(!e.config.disabled){if(e.running)return void(e.retry=!0);e.timer&&clearTimeout(e.timer),e.timer=setTimeout(e.resizeAction,100)}},resizeAction:function(){e.timer=null,e.running=!0,a.Queue(function(){e.saved_delay=a.processSectionDelay,a.processSectionDelay=0},["CollapseWideMath",e],["resizeCheck",e])},resizeCheck:function(){e.running=!1,a.processSectionDelay=e.saved_delay,e.retry&&(e.retry=!1,setTimeout(e.resizeHandler,0))}};a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){null==b.autocollapse?b.autocollapse=!e.config.disabled:e.config.disabled=!b.autocollapse,a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){c=MathJax.Menu.cookie;var a,d=function(a){e[b.autocollapse?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},f=MathJax.Menu.ITEM,g=MathJax.Menu.menu,h=f.CHECKBOX(["AutoCollapse","Auto Collapse"],"autocollapse",{action:d}),i=(g.FindId("Accessibility")||{}).submenu;i?(a=i.IndexOfId("AutoCollapse"),null!==a?i.items[a]=h:(a=i.IndexOfId("CollapsibleMath"),i.items.splice(a+1,0,h))):(a=g.IndexOfId("CollapsibleMath"),g.items.splice(a+1,0,h));var j=function(){e[b.autocollapse?"Enable":"Disable"]()};MathJax.Extension.collapse?j():MathJax.Hub.Register.StartupHook("Auto Collapse Ready",j)},25)},25)}(MathJax.Hub),MathJax.ElementJax.Augment({sreGetMetrics:function(){MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetMetrics(this,this.root.SRE)},sreGetRootWidth:function(a){return MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetRootWidth(this,a)},sreGetActionWidth:function(a,b){return MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetActionWidth(this,a,b)}}),MathJax.OutputJax.Augment({getMetrics:function(){},sreGetMetrics:function(a,b){b.cwidth=1e6,b.width=0,b.em=12},sreGetRootWidth:function(a,b){return 0},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return 0}}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax["HTML-CSS"].Augment({sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.data[0].HTMLspanElement().parentNode.bbox.w,b.em=1/a.HTMLCSS.em/a.HTMLCSS.scale},sreGetRootWidth:function(a,b){var c=a.root.data[0].HTMLspanElement();return b.box=c.parentNode,b.box.bbox.w},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return a.root.data[0].toHTML(b.box).bbox.w}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.SVG.Augment({getMetrics:function(a){this.em=MathJax.ElementJax.mml.mbase.prototype.em=a.SVG.em,this.ex=a.SVG.ex,this.linebreakWidth=a.SVG.lineWidth,this.cwidth=a.SVG.cwidth},sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.SVGdata.w/1e3,b.em=1/a.SVG.em},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame"),a.root.SVGdata.w/1e3},sreGetActionWidth:function(a,b,c){this.mathDiv=b.span,b.span.appendChild(this.textSVG);try{a.root.data[0].toSVG()}catch(a){var d=a}if(b.span.removeChild(this.textSVG),d)throw d;return a.root.data[0].SVGdata.w/1e3}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.CommonHTML.Augment({sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.CHTML.w,b.em=1/a.CHTML.em/a.CHTML.scale},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame").firstChild,b.tmp=document.createElement("span"),b.tmp.className=b.span.className,a.root.CHTML.w/a.CHTML.scale},sreGetActionWidth:function(a,b,c){b.span.parentNode.replaceChild(b.tmp,b.span),MathJax.OutputJax.CommonHTML.CHTMLnode=b.tmp;try{a.root.data[0].toCommonHTML(b.tmp)}catch(a){var d=a}if(b.tmp.parentNode.replaceChild(b.span,b.tmp),d)throw d;return a.root.data[0].CHTML.w/a.CHTML.scale}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.NativeMML.Augment({sreGetMetrics:function(a,b){var c=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");b.width=c.offsetWidth,b.em=1,b.DOMupdate=!0},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame").firstChild,b.span.offsetWidth},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return document.getElementById(c.id).setAttribute("selection",1),b.span.offsetWidth}})}),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/collapsible.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Collapsible Ready",function(){MathJax.Extension["auto-collapse"].Startup(),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Auto Collapse Ready"),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/auto-collapse.js")});



assets/js/mathjax/extensions/a11y/collapsible.js
!function(a){var b,c=a.config.menuSettings,d={},e="data-semantic-complexity",f=MathJax.Ajax.config.path;f.a11y||(f.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var g=MathJax.Extension.collapsible={version:"1.5.0",config:a.CombineConfig("collapsible",{disabled:!1}),dependents:[],COMPLEXATTR:e,COMPLEXITY:{TEXT:.5,TOKEN:.5,CHILD:1,SCRIPT:.8,SQRT:2,SUBSUP:2,UNDEROVER:2,FRACTION:2,ACTION:2,PHANTOM:0,XML:2,GLYPH:2},COLLAPSE:{identifier:3,number:3,text:10,infixop:15,relseq:15,multirel:15,fenced:18,bigop:20,integral:20,fraction:12,sqrt:9,root:12,vector:15,matrix:15,cases:15,superscript:9,subscript:9,subsup:9,punctuated:{endpunct:1e7,startpunct:1e7,value:12}},MARKER:{identifier:"x",number:"#",text:"...",appl:{"limit function":"lim",value:"f()"},fraction:"/",sqrt:"\u221a",root:"\u221a",superscript:"\u25fd\u02d9",subscript:"\u25fd.",subsup:"\u25fd:",vector:{binomial:"(:)",determinant:"|:|",value:"\u27e8:\u27e9"},matrix:{squarematrix:"[::]",rowvector:"\u27e8\u22ef\u27e9",columnvector:"\u27e8\u22ee\u27e9",determinant:"|::|",value:"(::)"},cases:"{:",infixop:{addition:"+",subtraction:"\u2212",multiplication:"\u22c5",implicit:"\u22c5",value:"+"},punctuated:{text:"...",value:","}},Enable:function(b,e){c.collapsible=!0,e&&(d.collapsible=!0),this.config.disabled=!1,MathJax.Extension["semantic-enrich"].Enable(!1,e),b&&a.Queue(["Reprocess",a])},Disable:function(b,e){c.collapsible=!1,e&&(d.collapsible=!1),this.config.disabled=!0;for(var f=this.dependents.length-1;f>=0;f--){var g=this.dependents[f];g.Disable&&g.Disable(!1,e)}b&&a.Queue(["Reprocess",a])},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)},Startup:function(){b=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["semantic-enrich"];c&&c.Dependent(this),a.postInputHooks.Add(["Filter",g],100)},Filter:function(a,b,c){a.enriched&&!this.config.disabled&&(a.root=a.root.Collapse(),a.root.inputID=c.id)},Marker:function(a){return b.mtext("\u25c2"+a+"\u25b8").With({mathcolor:"blue",attr:{},attrNames:[]})},MakeAction:function(a,c){var d=b.maction(a).With({id:this.getActionID(),actiontype:"toggle",complexity:a.getComplexity(),collapsible:!0,attrNames:["id","actiontype","selection",e],attr:{},selection:2});if(d.attr[e]=d.complexity,"math"===c.type){var f=b.mrow().With({complexity:c.complexity,attrNames:[],attr:{}});f.Append.apply(f,c.data);for(var g,h=c.attrNames.length-1;g=c.attrNames[h];h--)"data-semantic-"===g.substr(0,14)&&(f.attr[g]=c.attr[g],f.attrNames.push(g),delete c.attr[g],c.attrNames.splice(h,1));f.complexity=c.complexity,d.Append(f),c.data=[],c.Append(d),c.complexity=d.complexity,d=c}else d.Append(c);return d},actionID:1,getActionID:function(){return"MJX-Collapse-"+this.actionID++},Collapse:function(a){a.getComplexity();var b=(a.attr||{})["data-semantic-type"];if(b)if(this["Collapse_"+b])a=this["Collapse_"+b](a);else if(this.COLLAPSE[b]&&this.MARKER[b]){var c=a.attr["data-semantic-role"],d=this.COLLAPSE[b];if("number"!=typeof d&&(d=d[c]||d.value),a.complexity>d){var e=this.MARKER[b];"string"!=typeof e&&(e=e[c]||e.value),a=this.MakeAction(this.Marker(e),a)}}return a},UncollapseChild:function(a,b,c){if(null==c&&(c=1),this.SplitAttribute(a,"children").length===c){var d=1===a.data.length&&a.data[0].inferred?a.data[0]:a;if(d&&d.data[b]&&d.data[b].collapsible)return d.SetData(b,d.data[b].data[1]),a.complexity=d.complexity=null,a.getComplexity(),1}return 0},FindChildText:function(a,b){var c=this.FindChild(a,b);return c?(c.CoreMO()||c).data.join(""):"?"},FindChild:function(a,b){if(a){if(a.attr&&a.attr["data-semantic-id"]===b)return a;if(!a.isToken)for(var c=0,d=a.data.length;c<d;c++){var e=this.FindChild(a.data[c],b);if(e)return e}}return null},SplitAttribute:function(a,b){return(a.attr["data-semantic-"+b]||"").split(/,/)},Collapse_fenced:function(a){if(this.UncollapseChild(a,1),a.complexity>this.COLLAPSE.fenced&&"leftright"===a.attr["data-semantic-role"]){var b=a.data[0].data.join("")+a.data[a.data.length-1].data.join("");a=this.MakeAction(this.Marker(b),a)}return a},Collapse_appl:function(a){if(this.UncollapseChild(a,2,2)){var b=this.MARKER.appl;b=b[a.attr["data-semantic-role"]]||b.value,a=this.MakeAction(this.Marker(b),a)}return a},Collapse_sqrt:function(a){return this.UncollapseChild(a,0),a.complexity>this.COLLAPSE.sqrt&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.sqrt),a)),a},Collapse_root:function(a){return this.UncollapseChild(a,0),a.complexity>this.COLLAPSE.sqrt&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.sqrt),a)),a},Collapse_enclose:function(a){if(1===this.SplitAttribute(a,"children").length){var b=1===a.data.length&&a.data[0].inferred?a.data[0]:a;if(b.data[0]&&b.data[0].collapsible){var c=b.data[0];b.SetData(0,c.data[1]),c.SetData(1,a),a=c}}return a},Collapse_bigop:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.bigop||"mo"!==a.data[0].type){var b=this.SplitAttribute(a,"content").pop(),c=g.FindChildText(a,b);a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_integral:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.integral||"mo"!==a.data[0].type){var b=this.SplitAttribute(a,"content")[0],c=g.FindChildText(a,b);a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_relseq:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.relseq){var b=this.SplitAttribute(a,"content"),c=g.FindChildText(a,b[0]);b.length>1&&(c+="\u22ef"),a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_multirel:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.multirel){var b=this.SplitAttribute(a,"content"),c=g.FindChildText(a,b[0])+"\u22ef";a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_superscript:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,2),a.complexity>this.COLLAPSE.superscript&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.superscript),a)),a},Collapse_subscript:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,2),a.complexity>this.COLLAPSE.subscript&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.subscript),a)),a},Collapse_subsup:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,3),a.complexity>this.COLLAPSE.subsup&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.subsup),a)),a}};a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){null==c.collapsible?c.collapsible=!g.config.disabled:g.config.disabled=!c.collapsible,a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){d=MathJax.Menu.cookie;var a,b=function(a){g[c.collapsible?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},e=MathJax.Menu.ITEM,f=MathJax.Menu.menu,h=e.CHECKBOX(["CollapsibleMath","Collapsible Math"],"collapsible",{action:b}),i=(f.FindId("Accessibility")||{}).submenu;i?(a=i.IndexOfId("CollapsibleMath"),null!==a?i.items[a]=h:i.items.push(e.RULE(),h)):(a=f.IndexOfId("About"),f.items.splice(a,0,h,e.RULE()))},15)},15)}(MathJax.Hub),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/semantic-enrich.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Semantic Enrich Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension.collapsible,c=b.COMPLEXITY,d=b.COMPLEXATTR;b.Startup(),a.mbase.Augment({Collapse:function(){return b.Collapse(this)},getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;if(this.isToken)a=c.TEXT*this.data.join("").length+c.TOKEN;else{for(var b=0,e=this.data.length;b<e;b++)this.data[b]&&(this.SetData(b,this.data[b].Collapse()),a+=this.data[b].complexity);e>1&&(a+=e*c.CHILD)}!this.attrNames||"complexity"in this||this.attrNames.push(d),this.attr&&(this.attr[d]=a),this.complexity=a}return this.complexity},reportComplexity:function(){!this.attr||!this.attrNames||d in this.attr||(this.attrNames.push(d),this.attr[d]=this.complexity)}}),a.mfrac.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity*=c.SCRIPT,this.complexity+=c.FRACTION,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.msqrt.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=c.SQRT,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.mroot.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity-=(1-c.SCRIPT)*this.data[1].getComplexity(),this.complexity+=c.SQRT,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.msubsup.Augment({getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;this.data[this.sub]&&(a=this.data[this.sub].getComplexity()+c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a=Math.max(this.data[this.sup].getComplexity(),a)),a*=c.SCRIPT,this.data[this.sub]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.base]&&(a+=this.data[this.base].getComplexity()+c.CHILD),this.complexity=a+c.SUBSUP,this.reportComplexity()}return this.complexity}}),a.munderover.Augment({getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;this.data[this.sub]&&(a=this.data[this.sub].getComplexity()+c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a=Math.max(this.data[this.sup].getComplexity(),a)),a*=c.SCRIPT,this.data[this.base]&&(a=Math.max(this.data[this.base].getComplexity(),a)),this.data[this.sub]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.base]&&(a+=c.CHILD),this.complexity=a+c.UNDEROVER,this.reportComplexity()}return this.complexity}}),a.mphantom.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.PHANTOM,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.ms.Augment({getComplexity:function(){return this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=this.Get("lquote").length*c.TEXT,this.complexity+=this.Get("rquote").length*c.TEXT,this.attr[d]=this.complexity,this.complexity}}),a.menclose.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=c.ACTION,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.maction.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=(this.collapsible?this.data[0]:this.selected()).getComplexity(),this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.semantics.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.complexity=this.data[0]?this.data[0].getComplexity():0,this.reportComplexity()),this.complexity}}),a["annotation-xml"].Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.XML,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.annotation.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.XML,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.mglyph.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.GLYPH,this.reportComplexity(),this.complexity}}),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Collapsible Ready"),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/collapsible.js")});



assets/js/mathjax/extensions/a11y/explorer.js
MathJax.Hub.Register.StartupHook("Sre Ready",function(){var a,b,c=MathJax.Hub.config.menuSettings,d={};MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){a=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False,b=MathJax.Extension.MathEvents.Event.KEY});var e=MathJax.Extension.explorer={version:"1.5.0",dependents:[],defaults:{walker:"table",highlight:"none",background:"blue",foreground:"black",speech:!0,generation:"lazy",subtitle:!1,ruleset:"mathspeak-default"},eagerComplexity:80,prefix:"Assistive-",hook:null,locHook:null,oldrules:null,addMenuOption:function(a,b){c[e.prefix+a]=b},addDefaults:function(){for(var a,b=MathJax.Hub.CombineConfig("explorer",e.defaults),d=Object.keys(b),f=0;a=d[f];f++)void 0===c[e.prefix+a]&&e.addMenuOption(a,b[a]);e.setSpeechOption(),h.Reset()},setOption:function(a,b){c[e.prefix+a]!==b&&(e.addMenuOption(a,b),h.Reset())},getOption:function(a){return c[e.prefix+a]},speechOption:function(a){e.oldrules!==a.value&&(e.setSpeechOption(),h.Regenerate())},setSpeechOption:function(){var a=c[e.prefix+"ruleset"],b=a.split("-");sre.System.getInstance().setupEngine({locale:MathJax.Localization.locale,domain:e.Domain(b[0]),style:b[1],rules:e.RuleSet(b[0])}),e.oldrules=a},Domain:function(a){switch(a){case"chromevox":return"default";case"mathspeak":default:return"mathspeak"}},RuleSet:function(a){switch(a){case"chromevox":return["AbstractionRules","SemanticTreeRules"];case"mathspeak":default:return["AbstractionRules","AbstractionSpanish","MathspeakRules","MathspeakSpanish"]}},hook:null,locHook:null,Enable:function(a,b){c.explorer=!0,b&&(d.explorer=!0),MathJax.Extension.collapsible.Enable(!1,b),MathJax.Extension.AssistiveMML&&(MathJax.Extension.AssistiveMML.config.disabled=!0,c.assistiveMML=!1,b&&(d.assistiveMML=!1)),this.DisableMenus(!1),this.hook||(this.hook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("New Math",["Register",this.Explorer])),this.locHook||(this.locHook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("Locale Reset",["RemoveSpeech",this.Explorer])),a&&MathJax.Hub.Queue(["Reprocess",MathJax.Hub])},Disable:function(a,b){c.explorer=!1,b&&(d.explorer=!1),this.DisableMenus(!0),this.hook&&(MathJax.Hub.UnRegister.MessageHook(this.hook),this.hook=null);for(var e=this.dependents.length-1;e>=0;e--){var f=this.dependents[e];f.Disable&&f.Disable(!1,b)}},DisableMenus:function(a){if(MathJax.Menu){var b=MathJax.Menu.menu.FindId("Accessibility","Explorer");if(b){b=b.submenu;for(var d,f=b.items,g=2;d=f[g];g++)d.disabled=a;a||!b.FindId("SpeechOutput")||c[e.prefix+"speech"]||(b.FindId("Subtitles").disabled=!0)}}},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)}},f=MathJax.Object.Subclass({div:null,inner:null,Init:function(){this.div=f.Create("assertive"),this.inner=MathJax.HTML.addElement(this.div,"div")},Add:function(){f.added||(document.body.appendChild(this.div),f.added=!0)},Show:function(a,b){this.div.classList.add("MJX_LiveRegion_Show");var c=a.getBoundingClientRect(),d=c.bottom+10+window.pageYOffset,e=c.left+window.pageXOffset;this.div.style.top=d+"px",this.div.style.left=e+"px";var f=b.colorString();this.inner.style.backgroundColor=f.background,this.inner.style.color=f.foreground},Hide:function(a){this.div.classList.remove("MJX_LiveRegion_Show")},Clear:function(){this.Update(""),this.inner.style.top="",this.inner.style.backgroundColor=""},Update:function(a){e.getOption("speech")&&f.Update(this.inner,a)}},{ANNOUNCE:"Navigatable Math in page. Explore with shift space and arrow keys. Expand or collapse elements hitting enter.",announced:!1,added:!1,styles:{".MJX_LiveRegion":{position:"absolute",top:"0",height:"1px",width:"1px",padding:"1px",overflow:"hidden"},".MJX_LiveRegion_Show":{top:"0",position:"absolute",width:"auto",height:"auto",padding:"0px 0px",opacity:1,"z-index":"202",left:0,right:0,margin:"0 auto","background-color":"white","box-shadow":"0px 10px 20px #888",border:"2px solid #CCCCCC"}},Create:function(a){var b=MathJax.HTML.Element("div",{className:"MJX_LiveRegion"});return b.setAttribute("aria-live",a),b},Update:MathJax.Hub.Browser.isPC?function(a,b){a.textContent="",setTimeout(function(){a.textContent=b},100)}:function(a,b){a.textContent="",a.textContent=b},Announce:function(){if(e.getOption("speech")){f.announced=!0,MathJax.Ajax.Styles(f.styles);var a=f.Create("polite");document.body.appendChild(a),f.Update(a,f.ANNOUNCE),setTimeout(function(){document.body.removeChild(a)},1e3)}}});MathJax.Extension.explorer.LiveRegion=f;var g=MathJax.Ajax.fileURL(MathJax.Ajax.config.path.a11y),h=MathJax.Extension.explorer.Explorer={liveRegion:f(),walker:null,highlighter:null,hoverer:null,flamer:null,speechDiv:null,earconFile:g+"/invalid_keypress"+(-1!==["Firefox","Chrome","Opera"].indexOf(MathJax.Hub.Browser.name)?".ogg":".mp3"),expanded:!1,focusoutEvent:MathJax.Hub.Browser.isFirefox?"blur":"focusout",focusinEvent:"focus",ignoreFocusOut:!1,jaxCache:{},messageID:null,Reset:function(){h.FlameEnriched()},Register:function(a){if(e.hook){var b=document.getElementById(a[1]);if(b&&b.id){var c=MathJax.Hub.getJaxFor(b.id);c&&c.enriched&&(h.StateChange(b.id,c),h.liveRegion.Add(),h.AddEvent(b))}}},StateChange:function(a,b){h.GetHighlighter(.2);var c=h.jaxCache[a];c&&c===b.root||(c&&h.highlighter.resetState(a+"-Frame"),h.jaxCache[a]=b.root)},AddAria:function(a){a.setAttribute("role","application"),a.setAttribute("aria-label","Math")},AddHook:function(a){h.RemoveHook(),h.hook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("End Math",function(b){var c=b[1].id+"-Frame",d=document.getElementById(c);a&&c===h.expanded&&(h.ActivateWalker(d,a),d.focus(),h.expanded=!1)})},RemoveHook:function(){h.hook&&(MathJax.Hub.UnRegister.MessageHook(h.hook),h.hook=null)},AddMessage:function(){return MathJax.Message.Set("Generating Speech Output")},RemoveMessage:function(a){a&&MathJax.Message.Clear(a)},AddEvent:function(a){var b=a.id+"-Frame",c=a.previousSibling;if(c){var d=c.id!==b?c.firstElementChild:c;h.AddAria(d),h.AddMouseEvents(d),"MathJax_MathML"===d.className&&(d=d.firstElementChild),d&&(d.onkeydown=h.Keydown,h.Flame(d),d.addEventListener(h.focusinEvent,function(a){e.hook&&(f.announced||f.Announce())}),d.addEventListener(h.focusoutEvent,function(a){if(e.hook)return h.ignoreFocusOut&&(h.ignoreFocusOut=!1,"enter"===h.walker.moved)?void a.target.focus():void(h.walker&&h.DeactivateWalker())}),e.getOption("speech")&&h.AddSpeech(d))}},AddSpeech:function(a){var b=a.id,c=MathJax.Hub.getJaxFor(b),d=c.root.toMathML();if(a.getAttribute("haslabel")||h.AddMathLabel(d,b),!a.getAttribute("hasspeech"))switch(MathJax.Hub.config.explorer.generation){case"eager":h.AddSpeechEager(d,b);break;case"mixed":a.querySelectorAll("[data-semantic-complexity]").length>=e.eagerComplexity&&h.AddSpeechEager(d,b)}},AddSpeechLazy:function(a){var b=new sre.TreeSpeechGenerator;b.setRebuilt(h.walker.rebuilt),b.getSpeech(h.walker.rootNode,h.walker.xml),a.setAttribute("hasspeech","true")},AddSpeechEager:function(a,b){h.MakeSpeechTask(a,b,sre.TreeSpeechGenerator,function(a,b){a.setAttribute("hasspeech","true")},5)},AddMathLabel:function(a,b){h.MakeSpeechTask(a,b,sre.SummarySpeechGenerator,function(a,b){a.setAttribute("haslabel","true"),a.setAttribute("aria-label",b)},5)},MakeSpeechTask:function(a,b,c,d,e){var f=h.AddMessage();setTimeout(function(){var e=new c,g=document.getElementById(b),i=new sre.DummyWalker(g,e,h.highlighter,a),j=i.speech();j&&d(g,j),h.RemoveMessage(f)},e)},Keydown:function(c){if(c.keyCode===b.ESCAPE){if(!h.walker)return;return h.RemoveHook(),h.DeactivateWalker(),void a(c)}if(h.walker&&h.walker.isActive()){void 0!==h.walker.modifier&&(h.walker.modifier=c.shiftKey);var d=h.walker.move(c.keyCode);if(null===d)return;if(d){if("expand"===h.walker.moved){if(h.expanded=h.walker.node.id,MathJax.Hub.Browser.isEdge)return h.ignoreFocusOut=!0,void h.DeactivateWalker();if(MathJax.Hub.Browser.isFirefox||MathJax.Hub.Browser.isMSIE)return void h.DeactivateWalker()}h.liveRegion.Update(h.walker.speech()),h.Highlight()}else h.PlayEarcon();return void a(c)}var f=c.target;if(c.keyCode===b.SPACE){if(c.shiftKey&&e.hook){var g=MathJax.Hub.getJaxFor(f);h.ActivateWalker(f,g),h.AddHook(g)}else MathJax.Extension.MathEvents.Event.ContextMenu(c,f);return void a(c)}},GetHighlighter:function(a){h.highlighter=sre.HighlighterFactory.highlighter({color:e.getOption("background"),alpha:a},{color:e.getOption("foreground"),alpha:1},{renderer:MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0].id,browser:MathJax.Hub.Browser.name})},AddMouseEvents:function(a){sre.HighlighterFactory.addEvents(a,{mouseover:h.MouseOver,mouseout:h.MouseOut},{renderer:MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0].id,browser:MathJax.Hub.Browser.name})},MouseOver:function(b){if("none"!==e.getOption("highlight")){if("hover"===e.getOption("highlight")){var c=b.currentTarget;h.GetHighlighter(.1),h.highlighter.highlight([c]),h.hoverer=!0}a(b)}},MouseOut:function(b){return h.hoverer&&(h.highlighter.unhighlight(),h.hoverer=!1),a(b)},Flame:function(a){if("flame"===e.getOption("highlight"))return h.GetHighlighter(.05),h.highlighter.highlightAll(a),void(h.flamer=!0)},UnFlame:function(){h.flamer&&(h.highlighter.unhighlightAll(),h.flamer=null)},FlameEnriched:function(){h.UnFlame();for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++)h.Flame(a.SourceElement().previousSibling)},Walkers:{syntactic:sre.SyntaxWalker,table:sre.TableWalker,semantic:sre.SemanticWalker,none:sre.DummyWalker},ActivateWalker:function(a,b){var c=e.getOption("speech"),d=e.getOption("walker")?h.Walkers[MathJax.Hub.config.explorer.walker]:h.Walkers.none,f=c?new sre.DirectSpeechGenerator:new sre.DummySpeechGenerator;h.GetHighlighter(.2),h.walker=new d(a,f,h.highlighter,b.root.toMathML()),c&&!a.getAttribute("hasspeech")&&h.AddSpeechLazy(a),h.walker.activate(),c&&(e.getOption("subtitle")&&h.liveRegion.Show(a,h.highlighter),h.liveRegion.Update(h.walker.speech())),h.Highlight(),h.ignoreFocusOut&&setTimeout(function(){h.ignoreFocusOut=!1},500)},DeactivateWalker:function(){h.liveRegion.Clear(),h.liveRegion.Hide(),h.Unhighlight(),h.currentHighlight=null,h.walker.deactivate(),h.walker=null},Highlight:function(){h.Unhighlight(),h.highlighter.highlight(h.walker.getFocus().getNodes())},Unhighlight:function(){h.highlighter.unhighlight()},PlayEarcon:function(){new Audio(h.earconFile).play()},SpeechOutput:function(){h.Reset(),["Subtitles"].forEach(function(a){var b=MathJax.Menu.menu.FindId("Accessibility","Explorer",a);b&&(b.disabled=!b.disabled)}),h.Regenerate()},RemoveSpeech:function(){e.setSpeechOption();for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++){var d=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");d&&(d.removeAttribute("hasspeech"),d.removeAttribute("haslabel"))}},Regenerate:function(){for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++){var d=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");d&&(d.removeAttribute("hasspeech"),h.AddSpeech(d))}},Startup:function(){var a=MathJax.Extension.collapsible;a&&a.Dependent(e),e.addDefaults()}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Extensions",function(){e[!1===c.explorer?"Disable":"Enable"](),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Explorer Ready"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){d=MathJax.Menu.cookie;var a,b=function(a){e[c.explorer?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},f=MathJax.Menu.ITEM,g=MathJax.Menu.menu,i={action:h.Reset},j={action:e.speechOption},k=f.SUBMENU(["Explorer","Explorer"],f.CHECKBOX(["Active","Active"],"explorer",{action:b}),f.RULE(),f.CHECKBOX(["Walker","Walker"],"Assistive-walker"),f.SUBMENU(["Highlight","Highlight"],f.RADIO(["none","None"],"Assistive-highlight",i),f.RADIO(["hover","Hover"],"Assistive-highlight",i),f.RADIO(["flame","Flame"],"Assistive-highlight",i)),f.SUBMENU(["Background","Background"],f.RADIO(["blue","Blue"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["red","Red"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["green","Green"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["yellow","Yellow"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["cyan","Cyan"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["magenta","Magenta"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["white","White"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["black","Black"],"Assistive-background",i)),f.SUBMENU(["Foreground","Foreground"],f.RADIO(["black","Black"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["white","White"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["magenta","Magenta"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["cyan","Cyan"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["yellow","Yellow"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["green","Green"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["red","Red"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["blue","Blue"],"Assistive-foreground",i)),f.RULE(),f.CHECKBOX(["SpeechOutput","Speech Output"],"Assistive-speech",{action:h.SpeechOutput}),f.CHECKBOX(["Subtitles","Subtitles"],"Assistive-subtitle",{disabled:!c["Assistive-speech"]}),f.RULE(),f.SUBMENU(["Mathspeak","Mathspeak Rules"],f.RADIO(["mathspeak-default","Verbose"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["mathspeak-brief","Brief"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["mathspeak-sbrief","Superbrief"],"Assistive-ruleset",j)),f.SUBMENU(["Chromevox","ChromeVox Rules"],f.RADIO(["chromevox-default","Verbose"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["chromevox-short","Short"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["chromevox-alternative","Alternative"],"Assistive-ruleset",j))),l=(g.FindId("Accessibility")||{}).submenu;l?(a=l.IndexOfId("Explorer"),null!==a?l.items[a]=k:(a=l.IndexOfId("CollapsibleMath"),l.items.splice(a+1,0,k))):(a=g.IndexOfId("CollapsibleMath"),g.items.splice(a+1,0,k)),c.explorer||e.DisableMenus(!0)},20)},20)}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){MathJax.Hub.Config({SVG:{addMMLclasses:!0}});var a=MathJax.OutputJax.SVG;if(parseFloat(a.version)<2.7){var b=a.getJaxFromMath;a.Augment({getJaxFromMath:function(a){return a.parentNode.className.match(/MathJax_SVG_Display/)&&(a=a.parentNode),b.call(this,a)}})}}),MathJax.Ajax.config.path.a11y||(MathJax.Ajax.config.path.a11y=MathJax.Hub.config.root+"/extensions/a11y"),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/collapsible.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Collapsible Ready",function(){MathJax.Extension.explorer.Explorer.Startup(),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/explorer.js")});
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assets/js/mathjax/extensions/Safe.js
/*
 *  /MathJax/extensions/Safe.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,c){var f="2.7.5";var a=MathJax.Hub.CombineConfig("Safe",{allow:{URLs:"safe",classes:"safe",cssIDs:"safe",styles:"safe",fontsize:"all",require:"safe"},sizeMin:0.7,sizeMax:1.44,lengthMax:3,safeProtocols:{http:true,https:true,file:true,javascript:false},safeStyles:{color:true,backgroundColor:true,border:true,cursor:true,margin:true,padding:true,textShadow:true,fontFamily:true,fontSize:true,fontStyle:true,fontWeight:true,opacity:true,outline:true},safeRequire:{action:true,amscd:true,amsmath:true,amssymbols:true,autobold:false,"autoload-all":false,bbox:true,begingroup:true,boldsymbol:true,cancel:true,color:true,enclose:true,extpfeil:true,HTML:true,mathchoice:true,mhchem:true,newcommand:true,noErrors:false,noUndefined:false,unicode:true,verb:true},styleParts:{border:true,padding:true,margin:true,outline:true},styleLengths:{borderTop:"borderTopWidth",borderRight:"borderRightWidth",borderBottom:"borderBottomWidth",borderLeft:"borderLeftWidth",paddingTop:true,paddingRight:true,paddingBottom:true,paddingLeft:true,marginTop:true,marginRight:true,marginBottom:true,marginLeft:true,outlineTop:true,outlineRight:true,outlineBottom:true,outlineLeft:true,fontSize:[0.7,1.44]}});var e=a.allow;if(e.fontsize!=="all"){a.safeStyles.fontSize=false}var b=MathJax.Extension.Safe={version:f,config:a,div1:document.createElement("div"),div2:document.createElement("div"),filter:{href:"filterURL",src:"filterURL",altimg:"filterURL","class":"filterClass",style:"filterStyles",id:"filterID",fontsize:"filterFontSize",mathsize:"filterFontSize",scriptminsize:"filterFontSize",scriptsizemultiplier:"filterSizeMultiplier",scriptlevel:"filterScriptLevel"},filterURL:function(g){var h=(g.match(/^\s*([a-z]+):/i)||[null,""])[1].toLowerCase();if(e.URLs==="none"||(e.URLs!=="all"&&!a.safeProtocols[h])){g=null}return g},filterClass:function(g){if(e.classes==="none"||(e.classes!=="all"&&!g.match(/^MJX-[-a-zA-Z0-9_.]+$/))){g=null}return g},filterID:function(g){if(e.cssIDs==="none"||(e.cssIDs!=="all"&&!g.match(/^MJX-[-a-zA-Z0-9_.]+$/))){g=null}return g},filterStyles:function(l){if(e.styles==="all"){return l}if(e.styles==="none"){return null}try{var k=this.div1.style,j=this.div2.style,m;k.cssText=l;j.cssText="";for(var g in a.safeStyles){if(a.safeStyles.hasOwnProperty(g)){if(a.styleParts[g]){for(var h=0;h<4;h++){var o=g+["Top","Right","Bottom","Left"][h];m=this.filterStyle(o,k);if(m){j[o]=m}}}else{m=this.filterStyle(g,k);if(m){j[g]=m}}}}l=j.cssText}catch(n){l=null}return l},filterStyle:function(g,h){var i=h[g];if(typeof i!=="string"||i===""){return null}if(i.match(/^\s*expression/)){return null}if(i.match(/javascript:/)){return null}var j=g.replace(/Top|Right|Left|Bottom/,"");if(!a.safeStyles[g]&&!a.safeStyles[j]){return null}if(!a.styleLengths[g]){return i}return(this.filterStyleLength(g,i,h)?i:null)},filterStyleLength:function(g,i,h){if(typeof a.styleLengths[g]==="string"){i=h[a.styleLengths[g]]}i=this.length2em(i);if(i==null){return false}var j=[-a.lengthMax,a.lengthMax];if(MathJax.Object.isArray(a.styleLengths[g])){j=a.styleLengths[g]}return(i>=j[0]&&i<=j[1])},unit2em:{em:1,ex:0.5,ch:0.5,rem:1,px:1/16,mm:96/25.4/16,cm:96/2.54/16,"in":96/16,pt:96/72/16,pc:96/6/16},length2em:function(h){var g=h.match(/(.+)(em|ex|ch|rem|px|mm|cm|in|pt|pc)/);if(!g){return null}return parseFloat(g[1])*this.unit2em[g[2]]},filterSize:function(g){if(e.fontsize==="none"){return null}if(e.fontsize!=="all"){g=Math.min(Math.max(g,a.sizeMin),a.sizeMax)}return g},filterFontSize:function(g){return(e.fontsize==="all"?g:null)},filterSizeMultiplier:function(g){if(e.fontsize==="none"){g=null}else{if(e.fontsize!=="all"){g=Math.min(1,Math.max(0.6,g)).toString()}}return g},filterScriptLevel:function(g){if(e.fontsize==="none"){g=null}else{if(e.fontsize!=="all"){g=Math.max(0,g).toString()}}return g},filterRequire:function(g){if(e.require==="none"||(e.require!=="all"&&!a.safeRequire[g.toLowerCase()])){g=null}return g}};d.Register.StartupHook("TeX HTML Ready",function(){var g=MathJax.InputJax.TeX;g.Parse.Augment({HREF_attribute:function(j){var i=b.filterURL(this.GetArgument(j)),h=this.GetArgumentMML(j);if(i){h.With({href:i})}this.Push(h)},CLASS_attribute:function(i){var j=b.filterClass(this.GetArgument(i)),h=this.GetArgumentMML(i);if(j){if(h["class"]!=null){j=h["class"]+" "+j}h.With({"class":j})}this.Push(h)},STYLE_attribute:function(i){var j=b.filterStyles(this.GetArgument(i)),h=this.GetArgumentMML(i);if(j){if(h.style!=null){if(j.charAt(j.length-1)!==";"){j+=";"}j=h.style+" "+j}h.With({style:j})}this.Push(h)},ID_attribute:function(j){var i=b.filterID(this.GetArgument(j)),h=this.GetArgumentMML(j);if(i){h.With({id:i})}this.Push(h)}})});d.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var i=MathJax.InputJax.TeX,h=i.Parse,g=b.filter;h.Augment({Require:function(j){var k=this.GetArgument(j).replace(/.*\//,"").replace(/[^a-z0-9_.-]/ig,"");k=b.filterRequire(k);if(k){this.Extension(null,k)}},MmlFilterAttribute:function(j,k){if(g[j]){k=b[g[j]](k)}return k},SetSize:function(j,k){k=b.filterSize(k);if(k){this.stack.env.size=k;this.Push(i.Stack.Item.style().With({styles:{mathsize:k+"em"}}))}}})});d.Register.StartupHook("TeX bbox Ready",function(){var g=MathJax.InputJax.TeX;g.Parse.Augment({BBoxStyle:function(h){return b.filterStyles(h)},BBoxPadding:function(i){var h=b.filterStyles("padding: "+i);return(h?i:0)}})});d.Register.StartupHook("MathML Jax Ready",function(){var h=MathJax.InputJax.MathML.Parse,g=b.filter;h.Augment({filterAttribute:function(i,j){if(g[i]){j=b[g[i]](j)}return j}})});d.Startup.signal.Post("Safe Extension Ready");c.loadComplete("[MathJax]/extensions/Safe.js")})(MathJax.Hub,MathJax.Ajax);




assets/js/mathjax/extensions/tex2jax.js
/*
 *  /MathJax/extensions/tex2jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension.tex2jax={version:"2.7.5",config:{inlineMath:[["\\(","\\)"]],displayMath:[["$$","$$"],["\\[","\\]"]],skipTags:["script","noscript","style","textarea","pre","code","annotation","annotation-xml"],ignoreClass:"tex2jax_ignore",processClass:"tex2jax_process",processEscapes:false,processEnvironments:true,processRefs:true,preview:"TeX"},ignoreTags:{br:(MathJax.Hub.Browser.isMSIE&&document.documentMode<9?"\n":" "),wbr:"","#comment":""},PreProcess:function(a){if(!this.configured){this.config=MathJax.Hub.CombineConfig("tex2jax",this.config);if(this.config.Augment){MathJax.Hub.Insert(this,this.config.Augment)}if(typeof(this.config.previewTeX)!=="undefined"&&!this.config.previewTeX){this.config.preview="none"}this.configured=true}if(typeof(a)==="string"){a=document.getElementById(a)}if(!a){a=document.body}if(this.createPatterns()){this.scanElement(a,a.nextSibling)}},createPatterns:function(){var d=[],e=[],c,a,b=this.config;this.match={};for(c=0,a=b.inlineMath.length;c<a;c++){d.push(this.patternQuote(b.inlineMath[c][0]));this.match[b.inlineMath[c][0]]={mode:"",end:b.inlineMath[c][1],pattern:this.endPattern(b.inlineMath[c][1])}}for(c=0,a=b.displayMath.length;c<a;c++){d.push(this.patternQuote(b.displayMath[c][0]));this.match[b.displayMath[c][0]]={mode:"; mode=display",end:b.displayMath[c][1],pattern:this.endPattern(b.displayMath[c][1])}}if(d.length){e.push(d.sort(this.sortLength).join("|"))}if(b.processEnvironments){e.push("\\\\begin\\{([^}]*)\\}")}if(b.processEscapes){e.push("\\\\*\\\\\\$")}if(b.processRefs){e.push("\\\\(eq)?ref\\{[^}]*\\}")}this.start=new RegExp(e.join("|"),"g");this.skipTags=new RegExp("^("+b.skipTags.join("|")+")$","i");var f=[];if(MathJax.Hub.config.preRemoveClass){f.push(MathJax.Hub.config.preRemoveClass)}if(b.ignoreClass){f.push(b.ignoreClass)}this.ignoreClass=(f.length?new RegExp("(^| )("+f.join("|")+")( |$)"):/^$/);this.processClass=new RegExp("(^| )("+b.processClass+")( |$)");return(e.length>0)},patternQuote:function(a){return a.replace(/([\^$(){}+*?\-|\[\]\:\\])/g,"\\$1")},endPattern:function(a){return new RegExp(this.patternQuote(a)+"|\\\\.|[{}]","g")},sortLength:function(d,c){if(d.length!==c.length){return c.length-d.length}return(d==c?0:(d<c?-1:1))},scanElement:function(c,b,g){var a,e,d,f;while(c&&c!=b){if(c.nodeName.toLowerCase()==="#text"){if(!g){c=this.scanText(c)}}else{a=(typeof(c.className)==="undefined"?"":c.className);e=(typeof(c.tagName)==="undefined"?"":c.tagName);if(typeof(a)!=="string"){a=String(a)}f=this.processClass.exec(a);if(c.firstChild&&!a.match(/(^| )MathJax/)&&(f||!this.skipTags.exec(e))){d=(g||this.ignoreClass.exec(a))&&!f;this.scanElement(c.firstChild,b,d)}}if(c){c=c.nextSibling}}},scanText:function(c){if(c.nodeValue.replace(/\s+/,"")==""){return c}var b,d,e=0,a;this.search={start:true};this.pattern=this.start;while(c){a=null;this.pattern.lastIndex=e;e=0;while(c&&c.nodeName.toLowerCase()==="#text"&&(b=this.pattern.exec(c.nodeValue))){if(this.search.start){c=this.startMatch(b,c)}else{c=this.endMatch(b,c)}}if(this.search.matched){c=this.encloseMath(c)}else{if(!this.search.start){a=this.search}}if(c){do{d=c;c=c.nextSibling}while(c&&this.ignoreTags[c.nodeName.toLowerCase()]!=null);if(!c||c.nodeName!=="#text"){if(!a){return(this.search.close?this.prevEndMatch():d)}c=a.open;e=a.opos+a.olen+(a.blen||0);this.search={start:true};this.pattern=this.start}}}return c},startMatch:function(a,b){var f=this.match[a[0]];if(f!=null){this.search={end:f.end,mode:f.mode,pcount:0,open:b,olen:a[0].length,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length};this.switchPattern(f.pattern)}else{if(a[0].substr(0,6)==="\\begin"){this.search={end:"\\end{"+a[1]+"}",mode:"; mode=display",pcount:0,open:b,olen:0,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length,blen:a[1].length+3,isBeginEnd:true};this.switchPattern(this.endPattern(this.search.end))}else{if(a[0].substr(0,4)==="\\ref"||a[0].substr(0,6)==="\\eqref"){this.search={mode:"",end:"",open:b,pcount:0,olen:0,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length};return this.endMatch([""],b)}else{var d=a[0].substr(0,a[0].length-1),g,c;if(d.length%2===0){c=[d.replace(/\\\\/g,"\\")];g=1}else{c=[d.substr(1).replace(/\\\\/g,"\\"),"$"];g=0}c=MathJax.HTML.Element("span",null,c);var e=MathJax.HTML.TextNode(b.nodeValue.substr(0,a.index));b.nodeValue=b.nodeValue.substr(a.index+a[0].length-g);b.parentNode.insertBefore(c,b);b.parentNode.insertBefore(e,c);this.pattern.lastIndex=g}}}return b},endMatch:function(a,c){var b=this.search;if(a[0]==b.end){if(!b.close||b.pcount===0){b.close=c;b.cpos=this.pattern.lastIndex;b.clen=(b.isBeginEnd?0:a[0].length)}if(b.pcount===0){b.matched=true;c=this.encloseMath(c);this.switchPattern(this.start)}}else{if(a[0]==="{"){b.pcount++}else{if(a[0]==="}"&&b.pcount){b.pcount--}}}return c},prevEndMatch:function(){this.search.matched=true;var a=this.encloseMath(this.search.close);this.switchPattern(this.start);return a},switchPattern:function(a){a.lastIndex=this.pattern.lastIndex;this.pattern=a;this.search.start=(a===this.start)},encloseMath:function(b){var a=this.search,g=a.close,f,d,c;if(a.cpos===g.length){g=g.nextSibling}else{g=g.splitText(a.cpos)}if(!g){f=g=MathJax.HTML.addText(a.close.parentNode,"")}a.close=g;d=(a.opos?a.open.splitText(a.opos):a.open);while((c=d.nextSibling)&&c!==g){if(c.nodeValue!==null){if(c.nodeName==="#comment"){d.nodeValue+=c.nodeValue.replace(/^\[CDATA\[((.|\n|\r)*)\]\]$/,"$1")}else{d.nodeValue+=c.nodeValue}}else{var h=this.ignoreTags[c.nodeName.toLowerCase()];d.nodeValue+=(h==null?" ":h)}d.parentNode.removeChild(c)}var e=d.nodeValue.substr(a.olen,d.nodeValue.length-a.olen-a.clen);d.parentNode.removeChild(d);if(this.config.preview!=="none"){this.createPreview(a.mode,e)}d=this.createMathTag(a.mode,e);this.search={};this.pattern.lastIndex=0;if(f){f.parentNode.removeChild(f)}return d},insertNode:function(b){var a=this.search;a.close.parentNode.insertBefore(b,a.close)},createPreview:function(d,a){var b=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;var c=this.config.preview;if(c==="none"){return}if((this.search.close.previousSibling||{}).className===b){return}if(c==="TeX"){c=[this.filterPreview(a)]}if(c){c=MathJax.HTML.Element("span",{className:b},c);this.insertNode(c)}},createMathTag:function(c,b){var a=document.createElement("script");a.type="math/tex"+c;MathJax.HTML.setScript(a,b);this.insertNode(a);return a},filterPreview:function(a){return a}};MathJax.Hub.Register.PreProcessor(["PreProcess",MathJax.Extension.tex2jax]);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/tex2jax.js");
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assets/js/mathjax/extensions/toMathML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/toMathML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.LoadHook("[MathJax]/jax/element/mml/jax.js",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Hub.config.menuSettings;a.mbase.Augment({toMathML:function(l){var h=(this.inferred&&this.parent.inferRow);if(l==null){l=""}var f=this.type,e=this.toMathMLattributes();if(f==="mspace"){return l+"<"+f+e+" />"}var k=[],j=(this.isToken?"":l+(h?"":"  "));for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){k.push(this.data[g].toMathML(j))}else{if(!this.isToken&&!this.isChars){k.push(j+"<mrow />")}}}if(this.isToken||this.isChars){return l+"<"+f+e+">"+k.join("")+"</"+f+">"}if(h){return k.join("\n")}if(k.length===0||(k.length===1&&k[0]==="")){return l+"<"+f+e+" />"}return l+"<"+f+e+">\n"+k.join("\n")+"\n"+l+"</"+f+">"},toMathMLattributes:function(){var j=(this.type==="mstyle"?a.math.prototype.defaults:this.defaults);var h=(this.attrNames||a.copyAttributeNames),g=a.skipAttributes,l=a.copyAttributes;var e=[];if(this.type==="math"&&(!this.attr||!("xmlns" in this.attr))){e.push('xmlns="http://www.w3.org/1998/Math/MathML"')}if(!this.attrNames){for(var k in j){if(!g[k]&&!l[k]&&j.hasOwnProperty(k)){if(this[k]!=null&&this[k]!==j[k]){if(this.Get(k,null,1)!==this[k]){e.push(k+'="'+this.toMathMLattribute(this[k])+'"')}}}}}for(var f=0,d=h.length;f<d;f++){if(l[h[f]]===1&&!j.hasOwnProperty(h[f])){continue}value=(this.attr||{})[h[f]];if(value==null){value=this[h[f]]}if(value!=null){e.push(h[f]+'="'+this.toMathMLquote(value)+'"')}}this.toMathMLclass(e);if(e.length){return" "+e.join(" ")}else{return""}},toMathMLclass:function(d){var f=[];if(this["class"]){f.push(this["class"])}if(this.isa(a.TeXAtom)&&b.texHints){var e=["ORD","OP","BIN","REL","OPEN","CLOSE","PUNCT","INNER","VCENTER"][this.texClass];if(e){f.push("MJX-TeXAtom-"+e);if(e==="OP"&&!this.movablelimits){f.push("MJX-fixedlimits")}}}if(this.mathvariant&&this.toMathMLvariants[this.mathvariant]){f.push("MJX"+this.mathvariant)}if(this.variantForm){f.push("MJX-variant")}if(f.length){d.unshift('class="'+this.toMathMLquote(f.join(" "))+'"')}},toMathMLattribute:function(d){if(typeof(d)==="string"&&d.replace(/ /g,"").match(/^(([-+])?(\d+(\.\d*)?|\.\d+))mu$/)){return(RegExp.$2||"")+((1/18)*RegExp.$3).toFixed(3).replace(/\.?0+$/,"")+"em"}else{if(this.toMathMLvariants[d]){return this.toMathMLvariants[d]}}return this.toMathMLquote(d)},toMathMLvariants:{"-tex-caligraphic":a.VARIANT.SCRIPT,"-tex-caligraphic-bold":a.VARIANT.BOLDSCRIPT,"-tex-oldstyle":a.VARIANT.NORMAL,"-tex-oldstyle-bold":a.VARIANT.BOLD,"-tex-mathit":a.VARIANT.ITALIC},toMathMLquote:function(f){f=String(f).split("");for(var g=0,d=f.length;g<d;g++){var k=f[g].charCodeAt(0);if(k<=55295||57344<=k){if(k>126||(k<32&&k!==10&&k!==13&&k!==9)){f[g]="&#x"+k.toString(16).toUpperCase()+";"}else{var j={"&":"&amp;","<":"&lt;",">":"&gt;",'"':"&quot;"}[f[g]];if(j){f[g]=j}}}else{if(g+1<d){var h=f[g+1].charCodeAt(0);var e=(((k-55296)<<10)+(h-56320)+65536);f[g]="&#x"+e.toString(16).toUpperCase()+";";f[g+1]="";g++}else{f[g]=""}}}return f.join("")}});a.math.Augment({toMathML:function(d,e){var g;if(d==null){d=""}if(e&&e.originalText&&b.semantics){g=MathJax.InputJax[e.inputJax].annotationEncoding}var n=(this.data[0]&&this.data[0].data.length>1);var p=this.type,k=this.toMathMLattributes();var j=[],o=d+(g?"  "+(n?"  ":""):"")+"  ";for(var h=0,f=this.data.length;h<f;h++){if(this.data[h]){j.push(this.data[h].toMathML(o))}else{j.push(o+"<mrow />")}}if(j.length===0||(j.length===1&&j[0]==="")){if(!g){return"<"+p+k+" />"}j.push(o+"<mrow />")}if(g){if(n){j.unshift(d+"    <mrow>");j.push(d+"    </mrow>")}j.unshift(d+"  <semantics>");var l=e.originalText.replace(/[&<>]/g,function(i){return{">":"&gt;","<":"&lt;","&":"&amp;"}[i]});j.push(d+'    <annotation encoding="'+this.toMathMLquote(g)+'">'+l+"</annotation>");j.push(d+"  </semantics>")}return d+"<"+p+k+">\n"+j.join("\n")+"\n"+d+"</"+p+">"}});a.msubsup.Augment({toMathML:function(j){var f=this.type;if(this.data[this.sup]==null){f="msub"}if(this.data[this.sub]==null){f="msup"}var e=this.toMathMLattributes();delete this.data[0].inferred;var h=[];for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){h.push(this.data[g].toMathML(j+"  "))}}return j+"<"+f+e+">\n"+h.join("\n")+"\n"+j+"</"+f+">"}});a.munderover.Augment({toMathML:function(k){var f=this.type;var j=this.data[this.base];if(j&&j.isa(a.TeXAtom)&&j.movablelimits&&!j.Get("displaystyle")){type="msubsup";if(this.data[this.under]==null){f="msup"}if(this.data[this.over]==null){f="msub"}}else{if(this.data[this.under]==null){f="mover"}if(this.data[this.over]==null){f="munder"}}var e=this.toMathMLattributes();delete this.data[0].inferred;var h=[];for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){h.push(this.data[g].toMathML(k+"  "))}}return k+"<"+f+e+">\n"+h.join("\n")+"\n"+k+"</"+f+">"}});a.TeXAtom.Augment({toMathML:function(e){var d=this.toMathMLattributes();if(!d&&this.data[0].data.length===1){return e.substr(2)+this.data[0].toMathML(e)}return e+"<mrow"+d+">\n"+this.data[0].toMathML(e+"  ")+"\n"+e+"</mrow>"}});a.chars.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+this.toMathMLquote(this.toString())}});a.entity.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+"&"+this.toMathMLquote(this.data[0])+";<!-- "+this.toString()+" -->"}});a.xml.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+this.toString()}});MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX mathchoice Ready",function(){a.TeXmathchoice.Augment({toMathML:function(d){return this.Core().toMathML(d)}})});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("toMathML Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/toMathML.js");
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/accessibility-menu.js
!function(a,b){var c,d,e=a.config.menuSettings,f=Function.prototype.bind?function(a,b){return a.bind(b)}:function(a,b){return function(){a.apply(b,arguments)}},g=Object.keys||function(a){var b=[];for(var c in a)a.hasOwnProperty(c)&&b.push(c);return b},h=MathJax.Ajax.config.path;h.a11y||(h.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var i=b["accessibility-menu"]={version:"1.5.0",prefix:"",defaults:{},modules:[],MakeOption:function(a){return i.prefix+a},GetOption:function(a){return e[i.MakeOption(a)]},AddDefaults:function(){for(var a,b=g(i.defaults),c=0;a=b[c];c++){var d=i.MakeOption(a);void 0===e[d]&&(e[d]=i.defaults[a])}},AddMenu:function(){for(var a,b=Array(this.modules.length),e=0;a=this.modules[e];e++)b[e]=a.placeHolder;var f=d.FindId("Accessibility");if(f)b.unshift(c.RULE()),f.submenu.items.push.apply(f.submenu.items,b);else{var g=(d.FindId("Settings","Renderer")||{}).submenu;g&&(b.unshift(c.RULE()),b.unshift(g.items.pop()),b.unshift(g.items.pop())),b.unshift("Accessibility");var f=c.SUBMENU.apply(c.SUBMENU,b),h=d.IndexOfId("Locale");h?d.items.splice(h,0,f):d.items.push(c.RULE(),f)}},Register:function(a){i.defaults[a.option]=!1,i.modules.push(a)},Startup:function(){c=MathJax.Menu.ITEM,d=MathJax.Menu.menu;for(var a,b=0;a=this.modules[b];b++)a.CreateMenu();this.AddMenu()},LoadExtensions:function(){for(var b,c=[],d=0;b=this.modules[d];d++)e[b.option]&&c.push(b.module);return c.length?a.Startup.loadArray(c):null}},j=MathJax.Extension.ModuleLoader=MathJax.Object.Subclass({option:"",name:["",""],module:"",placeHolder:null,submenu:!1,extension:null,Init:function(a,b,c,d,e){this.option=a,this.name=[b.replace(/ /g,""),b],this.module=c,this.extension=d,this.submenu=e||!1},CreateMenu:function(){var a=f(this.Load,this);this.submenu?this.placeHolder=c.SUBMENU(this.name,c.CHECKBOX(["Activate","Activate"],i.MakeOption(this.option),{action:a}),c.RULE(),c.COMMAND(["OptionsWhenActive","(Options when Active)"],null,{disabled:!0})):this.placeHolder=c.CHECKBOX(this.name,i.MakeOption(this.option),{action:a})},Load:function(){a.Queue(["Require",MathJax.Ajax,this.module,["Enable",this]])},Enable:function(a){var b=MathJax.Extension[this.extension];b&&(b.Enable(!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie())}});i.Register(j("collapsible","Collapsible Math","[a11y]/collapsible.js","collapsible")),i.Register(j("autocollapse","Auto Collapse","[a11y]/auto-collapse.js","auto-collapse")),i.Register(j("explorer","Explorer","[a11y]/explorer.js","explorer",!0)),i.AddDefaults(),a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){i.Startup(),a.Startup.signal.Post("Accessibility Menu Ready")},5)},5),MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Cookie",function(){MathJax.Callback.Queue(["LoadExtensions",i],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[a11y]/accessibility-menu.js"])})}(MathJax.Hub,MathJax.Extension);
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathjax-sre.js
// Copyright 2014-2018 Volker Sorge
//
// Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
// you may not use this file except in compliance with the License.
// You may obtain a copy of the License at
//
//      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
//
// Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
// distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
// WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
// See the License for the specific language governing permissions and
// limitations under the License.
var $jscomp=$jscomp||{};$jscomp.scope={};$jscomp.ASSUME_ES5=!1;$jscomp.ASSUME_NO_NATIVE_MAP=!1;$jscomp.ASSUME_NO_NATIVE_SET=!1;$jscomp.defineProperty=$jscomp.ASSUME_ES5||"function"==typeof Object.defineProperties?Object.defineProperty:function(a,b,c){a!=Array.prototype&&a!=Object.prototype&&(a[b]=c.value)};$jscomp.getGlobal=function(a){return"undefined"!=typeof window&&window===a?a:"undefined"!=typeof global&&null!=global?global:a};$jscomp.global=$jscomp.getGlobal(this);$jscomp.SYMBOL_PREFIX="jscomp_symbol_";
$jscomp.initSymbol=function(){$jscomp.initSymbol=function(){};$jscomp.global.Symbol||($jscomp.global.Symbol=$jscomp.Symbol)};$jscomp.Symbol=function(){var a=0;return function(b){return $jscomp.SYMBOL_PREFIX+(b||"")+a++}}();
$jscomp.initSymbolIterator=function(){$jscomp.initSymbol();var a=$jscomp.global.Symbol.iterator;a||(a=$jscomp.global.Symbol.iterator=$jscomp.global.Symbol("iterator"));"function"!=typeof Array.prototype[a]&&$jscomp.defineProperty(Array.prototype,a,{configurable:!0,writable:!0,value:function(){return $jscomp.arrayIterator(this)}});$jscomp.initSymbolIterator=function(){}};$jscomp.arrayIterator=function(a){var b=0;return $jscomp.iteratorPrototype(function(){return b<a.length?{done:!1,value:a[b++]}:{done:!0}})};
$jscomp.iteratorPrototype=function(a){$jscomp.initSymbolIterator();a={next:a};a[$jscomp.global.Symbol.iterator]=function(){return this};return a};$jscomp.iteratorFromArray=function(a,b){$jscomp.initSymbolIterator();a instanceof String&&(a+="");var c=0,d={next:function(){if(c<a.length){var e=c++;return{value:b(e,a[e]),done:!1}}d.next=function(){return{done:!0,value:void 0}};return d.next()}};d[Symbol.iterator]=function(){return d};return d};
$jscomp.polyfill=function(a,b,c,d){if(b){c=$jscomp.global;a=a.split(".");for(d=0;d<a.length-1;d++){var e=a[d];e in c||(c[e]={});c=c[e]}a=a[a.length-1];d=c[a];b=b(d);b!=d&&null!=b&&$jscomp.defineProperty(c,a,{configurable:!0,writable:!0,value:b})}};
$jscomp.checkStringArgs=function(a,b,c){if(null==a)throw new TypeError("The 'this' value for String.prototype."+c+" must not be null or undefined");if(b instanceof RegExp)throw new TypeError("First argument to String.prototype."+c+" must not be a regular expression");return a+""};$jscomp.findInternal=function(a,b,c){a instanceof String&&(a=String(a));for(var d=a.length,e=0;e<d;e++){var f=a[e];if(b.call(c,f,e,a))return{i:e,v:f}}return{i:-1,v:void 0}};var COMPILED=!0,goog=goog||{};goog.global=this;
goog.isDef=function(a){return void 0!==a};goog.isString=function(a){return"string"==typeof a};goog.isBoolean=function(a){return"boolean"==typeof a};goog.isNumber=function(a){return"number"==typeof a};goog.exportPath_=function(a,b,c){a=a.split(".");c=c||goog.global;a[0]in c||"undefined"==typeof c.execScript||c.execScript("var "+a[0]);for(var d;a.length&&(d=a.shift());)!a.length&&goog.isDef(b)?c[d]=b:c=c[d]&&c[d]!==Object.prototype[d]?c[d]:c[d]={}};
goog.define=function(a,b){if(!COMPILED){var c=goog.global.CLOSURE_UNCOMPILED_DEFINES,d=goog.global.CLOSURE_DEFINES;c&&void 0===c.nodeType&&Object.prototype.hasOwnProperty.call(c,a)?b=c[a]:d&&void 0===d.nodeType&&Object.prototype.hasOwnProperty.call(d,a)&&(b=d[a])}goog.exportPath_(a,b)};goog.DEBUG=!0;goog.LOCALE="en";goog.TRUSTED_SITE=!0;goog.STRICT_MODE_COMPATIBLE=!1;goog.DISALLOW_TEST_ONLY_CODE=COMPILED&&!goog.DEBUG;goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING=!1;
goog.provide=function(a){if(goog.isInModuleLoader_())throw Error("goog.provide cannot be used within a module.");if(!COMPILED&&goog.isProvided_(a))throw Error('Namespace "'+a+'" already declared.');goog.constructNamespace_(a)};goog.constructNamespace_=function(a,b){if(!COMPILED){delete goog.implicitNamespaces_[a];for(var c=a;(c=c.substring(0,c.lastIndexOf(".")))&&!goog.getObjectByName(c);)goog.implicitNamespaces_[c]=!0}goog.exportPath_(a,b)};
goog.getScriptNonce=function(){null===goog.cspNonce_&&(goog.cspNonce_=goog.getScriptNonce_(goog.global.document)||"");return goog.cspNonce_};goog.NONCE_PATTERN_=/^[\w+/_-]+[=]{0,2}$/;goog.cspNonce_=null;goog.getScriptNonce_=function(a){return(a=a.querySelector("script[nonce]"))&&(a=a.nonce||a.getAttribute("nonce"))&&goog.NONCE_PATTERN_.test(a)?a:null};goog.VALID_MODULE_RE_=/^[a-zA-Z_$][a-zA-Z0-9._$]*$/;
goog.module=function(a){if(!goog.isString(a)||!a||-1==a.search(goog.VALID_MODULE_RE_))throw Error("Invalid module identifier");if(!goog.isInGoogModuleLoader_())throw Error("Module "+a+" has been loaded incorrectly. Note, modules cannot be loaded as normal scripts. They require some kind of pre-processing step. You're likely trying to load a module via a script tag or as a part of a concatenated bundle without rewriting the module. For more info see: https://github.com/google/closure-library/wiki/goog.module:-an-ES6-module-like-alternative-to-goog.provide.");
if(goog.moduleLoaderState_.moduleName)throw Error("goog.module may only be called once per module.");goog.moduleLoaderState_.moduleName=a;if(!COMPILED){if(goog.isProvided_(a))throw Error('Namespace "'+a+'" already declared.');delete goog.implicitNamespaces_[a]}};
goog.module.get=function(a){if(!COMPILED&&a in goog.loadedModules_){if(goog.loadedModules_[a].type!=goog.ModuleType.GOOG)throw Error("Can only goog.module.get for goog.modules.");if(goog.loadedModules_[a].moduleId!=a)throw Error("Cannot goog.module.get by path.");}return goog.module.getInternal_(a)};goog.module.getInternal_=function(a){if(!COMPILED){if(a in goog.loadedModules_)return goog.loadedModules_[a].exports;if(!goog.implicitNamespaces_[a])return a=goog.getObjectByName(a),null!=a?a:null}return null};
goog.ModuleType={ES6:"es6",GOOG:"goog"};goog.moduleLoaderState_=null;goog.isInModuleLoader_=function(){return goog.isInGoogModuleLoader_()||goog.isInEs6ModuleLoader_()};goog.isInGoogModuleLoader_=function(){return!!goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.type==goog.ModuleType.GOOG};
goog.isInEs6ModuleLoader_=function(){if(goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.type==goog.ModuleType.ES6)return!0;var a=goog.global.$jscomp;return a?"function"!=typeof a.getCurrentModulePath?!1:!!a.getCurrentModulePath():!1};goog.getModulePath_=function(){return goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.path};
goog.module.declareLegacyNamespace=function(){if(!COMPILED&&!goog.isInGoogModuleLoader_())throw Error("goog.module.declareLegacyNamespace must be called from within a goog.module");if(!COMPILED&&!goog.moduleLoaderState_.moduleName)throw Error("goog.module must be called prior to goog.module.declareLegacyNamespace.");goog.moduleLoaderState_.declareLegacyNamespace=!0};
goog.setTestOnly=function(a){if(goog.DISALLOW_TEST_ONLY_CODE)throw a=a||"",Error("Importing test-only code into non-debug environment"+(a?": "+a:"."));};goog.forwardDeclare=function(a){};COMPILED||(goog.isProvided_=function(a){return a in goog.loadedModules_||!goog.implicitNamespaces_[a]&&goog.isDefAndNotNull(goog.getObjectByName(a))},goog.implicitNamespaces_={"goog.module":!0});
goog.getObjectByName=function(a,b){a=a.split(".");b=b||goog.global;for(var c=0;c<a.length;c++)if(b=b[a[c]],!goog.isDefAndNotNull(b))return null;return b};goog.globalize=function(a,b){b=b||goog.global;for(var c in a)b[c]=a[c]};goog.addDependency=function(a,b,c,d){!COMPILED&&goog.DEPENDENCIES_ENABLED&&goog.debugLoader_.addDependency(a,b,c,d)};goog.ENABLE_DEBUG_LOADER=!0;goog.logToConsole_=function(a){goog.global.console&&goog.global.console.error(a)};
goog.isPath_=function(a){return 0==a.indexOf("./")||0==a.indexOf("../")};
goog.require=function(a){if(goog.isPath_(a))if(goog.isInGoogModuleLoader_()){if(!goog.getModulePath_())throw Error("Current module has no path information. Was it loaded via goog.loadModule without a path argument?");a=goog.normalizePath_(goog.getModulePath_()+"/../"+a)}else throw Error("Cannot require by path outside of goog.modules.");if(!COMPILED){goog.ENABLE_DEBUG_LOADER&&goog.debugLoader_.requested(a);if(goog.isProvided_(a)){if(goog.isInModuleLoader_())return goog.module.getInternal_(a)}else if(goog.ENABLE_DEBUG_LOADER){var b=goog.moduleLoaderState_;
goog.moduleLoaderState_=null;try{goog.debugLoader_.load_(a)}finally{goog.moduleLoaderState_=b}}return null}};goog.basePath="";goog.nullFunction=function(){};goog.abstractMethod=function(){throw Error("unimplemented abstract method");};goog.addSingletonGetter=function(a){a.instance_=void 0;a.getInstance=function(){if(a.instance_)return a.instance_;goog.DEBUG&&(goog.instantiatedSingletons_[goog.instantiatedSingletons_.length]=a);return a.instance_=new a}};goog.instantiatedSingletons_=[];
goog.LOAD_MODULE_USING_EVAL=!0;goog.SEAL_MODULE_EXPORTS=goog.DEBUG;goog.loadedModules_={};goog.DEPENDENCIES_ENABLED=!COMPILED&&goog.ENABLE_DEBUG_LOADER;goog.TRANSPILE="detect";goog.TRANSPILER="transpile.js";goog.hasBadLetScoping=null;goog.useSafari10Workaround=function(){if(null==goog.hasBadLetScoping){try{var a=!eval('"use strict";let x = 1; function f() { return typeof x; };f() == "number";')}catch(b){a=!1}goog.hasBadLetScoping=a}return goog.hasBadLetScoping};
goog.workaroundSafari10EvalBug=function(a){return"(function(){"+a+"\n;})();\n"};
goog.loadModule=function(a,b){var c=goog.moduleLoaderState_;try{goog.moduleLoaderState_={moduleName:"",declareLegacyNamespace:!1,type:goog.ModuleType.GOOG,path:b};if(goog.isFunction(a))var d=a.call(void 0,{});else if(goog.isString(a))goog.useSafari10Workaround()&&(a=goog.workaroundSafari10EvalBug(a)),d=goog.loadModuleFromSource_.call(void 0,a);else throw Error("Invalid module definition");var e=goog.moduleLoaderState_.moduleName;if(goog.isString(e)&&e){goog.moduleLoaderState_.declareLegacyNamespace?
goog.constructNamespace_(e,d):goog.SEAL_MODULE_EXPORTS&&Object.seal&&"object"==typeof d&&null!=d&&Object.seal(d);var f={exports:d,type:goog.ModuleType.GOOG,moduleId:goog.moduleLoaderState_.moduleName};goog.loadedModules_[e]=f;b&&(goog.loadedModules_[b]=f)}else throw Error('Invalid module name "'+e+'"');}finally{goog.moduleLoaderState_=c}};goog.loadModuleFromSource_=function(a){eval(a);return{}};
goog.normalizePath_=function(a){a=a.split("/");for(var b=0;b<a.length;)"."==a[b]?a.splice(b,1):b&&".."==a[b]&&a[b-1]&&".."!=a[b-1]?a.splice(--b,2):b++;return a.join("/")};goog.loadFileSync_=function(a){if(goog.global.CLOSURE_LOAD_FILE_SYNC)return goog.global.CLOSURE_LOAD_FILE_SYNC(a);try{var b=new goog.global.XMLHttpRequest;b.open("get",a,!1);b.send();return 0==b.status||200==b.status?b.responseText:null}catch(c){return null}};
goog.transpile_=function(a,b){var c=goog.global.$jscomp;c||(goog.global.$jscomp=c={});var d=c.transpile;if(!d){var e=goog.basePath+goog.TRANSPILER,f=goog.loadFileSync_(e);if(f){(function(){eval(f+"\n//# sourceURL="+e)}).call(goog.global);if(goog.global.$gwtExport&&goog.global.$gwtExport.$jscomp&&!goog.global.$gwtExport.$jscomp.transpile)throw Error('The transpiler did not properly export the "transpile" method. $gwtExport: '+JSON.stringify(goog.global.$gwtExport));goog.global.$jscomp.transpile=goog.global.$gwtExport.$jscomp.transpile;
c=goog.global.$jscomp;d=c.transpile}}d||(d=c.transpile=function(a,b){goog.logToConsole_(b+" requires transpilation but no transpiler was found.");return a});return d(a,b)};
goog.typeOf=function(a){var b=typeof a;if("object"==b)if(a){if(a instanceof Array)return"array";if(a instanceof Object)return b;var c=Object.prototype.toString.call(a);if("[object Window]"==c)return"object";if("[object Array]"==c||"number"==typeof a.length&&"undefined"!=typeof a.splice&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("splice"))return"array";if("[object Function]"==c||"undefined"!=typeof a.call&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("call"))return"function"}else return"null";
else if("function"==b&&"undefined"==typeof a.call)return"object";return b};goog.isNull=function(a){return null===a};goog.isDefAndNotNull=function(a){return null!=a};goog.isArray=function(a){return"array"==goog.typeOf(a)};goog.isArrayLike=function(a){var b=goog.typeOf(a);return"array"==b||"object"==b&&"number"==typeof a.length};goog.isDateLike=function(a){return goog.isObject(a)&&"function"==typeof a.getFullYear};goog.isFunction=function(a){return"function"==goog.typeOf(a)};
goog.isObject=function(a){var b=typeof a;return"object"==b&&null!=a||"function"==b};goog.getUid=function(a){return a[goog.UID_PROPERTY_]||(a[goog.UID_PROPERTY_]=++goog.uidCounter_)};goog.hasUid=function(a){return!!a[goog.UID_PROPERTY_]};goog.removeUid=function(a){null!==a&&"removeAttribute"in a&&a.removeAttribute(goog.UID_PROPERTY_);try{delete a[goog.UID_PROPERTY_]}catch(b){}};goog.UID_PROPERTY_="closure_uid_"+(1E9*Math.random()>>>0);goog.uidCounter_=0;goog.getHashCode=goog.getUid;
goog.removeHashCode=goog.removeUid;goog.cloneObject=function(a){var b=goog.typeOf(a);if("object"==b||"array"==b){if("function"===typeof a.clone)return a.clone();b="array"==b?[]:{};for(var c in a)b[c]=goog.cloneObject(a[c]);return b}return a};goog.bindNative_=function(a,b,c){return a.call.apply(a.bind,arguments)};
goog.bindJs_=function(a,b,c){if(!a)throw Error();if(2<arguments.length){var d=Array.prototype.slice.call(arguments,2);return function(){var c=Array.prototype.slice.call(arguments);Array.prototype.unshift.apply(c,d);return a.apply(b,c)}}return function(){return a.apply(b,arguments)}};goog.bind=function(a,b,c){Function.prototype.bind&&-1!=Function.prototype.bind.toString().indexOf("native code")?goog.bind=goog.bindNative_:goog.bind=goog.bindJs_;return goog.bind.apply(null,arguments)};
goog.partial=function(a,b){var c=Array.prototype.slice.call(arguments,1);return function(){var b=c.slice();b.push.apply(b,arguments);return a.apply(this,b)}};goog.mixin=function(a,b){for(var c in b)a[c]=b[c]};goog.now=goog.TRUSTED_SITE&&Date.now||function(){return+new Date};
goog.globalEval=function(a){if(goog.global.execScript)goog.global.execScript(a,"JavaScript");else if(goog.global.eval){if(null==goog.evalWorksForGlobals_){try{goog.global.eval("var _evalTest_ = 1;")}catch(d){}if("undefined"!=typeof goog.global._evalTest_){try{delete goog.global._evalTest_}catch(d){}goog.evalWorksForGlobals_=!0}else goog.evalWorksForGlobals_=!1}if(goog.evalWorksForGlobals_)goog.global.eval(a);else{var b=goog.global.document,c=b.createElement("SCRIPT");c.type="text/javascript";c.defer=
!1;c.appendChild(b.createTextNode(a));b.head.appendChild(c);b.head.removeChild(c)}}else throw Error("goog.globalEval not available");};goog.evalWorksForGlobals_=null;
goog.getCssName=function(a,b){if("."==String(a).charAt(0))throw Error('className passed in goog.getCssName must not start with ".". You passed: '+a);var c=function(a){return goog.cssNameMapping_[a]||a},d=function(a){a=a.split("-");for(var b=[],d=0;d<a.length;d++)b.push(c(a[d]));return b.join("-")};d=goog.cssNameMapping_?"BY_WHOLE"==goog.cssNameMappingStyle_?c:d:function(a){return a};a=b?a+"-"+d(b):d(a);return goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAP_FN?goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAP_FN(a):a};
goog.setCssNameMapping=function(a,b){goog.cssNameMapping_=a;goog.cssNameMappingStyle_=b};!COMPILED&&goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAPPING&&(goog.cssNameMapping_=goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAPPING);goog.getMsg=function(a,b){b&&(a=a.replace(/\{\$([^}]+)}/g,function(a,d){return null!=b&&d in b?b[d]:a}));return a};goog.getMsgWithFallback=function(a,b){return a};goog.exportSymbol=function(a,b,c){goog.exportPath_(a,b,c)};goog.exportProperty=function(a,b,c){a[b]=c};
goog.inherits=function(a,b){function c(){}c.prototype=b.prototype;a.superClass_=b.prototype;a.prototype=new c;a.prototype.constructor=a;a.base=function(a,c,f){for(var d=Array(arguments.length-2),e=2;e<arguments.length;e++)d[e-2]=arguments[e];return b.prototype[c].apply(a,d)}};
goog.base=function(a,b,c){var d=arguments.callee.caller;if(goog.STRICT_MODE_COMPATIBLE||goog.DEBUG&&!d)throw Error("arguments.caller not defined.  goog.base() cannot be used with strict mode code. See http://www.ecma-international.org/ecma-262/5.1/#sec-C");if("undefined"!==typeof d.superClass_){for(var e=Array(arguments.length-1),f=1;f<arguments.length;f++)e[f-1]=arguments[f];return d.superClass_.constructor.apply(a,e)}if("string"!=typeof b&&"symbol"!=typeof b)throw Error("method names provided to goog.base must be a string or a symbol");
e=Array(arguments.length-2);for(f=2;f<arguments.length;f++)e[f-2]=arguments[f];f=!1;for(var g=a.constructor;g;g=g.superClass_&&g.superClass_.constructor)if(g.prototype[b]===d)f=!0;else if(f)return g.prototype[b].apply(a,e);if(a[b]===d)return a.constructor.prototype[b].apply(a,e);throw Error("goog.base called from a method of one name to a method of a different name");};goog.scope=function(a){if(goog.isInModuleLoader_())throw Error("goog.scope is not supported within a module.");a.call(goog.global)};
COMPILED||(goog.global.COMPILED=COMPILED);goog.defineClass=function(a,b){var c=b.constructor,d=b.statics;c&&c!=Object.prototype.constructor||(c=function(){throw Error("cannot instantiate an interface (no constructor defined).");});c=goog.defineClass.createSealingConstructor_(c,a);a&&goog.inherits(c,a);delete b.constructor;delete b.statics;goog.defineClass.applyProperties_(c.prototype,b);null!=d&&(d instanceof Function?d(c):goog.defineClass.applyProperties_(c,d));return c};
goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES=goog.DEBUG;goog.defineClass.createSealingConstructor_=function(a,b){if(!goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES)return a;var c=!goog.defineClass.isUnsealable_(b),d=function(){var b=a.apply(this,arguments)||this;b[goog.UID_PROPERTY_]=b[goog.UID_PROPERTY_];this.constructor===d&&c&&Object.seal instanceof Function&&Object.seal(b);return b};return d};goog.defineClass.isUnsealable_=function(a){return a&&a.prototype&&a.prototype[goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_]};
goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_="constructor hasOwnProperty isPrototypeOf propertyIsEnumerable toLocaleString toString valueOf".split(" ");goog.defineClass.applyProperties_=function(a,b){for(var c in b)Object.prototype.hasOwnProperty.call(b,c)&&(a[c]=b[c]);for(var d=0;d<goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_.length;d++)c=goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_[d],Object.prototype.hasOwnProperty.call(b,c)&&(a[c]=b[c])};
goog.tagUnsealableClass=function(a){!COMPILED&&goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES&&(a.prototype[goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_]=!0)};goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_="goog_defineClass_legacy_unsealable";
!COMPILED&&goog.DEPENDENCIES_ENABLED&&(goog.inHtmlDocument_=function(){var a=goog.global.document;return null!=a&&"write"in a},goog.isDocumentLoading_=function(){var a=goog.global.document;return a.attachEvent?"complete"!=a.readyState:"loading"==a.readyState},goog.findBasePath_=function(){if(goog.isDef(goog.global.CLOSURE_BASE_PATH)&&goog.isString(goog.global.CLOSURE_BASE_PATH))goog.basePath=goog.global.CLOSURE_BASE_PATH;else if(goog.inHtmlDocument_()){var a=goog.global.document,b=a.currentScript;
a=b?[b]:a.getElementsByTagName("SCRIPT");for(b=a.length-1;0<=b;--b){var c=a[b].src,d=c.lastIndexOf("?");d=-1==d?c.length:d;if("base.js"==c.substr(d-7,7)){goog.basePath=c.substr(0,d-7);break}}}},goog.findBasePath_(),goog.Transpiler=function(){this.requiresTranspilation_=null},goog.Transpiler.prototype.createRequiresTranspilation_=function(){function a(a,b){d?c[a]=!0:b()?c[a]=!1:d=c[a]=!0}function b(a){try{return!!eval(a)}catch(g){return!1}}var c={es3:!1},d=!1,e=goog.global.navigator&&goog.global.navigator.userAgent?
goog.global.navigator.userAgent:"";a("es5",function(){return b("[1,].length==1")});a("es6",function(){var a=e.match(/Edge\/(\d+)(\.\d)*/i);return a&&15>Number(a[1])?!1:b('(()=>{"use strict";class X{constructor(){if(new.target!=String)throw 1;this.x=42}}let q=Reflect.construct(X,[],String);if(q.x!=42||!(q instanceof String))throw 1;for(const a of[2,3]){if(a==2)continue;function f(z={a}){let a=0;return z.a}{function f(){return 0;}}return f()==3}})()')});a("es6-impl",function(){return!0});a("es7",function(){return b("2 ** 2 == 4")});
a("es8",function(){return b("async () => 1, true")});a("es9",function(){return b("({...rest} = {}), true")});a("es_next",function(){return!1});return c},goog.Transpiler.prototype.needsTranspile=function(a,b){if("always"==goog.TRANSPILE)return!0;if("never"==goog.TRANSPILE)return!1;this.requiresTranspilation_||(this.requiresTranspilation_=this.createRequiresTranspilation_());if(a in this.requiresTranspilation_)return this.requiresTranspilation_[a]?!0:!goog.inHtmlDocument_()||"es6"!=b||"noModule"in goog.global.document.createElement("script")?
!1:!0;throw Error("Unknown language mode: "+a);},goog.Transpiler.prototype.transpile=function(a,b){return goog.transpile_(a,b)},goog.transpiler_=new goog.Transpiler,goog.protectScriptTag_=function(a){return a.replace(/<\/(SCRIPT)/ig,"\\x3c/$1")},goog.DebugLoader_=function(){this.dependencies_={};this.idToPath_={};this.written_={};this.loadingDeps_=[];this.depsToLoad_=[];this.paused_=!1;this.factory_=new goog.DependencyFactory(goog.transpiler_);this.deferredCallbacks_={};this.deferredQueue_=[]},goog.DebugLoader_.prototype.bootstrap=
function(a,b){function c(){d&&(goog.global.setTimeout(d,0),d=null)}var d=b;if(a.length){b=[];for(var e=0;e<a.length;e++){var f=this.getPathFromDeps_(a[e]);if(!f)throw Error("Unregonized namespace: "+a[e]);b.push(this.dependencies_[f])}f=goog.require;var g=0;for(e=0;e<a.length;e++)f(a[e]),b[e].onLoad(function(){++g==a.length&&c()})}else c()},goog.DebugLoader_.prototype.loadClosureDeps=function(){this.depsToLoad_.push(this.factory_.createDependency(goog.normalizePath_(goog.basePath+"deps.js"),"deps.js",
[],[],{},!1));this.loadDeps_()},goog.DebugLoader_.prototype.requested=function(a,b){(a=this.getPathFromDeps_(a))&&(b||this.areDepsLoaded_(this.dependencies_[a].requires))&&(b=this.deferredCallbacks_[a])&&(delete this.deferredCallbacks_[a],b())},goog.DebugLoader_.prototype.setDependencyFactory=function(a){this.factory_=a},goog.DebugLoader_.prototype.load_=function(a){if(this.getPathFromDeps_(a)){var b=this,c=[],d=function(a){var e=b.getPathFromDeps_(a);if(!e)throw Error("Bad dependency path or symbol: "+
a);if(!b.written_[e]){b.written_[e]=!0;a=b.dependencies_[e];for(e=0;e<a.requires.length;e++)goog.isProvided_(a.requires[e])||d(a.requires[e]);c.push(a)}};d(a);a=!!this.depsToLoad_.length;this.depsToLoad_=this.depsToLoad_.concat(c);this.paused_||a||this.loadDeps_()}else throw a="goog.require could not find: "+a,goog.logToConsole_(a),Error(a);},goog.DebugLoader_.prototype.loadDeps_=function(){for(var a=this,b=this.paused_;this.depsToLoad_.length&&!b;)(function(){var c=!1,d=a.depsToLoad_.shift(),e=!1;
a.loading_(d);var f={pause:function(){if(c)throw Error("Cannot call pause after the call to load.");b=!0},resume:function(){c?a.resume_():b=!1},loaded:function(){if(e)throw Error("Double call to loaded.");e=!0;a.loaded_(d)},pending:function(){for(var b=[],c=0;c<a.loadingDeps_.length;c++)b.push(a.loadingDeps_[c]);return b},setModuleState:function(a,b){goog.moduleLoaderState_={path:a,type:b,moduleName:"",declareLegacyNamespace:!1}},registerEs6ModuleExports:function(a,b){goog.loadedModules_[a]={exports:b,
type:goog.ModuleType.ES6,moduleId:""}},registerGoogModuleExports:function(a,b){goog.loadedModules_[a]={exports:b,type:goog.ModuleType.GOOG,moduleId:a}},clearModuleState:function(){goog.moduleLoaderState_=null},defer:function(b){if(c)throw Error("Cannot register with defer after the call to load.");a.defer_(d,b)},areDepsLoaded:function(){return a.areDepsLoaded_(d.requires)}};try{d.load(f)}finally{c=!0}})();b&&this.pause_()},goog.DebugLoader_.prototype.pause_=function(){this.paused_=!0},goog.DebugLoader_.prototype.resume_=
function(){this.paused_&&(this.paused_=!1,this.loadDeps_())},goog.DebugLoader_.prototype.loading_=function(a){this.loadingDeps_.push(a)},goog.DebugLoader_.prototype.loaded_=function(a){for(var b=0;b<this.loadingDeps_.length;b++)if(this.loadingDeps_[b]==a){this.loadingDeps_.splice(b,1);break}for(b=0;b<this.deferredQueue_.length;b++)if(this.deferredQueue_[b]==a.path){this.deferredQueue_.splice(b,1);break}if(this.loadingDeps_.length==this.deferredQueue_.length&&!this.depsToLoad_.length)for(;this.deferredQueue_.length;)this.requested(this.deferredQueue_.shift(),
!0);a.loaded()},goog.DebugLoader_.prototype.areDepsLoaded_=function(a){for(var b=0;b<a.length;b++){var c=this.getPathFromDeps_(a[b]);if(!c||!(c in this.deferredCallbacks_||goog.isProvided_(a[b])))return!1}return!0},goog.DebugLoader_.prototype.getPathFromDeps_=function(a){return a in this.idToPath_?this.idToPath_[a]:a in this.dependencies_?a:null},goog.DebugLoader_.prototype.defer_=function(a,b){this.deferredCallbacks_[a.path]=b;this.deferredQueue_.push(a.path)},goog.LoadController=function(){},goog.LoadController.prototype.pause=
function(){},goog.LoadController.prototype.resume=function(){},goog.LoadController.prototype.loaded=function(){},goog.LoadController.prototype.pending=function(){},goog.LoadController.prototype.registerEs6ModuleExports=function(a,b){},goog.LoadController.prototype.setModuleState=function(a,b){},goog.LoadController.prototype.clearModuleState=function(){},goog.LoadController.prototype.defer=function(a){},goog.LoadController.prototype.areDepsLoaded=function(){},goog.Dependency=function(a,b,c,d,e){this.path=
a;this.relativePath=b;this.provides=c;this.requires=d;this.loadFlags=e;this.loaded_=!1;this.loadCallbacks_=[]},goog.Dependency.prototype.onLoad=function(a){this.loaded_?a():this.loadCallbacks_.push(a)},goog.Dependency.prototype.loaded=function(){this.loaded_=!0;var a=this.loadCallbacks_;this.loadCallbacks_=[];for(var b=0;b<a.length;b++)a[b]()},goog.Dependency.defer_=!1,goog.Dependency.callbackMap_={},goog.Dependency.registerCallback_=function(a){var b=Math.random().toString(32);goog.Dependency.callbackMap_[b]=
a;return b},goog.Dependency.unregisterCallback_=function(a){delete goog.Dependency.callbackMap_[a]},goog.Dependency.callback_=function(a,b){if(a in goog.Dependency.callbackMap_){for(var c=goog.Dependency.callbackMap_[a],d=[],e=1;e<arguments.length;e++)d.push(arguments[e]);c.apply(void 0,d)}else throw Error("Callback key "+a+" does not exist (was base.js loaded more than once?).");},goog.Dependency.prototype.load=function(a){if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT(this.path)?
a.loaded():a.pause();else if(goog.inHtmlDocument_()){var b=goog.global.document;if("complete"==b.readyState&&!goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING){if(/\bdeps.js$/.test(this.path)){a.loaded();return}throw Error('Cannot write "'+this.path+'" after document load');}if(!goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING&&goog.isDocumentLoading_()){var c=goog.Dependency.registerCallback_(function(b){goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_&&"complete"!=b.readyState||(goog.Dependency.unregisterCallback_(c),a.loaded())});
b.write('<script src="'+this.path+'" '+(goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_?"onreadystatechange":"onload")+"=\"goog.Dependency.callback_('"+c+'\', this)" type="text/javascript" '+(goog.Dependency.defer_?"defer":"")+">\x3c/script>")}else{var d=b.createElement("script");d.defer=goog.Dependency.defer_;d.async=!1;d.type="text/javascript";var e=goog.getScriptNonce();e&&(d.nonce=e);goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_?(a.pause(),d.onreadystatechange=function(){if("loaded"==d.readyState||"complete"==d.readyState)a.loaded(),
a.resume()}):d.onload=function(){d.onload=null;a.loaded()};d.src=this.path;b.head.appendChild(d)}}else goog.logToConsole_("Cannot use default debug loader outside of HTML documents."),"deps.js"==this.relativePath?(goog.logToConsole_("Consider setting CLOSURE_IMPORT_SCRIPT before loading base.js, or seting CLOSURE_NO_DEPS to true."),a.loaded()):a.pause()},goog.Es6ModuleDependency=function(a,b,c,d,e){goog.Dependency.call(this,a,b,c,d,e)},goog.inherits(goog.Es6ModuleDependency,goog.Dependency),goog.Es6ModuleDependency.prototype.load=
function(a){function b(a,b){b?d.write('<script type="module" crossorigin>'+b+"\x3c/script>"):d.write('<script type="module" crossorigin src="'+a+'">\x3c/script>')}function c(a,b){var c=d.createElement("script");c.defer=!0;c.async=!1;c.type="module";c.setAttribute("crossorigin",!0);var e=goog.getScriptNonce();e&&(c.nonce=e);b?c.textContent=b:c.src=a;d.head.appendChild(c)}if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT(this.path)?a.loaded():a.pause();else if(goog.inHtmlDocument_()){var d=
goog.global.document,e=this;if(goog.isDocumentLoading_()){var f=b;goog.Dependency.defer_=!0}else f=c;var g=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(g);a.setModuleState(e.path,goog.ModuleType.ES6)});f(void 0,'goog.Dependency.callback_("'+g+'")');f(this.path,void 0);var h=goog.Dependency.registerCallback_(function(b){goog.Dependency.unregisterCallback_(h);a.registerEs6ModuleExports(e.path,b)});f(void 0,'import * as m from "'+this.path+'"; goog.Dependency.callback_("'+
h+'", m)');var k=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(k);a.clearModuleState();a.loaded()});f(void 0,'goog.Dependency.callback_("'+k+'")')}else goog.logToConsole_("Cannot use default debug loader outside of HTML documents."),a.pause()},goog.TransformedDependency=function(a,b,c,d,e){goog.Dependency.call(this,a,b,c,d,e);this.contents_=null},goog.inherits(goog.TransformedDependency,goog.Dependency),goog.TransformedDependency.prototype.load=function(a){function b(){e.contents_=
goog.loadFileSync_(e.path);e.contents_&&(e.contents_=e.transform(e.contents_),e.contents_&&(e.contents_+="\n//# sourceURL="+e.path))}function c(){b();if(e.contents_){f&&a.setModuleState(e.path,goog.ModuleType.ES6);try{var c=e.contents_;e.contents_=null;goog.globalEval(c)}finally{f&&a.clearModuleState()}f&&goog.global.$jscomp.require.ensure([e.path],function(){a.registerEs6ModuleExports(e.path,goog.global.$jscomp.require(e.path))});a.loaded()}}function d(){var a=goog.global.document,b=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(b);
c()});a.write('<script type="text/javascript">'+goog.protectScriptTag_('goog.Dependency.callback_("'+b+'");')+"\x3c/script>")}var e=this;if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)b(),this.contents_&&goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT("",this.contents_)?(this.contents_=null,a.loaded()):a.pause();else{var f=this.loadFlags.module==goog.ModuleType.ES6;if(1<a.pending().length&&goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_||goog.Dependency.defer_&&goog.isDocumentLoading_())a.defer(function(){c()});else if(f&&goog.inHtmlDocument_()&&
goog.isDocumentLoading_()){goog.Dependency.defer_=!0;var g=goog.global.document;a.pause();var h=g.onreadystatechange;g.onreadystatechange=function(){if(g.attachEvent?"complete"==g.readyState:"interactive"==g.readyState)g.onreadystatechange=h,c(),a.resume();goog.isFunction(h)&&h.apply(void 0,arguments)}}else!goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_&&goog.inHtmlDocument_()&&goog.isDocumentLoading_()?d():c()}},goog.TransformedDependency.prototype.transform=function(a){},goog.TranspiledDependency=function(a,b,c,
d,e,f){goog.TransformedDependency.call(this,a,b,c,d,e);this.transpiler=f},goog.inherits(goog.TranspiledDependency,goog.TransformedDependency),goog.TranspiledDependency.prototype.transform=function(a){return this.transpiler.transpile(a,this.path)},goog.GoogModuleDependency=function(a,b,c,d,e,f,g){goog.TransformedDependency.call(this,a,b,c,d,e);this.needsTranspile_=f;this.transpiler_=g},goog.inherits(goog.GoogModuleDependency,goog.TransformedDependency),goog.GoogModuleDependency.prototype.transform=
function(a){this.needsTranspile_&&(a=this.transpiler_.transpile(a,this.path));return goog.LOAD_MODULE_USING_EVAL&&goog.isDef(goog.global.JSON)?"goog.loadModule("+goog.global.JSON.stringify(a+"\n//# sourceURL="+this.path+"\n")+', "'+this.path+'");':'goog.loadModule(function(exports) {"use strict";'+a+'\n;return exports}, "'+this.path+'");\n//# sourceURL='+this.path+"\n"},goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_=!(goog.global.atob||!goog.global.document||!goog.global.document.all),goog.DebugLoader_.prototype.addDependency=
function(a,b,c,d){b=b||[];a=a.replace(/\\/g,"/");var e=goog.normalizePath_(goog.basePath+a);d&&"boolean"!==typeof d||(d=d?{module:goog.ModuleType.GOOG}:{});c=this.factory_.createDependency(e,a,b,c,d,goog.transpiler_.needsTranspile(d.lang||"es3",d.module));this.dependencies_[e]=c;for(c=0;c<b.length;c++)this.idToPath_[b[c]]=e;this.idToPath_[a]=e},goog.DependencyFactory=function(a){this.transpiler=a},goog.DependencyFactory.prototype.createDependency=function(a,b,c,d,e,f){return e.module==goog.ModuleType.GOOG?
new goog.GoogModuleDependency(a,b,c,d,e,f,this.transpiler):f?new goog.TranspiledDependency(a,b,c,d,e,this.transpiler):e.module==goog.ModuleType.ES6?new goog.Es6ModuleDependency(a,b,c,d,e):new goog.Dependency(a,b,c,d,e)},goog.debugLoader_=new goog.DebugLoader_,goog.loadClosureDeps=function(){goog.debugLoader_.loadClosureDeps()},goog.setDependencyFactory=function(a){goog.debugLoader_.setDependencyFactory(a)},goog.global.CLOSURE_NO_DEPS||goog.debugLoader_.loadClosureDeps(),goog.bootstrap=function(a,
b){goog.debugLoader_.bootstrap(a,b)});var sre={Variables:function(){}};sre.Variables.VERSION="2.2.2";sre.Variables.LOCALES=["en","es"];sre.Variables.mathjaxVersion="2.7.4";sre.Variables.url="https://cdn.jsdelivr.net/npm/speech-rule-engine@"+sre.Variables.VERSION+"/lib/mathmaps";sre.Variables.WGXpath="https://cdnjs.cloudflare.com/ajax/libs/mathjax/"+sre.Variables.mathjaxVersion+"/extensions/a11y/wgxpath.install.js";sre.SystemExternal=function(){};sre.SystemExternal.require=function(a){return"undefined"!==typeof process&&"undefined"!==typeof require?require(a):null};sre.SystemExternal.documentSupported=function(){return"undefined"!=typeof document};sre.SystemExternal.process=sre.SystemExternal.require("process");sre.SystemExternal.xmldom=sre.SystemExternal.documentSupported()?window:sre.SystemExternal.require("xmldom-sre");
sre.SystemExternal.document=sre.SystemExternal.documentSupported()?document:(new sre.SystemExternal.xmldom.DOMImplementation).createDocument("","",0);sre.SystemExternal.xpath=sre.SystemExternal.documentSupported()?document:function(){var a={document:{}};sre.SystemExternal.require("wicked-good-xpath").install(a);a.document.XPathResult=a.XPathResult;return a.document}();sre.SystemExternal.commander=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("commander");
sre.SystemExternal.fs=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("fs");sre.SystemExternal.xm=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("xml-mapping");sre.SystemExternal.url=sre.Variables.url;sre.SystemExternal.jsonPath=function(){return(sre.SystemExternal.process&&"undefined"!==typeof global?sre.SystemExternal.process.env.SRE_JSON_PATH||global.SRE_JSON_PATH||sre.SystemExternal.process.cwd():sre.SystemExternal.url)+"/"}();
sre.SystemExternal.WGXpath=sre.Variables.WGXpath;sre.SystemExternal.wgxpath=null;sre.BrowserUtil={};sre.BrowserUtil.detectIE=function(){if(!("undefined"!==typeof window&&"ActiveXObject"in window&&"clipboardData"in window))return!1;sre.BrowserUtil.loadMapsForIE_();sre.BrowserUtil.loadWGXpath_();return!0};sre.BrowserUtil.detectEdge=function(){if(!("undefined"!==typeof window&&"MSGestureEvent"in window&&"chrome"in window&&null==window.chrome.loadTimes))return!1;document.evaluate=null;sre.BrowserUtil.loadWGXpath_(!0);return!0};sre.BrowserUtil.mapsForIE=null;
sre.BrowserUtil.loadWGXpath_=function(a){sre.BrowserUtil.loadScript(sre.SystemExternal.WGXpath);sre.BrowserUtil.installWGXpath_(a)};
sre.BrowserUtil.installWGXpath_=function(a,b){var c=b||1;"undefined"===typeof wgxpath&&10>c?setTimeout(function(){sre.BrowserUtil.installWGXpath_(a,c++)},200):10<=c||(sre.SystemExternal.wgxpath=wgxpath,a?sre.SystemExternal.wgxpath.install({document:document}):sre.SystemExternal.wgxpath.install(),sre.XpathUtil.xpathEvaluate=document.evaluate,sre.XpathUtil.xpathResult=XPathResult,sre.XpathUtil.createNSResolver=document.createNSResolver)};
sre.BrowserUtil.loadMapsForIE_=function(){sre.BrowserUtil.loadScript(sre.SystemExternal.jsonPath+"mathmaps_ie.js")};sre.BrowserUtil.loadScript=function(a){var b=sre.SystemExternal.document.createElement("script");b.type="text/javascript";b.src=a;sre.SystemExternal.document.head?sre.SystemExternal.document.head.appendChild(b):sre.SystemExternal.document.body.appendChild(b)};sre.DynamicProperties=function(a,b){this.properties_=a;this.order_=b||Object.keys(a)};sre.DynamicProperties.prototype.getProperties=function(){return this.properties_};sre.DynamicProperties.prototype.getOrder=function(){return this.order_};sre.DynamicProperties.prototype.getAxes=function(){return this.order_};sre.DynamicProperties.prototype.getProperty=function(a){return this.properties_[a]};sre.DynamicProperties.prototype.updateProperties=function(a){this.properties_=a};
sre.DynamicProperties.prototype.allProperties=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(this.getProperty(b))},this));return a};sre.DynamicProperties.prototype.toString=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(b+": "+this.getProperty(b).toString())},this));return a.join("\n")};
sre.DynamicCstr=function(a,b){this.components_=a;var c={},d;for(d in a){var e=a[d];c[d]=[e];sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().add(d,e)}sre.DynamicProperties.call(this,c,b)};goog.inherits(sre.DynamicCstr,sre.DynamicProperties);sre.DynamicCstr.prototype.getComponents=function(){return this.components_};sre.DynamicCstr.prototype.getValue=function(a){return this.components_[a]};
sre.DynamicCstr.prototype.getValues=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(this.getValue(b))},this));return a};sre.DynamicCstr.prototype.toString=function(){return this.getValues().join(".")};sre.DynamicCstr.prototype.equal=function(a){var b=a.getAxes();if(this.order_.length!==b.length)return!1;for(var c=0,d;d=b[c];c++){var e=this.getValue(d);if(!e||a.getValue(d)!==e)return!1}return!0};
sre.DynamicCstr.Axis={DOMAIN:"domain",STYLE:"style",LOCALE:"locale",TOPIC:"topic",MODALITY:"modality"};sre.DynamicCstr.Values_=function(){this.axisToValues=sre.DynamicCstr.Values_.makeAxisValueObject_()};goog.addSingletonGetter(sre.DynamicCstr.Values_);sre.DynamicCstr.Values_.prototype.add=function(a,b){this.axisToValues[a][b]=!0};sre.DynamicCstr.Values_.prototype.get=function(){var a={},b=sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().axisToValues,c;for(c in b)a[c]=Object.keys(b[c]);return a};
sre.DynamicCstr.Values_.makeAxisValueObject_=function(){var a={},b;for(b in sre.DynamicCstr.Axis)a[sre.DynamicCstr.Axis[b]]={};return a};sre.DynamicCstr.getAxisValues=function(){return sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().get()};sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER=[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE,sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN,sre.DynamicCstr.Axis.STYLE,sre.DynamicCstr.Axis.TOPIC,sre.DynamicCstr.Axis.MODALITY];sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE="default";sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES={};
sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]="en";sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.STYLE]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.TOPIC]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.MODALITY]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.Parser=function(a){this.order_=a};
sre.DynamicCstr.Parser.prototype.parse=function(a){a=a.split(".");var b={};if(a.length>this.order_.length)throw Error("Invalid dynamic constraint: "+b);for(var c=0,d;d=this.order_[c],a.length;c++){var e=a.shift();b[d]=e}return new sre.DynamicCstr(b,this.order_.slice(0,c))};sre.DynamicCstr.Comparator=function(){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.getReference=function(){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.setReference=function(a,b){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.match=function(a){};
sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.compare=function(a,b){};sre.DynamicCstr.DefaultComparator=function(a,b){this.reference_=a;this.fallback_=b||new sre.DynamicProperties(a.getProperties(),a.getOrder());this.order_=this.reference_.getOrder()};sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.getReference=function(){return this.reference_};
sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.setReference=function(a,b){this.reference_=a;this.fallback_=b||new sre.DynamicProperties(a.getProperties(),a.getOrder());this.order_=this.reference_.getOrder()};sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.match=function(a){var b=a.getAxes();return b.length===this.reference_.getAxes().length&&b.every(goog.bind(function(b){var c=a.getValue(b);return c===this.reference_.getValue(b)||-1!==this.fallback_.getProperty(b).indexOf(c)},this))};
sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.compare=function(a,b){for(var c=!1,d=0,e;e=this.order_[d];d++){var f=a.getValue(e),g=b.getValue(e);if(!c){var h=this.reference_.getValue(e);if(h===f&&h!==g)return-1;if(h===g&&h!==f)return 1;if(h===f&&h===g)continue;h!==f&&h!==g&&(c=!0)}e=this.fallback_.getProperty(e);f=e.indexOf(f);g=e.indexOf(g);if(f<g)return-1;if(g<f)return 1}return 0};
sre.DynamicProperties.create=function(a){for(var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER,c={},d=Array.prototype.slice.call(arguments,0),e=0,f=d.length,g=b.length;e<f&&e<g;e++)c[b[e]]=d[e];return new sre.DynamicProperties(c)};sre.DynamicCstr.create=function(a){for(var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER,c={},d=Array.prototype.slice.call(arguments,0),e=0,f=d.length,g=b.length;e<f&&e<g;e++)c[b[e]]=d[e];return new sre.DynamicCstr(c)};
sre.DynamicCstr.defaultCstr=function(){return sre.DynamicCstr.create.apply(null,sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER.map(function(a){return sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[a]}))};sre.DynamicCstr.validOrder=function(a){var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER.slice();return a.every(function(a){a=b.indexOf(a);return-1!==a&&b.splice(a,1)})};sre.Engine=function(){this.alternativeHost=this.activeHost=null;this.evaluator=sre.Engine.defaultEvaluator;this.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.defaultCstr();this.comparator=null;this.domain=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN];this.style="short";this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE];this.walker="Syntax";this.semantics=!0;this.mode=sre.Engine.Mode.SYNC;this.speech=sre.Engine.Speech.SHALLOW;this.structure=!1;this.ruleSets=[];this.cache=!0;this.markup=
sre.Engine.Markup.NONE;this.isEdge=this.isIE=this.strict=!1;this.setupTests_=[]};goog.addSingletonGetter(sre.Engine);sre.Engine.personalityProps={PITCH:"pitch",RATE:"rate",VOLUME:"volume",PAUSE:"pause"};sre.Engine.Mode={SYNC:"sync",ASYNC:"async",HTTP:"http"};sre.Engine.Speech={NONE:"none",SHALLOW:"shallow",DEEP:"deep"};sre.Engine.Markup={NONE:"none",SSML:"ssml",ACSS:"acss",SABLE:"sable",VOICEXML:"voicexml"};sre.Engine.registerTest=function(a){sre.Engine.getInstance().setupTests_.push(a)};
sre.Engine.isReady=function(){return sre.Engine.getInstance().setupTests_.every(function(a){return a()})};sre.Engine.prototype.setupBrowsers=function(){this.isIE=sre.BrowserUtil.detectIE();this.isEdge=sre.BrowserUtil.detectEdge()};sre.Engine.prototype.getAxisValues=function(){return sre.DynamicCstr.getAxisValues()};sre.Engine.defaultEvaluator=function(a,b){return a};sre.AudioUtil={};sre.AudioUtil.mergePause=function(a,b,c){return a?{pause:(c||function(a,b){return a+b}).call(null,a.pause,b.pause)}:b};sre.AudioUtil.mergeMarkup=function(a,b){delete a.open;b.close.forEach(function(b){delete a[b]});b.open.forEach(function(c){a[c]=b[c]});var c=Object.keys(a);a.open=c};
sre.AudioUtil.sortClose=function(a,b){if(1>=a.length)return a;for(var c=[],d=0,e;e=b[d],a.length;d++)e.close&&e.close.length&&e.close.forEach(function(b){var d=a.indexOf(b);-1!==d&&(c.unshift(b),a.splice(d,1))});return c};sre.AudioUtil.PersonalityRanges_={};sre.AudioUtil.LastOpen_=[];
sre.AudioUtil.personalityMarkup=function(a){sre.AudioUtil.PersonalityRanges_={};sre.AudioUtil.LastOpen_=[];for(var b=[],c={},d=0,e;e=a[d];d++){var f=null,g=e.descriptionString();e=e.personality;void 0!==e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]&&(f={},f[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]=e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE],delete e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]);e=sre.AudioUtil.personalityDiff_(e,c);sre.AudioUtil.appendMarkup_(b,g,e,f,!0)}return b};
sre.AudioUtil.isMarkupElement=function(a){return"object"===typeof a&&a.open};sre.AudioUtil.isPauseElement=function(a){return"object"===typeof a&&1===Object.keys(a).length&&Object.keys(a)[0]===sre.Engine.personalityProps.PAUSE};sre.AudioUtil.isStringElement=function(a){return"object"===typeof a&&1===Object.keys(a).length&&"string"===Object.keys(a)[0]};
sre.AudioUtil.appendMarkup_=function(a,b,c,d,e){if(e){if((e=a[a.length-1])&&!b&&d&&sre.AudioUtil.isPauseElement(e)){var f=sre.Engine.personalityProps.PAUSE;e[f]+=d[f];d=null}e&&b&&0===Object.keys(c).length&&sre.AudioUtil.isStringElement(e)&&(e.string+=" "+b,b="")}0!==Object.keys(c).length&&a.push(c);b&&a.push({string:b});d&&a.push(d)};
sre.AudioUtil.personalityDiff_=function(a,b){if(!b)return a;var c={};for(h in sre.Engine.personalityProps){var d=sre.Engine.personalityProps[h],e=a[d],f=b[d];if(!(!e&&!f||e&&f&&e===f)){var g=e||0;sre.AudioUtil.isMarkupElement(c)||(c.open=[],c.close=[]);e||c.close.push(d);f||c.open.push(d);f&&e&&(c.close.push(d),c.open.push(d));b[d]=g;c[d]=g;sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d]?sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d].push(g):sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d]=[g]}}if(sre.AudioUtil.isMarkupElement(c)){for(a=
c.close.slice();0<a.length;){var h=sre.AudioUtil.LastOpen_.pop();d=sre.BaseUtil.setdifference(h,a);a=sre.BaseUtil.setdifference(a,h);h=d;if(0===a.length)0!==h.length&&sre.AudioUtil.LastOpen_.push(h);else if(0!==h.length)for(c.close=c.close.concat(h),c.open=c.open.concat(h),d=0;e=h[d];d++)c[e]=b[e]}sre.AudioUtil.LastOpen_.push(c.open)}return c};sre.AudioRenderer=function(){};sre.AudioRenderer.prototype.setSeparator=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.getSeparator=function(){};sre.AudioRenderer.prototype.markup=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.error=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.merge=function(a){};sre.AbstractAudioRenderer=function(){this.separator_=" "};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.setSeparator=function(a){this.separator_=a};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.getSeparator=function(){return this.separator_};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.markup=goog.abstractMethod;sre.AbstractAudioRenderer.prototype.error=function(a){return null};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.merge=function(a){return a.join(" ")};sre.MarkupRenderer=function(){sre.AbstractAudioRenderer.call(this);this.scaleFunction_=null};goog.inherits(sre.MarkupRenderer,sre.AbstractAudioRenderer);sre.MarkupRenderer.prototype.setScaleFunction=function(a,b,c,d,e){var f=e||0;this.scaleFunction_=function(e){e=(e-a)/(b-a);return+(Math.round(c*(1-e)+d*e+"e+"+f)+"e-"+f)}};sre.MarkupRenderer.prototype.applyScaleFunction=function(a){return this.scaleFunction_?this.scaleFunction_(a):a};sre.MarkupRenderer.prototype.pause=goog.abstractMethod;
sre.MarkupRenderer.prototype.prosodyElement=goog.abstractMethod;sre.AcssRenderer=function(){sre.MarkupRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.AcssRenderer,sre.MarkupRenderer);
sre.AcssRenderer.prototype.markup=function(a){this.setScaleFunction(-2,2,0,10,0);a=sre.AudioUtil.personalityMarkup(a);for(var b=[],c={open:[]},d=null,e=!1,f=0,g;g=a[f];f++)if(sre.AudioUtil.isMarkupElement(g))sre.AudioUtil.mergeMarkup(c,g);else if(sre.AudioUtil.isPauseElement(g))e&&(d=sre.AudioUtil.mergePause(d,g,Math.max));else{g='"'+g.string+'"';e=!0;d&&(b.push(this.pause(d)),d=null);var h=this.prosody_(c);b.push(h?"(text ("+h+") "+g+")":g)}return"(exp "+b.join(this.getSeparator())+")"};
sre.AcssRenderer.prototype.merge=function(a){return"(exp "+a.map(function(a){return a.replace(/^\(exp /,"").replace(/\)$/,"")}).join(" ")+")"};sre.AcssRenderer.prototype.error=function(a){return'(error "'+a+'")'};sre.AcssRenderer.prototype.prosody_=function(a){for(var b=a.open,c=[],d=0,e;e=b[d];d++)c.push(this.prosodyElement(e,a[e]));return c.join(" ")};
sre.AcssRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);switch(a){case sre.Engine.personalityProps.RATE:return"(richness . "+b+")";case sre.Engine.personalityProps.PITCH:return"(average-pitch . "+b+")";case sre.Engine.personalityProps.VOLUME:return"(stress . "+b+")"}return"(value . "+b+")"};sre.AcssRenderer.prototype.pause=function(a){return"(pause . "+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+")"};sre.XmlRenderer=function(){sre.MarkupRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.XmlRenderer,sre.MarkupRenderer);
sre.XmlRenderer.prototype.markup=function(a){this.setScaleFunction(-2,2,-100,100,2);a=sre.AudioUtil.personalityMarkup(a);for(var b=[],c=[],d=0,e;e=a[d];d++)if(e.string)b.push(e.string);else if(sre.AudioUtil.isPauseElement(e))b.push(this.pause(e));else{if(e.close.length)for(var f=0;f<e.close.length;f++){var g=c.pop();if(-1===e.close.indexOf(g))throw Error("Unknown closing markup element: "+g);b.push(this.closeTag(g))}e.open.length&&sre.AudioUtil.sortClose(e.open.slice(),a.slice(d+1)).forEach(goog.bind(function(a){b.push(this.prosodyElement(a,
e[a]));c.push(a)},this))}return b.join(this.getSeparator())};sre.XmlRenderer.prototype.closeTag=goog.abstractMethod;sre.SableRenderer=function(){sre.XmlRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.SableRenderer,sre.XmlRenderer);sre.SableRenderer.prototype.pause=function(a){return'<BREAK MSEC="'+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+'"/>'};
sre.SableRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);switch(a){case sre.Engine.personalityProps.PITCH:return'<PITCH BASE="'+b+'%">';case sre.Engine.personalityProps.RATE:return'<RATE SPEED="'+b+'%">';case sre.Engine.personalityProps.VOLUME:return'<VOLUME LEVEL="'+b+'%">';default:return"<"+a.toUpperCase()+' VALUE="'+b+'">'}};sre.SableRenderer.prototype.closeTag=function(a){return"</"+a.toUpperCase()+">"};sre.SsmlRenderer=function(){sre.XmlRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.SsmlRenderer,sre.XmlRenderer);sre.SsmlRenderer.prototype.pause=function(a){return'<BREAK TIME="'+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+'ms"/>'};sre.SsmlRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);b=0>b?b.toString():"+"+b;return"<PROSODY "+a.toUpperCase()+'="'+b+(a===sre.Engine.personalityProps.VOLUME?">":'%">')};sre.SsmlRenderer.prototype.closeTag=function(a){return"</PROSODY>"};sre.BaseUtil={};sre.BaseUtil.removeEmpty=function(a){return a.filter(function(a){return a})};sre.BaseUtil.interleaveLists=function(a,b){for(var c=[];a.length||b.length;)a.length&&c.push(a.shift()),b.length&&c.push(b.shift());return c};sre.BaseUtil.setdifference=function(a,b){return a?b?a.filter(function(a){return 0>b.indexOf(a)}):a:[]};sre.BaseUtil.union=function(a,b){return a&&b?a.concat(sre.BaseUtil.setdifference(b,a)):a||b||[]};sre.BaseUtil.makePath=function(a){return a.match("/$")?a:a+"/"};sre.StringRenderer=function(){sre.AbstractAudioRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.StringRenderer,sre.AbstractAudioRenderer);sre.StringRenderer.prototype.markup=function(a){return sre.BaseUtil.removeEmpty(a.map(function(a){return a.descriptionString()})).join(this.getSeparator())};sre.AuralRendering=function(){};goog.addSingletonGetter(sre.AuralRendering);sre.AuralRendering.prototype.setSeparator=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];b&&b.setSeparator(a)};sre.AuralRendering.prototype.getSeparator=function(){var a=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return a?a.getSeparator():""};
sre.AuralRendering.prototype.markup=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.markup(a):""};sre.AuralRendering.prototype.merge=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.merge(a):a.join()};sre.AuralRendering.prototype.error=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.error(a):""};
sre.AuralRendering.registerRenderer=function(a,b){sre.AuralRendering.rendererMapping_[a]=b};sre.AuralRendering.rendererMapping_={};sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.NONE,new sre.StringRenderer);sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.ACSS,new sre.AcssRenderer);sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.SABLE,new sre.SableRenderer);sre.AuralRendering.xmlInstance=new sre.SsmlRenderer;sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.VOICEXML,sre.AuralRendering.xmlInstance);
sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.SSML,sre.AuralRendering.xmlInstance);sre.Debugger=function(){this.isActive_=!1;this.outputFunction_=console.log;this.stream_=null};goog.addSingletonGetter(sre.Debugger);sre.Debugger.prototype.init=function(a){a&&this.startDebugFile_(a);this.isActive_=!0};
sre.Debugger.prototype.startDebugFile_=function(a){this.stream_=sre.SystemExternal.fs.createWriteStream(a);this.outputFunction_=goog.bind(function(a){var b=Array.prototype.slice.call(arguments,0);this.stream_.write(b.join(" "));this.stream_.write("\n")},this);this.stream_.on("error",goog.bind(function(a){console.log("Invalid log file. Debug information sent to console.");this.outputFunction_=console.log},this));this.stream_.on("finish",function(){console.log("Finalizing debug file.")})};
sre.Debugger.prototype.output_=function(a){this.outputFunction_.apply(console.log===this.outputFunction_?console:this.outputFunction_,["Speech Rule Engine Debugger:"].concat(a))};sre.Debugger.prototype.output=function(a){this.isActive_&&this.output_(Array.prototype.slice.call(arguments,0))};sre.Debugger.prototype.generateOutput=function(a){this.isActive_&&this.output_(a.apply(a,[]))};sre.Debugger.prototype.exit=function(a){this.isActive_&&this.stream_&&this.stream_.end("","",a||function(){})};sre.XpathUtil={};sre.XpathUtil.xpathSupported=function(){return"undefined"==typeof XPathResult?!1:!0};sre.XpathUtil.currentDocument=null;sre.XpathUtil.xpathEvaluate=sre.XpathUtil.xpathSupported()?document.evaluate:sre.SystemExternal.xpath.evaluate;sre.XpathUtil.xpathResult=sre.XpathUtil.xpathSupported()?XPathResult:sre.SystemExternal.xpath.XPathResult;sre.XpathUtil.createNSResolver=sre.XpathUtil.xpathSupported()?document.createNSResolver:sre.SystemExternal.xpath.createNSResolver;
sre.XpathUtil.nameSpaces_={xhtml:"http://www.w3.org/1999/xhtml",mathml:"http://www.w3.org/1998/Math/MathML",svg:"http://www.w3.org/2000/svg"};sre.XpathUtil.resolveNameSpace=function(a){return sre.XpathUtil.nameSpaces_[a]||null};sre.XpathUtil.resolver_=function(){this.lookupNamespaceURI=sre.XpathUtil.resolveNameSpace};
sre.XpathUtil.evaluateXpath_=function(a,b,c){var d=sre.Engine.getInstance();return d.mode!==sre.Engine.Mode.HTTP||d.isIE||d.isEdge?sre.XpathUtil.xpathEvaluate(a,b,new sre.XpathUtil.resolver_,c,null):sre.XpathUtil.currentDocument.evaluate(a,b,sre.XpathUtil.resolveNameSpace,c,null)};sre.XpathUtil.evalXPath=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.ORDERED_NODE_ITERATOR_TYPE)}catch(d){return[]}a=[];for(b=c.iterateNext();b;b=c.iterateNext())a.push(b);return a};
sre.XpathUtil.getLeafNodes=function(a){return sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[count(*)=0]",a)};sre.XpathUtil.evaluateBoolean=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.BOOLEAN_TYPE)}catch(d){return!1}return c.booleanValue};sre.XpathUtil.evaluateString=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.STRING_TYPE)}catch(d){return""}return c.stringValue};sre.DomUtil={};sre.DomUtil.toArray=function(a){for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++)b.push(a[c]);return b};sre.DomUtil.trimInput_=function(a){a=a.replace(/&nbsp;/g," ");return a.replace(/>\s+</g,"><").trim()};sre.DomUtil.XML_ENTITIES={"&lt;":!0,"&gt;":!0,"&amp;":!0,"&quot;":!0,"&apos;":!0};
sre.DomUtil.parseInput=function(a,b){b=b||Error;var c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser;a=sre.DomUtil.trimInput_(a);var d=!!a.match(/&(?!lt|gt|amp|quot|apos)\w+;/g);if(!a)throw new b("Empty input!");try{var e=c.parseFromString(a,d?"text/html":"text/xml");return sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP?(sre.XpathUtil.currentDocument=e,d?e.body.childNodes[0]:e.documentElement):e.documentElement}catch(f){throw new b("Illegal input: "+f.message);}};
sre.DomUtil.NodeType={ELEMENT_NODE:1,ATTRIBUTE_NODE:2,TEXT_NODE:3,CDATA_SECTION_NODE:4,ENTITY_REFERENCE_NODE:5,ENTITY_NODE:6,PROCESSING_INSTRUCTION_NODE:7,COMMENT_NODE:8,DOCUMENT_NODE:9,DOCUMENT_TYPE_NODE:10,DOCUMENT_FRAGMENT_NODE:11,NOTATION_NODE:12};sre.DomUtil.replaceNode=function(a,b){a.parentNode&&(a.parentNode.insertBefore(b,a),a.parentNode.removeChild(a))};sre.DomUtil.createElement=function(a){return sre.SystemExternal.document.createElement(a)};sre.DomUtil.createTextNode=function(a){return sre.SystemExternal.document.createTextNode(a)};
sre.DomUtil.formatXml=function(a){var b=/(>)(<)(\/*)/g;a=a.replace(b,"$1\r\n$2$3");b=/(>)(.+)(<c)/g;a=a.replace(b,"$1\r\n$2\r\n$3");var c="",d="";a.split("\r\n").forEach(function(a){a.match(/.+<\/\w[^>]*>$/)?c+=d+a+"\r\n":a.match(/^<\/\w/)?d&&(d=d.slice(2),c+=d+a+"\r\n"):a.match(/^<\w[^>]*[^\/]>.*$/)?(c+=d+a+"\r\n",d+="  "):c+=d+a+"\r\n"});return c};sre.DomUtil.dataAttribute=function(a){a.match(/^data-/)&&(a=a.substr(5));return a.replace(/-([a-z])/g,function(a,c){return c.toUpperCase()})};
sre.DomUtil.getDataAttribute=function(a,b){return a.dataset?a.dataset[sre.DomUtil.dataAttribute(b)]:a.getAttribute(b)};sre.DomUtil.querySelectorAllByAttr=function(a,b){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll("["+b+"]")):sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[@"+b+"]",a)};sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue=function(a,b,c){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll("["+b+'="'+c+'"]')):sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[@"+b+'="'+c+'"]',a)};
sre.DomUtil.querySelectorAll=function(a,b){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll(b)):sre.XpathUtil.evalXPath(".//"+b,a)};sre.DomUtil.tagName=function(a){return a.tagName.toUpperCase()};sre.EnrichCase=function(){};sre.EnrichCase.prototype.getMathml=function(){};sre.AbstractEnrichCase=function(a){this.semantic=a};sre.AbstractEnrichCase.prototype.getMathml=goog.abstractMethod;sre.AbstractEnrichCase.test=goog.abstractMethod;sre.EnrichCaseFactory=function(){};sre.EnrichCaseFactory.getEmbellishedCase=function(a){return new sre.EnrichCaseFactory.embellishedCase(a)};sre.EnrichCaseFactory.cases=[];sre.EnrichCaseFactory.getCase=function(a){for(var b=0,c;c=sre.EnrichCaseFactory.cases[b];b++)if(c.test(a))return new c.constr(a);return null};sre.SemanticUtil=function(){};sre.SemanticUtil.objectsToKeys=function(a){a=Array.prototype.slice.call(arguments,0);var b=[];return b.concat.apply(b,a.map(Object.keys))};sre.SemanticUtil.objectsToValues=function(a){a=Array.prototype.slice.call(arguments,0);var b=[];a.forEach(function(a){for(var c in a)b.push(a[c])});return b};
sre.SemanticUtil.unicodeToNumber=function(a){if(!a||2<a.length)return null;if(2==a.length){var b=a.charCodeAt(0);a=a.charCodeAt(1);return 55296<=b&&56319>=b&&!isNaN(a)?1024*(b-55296)+(a-56320)+65536:null}return a.charCodeAt(0)};sre.SemanticUtil.numberToUnicode=function(a){return 65536>a?String.fromCharCode(a):String.fromCharCode((a-65536)/1024+55296,(a-65536)%1024+56320)};
sre.SemanticUtil.splitUnicode=function(a){a=a.split("");for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++)"\ud800"<=d&&"\udbff">=d&&a[c+1]?b.push(d+a[++c]):b.push(d);return b};sre.SemanticUtil.LEAFTAGS=["MO","MI","MN","MTEXT","MS"];sre.SemanticUtil.IGNORETAGS="MERROR MPHANTOM MSPACE MALIGNGROUP MALIGNMARK MPRESCRIPTS ANNOTATION ANNOTATION-XML".split(" ");sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS="MATH MROW MPADDED MACTION NONE MSTYLE SEMANTICS".split(" ");sre.SemanticUtil.hasMathTag=function(a){return!!a&&"MATH"===sre.DomUtil.tagName(a)};
sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag=function(a){return!!a&&-1!==sre.SemanticUtil.IGNORETAGS.indexOf(sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticUtil.hasEmptyTag=function(a){return!!a&&-1!==sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS.indexOf(sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticUtil.purgeNodes=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++){var e=sre.DomUtil.tagName(d);-1!=sre.SemanticUtil.IGNORETAGS.indexOf(e)||-1!=sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS.indexOf(e)&&0==d.childNodes.length||b.push(d)}return b};
sre.SemanticUtil.isZeroLength=function(a){return a?-1!=="negativeveryverythinmathspace negativeverythinmathspace negativethinmathspace negativemediummathspace negativethickmathspace negativeverythickmathspace negativeveryverythickmathspace".split(" ").indexOf(a)?!0:(a=a.match(/[0-9\.]+/))?0===parseFloat(a)?!0:!1:!1:!1};sre.SemanticAttr=function(){this.generalPunctuations='!"#%&:;?@\\\u00a1\u00a7\u00b6\u00bf\u2017\u2020\u2021\u2022\u2023\u2024\u2025\u2027\u2030\u2031\u2038\u203b\u203c\u203d\u203e\u2041\u2042\u2043\u2047\u2048\u2049\u204b\u204c\u204d\u204e\u204f\u2050\u2051\u2053\u2055\u2056\u2058\u2059\u205a\u205b\u205c\u205d\u205e\ufe10\ufe13\ufe14\ufe15\ufe16\ufe30\ufe45\ufe46\ufe49\ufe4a\ufe4b\ufe4c\ufe50\ufe54\ufe55\ufe56\ufe57\ufe5f\ufe60\ufe61\ufe68\ufe6a\ufe6b\uff01\uff02\uff03\uff05\uff06\uff07\uff0a\uff0c\uff0f\uff1a\uff1b\uff1f\uff20\uff3c'.split("");
this.invisibleComma_=sre.SemanticUtil.numberToUnicode(8291);this.commas=[",",this.invisibleComma_];this.ellipses="\u2026\u22ee\u22ef\u22f0\u22f1\ufe19".split("");this.fullStops=[".","\ufe52","\uff0e"];this.dashes="\u2012\u2013\u2014\u2015\u301c\ufe31\ufe32\ufe58".split("");this.primes="'\u2032\u2033\u2034\u2035\u2036\u2037\u2057".split("");this.openClosePairs={"(":")","[":"]","{":"}","\u2045":"\u2046","\u2329":"\u232a","\u2768":"\u2769","\u276a":"\u276b","\u276c":"\u276d","\u276e":"\u276f","\u2770":"\u2771",
"\u2772":"\u2773","\u2774":"\u2775","\u27c5":"\u27c6","\u27e6":"\u27e7","\u27e8":"\u27e9","\u27ea":"\u27eb","\u27ec":"\u27ed","\u27ee":"\u27ef","\u2983":"\u2984","\u2985":"\u2986","\u2987":"\u2988","\u2989":"\u298a","\u298b":"\u298c","\u298d":"\u298e","\u298f":"\u2990","\u2991":"\u2992","\u2993":"\u2994","\u2995":"\u2996","\u2997":"\u2998","\u29d8":"\u29d9","\u29da":"\u29db","\u29fc":"\u29fd","\u2e22":"\u2e23","\u2e24":"\u2e25","\u2e26":"\u2e27","\u2e28":"\u2e29","\u3008":"\u3009","\u300a":"\u300b",
"\u300c":"\u300d","\u300e":"\u300f","\u3010":"\u3011","\u3014":"\u3015","\u3016":"\u3017","\u3018":"\u3019","\u301a":"\u301b","\u301d":"\u301e","\ufd3e":"\ufd3f","\ufe17":"\ufe18","\ufe59":"\ufe5a","\ufe5b":"\ufe5c","\ufe5d":"\ufe5e","\uff08":"\uff09","\uff3b":"\uff3d","\uff5b":"\uff5d","\uff5f":"\uff60","\uff62":"\uff63","\u2308":"\u2309","\u230a":"\u230b","\u230c":"\u230d","\u230e":"\u230f","\u231c":"\u231d","\u231e":"\u231f","\u239b":"\u239e","\u239c":"\u239f","\u239d":"\u23a0","\u23a1":"\u23a4",
"\u23a2":"\u23a5","\u23a3":"\u23a6","\u23a7":"\u23ab","\u23a8":"\u23ac","\u23a9":"\u23ad","\u23b0":"\u23b1","\u23b8":"\u23b9"};this.topBottomPairs={"\u23b4":"\u23b5","\u23dc":"\u23dd","\u23de":"\u23df","\u23e0":"\u23e1","\ufe35":"\ufe36","\ufe37":"\ufe38","\ufe39":"\ufe3a","\ufe3b":"\ufe3c","\ufe3d":"\ufe3e","\ufe3f":"\ufe40","\ufe41":"\ufe42","\ufe43":"\ufe44","\ufe47":"\ufe48"};this.leftFences=sre.SemanticUtil.objectsToKeys(this.openClosePairs);this.rightFences=sre.SemanticUtil.objectsToValues(this.openClosePairs);
this.rightFences.push("\u301f");this.topFences=sre.SemanticUtil.objectsToKeys(this.topBottomPairs);this.bottomFences=sre.SemanticUtil.objectsToValues(this.topBottomPairs);this.neutralFences="|\u00a6\u2016\u2758\u2980\u2af4\uffe4\uff5c".split("");this.allFences=this.neutralFences.concat(this.leftFences,this.rightFences,this.topFences,this.bottomFences);this.capitalLatin="ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ".split("");this.smallLatin="abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u0131\u0237".split("");this.capitalLatinFullWidth=
"\uff21\uff22\uff23\uff24\uff25\uff26\uff27\uff28\uff29\uff2a\uff2b\uff2c\uff2d\uff2e\uff2f\uff30\uff31\uff32\uff33\uff34\uff35\uff36\uff37\uff38\uff39\uff3a".split("");this.smallLatinFullWidth="\uff41\uff42\uff43\uff44\uff45\uff46\uff47\uff48\uff49\uff4a\uff4b\uff4c\uff4d\uff4e\uff4f\uff50\uff51\uff52\uff53\uff54\uff55\uff56\uff57\uff58\uff59\uff5a".split("");this.capitalLatinBold="\ud835\udc00 \ud835\udc01 \ud835\udc02 \ud835\udc03 \ud835\udc04 \ud835\udc05 \ud835\udc06 \ud835\udc07 \ud835\udc08 \ud835\udc09 \ud835\udc0a \ud835\udc0b \ud835\udc0c \ud835\udc0d \ud835\udc0e \ud835\udc0f \ud835\udc10 \ud835\udc11 \ud835\udc12 \ud835\udc13 \ud835\udc14 \ud835\udc15 \ud835\udc16 \ud835\udc17 \ud835\udc18 \ud835\udc19".split(" ");
this.smallLatinBold="\ud835\udc1a \ud835\udc1b \ud835\udc1c \ud835\udc1d \ud835\udc1e \ud835\udc1f \ud835\udc20 \ud835\udc21 \ud835\udc22 \ud835\udc23 \ud835\udc24 \ud835\udc25 \ud835\udc26 \ud835\udc27 \ud835\udc28 \ud835\udc29 \ud835\udc2a \ud835\udc2b \ud835\udc2c \ud835\udc2d \ud835\udc2e \ud835\udc2f \ud835\udc30 \ud835\udc31 \ud835\udc32 \ud835\udc33".split(" ");this.capitalLatinItalic="\ud835\udc34 \ud835\udc35 \ud835\udc36 \ud835\udc37 \ud835\udc38 \ud835\udc39 \ud835\udc3a \ud835\udc3b \ud835\udc3c \ud835\udc3d \ud835\udc3e \ud835\udc3f \ud835\udc40 \ud835\udc41 \ud835\udc42 \ud835\udc43 \ud835\udc44 \ud835\udc45 \ud835\udc46 \ud835\udc47 \ud835\udc48 \ud835\udc49 \ud835\udc4a \ud835\udc4b \ud835\udc4c \ud835\udc4d".split(" ");
this.smallLatinItalic="\ud835\udc4e \ud835\udc4f \ud835\udc50 \ud835\udc51 \ud835\udc52 \ud835\udc53 \ud835\udc54 \u210e \ud835\udc56 \ud835\udc57 \ud835\udc58 \ud835\udc59 \ud835\udc5a \ud835\udc5b \ud835\udc5c \ud835\udc5d \ud835\udc5e \ud835\udc5f \ud835\udc60 \ud835\udc61 \ud835\udc62 \ud835\udc63 \ud835\udc64 \ud835\udc65 \ud835\udc66 \ud835\udc67 \ud835\udea4 \ud835\udea5".split(" ");this.capitalLatinScript="\ud835\udc9c \u212c \ud835\udc9e \ud835\udc9f \u2130 \u2131 \ud835\udca2 \u210b \u2110 \ud835\udca5 \ud835\udca6 \u2112 \u2133 \ud835\udca9 \ud835\udcaa \ud835\udcab \ud835\udcac \u211b \ud835\udcae \ud835\udcaf \ud835\udcb0 \ud835\udcb1 \ud835\udcb2 \ud835\udcb3 \ud835\udcb4 \ud835\udcb5 \u2118".split(" ");
this.smallLatinScript="\ud835\udcb6 \ud835\udcb7 \ud835\udcb8 \ud835\udcb9 \u212f \ud835\udcbb \u210a \ud835\udcbd \ud835\udcbe \ud835\udcbf \ud835\udcc0 \ud835\udcc1 \ud835\udcc2 \ud835\udcc3 \u2134 \ud835\udcc5 \ud835\udcc6 \ud835\udcc7 \ud835\udcc8 \ud835\udcc9 \ud835\udcca \ud835\udccb \ud835\udccc \ud835\udccd \ud835\udcce \ud835\udccf \u2113".split(" ");this.capitalLatinBoldScript="\ud835\udcd0 \ud835\udcd1 \ud835\udcd2 \ud835\udcd3 \ud835\udcd4 \ud835\udcd5 \ud835\udcd6 \ud835\udcd7 \ud835\udcd8 \ud835\udcd9 \ud835\udcda \ud835\udcdb \ud835\udcdc \ud835\udcdd \ud835\udcde \ud835\udcdf \ud835\udce0 \ud835\udce1 \ud835\udce2 \ud835\udce3 \ud835\udce4 \ud835\udce5 \ud835\udce6 \ud835\udce7 \ud835\udce8 \ud835\udce9".split(" ");
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this.sumOps="\u2140\u220f\u2210\u2211\u22c0\u22c1\u22c2\u22c3\u2a00\u2a01\u2a02\u2a03\u2a04\u2a05\u2a06\u2a07\u2a08\u2a09\u2a0a\u2a0b\u2afc\u2aff".split("");this.intOps="\u222b\u222c\u222d\u222e\u222f\u2230\u2231\u2232\u2233\u2a0c\u2a0d\u2a0e\u2a0f\u2a10\u2a11\u2a12\u2a13\u2a14\u2a15\u2a16\u2a17\u2a18\u2a19\u2a1a\u2a1b\u2a1c".split("");this.prefixOps="\u2200\u2203\u2206\u2207\u2202\u2201\u2204".split("");this.prefixOpsBold=["\ud835\udec1","\ud835\udedb","\ud835\udfca","\ud835\udfcb"];this.prefixOpsItalic=
["\ud835\udefb","\ud835\udf15"];this.prefixOpsSansSerifBold=["\ud835\udf6f","\ud835\udf89"];this.operatorBits="\u2320\u2321\u23b6\u23aa\u23ae\u23af\u23b2\u23b3\u23b7".split("");this.digitsNormal="0123456789".split("");this.digitsFullWidth="\uff10\uff11\uff12\uff13\uff14\uff15\uff16\uff17\uff18\uff19".split("");this.digitsBold="\ud835\udfce \ud835\udfcf \ud835\udfd0 \ud835\udfd1 \ud835\udfd2 \ud835\udfd3 \ud835\udfd4 \ud835\udfd5 \ud835\udfd6 \ud835\udfd7".split(" ");this.digitsDoubleStruck="\ud835\udfd8 \ud835\udfd9 \ud835\udfda \ud835\udfdb \ud835\udfdc \ud835\udfdd \ud835\udfde \ud835\udfdf \ud835\udfe0 \ud835\udfe1".split(" ");
this.digitsSansSerif="\ud835\udfe2 \ud835\udfe3 \ud835\udfe4 \ud835\udfe5 \ud835\udfe6 \ud835\udfe7 \ud835\udfe8 \ud835\udfe9 \ud835\udfea \ud835\udfeb".split(" ");this.digitsSansSerifBold="\ud835\udfec \ud835\udfed \ud835\udfee \ud835\udfef \ud835\udff0 \ud835\udff1 \ud835\udff2 \ud835\udff3 \ud835\udff4 \ud835\udff5".split(" ");this.digitsMonospace="\ud835\udff6 \ud835\udff7 \ud835\udff8 \ud835\udff9 \ud835\udffa \ud835\udffb \ud835\udffc \ud835\udffd \ud835\udffe \ud835\udfff".split(" ");this.digitsSuperscript=
"\u00b2\u00b3\u00b9\u2070\u2074\u2075\u2076\u2077\u2078\u2079".split("");this.digitsSubscript="\u2080\u2081\u2082\u2083\u2084\u2085\u2086\u2087\u2088\u2089".split("");this.fractions="\u00bc\u00bd\u00be\u2150\u2151\u2152\u2153\u2154\u2155\u2156\u2157\u2158\u2159\u215a\u215b\u215c\u215d\u215e\u215f\u2189".split("");this.enclosedNumbers="\u2460\u2461\u2462\u2463\u2464\u2465\u2466\u2467\u2468\u2469\u246a\u246b\u246c\u246d\u246e\u246f\u2470\u2471\u2472\u2473\u24ea\u24eb\u24ec\u24ed\u24ee\u24ef\u24f0\u24f1\u24f2\u24f3\u24f4\u24f5\u24f6\u24f7\u24f8\u24f9\u24fa\u24fb\u24fc\u24fd\u24fe\u24ff\u2776\u2777\u2778\u2779\u277a\u277b\u277c\u277d\u277e\u277f\u2780\u2781\u2782\u2783\u2784\u2785\u2786\u2787\u2788\u2789\u278a\u278b\u278c\u278d\u278e\u278f\u2790\u2791\u2792\u2793\u3248\u3249\u324a\u324b\u324c\u324d\u324e\u324f\u3251\u3252\u3253\u3254\u3255\u3256\u3257\u3258\u3259\u325a\u325b\u325c\u325d\u325e\u325f\u32b1\u32b2\u32b3\u32b4\u32b5\u32b6\u32b7\u32b8\u32b9\u32ba\u32bb\u32bc\u32bd\u32be\u32bf".split("");
this.fencedNumbers="\u2474\u2475\u2476\u2477\u2478\u2479\u247a\u247b\u247c\u247d\u247e\u247f\u2480\u2481\u2482\u2483\u2484\u2485\u2486\u2487".split("");this.punctuatedNumbers="\u2488 \u2489 \u248a \u248b \u248c \u248d \u248e \u248f \u2490 \u2491 \u2492 \u2493 \u2494 \u2495 \u2496 \u2497 \u2498 \u2499 \u249a \u249b \ud83c\udd00 \ud83c\udd01 \ud83c\udd02 \ud83c\udd03 \ud83c\udd04 \ud83c\udd05 \ud83c\udd06 \ud83c\udd07 \ud83c\udd08 \ud83c\udd09 \ud83c\udd0a".split(" ");this.digits=this.digitsNormal.concat(this.digitsFullWidth,
this.digitsBold,this.digitsDoubleStruck,this.digitsSansSerif,this.digitsSansSerifBold,this.digitsMonospace);this.numbers=this.fractions.concat(this.digitsSuperscript,this.digitsSubscript,this.enclosedNumbers,this.fencedNumbers,this.punctuatedNumbers);this.allNumbers=this.digits.concat(this.numbers);this.trigonometricFunctions="cos cot csc sec sin tan arccos arccot arccsc arcsec arcsin arctan".split(" ");this.hyperbolicFunctions="cosh coth csch sech sinh tanh arcosh arcoth arcsch arsech arsinh artanh arccosh arccoth arccsch arcsech arcsinh arctanh".split(" ");
this.algebraicFunctions="deg det dim hom ker Tr tr".split(" ");this.elementaryFunctions="log ln lg exp expt gcd gcd arg im re Pr".split(" ");this.prefixFunctions=this.trigonometricFunctions.concat(this.hyperbolicFunctions,this.algebraicFunctions,this.elementaryFunctions);this.limitFunctions="inf lim liminf limsup max min sup injlim projlim".split(" ");this.infixFunctions=["mod","rem"];this.symbolSetToSemantic_=[{set:this.generalPunctuations,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN},
{set:this.commas,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.COMMA},{set:this.ellipses,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.ELLIPSIS},{set:this.fullStops,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.FULLSTOP},{set:this.dashes,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.DASH},{set:this.primes,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.PRIME},{set:this.leftFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,
role:sre.SemanticAttr.Role.OPEN},{set:this.rightFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.CLOSE},{set:this.topFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.TOP},{set:this.bottomFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.BOTTOM},{set:this.neutralFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL},{set:this.smallLatin,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},
{set:this.capitalLatin,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallLatinFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.capitalLatinFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallLatinBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.capitalLatinBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.smallLatinItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.capitalLatinItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.smallLatinScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SCRIPT},{set:this.capitalLatinScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SCRIPT},{set:this.smallLatinBoldScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDSCRIPT},{set:this.capitalLatinBoldScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDSCRIPT},
{set:this.smallLatinFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.FRAKTUR},{set:this.capitalLatinFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.FRAKTUR},{set:this.smallLatinDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.capitalLatinDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.smallLatinBoldFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDFRAKTUR},{set:this.capitalLatinBoldFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDFRAKTUR},{set:this.smallLatinSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},
{set:this.capitalLatinSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},{set:this.smallLatinSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.capitalLatinSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.smallLatinSansSerifItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFITALIC},{set:this.capitalLatinSansSerifItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFITALIC},{set:this.smallLatinMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},{set:this.capitalLatinMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},
{set:this.latinDoubleStruckItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCKITALIC},{set:this.smallGreek,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.capitalGreek,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallGreekBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.capitalGreekBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.smallGreekItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.capitalGreekItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.smallGreekSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.capitalGreekSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.greekDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.greekSpecial,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},
{set:this.greekSpecialBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.greekSpecialItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.greekSpecialSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.hebrewLetters,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.OTHERLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsNormal,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsBold,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.digitsDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,
font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.digitsSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},{set:this.digitsSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.digitsMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},{set:this.numbers,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.FLOAT},
{set:this.additions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.ADDITION},{set:this.multiplications,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION},{set:this.subtractions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.SUBTRACTION},{set:this.divisions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.DIVISION},{set:this.prefixOps,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC},{set:this.prefixOpsBold,
type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.prefixOpsItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.prefixOpsSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.equalities,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.EQUALITY},{set:this.inequalities,
type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.INEQUALITY},{set:this.relations,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN},{set:this.arrows,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.ARROW},{set:this.sumOps,type:sre.SemanticAttr.Type.LARGEOP,role:sre.SemanticAttr.Role.SUM},{set:this.intOps,type:sre.SemanticAttr.Type.LARGEOP,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL},{set:this.limitFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.FUNCTION,role:sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC},
{set:this.prefixFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.FUNCTION,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC},{set:this.infixFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION}];this.meaning_=this.initMeaning_()};goog.addSingletonGetter(sre.SemanticAttr);
sre.SemanticAttr.Type={PUNCTUATION:"punctuation",FENCE:"fence",NUMBER:"number",IDENTIFIER:"identifier",TEXT:"text",OPERATOR:"operator",RELATION:"relation",LARGEOP:"largeop",FUNCTION:"function",ACCENT:"accent",FENCED:"fenced",FRACTION:"fraction",PUNCTUATED:"punctuated",RELSEQ:"relseq",MULTIREL:"multirel",INFIXOP:"infixop",PREFIXOP:"prefixop",POSTFIXOP:"postfixop",APPL:"appl",INTEGRAL:"integral",BIGOP:"bigop",SQRT:"sqrt",ROOT:"root",LIMUPPER:"limupper",LIMLOWER:"limlower",LIMBOTH:"limboth",SUBSCRIPT:"subscript",
SUPERSCRIPT:"superscript",UNDERSCORE:"underscore",OVERSCORE:"overscore",TENSOR:"tensor",TABLE:"table",MULTILINE:"multiline",MATRIX:"matrix",VECTOR:"vector",CASES:"cases",ROW:"row",LINE:"line",CELL:"cell",ENCLOSE:"enclose",UNKNOWN:"unknown",EMPTY:"empty"};
sre.SemanticAttr.Role={COMMA:"comma",ELLIPSIS:"ellipsis",FULLSTOP:"fullstop",DASH:"dash",PRIME:"prime",VBAR:"vbar",OPENFENCE:"openfence",CLOSEFENCE:"closefence",APPLICATION:"application",DUMMY:"dummy",UNIT:"unit",LABEL:"label",OPEN:"open",CLOSE:"close",TOP:"top",BOTTOM:"bottom",NEUTRAL:"neutral",LATINLETTER:"latinletter",GREEKLETTER:"greekletter",OTHERLETTER:"otherletter",INTEGER:"integer",FLOAT:"float",OTHERNUMBER:"othernumber",MIXED:"mixed",MULTIACCENT:"multiaccent",OVERACCENT:"overaccent",UNDERACCENT:"underaccent",
UNDEROVER:"underover",SUBSUP:"subsup",LEFTSUB:"leftsub",LEFTSUPER:"leftsuper",RIGHTSUB:"rightsub",RIGHTSUPER:"rightsuper",LEFTRIGHT:"leftright",ABOVEBELOW:"abovebelow",STRING:"string",SEQUENCE:"sequence",ENDPUNCT:"endpunct",STARTPUNCT:"startpunct",TEXT:"text",NEGATIVE:"negative",NEGATION:"negation",MULTIOP:"multiop",LIMFUNC:"limit function",INFIXFUNC:"infix function",PREFIXFUNC:"prefix function",POSTFIXFUNC:"postfix function",SIMPLEFUNC:"simple function",SUM:"sum",INTEGRAL:"integral",ADDITION:"addition",
MULTIPLICATION:"multiplication",SUBTRACTION:"subtraction",IMPLICIT:"implicit",DIVISION:"division",VULGAR:"vulgar",EQUALITY:"equality",INEQUALITY:"inequality",ELEMENT:"element",ARROW:"arrow",DETERMINANT:"determinant",ROWVECTOR:"rowvector",BINOMIAL:"binomial",SQUAREMATRIX:"squarematrix",MULTILINE:"multiline",MATRIX:"matrix",VECTOR:"vector",CASES:"cases",TABLE:"table",UNKNOWN:"unknown",PROTECTED:"protected"};
sre.SemanticAttr.Font={BOLD:"bold",BOLDFRAKTUR:"bold-fraktur",BOLDITALIC:"bold-italic",BOLDSCRIPT:"bold-script",CALIGRAPHIC:"caligraphic",CALIGRAPHICBOLD:"caligraphic-bold",DOUBLESTRUCK:"double-struck",DOUBLESTRUCKITALIC:"double-struck-italic",FRAKTUR:"fraktur",ITALIC:"italic",MONOSPACE:"monospace",NORMAL:"normal",OLDSTYLE:"oldstyle",OLDSTYLEBOLD:"oldstyle-bold",SCRIPT:"script",SANSSERIF:"sans-serif",SANSSERIFITALIC:"sans-serif-italic",SANSSERIFBOLD:"sans-serif-bold",SANSSERIFBOLDITALIC:"sans-serif-bold-italic",
UNKNOWN:"unknown"};sre.SemanticAttr.prototype.lookupType=function(a){return sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN};sre.SemanticAttr.prototype.lookupRole=function(a){return sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN};sre.SemanticAttr.lookupMeaning=function(a){return sre.SemanticAttr.getInstance().lookupMeaning_(a)};sre.SemanticAttr.invisibleTimes=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().invisibleTimes_};sre.SemanticAttr.invisibleComma=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().invisibleComma_};
sre.SemanticAttr.functionApplication=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().functionApplication_};sre.SemanticAttr.isMatchingFenceRole=function(a,b){return a==sre.SemanticAttr.Role.OPEN&&b==sre.SemanticAttr.Role.CLOSE||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&b==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL||a==sre.SemanticAttr.Role.TOP&&b==sre.SemanticAttr.Role.BOTTOM};sre.SemanticAttr.isMatchingFence=function(a,b){return sre.SemanticAttr.getInstance().isMatchingFence_(a,b)};
sre.SemanticAttr.isOpeningFence=function(a){return a==sre.SemanticAttr.Role.OPEN||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL};sre.SemanticAttr.isClosingFence=function(a){return a==sre.SemanticAttr.Role.CLOSE||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL};sre.SemanticAttr.isEmbellishedType=function(a){return a===sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR||a===sre.SemanticAttr.Type.RELATION||a===sre.SemanticAttr.Type.FENCE||a===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION};sre.SemanticAttr.isCharacterD=function(a){return-1!="d \u2146 \uff44 \ud835\udc1d \ud835\udc51 \ud835\udcb9 \ud835\udced \ud835\udd21 \ud835\udd55 \ud835\udd89 \ud835\uddbd \ud835\uddf1 \ud835\ude25 \ud835\ude8d".split(" ").indexOf(a)};
sre.SemanticAttr.prototype.isMatchingFence_=function(a,b){return-1!=this.neutralFences.indexOf(a)?a==b:this.openClosePairs[a]==b||this.topBottomPairs[a]==b};sre.SemanticAttr.prototype.initMeaning_=function(){for(var a={},b=0,c;c=this.symbolSetToSemantic_[b];b++)c.set.forEach(function(b){a[b]={role:c.role||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN,type:c.type||sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN,font:c.font||sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN}});return a};
sre.SemanticAttr.prototype.lookupMeaning_=function(a){return this.meaning_[a]||{role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN,type:sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN,font:sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN}};sre.MathUtil={};sre.MathUtil.isMathmlNodeOfClass_=function(a,b){return-1!=b.indexOf(a.tagName.toUpperCase())};sre.MathUtil.isMathjaxNodeOfClass_=function(a,b){return"SPAN"==a.tagName?a.className.split(" ").some(function(a){return-1!=b.indexOf(a.toUpperCase())}):!1};sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_=function(a,b){return a.nodeType==sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&(sre.MathUtil.isMathmlNodeOfClass_(a,b)||sre.MathUtil.isMathjaxNodeOfClass_(a,b))};sre.MathUtil.TOKEN_LIST="MI MN MO MTEXT MSPACE MS".split(" ");
sre.MathUtil.isToken=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.TOKEN_LIST)};sre.MathUtil.LAYOUT_LIST="MROW MFRAC MSQRT MROOT MSTYLE MERROR MPADDED MPHANTOM MFENCED MENCLOSE".split(" ");sre.MathUtil.isLayout=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.LAYOUT_LIST)};sre.MathUtil.SCRIPT_LIST="MSUB MSUP MSUBSUP MUNDER MOVER MUNDEROVER MMULTISCRIPTS MPRESCRIPTS".split(" ");sre.MathUtil.isScript=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.SCRIPT_LIST)};
sre.MathUtil.TABLES_LIST="MTABLE MLABELEDTR MTR MTD MALIGNGROUP MALIGNMARK".split(" ");sre.MathUtil.isTables=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.TABLES_LIST)};sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST="MSTACK MLONGDIV MSGROUP MSROW MSCARRIES MSCARRY MSLINE".split(" ");sre.MathUtil.isElementary=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST)};
sre.MathUtil.MATHML_TAG_LIST=[sre.MathUtil.TOKEN_LIST,sre.MathUtil.LAYOUT_LIST,sre.MathUtil.SCRIPT_LIST,sre.MathUtil.TABLES_LIST,sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST].reduce(function(a,b){return a.concat(b)});sre.MathUtil.isMathmlTag=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.MATHML_TAG_LIST)};sre.MathUtil.WHITESPACE_LIST=["MSROW","MROW","MSPACE","MPHANTOM","MPADDED"];sre.MathUtil.isWhitespace=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.WHITESPACE_LIST)};
sre.MathUtil.isNotWhitespace=function(a){return sre.MathUtil.isMathmlTag(a)&&!sre.MathUtil.isWhitespace(a)};sre.MathUtil.nextSeparatorFunction=function(a){if(a){if(a.match(/^\s+$/))return null;var b=a.replace(/\s/g,"").split("").filter(function(a){return a})}else b=[","];return function(){return 1<b.length?b.shift():b[0]}};sre.SemanticNode=function(a){this.id=a;this.mathml=[];this.parent=null;this.type=sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN;this.role=sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;this.font=sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN;this.embellished=null;this.fencePointer="";this.childNodes=[];this.textContent="";this.mathmlTree=null;this.contentNodes=[]};sre.SemanticNode.prototype.querySelectorAll=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=this.childNodes[c];c++)b=b.concat(d.querySelectorAll(a));a(this)&&b.unshift(this);return b};
sre.SemanticNode.prototype.xml=function(a,b){var c=function(c,d){d=d.map(function(c){return c.xml(a,b)});c=a.createElementNS("",c);for(var e=0,f;f=d[e];e++)c.appendChild(f);return c},d=a.createElementNS("",this.type);b||this.xmlAttributes_(d);d.textContent=this.textContent;0<this.contentNodes.length&&d.appendChild(c("content",this.contentNodes));0<this.childNodes.length&&d.appendChild(c("children",this.childNodes));return d};
sre.SemanticNode.prototype.toString=function(a){var b=new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer,c=(new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser).parseFromString("","text/xml");return b.serializeToString(this.xml(c,a))};
sre.SemanticNode.prototype.xmlAttributes_=function(a){a.setAttribute("role",this.role);this.font!=sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN&&a.setAttribute("font",this.font);this.embellished&&a.setAttribute("embellished",this.embellished);this.fencePointer&&a.setAttribute("fencepointer",this.fencePointer);a.setAttribute("id",this.id)};
sre.SemanticNode.prototype.updateContent=function(a){var b=a.trim();a=a&&!b?a:b;this.textContent!=a&&(b=sre.SemanticAttr.lookupMeaning(a),this.textContent=a,this.role=b.role,this.type=b.type,this.font=b.font)};sre.SemanticNode.prototype.addMathmlNodes=function(a){for(var b=0,c;c=a[b];b++)-1==this.mathml.indexOf(c)&&this.mathml.push(c)};sre.SemanticNode.prototype.removeMathmlNodes_=function(a){for(var b=this.mathml,c=0,d;d=a[c];c++)d=b.indexOf(d),-1!=d&&b.splice(d,1);this.mathml=b};
sre.SemanticNode.prototype.appendChild=function(a){this.childNodes.push(a);this.addMathmlNodes(a.mathml);a.parent=this};sre.SemanticNode.prototype.replaceChild=function(a,b){var c=this.childNodes.indexOf(a);if(-1!=c){a.parent=null;b.parent=this;this.childNodes[c]=b;c=a.mathml.filter(function(a){return-1==b.mathml.indexOf(a)});var d=b.mathml.filter(function(b){return-1==a.mathml.indexOf(b)});this.removeMathmlNodes_(c);this.addMathmlNodes(d)}};
sre.SemanticNode.prototype.appendContentNode=function(a){a&&(this.contentNodes.push(a),this.addMathmlNodes(a.mathml),a.parent=this)};sre.SemanticNode.prototype.removeContentNode=function(a){a&&(a=this.contentNodes.indexOf(a),-1!=a&&this.contentNodes.slice(a,1))};
sre.SemanticNode.prototype.equals=function(a){if(!a||this.type!==a.type||this.role!==a.role||this.textContent!==a.textContent||this.childNodes.length!==a.childNodes.length||this.contentNodes.length!==a.contentNodes.length)return!1;for(var b=0,c,d;c=this.childNodes[b],d=a.childNodes[b];b++)if(!c.equals(d))return!1;for(b=0;c=this.contentNodes[b],d=a.contentNodes[b];b++)if(!c.equals(d))return!1;return!0};
sre.SemanticNode.prototype.displayTree=function(a){a++;var b=Array(a).join("  ");console.log(b+this.toString());console.log(b+"MathmlTree:");console.log(b+this.mathmlTreeString_());console.log(b+"MathML:");for(var c=0,d;d=this.mathml[c];c++)console.log(b+d.toString());console.log(b+"Begin Content");this.contentNodes.forEach(function(b){b.displayTree(a)});console.log(b+"End Content");console.log(b+"Begin Children");this.childNodes.forEach(function(b){b.displayTree(a)});console.log(b+"End Children")};
sre.SemanticNode.prototype.mathmlTreeString_=function(){return this.mathmlTree?this.mathmlTree.toString():"EMPTY"};sre.SemanticNodeFactory=function(){this.idCounter_=0};sre.SemanticNodeFactory.prototype.createNode_=function(){return new sre.SemanticNode(this.idCounter_++)};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeUnprocessed=function(a){var b=this.createNode_();b.mathml=[a];return b};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeEmptyNode=function(){var a=this.createNode_();a.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;return a};
sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeContentNode=function(a){var b=this.createNode_();b.updateContent(a);return b};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeMultipleContentNodes=function(a,b){for(var c=[],d=0;d<a;d++)c.push(this.makeContentNode(b));return c};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeLeafNode=function(a,b){if(!a)return this.makeEmptyNode();a=this.makeContentNode(a);a.font=b||a.font;return a};
sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeBranchNode=function(a,b,c,d){var e=this.createNode_();d&&e.updateContent(d);e.type=a;e.childNodes=b;e.contentNodes=c;b.concat(c).forEach(function(a){a.parent=e;e.addMathmlNodes(a.mathml)});return e};sre.SemanticParser=function(){};sre.SemanticParser.prototype.parse=function(a){};sre.SemanticParser.prototype.getFactory=function(){};sre.SemanticParser.prototype.setFactory=function(a){};sre.SemanticParser.prototype.getType=function(){};sre.SemanticAbstractParser=function(a){this.type_=a;this.factory_=new sre.SemanticNodeFactory};sre.SemanticAbstractParser.prototype.getFactory=function(){return this.factory_};sre.SemanticAbstractParser.prototype.setFactory=function(a){this.factory_=a};
sre.SemanticAbstractParser.prototype.getType=function(){return this.type_};sre.SemanticAbstractParser.prototype.parse=goog.abstractMethod;sre.SemanticPred={};sre.SemanticPred.isAttribute=function(a,b){return function(c){c=c[a];a:switch(a){case "role":var d=sre.SemanticAttr.Role[b];break a;case "font":d=sre.SemanticAttr.Font[b];break a;default:d=sre.SemanticAttr.Type[b]}return c===d}};
sre.SemanticPred.isAccent=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","PUNCTUATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","OPERATOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNKNOWN")(a)&&!a.textContent.match(new RegExp(sre.SemanticAttr.getInstance().allLetters.join("|")))};
sre.SemanticPred.isSimpleFunction=function(a){a=a.childNodes;if(0===a.length)return!0;if(1<a.length)return!1;a=a[0];return a.type!==sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP||a.role===sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT&&!a.childNodes.some(sre.SemanticPred.isAttribute("type","INFIXOP"))?!0:!1};sre.SemanticPred.isPrefixFunctionBoundary=function(a){return sre.SemanticPred.isOperator(a)||sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary(a)};
sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundary=function(a,b){return!!b&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(b)&&sre.SemanticAttr.isCharacterD(a.textContent)};sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundarySingle=function(a){if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)){var b=a.textContent[0];return b&&a.textContent[1]&&sre.SemanticAttr.isCharacterD(b)}return!1};sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary=function(a){return sre.SemanticPred.isRelation(a)||sre.SemanticPred.isPunctuation(a)};
sre.SemanticPred.isEmbellished=function(a){return a.embellished?a.embellished:sre.SemanticAttr.isEmbellishedType(a.type)?a.type:null};sre.SemanticPred.isOperator=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","OPERATOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","OPERATOR")(a)};sre.SemanticPred.isRelation=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","RELATION")(a)};
sre.SemanticPred.isPunctuation=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","PUNCTUATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","PUNCTUATION")(a)};sre.SemanticPred.isFence=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","FENCE")(a)};
sre.SemanticPred.isElligibleEmbellishedFence=function(a){if(!a||!sre.SemanticPred.isFence(a))return!1;if(!a.embellished)return!0;var b=function(a){return a.embellished?!(!sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[1])&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[2])||sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[3])&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[4]))||sre.SemanticPred.isAttribute("role",
"CLOSE")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPEN")(a)&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUBSCRIPT")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUPERSCRIPT")(a))?!1:b(a.childNodes[0]):!0};return b(a)};sre.SemanticPred.isTableOrMultiline=function(a){return!!a&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","TABLE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","MULTILINE")(a))};
sre.SemanticPred.tableIsMatrixOrVector=function(a){return!!a&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCED")(a)&&(sre.SemanticPred.isAttribute("role","LEFTRIGHT")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("role","NEUTRAL")(a))&&1===a.childNodes.length&&sre.SemanticPred.isTableOrMultiline(a.childNodes[0])};sre.SemanticPred.tableIsCases=function(a,b){return 0<b.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPENFENCE")(b[b.length-1])};
sre.SemanticPred.tableIsMultiline=function(a){return a.childNodes.every(function(a){return 1>=a.childNodes.length})};sre.SemanticPred.isBinomial=function(a){return 2===a.childNodes.length};
sre.SemanticPred.isLimitBase=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMBOTH")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMLOWER")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMUPPER")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","FUNCTION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","LIMFUNC")(a)};
sre.SemanticPred.isSimpleFunctionHead=function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.OTHERLETTER};sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition=function(a,b,c){return 1===b.length&&a[c].type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION&&a[c]===b[0]};sre.SemanticProcessor=function(){this.factory_=new sre.SemanticNodeFactory};goog.addSingletonGetter(sre.SemanticProcessor);sre.SemanticProcessor.prototype.setNodeFactory=function(a){this.factory_=a};
sre.SemanticProcessor.prototype.identifierNode=function(a,b,c){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeLeafNode(a,b);if("MathML-Unit"===c)a.type=sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,a.role=sre.SemanticAttr.Role.UNIT;else if(!b&&1===a.textContent.length&&(a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER)&&a.font===sre.SemanticAttr.Font.NORMAL)return a.font=sre.SemanticAttr.Font.ITALIC,a;a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN&&
(a.type=sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.implicitNode_=function(a){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getMixedNumbers_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().combineUnits_(a);if(1===a.length)return a[0];var b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeMultipleContentNodes(a.length-1,sre.SemanticAttr.invisibleTimes()),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_(a,b[0]);c.role=sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT;b.forEach(function(a){a.parent=c});c.contentNodes=b;return c};
sre.SemanticProcessor.prototype.infixNode_=function(a,b){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP,a,[b],sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(b).textContent);a.role=b.role;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.concatNode_=function(a,b,c){if(0===b.length)return a;var d=b.map(function(a){return sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a).textContent}).join(" ");a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(c,[a],b,d);1<b.length&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.MULTIOP);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.prefixNode_=function(a,b){b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(b,sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBTRACTION"));for(a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b.comp.pop(),sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP);0<b.rel.length;)a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,[b.rel.pop()],sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP),a.role=sre.SemanticAttr.Role.NEGATIVE,a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b.comp.pop(),sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP);
return a};sre.SemanticProcessor.prototype.postfixNode_=function(a,b){return b.length?sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b,sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP):a};sre.SemanticProcessor.prototype.text=function(a,b,c){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeLeafNode(a,b);a.type=sre.SemanticAttr.Type.TEXT;"MS"===c&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.STRING);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.row=function(a){a=a.filter(function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a)});if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFencesInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().tablesInRow(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getPunctuationInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getTextInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a);return sre.SemanticProcessor.getInstance().relationsInRow_(a)};
sre.SemanticProcessor.prototype.combineUnits_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNIT")(a)});if(a.length===b.rel.length)return b.rel;a=[];do{var c=b.comp.shift(),d=b.rel.shift();1===c.length&&(a=a.concat(c));if(1<c.length){var e=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.invisibleTimes());c=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_(c,e);c.role=sre.SemanticAttr.Role.UNIT;a.push(c)}d&&
a.push(d)}while(d);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.getMixedNumbers_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FRACTION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","VULGAR")(a)});if(!b.rel.length)return a;a=[];for(var c=0,d;d=b.rel[c];c++){var e=b.comp[c],f=e.length-1;e[f]&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","NUMBER")(e[f])&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","INTEGER")(e[f])?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,[e[f],
d],[]),d.role=sre.SemanticAttr.Role.MIXED,a=a.concat(e.slice(0,f)),a.push(d)):(a=a.concat(e),a.push(d))}return a.concat(b.comp[b.comp.length-1])};
sre.SemanticProcessor.prototype.getTextInRow_=function(a){if(1>=a.length)return a;var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","TEXT"));if(0===b.rel.length)return a;a=[];var c=b.comp[0];0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));for(var d=0;c=b.rel[d];d++)a.push(c),c=b.comp[d+1],0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));return[sre.SemanticProcessor.getInstance().dummyNode_(a)]};
sre.SemanticProcessor.prototype.relationsInRow_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isRelation),c=b.rel[0];if(!c)return sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsInRow_(a);if(1===a.length)return a[0];a=b.comp.map(goog.bind(sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsInRow_,this));if(b.rel.some(function(a){return!a.equals(c)}))return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL,a,b.rel),b.rel.every(function(a){return a.role===
c.role})&&(a.role=c.role),a;a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ,a,b.rel,sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(c).textContent);a.role=c.role;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.operationsInRow_=function(a){if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();if(1===a.length)return a[0];for(var b=[];0<a.length&&sre.SemanticPred.isOperator(a[0]);)b.push(a.shift());if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(b.pop(),b);if(1===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(a[0],b);a=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,sre.SemanticPred.isOperator);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().implicitNode_(a.head),
b);return a.div?sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,a.div):b};
sre.SemanticProcessor.prototype.operationsTree_=function(a,b,c,d){d=d||[];if(0===a.length)return d.unshift(c),b.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().postfixNode_(b.childNodes.pop(),d),b.appendChild(d),b):sre.SemanticProcessor.getInstance().postfixNode_(b,d);a=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,sre.SemanticPred.isOperator);if(0===a.head.length)return d.push(a.div),sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,c,d);d=sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().implicitNode_(a.head),
d);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().appendOperand_(b,c,d);return a.div?sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,a.div,[]):b};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendOperand_=function(a,b,c){return a.type!==sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP?sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendExistingOperator_(a,b,c)?a:b.role===sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION?sre.SemanticProcessor.getInstance().appendMultiplicativeOp_(a,b,c):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendAdditiveOp_(a,b,c)};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendMultiplicativeOp_=function(a,b,c){if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT)return sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b);for(var d=a,e=a.childNodes[a.childNodes.length-1];e&&e.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP;)d=e,e=d.childNodes[a.childNodes.length-1];b=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([d.childNodes.pop(),c],b);d.appendChild(b);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendAdditiveOp_=function(a,b,c){return sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b)};sre.SemanticProcessor.prototype.appendExistingOperator_=function(a,b,c){return a&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP&&a.role!==sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT?a.contentNodes[0].equals(b)?(a.appendContentNode(b),a.appendChild(c),!0):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendExistingOperator_(a.childNodes[a.childNodes.length-1],b,c):!1};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFencesInRow_=function(a){a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isFence);a=sre.SemanticProcessor.purgeFences_(a);var b=a.comp.shift();return sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a.rel,a.comp,[],[b])};
sre.SemanticProcessor.prototype.fences_=function(a,b,c,d){if(0===a.length&&0===c.length)return d[0];var e=sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPEN");if(0===a.length){for(a=d.shift();0<c.length;){if(e(c[0]))b=c.shift(),sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(b),a.push(b);else{c=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(c,e);var f=c.head.length-1,g=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c.head,d.slice(0,f));d=d.slice(f);a.push.apply(a,g);c.div&&c.tail.unshift(c.div);c=c.tail}a.push.apply(a,d.shift())}return a}f=
c[c.length-1];g=a[0].role;if(g===sre.SemanticAttr.Role.OPEN||g===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&(!f||a[0].textContent!==f.textContent))return c.push(a.shift()),(e=b.shift())&&d.push(e),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d);if(f&&(g===sre.SemanticAttr.Role.CLOSE&&f.role===sre.SemanticAttr.Role.OPEN||g===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&a[0].textContent===f.textContent))return e=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(c.pop(),a.shift(),d.pop()),d.push(d.pop().concat([e],
b.shift())),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d);if(f&&g===sre.SemanticAttr.Role.CLOSE&&f.role===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&c.some(e))return c=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(c,e,!0),e=d.pop(),f=d.length-c.tail.length+1,g=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c.tail,d.slice(f)),d=d.slice(0,f),e=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(c.div,a.shift(),d.pop().concat(g,e)),d.push(d.pop().concat([e],b.shift())),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,
b,c.head,d);e=a.shift();sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(e);d.push(d.pop().concat([e],b.shift()));return sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d)};
sre.SemanticProcessor.prototype.neutralFences_=function(a,b){if(0===a.length)return a;if(1===a.length)return sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(a[0]),a;var c=a.shift(),d=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,function(a){return sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a).textContent==sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(c).textContent});if(!d.div)return sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(c),d=b.shift(),d.unshift(c),d.concat(sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(a,b));b=sre.SemanticProcessor.getInstance().combineFencedContent_(c,
d.div,d.head,b);return 0<d.tail.length?(a=b.shift(),d=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(d.tail,b),a.concat(d)):b[0]};
sre.SemanticProcessor.prototype.combineFencedContent_=function(a,b,c,d){if(0===c.length)return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(a,b,d.shift()),0<d.length?d[0].unshift(a):d=[[a]],d;var e=d.shift(),f=c.length-1,g=d.slice(0,f);d=d.slice(f);f=d.shift();c=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c,g);e.push.apply(e,c);e.push.apply(e,f);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(a,b,e);0<d.length?d[0].unshift(a):d=[[a]];return d};
sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_={};sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL]=sre.SemanticAttr.Role.VBAR;sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.OPEN]=sre.SemanticAttr.Role.OPENFENCE;sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.CLOSE]=sre.SemanticAttr.Role.CLOSEFENCE;
sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[a.role];if(b){for(;a.embellished;)a.embellished=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,a.role=b,a=a.childNodes[0];a.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION;a.role=b}};
sre.SemanticProcessor.prototype.horizontalFencedNode_=function(a,b,c){c=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.FENCED,[c],[a,b]);b.role=a.role===sre.SemanticAttr.Role.OPEN?sre.SemanticAttr.Role.LEFTRIGHT:a.role;return sre.SemanticProcessor.rewriteFencedNode_(b)};
sre.SemanticProcessor.prototype.getPunctuationInRow_=function(a){if(1>=a.length)return a;var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isPunctuation(a)&&!sre.SemanticPred.isAttribute("role","ELLIPSIS")(a)});if(0===b.rel.length)return a;a=[];var c=b.comp.shift();0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));for(var d=0;0<b.comp.length;)a.push(b.rel[d++]),c=b.comp.shift(),0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));return[sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_(a,
b.rel)]};
sre.SemanticProcessor.prototype.punctuatedNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED,a,b);if(b.length===a.length){var d=b[0].role;if(d!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN&&b.every(function(a){return a.role===d}))return c.role=d,c}sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition(a,b,0)?c.role=sre.SemanticAttr.Role.STARTPUNCT:sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition(a,b,a.length-1)?c.role=sre.SemanticAttr.Role.ENDPUNCT:b.every(sre.SemanticPred.isAttribute("role","DUMMY"))?
c.role=sre.SemanticAttr.Role.TEXT:c.role=sre.SemanticAttr.Role.SEQUENCE;return c};sre.SemanticProcessor.prototype.dummyNode_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeMultipleContentNodes(a.length-1,sre.SemanticAttr.invisibleComma());b.forEach(function(a){a.role=sre.SemanticAttr.Role.DUMMY});return sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_(a,b)};
sre.SemanticProcessor.MML_TO_LIMIT_={MSUB:sre.SemanticAttr.Type.LIMLOWER,MUNDER:sre.SemanticAttr.Type.LIMLOWER,MSUP:sre.SemanticAttr.Type.LIMUPPER,MOVER:sre.SemanticAttr.Type.LIMUPPER,MSUBSUP:sre.SemanticAttr.Type.LIMBOTH,MUNDEROVER:sre.SemanticAttr.Type.LIMBOTH};
sre.SemanticProcessor.prototype.limitNode=function(a,b){var c=b[0];if(sre.SemanticPred.isLimitBase(c))a=sre.SemanticProcessor.MML_TO_LIMIT_[a];else switch(a){case "MSUB":a=sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT;break;case "MSUP":a=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;break;case "MSUBSUP":var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT,[c,b[1]],[]);d.role=sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP;b=[d,b[2]];a=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;break;case "MOVER":a=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE;
sre.SemanticPred.isAccent(b[1])&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT);break;case "MUNDER":a=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE;sre.SemanticPred.isAccent(b[1])&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.UNDERACCENT);break;default:d=sre.SemanticPred.isAccent(b[1]),a=sre.SemanticPred.isAccent(b[2]),d&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.UNDERACCENT),a&&(b[2].role=sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT),a&&!d?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,[c,b[2]],
[]),b=[d,b[1]],a=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE):(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE,[c,b[1]],[]),b=[d,b[2]],a=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE),d.role=sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER}b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(a,b,[]);a=sre.SemanticPred.isEmbellished(c);d&&(d.embellished=a);b.embellished=a;b.role=c.role;return b};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFunctionsInRow_=function(a,b){b=b||[];if(0===a.length)return b;var c=a.shift(),d=sre.SemanticProcessor.classifyFunction_(c,a);if(!d)return b.push(c),sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a,b);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a,[]);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionArgs_(c,a,d);return b.concat(a)};sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_={};
sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL]="integral";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.SUM]="bigop";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC]="prefix";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC]="prefix";
sre.SemanticProcessor.classifyFunction_=function(a,b){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.APPL||a.type===sre.SemanticAttr.Type.BIGOP||a.type===sre.SemanticAttr.Type.INTEGRAL)return"";if(b[0]&&b[0].textContent===sre.SemanticAttr.functionApplication()){b.shift();b=sre.SemanticAttr.Role.SIMPLEFUNC;if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC)b=a.role;sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a,b);return"prefix"}return(b=sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[a.role])?
b:sre.SemanticPred.isSimpleFunctionHead(a)?"simple":""};sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_=function(a,b){a&&(sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBSUP")(a)||(a.role=b),sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a.childNodes[0],b))};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFunctionArgs_=function(a,b,c){switch(c){case "integral":b=sre.SemanticProcessor.getInstance().getIntegralArgs_(b);var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(b.integrand);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().integralNode_(a,d,b.intvar);b.rest.unshift(a);return b.rest;case "prefix":if(b[0]&&b[0].type===sre.SemanticAttr.Type.FENCED)return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b.shift()),b.unshift(a),b;case "bigop":d=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(b,
sre.SemanticPred.isPrefixFunctionBoundary);if(!d.head.length)return b.unshift(a),b;b=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(d.head);a="prefix"===c?sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b):sre.SemanticProcessor.getInstance().bigOpNode_(a,b);d.div&&d.tail.unshift(d.div);d.tail.unshift(a);return d.tail;default:if(0===b.length)return[a];d=b[0];if(d.type===sre.SemanticAttr.Type.FENCED&&d.role!==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&sre.SemanticPred.isSimpleFunction(d))return sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a,
sre.SemanticAttr.Role.SIMPLEFUNC),a=sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b.shift()),b.unshift(a),b;b.unshift(a);return b}};
sre.SemanticProcessor.prototype.getIntegralArgs_=function(a,b){b=b||[];if(0===a.length)return{integrand:b,intvar:null,rest:a};var c=a[0];if(sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary(c))return{integrand:b,intvar:null,rest:a};if(sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundarySingle(c))return{integrand:b,intvar:c,rest:a.slice(1)};if(a[1]&&sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundary(c,a[1])){var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.invisibleComma());c=sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_([c,
d,a[1]],[d]);c.role=sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL;return{integrand:b,intvar:c,rest:a.slice(2)}}b.push(a.shift());return sre.SemanticProcessor.getInstance().getIntegralArgs_(a,b)};
sre.SemanticProcessor.prototype.functionNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.functionApplication());c.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION;c.role=sre.SemanticAttr.Role.APPLICATION;var d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FUNCTION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","SIMPLEFUNC")(a)});return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.APPL,
[a,b],d,[c])};sre.SemanticProcessor.prototype.bigOpNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP"));return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.BIGOP,[a,b],c,[])};
sre.SemanticProcessor.prototype.integralNode_=function(a,b,c){b=b||sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();c=c||sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();var d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP"));return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.INTEGRAL,[a,b,c],d,[])};
sre.SemanticProcessor.prototype.functionalNode_=function(a,b,c,d){var e=b[0];if(c){var f=c.parent;d.push(c)}a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(a,b,d);a.role=e.role;f&&(c.parent=f);return a};sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_=function(a,b){if(b(a))return a;for(var c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)if(d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(d,b))return d;return null};
sre.SemanticProcessor.prototype.tablesInRow=function(a){a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.tableIsMatrixOrVector);for(var b=[],c=0,d;d=a.rel[c];c++)b=b.concat(a.comp.shift()),b.push(sre.SemanticProcessor.tableToMatrixOrVector_(d));b=b.concat(a.comp.shift());a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(b,sre.SemanticPred.isTableOrMultiline);b=[];for(c=0;d=a.rel[c];c++){var e=a.comp.shift();sre.SemanticPred.tableIsCases(d,e)&&sre.SemanticProcessor.tableToCases_(d,e.pop());b=b.concat(e);
b.push(d)}return b.concat(a.comp.shift())};sre.SemanticProcessor.tableToMatrixOrVector_=function(a){var b=a.childNodes[0];sre.SemanticPred.isAttribute("type","MULTILINE")(b)?sre.SemanticProcessor.tableToVector_(a):sre.SemanticProcessor.tableToMatrix_(a);a.contentNodes.forEach(goog.bind(b.appendContentNode,b));a=0;for(var c;c=b.childNodes[a];a++)sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_(c,sre.SemanticProcessor.getComponentRoles_(b));b.parent=null;return b};
sre.SemanticProcessor.tableToVector_=function(a){var b=a.childNodes[0];b.type=sre.SemanticAttr.Type.VECTOR;1===b.childNodes.length?sre.SemanticProcessor.tableToSquare_(a):sre.SemanticProcessor.binomialForm_(b)};sre.SemanticProcessor.binomialForm_=function(a){sre.SemanticPred.isBinomial(a)&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,a.childNodes[0].role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,a.childNodes[1].role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL)};
sre.SemanticProcessor.tableToMatrix_=function(a){var b=a.childNodes[0];b.type=sre.SemanticAttr.Type.MATRIX;b.childNodes&&0<b.childNodes.length&&b.childNodes[0].childNodes&&b.childNodes.length===b.childNodes[0].childNodes.length?sre.SemanticProcessor.tableToSquare_(a):b.childNodes&&1===b.childNodes.length&&(b.role=sre.SemanticAttr.Role.ROWVECTOR)};
sre.SemanticProcessor.tableToSquare_=function(a){var b=a.childNodes[0];sre.SemanticPred.isAttribute("role","NEUTRAL")(a)?b.role=sre.SemanticAttr.Role.DETERMINANT:b.role=sre.SemanticAttr.Role.SQUAREMATRIX};sre.SemanticProcessor.getComponentRoles_=function(a){var b=a.role;return b&&b!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN?b:sre.SemanticAttr.Role[a.type.toUpperCase()]||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN};
sre.SemanticProcessor.tableToCases_=function(a,b){for(var c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_(d,sre.SemanticAttr.Role.CASES);a.type=sre.SemanticAttr.Type.CASES;a.appendContentNode(b);sre.SemanticPred.tableIsMultiline(a)&&sre.SemanticProcessor.binomialForm_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.tableToMultiline=function(a){if(sre.SemanticPred.tableIsMultiline(a)){a.type=sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE;for(var b=0,c;c=a.childNodes[b];b++)sre.SemanticProcessor.rowToLine_(c,sre.SemanticAttr.Role.MULTILINE);sre.SemanticProcessor.binomialForm_(a);sre.SemanticProcessor.classifyMultiline(a)}else sre.SemanticProcessor.classifyTable(a)};
sre.SemanticProcessor.rowToLine_=function(a,b){b=b||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;sre.SemanticPred.isAttribute("type","ROW")(a)&&(a.type=sre.SemanticAttr.Type.LINE,a.role=b,1===a.childNodes.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","CELL")(a.childNodes[0])&&(a.childNodes=a.childNodes[0].childNodes,a.childNodes.forEach(function(b){b.parent=a})))};
sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_=function(a,b){if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","LINE")(a))a.role=b;else if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","ROW")(a)){a.role=b;var c=sre.SemanticPred.isAttribute("type","CELL");a.childNodes.forEach(function(a){c(a)&&(a.role=b)})}};
sre.SemanticProcessor.sliceNodes_=function(a,b,c){c&&a.reverse();for(var d=[],e=0,f;f=a[e];e++){if(b(f))return c?{head:a.slice(e+1).reverse(),div:f,tail:d.reverse()}:{head:d,div:f,tail:a.slice(e+1)};d.push(f)}return c?{head:[],div:null,tail:d.reverse()}:{head:d,div:null,tail:[]}};sre.SemanticProcessor.partitionNodes_=function(a,b){var c=[],d=[];do{var e=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,b);d.push(e.head);c.push(e.div);a=e.tail}while(e.div);c.pop();return{rel:c,comp:d}};
sre.SemanticProcessor.prototype.mfenced=function(a,b,c,d){if(c&&0<d.length){var e=sre.MathUtil.nextSeparatorFunction(c),f=[d.shift()];d.forEach(goog.bind(function(a){f.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(e()));f.push(a)},this));d=f}if(a&&b)return sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(a),sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(b),d);a&&d.unshift(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(a));
b&&d.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(b));return sre.SemanticProcessor.getInstance().row(d)};sre.SemanticProcessor.number=function(a){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN||a.type===sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER)a.type=sre.SemanticAttr.Type.NUMBER;sre.SemanticProcessor.numberRole_(a);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a)};
sre.SemanticProcessor.numberRole_=function(a){if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN){var b=sre.SemanticUtil.splitUnicode(a.textContent).map(sre.SemanticAttr.lookupMeaning);b.every(function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.NUMBER&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.COMMA})?a.role=sre.SemanticAttr.Role.INTEGER:b.every(function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.NUMBER&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||
a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION})?a.role=sre.SemanticAttr.Role.FLOAT:a.role=sre.SemanticAttr.Role.OTHERNUMBER}};sre.SemanticProcessor.exprFont_=function(a){if(a.font===sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN){var b=sre.SemanticUtil.splitUnicode(a.textContent).map(sre.SemanticAttr.lookupMeaning).reduce(function(a,b){return a&&b.font&&b.font!==sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN&&b.font!==a?a===sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN?b.font:null:a},sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN);b&&(a.font=b)}};
sre.SemanticProcessor.prototype.fractionLikeNode=function(a,b,c){return sre.SemanticUtil.isZeroLength(a)?(a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.LINE,[b],[]),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.LINE,[c],[]),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE,[a,c],[]),sre.SemanticProcessor.binomialForm_(c),sre.SemanticProcessor.classifyMultiline(c),c):sre.SemanticProcessor.getInstance().fractionNode_(b,
c)};sre.SemanticProcessor.prototype.fractionNode_=function(a,b){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.FRACTION,[a,b],[]);a.role=a.childNodes.every(function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("role","INTEGER")(a)})?sre.SemanticAttr.Role.VULGAR:a.childNodes.every(function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNIT")(a)})?sre.SemanticAttr.Role.UNIT:sre.SemanticAttr.Role.DIVISION;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.tensor=function(a,b,c,d,e){b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.TENSOR,[a,sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(b,sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUB),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(c,sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUPER),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(d,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(e,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER)],[]);b.role=a.role;
b.embellished=sre.SemanticPred.isEmbellished(a);return b};
sre.SemanticProcessor.prototype.pseudoTensor=function(a,b,c){var d=function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a)},e=b.filter(d).length;d=c.filter(d).length;if(!e&&!d)return a;var f=e?d?"MSUBSUP":"MSUB":"MSUP";a=[a];e&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(b,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB,!0));d&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(c,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER,!0));return sre.SemanticProcessor.getInstance().limitNode(f,a)};
sre.SemanticProcessor.prototype.scriptNode_=function(a,b,c){switch(a.length){case 0:a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();break;case 1:a=a[0];if(c)return a;break;default:a=sre.SemanticProcessor.getInstance().dummyNode_(a)}a.role=b;return a};sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_=function(a){return a&&a.embellished&&0<a.childNodes.length?sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a.childNodes[0]):a};
sre.SemanticProcessor.purgeFences_=function(a){var b=a.rel;a=a.comp;for(var c=[],d=[];0<b.length;){var e=b.shift(),f=a.shift();sre.SemanticPred.isElligibleEmbellishedFence(e)?(c.push(e),d.push(f)):(sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(e),f.push(e),f=f.concat(a.shift()),a.unshift(f))}d.push(a.shift());return{rel:c,comp:d}};
sre.SemanticProcessor.rewriteFencedNode_=function(a){var b=a.contentNodes[1],c=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(a,a.contentNodes[0]);a.contentNodes[0]=c.fence;c=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(c.node,b);a.contentNodes[1]=c.fence;a.contentNodes[0].parent=a;a.contentNodes[1].parent=a;c.node.parent=null;return c.node};
sre.SemanticProcessor.rewriteFence_=function(a,b){if(!b.embellished)return{node:a,fence:b};var c=b.childNodes[0],d=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(a,c);if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUPERSCRIPT")(b)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUBSCRIPT")(b)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(b))return sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBSUP")(b)||(b.role=a.role),c!==d.node&&(b.replaceChild(c,d.node),c.parent=a),sre.SemanticProcessor.propagateFencePointer_(b,c),{node:b,fence:d.fence};
b.replaceChild(c,d.fence);b.mathmlTree&&-1===b.mathml.indexOf(b.mathmlTree)&&b.mathml.push(b.mathmlTree);return{node:d.node,fence:b}};sre.SemanticProcessor.propagateFencePointer_=function(a,b){a.fencePointer=b.fencePointer||b.id.toString();a.embellished=null};
sre.SemanticProcessor.classifyMultiline=function(a){for(var b=0,c=a.childNodes.length,d;b<c&&(!(d=a.childNodes[b])||!d.childNodes.length);)b++;if(!(b>=c)){var e=d.childNodes[0].role;e!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN&&a.childNodes.every(function(a){a=a.childNodes[0];return!a||a.role===e&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELSEQ")(a))})&&(a.role=e)}};
sre.SemanticProcessor.classifyTable=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.computeColumns_(a);sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"EQUALITY")||sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"INEQUALITY",["EQUALITY"])||sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"ARROW")};
sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_=function(a,b,c,d){d=function(a){return sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)};var e=function(a){return sre.SemanticProcessor.isEndRelation_(a,c)||sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)},f=function(a){return sre.SemanticProcessor.isEndRelation_(a,c,!0)||sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)};return 3===b.length&&sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,1,d)||2===b.length&&(sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,1,e)||sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,
0,f))?(a.role=sre.SemanticAttr.Role[c],!0):!1};sre.SemanticProcessor.isEndRelation_=function(a,b,c){c=c?a.childNodes.length-1:0;return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELSEQ")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role",b)(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[c])};sre.SemanticProcessor.isPureRelation_=function(a,b){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role",b)(a)};
sre.SemanticProcessor.computeColumns_=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)for(var e=0,f;f=d.childNodes[e];e++)b[e]?b[e].push(f):b[e]=[f];return b};sre.SemanticProcessor.testColumns_=function(a,b,c){return(a=a[b])?a.some(function(a){return a.childNodes.length&&c(a.childNodes[0])})&&a.every(function(a){return!a.childNodes.length||c(a.childNodes[0])}):!1};
sre.SemanticProcessor.MATHJAX_FONTS={"-tex-caligraphic":sre.SemanticAttr.Font.CALIGRAPHIC,"-tex-caligraphic-bold":sre.SemanticAttr.Font.CALIGRAPHICBOLD,"-tex-oldstyle":sre.SemanticAttr.Font.OLDSTYLE,"-tex-oldstyle-bold":sre.SemanticAttr.Font.OLDSTYLEBOLD,"-tex-mathit":sre.SemanticAttr.Font.ITALIC};sre.SemanticProcessor.prototype.font=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.MATHJAX_FONTS[a];return b?b:a};sre.SemanticMathml=function(){sre.SemanticAbstractParser.call(this,"MathML");this.parseMap_={SEMANTICS:goog.bind(this.semantics_,this),MATH:goog.bind(this.rows_,this),MROW:goog.bind(this.rows_,this),MPADDED:goog.bind(this.rows_,this),MSTYLE:goog.bind(this.rows_,this),MFRAC:goog.bind(this.fraction_,this),MSUB:goog.bind(this.limits_,this),MSUP:goog.bind(this.limits_,this),MSUBSUP:goog.bind(this.limits_,this),MOVER:goog.bind(this.limits_,this),MUNDER:goog.bind(this.limits_,this),MUNDEROVER:goog.bind(this.limits_,
this),MROOT:goog.bind(this.root_,this),MSQRT:goog.bind(this.sqrt_,this),MTABLE:goog.bind(this.table_,this),MLABELEDTR:goog.bind(this.tableLabeledRow_,this),MTR:goog.bind(this.tableRow_,this),MTD:goog.bind(this.tableCell_,this),MS:goog.bind(this.text_,this),MTEXT:goog.bind(this.text_,this),"ANNOTATION-XML":goog.bind(this.text_,this),MI:goog.bind(this.identifier_,this),MN:goog.bind(this.number_,this),MO:goog.bind(this.operator_,this),MFENCED:goog.bind(this.fenced_,this),MENCLOSE:goog.bind(this.enclosed_,
this),MMULTISCRIPTS:goog.bind(this.multiscripts_,this),ANNOTATION:goog.bind(this.empty_,this),NONE:goog.bind(this.empty_,this),MACTION:goog.bind(this.action_,this)}};goog.inherits(sre.SemanticMathml,sre.SemanticAbstractParser);
sre.SemanticMathml.prototype.parse=function(a){sre.SemanticProcessor.getInstance().setNodeFactory(this.getFactory());var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes),c=sre.DomUtil.tagName(a),d=this.parseMap_[c];b=(d?d:goog.bind(this.dummy_,this))(a,b);if(-1!==["MATH","MROW","MPADDED","MSTYLE","SEMANTICS"].indexOf(c))return b;b.mathml.unshift(a);b.mathmlTree=a;return b};sre.SemanticMathml.prototype.parseNodes_=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++)b.push(this.parse(d));return b};
sre.SemanticMathml.prototype.semantics_=function(a,b){return b.length?this.parse(b[0]):this.getFactory().makeEmptyNode()};sre.SemanticMathml.prototype.rows_=function(a,b){b=sre.SemanticUtil.purgeNodes(b);b=1===b.length?this.parse(b[0]):sre.SemanticProcessor.getInstance().row(this.parseNodes_(b));b.mathml.unshift(a);return b};sre.SemanticMathml.prototype.fraction_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().fractionLikeNode(a.getAttribute("linethickness"),this.parse(b[0]),this.parse(b[1]))};
sre.SemanticMathml.prototype.limits_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().limitNode(sre.DomUtil.tagName(a),this.parseNodes_(b))};sre.SemanticMathml.prototype.root_=function(a,b){return this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROOT,[this.parse(b[1]),this.parse(b[0])],[])};
sre.SemanticMathml.prototype.sqrt_=function(a,b){a=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));return this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.SQRT,[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(a)],[])};sre.SemanticMathml.prototype.table_=function(a,b){a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.TABLE,this.parseNodes_(b),[]);sre.SemanticProcessor.tableToMultiline(a);return a};
sre.SemanticMathml.prototype.tableRow_=function(a,b){a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROW,this.parseNodes_(b),[]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return a};sre.SemanticMathml.prototype.tableLabeledRow_=function(a,b){if(!b.length)return this.tableRow_(a,b);a=this.parse(b[0]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.LABEL;b=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROW,this.parseNodes_(b.slice(1)),[a]);b.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return b};
sre.SemanticMathml.prototype.tableCell_=function(a,b){a=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));a=a.length?1===a.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a[0])?a:[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(a)]:[];a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.CELL,a,[]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return a};
sre.SemanticMathml.prototype.text_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().text(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")),sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticMathml.prototype.identifier_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().identifierNode(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")),a.getAttribute("class"))};
sre.SemanticMathml.prototype.number_=function(a,b){a=this.leaf_(a);sre.SemanticProcessor.number(a);return a};sre.SemanticMathml.prototype.operator_=function(a,b){a=this.leaf_(a);a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN&&(a.type=sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR);return a};
sre.SemanticMathml.prototype.fenced_=function(a,b){b=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));var c=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"separators",","),d=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"open","(");a=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"close",")");a=sre.SemanticProcessor.getInstance().mfenced(d,a,c,b);return sre.SemanticProcessor.getInstance().tablesInRow([a])[0]};
sre.SemanticMathml.prototype.enclosed_=function(a,b){b=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));b=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ENCLOSE,[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(b)],[]);b.role=a.getAttribute("notation")||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;return b};
sre.SemanticMathml.prototype.multiscripts_=function(a,b){if(!b.length)return this.getFactory().makeEmptyNode();a=this.parse(b.shift());if(!b.length)return a;for(var c=[],d=[],e=[],f=[],g=!1,h=0,k=0,l;l=b[k];k++)"MPRESCRIPTS"===sre.DomUtil.tagName(l)?(g=!0,h=0):(g?h&1?c.push(l):d.push(l):h&1?e.push(l):f.push(l),h++);return sre.SemanticUtil.purgeNodes(c).length||sre.SemanticUtil.purgeNodes(d).length?sre.SemanticProcessor.getInstance().tensor(a,this.parseNodes_(d),this.parseNodes_(c),this.parseNodes_(f),
this.parseNodes_(e)):sre.SemanticProcessor.getInstance().pseudoTensor(a,this.parseNodes_(f),this.parseNodes_(e))};sre.SemanticMathml.prototype.empty_=function(a,b){return this.getFactory().makeEmptyNode()};sre.SemanticMathml.prototype.action_=function(a,b){return 1<b.length?this.parse(b[1]):this.getFactory().makeUnprocessed(a)};sre.SemanticMathml.prototype.dummy_=function(a,b){return this.getFactory().makeUnprocessed(a)};
sre.SemanticMathml.prototype.leaf_=function(a){return this.getFactory().makeLeafNode(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")))};sre.SemanticMathml.getAttribute_=function(a,b,c){if(!a.hasAttribute(b))return c;a=a.getAttribute(b);return a.match(/^\s*$/)?null:a};sre.SemanticTree=function(a){this.mathml=a;this.parser=new sre.SemanticMathml;this.root=this.parser.parse(a)};sre.SemanticTree.empty=function(){var a=sre.DomUtil.parseInput("<math/>"),b=new sre.SemanticTree(a);b.mathml=a;return b};sre.SemanticTree.fromNode=function(a,b){var c=sre.SemanticTree.empty();c.root=a;b&&(c.mathml=b);return c};sre.SemanticTree.fromRoot=function(a,b){for(;a.parent;)a=a.parent;a=sre.SemanticTree.fromNode(a);b&&(a.mathml=b);return a};
sre.SemanticTree.prototype.xml=function(a){var b=sre.DomUtil.parseInput("<stree></stree>");a=this.root.xml(b.ownerDocument,a);b.appendChild(a);return b};sre.SemanticTree.prototype.toString=function(a){return(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(this.xml(a))};sre.SemanticTree.prototype.formatXml=function(a){a=this.toString(a);return sre.DomUtil.formatXml(a)};sre.SemanticTree.prototype.displayTree=function(){this.root.displayTree(0)};
sre.SemanticTree.prototype.replaceNode=function(a,b){var c=a.parent;c?c.replaceChild(a,b):this.root=b};sre.Semantic={};sre.Semantic.Font=sre.SemanticAttr.Font;sre.Semantic.Role=sre.SemanticAttr.Role;sre.Semantic.Type=sre.SemanticAttr.Type;sre.Semantic.xmlTree=function(a){return sre.Semantic.getTree(a).xml()};sre.Semantic.getTree=function(a){return new sre.SemanticTree(a)};sre.Semantic.getTreeFromString=function(a){a=sre.DomUtil.parseInput(a);return sre.Semantic.getTree(a)};sre.SemanticSkeleton=function(a){this.array=a=0===a?a:a||[];this.levelsMap=this.parents=null};sre.SemanticSkeleton.prototype.populate=function(){this.parents&&this.levelsMap||(this.parents={},this.levelsMap={},this.populate_(this.array,this.array,[]))};
sre.SemanticSkeleton.prototype.populate_=function(a,b,c){if(sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a))this.levelsMap[a]=b,this.parents[a]=a===c[0]?c.slice(1):c;else{b=sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a)?a.slice(1):a;c=[b[0]].concat(c);for(var d=0,e=b.length;d<e;d++)this.populate_(b[d],a,c)}};sre.SemanticSkeleton.prototype.toString=function(){return sre.SemanticSkeleton.makeSexp_(this.array)};
sre.SemanticSkeleton.makeSexp_=function(a){return sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)?a.toString():sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a)?"(c "+a.slice(1).map(sre.SemanticSkeleton.makeSexp_).join(" ")+")":"("+a.map(sre.SemanticSkeleton.makeSexp_).join(" ")+")"};sre.SemanticSkeleton.fromTree=function(a){return sre.SemanticSkeleton.fromNode(a.root)};sre.SemanticSkeleton.fromNode=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.fromNode_(a))};
sre.SemanticSkeleton.fromString=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.fromString_(a))};sre.SemanticSkeleton.fromString_=function(a){a=a.replace(/\(/g,"[");a=a.replace(/\)/g,"]");a=a.replace(/ /g,",");a=a.replace(/c/g,'"c"');return JSON.parse(a)};
sre.SemanticSkeleton.fromNode_=function(a){if(!a)return[];var b=a.contentNodes;if(b.length){var c=b.map(sre.SemanticSkeleton.fromNode_);c.unshift("c")}var d=a.childNodes;if(!d.length)return b.length?[a.id,c]:a.id;d=d.map(sre.SemanticSkeleton.fromNode_);b.length&&d.unshift(c);d.unshift(a.id);return d};sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure=function(a){return"number"===typeof a};
sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure=function(a){return!!a&&!sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)&&"c"===a[0]};sre.SemanticSkeleton.interleaveIds=function(a,b){return sre.BaseUtil.interleaveLists(sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(a),sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(b))};
sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs=function(a){var b=function(a){return sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)?[a]:sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a[1])?a.slice(2):a.slice(1)};return Array.prototype.slice.call(arguments,0).reduce(function(a,d){return a.concat(b(d))},[])};sre.SemanticSkeleton.fromStructure=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.tree_(a.root))};
sre.SemanticSkeleton.tree_=function(a){if(!a)return[];if(!a.childNodes.length)return a.id;var b=[a.id];a=sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren(a,a.contentNodes.map(function(a){return a}),a.childNodes.map(function(a){return a}));for(var c=0,d;d=a[c];c++)b.push(sre.SemanticSkeleton.tree_(d));return b};
sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren=function(a,b,c){switch(a.type){case sre.Semantic.Type.RELSEQ:case sre.Semantic.Type.INFIXOP:case sre.Semantic.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(c,b);case sre.Semantic.Type.PREFIXOP:return b.concat(c);case sre.Semantic.Type.POSTFIXOP:return c.concat(b);case sre.Semantic.Type.FENCED:return c.unshift(b[0]),c.push(b[1]),c;case sre.Semantic.Type.APPL:return[c[0],b[0],c[1]];case sre.Semantic.Type.ROOT:return[c[1],c[0]];case sre.Semantic.Type.ROW:case sre.Semantic.Type.LINE:return b.length&&
c.unshift(b[0]),c;default:return c}};sre.EnrichMathml={};sre.EnrichMathml.Error=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="MathML Enrichment Error"};goog.inherits(sre.EnrichMathml.Error,Error);sre.EnrichMathml.SETTINGS={collapsed:!0,implicit:!0};sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_="data-semantic-";
sre.EnrichMathml.Attribute={ADDED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"added",ALTERNATIVE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"alternative",CHILDREN:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"children",COLLAPSED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"collapsed",CONTENT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"content",EMBELLISHED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"embellished",FENCEPOINTER:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"fencepointer",FONT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"font",ID:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+
"id",OPERATOR:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"operator",PARENT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"parent",PREFIX:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"prefix",ROLE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"role",SPEECH:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"speech",STRUCTURE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"structure",TYPE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"type"};
sre.EnrichMathml.enrich=function(a,b){var c=a.cloneNode(!0);sre.EnrichMathml.walkTree(b.root);sre.Engine.getInstance().structure&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.STRUCTURE,sre.SemanticSkeleton.fromStructure(b).toString());sre.Debugger.getInstance().generateOutput(function(){sre.EnrichMathml.formattedOutput(c,a,b,!0);return[]});return a};
sre.EnrichMathml.walkTree=function(a){var b=sre.EnrichCaseFactory.getCase(a);if(b)return b=b.getMathml(),sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b);if(1===a.mathml.length)return sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 0"),b=a.mathml[0],sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a),sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b);b=a.contentNodes.map(sre.EnrichMathml.cloneContentNode);sre.EnrichMathml.setOperatorAttribute_(a,b);var c=a.childNodes.map(sre.EnrichMathml.walkTree);c=sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren(a,
b,c);b=a.mathmlTree;if(null===b)sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1"),b=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(c);else{var d=sre.EnrichMathml.attachedElement_(c);sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2");d?(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2.1"),b=d.parentNode):(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2.2"),b=sre.EnrichMathml.getInnerNode(b))}b=sre.EnrichMathml.rewriteMfenced(b);sre.EnrichMathml.mergeChildren_(b,c);sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);
return sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b)};
sre.EnrichMathml.introduceNewLayer=function(a){var b=sre.EnrichMathml.mathmlLca_(a),c=b.node,d=b.type;d===sre.EnrichMathml.lcaType.VALID&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(c)||(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1"),c=sre.DomUtil.createElement("mrow"),d===sre.EnrichMathml.lcaType.PRUNED?(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.0"),c=sre.EnrichMathml.introduceLayerAboveLca(c,b.node,a)):a[0]&&(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.1"),b=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a),
a=sre.EnrichMathml.childrenSubset_(b.parentNode,a),sre.DomUtil.replaceNode(b,c),a.forEach(function(a){c.appendChild(a)})));return c};
sre.EnrichMathml.introduceLayerAboveLca=function(a,b,c){var d=sre.EnrichMathml.descendNode_(b);if(sre.SemanticUtil.hasMathTag(d)){sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.0.0");sre.EnrichMathml.moveSemanticAttributes_(d,a);sre.DomUtil.toArray(d.childNodes).forEach(function(b){a.appendChild(b)});var e=a;a=d;d=e}b=c.indexOf(b);c[b]=d;sre.DomUtil.replaceNode(d,a);a.appendChild(d);c.forEach(function(b){a.appendChild(b)});return a};
sre.EnrichMathml.moveSemanticAttributes_=function(a,b){for(var c in sre.EnrichMathml.Attribute){var d=sre.EnrichMathml.Attribute[c];a.hasAttribute(d)&&(b.setAttribute(d,a.getAttribute(d)),a.removeAttribute(d))}};sre.EnrichMathml.childrenSubset_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes),d=Infinity,e=-Infinity;b.forEach(function(a){a=c.indexOf(a);-1!==a&&(d=Math.min(d,a),e=Math.max(e,a))});return c.slice(d,e+1)};
sre.EnrichMathml.mergeChildren_=function(a,b){var c=a.childNodes;if(c.length)for(var d=0;b.length;)c[d]===b[0]||sre.EnrichMathml.functionApplication_(c[d],b[0])?(b.shift(),d++):c[d]&&-1===b.indexOf(c[d])?d++:(sre.EnrichMathml.isDescendant_(b[0],a)||a.insertBefore(b[0],c[d]||null),b.shift());else b.forEach(function(b){a.appendChild(b)})};sre.EnrichMathml.isDescendant_=function(a,b){if(!a)return!1;do if(a=a.parentNode,a===b)return!0;while(a);return!1};
sre.EnrichMathml.functionApplication_=function(a,b){var c=sre.SemanticAttr.functionApplication();return a&&b&&a.textContent&&b.textContent&&a.textContent===c&&b.textContent===c&&"true"===b.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED)?(sre.DomUtil.replaceNode(a,b),!0):!1};sre.EnrichMathml.lcaType={VALID:"valid",INVALID:"invalid",PRUNED:"pruned"};
sre.EnrichMathml.mathmlLca_=function(a){var b=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a);if(!b)return{type:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:null};var c=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a.slice().reverse());if(b===c)return{type:sre.EnrichMathml.lcaType.VALID,node:b};b=sre.EnrichMathml.pathToRoot_(b);var d=sre.EnrichMathml.prunePath_(b,a);a=sre.EnrichMathml.pathToRoot_(c,function(a){return-1!==d.indexOf(a)});c=a[0];var e=d.indexOf(c);return-1===e?{type:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:null}:{type:d.length!==
b.length?sre.EnrichMathml.lcaType.PRUNED:sre.EnrichMathml.validLca_(d[e+1],a[1])?sre.EnrichMathml.lcaType.VALID:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:c}};sre.EnrichMathml.prunePath_=function(a,b){for(var c=0;a[c]&&-1===b.indexOf(a[c]);)c++;return a.slice(0,c+1)};sre.EnrichMathml.attachedElement_=function(a){for(var b=0,c=null;!c&&b<a.length;)a[b].parentNode&&(c=a[b]),b++;return c};
sre.EnrichMathml.pathToRoot_=function(a,b){b=b||function(a){return!1};for(var c=[a];!b(a)&&!sre.SemanticUtil.hasMathTag(a)&&a.parentNode;)a=sre.EnrichMathml.parentNode_(a),c.unshift(a);return c};sre.EnrichMathml.validLca_=function(a,b){return!(!a||!b||a.previousSibling||b.nextSibling)};sre.EnrichMathml.ascendNewNode=function(a){for(;!sre.SemanticUtil.hasMathTag(a)&&sre.EnrichMathml.unitChild_(a);)a=sre.EnrichMathml.parentNode_(a);return a};
sre.EnrichMathml.descendNode_=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);if(!b)return a;b=b.filter(function(a){return a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&!sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag(a)});return 1===b.length&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(b[0])&&!b[0].hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)?sre.EnrichMathml.descendNode_(b[0]):a};
sre.EnrichMathml.unitChild_=function(a){var b=sre.EnrichMathml.parentNode_(a);return b&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(b)?sre.DomUtil.toArray(b.childNodes).every(function(b){return b===a||sre.EnrichMathml.isIgnorable_(b)}):!1};sre.EnrichMathml.isIgnorable_=function(a){if(!a||sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag(a))return!0;var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);return!sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(a)&&b.length?!1:sre.DomUtil.toArray(a.childNodes).every(sre.EnrichMathml.isIgnorable_)};
sre.EnrichMathml.parentNode_=function(a){return a.parentNode};sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute=function(a,b){b=new sre.SemanticSkeleton(b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.COLLAPSED,b.toString())};sre.EnrichMathml.cloneContentNode=function(a){if(a.mathml.length)return sre.EnrichMathml.walkTree(a);var b=sre.EnrichMathml.SETTINGS.implicit?sre.EnrichMathml.createInvisibleOperator_(a):sre.DomUtil.createElement("mrow");a.mathml=[b];return b};sre.EnrichMathml.makeIdList=function(a){return a.map(function(a){return a.id}).join(",")};
sre.EnrichMathml.setAttributes=function(a,b){a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,b.type);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE,b.role);b.font!=sre.Semantic.Font.UNKNOWN&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.FONT,b.font);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID,b.id);b.childNodes.length&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,sre.EnrichMathml.makeIdList(b.childNodes));b.contentNodes.length&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT,sre.EnrichMathml.makeIdList(b.contentNodes));
b.parent&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,b.parent.id);b.embellished&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.EMBELLISHED,b.embellished);b.fencePointer&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.FENCEPOINTER,b.fencePointer)};
sre.EnrichMathml.combineContentChildren_=function(a,b,c){switch(a.type){case sre.Semantic.Type.RELSEQ:case sre.Semantic.Type.INFIXOP:case sre.Semantic.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(c,b);case sre.Semantic.Type.PREFIXOP:return b.concat(c);case sre.Semantic.Type.POSTFIXOP:return c.concat(b);case sre.Semantic.Type.FENCED:return c.unshift(b[0]),c.push(b[1]),c;case sre.Semantic.Type.APPL:return[c[0],b[0],c[1]];case sre.Semantic.Type.ROOT:return[c[1],c[0]];case sre.Semantic.Type.ROW:case sre.Semantic.Type.LINE:return b.length&&
c.unshift(b[0]),c;default:return c}};sre.EnrichMathml.rewriteMfenced=function(a){if("MFENCED"!==sre.DomUtil.tagName(a))return a;for(var b=sre.DomUtil.createElement("mrow"),c=0,d;d=a.attributes[c];c++)-1===["open","close","separators"].indexOf(d.name)&&b.setAttribute(d.name,d.value);sre.DomUtil.toArray(a.childNodes).forEach(function(a){b.appendChild(a)});sre.DomUtil.replaceNode(a,b);return b};
sre.EnrichMathml.createInvisibleOperator_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("mo"),c=sre.DomUtil.createTextNode(a.textContent);b.appendChild(c);sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);b.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");return b};sre.EnrichMathml.setOperatorAttribute_=function(a,b){var c=a.type+(a.textContent?","+a.textContent:"");b.forEach(function(a){sre.EnrichMathml.getInnerNode(a).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.OPERATOR,c)})};
sre.EnrichMathml.getInnerNode=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);if(!b)return a;b=b.filter(function(a){return a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&!sre.EnrichMathml.isIgnorable_(a)});for(var c=[],d=0,e;e=b[d];d++)if(sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(e)){var f=sre.EnrichMathml.getInnerNode(e);f&&f!==e&&c.push(f)}else c.push(e);return 1===c.length?c[0]:a};
sre.EnrichMathml.formattedOutput=function(a,b,c,d){d=d||!1;sre.EnrichMathml.formattedOutput_(a,"Original MathML",d);sre.EnrichMathml.formattedOutput_(c,"Semantic Tree",d);sre.EnrichMathml.formattedOutput_(b,"Semantically enriched MathML",d)};sre.EnrichMathml.formattedOutput_=function(a,b,c){a=sre.DomUtil.formatXml(a.toString());c?console.log(b+":\n```html\n"+sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix(a)+"\n```\n"):console.log(a)};
sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix=function(a){return a.toString().replace(new RegExp(sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_,"g"),"")};sre.EnrichMathml.collapsePunctuated=function(a,b){var c=!!b;b=b||[];var d=a.parent,e=a.contentNodes.map(function(a){return a.id});e.unshift("c");e=[a.id,e];for(var f=0,g;g=a.childNodes[f];f++){var h=sre.EnrichMathml.walkTree(g);b.push(h);h=sre.EnrichMathml.getInnerNode(h);d&&!c&&h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,d.id);e.push(g.id)}return e};
sre.EnrichMathml.printNodeList__=function(a,b){console.log(a);sre.DomUtil.toArray(b).forEach(function(a){console.log(a.toString())});console.log("<<<<<<<<<<<<<<<<<")};sre.CaseBinomial=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseBinomial,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseBinomial.test=function(a){return!a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.LINE&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL};
sre.CaseBinomial.prototype.getMathml=function(){if(!this.semantic.childNodes.length)return this.mml;this.mml=sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);if(this.mml.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)){var a=sre.DomUtil.createElement("mrow");a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");sre.DomUtil.replaceNode(this.mml,a);a.appendChild(this.mml);this.mml=a}sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseDoubleScript=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseDoubleScript,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseDoubleScript.test=function(a){if(!a.mathmlTree||!a.childNodes.length)return!1;var b=sre.DomUtil.tagName(a.mathmlTree);a=a.childNodes[0].role;return"MSUBSUP"===b&&a===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP||"MUNDEROVER"===b&&a===sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER};
sre.CaseDoubleScript.prototype.getMathml=function(){var a=this.semantic.childNodes[0],b=a.childNodes[0],c=this.semantic.childNodes[1],d=a.childNodes[1],e=sre.EnrichMathml.walkTree(c),f=sre.EnrichMathml.walkTree(b),g=sre.EnrichMathml.walkTree(d);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,sre.EnrichMathml.makeIdList([b,d,c]));[f,g,e].forEach(goog.bind(function(a){sre.EnrichMathml.getInnerNode(a).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,
this.mml.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID))},this));this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,a.role);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,[this.semantic.id,[a.id,b.id,d.id],c.id]);return this.mml};sre.CaseMultiindex=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseMultiindex,sre.AbstractEnrichCase);
sre.CaseMultiindex.prototype.completeMultiscript=function(a,b){var c=sre.DomUtil.toArray(this.mml.childNodes).slice(1),d=0,e=goog.bind(function(a){for(var b=0,e;e=a[b];b++){var f=c[d];if(f&&e==sre.EnrichMathml.getInnerNode(f).getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID))sre.EnrichMathml.getInnerNode(f).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,this.semantic.id),d++;else{var l=this.semantic.querySelectorAll(function(a){return a.id===e});this.mml.insertBefore(sre.CaseMultiindex.createNone_(l[0]),
f||null)}}},this);e(a);c[d]&&"MPRESCRIPTS"!==sre.DomUtil.tagName(c[d])?this.mml.insertBefore(c[d],sre.DomUtil.createElement("mprescripts")):d++;e(b)};sre.CaseMultiindex.createNone_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("none");a&&sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);b.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");return b};
sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex=function(a){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED&&a.contentNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.DUMMY)return sre.EnrichMathml.collapsePunctuated(a);sre.EnrichMathml.walkTree(a);return a.id};sre.CaseMultiscripts=function(a){sre.CaseMultiindex.call(this,a)};goog.inherits(sre.CaseMultiscripts,sre.CaseMultiindex);sre.CaseMultiscripts.test=function(a){return a.mathmlTree?"MMULTISCRIPTS"===sre.DomUtil.tagName(a.mathmlTree)&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT||a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT):!1};
sre.CaseMultiscripts.prototype.getMathml=function(){sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);if(this.semantic.childNodes[0]&&this.semantic.childNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP){var a=this.semantic.childNodes[0],b=a.childNodes[0],c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),d=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(a.childNodes[1]),e=[this.semantic.id,[a.id,b.id,d],c];sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,e);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,
a.role);this.completeMultiscript(sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(d,c),[])}else b=this.semantic.childNodes[0],c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),e=[this.semantic.id,b.id,c],sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,e);a=sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(d||[],c);c=sre.EnrichMathml.walkTree(b);sre.EnrichMathml.getInnerNode(c).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,this.semantic.id);a.unshift(b.id);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,
a.join(","));return this.mml};sre.CaseEmbellished=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.ofenceMml=this.ofence=this.fencedMml=this.fenced=null;this.ofenceMap={};this.cfenceMml=this.cfence=null;this.cfenceMap={};this.parentCleanup=[]};goog.inherits(sre.CaseEmbellished,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseEmbellished.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.fencePointer};sre.CaseEmbellished.prototype.getMathml=function(){this.getFenced_();this.fencedMml=sre.EnrichMathml.walkTree(this.fenced);this.getFencesMml_();return this.rewrite_()};
sre.CaseEmbellished.prototype.getFenced_=function(){for(var a=this.semantic;a.type!==sre.SemanticAttr.Type.FENCED;)a=a.childNodes[0];this.fenced=a.childNodes[0];this.ofence=a.contentNodes[0];this.cfence=a.contentNodes[1];sre.CaseEmbellished.fencedMap_(this.ofence,this.ofenceMap);sre.CaseEmbellished.fencedMap_(this.cfence,this.cfenceMap)};sre.CaseEmbellished.fencedMap_=function(a,b){b[a.id]=a.mathmlTree;a.embellished&&sre.CaseEmbellished.fencedMap_(a.childNodes[0],b)};
sre.CaseEmbellished.prototype.getFencesMml_=function(){for(var a=this.semantic,b=Object.keys(this.ofenceMap),c=Object.keys(this.cfenceMap);!(this.ofenceMml&&this.cfenceMml||a===this.fenced);)-1===b.indexOf(a.fencePointer)||this.ofenceMml||(this.ofenceMml=a.mathmlTree),-1===c.indexOf(a.fencePointer)||this.cfenceMml||(this.cfenceMml=a.mathmlTree),a=a.childNodes[0];this.ofenceMml||(this.ofenceMml=this.ofence.mathmlTree);this.cfenceMml||(this.cfenceMml=this.cfence.mathmlTree);this.ofenceMml&&(this.ofenceMml=
sre.EnrichMathml.ascendNewNode(this.ofenceMml));this.cfenceMml&&(this.cfenceMml=sre.EnrichMathml.ascendNewNode(this.cfenceMml))};
sre.CaseEmbellished.prototype.rewrite_=function(){var a=this.semantic,b=null,c=this.introduceNewLayer_();for(sre.EnrichMathml.setAttributes(c,this.fenced.parent);a.type!==sre.SemanticAttr.Type.FENCED;){var d=a.mathmlTree,e=this.specialCase_(a,d);if(e)a=e;else{sre.EnrichMathml.setAttributes(d,a);e=[];for(var f=1,g;g=a.childNodes[f];f++)e.push(sre.EnrichMathml.walkTree(g));a=a.childNodes[0]}e=sre.DomUtil.createElement("dummy");f=c.parentNode;g=d.childNodes[0];sre.DomUtil.replaceNode(d,e);sre.DomUtil.replaceNode(c,
d);sre.DomUtil.replaceNode(d.childNodes[0],c);sre.DomUtil.replaceNode(e,g);d.parentNode=f;c=d.childNodes[0];b||(b=d)}sre.EnrichMathml.walkTree(this.ofence);sre.EnrichMathml.walkTree(this.cfence);this.cleanupParents_();return b||c};
sre.CaseEmbellished.prototype.specialCase_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.tagName(b),d=null;if("MSUBSUP"===c){d=a.childNodes[0];var e=sre.CaseDoubleScript}else"MMULTISCRIPTS"===c&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT||a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT?e=sre.CaseMultiscripts:a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR&&(e=sre.CaseTensor),d=e&&a.childNodes[0]&&a.childNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP?a.childNodes[0]:a);if(!d)return null;c=d.childNodes[0];b=sre.CaseEmbellished.makeEmptyNode_(c.id);
d.childNodes[0]=b;b=(new e(a)).getMathml();d.childNodes[0]=c;this.parentCleanup.push(b);return d.childNodes[0]};sre.CaseEmbellished.makeEmptyNode_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("mrow");a=new sre.SemanticNode(a);a.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;a.mathmlTree=b;return a};
sre.CaseEmbellished.prototype.introduceNewLayer_=function(){var a=this.fullFence(this.ofenceMml),b=this.fullFence(this.cfenceMml),c=sre.DomUtil.createElement("mrow");sre.DomUtil.replaceNode(this.fencedMml,c);c.appendChild(this.fencedMml);c.insertBefore(a,this.fencedMml);c.appendChild(b);if(!c.parentNode){for(a=sre.DomUtil.createElement("mrow");0<c.childNodes.length;)a.appendChild(c.childNodes[0]);c.appendChild(a);c=a}return c};
sre.CaseEmbellished.prototype.fullFence=function(a){for(var b=this.fencedMml.parentNode;a.parentNode&&a.parentNode!==b;)a=a.parentNode;return a};sre.CaseEmbellished.prototype.cleanupParents_=function(){this.parentCleanup.forEach(function(a){var b=a.childNodes[1].getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT);a.childNodes[0].setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,b)})};sre.CaseLine=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseLine,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseLine.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.LINE};
sre.CaseLine.prototype.getMathml=function(){this.semantic.contentNodes.length&&sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.contentNodes[0]);this.semantic.childNodes.length&&sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseTable=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree;this.inner=[]};goog.inherits(sre.CaseTable,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseTable.test=function(a){return a.mathmlTree&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.MATRIX||a.type===sre.SemanticAttr.Type.VECTOR||a.type===sre.SemanticAttr.Type.CASES)};
sre.CaseTable.prototype.getMathml=function(){var a=sre.EnrichMathml.cloneContentNode(this.semantic.contentNodes[0]),b=this.semantic.contentNodes[1]?sre.EnrichMathml.cloneContentNode(this.semantic.contentNodes[1]):null;this.inner=this.semantic.childNodes.map(sre.EnrichMathml.walkTree);"MFENCED"===sre.DomUtil.tagName(this.mml)?(this.mml.insertBefore(a,this.mml.childNodes[0]||null),b&&this.mml.appendChild(b),this.mml=sre.EnrichMathml.rewriteMfenced(this.mml)):(a=[a,this.mml],b&&a.push(b),this.mml=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(a));
sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseTensor=function(a){sre.CaseMultiindex.call(this,a)};goog.inherits(sre.CaseTensor,sre.CaseMultiindex);sre.CaseTensor.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR};
sre.CaseTensor.prototype.getMathml=function(){sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);var a=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),b=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[2]),c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[3]),d=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[4]);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,[this.semantic.id,this.semantic.childNodes[0].id,
a,b,c,d]);var e=sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(a,b,c,d);e.unshift(this.semantic.childNodes[0].id);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,e.join(","));this.completeMultiscript(sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(c,d),sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(a,b));return this.mml};sre.CaseText=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseText,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseText.test=function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.TEXT};
sre.CaseText.prototype.getMathml=function(){var a=[],b=sre.EnrichMathml.collapsePunctuated(this.semantic,a);this.mml=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(a);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);this.mml.removeAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,b);return this.mml};sre.EnrichCases=function(){};sre.EnrichCaseFactory.cases.push({test:sre.CaseEmbellished.test,constr:sre.CaseEmbellished},{test:sre.CaseDoubleScript.test,constr:sre.CaseDoubleScript},{test:sre.CaseTensor.test,constr:sre.CaseTensor},{test:sre.CaseMultiscripts.test,constr:sre.CaseMultiscripts},{test:sre.CaseLine.test,constr:sre.CaseLine},{test:sre.CaseBinomial.test,constr:sre.CaseBinomial},{test:sre.CaseTable.test,constr:sre.CaseTable},{test:sre.CaseText.test,constr:sre.CaseText});sre.Enrich={};sre.Enrich.semanticMathmlNode=function(a){a=a.cloneNode(!0);var b=sre.Semantic.getTree(a);return sre.EnrichMathml.enrich(a,b)};sre.Enrich.semanticMathmlSync=function(a){a=sre.DomUtil.parseInput(a);return sre.Enrich.semanticMathmlNode(a)};sre.Enrich.semanticMathml=function(a,b){if(sre.Engine.isReady()){var c=sre.DomUtil.parseInput(a);b(sre.Enrich.semanticMathmlNode(c))}else setTimeout(function(){sre.Enrich.semanticMathml(a,b)},500)};
sre.Enrich.testTranslation__=function(a){new sre.EnrichCases;sre.Debugger.getInstance().init();a=sre.Enrich.semanticMathmlSync(sre.Enrich.prepareMmlString(a)).toString();sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix(a);sre.Debugger.getInstance().exit();return a};sre.Enrich.prepareMmlString=function(a){a.match(/^<math/)||(a="<math>"+a);a.match(/\/math>$/)||(a+="</math>");return a};sre.ColorPicker=function(a,b){this.foreground=sre.ColorPicker.getChannelColor_(b,sre.ColorPicker.DEFAULT_FOREGROUND_);this.background=sre.ColorPicker.getChannelColor_(a,sre.ColorPicker.DEFAULT_BACKGROUND_)};sre.ColorPicker.DEFAULT_BACKGROUND_="blue";sre.ColorPicker.DEFAULT_FOREGROUND_="black";
sre.ColorPicker.namedColors_={red:{red:255,green:0,blue:0},green:{red:0,green:255,blue:0},blue:{red:0,green:0,blue:255},yellow:{red:255,green:255,blue:0},cyan:{red:0,green:255,blue:255},magenta:{red:255,green:0,blue:255},white:{red:255,green:255,blue:255},black:{red:0,green:0,blue:0}};sre.ColorPicker.getChannelColor_=function(a,b){a=a||{color:b};var c=a.color?sre.ColorPicker.namedColors_[a.color]:a;c||(c=sre.ColorPicker.namedColors_[b]);c.alpha=a.hasOwnProperty("alpha")?a.alpha:1;return sre.ColorPicker.normalizeColor_(c)};
sre.ColorPicker.normalizeColor_=function(a){var b=function(a){a=Math.max(a,0);a=Math.min(255,a);return Math.round(a)};a.red=b(a.red);a.green=b(a.green);a.blue=b(a.blue);a.alpha=Math.max(a.alpha,0);a.alpha=Math.min(1,a.alpha);return a};sre.ColorPicker.prototype.rgba=function(){var a=function(a){return"rgba("+a.red+","+a.green+","+a.blue+","+a.alpha+")"};return{background:a(this.background),foreground:a(this.foreground)}};
sre.ColorPicker.prototype.rgb=function(){var a=function(a){return"rgb("+a.red+","+a.green+","+a.blue+")"};return{background:a(this.background),alphaback:this.background.alpha.toString(),foreground:a(this.foreground),alphafore:this.foreground.alpha.toString()}};
sre.ColorPicker.prototype.hex=function(){var a=function(a){return"#"+sre.ColorPicker.toHex_(a.red)+sre.ColorPicker.toHex_(a.green)+sre.ColorPicker.toHex_(a.blue)};return{background:a(this.background),alphaback:this.background.alpha.toString(),foreground:a(this.foreground),alphafore:this.foreground.alpha.toString()}};sre.ColorPicker.toHex_=function(a){a=a.toString(16);return 1===a.length?"0"+a:a};sre.Highlighter=function(){};sre.Highlighter.prototype.highlight=function(a){};sre.Highlighter.prototype.unhighlight=function(){};sre.Highlighter.prototype.highlightAll=function(a){};sre.Highlighter.prototype.unhighlightAll=function(){};sre.Highlighter.prototype.setColor=function(a){};sre.Highlighter.prototype.addEvents=function(a,b){};sre.AbstractHighlighter=function(){this.currentHighlights_=[];this.color=null;this.mactionName="";this.state_={}};sre.AbstractHighlighter.prototype.highlight=function(a){this.currentHighlights_.push(a.map(goog.bind(function(a){return this.highlightNode(a)},this)))};sre.AbstractHighlighter.prototype.highlightNode=goog.abstractMethod;sre.AbstractHighlighter.prototype.highlightAll=function(a){a=this.getMactionNodes(a);for(var b=0,c;c=a[b];b++)this.highlight([c])};
sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlight=function(){var a=this.currentHighlights_.pop();a&&a.forEach(goog.bind(function(a){return this.unhighlightNode(a)},this))};sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlightNode=goog.abstractMethod;sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlightAll=function(){for(;0<this.currentHighlights_.length;)this.unhighlight()};sre.AbstractHighlighter.prototype.setColor=function(a){this.color=a};sre.AbstractHighlighter.prototype.colorString=function(){return this.color.rgba()};
sre.AbstractHighlighter.prototype.addEvents=function(a,b){a=this.getMactionNodes(a);for(var c=0,d;d=a[c];c++)for(var e in b)d.addEventListener(e,b[e])};sre.AbstractHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByClassName(this.mactionName)};sre.AbstractHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return(a=a.className||a.getAttribute("class"))?a.match(new RegExp(this.mactionName)):!1};sre.AbstractHighlighter.prototype.resetState=function(a){delete this.state_[a]};
sre.AbstractHighlighter.prototype.setState=function(a,b){this.state_[a]=b};sre.AbstractHighlighter.prototype.getState=function(a){return this.state_[a]};sre.CssHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="mjx-maction"};goog.inherits(sre.CssHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.CssHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b={node:a,background:a.style.backgroundColor,foreground:a.style.color},c=this.colorString();a.style.backgroundColor=c.background;a.style.color=c.foreground;return b};sre.CssHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){a.node.style.backgroundColor=a.background;a.node.style.color=a.foreground};sre.HtmlHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.HtmlHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.HtmlHighlighter.prototype.setMode=function(a){this.mode=a};
sre.HtmlHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b={node:a,foreground:a.style.color,position:a.style.position},c=this.color.rgb();a.style.color=c.foreground;a.style.position="relative";var d=a.bbox;if(d&&d.w){var e=document.createElement("span"),f=parseFloat(a.style.paddingLeft||"0");e.style.backgroundColor=c.background;e.style.opacity=c.alphaback.toString();e.style.display="inline-block";e.style.height=d.h+d.d+.1+"em";e.style.verticalAlign=-d.d+"em";e.style.marginTop=e.style.marginBottom=
"-0.05em";e.style.width=d.w+0+"em";e.style.marginLeft=f-0+"em";e.style.marginRight=-d.w-f+"em";a.parentNode.insertBefore(e,a);b.box=e}return b};sre.HtmlHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){var b=a.node;b.style.color=a.foreground;b.style.position=a.position;a.box&&a.box.parentNode.removeChild(a.box)};sre.MmlCssHighlighter=function(){sre.CssHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.MmlCssHighlighter,sre.CssHighlighter);sre.MmlCssHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByTagName(this.mactionName)};sre.MmlCssHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return a.tagName===this.mactionName};sre.MmlHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.MmlHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.MmlHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b=a.getAttribute("style");b+=";background-color: "+this.colorString().background;b+=";color: "+this.colorString().foreground;a.setAttribute("style",b);return{node:a}};
sre.MmlHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){var b=a.node.getAttribute("style");b=b.replace(";background-color: "+this.colorString().background,"");b=b.replace(";color: "+this.colorString().foreground,"");a.node.setAttribute("style",b)};sre.MmlHighlighter.prototype.colorString=function(){return this.color.rgba()};sre.MmlHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByTagName(this.mactionName)};
sre.MmlHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return a.tagName===this.mactionName};sre.SvgHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="mjx-svg-maction"};goog.inherits(sre.SvgHighlighter,sre.AbstractHighlighter);
sre.SvgHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){if("svg"===a.tagName){var b={node:a,background:a.style.backgroundColor,foreground:a.style.color};a.style.backgroundColor=this.colorString().background;a.style.color=this.colorString().foreground;return b}b=document.createElementNS("http://www.w3.org/2000/svg","rect");if("use"===a.nodeName){var c=document.createElementNS("http://www.w3.org/2000/svg","g");a.parentNode.insertBefore(c,a);c.appendChild(a);var d=c.getBBox();c.parentNode.replaceChild(a,
c)}else d=a.getBBox();b.setAttribute("x",d.x-40);b.setAttribute("y",d.y-40);b.setAttribute("width",d.width+80);b.setAttribute("height",d.height+80);(d=a.getAttribute("transform"))&&b.setAttribute("transform",d);b.setAttribute("fill",this.colorString().background);a.parentNode.insertBefore(b,a);b={node:b,foreground:a.getAttribute("fill")};a.setAttribute("fill",this.colorString().foreground);return b};
sre.SvgHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){"background"in a?(a.node.style.backgroundColor=a.background,a.node.style.color=a.foreground):(a.foreground?a.node.nextSibling.setAttribute("fill",a.foreground):a.node.nextSibling.removeAttribute("fill"),a.node.parentNode.removeChild(a.node))};sre.SvgHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){a=a.className||a.getAttribute("class");return(a=a.baseVal?a.baseVal:a)?a.match(new RegExp(this.mactionName)):!1};sre.HighlighterFactory={};sre.HighlighterFactory.highlighter=function(a,b,c){a=new sre.ColorPicker(a,b);c=sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_["NativeMML"===c.renderer&&"Safari"===c.browser?"MML-CSS":c.renderer];if(!c)return null;c.setColor(a);return c};sre.HighlighterFactory.addEvents=function(a,b,c){(c=sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_[c.renderer])&&c.addEvents(a,b)};
sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_={SVG:new sre.SvgHighlighter,NativeMML:new sre.MmlHighlighter,"HTML-CSS":new sre.HtmlHighlighter,"MML-CSS":new sre.MmlCssHighlighter,CommonHTML:new sre.CssHighlighter};sre.Grammar=function(){this.parameters_={};this.corrections_={};this.preprocessors_={};this.stateStack_=[]};goog.addSingletonGetter(sre.Grammar);sre.Grammar.ATTRIBUTE="grammar";sre.Grammar.prototype.clear=function(){this.parameters_={};this.stateStack_=[]};sre.Grammar.prototype.setParameter=function(a,b){var c=this.parameters_[a];b?this.parameters_[a]=b:delete this.parameters_[a];return c};sre.Grammar.prototype.getParameter=function(a){return this.parameters_[a]};
sre.Grammar.prototype.setCorrection=function(a,b){this.corrections_[a]=b};sre.Grammar.prototype.setPreprocessor=function(a,b){this.preprocessors_[a]=b};sre.Grammar.prototype.getCorrection=function(a){return this.corrections_[a]};sre.Grammar.prototype.getState=function(){var a=[],b;for(b in this.parameters_){var c=this.parameters_[b];a.push("string"===typeof c?b+":"+c:b)}return a.join(" ")};sre.Grammar.prototype.pushState=function(a){for(var b in a)a[b]=this.setParameter(b,a[b]);this.stateStack_.push(a)};
sre.Grammar.prototype.popState=function(){var a=this.stateStack_.pop(),b;for(b in a)this.setParameter(b,a[b])};sre.Grammar.prototype.setAttribute=function(a){if(a&&a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE){var b=this.getState();b&&a.setAttribute(sre.Grammar.ATTRIBUTE,b)}};sre.Grammar.prototype.preprocess=function(a){return this.runProcessors_(a,this.preprocessors_)};sre.Grammar.prototype.correct=function(a){return this.runProcessors_(a,this.corrections_)};
sre.Grammar.prototype.runProcessors_=function(a,b){for(var c in this.parameters_){var d=b[c];if(d){var e=this.parameters_[c];a=!0===e?d(a):d(a,e)}}return a};sre.Grammar.translateString_=function(a){var b=sre.Engine.getInstance();return b.evaluator(a,b.dynamicCstr)||a};
sre.Grammar.prototype.apply=function(a,b){b=b||{};a=b.adjust||b.preprocess?sre.Grammar.getInstance().preprocess(a):a;if(this.parameters_.translate||b.translate)a=sre.Grammar.translateString_(a);return a=b.adjust||b.correct?sre.Grammar.getInstance().correct(a):a};sre.Grammar.parseState=function(a){var b={};a=a.split(" ");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c].split(":"),f=e[1];b[e[0]]=f?f:!0}return b};
sre.Grammar.parseInput=function(a){var b={};a=a.split(":");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c].split("="),f=e[0].trim();e[1]?b[f]=e[1].trim():f.match(/^!/)?b[f.slice(1)]=!1:b[f]=!0}return b};sre.Grammar.correctFont_=function(a,b){if(!b||!a)return a;b=sre.L10n.getLocale().FONT[b]||b;b=b.split(/ |-/);b=new RegExp("^"+b.join("( |-)")+"( |-)");return a.replace(b,"")};sre.Grammar.addAnnotation_=function(a,b){return a+":"+b};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("ignoreFont",sre.Grammar.correctFont_);
sre.Grammar.getInstance().setPreprocessor("annotation",sre.Grammar.addAnnotation_);sre.Messages={};sre.Messages.MS={START:"",FRAC_V:"",FRAC_B:"",FRAC_S:"",END:"",FRAC_OVER:"",TWICE:"",NEST_FRAC:"",ENDFRAC:"",SUPER:"",SUB:"",SUP:"",SUPERSCRIPT:"",SUBSCRIPT:"",BASELINE:"",BASE:"",NESTED:"",NEST_ROOT:"",STARTROOT:"",ENDROOT:"",ROOTINDEX:"",ROOT:"",INDEX:"",UNDER:"",UNDERSCRIPT:"",OVER:"",OVERSCRIPT:""};sre.Messages.MS_FUNC={FRAC_NEST_DEPTH:function(a){return!1},RADICAL_NEST_DEPTH:function(a){return""},COMBINE_ROOT_INDEX:function(a,b){return a}};sre.Messages.MS_ROOT_INDEX={};
sre.Messages.FONT={bold:"","bold-fraktur":"","bold-italic":"","bold-script":"",caligraphic:"","caligraphic-bold":"","double-struck":"","double-struck-italic":"",fraktur:"",italic:"",monospace:"",normal:"",oldstyle:"","oldstyle-bold":"",script:"","sans-serif":"","sans-serif-italic":"","sans-serif-bold":"","sans-serif-bold-italic":"",unknown:""};
sre.Messages.ROLE={addition:"",multiplication:"",subtraction:"",division:"",equality:"",inequality:"",element:"",arrow:"",determinant:"",rowvector:"",binomial:"",squarematrix:"",multiline:"",matrix:"",vector:"",cases:"",table:"",unknown:""};sre.Messages.ENCLOSE={longdiv:"",actuarial:"",radical:"",box:"",roundedbox:"",circle:"",left:"",right:"",top:"",bottom:"",updiagonalstrike:"",downdiagonalstrike:"",verticalstrike:"",horizontalstrike:"",madruwb:"",updiagonalarrow:"",phasorangle:"",unknown:""};
sre.Messages.NAVIGATE={COLLAPSIBLE:"",EXPANDABLE:"",LEVEL:""};sre.MathspeakUtil={};sre.MathspeakUtil.spaceoutText=function(a){return a.textContent.split("").join(" ")};sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber=function(a){a=a.textContent.split("");for(var b=[],c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=0,e;e=a[d];d++){var f=sre.Semantic.Type.NUMBER,g=e.match(/\W/)?sre.Semantic.Role.UNKNOWN:sre.Semantic.Role.PROTECTED;e=c.parseFromString("<"+f+' role="'+g+'">'+e+"</"+f+">","text/xml");b.push(e.documentElement)}return b};
sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier=function(a){var b=a.textContent;if(!b.match(/[a-zA-Z]+/))return a.setAttribute("role",sre.SemanticAttr.Role.PROTECTED),[a];a=b.split("");b=[];for(var c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=0,e;e=a[d];d++){var f=sre.Semantic.Type.IDENTIFIER;e=c.parseFromString("<"+f+' role="'+sre.Semantic.Role.UNKNOWN+'">'+e+"</"+f+">","text/xml");b.push(e.documentElement)}return b};
sre.MathspeakUtil.nestingBarriers=[sre.Semantic.Type.CASES,sre.Semantic.Type.CELL,sre.Semantic.Type.INTEGRAL,sre.Semantic.Type.LINE,sre.Semantic.Type.MATRIX,sre.Semantic.Type.MULTILINE,sre.Semantic.Type.OVERSCORE,sre.Semantic.Type.ROOT,sre.Semantic.Type.ROW,sre.Semantic.Type.SQRT,sre.Semantic.Type.SUBSCRIPT,sre.Semantic.Type.SUPERSCRIPT,sre.Semantic.Type.TABLE,sre.Semantic.Type.UNDERSCORE,sre.Semantic.Type.VECTOR];sre.MathspeakUtil.nestingDepth={};
sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth=function(a){sre.MathspeakUtil.nestingDepth={};return[a]};
sre.MathspeakUtil.getNestingDepth=function(a,b,c,d,e,f){d=d||sre.MathspeakUtil.nestingBarriers;e=e||{};f=f||function(a){return!1};var g=(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(b);sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a]||(sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a]={});if(sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g])return sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g];if(f(b)||0>c.indexOf(b.tagName))return 0;b=sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_(b,c,sre.BaseUtil.setdifference(d,c),e,f,0);return sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g]=
b};sre.MathspeakUtil.containsAttr=function(a,b){if(!a.attributes)return!1;a=sre.DomUtil.toArray(a.attributes);for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(b[d.nodeName]===d.nodeValue)return!0;return!1};
sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_=function(a,b,c,d,e,f){if(e(a)||-1<c.indexOf(a.tagName)||sre.MathspeakUtil.containsAttr(a,d))return f;-1<b.indexOf(a.tagName)&&f++;if(!a.childNodes||0===a.childNodes.length)return f;a=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);return Math.max.apply(null,a.map(function(a){return sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_(a,b,c,d,e,f)}))};
sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("fraction",a,["fraction"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},sre.Messages.MS_FUNC.FRAC_NEST_DEPTH)};sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.START)+sre.Messages.MS.FRAC_V};
sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.END)+sre.Messages.MS.FRAC_V};sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.FRAC_OVER).trim()};sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.START)+sre.Messages.MS.FRAC_B};
sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.END)+sre.Messages.MS.FRAC_B};sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.FRAC_S:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.FRAC_S};
sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.ENDFRAC:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.ENDFRAC};sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.FRAC_OVER:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.OVER};sre.MathspeakUtil.onesNumbers=" one two three four five six seven eight nine ten eleven twelve thirteen fourteen fifteen sixteen seventeen eighteen nineteen".split(" ");
sre.MathspeakUtil.tensNumbers="  twenty thirty forty fifty sixty seventy eighty ninety".split(" ");sre.MathspeakUtil.largeNumbers=" thousand million billion trillion quadrillion quintillion sextillion septillion octillion nonillion decillion".split(" ");
sre.MathspeakUtil.hundredsToWords=function(a){a%=1E3;var b=sre.MathspeakUtil.onesNumbers[Math.floor(a/100)]?sre.MathspeakUtil.onesNumbers[Math.floor(a/100)]+"-hundred":"";(a%=100)&&(b=b+(b?"-":"")+(sre.MathspeakUtil.onesNumbers[a]||sre.MathspeakUtil.tensNumbers[Math.floor(a/10)]+"-"+sre.MathspeakUtil.onesNumbers[a%10]));return b};
sre.MathspeakUtil.numberToWords=function(a){if(a>=Math.pow(10,36))return a.toString();for(var b=0,c="";0<a;)a%1E3&&(c=sre.MathspeakUtil.hundredsToWords(a%1E3)+(b?"-"+sre.MathspeakUtil.largeNumbers[b]+"-":"")+c),a=Math.floor(a/1E3),b++;return c};
sre.MathspeakUtil.numberToOrdinal=function(a,b){if(2===a)return b?"halves":"half";a=sre.MathspeakUtil.numberToWords(a);a=a.match(/one$/)?a.slice(0,-3)+"first":a.match(/two$/)?a.slice(0,-3)+"second":a.match(/three$/)?a.slice(0,-5)+"third":a.match(/five$/)?a.slice(0,-4)+"fifth":a.match(/eight$/)?a.slice(0,-5)+"eighth":a.match(/nine$/)?a.slice(0,-4)+"ninth":a.match(/twelve$/)?a.slice(0,-6)+"twelfth":a.match(/ty$/)?a.slice(0,-2)+"tieth":a+"th";return b?a+"s":a};
sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal=function(a){var b=a%100,c=a.toString();if(10<b&&20>b)return c+"th";switch(a%10){case 1:return c+"st";case 2:return c+"nd";case 3:return c+"rd";default:return c+"th"}};sre.MathspeakUtil.ordinalCounter=function(a,b){var c=0;return function(){return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(++c)+" "+b}};
sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_=function(a){if(!a.childNodes||!a.childNodes[0]||!a.childNodes[0].childNodes||2>a.childNodes[0].childNodes.length||a.childNodes[0].childNodes[0].tagName!==sre.SemanticAttr.Type.NUMBER||a.childNodes[0].childNodes[0].getAttribute("role")!==sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.childNodes[0].childNodes[1].tagName!==sre.SemanticAttr.Type.NUMBER||a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")!==sre.SemanticAttr.Role.INTEGER)return{convertible:!1,content:a.textContent};
var b=a.childNodes[0].childNodes[1].textContent;a=a.childNodes[0].childNodes[0].textContent;var c=Number(b),d=Number(a);return isNaN(c)||isNaN(d)?{convertible:!1,content:a+" "+sre.Messages.MS.FRAC_OVER+" "+b}:{convertible:!0,enumerator:d,denominator:c}};
sre.MathspeakUtil.vulgarFraction=function(a){a=sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_(a);return a.convertible&&a.enumerator&&a.denominator?sre.MathspeakUtil.numberToWords(a.enumerator)+"-"+sre.MathspeakUtil.numberToOrdinal(a.denominator,1!==a.enumerator):a.content||""};sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall=function(a){var b=sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_(a);return b.convertible?(a=b.enumerator,b=b.denominator,0<a&&10>a&&0<b&&100>b):!1};
sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction=function(a){return sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall(a)?[a]:[]};
sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper=function(a,b,c){for(;a.parentNode;){var d=a.parentNode,e=d.parentNode,f=a.getAttribute&&a.getAttribute("role");if(e.tagName===sre.Semantic.Type.SUBSCRIPT&&a===d.childNodes[1]||e.tagName===sre.Semantic.Type.TENSOR&&f&&(f===sre.Semantic.Role.LEFTSUB||f===sre.Semantic.Role.RIGHTSUB))b=c.sub+" "+b;if(e.tagName===sre.Semantic.Type.SUPERSCRIPT&&a===d.childNodes[1]||e.tagName===sre.Semantic.Type.TENSOR&&f&&(f===sre.Semantic.Role.LEFTSUPER||f===sre.Semantic.Role.RIGHTSUPER))b=
c.sup+" "+b;a=e}return b.trim()};sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUBSCRIPT,{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB})};sre.MathspeakUtil.subscriptBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUB,{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})};
sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUPERSCRIPT,{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB})};sre.MathspeakUtil.superscriptBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUP,{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})};
sre.MathspeakUtil.baselineVerbose=function(a){return(a=sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,"",{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB}))?a.replace(new RegExp(sre.Messages.MS.SUB+"$"),sre.Messages.MS.SUBSCRIPT).replace(new RegExp(sre.Messages.MS.SUPER+"$"),sre.Messages.MS.SUPERSCRIPT):sre.Messages.MS.BASELINE};sre.MathspeakUtil.baselineBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,"",{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})||sre.Messages.MS.BASE};
sre.MathspeakUtil.radicalNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("radical",a,["sqrt","root"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{})};sre.MathspeakUtil.nestedRadical=function(a,b,c){var d=sre.MathspeakUtil.radicalNestingDepth(a);c=(a=sre.MathspeakUtil.getRootIndex(a))?sre.Messages.MS_FUNC.COMBINE_ROOT_INDEX(c,a):c;return 1===d?c:b+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(d-1)+c};
sre.MathspeakUtil.getRootIndex=function(a){a="sqrt"===a.tagName?"2":sre.XpathUtil.evalXPath("children/*[1]",a)[0].textContent.trim();return sre.Messages.MS_ROOT_INDEX[a]||""};sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.STARTROOT)};sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.ENDROOT)};
sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.ROOTINDEX)};sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.STARTROOT)};sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ENDROOT)};
sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ROOTINDEX)};sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ROOT)};sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.INDEX)};
sre.MathspeakUtil.underscoreNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("underscore",a,["underscore"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},function(a){return a.tagName&&a.tagName===sre.Semantic.Type.UNDERSCORE&&a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")===sre.Semantic.Role.UNDERACCENT})};sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore=function(a){a=sre.MathspeakUtil.underscoreNestingDepth(a);return Array(a).join(sre.Messages.MS.UNDER)+sre.Messages.MS.UNDERSCRIPT};
sre.MathspeakUtil.overscoreNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("overscore",a,["overscore"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},function(a){return a.tagName&&a.tagName===sre.Semantic.Type.OVERSCORE&&a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")===sre.Semantic.Role.OVERACCENT})};sre.MathspeakUtil.nestedOverscore=function(a){a=sre.MathspeakUtil.overscoreNestingDepth(a);return Array(a).join(sre.Messages.MS.OVER)+sre.Messages.MS.OVERSCRIPT};
sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple=function(a){if(a.tagName!==sre.Semantic.Type.MATRIX||a.getAttribute("role")!==sre.Semantic.Role.DETERMINANT)return[];for(var b=sre.XpathUtil.evalXPath("children/row/children/cell/children/*",a),c=0,d;d=b[c];c++)if(d.tagName!==sre.Semantic.Type.NUMBER){if(d.tagName===sre.Semantic.Type.IDENTIFIER&&(d=d.getAttribute("role"),d===sre.Semantic.Role.LATINLETTER||d===sre.Semantic.Role.GREEKLETTER||d===sre.Semantic.Role.OTHERLETTER))continue;return[]}return[a]};
sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint=function(){var a=function(a){return a.map(function(a){return"ancestor::"+a})},b="not("+a(["subscript","superscript","tensor"]).join(" or ")+")",c=a(["relseq","multrel"]);a=a(["fraction","punctuation","fenced","sqrt","root"]);for(var d=[],e=0,f;f=a[e];e++)d=d.concat(c.map(function(a){return f+"/"+a}));c="not("+d.join(" | ")+")";return["ancestor::*/following-sibling::*",b,c].join(" and ")};
sre.MathspeakUtil.removeParens=function(a){if(!a.childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes[0].childNodes.length)return"";a=a.childNodes[0].childNodes[0].childNodes[0].textContent;return a.match(/^\(.+\)$/)?a.slice(1,-1):a};sre.Locale={};sre.Locale.nestingToString=function(a){switch(a){case 1:return"";case 2:return sre.Messages.MS.TWICE;default:return a.toString()}};sre.Locale.vulgarNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall(a)};sre.Locale.combinePostfixIndex=function(a,b){return a===sre.Messages.MS.ROOTINDEX||a===sre.Messages.MS.INDEX?a:a+" "+b};sre.Locale.localFont=function(a){return sre.Messages.FONT[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localFont",sre.Locale.localFont);
sre.Locale.localRole=function(a){return sre.Messages.ROLE[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localRole",sre.Locale.localRole);sre.Locale.localEnclose=function(a){return sre.Messages.ENCLOSE[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localEnclose",sre.Locale.localEnclose);sre.Locale.en={MS:{START:"Start",FRAC_V:"Fraction",FRAC_B:"Frac",FRAC_S:"Frac",END:"End",FRAC_OVER:"Over",TWICE:"Twice",NEST_FRAC:"Nest",ENDFRAC:"EndFrac",SUPER:"Super",SUB:"Sub",SUP:"Sup",SUPERSCRIPT:"Superscript",SUBSCRIPT:"Subscript",BASELINE:"Baseline",BASE:"Base",NESTED:"Nested",NEST_ROOT:"Nest",STARTROOT:"StartRoot",ENDROOT:"EndRoot",ROOTINDEX:"RootIndex",ROOT:"Root",INDEX:"Index",UNDER:"Under",UNDERSCRIPT:"Underscript",OVER:"Over",OVERSCRIPT:"Overscript"},MS_FUNC:{FRAC_NEST_DEPTH:sre.Locale.vulgarNestingDepth,
RADICAL_NEST_DEPTH:sre.Locale.nestingToString,COMBINE_ROOT_INDEX:function(a,b){return a}},MS_ROOT_INDEX:{},FONT:{},ROLE:{addition:"addition",multiplication:"multiplication",subtraction:"subtraction",division:"division",equality:"equality",inequality:"inequality",element:"element",arrow:"arrow",determinant:"determinant",rowvector:"row vector",binomial:"binomial",squarematrix:"square matrix",multiline:"multiple lines",matrix:"matrix",vector:"vector",cases:"case statement",table:"table",unknown:"unknown"},
ENCLOSE:{longdiv:"long division",actuarial:"actuarial symbol",radical:"square root",box:"box",roundedbox:"rounded box",circle:"circle",left:"left vertical-line",right:"right vertical-line",top:"overbar",bottom:"underbar",updiagonalstrike:"crossout",downdiagonalstrike:"crossout",verticalstrike:"vertical strikeout",horizontalstrike:"crossout",madruwb:"Arabic factorial symbol",updiagonalarrow:"diagonal arrow",phasorangle:"phasor angle",unknown:"long division"},NAVIGATE:{COLLAPSIBLE:"collapsible",EXPANDABLE:"expandable",
LEVEL:"Level"}};sre.Locale.es={MS:{START:"empezar ",FRAC_V:"fracci\u00f3n",FRAC_B:"frac",FRAC_S:"frac",END:"finalizar ",FRAC_OVER:"entre ",TWICE:"",NEST_FRAC:"",ENDFRAC:"",SUPER:"super",SUB:"sub",SUP:"sup",SUPERSCRIPT:"super\u00edndice",SUBSCRIPT:"sub\u00edndice",BASELINE:"l\u00ednea base",BASE:"",NESTED:"",NEST_ROOT:"",STARTROOT:"empezar ra\u00edz",ENDROOT:"finalizar ra\u00edz",ROOTINDEX:"\u00edndice de ra\u00edz",ROOT:"ra\u00edz",INDEX:"",UNDER:"bajo",UNDERSCRIPT:"bajo\u00edndice",OVER:"sobre",OVERSCRIPT:"sobre\u00edndice"},
MS_FUNC:{FRAC_NEST_DEPTH:function(a){return!1},RADICAL_NEST_DEPTH:function(a){return""},COMBINE_ROOT_INDEX:sre.Locale.combinePostfixIndex},MS_ROOT_INDEX:{2:"cuadrada",3:"c\u00fabica",4:"a la cuarta",5:"a la quinta",6:"a la sexta",7:"a la s\u00e9ptima",8:"a la octava",9:"a la novena",10:"a la d\u00e9cima"},FONT:{bold:"negrita","bold-fraktur":"negrita Fraktur","bold-italic":"negrita cursiva","bold-script":"negrita script",caligraphic:"caligr\u00e1fica","caligraphic-bold":"caligr\u00e1fica negrita",
"double-struck":"negrita de pizarra","double-struck-italic":"negrita de pizarra cursiva",fraktur:"Fraktur",italic:"cursiva",monospace:"monoespacio",normal:"normal",oldstyle:"estilo antiguo","oldstyle-bold":"estilo antiguo negrita",script:"script","sans-serif":"sans-serif","sans-serif-italic":"sans-serif cursiva","sans-serif-bold":"sans-serif negrita","sans-serif-bold-italic":"sans-serif negrita cursiva",unknown:"desconocida"},ROLE:{addition:"adici\u00f3n",multiplication:"multiplicaci\u00f3n",subtraction:"resta",
division:"divisi\u00f3n",equality:"igualdad",inequality:"desigualdad",element:"elemento",arrow:"flecha",determinant:"determinante",rowvector:"fila vector",binomial:"binomial",squarematrix:"matriz cuadrada",multiline:"l\u00edneas m\u00faltiples",matrix:"matriz",vector:"vector",cases:"declaraci\u00f3n de caso",table:"mesa",unknown:"desconocida"},ENCLOSE:{longdiv:"divisi\u00f3n larga",actuarial:"s\u00edmbolo actuarial",radical:"ra\u00edz cuadrada",box:"caja",roundedbox:"caja redondeada",circle:"c\u00edrculo",
left:"barra vertical izquierda",right:"barra vertical derecha",top:"barra",bottom:"subbarra",updiagonalstrike:"tachadura",downdiagonalstrike:"tachadura",verticalstrike:"ponchado vertical",horizontalstrike:"cruce",madruwb:"s\u00edmbolo factorial \u00e1rabe",updiagonalarrow:"flecha diagonal",phasorangle:"\u00e1ngulo de fasores",unknown:"divisi\u00f3n larga"},NAVIGATE:{COLLAPSIBLE:"plegable",EXPANDABLE:"ampliable",LEVEL:"nivel"}};sre.L10n={};sre.L10n.setLocale=function(){var a=sre.L10n.getLocale();if(a)for(var b in a)sre.Messages[b]=a[b]};sre.L10n.getLocale=function(){return sre.Locale[sre.Engine.getInstance().locale]||sre.Locale.en};sre.AuditoryDescription=function(a){this.context=a.context||"";this.text=a.text||"";this.userValue=a.userValue||"";this.annotation=a.annotation||"";this.personality=a.personality||{}};sre.AuditoryDescription.create=function(a,b){a.text=sre.Grammar.getInstance().apply(a.text,b||{});return new sre.AuditoryDescription(a)};sre.AuditoryDescription.prototype.isEmpty=function(){return 0==this.context.length&&0==this.text.length&&0==this.userValue.length&&0==this.annotation.length};
sre.AuditoryDescription.prototype.clone=function(){if(this.personality){var a={};for(var b in this.personality)a=this.personality[b]}return new sre.AuditoryDescription({context:this.context,text:this.text,userValue:this.userValue,annotation:this.annotation,personality:a})};sre.AuditoryDescription.prototype.toString=function(){return'AuditoryDescription(context="'+this.context+'"  text="'+this.text+'"  userValue="'+this.userValue+'"  annotation="'+this.annotation+'")'};
sre.AuditoryDescription.prototype.descriptionString=function(){return this.context&&this.text?this.context+" "+this.text:this.context||this.text};sre.AuditoryDescription.prototype.equals=function(a){return this.context==a.context&&this.text==a.text&&this.userValue==a.userValue&&this.annotation==a.annotation};sre.SpeechRule=function(a,b,c,d){this.name=a;this.dynamicCstr=b;this.precondition=c;this.action=d};sre.SpeechRule.prototype.toString=function(){return this.name+" | "+this.dynamicCstr.toString()+" | "+this.precondition.toString()+" ==> "+this.action.toString()};sre.SpeechRule.Type={NODE:"NODE",MULTI:"MULTI",TEXT:"TEXT",PERSONALITY:"PERSONALITY"};
sre.SpeechRule.Type.fromString=function(a){switch(a){case "[n]":return sre.SpeechRule.Type.NODE;case "[m]":return sre.SpeechRule.Type.MULTI;case "[t]":return sre.SpeechRule.Type.TEXT;case "[p]":return sre.SpeechRule.Type.PERSONALITY;default:throw"Parse error: "+a;}};
sre.SpeechRule.Type.toString=function(a){switch(a){case sre.SpeechRule.Type.NODE:return"[n]";case sre.SpeechRule.Type.MULTI:return"[m]";case sre.SpeechRule.Type.TEXT:return"[t]";case sre.SpeechRule.Type.PERSONALITY:return"[p]";default:throw"Unknown type error: "+a;}};sre.SpeechRule.Component=function(a){this.type=a.type;this.content=a.content;this.attributes=a.attributes;this.grammar=a.grammar};
sre.SpeechRule.Component.fromString=function(a){var b={};b.type=sre.SpeechRule.Type.fromString(a.substring(0,3));a=a.slice(3).trim();if(!a)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Missing content.");switch(b.type){case sre.SpeechRule.Type.TEXT:if('"'==a[0]){var c=sre.SpeechRule.splitString_(a,"\\(")[0].trim();if('"'!=c.slice(-1))throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string syntax.");b.content=c;a=a.slice(c.length).trim();-1==a.indexOf("(")&&(a="");break}case sre.SpeechRule.Type.NODE:case sre.SpeechRule.Type.MULTI:c=
a.indexOf(" ("),-1==c?(b.content=a.trim(),a=""):(b.content=a.substring(0,c).trim(),a=a.slice(c).trim())}a&&(a=sre.SpeechRule.Component.attributesFromString(a),a.grammar&&(b.grammar=a.grammar,delete a.grammar),Object.keys(a).length&&(b.attributes=a));return b=new sre.SpeechRule.Component(b)};sre.SpeechRule.Component.prototype.toString=function(){var a=""+sre.SpeechRule.Type.toString(this.type);a+=this.content?" "+this.content:"";var b=this.attributesToString();return a+(b?" "+b:"")};
sre.SpeechRule.Component.grammarFromString=function(a){return sre.Grammar.parseInput(a)};sre.SpeechRule.Component.prototype.grammarToString=function(){return this.getGrammar().join(":")};sre.SpeechRule.Component.prototype.getGrammar=function(){var a=[],b;for(b in this.grammar)!0===this.grammar[b]?a.push(b):!1===this.grammar[b]?a.push("!"+b):a.push(b+"="+this.grammar[b]);return a};
sre.SpeechRule.Component.attributesFromString=function(a){if("("!=a[0]||")"!=a.slice(-1))throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid attribute expression: "+a);var b={};a=sre.SpeechRule.splitString_(a.slice(1,-1),",");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c],f=e.indexOf(":");if(-1==f)b[e.trim()]="true";else{var g=e.substring(0,f).trim();e=e.slice(f+1).trim();b[g]="grammar"===g?sre.SpeechRule.Component.grammarFromString(e):b[g]=e}}return b};
sre.SpeechRule.Component.prototype.attributesToString=function(){var a=this.getAttributes(),b=this.grammarToString();b&&a.push("grammar:"+b);return 0<a.length?"("+a.join(", ")+")":""};sre.SpeechRule.Component.prototype.getAttributes=function(){var a=[],b;for(b in this.attributes){var c=this.attributes[b];"true"===c?a.push(b):a.push(b+":"+c)}return a};sre.SpeechRule.Action=function(a){this.components=a};
sre.SpeechRule.Action.fromString=function(a){a=sre.SpeechRule.splitString_(a,";").filter(function(a){return a.match(/\S/)}).map(function(a){return a.trim()});for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=sre.SpeechRule.Component.fromString(a[c]);e&&b.push(e)}return new sre.SpeechRule.Action(b)};sre.SpeechRule.Action.prototype.toString=function(){return this.components.map(function(a){return a.toString()}).join("; ")};sre.SpeechRule.Precondition=function(a,b){this.query=a;this.constraints=b||[]};
sre.SpeechRule.Precondition.prototype.toString=function(){var a=this.constraints.join(", ");return this.query+", "+a};
sre.SpeechRule.splitString_=function(a,b){for(var c=[],d="";""!=a;){var e=a.search(b);if(-1==e){if(0!=(a.match(/"/g)||[]).length%2)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string in expression: "+a);c.push(d+a);a=d=""}else if(0==(a.substring(0,e).match(/"/g)||[]).length%2)c.push(d+a.substring(0,e)),d="",a=a.substring(e+1);else{var f=a.substring(e).search('"');if(-1==f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string in expression: "+a);d+=a.substring(0,e+f+1);a=a.substring(e+f+1)}}d&&c.push(d);
return c};sre.SpeechRule.OutputError=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="RuleError"};goog.inherits(sre.SpeechRule.OutputError,Error);sre.SpeechRuleEvaluator=function(){};sre.SpeechRuleEvaluator.prototype.evaluateDefault=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleFunctions=function(){};sre.SpeechRuleFunctions.Store_=function(a,b){this.prefix_=a;this.store_=b};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.add=function(a,b){this.checkCustomFunctionSyntax_(a)&&(this.store_[a]=b)};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.addStore=function(a){for(var b=Object.keys(a.store_),c=0,d;d=b[c];c++)this.add(d,a.store_[d])};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.lookup=function(a){return this.store_[a]};
sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CQF",{})};goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CSF",{})};goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CTXF",{})};
goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.checkCustomFunctionSyntax_=function(a){return a.match(new RegExp("^"+this.prefix_))?!0:(console.log("FunctionError: Invalid function name. Expected prefix "+this.prefix_),!1)};sre.SpeechRuleStore=function(){};sre.SpeechRuleStore.prototype.addRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.deleteRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.findRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.findAllRules=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.lookupRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.defineRule=goog.abstractMethod;sre.TrieNode=function(){};sre.TrieNode.prototype.getConstraint=function(){};sre.TrieNode.prototype.getKind=function(){};sre.TrieNode.prototype.applyTest=function(a){};sre.TrieNode.prototype.addChild=function(a){};sre.TrieNode.prototype.getChild=function(a){};sre.TrieNode.prototype.getChildren=function(){};sre.TrieNode.prototype.findChildren=function(a){};sre.TrieNode.Kind={ROOT:"root",DYNAMIC:"dynamic",QUERY:"query",BOOLEAN:"boolean",STATIC:"static"};sre.AbstractTrieNode=function(a,b){this.constraint=a;this.test=b;this.children_={};this.kind=sre.TrieNode.Kind.ROOT};sre.AbstractTrieNode.prototype.getConstraint=function(){return this.constraint};sre.AbstractTrieNode.prototype.getKind=function(){return this.kind};sre.AbstractTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test(a)};sre.AbstractTrieNode.prototype.addChild=function(a){var b=a.getConstraint(),c=this.children_[b];this.children_[b]=a;return c};
sre.AbstractTrieNode.prototype.getChild=function(a){return this.children_[a]};sre.AbstractTrieNode.prototype.getChildren=function(){var a=[],b;for(b in this.children_)a.push(this.children_[b]);return a};sre.AbstractTrieNode.prototype.findChildren=function(a){var b=[],c;for(c in this.children_){var d=this.children_[c];d.applyTest(a)&&b.push(d)}return b};sre.AbstractTrieNode.prototype.toString=function(){return this.constraint};
sre.StaticTrieNode=function(a,b){sre.AbstractTrieNode.call(this,a,b);this.kind=sre.TrieNode.Kind.STATIC;this.rule_=null};goog.inherits(sre.StaticTrieNode,sre.AbstractTrieNode);sre.StaticTrieNode.prototype.getRule=function(){return this.rule_};sre.StaticTrieNode.prototype.setRule=function(a){this.rule_&&sre.Debugger.getInstance().output("Replacing rule "+this.rule_+" with "+a);this.rule_=a};
sre.StaticTrieNode.prototype.toString=function(){return this.getRule()?this.constraint+"\n==> "+this.getRule().action:this.constraint};sre.TrieNodeFactory={};sre.TrieNodeFactory.getNode=function(a,b,c){switch(a){case sre.TrieNode.Kind.ROOT:return new sre.RootTrieNode;case sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC:return new sre.DynamicTrieNode(b);case sre.TrieNode.Kind.QUERY:return new sre.QueryTrieNode(b,c);case sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN:return new sre.BooleanTrieNode(b,c);default:return null}};sre.RootTrieNode=function(){sre.AbstractTrieNode.call(this,"",function(){return!0});this.kind=sre.TrieNode.Kind.ROOT};goog.inherits(sre.RootTrieNode,sre.AbstractTrieNode);
sre.DynamicTrieNode=function(a){sre.AbstractTrieNode.call(this,a,function(b){return b===a});this.kind=sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC};goog.inherits(sre.DynamicTrieNode,sre.AbstractTrieNode);
sre.TrieNodeFactory.constraintTest_=function(a){if(a.match(/^self::\*$/))return function(a){return!0};if(a.match(/^self::\w+$/)){var b=a.slice(6).toUpperCase();return function(a){return a.tagName&&sre.DomUtil.tagName(a)===b}}if(a.match(/^self::\w+:\w+$/)){a=a.split(":");var c=sre.XpathUtil.resolveNameSpace(a[2]);if(!c)return null;b=a[3].toUpperCase();return function(a){return a.localName&&a.localName.toUpperCase()===b&&a.namespaceURI===c}}if(a.match(/^@\w+$/)){var d=a.slice(1);return function(a){return a.hasAttribute&&
a.hasAttribute(d)}}if(a.match(/^@\w+="[\w\d ]+"$/)){a=a.split("=");d=a[0].slice(1);var e=a[1].slice(1,-1);return function(a){return a.hasAttribute&&a.hasAttribute(d)&&a.getAttribute(d)===e}}return a.match(/^@\w+!="[\w\d ]+"$/)?(a=a.split("!="),d=a[0].slice(1),e=a[1].slice(1,-1),function(a){return!a.hasAttribute||!a.hasAttribute(d)||a.getAttribute(d)!==e}):a.match(/^contains\(\s*@grammar\s*,\s*"[\w\d ]+"\s*\)$/)?(a=a.split('"'),e=a[1],function(a){return sre.Grammar.getInstance().getParameter(e)}):
a.match(/^not\(\s*contains\(\s*@grammar\s*,\s*"[\w\d ]+"\s*\)\s*\)$/)?(a=a.split('"'),e=a[1],function(a){return!sre.Grammar.getInstance().getParameter(e)}):null};sre.QueryTrieNode=function(a,b){this.store_=b;sre.StaticTrieNode.call(this,a,sre.TrieNodeFactory.constraintTest_(a));this.kind=sre.TrieNode.Kind.QUERY};goog.inherits(sre.QueryTrieNode,sre.StaticTrieNode);sre.QueryTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test?this.test(a):this.store_.applyQuery(a,this.constraint)===a};
sre.BooleanTrieNode=function(a,b){this.store_=b;sre.StaticTrieNode.call(this,a,sre.TrieNodeFactory.constraintTest_(a));this.kind=sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN};goog.inherits(sre.BooleanTrieNode,sre.StaticTrieNode);sre.BooleanTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test?this.test(a):this.store_.applyConstraint(a,this.constraint)};sre.Trie=function(a){this.store=a;this.root=sre.TrieNodeFactory.getNode(sre.TrieNode.Kind.ROOT,"",this.store)};sre.Trie.prototype.addRule=function(a){for(var b=this.root,c=a.dynamicCstr.getValues(),d=0,e=c.length;d<e;d++)b=this.addNode_(b,c[d],sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC);b=this.addNode_(b,a.precondition.query,sre.TrieNode.Kind.QUERY);c=a.precondition.constraints;d=0;for(e=c.length;d<e;d++)b=this.addNode_(b,c[d],sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN);b.setRule(a)};
sre.Trie.prototype.addNode_=function(a,b,c){var d=a.getChild(b);d||(d=sre.TrieNodeFactory.getNode(c,b,this.store),a.addChild(d));return d};
sre.Trie.prototype.lookupRules=function(a,b){for(var c=[this.root],d=[];b.length;){for(var e=b.shift(),f=[];c.length;){var g=c.shift();g=g.getChildren();g.forEach(function(a){a.getKind()===sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC&&-1===e.indexOf(a.getConstraint())||f.push(a)})}c=f.slice()}for(;c.length;)g=c.shift(),g.getRule&&(b=g.getRule())&&d.push(b),g=g.findChildren(a),c=c.concat(g);return d};
sre.Trie.prototype.hasSubtrie=function(a){for(var b=this.root,c=0,d=a.length;c<d;c++)if(b=b.getChild(a[c]),!b)return!1;return!0};sre.Trie.prototype.toString=function(){return sre.Trie.printWithDepth_(this.root,0,"")};sre.Trie.prototype.collectRules=function(){return sre.Trie.collectRules_(this.root)};sre.Trie.prototype.order=function(){return sre.Trie.order_(this.root)};
sre.Trie.printWithDepth_=function(a,b,c){var d=Array(b+2).join(b)+": ";c+=d+a.toString()+"\n";a=a.getChildren();d=0;for(var e;e=a[d];d++)c=sre.Trie.printWithDepth_(e,b+1,c);return c};sre.Trie.order_=function(a){a=a.getChildren();if(!a.length)return 0;var b=Math.max.apply(null,a.map(sre.Trie.order_));return Math.max(a.length,b)};
sre.Trie.collectRules_=function(a){var b=[];for(a=[a];a.length;){var c=a.shift();if(c.getKind()===sre.TrieNode.Kind.QUERY||c.getKind()===sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN){var d=c.getRule();d&&b.unshift(d)}a=a.concat(c.getChildren())}return b};sre.BaseRuleStore=function(){this.customQueries=new sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries;this.customStrings=new sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings;this.contextFunctions=new sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions;this.speechRules_=[];this.trie=new sre.Trie(this);this.parseOrder=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER;this.parser=new sre.DynamicCstr.Parser(this.parseOrder);this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE];this.initialized=!1};
sre.BaseRuleStore.prototype.lookupRule=function(a,b){if(!a||a.nodeType!=sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&a.nodeType!=sre.DomUtil.NodeType.TEXT_NODE)return null;a=this.trie.lookupRules(a,b.allProperties());return 0<a.length?this.pickMostConstraint_(b,a):null};
sre.BaseRuleStore.prototype.defineRule=function(a,b,c,d,e){try{var f=sre.SpeechRule.Action.fromString(c),g=Array.prototype.slice.call(arguments,4),h=new sre.SpeechRule.Precondition(d,g),k=this.parseCstr(b);var l=new sre.SpeechRule(a,k,h,f)}catch(m){if("RuleError"==m.name)return console.log("Rule Error ",d,"("+b+"):",m.message),null;throw m;}this.addRule(l);return l};sre.BaseRuleStore.prototype.addRule=function(a){this.trie.addRule(a);this.speechRules_.unshift(a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.deleteRule=function(a){a=this.speechRules_.indexOf(a);-1!=a&&this.speechRules_.splice(a,1)};sre.BaseRuleStore.prototype.findRule=function(a){for(var b=0,c;c=this.speechRules_[b];b++)if(a(c))return c;return null};sre.BaseRuleStore.prototype.findAllRules=function(a){return this.speechRules_.filter(a)};sre.BaseRuleStore.prototype.evaluateDefault=function(a){return[sre.AuditoryDescription.create({text:a.textContent})]};
sre.BaseRuleStore.prototype.debugSpeechRule=function(a,b){a=a.precondition;var c=this.applyQuery(b,a.query);sre.Debugger.getInstance().output(a.query,c?c.toString():c);a.constraints.forEach(goog.bind(function(a){sre.Debugger.getInstance().output(a,this.applyConstraint(b,a))},this))};sre.BaseRuleStore.prototype.initialize=goog.abstractMethod;
sre.BaseRuleStore.prototype.removeDuplicates=function(a){for(var b=this.speechRules_.length-1,c;c=this.speechRules_[b];b--)c!=a&&a.dynamicCstr.equal(c.dynamicCstr)&&sre.BaseRuleStore.comparePreconditions_(c,a)&&this.speechRules_.splice(b,1)};sre.BaseRuleStore.prototype.applyCustomQuery=function(a,b){return(b=this.customQueries.lookup(b))?b(a):null};sre.BaseRuleStore.prototype.applySelector=function(a,b){return this.applyCustomQuery(a,b)||sre.XpathUtil.evalXPath(b,a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.applyQuery=function(a,b){a=this.applySelector(a,b);return 0<a.length?a[0]:null};sre.BaseRuleStore.prototype.applyConstraint=function(a,b){return!!this.applyQuery(a,b)||sre.XpathUtil.evaluateBoolean(b,a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.pickMostConstraint_=function(a,b){var c=sre.Engine.getInstance().comparator;b.sort(function(a,b){return c.compare(a.dynamicCstr,b.dynamicCstr)||b.precondition.constraints.length-a.precondition.constraints.length});sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return b.map(function(a){return a.name+"("+a.dynamicCstr.toString()+")"})},this));return b[0]};
sre.BaseRuleStore.compareStaticConstraints_=function(a,b){if(a.length!=b.length)return!1;for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(-1==b.indexOf(d))return!1;return!0};sre.BaseRuleStore.comparePreconditions_=function(a,b){a=a.precondition;b=b.precondition;return a.query!=b.query?!1:sre.BaseRuleStore.compareStaticConstraints_(a.constraints,b.constraints)};sre.BaseRuleStore.prototype.getSpeechRules=function(){return this.speechRules_};sre.BaseRuleStore.prototype.setSpeechRules=function(a){this.speechRules_=a};
sre.BaseRuleStore.prototype.parseCstr=function(a){return this.parser.parse(this.locale+"."+a)};sre.MathStore=function(){sre.BaseRuleStore.call(this);this.initializer=[]};goog.inherits(sre.MathStore,sre.BaseRuleStore);sre.MathStore.prototype.initialize=function(){if(!this.initialized){for(var a=0,b;b=this.initializer[a];a++)b();this.setSpeechRules(this.trie.collectRules());this.initialized=!0}};
sre.MathStore.prototype.defineUniqueRuleAlias=function(a,b,c,d){var e=this.parseCstr(b),f=this.findRule(goog.bind(function(b){return b.name==a&&e.equal(b.dynamicCstr)},this));if(!f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule named "+a+" with style "+b+" does not exist.");this.addAlias_(f,c,Array.prototype.slice.call(arguments,3))};
sre.MathStore.prototype.defineRuleAlias=function(a,b,c){var d=this.findRule(function(b){return b.name==a});if(!d)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule with named "+a+" does not exist.");this.addAlias_(d,b,Array.prototype.slice.call(arguments,2))};
sre.MathStore.prototype.defineRulesAlias=function(a,b,c){var d=this.findAllRules(function(b){return b.name==a});if(0==d.length)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule with name "+a+" does not exist.");var e=Array.prototype.slice.call(arguments,2);d.forEach(goog.bind(function(a){this.addAlias_(a,b,e)},this))};sre.MathStore.prototype.addAlias_=function(a,b,c){b=new sre.SpeechRule.Precondition(b,c);b=new sre.SpeechRule(a.name,a.dynamicCstr,b,a.action);b.name=a.name;this.addRule(b)};
sre.MathStore.prototype.defineSpecialisedRule=function(a,b,c,d){var e=this.parseCstr(b),f=this.findRule(goog.bind(function(b){return b.name==a&&e.equal(b.dynamicCstr)},this));if(!f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule named "+a+" with style "+b+" does not exist.");b=this.parseCstr(c);d=d?sre.SpeechRule.Action.fromString(d):f.action;f=new sre.SpeechRule(f.name,b,f.precondition,d);this.addRule(f)};sre.MathStore.prototype.evaluateDefault=function(a){return this.evaluateString_(a.textContent)};
sre.MathStore.prototype.evaluateString_=function(a){var b=[];if(a.match(/^\s+$/))return b;a=sre.BaseUtil.removeEmpty(a.replace(/\s/g," ").split(" "));for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(1==d.length)b.push(this.evaluate_(d));else if(d.match(/^[a-zA-Z]+$/))b.push(this.evaluate_(d));else for(;d;){var e=d.match(/^((\d{1,3})(?=,)(,\d{3})*(\.\d+)?)|^\d*\.\d+|^\d+/),f=d.match(/^[a-zA-Z]+/);e?(b.push(this.evaluate_(e[0])),d=d.substring(e[0].length)):f?(b.push(this.evaluate_(f[0])),d=d.substring(f[0].length)):(e=
d[0].charCodeAt(0),55296<=e&&56319>=e&&1<d.length&&!isNaN(d.charCodeAt(1))?(b.push(this.evaluate_(d.slice(0,2))),d=d.substring(2)):(b.push(this.evaluate_(d[0])),d=d.substring(1)))}return b};sre.MathStore.prototype.evaluate_=function(a){return sre.AuditoryDescription.create({text:a},{adjust:!0,translate:!0})};sre.WalkerUtil={};sre.WalkerUtil.splitAttribute=function(a){return a?a.split(/,/):[]};sre.WalkerUtil.getAttribute=function(a,b){return sre.DomUtil.getDataAttribute(a,b)};sre.WalkerUtil.getSemanticRoot=function(a){if(a.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)&&!a.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))return a;for(var b=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttr(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE),c=0,d;d=b[c];c++)if(!d.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))return d;return a};
sre.WalkerUtil.getBySemanticId=function(a,b){return a.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID)===b?a:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ID,b)[0]};sre.RebuildStree=function(a){this.nodeDict={};this.mathml=a;this.mmlRoot=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);this.streeRoot=this.assembleTree(this.mmlRoot);this.stree=sre.SemanticTree.fromNode(this.streeRoot,this.mathml);this.xml=this.stree.xml()};sre.RebuildStree.prototype.getTree=function(){return this.stree};
sre.RebuildStree.prototype.assembleTree=function(a){var b=this.makeNode(a),c=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN)),d=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT));if(0===d.length&&0===c.length)return b.textContent=a.textContent,b;if(0<d.length){var e=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,d[0]);e&&(e=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(e,sre.EnrichMathml.Attribute.OPERATOR)),
1<e.length&&(b.textContent=e[1]))}e=function(c){c=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,c);c=this.assembleTree(c);c.parent=b;return c};b.contentNodes=d.map(goog.bind(e,this));b.childNodes=c.map(goog.bind(e,this));return(c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.COLLAPSED))?this.postProcess(b,c):b};
sre.RebuildStree.prototype.makeNode=function(a){var b=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE),c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE),d=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.FONT),e=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ID),f=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.EMBELLISHED);a=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.FENCEPOINTER);e=this.createNode(parseInt(e,10));e.type=b;e.role=
c;e.font=d?d:sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN;a&&(e.fencePointer=a);f&&(e.embellished=f);return e};sre.RebuildStree.isPunctuated=function(a){return!sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)&&a[1]&&sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a[1])};sre.RebuildStree.prototype.makePunctuation=function(a){a=this.createNode(a);a.updateContent(sre.SemanticAttr.invisibleComma());a.role=sre.SemanticAttr.Role.DUMMY;return a};
sre.RebuildStree.prototype.makePunctuated=function(a,b,c){var d=this.createNode(b[0]);d.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED;d.embellished=a.embellished;d.fencePointer=a.fencePointer;d.role=c;a=b.splice(1,1)[0].slice(1);d.contentNodes=a.map(goog.bind(this.makePunctuation,this));this.collapsedChildren_(b)};sre.RebuildStree.prototype.makeEmpty=function(a,b,c){b=this.createNode(b);b.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;b.embellished=a.embellished;b.fencePointer=a.fencePointer;b.role=c};
sre.RebuildStree.prototype.makeIndex=function(a,b,c){sre.RebuildStree.isPunctuated(b)?this.makePunctuated(a,b,c):sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(b)&&!this.nodeDict[b.toString()]&&this.makeEmpty(a,b,c)};
sre.RebuildStree.prototype.postProcess=function(a,b){b=sre.SemanticSkeleton.fromString(b).array;if(a.type===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP){var c=this.createNode(b[1][0]);c.type=sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT;c.role=sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP;a.type=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;c.embellished=a.embellished;c.fencePointer=a.fencePointer;this.makeIndex(a,b[1][2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB);this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER);this.collapsedChildren_(b);return a}if(a.type===
sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER),this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUB),this.makeIndex(a,b[3],sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUPER),this.makeIndex(a,b[4],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),this.makeIndex(a,b[5],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER),
this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED)return sre.RebuildStree.isPunctuated(b)&&(b=b.splice(1,1)[0].slice(1),a.contentNodes=b.map(goog.bind(this.makePunctuation,this))),a;a.type===sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER&&(c=this.createNode(b[1][0]),a.childNodes[1].role===sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT?(c.type=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,a.type=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE):(c.type=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE,a.type=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE),c.role=
sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER,c.embellished=a.embellished,c.fencePointer=a.fencePointer,this.collapsedChildren_(b));return a};sre.RebuildStree.prototype.createNode=function(a){var b=new sre.SemanticNode(a);return this.nodeDict[a.toString()]=b};
sre.RebuildStree.prototype.collapsedChildren_=function(a){var b=goog.bind(function(a){var c=this.nodeDict[a[0]];c.childNodes=[];for(var e=1,f=a.length;e<f;e++){var g=a[e];c.childNodes.push(sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(g)?this.nodeDict[g]:b(g))}return c},this);b(a)};sre.SpeechGenerator=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){};sre.SpeechGenerator.prototype.getRebuilt=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.setRebuilt=function(a){};sre.SpeechGenerator.prototype.start=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.end=function(){};sre.MathSimpleStore=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathSimpleStore,sre.MathStore);sre.MathSimpleStore.prototype.defineRulesFromMappings=function(a,b,c){for(var d in c)for(var e in c[d])this.defineRule(a,d+"."+e,'[t] "'+c[d][e]+'"',"self::text()",'"'===b?"self::text() = '"+b+"'":'self::text() = "'+b+'"')};
sre.MathSimpleStore.prototype.lookupRule=function(a,b){a=this.getSpeechRules().filter(function(a){return sre.MathSimpleStore.testDynamicConstraints_(b,a)});return a.length?a.sort(function(a,b){return sre.Engine.getInstance().comparator.compare(a.dynamicCstr,b.dynamicCstr)})[0]:null};sre.MathSimpleStore.testDynamicConstraints_=function(a,b){return sre.Engine.getInstance().strict?b.dynamicCstr.equal(a):sre.Engine.getInstance().comparator.match(b.dynamicCstr)};
sre.MathCompoundStore=function(){this.subStores_={};this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]};goog.addSingletonGetter(sre.MathCompoundStore);sre.MathCompoundStore.prototype.defineRules=function(a,b,c){var d=this.subStores_[b];d?sre.Debugger.getInstance().output("Store exists! "+b):(d=new sre.MathSimpleStore,this.subStores_[b]=d);d.locale=this.locale;d.defineRulesFromMappings(a,b,c)};
sre.MathCompoundStore.prototype.changeLocale_=function(a){if(!a.locale)return!1;this.locale=a.locale;return!0};sre.MathCompoundStore.prototype.addSymbolRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=sre.MathSimpleStore.parseUnicode_(a.key);this.defineRules(a.key,b,a.mappings)}};sre.MathCompoundStore.prototype.addFunctionRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=a.names;a=a.mappings;for(var c=0,d;d=b[c];c++)this.defineRules(d,d,a)}};
sre.MathCompoundStore.prototype.addUnitRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=a.names;b&&(a.names=b.map(function(a){return a+":unit"}));this.addFunctionRules(a)}};sre.MathCompoundStore.prototype.lookupRule=function(a,b){return(a=this.subStores_[a])?a.lookupRule(null,b):null};sre.MathCompoundStore.prototype.lookupString=function(a,b){return(a=this.lookupRule(a,b))?a.action.components.map(function(a){return a.content.slice(1,-1)}).join(" "):""};
sre.MathSimpleStore.parseUnicode_=function(a){a=parseInt(a,16);if(65536>a)return String.fromCharCode(a);a-=65536;return String.fromCharCode((a>>10)+55296,(a&1023)+56320)};sre.MathMap=function(){this.store=sre.MathCompoundStore.getInstance();this.retrieveMaps()};goog.addSingletonGetter(sre.MathMap);sre.MathMap.toFetch_=0;sre.Engine.registerTest(function(){return sre.MathMap.getInstance()&&!sre.MathMap.toFetch_});sre.MathMap.prototype.stringify=function(){return JSON.stringify(this)};sre.MathMap.SYMBOLS_PATH_="symbols";sre.MathMap.FUNCTIONS_PATH_="functions";sre.MathMap.UNITS_PATH_="units";sre.MathMap.SYMBOLS_FILES_="greek-capital.js greek-small.js greek-scripts.js greek-symbols.js greek-mathfonts-bold.js greek-mathfonts-italic.js greek-mathfonts-sans-serif-bold.js hebrew_letters.js latin-lower-double-accent.js latin-lower-normal.js latin-lower-phonetic.js latin-lower-single-accent.js latin-rest.js latin-upper-double-accent.js latin-upper-normal.js latin-upper-single-accent.js latin-mathfonts-bold-fraktur.js latin-mathfonts-bold.js latin-mathfonts-bold-script.js latin-mathfonts-double-struck.js latin-mathfonts-fraktur.js latin-mathfonts-italic.js latin-mathfonts-monospace.js latin-mathfonts-sans-serif-bold.js latin-mathfonts-sans-serif-italic.js latin-mathfonts-sans-serif.js latin-mathfonts-script.js math_angles.js math_arrows.js math_characters.js math_delimiters.js math_digits.js math_geometry.js math_harpoons.js math_non_characters.js math_symbols.js math_whitespace.js other_stars.js".split(" ");
sre.MathMap.FUNCTIONS_FILES_=["algebra.js","elementary.js","hyperbolic.js","trigonometry.js"];sre.MathMap.UNITS_FILES_="energy.js length.js memory.js other.js speed.js temperature.js time.js volume.js weight.js".split(" ");
sre.MathMap.retrieveFiles=function(a,b,c){b=sre.BaseUtil.makePath(sre.SystemExternal.jsonPath+b);switch(sre.Engine.getInstance().mode){case sre.Engine.Mode.ASYNC:sre.MathMap.toFetch_+=a.length;for(var d=0,e;e=a[d];d++)sre.MathMap.fromFile_(b+e,function(a,b){sre.MathMap.toFetch_--;a||JSON.parse(b).forEach(function(a){c(a)})});break;case sre.Engine.Mode.HTTP:var f=sre.Engine.getInstance().isIE;sre.MathMap.toFetch_+=a.length;for(d=0;e=a[d];d++)f?sre.MathMap.getJsonIE_(e,c):sre.MathMap.getJsonAjax_(b+
e,c);break;default:sre.MathMap.parseFiles(a.map(function(a){return b+a})).forEach(function(a){c(a)})}};
sre.MathMap.prototype.retrieveMaps=function(){for(var a=0;a<sre.Variables.LOCALES.length;a++){var b=sre.Variables.LOCALES[a];sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.FUNCTIONS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.FUNCTIONS_PATH_,goog.bind(this.store.addFunctionRules,this.store));sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.SYMBOLS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.SYMBOLS_PATH_,goog.bind(this.store.addSymbolRules,this.store));sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.UNITS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.UNITS_PATH_,goog.bind(this.store.addUnitRules,
this.store))}};sre.MathMap.getJsonIE_=function(a,b,c){var d=c||1;if(sre.BrowserUtil.mapsForIE){for(c=0;c<sre.Variables.LOCALES.length;c++){var e=sre.BrowserUtil.mapsForIE[sre.Variables.LOCALES[c]+"/"+a];e&&e.forEach(function(a){b(a)})}sre.MathMap.toFetch_--}else 5>=d?setTimeout(function(){sre.MathMap.getJsonIE_(a,b,d++)},300):sre.MathMap.toFetch_--};sre.MathMap.fromFile_=function(a,b){return sre.SystemExternal.fs.readFile(a,"utf8",b)};
sre.MathMap.loadFile=function(a){try{return sre.MathMap.readJSON_(a)}catch(b){console.log("Unable to load file: "+a+", error: "+b)}};sre.MathMap.loadFiles=function(a){return a.map(sre.MathMap.loadFile)};sre.MathMap.parseFiles=function(a){a=sre.MathMap.loadFiles(a);return[].concat.apply([],a.map(function(a){return JSON.parse(a)}))};sre.MathMap.readJSON_=function(a){return sre.SystemExternal.fs.readFileSync(a)};
sre.MathMap.getJsonAjax_=function(a,b){var c=new XMLHttpRequest;c.onreadystatechange=function(){4===c.readyState&&(sre.MathMap.toFetch_--,200===c.status&&JSON.parse(c.responseText).forEach(function(a){b(a)}))};c.open("GET",a,!0);c.send()};sre.AbstractionRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.AbstractionRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.AbstractionRules);sre.AbstractionRules.mathStore=sre.AbstractionRules.getInstance();sre.AbstractionRules.defineRule_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineRule,sre.AbstractionRules.mathStore);sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.AbstractionRules.mathStore);
sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.AbstractionRules.mathStore);sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineUniqueRuleAlias,sre.AbstractionRules.mathStore);
sre.AbstractionRules.initAbstractionRules_=function(){(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-collapsed","mathspeak.default",'[t] "collapsed"; [n] . (grammar:collapsed)',"self::*","@alternative",'not(@alternative="summary")','not(contains(@grammar, "collapsed"))');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",'[t] "long identifier"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",
'[t] "identifier"',"self::identifier",'@alternative="summary"',"@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief",'[t] "identifier"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "long number"',"self::number","@alternative");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "number"',"self::number","@alternative",'@alternative="summary"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.brief",'[t] "number"',"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.default",'[t] "long mixed number"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief",'[t] "mixed number"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-text","mathspeak.default",'[t] "text"',"self::text","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.default",'[t] "functional expression"',"self::function","@alternative","self::*");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.brief",'[t] "function"',"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-function","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.default",'[t] "limit function"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief",'[t] "lim"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');
(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.default",'[t] "fraction"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-continued-fraction",
"mathspeak.default",'[t] "continued fraction"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief",'[t] "continued frac"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-sqrt",
"mathspeak.default",'[t] "square root"',"self::sqrt","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default",'[t] "nested square root"',"self::sqrt","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.default",'[t] "root of index"; [n] children/*[1]; [t] "endindex"',"self::root","@alternative","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.brief",'[t] "root"',"self::root","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-root",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "nested root of index"; [n] children/*[1]',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "nested root of index"; [n] children/*[1]; [t] "endindex"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root",
"following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief",'[t] "nested root"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default",'[t] "power"',"self::superscript","@alternative","self::*",
"self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default",'[t] "subscript"',"self::subscript","@alternative","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");
(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default",'[t] "power with subscript"',"self::superscript","@alternative",'name(children/*[1])="subscript"',"self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "with variable number of elements"',"self::infixop","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief",
"[t] @role (grammar:localRole)","self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.default",'[t] "sum with"; [t] count(./children/*); [t] "summands"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief",'[t] "sum"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-addition",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-addition","mathspeak.default",'[t] "sum with variable number of summands"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.default",'[t] "product with"; [t] count(./children/*); [t] "factors"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multiplication",
"mathspeak.brief",'[t] "product"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-multiplication","mathspeak.default",'[t] "product with variable number of factors"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-var-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.default",'[t] count(./children/*) ; [t] "dimensional vector"',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief",'[t] "vector"',"self::vector",
"@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-vector","mathspeak.default",'[t] "n dimensional vector"',"self::vector","@alternative",'./children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default",'[t] "binomial"',"self::vector","@alternative",'@role="binomial"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.default",'[t] count(./children/*); [t] "dimensional determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief",'[t] "determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-determinant",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-determinant","mathspeak.default",'[t] "n dimensional determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.default",'[t] count(./children/*); [t] "dimensional square matrix"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-squarematrix",
"mathspeak.brief",'[t] "square matrix"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.default",'[t] count(./children/row/children/*); [t] "dimensional row vector"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief",'[t] "row vector"',"self::matrix",
"@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "n dimensional row vector"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.default",'[t] count(children/*);  [t] "by";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "matrix"',
"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief",'[t] "matrix"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "n by m dimensional matrix"',"self::matrix","@alternative",'./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cases",
"mathspeak.default",'[t] "case statement";[t] "with"; [t] count(children/*); [t] "cases"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief",'[t] "case statement"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-cases","mathspeak.default",'[t] "case statement with variable number of cases"',"self::cases","@alternative",'./children/row/children/cell/children/punctuation[@role="ellipsis"]or ./children/line/children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.default",'[n] content/*[1]; [t] "separated list";[t] "of length"; [t] count(children/*) - count(content/*)',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief",'[n] content/*[1]; [t] "separated list"',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-punctuated",
"mathspeak.default",'[n] content/*[1]; [t] "separated list";[t] "of variable length"',"self::punctuated","@alternative",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-bigop","mathspeak.default","[n] content/*[1]","self::bigop","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-integral","mathspeak.default",'[t] "integral"',"self::*","@alternative",'@role="integral"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",
"[t] @role (grammar:localRole);","self::relseq","@alternative","count(./children/*)=2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"; [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-relation","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"; [t] "with variable number of elements"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.default","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.brief","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-var-relation","self::multirel",
"@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.default",'[t] "relation sequence"; [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief",'[t] "relation sequence"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-multirel",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-multirel","mathspeak.default",'[t] "relation sequence with variable number of elements"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-table","mathspeak.default",'[t] "table with"; [t] count(children/*); [t] "rows and";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "columns"',"self::table","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-table",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-line","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::line","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-row","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);[t] count(preceding-sibling::..); [t] "with";[t] count(children/*); [t] "columns"',"self::row","@alternative",
"*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cell","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::cell","@alternative")};sre.AbstractionRules.getInstance().initializer=[sre.AbstractionRules.initAbstractionRules_];sre.AbstractionSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.AbstractionSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.AbstractionSpanish);sre.AbstractionSpanish.mathStore=sre.AbstractionSpanish.getInstance();sre.AbstractionSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineRule,sre.AbstractionSpanish.mathStore);sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.AbstractionSpanish.mathStore);
sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.AbstractionSpanish.mathStore);sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineUniqueRuleAlias,sre.AbstractionSpanish.mathStore);
sre.AbstractionSpanish.initAbstractionSpanish_=function(){(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-collapsed","mathspeak.default",'[n] . (grammar:collapsed); [t] "plegado"',"self::*","@alternative",'not(@alternative="summary")','not(contains(@grammar, "collapsed"))');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",'[t] "identificador largo"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier",
"mathspeak.default",'[t] "identificador"',"self::identifier",'@alternative="summary"',"@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief",'[t] "identificador"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero largo"',
"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero"',"self::number","@alternative",'@alternative="summary"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.brief",'[t] "n\u00famero"',"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero largo mixto"',
"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief",'[t] "numero mixto"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-text","mathspeak.default",'[t] "texto"',"self::text","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.default",'[t] "expresi\u00f3n funcional"',
"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.brief",'[t] "funci\u00f3n"',"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-function","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.default",'[t] "funci\u00f3n de l\u00edmite"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-lim",
"mathspeak.brief",'[t] "l\u00edmite"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-fraction",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n continua"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac continua"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-continued-fraction",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz cuadrada"',"self::sqrt","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz cuadrada anidada"',"self::sqrt","@alternative",
"children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz del \u00edndice"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar de \u00edndice"',"self::root","@alternative","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.brief",'[t] "ra\u00edz"',"self::root","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-root","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz anidada del \u00edndice"; [n] children/*[1]',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested",
"mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz anidada del \u00edndice"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar de \u00edndice"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief",'[t] "ra\u00edz anidada"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-root-nested",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default",'[t] "potencia"',"self::superscript","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default",
'[t] "sub\u00edndice"',"self::subscript","@alternative","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default",'[t] "potencia con sub\u00edndice"',"self::superscript","@alternative",'name(children/*[1])="subscript"',"self::*","self::*","self::*");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "con una cantidad variable de elementos"',
"self::infixop","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","[t] @role (grammar:localRole)","self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.default",'[t] "suma con"; [t] count(./children/*); [t] "sumandos"',"self::infixop","@alternative",
'@role="addition"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief",'[t] "suma"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-addition","mathspeak.default",'[t] "suma con n\u00famero variable de sumandos"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.default",'[t] "producto con"; [t] count(./children/*); [t] "factores"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief",'[t] "producto"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-multiplication",
"self::infixop","@alternative",'@role="implicit"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-multiplication","mathspeak.default",'[t] "producto con una cantidad variable de factores"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-var-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.default",'[t] "vector de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief",'[t] "vector"',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-vector","mathspeak.default",'[t] "vector de dimensi\u00f3n n"',"self::vector",
"@alternative",'./children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default",'[t] "binomio"',"self::vector","@alternative",'@role="binomial"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.default",
'[t] "determinante de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief",'[t] "determinante"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-determinant","mathspeak.default",'[t] "determinante de dimensi\u00f3n n"',
"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.default",'[t] "matriz cuadrada de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.brief",'[t] "matriz cuadrada"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-squarematrix",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.default",'[t] "vector fila de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/row/children/*) ',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief",'[t] "vector fila"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-matrix",
"mathspeak.default",'[t] "vector fila de dimensi\u00f3n n"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.default",'[t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "matriz"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief",'[t] "matriz"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-matrix",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "matriz de dimensi\u00f3n n por m"',"self::matrix","@alternative",'./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.default",'[t] "declaraci\u00f3n de caso";[t] "con"; [t] count(children/*); [t] "casos"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief",
'[t] "declaraci\u00f3n de caso"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-cases","mathspeak.default",'[t] "declaraci\u00f3n de caso con n\u00famero variable de casos"',"self::cases","@alternative",'./children/row/children/cell/children/punctuation[@role="ellipsis"]or ./children/line/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-punctuated",
"mathspeak.default",'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]; [t] "de longitud"; [t] count(children/*) - count(content/*)',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief",'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-punctuated","mathspeak.default",
'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]','[t] "de longitud variable"',"self::punctuated","@alternative",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-bigop","mathspeak.default","[n] content/*[1]","self::bigop","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-integral","mathspeak.default",'[t] "integral"',"self::*","@alternative",'@role="integral"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","[t] @role (grammar:localRole);",
"self::relseq","@alternative","count(./children/*)=2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole); [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole)',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-relation","mathspeak.default",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole); [t] "con una cantidad variable de elementos"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2",
'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.default","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.brief","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-var-relation",
"self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.default",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n"; [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-multirel","mathspeak.default",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n con n\u00famero variable de elementos"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-table","mathspeak.default",'[t] "mesa con"; [t] count(children/*); [t] "filas y";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "columnas"',
"self::table","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-line","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::line","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-row","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);[t] count(preceding-sibling::..); [t] "con";[t] count(children/*); [t] "columnas"',
"self::row","@alternative","*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cell","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::cell","@alternative")};sre.AbstractionSpanish.getInstance().initializer=[sre.AbstractionSpanish.initAbstractionSpanish_];sre.ClearspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.ClearspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.ClearspeakRules);sre.ClearspeakRules.mathStore=sre.ClearspeakRules.getInstance();sre.ClearspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.ClearspeakRules.mathStore.defineRule,sre.ClearspeakRules.mathStore);
sre.ClearspeakRules.initClearspeakRules_=function(){(0,sre.ClearspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.clearspeak",'[t] "the fraction with numerator"; [n] children/*[1]; [p] (pause:300); [t] "and denominator"; [n] children/*[2]; [p] (pause:500)',"self::fraction");(0,sre.ClearspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.clearspeak",'[t] "the square root of"; [n] children/*[1]; [p] (pause:500)',"self::sqrt")};sre.ClearspeakRules.getInstance().initializer=[sre.ClearspeakRules.initClearspeakRules_];sre.MathmlStoreUtil={};sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml=function(a){return sre.Engine.getInstance().alternativeHost.querySelector("#"+a.id)};sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxExtender=function(a){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))?[a]:[]};sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxLeaf=function(a){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))?[a]:[]};
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag=function(a,b){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))&&a.tagName.toUpperCase()==b?[a]:[]};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMunder=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MUNDER")};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMover=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MOVER")};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsub=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MSUB")};
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsup=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MSUP")};sre.MathmlStoreUtil.mfencedSeparators=function(a,b){var c=sre.MathUtil.nextSeparatorFunction(b);return function(){return c?[sre.AuditoryDescription.create({text:c()},{translate:!0})]:[]}};
sre.MathmlStoreUtil.contentIterator=function(a,b){var c=0<a.length?sre.XpathUtil.evalXPath("../../content/*",a[0]):[];return function(){var a=c.shift(),e=b?[sre.AuditoryDescription.create({text:b},{translate:!0})]:[];if(!a)return e;a=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a);return e.concat(a)}};sre.StoreUtil={};sre.StoreUtil.nodeCounter=function(a,b){var c=a.length,d=0,e=b;b||(e="");return function(){d<c&&(d+=1);return e+" "+d}};sre.EmacspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.EmacspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.EmacspeakRules);sre.EmacspeakRules.mathStore=sre.EmacspeakRules.getInstance();sre.EmacspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.defineRule,sre.EmacspeakRules.mathStore);sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.EmacspeakRules.mathStore);
sre.EmacspeakRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.contextFunctions);sre.EmacspeakRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.customQueries.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.customQueries);sre.EmacspeakRules.addCustomString_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.customStrings.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.customStrings);
sre.EmacspeakRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.EmacspeakRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.EmacspeakRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);(0,sre.EmacspeakRules.addCustomQuery_)("CQFvulgarFractionSmall",sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction);(0,sre.EmacspeakRules.addCustomString_)("CSFvulgarFraction",sre.MathspeakUtil.vulgarFraction)};
sre.EmacspeakRules.initSemanticRules_=function(){(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("stree","emacspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multrel","emacspeak.default",'[t] "multirelation"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)',"self::multirel");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("variable-equality","emacspeak.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multi-equality","emacspeak.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multi-equality","emacspeak.short",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("equality","emacspeak.default",'[t] "equation"; [t] "left hand side"; [n] children/*[1];[p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[t] "right hand side"; [n] children/*[2]','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-equality","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/identifier or ./children/number");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-equality2","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/function or ./children/appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("relseq","emacspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("implicit","emacspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"',
'children/*[1][@role="latinletter"] or children/*[1][@role="greekletter"] or children/*[1][@role="otherletter"] or name(children/*[1])="number"','children/*[2][@role="latinletter"] or children/*[2][@role="greekletter"] or children/*[2][@role="otherletter"] or name(children/*[2])="number"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("binary-operation","emacspeak.default","[p] (pause:100); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator); [p] (pause:100);","self::infixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("variable-addition",
"emacspeak.default",'[t] "sum with variable number of summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(children/*)>2",'children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("prefix","emacspeak.default",'[t] "prefix"; [n] text(); [t] "of" (pause 150);[n] children/*[1]',"self::prefixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("negative","emacspeak.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'self::prefixop[@role="negative"]');
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("postfix","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "postfix"; [n] text() (pause 300)',"self::postfixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("identifier","emacspeak.default","[n] text()","self::identifier");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("number","emacspeak.default","[n] text()","self::number");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',
'@font!="normal"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font-identifier-short","emacspeak.default","[t] @font; [n] CQFhideFont; [t] CSFshowFont","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")',
'@role!="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font-identifier","mathspeak.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-fraction",
"emacspeak.default",'[p] (pause:100); [n] children/*[1] (rate:0.35); [t] "over";  [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:100)',"self::fraction",'name(children/*[1])="number" or name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="number" or name(children/*[2])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("vulgar-fraction","emacspeak.default","[t] CSFvulgarFraction","self::fraction",'@role="vulgar"',"CQFvulgarFractionSmall");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fraction","emacspeak.default",
'[p] (pause:250); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [p] (pause:250);  [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:250)',"self::fraction");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("superscript","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "super"; [n] children/*[2] (pitch:0.35);[p] (pause:300)',"self::superscript");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("subscript","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "sub"; [n] children/*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300)',"self::subscript");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("ellipsis","emacspeak.default",'[p] (pause:200); [t] "ellipsis"; [p] (pause:300)',"self::punctuation",'self::punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fence-single","emacspeak.default","[n] text()","self::punctuation",'self::punctuation[@role="openfence"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="closefence"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",
'self::punctuation[@role="vbar"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="application"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-empty","emacspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-open-close","emacspeak.default","[p] (pause:200); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:200)","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-open-close-in-appl","emacspeak.default",
"[p] (pause:200); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);",'self::fenced[@role="leftright"]',"./parent::children/parent::appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","emacspeak.default",'[p] (pause:100); [t] "absolute value of"; [n] children/*[1];[p] (pause:350);',"self::fenced",'self::fenced[@role="neutral"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-fences","emacspeak.default","[p] (pause:500); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);","self::fenced");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix",
"emacspeak.default",'[t] "matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::matrix");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix-row","emacspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)','self::row[@role="matrix"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix-cell","emacspeak.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="matrix"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("vector","emacspeak.default",'[t] "vector"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"element",pause:100)',
"self::vector");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases","emacspeak.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100)',"self::cases");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-row","emacspeak.default","[m] children/*",'self::row[@role="cases"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-cell","emacspeak.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="cases"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("row","emacspeak.default",'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',
"self::row");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-end","emacspeak.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100);[t] "end cases"',"self::cases","following-sibling::*");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multiline","emacspeak.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"line",pause:100)',"self::multiline");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("line","emacspeak.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("table",
"emacspeak.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("table-row","emacspeak.default","[m] children/* (pause:100)",'self::row[@role="table"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("cases-cell",'self::cell[@role="table"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("end-punct","emacspeak.default","[m] children/*; [p] (pause:300)","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("start-punct",
"emacspeak.default","[n] content/*[1]; [p] (pause:200); [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("integral-punct","emacspeak.default","[n] children/*[1] (rate:0.2); [n] children/*[3] (rate:0.2)","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("punctuated","emacspeak.default","[m] children/* (pause:100)","self::punctuated");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("function","emacspeak.default","[n] text()","self::function");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("appl","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("sum-only","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "from"; [n] children/*[2]; [t] "to";[n] children/*[3]',"self::limboth",'@role="sum" or @role="integral"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limboth","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[t] "under"; [n] children/*[3]; [p] (pause 250);',
"self::limboth");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limlower","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "over"; [n] children/*[2];',"self::limlower");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limupper","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "under"; [n] children/*[2];',"self::limupper");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("largeop","emacspeak.default","[n] text()","self::largeop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("bigop","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[p] (pause 250);',
"self::bigop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("integral","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [n] children/*[2];[p] (pause 200); [n] children/*[3] (rate:0.35);","self::integral");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("sqrt","emacspeak.default",'[t] "Square root of"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::sqrt");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("square","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared" (pitch:0.35); [p] (pause:200)',"self::superscript","children/*[2][text()=2]",
'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cube","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed" (pitch:0.35); [p] (pause:200)',"self::superscript","children/*[2][text()=3]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("root","emacspeak.default",'[t] "root of order"; [n] children/*[1];[t] "over"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::root");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("text-no-mult","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] children/*[2]",
"self::infixop","children/text");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("text","emacspeak.default","[n] text(); [p] (pause:200)","self::text");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit","emacspeak.default","[t] text() (annotation:unit, preprocess)","self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-square","emacspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-cubic",
"emacspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("reciprocal","emacspeak.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("reciprocal","emacspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-combine","emacspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-divide","emacspeak.default",
'[n] children/*[1] (pitch:0.3); [t] "per"; [n] children/*[2] (pitch:-0.3)',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.EmacspeakRules.getInstance().initializer=[sre.EmacspeakRules.initCustomFunctions_,sre.EmacspeakRules.initSemanticRules_];sre.MathmlStore=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathmlStore,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathmlStore);sre.MathmlStore.prototype.defineMathmlRule=function(a,b,c){this.defineRule(a,b,c,"self::mathml:"+a)};sre.MathmlStore.prototype.defineDefaultMathmlRule=function(a,b){this.defineRule(a,"default.default",b,"self::mathml:"+a)};sre.MathmlStoreRules=function(){sre.MathmlStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathmlStoreRules,sre.MathmlStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathmlStoreRules);sre.MathmlStoreRules.mathStore=sre.MathmlStoreRules.getInstance();sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineDefaultMathmlRule,sre.MathmlStoreRules.mathStore);sre.MathmlStoreRules.defineRule_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineRule,sre.MathmlStoreRules.mathStore);
sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.MathmlStoreRules.mathStore);sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathmlStoreRules.mathStore.contextFunctions);sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.customQueries.add,sre.MathmlStoreRules.mathStore.customQueries);
sre.MathmlStoreRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_)("CTXFmfSeparators",sre.MathmlStoreUtil.mfencedSeparators);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFextender",sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxExtender);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmunder",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMunder);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmover",
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMover);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmsub",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsub);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmsup",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsup);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFlookupleaf",sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxLeaf)};
sre.MathmlStoreRules.initDefaultRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("math","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("semantics","[n] ./*[1]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mspace","[p] (pause:250)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mstyle","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mpadded","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("merror","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mphantom",
"[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mtext","[t] text(); [p] (pause:200)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mi","[n] text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mo","[n] text() (rate:-0.1)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mn","[n] text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtext-variant","default.default",'[t] "begin"; [t] @mathvariant (pause:150);[t] text() (pause:150); [t] "end"; [t] @mathvariant (pause:200)',"self::mathml:mtext",
"@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mi-variant","default.default","[t] @mathvariant; [n] text()","self::mathml:mi","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mi-variant","self::mathml:mn","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mo-variant","default.default","[t] @mathvariant; [n] text() (rate:-0.1)","self::mathml:mo","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("ms",
'[t] "string" (pitch:0.5, rate:0.5); [t] text()');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("unit","default.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::mathml:mi",'@class="MathML-Unit"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msup",'[n] ./*[1]; [t] "super";[n] ./*[2] (pitch:0.35); [p] (pause:300)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msubsup",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300)');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msub",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:300)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mover",'[n] ./*[2] (pitch:0.35); [p] (pause:200); [t] "over"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("munder",'[n] ./*[2] (pitch:-0.35); [t] "under"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("munderover",'[n] ./*[2] (pitch:-0.35); [t] "under and"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [t] "over"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mrow","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msqrt",'[t] "Square root of"; [m] ./* (rate:0.2); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mroot",'[t] "root of order"; [n] ./*[2]; [t] "of";[n] ./*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mfrac",' [p] (pause:400); [n] ./*[1] (pitch:0.3); [t] "divided by"; [n] ./*[2] (pitch:-0.3); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfrac",
"default.short",'[p] (pause:200); [t] "start frac";[n] ./*[1] (pitch:0.3); [t] "over"; [n] ./*[2] (pitch:-0.3); [p] (pause:400); [t] "end frac"',"self::mathml:mfrac");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default","[n] @open; [m] ./* (separator:@separators); [n] @close","self::mathml:mfenced","@open","@close","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:@separators); [n] @close',
"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced",
"@open","not(@close)","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default","[n] @open; [m] ./*; [n] @close","self::mathml:mfenced","@separators","@open","@close",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./*; [n] @close',"self::mathml:mfenced","@separators","not(@open)","@close",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[n] @open; [m] ./*; [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@separators","@open","not(@close)",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./*; [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@separators","not(@open)","not(@close)",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma",
"default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:"comma"); [n] @close',"self::mathml:mfenced","@open","@close","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:"comma"); [n] @close',"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:"comma"); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced",
"@open","not(@close)","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:"comma"); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default","[n] @open; [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [n] @close","self::mathml:mfenced","@open","@close","string-length(string(@separators))>1");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [n] @close',"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","string-length(string(@separators))>1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[n] @open; [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@open","not(@close)","string-length(string(@separators))>1");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","string-length(string(@separators))>1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.default",'[t] "matrix"; [m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtr","default.default",
'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',"self::mathml:mtr");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtd","default.default","[m] ./*","self::mathml:mtd");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.superbrief",'[t] count(child::mathml:mtr);  [t] "by";[t] count(child::mathml:mtr[1]/mathml:mtd); [t] "matrix";',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.short",'[t] "matrix"; [m] ./*',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtr",
"default.short","[m] ./*","self::mathml:mtr");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtd","default.short",'[t] "Element"; [t] count(./preceding-sibling::mathml:mtd)+1;[t] count(./parent::mathml:mtr/preceding-sibling::mathml:mtr)+1;[p] (pause:500); [m] ./*',"self::mathml:mtd");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-4","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',
"self::mathml:mmultiscripts");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-2","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-3","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[5]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-4",
"default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[6]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-2-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-1-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]","./mathml:none=./*[5]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-1-2","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]","./mathml:none=./*[6]")};
sre.MathmlStoreRules.initMathjaxRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-math","default.default","[n] ./*[1]/*[1]/*[1]",'self::span[@class="math"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-leaf","default.default","[n] CQFlookupleaf",'self::span[@class="mi"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mo"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mn"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mtext"]');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mo-ext","default.default","[n] CQFextender",'self::span[@class="mo"]',"./*[1]/*[1]/text()","./*[1]/*[2]/text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-texatom","default.default","[n] ./*[1]",'self::span[@class="texatom"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msubsup","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35);[p] (pause:200); [t] "super"; [n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35);[p] (pause:300)','self::span[@class="msubsup"]');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub";[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msub"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msup","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "super";[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-munderover","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "under and";[n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [t] "over";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)',
'self::span[@class="munderover"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-munder","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "under";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)','self::span[@class="munder"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mover","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "over";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)','self::span[@class="mover"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mfrac","default.default",'[p] (pause:250); [n] ./*[1]/*[1]/*[1] (pitch:0.3); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:-0.3);[p] (pause:400)',
'self::span[@class="mfrac"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msqrt","default.default",'[t] "Square root of";[n] ./*[1]/*[1]/*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)','self::span[@class="msqrt"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mroot","default.default",'[t] "root of order"; [n] ./*[1]/*[4]/*[1]; [t] "of";[n] ./*[1]/*[1]/*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)','self::span[@class="mroot"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mfenced","default.default",'[t] "opening"; [n] ./*[1]; [m] ./*[position()>1 and position()<last()]; [t] "closing"; [n] ./*[last()]',
'self::span[@class="mfenced"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mtable"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mmultiscripts"]')};
sre.MathmlStoreRules.initAliases_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mspace",'self::span[@class="mspace"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mstyle",'self::span[@class="mstyle"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mpadded",'self::span[@class="mpadded"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("merror",'self::span[@class="merror"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mphantom",'self::span[@class="mphantom"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("ms",
'self::span[@class="ms"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mrow",'self::span[@class="mrow"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-msub",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsub");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-msup",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-munder",'self::span[@class="munderover"]',"CQFmathmlmunder");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-mover",'self::span[@class="munderover"]',"CQFmathmlmover")};
sre.MathmlStoreRules.initSpecializationRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("square","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::mathml:msup","./*[2][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("square","self::mathml:msup","./mathml:mrow=./*[2]","count(./*[2]/*)=1","./*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("cube","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::mathml:msup","./*[2][text()=3]");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("cube","self::mathml:msup","./mathml:mrow=./*[2]","count(./*[2]/*)=1","./*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("square-sub","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300); [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:400)',"self::mathml:msubsup","./*[3][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("square-sub","self::mathml:msubsup","./mathml:mrow=./*[3]","count(./*[3]/*)=1","./*[3]/*[1][text()=2]");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("cube-sub","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300); [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:400)',"self::mathml:msubsup","./*[3][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("cube-sub","self::mathml:msubsup","./mathml:mrow=./*[3]","count(./*[3]/*)=1","./*[3]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-square","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]',
"./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup","./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup",'./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',
"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-cube","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]',"./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",'self::span[@class="msup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",
'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup","./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup",'./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-square-sub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300); [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:400)','self::span[@class="msubsup"]',
"./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square-sub",'self::span[@class="msubsup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-cube-sub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300); [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:400)','self::span[@class="msubsup"]',"./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube-sub",
'self::span[@class="msubsup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]")};sre.MathmlStoreRules.getInstance().initializer=[sre.MathmlStoreRules.initCustomFunctions_,sre.MathmlStoreRules.initDefaultRules_,sre.MathmlStoreRules.initMathjaxRules_,sre.MathmlStoreRules.initAliases_,sre.MathmlStoreRules.initSpecializationRules_];sre.MathspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathspeakRules);sre.MathspeakRules.mathStore=sre.MathspeakRules.getInstance();sre.MathspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineRule,sre.MathspeakRules.mathStore);sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.MathspeakRules.mathStore);
sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.MathspeakRules.mathStore);sre.MathspeakRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathspeakRules.mathStore.contextFunctions);sre.MathspeakRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.customQueries.add,sre.MathspeakRules.mathStore.customQueries);
sre.MathspeakRules.addCustomString_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.customStrings.add,sre.MathspeakRules.mathStore.customStrings);
sre.MathspeakRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFspaceoutNumber",sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFspaceoutIdentifier",sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFspaceoutText",sre.MathspeakUtil.spaceoutText);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracVerbose",sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracVerbose",sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverFracVerbose",sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracBrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracBrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracSbrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracSbrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverFracSbrief",sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFvulgarFraction",sre.MathspeakUtil.vulgarFraction);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFvulgarFractionSmall",sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsuperscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsuperscriptBrief",sre.MathspeakUtil.superscriptBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsubscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsubscriptBrief",sre.MathspeakUtil.subscriptBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFbaselineVerbose",
sre.MathspeakUtil.baselineVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFbaselineBrief",sre.MathspeakUtil.baselineBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFunderscript",sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverscript",sre.MathspeakUtil.nestedOverscore);(0,sre.MathspeakRules.addContextFunction_)("CTXFordinalCounter",sre.MathspeakUtil.ordinalCounter);(0,sre.MathspeakRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFdetIsSimple",sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFRemoveParens",sre.MathspeakUtil.removeParens);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFresetNesting",sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth)};
sre.MathspeakRules.initMathspeakRules_=function(){(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("stree","mathspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree","CQFresetNesting");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unknown","mathspeak.default","[n] text()","self::unknown");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("protected","mathspeak.default","[t] text()","self::*",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("omit-empty","mathspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("blank-empty",
"mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::empty","count(../*)=1",'name(../..)="cell" or name(../..)="line"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font-identifier-short","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1",
"@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font-identifier",
"mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("german-font","mathspeak.default",'[t] "German"; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',
"self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="fraktur"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("german-font","mathspeak.default",'[t] "bold German"; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="bold-fraktur"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number","mathspeak.default","[n] text()","self::number");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("mixed-number","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "and"; [n] children/*[2]; ',"self::number",
'@role="mixed"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-with-chars","mathspeak.default",'[t] "Number"; [m] CQFspaceoutNumber',"self::number",'"" != translate(text(), "0123456789.,", "")','text() != translate(text(), "0123456789.,", "")');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Num"; [m] CQFspaceoutNumber');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-as-upper-word",
"mathspeak.default",'[t] "UpperWord"; [t] CSFspaceoutText',"self::number","string-length(text())>1",'text()=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9", "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9")','""=translate(text(), "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9","")');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-baseline","mathspeak.default",'[t] "Baseline"; [n] text()',"self::number",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[1][@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",'[t] "Baseline"; [t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::number","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",
"mathspeak.brief",'[t] "Base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[m] CQFspaceoutIdentifier","self::identifier","string-length(text())>1",'@role!="unit"','@role!="protected"','not(@font) or @font="normal" or contains(@grammar, "ignoreFont")');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[n] text()","self::identifier",'@role="protected"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"',"children/identifier");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"',"children/number");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"','children/fraction[@role="vulgar"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "minus"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",
'@role="negative"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prefix","mathspeak.default","[n] text(); [n] children/*[1]","self::prefixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("postfix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] text()","self::postfixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binary-operation","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("implicit","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("implicit","self::infixop",'@role="leftsuper" or @role="leftsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subtraction","mathspeak.default",'[m] children/* (separator:"minus");',"self::infixop",'@role="subtraction"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("function-unknown","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("function-prefix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]",
"self::appl",'children/*[1][@role="prefix function"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-open-close","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default",'[t] "StartAbsoluteValue"; [n] children/*[1]; [t] "EndAbsoluteValue"',"self::fenced",'@role="neutral"','content/*[1][text()]="|" or content/*[1][text()]="\u2758" or content/*[1][text()]="\uff5c"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("fences-neutral",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "AbsoluteValue"; [n] children/*[1]; [t] "EndAbsoluteValue"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="neutral"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-set","mathspeak.default",'[t] "StartSet"; [n] children/*[1]; [t] "EndSet"',"self::fenced",'@role="leftright"','content/*[1][text()]="{"','content/*[2][text()]="}"',"count(children/*)=1",'not(name(../..)="appl")');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("fences-set","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "Set"; [n] children/*[1]; [t] "EndSet"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("text","mathspeak.default","[n] text()","self::text");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("factorial","mathspeak.default",'[t] "factorial"',"self::punctuation",'text()="!"','name(preceding-sibling::*[1])!="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("minus","mathspeak.default",'[t] "minus"',"self::operator",'text()="-"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("single-prime",
"mathspeak.default",'[t] "prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=1");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-prime","mathspeak.default",'[t] "double-prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("triple-prime","mathspeak.default",'[t] "triple-prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=3");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("quadruple-prime","mathspeak.default",'[t] "quadruple-prime"',"self::punctuated",
'@role="prime"',"count(children/*)=4");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("counted-prime","mathspeak.default",'[t] count(children/*); [t] "prime"',"self::punctuated",'@role="prime"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.default","[t] CSFopenFracVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracVerbose","self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.brief","[t] CSFopenFracBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracBrief",
"self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.sbrief","[t] CSFopenFracSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracSbrief","self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("vulgar-fraction","mathspeak.default","[t] CSFvulgarFraction","self::fraction",'@role="vulgar"',"CQFvulgarFractionSmall");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("vulgar-fraction","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("vulgar-fraction",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default",'[t] "ContinuedFraction"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]',"self::fraction","not(ancestor::fraction)",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ContinuedFrac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default",'[t] "StartFraction"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]',"self::fraction","ancestor::fraction",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "StartFrac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief",'[t] "Frac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root","mathspeak.default","[t] CSFindexRadicalVerbose; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root","mathspeak.brief","[t] CSFindexRadicalBrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFindexRadicalSbrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limboth","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]","self::limboth",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limlower","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];","self::limlower",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limupper","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2];","self::limupper",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower",
"self::underscore",'@role="limit function"','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower","self::underscore",'children/*[2][@role!="underaccent"]','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limupper","self::overscore",'children/*[2][@role!="overaccent"]',
'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limboth-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]; [t] "Endscripts"',"self::limboth");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limlower-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2]; [t] "Endscripts"',"self::limlower");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limupper-end",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2]; [t] "Endscripts"',"self::limupper");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore",'@role="limit function"');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limupper-end","self::overscore");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]; [n] children/*[3];","self::integral");
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "Subscript"; [n] children/*[2];[t] "Superscript"; [n] children/*[3]; [t] "Baseline";',"self::limboth",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "Sub"; [n] children/*[2];[t] "Sup"; [n] children/*[3]; [t] "Base";');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("bigop",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2];","self::bigop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("relseq","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("equality","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)=2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("multi-equality","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)",
"self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)>2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("multrel","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::multirel");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-simple","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(./children/*[1])="identifier"','name(./children/*[2])="number"','./children/*[2][@role!="mixed"]','./children/*[2][@role!="othernumber"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-simple","mathspeak.default",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::subscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::subscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="subscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and @role!="subsup"','not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineBrief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::punctuated|ancestor::fraction",'not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="superscript"',
'name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-empty-sup","self::subscript",'name(children/*[2])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::superscript");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2]");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineVerbose",
"self::superscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::superscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="superscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineBrief");
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::punctuated",'ancestor::*/following-sibling::* and not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fraction|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt");
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel","not(@embellished)",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","@embellished",'not(children/*[2][@role="prime"])');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript",
'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-empty-sub","self::superscript",'name(children/*[2])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("square","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))','name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',
"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cube","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))',
'name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript","children/*[2]",'children/*[2][@role="prime"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",
'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose",
"self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"following-sibling::*");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineBrief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("prime-subscript-baseline",
"self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2];[n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"','name(children/*[1]/children/*[1])="identifier"','name(children/*[1]/children/*[2])="number"','children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"]',
'children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingAbove"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModAbove"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-overscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingAbove Above"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','name(children/*[1])="overscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-overscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModAbove Above"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("underscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingBelow"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",
'[t] "ModBelow"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-underscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingBelow Below"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]','name(children/*[1])="underscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-underscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModBelow Below"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "overbar"',"self::overscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="overaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "overBar"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("underbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "underbar"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "underBar"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overtilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "overTilde"',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "overtilde"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("undertilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "underTilde"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "undertilde"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-fence","mathspeak.default","[n] children/*[1];","self::fenced","count(children/*)=1",'name(children/*[1])="matrix"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndMatrix"',
"self::matrix");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndMatrix"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("matrix","self::vector");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-row","mathspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column");[p] (pause: 200)',"self::row");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-label",
"mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel"(pause: 200); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1]; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("row-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "Label"; [t] CSFRemoveParens;[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-row","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::row","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-cell","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause: 300)","self::cell");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "Blank"; [p] (pause: 300)',
"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("determinant","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndDeterminant"',"self::matrix",'@role="determinant"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("determinant","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndDeterminant"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("determinant-simple","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row",grammar:simpleDet); [t] "EndDeterminant"',"self::matrix",'@role="determinant"',"CQFdetIsSimple");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("determinant-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row",grammar:simpleDet); [t] "EndDeterminant"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-simple","mathspeak.default","[m] children/*;","self::row",'@role="determinant"','contains(@grammar, "simpleDet")');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("layout","mathspeak.default",'[t] "StartLayout"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::table");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("layout","mathspeak.sbrief",'[t] "Layout"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::table");
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binomial","mathspeak.default",'[t] "StartBinomialOrMatrix"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "Choose"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "EndBinomialOrMatrix"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binomial","mathspeak.sbrief",'[t] "BinomialOrMatrix"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "Choose"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "EndBinomialOrMatrix"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cases",
"mathspeak.default",'[t] "StartLayout"; [t] "Enlarged"; [n] content/*[1];[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::cases");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cases","mathspeak.sbrief",'[t] "Layout"; [t] "Enlarged"; [n] content/*[1];[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::cases");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("layout","self::multiline");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line","mathspeak.default","[m] children/*",
"self::line");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line-with-label","mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel" (pause: 200); [m] children/*',"self::line","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1] (pause: 200); [m] children/*');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "Label"; [t] CSFRemoveParens; [m] children/*',"self::line","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-line","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::line","count(children/*)=0","not(content)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-line-with-label",
"mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel"(pause: 200); [t] "Blank"',"self::line","count(children/*)=0","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1] (pause: 200); [t] "Blank"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("enclose","mathspeak.default",'[t] "StartEnclose"; [t] @role (grammar:localEnclose); [n] children/*[1]; [t] "EndEnclose"',
"self::enclose");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("overbar","self::enclose",'@role="top"');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("underbar","self::enclose",'@role="bottom"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("leftbar","mathspeak.default",'[t] "vertical-bar"; [n] children/*[1]',"self::enclose",'@role="left"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("rightbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "vertical-bar"',"self::enclose",'@role="right"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("crossout",
"mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[1]; [t] "EndCrossOut"',"self::enclose",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cancel","mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]; [t] "EndCrossOut"',"self::overscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default",
"mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("cancel","self::underscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[2]/children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[1]; [t] "EndCrossOut"',"self::overscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("cancel-reverse","self::underscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("end-punct","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated",
'@role="endpunct"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("start-punct","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral-punct","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[3]","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("punctuated","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',
"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-square","mathspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-cubic","mathspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",
'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',
"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-divide","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "per"; [n] children/*[2]',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.MathspeakRules.componentString_={2:"CSFbaseline",1:"CSFsubscript",0:"CSFsuperscript"};sre.MathspeakRules.childNumber_={4:2,3:3,2:1,1:4,0:5};
sre.MathspeakRules.generateTensorRuleStrings_=function(a){var b=[],c="",d="";a=parseInt(a,2);for(var e=0;5>e;e++){var f="children/*["+sre.MathspeakRules.childNumber_[e]+"]";if(a&1){var g=sre.MathspeakRules.componentString_[e%3];c="[t] "+g+"Verbose; [n] "+f+";"+c;d="[t] "+g+"Brief; [n] "+f+";"+d}else b.unshift("name("+f+')="empty"');a>>=1}b.push(c);b.push(d);return b};
sre.MathspeakRules.generateMathspeakTensorRules_=function(){for(var a="11111 11110 11101 11100 10111 10110 10101 10100 01111 01110 01101 01100".split(" "),b=0,c;c=a[b];b++){var d="tensor"+c;c=sre.MathspeakRules.generateTensorRuleStrings_(c);var e=c.pop(),f=c.pop(),g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor"].concat(c),h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)(d,
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");g=sre.MathspeakRules.componentString_[2];f+="; [t]"+g+"Verbose";e+="; [t]"+g+"Brief";d+="-baseline";g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)(d,"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");d=[d,"self::tensor","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fraction|ancestor::punctuated|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::relseq|ancestor::multirel|@embellished"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_.apply(null,d)}};sre.MathspeakRules.getInstance().initializer=[sre.MathspeakRules.initCustomFunctions_,sre.MathspeakRules.initMathspeakRules_,sre.MathspeakRules.generateMathspeakTensorRules_];sre.MathspeakSpanishUtil={};sre.MathspeakSpanishUtil.europeanNumber=function(a){return a=a.replace(/,/g,"").replace(/\./g,",")};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("euroNum",sre.MathspeakSpanishUtil.europeanNumber);sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals="primera segunda tercera cuarta quinta sexta s\u00e9ptima octava novena d\u00e9cima und\u00e9cima duod\u00e9cima".split(" ");sre.MathspeakSpanishUtil.tensOrdinals="d\u00e9cima vig\u00e9sima trig\u00e9sima cuadrag\u00e9sima quincuag\u00e9sima sexag\u00e9sima septuag\u00e9sima octog\u00e9sima nonag\u00e9sima".split(" ");
sre.MathspeakSpanishUtil.hundredsOrdinals="cent\u00e9sima ducent\u00e9sima tricent\u00e9sima cuadringent\u00e9sima quingent\u00e9sima sexcent\u00e9sima septingent\u00e9sima octingent\u00e9sima noningent\u00e9sima".split(" ");
sre.MathspeakSpanishUtil.numberToOrdinal=function(a){if(1999<a)return a.toString()+"a";if(12>=a)return sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1];var b=[];1E3<a&&(a-=1E3,b.push("mil\u00e9sima"));var c=Math.floor(a/100);0<c&&(b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.hundredsOrdinals[c-1]),a%=100);12>=a?b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1]):(c=Math.floor(a/10),0<c&&(b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.tensOrdinals[c-1]),a%=10),0<a&&b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1]));return b.join(" ")};
sre.MathspeakSpanishUtil.ordinalCounter=function(a,b){var c=0;return function(){return sre.MathspeakSpanishUtil.numberToOrdinal(++c)+" "+b}};sre.MathspeakSpanishUtil.smallRoot=function(a){if(!a.childNodes||0===a.childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes)return[];var b=a.childNodes[0].childNodes[0].textContent;if(!/^\d+$/.test(b))return[];b=parseInt(b,10);return 1<b&&10>=b?[a]:[]};
sre.MathspeakSpanishUtil.unitMultipliers=function(a,b){var c=0;return function(){var b=sre.AuditoryDescription.create({text:sre.MathspeakSpanishUtil.rightMostUnit(a[c])&&sre.MathspeakSpanishUtil.leftMostUnit(a[c+1])?"por":""},{});c++;return[b]}};sre.MathspeakSpanishUtil.SCRIPT_ELEMENTS=[sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT,sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT,sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE];
sre.MathspeakSpanishUtil.rightMostUnit=function(a){for(;a;){if("unit"===a.getAttribute("role"))return!0;var b=a.tagName;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a);a=-1!==sre.MathspeakSpanishUtil.SCRIPT_ELEMENTS.indexOf(b)?a[0]:a[a.length-1]}return!1};sre.MathspeakSpanishUtil.leftMostUnit=function(a){for(;a;){if("unit"===a.getAttribute("role"))return!0;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a)[0]}return!1};sre.MathspeakSpanishUtil.makePlural=function(a){return/.*s$/.test(a)?a:a+"s"};
sre.Grammar.getInstance().setCorrection("plural",sre.MathspeakSpanishUtil.makePlural);sre.MathspeakSpanishUtil.oneLeft=function(a){for(;a;){if("number"===a.tagName&&"1"===a.textContent)return[a];if("infixop"!==a.tagName||"multiplication"!==a.getAttribute("role")&&"implicit"!==a.getAttribute("role"))break;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a)[0]}return[]};sre.MathspeakSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.MathspeakSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathspeakSpanish);sre.MathspeakSpanish.prototype.evaluateDefault=function(a){return[sre.AuditoryDescription.create({text:a.textContent})]};sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP="a-zA-Z\u00e1\u00e9\u00ed\u00f3\u00fa\u00f1\u00c1\u00c9\u00cd\u00d3\u00da\u00d1";
sre.MathspeakSpanish.evaluateDefault=function(a){a=a.textContent;for(var b=[],c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=new RegExp("^["+sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP+"]+"),e=new RegExp("^[^"+sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP+"]+");a;){var f=d.exec(a);if(f)var g=sre.Semantic.Type.TEXT,h=sre.Semantic.Role.PROTECTED;else f=e.exec(a),g=sre.Semantic.Type.UNKNOWN,h=sre.Semantic.Role.TEXT;g=c.parseFromString("<"+g+' role="'+h+'">'+f[0]+"</"+g+">","text/xml");b.push(g.documentElement);a=a.slice(f[0].length).trimLeft()}return b};
sre.MathspeakSpanish.mathStore=sre.MathspeakSpanish.getInstance();sre.MathspeakSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineRule,sre.MathspeakSpanish.mathStore);sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.MathspeakSpanish.mathStore);sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.MathspeakSpanish.mathStore);
sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.contextFunctions);sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.customQueries.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.customQueries);sre.MathspeakSpanish.addCustomString_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.customStrings.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.customStrings);
sre.MathspeakSpanish.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFspaceoutNumber",sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFspaceoutIdentifier",sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFspaceoutText",sre.MathspeakUtil.spaceoutText);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracVerbose",sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracVerbose",
sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverFracVerbose",sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracBrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracBrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracSbrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracSbrief",
sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverFracSbrief",sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalBrief",
sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFisSmallRoot",
sre.MathspeakSpanishUtil.smallRoot);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsuperscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsuperscriptBrief",sre.MathspeakUtil.superscriptBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsubscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsubscriptBrief",sre.MathspeakUtil.subscriptBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFbaselineVerbose",sre.MathspeakUtil.baselineVerbose);
(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFbaselineBrief",sre.MathspeakUtil.baselineBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFunderscript",sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverscript",sre.MathspeakUtil.nestedOverscore);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFordinalCounterEs",sre.MathspeakSpanishUtil.ordinalCounter);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFunitMultipliers",
sre.MathspeakSpanishUtil.unitMultipliers);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFdetIsSimple",sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFRemoveParens",sre.MathspeakUtil.removeParens);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFoneLeft",sre.MathspeakSpanishUtil.oneLeft);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFresetNesting",sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFtextEvaluator",sre.MathspeakSpanish.evaluateDefault)};
sre.MathspeakSpanish.initMathspeakSpanish_=function(){(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("stree","mathspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree","CQFresetNesting");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unknown","mathspeak.default","[n] text()","self::unknown");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("protected","mathspeak.default","[t] text()","self::*",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("omit-empty","mathspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("blank-empty",
"mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::empty","count(../*)=1",'name(../..)="cell" or name(../..)="line"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font-identifier-short","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1",
"@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font-identifier",
"mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number","mathspeak.default","[n] text() (grammar:euroNum)",
"self::number");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("mixed-number","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "m\u00e1s"; [n] children/*[2]; ',"self::number",'@role="mixed"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-with-chars","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero"; [m] CQFspaceoutNumber',"self::number",'"" != translate(text(), "0123456789.,", "")','text() != translate(text(), "0123456789.,", "")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.default","mathspeak.brief",
'[t] "n\u00fam"; [m] CQFspaceoutNumber');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-as-upper-word","mathspeak.default",'[t] "may\u00fascula"; [t] CSFspaceoutText',"self::number","string-length(text())>1",'text()=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9", "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9")',
'""=translate(text(), "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9","")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-baseline","mathspeak.default",'[t] "l\u00ednea base"; [n] text()',"self::number",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[1][@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",'[t] "l\u00ednea base"; [t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::number","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"',"preceding-sibling::identifier",
'preceding-sibling::*[@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[m] CQFspaceoutIdentifier","self::identifier","string-length(text())>1",
'@role!="unit"','@role!="protected"','not(@font) or @font="normal" or contains(@grammar, "ignoreFont")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[n] text()","self::identifier",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "menos"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"',"children/identifier");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"',"children/number");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("negative",
"self::prefixop",'@role="negative"','children/fraction[@role="vulgar"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "menos"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prefix","mathspeak.default","[n] text(); [n] children/*[1]","self::prefixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("postfix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] text()","self::postfixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binary-operation",
"mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("implicit","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("implicit","self::infixop",'@role="leftsuper" or @role="leftsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subtraction","mathspeak.default",'[m] children/* (separator:"menos");',"self::infixop",'@role="subtraction"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("function-unknown","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("function-prefix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl",'children/*[1][@role="prefix function"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-open-close","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-neutral",
"mathspeak.default",'[t] "empezar valor absoluto"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar valor absoluto"',"self::fenced",'@role="neutral"','content/*[1][text()]="|" or content/*[1][text()]="\u2758" or content/*[1][text()]="\uff5c"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "valor absoluto"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar valor absoluto"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]",
"self::fenced",'@role="neutral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-set","mathspeak.default",'[t] "empezar llave"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar llave"',"self::fenced",'@role="leftright"','content/*[1][text()]="{"','content/*[2][text()]="}"',"count(children/*)=1",'not(name(../..)="appl")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("fences-set","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "llave"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar llave"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("text",
"mathspeak.default","[m] CQFtextEvaluator","self::text");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("factorial","mathspeak.default",'[t] "factorial"',"self::punctuation",'text()="!"','name(preceding-sibling::*[1])!="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("minus","mathspeak.default",'[t] "menos"',"self::operator",'text()="-"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("single-prime","mathspeak.default",'[t] "prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=1");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-prime",
"mathspeak.default",'[t] "doble prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("triple-prime","mathspeak.default",'[t] "triple prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=3");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("quadruple-prime","mathspeak.default",'[t] "cuadruplicar prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=4");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("counted-prime","mathspeak.default",'[t] count(children/*); [t] "prime"',
"self::punctuated",'@role="prime"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.default","[t] CSFopenFracVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracVerbose","self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.brief","[t] CSFopenFracBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracBrief","self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.sbrief","[t] CSFopenFracSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracSbrief",
"self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n continua"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]',"self::fraction","not(ancestor::fraction)",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "frac continua"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default",'[t] "empezar fracci\u00f3n"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]',"self::fraction","ancestor::fraction",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "empezar frac"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief",'[t] "frac"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.default","[t] CSFindexRadicalVerbose; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.brief","[t] CSFindexRadicalBrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.sbrief","[t] CSFindexRadicalSbrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limboth","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]","self::limboth",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limlower",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];","self::limlower",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limupper","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2];","self::limupper",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower",
"self::underscore",'@role="limit function"','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower","self::underscore",'children/*[2][@role!="underaccent"]','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limupper","self::overscore",'children/*[2][@role!="overaccent"]',
'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limboth-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limboth");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limlower-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limlower");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limupper-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limupper");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore",'@role="limit function"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limupper-end","self::overscore");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [n] children/*[2]; [n] children/*[3];","self::integral");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "definida"; [t] "sub\u00edndice"; [n] children/*[2];[t] "super\u00edndice"; [n] children/*[3]; [t] "l\u00ednea base";',"self::limboth",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "Sub"; [n] children/*[2];[t] "Sup"; [n] children/*[3]; [t] "Base";');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("bigop","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2];","self::bigop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("relseq","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("equality","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::relseq",'@role="equality"',
"count(./children/*)=2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("multi-equality","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)>2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("multrel","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::multirel");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript",
"mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::subscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::subscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="subscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and @role!="subsup"',
'not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::punctuated|ancestor::fraction",'not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)",
"@embellished");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-empty-sup","self::subscript",'name(children/*[2])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::superscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2]");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineVerbose","self::superscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::superscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="superscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::punctuated",'ancestor::*/following-sibling::* and not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fraction|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel","not(@embellished)",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)",
"@embellished",'not(children/*[2][@role="prime"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-empty-sub","self::superscript",'name(children/*[2])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("square","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "al cuadrado"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))',
'name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cube",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "al cubo"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))','name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',
"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript","children/*[2]",'children/*[2][@role="prime"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"following-sibling::*");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline",
"mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("prime-subscript-baseline","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overscore",
"mathspeak.default",'[t] "modificando superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-overscore","mathspeak.default",'[t] "modificando superior superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',
"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','name(children/*[1])="overscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod superior superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("underscore","mathspeak.default",'[t] "modificando inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',
"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-underscore","mathspeak.default",'[t] "modificando inferior inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',"self::underscore",
'children/*[2][@role="underaccent"]','name(children/*[1])="underscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod inferior inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "barra"',
"self::overscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="overaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "barra"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("underbar",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "subbarra"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "subbarra"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overtilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "tilde"',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "tilde"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overtilde",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("undertilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "subtilde"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "subtilde"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("undertilde",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-fence","mathspeak.default","[n] children/*[1];","self::fenced","count(children/*)=1",'name(children/*[1])="matrix"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix","mathspeak.default",'[t] "empezar matriz"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar matriz"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix",
"mathspeak.sbrief",'[t] "matriz"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:" "); [t] "finalizar matriz"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("matrix","self::vector");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-row","mathspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna");[p] (pause: 200)',"self::row");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.default",
'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1]; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("row-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "etiqueta"; [t] CSFRemoveParens;[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-row","mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::row","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-cell","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause: 300)","self::cell");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "espacio"; [p] (pause: 300)',
"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("determinant","mathspeak.default",'[t] "empezar determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar determinante"',"self::matrix",'@role="determinant"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("determinant","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar determinante"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("determinant-simple","mathspeak.default",'[t] "empezar determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila",grammar:simpleDet); [t] "finalizar determinante"',"self::matrix",'@role="determinant"',"CQFdetIsSimple");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("determinant-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila",grammar:simpleDet); [t] "finalizar determinante"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-simple","mathspeak.default","[m] children/*;","self::row",'@role="determinant"','contains(@grammar, "simpleDet")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("layout","mathspeak.default",'[t] "empezar esquema"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::table");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("layout","mathspeak.sbrief",'[t] "esquema"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',
"self::table");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binomial","mathspeak.default",'[t] "empezar binomial"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "en"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "finalizar binomial"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binomial","mathspeak.sbrief",'[t] "binomial"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "en"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "finalizar binomial"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cases",
"mathspeak.default",'[t] "empezar esquema"; [n] content/*[1]; [t] "alargada"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::cases");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cases","mathspeak.sbrief",'[t] "esquema"; [n] content/*[1]; [t] "alargada"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::cases");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("layout","self::multiline");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line",
"mathspeak.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line-with-label","mathspeak.default",'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [m] children/*',"self::line","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1] (pause: 200); [m] children/*');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line-with-text-label","mathspeak.sbrief",'[t] "etiqueta"; [t] CSFRemoveParens; [m] children/*',"self::line","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-line","mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::line","count(children/*)=0","not(content)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default",'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [t] "espacio"',"self::line","count(children/*)=0","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1] (pause: 200); [t] "espacio"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("enclose","mathspeak.default",'[t] "empezar rodear"; [t] @role (grammar:localEnclose); [n] children/*[1]; [t] "finalizar rodear"',"self::enclose");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("overbar","self::enclose",'@role="top"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("underbar","self::enclose",'@role="bottom"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("leftbar","mathspeak.default",'[t] "barra vertical"; [n] children/*[1]',"self::enclose",'@role="left"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("rightbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "barra vertical"',"self::enclose",'@role="right"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("crossout","mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar tachado"',"self::enclose",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cancel","mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]; [t] "finalizar tachado"',
"self::overscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("cancel","self::underscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cancel-reverse",
"mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[2]/children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar tachado"',"self::overscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("cancel-reverse",
"self::underscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("end-punct","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("start-punct","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral-punct","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [n] children/*[3]","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("punctuated","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate:plural)',"self::identifier",'@role="unit"','not(contains(@grammar, "singularUnit"))');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-square","mathspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-cubic","mathspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',
"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",
'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFunitMultipliers)","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFunitMultipliers);","self::infixop",'@role="multiplication" or @role="implicit"','children/*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[n] . (grammar:singularUnit);",
"self::infixop",'@role="multiplication" or @role="implicit"','children/*[@role="unit"]','not(contains(@grammar, "singularUnit"))',"CQFoneLeft");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-divide","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "per"; [n] children/*[2]',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.MathspeakSpanish.componentString_={2:"CSFbaseline",1:"CSFsubscript",0:"CSFsuperscript"};sre.MathspeakSpanish.childNumber_={4:2,3:3,2:1,1:4,0:5};
sre.MathspeakSpanish.generateTensorRuleStrings_=function(a){var b=[],c="",d="";a=parseInt(a,2);for(var e=0;5>e;e++){var f="children/*["+sre.MathspeakSpanish.childNumber_[e]+"]";if(a&1){var g=sre.MathspeakSpanish.componentString_[e%3];c="[t] "+g+"Verbose; [n] "+f+";"+c;d="[t] "+g+"Brief; [n] "+f+";"+d}else b.unshift("name("+f+')="empty"');a>>=1}b.push(c);b.push(d);return b};
sre.MathspeakSpanish.generateMathspeakTensorRules_=function(){for(var a="11111 11110 11101 11100 10111 10110 10101 10100 01111 01110 01101 01100".split(" "),b=0,c;c=a[b];b++){var d="tensor"+c;c=sre.MathspeakSpanish.generateTensorRuleStrings_(c);var e=c.pop(),f=c.pop(),g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor"].concat(c),h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)(d,
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");g=sre.MathspeakSpanish.componentString_[2];f+="; [t]"+g+"Verbose";e+="; [t]"+g+"Brief";d+="-baseline";g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)(d,"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");d=[d,"self::tensor","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fraction|ancestor::punctuated|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::relseq|ancestor::multirel|@embellished"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_.apply(null,d)}};sre.MathspeakSpanish.getInstance().initializer=[sre.MathspeakSpanish.initCustomFunctions_,sre.MathspeakSpanish.initMathspeakSpanish_,sre.MathspeakSpanish.generateMathspeakTensorRules_];sre.PrefixRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.PrefixRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.PrefixRules);sre.PrefixRules.mathStore=sre.PrefixRules.getInstance();sre.PrefixRules.defineRule_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.defineRule,sre.PrefixRules.mathStore);sre.PrefixRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.PrefixRules.mathStore);sre.PrefixRules.addCustomString_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.customStrings.add,sre.PrefixRules.mathStore.customStrings);
sre.PrefixRules.ordinalPosition=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.parentNode.childNodes);return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(b.indexOf(a)+1).toString()};sre.PrefixRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.PrefixRules.addCustomString_)("CSFordinalPosition",sre.PrefixRules.ordinalPosition)};
sre.PrefixRules.initPrefixRules_=function(){(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("numerator","prefix.default",'[t] "Numerator"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("denominator","prefix.default",'[t] "Denominator"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("base","prefix.default",'[t] "Base"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript" or name(../..)="subscript" or name(../..)="overscore" or name(../..)="underscore" or name(../..)="tensor"',
"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("exponent","prefix.default",'[t] "Exponent"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("subscript","prefix.default",'[t] "Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="subscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("overscript","prefix.default",'[t] "Overscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="overscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");
(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("underscript","prefix.default",'[t] "Underscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="underscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "Radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="sqrt"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "Radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("index","prefix.default",
'[t] "Index"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] "Left Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Left Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsuper",
"prefix.default",'[t] "Left Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Left Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] "Right Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsub",
"prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Right Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] "Right Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Right Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"',
'../../@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("choice","prefix.default",'[t] "Choice Quantity"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("select","prefix.default",'[t] "Selection Quantity"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("row","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Row"; [p] (pause:200)',
"self::row");(0,sre.PrefixRules.defineRuleAlias_)("row","self::line");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("cell","prefix.default",'[n] ../..; [t] CSFordinalPosition; [t] "Column"; [p] (pause:200)',"self::cell",'contains(@grammar,"depth")');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("cell","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Column"; [p] (pause:200)',"self::cell")};sre.PrefixRules.getInstance().initializer=[sre.PrefixRules.initCustomFunctions_,sre.PrefixRules.initPrefixRules_];sre.PrefixSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.PrefixSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.PrefixSpanish);sre.PrefixSpanish.mathStore=sre.PrefixSpanish.getInstance();sre.PrefixSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.defineRule,sre.PrefixSpanish.mathStore);sre.PrefixSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.PrefixSpanish.mathStore);
sre.PrefixSpanish.addCustomString_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.customStrings.add,sre.PrefixSpanish.mathStore.customStrings);sre.PrefixSpanish.ordinalPosition=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.parentNode.childNodes);return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(b.indexOf(a)+1).toString()};sre.PrefixSpanish.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.PrefixSpanish.addCustomString_)("CSFordinalPosition",sre.PrefixSpanish.ordinalPosition)};
sre.PrefixSpanish.initPrefixSpanish_=function(){(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("numerator","prefix.default",'[t] "numerador"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("denominator","prefix.default",'[t] "denominador"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("base","prefix.default",'[t] "base"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript" or name(../..)="subscript" or name(../..)="overscore" or name(../..)="underscore" or name(../..)="tensor"',
"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("exponent","prefix.default",'[t] "exponente"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("subscript","prefix.default",'[t] "sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="subscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("overscript","prefix.default",'[t] "overscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="overscore"',
"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("underscript","prefix.default",'[t] "underscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="underscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="sqrt"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("index",
"prefix.default",'[t] "\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] "sub\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "sub\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsub"');
(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] "super\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "super\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] "derecha sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',
"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "derecha sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] "super\u00edndice derecho"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",
'[t] CSFordinalPosition; [t] "super\u00edndice derecho"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("choice","prefix.default",'[t] "cantidad de elecci\u00f3n"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("select","prefix.default",'[t] "cantidad de selecci\u00f3n"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',
"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("row","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "fila"; [p] (pause:200)',"self::row");(0,sre.PrefixSpanish.defineRuleAlias_)("row","self::line");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("cell","prefix.default",'[n] ../..; [t] CSFordinalPosition; [t] "columna"; [p] (pause:200)',"self::cell",'contains(@grammar,"depth")');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("cell","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "columna"; [p] (pause:200)',
"self::cell")};sre.PrefixSpanish.getInstance().initializer=[sre.PrefixSpanish.initCustomFunctions_,sre.PrefixSpanish.initPrefixSpanish_];sre.SemanticTreeRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.SemanticTreeRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.SemanticTreeRules);sre.SemanticTreeRules.mathStore=sre.SemanticTreeRules.getInstance();sre.SemanticTreeRules.defineRule_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.defineRule,sre.SemanticTreeRules.mathStore);sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.SemanticTreeRules.mathStore);
sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.SemanticTreeRules.mathStore.contextFunctions);sre.SemanticTreeRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator)};
sre.SemanticTreeRules.initSemanticRules_=function(){(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("stree","default.default","[n] ./*[1]","self::stree");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multrel","default.default",'[t] "multirelation"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)',"self::multirel");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("variable-equality","default.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-equality","default.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-equality","default.short",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("equality","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("simple-equality","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/identifier or ./children/number");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("simple-equality2",
"default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/function or ./children/appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("relseq","default.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("binary-operation","default.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("variable-addition",
"default.default",'[t] "sum with variable number of summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(children/*)>2",'children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-addition","default.default",'[t] "sum with"; [t] count(./children/*); [t] "summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("prefix",
"default.default",'[t] "prefix"; [n] text(); [t] "of" (pause 150);[n] children/*[1]',"self::prefixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("negative","default.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'self::prefixop[@role="negative"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("postfix","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "postfix"; [n] text() (pause 300)',"self::postfixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("identifier","default.default","[n] text()","self::identifier");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("number","default.default","[n] text()","self::number");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("mixed-number","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "and"; [n] children/*[2]; ',"self::number",'@role="mixed"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font","default.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font-identifier-short","default.default",
"[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")',
'@role!="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font-identifier","default.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-font","default.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fraction",
"default.default",'[p] (pause:250); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:400)',"self::fraction");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("superscript","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "super"; [n] children/*[2] (pitch:0.35);[p] (pause:300)',"self::superscript");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("subscript","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "sub"; [n] children/*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300)',"self::subscript");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("ellipsis","default.default",'[p] (pause:200); [t] "ellipsis"; [p] (pause:300)',"self::punctuation",'self::punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fence-single","default.default","[n] text()","self::punctuation",'self::punctuation[@role="openfence"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="closefence"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",
'self::punctuation[@role="vbar"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="application"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-empty","default.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-open-close","default.default","[p] (pause:100); [n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]; [p] (pause:100)","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-open-close-in-appl",
"default.default","[p] (pause:200); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);",'self::fenced[@role="leftright"]',"./parent::children/parent::appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-neutral","default.default",'[p] (pause:100); [t] "absolute value of"; [n] children/*[1];[p] (pause:350);',"self::fenced",'self::fenced[@role="neutral"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-fences","default.default","[p] (pause:500); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);","self::fenced");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix",
"default.default",'[t] "matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::matrix");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix-row","default.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)','self::row[@role="matrix"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix-cell","default.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="matrix"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("vector","default.default",'[t] "vector"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"element",pause:100)',
"self::vector");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases","default.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100)',"self::cases");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-row","default.default","[m] children/*",'self::row[@role="cases"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-cell","default.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="cases"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("row","default.default",'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',
"self::row");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-end","default.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100);[t] "end cases"',"self::cases","following-sibling::*");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multiline","default.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"line",pause:100)',"self::multiline");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multiline-ineq","default.default",'[t] "multiline inequality";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',
"self::multiline",'@role="inequality"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("line","default.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table","default.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table-ineq","default.default",'[t] "multiline inequality";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table",'@role="inequality"');
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table-row","default.default","[m] children/* (pause:100)",'self::row[@role="table"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("cases-cell",'self::cell[@role="table"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("end-punct","default.default","[m] children/*; [p] (pause:300)","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("start-punct",
"default.default","[n] content/*[1]; [p] (pause:200); [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("integral-punct","default.default","[n] children/*[1] (rate:0.2); [n] children/*[3] (rate:0.2)","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("punctuated","default.default","[m] children/* (pause:100)","self::punctuated");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("function","default.default","[n] text()","self::function");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("appl","default.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("sum-only","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "from"; [n] children/*[2]; [t] "to";[n] children/*[3]',"self::limboth",'self::limboth[@role="sum"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limboth","default.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[t] "under"; [n] children/*[3]; [p] (pause 250);',
"self::limboth");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limlower","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "over"; [n] children/*[2];',"self::limlower");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limupper","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "under"; [n] children/*[2];',"self::limupper");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("largeop","default.default","[n] text()","self::largeop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("bigop","default.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[p] (pause 250);',
"self::bigop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("integral","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [n] children/*[2];[p] (pause 200); [n] children/*[3] (rate:0.35);","self::integral");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("sqrt","default.default",'[t] "Square root of"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::sqrt");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("square","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::superscript",
"children/*[2][text()=2]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cube","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::superscript","children/*[2][text()=3]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("root","default.default",'[t] "root of order"; [n] children/*[1];[t] "over"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::root");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("text","default.default",
"[n] text(); [p] (pause:200)","self::text");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit","default.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-square","default.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-cubic","default.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",
'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("reciprocal","default.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("reciprocal","default.default",
'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-combine","default.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-divide","default.default",'[n] children/*[1] (pitch:0.3); [t] "per"; [n] children/*[2] (pitch:-0.3)',
"self::fraction",'@role="unit"')};sre.SemanticTreeRules.getInstance().initializer=[sre.SemanticTreeRules.initCustomFunctions_,sre.SemanticTreeRules.initSemanticRules_];sre.SpeechRuleStores={};sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_={MathmlStoreRules:sre.MathmlStoreRules,SemanticTreeRules:sre.SemanticTreeRules,MathspeakRules:sre.MathspeakRules,MathspeakSpanish:sre.MathspeakSpanish,ClearspeakRules:sre.ClearspeakRules,EmacspeakRules:sre.EmacspeakRules,AbstractionRules:sre.AbstractionRules,AbstractionSpanish:sre.AbstractionSpanish,PrefixRules:sre.PrefixRules,PrefixSpanish:sre.PrefixSpanish};sre.SpeechRuleStores.availableSets=function(){return Object.keys(sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_)};
sre.SpeechRuleStores.getConstructor=function(a){return(a=sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_[a])?a:null};sre.SpeechRuleEngine=function(){this.activeStore_=null;this.cache_={};this.ready_=!0;this.combinedStores_={};sre.Engine.registerTest(goog.bind(function(a){return this.ready_},this))};goog.addSingletonGetter(sre.SpeechRuleEngine);sre.SpeechRuleEngine.prototype.parameterize=function(a){for(var b={},c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c],f=sre.SpeechRuleStores.getConstructor(e);f&&f.getInstance&&(b[e]=f.getInstance())}this.parameterize_(b)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.parameterize_=function(a){try{this.activeStore_=this.combineStores_(a)}catch(b){if("StoreError"==b.name)console.log("Store Error:",b.message);else throw b;}this.updateEngine()};sre.SpeechRuleEngine.prototype.constructString=function(a,b){if(!b)return"";if('"'==b.charAt(0))return b.slice(1,-1);var c=this.activeStore_.customStrings.lookup(b);return c?c(a):sre.XpathUtil.evaluateString(b,a)};sre.SpeechRuleEngine.prototype.clearCache=function(){this.cache_={}};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.forCache=function(a){for(var b in this.cache_)a(b,this.cache_[b])};sre.SpeechRuleEngine.prototype.getCacheForNode_=function(a){if(!a||!a.getAttribute)return null;a=a.getAttribute("id");return"undefined"===a||""===a?null:this.getCache(a)};sre.SpeechRuleEngine.prototype.getCache=function(a){return(a=this.cache_[a])?this.cloneCache(a):a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.cloneCache=function(a){return a.map(function(a){return a.clone()})};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.pushCache_=function(a,b){sre.Engine.getInstance().cache&&a.getAttribute&&(a=a.getAttribute("id"))&&(this.cache_[a]=this.cloneCache(b))};sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNode=function(a){var b=(new Date).getTime();a=this.evaluateNode_(a);var c=(new Date).getTime();sre.Debugger.getInstance().output("Time:",c-b);return a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNode_=function(a){if(!a)return[];this.updateConstraint_();return this.evaluateTree_(a)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateTree_=function(a){var b=sre.Engine.getInstance();if(b.cache){var c=this.getCacheForNode_(a);if(c)return c}sre.Grammar.getInstance().setAttribute(a);var d=this.activeStore_.lookupRule(a,b.dynamicCstr);if(!d){if(b.strict)return[];c=this.activeStore_.evaluateDefault(a);this.pushCache_(a,c);return c}sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return[d.name,d.dynamicCstr.toString(),a.toString()]},this));b=d.action.components;c=[];for(var e=0,f;f=
b[e];e++){var g=[],h=f.content||"",k=f.attributes||{};f.grammar&&this.processGrammar(a,f.grammar);switch(f.type){case sre.SpeechRule.Type.NODE:(h=this.activeStore_.applyQuery(a,h))&&(g=this.evaluateTree_(h));break;case sre.SpeechRule.Type.MULTI:h=this.activeStore_.applySelector(a,h);0<h.length&&(g=this.evaluateNodeList_(h,k.sepFunc,this.constructString(a,k.separator),k.ctxtFunc,this.constructString(a,k.context)));break;case sre.SpeechRule.Type.TEXT:(h=this.constructString(a,h))&&(g=[sre.AuditoryDescription.create({text:h},
{adjust:!0})]);break;default:g=[sre.AuditoryDescription.create({text:h})]}g[0]&&f.type!=sre.SpeechRule.Type.MULTI&&(k.context&&(g[0].context=this.constructString(a,k.context)+(g[0].context||"")),k.annotation&&(g[0].annotation=k.annotation));f.grammar&&sre.Grammar.getInstance().popState();c=c.concat(this.addPersonality_(g,k))}this.pushCache_(a,c);return c};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNodeList_=function(a,b,c,d,e){if(a==[])return[];var f=c||"",g=e||"";c=(c=this.activeStore_.contextFunctions.lookup(d))?c(a,g):function(){return g};b=(b=this.activeStore_.contextFunctions.lookup(b))?b(a,f):function(){return sre.AuditoryDescription.create({text:f},{translate:!0})};d=[];e=0;for(var h;h=a[e];e++)h=this.evaluateTree_(h),0<h.length&&(h[0].context=c()+(h[0].context||""),d=d.concat(h),e<a.length-1&&(h=b(),d=d.concat(h)));return d};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.addPersonality_=function(a,b){var c={},d;for(d in sre.Engine.personalityProps){var e=parseFloat(b[sre.Engine.personalityProps[d]]);isNaN(e)||(c[sre.Engine.personalityProps[d]]=e)}for(b=0;d=a[b];b++)this.addRelativePersonality_(d,c);return a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.addRelativePersonality_=function(a,b){if(!a.personality)return a.personality=b,a;var c=a.personality,d;for(d in b)c[d]=c[d]&&"number"==typeof c[d]?c[d]+b[d]:b[d];return a};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.toString=function(){return this.activeStore_.findAllRules(function(a){return!0}).map(function(a){return a.toString()}).join("\n")};sre.SpeechRuleEngine.debugSpeechRule=function(a,b){var c=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().activeStore_;c&&c.debugSpeechRule(a,b)};
sre.SpeechRuleEngine.debugNamedSpeechRule=function(a,b){var c=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().activeStore_;if(c)for(var d=c.findAllRules(function(b){return b.name==a}),e=0,f;f=d[e];e++)sre.Debugger.getInstance().output("Rule",a,"DynamicCstr:",f.dynamicCstr.toString(),"number",e),c.debugSpeechRule(f,b)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.runInSetting=function(a,b){var c=sre.Engine.getInstance(),d={},e=null,f;for(f in a)"rules"===f?(e=this.activeStore_,c.ruleSets=a[f],this.parameterize(c.ruleSets)):(d[f]=c[f],c[f]=a[f]);c.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(c.locale,c.domain,c.style);a=b();for(f in d)c[f]=d[f];e&&(this.activeStore_=e);c.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(c.locale,c.domain,c.style);return a};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.combineStores_=function(a){var b=this.cachedStore_(a);if(b)return b;b=new sre.MathStore;for(var c in a){var d=a[c];d.initialize();d.getSpeechRules().forEach(function(a){b.trie.addRule(a)});b.contextFunctions.addStore(d.contextFunctions);b.customQueries.addStore(d.customQueries);b.customStrings.addStore(d.customStrings)}b.setSpeechRules(b.trie.collectRules());return this.combinedStores_[this.combinedStoreName_(Object.keys(a))]=b};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.combinedStoreName_=function(a){return a.sort().join("-")};sre.SpeechRuleEngine.prototype.cachedStore_=function(a){var b=Object.keys(a);return b.some(function(b){return!a[b].initialized})?null:this.combinedStores_[this.combinedStoreName_(b)]};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.updateEngine=function(){this.ready_=!0;var a=sre.MathMap.getInstance();sre.Engine.isReady()?sre.Engine.getInstance().evaluator=goog.bind(a.store.lookupString,a.store):(this.ready_=!1,setTimeout(goog.bind(this.updateEngine,this),250))};sre.SpeechRuleEngine.prototype.processGrammar=function(a,b){var c={},d;for(d in b){var e=b[d];c[d]="string"===typeof e?this.constructString(a,e):e}sre.Grammar.getInstance().pushState(c)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.updateConstraint_=function(){var a=sre.Engine.getInstance().dynamicCstr,b=sre.Engine.getInstance().strict,c={},d=[a.getValue(sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE),a.getValue(sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN)],e=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE],f=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN],g=this.activeStore_.trie.hasSubtrie(d);c[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]=[g?d[0]:e];g=g?g:this.activeStore_.trie.hasSubtrie([e,d[1]]);c[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]=
[g?d[1]:f];a.getOrder().forEach(function(d){if(!c[d]){var e=a.getValue(d),f=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[d];c[d]=b||e===f?[e]:[e,f]}});a.updateProperties(c)};sre.SpeechGeneratorUtil={};sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech=function(a){var b=sre.SpeechRuleEngine.getInstance();b.clearCache();return b.evaluateNode(a)};sre.SpeechGeneratorUtil.recomputeSpeech=function(a){a=sre.SemanticTree.fromNode(a);return sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a.xml())};
sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache=function(a){var b=sre.Engine.getInstance().cache;sre.Engine.getInstance().cache=!1;a=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a);sre.Engine.getInstance().cache=b;return a};sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech=function(a){var b=null;sre.Engine.getInstance().cache&&(b=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().getCache(a.id.toString()));b||(b=sre.SpeechGeneratorUtil.recomputeSpeech(a));return sre.AuralRendering.getInstance().markup(b)};
sre.SpeechGeneratorUtil.addSpeech=function(a,b){b=sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech(b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,b)};sre.SpeechGeneratorUtil.addPrefix=function(a,b){(b=sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(b))&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PREFIX,b)};sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix=function(a){a=sre.SpeechGeneratorUtil.computePrefix_(a);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};
sre.SpeechGeneratorUtil.computePrefix_=function(a){var b=sre.SemanticTree.fromRoot(a),c=sre.XpathUtil.evalXPath('.//*[@id="'+a.id+'"]',b.xml())[0];return c?sre.SpeechRuleEngine.getInstance().runInSetting({domain:"prefix",style:"default",strict:!0,cache:!1,speech:!0,rules:["PrefixRules","PrefixSpanish"]},function(){return sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(c)}):[]};
sre.SpeechGeneratorUtil.connectMactions=function(a,b,c){b=sre.DomUtil.querySelectorAll(b,"maction");for(var d=0,e;e=b[d];d++){var f=e.getAttribute("id");if(f=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(a,"id",f)[0]){var g=e.childNodes[1];e=g.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID);var h=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,e);h&&"dummy"!==h.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)||(h=f.childNodes[0],(f=g.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))&&h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,
f),h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,"dummy"),h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID,e),sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(c,"id",e)[0].setAttribute("alternative",e))}}};sre.SpeechGeneratorUtil.connectAllMactions=function(a,b){a=sre.DomUtil.querySelectorAll(a,"maction");for(var c=0,d;d=a[c];c++)d=d.childNodes[1].getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID),sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(b,"id",d)[0].setAttribute("alternative",d)};sre.AbstractSpeechGenerator=function(){this.rebuilt_=null};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.getRebuilt=function(){return this.rebuilt_};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.setRebuilt=function(a){this.rebuilt_=a};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.getSpeech=goog.abstractMethod;sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.start=function(){};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.end=function(){};
sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.generateSpeech=function(a,b){this.rebuilt_||(this.rebuilt_=new sre.RebuildStree(b));a=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(this.getRebuilt().xml);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};sre.AdhocSpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.AdhocSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.AdhocSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){b=this.generateSpeech(a,b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,b);return b};sre.DirectSpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.DirectSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.DirectSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){return sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH)};sre.DummySpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.DummySpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.DummySpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){return""};sre.TreeSpeechGenerator=function(){};goog.inherits(sre.TreeSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.TreeSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){var c=this.generateSpeech(a,b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,c);var d=this.getRebuilt().nodeDict,e;for(e in d){var f=d[e],g=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(b,e),h=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,e);g&&h&&(sre.SpeechGeneratorUtil.addSpeech(h,f),sre.SpeechGeneratorUtil.addPrefix(h,f))}return c};sre.NodeSpeechGenerator=function(){sre.TreeSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.NodeSpeechGenerator,sre.TreeSpeechGenerator);sre.NodeSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){var c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH);return c?c:sre.NodeSpeechGenerator.superClass_.getSpeech.call(this,a,b)};sre.SummarySpeechGenerator=function(){};goog.inherits(sre.SummarySpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.SummarySpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){sre.SpeechGeneratorUtil.connectAllMactions(b,this.getRebuilt().xml);return this.generateSpeech(a,b)};sre.SpeechGeneratorFactory={};sre.SpeechGeneratorFactory.generator=function(a){return new (sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_[a]||sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_.Direct)};sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_={Adhoc:sre.AdhocSpeechGenerator,Direct:sre.DirectSpeechGenerator,Dummy:sre.DummySpeechGenerator,Node:sre.NodeSpeechGenerator,Summary:sre.SummarySpeechGenerator,Tree:sre.TreeSpeechGenerator};sre.EventUtil={};sre.EventUtil.KeyCode={ENTER:13,ESC:27,SPACE:32,PAGE_UP:33,PAGE_DOWN:34,END:35,HOME:36,LEFT:37,UP:38,RIGHT:39,DOWN:40,TAB:9,0:48,1:49,2:50,3:51,4:52,5:53,6:54,7:55,8:56,9:57,A:65,B:66,C:67,D:68,E:69,F:70,G:71,H:72,I:73,J:74,K:75,L:76,M:77,N:78,O:79,P:80,Q:81,R:82,S:83,T:84,U:85,V:86,W:87,X:88,Y:89,Z:90};
sre.EventUtil.EventType={CLICK:"click",DBLCLICK:"dblclick",MOUSEDOWN:"mousedown",MOUSEUP:"mouseup",MOUSEOVER:"mouseover",MOUSEOUT:"mouseout",MOUSEMOVE:"mousemove",SELECTSTART:"selectstart",KEYPRESS:"keypress",KEYDOWN:"keydown",KEYUP:"keyup",TOUCHSTART:"touchstart",TOUCHMOVE:"touchmove",TOUCHEND:"touchend",TOUCHCANCEL:"touchcancel"};sre.EventUtil.Event=function(a,b,c){this.src=a;this.type=b;this.callback=c};sre.EventUtil.Event.prototype.add=function(){this.src.addEventListener(this.type,this.callback)};
sre.EventUtil.Event.prototype.remove=function(){this.src.removeEventListener(this.type,this.callback)};sre.Focus=function(a,b){this.semanticNodes_=a;this.semanticPrimary_=b;this.domNodes_=[];this.domPrimary_=null;this.allNodes_=[]};sre.Focus.prototype.getSemanticPrimary=function(){return this.semanticPrimary_};sre.Focus.prototype.getSemanticNodes=function(){return this.semanticNodes_};sre.Focus.prototype.getNodes=function(){return this.allNodes_};sre.Focus.prototype.getDomNodes=function(){return this.domNodes_};sre.Focus.prototype.getDomPrimary=function(){return this.domPrimary_};
sre.Focus.prototype.toString=function(){return"Primary:"+this.domPrimary_+" Nodes:"+this.domNodes_};sre.Focus.prototype.clone=function(){var a=new sre.Focus(this.semanticNodes_,this.semanticPrimary_);a.domNodes_=this.domNodes_;a.domPrimary_=this.domPrimary_;a.allNodes_=this.allNodes_;return a};
sre.Focus.factory=function(a,b,c,d){var e=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(d,a)},f=c.nodeDict;c=e(a);e=b.map(e);var g=b.map(function(a){return f[a]});a=new sre.Focus(g,f[a]);a.domNodes_=e;a.domPrimary_=c;a.allNodes_=sre.Focus.generateAllVisibleNodes_(b,e,f,d);return a};
sre.Focus.generateAllVisibleNodes_=function(a,b,c,d){for(var e=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(d,a)},f=[],g=0,h=a.length;g<h;g++)if(b[g])f.push(b[g]);else{var k=c[a[g]];if(k){k=k.childNodes.map(function(a){return a.id.toString()});var l=k.map(e);f=f.concat(sre.Focus.generateAllVisibleNodes_(k,l,c,d))}}return f};sre.Levels=function(){this.level_=[]};sre.Levels.prototype.push=function(a){this.level_.push(a)};sre.Levels.prototype.pop=function(){return this.level_.pop()};sre.Levels.prototype.peek=function(){return this.level_[this.level_.length-1]||null};sre.Levels.prototype.indexOf=function(a){var b=this.peek();return b?b.indexOf(a):null};sre.Levels.prototype.find=function(a){var b=this.peek();if(!b)return null;for(var c=0,d=b.length;c<d;c++)if(a(b[c]))return b[c];return null};
sre.Levels.prototype.get=function(a){var b=this.peek();return!b||0>a||a>=b.length?null:b[a]};sre.Levels.prototype.depth=function(){return this.level_.length};sre.Levels.prototype.clone=function(){var a=new sre.Levels;a.level_=this.level_.slice(0);return a};sre.Levels.prototype.toString=function(){for(var a="",b=0,c;c=this.level_[b];b++)a+="\n"+c.map(function(a){return a.toString()});return a};sre.Walker=function(){};sre.Walker.prototype.isActive=function(){};sre.Walker.prototype.activate=function(){};sre.Walker.prototype.deactivate=function(){};sre.Walker.prototype.speech=function(){};sre.Walker.prototype.getFocus=function(){};sre.Walker.prototype.setFocus=function(a){};sre.Walker.prototype.getDepth=function(){};sre.Walker.prototype.move=function(a){};
sre.Walker.move={UP:"up",DOWN:"down",LEFT:"left",RIGHT:"right",REPEAT:"repeat",DEPTH:"depth",ENTER:"enter",EXPAND:"expand",HOME:"home",SUMMARY:"summary",DETAIL:"detail",ROW:"row",CELL:"cell"};sre.AbstractWalker=function(a,b,c,d){this.node=a;this.xml=sre.DomUtil.parseInput(d);this.generator=b;this.rebuilt=this.rebuildStree_();this.generator.setRebuilt(this.rebuilt);this.highlighter=c;this.active_=!1;this.keyMapping={};this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.UP]=goog.bind(this.up,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.DOWN]=goog.bind(this.down,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.RIGHT]=goog.bind(this.right,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.LEFT]=goog.bind(this.left,
this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.TAB]=goog.bind(this.repeat,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.ENTER]=goog.bind(this.expand,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.SPACE]=goog.bind(this.depth,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.HOME]=goog.bind(this.home,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.X]=goog.bind(this.summary,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.Z]=goog.bind(this.detail,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.V]=goog.bind(this.virtualize,this);
this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.P]=goog.bind(this.previous,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.U]=goog.bind(this.undo,this);this.dummy_=function(){};this.rootNode=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);this.rootId=this.rebuilt.stree.root.id.toString();this.focus_=sre.Focus.factory(this.rootId,[this.rootId],this.rebuilt,this.node);this.moved=sre.Walker.move.ENTER;this.cursors=[]};sre.AbstractWalker.prototype.isActive=function(){return this.active_};
sre.AbstractWalker.prototype.toggleActive_=function(){this.active_=!this.active_};sre.AbstractWalker.prototype.activate=function(){this.isActive()||(this.generator.start(),this.toggleActive_())};sre.AbstractWalker.prototype.deactivate=function(){this.isActive()&&(this.highlighter.setState(this.node.id,this.primaryId()),this.generator.end(),this.toggleActive_())};sre.AbstractWalker.prototype.getFocus=function(){return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.setFocus=function(a){this.focus_=a};
sre.AbstractWalker.prototype.getDepth=function(){return this.levels.depth()-1};
sre.AbstractWalker.prototype.speech=function(){var a=this.focus_.getDomNodes();if(!a.length)return"";var b=this.specialMove();if(null!==b)return b;switch(this.moved){case sre.Walker.move.DEPTH:return this.depth_();case sre.Walker.move.SUMMARY:return this.summary_();case sre.Walker.move.DETAIL:return this.detail_();default:b=[];for(var c=this.focus_.getSemanticNodes(),d=0,e=a.length;d<e;d++){var f=a[d],g=c[d];b.push(f?this.generator.getSpeech(f,this.xml):sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech(g))}return this.mergePrefix_(b)}};
sre.AbstractWalker.prototype.mergePrefix_=function(a,b){b=b||[];var c=this.prefix_();c&&a.unshift(c);return sre.AuralRendering.getInstance().merge(b.concat(a))};sre.AbstractWalker.prototype.prefix_=function(){var a=this.focus_.getDomNodes(),b=this.focus_.getSemanticNodes();return a[0]?sre.WalkerUtil.getAttribute(a[0],sre.EnrichMathml.Attribute.PREFIX):sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(b[0])};
sre.AbstractWalker.prototype.move=function(a){a=this.keyMapping[a];if(!a)return null;a=a();if(!a||a===this.focus_)return!1;this.focus_=a;this.moved===sre.Walker.move.HOME&&(this.levels=this.initLevels());return!0};sre.AbstractWalker.prototype.up=function(){this.moved=sre.Walker.move.UP;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.down=function(){this.moved=sre.Walker.move.DOWN;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.left=function(){this.moved=sre.Walker.move.LEFT;return this.focus_};
sre.AbstractWalker.prototype.right=function(){this.moved=sre.Walker.move.RIGHT;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.repeat=function(){this.moved=sre.Walker.move.REPEAT;return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.depth=function(){this.moved=sre.Walker.move.DEPTH;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.depth_=function(){var a=sre.Grammar.getInstance().getParameter("depth");sre.Grammar.getInstance().setParameter("depth",!0);var b=this.focus_.getDomPrimary();b=this.expandable(b)&&[sre.Messages.NAVIGATE.EXPANDABLE]||this.collapsible(b)&&[sre.Messages.NAVIGATE.COLLAPSIBLE]||[];var c=[sre.AuralRendering.getInstance().markup([new sre.AuditoryDescription({text:sre.Messages.NAVIGATE.LEVEL+" "+this.getDepth(),personality:{}})])],d=this.focus_.getSemanticNodes();(d=sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(d[0]))&&
c.push(d);sre.Grammar.getInstance().setParameter("depth",a);return sre.AuralRendering.getInstance().merge(c.concat(b))};sre.AbstractWalker.prototype.home=function(){this.moved=sre.Walker.move.HOME;return sre.Focus.factory(this.rootId,[this.rootId],this.rebuilt,this.node)};sre.AbstractWalker.prototype.getBySemanticId=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(this.node,a)};sre.AbstractWalker.prototype.primaryId=function(){return this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString()};
sre.AbstractWalker.prototype.expand=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();a=this.actionable_(a);if(!a)return this.focus_;this.moved=sre.Walker.move.EXPAND;a.onclick();return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.actionable_=function(a){return a&&a.parentNode&&this.highlighter.isMactionNode(a.parentNode)?a.parentNode:null};sre.AbstractWalker.prototype.expandable=function(a){return!!this.actionable_(a)&&0===a.childNodes.length};
sre.AbstractWalker.prototype.collapsible=function(a){return!!this.actionable_(a)&&0<a.childNodes.length};sre.AbstractWalker.prototype.restoreState=function(){if(this.highlighter){var a=this.highlighter.getState(this.node.id);if(a){var b=this.rebuilt.nodeDict[a];for(a=[];b;)a.push(b.id),b=b.parent;for(a.pop();0<a.length;){this.down();b=a.pop();b=this.findFocusOnLevel(b);if(!b)break;this.focus_=b}this.moved=sre.Walker.move.ENTER}}};sre.AbstractWalker.prototype.findFocusOnLevel=goog.abstractMethod;
sre.AbstractWalker.prototype.initLevels=goog.abstractMethod;sre.AbstractWalker.prototype.rebuildStree_=function(){var a=new sre.RebuildStree(this.xml);sre.SpeechGeneratorUtil.connectMactions(this.node,this.xml,a.xml);return a};sre.AbstractWalker.prototype.previousLevel=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();return a?sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT):this.focus_.getSemanticPrimary().parent.id.toString()};
sre.AbstractWalker.prototype.nextLevel=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();if(a){var b=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN)),c=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT)),d=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE);a=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE);return this.combineContentChildren(d,a,c,b)}c=function(a){return a.id.toString()};
d=this.rebuilt.nodeDict[this.primaryId()];b=d.childNodes.map(c);c=d.contentNodes.map(c);return 0===b.length?[]:this.combineContentChildren(d.type,d.role,c,b)};sre.AbstractWalker.prototype.combineContentChildren=goog.abstractMethod;sre.AbstractWalker.prototype.singletonFocus=function(a){return this.focusFromId(a,[a])};sre.AbstractWalker.prototype.focusFromId=function(a,b){return sre.Focus.factory(a,b,this.rebuilt,this.node)};
sre.AbstractWalker.prototype.summary=function(){this.moved=sre.Walker.move.SUMMARY;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.summary_=function(){var a=this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString();a=this.rebuilt.xml.getAttribute("id")===a?this.rebuilt.xml:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",a)[0];var b=a.getAttribute("alternative");a.setAttribute("alternative","summary");var c=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache(a);c=sre.AuralRendering.getInstance().markup(c);c=this.mergePrefix_([c]);b?a.setAttribute("alternative",b):a.removeAttribute("alternative");
return c};sre.AbstractWalker.prototype.detail=function(){this.moved=sre.Walker.move.DETAIL;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.detail_=function(){var a=this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString();a=this.rebuilt.xml.getAttribute("id")===a?this.rebuilt.xml:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",a)[0];var b=a.getAttribute("alternative");a.removeAttribute("alternative");var c=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache(a);c=sre.AuralRendering.getInstance().markup(c);c=this.mergePrefix_([c]);a.setAttribute("alternative",b);return c};
sre.AbstractWalker.prototype.specialMove=function(){return null};sre.AbstractWalker.prototype.virtualize=function(a){this.cursors.push({focus:this.focus_,levels:this.levels,undo:a||!this.cursors.length});this.levels=this.levels.clone();return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.previous=function(){var a=this.cursors.pop();if(!a)return this.focus_;this.levels=a.levels;return a.focus};
sre.AbstractWalker.prototype.undo=function(){do var a=this.cursors.pop();while(a&&!a.undo);if(!a)return this.focus_;this.levels=a.levels;return a.focus};sre.DummyWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d)};goog.inherits(sre.DummyWalker,sre.AbstractWalker);sre.DummyWalker.prototype.up=function(){};sre.DummyWalker.prototype.down=function(){};sre.DummyWalker.prototype.left=function(){};sre.DummyWalker.prototype.right=function(){};sre.DummyWalker.prototype.repeat=function(){};sre.DummyWalker.prototype.depth=function(){};sre.DummyWalker.prototype.home=function(){};sre.DummyWalker.prototype.getDepth=function(){return 0};sre.SemanticWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d);this.levels=this.initLevels();this.restoreState()};goog.inherits(sre.SemanticWalker,sre.AbstractWalker);sre.SemanticWalker.prototype.initLevels=function(){var a=new sre.Levels;a.push([this.getFocus()]);return a};
sre.SemanticWalker.prototype.up=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.up.call(this);var a=this.previousLevel();if(!a)return null;this.levels.pop();return this.levels.find(function(b){return b.getSemanticNodes().some(function(b){return b.id.toString()===a})})};sre.SemanticWalker.prototype.down=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.down.call(this);var a=this.nextLevel();if(0===a.length)return null;this.levels.push(a);return a[0]};
sre.SemanticWalker.prototype.combineContentChildren=function(a,b,c,d){switch(a){case sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ:case sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP:case sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL:return this.makePairList(d,c);case sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP:return[this.focusFromId(d[0],c.concat(d))];case sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP:return[this.focusFromId(d[0],d.concat(c))];case sre.SemanticAttr.Type.MATRIX:case sre.SemanticAttr.Type.VECTOR:case sre.SemanticAttr.Type.FENCED:return[this.focusFromId(d[0],
[c[0],d[0],c[1]])];case sre.SemanticAttr.Type.CASES:return[this.focusFromId(d[0],[c[0],d[0]])];case sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED:return b===sre.SemanticAttr.Role.TEXT?d.map(goog.bind(this.singletonFocus,this)):d.length===c.length?c.map(goog.bind(this.singletonFocus,this)):this.combinePunctuations(d,c,[],[]);case sre.SemanticAttr.Type.APPL:return[this.focusFromId(d[0],[d[0],c[0]]),this.singletonFocus(d[1])];case sre.SemanticAttr.Type.ROOT:return[this.singletonFocus(d[1]),this.singletonFocus(d[0])];
default:return d.map(goog.bind(this.singletonFocus,this))}};sre.SemanticWalker.prototype.combinePunctuations=function(a,b,c,d){if(0===a.length)return d;var e=a.shift(),f=b.shift();if(e===f)return c.push(f),this.combinePunctuations(a,b,c,d);b.unshift(f);c.push(e);if(a.length===b.length)return d.push(this.focusFromId(e,c.concat(b))),d;d.push(this.focusFromId(e,c));return this.combinePunctuations(a,b,[],d)};
sre.SemanticWalker.prototype.makePairList=function(a,b){if(0===a.length)return[];if(1===a.length)return[this.singletonFocus(a[0])];for(var c=[this.singletonFocus(a.shift())],d=0,e=a.length;d<e;d++)c.push(this.focusFromId(a[d],[b[d],a[d]]));return c};sre.SemanticWalker.prototype.left=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.left.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.getFocus())-1;return(a=this.levels.get(a))?a:null};
sre.SemanticWalker.prototype.right=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.right.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.getFocus())+1;return(a=this.levels.get(a))?a:null};sre.SemanticWalker.prototype.findFocusOnLevel=function(a){return this.levels.find(function(b){return b.getSemanticPrimary().id===a})};sre.SyntaxWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d);this.levels=this.initLevels();this.restoreState()};goog.inherits(sre.SyntaxWalker,sre.AbstractWalker);sre.SyntaxWalker.prototype.initLevels=function(){var a=new sre.Levels;a.push([this.primaryId()]);return a};sre.SyntaxWalker.prototype.up=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.up.call(this);var a=this.previousLevel();if(!a)return null;this.levels.pop();return this.singletonFocus(a)};
sre.SyntaxWalker.prototype.down=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.down.call(this);var a=this.nextLevel();if(0===a.length)return null;var b=this.singletonFocus(a[0]);b&&this.levels.push(a);return b};
sre.SyntaxWalker.prototype.combineContentChildren=function(a,b,c,d){switch(a){case sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ:case sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP:case sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(d,c);case sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP:return c.concat(d);case sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP:return d.concat(c);case sre.SemanticAttr.Type.MATRIX:case sre.SemanticAttr.Type.VECTOR:case sre.SemanticAttr.Type.FENCED:return d.unshift(c[0]),d.push(c[1]),d;case sre.SemanticAttr.Type.CASES:return d.unshift(c[0]),
d;case sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED:return b===sre.SemanticAttr.Role.TEXT?sre.BaseUtil.interleaveLists(d,c):d;case sre.SemanticAttr.Type.APPL:return[d[0],c[0],d[1]];case sre.SemanticAttr.Type.ROOT:return[d[1],d[0]];default:return d}};sre.SyntaxWalker.prototype.left=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.left.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.primaryId())-1;return(a=this.levels.get(a))?this.singletonFocus(a):null};
sre.SyntaxWalker.prototype.right=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.right.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.primaryId())+1;return(a=this.levels.get(a))?this.singletonFocus(a):null};sre.SyntaxWalker.prototype.findFocusOnLevel=function(a){return this.singletonFocus(a.toString())};sre.TableWalker=function(a,b,c,d){sre.SyntaxWalker.call(this,a,b,c,d);this.modifier=!1;this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["0"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["1"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["2"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["3"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["4"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["5"]]=
goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["6"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["7"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["8"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["9"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.key_=null;this.row_=0;this.firstJump=this.currentTable_=null};goog.inherits(sre.TableWalker,sre.SyntaxWalker);
sre.TableWalker.prototype.move=function(a){this.key_=a;a=sre.TableWalker.superClass_.move.call(this,a);this.modifier=!1;return a};sre.TableWalker.prototype.up=function(){this.moved=sre.Walker.move.UP;return this.eligibleCell_()?this.verticalMove_(!1):sre.TableWalker.superClass_.up.call(this)};sre.TableWalker.prototype.down=function(){this.moved=sre.Walker.move.DOWN;return this.eligibleCell_()?this.verticalMove_(!0):sre.TableWalker.superClass_.down.call(this)};
sre.TableWalker.ELIGIBLE_CELL_ROLES=[sre.SemanticAttr.Role.DETERMINANT,sre.SemanticAttr.Role.ROWVECTOR,sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,sre.SemanticAttr.Role.SQUAREMATRIX,sre.SemanticAttr.Role.MULTILINE,sre.SemanticAttr.Role.MATRIX,sre.SemanticAttr.Role.VECTOR,sre.SemanticAttr.Role.CASES,sre.SemanticAttr.Role.TABLE];sre.TableWalker.ELIGIBLE_TABLE_TYPES=[sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE,sre.SemanticAttr.Type.MATRIX,sre.SemanticAttr.Type.VECTOR,sre.SemanticAttr.Type.CASES,sre.SemanticAttr.Type.TABLE];
sre.TableWalker.prototype.eligibleCell_=function(){var a=this.getFocus().getSemanticPrimary();return this.modifier&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.CELL&&-1!==sre.TableWalker.ELIGIBLE_CELL_ROLES.indexOf(a.role)};
sre.TableWalker.prototype.verticalMove_=function(a){var b=this.previousLevel();if(!b)return null;var c=this.getFocus(),d=this.levels.indexOf(this.primaryId()),e=this.levels.pop();b=this.levels.indexOf(b);a=this.levels.get(a?b+1:b-1);if(!a)return this.levels.push(e),null;this.setFocus(this.singletonFocus(a));a=this.nextLevel();if(!a[d])return this.setFocus(c),this.levels.push(e),null;this.levels.push(a);return this.singletonFocus(a[d])};
sre.TableWalker.prototype.jumpCell=function(){if(!this.isInTable_())return this.getFocus();if(this.moved===sre.Walker.move.ROW){this.moved=sre.Walker.move.CELL;var a=this.key_-sre.EventUtil.KeyCode["0"];return this.isLegalJump_(this.row_,a)?this.jumpCell_(this.row_,a):this.getFocus()}a=this.key_-sre.EventUtil.KeyCode["0"];if(a>this.currentTable_.childNodes.length)return this.getFocus();this.row_=a;this.moved=sre.Walker.move.ROW;return this.getFocus().clone()};
sre.TableWalker.prototype.jumpCell_=function(a,b){this.firstJump?this.virtualize(!1):(this.firstJump=this.getFocus(),this.virtualize(!0));var c=this.currentTable_.id.toString();do var d=this.levels.pop();while(-1===d.indexOf(c));this.levels.push(d);this.setFocus(this.singletonFocus(c));this.levels.push(this.nextLevel());a=this.currentTable_.childNodes[a-1];this.setFocus(this.singletonFocus(a.id.toString()));this.levels.push(this.nextLevel());return this.singletonFocus(a.childNodes[b-1].id.toString())};
sre.TableWalker.prototype.isLegalJump_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",this.currentTable_.id.toString())[0];if(!c||c.hasAttribute("alternative"))return!1;a=this.currentTable_.childNodes[a-1];if(!a)return!1;c=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(c,"id",a.id.toString())[0];return!c||c.hasAttribute("alternative")?!1:!(!a||!a.childNodes[b-1])};
sre.TableWalker.prototype.isInTable_=function(){for(var a=this.getFocus().getSemanticPrimary();a;){if(-1!==sre.TableWalker.ELIGIBLE_TABLE_TYPES.indexOf(a.type))return this.currentTable_=a,!0;a=a.parent}return!1};sre.TableWalker.prototype.undo=function(){var a=sre.TableWalker.superClass_.undo.call(this);a===this.firstJump&&(this.firstJump=null);return a};sre.WalkerFactory={};sre.WalkerFactory.walker=function(a,b,c,d,e){return new (sre.WalkerFactory.walkerMapping_[a]||sre.WalkerFactory.walkerMapping_.Dummy)(b,c,d,e)};sre.WalkerFactory.walkerMapping_={Dummy:sre.DummyWalker,Semantic:sre.SemanticWalker,Syntax:sre.SyntaxWalker,Table:sre.TableWalker};sre.System=function(){this.version=sre.Variables.VERSION};goog.addSingletonGetter(sre.System);sre.System.Error=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="System Error"};goog.inherits(sre.System.Error,Error);sre.System.LocalStorage_=function(){this.speechGenerator=this.walker=null};goog.addSingletonGetter(sre.System.LocalStorage_);
sre.System.prototype.setupEngine=function(a){var b=sre.Engine.getInstance(),c=function(c){b[c]=a[c]||b[c]};c("mode");sre.System.prototype.configBlocks_(a);["strict","cache","semantics","structure"].forEach(function(c){void 0!==a[c]&&(b[c]=!!a[c])});"markup style domain speech walker locale".split(" ").forEach(c);a.json&&(sre.SystemExternal.jsonPath=sre.BaseUtil.makePath(a.json));a.xpath&&(sre.SystemExternal.WGXpath=a.xpath);b.setupBrowsers();b.ruleSets=a.rules?a.rules:sre.SpeechRuleStores.availableSets();
sre.SpeechRuleEngine.getInstance().parameterize(b.ruleSets);b.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(b.locale,b.domain,b.style);b.comparator=new sre.DynamicCstr.DefaultComparator(b.dynamicCstr,sre.DynamicProperties.create([sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]],[sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]],["short",sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.STYLE]]));sre.L10n.setLocale()};
sre.System.prototype.configBlocks_=function(a){if(sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP)for(var b=document.documentElement.querySelectorAll('script[type="text/x-sre-config"]'),c=0,d=b.length;c<d;c++)try{var e=b[c].innerHTML,f=JSON.parse(e),g;for(g in f)a[g]=f[g]}catch(h){sre.Debugger.getInstance().output("Illegal configuration ",e)}};
sre.System.prototype.toSpeech=function(a){return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,sre.Engine.getInstance().semantics))?sre.System.getInstance().processXml(a):""};sre.System.prototype.processExpression=sre.System.prototype.toSpeech;sre.System.prototype.toSemantic=function(a){return sre.System.getInstance().parseExpression_(a,!0)};
sre.System.prototype.toJson=function(a){if(sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP)throw new sre.System.Error("JSON translation not possible in browser.");return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,!0))?sre.SystemExternal.xm.tojson(a.toString()):{}};sre.System.prototype.toDescription=function(a){return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,sre.Engine.getInstance().semantics))?sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(a):[]};
sre.System.prototype.toEnriched=function(a){a=sre.Enrich.semanticMathmlSync(a);var b=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);switch(sre.Engine.getInstance().speech){case sre.Engine.Speech.SHALLOW:var c=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Adhoc");c.getSpeech(b,a);break;case sre.Engine.Speech.DEEP:c=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Tree"),c.getSpeech(b,a)}return a};sre.System.prototype.fileToSpeech=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(sre.System.getInstance().toSpeech,a,b)};
sre.System.prototype.processFile=sre.System.prototype.fileToSpeech;sre.System.prototype.fileToSemantic=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return sre.System.getInstance().toSemantic(a).toString()},a,b)};sre.System.prototype.fileToJson=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return JSON.stringify(sre.System.getInstance().toJson(a))},a,b)};
sre.System.prototype.fileToDescription=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return JSON.stringify(sre.System.getInstance().toDescription(a))},a,b)};sre.System.prototype.fileToEnriched=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return sre.System.getInstance().toEnriched(a).toString()},a,b)};sre.System.prototype.processXml=function(a){a=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(a);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};
sre.System.prototype.parseExpression_=function(a,b){var c=null;try{c=sre.DomUtil.parseInput(a,sre.System.Error),b&&(c=sre.System.getInstance().getSemanticTree(c)),sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return c.toString()},this))}catch(d){console.log("Parse Error: "+d.message)}return c};sre.System.prototype.getSemanticTree=function(a){return sre.Semantic.xmlTree(a)};
sre.System.prototype.processFile_=function(a,b,c){sre.Engine.isReady()?sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.SYNC?this.processFileSync_(a,b,c):this.processFileAsync_(a,b,c):setTimeout(goog.bind(function(){this.processFile_(a,b,c)},this),100)};sre.System.prototype.inputFileSync_=function(a){try{var b=sre.SystemExternal.fs.readFileSync(a,{encoding:"utf8"})}catch(c){throw new sre.System.Error("Can not open file: "+a);}return b};
sre.System.prototype.processFileSync_=function(a,b,c){b=sre.System.getInstance().inputFileSync_(b);a=a(b);if(c)try{sre.SystemExternal.fs.writeFileSync(c,a,function(){})}catch(d){throw new sre.System.Error("Can not write to file: "+c);}else console.log(a)};sre.System.prototype.inputFileAsync_=function(a,b){sre.SystemExternal.fs.readFile(a,{encoding:"utf8"},goog.bind(function(c,d){if(c)throw new sre.System.Error("Can not open file: "+a);b(d)},this))};
sre.System.prototype.processFileAsync_=function(a,b,c){sre.System.getInstance().inputFileAsync_(b,goog.bind(function(b){b=a(b);c?sre.SystemExternal.fs.writeFile(c,b,function(a){if(a)throw new sre.System.Error("Can not write to file: "+c);}):console.log(b)},this))};
sre.System.prototype.walk=function(a){var b=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Node");sre.System.LocalStorage_.getInstance().speechGenerator=b;var c=sre.HighlighterFactory.highlighter({color:"black"},{color:"white"},{renderer:"NativeMML"});a=sre.System.getInstance().toEnriched(a);var d=(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(a);sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker=sre.WalkerFactory.walker(sre.Engine.getInstance().walker,a,b,c,d);return sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.speech()};
sre.System.prototype.move=function(a){if(!sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker)return null;var b="string"===typeof a?sre.EventUtil.KeyCode[a.toUpperCase()]:a;return!1===sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.move(b)?sre.AuralRendering.getInstance().error(a):sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.speech()};sre.Mathjax={};
(function(){var a=sre.System.getInstance(),b=MathJax.Callback.Signal("Sre");MathJax.Extension.Sre={version:a.version,signal:b,ConfigSre:function(){sre.Engine.isReady()?MathJax.Callback.Queue(MathJax.Hub.Register.StartupHook("mml Jax Ready",{}),["Post",MathJax.Hub.Startup.signal,"Sre Ready"]):setTimeout(MathJax.Extension.Sre.ConfigSre,500)}};sre.System.getInstance().setupEngine({mode:sre.Engine.Mode.HTTP,json:MathJax.Ajax.config.path.SRE+"/mathmaps",xpath:MathJax.Ajax.config.path.SRE+"/wgxpath.install.js",
semantics:!0});MathJax.Extension.Sre.ConfigSre()})();
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/en/symbols/math_harpoons.js
[{"locale":"en"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb upwards","short":"left harpoon with barb up"}},"key":"21BC"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb downwards","short":"left harpoon with barb down"}},"key":"21BD"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb rightwards","short":"up harpoon with barb right"}},"key":"21BE"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb leftwards","short":"up harpoon with barb left"}},"key":"21BF"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb upwards","short":"right harpoon with barb up"}},"key":"21C0"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb downwards","short":"right harpoon with barb down"}},"key":"21C1"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb rightwards","short":"down harpoon with barb right"}},"key":"21C2"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb leftwards","short":"down harpoon with barb left"}},"key":"21C3"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon over rightwards harpoon","short":"left harpoon over right harpoon"}},"key":"21CB"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon over leftwards harpoon","short":"right harpoon over left harpoon"}},"key":"21CC"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb up right barb down harpoon"}},"key":"294A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb down right barb up harpoon"}},"key":"294B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb right down barb left harpoon"}},"key":"294C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb left down barb right harpoon"}},"key":"294D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb up right barb up harpoon"}},"key":"294E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb right down barb right harpoon"}},"key":"294F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb down right barb down harpoon"}},"key":"2950"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb left down barb left harpoon"}},"key":"2951"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up to bar","short":"left harpoon with barb up to bar"}},"key":"2952"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up to bar","short":"right harpoon with barb up to bar"}},"key":"2953"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb right to bar","short":"up harpoon with barb right to bar"}},"key":"2954"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb right to bar","short":"down harpoon with barb right to bar"}},"key":"2955"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down to bar","short":"left harpoon with barb down to bar"}},"key":"2956"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down to bar","short":"right harpoon with barb down to bar"}},"key":"2957"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left to bar","short":"up harpoon with barb left to bar"}},"key":"2958"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left to bar","short":"down harpoon with barb left to bar"}},"key":"2959"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up from bar","short":"left harpoon with barb up from bar"}},"key":"295A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up from bar","short":"right harpoon with barb up from bar"}},"key":"295B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb right from bar","short":"up harpoon with barb right from bar"}},"key":"295C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb right from bar","short":"down harpoon with barb right from bar"}},"key":"295D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down from bar","short":"left harpoon with barb down from bar"}},"key":"295E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down from bar","short":"right harpoon with barb down from bar"}},"key":"295F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left from bar","short":"up harpoon with barb left from bar"}},"key":"2960"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left from bar","short":"down harpoon with barb left from bar"}},"key":"2961"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above leftwards harpoon with barb down","short":"left harpoon with barb up above left harpoon with barb down"}},"key":"2962"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left beside upwards harpoon with barb right","short":"up harpoon with barb left beside up harpoon with barb right"}},"key":"2963"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above rightwards harpoon with barb down","short":"right harpoon with barb up above right harpoon with barb down"}},"key":"2964"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left beside downwards harpoon with barb right","short":"down harpoon with barb left beside down harpoon with barb right"}},"key":"2965"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above rightwards harpoon with barb up","short":"left harpoon with barb up above right harpoon with barb up"}},"key":"2966"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down above rightwards harpoon with barb down","short":"left harpoon with barb down above right harpoon with barb down"}},"key":"2967"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above leftwards harpoon with barb up","short":"right harpoon with barb up above left harpoon with barb up"}},"key":"2968"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down above leftwards harpoon with barb down","short":"right harpoon with barb down above left harpoon with barb down"}},"key":"2969"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above long dash","short":"left harpoon with barb up above long dash"}},"key":"296A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down below long dash","short":"left harpoon with barb down below long dash"}},"key":"296B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above long dash","short":"right harpoon with barb up above long dash"}},"key":"296C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down below long dash","short":"right harpoon with barb down below long dash"}},"key":"296D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left beside downwards harpoon with barb right","short":"up harpoon with barb left beside down harpoon with barb right"}},"key":"296E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left beside upwards harpoon with barb right","short":"down harpoon with barb left beside up harpoon with barb right"}},"key":"296F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left fish tail"}},"key":"297C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"right fish tail"}},"key":"297D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up fish tail"}},"key":"297E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"down fish tail"}},"key":"297F"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/en/symbols/math_non_characters.js
[{"locale":"en"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"mathematical italic small h over two time greek letter pi","alternative":"italic small h over two pi","short":"italic h over two pi"},"physics":{"default":"planck constant over two pi","alternative":"planck constant over 2 pi"}},"key":"210F"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"l b bar symbol","short":"l b bar"}},"key":"2114"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"numero sign","alternative":"numero","short":"numero"}},"key":"2116"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"sound recording copyright"}},"key":"2117"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"prescription take"}},"key":"211E"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"response"}},"key":"211F"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"service mark"}},"key":"2120"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"telephone sign","alternative":"t e l symbol"}},"key":"2121"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"trade mark sign","alternative":"trademark","short":"trade mark"}},"key":"2122"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"versicle"}},"key":"2123"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"ounce sign","alternative":"ounce","short":"ounce"}},"key":"2125"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"ohm sign","alternative":"ohm","short":"ohm"}},"key":"2126"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"inverted ohm sign","alternative":"mho","short":"inverted ohm"}},"key":"2127"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"kelvin sign","alternative":"degrees kelvin","short":"kelvin"}},"key":"212A"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"angstrom sign","alternative":"angstrom unit","short":"angstrom"}},"key":"212B"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"estimated symbol","short":"estimated"}},"key":"212E"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"turned capital f","alternative":"turned f","short":"turned cap f"},"mathspeak":{"default":"turned upper F"}},"key":"2132"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"information source"}},"key":"2139"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rotated capital q","short":"rotated cap q"},"mathspeak":{"default":"rotated upper Q"}},"key":"213A"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"facsimile sign"}},"key":"213B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"turned sans serif capital g","short":"turned sans serif cap g"},"mathspeak":{"default":"turned sans serif upper G"}},"key":"2141"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"turned sans serif capital l","short":"turned sans serif cap l"},"mathspeak":{"default":"turned sans serif upper L"}},"key":"2142"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"reversed sans serif capital l","short":"reversed sans serif cap l"},"mathspeak":{"default":"reversed sans serif upper L"}},"key":"2143"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"turned sans serif capital y","short":"turned sans serif cap y"},"mathspeak":{"default":"turned sans serif upper Y"}},"key":"2144"}]
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size1={directory:"Size1/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size1",id:"GYREPAGELLASIZE1",32:[0,0,250,0,0,""],40:[744,244,456,124,374,"374 716c-127 -127 -186 -276 -186 -419v-94c0 -143 59 -292 186 -419c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-138 138 -222 292 -222 447v94c0 155 84 309 222 447c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[744,244,456,82,332,"332 203c0 -155 -83 -309 -222 -447c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c127 127 186 276 186 419v94c0 143 -59 292 -186 419c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c139 -138 222 -292 222 -447v-94"],47:[774,274,574,80,494,"494 774l-361 -1048c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],91:[750,250,428,124,346,"346 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-222v1000h222c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-158v-920h158"],92:[774,274,574,80,494,"494 -274c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],93:[750,250,428,82,304,"304 -250h-222c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h158v920h-158c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h222v-1000"],123:[749,249,441,82,359,"359 -211c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-103 27 -163 84 -163 172v174c0 82 -31 133 -104 133c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c73 0 104 51 104 133v174c0 88 60 145 163 172c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-74 -20 -109 -70 -109 -134v-174 c0 -77 -28 -127 -76 -153c48 -26 76 -76 76 -153v-174c0 -64 35 -114 109 -134"],124:[730,230,210,80,130,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],125:[749,249,441,82,359,"359 230c-73 0 -104 -51 -104 -133v-174c0 -88 -60 -145 -163 -172c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c75 20 109 70 109 134v174c0 77 28 127 76 153c-48 26 -76 76 -76 153v174c0 64 -34 114 -109 134c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c103 -27 163 -84 163 -172v-174 c0 -82 31 -133 104 -133c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[712,-544,613,0,613,"613 574l-13 -30l-294 114l-293 -114l-13 30c101 49 203 95 306 138c104 -43 206 -89 307 -138"],771:[700,-544,608,0,608,"608 672c-37 -72 -76 -113 -138 -125c-10 -2 -19 -3 -29 -3c-53 0 -103 28 -150 57c-38 24 -79 50 -122 50c-7 0 -14 0 -21 -2c-50 -10 -88 -34 -118 -93c-4 5 -8 8 -13 11c-6 2 -11 4 -17 5c37 72 76 113 139 125c9 2 19 3 28 3c53 0 104 -28 150 -57 c38 -24 79 -50 122 -50c7 0 14 0 21 2c50 10 89 34 118 93c4 -5 9 -8 14 -11c5 -2 11 -4 16 -5"],773:[646,-598,500,0,500,"500 598h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],774:[708,-553,631,0,631,"631 698c-39 -119 -183 -145 -315 -145c-133 0 -276 26 -316 145l31 10c35 -104 168 -106 285 -106c116 0 249 2 284 106"],780:[710,-542,613,0,613,"613 680c-101 -49 -203 -95 -307 -138c-103 43 -205 89 -306 138l13 30l293 -114l294 114"],785:[720,-564,631,0,631,"631 574l-31 -10c-35 104 -168 107 -284 107c-117 0 -250 -3 -285 -107l-31 10c40 119 183 146 316 146c132 0 276 -27 315 -146"],812:[-60,228,613,0,613,"613 -90c-101 -49 -203 -95 -307 -138c-103 43 -205 89 -306 138l13 30l293 -115l294 115"],813:[-70,238,613,0,613,"613 -207l-13 -31l-294 115l-293 -115l-13 31c101 48 203 94 306 137c104 -43 206 -89 307 -137"],814:[-60,216,631,0,631,"631 -70c-39 -119 -183 -146 -315 -146c-133 0 -276 27 -316 146l31 10c35 -105 168 -107 285 -107c116 0 249 2 284 107"],815:[-78,234,631,0,631,"631 -223l-31 -11c-35 105 -168 107 -284 107c-117 0 -250 -2 -285 -107l-31 11c40 119 183 145 316 145c132 0 276 -26 315 -145"],816:[-78,234,608,0,608,"608 -106c-37 -72 -76 -113 -138 -125c-10 -2 -19 -3 -29 -3c-53 0 -103 28 -150 57c-38 24 -79 50 -122 50c-7 0 -14 0 -21 -2c-50 -10 -88 -34 -118 -93c-4 4 -8 8 -13 11c-6 2 -11 4 -17 5c37 72 76 113 139 125c9 2 19 3 28 3c53 0 104 -28 150 -57 c38 -24 79 -50 122 -50c7 0 14 0 21 2c50 10 89 34 118 92c4 -4 9 -7 14 -10c5 -2 11 -4 16 -5"],818:[-60,108,500,0,500,"500 -108h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],819:[-60,216,500,0,500,"500 -108h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM500 -216h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],831:[754,-598,500,0,500,"500 598h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM500 706h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8214:[730,230,380,80,300,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960zM300 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8260:[774,274,574,80,494,"494 774l-361 -1048c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],8400:[784,-640,670,80,590,"590 640h-486l-24 24c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8401:[784,-640,670,80,590,"590 664l-24 -24h-486c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h413c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 76 -84 120 -120"],8406:[784,-544,670,80,590,"590 640h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8407:[784,-544,670,80,590,"590 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-414c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h414c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],8417:[784,-544,742,80,662,"662 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -22 3 -33 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-390c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h390 c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 119 -120"],8425:[772,-647,740,0,740,"740 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v75h-660v-75c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v125h740v-125"],8428:[-170,314,670,80,590,"590 -194c-44 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-413c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h486"],8429:[-170,314,670,80,590,"590 -218h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120l24 24h486c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8430:[-74,314,670,80,590,"590 -218h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8431:[-74,314,670,80,590,"590 -194c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-414c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h414c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],8512:[971,471,1326,80,1246,"1246 -131l-50 -340h-1098l-18 34l438 671l-434 703l19 34h1024l23 -248l-44 -4l-2 23c-4 43 -98 185 -359 185h-455l357 -577l-429 -654h584c273 0 383 63 394 136l6 43zM1096 842l-7 87h-115c52 -26 93 -54 122 -87zM594 349l-357 578h-94l403 -651zM1182 -262 c-63 -48 -182 -86 -380 -86h-612l-52 -79h1020"],8592:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8593:[860,350,460,80,380,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8594:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8595:[850,360,460,80,380,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8596:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1023c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1023 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8597:[898,397,460,80,380,"380 -226c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v1022c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-1022c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8598:[681,195,1037,80,957,"957 -153c-9 -6 -16 -12 -24 -19c-7 -7 -13 -15 -19 -23l-759 759c-1 -52 -6 -104 -15 -155c-6 9 -13 17 -20 25c-8 7 -16 14 -25 20c3 76 -2 152 -15 227c75 -13 151 -18 227 -15c6 -8 13 -17 21 -24c7 -8 15 -15 24 -21c-51 -9 -103 -14 -154 -15"],8599:[681,195,1037,80,957,"957 681c-13 -75 -18 -151 -15 -227c-9 -6 -17 -13 -25 -20c-7 -8 -14 -16 -20 -25c-10 51 -15 103 -15 155l-760 -759c-5 8 -12 16 -19 23s-15 13 -23 19l759 759c-52 1 -103 6 -154 15c9 6 17 13 24 21c8 7 15 16 21 24c76 -3 152 2 227 15"],8600:[695,181,1037,80,957,"957 -181c-75 13 -151 18 -227 15c-6 8 -13 17 -21 24c-7 8 -15 15 -24 21c51 9 102 14 154 15l-759 759c8 6 16 12 23 19s14 15 19 23l760 -759c0 52 5 104 15 155c6 -9 13 -17 20 -25c8 -7 16 -14 25 -20c-3 -76 2 -152 15 -227"],8601:[695,181,1037,80,957,"957 653l-759 -759c51 -1 103 -6 154 -15c-9 -6 -17 -13 -24 -21c-8 -7 -15 -16 -21 -24c-76 3 -152 -2 -227 -15c13 75 18 151 15 227c9 6 17 13 25 20c7 8 14 16 20 25c9 -51 14 -103 15 -155l759 759c6 -8 12 -16 19 -23c8 -7 15 -13 24 -19"],8602:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-590l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-433c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h454l41 120 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h569c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8603:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-454l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-569c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h590l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h433 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8606:[400,-100,1445,80,1365,"1365 220h-979c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h979c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8607:[898,387,460,80,380,"380 493c-43 29 -83 62 -120 98v-978c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v978c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c44 40 84 84 120 130v74c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172 c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-74c36 -46 76 -90 120 -130c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],8608:[400,-100,1445,80,1365,"1365 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-979c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h979c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8609:[887,398,460,80,380,"380 -226c-56 -52 -106 -109 -150 -172c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v74c-36 46 -76 90 -120 130c2 11 3 22 3 32c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v978c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-978c37 36 77 69 120 98 c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -32c-44 -40 -84 -84 -120 -130v-74c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8610:[400,-100,1455,80,1375,"1375 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-975c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h975l120 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],8611:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-975l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3l120 -120h975c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8612:[400,-100,1370,80,1290,"1290 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-1029c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1029v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3 v-300"],8613:[860,350,460,80,380,"380 -350h-300c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h120v1029c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32c-43 30 -83 63 -120 99v-1029h120c-2 -7 -3 -15 -3 -22 c0 -8 1 -16 3 -23"],8614:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1029v-120c-7 2 -15 3 -23 3c-7 0 -15 -1 -22 -3v300c7 -2 15 -3 22 -3c8 0 16 1 23 3v-120h1029c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8615:[850,360,460,80,380,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1029h-120c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23h300c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -22h-120v-1029c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32 s1 -21 3 -32"],8617:[490,-100,1400,80,1320,"1320 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-969c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h969c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],8618:[490,-100,1400,80,1320,"1320 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-969c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h969c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8619:[490,-40,1400,80,1320,"1320 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-834c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h834v75 c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM1260 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],8620:[490,-40,1400,80,1320,"1320 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-834v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h834c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150zM290 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],8621:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-136c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-137 c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h137c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92 c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h136 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8622:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-496l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-476c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150 c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h496l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h476c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8624:[708,207,710,80,630,"630 -207c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v735h-354c36 -38 69 -78 99 -121c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 107 -171 150c62 44 120 95 171 151c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121l384 1c4 -7 8 -13 13 -18s11 -9 17 -12v-765"],8625:[708,207,710,80,630,"630 557c-62 -43 -120 -94 -171 -149c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c30 42 63 82 99 120h-354v-735c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v765c6 3 12 7 17 12s9 11 13 17h384c-36 38 -69 78 -99 121c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -107 171 -151"],8626:[707,208,710,80,630,"630 707v-765c-6 -3 -12 -7 -17 -12s-9 -11 -13 -18l-384 1c36 -38 69 -78 99 -121c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 107 -171 151c62 43 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121h354v735c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3"],8627:[707,208,710,80,630,"630 -57c-62 -44 -120 -95 -171 -151c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 121h-384c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 12v765c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-735h354c-36 38 -69 78 -99 120c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c51 -55 109 -106 171 -149"],8630:[640,-240,1183,80,1103,"1103 250c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 237 -165 330 -420 330c-197 0 -326 -68 -389 -222c48 24 99 44 151 59c-5 -9 -9 -19 -13 -29c-3 -10 -5 -20 -7 -31c-69 -32 -134 -71 -195 -117c-23 73 -53 143 -90 210c5 9 9 19 13 29c3 10 5 21 7 31 c30 -39 56 -81 80 -124c71 175 218 254 443 254c295 0 480 -116 480 -390"],8631:[640,-240,1183,80,1103,"1103 450c-37 -67 -67 -137 -90 -210c-61 46 -126 85 -195 117c-2 11 -4 21 -7 31c-4 10 -8 20 -13 29c52 -15 102 -35 151 -59c-63 154 -192 222 -389 222c-255 0 -420 -93 -420 -330c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 274 185 390 480 390c225 0 371 -79 443 -254 c23 43 50 85 80 124c2 -10 4 -21 7 -31s8 -20 13 -29"],8636:[400,-220,1370,80,1290,"1290 220h-1180l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8637:[280,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h1180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8638:[860,350,340,80,260,"260 625c-43 29 -83 62 -120 98v-1073c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1180l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8639:[860,350,340,80,260,"260 -350c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1073c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-1180"],8640:[400,-220,1370,80,1290,"1290 250l-30 -30h-1180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1073c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],8641:[280,-100,1370,80,1290,"1290 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-1073c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1180"],8642:[850,360,340,80,260,"260 -188c-56 -52 -106 -109 -150 -172l-30 30v1180c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1073c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],8643:[850,360,340,80,260,"260 850v-1180l-30 -30c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v1073c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8644:[570,70,1380,80,1300,"1290 50h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1300 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8645:[860,360,800,80,720,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8646:[570,70,1380,80,1300,"1300 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 390h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8647:[570,70,1370,80,1290,"1290 50h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 390h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8648:[860,350,800,80,720,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8649:[570,70,1370,80,1290,"1290 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8650:[850,360,800,80,720,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8651:[510,10,1379,80,1299,"1299 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1073c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1180zM1290 330h-1180l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8652:[510,10,1379,80,1299,"1290 110h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h1180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1299 360l-29 -30h-1180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1073c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c52 -56 109 -106 171 -150"],8653:[550,50,1370,80,1290,"1290 130h-621l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-323c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h406l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h538c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-559l-41 -120h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 310h-446c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h405"],8654:[550,50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-449l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-366c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200 c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h449l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h366c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-447l-42 -120 h489c22 21 45 41 69 60zM723 310h-489c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h447"],8655:[550,50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-406l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-538c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h559l41 120h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h621l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h323c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1205 250c-24 19 -47 39 -69 60h-405l-41 -120h446c22 21 45 41 69 60"],8656:[450,-50,1370,80,1290,"1290 130h-995c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h995c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-1056c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h1056c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8657:[860,350,560,80,480,"480 575c-28 22 -54 46 -80 70v-995c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1056c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-1056c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v995c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200 c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],8658:[450,-50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-995c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1056c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-1056c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h995c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],8659:[850,360,560,80,480,"480 -160c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v995c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1056c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v1056c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-995c26 24 52 48 80 70 c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],8660:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-865c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h865c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-987c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h987c22 21 45 41 69 60"],8661:[898,397,560,80,480,"480 -198c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v866c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42 c-28 22 -54 45 -80 70v-866c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43zM340 743c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-986c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v986"],8662:[681,259,1100,80,1020,"1020 -89c-8 -6 -16 -12 -23 -20c-7 -7 -13 -14 -19 -23l-747 747c-30 1 -61 3 -91 6c3 -30 5 -61 6 -91l747 -747c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-14 -15 -19 -23l-704 704c-1 -36 -3 -71 -7 -107c-9 12 -18 23 -28 33s-21 19 -32 27c10 95 10 189 0 283c94 -10 189 -10 283 0 c8 -11 18 -22 28 -32s20 -19 32 -28c-35 -3 -71 -6 -106 -7"],8663:[681,259,1100,80,1020,"1020 398c-11 -8 -22 -17 -32 -27s-19 -21 -28 -33c-3 36 -6 71 -6 107l-704 -704c-6 8 -12 16 -19 23c-8 7 -15 14 -24 19l747 747c1 30 3 61 6 91c-30 -3 -60 -5 -91 -6l-747 -747c-5 9 -12 16 -19 23c-7 8 -15 14 -23 20l704 703c-36 1 -71 4 -106 7c11 9 22 18 32 28 s19 21 28 32c94 -10 188 -10 282 0c-9 -94 -9 -188 0 -283"],8664:[759,181,1100,80,1020,"1020 102c-9 -95 -9 -189 0 -283c-94 10 -188 10 -282 0c-9 11 -18 22 -28 32s-21 19 -32 28c35 3 70 6 106 7l-704 703c8 6 16 12 23 20c7 7 14 14 19 23l747 -747c31 -1 61 -3 91 -6c-3 30 -5 61 -6 91l-747 747c9 5 16 12 24 19c7 7 13 15 19 23l704 -704 c0 36 3 71 6 107c9 -12 18 -23 28 -33s21 -19 32 -27"],8665:[759,181,1100,80,1020,"1020 589l-703 -703c35 -1 71 -4 106 -7c-12 -9 -22 -18 -32 -28s-20 -21 -28 -32c-94 10 -189 10 -283 0c10 94 10 188 0 283c11 8 22 17 32 27s19 21 28 33c4 -36 6 -71 7 -107l704 704c5 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19l-747 -747c-1 -30 -3 -61 -6 -91 c30 3 61 5 91 6l747 747c6 -9 12 -16 19 -23c7 -8 15 -14 23 -20"],8666:[525,25,1370,80,1290,"1290 40h-905l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h905c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-961c-41 -42 -83 -82 -128 -120h1089c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-1089c45 -38 87 -78 128 -120h961c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8667:[525,25,1370,80,1290,"1290 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-905c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h961c41 42 83 82 128 120h-1089c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1089c-45 38 -87 78 -128 120h-961c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h905l-55 65 c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],8668:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-100c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92 c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14h-99c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h99c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14 h100c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8669:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-99c-10 0 -16 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35c-49 0 -72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-16 0 -21 -13 -25 -27 c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27s-21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-10 0 -16 -7 -23 -14 c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35h-100c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h100c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35c49 0 72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 9 -27 25 -27c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35h99c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8678:[450,-50,1497,80,1417,"1417 140h-1085v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h1085v-220zM1377 180v140h-1085v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h1085"],8679:[930,407,560,80,480,"480 677l-90 1v-1085h-220v1084l-90 1c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23zM425 718c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-1085l140 1v1085h75"],8680:[450,-50,1497,80,1417,"1417 250c-76 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-1085v220h1085v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 130 -141 206 -200zM1354 250c-54 45 -103 93 -149 145v-75h-1085v-140h1085v-75c46 52 95 100 149 145"],8681:[907,430,560,80,480,"480 -223c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22l90 1v1084h220v-1085l90 1c-2 -8 -3 -16 -3 -23c0 -8 1 -16 3 -23zM425 -218h-75v1085l-140 1v-1085h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 148"],8691:[930,430,560,80,480,"480 -223c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 23h90v855h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23l-90 1v-855h90c-2 -8 -3 -16 -3 -23 c0 -8 1 -16 3 -23zM425 718c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-934h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 148h-75v935"],8693:[860,360,800,80,720,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8694:[740,240,1370,80,1290,"1290 -90c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 590c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120 h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8719:[971,471,1314,80,1234,"1234 -471l-172 4l-171 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 74 -6 84 -60 87l-56 4h-468l-56 -4c-54 -3 -60 -13 -60 -87v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36l-172 4l-171 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l583 -4l571 4v-36l-56 -3 c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36"],8720:[971,471,1314,80,1234,"1234 -471l-571 4l-583 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l171 -4l172 4v-36l-56 -3c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -74 6 -84 60 -87l56 -4h468l56 4c54 3 60 13 60 87v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l171 -4l172 4v-36l-56 -3 c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36"],8721:[971,471,1246,80,1166,"1166 -218c-6 -63 -7 -152 -7 -253l-476 4l-603 -4v33l446 672l-446 703l5 34l264 -4l740 4c-3 -44 -4 -65 -4 -95c0 -31 1 -52 4 -95h-40l-7 83c-4 46 -35 55 -315 55h-503l402 -634l-434 -654h612c290 0 307 7 315 84l7 67h40"],8730:[840,310,703,120,733,"733 780h-63l-253 -1090c-14 2 -27 3 -41 3s-27 -1 -41 -3l-146 426h-69v60h151l117 -344l234 1008h111v-60"],8739:[730,230,210,80,130,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8741:[730,230,380,80,300,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960zM300 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8747:[1263,763,715,80,635,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8748:[1263,763,1087,80,1007,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8749:[1263,763,1459,80,1379,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1379 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111 c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8750:[1263,763,772,80,692,"692 250c0 -183 -90 -288 -259 -304c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506 c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506 c167 -17 257 -122 257 -304zM634 250c0 144 -70 229 -200 245v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8751:[1263,763,1144,80,1064,"1064 250c0 -140 -88 -237 -259 -281c-2 -217 -9 -437 -31 -514c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 58 13 286 14 512 c-42 -5 -88 -8 -137 -8c-50 0 -97 3 -139 8c-3 -211 -10 -422 -31 -497c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 59 14 298 15 530 c-170 43 -258 141 -258 280c0 140 88 237 259 281c2 217 9 437 31 514c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -58 -13 -286 -14 -512c42 5 88 8 137 8 c50 0 97 -3 139 -8c3 211 10 422 31 497c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -59 -14 -298 -15 -530c170 -43 258 -141 258 -280zM1006 250 c0 112 -70 185 -200 221v-221l-1 -222c131 37 201 110 201 222zM339 472c-131 -37 -201 -110 -201 -222s70 -185 200 -221v221zM711 490c-42 5 -89 8 -139 8s-96 -3 -138 -8v-240l-1 -240c42 -5 89 -8 139 -8s96 3 138 8v240"],8752:[1263,763,1516,80,1436,"1436 250c0 -101 -61 -180 -184 -233c-23 -9 -48 -18 -75 -26c-2 -224 -8 -456 -31 -536c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123 c10 59 14 298 15 529c-80 -14 -172 -23 -277 -25c-3 -208 -10 -415 -31 -489c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 281 14 504 c-105 2 -197 11 -276 25c-2 -217 -9 -437 -31 -514c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c11 61 14 314 15 551c-27 8 -52 17 -74 26 c-123 53 -184 132 -184 233s61 180 184 233c23 9 48 18 75 26c2 224 8 456 31 536c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -59 -14 -298 -15 -529 c80 14 172 23 277 25c3 208 10 415 31 489c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -281 -14 -504c105 -2 197 -11 276 -25c2 217 9 437 31 514 c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-11 -61 -14 -314 -15 -551c27 -8 52 -17 74 -26c123 -53 184 -132 184 -233zM1378 250c0 79 -52 138 -149 179 c-16 7 -33 13 -51 19v-198v-198c18 5 35 12 51 19c97 41 149 100 149 179zM338 448c-18 -5 -35 -12 -51 -19c-97 -41 -149 -100 -149 -179s52 -138 149 -179c16 -7 33 -13 51 -19v198v198zM711 498c-106 -2 -199 -11 -277 -26v-222l-1 -222c79 -15 171 -24 277 -26v248z M1083 472c-79 15 -171 24 -277 26v-248l-1 -248c106 2 199 11 277 26v222"],8753:[1263,763,811,80,771,"771 351c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c38 -21 74 -44 107 -71c-15 111 -83 176 -196 190v-245c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44 c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810l1 245c-131 -16 -201 -100 -201 -245c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111 c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506c144 -15 231 -95 252 -234c22 35 46 67 72 98c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],8754:[1263,763,820,80,780,"780 379c-41 7 -81 17 -120 31c21 -44 32 -97 32 -160c0 -183 -90 -288 -259 -304c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79 c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123 c-10 -57 -13 -283 -14 -506c40 -5 75 -14 106 -28c-6 -8 -11 -16 -15 -25s-7 -18 -9 -28c-24 11 -52 19 -83 22v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245c0 52 -8 96 -25 132c-10 -41 -23 -81 -38 -120c-4 11 -9 21 -14 31c-6 10 -12 20 -19 29c21 52 37 107 46 163 c53 -21 108 -37 163 -47c4 -11 9 -21 14 -31c6 -10 12 -19 19 -28zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8755:[1263,763,773,80,733,"733 466c-25 -51 -46 -104 -60 -159c-51 26 -104 46 -159 61c-2 11 -6 22 -11 32c-4 10 -10 20 -16 30c40 -11 80 -25 119 -42c-32 61 -90 97 -172 107v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3c0 -183 -90 -288 -259 -304 c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304 c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506c108 -11 183 -60 223 -141c13 39 29 78 48 115c2 -11 6 -22 11 -33 c4 -10 10 -20 16 -29zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8866:[650,150,1360,80,1280,"1280 220h-1140v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h1140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8867:[650,150,1360,80,1280,"1280 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-1140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1140v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],8868:[650,150,860,80,780,"780 590h-320v-740c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v740h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h700c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8869:[650,150,860,80,780,"780 -150h-700c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320v740c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-740h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8896:[969,442,1000,80,920,"920 -442c-12 2 -25 3 -37 3c-13 0 -25 -1 -38 -3l-345 1249l-345 -1249c-13 2 -25 3 -38 3c-12 0 -25 -1 -37 -3l390 1411c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8897:[942,469,1000,80,920,"920 942l-390 -1411c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-390 1411c12 -2 25 -3 37 -3c13 0 25 1 38 3l345 -1249l345 1249c13 -2 25 -3 38 -3c12 0 25 1 37 3"],8898:[960,442,1000,80,920,"920 -442c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v982c0 226 -122 348 -348 348s-348 -122 -348 -348v-982c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v982c0 273 147 420 420 420s420 -147 420 -420v-982"],8899:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982"],8968:[750,230,428,124,346,"346 750c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-158v-940c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v980h222"],8969:[750,230,428,82,304,"304 -230c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v940h-158c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h222v-980"],8970:[730,250,428,124,346,"346 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-222v980c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-940h158"],8971:[730,250,428,82,304,"304 -250h-222c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h158v940c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-980"],9001:[781,281,419,82,337,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517"],9002:[781,281,419,82,337,"337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],9140:[772,-647,740,0,740,"740 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v75h-660v-75c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v125h740v-125"],9141:[-177,302,740,0,740,"740 -302h-740v125c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-75h660v75c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-125"],9180:[762,-603,1028,0,1028,"1028 631c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-75 75 -227 109 -430 109h-112c-203 0 -355 -34 -430 -109c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c81 81 240 131 458 131h112c218 0 377 -50 458 -131"],9181:[-133,292,1028,0,1028,"1028 -161c-81 -81 -240 -131 -458 -131h-112c-218 0 -377 50 -458 131c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c75 -75 227 -109 430 -109h112c203 0 355 34 430 109c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[797,-590,1038,0,1038,"1038 604c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-20 56 -72 82 -141 82h-180c-81 0 -134 22 -160 59c-27 -37 -80 -59 -160 -59h-180c-70 0 -121 -26 -141 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 74 88 118 179 118h180c87 0 140 20 140 75c6 -2 13 -3 20 -3 s13 1 20 3c0 -55 52 -75 140 -75h180c91 0 152 -44 179 -118"],9183:[-120,327,1038,0,1038,"1038 -134c-27 -74 -88 -118 -179 -118h-180c-88 0 -140 -20 -140 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 55 -53 75 -140 75h-180c-91 0 -152 44 -179 118c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c20 -56 71 -82 141 -82h180c80 0 133 -22 160 -59c26 37 79 59 160 59h180 c69 0 121 26 141 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[729,-529,1064,0,1064,"1064 529c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3l-136 136h-664l-136 -136c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3l200 200h664"],9185:[-59,259,1064,0,1064,"1064 -59l-200 -200h-664l-200 200c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3l136 -136h664l136 136c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3"],10145:[450,-50,1445,80,1365,"1365 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-1085v180h1085v110c59 -73 127 -141 200 -200"],10214:[750,250,444,124,362,"362 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-238v1000h238c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-79v-920h79zM243 710h-79v-920h79v920"],10215:[750,250,444,82,320,"320 750v-1000h-238c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h79v920h-79c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h238zM280 710h-79v-920h79v920"],10216:[781,281,419,82,337,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517"],10217:[781,281,419,82,337,"337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],10218:[781,281,654,82,572,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517zM572 -267c-7 0 -14 -2 -20 -4c-6 -3 -12 -6 -18 -10l-218 531l218 531c6 -4 12 -7 18 -10c6 -2 13 -4 20 -4l-186 -517"],10219:[781,281,654,82,572,"572 250l-218 -531c-6 4 -12 7 -18 10c-6 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 14 2 20 4c6 3 12 6 18 10zM337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],10222:[744,244,350,124,268,"268 716c-61 -61 -80 -205 -80 -406v-120c0 -201 19 -345 80 -406c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-67 66 -116 216 -116 434v120c0 218 49 368 116 434c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[744,244,350,82,226,"226 190c0 -218 -49 -368 -116 -434c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c61 61 80 205 80 406v120c0 201 -19 345 -80 406c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c67 -66 116 -216 116 -434v-120"],10502:[450,-50,1445,80,1365,"1365 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-1010c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h1010v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3 v-400zM1305 310h-1071c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h1071v120"],10503:[450,-50,1445,80,1365,"1365 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-1010v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h1010c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3 c59 -73 127 -141 200 -200zM1280 250c-24 19 -47 39 -69 60h-1071v-120h1071c22 21 45 41 69 60"],10752:[844,344,1348,80,1268,"1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594s594 -238 594 -594zM734 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM1196 250c0 313 -209 522 -522 522s-522 -209 -522 -522s209 -522 522 -522s522 209 522 522"],10753:[844,344,1348,80,1268,"1195 286c-15 281 -204 470 -485 485v-485h485zM638 771c-281 -15 -470 -204 -485 -485h485v485zM638 -271v485h-485c15 -281 204 -470 485 -485zM1195 214h-485v-485c281 15 470 204 485 485zM1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594 s594 -238 594 -594"],10754:[844,344,1348,80,1268,"1196 250c0 142 -43 263 -119 352l-352 -352l352 -352c76 89 119 210 119 352zM1026 653c-89 76 -210 119 -352 119s-263 -43 -352 -119l352 -352zM623 250l-352 352c-76 -89 -119 -210 -119 -352s43 -263 119 -352zM1026 -153l-352 352l-352 -352 c89 -76 210 -119 352 -119s263 43 352 119zM1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594s594 -238 594 -594"],10755:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982zM560 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10756:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982zM740 214h-204v-204c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v204h-204c2 12 3 24 3 36 s-1 24 -3 36h204v204c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-204h204c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],10757:[960,424,1000,80,920,"920 -424c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1312h-696v-1312c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1348c8 5 14 10 20 16s11 12 16 20h768c5 -8 10 -14 16 -20s12 -11 20 -16v-1348"],10758:[924,460,1000,80,920,"920 924v-1348c-8 -5 -14 -10 -20 -16s-11 -12 -16 -20h-768c-5 8 -10 14 -16 20s-12 11 -20 16v1348c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-1312h696v1312c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],10761:[737,237,1134,80,1054,"1054 -186c-9 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-436 436l-436 -436c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24l436 436l-436 436c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l436 -436l436 436c7 -10 15 -19 24 -27c8 -9 18 -17 27 -24l-436 -436"],10764:[1263,763,1831,80,1751,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1379 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111 c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1751 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137 h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123 c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],10769:[1263,763,811,80,771,"771 149c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-26 31 -50 63 -72 98c-22 -139 -109 -220 -254 -234c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79 c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3c0 -144 70 -229 200 -245v245c0 267 0 683 32 795c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73 c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-15 -85 -15 -539 -15 -810l-1 -245c114 13 181 79 197 190c-33 -27 -69 -50 -107 -71c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],11012:[450,-50,1519,80,1439,"1439 250c-75 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-855v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h855v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 131 -141 206 -200z M1376 250c-53 45 -103 93 -149 145v-75h-935v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h935v-75c46 52 96 100 149 145"],11013:[450,-50,1445,80,1365,"1365 160h-1085v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h1085v-180"],11014:[898,387,560,80,480,"480 698h-110v-1085h-180v1084l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],11015:[887,398,560,80,480,"480 -198c-73 -59 -141 -126 -200 -200c-59 74 -127 141 -200 200l110 1v1084h180v-1085h110"],11020:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-895v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h895v110c59 -73 127 -141 200 -200"],11021:[898,397,560,80,480,"480 -197c-73 -60 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 140 -200 200h110v894l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200h-110v-896"],11057:[740,240,1370,80,1290,"1290 -120h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 560h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size1/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_SansSerif={directory:"SansSerif/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_SansSerif",id:"GYREPAGELLASANSSERIF",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],120224:[671,0,617,8,609,"429 247l-120 334l-121 -334h241zM609 0h-93l-59 172h-296l-59 -172h-94l250 671h101"],120225:[671,0,634,98,563,"470 198c0 41 -11 72 -35 92c-23 20 -58 30 -106 30h-142v-245h142c48 0 83 10 106 30c24 20 35 50 35 93zM447 495c0 34 -11 60 -32 76c-21 17 -53 25 -97 25h-131v-202h131c44 0 76 8 97 25s32 42 32 76zM563 188c0 -60 -20 -106 -59 -139c-41 -32 -97 -49 -170 -49 h-236v671h227c67 0 119 -15 156 -44c36 -28 55 -69 55 -122c0 -41 -9 -74 -28 -98s-46 -40 -82 -45c43 -10 77 -30 101 -60c25 -31 36 -69 36 -114"],120226:[683,13,639,56,585,"585 52c-31 -22 -64 -38 -99 -49c-34 -10 -71 -16 -110 -16c-99 0 -177 31 -235 93c-56 63 -85 147 -85 255s29 192 85 255c58 61 136 93 235 93c40 0 77 -6 111 -16c35 -11 68 -27 98 -48v-96c-30 29 -62 50 -95 64c-34 14 -70 21 -108 21c-76 0 -133 -23 -172 -70 c-41 -47 -60 -115 -60 -203s19 -157 60 -203c39 -47 96 -70 172 -70c38 0 74 7 108 21c33 14 65 35 95 63v-94"],120227:[671,0,709,98,650,"556 336c0 90 -22 155 -63 198c-42 41 -108 62 -199 62h-107v-521h107c91 0 157 21 199 62c41 42 63 109 63 199zM650 336c0 -115 -30 -201 -90 -255s-153 -81 -279 -81h-183v671h183c127 0 220 -27 280 -81c59 -55 89 -139 89 -254"],120228:[671,0,584,98,521,"521 0h-423v671h415v-77h-326v-198h312v-77h-312v-243h334v-76"],120229:[671,0,533,98,475,"475 594h-288v-197h260v-77h-260v-320h-89v671h377v-77"],120230:[683,13,710,56,629,"629 63c-34 -25 -72 -44 -113 -57c-42 -12 -86 -19 -132 -19c-103 0 -183 30 -242 92c-57 61 -86 146 -86 256c0 109 29 195 86 257c59 60 139 91 242 91c42 0 83 -6 122 -16c38 -11 74 -27 106 -48v-96c-33 28 -67 49 -104 64c-37 14 -76 21 -117 21 c-80 0 -141 -23 -180 -69c-41 -45 -61 -114 -61 -204s20 -159 61 -204c39 -46 100 -69 180 -69c31 0 59 2 83 8c26 5 47 14 67 26v180h-145v75h233v-288"],120231:[671,0,695,98,598,"598 0h-89v319h-322v-319h-89v671h89v-275h322v275h89v-671"],120232:[671,0,284,98,187,"187 0h-89v671h89v-671"],120233:[671,184,269,-52,172,"172 47c0 -81 -15 -140 -46 -177c-30 -36 -77 -54 -144 -54h-34v76h28c39 0 66 11 83 33c16 23 24 64 24 122v624h89v-624"],120234:[671,0,597,98,619,"619 0h-117l-315 323v-323h-89v671h89v-284l294 284h115l-326 -313"],120235:[671,0,512,98,507,"507 0h-409v671h89v-595h320v-76"],120236:[671,0,795,98,698,"698 0h-86v589l-169 -460h-89l-170 460v-589h-86v671h132l168 -457l168 457h132v-671"],120237:[671,0,693,98,595,"595 0h-120l-291 561v-561h-86v671h120l290 -562v562h87v-671"],120238:[683,13,719,56,663,"570 335c0 85 -19 152 -57 200c-38 49 -88 74 -153 74s-115 -25 -153 -74c-39 -48 -57 -115 -57 -200s18 -152 57 -201c38 -48 88 -73 153 -73s115 25 153 73c38 49 57 116 57 201zM663 335c0 -106 -27 -191 -82 -253c-55 -64 -129 -95 -221 -95s-166 31 -221 94 s-83 148 -83 254s28 190 83 254c55 62 129 94 221 94s166 -32 221 -94c55 -64 82 -148 82 -254"],120239:[671,0,556,98,522,"428 470c0 41 -11 71 -34 93c-22 22 -54 33 -95 33h-112v-252h112c41 0 73 11 95 33c23 22 34 53 34 93zM522 470c0 -66 -19 -116 -57 -150c-38 -33 -93 -50 -166 -50h-112v-270h-89v671h201c73 0 128 -18 166 -51c38 -34 57 -84 57 -150"],120240:[683,119,719,56,663,"570 335c0 85 -19 152 -57 200c-38 49 -88 74 -153 74s-115 -25 -153 -74c-39 -48 -57 -115 -57 -200s18 -152 57 -201c38 -48 88 -73 153 -73s115 25 153 73c38 49 57 116 57 201zM663 335c0 -78 -15 -145 -45 -201c-31 -55 -75 -95 -134 -122l117 -131h-107l-97 108 c-10 -1 -17 -1 -22 -2h-15c-92 0 -166 31 -221 95c-55 62 -83 147 -83 253s28 190 83 254c55 62 129 94 221 94s166 -32 221 -94c55 -64 82 -148 82 -254"],120241:[671,0,637,98,609,"609 0h-95l-84 172c-22 45 -43 75 -64 89c-20 15 -48 22 -83 22h-96v-283h-89v671h201c74 0 130 -17 167 -48c37 -32 56 -81 56 -146c0 -42 -10 -77 -29 -104c-19 -28 -48 -47 -84 -58c19 -8 37 -22 56 -43c18 -22 36 -51 54 -89zM428 477c0 40 -11 69 -32 89 c-23 20 -55 30 -97 30h-112v-238h112c42 0 74 10 97 30c21 20 32 51 32 89"],120242:[683,13,583,66,528,"528 185c0 -65 -21 -114 -64 -147c-43 -34 -106 -51 -187 -51c-32 0 -64 4 -100 11c-35 7 -71 18 -108 31v94c36 -21 71 -37 106 -47c34 -10 68 -15 102 -15c50 0 89 10 117 30c27 20 41 50 41 87c0 33 -10 59 -30 78c-20 18 -52 32 -97 41l-54 11 c-67 14 -114 35 -144 64c-29 28 -44 69 -44 119c0 60 21 106 61 141c42 34 97 51 169 51c31 0 62 -3 94 -9c32 -5 65 -14 98 -25v-89c-33 17 -66 29 -95 37c-30 8 -59 12 -87 12c-48 0 -85 -9 -111 -28c-26 -20 -40 -46 -40 -82c0 -30 9 -53 26 -68c17 -14 51 -27 99 -36 l54 -11c66 -13 115 -36 146 -68c32 -33 48 -77 48 -131"],120243:[671,0,548,-3,552,"552 594h-233v-594h-89v594h-233v77h555v-77"],120244:[671,13,675,87,589,"589 252c0 -87 -21 -154 -64 -198c-42 -45 -104 -67 -187 -67s-145 22 -188 67c-42 44 -63 111 -63 198v419h89v-408c0 -72 13 -123 39 -155c25 -32 66 -47 123 -47s98 15 123 47c26 32 39 83 39 155v408h89v-419"],120245:[671,0,617,8,609,"609 671l-250 -671h-101l-250 671h93l208 -565l207 565h93"],120246:[671,0,896,33,864,"864 671l-165 -671h-112l-138 582l-140 -582h-111l-165 671h90l138 -567l137 567h100l138 -567l138 567h90"],120247:[671,0,623,30,592,"592 0h-96l-184 285l-187 -285h-95l234 358l-204 313h95l163 -250l164 250h95l-210 -322"],120248:[671,0,548,-2,551,"551 671l-232 -352v-319h-89v319l-232 352h95l182 -276l181 276h95"],120249:[671,0,625,45,580,"580 0h-535v69l415 525h-405v77h516v-69l-415 -526h424v-76"],120250:[515,13,566,60,476,"395 235v18h-80c-66 0 -111 -7 -136 -23s-38 -41 -38 -78c0 -30 9 -53 29 -70c18 -18 44 -26 76 -26c45 0 81 17 108 49s41 75 41 130zM476 0h-81v76c-18 -30 -42 -53 -70 -67c-27 -15 -60 -22 -100 -22c-51 0 -90 14 -121 43c-29 29 -44 68 -44 116c0 57 19 100 56 128 c37 30 92 43 165 43h114v9c0 38 -13 67 -36 88c-25 21 -60 31 -104 31c-28 0 -56 -3 -82 -10c-27 -7 -53 -17 -77 -31v76c30 12 58 20 86 27c28 5 55 8 81 8c71 0 125 -18 160 -56s53 -95 53 -172v-287"],120251:[699,13,585,91,531,"447 251c0 61 -12 109 -37 144c-24 34 -58 51 -100 51c-43 0 -77 -17 -101 -51c-24 -35 -37 -83 -37 -144s13 -108 37 -143c24 -34 58 -52 101 -52c42 0 76 18 100 52c25 35 37 82 37 143zM531 251c0 -79 -18 -142 -56 -191c-37 -49 -86 -73 -146 -73c-36 0 -67 7 -92 22 c-26 14 -48 36 -65 66v-75h-81v699h81v-272c17 30 39 52 65 66c25 15 56 22 92 22c60 0 109 -24 146 -72c38 -49 56 -113 56 -192"],120252:[515,13,506,55,445,"445 19c-23 -11 -46 -19 -71 -24c-24 -5 -50 -8 -77 -8c-74 0 -133 24 -176 71c-44 48 -66 112 -66 193c0 82 22 146 67 193c44 48 104 71 180 71c26 0 50 -3 73 -7c24 -6 47 -14 70 -24v-77c-24 13 -46 22 -70 29c-22 6 -46 9 -69 9c-52 0 -94 -17 -122 -50 c-29 -34 -44 -82 -44 -144c0 -61 15 -109 44 -143c28 -33 70 -51 122 -51c23 0 47 3 69 9c24 8 46 17 70 30v-77"],120253:[699,13,585,55,495,"495 0h-81v75c-17 -30 -39 -52 -64 -66c-26 -15 -57 -22 -93 -22c-60 0 -108 24 -146 73c-37 49 -56 112 -56 191s19 143 56 192c38 48 86 72 146 72c36 0 67 -7 93 -22c26 -14 47 -36 64 -66v272h81v-699zM414 251c0 61 -13 109 -37 144c-24 34 -58 51 -101 51 s-76 -17 -101 -51c-24 -35 -36 -83 -36 -144s12 -108 36 -143c25 -34 58 -52 101 -52s77 18 101 52c24 35 37 82 37 143"],120254:[515,13,564,55,511,"511 232h-371c3 -57 19 -100 50 -131c30 -29 72 -44 125 -44c32 0 61 4 90 12c30 7 59 19 87 35v-78c-28 -13 -58 -22 -89 -29c-30 -7 -61 -10 -92 -10c-80 0 -141 23 -187 70s-69 110 -69 190c0 81 22 148 66 196c43 48 101 72 175 72c67 0 119 -22 158 -65 c38 -44 57 -103 57 -178v-40zM430 296c0 46 -12 82 -37 109c-24 26 -55 40 -96 40c-45 0 -81 -13 -108 -39s-43 -63 -47 -110h288"],120255:[699,0,317,23,336,"336 630h-77c-29 0 -50 -5 -61 -17c-10 -13 -17 -34 -17 -66v-44h134v-64h-134v-439h-81v439h-77v64h77v35c0 56 13 97 38 123c26 25 67 38 122 38h76v-69"],120256:[515,191,585,55,495,"414 258c0 59 -13 106 -36 139c-24 33 -58 49 -102 49s-77 -16 -101 -49c-25 -33 -36 -80 -36 -139c0 -60 11 -106 36 -139c24 -33 57 -50 101 -50s78 17 102 50c23 33 36 79 36 139zM495 63c0 -86 -19 -150 -56 -192c-38 -42 -94 -62 -171 -62c-29 0 -56 1 -80 6 c-25 5 -50 11 -74 20v80c24 -13 47 -23 71 -29c23 -6 46 -9 71 -9c53 0 92 14 118 42c27 29 40 72 40 129v40c-16 -29 -38 -51 -64 -66s-57 -22 -93 -22c-61 0 -109 23 -146 71c-37 47 -56 108 -56 187c0 77 19 139 56 186c37 48 85 71 146 71c36 0 67 -7 93 -22 s48 -37 64 -66v76h81v-440"],120257:[699,0,587,91,503,"503 0h-81v301c0 48 -9 83 -27 107c-18 23 -46 35 -82 35c-43 0 -78 -14 -103 -42s-38 -68 -38 -117v-284h-81v699h81v-274c20 30 42 53 68 68s57 22 91 22c57 0 99 -17 128 -53c30 -36 44 -88 44 -158v-304"],120258:[699,0,268,94,175,"175 0h-81v503h81v-503zM175 594h-81v105h81v-105"],120259:[699,191,257,-18,164,"164 -9c0 -65 -12 -111 -35 -139c-25 -29 -63 -43 -116 -43h-31v70h22c30 0 51 7 63 22c10 14 16 44 16 90v512h81v-512zM164 594h-81v105h81v-105"],120260:[699,0,530,91,527,"527 0h-105l-250 246v-246h-81v699h81v-413l241 217h104l-261 -235"],120261:[699,0,268,94,175,"175 0h-81v699h81v-699"],120262:[515,0,894,91,809,"809 0h-81v301c0 48 -8 84 -25 107s-42 35 -77 35c-41 0 -74 -14 -99 -42c-24 -28 -36 -68 -36 -117v-284h-81v301c0 49 -9 84 -26 107s-42 35 -77 35c-41 0 -74 -14 -98 -42c-24 -29 -37 -68 -37 -117v-284h-81v503h81v-78c19 31 40 53 67 68c26 15 55 22 91 22 c35 0 67 -9 91 -27c25 -19 44 -46 56 -81c20 36 44 64 73 82c28 17 60 26 99 26c51 0 91 -18 119 -55s41 -88 41 -156v-304"],120263:[515,0,587,91,503,"503 0h-81v301c0 48 -9 83 -27 107c-18 23 -46 35 -82 35c-43 0 -78 -14 -103 -42s-38 -68 -38 -117v-284h-81v503h81v-78c20 30 42 53 68 68s57 22 91 22c57 0 99 -17 128 -53c30 -36 44 -88 44 -158v-304"],120264:[515,13,561,55,507,"421 251c0 60 -12 107 -38 142c-25 35 -59 52 -102 52s-78 -17 -103 -51c-25 -35 -38 -83 -38 -143s13 -107 37 -142c26 -34 61 -52 104 -52s77 18 102 52c26 35 38 82 38 142zM507 251c0 -82 -20 -147 -61 -194c-39 -47 -95 -70 -165 -70s-126 23 -166 70 s-60 112 -60 194c0 83 20 147 60 194s96 70 166 70s126 -23 165 -70c41 -47 61 -111 61 -194"],120265:[515,191,585,91,531,"531 251c0 -79 -18 -142 -56 -191c-37 -49 -86 -73 -146 -73c-36 0 -67 7 -92 22c-26 14 -48 36 -65 66v-266h-81v694h81v-76c17 30 39 52 65 66c25 15 56 22 92 22c60 0 109 -24 146 -72c38 -49 56 -113 56 -192zM447 251c0 61 -12 109 -37 144c-24 34 -58 51 -100 51 c-43 0 -77 -17 -101 -51c-24 -35 -37 -83 -37 -144s13 -108 37 -143c24 -34 58 -52 101 -52c42 0 76 18 100 52c25 35 37 82 37 143"],120266:[515,191,585,55,495,"414 251c0 61 -13 109 -37 144c-24 34 -58 51 -101 51s-76 -17 -101 -51c-24 -35 -36 -83 -36 -144s12 -108 36 -143c25 -34 58 -52 101 -52s77 18 101 52c24 35 37 82 37 143zM495 -191h-81v266c-17 -30 -39 -52 -64 -66c-26 -15 -57 -22 -93 -22c-60 0 -108 24 -146 73 c-37 49 -56 112 -56 191s19 143 56 192c38 48 86 72 146 72c36 0 67 -7 93 -22c26 -14 47 -36 64 -66v76h81v-694"],120267:[515,0,379,91,379,"379 426c-9 5 -19 9 -30 12s-22 4 -35 4c-46 0 -81 -16 -105 -45c-24 -32 -37 -75 -37 -132v-265h-81v503h81v-78c17 30 40 53 67 68s60 22 99 22c6 0 11 0 18 -1s14 -2 23 -3v-85"],120268:[515,13,478,54,430,"430 139c0 -47 -18 -84 -54 -111c-36 -28 -86 -41 -149 -41c-26 0 -53 3 -83 7c-28 6 -59 14 -90 24v86c30 -16 59 -28 88 -36c30 -8 58 -12 87 -12c38 0 67 7 88 20c20 13 30 33 30 56s-7 40 -22 52s-47 24 -97 35l-28 6c-51 11 -87 28 -109 50c-23 22 -33 53 -33 92 c0 47 16 84 49 110c32 25 79 38 140 38c29 0 58 -2 84 -6c26 -5 51 -11 73 -20v-79c-23 12 -47 21 -71 27c-25 6 -50 9 -77 9c-40 0 -70 -6 -90 -19c-20 -12 -30 -31 -30 -56c0 -20 7 -34 21 -45c15 -11 44 -21 87 -32l28 -6c57 -13 98 -30 122 -53s36 -56 36 -96"],120269:[646,0,358,27,334,"334 0h-83c-62 0 -105 12 -130 36c-23 23 -35 67 -35 130v273h-59v64h59v143h81v-143h167v-64h-167v-273c0 -41 6 -68 17 -80c11 -11 33 -17 67 -17h83v-69"],120270:[503,13,587,85,497,"497 0h-81v77c-20 -30 -42 -53 -68 -68c-25 -15 -56 -22 -90 -22c-57 0 -99 18 -129 53c-30 36 -44 90 -44 159v304h81v-302c0 -47 9 -82 27 -106s45 -36 82 -36c43 0 78 15 103 42c26 29 38 68 38 117v285h81v-503"],120271:[503,0,538,30,509,"509 503l-185 -503h-110l-184 503h85l154 -422l154 422h86"],120272:[503,0,744,42,703,"703 503l-129 -503h-96l-106 412l-106 -412h-95l-129 503h81l101 -393l101 393h95l101 -393l101 393h81"],120273:[503,0,538,29,506,"506 0h-95l-144 198l-143 -198h-95l191 263l-175 240h96l130 -179l131 179h95l-178 -244"],120274:[503,191,538,30,509,"509 503l-216 -550c-24 -60 -46 -98 -67 -117c-21 -18 -51 -27 -87 -27h-65v69h48c22 0 39 5 51 16c13 10 26 36 41 77l15 37l-199 495h85l154 -394l154 394h86"],120275:[503,0,480,43,438,"438 0h-395v75l304 362h-293v66h384v-75l-304 -362h304v-66"],120276:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-41 122h-265l-41 -122h-170l243 671h202zM439 247l-90 266l-90 -266h180"],120277:[671,0,702,92,632,"436 482c0 23 -7 41 -21 53c-13 12 -33 18 -60 18h-94v-142h94c27 0 47 6 60 18c14 12 21 30 21 53zM463 206c0 30 -8 51 -25 65c-18 15 -44 22 -78 22h-99v-175h99c34 0 60 7 78 22c16 15 25 37 25 66zM632 192c0 -64 -22 -113 -64 -144c-43 -32 -108 -48 -195 -48h-281 v671h254c91 0 157 -14 198 -43c41 -28 61 -72 61 -135c0 -33 -7 -61 -23 -84c-14 -22 -36 -39 -64 -50c36 -11 64 -31 84 -60s30 -64 30 -107"],120278:[683,13,671,50,608,"608 37c-32 -17 -63 -29 -97 -37c-34 -9 -70 -13 -106 -13c-109 0 -196 31 -260 94c-64 62 -95 147 -95 254s31 192 95 255c64 61 151 93 260 93c36 0 72 -4 106 -12c34 -10 65 -21 97 -38v-139c-32 22 -62 38 -93 48c-30 11 -62 16 -96 16c-60 0 -108 -21 -142 -59 c-35 -40 -52 -95 -52 -164s17 -124 52 -163c34 -40 82 -60 142 -60c34 0 66 5 96 16c31 10 61 26 93 48v-139"],120279:[671,0,761,92,709,"535 336c0 66 -18 118 -55 152c-36 35 -89 52 -159 52h-60v-409h60c70 0 122 17 159 52c36 35 55 86 55 153zM709 336c0 -51 -7 -96 -22 -135c-15 -40 -38 -75 -69 -105c-35 -35 -77 -59 -126 -75c-50 -14 -124 -21 -222 -21h-178v671h178c100 0 174 -8 222 -22 c50 -15 91 -39 126 -74c31 -30 54 -65 69 -105c15 -39 22 -85 22 -134"],120280:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v671h456v-131h-287v-125h270v-131h-270v-153h297v-131"],120281:[671,0,632,92,548,"548 540h-287v-125h270v-131h-270v-284h-169v671h456v-131"],120282:[683,13,750,50,677,"677 50c-42 -21 -86 -37 -131 -47s-92 -16 -141 -16c-109 0 -196 31 -260 94c-64 62 -95 147 -95 254c0 108 32 193 97 255c65 61 155 93 267 93c44 0 86 -4 126 -12c40 -10 78 -21 113 -38v-139c-36 21 -73 38 -109 48s-72 16 -109 16c-67 0 -120 -20 -156 -58 c-36 -39 -54 -94 -54 -165s18 -126 53 -165c35 -38 84 -58 149 -58c18 0 34 1 49 4c16 2 29 5 41 10v131h-103v116h263v-323"],120283:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v284h-249v-284h-169v671h169v-256h249v256h170v-671"],120284:[671,0,353,92,261,"261 0h-169v671h169v-671"],120285:[671,184,338,-56,246,"246 65c0 -83 -22 -146 -66 -187c-45 -42 -112 -62 -202 -62h-34v131h26c35 0 62 10 80 30s27 49 27 88v606h169v-606"],120286:[671,0,703,92,734,"734 0h-212l-261 264v-264h-169v671h169v-245l244 245h196l-316 -318"],120287:[671,0,585,92,558,"558 0h-466v671h169v-540h297v-131"],120288:[671,0,914,92,822,"822 0h-160v490l-152 -361h-107l-151 361v-490h-160v671h215l149 -359l151 359h215v-671"],120289:[671,0,771,92,680,"680 0h-189l-239 460v-460h-160v671h189l238 -460v460h161v-671"],120290:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256"],120291:[671,0,672,92,632,"632 452c0 -70 -23 -124 -68 -163c-44 -38 -108 -56 -191 -56h-112v-233h-169v671h281c83 0 147 -20 191 -57c45 -38 68 -92 68 -162zM457 452c0 30 -9 53 -27 69s-43 25 -75 25h-94v-188h94c32 0 57 8 75 25c18 16 27 38 27 69"],120292:[683,134,775,50,725,"725 335c0 -76 -16 -141 -48 -195c-31 -54 -76 -96 -136 -123l133 -151h-161l-108 122h-13c-108 0 -192 30 -252 91c-60 62 -90 146 -90 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c107 0 189 -31 249 -91c59 -62 89 -148 89 -257zM550 335c0 70 -14 125 -42 164 c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -72 14 -127 42 -165c27 -38 67 -58 120 -58c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164"],120293:[671,0,704,92,684,"431 460c0 30 -7 52 -23 65c-15 13 -41 21 -76 21h-71v-172h71c35 0 61 6 76 20c16 13 23 35 23 66zM684 0h-180l-80 167c-16 34 -32 57 -49 69c-17 11 -38 18 -66 18h-48v-254h-169v671h258c87 0 150 -15 190 -44c41 -31 60 -77 60 -141c0 -45 -9 -81 -31 -110 c-21 -28 -52 -49 -95 -62c24 -6 45 -18 63 -37s36 -48 55 -87"],120294:[683,13,662,72,589,"589 206c0 -74 -21 -129 -64 -165s-108 -54 -197 -54c-41 0 -83 4 -125 12s-83 20 -126 36v146c43 -23 83 -40 122 -51c39 -12 76 -18 113 -18s65 7 85 20c20 12 30 30 30 53c0 21 -8 38 -21 49s-40 21 -79 30l-66 15c-66 14 -113 37 -144 69c-30 31 -45 73 -45 127 c0 67 21 118 63 154s103 54 182 54c36 0 73 -3 111 -9c38 -5 78 -13 118 -24v-142c-36 16 -71 28 -105 37s-67 13 -97 13c-41 0 -70 -6 -90 -18c-19 -11 -29 -28 -29 -52c0 -19 7 -33 20 -43c12 -10 37 -18 71 -25l72 -15c73 -15 125 -38 156 -68c30 -31 45 -75 45 -131"],120295:[671,0,615,5,610,"610 540h-218v-540h-169v540h-218v131h605v-131"],120296:[671,13,749,92,657,"657 269c0 -95 -23 -166 -69 -212c-47 -47 -118 -70 -213 -70c-96 0 -167 23 -214 70c-46 46 -69 117 -69 212v402h169v-402c0 -56 9 -96 27 -119c17 -24 46 -36 87 -36c40 0 69 12 87 36c17 24 26 63 26 119v402h169v-402"],120297:[671,0,697,5,693,"693 671l-243 -671h-202l-243 671h170l174 -495l173 495h171"],120298:[671,0,999,30,968,"968 671l-155 -671h-195l-119 510l-118 -510h-195l-156 671h162l113 -488l113 488h163l112 -488l114 488h161"],120299:[671,0,697,19,678,"678 0h-177l-153 229l-152 -229h-177l228 342l-219 329h176l144 -217l143 217h178l-219 -329"],120300:[671,0,650,-10,660,"660 671l-251 -389v-282h-169v282l-250 389h185l150 -240l149 240h186"],120301:[671,0,661,45,616,"616 0h-571v105l352 435h-342v131h552v-105l-352 -435h361v-131"],120302:[515,13,619,43,541,"382 208v18h-82c-33 0 -57 -5 -73 -16c-17 -12 -26 -29 -26 -51c0 -20 8 -37 20 -48c14 -12 33 -17 56 -17c30 0 55 11 75 33c20 21 30 48 30 81zM541 0h-159v75c-21 -31 -45 -54 -71 -67c-26 -14 -58 -21 -96 -21c-51 0 -93 15 -124 45c-32 31 -48 70 -48 119 c0 59 20 102 59 130c40 27 103 41 188 41h92v13c0 26 -10 44 -29 56c-20 11 -50 17 -92 17c-34 0 -65 -3 -94 -10c-30 -7 -56 -17 -81 -31v122c33 10 68 15 102 20c33 4 67 6 102 6c89 0 153 -17 191 -53c40 -36 60 -95 60 -175v-287"],120303:[699,13,656,84,612,"449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109zM612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21 c-26 13 -50 35 -72 65v-73h-157v699h157v-269c22 29 46 50 72 64c27 15 57 21 91 21c61 0 110 -25 150 -74c38 -49 58 -113 58 -190"],120304:[515,13,544,43,478,"478 15c-25 -9 -50 -16 -76 -21c-24 -5 -50 -7 -76 -7c-89 0 -158 23 -208 70c-50 46 -75 111 -75 194s25 148 75 194c50 47 119 70 208 70c27 0 52 -2 76 -6c26 -6 50 -12 76 -21v-132c-22 15 -44 27 -65 33c-21 8 -43 11 -67 11c-44 0 -78 -13 -102 -38 c-25 -27 -37 -64 -37 -111s12 -84 37 -110c24 -26 58 -39 102 -39c25 0 48 4 70 11c22 8 43 19 62 33v-131"],120305:[699,13,656,45,573,"573 0h-158v73c-22 -30 -46 -52 -72 -66c-25 -13 -56 -20 -90 -20c-61 0 -111 25 -150 74s-58 112 -58 190c0 77 19 141 58 190s89 74 150 74c33 0 64 -6 90 -21c26 -14 50 -35 72 -64v269h158v-699zM415 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -44 37 -78 37 c-33 0 -59 -13 -76 -37c-18 -25 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c17 -26 43 -38 76 -38c34 0 60 12 78 38c17 25 26 61 26 109"],120306:[515,13,619,43,571,"571 207h-368c5 -38 17 -66 41 -85c22 -19 55 -28 95 -28c33 0 67 4 102 15c35 10 70 25 107 46v-125c-38 -13 -75 -24 -112 -32c-38 -7 -74 -11 -111 -11c-89 0 -159 23 -208 70c-50 45 -74 110 -74 194c0 82 24 146 73 193c48 48 115 71 200 71c77 0 139 -24 186 -72 c46 -46 69 -111 69 -190v-46zM409 306c0 31 -9 56 -26 74c-17 19 -40 28 -68 28c-30 0 -55 -8 -74 -26s-31 -43 -36 -76h204"],120307:[699,0,392,19,401,"401 593h-87c-22 0 -38 -3 -47 -12c-8 -8 -12 -23 -12 -43v-35h134v-115h-134v-388h-158v388h-78v115h78v35c0 55 16 95 45 122c30 26 76 39 139 39h120v-106"],120308:[514,199,656,45,573,"573 51c0 -81 -25 -143 -74 -185c-51 -43 -123 -65 -218 -65c-31 0 -61 3 -89 8c-29 4 -58 12 -87 22v125c28 -16 54 -29 81 -36c26 -8 52 -12 79 -12c52 0 90 12 114 35c24 22 36 59 36 108v35c-22 -30 -46 -51 -72 -66c-25 -14 -56 -20 -90 -20c-60 0 -110 24 -150 73 c-38 48 -58 109 -58 185c0 74 20 137 58 184c40 48 90 72 150 72c34 0 65 -6 90 -20c26 -15 50 -36 72 -65v74h158v-452zM415 258c0 45 -9 79 -27 104c-18 24 -44 36 -77 36c-32 0 -58 -12 -76 -36c-18 -25 -27 -59 -27 -104c0 -47 9 -82 26 -105c18 -24 43 -36 77 -36 c33 0 59 12 77 37c18 24 27 59 27 104"],120309:[699,0,656,84,579,"579 0h-158v50v184c0 44 -1 73 -3 91c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v699h157v-269c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120310:[699,0,324,84,241,"241 0h-157v503h157v-503zM241 568h-157v131h157v-131"],120311:[699,199,313,-33,230,"230 9c0 -67 -16 -118 -48 -154c-31 -35 -77 -54 -138 -54h-77v106h27c30 0 50 7 61 20c12 15 17 42 17 82v494h158v-494zM230 568h-158v131h158v-131"],120312:[699,0,605,84,624,"624 0h-191l-192 210v-210h-157v699h157v-381l181 185h183l-240 -231"],120313:[699,0,324,84,241,"241 0h-157v699h157v-699"],120314:[515,0,953,83,875,"875 0h-158v262v12v19c0 35 -5 61 -15 77c-10 15 -27 24 -49 24c-30 0 -53 -12 -70 -38c-16 -25 -25 -62 -25 -109v-247h-158v262c0 56 -5 92 -15 108c-9 15 -25 24 -49 24c-31 0 -54 -12 -70 -38c-17 -26 -25 -62 -25 -109v-247h-158v503h158v-73c19 28 42 49 67 64 c25 14 52 21 83 21c33 0 64 -8 90 -25c26 -16 46 -40 59 -70c20 31 43 55 71 70c27 17 57 25 90 25c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120315:[515,0,656,84,579,"579 0h-158v50v185c0 43 -1 72 -3 90c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v503h157v-73c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120316:[515,13,627,43,584,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38s-61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 45 -38 79 -38s61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM584 251c0 -83 -24 -147 -72 -194c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70 c-49 47 -72 111 -72 194s23 147 72 194c48 47 114 70 199 70c84 0 151 -23 198 -70c48 -47 72 -111 72 -194"],120317:[515,191,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-264h-157v694h157v-73c22 29 46 50 72 64c27 15 57 21 91 21c61 0 110 -25 150 -74c38 -49 58 -113 58 -190zM449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37 s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120318:[514,191,656,45,573,"415 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -44 37 -78 37c-33 0 -59 -13 -76 -37c-18 -25 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c17 -26 43 -38 76 -38c34 0 60 12 78 38c17 25 26 61 26 109zM573 -191h-158v264c-22 -30 -46 -52 -72 -66c-25 -13 -56 -20 -90 -20 c-61 0 -111 25 -150 74s-58 112 -58 190c0 77 19 141 58 190c39 48 89 73 150 73c34 0 65 -6 90 -20c26 -15 50 -36 72 -65v74h158v-694"],120319:[515,0,452,84,449,"449 366c-13 7 -28 12 -41 15c-14 3 -27 4 -41 4c-40 0 -72 -13 -93 -39c-22 -27 -33 -64 -33 -114v-232h-157v503h157v-83c20 34 44 57 70 72c26 16 57 23 94 23h17c7 -1 16 -2 27 -3v-146"],120320:[515,13,545,52,498,"498 148c0 -53 -19 -94 -58 -120c-39 -28 -96 -41 -173 -41c-32 0 -66 3 -101 7c-35 6 -70 14 -107 24v123c32 -16 64 -28 96 -35c34 -8 67 -12 101 -12c31 0 54 4 70 13c15 8 23 22 23 38c0 15 -5 26 -16 33s-32 12 -64 16l-28 4c-69 9 -119 26 -147 49 c-29 24 -42 61 -42 111c0 53 18 93 53 119c36 25 91 38 165 38c29 0 59 -2 92 -6c31 -5 66 -12 103 -21v-123c-33 15 -67 25 -97 32c-32 8 -61 11 -89 11c-30 0 -52 -4 -67 -11c-14 -8 -21 -20 -21 -35c0 -13 5 -23 17 -30c10 -6 29 -12 58 -16l28 -3 c80 -10 135 -28 162 -52c28 -24 42 -61 42 -113"],120321:[646,0,434,13,411,"411 388h-162v-213c0 -23 4 -40 13 -47c9 -9 27 -13 54 -13h81v-115h-135c-62 0 -106 14 -131 40c-27 26 -40 71 -40 135v213h-78v115h78v143h158v-143h162v-115"],120322:[503,13,656,78,573,"573 0h-158v73c-23 -30 -48 -52 -75 -65c-26 -14 -55 -21 -87 -21c-57 0 -100 18 -130 53c-30 36 -45 88 -45 156v307h158v-50l-1 -102v-83c0 -41 1 -70 3 -88c3 -17 6 -30 11 -38c6 -10 15 -19 25 -25c11 -6 23 -8 36 -8c33 0 59 12 78 38c18 26 27 62 27 108v248h158 v-503"],120323:[503,0,589,15,575,"575 503l-194 -503h-173l-193 503h157l123 -348l122 348h158"],120324:[503,0,838,35,804,"804 503l-130 -503h-172l-83 346l-83 -346h-171l-130 503h153l83 -347l83 347h131l83 -343l83 343h153"],120325:[503,0,583,15,568,"568 0h-166l-111 159l-110 -159h-166l186 258l-177 245h166l101 -149l102 149h166l-177 -244"],120326:[503,199,589,12,572,"572 503l-207 -551c-21 -56 -45 -95 -73 -118c-28 -22 -65 -33 -110 -33h-91v106h50c27 0 46 5 58 13s22 24 28 47l5 14l-220 522h157l133 -341l112 341h158"],120327:[503,0,533,45,485,"485 0h-440v112l259 276h-248v115h429v-112l-259 -276h259v-115"],120328:[671,0,617,-53,548,"548 0h-93l-27 172h-295l-92 -172h-94l379 671h101zM415 247l-57 334l-184 -334h241"],120329:[671,0,626,27,565,"565 530c0 -43 -13 -80 -39 -111c-27 -32 -61 -51 -103 -57c36 -9 64 -24 82 -48s27 -55 27 -95c0 -67 -24 -121 -73 -160c-50 -40 -116 -59 -201 -59h-231l128 671h227c61 0 108 -12 137 -35c31 -23 46 -59 46 -106zM440 219c0 35 -10 61 -29 77s-50 24 -92 24h-143 l-46 -245h143c53 0 94 12 123 37c30 25 44 61 44 107zM472 512c0 30 -9 51 -27 64c-18 14 -46 20 -85 20h-131l-39 -202h132c47 0 84 10 111 31c26 21 39 51 39 87"],120330:[683,13,633,42,630,"630 619l-18 -96c-28 30 -59 51 -90 65s-66 21 -102 21c-50 0 -95 -12 -132 -37c-38 -25 -71 -61 -98 -112c-18 -32 -31 -66 -41 -102c-9 -37 -13 -73 -13 -110c0 -60 15 -107 45 -139c32 -33 77 -48 135 -48c42 0 81 6 118 20c37 13 74 33 109 60l-20 -108 c-35 -15 -71 -27 -106 -34c-36 -8 -72 -12 -107 -12c-84 0 -150 23 -197 70c-48 47 -71 112 -71 195c0 53 9 106 27 157c18 52 44 99 77 141c36 45 77 79 123 100c46 22 99 33 160 33c38 0 73 -6 107 -16c33 -11 65 -27 94 -48"],120331:[671,0,700,27,652,"652 409c0 -57 -9 -112 -29 -164c-20 -54 -46 -98 -81 -135c-34 -36 -79 -64 -133 -82c-54 -19 -117 -28 -190 -28h-192l128 671h191c101 0 178 -22 229 -67c51 -43 77 -108 77 -195zM559 409c0 65 -17 112 -52 142s-91 45 -166 45h-112l-99 -521h117c99 0 176 29 230 87 c55 59 82 141 82 247"],120332:[671,0,571,27,570,"570 671l-15 -77h-326l-38 -198h313l-14 -77h-314l-46 -243h334l-14 -76h-423l128 671h415"],120333:[671,0,519,27,531,"531 671l-14 -77h-288l-38 -197h260l-15 -77h-260l-61 -320h-88l128 671h376"],120334:[683,13,706,45,657,"657 619l-18 -96c-26 28 -57 49 -93 64s-73 22 -113 22c-47 0 -87 -9 -123 -27s-67 -46 -95 -84c-23 -32 -42 -71 -56 -114c-14 -45 -20 -90 -20 -135c0 -62 16 -109 46 -141c32 -32 79 -47 141 -47c31 0 61 2 90 10c29 6 56 16 80 29l34 176h-146l14 75h233l-57 -296 c-39 -22 -82 -38 -128 -50s-91 -18 -138 -18c-82 0 -147 23 -194 70c-46 47 -69 112 -69 195c0 69 14 135 42 197c29 63 68 115 117 156c32 27 66 46 103 59c38 12 79 19 124 19c41 0 80 -6 118 -16c38 -11 74 -27 108 -48"],120335:[671,0,681,27,655,"655 671l-128 -671h-89l61 319h-322l-61 -319h-89l128 671h89l-52 -275h322l52 275h89"],120336:[671,0,270,27,244,"244 671l-128 -671h-89l128 671h89"],120337:[671,184,251,-164,223,"223 671l-119 -624c-15 -82 -42 -141 -78 -177c-37 -37 -88 -54 -155 -54h-35l14 76h28c40 0 70 12 90 34c21 23 36 64 47 121l119 624h89"],120338:[671,0,585,27,652,"652 671l-389 -320l285 -351h-108l-262 327l-62 -327h-89l128 671h89l-54 -283l345 283h117"],120339:[671,0,510,27,450,"450 75l-14 -75h-409l127 671h89l-113 -596h320"],120340:[671,0,781,27,755,"755 671l-128 -671h-86l111 588l-257 -459h-86l-84 461l-112 -590h-86l128 671h133l76 -452l254 452h137"],120341:[671,0,679,27,652,"652 671l-128 -671h-120l-181 579l-110 -579h-86l128 671h119l181 -575l110 575h87"],120342:[683,13,716,40,676,"582 414c0 63 -15 110 -44 144s-71 51 -124 51c-48 0 -91 -12 -128 -36c-38 -24 -70 -61 -98 -110c-17 -32 -30 -65 -40 -101c-9 -35 -14 -70 -14 -106c0 -63 15 -111 44 -145s71 -50 124 -50c48 0 91 12 129 36c37 24 69 61 96 109c18 32 31 66 40 102 c10 36 15 71 15 106zM676 412c0 -51 -9 -102 -26 -152c-18 -49 -43 -94 -75 -135c-38 -47 -80 -81 -125 -104c-46 -23 -95 -34 -151 -34c-80 0 -144 24 -190 73c-47 49 -69 116 -69 200c0 49 9 99 27 149c18 51 43 96 75 136c37 46 78 81 124 104c46 22 96 34 151 34 c80 0 144 -24 190 -73c46 -48 69 -114 69 -198"],120343:[671,0,546,27,544,"544 503c0 -73 -24 -131 -70 -172s-111 -61 -195 -61h-112l-51 -270h-89l128 671h205c59 0 105 -15 137 -43c30 -28 47 -70 47 -125zM450 497c0 31 -9 56 -27 73c-19 18 -45 26 -77 26h-117l-47 -252h111c51 0 89 13 116 40c27 26 41 64 41 113"],120344:[683,119,716,41,676,"676 412c0 -90 -24 -172 -72 -247s-112 -127 -190 -159l90 -125h-99l-76 107c-4 -1 -6 -1 -10 -1h-16c-82 0 -147 24 -193 72s-69 114 -69 200c0 49 9 100 26 149c18 51 43 96 75 137c36 46 77 81 123 104c46 22 96 34 152 34c80 0 144 -24 190 -73 c46 -48 69 -114 69 -198zM582 414c0 63 -15 110 -44 144s-70 51 -124 51c-48 0 -91 -12 -128 -36c-38 -24 -70 -61 -97 -110c-18 -32 -31 -65 -41 -101c-9 -35 -13 -70 -13 -106c0 -63 14 -111 43 -145s71 -50 124 -50c48 0 91 12 129 36c37 24 69 61 96 109 c18 32 31 66 40 102c10 36 15 71 15 106"],120345:[671,0,637,27,543,"449 495c0 33 -9 58 -28 75c-19 18 -45 26 -80 26h-112l-45 -238h115c45 0 81 13 109 39c27 24 41 57 41 98zM543 508c0 -47 -14 -88 -42 -122s-64 -56 -109 -64c19 -5 35 -16 47 -33c13 -18 27 -53 43 -106l56 -183h-93l-52 172c-13 44 -29 75 -46 89 c-17 15 -44 22 -79 22h-98l-54 -283h-89l128 671h200c60 0 107 -14 139 -42s49 -69 49 -121"],120346:[683,13,574,6,543,"543 649l-17 -89c-30 16 -58 29 -88 36c-29 9 -58 13 -85 13c-53 0 -95 -12 -127 -35c-30 -24 -46 -56 -46 -95c0 -21 6 -38 18 -49c10 -11 41 -24 89 -37l53 -14c60 -16 102 -36 125 -60c23 -25 35 -59 35 -103c0 -68 -26 -122 -77 -165c-53 -43 -122 -64 -206 -64 c-35 0 -70 4 -105 10c-36 8 -71 19 -106 32l18 94c32 -21 65 -37 98 -47c32 -10 65 -15 97 -15c56 0 100 13 133 37c34 25 51 58 51 99c0 27 -7 48 -20 61c-13 14 -42 27 -86 38l-53 14c-61 16 -102 35 -125 55c-22 22 -33 52 -33 89c0 68 25 122 76 165 c50 42 116 64 196 64c31 0 62 -3 93 -9c31 -5 62 -14 92 -25"],120347:[671,0,547,43,613,"613 671l-15 -77h-234l-112 -594h-89l112 594h-232l14 77h556"],120348:[671,13,665,58,647,"647 671l-79 -419c-17 -90 -50 -157 -98 -200c-48 -44 -115 -65 -199 -65c-65 0 -118 17 -155 51c-39 33 -58 79 -58 137c0 10 1 22 3 36c1 12 2 26 6 41l78 419h89l-77 -408l-7 -45c-1 -12 -2 -22 -2 -31c0 -42 12 -73 34 -94c23 -21 56 -32 99 -32c57 0 101 15 132 48 c32 31 54 82 68 154l77 408h89"],120349:[671,0,618,78,676,"676 671l-379 -671h-104l-115 671h87l96 -577l318 577h97"],120350:[671,0,896,96,928,"928 671l-292 -671h-112l-30 559l-246 -559h-112l-40 671h86l32 -571l247 571h99l33 -571l245 571h90"],120351:[671,0,610,-43,628,"628 671l-270 -320l163 -351h-89l-132 282l-240 -282h-103l307 361l-145 310h90l112 -242l204 242h103"],120352:[671,0,549,63,615,"615 671l-298 -352l-61 -319h-89l61 319l-165 352h95l123 -276l234 276h100"],120353:[671,0,612,-22,630,"630 671l-12 -69l-509 -526h419l-15 -76h-535l13 69l508 525h-398l15 77h514"],120354:[515,13,561,41,496,"496 364c0 -10 -1 -21 -2 -35c-1 -13 -3 -27 -7 -42l-55 -287h-81l16 76c-25 -30 -51 -52 -82 -67c-30 -15 -63 -22 -101 -22c-41 0 -76 13 -103 39s-40 60 -40 101c0 59 22 105 68 140c46 34 110 50 190 50h113l4 22c0 3 1 6 1 9c1 3 1 7 1 13c0 26 -11 47 -31 62 c-22 15 -52 22 -90 22c-27 0 -54 -3 -81 -10c-28 -7 -56 -17 -86 -31l14 76c30 12 61 20 90 27c29 5 57 8 84 8c59 0 103 -13 132 -38c31 -26 46 -64 46 -113zM400 253h-81c-67 0 -115 -9 -147 -28c-32 -17 -47 -46 -47 -83c0 -27 8 -47 24 -63c16 -15 39 -22 67 -22 c45 0 82 17 116 48c32 32 54 75 64 130"],120355:[699,13,579,36,532,"449 307c0 44 -10 78 -29 102c-20 25 -47 37 -81 37c-25 0 -48 -6 -70 -18c-22 -13 -40 -31 -57 -54c-17 -25 -30 -55 -40 -87c-10 -33 -15 -65 -15 -98c0 -42 10 -74 29 -97c19 -24 45 -36 79 -36c26 0 50 6 72 19c21 11 40 29 56 53c17 25 31 53 41 85 c10 34 15 65 15 94zM532 322c0 -49 -9 -96 -26 -141c-17 -46 -43 -85 -75 -121c-21 -23 -45 -42 -73 -54s-56 -19 -86 -19c-33 0 -61 7 -83 22c-23 15 -43 38 -58 67l-14 -76h-81l133 699h81l-52 -272c20 27 45 50 75 64c30 17 61 24 94 24c51 0 90 -17 120 -52 c30 -34 45 -81 45 -141"],120356:[515,13,500,46,487,"487 484l-16 -82c-19 15 -40 25 -62 32c-22 8 -44 11 -68 11c-26 0 -50 -4 -74 -14c-22 -10 -42 -23 -58 -39c-25 -27 -45 -57 -59 -92c-13 -35 -20 -71 -20 -109c0 -45 10 -79 33 -101c22 -22 56 -33 101 -33c22 0 46 4 71 10c25 8 51 18 78 31l-15 -81 c-24 -11 -48 -18 -73 -23c-24 -5 -50 -7 -76 -7c-65 0 -115 17 -151 50c-35 34 -52 81 -52 143c0 52 9 101 27 145c19 43 46 83 82 118c24 23 54 42 86 54c34 12 70 18 109 18c23 0 46 -3 68 -7c22 -6 46 -14 69 -24"],120357:[699,13,575,46,580,"580 699l-134 -699h-81l16 75c-22 -29 -48 -51 -77 -66s-63 -22 -99 -22c-49 0 -88 17 -116 52c-29 34 -43 81 -43 140c0 50 9 97 26 143c17 44 42 85 75 121c21 23 46 41 74 54c27 12 55 18 85 18c32 0 59 -7 84 -23c24 -15 43 -38 56 -67l53 274h81zM421 315 c0 41 -10 73 -29 97c-18 23 -45 35 -79 35c-26 0 -49 -6 -71 -18s-41 -31 -57 -54c-17 -24 -30 -53 -40 -86s-15 -65 -15 -95c0 -43 10 -77 28 -101c19 -25 46 -37 81 -37c25 0 47 7 70 19c20 12 40 31 56 55c18 25 31 54 41 87c11 32 15 65 15 98"],120358:[515,13,562,46,518,"440 327c0 36 -11 65 -31 86c-21 21 -50 32 -86 32c-39 0 -75 -13 -106 -39c-31 -25 -54 -62 -70 -110h290c1 6 1 10 2 15c0 5 1 11 1 16zM518 327c0 -14 0 -29 -2 -45c-2 -15 -5 -33 -8 -50h-377c-1 -11 -2 -20 -3 -27c0 -7 -1 -13 -1 -17c0 -42 13 -74 38 -97 s60 -34 106 -34c35 0 68 4 100 12c30 8 60 20 87 36l-15 -82c-29 -12 -60 -21 -90 -27c-31 -6 -62 -9 -95 -9c-67 0 -120 17 -157 50c-37 34 -55 81 -55 142c0 53 9 102 27 147c19 45 45 84 81 120c22 22 50 39 82 52c31 12 65 17 100 17c56 0 100 -16 133 -51 c33 -34 49 -80 49 -137"],120359:[699,0,311,68,437,"437 699l-13 -69h-77c-30 0 -50 -5 -64 -17c-13 -12 -23 -34 -30 -66l-9 -44h134l-12 -64h-133l-84 -439h-81l84 439h-78l12 64h77l7 35c10 59 30 101 58 125s72 36 132 36h77"],120360:[515,191,578,32,540,"540 503l-84 -440c-16 -86 -47 -149 -93 -192c-45 -41 -107 -62 -183 -62c-29 0 -55 1 -80 6c-24 5 -46 11 -68 20l15 80c20 -13 41 -23 63 -29c23 -6 46 -9 71 -9c52 0 94 14 127 43c33 28 54 70 65 123l7 38c-22 -27 -48 -46 -78 -61c-31 -14 -62 -20 -97 -20 c-50 0 -89 17 -117 51c-29 34 -43 80 -43 139c0 46 9 92 26 136c17 45 41 83 73 118c20 23 45 41 72 53c28 12 56 18 87 18c33 0 62 -7 86 -24c25 -14 43 -37 55 -66l15 78h81zM418 318c0 42 -9 73 -28 95s-46 33 -80 33c-22 0 -42 -4 -61 -13c-20 -9 -36 -21 -50 -36 c-22 -26 -39 -57 -52 -92c-12 -35 -19 -70 -19 -107c0 -42 9 -74 29 -96c18 -22 46 -33 81 -33c51 0 95 24 129 71c34 48 51 107 51 178"],120361:[699,0,580,35,513,"513 378c0 -11 -1 -22 -3 -34c-1 -13 -3 -26 -5 -40l-58 -304h-81l58 301l6 37c1 11 2 19 2 25c0 25 -8 45 -24 59c-15 14 -36 21 -64 21c-44 0 -81 -14 -113 -45c-32 -30 -53 -70 -62 -119l-53 -279h-81l133 699h81l-52 -275c21 29 47 51 78 66c33 17 66 25 101 25 c43 0 77 -12 101 -36s36 -58 36 -101"],120362:[699,0,253,35,249,"249 699l-20 -105h-81l20 105h81zM212 503l-96 -503h-81l96 503h81"],120363:[699,191,238,-113,238,"200 503l-97 -512l-1 -2c-11 -57 -22 -97 -37 -118c-13 -20 -32 -36 -57 -46c-26 -11 -56 -16 -90 -16h-31l13 70h21c32 0 54 6 68 20c13 14 24 44 33 92l97 512h81zM238 699l-20 -105h-81l20 105h81"],120364:[699,0,521,35,554,"554 503l-309 -241l226 -262h-99l-209 246l-47 -246h-81l133 699h81l-77 -407l277 211h105"],120365:[699,0,253,35,249,"249 699l-133 -699h-81l133 699h81"],120366:[515,0,887,35,819,"819 373c0 -11 -1 -22 -2 -34l-5 -35l-58 -304h-81l57 301c2 13 4 24 5 33c1 10 2 17 2 24c0 27 -7 48 -22 63s-36 22 -62 22c-38 0 -74 -14 -105 -45c-31 -30 -50 -70 -59 -117l-54 -281h-81l57 301c3 11 5 22 6 30c0 10 1 19 1 26c0 28 -7 49 -21 63 c-16 16 -35 23 -61 23c-40 0 -75 -14 -107 -45c-30 -30 -50 -70 -59 -117l-54 -281h-81l96 503h81l-15 -78c22 29 48 52 77 67c29 16 61 23 95 23c35 0 65 -9 88 -28c23 -20 36 -46 41 -80c25 35 54 62 86 81c32 18 67 27 103 27c42 0 74 -13 97 -37s35 -60 35 -105"],120367:[515,0,580,35,513,"513 378c0 -11 -1 -22 -3 -34c-1 -13 -3 -26 -5 -40l-58 -304h-81l58 301l6 37c1 11 2 19 2 25c0 25 -8 45 -24 59c-15 14 -36 21 -64 21c-44 0 -81 -14 -113 -44c-30 -29 -51 -70 -61 -120l-54 -279h-81l95 503h81l-16 -79c23 30 50 52 81 67c32 16 65 24 100 24 c43 0 77 -12 101 -36s36 -58 36 -101"],120368:[515,13,559,46,514,"514 322c0 -40 -5 -79 -17 -119c-12 -39 -26 -72 -45 -98c-29 -41 -61 -70 -96 -89c-36 -20 -77 -29 -123 -29c-57 0 -103 19 -137 54c-34 37 -50 87 -50 149c0 37 5 74 17 112s27 70 45 95c29 41 62 70 97 90c36 19 77 28 122 28c56 0 101 -17 136 -53 c34 -36 51 -82 51 -140zM430 314c0 43 -10 76 -29 98c-18 22 -46 33 -83 33c-31 0 -58 -7 -81 -22c-25 -15 -45 -37 -64 -66c-14 -22 -24 -48 -33 -75c-6 -29 -10 -58 -10 -89c0 -45 9 -79 28 -102c18 -23 46 -34 84 -34c54 0 99 24 135 73c35 48 53 109 53 184"],120369:[515,191,575,-3,530,"446 310c0 44 -9 77 -28 101c-19 23 -46 35 -81 35c-24 0 -47 -6 -68 -19c-23 -12 -42 -30 -59 -54s-29 -53 -40 -86c-10 -34 -15 -67 -15 -100c0 -42 9 -74 28 -97s45 -34 80 -34c26 0 50 7 71 19c22 11 41 30 56 53c17 25 31 53 41 86c10 34 15 66 15 96zM530 323 c0 -50 -9 -97 -26 -143c-17 -45 -43 -84 -75 -120c-22 -24 -46 -42 -73 -54c-28 -12 -57 -19 -86 -19c-35 0 -64 7 -89 22c-23 15 -41 37 -53 66l-50 -266h-81l132 694h81l-14 -76c21 29 48 51 76 66c30 15 62 22 98 22c51 0 90 -16 117 -50c28 -34 43 -81 43 -142"],120370:[515,190,579,46,542,"542 502l-132 -692h-81l51 265c-22 -29 -48 -51 -77 -66s-62 -22 -98 -22c-49 0 -88 17 -117 52c-28 34 -42 81 -42 141c0 49 9 95 26 141c17 45 42 86 75 122c21 23 45 41 73 54c28 12 55 18 86 18c36 0 67 -7 90 -22s40 -37 50 -66l15 75h81zM420 313 c0 43 -9 76 -28 98c-18 24 -45 35 -80 35c-26 0 -49 -5 -71 -18c-21 -12 -40 -30 -56 -54c-18 -24 -30 -53 -41 -86c-9 -32 -14 -64 -14 -96c0 -44 9 -78 27 -101s45 -35 79 -35c50 0 94 25 130 76c36 49 54 109 54 181"],120371:[515,0,368,35,420,"420 509l-15 -82c-8 4 -18 8 -28 10c-11 3 -23 4 -34 4c-43 0 -81 -17 -114 -50c-31 -34 -53 -78 -64 -134l-49 -257h-81l96 503h81l-15 -78c22 29 47 52 76 67c30 16 62 23 96 23c9 0 17 0 26 -1"],120372:[515,13,471,11,451,"451 489l-15 -79c-22 12 -44 21 -68 27s-48 9 -74 9c-42 0 -75 -7 -99 -22c-26 -16 -37 -35 -37 -61c0 -29 28 -52 85 -68c4 -2 7 -2 9 -2l26 -9c54 -15 90 -31 108 -48c18 -16 27 -39 27 -69c0 -53 -20 -96 -62 -129c-41 -34 -95 -51 -163 -51c-26 0 -54 3 -82 7 c-28 6 -60 13 -95 24l16 86c30 -16 59 -28 87 -36c29 -8 56 -12 83 -12c40 0 71 8 97 26c25 17 36 39 36 66c0 29 -32 53 -97 70l-8 2l-28 7c-41 11 -71 26 -90 44s-29 41 -29 69c0 54 20 97 59 128c40 32 94 47 161 47c27 0 53 -2 78 -6c26 -5 51 -11 75 -20"],120373:[646,0,356,64,387,"387 503l-13 -64h-161l-52 -273c-2 -11 -3 -19 -4 -26c0 -7 -1 -12 -1 -16c0 -19 5 -33 17 -42c11 -8 29 -13 54 -13h82l-14 -69h-77c-48 0 -84 9 -108 29c-24 19 -35 47 -35 87c0 6 1 15 2 22c0 9 1 17 3 28l52 273h-68l13 64h67l27 143h81l-27 -143h162"],120374:[503,13,580,57,536,"536 503l-96 -503h-81l17 79c-23 -29 -51 -52 -82 -68s-64 -24 -100 -24c-43 0 -77 12 -101 36s-36 58 -36 101c0 9 1 20 3 33c1 14 2 28 6 43l58 303h81l-58 -301c-3 -14 -5 -27 -6 -37c-2 -10 -2 -20 -2 -26c0 -26 7 -45 22 -59c16 -15 37 -21 65 -21 c43 0 81 15 113 45c31 30 52 70 62 120l54 279h81"],120375:[503,0,538,72,551,"551 503l-280 -503h-109l-90 503h85l72 -428l236 428h86"],120376:[503,0,744,85,746,"746 503l-225 -503h-95l-24 417l-188 -417h-96l-33 503h80l21 -405l183 405h94l27 -405l175 405h81"],120377:[503,0,528,-26,537,"537 503l-226 -246l139 -257h-93l-104 200l-181 -200h-98l242 265l-129 238h93l95 -182l164 182h98"],120378:[503,191,528,-25,540,"540 503l-319 -550c-37 -64 -69 -105 -92 -120c-24 -16 -54 -24 -90 -24h-64l13 69h47c23 0 42 6 58 19c16 12 33 37 53 74l25 47l-109 485h86l82 -385l226 385h84"],120379:[503,0,469,-3,488,"488 503l-14 -75l-371 -362h306l-12 -66h-400l14 75l371 362h-291l13 66h384"],120380:[671,0,697,-65,615,"615 0h-161l-19 122h-262l-64 -122h-174l371 671h193zM414 244l-40 258l-137 -258h177"],120381:[671,0,694,21,631,"458 499c0 17 -6 31 -18 40c-11 9 -28 14 -51 14h-94l-27 -142h94c31 0 53 8 71 23c17 16 25 37 25 65zM432 227c0 22 -7 40 -21 50c-15 11 -36 16 -66 16h-100l-33 -175h100c38 0 68 9 89 28c20 19 31 45 31 81zM631 527c0 -40 -11 -77 -32 -107 c-23 -32 -52 -52 -87 -61c29 -8 52 -24 67 -46s23 -50 23 -83c0 -73 -26 -129 -79 -169c-52 -41 -126 -61 -221 -61h-281l128 671h254c77 0 135 -12 172 -35c38 -23 56 -60 56 -109"],120382:[683,13,664,36,655,"655 633l-27 -139c-28 22 -57 38 -84 48c-29 11 -60 16 -92 16c-68 0 -124 -27 -170 -81c-46 -53 -69 -119 -69 -199c0 -52 15 -92 43 -122c27 -29 66 -44 116 -44c29 0 61 6 94 17s70 27 112 51l-29 -149c-41 -14 -79 -25 -116 -33c-38 -7 -73 -11 -106 -11 c-89 0 -159 25 -212 74s-79 115 -79 197c0 53 8 104 25 150c17 48 42 92 74 131c38 46 85 82 139 107s112 37 174 37c34 0 69 -4 103 -12c34 -9 69 -21 104 -38"],120383:[671,0,753,21,709,"532 382c0 52 -15 92 -45 118s-75 40 -134 40h-59l-79 -409h61c79 0 141 23 187 68s69 106 69 183zM709 397c0 -60 -12 -117 -36 -172c-25 -53 -59 -98 -103 -135c-39 -33 -84 -55 -135 -70c-51 -14 -130 -20 -236 -20h-178l128 671h178c85 0 148 -5 191 -16 c43 -10 78 -28 106 -51c29 -25 49 -54 64 -89c14 -35 21 -74 21 -118"],120384:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-29 -153h296l-24 -131h-466l128 671h456"],120385:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-54 -284h-169l128 671h456"],120386:[683,13,746,36,704,"704 633l-26 -139c-36 21 -71 38 -105 48s-68 16 -103 16c-76 0 -137 -26 -185 -78c-47 -51 -71 -118 -71 -198c0 -54 14 -95 42 -126c27 -29 66 -44 117 -44c16 0 33 1 49 4c16 2 32 5 50 10l25 131h-104l22 116h263l-62 -323c-42 -21 -87 -37 -133 -47 c-46 -11 -95 -16 -147 -16c-93 0 -167 24 -220 72c-53 49 -80 115 -80 199c0 54 8 104 25 151c17 48 42 91 75 131c40 48 88 84 143 108c55 23 118 35 188 35c40 0 79 -4 119 -12c39 -10 79 -21 118 -38"],120387:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l54 284h-249l-54 -284h-169l128 671h169l-49 -256h250l48 256h169"],120388:[671,0,339,21,318,"318 671l-128 -671h-169l128 671h169"],120389:[671,184,320,-166,299,"299 671l-115 -606c-17 -87 -50 -151 -100 -190c-49 -40 -121 -59 -216 -59h-34l25 131h26c35 0 63 10 86 30c22 20 37 50 44 88l115 606h169"],120390:[671,0,692,21,755,"755 671l-376 -326l284 -345h-199l-221 280l-53 -280h-169l128 671h169l-46 -241l279 241h204"],120391:[671,0,582,21,511,"511 131l-24 -131h-466l128 671h169l-103 -540h296"],120392:[671,0,900,21,879,"879 671l-128 -671h-160l93 495l-227 -366h-91l-91 366l-94 -495h-160l128 671h208l84 -356l222 356h216"],120393:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-189l-151 465l-88 -465h-160l128 671h189l150 -465l88 465h160"],120394:[683,13,772,36,736,"557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105zM736 414c0 -54 -8 -106 -24 -155 c-16 -48 -40 -92 -71 -130c-38 -48 -83 -83 -135 -107c-52 -23 -112 -35 -180 -35c-88 0 -157 25 -210 74c-54 49 -80 114 -80 195c0 54 8 106 24 154c16 49 40 92 71 132c38 47 82 83 134 106c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194"],120395:[671,0,662,21,649,"649 489c0 -35 -6 -69 -19 -101c-12 -31 -31 -59 -56 -83c-26 -25 -56 -44 -92 -56c-36 -11 -82 -16 -136 -16h-112l-44 -233h-169l128 671h281c69 0 122 -17 161 -48c39 -32 58 -77 58 -134zM475 470c0 25 -7 43 -22 56s-37 20 -66 20h-92l-36 -188h93c41 0 70 9 92 28 c21 20 31 48 31 84"],120396:[683,134,772,36,736,"736 414c0 -94 -22 -177 -67 -247c-44 -71 -107 -123 -187 -155l101 -146h-161l-85 122c-2 -1 -6 -1 -9 -1h-16c-33 0 -65 5 -93 14c-30 9 -56 23 -80 41c-33 24 -58 56 -76 92c-18 38 -27 79 -27 122c0 54 8 106 24 154c17 50 40 93 71 132c38 48 83 83 134 106 c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194zM557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65 c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105"],120397:[671,0,704,21,619,"449 481c0 22 -7 39 -19 49c-15 10 -36 16 -65 16h-70l-34 -172h71c39 0 68 9 88 27c19 19 29 44 29 80zM619 508c0 -54 -15 -100 -45 -134c-28 -35 -68 -56 -118 -60c22 -6 41 -17 56 -36c16 -19 29 -48 41 -88l56 -190h-169l-49 167c-10 33 -22 56 -36 69 c-15 11 -35 18 -62 18h-54l-49 -254h-169l128 671h250c72 0 127 -14 164 -42c38 -27 56 -68 56 -121"],120398:[683,13,655,15,600,"600 650l-27 -142c-33 16 -66 28 -98 38c-33 8 -64 12 -95 12c-42 0 -75 -7 -98 -21c-24 -14 -36 -32 -36 -56c0 -15 6 -27 16 -36c10 -8 32 -16 64 -25l70 -17c57 -15 100 -37 127 -65s41 -65 41 -110c0 -73 -27 -131 -81 -175s-127 -66 -218 -66c-42 0 -84 4 -127 12 c-42 8 -83 20 -123 36l27 146c39 -23 76 -40 113 -51c37 -12 73 -18 109 -18c39 0 70 9 94 24c25 17 37 37 37 63c0 16 -6 29 -16 38c-11 10 -36 19 -72 28l-69 17c-50 13 -88 34 -113 62s-38 64 -38 108c0 70 26 126 79 168c51 41 123 63 211 63c36 0 72 -3 109 -9 c37 -5 75 -13 114 -24"],120399:[671,0,612,48,678,"678 671l-25 -131h-218l-103 -540h-169l103 540h-218l25 131h605"],120400:[671,13,740,68,719,"719 671l-77 -402c-19 -99 -55 -171 -108 -215c-54 -45 -129 -67 -228 -67c-78 0 -137 17 -178 51c-40 34 -60 83 -60 148c0 11 1 23 2 36l7 47l76 402h170l-77 -402c-3 -14 -4 -27 -6 -38c-1 -11 -2 -20 -2 -30c0 -29 8 -50 23 -66c16 -14 38 -21 69 -21 c40 0 72 12 94 35c22 24 38 64 49 120l76 402h170"],120401:[671,0,697,76,764,"764 671l-371 -671h-202l-115 671h161l80 -502l272 502h175"],120402:[671,0,999,107,1039,"1039 671l-282 -671h-192l-22 510l-212 -510h-196l-28 671h157l19 -488l206 488h162l21 -488l199 488h168"],120403:[671,0,684,-51,726,"726 671l-285 -332l161 -339h-172l-107 224l-191 -224h-183l295 344l-156 327h173l101 -211l180 211h184"],120404:[671,0,649,63,734,"734 671l-324 -391l-53 -280h-169l53 280l-178 391h169l112 -249l195 249h195"],120405:[671,0,648,-26,663,"663 671l-20 -107l-426 -433h354l-26 -131h-571l20 107l426 433h-334l26 131h551"],120406:[515,13,615,17,552,"373 226h-75c-39 0 -70 -6 -89 -18c-20 -13 -30 -31 -30 -55c0 -19 5 -33 18 -44c12 -10 28 -15 49 -15c32 0 59 10 81 30c21 20 36 48 43 84zM552 360c0 -10 -1 -21 -3 -34c-1 -12 -3 -25 -6 -39l-54 -287h-158l14 75c-27 -31 -54 -53 -82 -67c-29 -14 -60 -21 -94 -21 c-47 0 -84 12 -112 37c-27 25 -40 58 -40 100c0 65 24 113 73 147c48 34 118 51 210 51h92l2 13c1 4 1 7 1 9c1 1 1 3 1 5c0 19 -9 35 -28 45c-18 9 -45 14 -81 14c-32 0 -64 -3 -95 -10c-30 -7 -59 -17 -88 -31l24 122c33 10 66 15 100 20c36 4 71 6 108 6 c72 0 126 -13 162 -38c36 -26 54 -65 54 -117"],120407:[699,13,650,31,612,"449 305c0 30 -7 54 -20 69c-14 16 -34 24 -61 24c-40 0 -73 -19 -99 -57s-38 -88 -38 -149c0 -27 7 -49 21 -64c15 -17 35 -24 61 -24c39 0 72 18 98 56s38 86 38 145zM612 315c0 -39 -6 -77 -17 -114c-11 -35 -28 -69 -48 -99c-27 -38 -57 -66 -90 -85 c-35 -20 -71 -30 -108 -30c-35 0 -63 7 -87 21c-23 13 -43 35 -59 65l-15 -73h-157l132 699h159l-52 -269c25 29 50 50 76 64c26 15 55 21 86 21c56 0 99 -17 132 -54c32 -36 48 -85 48 -146"],120408:[515,13,538,37,527,"527 488l-26 -132c-20 15 -41 26 -62 33c-20 8 -40 11 -60 11c-51 0 -94 -17 -126 -52c-32 -36 -49 -80 -49 -135c0 -35 10 -63 31 -81c20 -21 49 -30 85 -30c25 0 49 4 73 11c24 8 46 19 68 33l-24 -131c-27 -9 -53 -16 -79 -21c-27 -5 -53 -7 -80 -7 c-77 0 -137 18 -179 53c-40 36 -62 86 -62 151c0 41 8 81 22 120c17 39 38 73 67 104c32 34 68 59 110 75c41 17 89 25 143 25c25 0 49 -2 75 -6c24 -6 48 -12 73 -21"],120409:[699,13,646,36,655,"417 310c0 28 -8 50 -21 65c-15 16 -35 23 -60 23c-40 0 -72 -18 -98 -56c-27 -37 -39 -85 -39 -144c0 -31 7 -54 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c40 0 74 18 99 57c25 38 38 87 38 149zM655 699l-133 -699h-158l14 73c-24 -30 -50 -52 -76 -65c-26 -14 -55 -21 -86 -21 c-56 0 -100 18 -131 53c-33 36 -49 86 -49 148c0 38 5 76 17 113c11 36 27 69 49 99c27 38 56 66 90 86c34 19 70 29 108 29c34 0 62 -6 86 -21c23 -14 43 -35 59 -64l52 269h158"],120410:[515,13,618,36,580,"580 315c0 -12 -1 -25 -2 -38c-2 -14 -5 -29 -8 -44l-6 -26h-368c0 -2 0 -5 -1 -7v-9c0 -33 10 -57 29 -73s48 -24 86 -24c33 0 69 4 105 15c37 11 75 25 116 46l-24 -126c-38 -13 -77 -24 -115 -32c-37 -6 -76 -10 -116 -10c-76 0 -136 18 -178 54 c-40 36 -62 88 -62 154c0 38 6 75 21 111c12 37 32 69 57 100c31 36 67 63 108 82c43 18 89 27 141 27c66 0 118 -17 158 -54c39 -37 59 -85 59 -146zM424 330c0 24 -7 44 -22 57c-13 14 -32 21 -56 21c-31 0 -58 -8 -79 -25c-21 -18 -38 -43 -49 -77h203c1 4 2 9 2 12 c1 5 1 8 1 12"],120411:[699,0,386,50,491,"491 699l-21 -106h-86c-23 0 -38 -3 -49 -12c-10 -8 -16 -23 -20 -43l-8 -35h134l-22 -115h-133l-74 -388h-158l73 388h-77l22 115h77l7 35c11 56 33 97 68 123c34 25 82 38 146 38h121"],120412:[514,199,649,20,616,"616 503l-83 -437c-17 -90 -53 -157 -109 -200s-133 -65 -232 -65c-31 0 -60 3 -88 8c-28 4 -56 12 -84 22l23 125c26 -16 50 -29 75 -36c25 -8 50 -12 77 -12c52 0 91 11 120 34c27 23 46 59 56 109l7 35c-25 -30 -51 -51 -76 -66c-26 -14 -55 -20 -86 -20 c-56 0 -100 18 -132 55c-33 37 -49 87 -49 150c0 34 6 68 17 102s27 66 49 96c26 37 55 63 88 83c34 19 70 28 108 28c35 0 64 -6 87 -20c24 -15 44 -36 60 -65l13 74h159zM415 303c0 31 -7 55 -21 71c-13 16 -34 24 -60 24c-39 0 -70 -17 -96 -53s-39 -80 -39 -134 c0 -31 7 -55 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c39 0 70 17 96 53s39 79 39 133"],120413:[699,0,649,31,592,"592 376c0 -9 -1 -20 -3 -31c-1 -12 -3 -25 -5 -39l-59 -306h-157l49 262c4 18 6 31 8 43s3 22 3 29c0 19 -6 34 -15 44c-11 10 -26 16 -45 16c-32 0 -60 -13 -84 -39c-23 -26 -39 -62 -48 -108l-48 -247h-157l132 699h159l-52 -269c29 29 58 50 88 64c29 14 59 21 91 21 c45 0 81 -12 106 -36c24 -25 37 -59 37 -103"],120414:[699,0,310,31,322,"285 503l-97 -503h-157l95 503h159zM322 699l-26 -131h-158l25 131h159"],120415:[699,199,294,-128,306,"269 503l-95 -494c-13 -71 -38 -123 -75 -156c-37 -34 -87 -52 -149 -52h-78l20 106h28c29 0 51 7 64 20c14 14 25 41 32 82l94 494h159zM306 699l-25 -131h-159l25 131h159"],120416:[699,0,596,31,647,"647 503l-286 -233l208 -270h-180l-159 217l-42 -217h-157l132 699h159l-72 -379l212 183h185"],120417:[699,0,310,31,322,"322 699l-134 -699h-157l132 699h159"],120418:[515,0,946,31,889,"889 376c0 -9 -1 -19 -3 -30c-1 -12 -3 -25 -5 -40l-59 -306h-158l49 262l2 7c7 37 11 61 11 71c0 17 -5 30 -14 40c-10 9 -21 14 -38 14c-30 0 -55 -12 -76 -38s-36 -62 -45 -109l-48 -247h-158l50 262l9 52c2 11 3 20 3 26c0 17 -5 30 -14 40c-9 9 -21 14 -37 14 c-29 0 -55 -13 -76 -39c-22 -27 -38 -62 -46 -108l-48 -247h-157l95 503h159l-15 -73c25 28 52 49 79 64c28 14 56 21 87 21c34 0 63 -9 87 -26c25 -18 40 -41 44 -69c25 31 53 54 83 70c31 17 63 25 96 25c45 0 80 -12 104 -37c26 -24 39 -58 39 -102"],120419:[515,0,649,31,592,"592 376c0 -9 -1 -20 -3 -31c-1 -12 -3 -25 -5 -39l-59 -306h-157l49 262c4 18 6 31 8 43s3 22 3 29c0 19 -6 34 -15 44c-11 10 -26 16 -45 16c-32 0 -60 -13 -84 -39c-23 -26 -39 -62 -48 -108l-48 -247h-157l95 503h159l-15 -73c29 29 58 50 88 64c29 14 59 21 91 21 c45 0 81 -12 106 -36c24 -25 37 -59 37 -103"],120420:[515,13,625,36,589,"425 304c0 31 -7 55 -22 71c-14 17 -35 25 -62 25c-40 0 -75 -18 -101 -56s-39 -86 -39 -144c0 -33 7 -56 21 -73c15 -17 35 -25 62 -25c41 0 75 19 101 57s40 86 40 145zM589 303c0 -38 -6 -75 -19 -111c-14 -36 -33 -69 -58 -98c-30 -36 -65 -62 -106 -80 s-86 -27 -136 -27c-73 0 -130 19 -172 57c-40 38 -62 90 -62 156c0 37 6 74 21 110c13 36 32 69 57 99c30 34 64 61 105 80c41 17 85 26 135 26c73 0 131 -18 172 -57c42 -38 63 -90 63 -155"],120421:[515,191,646,-10,608,"608 315c0 -39 -6 -77 -17 -114c-11 -35 -28 -69 -48 -99c-27 -38 -57 -66 -90 -85c-35 -20 -71 -30 -108 -30c-35 0 -63 7 -87 21c-23 13 -43 35 -59 65l-51 -264h-158l132 694h159l-15 -73c25 29 50 50 76 64c26 15 55 21 86 21c56 0 99 -17 132 -54 c32 -36 48 -85 48 -146zM445 305c0 30 -7 54 -20 69c-14 16 -35 24 -61 24c-40 0 -73 -19 -99 -57s-38 -88 -38 -149c0 -27 7 -49 21 -64c15 -17 34 -24 61 -24c39 0 72 18 98 56s38 86 38 145"],120422:[515,191,650,36,617,"617 503l-132 -694h-158l50 264c-23 -30 -49 -52 -75 -65c-26 -14 -55 -21 -86 -21c-56 0 -100 18 -131 53c-33 36 -49 86 -49 148c0 38 5 76 17 113c11 36 27 69 49 99c27 38 56 66 90 86c34 19 70 29 108 29c34 0 62 -6 86 -21c23 -14 43 -35 59 -64l14 73h158z M417 310c0 28 -8 50 -21 65c-15 16 -35 23 -60 23c-40 0 -72 -18 -98 -56c-27 -37 -39 -85 -39 -144c0 -31 7 -54 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c40 0 74 18 99 57c25 38 38 87 38 149"],120423:[515,0,442,31,494,"494 512l-28 -146c-11 7 -23 11 -36 15c-14 3 -27 4 -43 4c-40 0 -73 -12 -100 -39s-45 -64 -54 -114l-45 -232h-157l95 503h159l-17 -86c20 32 46 56 78 72c31 18 66 26 103 26c6 0 12 0 19 -1c8 0 16 -1 26 -2"],120424:[515,13,540,10,505,"505 488l-23 -126c-31 15 -62 27 -92 35c-31 7 -60 11 -87 11c-31 0 -55 -4 -72 -11c-17 -10 -25 -21 -25 -36c0 -10 5 -16 15 -22c9 -5 27 -11 54 -17l29 -6c64 -13 108 -31 133 -53c27 -21 39 -51 39 -90c0 -58 -22 -104 -67 -137c-45 -32 -108 -49 -188 -49 c-34 0 -69 3 -104 8s-71 13 -107 24l23 126c29 -16 60 -30 92 -38c32 -9 65 -13 99 -13c33 0 58 4 75 12s25 20 25 36c0 11 -4 19 -14 25c-9 5 -28 11 -58 18l-29 5c-56 12 -96 30 -120 54c-25 23 -36 55 -36 96c0 57 20 100 63 130c40 30 100 45 177 45c33 0 67 -2 99 -6 c33 -6 66 -12 99 -21"],120425:[646,0,431,43,462,"462 503l-22 -115h-161l-41 -213c-1 -5 -2 -8 -2 -12v-9c0 -14 4 -24 12 -30c10 -6 24 -9 46 -9h81l-22 -115h-133c-47 0 -83 10 -108 30c-25 21 -38 50 -38 89c0 8 1 17 2 26c1 10 2 20 4 30l40 213h-77l22 115h78l27 143h158l-27 -143h161"],120426:[503,13,649,60,619,"619 503l-96 -503h-158l14 74c-27 -30 -54 -51 -84 -66c-30 -14 -61 -21 -94 -21c-45 0 -80 12 -104 36c-24 25 -37 59 -37 103c0 10 1 22 2 33c1 12 2 24 5 37l58 307h157l-49 -262c-4 -17 -7 -31 -8 -43c-2 -12 -3 -22 -3 -29c0 -18 5 -34 15 -44c11 -10 25 -16 44 -16 c33 0 62 13 84 39c23 26 40 62 49 108l47 247h158"],120427:[503,0,589,63,616,"616 503l-288 -503h-167l-98 503h145l64 -351l185 351h159"],120428:[503,0,839,87,843,"843 503l-225 -503h-167l-17 346l-150 -346h-163l-34 503h145l17 -346l148 346h126l18 -345l147 345h155"],120429:[503,0,574,-41,600,"600 503l-224 -244l136 -259h-163l-78 159l-141 -159h-171l236 258l-131 245h164l73 -149l128 149h171"],120430:[503,199,582,0,618,"618 503l-311 -551c-35 -61 -68 -102 -97 -122c-29 -19 -68 -29 -115 -29h-95l16 106h50c26 0 46 5 60 13c14 9 27 25 38 47l14 27l-119 509h149l67 -348l175 348h168"],120431:[503,0,522,-9,526,"526 503l-21 -112l-307 -276h255l-22 -115h-440l21 112l307 276h-243l21 115h429"],120662:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-41 122h-265l-41 -122h-170l243 671h202zM439 247l-90 266l-90 -266h180"],120663:[671,0,702,92,632,"436 482c0 23 -7 41 -21 53c-13 12 -33 18 -60 18h-94v-142h94c27 0 47 6 60 18c14 12 21 30 21 53zM463 206c0 30 -8 51 -25 65c-18 15 -44 22 -78 22h-99v-175h99c34 0 60 7 78 22c16 15 25 37 25 66zM632 192c0 -64 -22 -113 -64 -144c-43 -32 -108 -48 -195 -48h-281 v671h254c91 0 157 -14 198 -43c41 -28 61 -72 61 -135c0 -33 -7 -61 -23 -84c-14 -22 -36 -39 -64 -50c36 -11 64 -31 84 -60s30 -64 30 -107"],120664:[671,0,585,92,558,"558 540h-297v-540h-169v671h466v-131"],120665:[671,0,697,5,693,"693 0h-688l243 671h202zM477 131l-128 382l-129 -382h257"],120666:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v671h456v-131h-287v-125h270v-131h-270v-153h297v-131"],120667:[671,0,661,45,616,"616 0h-571v105l352 435h-342v131h552v-105l-352 -435h361v-131"],120668:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v284h-249v-284h-169v671h169v-256h249v256h170v-671"],120669:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256zM500 284h-225v131h225v-131"],120670:[671,0,353,92,261,"261 0h-169v671h169v-671"],120671:[671,0,703,92,734,"734 0h-212l-261 264v-264h-169v671h169v-245l244 245h196l-316 -318"],120672:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-173 513l-174 -513h-170l243 671h202"],120673:[671,0,914,92,822,"822 0h-160v490l-152 -361h-107l-151 361v-490h-160v671h215l149 -359l151 359h215v-671"],120674:[671,0,771,92,680,"680 0h-189l-239 460v-460h-160v671h189l238 -460v460h161v-671"],120675:[671,0,586,98,503,"457 284h-313v131h313v-131zM503 540h-405v131h405v-131zM503 0h-405v131h405v-131"],120676:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256"],120677:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v540h-249v-540h-169v671h588v-671"],120678:[671,0,672,92,632,"632 452c0 -70 -23 -124 -68 -163c-44 -38 -108 -56 -191 -56h-112v-233h-169v671h281c83 0 147 -20 191 -57c45 -38 68 -92 68 -162zM457 452c0 30 -9 53 -27 69s-43 25 -75 25h-94v-188h94c32 0 57 8 75 25c18 16 27 38 27 69"],120679:[683,13,775,50,725,"725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256zM543 415c-7 33 -19 61 -35 84c-29 39 -69 59 -121 59 c-51 0 -91 -20 -119 -59c-17 -23 -29 -51 -36 -84h311zM547 284h-319c5 -47 18 -84 40 -113c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c21 29 34 66 39 113"],120680:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v144l209 213l-209 176v138h456v-131h-295l217 -181l-224 -228h312v-131"],120681:[671,0,615,5,610,"610 540h-218v-540h-169v540h-218v131h605v-131"],120682:[671,0,650,-10,660,"660 671l-251 -389v-282h-169v282l-250 389h185l150 -240l149 240h186"],120683:[671,0,775,50,725,"303 208v254c-14 -6 -25 -13 -35 -22c-29 -25 -43 -60 -43 -105c0 -47 14 -81 43 -105c10 -9 21 -17 35 -22zM550 335c0 44 -14 79 -42 105c-10 9 -22 16 -36 22v-254c14 5 25 13 36 22c28 28 42 62 42 105zM725 335c0 -84 -30 -149 -90 -197c-42 -33 -97 -55 -163 -65 v-73h-169v73c-66 9 -121 31 -164 65c-59 48 -89 113 -89 197s30 149 89 197c43 34 98 56 164 65v74h169v-74c66 -9 121 -31 163 -65c60 -48 90 -113 90 -197"],120684:[671,0,697,19,678,"678 0h-177l-153 229l-152 -229h-177l228 342l-219 329h176l144 -217l143 217h178l-219 -329"],120685:[671,0,775,56,721,"721 487c0 -106 -28 -191 -83 -253c-55 -63 -110 -95 -165 -95v-139h-169v139c-55 0 -109 32 -164 94c-56 62 -84 147 -84 254v184h169v-158c0 -72 6 -121 19 -145c24 -45 44 -68 60 -68v371h169v-371c16 0 36 23 60 68c13 24 19 73 19 145v158h169v-184"],120686:[683,0,770,27,743,"743 0h-301v140c11 6 21 14 30 23c50 52 75 116 75 191c0 58 -13 106 -42 145s-69 59 -120 59s-92 -20 -120 -59s-43 -87 -43 -145c0 -75 25 -139 77 -191c8 -9 18 -17 29 -23v-140h-301v131h135c-77 47 -114 123 -114 228c0 93 29 170 89 232c60 60 143 92 248 92 s187 -32 248 -92c60 -62 90 -139 90 -232c0 -105 -39 -181 -115 -228h135v-131"],120687:[671,0,697,5,693,"693 671l-243 -671h-202l-243 671h688zM478 540h-257l128 -382"],120688:[514,11,627,48,585,"585 0h-45c-47 0 -82 13 -105 38c-5 5 -9 10 -10 13c-14 -19 -28 -34 -42 -45c-14 -12 -58 -18 -131 -17c-72 0 -124 23 -155 68c-33 46 -49 112 -49 201c0 88 17 150 50 185c42 47 103 70 183 71c68 1 117 -18 147 -60l15 49h137l-86 -259l13 -69c8 -49 22 -74 42 -74 h36v-101zM367 265l-13 73c-9 46 -32 68 -70 69c-20 0 -38 -13 -54 -40c-17 -25 -25 -64 -25 -117c0 -52 8 -91 22 -115c14 -23 33 -36 55 -36c22 -1 41 22 55 68"],120689:[711,191,656,84,612,"445 183c0 43 -17 77 -51 103c-19 13 -54 19 -106 20v103c48 8 75 17 82 28c19 26 28 48 28 66c0 26 -5 47 -17 65c-12 17 -31 25 -58 25c-32 0 -53 -12 -64 -37c-12 -26 -18 -62 -18 -110v-195c0 -48 9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38c38 0 63 10 77 30 c16 21 22 37 22 49zM612 185c0 -53 -19 -99 -55 -139c-37 -40 -88 -59 -154 -59c-65 0 -119 29 -162 86v-264h-157v629c0 84 20 147 60 190c34 35 67 58 99 68c33 11 61 15 83 15c23 0 36 -1 39 -1c60 -9 107 -34 141 -72c23 -26 35 -67 35 -121c0 -27 -8 -53 -24 -78 c-20 -31 -44 -47 -74 -50c44 -12 79 -30 106 -55c42 -39 63 -88 63 -149"],120690:[503,191,616,15,602,"602 503l-202 -503v-191h-157v191l-130 338c-10 26 -19 42 -28 47c-16 8 -29 12 -40 12h-30v106h72c20 0 52 -11 96 -33c20 -10 43 -49 67 -118l71 -194l122 345h159"],120691:[707,13,627,43,585,"585 249c0 -81 -25 -145 -73 -192s-114 -70 -197 -70c-85 0 -151 23 -199 70c-49 47 -73 112 -73 194c0 63 24 118 73 166c14 14 31 27 50 37c-44 23 -65 59 -65 106c0 98 77 147 232 147c78 0 137 -11 179 -33v-106c-35 21 -100 31 -194 31c-49 0 -74 -15 -74 -43 c0 -29 34 -48 102 -58c69 -10 123 -32 164 -67c50 -40 75 -101 75 -182zM421 249c0 44 -10 78 -31 101c-20 23 -46 35 -74 38c-14 2 -27 4 -39 8c-15 -8 -30 -19 -42 -35c-19 -27 -29 -63 -29 -111c0 -47 10 -83 29 -109c19 -27 46 -40 79 -40c32 0 59 14 78 40 c20 27 29 63 29 108"],120692:[515,13,512,54,449,"449 12c-26 -8 -53 -15 -80 -18c-27 -5 -54 -7 -81 -7c-77 0 -134 13 -175 39c-39 26 -59 65 -59 117c0 34 9 61 27 82c19 22 46 37 81 46c-32 8 -55 21 -71 40s-25 43 -25 73c0 45 17 78 51 99s85 32 153 32c25 0 51 -2 77 -5c26 -4 53 -10 80 -16v-108 c-18 9 -39 15 -64 20c-25 4 -46 7 -63 7c-28 0 -50 -5 -66 -16s-24 -23 -24 -35c0 -13 8 -24 24 -35c15 -9 40 -13 74 -13h54v-101h-52c-37 0 -65 -5 -83 -17c-20 -11 -30 -26 -30 -44s10 -32 29 -44s46 -18 79 -18c23 0 47 4 72 9c27 7 51 16 72 26v-113"],120693:[699,191,540,43,492,"492 -42c0 -47 -13 -84 -39 -110s-63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 40 13c7 9 11 19 11 30s-4 22 -13 32s-21 15 -38 15c-199 0 -299 75 -299 226c0 144 94 263 280 358h-271v115h432v-115c-188 -88 -283 -208 -284 -359c0 -71 54 -108 159 -110c36 -1 67 -16 93 -44 c27 -29 40 -66 40 -113"],120694:[515,191,656,84,579,"579 -191h-158v241v185c0 43 -1 72 -3 90c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v503h157v-73c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-497"],120695:[707,10,627,43,585,"419 299h-211c2 -61 10 -104 27 -129c27 -44 52 -65 78 -66c26 0 53 22 80 66c15 26 24 69 26 129zM419 414c-3 49 -12 87 -27 116c-22 44 -48 65 -78 65c-31 0 -57 -21 -79 -65c-15 -30 -24 -68 -26 -116h210zM585 345c0 -109 -22 -196 -64 -259 c-42 -65 -112 -96 -207 -96c-96 0 -165 31 -208 96c-42 63 -63 150 -63 259c0 110 21 198 61 263c42 65 112 99 210 99s167 -34 209 -99c41 -65 62 -153 62 -263"],120696:[503,17,362,78,321,"321 -6c-18 -8 -59 -11 -121 -11c-19 0 -39 2 -58 8c-30 9 -50 27 -58 55c-3 13 -6 32 -6 59v398h157v-340c0 -39 4 -63 11 -72c7 -10 19 -15 36 -15c16 0 29 0 39 2v-84"],120697:[503,0,653,84,598,"598 0h-187l-143 217l-27 -24v-193h-157v503h157v-144l156 144h175l-189 -177"],120698:[699,0,575,30,546,"546 0h-158l-98 264l-103 -264h-157l190 458l-27 76c-8 23 -18 38 -29 47s-30 12 -58 12h-49v106h91c53 0 94 -12 123 -35s53 -61 73 -116"],120699:[503,192,673,85,642,"642 7c-15 -7 -30 -12 -44 -15c-13 -3 -27 -5 -40 -5c-26 0 -47 6 -64 17c-17 12 -30 29 -40 54c-14 -24 -31 -41 -50 -53c-20 -12 -43 -18 -69 -18c-21 0 -40 4 -56 10c-15 8 -27 19 -36 32v-221h-158v695h158v-292c0 -35 8 -61 23 -78c14 -17 37 -25 66 -25 c31 0 53 8 68 25c14 17 22 43 22 78v292h158v-336c0 -22 3 -36 7 -45c5 -8 13 -13 24 -13c6 0 11 1 16 3c4 1 10 4 15 8v-113"],120700:[503,0,619,15,573,"573 321c0 -59 -20 -114 -60 -166c-52 -69 -96 -120 -132 -155h-173l-193 503h157l130 -371c77 71 115 140 117 207c1 17 -3 38 -9 66c-13 45 -32 78 -59 98h120c39 -16 67 -49 83 -95c13 -34 19 -63 19 -87"],120701:[699,191,540,43,492,"492 -42c0 -47 -13 -84 -39 -110s-63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 40 13c7 9 11 19 11 30s-4 22 -13 32s-21 15 -38 15c-199 0 -299 64 -299 193c0 107 58 172 175 196c-80 2 -120 37 -119 105c0 47 36 77 105 90h-152v115h432v-115c-160 0 -239 -30 -239 -90 c-1 -57 57 -86 174 -85v-103c-146 1 -218 -37 -219 -113c1 -52 54 -78 159 -78c35 0 66 -15 94 -44c26 -29 39 -66 39 -113"],120702:[515,13,627,43,584,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38s-61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 45 -38 79 -38s61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM584 251c0 -83 -24 -147 -72 -194c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70 c-49 47 -72 111 -72 194s23 147 72 194c48 47 114 70 199 70c84 0 151 -23 198 -70c48 -47 72 -111 72 -194"],120703:[503,17,722,42,663,"663 388h-86v-225c0 -39 3 -64 10 -72c8 -10 19 -15 35 -15c18 0 31 0 40 2v-84c-18 -8 -58 -11 -121 -11c-19 0 -38 2 -57 8c-31 9 -51 27 -59 55c-4 13 -6 32 -6 59v283h-134v-388h-157v388h-86v115h621v-115"],120704:[517,191,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-264h-157v434c0 84 22 147 66 190c39 38 77 62 113 70c37 9 73 14 108 14c12 0 23 -1 33 -2c57 -4 107 -29 150 -74c38 -42 58 -105 58 -190zM449 251 c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120705:[515,191,544,43,478,"478 356c-43 29 -86 44 -131 44c-44 0 -79 -13 -103 -38c-25 -27 -37 -64 -37 -111c0 -45 11 -79 35 -100c23 -20 55 -33 95 -36c42 -2 75 -17 100 -45c26 -28 39 -65 39 -112s-13 -84 -39 -110c-25 -26 -63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 41 13s11 19 11 30s-5 22 -14 32 c-8 10 -21 15 -38 15c-98 0 -167 19 -208 57c-50 46 -75 111 -75 194s25 148 75 194c50 47 119 70 208 70c52 0 102 -9 152 -27v-132"],120706:[503,13,710,43,659,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38c-35 0 -61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 44 -38 79 -38c34 0 61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM659 388h-104c19 -39 29 -84 29 -137c0 -83 -24 -147 -72 -194 c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70c-49 47 -72 111 -72 194s24 147 72 194c40 39 106 58 199 58h345v-115"],120707:[503,17,579,21,553,"553 388h-187v-225c0 -39 3 -63 10 -72c8 -10 19 -15 36 -15s29 0 39 2v-84c-18 -8 -58 -11 -120 -11c-20 0 -40 2 -59 8c-30 9 -49 27 -58 55c-4 13 -6 33 -6 59v283h-187v115h532v-115"],120708:[503,9,620,78,574,"574 287c0 -96 -19 -168 -57 -219s-108 -77 -210 -77c-86 0 -144 12 -174 36c-37 29 -55 73 -55 134v342h157v-348c0 -22 5 -38 17 -48c10 -10 29 -15 57 -15c34 0 65 20 92 61c14 19 20 63 20 134c0 41 -3 75 -10 99c-15 57 -34 96 -59 117h121c34 -28 62 -66 83 -114 c12 -28 18 -62 18 -102"],120709:[508,191,716,64,659,"659 251c0 -148 -73 -232 -220 -251v-191h-155v191c-146 19 -220 103 -220 251c0 83 24 147 73 194c39 39 84 58 132 58v-103c-6 0 -16 -14 -28 -38c-12 -26 -19 -57 -19 -94c0 -72 20 -123 62 -153v176c0 144 58 217 174 217c45 0 87 -19 129 -58 c48 -44 72 -111 72 -199zM500 268c1 39 -1 70 -9 91s-17 30 -27 29c-17 -2 -25 -34 -25 -97v-176c40 29 61 80 61 153"],120710:[503,191,585,25,560,"560 -191h-72c-54 0 -95 11 -123 33c-27 23 -52 61 -75 118l-7 20l-92 -171h-166l187 351l-69 178c-10 24 -20 41 -31 48c-11 8 -23 11 -38 11h-49v106h91c39 0 73 -11 101 -31c28 -22 55 -62 77 -120l8 -21l92 172h166l-187 -352l70 -177c9 -24 18 -39 28 -48 c11 -8 25 -12 40 -12h49v-105"],120711:[503,191,727,65,658,"658 264c0 -156 -73 -245 -219 -264v-191h-155v191c-146 19 -219 108 -219 264v239h157v-235c0 -72 20 -123 62 -153v388h155v-388c42 30 62 81 62 153v235h157v-239"],120712:[503,12,791,43,748,"748 255c0 -179 -65 -268 -195 -267c-95 0 -147 43 -157 129c-11 -86 -63 -129 -159 -129c-129 -1 -194 88 -194 267c0 77 29 160 86 248h135c-38 -71 -57 -152 -57 -246s20 -141 61 -142c34 0 50 68 49 205h157c-1 -137 14 -205 49 -205c40 1 61 48 61 142 s-19 175 -57 246h134c58 -88 87 -171 87 -248"],120713:[620,13,536,60,475,"474 259c-7 -98 -35 -170 -83 -218c-39 -35 -82 -54 -129 -54c-50 0 -92 13 -126 41c-41 33 -65 77 -73 132c-8 61 1 115 26 164c25 47 69 70 131 70c33 0 65 -10 98 -31c13 -8 29 -24 49 -48c0 19 -1 39 -5 61c-4 33 -13 59 -24 77c-35 50 -77 76 -126 76 c-24 0 -54 -8 -89 -24l-14 99c42 11 78 16 108 16c90 0 159 -39 209 -117c23 -35 38 -80 45 -134c6 -34 6 -71 3 -110zM355 209c-31 51 -66 77 -107 77c-39 0 -62 -21 -70 -62c-6 -27 -8 -52 -6 -75c3 -22 12 -40 26 -53c13 -14 31 -21 52 -21c17 0 32 5 46 16 c16 13 29 32 41 56c8 20 15 40 18 62"],120714:[515,13,596,67,502,"502 6l-42 -8c-38 -7 -75 -11 -111 -11c-89 0 -158 23 -208 70c-49 46 -74 110 -74 194s25 148 74 194c50 47 119 70 208 70c38 0 75 -3 111 -11c28 -5 42 -9 42 -9v-114c-6 3 -17 7 -36 13c-37 9 -71 14 -103 14c-41 0 -73 -9 -95 -28c-23 -19 -36 -46 -39 -79h273v-99 l-273 -1c3 -34 16 -60 39 -79c22 -19 55 -28 95 -28c35 0 68 4 103 15c22 6 35 12 36 15v-118"],120715:[707,10,604,50,556,"415 414c1 38 -3 69 -15 94c-27 58 -52 87 -75 87c-46 0 -71 -26 -71 -80c-1 -47 12 -75 35 -85c50 -22 91 -27 126 -16zM556 348c-3 -116 -24 -204 -60 -262c-41 -65 -105 -96 -192 -96c-82 0 -147 31 -193 96c-41 57 -62 136 -60 238h148c1 -87 14 -145 37 -175 c24 -30 46 -45 68 -45c32 1 57 20 75 59c19 48 30 94 31 137c-61 -4 -118 5 -171 24c-87 32 -131 98 -131 199c0 120 73 181 217 184c80 0 138 -32 179 -96c37 -61 55 -148 52 -263"],120716:[504,6,680,55,624,"624 419c0 -13 -8 -35 -26 -68c-13 -24 -46 -59 -100 -104c-9 -21 -15 -42 -15 -62s4 -40 10 -59c7 -19 25 -29 56 -29c16 0 38 16 65 48v-130c-18 -15 -42 -21 -71 -21c-129 0 -194 57 -194 170c0 14 2 25 7 30l-66 -36c-29 -109 -81 -164 -158 -164 c-52 0 -77 28 -77 85c0 13 8 35 26 68c13 24 46 59 100 104c10 20 14 42 14 62s-3 39 -10 59c-7 19 -25 29 -54 29c-18 0 -39 -16 -66 -49v131c18 15 42 21 71 21c119 0 183 -41 191 -123c2 -17 2 -32 2 -47s-1 -25 -5 -30l65 35c29 110 83 164 160 164c50 0 75 -27 75 -84"],120717:[699,191,729,60,662,"505 251c0 47 -13 87 -38 119c-11 14 -19 19 -28 19v-269l28 20c25 19 38 57 38 111zM662 251c0 -80 -24 -145 -75 -194c-36 -36 -85 -58 -148 -68v-180h-156v180c-63 10 -112 32 -148 68c-51 49 -75 114 -75 194c0 77 21 142 60 194c30 37 84 60 163 67v187h156v-187 c79 -7 133 -30 163 -67c40 -52 60 -117 60 -194zM283 120v269c-9 0 -17 -5 -28 -19c-24 -32 -38 -72 -38 -119c0 -54 14 -92 38 -111"],120718:[517,199,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-73c0 -62 18 -93 53 -93h278v-106h-278c-140 0 -210 66 -210 197v245c0 80 22 143 66 190c52 56 126 84 221 84c76 0 137 -26 183 -76c38 -42 58 -105 58 -190z M449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120719:[503,12,787,22,761,"761 388h-42c18 -46 27 -90 27 -133c0 -179 -65 -267 -195 -267c-95 0 -147 43 -157 129c-11 -86 -63 -129 -159 -129c-129 0 -194 88 -194 267c0 43 9 87 26 133h-45v115h739v-115zM582 257c0 47 -5 90 -15 131h-348c-10 -41 -14 -84 -14 -131c0 -94 20 -142 61 -142 c32 0 48 69 48 205h158c0 -136 16 -205 49 -205c40 0 61 48 61 142"],120720:[671,0,697,-65,615,"615 0h-161l-19 122h-262l-64 -122h-174l371 671h193zM414 244l-40 258l-137 -258h177"],120721:[671,0,694,21,631,"458 499c0 17 -6 31 -18 40c-11 9 -28 14 -51 14h-94l-27 -142h94c31 0 53 8 71 23c17 16 25 37 25 65zM432 227c0 22 -7 40 -21 50c-15 11 -36 16 -66 16h-100l-33 -175h100c38 0 68 9 89 28c20 19 31 45 31 81zM631 527c0 -40 -11 -77 -32 -107 c-23 -32 -52 -52 -87 -61c29 -8 52 -24 67 -46s23 -50 23 -83c0 -73 -26 -129 -79 -169c-52 -41 -126 -61 -221 -61h-281l128 671h254c77 0 135 -12 172 -35c38 -23 56 -60 56 -109"],120722:[671,0,571,21,615,"615 671l-25 -131h-297l-103 -540h-169l128 671h466"],120723:[671,0,697,-66,622,"622 0h-688l371 671h201zM430 131l-54 382l-203 -382h257"],120724:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-29 -153h296l-24 -131h-466l128 671h456"],120725:[671,0,648,-26,663,"663 671l-20 -107l-426 -433h354l-26 -131h-571l20 107l426 433h-334l26 131h551"],120726:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l54 284h-249l-54 -284h-169l128 671h169l-49 -256h250l48 256h169"],120727:[683,13,773,40,733,"557 420c0 29 -7 56 -19 79c-21 39 -58 59 -109 59c-52 0 -96 -20 -132 -59c-35 -39 -60 -94 -73 -164c-6 -28 -9 -56 -9 -86c0 -28 8 -55 20 -78c21 -39 58 -59 109 -59c52 0 96 20 132 59c35 39 60 93 73 164c6 27 8 55 8 85zM733 426c0 -28 -3 -59 -9 -91 c-21 -109 -67 -194 -139 -256c-71 -61 -160 -92 -264 -92c-106 0 -183 31 -231 92c-34 43 -50 99 -50 165c0 27 3 59 9 91c21 108 67 194 139 256c71 60 160 92 265 92s182 -32 230 -92c34 -44 50 -99 50 -165zM514 415l-25 -131h-224l24 131h225"],120728:[671,0,339,21,318,"318 671l-128 -671h-169l128 671h169"],120729:[671,0,692,21,755,"755 671l-376 -326l284 -345h-199l-221 280l-53 -280h-169l128 671h169l-46 -241l279 241h204"],120730:[671,0,697,-66,622,"622 0h-171l-75 513l-272 -513h-170l371 671h201"],120731:[671,0,900,21,879,"879 671l-128 -671h-160l93 495l-227 -366h-91l-91 366l-94 -495h-160l128 671h208l84 -356l222 356h216"],120732:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-189l-151 465l-88 -465h-160l128 671h189l150 -465l88 465h160"],120733:[671,0,572,27,560,"465 415l-25 -131h-312l25 131h312zM560 671l-25 -131h-405l25 131h405zM456 131l-24 -131h-405l25 131h404"],120734:[683,13,772,36,736,"557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105zM736 414c0 -54 -8 -106 -24 -155 c-16 -48 -40 -92 -71 -130c-38 -48 -83 -83 -135 -107c-52 -23 -112 -35 -180 -35c-88 0 -157 25 -210 74c-54 49 -80 114 -80 195c0 54 8 106 24 154c16 49 40 92 71 132c38 47 82 83 134 106c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194"],120735:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l104 540h-250l-103 -540h-169l128 671h587"],120736:[671,0,662,21,649,"649 489c0 -35 -6 -69 -19 -101c-12 -31 -31 -59 -56 -83c-26 -25 -56 -44 -92 -56c-36 -11 -82 -16 -136 -16h-112l-44 -233h-169l128 671h281c69 0 122 -17 161 -48c39 -32 58 -77 58 -134zM475 470c0 25 -7 43 -22 56s-37 20 -66 20h-92l-36 -188h93c41 0 70 9 92 28 c21 20 31 48 31 84"],120737:[683,13,773,40,733,"733 426c0 -28 -3 -59 -9 -91c-21 -109 -67 -194 -139 -256c-71 -61 -160 -92 -264 -92c-106 0 -183 31 -231 92c-34 43 -50 99 -50 165c0 27 3 59 9 91c21 108 67 194 139 256c71 60 160 92 265 92s182 -32 230 -92c34 -44 50 -99 50 -165zM557 420c0 29 -7 56 -19 79 c-21 39 -58 59 -109 59c-52 0 -96 -20 -132 -59c-20 -23 -37 -51 -50 -84h310v5zM537 284h-321c-1 -11 -1 -23 -1 -35c0 -28 8 -55 20 -78c21 -39 58 -59 109 -59c52 0 96 20 132 59c26 29 47 66 61 113"],120738:[671,0,618,21,605,"605 671l-24 -131h-295l181 -181l-267 -228h311l-24 -131h-466l27 144l250 213l-176 176l27 138h456"],120739:[671,0,612,48,678,"678 671l-25 -131h-218l-103 -540h-169l103 540h-218l25 131h605"],120740:[671,0,649,63,734,"734 671l-324 -391l-53 -280h-169l53 280l-178 391h169l112 -249l195 249h195"],120741:[671,0,774,43,730,"552 367c0 30 -8 53 -25 73c-8 9 -19 16 -31 22l-49 -254c15 5 28 13 40 22c34 28 55 62 63 105c1 11 2 22 2 32zM326 462c-14 -6 -27 -13 -40 -22c-32 -25 -54 -60 -62 -105c-2 -13 -4 -25 -4 -35c0 -30 9 -53 26 -70c8 -9 19 -17 32 -22zM730 391c0 -17 -2 -36 -6 -56 c-16 -84 -58 -149 -127 -197c-49 -33 -108 -55 -176 -65l-14 -73h-169l14 73c-63 9 -115 31 -151 65c-38 36 -58 83 -58 140c0 17 2 37 6 57c16 84 58 149 127 197c50 34 108 56 176 65l14 74h169l-14 -74c65 -9 114 -31 151 -65c39 -36 58 -83 58 -141"],120742:[671,0,684,-51,726,"726 671l-285 -332l161 -339h-172l-107 224l-191 -224h-183l295 344l-156 327h173l101 -211l180 211h184"],120743:[671,0,770,78,787,"787 671l-35 -184c-20 -106 -64 -191 -131 -253c-68 -63 -128 -95 -183 -95l-27 -139h-168l26 139c-54 0 -103 32 -147 94c-30 43 -44 95 -44 159c0 29 3 62 9 95l35 184h168l-29 -158c-9 -46 -13 -79 -13 -100s2 -36 5 -45c15 -45 31 -68 46 -68l71 371h169l-70 -371 c16 0 40 23 72 68c18 24 34 73 47 145l30 158h169"],120744:[683,0,764,-45,726,"726 430c0 -23 -2 -46 -8 -71c-20 -105 -72 -181 -157 -228h135l-26 -131h-300l27 140c12 6 23 14 33 23c61 52 98 116 113 191c3 20 5 43 5 68c0 26 -7 52 -21 77c-20 39 -56 59 -109 59c-51 0 -95 -20 -130 -59c-36 -39 -59 -87 -70 -145c-4 -19 -6 -38 -6 -56 c0 -51 15 -97 45 -135c7 -9 16 -17 26 -23l-27 -140h-301l24 131h135c-51 36 -77 90 -77 161c0 21 2 43 6 67c18 93 63 170 134 232c72 60 160 92 266 92c105 0 182 -32 229 -92c36 -46 54 -100 54 -161"],120745:[661,10,697,-2,686,"686 661l-371 -671h-201l-116 671h688zM447 530h-257l54 -382"],120746:[514,11,622,38,627,"627 503l-135 -259v-69c-1 -49 8 -74 27 -74h36l-18 -101h-45c-47 0 -80 13 -99 38c-4 5 -7 10 -8 13c-17 -19 -34 -34 -49 -45c-16 -12 -57 -17 -123 -17c-80 0 -132 23 -154 68c-15 27 -21 58 -21 93s4 71 11 108c16 88 45 150 84 185c53 48 119 71 201 71 c66 0 110 -19 131 -60l26 49h136zM369 338c0 46 -19 68 -57 69c-20 0 -40 -13 -62 -39c-20 -26 -37 -65 -46 -118c-5 -26 -8 -49 -8 -68s3 -35 8 -47c10 -24 27 -36 49 -36c23 0 44 22 67 68l48 98"],120747:[711,191,648,-11,593,"437 531c0 41 -20 62 -60 62c-32 0 -56 -12 -72 -37c-16 -26 -29 -62 -38 -110l-37 -195c-3 -19 -5 -38 -5 -58c0 -19 3 -37 11 -51c13 -26 36 -38 71 -38c37 0 65 10 83 30c18 21 29 37 31 49c2 9 3 18 3 27c0 30 -12 56 -35 76c-17 13 -51 19 -102 20l20 103 c49 8 78 17 87 28c23 26 37 48 40 66c2 10 3 19 3 28zM593 228c0 -71 -29 -131 -87 -182c-44 -40 -99 -59 -164 -59c-66 0 -115 29 -146 86l-50 -264h-157l120 629c15 84 47 147 96 190c40 35 77 58 112 68c34 11 62 15 84 15l41 -1c57 -9 100 -34 127 -72 c11 -17 17 -36 17 -58s-2 -44 -6 -63c-5 -27 -19 -55 -42 -82c-23 -28 -50 -43 -79 -46c40 -12 74 -31 98 -59c23 -26 36 -60 36 -102"],120748:[503,191,614,66,673,"673 503l-297 -503l-36 -191h-158l36 191l-65 338c-5 26 -12 42 -20 47c-14 8 -27 12 -36 12h-31l20 106h72c20 0 50 -11 91 -33c17 -10 31 -49 44 -118l34 -194l187 345h159"],120749:[707,13,625,16,572,"572 674l-21 -106c-31 21 -94 31 -188 31c-49 0 -77 -15 -82 -43v-7c0 -25 30 -42 91 -51c132 -21 197 -84 197 -188c0 -18 -2 -39 -6 -61c-15 -81 -52 -145 -109 -192c-56 -47 -127 -70 -210 -70c-85 0 -147 23 -186 70c-29 34 -42 76 -42 128c0 93 37 170 110 232 c18 14 37 27 57 37c-31 19 -46 46 -46 81c0 8 0 17 2 25c18 98 106 147 259 147c79 0 136 -11 174 -33zM405 300c0 18 -7 35 -17 50c-17 23 -39 35 -68 38c-12 2 -25 4 -37 8c-17 -8 -33 -19 -48 -35c-25 -27 -41 -63 -50 -111c-3 -18 -5 -37 -5 -56s4 -38 12 -53 c16 -27 39 -40 72 -40c34 0 62 14 87 40c24 27 41 63 49 108c3 15 5 32 5 51"],120750:[515,13,507,27,471,"471 494l-21 -108c-16 9 -36 15 -60 20c-25 4 -48 7 -70 7s-43 -5 -61 -16c-21 -12 -31 -24 -31 -37c0 -14 6 -24 19 -33c12 -9 36 -13 70 -13h55l-20 -101h-51c-38 0 -68 -6 -89 -17c-25 -14 -37 -31 -37 -52c0 -14 8 -26 23 -37s37 -17 66 -17c56 0 109 12 159 35 l-22 -113c-55 -17 -111 -25 -166 -25c-139 0 -208 42 -208 123c0 47 15 86 47 115c22 22 52 37 90 46c-52 13 -79 42 -79 87c0 8 1 16 3 26c8 45 32 78 70 99s91 32 160 32c51 0 101 -7 153 -21"],120751:[699,191,530,32,567,"567 699l-21 -115c-205 -88 -322 -208 -352 -359c-2 -8 -3 -15 -3 -23c0 -56 47 -85 140 -87c37 -1 65 -16 85 -44c16 -19 22 -44 22 -73c0 -13 -1 -26 -4 -40c-9 -47 -29 -84 -59 -110c-31 -26 -71 -39 -120 -39l20 101c21 0 35 4 44 13c11 12 17 23 17 35 c0 11 -3 21 -9 29s-18 13 -35 13c-174 0 -260 57 -260 173c0 17 2 34 5 53c27 144 143 263 347 358h-270l21 115h432"],120752:[515,191,649,50,610,"603 306l-95 -497h-158l46 241l35 185c8 43 13 72 14 90c2 16 0 28 -3 36c-4 10 -10 19 -20 24c-9 6 -21 9 -35 9c-33 0 -61 -13 -84 -39c-24 -26 -40 -62 -49 -108l-47 -247h-157l95 503h158l-15 -73c30 29 59 50 89 64c29 14 60 21 92 21c57 0 97 -17 119 -53 c23 -36 28 -88 15 -156"],120753:[707,10,624,28,596,"409 299h-212c-4 -29 -7 -53 -7 -75c0 -23 4 -41 9 -54c19 -44 41 -66 67 -66s56 22 91 66c21 26 38 69 52 129zM434 474c0 20 -3 39 -8 56c-15 44 -36 65 -67 65c-30 0 -60 -21 -91 -65c-20 -30 -37 -68 -48 -116h210c3 19 4 40 4 60zM596 483c0 -45 -5 -91 -14 -138 c-20 -109 -58 -196 -112 -259c-55 -65 -130 -96 -226 -96c-95 0 -158 31 -189 96c-18 36 -27 79 -27 124s4 91 13 135c20 110 58 198 112 263c53 65 130 99 227 99c98 0 162 -34 191 -99c16 -38 25 -79 25 -125"],120754:[503,17,362,42,286,"286 78l-16 -84c-20 -8 -61 -11 -123 -11c-20 0 -38 2 -56 8c-32 10 -49 32 -49 65c0 12 2 29 6 49l76 398h157l-64 -340c-5 -22 -7 -39 -7 -50s1 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15c17 0 30 0 40 2"],120755:[503,0,645,31,614,"614 503l-222 -177l153 -326h-187l-102 217l-31 -24l-37 -193h-157l95 503h158l-28 -144l184 144h174"],120756:[699,0,575,-44,472,"472 0h-158l-48 264l-153 -264h-157l277 458l-12 76c-4 23 -11 38 -20 47c-9 8 -28 12 -55 12h-50l20 106h91c53 0 92 -11 115 -33c25 -24 43 -63 52 -118"],120757:[503,192,665,-27,600,"600 503l-64 -336l-2 -18c0 -5 -1 -10 -1 -14c0 -8 2 -15 6 -19s10 -7 18 -7c5 0 11 1 16 3c6 2 12 4 17 8l-21 -113c-17 -7 -33 -12 -47 -15s-28 -5 -41 -5c-27 0 -46 6 -61 17c-14 12 -25 29 -30 54c-18 -24 -38 -41 -61 -53c-22 -12 -46 -18 -72 -18 c-21 0 -39 4 -53 10c-13 8 -23 19 -29 32l-43 -221h-159l132 695h159l-56 -292c-2 -7 -3 -13 -3 -19c-1 -5 -1 -12 -1 -16c0 -22 7 -39 19 -51c13 -11 31 -17 55 -17c30 0 54 8 71 25c18 17 30 43 37 78l56 292h158"],120758:[503,0,622,68,594,"594 354c0 -12 0 -23 -3 -33c-11 -59 -42 -114 -91 -166c-65 -69 -119 -120 -161 -155h-173l-98 503h157l60 -371c107 85 160 167 160 247c0 59 -13 100 -41 124h121c46 -22 69 -72 69 -149"],120759:[699,191,530,26,567,"567 699l-22 -115c-173 0 -259 -35 -259 -104c0 -48 54 -72 161 -71l-20 -103c-145 1 -225 -37 -239 -113c-1 -4 -2 -8 -2 -13c0 -43 49 -65 145 -65c35 0 64 -15 86 -44c14 -19 20 -44 20 -73c0 -13 -1 -26 -3 -40c-9 -47 -29 -84 -60 -110c-30 -26 -71 -39 -119 -39 l19 101c21 0 35 4 46 15c10 11 16 21 16 33c0 11 -4 21 -9 29c-7 8 -18 13 -36 13c-176 0 -265 52 -265 154c0 12 2 25 4 39c20 107 91 172 213 196c-69 2 -103 28 -103 78c0 9 1 18 3 27c9 47 49 77 122 90h-152l22 115h432"],120760:[515,13,625,36,589,"425 304c0 31 -7 55 -22 71c-14 17 -35 25 -62 25c-40 0 -75 -18 -101 -56s-39 -86 -39 -144c0 -33 7 -56 21 -73c15 -17 35 -25 62 -25c41 0 75 19 101 57s40 86 40 145zM589 303c0 -38 -6 -75 -19 -111c-14 -36 -33 -69 -58 -98c-30 -36 -65 -62 -106 -80 s-86 -27 -136 -27c-73 0 -130 19 -172 57c-40 38 -62 90 -62 156c0 37 6 74 21 110c13 36 32 69 57 99c30 34 64 61 105 80c41 17 85 26 135 26c73 0 131 -18 172 -57c42 -38 63 -90 63 -155"],120761:[503,17,720,73,716,"716 503l-22 -115h-86l-44 -225c-3 -22 -6 -39 -6 -50s2 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15c17 0 31 0 40 2l-17 -84c-18 -8 -60 -11 -122 -11c-20 0 -38 2 -57 8c-31 10 -47 32 -47 65c0 12 1 29 5 49l54 283h-134l-74 -388h-157l73 388h-85l22 115h621"],120762:[517,191,646,9,630,"630 330c0 -24 -3 -49 -9 -79c-14 -78 -46 -141 -95 -190c-47 -49 -103 -74 -167 -74s-112 29 -142 86l-51 -264h-157l83 434c16 84 48 146 98 187c49 40 93 65 130 73c39 9 70 14 93 14s40 -1 51 -2c56 -4 101 -29 135 -74c20 -27 31 -64 31 -111zM464 305 c0 62 -27 93 -81 93c-34 0 -62 -13 -84 -37c-24 -26 -39 -62 -49 -110c-3 -19 -5 -38 -5 -58c0 -19 4 -37 11 -51c14 -26 37 -38 72 -38c33 0 61 12 83 38c23 25 39 61 48 109c4 19 5 38 5 54"],120763:[515,191,538,55,541,"541 488l-25 -132c-37 29 -78 44 -122 44c-45 0 -82 -13 -111 -38c-30 -27 -49 -64 -58 -111c-3 -15 -4 -27 -4 -39c0 -59 36 -92 108 -97c41 -2 72 -17 92 -45c15 -19 21 -43 21 -72c0 -13 -1 -26 -4 -40c-9 -47 -28 -84 -59 -110s-71 -39 -120 -39l20 101 c20 0 34 4 43 13c12 12 18 23 18 35c0 11 -3 21 -10 29c-5 8 -17 13 -34 13c-98 0 -162 18 -194 53c-32 36 -47 81 -47 134c0 20 2 41 6 64c16 83 53 148 113 194c58 47 132 70 221 70c51 0 99 -9 146 -27"],120764:[503,13,704,37,707,"426 305c0 63 -28 95 -84 95c-34 0 -63 -13 -86 -38c-24 -25 -39 -63 -48 -111c-5 -19 -6 -38 -6 -53c0 -64 28 -96 83 -96c35 0 64 13 88 38c22 26 38 63 47 111c4 19 6 38 6 54zM707 503l-22 -115h-104c7 -21 10 -43 10 -67c0 -23 -2 -46 -6 -70 c-16 -83 -52 -147 -109 -194s-127 -70 -211 -70c-86 0 -148 23 -187 70c-28 33 -41 75 -41 127c0 21 2 43 6 67c16 83 52 147 109 194c47 39 117 58 211 58h344"],120765:[503,17,576,52,605,"605 503l-21 -115h-187l-44 -225c-4 -22 -6 -39 -6 -50s1 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15s30 0 40 2l-16 -84c-20 -8 -61 -11 -123 -11c-20 0 -39 2 -57 8c-32 10 -48 32 -48 65c0 12 2 29 6 49l54 283h-187l22 115h531"],120766:[503,9,616,54,586,"586 344c0 -17 -3 -37 -6 -57c-18 -96 -51 -168 -99 -219c-47 -51 -123 -77 -225 -77c-86 0 -141 11 -165 34s-37 52 -37 91c0 14 2 29 5 45l65 342h158l-67 -348c-2 -7 -2 -15 -2 -24c0 -10 4 -18 11 -26c7 -9 27 -13 59 -13c30 0 63 20 98 61c17 19 31 63 45 134 c7 34 10 58 10 72c0 70 -13 118 -37 144h120c29 -28 49 -66 61 -114c4 -14 6 -28 6 -45"],120767:[508,191,714,76,684,"684 324c0 -22 -1 -46 -7 -73c-28 -148 -117 -232 -266 -251l-36 -191h-157l36 191c-119 16 -178 76 -178 183c0 21 3 43 7 68c16 83 52 147 109 194c47 39 95 58 144 58l-19 -103c-7 0 -20 -14 -37 -38c-17 -26 -28 -53 -33 -81c-6 -30 -9 -52 -9 -69 c0 -43 13 -76 38 -97l34 176c27 144 99 217 216 217c44 0 84 -19 118 -58c27 -31 40 -74 40 -126zM532 339c0 33 -7 49 -21 49c-17 0 -33 -32 -44 -97l-35 -176c45 29 75 80 90 153c7 28 10 52 10 71"],120768:[503,191,571,-48,619,"619 503l-254 -352l35 -177c6 -24 12 -39 21 -48c9 -8 21 -12 37 -12h49l-20 -105h-73c-53 0 -92 11 -116 33c-23 23 -40 61 -52 118l-4 20l-124 -171h-166l254 351l-36 178c-5 24 -12 41 -22 48c-9 8 -21 11 -35 11h-49l20 106h91c38 0 69 -10 95 -31 c25 -21 43 -62 55 -120l4 -21l123 172h167"],120769:[503,191,721,79,725,"725 503l-45 -239c-30 -156 -120 -245 -268 -264l-37 -191h-157l37 191c-117 16 -176 78 -176 189c0 23 3 47 8 75l45 239h158l-45 -235c-4 -21 -6 -39 -6 -56c0 -43 13 -76 38 -97l74 388h156l-73 -388c45 30 76 81 90 153l45 235h156"],120770:[503,12,789,33,754,"754 317c0 -21 -1 -42 -6 -62c-33 -179 -115 -267 -243 -267c-90 0 -135 38 -135 113v16c-27 -86 -87 -129 -183 -129c-103 0 -154 55 -154 167c0 30 4 63 11 100c14 77 58 160 133 248h135c-51 -71 -86 -152 -104 -246c-6 -28 -9 -53 -9 -72c0 -47 15 -70 45 -70 c32 0 61 69 86 205h157c-12 -61 -18 -111 -18 -148c0 -38 9 -57 27 -57c42 0 71 48 89 142c8 39 11 80 11 122c0 41 -7 83 -21 124h135c29 -65 44 -127 44 -186"],120771:[620,13,494,29,466,"466 369c0 -34 -4 -71 -12 -110c-21 -98 -59 -170 -114 -218c-43 -35 -89 -54 -136 -54c-50 0 -90 13 -121 41c-36 33 -54 77 -54 132c0 61 16 115 49 164c31 47 78 70 140 70c32 0 64 -10 94 -31c11 -8 26 -24 42 -48c3 19 4 39 4 61c0 33 -5 59 -14 77 c-28 50 -67 76 -115 76c-25 0 -55 -8 -93 -24v99c43 11 80 16 111 16c89 0 153 -39 192 -117c18 -35 27 -80 27 -134zM328 209c-25 51 -56 77 -97 77c-38 0 -64 -21 -79 -62c-10 -27 -15 -52 -15 -75c0 -22 6 -40 18 -53c12 -14 29 -21 49 -21c18 0 33 5 48 16 c18 13 34 32 50 56c10 20 19 40 26 62"],120772:[515,13,590,59,548,"548 495l-22 -114c-5 3 -16 7 -34 13c-35 9 -68 14 -99 14c-42 0 -76 -9 -102 -28s-44 -46 -54 -79h274l-19 -99l-274 -1c-3 -34 5 -60 25 -79c19 -19 49 -28 90 -28c34 0 69 4 104 15c24 6 38 12 40 15l-22 -118l-43 -8c-40 -7 -78 -11 -114 -11c-89 0 -153 23 -195 70 c-40 46 -52 110 -37 194c16 84 53 148 111 194c58 47 132 70 221 70c39 0 75 -3 110 -11c26 -5 40 -9 40 -9"],120773:[707,10,600,31,571,"429 508c-16 58 -35 87 -58 87c-47 0 -76 -26 -87 -80c-9 -47 -3 -75 19 -85c45 -22 85 -27 122 -16c9 38 10 69 4 94zM554 348c-25 -116 -62 -204 -111 -262c-52 -65 -121 -96 -209 -96c-82 0 -140 31 -175 96c-31 57 -36 136 -14 238h147c-14 -87 -13 -145 5 -175 c17 -30 37 -45 58 -45c33 1 62 20 86 59c30 48 49 94 57 137c-61 -4 -116 5 -165 24c-81 32 -113 98 -94 199c23 120 107 181 253 184c79 0 132 -32 159 -96c26 -61 27 -148 3 -263"],120774:[504,6,672,16,654,"652 419c-1 -12 -14 -35 -38 -68c-17 -24 -58 -59 -121 -104c-24 -38 -33 -80 -26 -123c3 -18 19 -27 49 -27c17 0 41 16 74 48l-25 -130c-25 -18 -58 -24 -94 -21c-105 11 -154 52 -148 123c4 41 10 68 18 77l-72 -36c-53 -117 -121 -171 -203 -164c-41 4 -56 33 -47 85 c2 12 15 35 38 68c18 24 58 59 121 104c24 38 33 79 27 123c-3 18 -19 27 -49 27c-18 0 -42 -16 -75 -49l25 131c26 17 58 24 95 20c104 -10 153 -51 147 -122c-4 -42 -10 -68 -18 -77l72 35c53 117 121 172 204 164c40 -3 55 -32 46 -84"],120775:[699,191,728,52,668,"503 251c8 44 4 85 -15 119c-8 14 -15 20 -24 19l-51 -269l31 20c29 19 49 57 59 111zM661 251c-16 -80 -53 -145 -111 -194c-43 -36 -97 -58 -161 -68l-35 -180h-157l35 180c-60 10 -106 32 -136 68c-40 49 -53 114 -37 194c15 77 47 142 97 194c36 37 95 60 175 67 l36 187h157l-36 -187c78 -7 127 -30 149 -67c31 -52 39 -117 24 -194zM308 389c-8 1 -18 -5 -31 -19c-31 -34 -52 -75 -60 -119c-10 -54 -6 -92 16 -111l23 -20"],120776:[516,199,649,43,633,"625 251c-14 -78 -46 -141 -94 -190s-103 -74 -163 -74c-34 0 -64 7 -87 21c-24 14 -44 35 -60 65l-14 -73c-11 -57 1 -88 35 -93h278l-21 -106h-277c-140 0 -198 66 -173 197l47 245c16 84 50 147 102 190c46 38 88 61 126 70c51 12 99 16 144 12c57 -4 102 -29 136 -74 c30 -42 38 -105 21 -190zM463 251c9 48 8 85 -6 110c-13 24 -36 37 -69 37c-34 0 -62 -13 -85 -37c-23 -26 -39 -62 -48 -110s-7 -84 6 -109c13 -26 37 -38 70 -38c34 0 62 12 85 38c22 25 38 61 47 109"],120777:[503,12,783,33,811,"811 503l-21 -115h-42c4 -24 6 -48 6 -70s-1 -43 -6 -63c-33 -179 -115 -267 -243 -267c-90 0 -135 38 -135 113v16c-27 -86 -87 -129 -183 -129c-103 0 -154 55 -154 167c0 83 21 161 63 233h-45l22 115h738zM596 347c0 21 0 35 -1 41h-348c-17 -41 -30 -81 -37 -118 s-11 -66 -11 -85c0 -47 15 -70 45 -70c32 0 61 69 86 205h157c-12 -61 -18 -111 -18 -148c0 -38 9 -57 27 -57c42 0 71 48 89 142c8 39 11 69 11 90"],120802:[683,13,586,66,520,"430 335c0 92 -11 161 -34 207s-57 69 -103 69s-80 -23 -104 -69c-22 -46 -34 -115 -34 -207s12 -161 34 -207c24 -46 58 -69 104 -69s80 23 103 69s34 115 34 207zM520 335c0 -113 -20 -200 -59 -259s-95 -89 -168 -89c-74 0 -130 30 -169 89s-58 146 -58 259 s19 200 58 259s95 89 169 89c73 0 129 -30 168 -89s59 -146 59 -259"],120803:[671,0,593,110,501,"501 0h-378v76h144v512l-157 -32v82l157 33h89v-595h145v-76"],120804:[683,0,590,73,490,"490 0h-417v76l139 144c57 60 94 98 108 116c29 33 49 61 60 83c12 23 17 45 17 67c0 35 -13 64 -36 87c-25 22 -57 33 -96 33c-28 0 -57 -4 -89 -14c-30 -11 -63 -25 -99 -46v92c36 15 70 26 100 34c32 7 60 11 86 11c68 0 122 -18 163 -52c40 -35 60 -82 60 -140 c0 -27 -5 -53 -14 -78c-11 -25 -29 -53 -56 -87l-70 -76l-166 -174h310v-76"],120805:[683,13,588,76,508,"508 195c0 -66 -23 -118 -67 -154s-108 -54 -190 -54c-27 0 -55 3 -84 8c-30 6 -60 14 -91 25v88c25 -15 51 -26 81 -33c30 -8 59 -12 92 -12c56 0 98 12 127 34c29 23 44 56 44 98c0 40 -14 71 -41 92c-27 23 -65 34 -113 34h-77v75h80c44 0 77 9 100 26 c24 19 35 44 35 78c0 35 -11 60 -36 79c-23 18 -58 27 -102 27c-24 0 -51 -2 -78 -8c-28 -5 -59 -14 -92 -25v81c34 9 65 17 94 21c30 6 58 8 84 8c67 0 121 -16 160 -47c39 -32 59 -74 59 -127c0 -37 -11 -68 -32 -94s-50 -43 -88 -53c42 -10 76 -29 100 -58 c23 -30 35 -66 35 -109"],120806:[671,0,583,49,527,"345 234v358l-224 -358h224zM527 158h-94v-158h-88v158h-296v88l273 425h111v-437h94v-76"],120807:[671,13,589,77,502,"502 215c0 -72 -23 -129 -66 -168c-44 -40 -106 -60 -186 -60c-28 0 -56 2 -84 7c-29 5 -58 12 -89 22v91c26 -15 54 -26 82 -32c28 -8 57 -12 89 -12c50 0 91 13 121 41c29 28 44 64 44 111s-15 84 -44 111c-30 27 -71 41 -121 41c-23 0 -48 -3 -71 -8 c-24 -6 -48 -14 -72 -25v337h348v-77h-267v-164c12 4 26 8 39 11c12 1 26 2 38 2c74 0 132 -21 175 -61c42 -41 64 -97 64 -167"],120808:[683,13,586,70,523,"434 215c0 49 -12 87 -35 114c-24 29 -55 43 -95 43s-71 -14 -95 -43c-23 -27 -35 -65 -35 -114c0 -48 12 -86 35 -115c24 -27 55 -41 95 -41s72 14 95 41c23 29 35 67 35 115zM523 215c0 -69 -20 -124 -60 -165c-40 -43 -92 -63 -159 -63c-76 0 -134 30 -174 89 s-60 146 -60 259c0 106 24 190 74 254c49 62 115 94 198 94c22 0 45 -2 67 -7c23 -4 47 -11 71 -20v-83c-22 11 -45 19 -67 25c-23 6 -45 8 -68 8c-58 0 -103 -20 -134 -60c-31 -41 -48 -102 -53 -184c17 26 39 46 65 60c26 15 55 21 86 21c66 0 118 -20 157 -61 c38 -41 57 -96 57 -167"],120809:[671,0,589,82,504,"504 632l-238 -632h-93l224 594h-315v77h422v-39"],120810:[683,13,586,68,518,"429 189c0 40 -12 72 -36 95c-24 22 -58 34 -100 34s-76 -12 -100 -34c-23 -23 -36 -55 -36 -95c0 -41 13 -73 36 -95c24 -23 58 -35 100 -35s76 12 100 35s36 55 36 95zM518 189c0 -66 -20 -115 -59 -150c-38 -34 -94 -52 -166 -52c-73 0 -128 18 -167 52 c-39 35 -58 84 -58 150c0 42 12 79 36 108c24 30 58 50 100 60c-38 9 -68 28 -89 54c-21 27 -32 60 -32 98c0 53 18 96 56 127c37 31 89 47 154 47c66 0 116 -16 154 -47c37 -31 56 -74 56 -127c0 -38 -11 -71 -32 -98c-21 -26 -51 -45 -89 -54c42 -10 76 -30 100 -60 c24 -29 36 -66 36 -108zM414 500c0 35 -10 62 -32 81c-21 20 -51 30 -89 30c-39 0 -68 -10 -89 -30c-22 -19 -33 -46 -33 -81c0 -34 11 -61 33 -80c21 -20 50 -30 89 -30c38 0 68 10 89 30c22 19 32 46 32 80"],120811:[683,13,586,63,516,"516 335c0 -106 -25 -191 -74 -253c-49 -64 -115 -95 -198 -95c-23 0 -45 2 -68 7c-22 4 -46 11 -71 20v83c23 -11 45 -20 68 -25c22 -6 45 -9 67 -9c59 0 104 21 134 61c31 40 49 101 53 183c-17 -25 -38 -45 -64 -59s-55 -21 -87 -21c-65 0 -118 20 -155 61 c-39 40 -58 96 -58 166c0 69 20 125 59 166c41 42 93 63 160 63c76 0 134 -30 173 -89c41 -59 61 -146 61 -259zM411 454c0 48 -11 87 -35 115c-22 28 -54 42 -94 42s-71 -14 -95 -42c-23 -28 -35 -67 -35 -115s12 -86 35 -114c24 -28 55 -42 95 -42s72 14 94 42 c24 28 35 66 35 114"],120812:[683,13,635,48,588,"419 336c0 84 -8 143 -23 177c-16 34 -41 52 -78 52c-36 0 -62 -18 -77 -52c-16 -34 -24 -93 -24 -177c0 -85 8 -145 24 -180c15 -34 41 -51 77 -51s62 17 77 51c16 35 24 95 24 180zM588 335c0 -111 -23 -197 -70 -258c-47 -60 -114 -90 -200 -90s-153 30 -200 90 c-47 61 -70 147 -70 258s23 197 70 257s114 91 200 91s153 -31 200 -91s70 -146 70 -257"],120813:[671,0,644,113,576,"576 0h-459v120h149v433l-153 -32v117l152 33h161v-551h150v-120"],120814:[683,0,642,79,556,"556 0h-477v127l239 216c22 20 38 40 48 58c10 19 15 39 15 59c0 31 -10 57 -30 76c-22 20 -49 29 -83 29c-26 0 -55 -7 -86 -18c-32 -11 -65 -28 -101 -51v147c38 13 75 23 113 30c37 6 74 10 109 10c79 0 140 -18 183 -53c44 -36 65 -84 65 -148c0 -37 -9 -71 -27 -102 c-18 -32 -57 -74 -117 -127l-140 -126h289v-127"],120815:[683,13,640,67,561,"561 190c0 -66 -25 -116 -75 -151c-49 -34 -122 -52 -217 -52c-35 0 -68 3 -101 8c-34 6 -68 14 -101 25v134c31 -17 63 -29 94 -37s62 -12 92 -12c45 0 79 8 104 24c23 15 35 38 35 68s-12 53 -36 69c-25 16 -61 24 -109 24h-68v111h72c42 0 74 7 94 20 c21 14 32 35 32 63c0 26 -10 46 -31 60c-20 14 -49 21 -86 21c-27 0 -54 -4 -82 -9c-27 -7 -55 -17 -83 -29v127c33 9 66 17 99 21c33 6 66 8 97 8c86 0 149 -14 191 -44c43 -27 64 -70 64 -128c0 -39 -10 -71 -31 -97c-20 -25 -49 -42 -89 -52c44 -12 77 -33 101 -61 c23 -30 34 -66 34 -111"],120816:[671,0,634,45,589,"336 247v281l-186 -281h186zM589 122h-93v-122h-160v122h-291v148l263 401h188v-424h93v-125"],120817:[671,13,640,77,571,"571 219c0 -73 -24 -130 -73 -170c-48 -42 -115 -62 -201 -62c-38 0 -75 4 -111 11c-37 8 -73 19 -109 33v136c36 -21 69 -36 102 -46c32 -11 62 -16 91 -16c40 0 73 10 96 30c24 20 36 49 36 84s-12 63 -36 84c-23 20 -56 30 -96 30c-25 0 -51 -4 -78 -9 c-28 -8 -57 -18 -89 -31v378h420v-127h-285v-104c13 3 26 6 39 8c12 2 27 3 40 3c80 0 142 -20 187 -61s67 -98 67 -171"],120818:[682,13,637,62,584,"421 213c0 39 -7 69 -22 89c-15 19 -37 29 -67 29s-52 -10 -67 -29c-15 -20 -22 -50 -22 -89s7 -69 22 -88s37 -29 67 -29s52 10 67 29s22 49 22 88zM584 224c0 -71 -23 -128 -69 -172s-107 -65 -185 -65c-85 0 -151 30 -198 88c-47 59 -70 142 -70 251 c0 111 27 197 82 261c55 63 129 95 225 95c30 0 59 -2 87 -8c29 -4 57 -12 85 -21v-124c-28 14 -54 24 -79 29c-25 8 -48 11 -72 11c-50 0 -90 -14 -117 -44c-28 -27 -45 -71 -50 -127c20 15 41 26 63 33c23 8 47 12 74 12c67 0 121 -21 162 -60c41 -41 62 -93 62 -159"],120819:[671,0,640,67,561,"561 573l-256 -573h-164l242 544h-316v127h494v-98"],120820:[683,13,638,61,577,"416 198c0 33 -8 58 -25 76c-16 17 -40 26 -72 26c-31 0 -56 -9 -73 -27c-17 -17 -25 -43 -25 -75c0 -33 8 -59 25 -76c17 -18 42 -26 73 -26c32 0 56 8 72 26c17 18 25 43 25 76zM577 189c0 -67 -22 -117 -65 -151s-108 -51 -193 -51s-149 17 -192 51 c-44 34 -66 84 -66 151c0 43 12 79 34 106c23 30 57 50 101 62c-40 12 -70 31 -90 57c-21 26 -31 57 -31 95c0 57 21 100 62 129c42 30 102 45 182 45s140 -15 181 -45c42 -29 62 -72 62 -129c0 -38 -10 -69 -30 -95s-51 -45 -90 -57c44 -12 78 -32 100 -62 c23 -27 35 -63 35 -106zM402 491c0 27 -7 47 -22 62c-14 14 -35 21 -61 21c-27 0 -47 -7 -62 -21c-14 -15 -21 -35 -21 -62c0 -26 7 -47 21 -61c15 -14 35 -22 62 -22c26 0 47 8 61 22c15 14 22 35 22 61"],120821:[682,13,637,52,574,"574 343c0 -111 -27 -198 -82 -261c-56 -63 -130 -95 -226 -95c-30 0 -60 2 -88 7s-56 12 -83 21v124c27 -13 53 -23 78 -30c24 -6 48 -9 72 -9c51 0 90 15 118 43c28 29 45 71 50 127c-20 -14 -42 -25 -64 -34c-23 -7 -47 -11 -73 -11c-67 0 -121 21 -163 61 c-40 40 -61 92 -61 157c0 73 22 130 68 173c46 45 108 66 185 66c85 0 151 -30 199 -89c47 -58 70 -142 70 -250zM393 455c0 40 -7 68 -22 89c-15 19 -37 29 -67 29s-52 -10 -67 -29c-15 -21 -22 -49 -22 -89c0 -38 7 -69 22 -88s37 -29 67 -29s52 10 67 29s22 50 22 88"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/SansSerif/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Script={directory:"Script/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Script",id:"GYREPAGELLASCRIPT",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8458:[398,398,508,-62,562,"299 -36c-173 -97 -338 -114 -338 -221c0 -26 43 -117 176 -117c31 0 98 3 115 93zM562 215c-51 -85 -111 -147 -173 -194l-54 -273c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-144 0 -199 99 -199 141c0 124 182 137 365 243l17 86c-35 -47 -85 -80 -137 -80 c-104 0 -160 73 -160 164c0 126 111 242 237 242c48 0 85 -22 114 -53l4 -3c13 0 35 48 61 48h21l-66 -344c56 44 109 101 153 176zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-81 0 -161 -110 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c60 0 124 52 151 127"],8459:[798,18,790,55,844,"233 267c-98 -47 -163 -124 -163 -220c0 -26 12 -40 30 -40c25 0 60 27 89 84c11 22 22 68 44 176zM844 215l-37 -72c-48 -94 -104 -151 -176 -151c-68 0 -89 61 -89 122c0 30 4 46 47 267l-270 -83c-32 -163 -42 -206 -63 -233c-34 -55 -90 -83 -134 -83 c-37 0 -67 21 -67 65c0 104 74 192 183 244l58 297c6 28 10 53 10 76c0 51 -17 89 -59 121l10 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -10 -1 -19 -3 -26l-45 -236l270 82c42 209 63 303 85 332c24 34 57 42 72 42c16 0 68 -8 68 -99c0 -102 -56 -218 -147 -270 c-30 -156 -58 -297 -58 -349c0 -31 7 -45 30 -45c29 0 94 25 149 131l36 74zM803 686c0 62 -28 78 -44 78c-22 0 -45 -124 -82 -326c82 51 126 154 126 248"],8464:[787,8,577,75,647,"647 722c0 -69 -52 -91 -93 -91c-12 0 -25 2 -39 6c-17 -47 -25 -168 -90 -507c-5 -26 -15 -49 -28 -68c5 -1 9 -1 14 -1c93 0 165 83 205 161l15 -7c-34 -68 -119 -169 -220 -169c-9 0 -17 1 -26 2c-35 -38 -87 -56 -138 -56c-87 0 -172 52 -172 138 c0 73 75 151 110 169l6 -13c-34 -17 -100 -92 -100 -156c0 -61 62 -112 127 -112c36 0 71 15 97 50c-15 0 -16 9 -16 14c0 8 7 14 14 14c0 0 4 0 16 -6c9 18 17 39 22 65c57 290 68 453 98 509c-71 34 -150 82 -207 82c-65 0 -91 -18 -137 -108l-14 7c47 93 78 125 151 125 c65 0 148 -52 220 -86c49 70 100 103 136 103c30 0 49 -23 49 -65zM632 722c0 27 -7 45 -20 45c-17 0 -46 -31 -88 -109c10 -3 21 -4 30 -4c32 0 78 8 78 68"],8466:[755,8,789,52,842,"842 215l-36 -72c-48 -94 -103 -151 -175 -151c-114 0 -192 76 -262 128c-58 -82 -166 -128 -239 -128c-45 0 -78 18 -78 55c0 113 161 147 233 147c15 0 28 -4 37 -5c15 50 33 153 88 430c18 95 100 136 178 136c87 0 171 -50 171 -136c0 -73 -74 -152 -109 -170l-6 14 c33 17 100 92 100 156c0 61 -63 112 -128 112c-56 0 -113 -39 -132 -138c-47 -241 -68 -363 -91 -427c101 -48 162 -148 262 -148c34 0 93 47 135 130l38 74zM311 156c-18 8 -42 12 -65 12c-82 0 -178 -48 -178 -121c0 -22 20 -35 50 -35c121 0 193 144 193 144"],8475:[764,8,905,55,958,"958 215l-31 -62c-53 -104 -77 -161 -150 -161c-127 0 -218 242 -293 343c-6 6 -7 11 -7 16c0 9 12 35 56 42c9 -11 26 -42 68 -42c152 0 163 155 163 207c0 87 -66 167 -182 167c-41 0 -89 -9 -144 -33c35 -54 44 -110 44 -143c0 -9 0 -17 -1 -22 c-6 -55 -6 -38 -75 -394c-19 -95 -102 -141 -180 -141c-87 0 -171 52 -171 138c0 73 74 151 109 169l8 -13c-34 -17 -102 -92 -102 -156c0 -61 64 -112 129 -112c56 0 112 38 131 137l78 399c5 28 9 53 9 77c0 16 -2 32 -6 46c-100 -58 -151 -161 -151 -251 c0 -50 16 -97 49 -130l-11 -10c-35 35 -54 86 -54 140c0 97 55 206 162 270c-9 20 -25 39 -47 55l10 13c24 -18 43 -37 59 -57c60 30 115 42 166 42c147 0 248 -103 248 -202c0 -101 -98 -219 -241 -219h-20c77 -128 124 -312 195 -312c65 0 87 48 137 144l31 62"],8492:[764,8,887,47,940,"636 406c-24 9 -52 15 -85 15c-65 0 -93 -10 -93 -21c0 -23 48 -26 85 -26c34 0 67 12 93 32zM764 183c0 33 -10 143 -91 202c-36 -21 -80 -34 -130 -34c-52 0 -101 16 -101 49c0 21 38 45 109 45c38 0 73 -8 106 -20c36 38 58 91 58 143c0 78 -48 165 -172 165 c-57 0 -107 -14 -152 -36c39 -56 48 -115 48 -150c0 -7 0 -15 -1 -20l-58 -301c-6 -26 -13 -50 -22 -71c79 -51 144 -139 232 -139c48 0 93 14 124 43c0 0 -20 3 -20 15c0 8 7 14 15 14c5 0 14 -6 23 -10c21 27 32 62 32 105zM940 215c-33 -67 -70 -158 -166 -162 c-47 -39 -112 -61 -184 -61c-102 0 -175 86 -245 138c-60 -90 -160 -138 -228 -138c-40 0 -70 18 -70 55c0 52 53 144 203 144c14 0 28 -1 41 -5c4 13 7 27 11 43l65 325c5 27 9 52 9 74c0 21 -4 39 -9 56c-95 -60 -150 -164 -150 -258c0 -50 14 -96 48 -130l-10 -10 c-37 36 -53 87 -53 140c0 101 57 211 157 276c-9 18 -24 35 -43 49l9 13c21 -15 39 -33 53 -50c47 26 103 43 165 43c172 0 242 -99 242 -190c0 -60 -31 -121 -83 -163c85 -48 140 -131 140 -209c0 -48 -18 -90 -49 -123c73 13 96 80 133 150zM282 164c-9 2 -18 4 -28 4 c-141 0 -192 -74 -192 -121c0 -22 20 -31 46 -31c47 0 120 37 169 135c3 4 4 9 5 13"],8495:[398,8,406,21,459,"459 215l-30 -59c-58 -116 -155 -164 -239 -164c-91 0 -169 57 -169 154c0 74 61 252 236 252c71 0 112 -33 112 -87c0 -51 -47 -150 -187 -150c-31 0 -57 7 -79 17c-5 -23 -7 -43 -7 -54c0 -77 43 -108 100 -108c74 0 169 54 217 148l32 58zM307 311c0 47 -18 63 -50 63 c-88 0 -132 -102 -150 -179c20 -10 45 -18 75 -18c83 0 125 90 125 134"],8496:[757,8,569,55,623,"623 215l-30 -59c-61 -118 -169 -164 -273 -164c-137 0 -265 82 -265 203c0 85 63 174 158 220c-23 28 -36 63 -36 104c0 117 113 238 244 238c111 0 165 -58 165 -130c0 -38 -14 -81 -44 -123l-12 11c29 39 42 79 42 113c0 64 -48 105 -149 105 c-154 0 -172 -201 -172 -252c0 -19 3 -35 8 -49c27 7 56 13 87 13c43 0 75 -19 75 -45c0 -31 -49 -49 -70 -49c-45 0 -84 16 -116 42c-91 -56 -102 -176 -102 -210c0 -110 93 -167 197 -167c94 0 194 45 247 148l31 58zM400 400c0 11 -26 21 -54 21c-30 0 -55 -4 -77 -11 c16 -23 42 -36 83 -36c17 0 48 13 48 26"],8497:[802,8,754,55,835,"835 768c0 -20 -21 -53 -32 -69c-26 6 -50 7 -74 7c-92 0 -174 -30 -258 -48c10 -21 17 -46 17 -73c0 -13 -2 -27 -4 -43l-46 -238c44 -2 79 -5 107 -5c114 0 91 20 118 121c4 17 18 23 33 23c22 0 46 -15 46 -36c0 -5 -1 -9 -4 -14c-20 -42 -40 -69 -59 -89 c-7 -15 -9 -31 -9 -44c0 -39 24 -66 58 -66c49 0 59 24 64 35l15 -8c-6 -13 -19 -44 -79 -44c-42 0 -79 36 -79 90c0 3 2 13 2 16c-20 -11 -44 -15 -71 -15c-38 0 -83 6 -146 12l-28 -150c-19 -95 -102 -138 -180 -138c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 64 -112 129 -112 c56 0 113 38 133 137l26 128c-15 0 -30 2 -46 2l17 23h34l45 222c5 29 9 55 9 77c0 14 -1 27 -4 40c-15 -1 -31 -2 -46 -2c-172 0 -245 70 -245 112c0 32 33 45 77 45c109 0 207 -65 247 -109c103 32 209 92 369 92c14 0 20 -6 20 -17zM402 681c-48 96 -155 104 -193 104 c-40 0 -71 -10 -71 -28c0 -25 53 -84 196 -84c24 0 46 3 68 8"],8499:[783,73,940,47,1011,"1011 763c0 -13 -14 -56 -23 -64c-19 7 -48 37 -81 37c-6 0 -11 -1 -18 -4l-82 -576c-5 -34 -7 -61 -7 -83c0 -34 9 -52 33 -52h2c27 1 76 69 106 127l38 74l14 -7l-36 -72c-63 -123 -96 -151 -169 -151c-51 0 -64 39 -64 90c0 25 3 52 7 78l62 447l-291 -490 c0 -6 1 -12 1 -18c0 -68 -38 -129 -69 -172c-11 12 -17 30 -17 50c0 26 9 54 20 74c-3 21 -9 44 -14 74l-80 464c-5 32 -13 58 -22 81c-119 -656 -166 -678 -212 -678c-23 0 -47 22 -62 51c8 4 15 9 28 9c0 0 6 -1 10 -1c5 -24 14 -43 24 -43h3c21 0 65 10 192 695 c-19 29 -47 48 -83 64l5 16c80 -33 177 -85 195 -190l76 -441l322 546c36 59 86 78 133 78c20 0 41 -4 59 -10v-3"],8500:[398,8,471,23,524,"360 289c0 49 -21 85 -92 85c-150 0 -172 -197 -172 -260c0 -61 25 -98 96 -98c43 0 75 18 98 45c-8 3 -10 8 -10 13c0 7 6 14 13 14c0 0 2 0 14 -5c49 77 53 191 53 206zM524 215c-34 -68 -72 -162 -173 -162h-6c-42 -37 -94 -61 -153 -61c-96 0 -169 69 -169 165 c0 129 123 241 245 241c104 0 161 -74 161 -163c0 -59 -26 -121 -68 -166c86 5 110 78 149 153"],119964:[783,8,783,33,836,"836 215l-36 -72c-60 -117 -115 -151 -158 -151c-61 0 -96 74 -104 139l-11 111h-231c-33 -72 -66 -137 -92 -181c-25 -43 -57 -69 -96 -69c-42 0 -75 39 -75 72c0 4 1 8 2 11l14 -3l-1 -8c0 -22 25 -56 60 -56c21 0 47 17 75 66c25 43 55 102 86 168h-34l7 31h41 c77 164 159 358 180 428c-14 30 -38 50 -73 66l5 16c130 -51 168 -162 172 -201l34 -309h67l-6 -31h-59l11 -90c10 -96 22 -136 53 -136c23 0 70 39 118 132l37 74zM523 273l-34 316c-3 29 -7 53 -13 75c-30 -85 -99 -248 -165 -391h212"],119966:[757,8,568,55,621,"621 215l-29 -59c-62 -118 -164 -164 -262 -164c-208 0 -275 160 -275 304c0 132 74 461 382 461c113 0 160 -64 160 -136c0 -65 -39 -136 -106 -170l-6 14c57 29 96 95 96 154c0 61 -41 114 -144 114c-280 0 -306 -387 -306 -452c0 -146 69 -265 217 -265 c86 0 179 49 229 148l30 58"],119967:[764,8,867,39,920,"920 215c-33 -68 -94 -130 -196 -130h-9c-53 -56 -120 -93 -195 -93c-84 0 -135 59 -192 106c-64 -77 -158 -106 -206 -106c-41 0 -83 18 -83 55c0 52 57 129 164 129c31 0 58 -8 83 -21c10 22 18 47 23 74l65 325c6 27 10 52 10 74c0 23 -4 45 -12 65 c-116 -57 -185 -165 -185 -264c0 -49 18 -96 55 -133l-11 -10c-40 40 -59 91 -59 144c0 104 70 220 189 281c-9 14 -22 29 -37 40l9 13c18 -14 34 -28 47 -44c49 22 108 37 171 37c210 0 298 -150 298 -318c0 -120 -46 -250 -121 -339c91 1 138 46 178 122zM276 134 c-22 12 -46 18 -73 18c-99 0 -148 -64 -148 -105c0 -22 35 -31 61 -31c49 0 117 39 160 118zM771 454c0 149 -60 279 -220 279c-58 0 -112 -10 -157 -30c43 -58 53 -119 53 -156c0 -7 0 -15 -1 -20l-59 -301c-7 -43 -24 -79 -45 -109c56 -45 104 -101 178 -101 c51 0 98 31 137 80c-4 3 -4 5 -4 9c0 7 6 15 13 15c4 0 6 -3 6 -3c60 87 99 218 99 337"],119970:[757,406,637,51,690,"690 215c-45 -77 -98 -134 -153 -180l-56 -287c-26 -135 -162 -154 -199 -154c-143 0 -199 107 -199 149c0 128 185 139 368 252l18 88c-53 -57 -130 -91 -202 -91c-112 0 -216 80 -216 272c0 153 71 493 386 493c113 0 160 -64 160 -136c0 -65 -39 -136 -106 -170l-6 14 c57 29 96 95 96 154c0 61 -41 114 -144 114c-280 0 -313 -408 -313 -518c0 -147 66 -199 144 -199c73 0 156 44 208 105l39 201h78l-51 -261c48 42 94 94 134 161zM447 -27c-174 -104 -340 -119 -340 -230c0 -26 43 -125 175 -125c31 0 99 11 116 101"],119973:[787,406,679,55,749,"733 722c0 27 -6 45 -19 45c-17 0 -47 -31 -89 -109c11 -3 21 -4 30 -4c33 0 78 8 78 68zM749 722c0 -69 -52 -91 -94 -91c-11 0 -24 2 -39 6c-17 -44 -21 -143 -86 -481l-28 -147c80 48 157 116 216 213l14 -7c-64 -107 -147 -177 -234 -228l-46 -239 c-26 -135 -162 -154 -198 -154c-143 0 -199 107 -199 149c0 115 176 135 361 221l36 191c58 290 68 453 98 509c-70 34 -150 82 -207 82c-65 0 -91 -18 -136 -108l-15 7c47 93 78 125 151 125c65 0 148 -52 220 -86c49 70 100 103 136 103c30 0 50 -23 50 -65zM412 -57 c-174 -80 -334 -100 -334 -200c0 -26 43 -125 176 -125c31 0 98 11 115 101"],119974:[788,8,881,62,935,"589 722c0 23 -4 33 -9 33c-13 0 -35 -48 -56 -108c32 8 65 29 65 75zM935 215l-31 -62c-54 -104 -77 -161 -150 -161c-127 0 -165 288 -240 390c-30 -37 -54 -75 -72 -109l-29 -143c-19 -95 -100 -138 -178 -138c-87 0 -173 52 -173 138c0 73 75 151 110 169l7 -13 c-33 -17 -101 -92 -101 -156c0 -61 65 -112 130 -112c56 0 113 38 133 137l72 374c8 38 19 73 30 103c-80 22 -113 109 -165 109c-22 0 -89 -31 -91 -147h-15c1 122 74 163 106 163c63 0 94 -90 172 -111c36 85 88 135 121 135c19 0 34 -19 34 -59c0 -59 -43 -84 -86 -91 c-11 -34 -21 -71 -28 -102l-37 -191c95 151 309 361 412 434c19 15 30 16 38 16c9 0 14 -5 14 -11c-7 -59 -7 -87 -64 -91c-6 0 -13 2 -19 8c-33 -11 -164 -127 -272 -252c109 -117 107 -426 191 -426c65 0 85 48 134 144l31 62"],119977:[783,8,832,42,896,"896 719c0 -14 -2 -27 -5 -33c-16 0 -42 12 -68 12c-29 0 -56 -14 -68 -71l-111 -572c14 -26 32 -47 58 -47c42 0 82 41 133 140l36 74l14 -7l-36 -72c-48 -94 -90 -151 -144 -151c-65 0 -134 44 -172 139l-182 458l-38 86c-50 -281 -84 -446 -110 -544 c-29 -110 -69 -139 -100 -139c-39 0 -61 35 -61 76h15c0 -38 20 -60 46 -60c32 0 56 48 76 127c25 98 60 269 116 572c-18 28 -39 44 -74 60l5 16c80 -33 159 -89 203 -190l181 -456l18 -49l105 541c21 96 95 128 158 128c2 -4 5 -21 5 -38"],119978:[757,8,788,53,841,"841 215c-34 -68 -71 -153 -173 -153c-30 0 -57 6 -79 11c-68 -50 -152 -81 -248 -81c-184 0 -288 115 -288 291c0 244 171 474 438 474c182 0 288 -113 288 -292c0 -146 -63 -288 -171 -378c19 -5 38 -9 60 -9c91 0 124 74 159 144zM705 502c0 142 -61 231 -214 231 c-291 0 -364 -322 -364 -487c0 -141 60 -230 214 -230c84 0 150 28 202 71c-10 5 -24 7 -24 20c0 7 5 14 13 14c6 0 10 -3 32 -16c108 108 141 289 141 397"],119979:[764,8,833,55,887,"887 215c-39 -76 -136 -176 -284 -176c-73 0 -144 26 -204 69c-27 -78 -103 -116 -173 -116c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 64 -112 129 -112c56 0 112 38 131 137l3 14c-51 61 -83 139 -83 226c0 104 45 229 156 299c-9 22 -25 41 -47 57l10 13c25 -18 43 -37 59 -57 c49 26 112 42 186 42c174 0 261 -130 261 -254c0 -135 -107 -308 -321 -308c-56 0 -108 15 -133 28c-14 -73 -14 -82 -17 -91c59 -45 128 -69 199 -69c141 0 234 97 271 167zM798 510c0 106 -54 215 -199 215c-63 0 -117 -13 -161 -33c37 -58 44 -115 44 -147 c0 -8 -1 -15 -1 -18c-5 -49 -6 -41 -55 -286c20 -11 58 -30 128 -30c216 0 244 238 244 299zM417 628c0 16 -1 32 -6 49c-104 -63 -146 -180 -146 -282c0 -78 28 -148 72 -205l71 364c4 23 9 47 9 74"],119980:[757,244,788,56,841,"707 454c0 156 -83 279 -218 279c-297 0 -358 -335 -358 -452c0 -143 72 -260 223 -291c265 111 353 304 353 464zM841 215c-112 -218 -303 -250 -408 -250c-25 0 -51 2 -73 5c-65 -27 -118 -57 -171 -105l271 -34c12 -1 22 -3 33 -3c61 0 100 26 115 58l12 19l27 -6 c-40 -95 -109 -141 -187 -141c-10 0 -21 1 -31 3c-237 32 -250 35 -263 35c-31 0 -46 -13 -66 -40l-27 2c9 14 15 26 23 37c72 100 152 148 228 182c-165 32 -268 143 -268 330c0 203 156 450 433 450c174 0 294 -141 294 -312c0 -162 -108 -350 -394 -462 c13 -1 31 -3 44 -3c247 0 351 158 394 242"],119982:[764,8,608,62,662,"662 215c-28 -54 -73 -103 -137 -127c-49 -61 -147 -96 -243 -96c-140 0 -220 73 -220 143c0 13 0 29 8 42c8 15 22 21 35 21c17 0 32 -11 32 -22s-13 -20 -13 -41c0 -50 24 -119 158 -119c61 0 126 23 165 70c-8 1 -15 6 -15 15c0 8 5 15 13 15c4 0 5 -2 18 -8 c12 21 18 44 18 71c0 167 -161 260 -172 411l-101 -200l-13 8l116 230c6 70 48 136 126 136l27 -44c-54 0 -93 -18 -114 -52c-3 -5 -17 -24 -17 -62c0 -131 226 -220 226 -427c0 -24 -6 -48 -18 -68c45 20 79 58 106 111"],119983:[897,8,555,43,971,"971 759l-12 -10c-72 60 -139 62 -183 62c-132 0 -203 -73 -301 -101c23 -35 42 -81 42 -134c0 -16 -1 -33 -5 -49l-76 -397c-4 -22 -13 -43 -24 -60c5 -1 11 -1 16 -1c93 0 126 75 166 153l14 -7c-33 -68 -79 -162 -180 -162c-9 0 -18 2 -26 3c-35 -43 -91 -64 -145 -64 c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 63 -112 128 -112c38 0 75 17 103 57c-11 3 -15 10 -15 15c0 6 7 14 13 14c0 0 3 0 13 -5c8 15 15 34 18 56l82 414c6 26 8 49 8 71s-2 43 -10 63c-15 -2 -28 -4 -43 -4c-172 0 -355 89 -355 167c0 22 23 31 58 31c77 0 210 -44 285 -99 c25 -17 47 -36 65 -57c100 29 182 96 298 96c73 0 142 -11 222 -78zM425 735c-12 16 -28 32 -48 48c-75 58 -216 98 -282 98c-22 0 -36 -5 -36 -15c0 -66 162 -138 305 -138c21 0 42 3 61 7"],119984:[798,8,657,51,710,"710 215l-37 -72c-62 -123 -94 -151 -167 -151c-44 0 -56 29 -56 69c0 35 9 82 17 120c-89 -111 -187 -189 -241 -189c-96 0 -175 70 -175 219c0 187 106 318 106 455c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -76 -107 -245 -107 -416 c0 -85 30 -154 122 -154c39 0 143 82 234 200l104 533h78l-115 -593c-10 -44 -17 -79 -17 -103c0 -22 7 -32 27 -32h1c28 1 77 69 107 127l38 74"],119985:[816,8,606,52,659,"659 215c-34 -68 -71 -130 -134 -130c-26 0 -47 16 -65 44c-60 -86 -138 -137 -223 -137c-98 0 -185 73 -185 226c0 47 8 102 26 163c30 100 79 190 79 285c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -53 -46 -144 -68 -212c-21 -59 -36 -131 -36 -195 c0 -89 32 -163 127 -163c64 0 135 58 187 167c-31 84 -44 202 -44 290c0 133 21 219 43 265c22 47 52 78 91 78c69 0 73 -89 73 -148c0 -134 -16 -356 -128 -525c16 -27 35 -43 56 -43c48 0 82 50 120 122zM523 655c0 86 -16 117 -34 117c-11 0 -24 0 -42 -39 c-26 -58 -41 -151 -41 -260c0 -97 14 -199 37 -270c48 109 80 262 80 452"],119986:[816,8,948,48,1001,"1001 215c-34 -68 -73 -130 -135 -130c-26 0 -47 16 -65 44c-59 -86 -130 -137 -203 -137c-83 0 -144 52 -162 163c-58 -108 -115 -163 -225 -163c-94 0 -163 67 -163 206c0 193 109 331 109 468c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212 c0 -75 -113 -266 -113 -434c0 -77 27 -136 113 -136c127 0 188 208 234 417l27 138h78l-39 -198c-17 -88 -26 -158 -26 -212c0 -101 32 -145 112 -145c56 0 117 56 166 161c-32 83 -45 205 -45 296c0 133 22 219 44 265c22 47 52 78 91 78c69 0 73 -88 73 -146 c0 -225 -50 -401 -129 -527c16 -27 35 -43 56 -43c48 0 83 50 121 122zM865 655c0 90 -16 117 -39 117c-7 0 -21 -2 -38 -39c-26 -58 -42 -151 -42 -260c0 -100 15 -204 39 -277c47 110 80 266 80 459"],119987:[757,8,672,60,725,"725 215l-44 -88c-44 -85 -82 -135 -119 -135c-78 0 -124 52 -156 219l-9 46c-65 -144 -143 -265 -234 -265c-71 0 -103 47 -103 107c0 70 44 155 114 191l11 -21c-61 -31 -102 -109 -102 -170c0 -39 16 -83 80 -83c84 0 161 132 226 283l-44 224 c-23 115 -38 210 -81 210c-31 0 -61 -26 -126 -152l-14 8c70 139 93 168 137 168c91 0 132 -73 163 -236l18 -92c33 85 61 166 87 224c34 74 103 102 160 102c12 0 23 -1 34 -4c0 0 1 -2 1 -6c0 -17 -8 -56 -15 -62c-17 3 -49 22 -81 22c-27 0 -56 -13 -77 -60 c-28 -64 -62 -161 -101 -260l34 -176c23 -118 33 -193 78 -193c26 0 61 33 113 135l36 71"],119988:[798,406,649,51,702,"702 215c-51 -85 -110 -146 -173 -193l-53 -274c-26 -135 -159 -154 -198 -154c-143 0 -200 107 -200 149c0 124 183 137 367 243l37 192c-92 -127 -195 -186 -256 -186c-96 0 -175 70 -175 219c0 184 106 318 106 455c0 49 -15 87 -57 119l9 13 c93 -69 115 -161 115 -212c0 -83 -107 -239 -107 -416c0 -85 30 -154 122 -154c44 0 155 58 250 200l104 533h78l-137 -703c58 44 110 101 155 176zM441 -36c-174 -97 -340 -114 -340 -221c0 -26 45 -125 177 -125c31 0 99 22 115 101"],119989:[764,14,673,47,732,"732 745l-87 -98l-482 -546c75 -11 321 -48 414 -48c11 0 50 2 63 28l72 141l15 -7c-70 -136 -108 -229 -150 -229c-112 0 -353 50 -460 50c-14 0 -21 -7 -55 -44l-15 16l49 54l519 588c-86 20 -211 49 -298 49c-48 0 -86 -9 -97 -33l-9 -21l-16 6c40 82 47 104 52 108 c7 4 23 5 47 5c79 0 231 -18 307 -42c19 -7 33 -10 44 -10c19 0 31 10 51 29l19 21"],119990:[398,8,567,23,620,"620 215l-28 -54c-84 -161 -127 -169 -171 -169c-62 0 -86 44 -88 98c-35 -57 -91 -98 -150 -98c-104 0 -160 73 -160 164c0 129 114 242 237 242c77 0 111 -56 118 -56c13 0 38 48 64 48h21l-46 -234c-5 -29 -13 -66 -13 -96c0 -29 8 -51 32 -51c57 0 110 95 143 160 l27 53zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-82 0 -161 -114 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c63 0 128 56 154 136"],119991:[788,8,465,18,519,"352 257c0 71 -28 117 -76 117c-54 0 -110 -18 -154 -54c-6 -52 -14 -108 -26 -167c-1 -10 -2 -19 -2 -28c0 -72 56 -109 111 -109c33 0 60 17 82 44c-11 2 -14 9 -14 14c0 8 7 14 14 14c0 0 3 0 16 -6c32 53 49 126 49 175zM282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2 c-21 -26 -8 -172 -32 -401c71 112 153 249 153 325zM519 215c-34 -67 -72 -159 -169 -162c-38 -37 -87 -61 -145 -61c-110 0 -187 76 -187 147c0 5 0 12 2 17c75 387 67 584 97 623c4 5 39 9 47 9c18 0 134 -9 134 -96c0 -85 -90 -230 -163 -344c42 32 93 50 141 50 c101 0 152 -69 152 -156c0 -63 -24 -125 -63 -172c76 11 106 85 139 151"],119992:[398,8,406,21,459,"459 215l-30 -59c-58 -116 -155 -164 -239 -164c-91 0 -169 57 -169 154c0 75 62 252 236 252c75 0 123 -29 123 -78c0 -29 -17 -50 -43 -50c-17 0 -30 13 -30 30c0 16 10 30 25 38c-10 33 -52 36 -75 36c-119 0 -161 -188 -161 -250c0 -77 43 -108 100 -108 c74 0 169 54 217 148l32 58"],119993:[788,8,567,23,620,"554 753c0 4 -4 19 -4 19c-25 -18 -75 -284 -109 -476c26 2 48 38 63 104c36 149 50 279 50 353zM620 215l-28 -54c-84 -161 -124 -166 -171 -169c-61 0 -83 47 -87 100c-35 -58 -91 -100 -151 -100c-104 0 -160 73 -160 164c0 121 108 242 237 242c46 0 81 -21 109 -50 c31 179 80 420 112 439l70 1c11 0 18 -14 18 -35c0 -76 -14 -207 -49 -356c-19 -84 -48 -117 -79 -117h-4l-21 -124c-5 -27 -12 -64 -12 -94c0 -29 8 -53 32 -53c57 0 107 92 143 160l27 53zM365 329c-26 29 -59 45 -105 45c-77 0 -161 -114 -161 -232 c0 -76 35 -126 84 -126c63 0 128 56 154 136l1 8c0 4 10 75 27 169"],119995:[788,390,247,-83,300,"300 215c-45 -88 -101 -149 -147 -149h-70l-13 -66l-75 -390h-78l75 390c76 390 76 478 107 718c9 62 22 70 84 70c55 0 113 -39 113 -104c0 -168 -96 -267 -175 -368l-33 -218h72c42 0 95 65 126 124zM281 684c0 57 -46 88 -103 88c-25 0 -30 -6 -32 -58 c-6 -102 -4 -206 -22 -368c75 93 157 186 157 338"],119997:[788,8,524,-10,577,"577 215l-36 -72c-63 -120 -76 -151 -152 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 46 161 46 256c0 31 -6 54 -28 54c-55 0 -146 -58 -248 -224l-29 -150h-79l31 160c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c18 0 134 -9 134 -96s-96 -242 -171 -358l-19 -125 c90 129 174 189 238 189c54 0 104 -43 104 -115c0 -63 -46 -172 -46 -230c0 -20 6 -35 22 -35c25 0 43 17 101 130l37 74zM282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2c-21 -26 -5 -167 -30 -397c71 112 151 245 151 321"],119998:[632,8,244,30,298,"213 594c0 -31 -35 -56 -57 -56s-39 17 -39 38c0 31 35 56 57 56s39 -17 39 -38zM298 215l-38 -75c-47 -89 -101 -148 -174 -148c-44 0 -56 34 -56 76c0 30 5 59 23 147l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-30 -100 -69 -303 -69 -332 c0 -18 5 -26 19 -26c21 0 74 28 124 125l37 74"],119999:[632,398,215,-309,268,"213 594c0 -31 -35 -56 -57 -56s-39 17 -39 38c0 31 35 56 57 56s39 -17 39 -38zM268 215c-53 -89 -113 -153 -174 -201l-52 -266c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-120 0 -153 99 -153 141c0 120 152 136 317 234l45 238l-14 7c29 58 48 117 53 152h-19l2 16h81 c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -12 -22 -38 -153l-36 -189c55 46 110 104 157 183zM4 -46c-154 -88 -290 -106 -290 -211c0 -26 21 -117 130 -117c31 0 97 3 114 93"],120000:[788,8,456,-10,510,"282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2c-21 -26 -5 -167 -31 -399c70 111 152 247 152 323zM510 215l-32 -62c-53 -104 -78 -161 -150 -161c-103 0 -107 93 -180 193c-27 -37 -52 -81 -70 -130l-10 -55h-78l31 160c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c15 0 134 -8 134 -94 c0 -87 -98 -245 -173 -362l-27 -176l-4 -22c52 92 152 199 254 272c20 14 29 15 37 15c9 0 15 -5 15 -10c-6 -60 -7 -87 -65 -91c-6 0 -11 1 -18 8c-26 -9 -73 -38 -119 -86c105 -115 75 -226 130 -226c65 0 85 48 135 144l32 62"],120001:[788,8,265,17,319,"319 215l-38 -72c-47 -94 -104 -151 -177 -151c-68 0 -87 57 -87 119c0 16 1 33 4 49c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c15 0 134 -8 134 -94c0 -87 -98 -244 -172 -361c-6 -55 -15 -113 -28 -177c-4 -27 -11 -60 -11 -87c0 -30 7 -52 31 -52c30 0 93 23 149 131 l37 74zM282 694c0 61 -95 78 -113 78c0 0 -5 0 -8 -2c-21 -26 -5 -167 -31 -398c70 112 152 246 152 322"],120002:[398,8,753,12,806,"806 215l-36 -72c-65 -125 -82 -151 -154 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 48 167 48 256c0 31 -5 54 -28 54c-37 0 -93 -27 -169 -126c-4 -27 -11 -57 -17 -92l-30 -157l-78 2l31 159c8 45 23 109 23 160c0 31 -2 54 -26 54c-37 0 -93 -27 -171 -128l-48 -246h-78l41 215 l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9l-22 -83c59 67 113 100 159 100c55 0 99 -38 99 -108c63 73 119 108 167 108c54 0 102 -43 102 -115c0 -62 -44 -171 -44 -228c0 -21 5 -37 22 -37c20 0 37 9 99 130l38 74"],120003:[398,8,520,12,573,"573 215l-36 -72c-59 -113 -78 -151 -152 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 48 167 48 256c0 31 -7 54 -29 54c-48 0 -125 -45 -213 -169l-40 -205h-78l41 215l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-12 -38 -20 -68 -32 -122c77 95 149 139 203 139 c55 0 102 -43 102 -115c0 -67 -45 -176 -45 -230c0 -20 6 -35 23 -35c24 0 41 17 98 130l38 74"],120005:[398,398,485,-118,538,"365 248c0 73 -37 126 -100 126c-47 0 -88 -10 -122 -39c-6 -52 -26 -157 -45 -261c9 -4 16 -12 24 -22c28 -34 48 -44 99 -44c33 0 61 19 85 52c-15 0 -16 9 -16 14c0 8 6 14 14 14c0 0 3 0 16 -6c17 29 45 100 45 166zM538 215c-34 -67 -74 -159 -173 -162 c-37 -37 -87 -61 -144 -61c-55 0 -81 12 -112 50c-5 6 -10 11 -15 15c-30 -153 -89 -433 -125 -454l-70 -1c-12 0 -17 14 -17 35c0 221 79 358 134 411l31 170l-8 4l13 25c14 85 17 126 17 143h40c17 0 33 0 34 -3c3 -6 3 -10 3 -24c32 23 71 35 119 35 c119 0 177 -73 177 -165c0 -65 -30 -125 -61 -163c78 11 104 80 142 152zM10 23c-33 -44 -113 -179 -113 -386c0 -8 2 -17 3 -19c25 18 75 235 110 405"],120006:[398,397,486,23,540,"540 215c-30 -62 -58 -107 -136 -116l-84 -437c28 45 96 88 136 91l2 -16c-33 -5 -111 -44 -147 -128c-2 -3 -7 -6 -7 -6s-65 8 -70 10l90 475c-34 -54 -86 -96 -141 -96c-104 0 -160 73 -160 164c0 126 111 242 237 242c77 0 111 -56 118 -56c13 0 38 48 64 48h18 l-53 -276c61 8 83 41 118 108zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-81 0 -161 -111 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c50 0 99 33 130 87c-4 1 -19 4 -19 17c0 7 5 14 13 14c4 0 5 -3 18 -8c4 8 8 17 10 26"],120007:[421,0,442,39,495,"495 221c-6 -13 -18 -44 -78 -44c-40 0 -74 35 -74 84c0 21 5 43 18 67c-50 -19 -122 -107 -179 -260l-13 -68h-78l46 238c9 48 22 97 22 121c0 8 -2 13 -6 13c-23 0 -32 -26 -100 -157l-14 7c65 128 83 176 118 176c48 0 61 -46 61 -98c0 -56 -15 -119 -18 -134l-2 -10 c39 85 96 176 189 242c20 14 52 23 60 23c9 0 16 -4 16 -9c-7 -60 -30 -88 -87 -92c-12 -21 -17 -42 -17 -60c0 -39 25 -66 58 -66c50 0 60 24 65 35"],120008:[421,8,413,-26,467,"467 215c-29 -55 -57 -127 -121 -153c-31 -39 -92 -70 -185 -70s-187 54 -187 109c0 29 3 59 46 59c33 0 62 -20 62 -35c0 0 -3 -7 -7 -7c-6 0 -18 7 -27 7c-8 0 -14 -5 -14 -24c0 -44 45 -85 127 -85c65 0 99 18 115 46c-8 2 -16 7 -16 16c0 8 5 14 13 14c4 0 5 0 12 -4 c1 6 1 11 1 17c0 84 -170 137 -172 229l-61 -119l-14 7l87 171c12 19 31 28 56 28l27 -44c-28 0 -74 0 -74 -42c0 -66 234 -132 234 -210c0 -13 -2 -26 -9 -39c43 26 64 80 92 136"],120009:[655,8,286,23,339,"339 215l-36 -72c-48 -94 -104 -151 -177 -151c-66 0 -90 54 -90 115c0 39 10 74 17 108l-14 7c18 35 47 129 70 223h-86l4 23h87c17 73 30 144 30 187h59c9 0 15 -4 15 -9c-7 -25 -22 -95 -39 -178h143l-2 -23h-144l-56 -285c-4 -20 -12 -57 -12 -88c0 -30 6 -55 32 -55 c30 0 91 23 147 131l38 74"],120010:[390,8,540,39,593,"593 215l-37 -72c-62 -123 -79 -151 -152 -151c-44 0 -56 29 -56 69c0 30 7 66 13 100c-88 -119 -171 -169 -217 -169c-74 0 -104 48 -104 122c0 41 9 81 13 101l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -20 -62 -46 -194 c-8 -44 -14 -84 -14 -114c0 -34 9 -57 32 -57c37 0 128 46 228 200l34 174h78l-46 -234c-9 -47 -18 -83 -18 -108c0 -21 6 -32 25 -32c27 0 66 74 96 132l38 74"],120011:[420,8,491,39,545,"545 215c-16 -32 -46 -43 -77 -43c-12 0 -25 1 -36 5c-61 -138 -184 -185 -245 -185c-57 0 -141 52 -141 156c0 21 3 39 7 67l-14 7c34 67 59 137 59 168h62c4 0 5 -3 5 -3l-1 -6c-4 -26 -44 -208 -44 -260c0 -77 35 -105 74 -105c53 0 145 65 183 188 c-30 24 -52 57 -52 99c0 70 49 117 88 117c46 0 49 -55 49 -98c0 -37 -4 -87 -24 -131c11 -2 21 -4 30 -4c14 0 47 4 62 35zM394 324c0 35 -9 49 -20 49c-15 0 -33 -31 -33 -70c0 -34 17 -62 40 -82c8 31 13 65 13 103"],120012:[420,8,649,39,702,"702 215c-16 -32 -47 -43 -78 -43c-12 0 -23 1 -35 5c-60 -138 -146 -185 -207 -185c-37 0 -75 22 -97 67c-35 -43 -80 -67 -135 -67c-54 0 -107 47 -107 142c0 32 4 49 10 81l-14 7c34 67 59 137 59 168h62c4 0 5 -3 5 -3l-1 -6l-38 -194c-5 -30 -10 -63 -10 -93 c0 -45 10 -78 45 -78c82 0 106 149 130 270h78l-19 -99c-9 -47 -12 -75 -12 -95c0 -54 18 -76 52 -76c53 0 121 62 148 184c-32 24 -56 60 -56 103c0 70 50 117 89 117c44 0 48 -46 48 -94c0 -39 -5 -89 -25 -135c11 -2 21 -4 30 -4c14 0 47 4 62 35zM551 324 c0 35 -9 49 -19 49c-16 0 -34 -31 -34 -70c0 -35 19 -65 44 -86c7 31 9 68 9 107"],120013:[398,8,488,25,541,"541 215l-44 -88c-45 -85 -84 -135 -121 -135c-59 0 -96 24 -126 150c-20 -46 -41 -87 -65 -117c-21 -24 -51 -33 -80 -33c-33 0 -80 22 -80 74h23c0 -41 42 -50 57 -50c25 0 45 2 63 23c28 33 52 86 74 142l-1 6c-23 116 -30 187 -67 187c-31 0 -56 -33 -121 -159l-14 7 c70 139 92 176 138 176c53 0 87 -26 114 -102l9 19c29 59 69 83 113 83c45 0 86 -35 86 -86c0 -22 -18 -36 -36 -36c-20 0 -35 17 -35 36c0 40 -4 62 -22 62c-34 0 -65 -28 -85 -70l-19 -40c6 -22 11 -48 18 -78c23 -118 22 -170 56 -170c26 0 62 33 114 135l37 71"],120014:[390,398,530,-39,584,"584 215c-51 -85 -111 -147 -173 -194l-52 -273c-26 -135 -164 -146 -200 -146c-143 0 -198 99 -198 141c0 124 181 137 364 243l33 170c-88 -117 -169 -164 -214 -164c-74 0 -104 48 -104 122c0 41 7 71 13 101l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9 c-17 -56 -20 -62 -46 -194c-8 -44 -14 -84 -14 -114c0 -34 9 -57 32 -57c37 0 126 45 225 195l35 179h78l-45 -234l-21 -109c56 44 108 100 152 175zM321 -38c-173 -96 -337 -112 -337 -219c0 -26 42 -117 175 -117c31 0 98 3 115 93"],120015:[404,8,437,-13,490,"490 215l-71 -138c-43 -85 -87 -85 -104 -85c-110 0 -132 51 -236 51c-14 0 -32 -9 -71 -48l-21 13c26 39 55 75 99 93l217 192c-86 19 -131 48 -161 48c-17 0 -30 -9 -42 -34l-47 -92l-14 7c92 182 96 182 116 182c40 0 113 -44 180 -44c28 0 54 8 76 27l18 17l16 -18 l-323 -285c76 -2 117 -49 211 -49c10 0 57 1 79 46l64 124"],120016:[785,10,796,30,853,"853 216l-3 -5l-35 -69c-60 -117 -100 -152 -147 -152c-80 0 -125 75 -132 141l-12 108h-226c-34 -71 -65 -135 -91 -179s-60 -70 -99 -70c-47 0 -78 30 -78 74c0 4 1 9 3 13l19 -7c-1 -2 -1 -6 -1 -6c0 -33 23 -54 57 -54c14 0 40 10 73 65c23 42 53 99 84 164h-32l6 37 h43c79 170 164 371 181 433c-12 24 -30 42 -61 55l8 21c131 -50 179 -141 185 -203l34 -306h55l-7 -37h-44l9 -87c11 -99 21 -134 50 -134c20 0 54 34 104 132l35 71l2 5zM520 276l-34 313c-2 27 -5 49 -9 70c-31 -86 -97 -243 -162 -383h205"],120017:[767,10,913,44,970,"641 406c-21 7 -47 13 -77 13c-48 0 -91 -8 -91 -19c0 -19 41 -23 83 -23c33 0 62 10 85 29zM762 183c0 32 -4 138 -76 197c-37 -20 -81 -32 -130 -32c-50 0 -104 16 -104 52c0 24 43 47 112 47c35 0 69 -5 102 -15c30 36 46 87 46 136c0 77 -46 163 -169 163 c-54 0 -104 -13 -146 -34c44 -57 58 -116 58 -152c0 -7 0 -13 -1 -18l-59 -301c-5 -27 -13 -52 -24 -74c80 -52 148 -134 232 -134c47 0 86 13 113 41c-9 3 -11 10 -11 15c0 9 7 17 17 17c6 0 9 -3 15 -5c16 26 25 57 25 97zM970 216l-3 -5c-32 -65 -69 -155 -166 -160 c-51 -41 -124 -61 -198 -61c-101 0 -178 83 -249 134c-65 -97 -181 -134 -237 -134c-42 0 -73 18 -73 57c0 53 55 147 206 147c9 0 18 -2 27 -3c4 12 6 25 9 38l65 325c7 35 12 66 12 93c0 11 -2 20 -3 29c-90 -60 -140 -160 -140 -250c0 -46 11 -93 47 -128l-13 -13 c-37 36 -55 88 -55 141c0 99 57 211 155 276c-8 17 -20 33 -39 47l11 18c21 -16 38 -32 54 -49c46 26 102 41 163 41c173 0 271 -87 271 -192c0 -60 -34 -120 -89 -161c86 -47 146 -129 146 -211c0 -48 -17 -88 -44 -120c65 16 86 78 121 146l2 5zM267 164c-4 0 -10 1 -13 1 c-140 0 -189 -73 -189 -118c0 -12 5 -29 43 -29c49 0 120 44 159 146"],120018:[759,10,568,39,625,"625 216l-2 -5l-29 -56c-61 -120 -165 -165 -264 -165c-222 0 -291 161 -291 306c0 132 70 463 398 463c114 0 162 -65 162 -138c0 -66 -39 -139 -106 -172l-9 19c56 29 95 94 95 151c0 60 -41 112 -142 112c-271 0 -290 -384 -290 -450c0 -144 66 -263 201 -263 c85 0 176 50 227 147l28 56l3 5"],120019:[767,10,880,36,937,"937 216l-2 -5c-24 -47 -78 -129 -198 -129h-5c-55 -56 -126 -92 -212 -92c-81 0 -131 54 -185 98c-65 -71 -156 -98 -213 -98c-41 0 -86 18 -86 57c0 53 59 131 167 131c27 0 51 -5 71 -14c8 19 15 40 20 65l65 325c5 27 9 52 9 74s-3 43 -10 61 c-114 -57 -181 -164 -181 -260c0 -49 17 -96 53 -131l-13 -13c-40 40 -61 91 -61 145c0 106 70 220 189 282c-10 13 -23 25 -37 37l13 18c18 -14 35 -27 50 -42c49 21 105 34 167 34c211 0 327 -151 327 -320c0 -119 -41 -248 -115 -336c83 4 128 45 165 118l3 5zM263 137 c-19 7 -38 13 -60 13c-98 0 -146 -63 -146 -103c0 -20 31 -29 59 -29c48 0 108 39 147 119zM755 454c0 148 -59 277 -217 277c-54 0 -104 -9 -147 -26c50 -54 73 -108 73 -154c0 -9 -1 -17 -2 -24l-59 -301c-9 -45 -26 -84 -49 -115c52 -45 97 -93 166 -93 c48 0 92 30 129 77c-8 4 -12 8 -12 14c0 8 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -1c3 -1 4 -3 8 -4c55 87 88 216 88 333"],120020:[759,10,569,39,627,"627 216l-3 -5l-29 -56c-61 -120 -170 -165 -275 -165c-150 0 -281 82 -281 205c0 95 70 176 164 218c-27 29 -46 67 -46 111c0 10 0 21 3 31c23 125 142 204 270 204c110 0 162 -56 162 -127c0 -40 -16 -85 -47 -129l-17 13c28 39 41 79 41 112c0 82 -67 103 -139 103 c-92 0 -148 -74 -167 -178c-4 -23 -7 -42 -7 -60c0 -22 3 -42 9 -57c30 7 63 11 94 11c41 0 78 -18 78 -47c0 -6 -1 -13 -5 -19c-11 -17 -46 -33 -65 -33c-48 0 -93 13 -128 36c-79 -58 -91 -169 -91 -201c0 -109 80 -165 182 -165c93 0 191 46 245 147l30 56l2 5zM411 400 c0 8 -22 19 -52 19c-29 0 -53 -4 -76 -12c12 -13 36 -30 84 -30c18 0 44 14 44 23"],120021:[807,10,761,52,850,"850 772c0 -23 -19 -61 -31 -78l-1 -1h-2c-26 5 -53 6 -78 6c-89 0 -171 -26 -254 -42c11 -23 19 -49 19 -77c0 -12 -1 -25 -4 -38l-44 -235c39 -3 69 -5 92 -5c71 0 86 19 113 119c6 18 21 26 37 26c25 0 54 -15 54 -40c0 -5 -1 -10 -3 -16c-20 -39 -39 -65 -59 -84 c-6 -17 -10 -33 -10 -47c0 -38 23 -68 56 -68c48 0 57 21 61 29l2 5l20 -10l-3 -5c-6 -15 -19 -41 -80 -41c-43 0 -81 46 -81 100c0 4 1 7 1 11c-23 -12 -49 -16 -79 -16c-35 0 -75 7 -127 11l-28 -146c-18 -96 -100 -140 -195 -140c-88 0 -174 52 -174 140h21 c0 -60 62 -109 126 -109c49 0 97 36 117 134l26 127h-43h-5l21 29h1h31l46 219c7 37 11 68 11 95v19c-11 -2 -24 -2 -37 -2c-172 0 -247 70 -247 115c0 36 39 50 85 50c51 0 112 -15 154 -40c34 -21 67 -43 93 -69c106 34 219 96 376 96c16 0 22 -9 22 -22zM395 683 c-9 23 -23 42 -48 63c-31 26 -84 39 -130 39c-44 0 -77 -11 -77 -28c0 -22 50 -81 194 -81c21 0 40 3 61 7"],120022:[759,408,664,35,722,"722 216l-3 -5c-39 -78 -98 -130 -153 -176l-56 -287c-26 -137 -154 -156 -228 -156c-144 0 -201 108 -201 151c0 124 182 140 365 240l16 77c-64 -60 -124 -70 -153 -70c-188 0 -274 106 -274 274c0 36 4 74 12 116c41 219 152 379 390 379c114 0 175 -65 175 -138 c0 -66 -40 -137 -106 -172l-9 19c57 29 95 94 95 151c0 60 -54 112 -155 112c-182 0 -242 -152 -281 -358c-12 -60 -18 -116 -18 -162c0 -119 43 -193 171 -193c50 0 114 34 160 85l12 57l31 165h109v-3c-3 -18 4 21 -32 -166l-17 -87c47 40 94 86 127 152l3 5zM441 -46 c-173 -91 -332 -107 -332 -211c0 -25 42 -123 173 -123c30 0 96 11 113 99"],120023:[801,22,803,39,861,"215 255c-91 -47 -155 -118 -155 -208c0 -17 5 -38 27 -38s56 25 86 83c10 21 21 63 42 163zM861 216l-3 -5l-35 -69c-48 -94 -105 -152 -179 -152c-78 0 -115 74 -115 144c0 9 0 17 1 26l42 213l-235 -71c-31 -165 -43 -210 -65 -238c-34 -56 -100 -86 -152 -86 c-46 0 -81 22 -81 69v4c0 100 78 184 182 236l60 301c5 28 9 54 9 76c0 51 -16 86 -57 119l13 18c99 -73 141 -147 141 -213c0 -9 -1 -19 -2 -28l-42 -228l234 71c41 204 63 306 86 337c26 35 72 43 101 43c17 0 69 -8 71 -97v-3c0 -99 -59 -208 -146 -264l-49 -263 c-4 -27 -11 -62 -11 -90c0 -26 5 -46 28 -46c3 0 9 0 13 1c49 13 91 45 133 129l36 71l2 5zM814 686c0 60 -27 76 -42 76s-35 -83 -76 -310c74 54 118 147 118 234"],120024:[789,10,590,73,663,"663 722c0 -71 -53 -94 -96 -94c-12 0 -24 3 -38 6c-17 -48 -23 -169 -88 -504c-5 -27 -16 -49 -28 -66h11c92 0 161 79 201 157l3 5l19 -10l-2 -5c-34 -68 -118 -168 -221 -168c-8 0 -18 0 -27 1c-38 -37 -93 -54 -150 -54c-88 0 -174 52 -174 140c0 74 75 153 110 172 l9 -19c-33 -16 -98 -91 -98 -153c0 -60 61 -109 124 -109c34 0 63 13 85 45c-13 4 -14 16 -14 16c0 9 7 17 17 17c0 0 3 0 6 -1l5 -3c8 17 13 36 18 60c60 303 69 464 102 516c-69 31 -144 69 -195 69c-53 0 -89 -15 -134 -103l-20 9c47 95 80 133 154 133 c67 0 145 -50 213 -83c49 62 104 93 146 93c36 0 62 -23 62 -67zM642 722c0 18 -2 42 -17 42c-14 0 -43 -24 -84 -104c9 -2 18 -3 26 -3c40 0 75 13 75 65"],120025:[789,408,692,39,764,"744 722c0 18 -3 42 -17 42c-15 0 -43 -24 -85 -104c9 -2 18 -3 26 -3c41 0 76 13 76 65zM764 722c0 -71 -53 -94 -96 -94c-11 0 -23 3 -37 6c-16 -45 -21 -143 -85 -478l-26 -138c79 48 159 106 207 203l2 5l20 -10l-3 -5c-54 -110 -144 -171 -231 -221l-47 -242 c-26 -138 -166 -156 -227 -156c-145 0 -202 108 -202 151c0 113 176 136 360 214l38 198c58 300 67 465 101 516c-69 32 -144 73 -195 73c-63 0 -89 -19 -134 -107l-19 9c47 95 79 133 153 133c60 0 141 -51 212 -85c50 64 105 95 147 95c36 0 62 -23 62 -67zM394 -69 c-170 -70 -326 -95 -326 -188c0 -25 41 -123 173 -123c19 0 94 6 113 99"],120026:[790,10,894,47,952,"952 216l-3 -5l-30 -59c-53 -104 -78 -162 -152 -162c-127 0 -190 269 -264 374c-23 -31 -44 -64 -60 -92l-27 -142c-18 -96 -92 -140 -194 -140c-88 0 -175 52 -175 140c0 74 75 153 110 172l11 -19c-34 -16 -100 -92 -100 -153c0 -60 63 -109 127 -109 c55 0 98 36 117 134l73 374c8 40 21 77 35 109c-65 30 -96 100 -142 100c-21 0 -87 -29 -88 -144h-21c1 124 75 165 109 165c57 0 89 -74 151 -102c42 78 99 127 139 127c17 0 43 -10 43 -62c0 -73 -71 -90 -91 -94c-10 -33 -19 -68 -26 -99l-35 -177 c97 151 299 351 399 423c21 14 38 15 46 15c10 0 19 -6 19 -13c-6 -61 -8 -96 -68 -100c-7 0 -16 9 -22 15c-33 -15 -160 -125 -267 -250v-1c107 -116 120 -423 201 -423c64 0 83 47 131 143l30 60l3 5zM590 722c0 22 -2 29 -5 31h-1c-9 0 -31 -34 -56 -102 c34 9 62 29 62 71"],120027:[758,10,789,36,846,"846 216l-2 -5l-35 -69c-48 -94 -104 -152 -178 -152c-106 0 -186 66 -257 117c-59 -76 -153 -117 -249 -117c-51 0 -89 18 -89 57c0 53 55 155 232 155c14 0 28 -2 41 -4c15 53 34 158 85 421c18 96 104 139 194 139c88 0 174 -51 174 -139c0 -74 -76 -155 -111 -173 l-9 19c34 17 99 91 99 154c0 60 -61 109 -125 109c-49 0 -97 -36 -117 -135c-48 -243 -69 -367 -92 -430c92 -51 157 -136 248 -136c33 0 90 39 133 123l36 71l3 5zM294 155c-16 6 -30 10 -46 10c-141 0 -191 -73 -191 -118c0 -21 18 -33 48 -33c67 0 138 42 188 138"],120028:[785,77,966,43,1040,"1040 763c0 -14 -16 -58 -25 -66c-23 0 -48 36 -82 36c-5 0 -10 0 -15 -2l-82 -575c-3 -21 -7 -47 -7 -71c0 -36 7 -62 32 -62c24 2 71 64 104 127l36 71l3 5l19 -10l-2 -5l-36 -69c-63 -125 -97 -152 -171 -152c-56 0 -89 50 -89 127c0 13 0 29 3 43l57 406l-268 -450 c0 -5 2 -11 2 -17c0 -66 -46 -137 -85 -176c-10 9 -32 29 -32 54c0 26 9 54 19 74c-2 21 -9 44 -14 74l-79 464l-9 47c-115 -618 -162 -646 -210 -646c-26 0 -50 24 -65 52l-1 2c8 5 17 11 32 11c0 0 11 0 15 -2c0 -27 11 -43 19 -43h3c17 0 62 6 188 679 c-19 42 -46 61 -80 75l8 21c79 -32 191 -86 209 -192l74 -433l318 539c37 60 101 80 149 80c17 0 49 -3 62 -12v-4"],120029:[785,10,852,39,917,"917 724c0 -13 0 -51 -10 -51c-18 0 -46 17 -74 17c-33 0 -48 -27 -56 -63l-111 -572c14 -26 32 -45 56 -45c39 0 78 39 130 140l35 71l2 5l20 -10l-3 -5l-35 -69c-47 -91 -90 -152 -147 -152c-90 0 -162 44 -200 140l-182 458l-29 71c-49 -272 -83 -434 -108 -529 c-28 -110 -70 -140 -102 -140c-38 0 -64 31 -64 78h21c0 -34 17 -58 43 -58c30 0 53 43 74 125c25 98 60 269 116 572c-16 29 -34 43 -67 57l8 21c79 -32 172 -76 217 -191l181 -456c5 -12 9 -26 14 -40l104 531c18 95 92 132 160 132c7 0 7 -28 7 -37"],120030:[759,10,801,51,858,"858 216l-3 -5c-33 -68 -71 -151 -174 -151c-27 0 -57 4 -83 9c-70 -51 -157 -79 -251 -79c-186 0 -296 115 -296 296c0 277 203 473 447 473c185 0 296 -117 296 -297c0 -166 -71 -293 -170 -374c20 -5 38 -7 57 -7c90 0 120 70 155 140l3 5zM689 501 c0 140 -58 230 -191 230c-239 0 -345 -240 -345 -505c0 -127 50 -208 194 -208c73 0 133 26 182 69l-6 3c-9 4 -13 10 -13 17c0 9 6 17 15 17c0 0 5 0 8 -2c4 -2 12 -6 22 -10c78 83 134 229 134 389"],120031:[767,10,846,47,904,"904 216l-3 -5c-39 -76 -135 -175 -285 -175c-71 0 -143 24 -204 65c-31 -75 -113 -111 -192 -111c-89 0 -173 53 -173 140h21c0 -60 61 -109 124 -109c55 0 103 36 123 134l6 31c-45 58 -74 130 -74 209c0 103 44 226 152 298c-6 21 -19 39 -41 56l13 18 c23 -17 42 -36 58 -56c49 26 112 40 185 40c180 0 290 -137 290 -265c0 -13 -2 -26 -4 -39c-28 -145 -139 -262 -333 -262c-55 0 -104 13 -130 26l-16 -78c-1 -4 -1 -7 -2 -11c58 -41 128 -65 197 -65c139 0 230 94 267 164l2 5zM796 510c0 105 -54 213 -197 213 c-61 0 -111 -12 -154 -31c41 -59 53 -119 53 -152c0 -6 -1 -10 -1 -13c-6 -49 -7 -41 -55 -285c20 -11 57 -29 125 -29c119 0 197 102 223 237c4 19 6 40 6 60zM406 649c0 6 0 14 -2 21c-97 -65 -136 -177 -136 -275c0 -67 22 -128 58 -180l67 339c6 36 13 67 13 95"],120032:[759,250,801,53,858,"858 216l-3 -5c-113 -220 -305 -249 -409 -249c-25 0 -51 3 -73 5c-62 -26 -113 -54 -165 -100c99 -5 198 -30 298 -30c61 0 101 20 115 50l15 26l31 -13c-48 -95 -108 -150 -194 -150c-44 0 -235 41 -294 41c-31 0 -44 -11 -63 -37l-33 5c9 15 16 26 24 37 c70 97 148 145 222 179c-163 35 -276 146 -276 332c0 204 151 452 449 452c188 0 309 -141 309 -314c0 -160 -125 -364 -396 -461c10 -1 22 -1 31 -1c246 0 347 155 390 238l3 5zM705 454c0 154 -80 277 -203 277c-286 0 -342 -333 -342 -450c0 -142 57 -258 207 -289 c258 115 338 303 338 462"],120033:[767,10,943,39,975,"975 216l-3 -5l-29 -59c-54 -104 -78 -162 -153 -162c-146 0 -222 217 -296 318c-12 16 -14 29 -14 39c0 27 28 35 47 46h1l19 2v-1c8 -9 17 -18 25 -29c12 -4 25 -11 42 -11c128 0 148 152 148 204c0 83 -70 165 -163 165c-83 0 -131 -12 -167 -33 c40 -58 53 -117 53 -150c0 -6 -1 -10 -1 -13c-7 -55 -7 -38 -76 -394c-18 -97 -115 -143 -195 -143c-88 0 -174 52 -174 140c0 75 77 155 113 173l11 -18c-36 -17 -103 -91 -103 -155c0 -60 62 -109 126 -109c55 0 96 36 116 134l78 399c5 28 9 54 9 77c0 10 -2 18 -3 27 l-45 -39c-59 -59 -86 -135 -86 -200c0 -43 12 -82 32 -110l-14 -13c-25 32 -39 75 -39 123c0 70 30 149 95 214c19 17 35 34 52 48c-8 26 -23 48 -49 68l26 18c24 -18 45 -39 61 -58c41 26 96 42 195 42c156 0 257 -96 257 -204c0 -102 -82 -222 -257 -222h-16 c74 -125 124 -307 191 -307c64 0 86 47 134 143l30 60l3 5"],120034:[767,10,615,60,672,"672 216l-2 -5c-25 -50 -65 -95 -123 -120c-44 -65 -140 -101 -265 -101c-142 0 -222 72 -222 145c0 13 0 29 8 43c9 17 27 24 44 24c18 0 40 -10 40 -24c0 0 0 -4 -1 -6c-7 -12 -12 -28 -12 -37c0 -49 22 -117 143 -117c55 0 116 22 152 68c-5 2 -11 8 -11 15 c0 10 6 17 15 17c0 0 4 0 7 -1l6 -4c9 20 14 42 14 66c0 163 -143 249 -157 402l-99 -195l-18 11l117 232c8 72 50 138 129 138h4l34 -49h-4c-81 0 -129 -42 -129 -112c0 -130 233 -219 233 -427c0 -20 -4 -39 -11 -57c37 22 63 54 86 99l3 5"],120035:[900,10,555,40,972,"972 762l-14 -16c-60 48 -114 54 -156 54h-26c-126 0 -195 -67 -288 -98c27 -39 44 -83 44 -133c0 -14 -2 -28 -4 -42l-77 -397c-4 -22 -12 -42 -21 -58c90 1 120 71 160 149l3 5l19 -10l-2 -5c-34 -68 -80 -160 -182 -160h-12c-36 -44 -94 -61 -159 -61 c-88 0 -174 52 -174 140h21c0 -60 61 -109 125 -109c51 0 77 34 88 53c-14 4 -15 12 -15 16c0 8 6 17 15 17c0 0 4 0 7 -2c0 0 4 -2 6 -4c7 16 12 33 16 54l82 414c6 34 10 64 10 89c0 12 -1 22 -2 32c-12 -1 -25 -2 -38 -2c-180 0 -358 96 -358 178c0 25 26 34 61 34 c77 0 210 -43 286 -99c24 -17 46 -37 65 -56c101 31 181 99 297 99c73 0 143 -16 223 -82zM419 736c-11 15 -25 30 -43 44c-76 57 -215 99 -281 99c-23 0 -34 -5 -34 -13c0 -63 157 -135 303 -135c18 0 38 1 55 5"],120036:[801,10,696,48,753,"753 216l-3 -5l-35 -69c-64 -125 -96 -152 -170 -152c-57 0 -78 57 -78 108c0 20 2 41 6 62l3 12c-85 -104 -182 -182 -237 -182c-106 0 -191 71 -191 223c0 48 8 106 27 169c26 86 84 194 84 303c0 40 -12 70 -48 99l13 17c97 -72 128 -161 128 -217 c0 -52 -43 -135 -67 -211c-24 -67 -45 -149 -45 -218c0 -99 45 -137 112 -137c37 0 139 78 232 199l104 534h109l-116 -595c-9 -44 -17 -79 -17 -101c0 -26 11 -32 26 -32c25 2 72 64 104 127l37 71l2 5"],120037:[819,10,632,49,689,"689 216l-3 -5c-33 -68 -70 -129 -135 -129c-24 0 -48 14 -67 39c-61 -82 -142 -131 -234 -131c-107 0 -201 75 -201 232c0 46 8 100 26 160c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18c98 -74 127 -174 127 -224c0 -49 -47 -144 -66 -204c-22 -64 -41 -140 -41 -207 c0 -75 24 -148 119 -148c65 0 131 60 180 174c-35 82 -57 195 -57 281c0 133 21 220 43 267s55 79 95 79c38 0 95 -31 99 -94l2 -83c0 -203 -46 -383 -128 -503c24 -31 44 -36 54 -36c47 0 78 47 116 118l3 5zM520 655c0 94 -14 115 -35 115c-5 0 -20 -3 -35 -38 c-26 -57 -42 -150 -42 -259c0 -91 18 -183 46 -253c40 106 66 255 66 435"],120038:[819,10,987,49,1044,"1044 216l-3 -5c-33 -68 -71 -129 -136 -129c-25 0 -47 14 -65 39c-63 -82 -138 -131 -216 -131c-81 0 -143 48 -166 150c-56 -100 -115 -150 -221 -150c-99 0 -188 74 -188 228c0 47 8 102 26 164c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18 c98 -74 127 -174 127 -224c0 -47 -47 -144 -66 -204c-24 -69 -46 -152 -46 -221s22 -134 111 -134c117 0 175 181 218 381l34 174h96l-39 -200c-18 -93 -29 -166 -29 -221c0 -93 30 -134 106 -134c56 0 119 57 169 168c-34 83 -51 200 -51 287c0 133 30 221 52 268 s59 78 99 78c83 0 88 -84 88 -166c0 -206 -56 -390 -139 -513c16 -24 33 -37 51 -37c45 0 78 44 117 118l2 5zM888 655c0 115 -12 115 -23 115c-6 0 -20 -3 -36 -38c-26 -57 -41 -150 -41 -259c0 -89 12 -180 31 -251c40 107 69 254 69 433"],120039:[759,10,685,57,742,"742 216l-2 -5l-43 -85c-43 -83 -82 -136 -122 -136c-112 0 -152 53 -185 221l-4 19c-60 -125 -134 -240 -223 -240c-72 0 -106 48 -106 109c0 71 46 157 116 194l13 -26c-60 -32 -100 -107 -100 -168c0 -38 14 -81 77 -81c78 0 149 116 214 260l-48 245 c-25 124 -39 208 -78 208c-29 0 -59 -25 -124 -151l-19 10c70 139 95 169 140 169c106 0 160 -74 191 -238l12 -59c29 72 52 141 76 192c33 75 104 104 162 104c14 0 44 -1 44 -13c0 -17 -8 -65 -17 -73c-11 0 -56 22 -88 22c-26 0 -53 -5 -74 -50 c-26 -59 -57 -146 -92 -237l37 -198c25 -124 35 -191 76 -191c22 0 56 28 110 134l35 69l3 5"],120040:[801,408,688,48,745,"745 216l-3 -5c-43 -87 -109 -142 -171 -189l-54 -274c-27 -138 -174 -156 -213 -156c-144 0 -203 108 -203 151c0 120 173 139 351 231l38 194c-91 -121 -190 -178 -251 -178c-106 0 -191 72 -191 225c0 48 8 104 27 167c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18 c97 -72 128 -161 128 -217c0 -52 -47 -148 -67 -211c-22 -67 -45 -149 -45 -217c0 -70 23 -138 112 -138c43 0 152 57 247 199l104 534h109l-135 -698c55 43 108 91 147 168l3 5zM447 -53c-166 -84 -317 -104 -317 -204c0 -25 43 -123 174 -123c30 0 83 21 99 99"],120041:[767,17,673,43,736,"736 745l-90 -99l-460 -522c81 -13 313 -47 404 -47h8c14 0 38 2 52 30l59 114l2 5l20 -10l-3 -5c-74 -143 -108 -228 -151 -228c-112 0 -353 51 -460 51c-13 0 -19 -7 -53 -43l-21 17l52 56l498 564c-86 19 -208 48 -293 48c-71 0 -87 -19 -93 -32l-12 -24l-21 9 c15 28 54 115 67 128l5 5c8 5 28 5 48 5c79 0 233 -18 308 -43c19 -6 32 -9 43 -9c18 0 30 8 49 27l21 24"],120042:[400,10,606,21,663,"381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-79 0 -146 -91 -146 -230c0 -59 15 -124 69 -124c60 0 125 54 151 134zM663 216l-3 -5l-27 -51c-87 -161 -127 -170 -173 -170c-61 0 -109 41 -115 92c-36 -53 -90 -92 -149 -92c-117 0 -175 69 -175 161c0 147 116 249 252 249 c77 0 111 -53 118 -55c12 0 50 48 77 48h36l-45 -237c-5 -29 -13 -66 -13 -96c0 -25 5 -48 29 -48c55 0 109 97 140 158l26 51l3 5"],120043:[790,10,491,16,549,"351 273c0 61 -19 99 -62 99c-48 0 -97 -14 -138 -44c-7 -55 -14 -112 -26 -175c-3 -11 -4 -23 -4 -33c0 -67 44 -102 97 -102c29 0 52 16 72 42c-16 4 -17 13 -17 17c0 9 8 17 17 17c0 0 4 0 6 -2c3 -1 7 -4 11 -5c15 30 28 68 36 109c5 28 8 55 8 77zM293 694 c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-18 -23 -3 -163 -20 -369c68 108 136 226 136 295zM549 216l-3 -5c-32 -65 -69 -155 -166 -160c-43 -42 -99 -61 -162 -61c-123 0 -202 76 -202 150c0 6 0 11 1 16c75 387 68 584 97 624c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96v-2 c0 -84 -87 -225 -156 -334c41 26 87 42 132 42c105 0 167 -62 167 -158c0 -16 -2 -31 -5 -48c-9 -48 -27 -89 -51 -120c68 16 94 83 127 147l2 5"],120044:[400,10,432,20,489,"489 216l-3 -5l-28 -56c-59 -115 -143 -165 -255 -165c-120 0 -183 72 -183 167c0 13 1 26 5 41c31 121 128 202 245 202c102 0 125 -48 125 -80c0 -5 0 -9 -1 -14c-5 -26 -31 -45 -52 -45c-22 0 -39 19 -39 39c0 24 19 42 34 48c-7 11 -24 24 -67 24 c-74 0 -104 -60 -133 -174c-7 -28 -11 -52 -11 -76c0 -61 25 -104 77 -104c103 0 183 52 234 147l30 56l2 5"],120045:[790,10,606,21,663,"376 329c-26 27 -59 43 -103 43c-79 0 -147 -126 -147 -241c0 -69 26 -113 70 -113c60 0 125 55 151 135l1 7c0 4 11 75 28 169zM663 216l-3 -5l-27 -51c-83 -163 -125 -168 -173 -170c-62 0 -99 48 -110 102c-35 -59 -93 -102 -154 -102c-109 0 -175 65 -175 165 c0 154 134 245 252 245c44 0 79 -19 108 -46c65 365 96 426 112 435l97 1c12 0 21 -14 21 -37c0 -76 -14 -207 -49 -356c-17 -73 -48 -111 -84 -119l-20 -122c-6 -27 -12 -64 -12 -94c0 -37 12 -50 29 -50c3 0 7 0 11 1c41 10 77 55 129 157l26 51l3 5zM590 753 c0 8 -2 15 -2 15c-21 -23 -64 -234 -106 -469c19 5 45 38 59 101c35 149 49 279 49 353"],120046:[400,10,419,18,476,"303 316c0 43 -14 56 -33 56c-49 0 -94 -35 -135 -182c17 -7 38 -11 60 -11c70 0 108 97 108 137zM476 216l-3 -5l-28 -56c-60 -116 -156 -165 -242 -165c-116 0 -185 63 -185 160c0 16 2 33 7 52c32 126 122 198 245 198c77 0 128 -31 128 -94c0 -59 -48 -149 -198 -149 c-26 0 -49 4 -70 12c-4 -19 -6 -36 -6 -53c0 -48 16 -98 85 -98c73 0 165 55 215 147l30 56l2 5"],120047:[790,393,274,-86,332,"332 216l-3 -5c-44 -86 -101 -147 -150 -147h-68l-12 -64l-76 -393h-109l76 393c88 387 74 478 106 718c9 63 29 72 103 72c56 0 113 -40 113 -106c0 -160 -88 -259 -165 -355l-30 -229h69c39 0 91 59 123 121l3 5zM291 684c0 56 -45 86 -101 86c-24 0 -26 -6 -29 -56 c-5 -98 2 -197 -10 -347c70 87 140 176 140 317"],120048:[400,400,534,-52,592,"308 -47c-171 -90 -331 -108 -331 -210c0 -25 41 -115 173 -115c29 0 96 3 113 91zM592 216l-3 -5c-39 -80 -99 -132 -156 -177l-56 -286c-27 -138 -172 -148 -227 -148c-145 0 -202 100 -202 143c0 124 182 140 365 239l16 79c-35 -43 -82 -71 -133 -71 c-108 0 -174 76 -174 171c0 148 134 239 251 239c47 0 85 -23 117 -55c10 0 36 48 62 48h50l-63 -327c49 42 97 87 130 155l3 5zM381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-78 0 -147 -117 -147 -242c0 -69 26 -112 70 -112c60 0 121 51 149 126"],120049:[790,10,563,-13,620,"620 216l-38 -74c-33 -65 -53 -103 -76 -125c-25 -24 -67 -27 -91 -27c-38 0 -74 18 -74 84c0 34 9 69 14 87c25 83 35 139 35 173c0 27 -6 38 -18 38c-53 0 -143 -57 -246 -224l-28 -151h-111l31 163c76 386 65 580 96 620c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96 c0 -86 -87 -227 -157 -338c-4 -43 -9 -88 -17 -136c87 122 169 180 233 180c67 0 112 -35 112 -126c0 -32 -6 -71 -17 -118c-5 -19 -21 -69 -21 -103c0 -24 8 -32 19 -32c6 0 15 2 25 10c14 11 42 57 73 119l39 76zM293 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-8 -10 -9 -44 -9 -76 v-91c0 -54 0 -120 -7 -197c67 107 132 223 132 290"],120050:[649,10,270,34,328,"328 216l-39 -77c-47 -90 -103 -149 -177 -149c-60 0 -78 59 -78 117c0 18 2 36 5 53l12 53l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-37l3 21h122c9 0 18 -4 18 -12c-17 -57 -26 -94 -52 -225c-10 -52 -17 -86 -17 -107c0 -19 7 -23 17 -23c20 0 72 25 121 124l39 76zM255 597 c0 -39 -37 -73 -73 -73c-30 0 -55 23 -55 53c0 38 37 72 73 72c30 0 55 -22 55 -52"],120051:[647,400,228,-312,285,"285 216l-2 -3c-48 -80 -104 -139 -159 -186l-54 -279c-26 -138 -166 -148 -226 -148c-121 0 -156 100 -156 143c0 120 152 139 316 230l47 240l-16 8l1 3c29 54 49 113 54 148h-20l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -11 -21 -37 -152l-33 -168c48 41 95 95 135 164 l2 2zM241 582c-7 -29 -38 -59 -72 -59c-30 0 -55 23 -55 53c0 4 0 8 2 12c6 30 37 59 71 59c30 0 54 -23 54 -53c0 -4 1 -8 0 -12zM-1 -56c-151 -82 -282 -101 -282 -201c0 -25 19 -115 127 -115c30 0 95 3 112 91"],120052:[790,10,489,-3,546,"546 216l-32 -64c-54 -104 -84 -162 -158 -162c-100 0 -119 76 -187 170c-21 -31 -39 -66 -53 -105l-9 -55h-110l30 160c73 386 65 580 97 620c5 8 58 10 62 10c14 0 135 -7 136 -96v-2c0 -80 -84 -203 -154 -302c-7 -70 -16 -147 -33 -234l-1 -8c55 90 148 187 255 260 c19 13 30 16 37 16c13 0 21 -7 21 -16c0 -58 -9 -89 -70 -93c-8 0 -13 4 -19 10c-25 -9 -73 -36 -117 -79c104 -115 65 -228 115 -228c64 0 86 47 137 143l34 65zM302 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-9 -11 -9 -50 -9 -84v-70c0 -50 0 -110 -5 -180c67 96 130 195 130 260"],120053:[790,10,291,16,348,"348 216l-39 -74c-49 -98 -107 -152 -179 -152c-88 0 -114 65 -114 131c0 13 0 26 2 39c74 386 65 580 96 620c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96v-2c0 -80 -85 -215 -156 -321c-6 -65 -17 -136 -31 -215c-5 -26 -10 -60 -10 -87s5 -49 28 -49c4 0 9 0 13 1 c50 13 90 45 133 129l39 76zM293 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-8 -10 -9 -45 -9 -78v-84c0 -52 -2 -115 -7 -187c68 104 132 210 132 275"],120054:[400,10,805,10,862,"862 216l-38 -74c-34 -65 -54 -103 -78 -125c-22 -21 -44 -27 -78 -27c-63 0 -80 58 -80 109c0 25 4 48 7 62c7 21 42 116 42 172c0 28 -9 39 -23 39c-34 0 -91 -25 -172 -130c-1 -30 -6 -60 -12 -86l-28 -157l-109 2l29 159c6 25 33 117 33 172c0 20 -4 40 -20 40 c-35 0 -92 -27 -169 -128l-46 -244h-110l41 213l-16 8c27 56 52 114 59 151h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-6 -25 -13 -46 -19 -73c71 79 123 93 154 93c82 0 103 -59 107 -113c81 95 137 113 172 113c43 0 109 -16 109 -133c0 -39 -8 -78 -16 -111 c-5 -18 -19 -68 -19 -101c0 -25 8 -34 19 -34c5 0 13 2 24 10c14 11 41 57 72 119l39 76"],120055:[400,10,559,10,616,"616 216l-37 -74c-34 -65 -55 -103 -78 -125c-21 -20 -43 -27 -77 -27c-63 0 -85 31 -85 83c0 25 6 54 12 87c7 32 46 122 46 174c0 22 -7 38 -28 38c-41 0 -118 -37 -210 -167l-39 -205h-110l41 213l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1 c-10 -35 -18 -63 -28 -111c74 90 143 131 197 131c87 0 116 -50 116 -118c0 -39 -9 -84 -22 -127c-5 -18 -21 -67 -21 -100c0 -25 8 -34 20 -34c5 0 14 2 24 10c15 9 41 57 72 119l39 76"],120056:[400,10,497,21,554,"355 282c0 68 -30 90 -74 90c-109 0 -159 -139 -159 -268c0 -55 20 -86 83 -86c42 0 69 16 90 43c-9 4 -13 9 -13 16c0 8 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -2l8 -4c22 46 43 128 43 194zM554 216l-1 -3c-34 -67 -72 -162 -176 -162h-10c-46 -38 -104 -61 -162 -61 c-98 0 -184 71 -184 171c0 135 140 239 260 239c106 0 177 -79 177 -170c0 -67 -30 -118 -69 -158c78 7 105 78 144 152l1 2"],120057:[400,400,511,-134,568,"364 259c0 71 -29 121 -86 121c-47 0 -86 -17 -119 -46c-4 -35 -13 -90 -30 -178l-17 -88c4 -4 9 -9 13 -15c26 -33 58 -43 109 -43c30 0 55 17 75 50c-6 4 -9 9 -9 14c0 9 8 17 17 17c0 0 4 0 7 -1l1 -2c14 30 25 68 33 108c3 22 6 43 6 63zM568 216l-1 -3 c-34 -67 -77 -162 -180 -162h-1c-41 -38 -95 -61 -152 -61c-58 0 -97 14 -127 50c-33 -166 -87 -418 -124 -439l-97 -1c-16 0 -20 14 -20 37c0 96 12 216 79 338c12 22 33 48 55 69l21 116c23 125 31 183 31 208v25h57c24 0 43 -2 47 -3c3 -1 5 -13 5 -17v-6 c33 22 70 33 117 33c122 0 191 -78 191 -172c0 -12 0 -23 -2 -34c-8 -46 -29 -87 -59 -121c76 10 100 78 138 151l1 2zM-8 8c-10 -15 -19 -29 -26 -42c-62 -123 -79 -233 -79 -329c0 -5 1 -13 1 -13c22 30 68 204 104 384"],120058:[400,399,525,21,582,"582 216l-1 -3c-30 -60 -58 -108 -136 -117l-81 -422c31 41 92 79 131 82l2 -21c-33 -5 -110 -44 -145 -128c-1 -4 -5 -6 -9 -6c-6 0 -83 5 -96 8l-3 4l88 462c-34 -49 -84 -85 -136 -85c-108 0 -175 66 -175 166c0 13 1 26 4 40c23 125 135 204 248 204 c44 0 82 -20 113 -52v3l4 -5l1 -1c11 0 35 48 61 48h50l-46 -237l-7 -39c57 8 79 42 113 107l1 2zM381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-66 0 -117 -61 -140 -178c-6 -26 -8 -51 -8 -72c0 -69 27 -104 71 -104c47 0 95 33 126 83c-7 2 -18 8 -18 19c0 9 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -2 c3 -1 7 -2 12 -4c3 7 5 13 8 21"],120059:[424,3,481,38,540,"540 222l-2 -2c-6 -15 -21 -46 -82 -46c-41 0 -76 37 -76 87c0 20 4 41 15 63c-57 -20 -128 -107 -184 -256l-13 -71h-110l46 241c9 48 22 99 22 121c0 6 -3 10 -3 10c-20 0 -26 -23 -96 -158l-19 10c63 125 82 179 119 179c65 0 81 -66 81 -132c0 -35 -4 -68 -8 -92 c39 79 94 162 182 224c21 15 52 24 61 24c13 0 29 -4 31 -9v-3c-6 -61 -31 -91 -88 -95c-10 -19 -14 -37 -14 -54c0 -39 24 -67 54 -67c48 0 60 25 64 34l1 3"],120060:[424,10,426,-29,484,"484 216l-3 -5c-29 -56 -56 -121 -117 -149c-32 -41 -99 -72 -196 -72c-94 0 -197 53 -197 111c0 56 36 64 55 64c36 0 83 -25 83 -40v-5s-2 -4 -6 -4h-2c-7 0 -19 6 -27 6c-6 0 -12 -4 -12 -21c0 -42 26 -83 106 -83c61 0 86 17 96 42h-1c-17 4 -19 14 -19 18 c0 9 7 17 16 17c0 0 4 0 7 -1l3 -3v14c0 78 -119 132 -131 220c-34 -4 -61 -74 -82 -114l-19 10c69 140 97 203 170 203l40 -50h-17c-41 0 -57 -15 -57 -39c0 -63 211 -119 211 -217c0 -7 -1 -15 -4 -23c36 27 55 74 81 126l2 5"],120061:[658,10,299,21,356,"356 216l-37 -74c-49 -94 -106 -152 -180 -152c-86 0 -104 62 -104 128c0 15 0 28 4 42l12 51l-16 7l1 3c19 35 46 129 69 221h-84l4 29h88c17 72 29 143 29 184v3h87c9 0 18 -4 18 -12v-1c-8 -24 -21 -92 -38 -174h129l-3 -29h-132l-55 -282c-6 -31 -15 -73 -15 -101 c0 -23 5 -39 23 -39c0 0 7 0 10 1c50 13 89 45 132 129l39 76"],120062:[393,10,579,35,636,"636 216l-3 -5l-35 -69c-64 -125 -81 -152 -155 -152c-46 0 -79 28 -79 101c0 13 1 26 3 39c-80 -99 -154 -140 -197 -140c-88 0 -132 49 -132 134c0 20 2 42 8 66l5 23l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -19 -61 -45 -193 c-4 -23 -17 -73 -17 -113c0 -41 13 -56 32 -56c33 0 113 39 207 172l39 200v3h109l-45 -237c-9 -47 -18 -84 -18 -108c0 -23 9 -30 22 -30c23 0 58 63 93 132l37 71l2 5"],120063:[423,10,511,35,568,"568 216l-2 -5c-20 -41 -60 -43 -78 -43c-10 0 -19 1 -29 4c-62 -136 -191 -182 -252 -182c-74 0 -164 53 -164 160c0 13 1 26 4 40l4 23l-16 8c34 65 60 139 60 169v3h91c6 0 8 -6 8 -6c0 -9 -3 -14 -4 -22l-35 -178c-5 -27 -8 -52 -8 -71c0 -72 30 -98 66 -98 c52 0 135 64 169 189c-31 23 -53 56 -53 96c0 73 60 120 108 120c39 0 60 -24 60 -81c0 -39 -7 -99 -29 -151c7 -1 13 -2 20 -2c14 0 44 2 58 32l3 5zM398 324c0 18 -4 47 -17 47s-31 -29 -31 -68c0 -30 17 -55 39 -74c6 28 9 60 9 95"],120064:[423,10,688,35,745,"745 216l-3 -5c-15 -33 -48 -43 -79 -43c-10 0 -22 2 -34 5c-60 -137 -153 -183 -221 -183c-36 0 -76 20 -100 63c-35 -41 -77 -63 -132 -63c-72 0 -136 49 -136 149c0 16 2 33 6 51l5 23l-16 8l1 3c34 66 59 136 59 166v3h91c5 0 8 -6 8 -6c0 -5 -2 -15 -3 -22l-36 -178 c-5 -30 -11 -65 -11 -93c0 -55 17 -76 43 -76c77 0 96 129 122 256l3 15h88l-19 -102c-8 -41 -12 -74 -12 -99c0 -54 18 -70 47 -70c52 0 118 63 146 186c-33 24 -56 57 -56 99c0 73 60 120 108 120c30 0 56 -19 58 -60v-12c0 -39 -10 -101 -35 -159c9 -2 18 -3 26 -3 c14 0 44 2 59 32l2 5zM575 324c0 18 -4 47 -17 47s-31 -29 -31 -68c0 -31 16 -57 40 -77c5 30 8 63 8 98"],120065:[400,10,514,35,571,"571 216l-3 -5l-43 -85c-43 -83 -83 -136 -123 -136c-60 0 -113 20 -147 127c-17 -36 -34 -69 -55 -94c-21 -24 -53 -33 -82 -33c-35 0 -83 23 -83 76h29c0 -39 39 -48 54 -48c25 0 42 3 60 22c25 28 46 72 65 120c-2 9 -4 18 -5 27c-23 124 -31 185 -64 185 c-27 0 -56 -33 -119 -161l-20 10l1 3c71 139 97 176 145 176c56 0 97 -22 128 -87l2 3c28 61 65 84 125 84c45 0 85 -36 85 -88c0 -25 -19 -42 -45 -42c-21 0 -40 17 -40 42c0 43 -2 60 -17 60c-33 0 -63 -29 -82 -69l-13 -25c9 -26 18 -56 24 -92c23 -112 25 -168 54 -168 c22 0 58 29 112 134l35 69l2 5"],120066:[393,400,558,-16,615,"615 216l-3 -5c-46 -78 -100 -134 -157 -180l-55 -283c-26 -138 -179 -148 -215 -148c-145 0 -201 100 -201 143c0 123 173 139 350 236l29 145c-78 -94 -151 -134 -193 -134c-105 0 -132 65 -132 131c0 21 2 44 8 69l5 23l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109 c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -19 -61 -45 -193c-4 -22 -15 -71 -15 -110c0 -34 8 -59 30 -59c32 0 112 38 204 167l41 205h109v-3l-46 -231l-16 -91c48 42 91 91 130 156l2 5zM329 -49c-165 -88 -316 -107 -316 -208c0 -25 40 -115 172 -115c30 0 83 3 100 91"],120067:[408,10,437,-16,494,"494 216l-3 -5l-70 -136c-35 -66 -73 -85 -115 -85c-68 0 -146 50 -219 50c-23 0 -39 -7 -78 -47l-25 16c26 39 63 92 115 108l184 161c-81 20 -113 44 -141 44c-16 0 -35 -11 -47 -35l-40 -76l-20 10l1 3c93 182 97 183 119 183c41 0 113 -44 180 -44c28 0 52 6 75 26 l19 19l20 -22l-306 -269c52 -5 133 -52 196 -52c21 0 56 7 77 47l56 109l3 5"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Script/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Normal={directory:"Normal/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Normal",id:"GYREPAGELLANORMAL",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8462:[733,9,500,10,471,"471 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 19 4 41 13 77l51 196c9 33 15 71 15 89c0 13 -9 22 -22 22c-42 0 -146 -97 -190 -178c-29 -53 -46 -114 -62 -229l-69 -16l-7 11c21 63 61 235 88 386l42 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21 c72 7 108 16 160 42l12 -11l-98 -457l20 25c47 58 63 77 98 106c63 53 124 86 158 86c18 0 29 -14 29 -36c0 -17 -5 -48 -11 -74l-64 -256c-6 -22 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119808:[686,3,778,24,757,"757 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c27 2 20 39 14 55l-45 114h-251l-42 -112c-8 -22 -7 -55 24 -57l50 -3v-37l-113 3l-113 -3v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l57 151h71l259 -605c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37zM446 262l-104 254l-100 -254h204"],119809:[681,3,667,39,611,"611 216c0 -129 -141 -219 -271 -219l-142 3l-126 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l168 -3l192 3c126 0 189 -44 189 -135c0 -38 -14 -74 -38 -96c-31 -29 -60 -43 -144 -73c80 -5 114 -14 150 -39c35 -25 55 -69 55 -122zM461 202 c0 102 -50 146 -166 146h-30v-292c17 -3 28 -4 43 -4c106 0 153 46 153 150zM440 524c0 74 -36 107 -117 107c-19 0 -34 -1 -58 -4v-227h30c101 0 145 37 145 124"],119810:[695,17,722,44,695,"695 637c-9 -38 -12 -57 -23 -153h-39l-5 86c-54 50 -102 69 -178 69c-159 0 -256 -106 -256 -278c0 -189 115 -313 291 -313c66 0 130 17 195 51l12 -12l-22 -49c-74 -41 -133 -55 -225 -55c-247 0 -401 140 -401 364c0 214 158 348 411 348c87 0 143 -11 234 -47"],119811:[681,3,833,35,786,"786 376c0 -107 -35 -196 -104 -263c-75 -74 -184 -116 -303 -116c-52 0 -104 3 -156 3l-155 -3v23l32 18c15 8 20 24 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l162 -3l239 3c135 0 215 -25 273 -83c50 -49 77 -127 77 -222zM636 348c0 99 -21 167 -66 211 c-49 48 -129 72 -246 72c-23 0 -39 -1 -63 -4v-570c25 -4 43 -5 68 -5c113 0 184 22 234 71c48 48 73 124 73 225"],119812:[681,3,611,39,577,"577 166l-11 -158l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l190 -3l236 3c37 0 58 -1 95 -3l6 -7l-14 -142h-36l-8 75c-1 11 -43 19 -98 19l-145 -3v-240c20 -2 34 -2 67 -2h66c42 0 55 5 57 21l6 57h40 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-66c-22 0 -39 -1 -67 -3v-267l149 -3c46 0 99 9 101 17l23 94h39"],119813:[681,3,556,28,539,"539 671l-14 -142h-36l-8 75c-1 12 -44 19 -111 19l-116 -3v-243c20 -2 34 -2 67 -2h51c42 0 55 5 57 21l6 53h40c-2 -34 -3 -69 -3 -103c0 -36 1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-51c-22 0 -39 -1 -67 -3v-187c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-166 3l-155 -3 v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l178 -3l232 3c37 0 57 0 95 -3"],119814:[695,17,833,47,776,"776 242c-37 -8 -41 -12 -41 -36v-163c-120 -45 -196 -60 -297 -60c-237 0 -391 143 -391 363c0 216 158 349 414 349c98 0 170 -13 261 -47l6 -11c-9 -38 -12 -57 -23 -153h-39l-5 86c-54 52 -131 69 -205 69c-163 0 -259 -105 -259 -281c0 -190 108 -319 269 -319 c43 0 76 6 127 25v132c0 26 -15 35 -57 37l-53 2v41l143 -3l150 3v-34"],119815:[681,3,833,36,796,"796 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v190l-81 2h-146l-81 -2v-190c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-158c23 -2 43 -2 81 -2h146 c38 0 57 0 81 2v158c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119816:[681,3,389,39,350,"350 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119817:[681,213,389,-11,350,"350 641l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-406c0 -105 -6 -144 -28 -192c-42 -89 -137 -158 -218 -158c-8 0 -17 1 -30 5v89l11 6c4 -3 5 -3 11 -8c26 -20 41 -27 58 -27c40 0 55 35 55 130v561c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40"],119818:[681,3,778,39,763,"763 -3c-34 2 -67 3 -101 3s-68 -1 -102 -3l-208 249c-56 68 -61 71 -87 86v-197c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-200l197 193 c14 14 94 94 94 120v25c30 -2 61 -3 91 -3s61 1 91 3v-39c-63 -5 -86 -12 -110 -34l-222 -207l266 -313c31 -36 54 -49 91 -50v-41"],119819:[681,3,611,39,577,"577 174l-11 -166l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-485l153 -3c43 0 95 9 97 17l23 102h39"],119820:[681,10,1000,32,968,"968 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v416l-206 -429c-37 -76 -41 -86 -60 -132h-34c-18 44 -29 68 -36 83l-230 479v-417c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3l120 3l75 -161 l158 -330l183 378l49 113l115 -3l116 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119821:[681,16,833,35,798,"798 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-454l3 -101l-7 -4l-82 13l-122 139l-326 392v-393c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3c28 0 56 1 84 3c64 -85 82 -109 103 -133l312 -364v359 c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],119822:[695,17,833,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 229 141 363 383 363c226 0 357 -129 357 -349zM637 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],119823:[681,3,611,39,594,"594 531c0 -121 -96 -212 -225 -212c-20 0 -39 4 -58 7v39h18h18c63 0 103 52 103 132c0 89 -42 134 -125 134c-27 0 -45 -3 -60 -9v-487c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-165 3l-156 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l173 -3l193 3 c85 0 189 -50 189 -150"],119824:[695,184,833,47,787,"787 346c0 -129 -45 -228 -132 -292c-60 -45 -150 -69 -260 -69c-8 -1 -10 -1 -21 -1c47 -10 72 -16 100 -26l120 -42c37 -13 81 -22 107 -22c18 0 35 7 69 19l11 4v-37l-103 -64c-26 0 -46 3 -72 10l-199 54c-59 16 -74 19 -99 19c-24 0 -49 -12 -97 -45l-11 31 c73 58 108 80 161 100c-88 11 -130 24 -179 56c-88 58 -135 158 -135 290c0 229 141 364 380 364c229 0 360 -127 360 -349zM637 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],119825:[681,3,722,39,708,"708 -3c-32 2 -65 3 -97 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l-210 342v23c37 0 62 4 87 19c41 24 66 69 66 122c0 81 -51 128 -140 128c-26 0 -45 -3 -59 -9v-487c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l178 -3l199 3 c126 0 190 -50 190 -147c0 -42 -15 -78 -43 -110c-27 -29 -50 -45 -106 -68l181 -274c22 -33 34 -38 70 -45v-40"],119826:[695,17,611,57,559,"559 220c0 -145 -115 -237 -294 -237c-76 0 -134 13 -208 46c11 57 15 98 15 173h40l7 -88c32 -47 96 -77 164 -77c86 0 150 55 150 129c0 48 -27 79 -83 96l-140 42c-95 28 -146 91 -146 176c0 135 98 215 265 215c66 0 118 -9 185 -34l5 -12c-9 -29 -14 -77 -14 -142 h-41l-6 82c-38 37 -83 55 -136 55c-80 0 -134 -47 -134 -117c0 -51 32 -81 106 -101l114 -30c99 -26 151 -86 151 -176"],119827:[681,3,667,17,650,"650 676c-8 -48 -11 -83 -13 -159h-40l-5 69c-15 40 -22 33 -71 33h-117v-484c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v484h-117c-31 0 -68 7 -71 -33l-5 -69h-40c-3 76 -5 111 -13 159l6 5l311 -3l310 3"],119828:[681,17,778,26,760,"760 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-292c0 -181 -92 -268 -284 -268c-172 0 -280 75 -280 194v366c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l155 -3l156 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-248c0 -104 9 -151 36 -183s72 -47 140 -47c67 0 113 14 141 43c34 35 47 88 47 194 v241c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],119829:[681,3,778,20,763,"763 644l-32 -3c-21 -2 -34 -15 -47 -47l-208 -498c-14 -32 -25 -66 -38 -99h-76l-239 572c-21 51 -37 70 -62 72l-41 3v37l158 -3l162 3v-37l-50 -3c-14 -1 -26 -10 -26 -19c0 -18 0 -21 21 -72l157 -387l142 353c21 53 31 84 31 99s-14 24 -37 26l-46 3v37l115 -3 l116 3v-37"],119830:[686,3,1000,17,988,"988 644l-33 -3c-17 -2 -30 -23 -43 -69l-122 -432l-33 -143h-73c-13 35 -24 70 -38 105l-149 375l-155 -355l-47 -125h-70l-139 602c-6 28 -18 40 -37 42l-32 3v37l156 -3l134 3v-37l-42 -3c-16 -1 -30 -13 -30 -25c0 -8 1 -17 3 -26l82 -383l150 355 c35 84 25 61 51 124h45c21 -60 33 -94 49 -133l137 -343l97 378c3 11 4 20 4 30c0 14 -12 22 -35 23l-46 3v37c35 -2 71 -3 106 -3c37 0 73 1 110 3v-37"],119831:[695,3,667,17,650,"650 -3c-32 2 -63 3 -95 3s-64 -1 -96 -3l-149 266l-140 -201c-4 -6 -22 -36 -36 -62h-117v34l31 3c12 1 26 9 33 18l199 261l-94 166c-26 46 -64 99 -86 123c-13 13 -25 18 -41 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l-5 41l183 37c29 -22 45 -42 73 -91l95 -169l165 243h111v-34 l-28 -3c-20 -2 -27 -8 -48 -36l-170 -224c189 -327 159 -274 160 -278c28 -49 40 -63 62 -66l25 -3v-37"],119832:[695,3,667,15,660,"660 659l-176 -261c-18 -27 -34 -57 -53 -100v-163c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v139c-16 36 -27 58 -44 85l-101 163c-54 88 -79 100 -130 100v37l159 36c46 -27 74 -60 114 -136l107 -203l188 322h77v-19"],119833:[681,3,667,24,627,"627 174c-9 -50 -15 -116 -16 -177l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 99 104 139l306 446h-222c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v162l272 -3l271 3v-35c-32 -39 -56 -70 -83 -110l-325 -479h276c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],119834:[471,17,500,40,478,"478 -3c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -61 -1 -91 -3l-5 8l5 62l-93 -72c-10 -8 -26 -12 -49 -12c-76 0 -117 43 -117 124c0 85 45 124 171 150l88 18c-3 82 -35 118 -102 118c-27 0 -55 -7 -58 -14l-22 -50l-30 7v69l53 32c38 23 77 34 120 34c101 0 160 -53 160 -141v-232 c0 -47 5 -59 28 -61l30 -3v-37zM299 115v118l-45 -12c-71 -19 -92 -39 -92 -88c0 -39 19 -63 51 -63c30 0 66 19 86 45"],119835:[720,17,611,10,556,"556 281c0 -77 -33 -154 -83 -195c-28 -23 -74 -54 -114 -78c-29 -17 -56 -25 -87 -25c-43 0 -85 12 -131 37l-39 -32l-22 8c6 53 9 113 9 166v406c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-331l61 49c35 28 64 39 103 39c106 0 181 -79 181 -190z M430 221c0 100 -46 160 -123 160c-41 0 -74 -17 -96 -50v-225c27 -38 59 -55 101 -55c73 0 118 66 118 170"],119836:[471,17,444,37,414,"414 63l-21 -46c-47 -25 -84 -34 -134 -34c-144 0 -222 87 -222 246c0 87 32 137 121 190l52 31c24 14 52 21 90 21c36 0 57 -4 103 -20l7 -13c-9 -44 -14 -77 -20 -141h-36l-7 60c-3 23 -42 43 -88 43c-64 0 -98 -48 -98 -139c0 -128 60 -207 159 -207c29 0 51 5 85 19"],119837:[720,17,611,42,577,"577 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l-5 8l5 75l-104 -85c-10 -8 -26 -12 -49 -12c-117 0 -191 91 -191 234c0 86 27 144 84 181l72 47c27 17 56 26 88 26c25 0 52 -6 80 -17l20 -8v122c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-614 c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37zM386 160v184c-33 43 -69 63 -112 63c-71 0 -106 -51 -106 -152c0 -108 45 -177 116 -177c55 0 102 37 102 82"],119838:[471,17,500,42,461,"461 243c-57 -14 -101 -20 -158 -20h-131c2 -48 8 -72 25 -100c25 -42 74 -69 124 -69c41 0 71 9 118 35l12 -15l-22 -48c-65 -33 -100 -43 -158 -43c-150 0 -229 84 -229 243c0 96 29 155 95 194l47 28c27 16 53 23 87 23c116 0 190 -69 190 -176v-52zM334 276 c0 99 -26 139 -83 139c-58 0 -85 -40 -85 -139l32 -1c57 -2 32 -2 52 -2c33 0 84 3 84 3"],119839:[720,3,389,34,381,"381 617l-16 -7c-31 19 -46 24 -67 24c-46 0 -59 -21 -59 -92v-108c44 0 87 1 131 4l4 -8l-11 -58h-124v-272c0 -24 1 -37 3 -46c3 -10 21 -17 47 -18l45 -2v-37l-160 3l-140 -3v37l41 2c37 2 42 9 42 64v272l-79 -5v24c33 16 53 27 79 45v43c0 80 7 97 55 137l74 62 c38 32 61 42 93 42c15 0 25 -2 42 -6v-97"],119840:[471,266,556,26,535,"535 -42c0 -133 -118 -224 -293 -224c-132 0 -216 55 -216 142c0 27 11 53 26 62l81 48c-50 13 -68 31 -68 67c0 20 7 41 17 48l71 54c-35 12 -50 21 -69 41c-24 26 -37 59 -37 96c0 105 89 179 217 179c64 0 111 -13 152 -43c16 -1 28 -1 36 -1c22 0 41 1 82 5l-5 -64 l-77 4c4 -19 5 -31 5 -47c0 -50 -13 -85 -44 -116c-41 -41 -105 -64 -174 -64c-12 0 -22 1 -40 2c-20 -12 -29 -24 -29 -39c0 -20 16 -31 47 -30l146 4h24c101 0 148 -40 148 -124zM334 299c0 79 -29 122 -82 122c-54 0 -82 -38 -82 -110c0 -75 32 -120 84 -120 c53 0 80 37 80 108zM424 -95c0 64 -30 80 -152 80c-49 0 -85 -3 -101 -11c-30 -14 -51 -49 -51 -86c0 -62 59 -104 148 -104s156 52 156 121"],119841:[720,3,611,24,587,"587 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3v272c0 81 -28 116 -94 116c-44 0 -85 -33 -85 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c54 7 87 13 113 21l72 22l8 -6v-324l80 62 c16 13 40 19 70 19c49 0 90 -15 116 -42c26 -28 35 -66 35 -143v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119842:[666,3,333,34,298,"298 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l15 2c42 6 60 9 98 19c28 7 70 22 70 22l10 -6v-365c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37zM233 599c0 -37 -30 -67 -67 -67s-67 30 -67 68c0 36 30 66 68 66c36 0 66 -31 66 -67"],119843:[666,266,333,3,233,"227 98c0 -154 -13 -222 -53 -281c-36 -53 -83 -83 -130 -83c-4 0 -24 1 -31 2l-10 35l4 6h23c54 0 75 53 75 185v357c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l18 2c38 4 69 11 95 19l70 22l10 -6v-367zM233 599c0 -37 -30 -67 -67 -67s-67 30 -67 68c0 36 30 66 68 66 c36 0 66 -31 66 -67"],119844:[720,3,611,21,597,"597 0h-172c-103 126 -67 83 -193 226h-10v-126c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-465c56 48 83 73 106 97l107 113h130v-38h-31c-15 0 -32 -6 -48 -18 c-63 -46 -140 -117 -140 -117l196 -220c18 -20 34 -30 55 -32v-34"],119845:[720,3,333,24,296,"296 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-614c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37"],119846:[471,3,889,24,864,"864 -3c-33 2 -65 3 -98 3c-31 0 -62 -1 -93 -3v272c0 78 -28 116 -86 116c-40 0 -81 -35 -81 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-131 3l-129 -3v37l31 2c32 2 36 10 36 64v169c0 78 -28 116 -86 116c-40 0 -81 -35 -81 -68v-217c0 -54 4 -62 36 -64l27 -2v-37 l-127 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c55 3 83 9 187 43l6 -6v-75l80 62c17 13 39 19 71 19c69 0 109 -24 132 -81l80 62c17 13 39 19 72 19c107 0 143 -47 143 -185v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119847:[471,3,611,24,587,"587 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3v273c0 80 -28 115 -94 115c-44 0 -85 -33 -85 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c55 3 83 9 187 43l6 -6v-75l80 62c16 13 40 19 70 19 c49 0 90 -15 116 -42c26 -28 35 -66 35 -143v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119848:[471,17,556,40,517,"517 236c0 -162 -90 -253 -250 -253c-145 0 -227 87 -227 241c0 159 88 247 247 247c148 0 230 -83 230 -235zM381 205c0 147 -34 218 -106 218c-69 0 -99 -54 -99 -175c0 -144 37 -217 109 -217c68 0 96 52 96 174"],119849:[471,258,611,29,567,"567 286c0 -90 -36 -168 -102 -218c-5 -4 -11 -9 -17 -13c-68 -54 -103 -72 -137 -72c-24 0 -40 3 -89 17v-155c0 -54 5 -63 36 -64l45 -2v-37l-145 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v474c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l11 1c51 5 68 9 102 20l70 22l10 -6v-82l61 49 c35 28 64 39 103 39c104 0 181 -79 181 -185zM441 221c0 100 -46 160 -123 160c-41 0 -74 -17 -96 -50v-225c27 -38 59 -55 101 -55c73 0 118 66 118 170"],119850:[471,258,611,52,589,"589 -258l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v230l-96 -77c-12 -10 -33 -15 -60 -15c-116 0 -188 88 -188 229c0 99 30 150 117 199c80 45 119 60 154 60c30 0 73 -13 116 -34l22 -11l52 42l21 -14c-12 -59 -16 -92 -16 -130v-479c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37z M396 160v184c-33 43 -69 63 -112 63c-71 0 -106 -51 -106 -152c0 -108 45 -177 116 -177c55 0 102 37 102 82"],119851:[471,3,389,30,389,"389 465l-5 -129l-24 -10c-14 24 -32 36 -57 36c-39 0 -80 -33 -80 -64v-198c0 -56 5 -62 48 -64l39 -2v-37l-151 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c63 8 81 11 113 21l70 22l10 -6v-95l44 48c38 41 57 53 85 53c14 0 27 -2 37 -6"],119852:[471,17,444,39,405,"405 155c0 -103 -85 -172 -211 -172c-53 0 -97 8 -155 28l7 141h39l5 -69c31 -37 65 -52 112 -52c57 0 92 30 92 77c0 35 -17 52 -63 63l-86 21c-70 17 -106 59 -106 125c0 100 73 154 208 154c53 0 84 -6 123 -23l-8 -122h-36l-10 58c-3 20 -46 39 -87 39 c-55 0 -88 -25 -88 -65c0 -32 16 -47 55 -56l82 -18c90 -20 127 -57 127 -129"],119853:[632,17,333,22,324,"324 60l-49 -59c-9 -11 -34 -18 -65 -18c-87 0 -124 38 -124 127v259l-64 -4v22l66 43v60c0 21 -1 39 -4 92c51 19 82 31 122 50l14 -10c-9 -50 -12 -83 -12 -136v-58c38 0 76 2 114 6l-8 -65h-106v-238c0 -49 15 -65 62 -65c16 0 25 3 46 13"],119854:[471,17,611,25,583,"583 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-32 0 -63 -1 -95 -3l5 83l-76 -74c-15 -15 -40 -23 -69 -23c-97 0 -151 56 -151 157v179c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c63 8 80 11 113 21l70 22l10 -6v-261c0 -96 21 -131 78 -131c53 0 96 40 96 90v156c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36 c62 8 80 11 113 21l70 22l10 -6v-365c0 -54 4 -62 36 -64l33 -2v-37"],119855:[459,3,556,11,545,"545 421l-30 -5c-17 -3 -26 -12 -36 -34l-128 -288c-12 -27 -22 -52 -38 -97h-86l-143 360c-17 43 -31 61 -48 62l-25 2v38l130 -3l129 3v-38l-41 -2c-15 -1 -23 -7 -23 -17c0 -11 4 -26 14 -51l88 -221l35 80l61 151c6 15 9 29 9 41c0 9 -9 16 -23 17l-38 2v38 c32 -2 65 -3 97 -3s64 1 96 3v-38"],119856:[471,3,833,13,820,"820 421l-34 -2c-14 -1 -24 -14 -36 -47l-92 -260c-28 -80 -35 -115 -35 -115h-81l-132 307c-76 -150 -87 -174 -137 -307h-79l-107 384c-8 27 -18 37 -41 38l-33 2v38l136 -3l135 3v-38l-47 -2c-11 0 -19 -9 -19 -22c0 -5 1 -15 2 -19l59 -227l57 125l87 195h50 l138 -317c17 46 27 73 39 112l36 113c1 4 3 15 3 19c0 12 -12 20 -29 21l-42 2v38c34 -2 67 -3 101 -3s67 1 101 3v-38"],119857:[471,3,500,20,483,"483 -3c-26 2 -51 3 -77 3s-52 -1 -78 -3l-100 169l-64 -88l-52 -78h-91v34c31 2 50 11 69 36l110 140l-80 136c-26 44 -44 58 -77 58c-3 0 -10 0 -15 -1l-8 36c37 7 111 23 146 32c20 -16 39 -39 62 -77l52 -85l108 150h95v-37c-37 -1 -47 -7 -78 -43l-97 -114l89 -152 c34 -58 55 -76 86 -79v-37"],119858:[459,266,556,10,546,"546 421l-26 -5c-14 -3 -29 -20 -41 -47l-199 -463c-51 -118 -106 -172 -176 -172c-23 0 -46 5 -73 17l18 95l11 4c23 -26 44 -37 70 -37c34 0 69 34 92 91l23 56l-158 404c-15 38 -27 54 -42 55l-35 2v38l133 -3l132 3v-38l-35 -2c-15 -1 -26 -10 -26 -23 c0 -17 11 -37 17 -53l84 -218l101 252c2 5 4 16 4 22c0 11 -11 19 -27 20l-33 2v38c31 -2 62 -3 93 -3s62 1 93 3v-38"],119859:[457,3,500,16,464,"464 155c-7 -48 -12 -109 -12 -153l-5 -5l-273 3l-158 -3v33l104 136l170 238h-118c-56 0 -70 -11 -76 -59l-3 -25h-38l3 134l7 3l236 -3l153 3v-33l-268 -369h163c48 0 61 12 70 69l5 31h40"],119860:[705,3,722,-19,677,"677 -3l-122 3l-122 -3v28l44 3c28 2 43 11 43 27c0 5 -1 13 -2 22l-27 200h-246l-102 -175c-20 -34 -26 -47 -26 -55c0 -9 14 -18 31 -19l52 -3v-28c-35 2 -71 3 -107 3l-112 -3v30l20 5c34 8 53 24 88 80l373 593h46l87 -625c6 -45 9 -47 56 -52l26 -3v-28zM486 313 l-37 288l-179 -288h216"],119861:[692,3,611,26,559,"559 562c0 -51 -24 -97 -69 -137c-32 -27 -56 -40 -113 -60c69 -10 99 -19 125 -40c27 -22 41 -55 41 -98c0 -76 -44 -144 -123 -191c-47 -28 -94 -39 -142 -39c-54 0 -107 3 -161 3c-30 0 -61 -1 -91 -3l5 26c42 7 55 14 58 32l87 504c5 30 9 62 9 76 c0 18 -11 26 -35 27l-53 2l3 28l151 -3c50 0 100 3 150 3c77 0 158 -48 158 -130zM455 211c0 87 -50 129 -153 129h-85l-51 -299c16 -1 28 -2 34 -3c33 -3 62 -4 82 -4c100 0 173 74 173 177zM473 544c0 75 -40 111 -121 111c-27 0 -53 -5 -80 -5l-49 -274h52 c124 0 198 63 198 168"],119862:[706,18,667,45,651,"651 665c-14 -46 -22 -89 -27 -146h-27v84c-56 36 -107 50 -179 50c-79 0 -143 -24 -190 -72c-61 -62 -95 -160 -95 -272c0 -178 85 -274 243 -274c78 0 130 17 224 75l10 -7l-10 -36c-91 -62 -161 -85 -257 -85c-192 0 -298 108 -298 302c0 153 60 271 177 350 c70 47 152 72 234 72c62 0 118 -12 195 -41"],119863:[692,3,778,28,741,"741 431c0 -166 -96 -317 -252 -397c-52 -26 -101 -37 -173 -37l-195 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l5 26c19 5 49 9 53 32l87 504c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-53 2l3 28l123 -3l204 3c84 0 180 -17 226 -50c61 -43 91 -113 91 -211zM649 415c0 164 -83 240 -265 240 c-39 0 -77 -5 -116 -5l-96 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c68 -10 117 -15 161 -15c87 0 160 28 214 83c68 69 106 174 106 291"],119864:[692,3,611,30,570,"570 689c-11 -38 -18 -88 -21 -152h-24l-8 89c-1 15 -42 24 -107 24c-99 -2 -74 -2 -130 -4c-4 -8 -6 -16 -9 -32l-42 -238h37l219 6l4 -7l-19 -45c-31 1 -6 4 -132 4h-117l-43 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c63 -6 90 -7 131 -7c60 0 131 5 150 10c21 5 30 17 39 52l16 60 h27c-8 -41 -16 -83 -21 -125l-4 -36c-39 -1 -19 -3 -105 -3l-225 3l-154 -3l5 26c44 7 57 14 60 32l87 504c6 32 9 62 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-54 2l3 28l160 -3l236 3c23 0 47 -1 69 -3"],119865:[692,3,556,0,548,"548 689c-11 -38 -18 -89 -21 -152h-24l-8 89c-1 15 -41 24 -103 24c-126 -5 -103 -4 -123 -4c-5 -11 -6 -16 -9 -32l-46 -271h37l219 6l4 -7l-19 -45c-31 1 -6 4 -132 4h-117l-36 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -28 36 -29l64 -3l-3 -28l-138 3l-127 -3l4 28l36 3 c41 3 42 5 58 97l75 434c5 30 9 62 9 76c0 17 -11 26 -35 27l-56 2l3 28l152 -3l235 3c17 0 45 -1 67 -3"],119866:[706,18,722,50,694,"694 272l-2 -26l-32 -6c-13 -2 -25 -12 -27 -21l-23 -135c-2 -13 0 -27 2 -40l-4 -7c-13 -2 -30 -6 -56 -15c-66 -22 -127 -40 -197 -40c-196 0 -305 105 -305 292c0 150 62 274 179 358c72 51 145 74 237 74c69 0 126 -11 209 -41c-14 -46 -22 -89 -27 -146h-27v84 c-56 36 -110 50 -187 50c-83 0 -148 -24 -197 -74c-64 -64 -99 -165 -99 -282c0 -177 86 -270 252 -270c54 0 93 9 138 33l18 93c5 24 7 44 7 59c0 24 -9 28 -84 32l-34 2l5 26l129 -3"],119867:[692,3,778,-3,800,"800 692l-3 -28l-36 -3c-38 -3 -44 -9 -51 -48l-92 -520c-3 -17 -4 -26 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l58 -3l-3 -28l-132 3l-141 -3l4 28l50 3c22 1 33 6 37 14c5 6 12 34 21 83l40 215l-184 3l-184 -3l-42 -247c-3 -19 -4 -26 -4 -35c0 -21 9 -28 36 -30l49 -3l-3 -28 l-123 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 5 58 97l74 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3l114 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -9 -51 -48l-42 -228h370l30 174c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-48 2l3 28l143 -3c36 0 71 1 107 3"],119868:[692,3,333,7,354,"354 692l-3 -28l-35 -3c-39 -3 -44 -9 -51 -48l-89 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l52 -3l-3 -28l-126 3l-126 -3l3 28l36 3c40 3 43 8 58 97l72 434c4 22 9 68 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-47 2l3 28l136 -3"],119869:[692,206,333,-35,358,"358 692l-3 -28l-42 -3c-38 -3 -45 -10 -51 -48l-85 -559c-9 -62 -18 -94 -34 -132c-34 -81 -86 -128 -140 -128c-12 0 -24 3 -35 10l-3 26c8 -3 17 -4 29 -4c47 0 77 50 92 153l95 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3"],119870:[692,3,667,13,683,"683 665h-21c-17 0 -38 -10 -54 -25l-292 -273l246 -302c21 -26 41 -38 64 -38h20v-30c-22 2 -45 3 -68 3s-46 -1 -69 -3c-105 143 -128 172 -278 343l-43 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l49 -3l-3 -28l-123 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 5 58 97l73 434 c6 33 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3l114 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -10 -51 -48l-45 -260c64 50 105 86 149 131l128 130c28 28 38 41 38 49v29c22 -2 44 -3 67 -3s45 1 68 3v-27"],119871:[692,3,556,16,523,"523 165c-13 -62 -24 -140 -23 -165c-35 -3 -64 -3 -105 -3l-225 3l-154 -3l5 26c44 7 57 14 60 32l86 504c6 33 9 62 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-47 2l3 28l135 -3l120 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -10 -51 -48l-92 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c62 -6 87 -7 142 -7 c56 0 132 5 144 11c10 4 18 21 27 53l17 62h31"],119872:[692,18,944,-19,940,"940 692l-3 -28l-38 -2c-29 -2 -45 -12 -46 -31l-41 -531l-1 -37c-1 -21 18 -32 54 -35l37 -3l-3 -28l-133 3l-134 -3l3 28l31 3c51 5 65 11 67 39l37 520l-52 -87l-239 -414l-57 -104h-23l-149 578l-124 -464c-5 -18 -7 -31 -7 -41c0 -15 17 -24 49 -27l38 -3l-3 -28 c-36 2 -73 3 -110 3l-112 -3l3 26c55 5 71 18 86 70l145 509c2 7 3 14 3 20c0 26 -18 36 -70 40l-26 2l3 28c27 -2 55 -3 83 -3s56 1 84 3l150 -578l246 422c85 146 66 119 85 156c27 -2 55 -3 83 -3s56 1 84 3"],119873:[692,11,778,2,804,"804 692l-5 -28l-37 -2c-37 -2 -41 -7 -60 -120l-94 -553h-50l-338 577l-80 -464c-2 -11 -3 -22 -3 -30c0 -33 9 -41 49 -44l42 -3l-5 -28c-36 2 -73 3 -110 3l-111 -3l5 28l31 3c36 3 42 12 54 74l88 474c2 6 5 23 5 30c0 8 -15 27 -30 39c-11 9 -33 16 -50 17l-35 2 l5 28c27 -2 54 -3 81 -3s54 1 81 3l345 -589l80 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -10 23 -36 24l-47 2l5 28c35 -2 70 -3 105 -3c37 0 73 1 110 3"],119874:[706,18,778,53,748,"748 425c0 -158 -78 -305 -204 -383c-65 -41 -136 -60 -221 -60c-176 0 -270 101 -270 290c0 251 174 434 411 434c180 0 284 -103 284 -281zM660 409c0 110 -32 185 -97 223c-33 20 -82 32 -130 32c-76 0 -136 -23 -183 -71c-69 -69 -109 -186 -109 -316 c0 -167 75 -253 219 -253c78 0 143 26 192 76c68 70 108 183 108 309"],119875:[692,3,611,9,594,"594 541c0 -136 -110 -253 -239 -253c-29 0 -49 5 -86 23l-2 31c37 -14 57 -19 79 -19c88 0 160 88 160 196c0 93 -49 137 -151 137c-19 0 -35 -2 -71 -8c-3 -13 -6 -23 -7 -28c-5 -19 -9 -40 -9 -40l-82 -487c-3 -19 -4 -26 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l65 -3l-3 -28 l-139 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 6 58 97l74 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-55 2l3 28l166 -3c46 0 92 3 138 3c87 0 182 -50 182 -151"],119876:[706,201,778,53,748,"708 -61c-10 -97 -46 -140 -121 -140c-40 0 -58 6 -118 37l-145 76c-39 21 -67 29 -96 29c-53 0 -77 -36 -77 -113l-24 13c-1 8 -1 17 -1 17c-4 76 51 127 125 127c23 0 41 -4 66 -14l236 -96c26 -10 45 -15 62 -15c40 0 62 25 68 79h25zM748 425 c0 -158 -78 -305 -204 -383c-65 -41 -136 -60 -221 -60c-176 0 -270 101 -270 290c0 251 174 434 411 434c180 0 284 -103 284 -281zM660 409c0 110 -32 185 -97 223c-33 20 -82 32 -130 32c-76 0 -136 -23 -183 -71c-69 -69 -109 -186 -109 -316c0 -167 75 -253 219 -253 c78 0 143 26 192 76c68 70 108 183 108 309"],119877:[692,3,667,9,639,"639 -3c-19 2 -38 3 -58 3c-25 0 -49 -1 -74 -3c-75 127 -106 175 -240 370l3 11h44c104 0 182 70 182 165c0 74 -46 113 -133 113c-27 0 -47 -2 -76 -8l-7 -28l-9 -40l-85 -487c-3 -17 -4 -26 -4 -35c0 -20 9 -28 36 -30l49 -3l-3 -28l-123 3l-132 -3l4 28l41 3 c40 3 42 6 58 97l75 434c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-56 2l3 28l151 -3c50 0 100 3 150 3c83 0 175 -46 175 -132c0 -61 -31 -116 -89 -158c-36 -26 -65 -38 -120 -48l184 -275c28 -42 40 -50 80 -55v-27"],119878:[706,18,556,42,506,"506 672c-14 -43 -21 -81 -25 -135h-30v76c-30 32 -63 45 -112 45c-92 0 -159 -63 -159 -150c0 -66 30 -103 96 -117l65 -14c101 -22 144 -64 144 -143c0 -136 -133 -252 -288 -252c-53 0 -105 13 -155 38c11 52 18 97 24 152h30v-99c44 -31 82 -43 136 -43 c103 0 174 65 174 161c0 58 -26 92 -81 105l-95 23c-84 20 -122 67 -122 152c0 59 21 109 63 151c54 53 129 84 203 84c48 0 86 -10 132 -34"],119879:[692,3,611,53,635,"635 692l-27 -164h-28l4 64c1 10 -1 29 -4 37c-3 12 -39 17 -117 17h-73l-94 -553c-4 -21 -4 -25 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l59 -3l-3 -28l-133 3l-142 -3l4 28l51 3c40 2 43 6 58 97l86 521h-112c-37 0 -75 -6 -81 -13s-13 -23 -18 -45l-15 -60h-29l18 164l282 -3"],119880:[692,19,778,88,798,"798 692l-3 -28l-36 -3c-38 -3 -45 -10 -51 -48l-85 -507c-6 -38 -6 -40 -6 -56c0 -13 9 -19 32 -21l60 -4l-5 -28c-28 2 -56 3 -85 3c-30 0 -59 -1 -89 -3l-5 5c13 55 19 81 27 127c-52 -60 -83 -84 -143 -114c-48 -24 -88 -34 -133 -34c-112 0 -179 61 -179 164 c0 16 2 39 6 61l64 375c4 23 7 48 7 58c0 17 -8 22 -34 23l-52 2l3 28c30 -2 60 -3 90 -3s59 1 89 3l-88 -477c-6 -31 -7 -42 -7 -60c0 -72 53 -116 139 -116c87 0 166 45 242 138l71 445c4 27 -4 39 -34 40l-48 2l3 28l137 -3"],119881:[692,8,722,75,754,"754 664l-18 -2c-29 -3 -37 -11 -62 -51l-378 -619h-49l-88 622c-5 37 -15 44 -59 48l-25 2v28l124 -3l124 3v-28l-42 -2c-28 -1 -46 -7 -42 -38l71 -528l291 492c12 20 16 31 16 42c0 19 -19 29 -57 32l-26 2v28l124 -3c32 0 64 1 96 3v-28"],119882:[700,8,944,71,980,"980 664l-20 -2c-22 -2 -37 -14 -43 -31l-171 -507c-13 -39 -20 -66 -31 -106l-7 -26h-51c-13 61 -24 110 -39 162l-112 392l-224 -444c-18 -36 -36 -75 -50 -110h-50c-1 52 -3 100 -8 166l-32 430c-4 57 -12 69 -53 74l-18 2v28l111 -3l121 3v-28l-37 -2 c-32 -2 -47 -16 -45 -46l31 -484l224 456l52 112h18l158 -572l147 462c6 18 9 36 9 49c0 14 -12 22 -41 23l-39 2l5 28c32 -2 65 -3 98 -3c32 0 65 1 97 3v-28"],119883:[692,3,722,20,734,"734 664l-28 -2c-26 -2 -36 -8 -65 -42l-221 -252l171 -307c14 -24 27 -31 68 -34l25 -2v-28l-133 3l-135 -3v28c45 4 35 3 54 4c25 2 32 3 32 11c0 9 -5 22 -14 40l-119 226l-182 -231c-6 -8 -10 -17 -10 -25c0 -12 17 -18 55 -22l32 -3v-28l-119 3l-125 -3v28l28 3 c24 3 47 15 62 33l238 282l-146 270c-20 37 -32 45 -81 49l-26 2v28l133 -3l133 3v-28l-37 -2c-30 -2 -43 -8 -43 -20c0 -8 5 -20 14 -38l104 -199l161 196c18 22 23 31 23 42c0 12 -13 17 -45 19l-33 2v28l115 -3l114 3v-28"],119884:[705,3,667,52,675,"675 697l-6 -71c-59 -10 -101 -40 -159 -114c-74 -93 -139 -211 -148 -266l-26 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l49 -3l-3 -28l-123 3l-139 -3l4 28l48 3c40 3 43 6 58 97l22 132c0 16 -38 153 -62 220c-41 112 -77 158 -124 158c-11 0 -22 -3 -45 -12 l-3 24l79 58c92 -1 140 -89 215 -395c28 74 66 143 128 226c74 101 128 142 201 161"],119885:[692,3,667,20,637,"637 672l-504 -633h281c44 0 82 4 127 13c10 26 6 8 32 90l7 22h26c-13 -69 -21 -126 -23 -167l-322 3l-241 -3v22l502 633h-180c-86 0 -124 -3 -180 -13l-6 -20c-12 -39 -18 -64 -21 -86h-26c8 73 11 112 11 158l118 1l237 -3l162 3v-20"],119886:[482,11,444,4,406,"406 85c-82 -68 -123 -96 -146 -96c-15 0 -24 14 -24 37c0 16 2 33 6 51l29 127c-55 -78 -95 -125 -138 -162c-37 -32 -74 -53 -95 -53c-19 0 -34 34 -34 77c0 80 31 199 75 288c25 49 57 79 120 110c27 13 47 18 75 18c27 0 46 -4 85 -19l33 18l10 -9l-92 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 15 -24c15 0 30 9 62 36c5 4 6 5 13 11zM319 414c-43 15 -62 19 -85 19c-49 0 -73 -18 -97 -76c-35 -83 -61 -194 -61 -258c0 -27 6 -40 18 -40c33 0 96 61 151 145c33 51 52 103 74 210"],119887:[733,11,463,37,433,"433 376c0 -132 -66 -269 -162 -337c-43 -31 -94 -50 -131 -50c-55 0 -103 33 -103 72c0 3 0 7 1 10l101 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-86 -398c62 79 95 109 146 136c28 14 58 22 82 22c15 0 28 -5 35 -14 c12 -15 21 -54 21 -92zM361 352c0 49 -13 72 -39 72c-29 0 -81 -29 -114 -63c-40 -42 -64 -90 -83 -170c-9 -37 -13 -65 -13 -90c0 -42 25 -65 71 -65c54 0 94 32 127 101c30 65 51 151 51 215"],119888:[482,11,407,25,389,"389 458c-9 -26 -16 -63 -24 -128h-23v60c0 24 -36 43 -81 43c-32 0 -57 -8 -78 -26c-48 -39 -82 -142 -82 -248c0 -79 29 -119 85 -119c35 0 73 17 145 65l15 10l8 -20l-50 -41c-55 -45 -103 -65 -157 -65c-80 0 -122 51 -122 147c0 107 38 211 95 261s128 85 173 85 c38 0 71 -8 96 -24"],119889:[733,11,500,17,483,"483 722l-126 -594c-6 -29 -8 -38 -8 -46c0 -14 6 -23 14 -23c9 0 25 7 39 17l44 31l10 -19l-81 -60c-34 -25 -58 -39 -75 -39s-26 14 -26 35c0 26 5 58 16 102l23 91c-67 -101 -100 -140 -154 -184c-34 -27 -71 -44 -98 -44c-29 0 -44 32 -44 97c0 84 20 179 51 237 c46 87 140 159 209 159c25 0 52 -5 82 -14l28 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42zM349 410c-33 17 -62 23 -106 23c-27 0 -46 -5 -59 -15c-49 -38 -95 -194 -95 -320c0 -25 9 -39 25 -39c19 0 59 24 94 57c62 59 111 147 129 235"],119890:[482,11,389,15,374,"374 404c0 -62 -39 -107 -124 -145c-26 -11 -52 -21 -69 -25l-82 -20c-6 -29 -8 -54 -8 -80c0 -61 28 -98 76 -98c36 0 84 20 137 58l24 17l8 -19c-93 -75 -148 -103 -205 -103c-72 0 -116 46 -116 123c0 70 31 190 61 239c40 64 149 131 214 131c51 0 84 -31 84 -78z M300 388c0 32 -19 52 -48 52c-25 0 -57 -13 -76 -31c-27 -25 -47 -68 -63 -135l-9 -37c45 10 81 22 109 35c52 25 87 72 87 116"],119891:[733,276,278,-162,413,"413 720l-5 -15l-23 -67l-10 -4c-15 24 -42 39 -72 39c-46 0 -74 -38 -90 -124l-21 -112h16c49 0 60 0 84 7l7 2l4 -7c-6 -14 -13 -37 -17 -56h-104c-6 -33 -14 -63 -19 -88c-74 -352 -95 -421 -156 -493c-39 -47 -93 -78 -134 -78c-11 0 -26 3 -35 8c5 9 19 57 23 80 l14 4c17 -22 29 -29 52 -29c36 0 65 31 84 90c22 69 58 255 89 450l9 56h-81l5 22c25 9 45 17 86 37l15 79c11 57 23 87 45 109c23 24 105 85 129 96c8 4 24 7 35 7c24 0 53 -5 70 -13"],119892:[482,276,500,-37,498,"498 427l-9 -45c-23 -3 -33 -4 -50 -4h-34l1 -3c3 -15 3 -24 3 -33c0 -89 -71 -172 -169 -196c-2 -3 -3 -4 -6 -8c-15 -19 -21 -29 -21 -38c0 -19 13 -38 47 -65l60 -49c43 -35 64 -71 64 -107c0 -83 -113 -155 -242 -155c-109 0 -179 46 -179 117c0 40 19 79 53 107 c37 31 68 46 144 71c-14 12 -21 23 -21 33c0 14 11 32 27 47l41 38c-11 -1 -22 -1 -30 -1c-77 0 -122 46 -122 123c0 71 29 129 85 171c44 33 94 52 135 52c21 0 46 -5 67 -13c25 -10 35 -19 51 -45c54 0 74 2 102 9zM318 -154c0 33 -19 60 -65 96l-77 59 c-51 -15 -73 -25 -99 -46c-32 -27 -50 -62 -50 -100c0 -61 57 -103 139 -103c83 0 152 42 152 94zM337 341c0 71 -29 107 -87 107c-73 0 -124 -65 -124 -160c0 -79 32 -120 93 -120c70 0 118 70 118 173"],119894:[670,9,278,34,266,"241 85c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 20 4 45 13 77l66 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -17 21c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74c17 0 25 -9 25 -26c0 -9 -2 -19 -6 -36l-77 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17zM266 629c0 -38 -23 -67 -54 -67c-25 0 -40 16 -40 41c0 34 28 67 58 67c21 0 36 -17 36 -41"],119895:[670,276,278,-70,273,"228 457c0 -5 -2 -20 -6 -37l-76 -350c-29 -132 -43 -181 -64 -228c-36 -78 -75 -118 -114 -118c-15 0 -28 2 -38 7l8 57c22 -13 39 -19 53 -19c18 0 36 35 47 87l100 495c3 13 7 27 7 40s-8 23 -18 23c-15 0 -33 -19 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74 c16 0 25 -9 25 -25zM273 629c0 -38 -23 -67 -54 -67c-25 0 -40 16 -40 41c0 34 28 67 58 67c21 0 36 -17 36 -41"],119896:[733,9,444,8,449,"449 473l-17 -63c-17 4 -28 6 -36 6c-50 0 -96 -25 -157 -86l-14 -14c39 -123 61 -177 96 -241c9 -17 16 -23 26 -23c8 0 15 2 29 10l43 24l8 -19l-46 -32c-44 -31 -68 -44 -81 -44c-25 0 -57 68 -126 268c-34 -34 -58 -79 -67 -127l-23 -124l-67 -17l-9 10 c52 209 69 278 82 353l48 268c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-107 -492c125 175 208 252 274 252c12 0 30 -3 48 -9"],119897:[733,9,278,36,251,"251 722l-129 -609c-3 -12 -6 -24 -6 -37c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17l10 -18c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 22 5 50 19 102l96 468c2 12 6 35 6 48c0 15 -10 22 -34 22h-48l4 21c72 7 108 16 160 42"],119898:[482,9,778,24,740,"740 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 40c0 22 5 48 13 76l43 157c24 87 25 101 25 125c0 16 -5 25 -13 25c-32 0 -82 -35 -137 -96c-44 -49 -78 -124 -94 -205l-21 -107l-69 -15l-5 11l16 67c42 175 63 289 63 324c0 13 -4 21 -11 21 c-28 0 -73 -30 -115 -76c-55 -60 -82 -119 -106 -230l-22 -102l-68 -15l-3 11c41 143 82 336 82 387c0 15 -7 25 -18 25c-7 0 -11 -1 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74c14 0 23 -12 23 -31c0 -12 -2 -27 -6 -43l-33 -133c65 88 85 109 129 143 c55 42 101 64 131 64c16 0 26 -12 26 -31c0 -7 -3 -22 -7 -42l-30 -137c49 69 84 104 147 149c61 43 99 61 128 61c16 0 26 -11 26 -28c0 -8 -3 -24 -7 -41l-75 -297c-5 -21 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119899:[482,9,556,24,514,"514 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 40c0 16 4 39 13 76l52 212c8 32 11 53 11 71c0 15 -6 24 -17 24c-45 0 -119 -62 -174 -146c-45 -69 -67 -134 -86 -260c-22 -4 -45 -10 -70 -17l-7 11c41 143 82 336 82 387c0 15 -7 25 -18 25c-7 0 -11 -1 -47 -25 l-32 -21l-7 20l28 20c73 52 112 74 133 74c15 0 23 -12 23 -33c0 -11 -2 -23 -6 -41l-38 -161c52 73 80 107 118 142c59 55 128 93 170 93c20 0 31 -13 31 -36c0 -17 -4 -45 -11 -74l-66 -276c-1 -4 -2 -15 -2 -20c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119900:[482,11,444,17,411,"411 331c0 -101 -44 -215 -106 -274c-45 -42 -105 -68 -160 -68c-83 0 -128 57 -128 163c0 122 45 223 126 281c45 32 92 49 135 49c83 0 133 -57 133 -151zM335 315c0 84 -33 129 -94 129c-24 0 -47 -6 -60 -17c-49 -40 -88 -163 -88 -276c0 -79 34 -124 92 -124 c31 0 57 12 75 33c44 53 75 159 75 255"],119901:[482,276,500,-7,465,"465 371c0 -75 -34 -185 -75 -246c-43 -63 -158 -136 -214 -136c-11 0 -26 2 -52 11l-9 3l-42 -262c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l8 37l49 241l58 343c2 10 4 30 4 38c0 14 -7 23 -17 23c-9 0 -20 -5 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74 c14 0 22 -11 22 -30c0 -12 -2 -27 -5 -44l-24 -119c36 59 57 84 97 120c53 46 105 73 147 73c36 0 59 -44 59 -111zM393 356c0 46 -12 68 -38 68c-83 0 -190 -131 -212 -259l-18 -106c26 -16 51 -23 82 -23c41 0 73 15 93 44c53 76 93 195 93 276"],119902:[482,276,463,24,432,"432 474c-10 -31 -16 -57 -27 -118l-86 -456c-9 -50 -15 -105 -19 -159c-24 -3 -55 -9 -86 -17l-9 14c12 13 23 33 27 57l76 414c-37 -66 -103 -136 -167 -184l-8 -6c-31 -23 -51 -30 -73 -30c-24 0 -36 30 -36 89c0 103 39 249 79 296c22 25 66 61 102 83 c28 17 52 25 79 25c29 0 58 -7 101 -24l33 22zM351 406c-48 21 -69 27 -97 27c-32 0 -61 -9 -73 -24c-42 -50 -85 -200 -85 -296c0 -33 8 -54 22 -54c29 0 90 47 142 111c37 46 59 90 70 141"],119903:[482,9,389,26,384,"384 476c-8 -41 -13 -73 -16 -111h-14c-11 14 -21 19 -36 19c-22 0 -49 -21 -83 -65c-44 -57 -67 -110 -85 -193l-26 -120c-23 -4 -45 -8 -67 -15l-10 7c40 128 83 334 83 392c0 13 -7 22 -17 22c-9 0 -20 -5 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74 c15 0 23 -12 23 -32c0 -23 -7 -46 -12 -68l-26 -126c25 54 60 102 94 151c36 51 67 75 98 75c5 0 9 -1 20 -6"],119904:[482,11,389,9,345,"345 455c-11 -51 -15 -78 -19 -113h-23v55c-16 27 -54 45 -95 45c-58 0 -102 -41 -102 -94c0 -41 19 -58 79 -69l43 -8c75 -14 106 -43 106 -97c0 -50 -21 -87 -72 -127s-97 -58 -146 -58c-35 0 -69 8 -107 27c11 46 17 81 22 132h25v-84c28 -24 58 -35 94 -35 c71 0 117 43 117 109c0 40 -16 57 -60 65l-63 12c-66 13 -97 45 -97 101c0 36 11 61 37 88c48 49 109 78 161 78c33 0 61 -8 100 -27"],119905:[646,9,333,41,310,"310 440l-11 -50h-107l-13 -62c-31 -148 -43 -226 -43 -252c0 -12 5 -20 13 -20c12 0 31 9 61 30l45 31l10 -18c-19 -15 -13 -11 -31 -25c-79 -63 -113 -83 -148 -83c-19 0 -30 15 -30 40c0 26 8 51 13 76l56 283h-84l2 13c18 5 44 16 88 37l25 170c31 12 58 24 78 36 l11 -15c-18 -54 -29 -103 -45 -197c38 0 72 2 110 6"],119906:[482,11,556,32,512,"512 85c-97 -72 -134 -96 -160 -96c-19 0 -30 17 -30 42c0 16 4 41 11 66l37 142c-84 -138 -205 -250 -268 -250c-20 0 -35 18 -35 40c0 16 2 38 4 48l63 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -7 20 -17 20c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c75 54 112 74 133 74 c14 0 22 -12 22 -31c0 -13 -2 -27 -5 -43l-57 -271c-5 -26 -7 -37 -7 -52c0 -17 4 -26 13 -26c41 0 121 74 180 166c29 46 53 113 68 189l10 51l68 17l7 -9l-84 -357c-3 -12 -6 -27 -6 -40c0 -10 5 -17 13 -17c12 0 36 11 61 27l26 17"],119907:[482,11,500,21,477,"477 384c0 -40 -17 -107 -39 -157c-31 -69 -79 -136 -126 -179c-46 -41 -84 -59 -126 -59c-64 0 -110 55 -110 132c0 100 42 183 153 303c-26 -3 -42 -4 -63 -4c-18 0 -37 2 -55 2c-24 0 -44 -11 -51 -28l-17 -42h-22c13 55 24 91 38 118c11 5 20 8 32 7 c41 -3 82 -7 123 -7c28 0 41 3 61 12l10 -18c-98 -122 -137 -213 -137 -318c0 -65 31 -107 80 -107c88 0 185 163 185 311c0 40 -16 63 -43 63c-9 0 -18 -3 -27 -9l-11 19l50 47c8 8 20 12 33 12c36 0 62 -41 62 -98"],119908:[482,11,722,21,699,"699 384c0 -40 -17 -107 -39 -157c-62 -137 -167 -238 -248 -238c-45 0 -74 43 -74 106c0 23 3 48 12 92c-74 -143 -126 -198 -190 -198c-53 0 -88 55 -88 137c0 85 34 157 124 262c10 12 21 23 30 36c-25 -3 -38 -4 -59 -4c-19 0 -37 2 -56 2c-24 0 -44 -11 -51 -28 l-17 -42h-22c13 55 24 91 38 118c11 5 20 8 32 7c41 -3 82 -7 123 -7c28 0 41 3 61 12l10 -18c-99 -112 -140 -209 -140 -328c0 -58 23 -97 58 -97c30 0 68 41 108 116c29 54 43 94 55 156l29 149l74 22l7 -8l-52 -184c-12 -43 -21 -109 -21 -156c0 -55 21 -95 50 -95 c85 0 182 166 182 311c0 40 -16 63 -43 63c-9 0 -18 -3 -27 -9l-11 19l50 47c8 8 20 12 33 12c36 0 62 -41 62 -98"],119909:[482,11,500,9,484,"484 472l-15 -85l-14 -4c-5 15 -17 23 -33 23c-31 0 -58 -23 -105 -88l-35 -49l18 -101c5 -29 16 -66 25 -85c10 -20 23 -30 38 -30c16 0 41 15 77 45l9 -19l-49 -44c-32 -29 -64 -46 -86 -46c-36 0 -58 39 -72 124l-11 69l-76 -117c-31 -47 -70 -76 -103 -76 c-12 0 -28 4 -43 12c1 7 2 10 4 22c6 32 8 45 8 65l20 3l11 -28c2 -5 13 -9 28 -9c28 0 62 32 105 99l40 62l-11 62c-17 98 -39 139 -72 139c-19 0 -39 -14 -69 -48l-17 10l58 83c9 13 31 21 57 21c59 0 86 -36 98 -135l6 -48l37 55c62 92 102 128 142 128c9 0 18 -3 30 -10 "],119910:[482,276,500,-8,490,"490 473l-141 -440c-59 -185 -169 -309 -275 -309c-45 0 -82 35 -82 78c0 5 0 11 1 18l48 34l10 -4c-1 -9 -2 -17 -2 -22c0 -35 27 -62 62 -62c70 0 120 73 171 250l49 171c-75 -113 -159 -198 -196 -198c-25 0 -44 29 -43 71l1 40l17 243c1 16 5 67 -21 67 c-7 0 -20 -8 -25 -12l-50 -30l-11 18l82 56c48 33 62 40 75 40c17 0 24 -18 24 -63c0 -28 -2 -66 -4 -97l-15 -194c-1 -13 -3 -61 19 -61s71 44 106 95c33 49 68 122 80 169l35 132c22 2 45 8 74 19"],119911:[482,11,444,-1,416,"416 473l-6 -32l-339 -382c36 15 63 21 95 21c19 0 53 -5 86 -12c22 -5 45 -11 67 -11c21 0 32 7 39 25l22 60h22c-11 -47 -19 -81 -30 -143c-29 -8 -38 -10 -50 -10c-27 0 -58 6 -118 20c-52 13 -80 17 -105 17c-35 0 -62 -9 -91 -32l-9 27l353 400 c-33 -17 -57 -23 -93 -23c-21 0 -47 3 -81 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5l-30 -58h-21l32 122c24 7 44 10 61 10c27 0 54 -9 80 -16c48 -13 100 -21 134 -21c14 0 24 4 34 14l23 23"],119912:[683,3,722,-35,685,"685 -3l-146 3l-155 -3v35l42 3c28 2 44 13 42 31l-25 198c-37 1 -67 3 -110 3l-111 -3l-86 -152c-14 -25 -19 -40 -19 -57c0 -12 13 -18 43 -20l44 -3l-5 -35l-124 3l-110 -3l5 35l34 3c18 2 34 13 47 35l363 613h96c3 -23 5 -48 8 -71l76 -522c5 -36 22 -52 54 -55 l37 -3v-35zM438 307l-38 266l-155 -266h193"],119913:[682,3,667,8,629,"629 542c0 -40 -18 -82 -47 -108c-37 -33 -69 -49 -155 -75c65 -6 93 -15 124 -37c32 -24 50 -62 50 -108c0 -83 -57 -159 -147 -196c-36 -15 -74 -22 -122 -21l-186 3l-138 -3l5 32l28 3c31 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 21c0 21 -11 29 -46 31l-46 3l5 32l158 -3 c74 0 116 4 190 4c41 0 77 -5 105 -16c54 -22 85 -68 85 -124zM497 535c0 39 -10 63 -33 80c-19 14 -61 26 -97 24c0 0 -10 0 -17 -1l-39 -3l-47 -260h43c125 0 190 55 190 160zM469 208c0 41 -9 68 -30 88c-25 25 -67 39 -117 39c-22 0 -44 -2 -66 -3l-45 -281 c37 -6 75 -11 112 -11c91 0 146 64 146 168"],119914:[695,17,685,69,695,"695 652c-26 -92 -33 -121 -38 -168h-35l5 88c2 33 -82 64 -174 64c-151 0 -246 -141 -246 -364c0 -153 61 -224 192 -224c63 0 122 19 198 64l22 13l10 -9l-13 -39c-110 -69 -182 -94 -276 -94c-78 0 -146 21 -191 58c-53 45 -80 114 -80 209c0 247 194 445 435 445 c69 0 126 -13 191 -43"],119915:[682,3,778,0,747,"747 422c0 -122 -52 -243 -139 -322c-73 -67 -178 -106 -278 -103l-189 3l-141 -3l5 32l28 3c30 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 20c0 22 -11 30 -46 32l-46 3l5 32l160 -3c81 0 103 4 208 4c116 0 183 -24 234 -81c40 -45 62 -107 62 -179zM609 434 c0 87 -25 144 -76 174c-34 19 -71 32 -157 32c-5 0 -19 -1 -34 -2l-39 -3l-100 -584c63 -9 83 -11 111 -11c116 0 183 33 227 111c42 74 68 185 68 283"],119916:[681,3,611,11,606,"606 672l-25 -152h-32v53c0 34 -3 43 -12 47c-16 5 -111 14 -156 14c-9 0 -18 0 -27 -1l-39 -3l-45 -252h86l140 3l5 -9l-14 -47l-170 5h-55l-48 -274c35 -7 60 -7 98 -6c75 1 166 -15 186 48l22 70h36c-11 -45 -18 -79 -34 -168l-167 -3c-79 0 -124 4 -203 3l-141 -3 l5 32l28 3c30 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 21c0 21 -11 29 -46 31l-46 3l5 32l157 -3c71 0 112 3 183 3l162 -3"],119917:[681,3,556,-6,593,"593 672l-25 -152h-32v53c0 28 -2 38 -7 44c-11 9 -93 15 -119 15c-32 0 -60 1 -93 -2l-50 -286h86l140 3l5 -9l-14 -47l-170 5h-55l-36 -196c-3 -15 -4 -26 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l63 -3l-5 -35l-165 3l-154 -3l5 35l43 3c32 2 44 19 58 97l82 462c1 7 2 15 2 20 c0 23 -10 30 -46 32l-50 3l5 32l159 -3c61 0 96 3 157 3l174 -3"],119918:[695,17,778,72,750,"750 286l-5 -33l-25 -2c-27 -2 -38 -13 -45 -45l-20 -96c-5 -24 -8 -38 -3 -62c-144 -52 -200 -65 -284 -65c-99 0 -177 26 -228 77c-46 45 -68 110 -68 196c0 184 105 336 280 405c59 23 114 34 171 34c73 0 130 -12 199 -43c-26 -92 -33 -121 -38 -168h-35l5 90 c1 31 -80 59 -172 59c-64 0 -128 -20 -166 -53c-63 -54 -106 -185 -106 -321c0 -148 66 -229 186 -229c47 0 87 10 121 29l32 141c2 8 3 17 3 23c0 19 -12 27 -44 28l-60 2l5 33l149 -3"],119919:[681,3,778,-12,826,"826 681l-5 -35l-42 -3c-35 -2 -45 -11 -53 -55l-87 -486c-3 -14 -4 -28 -4 -38c0 -19 12 -28 38 -29l55 -3l-5 -35l-168 3l-148 -3l5 35l49 3c34 2 38 10 54 97l37 206h-291l-41 -236c-3 -15 -4 -29 -4 -39c0 -18 11 -26 38 -28l49 -3l-5 -35l-150 3l-160 -3l5 35l49 3 c34 2 39 10 54 97l72 409c5 31 8 55 8 73c0 20 -9 27 -38 29l-51 3l5 35l157 -3l158 3l-5 -35l-42 -3c-34 -2 -45 -12 -53 -55l-39 -202h294l25 155c5 31 8 59 8 76s-11 24 -38 26l-51 3l5 35l152 -3"],119920:[681,3,389,-1,412,"412 681l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -40 -7 -46 -44l-87 -499c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -22 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97l72 409c6 36 9 57 9 72c0 19 -12 28 -38 30l-52 3l4 35l152 -3"],119921:[681,207,389,-29,417,"417 681l-5 -35l-46 -3c-33 -2 -40 -8 -46 -44l-98 -556c-23 -131 -118 -250 -199 -250c-13 0 -30 3 -52 10v35c14 -6 23 -8 36 -8c25 0 44 13 56 39c8 17 10 30 21 96l96 576c5 29 10 67 10 73c0 18 -12 27 -38 29l-51 3l5 35l153 -3"],119922:[681,3,722,-10,746,"746 648h-35c-17 0 -42 -16 -82 -52l-245 -223l196 -272c40 -55 47 -62 68 -65l39 -6l-3 -33s-56 3 -92 3c-37 0 -94 -3 -94 -3c-8 14 -10 17 -49 73l-129 183c-15 22 -34 45 -59 75l-40 -228c-2 -12 -3 -21 -3 -30c0 -25 8 -33 37 -35l49 -3l-4 -35l-150 3l-160 -3l4 35 l49 3c33 2 39 12 54 97l72 409c6 34 9 58 9 72c0 19 -12 28 -38 30l-52 3l4 35l152 -3l159 3l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -40 -8 -46 -44l-47 -265c20 11 39 27 109 92l140 131c16 11 51 59 67 75c14 17 10 26 10 49c0 0 48 -3 79 -3s80 3 80 3v-33"],119923:[681,3,611,26,578,"578 174c-19 -93 -26 -124 -34 -174l-172 -3c-78 0 -123 3 -201 3l-145 -3l4 32l28 3c29 3 38 14 46 60l82 449c6 32 9 58 9 74c0 17 -12 27 -38 28l-52 3l4 35l152 -3l159 3l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -39 -8 -46 -44l-99 -543c24 -5 35 -6 62 -6c49 0 135 3 174 6 c34 3 48 14 57 42l23 76h36"],119924:[681,17,944,-23,985,"985 681l-5 -32l-39 -3c-37 -3 -47 -15 -56 -69l-80 -467l-2 -8c-3 -19 -5 -30 -5 -37c0 -21 10 -29 36 -30l55 -3l-5 -35l-152 3l-155 -3l5 35l49 3c31 5 34 9 42 46l2 9c1 4 2 11 2 11l82 485l-291 -478l-71 -125h-25l-143 565l-107 -440c-8 -32 -8 -33 -8 -44 c0 -20 9 -28 34 -29l51 -3l-5 -35s-66 3 -108 3c-43 0 -109 -3 -109 -3l2 35l42 3c17 1 30 20 40 56l125 461c6 22 9 43 9 61c0 21 -16 31 -53 33l-45 3l5 32l110 -3l111 3l127 -507c170 267 229 364 308 507l113 -3"],119925:[681,3,778,-2,829,"829 681l-6 -32l-37 -3c-19 -2 -26 -4 -34 -10c-8 -7 -13 -24 -30 -108l-86 -428c-7 -33 -11 -63 -16 -103h-85l-310 537l-73 -396c-5 -27 -8 -50 -8 -62c0 -26 12 -40 36 -41l51 -3l-5 -35l-112 3l-116 -3l2 35l48 3c22 1 32 15 40 56l98 491c2 10 -15 35 -33 47 c-14 9 -34 16 -50 17l-39 3l3 32s65 -3 107 -3s108 3 108 3l314 -539l74 400c3 19 6 48 6 70c0 21 -15 32 -46 34l-42 3l5 32l118 -3"],119926:[695,17,833,76,794,"794 414c0 -244 -186 -431 -429 -431c-183 0 -289 104 -289 285c0 250 173 427 417 427c95 0 174 -29 228 -83c49 -49 73 -113 73 -198zM656 435c0 144 -60 217 -176 217c-86 0 -148 -36 -195 -115c-42 -70 -71 -191 -71 -298c0 -140 60 -213 174 -213 c85 0 153 43 201 127c42 73 67 179 67 282"],119927:[681,3,667,11,673,"673 518c0 -131 -112 -237 -251 -237c-33 0 -61 5 -97 18l-2 35c24 -8 43 -12 66 -12c87 0 152 81 152 189c0 88 -44 127 -142 127c-18 0 -35 -1 -62 -3l-95 -535c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -21 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97 l82 462c1 7 2 15 2 20c0 23 -10 30 -46 32l-56 3l5 32l168 -3c76 0 118 3 194 3c97 0 206 -55 206 -163"],119928:[695,222,833,76,794,"794 414c0 -244 -186 -431 -429 -431c-183 0 -289 104 -289 285c0 250 173 427 417 427c95 0 174 -29 228 -83c49 -49 73 -113 73 -198zM656 435c0 144 -60 217 -176 217c-86 0 -148 -36 -195 -115c-42 -70 -71 -191 -71 -298c0 -140 60 -213 174 -213 c85 0 153 43 201 127c42 73 67 179 67 282zM769 -53c-22 -108 -79 -169 -159 -169c-26 0 -44 6 -82 26l-199 107c-23 12 -48 19 -72 19c-47 0 -77 -39 -78 -98l-5 -2l-24 16c1 90 49 142 132 142c32 0 83 -14 138 -38l94 -41c60 -26 114 -42 143 -42c43 0 69 29 81 90"],119929:[681,3,722,4,697,"697 -3c0 0 -60 3 -98 3c-33 0 -84 -3 -84 -3l-145 261c-19 34 -40 63 -61 95l5 17h55c92 0 158 67 158 159c0 77 -40 109 -137 109c-19 0 -36 -1 -62 -3l-93 -535c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -21 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97 l81 462c1 7 2 15 2 20c0 23 -10 30 -46 32l-46 3l5 32l170 -3c71 0 112 3 183 3c90 0 199 -48 199 -143c0 -58 -27 -108 -77 -140c-34 -22 -64 -33 -128 -45l156 -267c14 -25 39 -51 50 -52l37 -7v-30"],119930:[695,17,556,50,517,"517 651c-14 -51 -22 -99 -22 -147h-30v85c-41 35 -82 50 -134 50c-79 0 -135 -47 -135 -113c0 -59 31 -89 128 -125c83 -31 104 -42 133 -68c23 -21 38 -59 38 -94c0 -78 -44 -157 -114 -207c-49 -34 -102 -49 -171 -49c-70 0 -114 11 -160 40l21 166h27v-76 c26 -49 77 -74 152 -74c90 0 139 44 139 123c0 30 -9 56 -25 70c-19 18 -30 23 -98 48c-125 45 -162 84 -162 170c0 133 121 245 266 245c54 0 104 -15 147 -44"],119931:[681,3,611,56,674,"674 676l-30 -168h-38l4 84c1 26 -16 38 -57 38h-117l-95 -530c-3 -17 -4 -25 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l59 -3l-5 -35l-168 3l-156 -3l5 35l53 3c32 2 44 18 58 97l85 498h-124c-20 0 -44 -10 -57 -24c-5 -7 -10 -19 -15 -40l-14 -58h-38l25 168l6 5l290 -3l290 3"],119932:[681,17,778,83,825,"825 681l-5 -35l-46 -3c-35 -2 -42 -8 -49 -44l-90 -499c-3 -17 -4 -25 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l59 -3l-5 -35l-118 3c-41 0 -106 -3 -106 -3l-5 8l27 128c-58 -62 -81 -82 -116 -107c-38 -27 -85 -43 -132 -43c-63 0 -118 26 -149 70c-19 26 -28 60 -28 103 c0 24 3 49 8 78l58 307c8 44 11 51 11 76c0 16 -12 25 -37 26l-51 3l5 35s81 -4 132 -3c34 0 87 3 87 3l6 -7l-86 -460c-2 -11 -3 -22 -3 -35c0 -29 5 -54 14 -69c16 -28 52 -47 89 -47c29 0 58 9 94 30c48 27 97 71 100 89l65 359c9 49 11 65 11 76c0 16 -12 25 -37 26 l-51 3l5 35l152 -3"],119933:[681,3,667,67,745,"745 681l-3 -35l-26 -3c-21 -2 -30 -9 -50 -45l-334 -601h-83l-95 588c-7 42 -18 56 -44 58l-43 3v35l148 -3l148 3v-35l-50 -3c-25 -2 -30 -7 -30 -36c0 -5 0 -7 1 -13l68 -462l233 435c17 32 21 42 21 54c0 14 -10 21 -33 22l-50 3l5 35s66 -3 109 -3c42 0 108 3 108 3 "],119934:[689,3,1000,67,1073,"1073 681l-5 -35l-34 -3c-18 -2 -27 -14 -62 -101l-219 -545h-84l-131 494l-246 -494h-84l-52 542c-7 91 -10 101 -48 104l-41 3l5 35l145 -3l146 3v-35l-45 -3c-29 -2 -40 -15 -37 -50l35 -448l265 544h31l148 -556l169 446c10 26 11 30 11 40c0 16 -11 22 -45 24l-45 3 l5 35s66 -3 109 -3s109 3 109 3"],119935:[681,3,722,-9,772,"772 681l-2 -35l-44 -3c-14 1 -51 -24 -78 -53l-205 -213l151 -295c20 -38 28 -46 48 -47l47 -3l-5 -35l-151 3l-153 -3v35l62 2c11 0 19 7 19 16s-3 23 -7 31l-101 199l-168 -192c-10 -11 -15 -24 -15 -36c0 -10 12 -16 34 -17l55 -3l-5 -35l-129 3l-134 -3l5 35l40 3 c17 1 40 13 52 26l242 262l-152 291c-8 15 -31 27 -56 29l-40 3v35l160 -3l160 3v-35l-40 -3c-31 -2 -39 -6 -39 -17c0 -10 3 -21 9 -33l89 -175l152 172l1 1c15 15 20 25 20 33c0 11 -14 17 -39 19l-48 3l5 35l130 -3"],119936:[695,3,611,54,675,"675 681l-6 -88c-34 -4 -80 -36 -116 -76c-66 -75 -150 -234 -161 -300c-2 -9 -2 -11 -22 -117c-2 -11 -3 -22 -3 -33c0 -23 9 -31 37 -32l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c34 2 34 4 54 97c7 31 20 77 20 113c0 44 -47 184 -55 211c-26 85 -69 141 -109 141 c-17 0 -35 -4 -45 -10l-3 33c25 17 37 26 90 70c15 4 20 5 28 5c25 0 53 -11 73 -29c36 -32 70 -109 89 -200l36 -169c90 221 223 389 305 384"],119937:[681,3,667,1,676,"676 681l-5 -35l-483 -597h180c74 0 129 4 185 15c21 44 32 72 45 116h36l-39 -183l-306 3l-288 -3v27l495 605h-164c-69 0 -146 -7 -161 -14c-7 -3 -13 -12 -18 -29l-24 -76h-35c12 53 18 91 26 160l7 11l270 -3"],119938:[470,17,556,44,519,"519 82c-76 -67 -132 -99 -174 -99c-20 0 -32 17 -32 44c0 18 2 37 7 56l37 151c-93 -163 -183 -251 -259 -251c-32 0 -54 31 -54 75c0 79 35 213 70 268c16 25 78 79 134 116c31 21 53 27 94 27c33 0 55 -6 102 -26l45 27l16 -12c-18 -50 -25 -73 -32 -105l-45 -214 l-10 -49c2 -18 5 -25 14 -25c11 0 33 14 55 31l20 16zM377 395c-34 16 -55 22 -82 22c-42 0 -70 -29 -92 -99c-25 -78 -47 -179 -47 -216c0 -20 8 -37 17 -37c22 0 60 34 101 88c56 75 89 152 103 242"],119939:[726,17,537,44,494,"494 353c0 -147 -58 -257 -170 -322c-52 -30 -112 -48 -159 -48c-75 0 -121 41 -121 110c0 16 1 27 9 72l73 431c2 12 3 22 3 31c0 17 -11 25 -34 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9l-14 -65l-71 -348c40 59 62 85 99 112c48 35 95 53 141 53c48 0 74 -41 74 -116z M380 319c0 50 -13 84 -39 84c-40 0 -118 -63 -148 -126c-24 -51 -39 -114 -39 -159c0 -55 26 -89 68 -89c41 0 79 32 109 92c25 51 49 147 49 198"],119940:[469,17,444,32,436,"436 445c-14 -37 -19 -57 -35 -141h-33l6 56l-4 14c-32 23 -61 33 -92 33c-41 0 -73 -24 -93 -70c-21 -48 -39 -139 -39 -197c0 -55 31 -90 79 -90s87 17 166 70l10 -30c-118 -82 -174 -107 -243 -107c-77 0 -126 53 -126 136c0 72 23 166 52 212c18 27 52 56 101 86 c67 41 96 52 137 52c36 0 60 -5 114 -24"],119941:[726,17,556,38,550,"550 717c-5 -22 -10 -43 -14 -65l-107 -531c-3 -16 -5 -30 -5 -40c0 -8 6 -16 14 -16c5 0 15 6 49 28l26 17l9 -28l-36 -26c-59 -42 -114 -73 -136 -73c-19 0 -35 18 -35 41c0 14 2 31 7 50l40 164c-65 -108 -98 -152 -145 -193c-49 -42 -85 -62 -116 -62 c-36 0 -63 37 -63 87c0 98 34 227 74 278c25 33 87 78 144 104c26 12 48 17 75 17c20 0 36 -2 65 -9l18 112c3 21 4 27 4 38c0 29 -11 42 -38 42h-45l7 28c100 15 149 26 198 46zM384 401c-37 14 -57 18 -85 18c-50 0 -68 -13 -91 -66c-29 -66 -56 -194 -56 -261 c0 -16 10 -27 24 -27c19 0 49 22 78 59c53 66 95 138 106 182"],119942:[469,17,444,28,418,"418 382c0 -59 -35 -105 -107 -139c-42 -20 -78 -31 -164 -50c-4 -29 -5 -44 -5 -64c0 -52 26 -82 73 -82c41 0 87 19 162 67l10 -28c-12 -8 -17 -10 -29 -18c-100 -64 -148 -85 -209 -85c-75 0 -121 44 -121 115s27 174 60 233c39 69 158 138 237 138 c57 0 93 -34 93 -87zM324 368c0 33 -18 53 -48 53c-49 0 -89 -51 -111 -144l-14 -58l41 12c82 24 132 76 132 137"],119943:[726,271,333,-130,449,"449 718c-13 -47 -20 -78 -28 -125l-15 -3c-31 44 -47 56 -73 56c-39 0 -50 -31 -77 -163l-6 -29c43 0 74 3 123 8l5 -8c-6 -14 -9 -25 -16 -51h-123l-55 -235c-48 -205 -78 -281 -140 -353c-41 -47 -102 -86 -136 -86c-13 0 -29 4 -38 9c11 24 27 79 32 107l17 3 c14 -31 29 -44 51 -44c36 0 47 28 76 182l79 417h-91l5 25l50 16c25 8 39 14 50 19c1 6 2 9 4 20c12 59 22 79 67 119l56 49c16 14 53 40 84 59c21 13 32 16 52 16c14 0 26 -2 47 -8"],119944:[469,271,500,-50,529,"529 440l-10 -50l-88 4c8 -24 11 -39 11 -59c0 -63 -29 -116 -82 -150c-18 -12 -39 -22 -75 -36c-41 -15 -58 -28 -58 -46c0 -11 9 -24 23 -34l85 -60c55 -39 78 -72 78 -114c0 -96 -107 -166 -254 -166c-126 0 -209 49 -209 125c0 37 20 71 59 99c30 22 64 37 133 59 c-15 11 -25 30 -26 49l4 20l92 56c-64 1 -95 9 -122 32c-25 22 -36 51 -36 97c0 60 22 105 66 138c49 36 125 65 170 65c27 0 62 -8 90 -20c18 -2 48 -4 73 -3l71 3zM334 340c0 54 -24 85 -68 85c-34 0 -61 -16 -79 -46c-17 -27 -30 -83 -30 -123c0 -52 28 -84 73 -84 c62 0 104 68 104 168zM309 -144c0 30 -17 52 -64 84l-82 55l-28 -13c-66 -31 -96 -66 -96 -113c0 -62 56 -104 139 -104c74 0 131 39 131 91"],119945:[726,17,556,22,522,"522 79c-104 -71 -151 -96 -185 -96c-18 0 -31 18 -31 41c0 31 14 93 48 213c17 58 25 96 25 115c0 18 -7 29 -20 29c-44 0 -119 -79 -165 -173c-27 -55 -47 -128 -56 -204c-36 -2 -84 -10 -106 -17l-10 11c18 37 47 160 80 336c29 154 48 270 48 293c0 17 -11 25 -34 25 h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9c-5 -21 -12 -43 -17 -65l-89 -408c84 134 198 225 283 225c23 0 38 -18 38 -44c0 -47 -19 -92 -31 -137l-38 -144c-5 -20 -8 -41 -8 -63c0 -10 4 -16 12 -16c9 0 26 8 61 30l16 10"],119946:[675,17,333,26,301,"293 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -128 -81 -166 -81c-19 0 -32 17 -32 43c0 16 3 38 6 52l59 241c6 25 8 34 8 41c0 6 -4 10 -10 10c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47c62 46 121 76 150 76c15 0 25 -15 25 -37c0 -19 -4 -48 -9 -67l-54 -196 c-13 -46 -20 -80 -20 -93c0 -6 5 -11 11 -11c11 0 27 8 62 30l27 17zM301 615c0 -41 -29 -71 -69 -71c-33 0 -54 22 -54 57c0 41 30 74 67 74c33 0 56 -25 56 -60"],119947:[675,271,333,-64,311,"274 429c0 -19 -3 -39 -9 -64l-67 -274c-34 -137 -65 -217 -110 -279c-40 -57 -78 -83 -118 -83c-10 0 -18 1 -34 5c5 28 8 47 10 79l14 3c14 -23 28 -33 44 -33c20 0 35 24 46 78l86 408c10 47 14 73 14 88c0 9 -3 13 -10 13c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47 c62 46 121 76 149 76c16 0 26 -15 26 -40zM311 615c0 -41 -29 -71 -69 -71c-33 0 -54 22 -54 57c0 41 30 74 67 74c33 0 56 -25 56 -60"],119948:[726,17,556,34,528,"528 460l-20 -70c-22 6 -34 8 -49 8c-52 0 -100 -26 -146 -80l65 -173c18 -47 42 -80 59 -80c10 0 23 6 46 20l27 17l10 -29l-44 -31c-55 -39 -97 -59 -122 -59c-23 0 -39 24 -66 97l-57 155l-31 -34c-22 -24 -23 -31 -35 -91c-12 -57 -14 -73 -16 -106 c-29 -2 -45 -5 -105 -18l-10 9c17 43 47 174 78 339c29 154 48 270 48 293c0 17 -11 25 -34 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9c-6 -21 -12 -43 -17 -65l-95 -431c40 55 89 109 147 164c63 60 107 84 154 84c12 0 28 -3 43 -9"],119949:[726,17,333,64,318,"318 717c-5 -21 -10 -44 -17 -65l-107 -482c-8 -35 -12 -67 -12 -91c0 -9 5 -14 12 -14c11 0 34 11 53 26l30 23l14 -27c-117 -85 -152 -104 -195 -104c-21 0 -32 17 -32 52s1 43 16 111l99 450c3 12 4 22 4 31c0 16 -12 25 -35 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46"],119950:[469,17,833,19,803,"803 89c-53 -44 -74 -58 -108 -77c-37 -20 -60 -29 -81 -29c-22 0 -37 16 -37 40c0 38 13 98 54 240c12 43 21 79 21 91c0 9 -7 16 -16 16c-37 0 -110 -71 -154 -150c-36 -64 -57 -135 -63 -216c-36 -2 -83 -10 -104 -17l-10 11c42 127 84 300 84 345c0 17 -7 27 -19 27 c-37 0 -78 -37 -128 -115c-46 -71 -71 -146 -87 -251c-36 -2 -83 -10 -104 -17l-10 11c44 132 83 300 83 356c0 10 -5 16 -13 16c-9 0 -24 -7 -41 -20l-37 -28l-14 26l84 68c39 31 84 53 110 53c15 0 24 -12 24 -30c0 -17 -4 -41 -19 -103l-29 -124c54 101 102 158 178 214 c44 32 69 43 96 43c24 0 39 -17 39 -46c0 -21 -5 -47 -19 -96l-34 -120c36 77 75 131 133 181c55 49 117 81 156 81c22 0 37 -18 37 -47c0 -21 -3 -45 -10 -69l-50 -184c-13 -47 -20 -80 -20 -92c0 -6 6 -12 11 -12c10 0 32 11 61 32l24 17"],119951:[469,17,556,17,521,"521 80c-10 -7 -15 -11 -29 -21c-75 -56 -115 -76 -151 -76c-21 0 -36 18 -36 42c0 29 16 100 48 212c15 51 25 96 25 112c0 14 -7 21 -20 21c-48 0 -138 -110 -177 -216c-12 -34 -30 -104 -36 -150c-36 -2 -84 -10 -106 -17l-10 11c46 138 85 300 85 355 c0 11 -4 17 -11 17c-11 0 -25 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l84 62c45 33 78 49 102 49c17 0 27 -11 27 -30c0 -28 -6 -57 -34 -157l-17 -60c35 60 53 84 87 122c68 74 148 125 195 125c23 0 39 -17 39 -42c0 -13 -6 -45 -16 -83l-48 -184c-8 -32 -13 -60 -13 -78 c0 -11 4 -17 11 -17c10 0 21 6 45 22l29 20"],119952:[469,17,556,48,502,"502 319c0 -63 -19 -145 -46 -193c-22 -40 -79 -90 -135 -116c-40 -19 -79 -27 -125 -27c-98 0 -148 51 -148 152c0 41 8 88 24 137c21 65 55 108 117 147c52 33 108 50 161 50c96 0 152 -55 152 -150zM388 323c0 62 -32 102 -80 102c-33 0 -61 -17 -85 -51 c-35 -50 -61 -154 -61 -244c0 -63 31 -103 81 -103c32 0 60 17 84 51c35 50 61 155 61 245"],119953:[469,271,556,-21,516,"516 370c0 -119 -42 -232 -107 -288c-38 -32 -91 -69 -118 -82c-25 -11 -53 -17 -86 -17c-21 0 -35 2 -56 7c-36 -142 -44 -180 -48 -240c-18 -2 -37 -4 -80 -14c-15 -3 -19 -5 -32 -7l-10 7c12 40 19 67 32 122l79 340c29 125 24 126 24 156c0 10 -4 16 -11 16 c-11 0 -25 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l84 62c45 33 78 49 102 49c18 0 27 -11 27 -31c0 -21 -7 -57 -20 -117l-15 -68c47 79 73 113 117 150c54 45 101 66 148 66c37 0 56 -33 56 -99zM402 333c0 38 -10 58 -28 58c-37 0 -90 -45 -137 -117c-34 -52 -46 -83 -62 -153 l-14 -62c33 -19 62 -27 94 -27s61 20 80 54c37 66 67 178 67 247"],119954:[469,271,537,32,513,"513 458c-14 -30 -24 -62 -41 -143l-92 -428c-9 -41 -21 -86 -21 -128c0 0 0 -5 1 -11c-45 -3 -77 -7 -132 -19l-9 18l15 12c12 10 24 59 28 76l83 359c-108 -143 -191 -211 -262 -211c-29 0 -51 32 -51 73c0 81 36 220 71 272c17 25 68 67 133 108c45 28 58 33 96 33 c45 0 77 -7 116 -26l47 26zM382 396c-35 16 -57 21 -84 21c-36 0 -58 -11 -75 -38c-32 -53 -77 -215 -77 -281c0 -20 9 -33 22 -33c25 0 61 29 111 89c52 64 77 117 95 203"],119955:[469,17,389,20,411,"411 463c-15 -66 -19 -95 -20 -137l-12 -6c-21 14 -35 19 -52 19c-46 0 -85 -48 -123 -151c-16 -45 -27 -95 -41 -186c-58 -6 -81 -10 -108 -19l-11 12c14 43 21 67 27 92l24 107c30 133 26 134 26 160c0 10 -5 16 -12 16c-9 0 -24 -8 -42 -20l-34 -24l-13 26l81 64 c45 35 81 53 108 53c16 0 25 -11 25 -32c0 -14 -5 -36 -15 -78c-19 -82 -13 -56 -32 -140c77 156 93 185 120 213c24 25 49 37 77 37c10 0 17 -2 27 -6"],119956:[469,17,444,25,406,"406 438l-6 -33c-9 -48 -11 -59 -11 -83h-30l-6 48c-39 32 -70 44 -110 44c-49 0 -82 -29 -82 -73c0 -35 19 -50 76 -63l59 -13c61 -13 98 -53 98 -105c0 -38 -13 -64 -49 -97c-59 -54 -118 -80 -183 -80c-38 0 -70 6 -137 27c13 63 17 90 21 131h30v-47 c34 -36 80 -56 130 -56c54 0 88 28 88 72c0 36 -22 58 -68 67l-44 9c-76 16 -114 53 -114 112c0 45 17 74 63 107c67 48 105 64 153 64c47 0 81 -9 122 -31"],119957:[636,17,389,42,409,"409 452l-14 -56c-32 4 -52 5 -92 5h-47l-51 -237c-6 -29 -9 -51 -9 -72s6 -28 24 -28c19 0 32 5 54 21l56 40l13 -26l-77 -57c-56 -41 -96 -59 -133 -59c-35 0 -54 21 -54 60c0 17 0 20 10 65l62 293h-109l7 27l115 32c14 78 16 96 16 122v16c22 3 38 7 57 14l66 24 l10 -12l-31 -116l-13 -56l134 5"],119958:[469,17,556,22,521,"521 88c-27 -20 -21 -15 -35 -26c-60 -45 -119 -79 -140 -79c-20 0 -34 17 -34 43c0 16 5 41 16 81l32 117c-99 -156 -192 -241 -263 -241c-26 0 -44 23 -44 57c0 17 4 40 13 74c7 26 3 11 21 79c24 91 34 140 34 161c0 10 -6 16 -17 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-36 -21 l-13 26l79 54c46 31 89 50 116 50c17 0 27 -13 27 -35c0 -29 -4 -48 -29 -147l-35 -137c-6 -25 -10 -49 -10 -66c0 -8 7 -13 16 -13c29 0 82 53 131 131c48 78 78 169 80 245c33 -1 67 5 110 18l9 -11l-42 -141l-40 -155c-10 -33 -14 -60 -14 -72c0 -7 6 -12 14 -12 c14 0 35 9 55 25l22 17"],119959:[469,17,556,19,513,"513 370c0 -91 -61 -221 -145 -307c-49 -51 -108 -80 -163 -80c-74 0 -118 52 -118 140c0 84 32 145 126 239l41 41c-34 -8 -70 -11 -137 -11c-28 0 -40 -2 -42 -8l-28 -60h-28l41 132c22 4 35 6 51 5c24 -1 92 -6 135 -6c24 0 52 6 64 14l14 -19 c-59 -70 -85 -112 -107 -181c-14 -42 -20 -82 -20 -122c0 -65 23 -101 66 -101s81 30 115 89c34 60 58 143 58 199c0 32 -16 55 -39 55c-14 0 -27 -4 -36 -12l-10 21c19 14 34 30 66 67c12 3 18 4 26 4c37 0 70 -46 70 -99"],119960:[469,17,833,27,802,"802 371c0 -90 -61 -219 -145 -306c-51 -52 -111 -82 -164 -82c-57 0 -94 42 -94 107c0 25 2 43 9 87c-43 -83 -75 -124 -126 -160c-33 -24 -60 -34 -90 -34c-62 0 -101 53 -101 137s33 145 130 242l41 41c-34 -8 -70 -11 -137 -11c-28 0 -40 -2 -42 -8l-28 -60h-28 l41 132c22 4 35 6 51 5c24 -1 92 -6 135 -6c24 0 52 6 64 14l14 -19c-60 -70 -85 -112 -107 -181c-14 -42 -20 -83 -20 -123c0 -61 19 -100 48 -100c56 0 133 108 158 223l24 109c5 25 7 35 10 64c39 5 66 11 107 27l12 -9c-45 -161 -68 -272 -68 -333c0 -48 23 -81 57 -81 c40 0 78 31 112 91c35 61 60 145 60 198c0 33 -16 54 -42 54c-13 0 -25 -3 -36 -8l-12 23c34 23 50 37 71 61c12 3 18 4 26 4c37 0 70 -46 70 -98"],119961:[469,17,500,-8,500,"500 459c-12 -23 -16 -42 -23 -106l-21 -5l-9 28c-10 4 -15 5 -21 5c-24 0 -62 -28 -92 -69l-38 -51l11 -64c8 -45 20 -90 32 -113c6 -12 19 -20 32 -20c10 0 19 4 47 24l30 21l16 -23l-18 -16c-75 -67 -113 -87 -143 -87c-18 0 -37 10 -49 27c-14 18 -22 43 -30 92 l-10 58l-85 -114c-29 -39 -65 -63 -94 -63c-13 0 -24 4 -43 14c9 39 13 64 16 101l24 2l6 -31c11 -4 19 -6 28 -6c30 0 59 20 88 61l52 73l-16 88c-11 61 -34 99 -59 99c-24 0 -57 -23 -72 -49l-23 13c14 18 28 41 49 81c5 10 5 11 10 20c41 16 56 20 76 20 c32 0 60 -13 77 -36c16 -21 26 -52 36 -111l4 -23l63 87c40 55 77 83 110 83c12 0 27 -4 39 -10"],119962:[469,271,556,13,541,"541 453c-19 -41 -42 -113 -84 -268c-52 -189 -65 -228 -116 -307c-58 -92 -143 -149 -222 -149c-35 0 -67 17 -83 44c-8 14 -12 27 -15 53l62 40l18 -6c-1 -7 -1 -16 -1 -19c0 -42 23 -66 62 -66c65 0 113 71 152 229l41 166c-39 -69 -61 -97 -100 -131 c-40 -35 -80 -56 -108 -56c-27 0 -47 37 -47 87c0 20 2 44 6 85l19 182c1 6 1 11 1 14c0 12 -7 19 -18 19c-20 0 -47 -14 -81 -41l-14 28l80 62c39 30 80 50 103 50c24 0 39 -24 39 -63c0 -24 -2 -52 -5 -80l-19 -163c-3 -25 -4 -40 -4 -55c0 -26 6 -41 17 -41 c30 0 81 56 123 135c41 77 70 176 72 245c33 -1 67 5 110 18"],119963:[469,17,500,31,470,"470 461l-14 -50l-328 -337c48 17 72 23 98 23c30 0 63 -3 102 -10c23 -4 39 -7 54 -6c0 0 6 0 13 1l28 58l28 -2c-11 -30 -27 -87 -29 -105c-6 -41 -15 -50 -57 -50c-44 0 -92 8 -168 29c-24 7 -48 10 -73 10c-30 0 -52 -7 -77 -27l-16 30l346 354 c-36 -17 -59 -23 -89 -23c-32 0 -80 6 -140 11c-6 0 -10 1 -22 2l-23 -52l-29 3l45 139c21 6 41 10 57 10c17 0 42 -5 95 -19c50 -13 83 -18 112 -18c25 0 48 9 58 24l9 13"],120484:[482,9,278,34,241,"241 85c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 20 4 45 13 77l66 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -17 21c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74c17 0 25 -9 25 -26c0 -9 -2 -19 -6 -36l-77 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17"],120485:[482,276,278,-70,228,"228 457c0 -5 -2 -20 -6 -37l-76 -350c-29 -132 -43 -181 -64 -228c-36 -78 -75 -118 -114 -118c-15 0 -28 2 -38 7l8 57c22 -13 39 -19 53 -19c18 0 36 35 47 87l100 495c3 13 7 27 7 40s-8 23 -18 23c-15 0 -33 -19 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74 c16 0 25 -9 25 -25"],120488:[686,3,748,6,739,"739 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c27 2 20 39 14 55l-45 114h-251l-42 -112c-8 -22 -7 -55 24 -57l50 -3v-37l-113 3l-113 -3v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l57 151h71l259 -605c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37zM428 262l-104 254l-100 -254h204"],120489:[681,3,659,31,603,"603 216c0 -129 -141 -219 -271 -219l-142 3l-126 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l168 -3l192 3c126 0 189 -44 189 -135c0 -38 -14 -74 -38 -96c-31 -29 -60 -43 -144 -73c80 -5 114 -14 150 -39c35 -25 55 -69 55 -122zM453 202 c0 102 -50 146 -166 146h-30v-292c17 -3 28 -4 43 -4c106 0 153 46 153 150zM432 524c0 74 -36 107 -117 107c-19 0 -34 -1 -58 -4v-227h30c101 0 145 37 145 124"],120490:[681,3,562,31,542,"542 671l-14 -142h-36l-8 75c-1 12 -43 19 -111 19c-37 0 -61 0 -116 -3v-485c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-166 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l179 -3c27 0 27 3 180 3h51c38 0 58 -1 95 -3"],120491:[686,3,662,25,637,"637 39l-94 -42l-315 2c-127 0 -171 0 -200 -2l-3 35c7 13 12 26 28 65l181 438l53 131l75 20l274 -633zM458 86c0 8 -2 18 -5 29l-168 401l-102 -252c-22 -56 -38 -91 -59 -148c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -16 9 -29 24 -32h298c10 3 17 13 17 27"],120492:[681,3,606,31,569,"569 166l-11 -158l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l190 -3l236 3c37 0 58 -1 95 -3l6 -7l-14 -142h-36l-8 75c-1 11 -43 19 -98 19l-145 -3v-240c20 -2 34 -2 67 -2h66c42 0 55 5 57 21l6 57h40 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-66c-22 0 -39 -1 -67 -3v-267l149 -3c46 0 99 9 101 17l23 94h39"],120493:[681,3,670,25,628,"628 174c-9 -50 -15 -116 -16 -177l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 99 104 139l306 446h-222c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v162l272 -3l271 3v-35c-32 -39 -56 -70 -83 -110l-325 -479h276c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],120494:[681,3,822,31,791,"791 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v190l-81 2h-146l-81 -2v-190c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-158c23 -2 43 -2 81 -2h146 c38 0 57 0 81 2v158c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120495:[695,17,831,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 230 141 363 384 363c225 0 356 -129 356 -349zM637 324c0 115 -31 209 -86 264c-36 35 -76 51 -134 51c-59 0 -113 -20 -150 -57c-46 -45 -70 -124 -70 -227c0 -116 30 -210 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 285zM572 241h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-104c-38 0 -54 -11 -57 -37l-6 -50h-40l3 108l-3 107h40l6 -57c2 -16 15 -21 57 -21h104c42 0 55 5 57 21l6 57h40l-3 -107"],120496:[681,3,389,40,351,"351 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120497:[681,3,761,31,755,"755 -3c-34 2 -67 3 -101 3s-68 -1 -102 -3l-208 249c-56 68 -61 71 -87 86v-197c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-200l197 193 c14 14 94 94 94 120v25c30 -2 61 -3 91 -3s61 1 91 3v-39c-63 -5 -86 -12 -110 -34l-222 -207l266 -313c31 -36 54 -49 91 -50v-41"],120498:[686,3,748,6,739,"739 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c11 1 20 12 20 27c0 8 -2 18 -5 29l-173 423l-102 -252l-64 -170c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -17 12 -31 29 -32l50 -3v-37c-27 1 -48 1 -57 2l-56 1l-56 -1c-8 -1 -31 -1 -57 -2v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l53 131l75 20l259 -605 c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37"],120499:[681,10,1009,38,974,"974 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v416l-206 -429c-37 -76 -41 -86 -60 -132h-34c-18 44 -29 68 -36 83l-230 479v-417c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3l120 3l75 -161 l158 -330l183 378l49 113l115 -3l116 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120500:[681,16,822,31,794,"794 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-454l3 -101l-7 -4l-82 13l-122 139l-326 392v-393c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3c28 0 56 1 84 3c64 -85 82 -109 103 -133l312 -364v359 c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],120501:[681,3,719,42,676,"676 238c-9 -50 -21 -180 -22 -241l-295 3l-295 -3c-1 61 -13 191 -22 241h40l15 -78c5 -27 36 -39 87 -39h350c51 0 82 12 87 39l15 78h40zM625 459h-37l-8 55c-6 41 -16 46 -87 46h-268c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v222l266 -3l266 3v-222zM514 241h-40l-6 50 c-3 26 -19 37 -57 37h-104c-38 0 -54 -11 -57 -37l-6 -50h-40l3 108l-3 107h40l6 -57c2 -16 15 -21 57 -21h104c42 0 55 5 57 21l6 57h40l-3 -107"],120502:[695,17,832,46,786,"786 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 229 141 363 383 363c226 0 357 -129 357 -349zM636 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],120503:[681,3,822,31,791,"791 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3h-138l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l380 -3l380 3v-40l-37 -3 c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120504:[681,3,611,31,586,"586 531c0 -121 -96 -212 -225 -212c-20 0 -39 4 -58 7v39h18h18c63 0 103 52 103 132c0 89 -42 134 -125 134c-27 0 -45 -3 -60 -9v-487c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-165 3l-156 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l173 -3l193 3 c85 0 189 -50 189 -150"],120505:[695,17,831,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 230 141 363 384 363c225 0 356 -129 356 -349zM637 324v4h-439c4 -104 33 -187 84 -237c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 285zM635 378c-9 90 -38 164 -84 210c-36 35 -76 51 -134 51 c-59 0 -113 -20 -150 -57c-43 -42 -66 -112 -70 -204h438"],120506:[681,3,669,25,628,"628 238c-9 -50 -15 -180 -16 -241l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 98 104 139l114 167l-132 195c-29 42 -51 71 -83 110v35l271 -3l272 3v-162h-37l-8 55c-6 41 -16 46 -87 46h-222l139 -203v-15l-190 -281h326c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],120507:[681,3,673,20,653,"653 676c-8 -48 -11 -83 -13 -159h-40l-5 69c-15 40 -22 33 -71 33h-117v-484c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v484h-117c-31 0 -68 7 -71 -33l-5 -69h-40c-3 76 -5 111 -13 159l6 5l311 -3l310 3"],120508:[695,3,675,15,660,"660 659l-176 -261c-18 -26 -34 -57 -53 -100v-163c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v139c-16 36 -27 58 -44 85l-102 162c-55 87 -78 101 -129 101v37l159 36c46 -27 73 -60 114 -136l107 -203l188 322h77v-19"],120509:[681,3,833,47,787,"787 344c0 -131 -110 -215 -299 -233c0 -65 6 -68 48 -71l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c42 3 47 6 48 70c-192 13 -300 93 -300 225c0 131 109 214 300 232c-1 64 -7 67 -48 71l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-42 -4 -48 -8 -48 -69c190 -14 299 -95 299 -225z M347 166v346c-31 -4 -58 -11 -80 -25c-45 -29 -70 -76 -70 -137c0 -70 31 -127 85 -162c19 -13 41 -19 65 -22zM637 330c0 72 -31 126 -86 161c-19 11 -40 18 -63 21v-343c98 17 149 69 149 161"],120510:[695,3,620,-8,625,"625 -3c-32 2 -63 3 -95 3s-64 -1 -96 -3l-149 266l-140 -201c-4 -6 -22 -36 -36 -62h-117v34l31 3c12 1 26 9 33 18l199 261l-94 166c-26 46 -64 99 -86 123c-13 13 -25 18 -41 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l-5 41l183 37c29 -22 45 -42 73 -91l95 -169l165 243h111v-34 l-28 -3c-20 -2 -27 -8 -48 -36l-170 -224c189 -327 159 -274 160 -278c28 -49 40 -63 62 -66l25 -3v-37"],120511:[681,3,742,4,738,"738 644l-37 -3c-40 -4 -48 -9 -48 -69c0 -126 -59 -269 -172 -292v-145c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v133c-155 8 -251 121 -251 275c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l145 -3c20 0 41 2 71 3c10 -20 10 -61 10 -91 c0 -123 19 -212 110 -234v187c0 89 -3 91 -45 95l-25 2v41l140 -3l141 3v-41l-25 -2c-42 -4 -45 -6 -45 -95v-186c76 19 113 123 113 238c0 28 0 66 10 86c16 -1 39 -3 45 -3c38 0 51 2 89 3v-37"],120512:[695,3,827,27,804,"804 176l-10 -179l-126 3l-132 -3l-20 43c22 13 46 31 64 52c48 72 60 148 60 255c0 203 -69 292 -225 292c-155 0 -224 -89 -224 -292c0 -107 12 -183 60 -255c18 -21 42 -39 64 -52l-20 -43l-132 3l-126 -3l-10 179h34l11 -56c4 -18 23 -34 50 -34h71 c-60 60 -152 171 -152 285c0 207 149 324 374 324s375 -117 375 -324c0 -114 -92 -225 -152 -285h71c27 0 46 16 50 34l11 56h34"],120513:[676,13,662,25,637,"637 641c-7 -13 -12 -26 -28 -65l-181 -438l-53 -131l-75 -20l-274 633l-1 14l94 42l315 -2c127 0 171 0 200 2zM543 582c0 16 -9 29 -24 32h-298c-10 -3 -17 -13 -17 -27c0 -8 2 -18 5 -29l168 -401l102 252c22 56 38 91 59 148c3 8 5 18 5 25"],120514:[469,17,563,43,563,"563 86l-16 -16c-69 -65 -103 -87 -134 -87c-47 0 -75 38 -108 123c-23 -26 -53 -59 -76 -81c-28 -22 -58 -42 -105 -42c-34 0 -65 31 -73 75c-17 97 -3 205 24 296c14 32 29 58 48 79c29 30 43 36 62 36c34 0 65 -13 87 -36c21 -21 38 -52 58 -110l25 -70 c8 14 14 27 17 32c18 40 45 85 64 165l17 -9c7 -13 9 -25 19 -39c-1 -14 -30 -75 -41 -96c-17 -33 -36 -67 -58 -102c17 -45 42 -96 59 -120c9 -12 23 -19 37 -19c12 0 18 3 45 23l28 21zM289 153l-63 189c-10 30 -18 39 -32 39c-13 0 -28 -17 -34 -42 c-7 -37 -11 -79 -12 -119c2 -50 11 -96 15 -118c4 -20 15 -37 25 -37c16 0 38 18 59 38c9 10 24 27 42 50"],120515:[718,272,617,71,576,"571 221c31 -134 -73 -238 -238 -238c-55 0 -99 9 -160 32c0 -9 -2 -18 -2 -26l19 -240c-19 -2 -24 -5 -68 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-10 7l-4 249l-3 471c-1 87 5 109 62 161c91 81 130 102 187 102c75 0 132 -41 145 -105c12 -50 -13 -105 -63 -179 c-3 -4 -7 -10 -9 -14c-11 -19 -16 -29 -17 -42v-7c112 -13 175 -62 194 -150zM440 211c-18 82 -68 128 -140 128c-20 0 -37 -3 -76 -14l-9 6l7 51c9 -3 14 -4 29 -4c47 0 64 18 78 39c25 36 36 59 42 71c9 28 13 63 6 96c-11 46 -49 76 -101 76c-55 0 -81 -36 -82 -119 l-8 -331v-27c0 -19 3 -40 6 -55c15 -64 71 -108 138 -108c51 0 85 24 105 73c12 34 14 75 5 118"],120516:[469,232,571,-14,572,"572 381c-20 -35 -23 -61 -23 -70c-31 -13 -65 -91 -89 -168c-16 -51 -15 -94 -14 -163l3 -163c-24 -13 -37 -31 -56 -49l-58 13l8 177c2 49 3 96 3 156c-1 29 -2 54 -6 78c-10 52 -31 99 -67 160c-13 21 -48 59 -94 59c-22 0 -46 -22 -55 -33c-27 -30 -44 -79 -49 -123 l-44 -7c-20 22 -28 35 -45 56c12 36 54 95 70 112c45 47 89 53 116 53c37 0 90 -18 133 -70c27 -33 44 -63 67 -120c10 -17 35 -96 42 -125c33 106 86 240 122 250c12 0 24 -12 36 -23"],120517:[718,17,482,41,440,"432 309c23 -78 -1 -161 -66 -246c-37 -50 -90 -80 -149 -80c-76 0 -138 47 -167 142c-35 120 50 218 139 286c12 8 29 19 44 26c-36 41 -99 115 -115 171c-21 72 30 110 87 110c27 0 91 -12 116 -17c53 -11 60 -16 65 -17c9 -7 7 -5 13 -12c0 -47 0 -45 5 -92l-14 -3 c-47 32 -62 42 -108 65c-22 11 -53 29 -88 29c-39 0 -41 -27 -41 -32c12 -35 105 -115 161 -160c52 -42 90 -80 118 -170zM368 252c-29 95 -67 116 -105 155c-18 -6 -31 -13 -42 -22c-54 -34 -62 -87 -69 -149c-2 -30 10 -83 18 -111c15 -48 52 -78 90 -78c46 0 71 29 95 88 c5 10 26 70 13 117"],120518:[471,17,491,41,467,"467 75c-93 -65 -145 -92 -209 -92c-83 0 -131 18 -168 51c-26 24 -40 42 -47 81c-11 58 32 106 142 133c-51 13 -61 28 -77 38c-24 15 -33 37 -36 54c-6 34 17 64 47 87c39 29 96 44 144 44c49 0 98 -9 146 -27c-12 -68 -11 -84 -9 -121h-37l-7 66c-2 4 -4 7 -7 11 c-16 22 -43 27 -81 27c-59 0 -102 -36 -93 -87s65 -79 132 -79c16 0 32 2 51 6c2 -3 4 -6 6 -11l-1 -38c-26 5 -46 6 -64 6c-41 0 -76 -9 -104 -26c-29 -17 -40 -43 -34 -74c3 -15 12 -32 20 -40c14 -14 47 -37 135 -37c42 0 79 15 137 53c6 -10 9 -16 14 -25"],120519:[718,232,491,45,468,"465 9c6 -35 5 -66 -18 -117c-27 -60 -87 -124 -158 -124c-36 0 -74 17 -95 44c-12 14 -17 27 -25 53l57 40l20 -6c1 -7 2 -16 3 -19c7 -42 24 -66 65 -66c38 0 90 56 76 134c-6 29 -22 45 -43 45c-30 0 -103 -10 -136 -10c-79 0 -138 54 -153 136c-16 86 -4 193 36 271 c39 72 89 152 149 215c-33 1 -77 5 -129 11c-6 0 -11 1 -24 2l-14 -52l-31 3l22 139c21 6 41 10 58 10s45 -5 103 -19c55 -13 90 -18 121 -18c26 0 49 9 56 24l7 13l23 -8l-6 -50c-41 -18 -105 -52 -140 -85c-93 -98 -142 -286 -115 -435c10 -55 49 -90 99 -90 c24 0 65 10 94 10c25 0 61 -7 80 -25c9 -9 16 -18 18 -26"],120520:[469,271,569,5,499,"499 344l-17 -468c-2 -55 4 -94 9 -117c0 0 1 -5 4 -11c-46 -3 -79 -7 -135 -19l-13 18l13 12c5 5 9 22 11 49l1 26l15 403c0 53 4 95 -1 112c-3 14 -12 21 -26 21c-50 0 -117 -110 -134 -216c-5 -34 -7 -104 -2 -150c-38 -2 -86 -10 -107 -17l-14 11 c16 139 19 300 5 355c-3 12 -7 17 -16 17c-11 0 -25 -6 -38 -17l-29 -22l-20 27l74 62c40 34 69 49 95 49c18 0 31 -11 35 -30c7 -29 7 -55 2 -157l-3 -60c22 60 34 85 62 122c53 74 126 125 175 125c24 0 44 -17 51 -42c4 -14 4 -44 3 -83"],120521:[695,17,550,49,502,"494 188c-11 -56 -55 -116 -104 -157c-37 -32 -80 -48 -130 -48c-107 0 -170 66 -198 217c-11 58 -15 123 -12 194c4 98 23 157 74 217c47 56 104 84 168 84c97 0 171 -83 197 -221c17 -95 18 -212 5 -286zM385 309c-8 13 -25 19 -53 19h-110c-29 0 -46 -6 -54 -19 c3 -40 8 -80 15 -116c17 -94 57 -166 109 -166c35 0 60 27 76 79c13 44 21 117 17 203zM380 383c-3 33 -6 64 -12 94c-17 95 -58 174 -111 174c-34 0 -60 -27 -75 -79c-12 -39 -17 -106 -17 -179c6 -8 22 -15 58 -15h110c23 0 39 1 47 5"],120522:[469,17,359,79,349,"349 99l-69 -57c-50 -41 -88 -59 -127 -59c-36 0 -62 21 -69 60c-4 17 -5 20 -4 65l4 139c1 48 9 139 -3 202c35 0 71 7 113 20l19 -12c-4 -38 -5 -60 -7 -91l-12 -197c-1 -13 -3 -57 1 -77c6 -21 13 -28 32 -28c20 0 32 5 52 21l50 40"],120523:[469,17,623,22,601,"601 73l-41 -31c-50 -39 -91 -59 -117 -59c-24 0 -45 23 -87 97l-88 155l-27 -34c-16 -26 -18 -31 -20 -97c-1 -54 -1 -69 3 -101c-28 -2 -43 -3 -93 -14l-15 -3l-4 9c7 43 10 67 12 92l5 107c6 109 2 142 -2 160c-2 10 -8 16 -15 16c-10 0 -24 -7 -41 -20l-31 -24 l-18 26l73 64c41 36 75 53 104 53c16 0 28 -11 32 -32c2 -15 2 -36 -1 -78v-2c-2 -18 -3 -33 -5 -67l-4 -68c33 57 82 119 131 171c53 54 92 76 140 76c12 0 28 -3 46 -9l-8 -70c-24 6 -37 8 -53 8c-55 0 -100 -26 -138 -80l100 -173c27 -48 58 -80 76 -80c12 0 23 5 45 20 l25 17"],120524:[718,19,613,10,603,"603 84c-10 -8 -14 -10 -26 -20c-74 -58 -119 -81 -159 -81c-20 0 -31 18 -41 42l-130 353c-59 -119 -100 -244 -145 -369c-28 -9 -39 -17 -63 -28l-29 27c67 157 127 252 218 419l-45 126c-16 45 -49 72 -71 76c-5 1 -9 1 -13 1c-12 0 -44 -14 -51 -17l-2 32 c21 14 60 39 99 71c10 1 21 2 25 2c31 0 64 -32 89 -77c21 -35 44 -105 65 -161l126 -342c15 -30 25 -52 36 -66c2 -4 10 -9 15 -9c11 0 26 10 59 32l25 17"],120525:[469,271,608,16,601,"601 88l-32 -26c-52 -46 -107 -79 -129 -79c-21 0 -40 17 -46 43c-2 16 -3 41 0 81l7 117c-63 -153 -130 -224 -224 -242l18 -205c2 -19 -24 -35 -79 -48l-12 9l15 398c1 15 1 29 1 42c6 99 7 156 2 175c-2 12 -13 23 -21 23c-4 0 -20 -8 -33 -16l-33 -21l-19 26l71 54 c41 31 82 50 110 50c18 0 31 -13 36 -35c6 -30 7 -47 2 -147l-6 -137c-2 -26 0 -49 3 -66c3 -8 12 -13 21 -13c31 0 74 53 108 131s44 169 31 245c34 0 68 5 111 18l12 -11l-15 -181c-4 -167 -6 -183 -5 -187c2 -7 8 -12 17 -12c15 0 35 9 53 25l19 17"],120526:[469,17,533,-9,494,"494 457c-7 -43 -28 -111 -61 -214c-18 -53 -70 -156 -115 -201c-49 -50 -91 -57 -148 -59l-20 12c-10 45 -20 98 -25 160l-15 197c-1 11 -11 18 -23 18c-21 0 -46 -13 -76 -41l-20 28l72 62c36 30 75 50 99 50c25 0 45 -24 52 -63c4 -24 8 -52 10 -80l10 -163 c3 -34 5 -64 12 -100c48 4 93 47 128 142c28 77 37 175 26 242c35 2 36 7 79 20"],120527:[718,232,476,54,477,"474 9c6 -35 6 -66 -17 -117c-27 -60 -88 -124 -158 -124c-37 0 -75 17 -95 44c-13 14 -18 27 -26 53l58 40l20 -6c0 -7 2 -16 2 -19c8 -42 25 -66 66 -66c38 0 89 56 75 134c-5 29 -22 45 -43 45c-29 0 -103 -10 -136 -10c-78 0 -138 54 -153 136c-13 72 -5 167 17 213 c14 28 44 57 94 88c29 19 51 31 71 38c-13 15 -23 31 -26 48c-4 26 4 67 27 99c-32 1 -75 5 -127 11c-6 0 -10 1 -23 2l-15 -52l-31 3l22 139c21 6 41 10 58 10c18 0 45 -5 103 -19c55 -13 91 -18 121 -18c26 0 49 9 57 24l7 13l22 -8l-5 -50l-55 -27 c-35 -21 -81 -60 -73 -102c7 -36 36 -63 69 -71c7 -1 16 -3 30 -3h16l5 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-15 -4 -43 -4 -57 -4c-10 0 -44 5 -53 8c-16 5 -33 7 -48 8c-39 -3 -66 -26 -78 -68c-14 -47 -16 -141 -6 -199c10 -55 49 -90 100 -90c24 0 64 10 93 10c26 0 62 -7 81 -25 c9 -9 16 -18 17 -26"],120528:[469,17,539,41,496,"490 319c12 -63 7 -145 -12 -193c-16 -40 -67 -90 -121 -116c-38 -19 -78 -27 -126 -27c-103 0 -165 51 -184 152c-7 41 -7 88 0 137c10 65 38 108 96 147c48 33 104 50 160 50c101 0 170 -55 187 -150zM370 323c-12 62 -53 102 -103 102c-35 0 -61 -17 -80 -51 c-28 -50 -36 -154 -19 -244c12 -63 52 -103 104 -103c34 0 60 17 79 51c27 50 35 155 19 245"],120529:[493,17,777,55,754,"754 469c-15 -24 -18 -29 -25 -55c-18 -10 -44 -22 -64 -27c-20 -6 -37 -8 -90 -8h-12c-4 -74 -16 -167 2 -250c13 -52 32 -82 81 -82c18 0 44 29 53 39l17 -30c-19 -20 -63 -73 -111 -73c-79 0 -138 44 -152 117c-14 62 2 210 22 279l-179 3c-19 -116 -38 -258 -68 -366 l-13 -6l-94 -27l-13 9c68 122 104 239 132 390l-59 1c-47 0 -56 0 -79 -48l-19 -4l-28 24c10 109 54 114 110 114l338 -4c36 0 92 5 130 8c33 2 74 11 102 20"],120530:[469,271,570,69,529,"523 320c12 -64 6 -143 -12 -193c-14 -38 -60 -84 -111 -112c-40 -21 -84 -32 -133 -32c-40 0 -74 7 -101 20c4 -41 12 -91 20 -137c7 -38 19 -91 26 -118c-18 -2 -38 -3 -82 -12c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-11 7l-8 127c-7 81 -9 166 -10 234c0 58 6 99 21 159 c14 59 38 109 85 152c50 38 100 61 164 61c98 0 167 -56 184 -149zM403 322c-12 64 -51 103 -105 103c-34 0 -61 -18 -80 -53c-26 -51 -33 -154 -17 -242c11 -63 51 -103 104 -103c34 0 62 18 80 53c27 50 34 154 18 242"],120531:[469,232,486,48,464,"461 9c7 -35 6 -66 -17 -117c-27 -60 -88 -124 -158 -124c-37 0 -74 17 -95 44c-12 14 -18 27 -25 53l58 40l20 -6c0 -7 1 -16 2 -19c7 -42 24 -66 65 -66c38 0 90 56 75 134c-5 29 -22 45 -43 45c-29 0 -103 -10 -135 -10c-79 0 -138 54 -153 136c-13 72 -6 167 16 213 c14 28 45 57 95 88c60 39 88 49 130 49c32 0 34 -6 59 -8c17 -1 25 -4 58 -4l5 -18c-5 -10 -6 -38 -5 -44c-15 -4 -43 -4 -57 -4c-11 0 -44 5 -54 8c-16 5 -33 7 -48 8c-39 -3 -65 -26 -78 -68c-13 -47 -16 -141 -5 -199c10 -55 48 -90 99 -90c24 0 65 10 94 10 c26 0 61 -7 80 -25c9 -9 16 -18 17 -26"],120532:[482,17,660,54,637,"637 458c-14 -24 -17 -29 -25 -55c-19 -6 -42 -15 -62 -15c-10 0 -25 -2 -43 -2s-39 2 -52 3c2 -7 5 -14 5 -19c20 -91 -15 -221 -84 -307c-40 -51 -96 -80 -154 -80c-77 0 -140 57 -162 152c-7 39 -7 83 -2 131c7 66 28 106 82 146c45 36 99 57 170 57c9 0 21 -1 35 -2 c0 0 16 -2 57 -2h108c33 0 80 8 108 17zM387 334c-13 64 -64 91 -117 91c-34 0 -60 -18 -78 -53c-24 -51 -28 -159 -9 -247c10 -48 48 -78 87 -78c45 0 78 29 100 88c23 59 30 142 17 199"],120533:[493,17,618,32,594,"594 469c-15 -24 -18 -29 -27 -55c-17 -10 -46 -22 -65 -27c-21 -6 -37 -8 -90 -8h-49c-8 -74 -23 -167 -8 -250c10 -52 29 -82 77 -82c18 0 45 29 56 39l16 -30c-20 -20 -66 -73 -114 -73c-79 0 -136 44 -149 117c-12 63 11 213 34 281l-116 2c-46 0 -56 0 -82 -48 l-15 -6l-30 26c14 109 58 114 114 114l197 -4c36 0 93 5 131 8c32 2 74 11 102 20"],120534:[469,17,538,-5,495,"492 370c17 -91 -24 -221 -96 -307c-42 -51 -99 -80 -158 -80c-76 0 -132 51 -148 140c-4 21 0 56 2 70c8 91 13 140 9 161c-2 10 -9 16 -21 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-34 -21l-18 26l73 54c43 31 84 50 113 50c18 0 30 -13 35 -35c5 -29 4 -48 -5 -147 c-12 -117 -13 -124 -10 -141c12 -66 42 -99 88 -99c45 0 79 29 104 88c25 60 35 143 24 200c-5 31 -26 54 -50 54c-16 0 -28 -4 -36 -12l-14 21c17 14 30 30 57 67c12 3 18 4 26 4c40 0 82 -46 92 -99"],120535:[469,271,727,41,684,"680 317c12 -64 -4 -141 -31 -190c-23 -38 -91 -84 -163 -112c-26 -9 -53 -16 -80 -22v-3c-8 -143 -10 -179 -3 -240c-19 -2 -38 -5 -82 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-12 7c5 41 8 66 12 122l7 125c-150 0 -232 50 -250 152c-8 39 -5 83 8 131c19 66 54 106 134 146 c40 21 85 36 131 46c3 -3 7 -6 9 -10c-2 -12 -7 -26 -10 -32c-30 -9 -57 -23 -79 -44c-51 -51 -89 -154 -73 -242c10 -53 57 -89 133 -100l13 251c-1 9 2 36 2 40c18 41 50 65 108 107c52 36 65 41 107 41c57 0 132 -55 151 -152zM558 325c-9 46 -26 92 -55 92 c-39 0 -60 -11 -71 -39c-9 -21 -14 -188 -18 -257l-6 -86c32 8 60 23 83 45c53 50 83 157 67 245"],120536:[469,232,654,22,656,"656 -113l-16 -21c-77 -94 -122 -98 -159 -98c-50 0 -81 47 -125 168l-72 191c-72 -104 -125 -220 -150 -359c-15 0 -29 7 -44 11l-50 32c41 129 127 252 224 371c-61 174 -103 202 -139 202c-35 0 -70 -31 -81 -69l-22 13l45 96c4 8 11 14 15 20c20 23 52 25 76 25 c39 0 74 -18 105 -51c17 -21 35 -61 70 -152l169 203c15 -12 34 -23 50 -35l8 -17c-75 -65 -146 -131 -207 -202l43 -109c36 -93 74 -192 96 -224c14 -18 39 -34 59 -34c17 0 33 9 59 38l24 27"],120537:[636,271,728,-5,687,"684 370c17 -91 -27 -219 -108 -290c-35 -38 -85 -69 -142 -84c-2 -104 -8 -222 -5 -246c-18 -2 -38 -5 -81 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-11 7c5 41 8 65 11 121c3 43 7 85 9 129c-74 3 -209 22 -230 137c-4 21 0 56 1 70c7 89 10 140 6 161c-2 10 -9 16 -21 16 c-10 0 -22 -3 -33 -10l-34 -21l-18 26l73 54c43 31 84 50 113 50c18 0 30 -13 35 -35c5 -29 4 -48 -5 -147c-9 -94 -9 -124 -6 -141c11 -57 68 -87 123 -100l18 414c2 75 -1 96 -5 122l-3 16c22 3 38 7 57 14l65 24l13 -12c-7 -58 -11 -86 -13 -116l-17 -340l-7 -125 c53 10 96 40 135 93c39 52 49 142 39 199c-6 31 -27 54 -51 54c-16 0 -28 -4 -36 -12l-14 21c17 14 30 30 57 67c12 3 18 4 26 4c40 0 82 -46 92 -99"],120538:[469,17,802,41,759,"756 370c17 -91 -23 -221 -96 -307c-42 -51 -98 -80 -157 -80c-64 0 -113 35 -137 97c-27 -26 -37 -47 -68 -68c-26 -18 -53 -29 -85 -29c-39 0 -76 13 -102 39c-29 29 -55 85 -62 124c-26 140 20 196 60 249c24 30 63 57 90 74l39 -24c-14 -11 -29 -28 -41 -44 c-51 -68 -54 -140 -36 -235c8 -43 52 -109 104 -109c26 0 45 20 62 40c12 16 27 59 29 96c3 47 4 88 7 118c42 10 69 15 99 28l18 -12c-11 -59 -22 -139 -14 -181c12 -66 42 -100 87 -100s80 30 105 89c24 60 34 143 24 200c-6 31 -27 54 -51 54c-16 0 -27 -4 -35 -12 l-15 21c18 14 30 30 57 67c12 3 18 4 27 4c40 0 82 -46 91 -99"],120539:[740,17,571,47,512,"506 403c18 -122 -3 -260 -44 -331c-31 -58 -86 -89 -159 -89c-110 0 -212 89 -227 201c-9 61 8 126 46 175c30 41 71 60 127 60c47 0 83 -13 136 -47c2 22 2 32 -1 55c-2 18 -4 34 -7 50l-21 71c-28 86 -54 112 -93 124c-6 3 -23 9 -33 9c-33 0 -75 -18 -92 -55l-36 14 l-55 63c23 31 149 37 174 37c12 0 31 -2 40 -7c11 -5 25 -13 39 -21c35 -22 84 -61 103 -77c23 -19 35 -30 70 -110c18 -41 27 -78 33 -122zM387 312c-2 2 -7 8 -9 11c-37 26 -60 38 -82 38c-69 0 -113 -89 -98 -203c14 -81 46 -132 88 -132c34 0 66 32 83 83 c15 48 18 91 18 203"],120540:[471,17,576,69,536,"536 86l-27 -18c-90 -65 -135 -85 -199 -85c-83 1 -134 16 -169 51c-32 30 -54 69 -63 108c-6 22 -9 44 -9 64c0 73 14 144 74 196c51 45 122 69 194 69c68 0 133 -25 180 -68l-52 -62l-17 1c-12 22 -29 44 -49 61c-21 18 -49 26 -79 26c-33 0 -67 -11 -90 -32 c-39 -34 -54 -87 -54 -134l123 -3l136 2l-11 -37l-6 -6l-161 -1l-77 -3c16 -67 28 -86 42 -104c11 -16 54 -64 142 -64c48 0 86 19 154 67"],120541:[695,17,602,22,580,"580 495c-13 -44 -19 -75 -22 -126c-16 -10 -29 -17 -42 -23c3 -59 0 -116 -8 -158c-10 -56 -52 -124 -102 -165c-37 -32 -83 -40 -131 -40c-77 0 -132 51 -148 140c-4 21 0 56 1 70c9 91 4 140 0 161c-2 10 -9 16 -20 16s-23 -3 -33 -10l-34 -21l-19 26l73 54 c43 31 71 50 99 50c18 0 31 -13 35 -35c5 -29 10 -56 9 -147c-7 -97 -3 -124 0 -141c12 -66 42 -100 87 -100c34 0 53 27 69 79c13 45 10 117 5 202c-97 37 -155 108 -171 194c-9 47 2 94 9 111c15 34 28 63 90 63c98 0 151 -83 176 -221c3 -16 5 -33 7 -50 c14 10 23 26 31 58l4 17zM391 414c-5 42 -9 94 -17 133c-11 61 -27 104 -67 104c-18 0 -20 -20 -22 -33c-3 -23 0 -77 6 -110c7 -35 53 -80 100 -94"],120542:[469,17,693,39,654,"654 124l-49 -96c-11 -20 -51 -45 -86 -45c-63 0 -84 49 -84 205c0 27 3 55 8 82l-98 -121c-46 -58 -65 -94 -101 -154c-27 -2 -52 -5 -88 -10c-19 15 -29 27 -42 39c30 33 37 43 66 75c12 50 21 101 21 153c0 71 -19 132 -59 132c-35 0 -64 -37 -81 -69l-22 13l49 96 c11 20 51 45 86 45c63 0 84 -49 84 -205c0 -28 -3 -57 -9 -84c32 39 56 72 96 119c28 31 72 98 111 152c26 2 44 9 70 12c0 0 43 -32 52 -52c-23 -25 -42 -41 -66 -63c-12 -49 -20 -98 -20 -148c0 -71 19 -132 59 -132c35 0 64 37 81 69"],120543:[633,268,722,41,680,"674 304c14 -64 3 -143 -23 -192c-22 -36 -87 -79 -160 -104c-25 -7 -52 -13 -79 -18l2 -3c-3 -143 -4 -178 5 -240c-19 -1 -38 -3 -82 -10c-14 -3 -18 -4 -31 -5l-13 7c4 41 6 66 7 122l3 125c-150 7 -234 62 -256 165c-8 39 -7 83 4 130c16 66 50 104 129 140 c38 19 84 32 129 40c-2 78 -3 98 -10 124l-3 16c22 2 38 5 57 11l64 21l12 -12l-7 -116v-39c137 -7 232 -68 252 -162zM309 419c-30 -8 -56 -21 -77 -41c-49 -48 -83 -149 -64 -238c13 -54 62 -93 137 -107zM553 312c-11 54 -62 92 -133 107l-3 -253c-1 -14 -1 -30 -1 -48 l-2 -86c32 7 59 20 81 41c51 48 77 150 58 239"],120544:[469,271,561,70,519,"514 320c11 -64 6 -143 -12 -193c-14 -38 -60 -84 -111 -112c-40 -21 -75 -32 -134 -32c-12 0 -49 0 -63 5c64 -84 119 -90 136 -92c14 -2 28 -3 40 -3c53 0 105 -41 115 -93c1 -5 2 -9 3 -29l-55 -42l-33 12l-3 18c0 7 0 14 -1 17c-3 14 -14 26 -27 32l-6 5 c-16 11 -37 19 -54 24c-31 9 -66 20 -103 45c-31 22 -103 78 -129 221c-11 59 -9 101 6 161c21 66 37 101 83 144c50 37 100 61 164 61c98 0 167 -56 184 -149zM394 322c-12 64 -52 103 -105 103c-34 0 -61 -18 -80 -53c-26 -51 -34 -154 -18 -242c12 -63 52 -103 104 -103 c35 0 62 18 81 53c26 50 34 154 18 242"],120545:[559,17,803,41,760,"757 370c17 -91 -24 -221 -97 -307c-42 -51 -98 -80 -157 -80c-67 0 -113 36 -137 97c-27 -26 -37 -47 -68 -68c-26 -18 -53 -29 -85 -29c-39 0 -76 13 -102 39c-29 29 -55 85 -62 124c-26 140 20 196 60 249c24 30 63 57 90 74l39 -24c-14 -11 -29 -28 -41 -44 c-51 -68 -54 -140 -36 -235c8 -43 52 -109 104 -109c26 0 45 20 62 40c12 16 27 59 29 96c3 47 4 88 7 118c42 10 69 15 99 28l18 -12c-11 -59 -22 -139 -14 -181c12 -66 43 -105 88 -105s79 35 104 94c24 60 36 143 25 200c-17 91 -109 161 -229 161 c-105 0 -165 -22 -141 -153c-6 -8 -14 -4 -25 -8c-21 -8 -34 -23 -53 -34c-15 82 30 166 89 206c35 23 82 52 169 52c135 0 243 -69 264 -189"],120546:[700,3,744,-35,697,"697 27l-5 -30l-124 3l-137 -3l5 30l47 3c25 2 41 9 43 20c2 9 0 22 -9 64l-25 115h-282l-39 -67c-30 -50 -51 -93 -53 -106c-3 -16 9 -23 42 -26l36 -3l-5 -30l-118 3c-36 0 -72 -1 -108 -3l6 30l36 3c22 2 44 20 62 49l305 502c52 85 69 119 69 119h31l137 -568 c20 -81 28 -100 53 -102zM482 269l-71 298l-177 -298h248"],120547:[692,3,624,33,601,"599 556c-9 -52 -41 -95 -94 -128c-31 -19 -55 -28 -105 -38c75 -6 106 -15 139 -43c32 -27 44 -68 35 -119c-12 -70 -58 -138 -123 -180c-50 -33 -117 -51 -190 -51c-40 0 -81 3 -121 3c-35 0 -71 -1 -107 -3l4 23l27 10c15 5 27 28 33 65l84 474c14 79 11 86 -34 90 l-35 3l5 30l155 -3c58 0 117 3 176 3c118 0 167 -48 151 -136zM470 208c19 107 -34 156 -167 156c-18 0 -27 0 -66 -2l-55 -315c23 -6 46 -8 74 -8c117 0 195 63 214 169zM498 533c15 83 -25 119 -130 119c-31 0 -54 -2 -81 -8l-43 -243c30 -2 43 -2 60 -2 c111 0 179 47 194 134"],120548:[692,3,539,-17,609,"609 689c-19 -44 -32 -92 -43 -152h-34l11 65c5 24 1 28 -22 34c-28 8 -83 14 -121 14c-66 0 -81 -1 -113 -8l-92 -522c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l23 -1l149 -2l107 2l105 1 "],120549:[700,3,616,-33,572,"572 41l-2 -9l-67 -35l-287 3l-249 -3l3 25l399 658l41 20zM464 60c2 12 -5 34 -10 55l-108 452l-240 -405c-18 -30 -49 -82 -51 -95c-3 -16 8 -23 40 -26h325c25 2 42 8 44 19"],120550:[692,3,615,7,640,"640 689c-18 -44 -32 -92 -42 -152h-35l12 65c4 23 2 27 -21 34c-29 9 -83 14 -139 14c-68 0 -85 -1 -116 -8l-47 -267c42 -3 107 -4 156 -4c42 0 61 4 75 38c8 19 14 52 14 52h29l-23 -116l-17 -111h-29s6 37 5 59c-1 33 -18 37 -62 37l-157 -3l-49 -280 c27 -6 44 -8 95 -8c88 0 161 5 183 12c14 5 33 36 46 79l11 34h34c-19 -52 -34 -106 -44 -164l-165 -3l-226 3l-121 -3l5 30l36 3c46 4 52 11 65 90l80 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l5 30l174 -3l228 3"],120551:[692,3,661,-23,705,"705 692l-1 -29l-585 -619h267c150 0 165 6 183 72l16 57h34c-15 -55 -22 -90 -37 -176l-299 3l-306 -3l5 28l116 117l364 388c45 47 73 76 105 118h-223c-120 0 -148 -8 -157 -47l-19 -71h-33c8 37 11 49 17 81s7 44 11 81h162c88 0 139 -3 227 -3"],120552:[692,3,819,-17,878,"878 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l39 223c-26 2 -42 2 -81 2h-229c-39 0 -55 0 -82 -2l-39 -223c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3 c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-31 -178c19 -1 40 -2 81 -2h229c40 0 61 1 82 2l31 178c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3"],120553:[709,20,833,67,813,"807 371c-39 -222 -233 -391 -449 -391c-204 0 -321 148 -283 361c39 222 214 368 440 368c213 0 328 -134 292 -338zM697 337c37 211 -40 330 -213 330c-156 0 -265 -106 -298 -290c-37 -213 47 -355 213 -355c153 0 263 117 298 315zM612 461l-24 -116l-16 -111h-30 l6 59l-4 25c-16 9 -41 12 -107 12c-67 0 -93 -3 -112 -12l-12 -25l-16 -59h-29l22 111l18 116h29l-4 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c16 -8 43 -11 108 -11s93 3 112 11c5 8 10 17 12 26l14 52h30"],120554:[692,3,334,-17,393,"393 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3"],120555:[692,3,698,-18,761,"761 692l-5 -30l-42 -2c-25 -1 -52 -14 -83 -38l-303 -240l269 -312c25 -29 39 -40 53 -41l20 -2l-5 -30c-21 2 -42 3 -63 3c-27 0 -52 -1 -79 -3l-282 335l-11 -7l-36 -205c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449 c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-38 -214l320 271c19 16 35 33 36 39l5 27c29 -2 57 -3 86 -3c27 0 52 1 79 3"],120556:[700,3,720,-46,685,"685 27l-5 -30l-124 3l-137 -3l5 30l47 3c25 2 42 9 44 20c1 9 2 23 -8 65l-108 452l-240 -405c-29 -50 -51 -93 -53 -106c-3 -16 9 -23 43 -26l35 -3l-5 -30l-118 3l-107 -3l5 30l37 3c22 2 44 20 61 49l365 601l41 20l137 -568c20 -81 27 -98 52 -102"],120557:[692,13,934,-22,987,"987 692l-6 -30l-41 -3c-46 -3 -53 -12 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-148 3l-126 -3l6 30l34 3c46 4 52 11 65 90l81 458l-58 -86l-241 -378c-29 -45 -41 -73 -75 -127h-20l-169 591l-81 -458c-14 -78 -10 -87 34 -90l43 -3l-6 -30l-117 3 l-114 -3l5 30l44 3c46 3 52 12 66 90l79 449c14 78 10 87 -34 90l-43 3l6 30c31 -2 61 -3 92 -3c32 0 62 1 94 3l161 -556l354 556c31 -2 62 -3 93 -3c30 0 61 1 92 3"],120558:[692,20,836,-18,885,"885 692l-6 -30l-43 -3c-46 -3 -52 -12 -66 -90l-97 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-85 16l-360 587l-82 -463c-14 -78 -11 -87 34 -90l43 -3l-6 -30l-117 3l-114 -3l5 30l44 3c46 3 52 12 66 90l79 449c14 78 10 87 -34 90l-43 3l6 30l117 -3c20 0 53 3 53 3l367 -594 l83 471c14 78 10 87 -34 90l-43 3l5 30l114 -3"],120559:[692,3,693,16,683,"648 213c-14 -54 -38 -130 -53 -216l-289 3l-290 -3c15 86 18 162 23 216h33l-4 -57c-5 -66 18 -72 167 -72h171c150 0 175 6 193 72l16 57h33zM683 692l-23 -111c-4 -26 -7 -44 -11 -81h-33l6 71c3 33 -34 37 -117 37h-186c-81 0 -119 -4 -128 -37l-18 -71h-34 c9 37 13 55 18 81l16 111l254 -3zM539 461l-23 -116l-17 -111h-29l5 59l-3 25c-16 9 -41 12 -108 12s-93 -3 -112 -12l-12 -25l-15 -59h-30l23 111l17 116h30l-5 -52c0 -9 1 -18 4 -26c16 -8 43 -11 108 -11c64 0 92 3 111 11c6 8 10 17 13 26l14 52h29"],120560:[709,20,833,66,811,"805 367c-39 -220 -235 -387 -455 -387c-198 0 -314 151 -277 361c39 220 214 368 437 368c218 0 332 -132 295 -342zM695 337c36 208 -41 330 -209 330c-160 0 -269 -104 -302 -289c-37 -214 48 -356 213 -356c152 0 263 117 298 315"],120561:[692,3,819,-17,878,"878 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3h-198l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3 l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l385 -3"],120562:[692,3,592,-17,627,"625 537c-21 -120 -140 -213 -275 -213c-19 0 -33 1 -55 6l-4 36c24 -8 39 -10 59 -10c85 0 156 63 172 153c17 95 -31 145 -137 145c-33 0 -62 -4 -98 -12l-92 -522c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449 c13 74 7 87 -36 90l-44 3l6 30l177 -3c56 0 112 3 167 3c125 0 191 -59 174 -155"],120563:[709,20,833,67,813,"807 371c-39 -222 -233 -391 -449 -391c-204 0 -321 148 -283 361c39 222 214 368 440 368c213 0 328 -134 292 -338zM702 372c23 189 -55 295 -218 295c-156 0 -265 -106 -298 -290l-1 -5h517zM695 330h-515c-18 -187 66 -308 219 -308c151 0 260 114 296 308"],120564:[692,3,696,4,672,"672 692c-9 -37 -13 -55 -17 -81c-5 -26 -7 -44 -12 -81h-33l7 71c4 39 -21 47 -141 47h-223c8 -20 15 -35 24 -52l39 -66l84 -148l-1 -10l-271 -288h292c150 0 164 6 183 72l16 57h33c-14 -54 -29 -130 -44 -216l-271 3l-333 -3l5 28l115 117l185 196l-188 325l9 29 l221 -3"],120565:[692,3,602,79,666,"666 692c-15 -57 -24 -96 -35 -161h-31l10 79c4 24 -5 33 -33 33h-152c-9 -33 -13 -55 -21 -100l-75 -423c-14 -79 -10 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l6 30l47 3c46 3 52 11 66 90l75 423c7 43 10 66 13 100h-152c-27 0 -39 -9 -45 -33l-18 -79h-30 c12 65 16 104 22 161l198 -3h155"],120566:[705,3,634,78,717,"717 694l-2 -15c-97 -97 -137 -142 -229 -253c-72 -88 -92 -122 -102 -177l-23 -129c-14 -79 -10 -87 35 -90l46 -3l-5 -30l-144 3l-143 -3l5 30l47 3c46 3 52 11 66 90l25 142c3 16 3 30 -1 40l-84 216c-28 73 -70 125 -102 130l-28 3l5 29l117 24c3 1 6 1 6 1 c18 0 50 -46 70 -103l94 -261l130 163c50 63 89 116 139 190h78"],120567:[692,3,833,71,806,"804 359c-21 -122 -182 -226 -360 -247c-12 -71 -8 -79 36 -82l46 -3l-5 -30l-144 3l-143 -3l5 30l48 3c42 3 50 10 63 78c-171 9 -298 110 -276 235c22 124 175 220 360 236c11 69 6 77 -36 80l-47 3l5 30l143 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-44 -3 -52 -11 -64 -78 c180 -11 299 -100 277 -222zM697 344c20 114 -54 179 -178 193l-68 -386c126 10 226 79 246 193zM426 538c-129 -9 -224 -68 -243 -172c-20 -116 57 -192 176 -211"],120568:[700,3,643,-31,704,"704 689l-6 -30l-40 -3c-15 -1 -30 -14 -79 -68l-187 -208l123 -280c23 -52 34 -68 52 -70l29 -3l-5 -30c-24 2 -46 3 -69 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-126 306l-252 -306c-16 2 -33 3 -49 3c-17 0 -35 -1 -52 -3l6 30l26 3c22 3 35 14 66 48l237 263l-88 213 c-22 55 -51 88 -74 90l-43 3l2 26l143 27c17 -10 29 -27 45 -65l87 -216l229 270h99"],120569:[692,3,767,94,832,"832 692l-6 -30l-43 -3c-38 -3 -53 -9 -61 -53c-31 -176 -120 -297 -256 -319l-29 -167c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l28 162c-172 3 -225 126 -198 282c16 89 11 92 -33 95l-47 3l6 30l137 -3c14 1 29 3 43 3 c6 -17 2 -44 -3 -72l-8 -45c-20 -115 9 -219 114 -230l40 224c14 79 10 87 -34 90l-35 3l5 30l131 -3l135 3l-5 -30l-38 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-39 -222c104 15 176 123 197 238l7 44c5 25 11 48 22 63c9 0 23 -3 30 -3"],120570:[709,3,822,4,799,"793 371c-24 -132 -145 -249 -216 -302h113c18 0 32 8 41 37l16 52h26c-14 -43 -27 -112 -35 -161c-21 0 -79 3 -117 3c-22 0 -96 0 -117 -3h-21l7 39c10 9 24 13 41 23c7 4 17 14 30 29c33 40 104 155 121 247c37 212 -19 332 -193 332c-173 0 -273 -119 -310 -332 c-16 -92 14 -207 34 -247c7 -15 14 -25 19 -29c12 -10 26 -14 33 -23l-7 -39h-21c-20 3 -94 3 -116 3c-38 0 -97 -3 -117 -3c8 49 19 118 21 161h26l-3 -52c-1 -29 10 -37 29 -37h113c-53 53 -133 170 -110 302c37 207 196 338 417 338c220 0 332 -132 296 -338"],120571:[690,13,616,80,684,"684 690l-2 -25l-399 -658l-41 -20l-162 659l1 9l67 35l288 -3zM597 620c2 16 -8 23 -40 26h-325c-25 -2 -42 -8 -44 -19c-2 -12 5 -34 10 -55l108 -452l240 405c18 30 48 82 51 95"],120572:[482,11,537,22,496,"496 79l-51 -44c-35 -29 -66 -46 -88 -46c-38 0 -66 55 -72 159c-33 -35 -80 -80 -124 -116c-32 -23 -64 -43 -103 -43c-23 0 -37 44 -35 77c4 80 41 199 89 288c19 31 40 57 65 79c34 31 68 48 90 49c21 0 49 -4 56 -49l19 -183l34 48c40 59 54 87 81 170 c4 -2 12 -5 15 -7c5 -15 9 -24 14 -35c-7 -20 -46 -80 -61 -101c-16 -22 -47 -66 -79 -106l5 -47c3 -30 14 -72 22 -91c9 -19 21 -22 36 -22c16 0 40 8 78 39zM282 179l-15 175c-4 44 -14 62 -43 62c-22 0 -49 -29 -63 -62c-37 -83 -58 -191 -61 -255c-1 -26 4 -40 17 -40 c18 0 46 9 78 35c26 21 57 51 87 85"],120573:[711,277,582,7,534,"534 235c-4 -136 -131 -246 -284 -246c-51 0 -88 9 -127 31c-19 -78 -29 -191 -39 -280c-29 -4 -37 -9 -63 -17l-14 8l132 642l31 125c14 59 29 94 88 137c58 44 132 76 173 76c51 0 91 -46 90 -101c-2 -55 -23 -86 -90 -164c-3 -4 -8 -10 -11 -14 c-18 -21 -25 -33 -28 -46v-5c47 -12 70 -21 93 -39c34 -26 50 -55 49 -107zM457 575c1 51 -32 86 -82 86c-49 0 -92 -30 -112 -82c-8 -22 -27 -99 -51 -200l-55 -213c-2 -16 -2 -26 -3 -36c-2 -66 43 -107 119 -107c42 0 78 14 106 43c42 41 66 101 68 162 c4 85 -45 124 -132 124c-24 0 -41 -3 -78 -16l-5 12l19 43c10 0 15 0 22 -1c4 -1 14 -1 22 -1c41 0 59 13 88 38c56 78 73 104 74 148"],120574:[482,226,571,14,589,"589 396c-31 -40 -36 -60 -38 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-22 -6 -75 -68 -105 -130c-27 -55 -57 -131 -67 -200l-35 -172c-20 -10 -37 -29 -54 -44l-32 9l45 183c15 59 34 118 49 177c5 90 1 141 -33 230c-8 23 -37 64 -90 64c-26 0 -56 -23 -70 -35 c-36 -33 -65 -84 -79 -126l-27 -5c-9 19 -14 30 -28 49c17 35 71 93 91 109c53 46 94 53 119 53c29 0 74 -6 108 -58c21 -30 38 -67 50 -125c5 -31 9 -59 8 -122c58 127 143 229 183 239c6 0 5 -15 16 -20"],120575:[711,11,458,48,450,"450 674c-9 -19 -11 -45 -17 -61l-9 -5c-13 25 -44 44 -53 48c-23 11 -45 23 -75 23c-35 0 -52 -25 -52 -47c3 -44 63 -117 102 -163c36 -43 73 -94 76 -185c5 -79 -55 -157 -103 -207c-7 -9 -14 -17 -24 -24c-48 -43 -85 -64 -129 -64c-65 0 -113 26 -117 151 c-4 55 32 114 59 153c39 55 87 104 137 149c7 5 15 12 25 18c-33 61 -50 93 -53 147c-2 60 31 104 110 104c25 0 104 -15 121 -28zM359 250c-3 72 -38 130 -69 180c-9 -5 -15 -9 -19 -13c-67 -55 -119 -123 -137 -205c-5 -18 -11 -45 -10 -61c3 -66 32 -112 81 -112 c55 0 117 83 146 159c3 10 10 36 8 52"],120576:[484,11,444,39,401,"401 456c-15 -36 -25 -62 -32 -107h-28l6 66c-1 2 -4 17 -19 23c-16 7 -31 11 -52 11c-57 0 -115 -45 -117 -101c-3 -53 37 -80 98 -80c20 0 40 3 62 10l1 -10c-3 -7 -9 -31 -10 -37c-16 5 -37 7 -62 7c-97 0 -122 -51 -124 -113c-3 -64 64 -86 113 -86 c36 0 85 17 139 55l11 -17c-81 -62 -138 -88 -188 -88c-54 0 -108 12 -136 50c-13 18 -25 38 -23 73c1 28 12 67 46 93c34 27 61 44 85 51c-56 11 -87 38 -85 79c2 37 44 81 75 102c42 29 80 47 125 47c34 0 82 -10 115 -28"],120577:[711,226,454,47,539,"539 702l-8 -32l-30 -11c-47 -18 -93 -45 -134 -78c-121 -102 -235 -271 -242 -422c-3 -79 23 -119 79 -119c33 0 102 10 131 10c21 0 50 -2 63 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -10 -85 -48 -130c-48 -57 -119 -105 -175 -105c-45 0 -81 35 -79 78c1 5 1 11 2 18l50 34 l9 -4c-1 -9 -2 -17 -3 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 123 110c1 8 2 14 3 21c1 34 -15 52 -49 52c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c4 90 44 173 102 250c58 76 123 153 198 214l34 27h-4c-21 0 -47 3 -80 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5 l-33 -58h-21l38 122c24 7 44 10 61 10c14 0 34 -4 62 -11l17 -5c48 -13 99 -21 133 -21c14 0 25 4 35 14l24 23"],120578:[482,276,526,46,506,"506 447c0 -19 -4 -45 -13 -74l-142 -560c-6 -24 -8 -43 -10 -72c-24 -3 -55 -9 -87 -17l-8 14c8 10 17 23 23 39l143 542c8 33 11 52 11 71c0 16 -6 24 -17 24c-45 0 -119 -62 -176 -145c-46 -70 -68 -135 -87 -261c-23 -4 -46 -10 -71 -17l-7 11c43 144 86 335 86 387 c0 15 -7 25 -18 25c-6 0 -14 -4 -34 -17l-46 -29l-7 20l30 20c74 53 111 74 132 74c15 0 23 -12 23 -33c1 -11 -1 -22 -5 -41l-40 -161c53 74 83 110 122 145c59 54 126 90 168 90c19 0 31 -13 30 -35"],120579:[711,11,492,71,493,"493 489c-7 -151 -76 -316 -148 -403c-50 -60 -113 -97 -166 -97c-84 0 -113 77 -106 236c8 184 81 335 174 420c48 45 93 66 136 66c82 0 116 -83 110 -222zM392 319c-16 8 -44 11 -112 11c-71 0 -98 -3 -120 -12c-6 -32 -10 -64 -11 -95c-5 -119 2 -196 62 -196 c30 0 58 18 79 49c35 52 76 142 102 243zM416 467c6 124 3 206 -60 206c-24 0 -47 -8 -62 -23c-38 -42 -88 -150 -120 -268c18 -7 47 -10 115 -10c66 0 97 3 117 10c6 28 9 57 10 85"],120580:[482,9,285,54,264,"264 99l-31 -25c-79 -64 -114 -83 -149 -83c-19 0 -30 15 -29 40c-1 13 1 26 8 55c4 11 4 14 5 21l69 239c4 19 13 49 20 116l69 20l12 -14c-6 -17 -12 -33 -16 -48l-79 -304c-7 -22 -8 -30 -9 -40c1 -12 6 -20 14 -20c12 0 31 9 61 30l45 31"],120581:[482,9,518,61,526,"526 473l-19 -63c-17 4 -27 6 -36 6c-50 0 -97 -25 -161 -86l-15 -14c34 -123 53 -177 85 -241c9 -17 15 -23 25 -23c9 0 15 2 30 10l44 24l7 -19l-47 -32c-47 -31 -70 -44 -83 -44c-25 0 -54 68 -114 268c-34 -32 -61 -72 -71 -116l-31 -135l-67 -17l-9 7 c46 129 98 334 101 393c0 12 -6 21 -16 21c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c77 53 116 73 137 73c15 0 22 -10 21 -31c0 -12 -3 -24 -8 -42l-7 -26c-7 -22 -16 -62 -22 -85l-17 -66c133 175 220 251 286 251c13 0 31 -3 47 -9"],120582:[711,12,569,-32,543,"543 85c-98 -72 -135 -94 -160 -94c-16 0 -27 11 -29 28l-55 397c-123 -163 -172 -255 -254 -406c-25 -8 -39 -13 -58 -22l-19 22c56 80 236 331 326 439l-12 93c-8 58 -32 103 -58 103c-9 0 -39 -12 -59 -19l4 24c23 14 63 39 91 61c47 -6 79 -77 98 -217l50 -349 c8 -34 12 -58 19 -70c11 -19 15 -19 19 -19c8 0 32 10 62 30l27 17"],120583:[482,276,596,32,549,"549 85c-99 -72 -137 -94 -163 -94c-19 0 -30 15 -28 40c-1 16 3 38 14 76l39 132c-32 -51 -55 -79 -97 -125c-68 -74 -134 -125 -164 -125c-3 0 -10 1 -22 4l-18 -225c-2 -13 -10 -23 -34 -32l-31 -12l-13 8l148 660c2 11 -5 20 -15 20c-9 0 -19 -5 -49 -23l-33 -21 l-7 20l30 20c76 54 113 74 134 74c14 0 22 -11 22 -32c-1 -12 -3 -26 -6 -42l-65 -271c-7 -26 -9 -37 -8 -52c-1 -17 3 -26 12 -26c41 0 123 74 184 166c31 46 56 113 74 189l11 51l68 17l8 -9l-94 -357c-6 -16 -7 -32 -8 -40c0 -10 5 -17 13 -17c12 0 36 11 62 27l26 17"],120584:[482,12,499,41,517,"517 473c-2 -35 -81 -188 -133 -277c-110 -192 -218 -207 -257 -208l-17 15c0 19 1 35 4 57l35 301c3 29 -7 49 -21 49c-5 0 -9 -2 -21 -9l-56 -33l-10 18l85 56c51 33 62 40 76 40c17 0 24 -20 22 -62c-3 -64 -30 -275 -32 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c42 6 97 23 154 124c31 53 102 198 106 286c22 2 29 8 58 19"],120585:[711,226,456,48,540,"540 702l-8 -32l-30 -11c-43 -16 -134 -52 -136 -107c-2 -50 44 -83 97 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-8 -10 -16 -34 -16 -39c-4 -1 -29 -1 -42 -1c-9 0 -38 5 -47 8c-17 6 -36 12 -59 12c-31 0 -58 -13 -80 -29c-50 -38 -90 -142 -95 -250c-3 -79 23 -119 79 -119 c33 0 102 10 131 10c21 0 50 -2 63 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -10 -85 -48 -130c-48 -57 -119 -105 -175 -105c-45 0 -81 35 -79 78c1 5 1 11 2 18l50 34l9 -4c-1 -9 -2 -17 -3 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 123 110c1 8 2 14 3 21c1 34 -15 52 -49 52 c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c5 105 48 210 105 259c52 45 119 81 164 85c-11 13 -15 28 -14 47c2 37 31 67 78 100c-23 0 -48 3 -83 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5l-33 -58h-21l38 122c24 7 44 10 61 10c14 0 34 -4 62 -11l17 -5 c48 -13 99 -21 133 -21c14 0 25 4 35 14l24 23"],120586:[482,11,484,53,454,"454 331c-4 -101 -52 -215 -116 -274c-46 -42 -107 -68 -162 -68c-83 0 -126 57 -122 163c4 122 53 223 136 281c46 32 93 49 136 49c83 0 131 -57 128 -151zM377 315c3 84 -28 129 -89 129c-24 0 -47 -6 -61 -17c-50 -40 -93 -163 -98 -276c-2 -79 30 -124 88 -124 c31 0 57 12 76 33c46 53 81 159 84 255"],120587:[493,11,677,68,705,"705 481c-19 -24 -23 -26 -36 -47c-15 -6 -37 -16 -55 -16c-23 -3 -46 -4 -69 -4l-46 -206c-6 -29 -8 -56 -8 -81c-1 -62 13 -91 60 -91c17 0 46 23 43 21l25 17l8 -19c-65 -53 -93 -66 -144 -66c-31 0 -70 13 -68 118c0 64 60 245 78 307l-186 7 c-57 -176 -120 -328 -157 -406l-73 -26l-9 9c82 127 121 196 207 424c-21 0 -39 1 -51 1c-57 0 -97 -3 -118 -63l-10 -7l-13 8c29 87 57 120 132 120l315 -9c25 0 51 1 63 2c33 0 78 10 105 19"],120588:[482,276,524,-6,495,"495 331c-5 -103 -55 -217 -122 -276c-45 -41 -105 -66 -158 -66c-50 0 -86 19 -105 57l-8 -1c-9 -51 -16 -127 -19 -197c-2 -40 -2 -78 -2 -107c-28 -4 -47 -9 -72 -17l-15 8c17 104 36 259 58 364c14 61 31 122 59 181c11 24 24 49 40 71c22 36 52 66 87 89 c45 30 89 45 132 45c82 0 129 -57 125 -151zM418 316c4 84 -26 128 -89 128c-24 0 -46 -6 -60 -17c-51 -40 -95 -163 -100 -276c-4 -79 27 -124 87 -124c30 0 57 12 76 33c46 53 82 159 86 256"],120589:[482,226,472,38,454,"454 458c-7 -10 -15 -34 -15 -39c-4 -1 -29 -1 -42 -1c-9 0 -38 5 -46 8c-18 6 -37 12 -60 12c-31 0 -58 -13 -79 -29c-51 -38 -91 -142 -96 -250c-3 -79 23 -119 79 -119c33 0 103 10 132 10c21 0 49 -2 63 -18c6 -6 8 -14 7 -23c-2 -35 -10 -85 -49 -130 c-47 -57 -118 -105 -174 -105c-45 0 -81 35 -78 78c0 5 0 11 1 18l50 34l10 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 122 110c2 8 3 14 4 21c1 34 -15 52 -49 52c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c5 105 48 210 105 259s126 87 179 87 s103 -11 130 -11c1 -5 2 -8 1 -13"],120590:[494,11,582,52,639,"639 482c-20 -24 -25 -29 -36 -50c-17 -6 -39 -14 -57 -14c-22 0 -50 0 -83 2c2 -11 4 -23 3 -36c-2 -42 -23 -110 -50 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-65 0 -110 38 -104 163s57 227 145 285c45 30 88 45 132 45c24 0 59 -2 90 -3l106 -1 c33 0 79 7 106 16zM400 356c4 78 -50 88 -111 88c-24 0 -46 -6 -60 -17c-49 -39 -95 -157 -100 -276c-3 -66 23 -112 72 -112c88 0 192 168 199 317"],120591:[493,11,559,68,594,"594 481c-20 -24 -24 -26 -36 -47c-17 -6 -39 -16 -57 -16c-23 -3 -47 -4 -70 -4l-65 2l-55 -208c-7 -29 -10 -56 -11 -81c-3 -62 10 -91 57 -91c17 0 44 21 44 21l24 17l7 -19c-65 -53 -94 -66 -145 -66c-31 0 -69 13 -64 118c3 66 71 255 90 312c-38 2 -77 4 -101 4 c-57 0 -97 -3 -121 -63l-9 -7l-14 8c33 87 62 120 137 120c44 0 158 -9 214 -9c25 0 50 1 62 2c33 0 79 10 106 19"],120592:[482,11,528,56,510,"510 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-65 0 -108 54 -105 132c1 8 1 17 3 25l57 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c78 54 116 74 137 74c14 0 21 -12 20 -31 c0 -13 -3 -27 -7 -43l-54 -209c-7 -26 -9 -38 -9 -53c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 192 162 199 311c2 40 -12 63 -40 63c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120593:[482,276,638,50,610,"610 331c-5 -103 -73 -217 -165 -276c-40 -26 -88 -45 -136 -56l-53 -258c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l9 37l57 223c-6 -1 -12 -1 -18 -1c-117 0 -178 56 -173 163c6 125 76 227 198 285c31 15 71 34 93 34c3 0 7 -1 10 -12c-7 -9 -6 -9 -16 -18c-20 -3 -37 -8 -50 -14 c-79 -42 -154 -164 -159 -276c-3 -72 43 -115 122 -123l65 302c4 16 12 35 22 46c26 28 74 65 113 87c22 12 48 19 71 19c27 0 67 -57 79 -87c7 -19 12 -40 11 -64zM533 315c3 53 -18 118 -45 118c-33 0 -62 -9 -75 -24c-24 -20 -56 -182 -71 -261l-27 -119 c32 5 59 16 81 31c72 53 132 158 137 255"],120594:[482,226,557,-44,588,"588 443c-111 -75 -200 -148 -273 -220l25 -193c7 -44 19 -121 29 -149c13 -28 31 -42 52 -42c22 0 49 18 91 59l8 -19l-59 -61c-40 -41 -74 -44 -98 -44c-41 0 -67 56 -81 177l-28 208c-121 -135 -188 -264 -243 -385l-23 4c-8 7 -20 17 -32 30c65 123 173 261 294 390 c-16 148 -40 219 -83 219c-26 0 -54 -19 -90 -66l-14 9l66 93c13 18 38 29 66 29c76 0 105 -78 116 -221c82 82 167 159 246 221c8 -7 19 -18 29 -27"],120595:[646,276,646,48,640,"640 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -64 -110 -110 -150c-52 -46 -102 -66 -141 -74l-54 -256c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l9 37l56 222h-9c-100 0 -172 63 -169 132c1 8 1 17 3 25l53 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20 l28 20c78 54 116 74 137 74c14 0 21 -12 20 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-50 -209c-5 -19 -8 -38 -8 -53c-4 -80 63 -100 115 -105l116 569c31 12 59 24 79 36l11 -15c-21 -54 -34 -103 -54 -197l-44 -194l-42 -198c96 13 216 95 226 308c2 40 -12 63 -40 63 c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120596:[482,11,765,42,759,"759 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-57 0 -97 41 -104 103c-36 -29 -57 -49 -97 -71c-29 -16 -67 -32 -96 -32c-37 0 -60 14 -81 40c-31 39 -32 89 -29 147c3 76 47 163 123 230c27 24 74 57 101 76l15 -18 c-11 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -117 -162 -121 -254c-2 -30 3 -66 23 -89c15 -20 39 -33 68 -33c34 0 64 16 93 40c30 25 42 67 56 101l32 122l66 26l11 -14c-7 -17 -14 -31 -18 -48l-23 -77c-7 -26 -8 -39 -8 -54c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 191 162 198 311 c2 40 -11 63 -39 63c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120597:[733,9,545,64,526,"525 404c-9 -123 -61 -259 -115 -326c-48 -57 -105 -87 -171 -87c-104 0 -182 86 -174 194c7 62 37 125 84 171c40 39 82 57 131 57c51 0 86 -16 146 -66c9 48 13 51 16 80c2 18 2 34 2 50l-4 72c-9 86 -33 113 -77 127c-7 3 -26 10 -41 10c-39 0 -92 -16 -115 -48l-14 4 l-35 60c25 26 144 31 167 31c11 0 26 -3 34 -7c7 -3 18 -11 32 -21c28 -19 75 -58 90 -75c19 -22 33 -101 36 -108c8 -38 12 -73 8 -118zM418 313c0 0 -8 9 -15 15c-32 28 -58 40 -87 40c-81 0 -155 -93 -164 -208c-6 -86 22 -138 77 -138c44 0 90 33 120 86 c30 51 43 94 69 205"],120598:[482,11,489,54,491,"491 422l-41 -52l-20 -2c-7 15 -18 32 -25 39c-20 24 -53 31 -86 31c-35 0 -71 -13 -98 -37c-43 -37 -62 -90 -70 -139l108 -1l125 2l-14 -35l-6 -6l-140 1c-7 0 -55 0 -80 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c1 -11 0 -22 3 -32c13 -64 77 -112 122 -112c36 0 85 17 137 55l24 17 l9 -19c-94 -74 -146 -103 -205 -103c-53 0 -107 12 -139 50c-26 32 -38 73 -38 116c0 17 0 35 4 53c18 86 54 150 117 203c55 46 118 71 183 71c53 0 102 -23 133 -60"],120599:[711,11,553,57,581,"581 459c-3 -7 -7 -16 -11 -26l-34 -72c-12 -8 -23 -13 -33 -18c-29 -104 -79 -201 -124 -262c-44 -57 -124 -92 -176 -92c-65 0 -108 54 -105 132c1 8 1 17 3 25l57 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c78 54 116 74 137 74 c14 0 21 -12 20 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-54 -209c-7 -26 -9 -38 -9 -53c-3 -66 26 -107 75 -107c29 0 65 22 86 53c35 52 69 131 95 232c-84 20 -161 92 -158 160c3 70 12 107 47 161c37 55 57 66 100 66c82 0 116 -83 110 -222c-1 -26 -4 -52 -8 -78c6 7 12 14 19 24 l21 30zM450 467c6 124 3 206 -60 206c-18 0 -38 -28 -52 -69c-4 -14 -14 -52 -16 -91c-3 -69 69 -120 118 -130c5 27 9 56 10 84"],120600:[483,17,660,72,609,"609 114l-66 -93c-12 -18 -36 -30 -64 -30c-76 0 -87 51 -54 207c9 43 25 85 42 121l-176 -179c-57 -58 -84 -90 -133 -144c-25 -2 -39 -10 -65 -13c0 0 -11 19 -14 39c22 21 36 32 57 48c30 58 59 118 75 194c21 96 -7 152 -43 153c-26 0 -47 -19 -83 -66l-13 9l65 93 c13 18 37 30 65 30c76 0 87 -51 54 -207c-11 -50 -32 -102 -54 -147l180 166c32 31 118 121 167 175c24 3 13 3 38 7c0 0 9 -24 13 -44c-21 -20 -46 -40 -73 -61c-23 -48 -43 -95 -57 -162c-21 -96 6 -152 43 -153c26 0 47 19 83 66"],120601:[644,274,637,54,605,"605 317c-3 -103 -68 -215 -158 -270c-40 -24 -88 -41 -134 -49l-49 -259c-32 -3 -52 -7 -73 -13l-7 7l10 36l52 223c-6 -1 -12 0 -18 0c-115 6 -177 66 -173 174c4 126 72 225 191 278c31 13 61 23 92 29l24 139c31 11 59 21 78 32l11 -15c-17 -44 -27 -85 -41 -150 c5 1 11 1 17 0c113 -6 181 -67 178 -162zM529 306c2 77 -44 124 -127 135l-11 -53l-45 -225l-21 -106c-1 -5 -4 -16 -7 -29c31 3 58 13 80 27c70 49 128 153 131 251zM332 443c-19 -2 -36 -6 -48 -12c-77 -38 -151 -157 -154 -270c-2 -73 34 -116 122 -131"],120602:[482,276,535,55,492,"492 331c-5 -103 -55 -217 -122 -276c-45 -41 -105 -66 -158 -66c-50 0 -86 19 -105 57l-8 -1l6 -30c49 -135 142 -158 166 -158c7 0 26 -3 41 -3c45 0 81 -35 79 -78c0 -5 -1 -11 -2 -18l-49 -34l-10 4c1 9 2 17 3 23c1 23 -17 38 -31 53c-35 38 -83 25 -148 75 c-29 22 -104 78 -98 215c3 62 24 124 52 183c11 24 24 49 40 71c22 36 52 66 87 89c45 30 89 45 132 45c82 0 129 -57 125 -151zM415 316c4 84 -26 128 -89 128c-24 0 -46 -6 -60 -17c-51 -40 -95 -163 -100 -276c-4 -79 27 -124 87 -124c30 0 57 12 76 33 c46 53 82 159 86 256"],120603:[548,11,765,42,759,"759 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-57 0 -97 41 -104 103c-36 -29 -57 -49 -97 -71c-29 -16 -67 -32 -96 -32c-37 0 -60 14 -81 40c-31 39 -32 89 -29 147c3 76 47 163 123 230c27 24 74 57 101 76l15 -18 c-11 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -117 -162 -121 -254c-2 -30 3 -66 23 -89c15 -20 39 -33 68 -33c34 0 64 16 93 40c30 25 42 67 56 101l32 122l66 26l11 -14c-7 -17 -14 -31 -18 -48l-23 -77c-7 -26 -8 -39 -8 -54c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 191 162 198 311 c4 94 -74 148 -195 148c-68 0 -165 -13 -171 -145c-4 -3 -12 -3 -17 -5c-11 -4 -23 -13 -34 -19c3 73 49 140 123 182c39 22 92 37 138 37c148 0 227 -56 222 -164"],120604:[686,3,733,-35,690,"690 34l-6 -37l-155 3l-149 -3l6 37l53 3c27 2 26 39 23 55l-24 114h-246l-61 -112c-11 -22 -16 -55 14 -57l48 -3l-6 -37c-37 2 -73 3 -110 3l-112 -3l7 37l30 3c22 2 43 21 65 60l255 438l82 151h70l147 -605c8 -29 19 -40 46 -44zM426 262l-57 254l-143 -254h200"],120605:[681,3,646,22,627,"625 546c-7 -38 -27 -74 -54 -96c-36 -29 -67 -43 -154 -73c77 -5 109 -14 140 -39c30 -25 41 -69 32 -122c-23 -129 -177 -219 -304 -219l-139 3l-124 -3l4 23l35 18c16 8 23 23 29 57l79 448c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l165 -3c62 0 126 3 188 3 c124 0 178 -44 162 -135zM440 202c18 102 -24 146 -137 146h-30l-51 -292c16 -3 26 -4 41 -4c104 0 158 46 177 150zM476 524c13 74 -17 107 -96 107c-19 0 -34 -1 -58 -4l-40 -227h30c99 0 148 37 164 124"],120606:[681,3,551,-10,609,"609 671l-38 -142h-36l6 75c1 12 -39 19 -106 19c-36 0 -59 0 -114 -3l-85 -485c-16 -88 -15 -92 30 -95l45 -3l-7 -40l-162 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l175 -3c27 0 27 3 177 3h50c37 0 57 -1 93 -3"],120607:[686,3,649,-13,593,"593 53l-2 -14l-99 -42l-309 2c-124 0 -167 0 -196 -2l3 35c9 13 16 26 39 65l255 438l75 131l77 20zM424 115l-94 401l-144 -252c-32 -56 -53 -91 -84 -148c-4 -8 -8 -18 -9 -25c-3 -16 3 -29 18 -32h292c10 3 19 13 21 27c1 8 1 18 0 29"],120608:[681,3,594,22,625,"625 671l-39 -142h-35l6 75c0 11 -39 19 -93 19l-143 -3l-42 -240c19 -2 33 -2 65 -2h65c41 0 55 5 59 21l16 57h40l-22 -107l-16 -108h-40l3 50c2 26 -12 37 -49 37h-65c-21 0 -38 -1 -66 -3l-47 -267l146 -3c45 0 98 9 102 17l39 94h38l-39 -158l-6 -8 c-56 -3 -84 -3 -138 -3l-221 3l-121 -3l4 23l35 18c16 8 23 23 29 57l79 448c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l186 -3l232 3c36 0 57 -1 93 -3"],120609:[681,3,657,-16,692,"692 681l-7 -35c-38 -39 -67 -70 -100 -110l-403 -479h270c50 0 77 12 86 39l29 78h39c-18 -50 -35 -116 -47 -177l-278 3l-297 -3l7 38l126 139l379 446h-218c-70 0 -80 -5 -93 -46l-18 -55h-36l28 162l266 -3"],120610:[681,3,806,-10,855,"855 681l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 64 95l33 190l-79 2h-143l-80 -2l-33 -190c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408 c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3l153 3l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-28 -158c22 -2 42 -2 79 -2h143c37 0 56 0 80 2l27 158c16 89 16 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3"],120611:[695,17,814,56,799,"792 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 230 202 363 440 363c220 0 326 -129 287 -349zM641 324c21 115 7 209 -37 264c-29 35 -66 51 -123 51s-114 -20 -157 -57c-53 -45 -90 -124 -108 -227c-21 -116 -8 -210 36 -264 c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 268 285zM601 456l-22 -107l-16 -108h-39l3 50c1 26 -12 37 -50 37h-101c-38 0 -55 -11 -63 -37l-15 -50h-39l22 108l16 107h39l-4 -57c-1 -16 11 -21 52 -21h102c41 0 55 5 60 21l16 57h39"],120612:[681,3,381,-1,424,"424 681l-7 -40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -64 -95l-72 -408c-15 -89 -15 -91 31 -95l36 -3l-8 -40l-152 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3"],120613:[681,3,746,-10,795,"795 681l-6 -39c-63 -5 -87 -12 -114 -34l-254 -207l205 -313c24 -36 45 -49 81 -50l-8 -41c-33 2 -65 3 -98 3s-67 -1 -101 -3l-160 249c-42 68 -47 71 -70 86l-34 -197c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408 c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3l153 3l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-36 -200l227 193c17 14 109 94 114 120l4 25c29 -2 59 -3 89 -3c29 0 60 1 89 3"],120614:[686,3,733,-35,690,"690 34l-6 -37l-155 3l-149 -3l6 37l53 3c11 1 22 12 24 27c2 8 1 18 0 29l-94 423l-145 -252l-93 -170c-4 -8 -8 -18 -9 -25c-3 -17 6 -31 23 -32l48 -3l-6 -37c-26 1 -47 1 -56 2l-54 1l-55 -1c-8 -1 -31 -1 -57 -2l7 37l30 3c22 2 43 21 65 60l255 438l75 131l77 20 l147 -605c8 -29 19 -40 46 -44"],120615:[681,10,989,-3,1035,"1035 681l-7 -37l-37 -3c-45 -4 -49 -10 -64 -98l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l73 416l-277 -429c-50 -76 -56 -86 -82 -132h-34c-10 44 -16 68 -20 83l-141 479l-74 -417c-16 -89 -13 -94 30 -98l36 -3 l-7 -37c-37 2 -74 3 -111 3l-113 -3l6 37l37 3c45 4 49 10 64 98l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l117 -3l119 3l45 -161l96 -330l246 378l68 113l112 -3"],120616:[681,16,806,-10,858,"858 681l-6 -37l-37 -3c-45 -4 -49 -10 -64 -98l-80 -454l-15 -101l-8 -4l-78 13l-95 139l-250 392l-70 -393c-15 -89 -13 -94 30 -98l36 -3l-7 -37c-37 2 -74 3 -111 3l-113 -3l6 37l37 3c45 4 49 10 64 98l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l118 -3c27 0 55 1 82 3 c48 -85 62 -109 78 -133l241 -364l64 359c15 88 13 94 -30 98l-36 3l7 37l112 -3"],120617:[681,3,705,22,693,"664 238c-17 -50 -52 -180 -64 -241l-288 3l-290 -3c10 61 21 191 21 241h39l1 -78c0 -27 29 -39 79 -39h343c50 0 82 12 92 39l28 78h39zM693 681l-40 -222h-36l2 55c1 41 -8 46 -77 46h-263c-69 0 -80 -5 -93 -46l-18 -55h-36l39 222l260 -3zM544 456l-22 -107 l-16 -108h-39l3 50c2 26 -12 37 -49 37h-102c-38 0 -55 -11 -63 -37l-14 -50h-40l22 108l16 107h40l-5 -57c-1 -16 11 -21 53 -21h101c42 0 55 5 60 21l16 57h39"],120618:[695,17,815,55,798,"791 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 229 202 363 439 363c221 0 327 -129 288 -349zM641 325c20 113 6 209 -38 263c-29 34 -67 51 -119 51c-61 0 -116 -19 -161 -57c-52 -45 -90 -125 -108 -227c-21 -115 -7 -211 36 -264 c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 269 286"],120619:[681,3,806,-10,855,"855 681l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 64 95l71 408c16 89 16 91 -30 95l-36 3h-135l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3 l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l372 -3"],120620:[681,3,599,-10,630,"628 531c-21 -121 -132 -212 -258 -212c-20 0 -37 4 -56 7l7 39h18h18c61 0 110 52 124 132c15 89 -18 134 -99 134c-27 0 -45 -3 -60 -9l-86 -487c-16 -88 -15 -92 30 -95l45 -3l-7 -40l-161 3l-153 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37 l169 -3l190 3c83 0 177 -50 159 -150"],120621:[695,17,814,56,799,"792 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 230 202 363 440 363c220 0 326 -129 287 -349zM642 328h-431c-14 -104 1 -187 41 -237c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 268 285zM649 378c7 90 -8 164 -45 210c-29 35 -66 51 -123 51 s-114 -20 -157 -57c-49 -42 -84 -112 -104 -204h429"],120622:[681,3,656,-16,640,"640 681l-29 -162h-36l2 55c1 41 -8 46 -77 46h-218l100 -203l-2 -15l-236 -281h319c50 0 77 12 87 39l28 78h39c-17 -50 -46 -180 -58 -241l-278 3l-297 -3l7 38c59 62 91 98 126 139l141 167l-95 195c-21 42 -37 71 -62 110l7 35l265 -3"],120623:[681,3,660,84,719,"719 676c-16 -48 -25 -83 -41 -159h-39l7 69c-7 40 -15 33 -63 33h-115l-85 -484c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l86 484h-115c-30 0 -65 7 -75 -33l-17 -69h-39c10 76 14 111 15 159l7 5l304 -3l304 3"],120624:[695,3,661,84,726,"726 678l-3 -19l-219 -261c-22 -26 -43 -57 -69 -100l-29 -163c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l25 139c-10 36 -17 58 -29 85l-71 162c-39 87 -59 101 -109 101l7 37l162 36c40 -27 61 -60 88 -136l69 -203l241 322h75"],120625:[681,3,816,61,795,"792 344c-23 -131 -146 -215 -334 -233c-12 -65 -6 -68 34 -71l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c42 3 47 6 59 70c-185 13 -277 93 -254 225c23 131 145 214 335 232c10 64 5 67 -34 71l-36 3l7 40l151 -3l154 3l-7 -40l-37 -3c-42 -4 -49 -8 -59 -69 c183 -14 276 -95 253 -225zM390 512c-31 -4 -58 -11 -82 -25c-50 -29 -82 -76 -93 -137c-13 -70 8 -127 55 -162c16 -13 36 -19 59 -22zM642 330c13 72 -8 126 -55 161c-17 11 -36 18 -58 21l-61 -343c99 17 158 69 174 161"],120626:[695,3,608,-48,691,"691 678l-6 -34l-28 -3c-20 -2 -28 -8 -53 -36l-206 -224c127 -327 107 -274 107 -278c19 -49 28 -63 50 -66l23 -3l-6 -37c-31 2 -61 3 -93 3c-31 0 -62 -1 -94 -3l-99 266l-173 -201c-5 -6 -28 -36 -46 -62h-115l6 34l31 3c12 1 27 9 36 18l241 261l-63 166 c-18 46 -45 99 -63 123c-10 13 -21 18 -37 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l2 41l186 37c24 -22 37 -42 55 -91l64 -169l204 243h109"],120627:[681,3,727,77,803,"803 681l-6 -37l-37 -3c-40 -4 -49 -9 -59 -69c-22 -126 -105 -269 -220 -292l-26 -145c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l23 133c-150 8 -224 121 -197 275c15 88 14 94 -30 98l-36 3l7 37l142 -3c19 0 40 2 70 3 c6 -20 -1 -61 -7 -91c-21 -123 -18 -212 67 -234l33 187c16 89 13 91 -27 95l-25 2l8 41l136 -3l139 3l-7 -41l-25 -2c-42 -4 -45 -6 -61 -95l-33 -186c78 19 133 123 153 238c5 28 12 66 25 86c16 -1 38 -3 44 -3c37 0 50 2 87 3"],120628:[695,3,810,-4,806,"800 371c-20 -114 -130 -225 -200 -285h70c26 0 48 16 55 34l21 56h33l-41 -179l-123 3l-130 -3l-12 43c24 13 50 31 72 52c59 72 85 148 103 255c36 203 -16 292 -169 292c-152 0 -235 -89 -271 -292c-19 -107 -20 -183 14 -255c14 -21 34 -39 54 -52l-27 -43l-129 3 l-124 -3l21 179h34l1 -56c0 -18 16 -34 43 -34h69c-48 60 -119 171 -98 285c36 207 203 324 423 324c221 0 347 -117 311 -324"],120629:[676,13,649,95,701,"701 676l-4 -35c-9 -13 -16 -26 -39 -65l-254 -438l-75 -131l-77 -20l-157 633l1 14l100 42l308 -2c125 0 168 0 197 2zM595 582c3 16 -4 29 -18 32h-292c-10 -3 -19 -13 -22 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l94 -401l145 252c31 56 53 91 83 148c5 8 9 18 10 25"],120630:[469,17,536,20,514,"514 86l-18 -16c-80 -65 -117 -87 -147 -87c-44 0 -62 38 -76 123c-27 -26 -63 -59 -90 -81c-31 -22 -64 -42 -109 -42c-32 0 -54 31 -53 75c4 97 41 205 85 296c21 32 41 58 63 79c35 30 49 36 67 36c32 0 59 -13 75 -36c16 -21 25 -52 32 -110l9 -70c10 14 19 27 23 32 c25 40 61 85 96 165l14 -9c4 -13 4 -25 10 -39c-4 -14 -45 -75 -59 -96c-24 -33 -49 -67 -77 -102c6 -45 19 -96 30 -120c7 -12 18 -19 31 -19c11 0 19 3 48 23l31 21zM268 153l-20 189c-3 30 -9 39 -23 39c-12 0 -29 -17 -40 -42c-16 -37 -28 -79 -38 -119 c-8 -50 -9 -96 -10 -118c-1 -20 6 -37 15 -37c16 0 41 18 65 38c11 10 29 27 51 50"],120631:[718,272,588,-21,551,"551 221c0 -134 -121 -238 -278 -238c-52 0 -92 9 -145 32c-2 -9 -6 -18 -7 -26l-33 -240c-19 -2 -24 -5 -68 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-8 7l49 249l98 471c17 87 27 109 93 161c103 81 145 102 200 102c71 0 116 -41 115 -105c1 -50 -35 -105 -98 -179 c-4 -4 -9 -10 -12 -14c-14 -19 -21 -29 -25 -42l-1 -7c104 -13 154 -62 153 -150zM443 584c0 46 -31 76 -80 76c-53 0 -84 -36 -103 -119l-78 -331l-6 -27c-4 -19 -6 -40 -6 -55c1 -64 44 -108 108 -108c49 0 86 24 116 73c19 34 30 75 30 118c0 82 -38 128 -106 128 c-19 0 -37 -3 -76 -14l-7 6l17 51c9 -3 13 -4 27 -4c45 0 65 18 83 39c31 36 47 59 55 71c15 28 26 63 26 96"],120632:[469,232,544,12,585,"585 381c-26 -35 -34 -61 -36 -70c-33 -13 -82 -91 -121 -168c-26 -51 -34 -94 -48 -163l-31 -163c-25 -13 -42 -31 -64 -49l-52 13l44 177c13 49 24 96 36 156c6 29 10 54 11 78c2 52 -8 99 -30 160c-7 21 -32 59 -76 59c-21 0 -48 -22 -60 -33 c-32 -30 -59 -79 -72 -123l-44 -7c-14 22 -19 35 -30 56c18 36 71 95 90 112c53 47 96 53 122 53c35 0 81 -18 111 -70c19 -33 29 -63 39 -120c6 -17 13 -96 13 -125c54 106 133 240 169 250c11 0 21 -12 29 -23"],120633:[718,17,459,34,483,"483 672c-10 -47 -10 -45 -15 -92l-14 -3c-38 32 -50 42 -89 65c-18 11 -44 29 -77 29c-37 0 -45 -27 -46 -32c3 -35 75 -115 119 -160c41 -42 69 -80 76 -170c5 -78 -36 -161 -115 -246c-46 -50 -103 -80 -159 -80c-73 0 -122 47 -128 142c-9 120 93 218 192 286 c13 8 32 19 48 26c-25 41 -70 115 -74 171c-4 72 53 110 107 110c26 0 84 -12 107 -17c48 -11 54 -16 58 -17c7 -7 5 -5 10 -12zM364 252c-7 95 -39 116 -67 155c-19 -6 -32 -13 -45 -22c-58 -34 -78 -87 -97 -149c-8 -30 -8 -83 -6 -111c3 -48 32 -78 69 -78 c43 0 73 29 109 88c7 10 40 70 37 117"],120634:[471,17,468,24,444,"444 444c-26 -68 -28 -84 -35 -121h-35l8 66c-1 4 -3 7 -5 11c-10 22 -35 27 -71 27c-56 0 -105 -36 -107 -87s45 -79 109 -79c15 0 31 2 50 6c1 -3 2 -6 3 -11l-9 -38c-24 5 -42 6 -59 6c-39 0 -75 -9 -105 -26c-31 -17 -47 -43 -48 -74c-1 -15 4 -32 10 -40 c11 -14 37 -37 121 -37c40 0 78 15 142 53c3 -10 5 -16 8 -25c-103 -65 -158 -92 -219 -92c-79 0 -121 18 -149 51c-20 24 -29 42 -28 81c3 58 53 106 163 133c-45 13 -52 28 -64 38c-20 15 -24 37 -23 54c1 34 29 64 63 87c43 29 101 44 147 44s91 -9 133 -27"],120635:[718,232,468,40,525,"525 710l-16 -50c-43 -18 -111 -52 -151 -85c-110 -98 -197 -286 -203 -435c-2 -55 28 -90 76 -90c23 0 63 10 91 10c24 0 57 -7 71 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117c-38 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l63 40l18 -6 c-1 -7 -1 -16 -2 -19c-1 -42 10 -66 49 -66c36 0 97 56 100 134c1 29 -11 45 -31 45c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -120 54 -116 136c3 86 37 193 92 271c52 72 117 152 187 215c-31 1 -72 5 -121 11c-6 0 -10 1 -22 2l-24 -52l-29 3l50 139c21 6 41 10 57 10 c17 0 42 -5 95 -19c49 -13 82 -18 111 -18c25 0 48 9 59 24l9 13"],120636:[469,271,542,41,523,"523 427c1 -14 -6 -44 -15 -83l-115 -468c-14 -55 -16 -94 -16 -117v-11c-43 -3 -76 -7 -132 -19l-9 18l16 12c6 5 12 22 20 49l7 26l100 403c12 53 24 95 23 112c0 14 -7 21 -20 21c-48 0 -136 -110 -174 -216c-12 -34 -28 -104 -34 -150c-37 -2 -84 -10 -106 -17 l-10 11c44 139 81 300 80 355c0 12 -3 17 -11 17c-11 0 -26 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l83 62c45 34 77 49 102 49c17 0 26 -11 26 -30c1 -29 -4 -55 -31 -157l-16 -60c34 60 50 85 85 122c67 74 147 125 194 125c23 0 38 -17 39 -42"],120637:[695,17,524,61,526,"526 474c-4 -95 -27 -212 -56 -286c-22 -56 -76 -116 -132 -157c-42 -32 -87 -48 -134 -48c-102 0 -148 66 -142 217c2 58 11 123 29 194c25 98 56 157 117 217c56 56 116 84 177 84c93 0 146 -83 141 -221zM393 309c-6 13 -21 19 -48 19h-104c-28 0 -45 -6 -55 -19 c-6 -40 -9 -80 -11 -116c-3 -94 19 -166 69 -166c33 0 63 27 89 79c22 44 44 117 60 203zM412 477c4 95 -18 174 -69 174c-32 0 -62 -27 -88 -79c-20 -39 -39 -106 -54 -179c4 -8 17 -15 51 -15h105c22 0 37 1 47 5c4 33 7 64 8 94"],120638:[469,17,342,48,313,"313 99l-77 -57c-57 -41 -97 -59 -134 -59c-35 0 -54 21 -53 60c0 17 -1 20 10 65l34 139c11 48 38 139 39 202c33 0 70 7 113 20l15 -12c-12 -38 -18 -60 -26 -91l-53 -197c-4 -13 -15 -57 -15 -77c0 -21 6 -28 24 -28c19 0 32 5 54 21l56 40"],120639:[469,17,593,55,570,"570 460l-22 -70c-22 6 -34 8 -49 8c-53 0 -101 -26 -149 -80l59 -173c16 -48 38 -80 55 -80c11 0 24 5 47 20l28 17l9 -29l-45 -31c-57 -39 -100 -59 -125 -59c-23 0 -38 23 -62 97l-51 155l-32 -34c-21 -26 -25 -31 -40 -97c-13 -54 -16 -69 -19 -101 c-27 -2 -42 -3 -91 -14l-16 -3l-1 9c15 43 23 67 30 92l28 107c29 109 32 142 32 160c1 10 -4 16 -11 16c-9 0 -24 -7 -43 -20l-35 -24l-12 26l84 64c46 36 83 53 110 53c16 0 24 -11 24 -32c-1 -15 -6 -36 -17 -78l-1 -2c-6 -18 -10 -33 -19 -67l-19 -68 c45 57 104 119 162 171c62 54 104 76 149 76c12 0 27 -3 42 -9"],120640:[718,19,584,-29,552,"552 84c-11 -8 -15 -10 -29 -20c-83 -58 -131 -81 -169 -81c-19 0 -25 18 -30 42l-49 353c-81 -119 -147 -244 -216 -369c-29 -9 -40 -17 -66 -28l-22 27c97 157 175 252 297 419l-16 126c-6 45 -31 72 -52 76c-4 1 -8 1 -12 1c-11 0 -45 -14 -52 -17l5 32 c23 14 65 39 109 71c10 1 20 2 24 2c30 0 55 -32 69 -77c12 -35 19 -105 27 -161l48 -342c8 -30 12 -52 20 -66c2 -4 7 -9 12 -9c11 0 28 10 64 32l27 17"],120641:[469,271,579,3,551,"551 88l-36 -26c-60 -46 -119 -79 -140 -79c-20 0 -34 17 -34 43c1 16 5 41 17 81l32 117c-93 -153 -172 -224 -265 -242l-26 -205c-2 -19 -31 -35 -87 -48l-9 9l99 398c4 15 7 29 10 42c27 99 40 156 39 175c1 12 -7 23 -15 23c-4 0 -21 -8 -34 -16l-37 -21l-12 26 l79 54c46 31 89 50 116 50c17 0 26 -13 26 -35c0 -30 -3 -47 -29 -147l-35 -137c-8 -26 -11 -49 -11 -66c1 -8 8 -13 17 -13c29 0 81 53 131 131c49 78 78 169 81 245c33 0 66 5 110 18l8 -11l-52 -181c-39 -167 -45 -183 -45 -187c1 -7 6 -12 15 -12c14 0 35 9 55 25l22 17 "],120642:[469,17,508,27,527,"527 457c-15 -43 -49 -111 -103 -214c-29 -53 -100 -156 -152 -201c-58 -50 -99 -57 -154 -59l-16 12c0 45 2 98 10 160l28 197c1 11 -7 18 -18 18c-20 0 -47 -13 -82 -41l-13 28l82 62c40 30 82 50 105 50c24 0 38 -24 36 -63c-1 -24 -4 -52 -8 -80l-24 -163 c-5 -34 -9 -64 -11 -100c47 4 99 47 153 142c43 77 72 175 76 242c33 2 35 7 79 20"],120643:[718,232,453,49,534,"534 710l-16 -50l-58 -27c-38 -21 -89 -60 -91 -102c-1 -36 21 -63 50 -71c7 -1 15 -3 28 -3h15l2 -18c-8 -10 -15 -38 -15 -44c-15 -4 -42 -4 -55 -4c-10 0 -41 5 -49 8c-15 5 -31 7 -45 8c-37 -3 -68 -26 -88 -68c-23 -47 -45 -141 -48 -199c-2 -55 28 -90 76 -90 c23 0 63 10 91 10c24 0 57 -7 71 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117c-38 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l63 40l18 -6c-1 -7 -1 -16 -2 -19c-1 -42 10 -66 49 -66c36 0 97 56 100 134c1 29 -11 45 -31 45 c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -120 54 -116 136c2 72 30 167 61 213c19 28 54 57 108 88c32 19 55 31 75 38c-9 15 -14 31 -14 48c1 26 18 67 47 99c-31 1 -71 5 -119 11c-6 0 -10 1 -22 2l-24 -52l-29 3l50 139c21 6 41 10 57 10c17 0 42 -5 95 -19 c49 -13 82 -18 111 -18c25 0 48 9 59 24l9 13"],120644:[469,17,513,33,495,"495 319c-3 -63 -25 -145 -53 -193c-24 -40 -83 -90 -140 -116c-40 -19 -80 -27 -126 -27c-98 0 -146 51 -142 152c1 41 11 88 29 137c23 65 59 108 122 147c53 33 110 50 163 50c96 0 150 -55 147 -150zM381 323c2 62 -29 102 -77 102c-33 0 -61 -17 -86 -51 c-37 -50 -67 -154 -70 -244c-3 -63 27 -103 77 -103c32 0 61 17 86 51c37 50 66 155 70 245"],120645:[493,17,740,61,778,"778 469c-19 -24 -23 -29 -36 -55c-19 -10 -47 -22 -67 -27c-20 -6 -36 -8 -86 -8h-12c-20 -74 -51 -167 -52 -250c1 -52 14 -82 60 -82c17 0 48 29 59 39l10 -30c-22 -20 -76 -73 -122 -73c-75 0 -121 44 -120 117c0 62 47 210 81 279c-48 0 -114 3 -170 3 c-42 -116 -91 -258 -143 -366l-13 -6l-96 -27l-10 9c91 122 150 239 209 390l-57 1c-44 0 -53 0 -85 -48l-19 -4l-22 24c34 109 77 114 130 114l321 -4c34 0 89 5 126 8c31 2 72 11 101 20"],120646:[469,271,543,-13,526,"526 320c-2 -64 -24 -143 -52 -193c-22 -38 -75 -84 -129 -112c-43 -21 -88 -32 -135 -32c-38 0 -68 7 -91 20c-5 -41 -8 -91 -10 -137c-2 -38 -2 -91 -1 -118c-18 -2 -37 -3 -80 -12c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-9 7l19 127c11 81 27 166 41 234c12 58 26 99 53 159 c26 59 60 109 114 152c55 38 108 61 169 61c93 0 147 -56 143 -149zM412 322c3 64 -27 103 -78 103c-32 0 -62 -18 -87 -53c-36 -51 -65 -154 -68 -242c-2 -63 27 -103 77 -103c33 0 63 18 88 53c36 50 65 154 68 242"],120647:[469,232,463,36,451,"451 439c-7 -10 -14 -38 -14 -44c-15 -4 -42 -4 -55 -4c-10 0 -41 5 -49 8c-15 5 -31 7 -44 8c-38 -3 -68 -26 -89 -68c-23 -47 -46 -141 -47 -199c-3 -55 27 -90 75 -90c23 0 64 10 92 10c24 0 56 -7 70 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117 c-39 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l64 40l18 -6c-2 -7 -3 -16 -3 -19c-1 -42 9 -66 48 -66c36 0 98 56 101 134c1 29 -11 45 -31 45c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -119 54 -117 136c4 72 31 167 62 213c19 28 54 57 108 88 c66 39 95 49 135 49c30 0 30 -6 54 -8c16 -1 23 -4 54 -4"],120648:[482,17,629,46,664,"664 458c-19 -24 -23 -29 -35 -55c-20 -6 -44 -15 -63 -15c-10 0 -24 -2 -41 -2s-37 2 -49 3c0 -7 2 -14 1 -19c-1 -91 -61 -221 -146 -307c-48 -51 -108 -80 -164 -80c-73 0 -120 57 -121 152c1 39 10 83 26 131c21 66 49 106 109 146c50 36 107 57 174 57 c9 0 19 -1 33 -2c0 0 15 -2 54 -2h103c31 0 78 8 106 17zM400 334c1 64 -42 91 -93 91c-32 0 -60 -18 -85 -53c-34 -51 -61 -159 -61 -247c-1 -48 29 -78 66 -78c43 0 80 29 114 88s59 142 59 199"],120649:[493,17,589,65,626,"626 469c-20 -24 -24 -29 -38 -55c-19 -10 -48 -22 -67 -27c-22 -6 -38 -8 -88 -8h-47c-23 -74 -57 -167 -60 -250c-2 -52 10 -82 56 -82c17 0 49 29 61 39l9 -30c-24 -20 -79 -73 -125 -73c-75 0 -119 44 -116 117c2 63 56 213 91 281l-109 2c-44 0 -53 0 -88 -48 l-16 -6l-24 26c38 109 81 114 134 114l187 -4c34 0 89 5 126 8c31 2 72 11 102 20"],120650:[469,17,512,33,507,"507 370c-3 -91 -69 -221 -157 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-73 0 -115 51 -111 140c0 21 12 56 16 70c28 91 43 140 43 161c1 10 -5 16 -16 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26l81 54c47 31 91 50 118 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -5 -48 -35 -147 c-37 -117 -39 -124 -39 -141c-3 -66 19 -99 62 -99s82 29 118 88c36 60 64 143 66 200c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120651:[469,271,692,31,675,"675 317c-2 -64 -33 -141 -70 -190c-30 -38 -104 -84 -179 -112c-27 -9 -54 -16 -81 -22v-3c-39 -143 -48 -179 -55 -240c-18 -2 -37 -5 -80 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-10 7c14 41 21 66 37 122l33 125c-143 0 -210 50 -206 152c2 39 13 83 36 131c32 66 74 106 159 146 c42 21 88 36 134 46c2 -3 5 -6 7 -10c-4 -12 -13 -26 -17 -32c-31 -9 -59 -23 -84 -44c-60 -51 -118 -154 -121 -242c-2 -53 36 -89 105 -100l66 251c1 9 9 36 10 40c26 41 62 65 126 107c57 36 71 41 111 41c54 0 114 -55 111 -152zM560 325c2 46 -5 92 -32 92 c-37 0 -60 -11 -77 -39c-12 -21 -53 -188 -71 -257l-24 -86c33 8 62 23 89 45c61 50 112 157 115 245"],120652:[469,232,623,-42,582,"582 417c-86 -65 -167 -131 -240 -202l18 -109c14 -93 30 -192 44 -224c9 -18 29 -34 48 -34c16 0 34 9 65 38l29 27l15 -26l-20 -21c-94 -94 -137 -98 -172 -98c-48 0 -67 47 -83 168l-28 191c-91 -104 -167 -220 -220 -359c-14 0 -26 7 -39 11l-41 32 c67 129 174 252 292 371c-21 174 -55 202 -89 202c-33 0 -74 -31 -92 -69l-19 13l64 96c5 8 14 14 19 20c24 23 54 25 77 25c37 0 67 -18 89 -51c12 -21 21 -61 35 -152l204 203c11 -12 27 -23 39 -35"],120653:[636,271,693,33,690,"690 370c-3 -91 -72 -219 -164 -290c-41 -38 -96 -69 -153 -84c-24 -104 -56 -222 -58 -246c-18 -2 -37 -5 -80 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-10 7c14 41 21 65 37 121c11 43 25 85 35 129c-69 3 -194 22 -189 137c0 21 12 56 15 70c26 89 40 140 40 161c1 10 -5 16 -16 16 c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26l81 54c47 31 91 50 118 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -5 -48 -35 -147c-29 -94 -35 -124 -35 -141c-3 -57 45 -87 95 -100l105 414c18 75 20 96 21 122l1 16c22 3 38 7 57 14l67 24l10 -12c-18 -58 -29 -86 -37 -116l-89 -340 l-32 -125c52 10 99 40 148 93c48 52 77 142 79 199c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120654:[469,17,764,37,759,"759 370c-3 -91 -69 -221 -157 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-61 0 -99 35 -109 97c-32 -26 -46 -47 -80 -68c-28 -18 -57 -29 -87 -29c-37 0 -69 13 -88 39c-22 29 -35 85 -33 124c5 140 60 196 110 249c29 30 72 57 101 74l32 -24c-16 -11 -33 -28 -48 -44 c-63 -68 -81 -140 -85 -235c-1 -43 27 -109 76 -109c25 0 48 20 68 40c15 16 38 59 48 96c13 47 23 88 32 118c42 10 68 15 100 28l14 -12c-23 -59 -50 -139 -51 -181c-3 -66 19 -100 62 -100s82 30 118 89c36 60 64 143 66 200c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12 l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120655:[740,17,544,70,529,"528 403c-9 -122 -59 -260 -113 -331c-42 -58 -101 -89 -170 -89c-105 0 -183 89 -174 201c5 61 35 126 81 175c38 41 81 60 134 60c45 0 76 -13 120 -47c7 22 9 32 11 55c2 18 3 34 3 50l-5 71c-8 86 -27 112 -62 124c-5 3 -19 9 -29 9c-31 0 -75 -18 -100 -55l-31 14 l-39 63c29 31 150 37 173 37c12 0 30 -2 38 -7c9 -5 20 -13 32 -21c29 -22 67 -61 82 -77c18 -19 27 -30 43 -110c9 -41 9 -78 6 -122zM395 312c-1 2 -5 8 -6 11c-30 26 -49 38 -70 38c-66 0 -127 -89 -136 -203c-5 -81 15 -132 55 -132c33 0 69 32 96 83 c25 48 38 91 61 203"],120656:[471,17,549,64,538,"538 403l-63 -62l-15 1c-8 22 -19 44 -34 61c-17 18 -42 26 -70 26c-32 0 -66 -11 -93 -32c-44 -34 -69 -87 -79 -134l116 -3l130 2l-18 -37l-7 -6l-154 -1s-45 -1 -74 -3c1 -67 8 -86 18 -104c7 -16 38 -64 122 -64c45 0 86 19 160 67l11 -28l-29 -18 c-99 -65 -147 -85 -208 -85c-78 1 -123 16 -150 51c-23 30 -36 69 -37 108c0 22 2 44 6 64c15 73 43 144 111 196c59 45 131 69 200 69c65 0 122 -25 157 -68"],120657:[695,17,573,59,618,"618 495c-22 -44 -34 -75 -48 -126c-17 -10 -32 -17 -45 -23c-10 -59 -24 -116 -41 -158c-22 -56 -77 -124 -132 -165c-42 -32 -88 -40 -134 -40c-73 0 -115 51 -111 140c0 21 12 56 16 70c28 91 34 140 34 161c1 10 -5 16 -16 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26 l81 54c47 31 78 50 105 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -2 -56 -22 -147c-28 -97 -30 -124 -30 -141c-3 -66 19 -100 62 -100c32 0 56 27 82 79c21 45 34 117 47 202c-84 37 -124 108 -121 194c2 47 21 94 32 111c21 34 40 63 99 63c93 0 126 -83 121 -221 c-1 -16 -2 -33 -4 -50c15 10 27 26 41 58l8 17zM433 547c2 61 -4 104 -42 104c-17 0 -24 -20 -29 -33c-7 -23 -15 -77 -17 -110c-1 -35 33 -80 76 -94c3 42 10 94 12 133"],120658:[469,17,660,67,609,"609 124l-67 -96c-14 -20 -58 -45 -92 -45c-60 0 -69 49 -36 205c6 27 15 55 25 82l-118 -121c-57 -58 -82 -94 -130 -154c-25 -2 -50 -5 -85 -10c-16 15 -22 27 -32 39c35 33 44 43 78 75c23 50 42 101 53 153c15 71 10 132 -28 132c-33 0 -69 -37 -92 -69l-18 13l67 96 c14 20 58 45 92 45c60 0 69 -49 36 -205c-6 -28 -15 -57 -27 -84c40 39 69 72 118 119c32 31 88 98 137 152c25 2 44 9 69 12c0 0 35 -32 38 -52c-26 -25 -48 -41 -75 -63c-22 -49 -40 -98 -50 -148c-16 -71 -11 -132 27 -132c33 0 69 37 92 69"],120659:[633,268,688,36,667,"667 304c-1 -64 -28 -143 -63 -192c-29 -36 -100 -79 -174 -104c-26 -7 -53 -13 -80 -18l1 -3c-33 -143 -42 -178 -46 -240c-18 -1 -36 -3 -80 -10c-14 -3 -18 -4 -31 -5l-10 7c12 41 20 66 32 122l30 125c-141 7 -210 62 -209 165c0 39 11 83 32 130 c29 66 69 104 151 140c42 19 87 32 132 40c15 78 18 98 17 124l1 16c21 2 37 5 56 11l66 21l9 -12l-32 -116l-8 -39c129 -7 207 -68 206 -162zM343 419c-30 -8 -57 -21 -82 -41c-57 -48 -110 -149 -111 -238c0 -54 39 -93 107 -107zM553 312c1 54 -39 92 -104 107l-57 -253 c-4 -14 -7 -30 -11 -48l-20 -86c32 7 60 20 86 41c59 48 105 150 106 239"],120660:[469,271,534,54,517,"517 320c-2 -64 -24 -143 -52 -193c-22 -38 -75 -84 -129 -112c-43 -21 -79 -32 -135 -32c-12 0 -47 0 -58 5c42 -84 93 -90 109 -92c13 -2 26 -3 38 -3c50 0 91 -41 89 -93c0 -5 0 -9 -3 -29l-61 -42l-29 12l1 18c1 7 2 14 2 17c1 14 -8 26 -18 32l-5 5 c-13 11 -31 19 -46 24c-28 9 -59 20 -88 45c-26 22 -83 78 -77 221c2 59 13 101 40 161c35 66 57 101 110 144c55 37 108 61 169 61c93 0 147 -56 143 -149zM403 322c3 64 -27 103 -78 103c-32 0 -62 -18 -87 -53c-36 -51 -65 -154 -68 -242c-2 -63 27 -103 77 -103 c33 0 63 18 88 53c36 50 65 154 68 242"],120661:[559,17,765,37,760,"760 370c-3 -91 -70 -221 -158 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-64 0 -99 36 -109 97c-32 -26 -46 -47 -80 -68c-28 -18 -57 -29 -87 -29c-37 0 -69 13 -88 39c-22 29 -35 85 -33 124c5 140 60 196 110 249c29 30 72 57 101 74l32 -24c-16 -11 -33 -28 -48 -44 c-63 -68 -81 -140 -85 -235c-1 -43 27 -109 76 -109c25 0 48 20 68 40c15 16 38 59 48 96c13 47 23 88 32 118c42 10 68 15 100 28l14 -12c-23 -59 -50 -139 -51 -181c-3 -66 19 -105 62 -105s82 35 118 94c36 60 65 143 67 200c3 91 -70 161 -184 161 c-100 0 -162 -22 -167 -153c-7 -8 -14 -4 -25 -8c-23 -8 -38 -23 -59 -34c4 82 65 166 129 206c38 23 89 52 172 52c129 0 217 -69 212 -189"],120782:[660,17,500,33,468,"468 348c0 -252 -70 -365 -226 -365c-146 0 -209 96 -209 319c0 122 14 200 48 259c38 67 97 99 185 99c73 0 129 -30 161 -87c29 -51 41 -118 41 -225zM348 252c0 134 -14 263 -34 306c-16 34 -40 52 -69 52c-28 0 -50 -13 -65 -40c-20 -37 -27 -88 -27 -198 c0 -134 12 -244 32 -287c16 -34 40 -52 70 -52c60 0 93 77 93 219"],120783:[670,3,500,35,455,"455 -3l-177 3l-203 -3v37l72 3c38 2 57 18 57 47v443c0 22 3 45 -15 37l-140 -65c-10 26 -14 45 -14 70c62 14 177 53 299 101l12 -10c-8 -112 -10 -175 -10 -254v-322c0 -30 19 -45 57 -47l62 -3v-37"],120784:[660,3,500,25,472,"472 112c-2 -27 -3 -40 -3 -62c0 -16 0 -29 2 -53l-230 3l-216 -3v51l167 166c78 78 117 154 117 229c0 68 -42 112 -108 112c-44 0 -89 -25 -97 -55l-18 -68l-37 3l18 165c57 43 102 60 161 60c124 0 213 -72 213 -173c0 -64 -37 -137 -103 -202l-174 -171l2 -8l302 11"],120785:[660,17,500,22,458,"458 225c0 -134 -128 -242 -287 -242c-49 0 -82 6 -124 24c-13 80 -16 104 -25 149l34 9c22 -49 36 -70 59 -91c26 -22 60 -35 95 -35c73 0 124 55 124 133c0 75 -50 124 -126 124c-22 0 -41 -2 -61 -8l-7 5l19 74h35c68 0 113 41 113 105c0 55 -39 90 -102 90 c-61 0 -98 -32 -117 -101h-35l31 154c58 33 98 45 153 45c105 0 181 -59 181 -141c0 -61 -35 -106 -112 -146c45 -5 66 -11 91 -27c40 -27 61 -68 61 -121"],120786:[672,3,500,12,473,"473 -3l-154 3l-177 -3v37l64 3c37 2 57 28 57 74v54h-244l-7 39c57 142 128 270 245 441l122 27l7 -12l-6 -288v-125h88l1 -3v-79h-89v-54c0 -46 19 -71 57 -74l36 -3v-37zM263 247v332c-39 -63 -29 -38 -75 -123l-62 -116c-16 -30 -30 -62 -44 -93h181"],120787:[656,17,500,42,472,"472 237c0 -141 -127 -254 -286 -254c-45 0 -76 6 -113 22c-6 32 -12 57 -31 134l30 18c35 -77 86 -116 155 -116c77 0 127 53 127 136c0 84 -52 138 -133 138c-44 0 -79 -12 -112 -40l-19 11c5 79 6 103 6 124v102c0 34 -1 64 -6 136l7 8s104 -6 170 -6 c69 0 177 6 177 6l4 -8c-5 -22 -7 -36 -7 -56c0 -12 0 -26 1 -42l-6 -11l-143 3l-144 -3l-4 -155c57 26 87 34 130 34c121 0 197 -70 197 -181"],120788:[660,17,500,37,469,"469 221c0 -142 -88 -238 -217 -238c-71 0 -127 26 -163 77c-32 46 -52 122 -52 204c0 140 49 249 149 326c65 50 117 68 210 70l39 -27l-15 -16c-9 1 -17 1 -21 1c-72 0 -138 -34 -178 -94c-31 -46 -45 -98 -53 -198c48 61 87 83 146 83c95 0 155 -73 155 -188zM351 171 c0 91 -39 152 -97 152c-59 0 -89 -41 -89 -125c0 -101 38 -165 98 -165c56 0 88 51 88 138"],120789:[656,3,500,46,493,"493 608c-34 -54 -53 -91 -93 -172l-110 -224c-27 -55 -71 -166 -86 -215c-18 2 -37 3 -55 3s-37 -1 -55 -3l-6 11l300 518l-4 6h-225c-47 0 -58 -8 -63 -52l-8 -64h-39l1 90c0 55 -4 142 -4 142l10 8l99 -2c199 -4 120 -4 197 -4l141 3v-45"],120790:[660,17,500,34,467,"467 203c0 -126 -100 -220 -233 -220c-118 0 -200 71 -200 172c0 71 38 125 117 165c-72 42 -100 85 -100 156c0 111 83 184 209 184c108 0 177 -56 177 -143c0 -56 -25 -94 -94 -141c41 -17 59 -29 81 -54c29 -33 43 -72 43 -119zM357 150c0 57 -30 92 -104 125l-61 27 c-52 -46 -69 -78 -69 -131c0 -78 53 -136 125 -136c62 0 109 49 109 115zM353 501c0 64 -42 107 -104 107c-57 0 -95 -35 -95 -89c0 -48 26 -77 96 -107l44 -19c43 37 59 66 59 108"],120791:[660,17,500,31,463,"463 390c0 -176 -83 -319 -220 -379c-44 -20 -72 -25 -138 -28l-38 29l9 18c14 -2 25 -3 31 -3c27 0 73 12 102 28c46 25 82 74 101 138c11 35 15 62 21 122l-63 -55c-20 -17 -40 -24 -73 -24c-105 0 -164 69 -164 191c0 144 83 233 217 233c140 0 215 -95 215 -270z M336 444c0 105 -34 164 -95 164c-58 0 -92 -49 -92 -132c0 -95 38 -153 101 -153c59 0 86 38 86 121"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Normal/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Operators={directory:"Operators/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Operators",id:"GYREPAGELLAOPERATORS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8710:[700,3,629,6,617,"617 32l-62 -35l-294 3l-253 -3l-2 25l289 658l38 20l284 -659v-9zM503 60c0 12 -11 34 -20 55l-191 452l-172 -405c-13 -30 -35 -82 -35 -95c0 -16 12 -23 45 -26h332c25 2 41 8 41 19"],8714:[450,-50,578,80,498,"498 50h-218c-130 0 -200 70 -200 200s70 200 200 200h218c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-218c-80 0 -128 -38 -138 -110h356c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-356c10 -72 58 -110 138 -110h218c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8716:[650,150,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-87l-34 -100c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l34 100h-180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h201l72 210h-273c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h294l71 207c-15 2 -30 3 -47 3h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c24 0 46 -2 67 -5 l36 105c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-40 -115c122 -35 186 -132 186 -285zM637 280c-8 104 -57 171 -144 197l-68 -197h212zM637 220h-233l-72 -210h66c146 0 229 73 239 210"],8718:[585,0,745,80,665,"665 0h-585v585h585v-585"],8719:[750,250,1113,80,1033,"1033 -250l-159 3l-158 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 70 -5 78 -55 81l-52 4h-319l-52 -4c-50 -3 -55 -11 -55 -81v-734c0 -86 5 -94 55 -98l52 -3v-32l-159 3l-158 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l480 -3l473 3v-32l-52 -3 c-49 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -86 6 -94 55 -98l52 -3v-32"],8720:[750,250,1113,80,1033,"1033 -250l-473 3l-480 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l158 -3l159 3v-32l-52 -3c-50 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -70 5 -78 55 -81l52 -4h319l52 4c50 3 55 11 55 81v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l158 -3l159 3v-32l-52 -3 c-49 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -86 6 -94 55 -98l52 -3v-32"],8721:[750,250,983,80,903,"903 -17c-6 -58 -7 -140 -7 -233l-363 3l-453 -3v30l334 460l-334 479l4 31l245 -3l502 3c-2 -40 -3 -59 -3 -87s1 -48 3 -88h-36l-7 77c-3 42 -32 51 -222 51h-349l292 -420l-320 -439h436c212 0 227 6 235 78l6 61h37"],8735:[630,0,790,80,710,"710 0h-600c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v600c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-570h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8748:[796,296,952,80,872,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8749:[796,296,1270,80,1190,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1190 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8750:[796,296,684,80,604,"604 250c0 -159 -80 -250 -230 -261c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260 c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c141 -16 217 -105 217 -260zM554 250 c0 122 -59 195 -168 209l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210zM305 460c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8751:[796,296,1002,80,922,"922 250c0 -121 -78 -205 -228 -242c-4 -42 -10 -83 -20 -118c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 25 7 67 9 116c-35 -4 -73 -6 -114 -6 c-46 0 -88 3 -126 8c-4 -38 -10 -74 -19 -106c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 28 8 77 10 133c-144 37 -218 120 -218 239 c0 121 78 205 228 242c4 42 10 83 20 118c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -25 -7 -67 -9 -116c35 4 73 6 114 6c46 0 88 -3 126 -8c4 38 10 74 19 106 c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -28 -8 -77 -10 -133c144 -37 218 -120 218 -239zM872 250c0 95 -59 158 -169 189l-1 -189c0 -61 0 -127 -4 -190 c113 31 174 94 174 190zM304 440c-113 -31 -174 -94 -174 -190c0 -95 59 -158 169 -189l1 189c0 61 0 127 4 190zM623 455c-37 5 -78 7 -122 7c-42 0 -80 -2 -116 -6l-1 -206c0 -66 0 -137 -5 -205c37 -5 78 -7 122 -7c42 0 80 2 116 6l1 206c0 66 0 137 5 205"],8752:[796,296,1320,80,1240,"1240 250c0 -86 -52 -154 -157 -199c-21 -9 -44 -17 -69 -24c-4 -50 -11 -96 -22 -137c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 28 8 75 10 131 c-69 -13 -150 -19 -242 -21c-4 -35 -10 -68 -18 -98c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 64 9 110c-91 2 -171 10 -238 23 c-5 -44 -11 -85 -21 -121c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c6 31 9 87 10 151c-22 7 -42 14 -61 22c-105 45 -157 113 -157 199s52 154 157 199 c21 9 44 17 69 24c4 50 11 96 22 137c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -28 -8 -75 -10 -131c69 13 150 19 242 21c4 35 10 68 18 98c7 22 11 40 21 54 c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -64 -9 -110c91 -2 171 -10 238 -23c5 44 11 85 21 121c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37 c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-6 -31 -9 -87 -10 -151c22 -7 42 -14 61 -22c105 -45 157 -113 157 -199zM1190 250c0 68 -45 118 -127 153c-13 6 -27 11 -42 16l-1 -169l-3 -170c17 5 32 11 46 17 c82 35 127 85 127 153zM303 420c-17 -5 -32 -11 -46 -17c-82 -35 -127 -85 -127 -153s45 -118 127 -153c13 -6 27 -11 42 -16l1 169zM623 462c-91 -2 -171 -9 -238 -22l-1 -190c0 -61 0 -127 -4 -189c67 -13 146 -21 236 -23l2 212c0 68 0 142 5 212zM940 439 c-67 13 -146 21 -236 23l-2 -212c0 -68 0 -142 -5 -212c91 2 171 9 238 22l1 190c0 61 0 127 4 189"],8753:[796,296,726,80,686,"686 355c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -22 76 -47 112 -75c-16 90 -72 142 -164 154l-2 -209c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 68 0 141 5 210c-114 -12 -175 -85 -175 -210c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37 c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c119 -13 191 -79 211 -191c23 36 48 71 76 103c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],8754:[796,296,747,80,707,"707 347c-43 7 -86 18 -127 33c16 -36 24 -80 24 -130c0 -159 -80 -250 -230 -261c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105 c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112 c33 -4 62 -12 88 -24c-5 -6 -10 -14 -13 -21c-4 -8 -6 -16 -8 -24c-20 9 -43 15 -68 18l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210c0 40 -6 75 -18 104c-10 -42 -23 -84 -39 -124c-3 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 163 c52 -21 107 -36 163 -46c4 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM305 460c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8755:[796,296,689,80,649,"649 456c-26 -51 -46 -104 -61 -159c-50 26 -104 46 -158 61c-3 11 -7 22 -12 32c-4 10 -10 20 -16 30c42 -11 83 -26 123 -44c-27 47 -75 75 -139 83l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3c0 -159 -80 -250 -230 -261 c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99 c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c88 -10 149 -49 184 -113c14 41 30 82 50 121c3 -11 6 -22 11 -32c5 -11 10 -21 17 -30zM305 460 c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8758:[468,-32,280,80,200,"200 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 92c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8759:[468,-32,596,80,516,"516 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 92c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 92c0 -36 -24 -60 -60 -60 s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8760:[520,-220,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8761:[441,-59,880,80,800,"560 220h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM800 119c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8762:[520,20,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 460c0 -36 -24 -60 -60 -60 s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8763:[497,-3,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM439 437c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM439 63c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8766:[390,-110,751,80,671,"671 250c0 -40 -20 -80 -62 -112c-22 -16 -45 -24 -70 -24c-65 0 -135 52 -187 117c-50 64 -118 125 -175 83c-29 -22 -42 -51 -42 -78c0 -40 28 -77 80 -86c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-85 15 -135 76 -135 140c0 40 19 80 61 112c22 16 46 24 71 24 c65 0 135 -52 187 -117c50 -64 118 -125 174 -83c29 22 43 51 43 78c0 40 -28 77 -81 86c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c86 -15 136 -76 136 -140"],8767:[467,-33,760,80,680,"680 250c-39 -151 -86 -217 -160 -217c-99 0 -150 106 -170 212c-13 76 -39 162 -110 162c-55 0 -92 -46 -120 -157c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c39 151 86 217 160 217c99 0 150 -106 170 -212c13 -76 39 -162 110 -162c55 0 92 46 120 157c6 -2 13 -3 20 -3 s14 1 20 3"],8772:[550,50,760,80,680,"680 110h-323l-55 -160c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l55 160h-226c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h247l53 154l-17 11c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l3 -3l58 168c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-67 -195c23 -13 47 -23 72 -23c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-33 0 -64 10 -95 26l-44 -129 h302c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8775:[550,50,760,80,680,"680 40h-347l-31 -90c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l31 90h-202c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h223l41 120h-264c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h285l35 101c-13 8 -25 16 -37 24c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110 c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l23 -16l38 111c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-47 -135c17 -8 34 -13 52 -13c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3 c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-25 0 -50 6 -74 16l-27 -79h264c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-285l-41 -120h326c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8777:[550,50,758,80,678,"678 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62l-3 3l-58 -168c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l67 195c-23 13 -47 23 -72 23c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c33 0 64 -10 95 -26l42 123l-17 11c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l3 -3l58 168c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-67 -195 c23 -13 47 -23 72 -23c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-33 0 -64 10 -95 26l-42 -123l17 -11c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9 c7 -2 13 -3 20 -3"],8779:[517,17,758,80,678,"678 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9 s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 144c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62 c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8780:[518,-40,760,80,680,"679 357c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 2 -16 3 -24 3c-42 0 -81 -27 -117 -53c-47 -32 -99 -63 -153 -63c-13 0 -26 2 -39 5c-62 18 -95 67 -124 156c7 0 13 1 20 3c6 2 12 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -2 16 -3 24 -3 c42 0 81 27 117 53c47 32 99 63 153 63c13 0 26 -2 39 -5c62 -18 95 -67 124 -156zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8788:[441,-59,880,80,800,"800 330h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 110h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 119 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8789:[441,-59,880,80,800,"560 330h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM560 110h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM800 119 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8792:[540,0,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 395c-92 53 -194 85 -300 85s-208 -32 -300 -85c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c91 52 195 75 300 75 s209 -23 300 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8793:[554,54,760,80,680,"680 166h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM680 -54h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM546 346c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3 s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8794:[554,54,760,80,680,"680 166h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM680 -54h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM546 554l-136 -208c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-136 208 c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3l94 -145l94 145c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],8795:[853,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM566 711l-140 -65l75 -134l-16 -12l-105 113l-105 -113l-16 12l75 134l-140 65l6 19l152 -30l18 153 h20l18 -153l152 30"],8797:[867,-110,925,80,845,"762 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM762 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM374 510c-20 1 -37 2 -53 2c-13 0 -26 -1 -44 -3l2 40l-50 -38c-4 -2 -17 -5 -28 -5 c-35 0 -60 7 -79 21c-27 20 -42 52 -42 92c0 43 21 79 52 94l46 22c14 8 26 10 42 10c17 0 32 -3 58 -13v79c0 11 -2 15 -9 15h-34v22c45 7 63 11 87 19l9 -7v-295c0 -25 -1 -28 14 -29l29 -1v-25zM278 622v61c0 3 -7 7 -17 13c-17 11 -37 16 -56 16c-43 0 -70 -28 -70 -77 c0 -54 31 -92 74 -92c23 0 48 14 61 35c7 10 8 15 8 44zM633 651c0 -6 0 -11 -1 -21c-41 -6 -63 -8 -99 -8h-72c2 -23 6 -35 14 -48c13 -23 41 -36 73 -36c21 0 34 4 69 23l12 -8l-13 -21c-2 -3 -14 -10 -29 -16c-23 -9 -42 -13 -61 -13c-42 0 -78 16 -100 42 c-15 19 -23 46 -23 77c0 51 18 82 64 105c21 12 44 19 64 19c62 0 102 -38 102 -95zM577 650c-1 26 -6 40 -15 53c-9 12 -21 17 -36 17c-24 0 -45 -11 -56 -30c-5 -12 -7 -21 -7 -39c25 -2 38 -3 61 -3zM845 817l-12 -5c-14 11 -22 14 -36 14c-26 0 -31 -13 -31 -62v-36 c21 0 42 0 70 2l-6 -35h-64v-130c0 -25 -1 -28 14 -29l29 -1v-25l-71 2l-69 -2v25l28 1c16 1 15 4 15 29v130l-36 -2v19l36 15v16c0 33 7 56 23 72l30 30c12 14 33 22 50 22c7 0 15 -1 30 -6v-44"],8798:[745,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM608 510c-21 1 -36 2 -52 2c-13 0 -27 -1 -45 -2v141c0 33 -18 55 -43 55c-29 0 -62 -20 -62 -40 v-101c0 -25 0 -28 15 -29l29 -1v-25l-70 2l-71 -2v25l30 1c14 1 14 4 14 29v86c0 33 -17 55 -43 55c-28 0 -61 -20 -61 -40v-101c0 -25 -1 -28 15 -29l26 -1v-25l-66 2l-72 -2v25l29 1c15 1 14 4 14 29v107c0 27 -1 30 -18 30h-24v23c32 3 61 9 87 20l9 -3v-34l29 23 c10 8 26 14 45 14c37 0 58 -13 76 -43l36 29c10 8 26 14 45 14c52 0 84 -32 84 -82v-98c0 -25 -1 -28 14 -29l30 -1v-25"],8799:[870,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM483 779c0 -32 -14 -55 -63 -100c-43 -37 -49 -46 -49 -62c0 -8 3 -15 15 -28l-20 -12 c-22 12 -31 26 -31 45c0 20 9 36 44 74c31 35 41 51 41 72c0 32 -25 54 -61 54c-22 0 -38 -6 -43 -20l-12 -30l-27 7l23 70c30 15 52 21 77 21c60 0 106 -39 106 -91zM407 501c0 -21 -18 -39 -39 -39c-19 0 -36 19 -36 39s17 37 36 37c21 0 39 -17 39 -37"],8802:[650,150,760,80,680,"680 0h-361l-51 -150c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l52 150h-189c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h209l55 160h-264c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h285l55 160h-340c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h361l51 150c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-52 -150h189 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-209l-55 -160h264c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-285l-55 -160h340c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8803:[610,110,760,80,680,"680 550h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -110h-600 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8813:[650,150,760,80,680,"680 65c-92 53 -194 85 -300 85h-9l-103 -300c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l102 296c-84 -9 -165 -38 -239 -81c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c80 45 169 69 260 74l28 81c-101 2 -200 25 -288 75c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c92 -53 194 -85 300 -85h9l103 300 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-102 -296c84 9 165 38 239 81c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35c-80 -45 -169 -69 -260 -74l-28 -81c101 -2 200 -25 288 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8820:[706,206,766,80,686,"686 86l-292 122l-67 -194c25 -12 50 -27 73 -43c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-19 12 -38 26 -58 36l-57 -164 c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l61 179c-4 1 -8 1 -13 1c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6s24 -2 36 -4l68 196l-270 113c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l384 160l51 147 c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-42 -123l163 68c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-189 -79l-84 -242l273 -114c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM438 483l-274 -114l205 -86"],8821:[706,206,766,80,686,"686 339l-288 -120l-71 -205c25 -12 50 -27 73 -43c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-19 12 -38 26 -58 36l-57 -164 c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l61 179c-4 1 -8 1 -13 1c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6s24 -2 36 -4l56 164l-258 -108c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l284 119l60 173l-344 143 c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l364 -151l71 206c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-77 -225l198 -82c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM602 369l-134 55l-44 -130"],8824:[761,261,771,80,691,"691 6l-421 -165l-35 -102c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l28 79l-126 -49c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l151 59l87 253l-238 94c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l258 -101l39 114l-303 118c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l421 165l35 102c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3 l-27 -79l126 49c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-152 -59l-87 -253l239 -94c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-258 101l-40 -114l303 -118c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM475 585l-307 -121l234 -92zM603 36l-234 92l-73 -213"],8825:[761,261,771,80,691,"691 434l-250 -98l-52 -149l297 116c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-322 -126l-47 -136l369 -144c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-388 152l-63 -182c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l69 199l-173 68c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l251 98l51 149l-296 -116 c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l322 126l46 136l-368 144c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l388 -152l62 182c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-69 -199l173 -68c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM603 464l-104 41l-33 -95zM305 90l-137 -54l104 -41"],8836:[650,150,778,80,698,"698 -50h-318c-13 0 -26 0 -38 1l-35 -101c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l37 108c-139 28 -213 128 -213 292c0 195 105 300 300 300h117l34 100c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-171l-165 -480h18h318 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM476 490h-96c-156 0 -240 -84 -240 -240c0 -132 60 -212 173 -234"],8837:[650,150,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-117l-34 -100c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l34 100h-150c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h171l165 480h-18h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c13 0 26 0 38 -1l35 101c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-37 -108 c139 -28 213 -128 213 -292zM638 250c0 132 -60 212 -173 234l-163 -474h96c156 0 240 84 240 240"],8844:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM560 226h-274c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3 c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h274c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8845:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM440 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8860:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 130h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30zM558 310h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8870:[650,150,590,80,510,"510 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8871:[650,150,590,80,510,"510 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-370v-160h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8875:[650,150,770,80,690,"140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM690 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-370v-160h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8886:[410,-90,1080,80,1000,"1000 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-284c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h284c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112 s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8887:[410,-90,1080,80,1000,"1000 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-284c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h284c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM952 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112 s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8889:[550,50,760,80,680,"680 220h-220c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h220c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM410 330c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220zM300 220h-220c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h220c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM410 -50 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220"],8893:[584,84,760,80,680,"680 404l-270 -488c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 488c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 35 3l231 -418l231 418c12 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3zM680 524h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8894:[630,103,893,80,813,"813 0h-171c-2 -34 -9 -68 -20 -103c-9 5 -18 9 -28 12c-9 3 -19 6 -29 7c9 28 15 56 17 84h-369c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v369c-28 -2 -56 -8 -84 -17c-2 10 -4 20 -7 29c-3 10 -7 19 -12 28c35 11 69 18 103 20v171c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-170 c212 -14 386 -188 400 -400h170c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM582 60c-14 179 -160 325 -339 339v-339h339"],8895:[651,0,812,80,732,"732 630l-1 -600c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-600c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l600 600c8 -5 16 -10 25 -13c8 -4 17 -6 27 -8zM671 558l-497 -498h497v498"],8896:[744,230,860,80,780,"780 -230c-11 2 -23 3 -35 3c-11 0 -23 -1 -34 -3l-281 854l-281 -854c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -24 -1 -35 -3l320 974c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8897:[730,244,860,80,780,"780 730l-320 -974c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-320 974c11 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3l281 -854l281 854c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 24 1 35 3"],8898:[748,230,860,80,780,"780 -230c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v628c0 185 -99 284 -284 284s-284 -99 -284 -284v-628c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v628c0 227 123 350 350 350s350 -123 350 -350v-628"],8899:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628"],8903:[556,56,772,80,692,"692 -14c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-13 -15 -19 -23l-264 264l-264 -264c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l234 234h-228c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h228l-234 234c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l264 -264l264 264c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19l-233 -234h227 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-227zM446 38c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM446 462c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8917:[650,150,760,80,680,"680 110h-192v-260c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v260h-120v-260c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v260h-192c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h192v160h-192c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h192v260c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-260h120v260c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-260 h192c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-192v-160h192c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 170v160h-120v-160h120"],8924:[623,113,766,80,686,"686 -113l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 563h-606c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30"],8925:[623,113,766,80,686,"686 140l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 563h-606c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30"],8930:[690,190,760,80,680,"680 -140h-409l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h161l41 120h-172c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h379l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h140c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-161l-165 -480h326c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-347l-41 -120h388c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM468 580h-328v-480h163"],8931:[690,190,760,80,680,"680 -140h-409l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h161l41 120h-202c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h223l165 480h-388c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h409l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h110 c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-317l-41 -120h388c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM620 580h-101l-165 -480h266v480"],8932:[640,220,760,80,680,"680 40h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8933:[640,220,760,80,680,"680 610v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8944:[536,36,733,80,653,"426 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM653 476c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 24c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10752:[708,208,1076,80,996,"996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458s458 -183 458 -458zM598 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM930 250c0 235 -157 392 -392 392s-392 -157 -392 -392s157 -392 392 -392s392 157 392 392"],10753:[708,208,1076,80,996,"929 283c-13 206 -152 345 -358 358v-358h358zM505 641c-206 -13 -345 -152 -358 -358h358v358zM505 -141v358h-358c13 -206 152 -345 358 -358zM929 217h-358v-358c206 13 345 152 358 358zM996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458 s458 -183 458 -458"],10754:[708,208,1076,80,996,"930 250c0 104 -31 193 -86 260l-259 -260l259 -260c55 67 86 156 86 260zM798 556c-67 55 -156 86 -260 86s-193 -31 -260 -86l260 -259zM491 250l-259 260c-55 -67 -86 -156 -86 -260s31 -193 86 -260zM798 -56l-260 259l-260 -259c67 -55 156 -86 260 -86 s193 31 260 86zM996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458s458 -183 458 -458"],10755:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628zM490 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10756:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628zM670 217h-207v-207c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v207h-207c2 11 3 22 3 33 s-1 22 -3 33h207v207c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-207h207c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10757:[747,213,860,80,780,"780 -213c-11 1 -22 3 -33 3s-22 -2 -33 -3v893l-568 1v-894c-11 1 -22 3 -33 3s-22 -2 -33 -3v927c7 4 13 8 19 14c5 5 10 12 14 18l634 1c4 -7 9 -14 14 -19c6 -6 12 -10 19 -14v-927"],10758:[713,247,860,80,780,"780 713v-927c-7 -4 -13 -8 -19 -14c-5 -5 -10 -12 -14 -19l-634 1c-4 6 -9 13 -14 18c-6 6 -12 10 -19 14v927c11 -1 22 -3 33 -3s22 2 33 3v-894h568v894c11 -1 22 -3 33 -3s22 2 33 3"],10761:[635,135,929,80,849,"849 -88c-9 -6 -17 -13 -25 -21s-15 -17 -21 -26l-338 338l-338 -338c-7 9 -14 18 -22 26c-7 8 -16 15 -25 21l338 338l-338 338c9 6 18 13 25 21c8 8 15 17 22 26l338 -338l338 338c6 -9 13 -18 21 -26s16 -15 25 -21l-338 -338"],10764:[796,296,1588,80,1508,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1190 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1508 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105 c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54 c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],10769:[796,296,726,80,686,"686 145c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-28 32 -53 67 -76 103c-21 -116 -97 -182 -224 -192c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 121 0 260 28 360c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67 c-47 2 -73 -30 -87 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -68 0 -141 -5 -210c96 10 155 63 171 155c-36 -28 -73 -53 -112 -75c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],10799:[490,-10,641,80,561,"561 80c-13 -10 -26 -21 -38 -33c-11 -12 -23 -24 -33 -37l-170 169l-169 -169c-11 13 -22 25 -34 37c-11 12 -24 23 -37 33l170 170l-170 170c13 10 26 21 37 33c12 12 23 24 34 37l169 -169l170 169c10 -13 22 -25 33 -37c12 -12 25 -23 38 -33l-170 -170"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Operators/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Monospace={directory:"Monospace/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Monospace",id:"GYREPAGELLAMONOSPACE",32:[0,0,350,0,0,""],160:[0,0,350,0,0,""],120432:[625,0,350,14,336,"336 20c0 -20 -20 -20 -29 -20h-67c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 41 20l-21 135h-114l-21 -135c22 0 41 0 41 -20s-20 -20 -28 -20h-68c-8 0 -28 0 -28 20s18 20 39 20l87 549c5 33 14 36 36 36c16 0 29 -3 34 -36l87 -549c20 0 39 0 39 -20zM226 216l-51 349l-51 -349h102"],120433:[611,0,350,13,326,"326 163c0 -79 -44 -163 -119 -163h-166c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h18v531h-18c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h152c74 0 118 -78 118 -150c0 -70 -29 -102 -84 -140c77 -29 99 -89 99 -158zM267 460c0 39 -14 111 -76 111h-88v-232h77c62 0 87 69 87 121zM281 165 c0 37 -18 133 -93 133h-85v-258h89c66 0 89 71 89 125"],120434:[623,12,350,23,327,"327 165c0 -88 -60 -177 -139 -177c-86 0 -165 134 -165 318c0 180 77 317 165 317c30 0 62 -15 91 -52l10 34c2 7 7 18 18 18c16 0 20 -16 20 -29v-150c0 -17 -4 -29 -23 -29c-14 0 -20 6 -22 28c-10 95 -52 140 -90 140c-66 0 -124 -116 -124 -277s58 -278 125 -278 c12 0 83 8 89 138c1 17 13 21 22 21c7 0 23 0 23 -22"],120435:[611,0,350,10,328,"328 300c0 -159 -62 -300 -150 -300h-140c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h14v531h-14c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h139c91 0 151 -150 151 -311zM283 301c0 121 -35 270 -119 270h-67v-531h68c79 0 118 132 118 261"],120436:[611,0,350,15,340,"340 33c0 -28 -8 -33 -28 -33h-269c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h19v531h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h254c20 0 28 -6 28 -33v-68c0 -16 -4 -32 -23 -32s-22 17 -22 32v61h-173v-234h94c0 41 3 56 22 56s22 -17 22 -32v-87c0 -15 -3 -32 -22 -32s-22 15 -22 55 h-94v-257h188v76c0 16 4 33 23 33c18 0 22 -18 22 -33v-83"],120437:[611,0,350,17,331,"331 510c0 -16 -4 -32 -23 -32c-18 0 -22 17 -22 32v61h-175v-245h97c0 41 3 56 22 56s22 -17 22 -33v-86c0 -16 -3 -33 -22 -33s-22 15 -22 56h-97v-246h34c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-100c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h22v531h-22c-8 0 -28 0 -28 20 s20 20 28 20h258c20 0 28 -6 28 -33v-68"],120438:[623,12,350,21,335,"335 239c0 -20 -20 -20 -32 -20v-190c0 -16 -4 -31 -22 -31c-19 0 -23 14 -23 47c-24 -39 -54 -57 -84 -57c-80 0 -153 132 -153 318c0 183 72 317 153 317c31 0 59 -18 82 -49l9 33c3 5 7 16 19 16c15 0 19 -16 19 -29v-150c0 -17 -4 -29 -23 -29c-7 0 -20 0 -22 24 c-9 104 -46 144 -80 144c-58 0 -113 -114 -113 -278c0 -160 53 -277 112 -277c58 0 77 110 81 191h-30c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h79c8 0 28 0 28 -20"],120439:[611,0,350,12,338,"338 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-76c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v258h-150v-258h16c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-77c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h16v531h-16c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h77c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-16v-232h150v232h-16 c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h76c9 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-16v-531h16c8 0 28 0 28 -20"],120440:[611,0,350,53,297,"297 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-189c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h72v531h-72c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h189c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-73v-531h73c8 0 27 0 27 -20"],120441:[611,12,350,48,322,"322 591c0 -20 -20 -20 -28 -20h-19v-443c0 -91 -58 -140 -115 -140c-62 0 -112 41 -112 104c0 25 15 35 29 35s27 -13 27 -32c0 -5 -3 -11 -11 -24c24 -41 59 -43 68 -43c13 0 69 9 69 107v436h-54c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h118c8 0 28 0 28 -20"],120442:[611,0,350,13,334,"334 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-51c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 34 20l-105 280l-64 -121v-159h14c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-67c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h12v531h-12c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h67c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-14v-297l158 297 c-19 0 -38 0 -38 20s19 20 27 20h59c9 0 28 0 28 -20s-18 -20 -36 -20l-112 -210l120 -321c16 0 34 0 34 -20"],120443:[611,0,350,19,330,"330 33c0 -28 -8 -33 -27 -33h-256c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h24v531h-24c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h105c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-37v-531h171v77c0 15 3 32 22 32s22 -18 22 -32v-84"],120444:[611,0,350,7,343,"343 20c0 -20 -20 -20 -29 -20h-53c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 36 20v519l-66 -322c-6 -18 -20 -26 -28 -26c-20 0 -29 28 -30 36l-63 314v-521c15 0 35 0 35 -20s-20 -20 -29 -20h-53c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 36 20v531c-17 0 -36 0 -36 20s20 20 28 20h37 c12 0 32 0 40 -24l62 -307l60 292c6 27 16 39 43 39h37c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -36 -20v-531c16 0 36 0 36 -20"],120445:[611,0,350,15,334,"334 591c0 -20 -19 -20 -27 -20h-16v-538c0 -33 -11 -33 -29 -33c-16 0 -34 0 -42 35l-122 517v-512h15c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-70c-9 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v531h-16c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h45c15 0 33 0 42 -35l123 -517v512h-16 c-9 0 -29 0 -29 20s20 20 29 20h70c9 0 27 0 27 -20"],120446:[623,12,350,34,316,"316 305c0 -144 -4 -223 -23 -266c-19 -44 -55 -51 -118 -51c-64 0 -99 7 -119 51c-19 43 -22 122 -22 267c0 144 3 223 22 266c20 44 55 51 119 51c63 0 99 -7 118 -51c19 -43 23 -122 23 -267zM271 314c0 66 0 151 -8 202c-10 55 -33 67 -88 67c-58 0 -79 -14 -89 -71 c-8 -51 -8 -128 -8 -198c0 -61 0 -159 10 -213c7 -48 23 -73 87 -73c65 0 81 25 88 78c8 58 8 141 8 208"],120447:[611,0,350,15,325,"325 433c0 -89 -52 -177 -131 -177h-87v-216h19c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-83c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h19v531h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h151c78 0 131 -86 131 -178zM280 434c0 57 -27 137 -98 137h-75v-275h75c69 0 98 76 98 138"],120448:[623,143,350,34,316,"316 305c0 -37 0 -120 -4 -168c-6 -73 -15 -113 -54 -137l29 -82l20 -52c0 -9 -13 -9 -23 -9c-16 0 -21 0 -28 16l-40 116c-9 -1 -31 -1 -41 -1c-124 0 -141 25 -141 318c0 292 17 317 141 317s141 -25 141 -318zM271 306c0 57 0 140 -7 193c-8 60 -22 84 -89 84 s-82 -23 -90 -83c-7 -53 -7 -130 -7 -195c0 -57 0 -140 7 -193c7 -48 16 -84 84 -84h34l-42 115c-5 14 7 14 19 14h5c14 0 16 0 21 -14l35 -97c17 18 30 32 30 260"],120449:[611,12,350,12,353,"353 86c0 -34 -16 -98 -60 -98c-21 0 -40 15 -51 42c-12 32 -13 60 -13 127c0 49 0 78 -16 100c-23 29 -45 29 -57 29h-56v-246h16c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-77c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h16v531h-16c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h120 c79 0 133 -80 133 -163c0 -52 -23 -103 -69 -143c18 -20 35 -41 44 -71c7 -23 7 -29 7 -92c0 -64 0 -114 19 -114c15 0 16 50 16 58s5 24 22 24c13 0 22 -7 22 -24zM248 448c0 54 -28 123 -96 123h-52v-245h52c68 0 96 69 96 122"],120450:[623,12,350,31,319,"319 159c0 -88 -52 -171 -129 -171c-29 0 -77 7 -116 51c-8 -43 -10 -51 -24 -51c-16 0 -19 16 -19 29v142c0 17 3 31 22 31c20 0 22 -15 22 -29c4 -93 54 -133 115 -133c59 0 86 68 86 127c0 33 -6 62 -20 87c-17 29 -29 34 -82 51c-74 26 -86 30 -115 73 c-4 6 -28 42 -28 98c0 87 55 159 127 159c25 0 65 -7 99 -51c8 43 10 51 25 51s19 -16 19 -29v-143c0 -17 -4 -30 -23 -30s-21 13 -23 32c-9 88 -45 130 -98 130c-51 0 -84 -57 -84 -115c0 -50 22 -91 53 -108l49 -17c71 -25 84 -30 112 -72c2 -3 32 -62 32 -112"],120451:[611,0,350,13,336,"336 510c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v61h-95v-531h35c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-113c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h34v531h-95v-61c0 -16 -4 -32 -23 -32c-18 0 -22 17 -22 32v68c0 29 9 33 28 33h268c20 0 27 -6 27 -33v-68"],120452:[611,12,350,0,350,"350 591c0 -20 -20 -20 -28 -20h-20v-371c0 -121 -60 -212 -127 -212s-127 91 -127 212v371h-20c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h84c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-20v-365c0 -117 44 -178 83 -178c38 0 82 60 82 178v365h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h84 c8 0 28 0 28 -20"],120453:[611,9,350,8,342,"342 591c0 -20 -18 -20 -37 -20l-95 -546c-6 -34 -20 -34 -35 -34c-16 0 -30 0 -37 36l-93 544c-19 0 -37 0 -37 20s19 20 27 20h66c8 0 28 0 28 -20s-19 -20 -40 -20l86 -521l86 521c-22 0 -41 0 -41 20s20 20 29 20h65c9 0 28 0 28 -20"],120454:[611,9,350,3,347,"347 591c0 -20 -21 -20 -25 -20l-51 -542c-2 -18 -4 -38 -27 -38c-7 0 -20 0 -27 20l-42 295l-42 -292c-6 -23 -21 -23 -28 -23c-23 0 -25 19 -27 39l-50 541c-5 0 -25 0 -25 20s20 20 28 20h52c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-17l43 -517l39 284c6 21 21 21 27 21 s24 0 28 -26l37 -279l45 517h-18c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h52c8 0 28 0 28 -20"],120455:[611,0,350,14,335,"335 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-66c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 37 20l-79 226l-73 -226c19 0 38 0 38 -20s-20 -20 -28 -20h-67c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h14l97 286l-89 245h-14c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h67c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -36 -20l64 -179l59 179 c-17 0 -37 0 -37 20s20 20 28 20h66c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-13l-84 -246l103 -285h14c9 0 28 0 28 -20"],120456:[611,0,350,8,342,"342 591c0 -20 -21 -20 -28 -20h-13l-104 -321v-210h16c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-76c-9 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v210l-105 321h-12c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h66c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -37 -20l82 -272l82 272c-18 0 -37 0 -37 20s20 20 28 20 h66c7 0 28 0 28 -20"],120457:[611,0,350,28,325,"325 33c0 -28 -8 -33 -27 -33h-242c-11 0 -28 0 -28 24c0 7 1 10 6 19l238 528h-192v-61c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v68c0 29 8 33 28 33h229c12 0 29 0 29 -24c0 -7 -2 -10 -6 -19l-239 -528h204v79c0 16 3 33 22 33s22 -18 22 -33v-86"],120458:[435,6,350,24,345,"345 20c0 -20 -19 -20 -33 -20c-27 0 -62 2 -76 36c-37 -37 -80 -42 -103 -42c-62 0 -109 55 -109 125c0 66 47 99 80 115c43 21 84 25 126 27c0 43 0 78 -26 107c-23 26 -47 26 -63 26c-8 0 -18 0 -26 -1c-16 -2 -16 -11 -16 -15c-1 -38 -24 -38 -28 -38 c-13 0 -28 10 -28 33c0 62 69 62 97 62c91 0 134 -76 134 -152v-234c11 -7 25 -9 43 -9c8 0 28 0 28 -20zM230 126v99c-88 0 -161 -43 -161 -106c0 -45 27 -85 72 -85c0 0 35 0 60 18c29 20 29 48 29 74"],120459:[611,6,350,5,329,"329 213c0 -127 -67 -219 -139 -219c-40 0 -66 30 -83 58c0 -35 -3 -52 -22 -52s-23 17 -23 33v538h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -6 28 -33v-203c7 11 39 56 90 56c71 0 132 -95 132 -218zM284 213c0 97 -39 178 -92 178c-48 0 -85 -64 -85 -126v-82 c0 -54 23 -149 79 -149c52 0 98 76 98 179"],120460:[435,6,350,47,314,"314 103c0 -16 -28 -109 -118 -109c-82 0 -149 97 -149 219c0 84 42 222 158 222c29 0 101 0 101 -62c0 -23 -15 -33 -28 -33c-4 0 -25 0 -28 38c0 7 -1 11 -6 13c-6 1 -21 3 -40 3c-96 0 -113 -126 -113 -181c0 -100 49 -179 111 -179c17 0 51 6 69 71c3 10 8 15 20 15 c5 0 23 0 23 -17"],120461:[611,6,350,21,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-47c-24 0 -27 10 -27 58c-14 -24 -44 -64 -90 -64c-70 0 -132 95 -132 218c0 126 66 219 138 219c43 0 72 -35 84 -52v192h-30c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h47c20 0 27 -6 27 -33v-538h30c8 0 27 0 27 -20zM243 186v81 c0 57 -31 124 -79 124c-53 0 -99 -75 -99 -179c0 -97 39 -178 92 -178c56 0 86 91 86 152"],120462:[435,6,350,34,314,"314 103c0 -26 -36 -109 -123 -109c-84 0 -157 95 -157 221c0 122 68 220 146 220c85 0 134 -92 134 -208c0 -29 -15 -29 -28 -29h-207c9 -98 55 -164 114 -164c13 0 59 5 77 65c4 16 8 23 21 23c18 0 23 -14 23 -19zM269 235c-3 70 -17 159 -89 159 c-44 0 -90 -52 -101 -159h190"],120463:[617,0,350,24,295,"295 568c0 -24 -17 -31 -27 -31c-23 0 -29 40 -29 40c-24 0 -72 -4 -72 -90v-62h86c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-86v-345h67c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-179c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h68v345h-71c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 29 20h70v66 c0 87 58 126 109 126c9 0 63 0 63 -49"],120464:[438,236,350,15,345,"345 394c0 -26 -19 -30 -26 -30c0 0 -21 1 -25 33c-10 -1 -27 -4 -52 -23c20 -45 25 -74 25 -97c0 -85 -51 -154 -113 -154c-25 0 -48 13 -62 28c-4 -11 -5 -17 -5 -42c0 -63 31 -66 41 -66h59c23 0 147 0 147 -138c0 -84 -73 -141 -159 -141c-87 0 -160 58 -160 141 c0 37 16 88 60 123c-12 21 -25 46 -25 78c0 11 4 37 20 73c-22 42 -27 78 -27 98c0 85 51 154 112 154c20 0 44 -8 67 -32c29 34 61 39 74 39c35 0 49 -27 49 -44zM222 277c0 63 -28 116 -68 116c-36 0 -67 -51 -67 -116s30 -116 67 -116c40 0 68 53 68 116zM295 -95 c0 94 -75 100 -139 100c-49 0 -56 0 -72 -15c-29 -27 -30 -68 -30 -85c0 -50 49 -103 121 -103s120 53 120 103"],120465:[611,0,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-104c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h30v248c0 64 -6 103 -50 103c-40 0 -86 -49 -86 -154v-197h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v531h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -6 28 -33 v-206c12 20 43 59 91 59c55 0 89 -42 89 -138v-253h30c8 0 27 0 27 -20"],120466:[601,0,350,52,303,"303 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-195c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h80v345h-75c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h92c20 0 28 -5 28 -32v-353h70c8 0 27 0 27 -20zM206 564c0 -22 -16 -37 -31 -37s-31 15 -31 37s16 37 31 37s31 -15 31 -37"],120467:[601,235,350,28,247,"247 -55c0 -74 -27 -118 -34 -128c-35 -52 -63 -52 -89 -52s-96 0 -96 64c0 25 18 34 28 34c23 0 27 -31 27 -53c12 -4 29 -5 43 -5c17 0 37 0 56 36c20 39 20 91 20 109v435h-86c-10 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 28 -5 28 -32v-448zM247 564 c0 -22 -16 -37 -31 -37s-31 15 -31 37s16 37 31 37s31 -15 31 -37"],120468:[611,0,350,10,343,"343 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-78c-9 0 -29 0 -29 20s19 20 49 20l-93 183l-56 -77v-106h32c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-102c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h30v531h-30c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h43c20 0 27 -6 27 -33v-372l127 179h-37c-8 0 -28 0 -28 20 s20 20 28 20h102c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-21l-93 -130l110 -215h19c8 0 28 0 28 -20"],120469:[611,0,350,39,311,"311 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-217c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h86v531h-86c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 27 -6 27 -33v-538h87c8 0 27 0 27 -20"],120470:[431,0,350,1,350,"350 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-51c-8 0 -26 0 -26 20s18 20 29 20v257c0 53 -4 94 -26 94c-33 0 -53 -59 -53 -151v-200c20 0 36 0 36 -20s-17 -20 -26 -20h-51c-8 0 -26 0 -26 20s18 20 29 20v257c0 53 -4 94 -26 94c-33 0 -54 -59 -54 -151v-200c20 0 36 0 36 -20 s-17 -20 -25 -20h-59c-8 0 -28 0 -28 20s18 20 38 20v345c-20 0 -38 0 -38 20s20 20 28 20h21c11 0 27 0 28 -33c6 10 24 39 56 39c33 0 49 -39 53 -54c19 38 39 54 64 54c58 0 61 -107 61 -128v-263c20 0 38 0 38 -20"],120471:[431,0,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-104c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h30v248c0 64 -6 103 -50 103c-40 0 -86 -49 -86 -154v-197h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v345h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46 c24 0 28 -10 28 -53c12 20 43 59 91 59c55 0 89 -42 89 -138v-253h30c8 0 27 0 27 -20"],120472:[435,6,350,36,314,"314 213c0 -126 -66 -219 -139 -219s-139 93 -139 219c0 125 65 222 139 222c73 0 139 -97 139 -222zM269 220c0 101 -43 174 -94 174c-52 0 -95 -73 -95 -174c0 -102 42 -186 95 -186s94 83 94 186"],120473:[431,229,350,5,329,"329 213c0 -127 -67 -219 -139 -219c-40 0 -66 30 -83 58v-241h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v574h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c24 0 28 -11 28 -50c7 11 39 56 90 56c71 0 132 -95 132 -218zM284 213 c0 97 -39 178 -92 178c-48 0 -85 -64 -85 -126v-82c0 -54 23 -149 79 -149c52 0 98 76 98 179"],120474:[431,229,350,24,362,"362 -209c0 -20 -20 -20 -29 -20h-108c-9 0 -29 0 -29 20s20 20 29 20h32v251c-16 -24 -44 -68 -96 -68c-74 0 -137 96 -137 218c0 128 70 219 144 219c48 0 75 -41 89 -62v30c0 16 3 32 22 32s22 -17 22 -32v-588h32c9 0 29 0 29 -20zM257 187v47c0 67 -28 157 -84 157 c-57 0 -105 -78 -105 -179c0 -97 42 -178 98 -178c59 0 91 93 91 153"],120475:[431,0,350,19,329,"329 380c0 -19 -13 -31 -26 -31c-5 0 -25 3 -27 42h-11c-62 0 -119 -78 -119 -206v-145h74c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-173c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h54v345h-54c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h71c20 0 28 -5 28 -32v-51c32 58 72 89 119 89 c33 0 64 -10 64 -51"],120476:[435,6,350,45,309,"309 118c0 -10 -4 -124 -129 -124c-22 0 -59 3 -91 42c-10 -42 -17 -42 -25 -42c-16 0 -19 16 -19 29v107c0 16 3 30 22 30c17 0 20 -11 23 -26c15 -74 45 -100 90 -100c69 0 89 44 89 84c0 61 -55 80 -84 87c-57 14 -78 19 -100 38c-22 17 -40 42 -40 81 c0 33 19 111 129 111c14 0 46 0 75 -25c0 0 4 25 21 25c15 0 19 -17 19 -30v-78c0 -17 -4 -30 -23 -30c-8 0 -21 2 -22 21c-1 28 -4 76 -71 76c-70 0 -89 -41 -89 -70c0 -46 40 -63 105 -79c32 -7 120 -26 120 -127"],120477:[552,6,350,12,303,"303 117c0 -100 -71 -123 -107 -123c-48 0 -95 30 -95 121v270h-61c-8 0 -28 0 -28 20s21 20 29 20h60v95c0 15 4 32 23 32c18 0 22 -17 22 -32v-95h114c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-114v-265c0 -27 0 -86 55 -86c17 0 56 14 57 82c0 18 4 35 22 35 c19 0 23 -17 23 -34"],120478:[425,6,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-47c-10 0 -28 0 -28 38c-15 -18 -41 -44 -84 -44c-51 0 -96 24 -96 114v277h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -5 28 -32v-280c0 -35 0 -79 56 -79c33 0 80 27 80 117v234h-30c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h47 c20 0 27 -5 27 -32v-353h30c8 0 27 0 27 -20"],120479:[425,5,350,11,339,"339 405c0 -20 -21 -20 -29 -20h-18l-81 -355c-7 -35 -23 -35 -36 -35s-29 0 -37 35l-80 355h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h78c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-23l81 -352l80 352h-22c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h77c8 0 29 0 29 -20"],120480:[425,5,350,5,344,"344 405c0 -20 -19 -20 -34 -20l-42 -353c-5 -37 -19 -37 -31 -37c-26 0 -28 9 -42 78l-19 123l-20 -122c-14 -71 -16 -79 -43 -79c-16 0 -27 3 -31 38l-43 352c-14 0 -34 0 -34 20s20 20 29 20h78c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-35l39 -335l22 120 c12 65 15 78 38 78c22 0 25 -13 37 -79l22 -119l38 335h-36c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h79c8 0 28 0 28 -20"],120481:[425,0,350,14,335,"335 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-77c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 43 20l-72 150l-70 -150c26 0 44 0 44 -20s-19 -20 -28 -20h-77c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h24l93 179l-89 166h-24c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h78c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -42 -20l64 -126l62 126 c-24 0 -43 0 -43 20s20 20 28 20h78c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-25l-86 -166l96 -179h24c9 0 28 0 28 -20"],120482:[425,235,350,12,339,"339 405c0 -20 -21 -20 -29 -20h-18l-110 -479c-7 -31 -36 -141 -101 -141c-32 0 -57 34 -57 70c0 20 13 32 28 32c13 0 27 -11 27 -31c0 0 -3 -10 -10 -16c0 0 1 -17 13 -17c29 0 51 53 57 82l24 105l-103 395h-19c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h77c8 0 28 0 28 -20 s-20 -20 -28 -20h-21l84 -336l74 336h-22c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h77c8 0 29 0 29 -20"],120483:[425,0,350,17,321,"321 33c0 -28 -8 -33 -28 -33h-247c-12 0 -29 0 -29 24c0 7 2 11 5 16l243 345h-192v-34c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v42c0 28 8 32 28 32h234c11 0 28 0 28 -24c0 -6 -2 -11 -5 -16l-243 -345h205v45c0 16 4 33 23 33c18 0 22 -18 22 -33v-52"],120822:[623,12,350,30,320,"320 305c0 -184 -71 -317 -145 -317s-145 131 -145 318c0 184 70 317 145 317c74 0 145 -131 145 -318zM275 316c0 159 -47 267 -100 267s-100 -108 -100 -267c0 -158 43 -288 100 -288s100 131 100 288"],120823:[623,0,350,69,298,"298 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-170c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h63v463c-3 -2 -47 -46 -72 -46c-13 0 -22 6 -22 20c0 18 16 20 24 20c38 5 61 59 74 104c4 13 9 22 20 22c17 0 20 -20 20 -32v-551h63c8 0 28 0 28 -20"],120824:[623,0,350,31,319,"319 33c0 -13 -3 -28 -15 -33h-245c-8 0 -28 0 -28 20c0 0 1 4 2 7l160 205c40 51 81 117 81 201c0 94 -50 150 -113 150c-40 0 -73 -36 -85 -107c5 -6 11 -13 11 -23c0 -24 -17 -33 -28 -33c-4 0 -28 0 -28 37c0 83 56 166 135 166c85 0 153 -76 153 -190 c0 -105 -70 -194 -79 -206l-144 -187h178c0 31 4 47 23 47c18 0 22 -18 22 -33v-21"],120825:[623,12,350,25,325,"325 169c0 -95 -63 -181 -148 -181c-83 0 -152 59 -152 146c0 27 16 35 28 35c14 0 28 -13 28 -31c0 -10 -6 -22 -6 -22c0 -23 28 -88 102 -88c65 0 103 70 103 142c0 58 -29 141 -106 141h-32c-10 0 -26 0 -26 20c0 11 7 20 17 20h12c106 0 115 105 115 137 c0 51 -32 95 -83 95c-12 0 -69 2 -88 -53c6 -8 12 -14 12 -25c0 -23 -17 -32 -28 -32c-9 0 -28 6 -28 34c0 74 57 116 132 116c73 0 128 -60 128 -134c0 -51 -16 -108 -74 -152c73 -39 94 -118 94 -168"],120826:[625,0,350,15,334,"334 194c0 -21 -19 -21 -27 -21h-53v-133h42c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-123c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h42v133h-172c-16 0 -28 1 -28 31c0 6 1 10 2 14l163 387c9 19 12 20 29 20h16c20 0 29 -3 29 -32v-379h53c8 0 27 0 27 -20zM215 214v371h-2l-157 -371 h159"],120827:[611,12,350,31,319,"319 186c0 -112 -71 -198 -153 -198c-75 0 -135 67 -135 151c0 34 23 35 28 35c10 0 28 -9 28 -32c0 -10 -6 -17 -11 -26c16 -62 53 -88 90 -88c61 0 108 71 108 158c0 77 -31 157 -89 157c-36 0 -67 -17 -88 -53c-6 -10 -9 -15 -20 -15c-17 0 -20 18 -20 30v276 c0 26 8 30 27 30h183c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-166v-218c30 24 61 30 84 30c79 0 134 -96 134 -197"],120828:[623,12,350,32,317,"317 189c0 -119 -68 -201 -141 -201c-65 0 -144 69 -144 311c0 203 94 324 184 324c59 0 90 -41 90 -93c0 -20 -13 -34 -28 -34s-28 15 -28 32c0 6 4 13 11 26c-16 26 -32 29 -46 29c-70 0 -130 -105 -138 -261c31 50 71 69 107 69c70 0 133 -85 133 -202zM273 189 c0 86 -37 161 -94 161c-61 0 -96 -67 -96 -130c0 -58 20 -192 93 -192c53 0 97 67 97 161"],120829:[626,12,350,25,325,"325 591c0 0 -1 -3 -2 -5c-107 -160 -166 -355 -166 -562c0 -12 -3 -36 -22 -36s-22 25 -22 36c0 66 9 308 156 547h-199c0 -31 -4 -47 -23 -47c-18 0 -22 18 -22 33v37c0 16 4 32 23 32c16 0 20 -15 20 -15h229c8 0 28 0 28 -20"],120830:[623,12,350,25,325,"325 169c0 -99 -67 -181 -150 -181s-150 83 -150 181c0 55 19 120 109 162c-73 32 -99 80 -99 137c0 82 61 155 140 155s140 -73 140 -155c0 -55 -24 -104 -99 -137c90 -42 109 -108 109 -162zM270 467c0 60 -38 116 -95 116s-95 -56 -95 -116c0 -59 36 -113 95 -113 c58 0 95 54 95 113zM280 170c0 72 -43 138 -105 138c-61 0 -105 -62 -105 -139c0 -72 42 -141 105 -141c62 0 105 66 105 142"],120831:[623,12,350,32,317,"317 311c0 -195 -83 -323 -174 -323c-71 0 -100 44 -100 93c0 20 13 34 29 34c15 0 27 -15 27 -32c0 -6 -3 -11 -11 -26c19 -26 38 -29 55 -29c67 0 122 104 130 261c-29 -48 -69 -69 -107 -69c-71 0 -134 84 -134 202c0 119 71 201 145 201c59 0 140 -60 140 -312z M267 392c0 121 -49 191 -90 191c-54 0 -100 -66 -100 -161c0 -86 36 -161 94 -161s96 64 96 131"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Monospace/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_NonUnicode={directory:"NonUnicode/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_NonUnicode",id:"GYREPAGELLANONUNICODE",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],57344:[728,12,876,23,869,"869 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-121 3l-127 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-43v-21l-23 -6c-24 21 -46 28 -73 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3 l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 42 -3 62 -11v-26c70 11 102 19 143 35l9 -8v-457l73 59c37 30 86 75 150 139h100v-30c-35 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 29 -33 64 -68l126 -125 c32 -31 61 -48 85 -48v-23"],57345:[-77,271,333,69,211,"211 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],57346:[703,-522,333,79,254,"254 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],57347:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM571 322c0 -118 -96 -198 -238 -198c-50 0 -95 10 -137 30l-19 31l10 10 c37 -22 78 -33 123 -33c111 0 185 68 185 171c0 95 -64 159 -162 159c-55 0 -113 -18 -113 -38v-43h-27c0 30 -2 50 -12 89c52 16 97 23 141 23c53 0 104 -11 144 -33c69 -37 105 -94 105 -168"],57348:[692,0,580,40,540,"540 401c-73 12 -148 18 -222 20c1 -141 8 -281 20 -421h-96c12 140 19 280 20 421c-74 -2 -149 -8 -222 -20v96c73 -12 147 -18 222 -20c-2 72 -8 144 -20 215h96c-12 -71 -18 -143 -20 -215c75 2 149 8 222 20v-96"],57349:[277,-219,750,0,750,"750 219h-750v58h750v-58"],57350:[277,-219,667,0,667,"667 219h-667v58h667v-58"],57351:[749,57,1000,21,978,"978 709c8 -409 -284 -766 -678 -766c-94 0 -188 14 -278 40c-8 409 284 766 678 766c94 0 188 -14 278 -40zM278 205v322c-122 -121 -200 -294 -211 -482zM578 433v259c-96 -20 -182 -64 -256 -125v-328zM906 682c-67 15 -137 23 -206 23c-27 0 -53 -2 -78 -5v-234z M742 186h-416l-232 -176c67 -15 137 -23 206 -23c176 0 330 77 442 199zM874 393h-276l-214 -163h396c38 49 69 104 94 163zM933 647l-277 -210h235c23 66 37 137 42 210"],57352:[683,-502,380,-57,307,"307 502h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33zM157 502h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33"],57353:[-93,193,250,75,175,"175 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],57354:[-116,169,333,11,323,"323 -169h-312v53h312v-53"],57355:[80,79,606,51,555,"555 53c-43 -78 -87 -113 -138 -113c-26 0 -54 9 -130 41c-63 27 -72 30 -96 30c-40 0 -66 -22 -106 -90l-34 27c49 87 88 120 139 120c30 0 57 -8 128 -39c61 -27 79 -33 98 -33c37 0 74 29 105 84"],57356:[709,20,1102,40,1062,"519 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM1062 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38 c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57 c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106"],57357:[321,0,361,7,323,"323 167c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM251 165c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142"],57358:[480,-34,500,16,484,"484 300l-179 -80l98 -170l-22 -16l-131 146l-131 -146l-22 16l98 170l-179 80l8 26l192 -41l20 195h28l20 -195l192 41"],57359:[854,165,786,22,764,"764 367c0 -205 -148 -364 -349 -385v-147h-44v145c-203 0 -349 151 -349 361s138 354 349 367v146h44v-145c214 -5 349 -136 349 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],57360:[614,165,546,32,514,"514 237c0 -136 -91 -237 -223 -254v-148h-36v145c-134 0 -223 96 -223 237s90 240 223 251v146h36v-145c131 -6 223 -101 223 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],57361:[700,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275"],57362:[700,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296"],57363:[469,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79"],57364:[469,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79"],57365:[888,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM587 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57366:[888,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM639 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57367:[677,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM425 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57368:[677,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM466 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 64 33c20 0 37 -15 37 -34"],57369:[884,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM603 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57370:[884,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM656 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129c-102 0 -172 45 -177 129h37c5 -47 62 -80 140 -80c80 0 137 33 141 80h38"],57371:[671,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM432 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-26 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 54 -98 121 -98 c68 0 118 41 121 98h33"],57372:[671,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM473 671c-3 -44 -10 -66 -28 -93c-28 -42 -78 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35 c3 -57 57 -98 130 -98c72 0 126 41 130 98h35"],57373:[1043,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM609 1016c0 -15 -8 -22 -46 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 35 -12 35 -27zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57374:[1043,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM663 1016c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57375:[800,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM450 773c0 -15 -8 -22 -47 -39l-170 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129 s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57376:[800,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM493 773c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM487 641 c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57377:[884,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM603 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57378:[884,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM656 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129c-102 0 -172 45 -177 129h37c5 -47 62 -80 140 -80c80 0 137 33 141 80h38zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57379:[671,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM432 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-26 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 54 -98 121 -98 c68 0 118 41 121 98h33zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57380:[671,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM473 671c-3 -44 -10 -66 -28 -93c-28 -42 -78 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35 c3 -57 57 -98 130 -98c72 0 126 41 130 98h35zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57381:[1043,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM530 904h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 66 -26zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57382:[1043,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM578 904h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57383:[800,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM371 661h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 65 -26zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35 c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57384:[800,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM407 661h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129 s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57385:[1045,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM533 986c0 -21 -22 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l27 49c30 9 49 14 68 14 c56 0 96 -26 96 -59zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57386:[1045,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM582 986c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14 c59 0 103 -26 103 -59zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57387:[802,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM374 743c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 50 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57388:[802,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM411 743c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 5 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47 c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57389:[1015,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 1015c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129 s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57390:[1015,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 1015c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129 s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57391:[772,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM459 772c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57392:[772,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM502 772c-5 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57393:[887,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM620 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57394:[887,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM675 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57395:[676,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57396:[676,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72"],57397:[1046,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM566 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113c25 17 46 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57398:[1046,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM617 1019c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57399:[803,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM407 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57400:[803,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM446 776c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44 l157 135h80"],57401:[887,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM620 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57402:[887,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM675 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57403:[676,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57404:[676,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50 c34 0 57 -21 57 -50"],57405:[1046,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM574 907h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57406:[1046,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM625 907h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57407:[803,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM414 664h-46l-171 73c-38 17 -46 24 -46 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57408:[803,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM454 664h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57409:[1088,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM621 1029c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-13 -21l-34 7l26 49c30 9 49 14 69 14 c55 0 95 -26 95 -59zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57410:[1088,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM676 1029c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14 c60 0 103 -26 103 -59zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57411:[845,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM462 786c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47 c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57412:[845,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM506 786c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57413:[1022,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 1022c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57414:[1022,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 1022c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43 l157 135h79"],57415:[779,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM459 779c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57416:[779,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM502 779c-5 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57417:[677,-506,383,95,339,"339 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57418:[677,-506,430,111,373,"373 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57419:[869,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM384 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM601 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57420:[869,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM421 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM654 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57421:[642,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM441 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57422:[642,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM482 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50 s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57423:[700,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57424:[700,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57425:[469,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57426:[469,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57427:[692,3,1049,-1,1000,"1000 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-183 -3l-269 3c-25 0 -50 -1 -75 -3v23l30 16c21 11 29 32 29 84v122l-134 3l-132 -3l-70 -114c-26 -43 -31 -54 -31 -69c0 -16 20 -26 58 -29l39 -3v-30c-36 2 -71 3 -106 3l-139 -3v30l37 5c15 2 36 21 57 55l315 512 c13 21 21 39 21 47c0 7 -15 10 -59 13l-48 3v30l280 -3l246 3l134 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 22 -4 27 -30 34c-35 8 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -127 -8v-267c48 -3 113 -4 172 -4c48 0 75 4 78 38l6 52h33c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-33 l-6 59c-3 33 -30 37 -79 37l-171 -3v-280c31 -6 51 -8 108 -8c98 0 177 5 200 12c21 6 33 51 42 113h38zM514 283v372h-14l-226 -372h240"],57428:[692,3,1144,8,1082,"1082 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-197 -3l-289 3c-27 0 -54 -1 -81 -3v23l33 16c22 11 31 32 31 84v122l-144 3l-142 -3l-75 -114c-28 -43 -33 -54 -33 -69c0 -16 21 -26 62 -29l43 -3v-30l-115 3l-149 -3v30l40 5c16 2 39 21 61 55l338 512c14 21 22 39 22 47 c0 7 -15 10 -63 13l-51 3v30l300 -3l265 3l144 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 22 -4 27 -32 34c-37 8 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267c51 -3 122 -4 185 -4c51 0 80 4 84 38l6 52h35c-2 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 2 -74 4 -111h-35l-6 59 c-4 33 -33 37 -85 37l-184 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c22 6 35 51 44 113h41zM561 283v372h-15l-243 -372h258"],57429:[469,20,846,43,808,"808 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-76 -11 -122 -14 -198 -14h-159c2 -58 9 -86 30 -119c30 -50 90 -78 162 -78c48 0 77 10 143 47l15 -10l-22 -34c-4 -6 -26 -18 -54 -29c-45 -18 -88 -27 -129 -27c-61 0 -120 20 -161 53c-18 15 -30 27 -48 56l-134 -96 c-11 -8 -34 -13 -60 -13c-91 0 -148 50 -148 127c0 44 15 77 44 98c33 22 124 45 215 54l61 6c-3 58 -9 82 -29 109c-20 26 -56 42 -94 42c-37 0 -86 -13 -99 -27c-8 -8 -20 -32 -27 -58l-29 6v62l107 53c24 12 47 17 77 17c71 0 117 -21 160 -71c70 54 113 71 175 71 c76 0 143 -33 178 -87c16 -26 26 -64 26 -104zM363 117v116c-88 -9 -99 -11 -146 -23c-36 -10 -51 -17 -61 -29c-12 -16 -20 -37 -20 -59c0 -48 34 -77 92 -77c51 0 87 19 135 72zM717 267c0 52 -6 78 -25 110c-24 41 -53 59 -94 59c-45 0 -89 -20 -114 -51 c-22 -28 -30 -58 -33 -115c59 -5 88 -7 139 -6"],57430:[469,20,927,55,876,"876 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-170c2 -58 9 -86 31 -119c33 -50 97 -78 174 -78c52 0 83 10 154 47l16 -10l-23 -34c-5 -6 -28 -18 -59 -29c-48 -18 -95 -27 -138 -27c-65 0 -129 20 -173 53c-19 15 -32 27 -52 56l-143 -96 c-12 -8 -37 -13 -65 -13c-97 0 -159 50 -159 127c0 44 16 77 48 98c35 22 132 45 231 54l65 6c-3 58 -9 82 -32 109c-21 26 -59 42 -100 42c-40 0 -93 -13 -107 -27c-8 -8 -21 -32 -29 -58l-30 6v62l114 53c26 12 51 17 83 17c77 0 126 -21 171 -71c76 54 122 71 189 71 c82 0 153 -33 190 -87c18 -26 28 -64 28 -104zM399 117v116c-95 -9 -106 -11 -157 -23c-38 -10 -55 -17 -65 -29c-13 -16 -21 -37 -21 -59c0 -48 36 -77 98 -77c55 0 94 19 145 72zM779 267c0 52 -7 78 -27 110c-25 41 -57 59 -101 59c-48 0 -95 -20 -122 -51 c-23 -28 -33 -58 -35 -115c63 -5 93 -7 148 -6"],57431:[888,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM552 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57432:[888,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM601 749h-50l-182 73c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57433:[677,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM375 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57434:[677,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM412 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],57435:[946,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM532 887c0 -21 -22 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l27 49c30 9 49 14 68 14 c56 0 96 -26 96 -59"],57436:[946,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM580 887c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 52 14 73 14 c60 0 103 -26 103 -59"],57437:[703,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM373 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57438:[703,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM410 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57439:[846,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM608 793h-340v53h340v-53"],57440:[846,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM662 793h-365v53h365v-53"],57441:[619,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 566h-340v53h340v-53"],57442:[619,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 566h-365v53h365v-53"],57443:[689,20,868,57,831,"831 49l-95 -63c-7 -4 -18 -6 -37 -6c-52 0 -134 32 -197 77c-78 -55 -141 -77 -221 -77c-129 0 -224 80 -224 192c0 50 19 96 58 137c28 29 52 47 111 78c-23 53 -33 92 -33 133s10 73 26 86l74 60c20 16 43 23 72 23c68 0 107 -33 107 -90c0 -46 -22 -89 -70 -136 c-21 -20 -41 -35 -87 -66c61 -91 126 -165 223 -256c39 48 52 77 52 113c0 41 -13 76 -30 80c-13 3 -30 5 -94 10l36 45l105 -2c83 0 212 7 212 7c-10 -29 -13 -47 -13 -72c-43 6 -76 9 -153 12c4 -15 6 -24 6 -39c0 -63 -24 -111 -89 -177c93 -49 134 -63 188 -63 c18 0 34 5 66 19zM468 82c-123 126 -177 189 -226 270c-66 -48 -90 -85 -90 -143c0 -93 84 -173 181 -173c43 0 84 14 135 46zM399 569c0 38 -27 67 -63 67c-44 0 -67 -28 -67 -79c0 -35 8 -70 29 -126c59 38 101 92 101 138"],57444:[689,20,950,70,901,"901 49l-102 -63c-7 -4 -19 -6 -40 -6c-56 0 -143 32 -211 77c-83 -55 -151 -77 -237 -77c-139 0 -241 80 -241 192c0 50 21 96 62 137c31 29 56 47 120 78c-25 53 -35 92 -35 133s10 73 28 86l79 60c21 16 46 23 77 23c73 0 115 -33 115 -90c0 -46 -23 -89 -75 -136 c-23 -20 -44 -35 -93 -66c65 -91 134 -165 238 -256c42 48 56 77 56 113c0 41 -14 76 -31 80c-14 3 -33 5 -102 10l39 45l113 -2c89 0 227 7 227 7c-10 -29 -14 -47 -14 -72c-46 6 -81 9 -164 12c5 -15 6 -24 6 -39c0 -63 -26 -111 -95 -177c100 -49 144 -63 202 -63 c20 0 36 5 71 19zM511 82c-132 126 -189 189 -242 270c-71 -48 -97 -85 -97 -143c0 -93 90 -173 194 -173c47 0 90 14 145 46zM438 569c0 38 -30 67 -68 67c-47 0 -72 -28 -72 -79c0 -35 9 -70 31 -126c63 38 109 92 109 138"],57445:[700,250,868,26,834,"834 -193l-40 -32c-28 -21 -64 -25 -99 -25c-65 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-15l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49 l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3v-30l-41 2c-42 1 -72 -32 -95 -65c-14 -21 -24 -44 -24 -66c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 63 15 71 42l9 31l28 -7v-55zM547 269l-137 298l-138 -298h275"],57446:[700,250,950,38,905,"905 -193l-44 -32c-29 -21 -68 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 54 119 120 158h-16l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3 c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3v-30l-45 2c-44 1 -77 -32 -102 -65c-15 -21 -25 -44 -25 -66c0 -50 26 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55zM597 269l-148 298l-148 -298h296"],57447:[469,250,565,45,523,"523 -193l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 60 49 118 111 157l-41 -2l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32 c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30l-32 2c-37 2 -69 -22 -92 -50c-21 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 64 15 71 42l9 31l28 -7v-55zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91 c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79"],57448:[469,250,625,57,571,"571 -193l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 53 118 120 157l-45 -2l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32 c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30l-35 2c-40 2 -74 -22 -98 -50c-23 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91 c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79"],57449:[939,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM547 839c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 112 99c57 0 106 -45 106 -100zM506 839c0 38 -27 64 -67 64c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65s68 26 68 64"],57450:[939,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM597 839c0 -56 -53 -100 -117 -100c-66 0 -117 44 -117 101c0 55 52 99 119 99c62 0 115 -45 115 -100zM552 839c0 38 -29 64 -71 64c-44 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 73 -65c43 0 72 26 72 64"],57451:[692,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM387 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM346 592c0 38 -28 64 -67 64 c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],57452:[692,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM425 592c0 -56 -53 -100 -117 -100c-66 0 -117 44 -117 101c0 55 52 99 119 99c62 0 115 -45 115 -100zM380 592 c0 38 -29 64 -71 64c-44 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 73 -65c43 0 72 26 72 64"],57453:[694,20,834,36,799,"799 409c0 -137 -127 -275 -254 -275c-48 0 -77 30 -83 84c-54 -63 -82 -79 -134 -79c-80 0 -145 62 -145 141c0 119 114 229 237 229c52 0 83 -25 96 -80l19 70h96l-84 -279c-8 -30 -2 -57 23 -57c82 0 171 127 171 242c0 137 -127 239 -298 239 c-199 0 -347 -131 -347 -307s149 -307 351 -307c49 0 92 8 133 25c61 25 95 51 147 116h67c-34 -51 -52 -71 -86 -99c-76 -61 -167 -92 -269 -92c-226 0 -403 154 -403 351c0 204 176 363 402 363c203 0 361 -125 361 -285zM495 410c0 41 -23 72 -57 72 c-31 0 -66 -19 -96 -58c-34 -47 -62 -121 -62 -170c0 -53 26 -88 66 -88c36 0 68 23 96 68c30 49 53 125 53 176"],57454:[694,20,914,48,867,"867 409c0 -137 -137 -275 -273 -275c-51 0 -83 30 -88 84c-59 -63 -89 -79 -144 -79c-87 0 -156 62 -156 141c0 119 122 229 254 229c56 0 89 -25 103 -80l21 70h103l-90 -279c-10 -30 -3 -57 24 -57c88 0 184 127 184 242c0 137 -137 239 -321 239 c-212 0 -372 -131 -372 -307s161 -307 377 -307c53 0 98 8 143 25c65 25 102 51 158 116h71c-36 -51 -55 -71 -92 -99c-81 -61 -179 -92 -288 -92c-243 0 -433 154 -433 351c0 204 188 363 432 363c217 0 387 -125 387 -285zM541 410c0 41 -25 72 -61 72 c-34 0 -72 -19 -103 -58c-38 -47 -67 -121 -67 -170c0 -53 28 -88 70 -88c39 0 74 23 103 68c33 49 58 125 58 176"],57455:[872,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 872c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57456:[872,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57457:[645,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM458 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57458:[645,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM501 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57459:[692,3,686,38,638,"638 228c0 -70 -38 -138 -103 -180c-49 -33 -120 -51 -200 -51c-45 0 -91 3 -135 3l-119 -3v23l28 10c15 5 24 28 24 65v474c0 79 -4 86 -55 90l-40 3v30l173 -3l195 3c132 0 195 -48 195 -136c0 -52 -27 -95 -80 -128c-30 -19 -55 -28 -109 -38c84 -6 121 -15 163 -43 c41 -27 63 -68 63 -119zM526 208c0 107 -69 156 -216 156c-21 0 -31 0 -73 -2v-315c27 -6 52 -8 84 -8c129 0 205 63 205 169zM493 533c0 83 -51 119 -168 119c-35 0 -60 -2 -88 -8v-243c34 -2 48 -2 66 -2c124 0 190 47 190 134"],57460:[692,3,755,50,694,"694 228c0 -70 -41 -138 -110 -180c-53 -33 -129 -51 -215 -51c-48 0 -97 3 -145 3l-128 -3v23l30 10c17 5 26 28 26 65v474c0 79 -4 86 -59 90l-43 3v30l185 -3l210 3c141 0 209 -48 209 -136c0 -52 -29 -95 -85 -128c-33 -19 -60 -28 -117 -38c90 -6 130 -15 174 -43 c45 -27 68 -68 68 -119zM573 208c0 107 -73 156 -231 156l-79 -2v-315c30 -6 57 -8 90 -8c140 0 220 63 220 169zM538 533c0 83 -55 119 -180 119c-37 0 -64 -2 -95 -8v-243c37 -2 52 -2 72 -2c133 0 203 47 203 134"],57461:[726,12,623,-6,564,"564 270c0 -73 -38 -156 -86 -188l-109 -72c-23 -15 -52 -22 -94 -22c-58 0 -97 10 -141 36l-43 -36l-18 6c8 70 9 97 9 159v467c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l9 -8v-349l60 56c29 26 82 44 133 44c116 0 198 -83 198 -199zM469 229 c0 107 -58 175 -149 175c-45 0 -88 -17 -118 -46c-18 -18 -29 -36 -29 -50v-215c0 -22 81 -54 138 -54c92 0 158 78 158 190"],57462:[726,12,687,2,614,"614 270c0 -73 -41 -156 -92 -188l-117 -72c-25 -15 -55 -22 -101 -22c-62 0 -104 10 -151 36l-46 -36l-19 6c8 70 9 97 9 159v467c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-349l65 56c30 26 88 44 143 44c124 0 211 -83 211 -199zM513 229 c0 107 -62 175 -161 175c-48 0 -93 -17 -126 -46c-19 -18 -31 -36 -31 -50v-215c0 -22 87 -54 148 -54c99 0 170 78 170 190"],57463:[671,-513,383,38,346,"346 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-27 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 53 -98 121 -98s118 41 121 98h33"],57464:[671,-513,430,50,380,"380 671c-2 -44 -9 -66 -28 -93c-28 -42 -77 -65 -137 -65c-63 0 -113 25 -141 71c-15 26 -21 46 -24 87h36c3 -57 57 -98 129 -98c73 0 127 41 130 98h35"],57465:[726,184,681,310,371,"371 362h-61v364h61v-364zM371 -184h-61v364h61v-364"],57466:[726,184,749,342,407,"407 362h-65v364h65v-364zM407 -184h-65v364h65v-364"],57467:[709,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60"],57468:[709,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60"],57469:[469,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29"],57470:[469,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29"],57471:[888,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60zM588 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57472:[888,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60zM640 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c22 0 39 -12 39 -27"],57473:[677,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29z M434 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57474:[677,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29z M475 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57475:[676,-509,383,22,362,"362 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57476:[676,-509,430,33,398,"398 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57477:[887,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60zM621 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57478:[887,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60zM676 887l-156 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h43"],57479:[676,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29z M457 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57480:[676,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29z M500 676l-147 -167h-72l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57481:[709,225,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54h-15l-23 -55c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -43 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l42 90c-238 24 -377 158 -377 360 c0 135 65 241 190 307c74 39 162 60 258 60c80 0 158 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-188 0 -311 -121 -311 -306c0 -197 140 -327 354 -327c84 0 158 20 225 60"],57482:[709,225,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54h-17l-24 -55c11 3 18 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -99 16l17 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l46 90c-256 24 -405 158 -405 360 c0 135 70 241 203 307c80 39 175 60 278 60c85 0 169 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-203 0 -335 -121 -335 -306c0 -197 151 -327 380 -327c90 0 170 20 242 60"],57483:[469,225,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -87 -33 -134 -34l-23 -55c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -43 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l41 89c-136 10 -228 101 -228 229 c0 90 41 159 119 204c66 37 124 55 177 55c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 26 -71 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 73 9 114 29"],57484:[469,225,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -94 -33 -144 -34l-25 -55c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -18 39 -46 39c-16 0 -26 -2 -48 -7l-9 6l45 89c-146 10 -245 101 -245 229 c0 90 44 159 128 204c70 37 133 55 189 55c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 26 -76 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 78 9 123 29"],57485:[10,225,383,115,341,"341 -141c0 -52 -52 -84 -135 -84c-29 0 -44 3 -91 16l15 31c36 -9 51 -11 71 -11c38 0 59 15 59 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l45 118h38l-28 -85c11 3 19 4 30 4c56 0 92 -27 92 -70"],57486:[10,225,430,132,376,"376 -141c0 -52 -56 -84 -145 -84c-32 0 -48 3 -99 16l17 31c38 -9 55 -11 76 -11c41 0 63 15 63 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l49 118h40l-29 -85c11 3 20 4 31 4c61 0 100 -27 100 -70"],57487:[562,101,565,76,498,"498 53l-21 -33c-56 -24 -101 -34 -159 -34c-24 0 -40 1 -67 5l-31 -92h-44l35 104c-46 22 -68 39 -92 71c-27 37 -43 89 -43 148c0 95 38 160 112 194l87 40c19 9 48 14 89 14l30 92h43l-29 -92c28 -1 58 -10 87 -26c-9 -49 -12 -84 -12 -130h-30l-10 66 c-14 14 -28 21 -55 31l-115 -353c32 -16 57 -22 92 -22c37 0 70 8 124 28zM347 419c-27 4 -35 5 -43 5c-83 0 -131 -64 -131 -173c0 -34 6 -66 16 -95c11 -32 20 -46 48 -72"],57488:[562,101,625,91,544,"544 53l-23 -33c-60 -24 -108 -34 -170 -34c-26 0 -43 1 -72 5l-33 -92h-48l37 104c-49 22 -72 39 -98 71c-29 37 -46 89 -46 148c0 95 40 160 120 194l93 40c21 9 52 14 96 14l32 92h47l-32 -92c30 -1 62 -10 94 -26c-10 -49 -13 -84 -13 -130h-33l-11 66 c-15 14 -29 21 -58 31l-124 -353c35 -16 62 -22 99 -22c40 0 75 8 133 28zM382 419c-30 4 -38 5 -46 5c-89 0 -141 -64 -141 -173c0 -34 6 -66 17 -95c12 -32 22 -46 51 -72"],57489:[676,-509,383,22,362,"362 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57490:[676,-509,430,33,398,"398 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167h73"],57491:[456,5,292,82,208,"208 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58zM208 397c0 -30 -30 -57 -65 -57c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -59"],57492:[456,5,332,97,233,"233 53c0 -31 -33 -58 -70 -58c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58zM233 397c0 -30 -33 -57 -70 -57c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -59"],57493:[123,155,292,27,248,"248 109c-31 -77 -72 -140 -161 -245l-44 -19l-16 11c64 96 91 161 99 237l106 30"],57494:[123,155,332,39,275,"275 109c-33 -77 -77 -140 -172 -245l-48 -19l-16 11c68 96 97 161 105 237l115 30"],57495:[692,3,864,34,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220c-58 53 -156 73 -277 73 c-55 0 -93 -3 -121 -8v-595c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57496:[692,3,946,46,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v474c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220c-62 53 -167 73 -297 73 c-58 0 -99 -3 -130 -8v-595c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57497:[726,12,686,48,641,"641 -3c-33 2 -66 3 -99 3c-28 0 -56 -1 -84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v183c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616 c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98"],57498:[726,12,755,61,697,"697 -3c-35 2 -71 3 -106 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v183c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-616 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98"],57499:[887,3,864,34,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220c-58 53 -156 73 -277 73 c-55 0 -93 -3 -121 -8v-595c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252zM565 887l-146 -135h-74l-148 135h42l143 -84l142 84h41"],57500:[887,3,946,46,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v474c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220c-62 53 -167 73 -297 73 c-58 0 -99 -3 -130 -8v-595c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252zM616 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57501:[726,12,686,48,749,"641 -3c-33 2 -66 3 -99 3c-28 0 -56 -1 -84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v183c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616 c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98zM749 715c-29 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160 c46 12 53 15 86 25"],57502:[726,12,755,61,813,"697 -3c-35 2 -71 3 -106 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v183c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-616 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98zM813 715c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160 c49 12 57 15 93 25"],57503:[692,3,864,25,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v251h-108v36h108v187c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220 c-58 53 -156 73 -277 73c-55 0 -93 -3 -121 -8v-262h200v-36h-200v-297c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57504:[692,3,946,36,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v251h-116v36h116v187c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220 c-62 53 -167 73 -297 73c-58 0 -99 -3 -130 -8v-262h216v-36h-216v-297c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57505:[726,12,686,48,641,"641 -3c-23 1 -45 1 -52 2l-47 1l-84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v118h-158v36h158v29c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8 v-127h90v-36h-90v-453c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98"],57506:[726,12,755,61,697,"697 -3c-24 1 -48 1 -56 2l-50 1l-90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v118h-170v36h170v29c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8 v-127h97v-36h-97v-453c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98"],57507:[642,-542,383,29,354,"138 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM354 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],57508:[642,-542,430,40,390,"157 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50zM390 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57509:[731,116,565,43,523,"523 207c0 -75 -37 -139 -105 -180c-36 -22 -65 -32 -125 -43l5 -100h-49c2 21 2 34 4 98c-68 1 -139 16 -210 42c6 39 10 69 13 148h35v-64c0 -24 2 -29 15 -41c30 -27 76 -42 147 -49v279c-86 9 -124 19 -156 41c-37 25 -54 64 -54 120c0 74 33 134 96 171 c32 20 58 28 114 37l-4 65h49c-2 -19 -4 -31 -5 -62c88 -6 130 -16 181 -43c-9 -33 -14 -72 -14 -126h-35v42c0 37 -4 49 -25 62c-27 16 -56 25 -107 29v-260c95 -9 137 -20 172 -43c39 -26 58 -66 58 -123zM437 173c0 73 -37 104 -144 119v-274c88 14 144 74 144 155z M253 379v251c-39 -4 -57 -10 -78 -26c-33 -24 -51 -63 -51 -110c0 -73 35 -104 129 -115"],57510:[731,116,625,55,571,"571 207c0 -75 -40 -139 -113 -180c-39 -22 -69 -32 -134 -43l5 -100h-53c3 21 3 34 5 98c-73 1 -150 16 -226 42c7 39 11 69 14 148h38v-64c0 -24 2 -29 16 -41c33 -27 82 -42 158 -49v279c-93 9 -133 19 -167 41c-40 25 -59 64 -59 120c0 74 36 134 103 171 c35 20 63 28 123 37l-5 65h53c-2 -19 -4 -31 -5 -62c94 -6 139 -16 194 -43c-10 -33 -15 -72 -15 -126h-37v42c0 37 -5 49 -27 62c-29 16 -61 25 -115 29v-260c102 -9 146 -20 184 -43c42 -26 63 -66 63 -123zM479 173c0 73 -40 104 -155 119v-274c94 14 155 74 155 155z M281 379v251c-42 -4 -61 -10 -84 -26c-35 -24 -54 -63 -54 -110c0 -73 37 -104 138 -115"],57511:[642,-542,292,92,201,"201 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57512:[642,-542,332,108,225,"225 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57513:[-93,193,292,92,201,"201 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57514:[-93,193,332,108,225,"225 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57515:[692,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38"],57516:[692,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41"],57517:[469,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6"],57518:[469,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6"],57519:[888,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM493 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113 c26 17 47 25 66 26c20 0 36 -12 36 -27"],57520:[888,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM538 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50 l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27"],57521:[677,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM443 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c18 0 34 -15 34 -34"],57522:[677,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM484 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c26 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57523:[887,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM526 887l-146 -135h-75l-147 135h42l142 -84l143 84h41"],57524:[887,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM573 887l-156 -135h-80l-158 135h45l153 -84 l153 84h43"],57525:[676,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 676l-137 -167h-67l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57526:[676,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 676l-146 -167h-73l-146 167h41l142 -103l142 103h40"],57527:[887,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57528:[887,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57529:[676,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 509h-39l-131 103l-132 -103h-38l136 167h67"],57530:[676,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l146 167h73"],57531:[1046,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM471 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113 c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57532:[1046,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM515 1019c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50 l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57533:[803,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM424 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27z M480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57534:[803,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM465 776c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27z M524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57535:[887,193,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75zM398 -143 c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57536:[887,193,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80z M437 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57537:[676,193,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 509h-39l-131 103l-132 -103h-38l136 167h67zM350 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50 c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57538:[676,193,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l146 167h73zM385 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50 c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57539:[1046,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM479 907h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27 c18 -1 40 -9 65 -26zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57540:[1046,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM523 907h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39 s18 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57541:[803,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM432 664h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 65 -26zM480 509h-42l-142 84 l-143 -84h-41l147 135h74"],57542:[803,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM473 664h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 70 -26zM524 509h-44l-153 84 l-154 -84h-43l157 135h79"],57543:[1088,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 1029c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31 c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 39 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -50 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57544:[1088,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 1029c0 -21 -24 -42 -60 -62 c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57545:[845,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM480 786c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12 c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59zM480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57546:[845,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM524 786c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59zM524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57547:[1022,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM523 1022c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19 c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57548:[1022,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM571 1022c-5 -58 -61 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57549:[779,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM477 779c-5 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -42 4 -74 19c-41 18 -63 26 -78 26 c-26 0 -43 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c27 0 40 -4 97 -30c27 -11 39 -15 52 -15c30 0 48 13 64 50h32zM480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57550:[779,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM521 779c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26 c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57551:[869,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM289 819c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50zM506 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57552:[869,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM320 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM552 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57553:[642,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM241 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50zM458 592 c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57554:[642,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM268 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM501 592 c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57555:[869,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM398 819c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50"],57556:[869,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM437 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57557:[642,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM350 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57558:[642,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM385 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57559:[692,193,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM398 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50"],57560:[692,193,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM437 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57561:[469,193,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM350 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57562:[469,193,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM385 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57563:[888,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM457 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27 c19 -1 40 -9 65 -26"],57564:[888,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM500 749h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39 s17 27 38 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57565:[677,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM393 506h-44l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 16 34 34 34c17 0 36 -11 60 -33"],57566:[677,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM431 506h-47l-169 90c-38 21 -46 29 -46 47c0 19 16 34 36 34c17 0 38 -11 64 -33"],57567:[946,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM438 887c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31 c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57568:[946,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM480 887c0 -21 -24 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57569:[703,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM390 644c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12 c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57570:[703,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM428 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57571:[689,20,565,43,516,"516 206c0 -124 -118 -226 -260 -226c-123 0 -213 76 -213 179c0 52 21 97 63 135c24 21 42 32 87 51c-96 57 -125 95 -125 163c0 105 95 181 224 181c116 0 193 -58 193 -144c0 -60 -35 -102 -134 -164c124 -52 165 -95 165 -175zM430 164c0 54 -42 103 -110 131l-88 36 c-80 -45 -112 -91 -112 -164c0 -93 60 -153 153 -153c88 0 157 66 157 150zM411 534c0 73 -52 121 -132 121c-77 0 -129 -45 -129 -111c0 -50 34 -90 103 -121l60 -27c71 42 98 81 98 138"],57572:[689,20,625,55,563,"563 206c0 -124 -126 -226 -279 -226c-132 0 -229 76 -229 179c0 52 23 97 68 135c26 21 46 32 94 51c-103 57 -135 95 -135 163c0 105 102 181 241 181c124 0 207 -58 207 -144c0 -60 -37 -102 -144 -164c134 -52 177 -95 177 -175zM470 164c0 54 -44 103 -118 131 l-93 36c-87 -45 -121 -91 -121 -164c0 -93 65 -153 164 -153c95 0 168 66 168 150zM451 534c0 73 -57 121 -142 121c-83 0 -139 -45 -139 -111c0 -50 37 -90 111 -121l64 -27c76 42 106 81 106 138"],57573:[846,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM514 793h-341v53h341v-53"],57574:[846,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM561 793h-366v53h366v-53"],57575:[619,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 566h-340v53h340v-53"],57576:[619,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 566h-365v53h365v-53"],57577:[692,187,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -106 -71 -204 -179 -204c-71 0 -141 22 -196 62l48 44c37 -40 91 -62 148 -62c64 0 84 71 84 139l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30 l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3l131 3v-30"],57578:[692,187,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -106 -76 -204 -192 -204c-76 0 -151 22 -210 62l51 44c40 -40 98 -62 159 -62c69 0 90 71 90 139l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30 l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30l136 -3l140 3v-30"],57579:[469,167,654,17,548,"548 102c0 -138 -83 -269 -221 -269v34c120 0 130 144 130 272v142c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66 c23 18 46 25 86 25c123 0 182 -57 182 -174v-193"],57580:[469,167,721,27,598,"598 102c0 -138 -90 -269 -238 -269v34c129 0 140 144 140 272v142c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66 c25 18 49 25 93 25c131 0 195 -57 195 -174v-193"],57581:[692,250,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164h-1c-49 -1 -98 -15 -128 -51c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 26 -72 53 -72c31 0 63 15 71 42l8 31l29 -7v-55l-41 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 60 48 117 109 156l-51 -1l-253 3l-134 -3v30l39 3 c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116 c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38"],57582:[692,250,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164h-2c-52 -1 -105 -15 -137 -51c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55l-43 -32c-30 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 52 117 117 156l-55 -1l-271 3l-144 -3v30l42 3 c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116 c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41"],57583:[469,250,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-3 -3 -9 -8 -19 -13c-36 -19 -69 -43 -94 -74c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l29 -7 v-55l-41 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 53 37 104 88 142c-16 -3 -31 -4 -47 -4c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40 c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6"],57584:[469,250,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-2 -3 -9 -8 -20 -13c-39 -19 -74 -43 -101 -74c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7 v-55l-44 -32c-29 -21 -67 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 53 40 104 95 142c-18 -3 -34 -4 -51 -4c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129 c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6"],57585:[692,3,864,25,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v251h-108v36h108v187c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220 c-58 53 -156 73 -277 73c-55 0 -93 -3 -121 -8v-262h200v-36h-200v-297c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57586:[692,3,946,36,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v251h-116v36h116v187c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220 c-62 53 -167 73 -297 73c-58 0 -99 -3 -130 -8v-262h216v-36h-216v-297c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57587:[728,20,615,45,559,"559 262c0 -168 -111 -282 -272 -282c-145 0 -242 96 -242 237c0 148 108 252 260 252c42 0 81 -8 117 -25l2 2c-30 62 -64 106 -107 142l-152 -68l-20 30l148 66c-33 29 -73 52 -133 80l37 32c80 -44 109 -62 145 -90l156 70l20 -30l-143 -64c59 -54 83 -82 112 -125 c48 -73 72 -147 72 -227zM463 240c0 62 -14 109 -42 141c-32 35 -77 55 -127 55c-94 0 -148 -66 -148 -184c0 -140 67 -239 160 -239c35 0 65 11 88 32c43 41 69 113 69 195"],57588:[728,20,679,57,610,"610 262c0 -168 -120 -282 -293 -282c-155 0 -260 96 -260 237c0 148 116 252 280 252c45 0 87 -8 125 -25l3 2c-33 62 -69 106 -115 142l-164 -68l-21 30l159 66c-36 29 -78 52 -143 80l40 32c86 -44 117 -62 156 -90l167 70l21 -30l-153 -64c63 -54 89 -82 120 -125 c52 -73 78 -147 78 -227zM507 240c0 62 -15 109 -46 141c-34 35 -83 55 -136 55c-101 0 -159 -66 -159 -184c0 -140 72 -239 172 -239c38 0 69 11 94 32c47 41 75 113 75 195"],57589:[872,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM523 872c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19 c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57590:[872,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM571 872c-5 -58 -61 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],57591:[645,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM475 645c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -43 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 40 -4 97 -30c26 -11 38 -15 52 -15c30 0 47 13 64 50h31"],57592:[645,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM520 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26 c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 125 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57593:[689,20,565,8,556,"556 29c-17 -14 -65 -49 -179 -49c-194 0 -271 153 -285 296c-42 0 -69 -1 -84 -2l19 51c17 -3 28 -5 63 -5v56c-32 0 -67 0 -81 -1l20 51c15 -4 39 -6 67 -6c21 133 104 269 281 269c114 0 162 -35 179 -49c-3 -24 -17 -85 -17 -126h-34l-2 90c-21 34 -73 50 -131 50 c-86 0 -165 -90 -185 -234h186c36 0 70 2 97 6l-20 -52l-269 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c82 0 171 0 251 5l-20 -51l-229 2c17 -161 97 -261 190 -261c48 0 105 14 128 46l4 94h35c0 -41 14 -102 17 -126"],57594:[689,20,625,18,606,"606 29c-19 -14 -70 -49 -192 -49c-208 0 -291 153 -306 296c-45 0 -74 -1 -90 -2l21 51c17 -3 29 -5 66 -5v56c-34 0 -71 0 -86 -1l21 51c16 -4 42 -6 72 -6c23 133 112 269 302 269c122 0 173 -35 192 -49c-3 -24 -19 -85 -19 -126h-36l-2 90c-22 34 -79 50 -141 50 c-92 0 -176 -90 -198 -234h200c38 0 74 2 104 6l-21 -52l-289 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c87 0 183 0 269 5l-21 -51l-246 2c17 -161 104 -261 203 -261c52 0 113 14 138 46l4 94h37c0 -41 16 -102 19 -126"],57595:[694,5,323,98,225,"225 53c0 -31 -31 -58 -66 -58c-31 0 -61 28 -61 58s30 58 62 58c34 0 65 -28 65 -58zM221 669c0 -22 -2 -54 -7 -95l-32 -326v-25l-30 -23l-11 5l-2 40l-36 411l81 38h37v-25"],57596:[694,5,365,115,250,"250 53c0 -31 -32 -58 -70 -58c-34 0 -65 28 -65 58s31 58 66 58c37 0 69 -28 69 -58zM247 669c0 -22 -2 -54 -8 -95l-34 -326v-25l-33 -23l-12 5l-2 40l-39 411l88 38h40v-25"],57597:[454,245,323,98,225,"225 396c0 -30 -30 -58 -62 -58c-34 0 -65 28 -65 58c0 31 31 58 66 58c31 0 61 -28 61 -58zM220 -207l-81 -38h-37v25c0 22 2 54 7 95l32 326v25l30 23l11 -5l2 -40"],57598:[454,245,365,115,250,"250 396c0 -30 -31 -58 -66 -58c-36 0 -69 28 -69 58c0 31 33 58 70 58c34 0 65 -28 65 -58zM246 -207l-88 -38h-40v25c0 22 3 54 8 95l34 326v25l33 23l12 -5l2 -40"],57599:[692,3,626,34,594,"594 689c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 28 -30 34c-34 8 -95 14 -147 14c-64 0 -84 -1 -117 -8v-267c48 -3 114 -4 173 -4c48 0 75 4 78 38l6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-207 c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l192 -3l235 3"],57600:[692,3,691,46,647,"647 689c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 28 -31 34c-36 8 -102 14 -158 14c-69 0 -90 -1 -125 -8v-267c51 -3 121 -4 185 -4c51 0 80 4 84 38l6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-207 c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l206 -3l252 3"],57601:[728,3,383,35,382,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11 v-77"],57602:[728,3,430,47,419,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11 v-77"],57603:[728,12,975,35,957,"957 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-132 3l-138 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-47v-21l-25 -6c-26 21 -50 28 -80 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30 l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 46 -3 68 -11v-26c76 11 111 19 156 35l10 -8v-457l79 59c41 30 94 75 164 139h109v-30c-38 0 -67 -11 -118 -47l-141 -101c19 -20 32 -33 70 -68 l138 -125c34 -31 66 -48 92 -48v-23"],57604:[728,12,1065,47,1037,"1037 17l-113 -29l-310 252v-138c0 -63 4 -70 44 -72l51 -3v-30l-141 3l-149 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v518c0 30 -8 41 -29 41h-50v-21l-27 -6c-28 21 -54 28 -86 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30 l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 49 -3 73 -11v-26c81 11 119 19 167 35l10 -8v-457l86 59c43 30 100 75 175 139h117v-30c-41 0 -71 -11 -126 -47l-151 -101c20 -20 34 -33 75 -68 l147 -125c38 -31 72 -48 100 -48v-23"],57605:[728,3,699,35,698,"698 640l-13 -6c-26 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85l143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 41 -72l50 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-225v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22 l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h225v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 96 42c16 0 29 -3 51 -11v-77"],57606:[728,3,769,47,758,"758 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -81 -27 -81 -143v-85l153 4l-8 -53h-145v-283c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-241v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22 l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h241v42c0 66 16 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77"],57607:[728,3,998,35,965,"889 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM965 -3l-136 3l-137 -3v30l50 3c38 2 41 9 41 72v223c0 66 -5 73 -48 73h-40v28c64 7 122 21 170 43l9 -7v-360c0 -63 4 -70 41 -72l50 -3v-30zM697 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28 c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85l132 4l-8 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 40 -72l57 -3v-30l-142 3l-137 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-224v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66 c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h224v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77"],57608:[728,3,1089,47,1045,"963 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM1045 -3l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 44 9 44 72v223c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c69 7 131 21 182 43l11 -7v-360c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM757 640l-14 -6 c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85l142 4l-8 -53h-134v-283c0 -63 4 -70 44 -72l61 -3v-30l-153 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-240v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42 c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h240v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77"],57609:[728,3,1001,35,969,"969 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v504c0 36 -10 55 -27 55h-46v-21l-24 -6c-33 21 -52 28 -82 28c-61 0 -75 -28 -75 -143v-85l143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 41 -72l56 -3v-30l-141 3l-138 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-225v-283 c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h225v42c0 66 14 111 45 144l64 66 c25 26 62 42 96 42c10 0 20 -1 43 -6c10 -2 12 -3 24 -5v-28c73 14 109 22 155 37l10 -10v-614c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57610:[728,3,1093,47,1050,"1050 -3l-147 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v504c0 36 -10 55 -29 55h-49v-21l-26 -6c-35 21 -56 28 -88 28c-65 0 -80 -28 -80 -143v-85l153 4l-8 -53h-145v-283c0 -63 3 -70 43 -72l61 -3v-30l-152 3l-148 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-241v-283 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h241v42c0 66 16 111 49 144l68 66 c27 26 67 42 103 42c12 0 23 -1 47 -6c11 -2 13 -3 26 -5v-28c78 14 117 22 166 37l10 -10v-614c0 -63 4 -70 44 -72l54 -3v-30"],57611:[728,3,679,35,650,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11 v-77zM650 -3l-136 3l-137 -3v30l50 3c38 2 41 9 41 72v223c0 66 -5 73 -48 73h-40v28c64 7 122 21 170 43l9 -7v-360c0 -63 4 -70 41 -72l50 -3v-30zM574 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57612:[728,3,748,47,707,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11 v-77zM707 -3l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v223c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c69 7 131 21 182 43l11 -7v-360c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM625 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57613:[689,20,565,24,510,"510 253c0 -74 -35 -142 -101 -196c-60 -48 -137 -77 -210 -77c-47 0 -91 9 -121 24c-16 44 -29 76 -54 133l26 14l50 -82c16 -26 70 -44 129 -44c119 0 189 65 189 176c0 108 -66 176 -170 176c-54 0 -83 -14 -134 -61l-22 6c3 44 6 137 6 225l-2 137l6 5l189 -5l190 5 l5 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-5 -5l-333 5l-9 -209c67 37 106 50 159 50c124 0 212 -80 212 -193"],57614:[689,20,625,35,557,"557 253c0 -74 -37 -142 -109 -196c-64 -48 -147 -77 -226 -77c-50 0 -97 9 -129 24c-17 44 -31 76 -58 133l28 14l54 -82c16 -26 75 -44 138 -44c128 0 203 65 203 176c0 108 -71 176 -183 176c-57 0 -89 -14 -144 -61l-23 6c3 44 7 137 7 225l-3 137l6 5l204 -5l203 5 l6 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-6 -5l-356 5l-11 -209c73 37 115 50 171 50c133 0 228 -80 228 -193"],57615:[728,3,683,35,653,"653 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v504c0 36 -10 55 -27 55h-46v-21l-24 -6c-33 21 -52 28 -82 28c-61 0 -75 -28 -75 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l57 -3v-30l-142 3l-137 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22 l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c11 0 21 -1 44 -6c10 -2 12 -3 24 -5v-28c73 14 109 22 155 37l10 -10v-614c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57616:[728,3,751,47,710,"710 -3l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v504c0 36 -11 55 -29 55h-49v-21l-26 -6c-35 21 -56 28 -88 28c-65 0 -81 -28 -81 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l60 -3v-30l-152 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22 l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c12 0 22 -1 47 -6c10 -2 13 -3 26 -5v-28c78 14 117 22 166 37l10 -10v-614c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30"],57617:[694,3,565,12,524,"524 -3l-166 3l-176 -3v30l68 3c53 2 65 16 65 76v75h-291l-12 23l309 463l80 27l13 -5c-5 -41 -7 -127 -7 -305v-139h29c35 0 88 3 88 3v-71c-30 3 -53 4 -117 4v-75c0 -60 12 -73 65 -76l52 -3v-30zM315 245v352l-234 -352h234"],57618:[694,3,625,22,572,"572 -3l-179 3l-188 -3v30l72 3c58 2 71 16 71 76v75h-313l-13 23l331 463l87 27l14 -5c-6 -41 -8 -127 -8 -305v-139h31c38 0 95 3 95 3v-71c-33 3 -57 4 -126 4v-75c0 -60 13 -73 70 -76l56 -3v-30zM348 245v352l-252 -352h252"],57619:[709,20,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3"],57620:[709,20,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3"],57621:[469,283,626,45,603,"603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154 c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4zM396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110z M489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150"],57622:[469,283,691,57,656,"656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154 c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4zM434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110z M534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150"],57623:[884,20,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3zM625 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57624:[884,20,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3zM680 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57625:[671,283,626,45,603,"603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154 c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4zM396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110z M489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150zM465 671c-3 -44 -9 -66 -27 -93c-26 -42 -72 -65 -127 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -20 46 -22 87h33c3 -57 53 -98 121 -98 c67 0 118 41 121 98h33"],57626:[671,283,691,57,656,"656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154 c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4zM434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110z M534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150zM508 671c-2 -44 -9 -66 -28 -93c-28 -42 -77 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35c4 -57 57 -98 130 -98 c72 0 126 41 130 98h35"],57627:[709,271,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3zM508 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-39 -19l-13 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57628:[709,271,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3zM555 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57629:[709,283,626,45,603,"388 700c-41 -62 -51 -96 -58 -160c-45 -12 -53 -15 -86 -25l-11 11c30 70 53 103 104 164l38 19zM603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46 c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4z M396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110zM489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150"],57630:[709,283,691,57,656,"426 700c-44 -62 -55 -96 -62 -160c-49 -12 -57 -15 -92 -25l-12 11c31 70 56 103 111 164l41 19zM656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46 c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4z M434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110zM534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150"],57631:[709,20,1221,54,1168,"576 230c0 -145 -138 -250 -327 -250c-64 0 -127 13 -189 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h35l8 -67c6 -41 91 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -41 88c-29 22 -67 34 -151 45c-105 13 -156 29 -193 60c-31 27 -45 63 -45 112c0 131 117 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-11 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-7 57c-3 29 -15 44 -51 61c-29 15 -70 23 -112 23c-96 0 -165 -60 -165 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 168 -28 206 -61c31 -26 45 -59 45 -106zM1168 230c0 -145 -138 -250 -327 -250c-64 0 -127 13 -189 38 c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h35l8 -67c6 -41 91 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -41 88c-29 22 -67 34 -151 45c-106 13 -156 29 -193 60c-31 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 281 225c60 0 109 -10 196 -42c-11 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-7 57 c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -112 23c-96 0 -165 -60 -165 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 168 -28 206 -61c30 -26 45 -59 45 -106"],57632:[709,20,1329,67,1263,"627 230c0 -145 -147 -250 -351 -250c-68 0 -135 13 -202 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h37l10 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -45 88c-30 22 -71 34 -161 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 300 225 c65 0 117 -10 211 -42c-12 -54 -16 -88 -16 -141h-38l-7 57c-3 29 -16 44 -55 61c-31 15 -75 23 -120 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 50 -110 193 -126c131 -15 180 -28 221 -61c33 -26 48 -59 48 -106zM1263 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38 c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c122 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57 c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106"],57633:[731,9,626,35,576,"576 163c0 -41 -18 -85 -41 -101l-63 -44c-25 -18 -55 -27 -86 -27c-35 0 -66 6 -101 20v-14l-126 3l-124 -3v30l39 3c37 3 41 9 41 72v283h-76v14l76 35v66c0 39 13 71 50 118c54 68 141 113 221 113c97 0 165 -59 165 -144c0 -57 -15 -116 -48 -196 c-33 17 -52 23 -78 23c-35 0 -57 -17 -57 -43c0 -28 25 -50 93 -82c81 -37 115 -74 115 -126zM505 110c0 47 -27 76 -102 112c-81 39 -101 60 -101 105c0 23 7 42 21 56l42 43c22 22 62 35 113 35c6 24 12 57 12 82c0 88 -55 143 -143 143c-102 0 -141 -61 -141 -220v-359 c0 -59 13 -80 50 -80h31l23 85h29v-46c30 -24 48 -32 78 -32c50 0 88 32 88 76"],57634:[731,9,691,47,627,"627 163c0 -41 -18 -85 -43 -101l-68 -44c-27 -18 -60 -27 -92 -27c-38 0 -72 6 -109 20v-14l-135 3l-133 -3v30l42 3c40 3 43 9 43 72v283h-80v14l80 35v66c0 39 14 71 54 118c59 68 152 113 238 113c104 0 176 -59 176 -144c0 -57 -15 -116 -51 -196 c-35 17 -55 23 -83 23c-38 0 -62 -17 -62 -43c0 -28 27 -50 100 -82c87 -37 123 -74 123 -126zM551 110c0 47 -29 76 -109 112c-87 39 -108 60 -108 105c0 23 7 42 22 56l45 43c24 22 67 35 121 35c7 24 13 57 13 82c0 88 -59 143 -153 143c-109 0 -151 -61 -151 -220v-359 c0 -59 14 -80 53 -80h33l25 85h31v-46c32 -24 52 -32 83 -32c54 0 95 32 95 76"],57635:[677,-506,383,44,288,"288 506h-44l-157 90c-36 21 -43 29 -43 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57636:[677,-506,430,56,318,"318 506h-46l-169 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57637:[428,-71,565,64,500,"281 86l-25 -15l-192 171v12l192 174l25 -13l-129 -167zM500 86l-25 -15l-191 171v12l191 174l25 -13l-129 -167"],57638:[428,-71,625,78,546,"311 86l-27 -15l-206 171v12l206 174l27 -13l-139 -167zM546 86l-26 -15l-206 171v12l206 174l26 -13l-139 -167"],57639:[428,-71,565,64,500,"500 242l-191 -171l-25 15l129 162l-129 167l25 13l191 -174v-12zM281 242l-191 -171l-26 15l130 162l-130 167l26 13l191 -174v-12"],57640:[428,-71,625,78,546,"546 242l-205 -171l-27 15l139 162l-139 167l27 13l205 -174v-12zM311 242l-206 -171l-27 15l140 162l-140 167l27 13l206 -174v-12"],57641:[428,-71,381,82,299,"299 86l-25 -15l-192 171v12l192 174l25 -13l-130 -167"],57642:[428,-71,427,97,330,"330 86l-27 -15l-206 171v12l206 174l27 -13l-139 -167"],57643:[428,-71,381,82,299,"299 242l-192 -171l-25 15l130 162l-130 167l25 13l192 -174v-12"],57644:[428,-71,427,97,330,"330 242l-206 -171l-27 15l139 162l-139 167l27 13l206 -174v-12"],57645:[692,3,927,34,893,"893 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 55 11 55 90v223c-29 2 -46 2 -90 2h-255c-44 0 -61 0 -91 -2v-223c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-178 l91 -2h255l90 2v178c0 79 -5 87 -55 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-51 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30"],57646:[692,3,1013,46,968,"968 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v223c-32 2 -51 2 -97 2h-274c-47 0 -66 0 -97 -2v-223c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-178 l97 -2h274l97 2v178c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],57647:[726,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l9 -8v-340l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57648:[726,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v518c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-340l89 66 c25 18 49 25 93 25c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57649:[703,-522,383,96,287,"287 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57650:[703,-522,430,112,317,"317 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57651:[683,-502,434,90,486,"323 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM486 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],57652:[683,-502,485,105,531,"356 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 46 33 65 33s36 -15 36 -33zM531 650c0 -16 -11 -29 -45 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],57653:[287,-215,383,29,350,"350 282l-33 -67h-283l-5 5l29 67h287"],57654:[287,-215,430,40,385,"385 282l-35 -67h-304l-6 5l31 67h308"],57655:[692,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57656:[692,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30"],57657:[642,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57658:[642,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57659:[888,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM344 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57660:[888,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM378 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57661:[677,3,333,33,316,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM316 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57662:[677,3,376,45,349,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM349 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 64 33c20 0 37 -15 37 -34"],57663:[887,3,387,10,377,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM377 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57664:[887,3,434,20,414,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM414 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57665:[676,3,333,-1,339,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM339 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57666:[676,3,376,8,373,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM373 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72"],57667:[869,3,387,32,358,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM141 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM358 819 c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57668:[869,3,434,43,393,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM160 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM393 819 c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57669:[642,3,333,6,332,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM115 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM332 592c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57670:[642,3,376,15,365,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM132 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM365 592c0 -30 -23 -50 -58 -50 s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57671:[869,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM249 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57672:[869,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM276 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57673:[692,193,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM249 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57674:[692,193,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM276 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57675:[642,193,333,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM224 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57676:[642,193,376,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM249 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50 s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57677:[888,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM309 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57678:[888,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM341 749h-51l-182 73c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57679:[677,3,333,22,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM266 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57680:[677,3,376,33,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM295 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],57681:[946,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM289 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12 c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57682:[946,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM320 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 52 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57683:[703,3,333,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM264 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57684:[703,3,376,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM293 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57685:[692,195,809,54,756,"373 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM756 662l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-452c0 -121 -15 -171 -68 -231 c-42 -49 -111 -85 -148 -81l-26 3l-6 76l12 6c25 -14 47 -20 73 -20c44 0 59 29 59 113v586c0 79 -5 87 -55 90l-53 3v30l159 -3l161 3v-30"],57686:[692,195,887,67,820,"410 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM820 662l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-452c0 -121 -15 -171 -72 -231 c-46 -49 -119 -85 -159 -81l-28 3l-6 76l13 6c27 -14 50 -20 78 -20c47 0 63 29 63 113v586c0 79 -6 87 -59 90l-57 3v30l171 -3l172 3v-30"],57687:[642,283,575,54,530,"326 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 114 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM244 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50zM521 -19c0 -79 -19 -143 -58 -189 c-41 -50 -82 -71 -146 -75l-13 38c10 -2 24 -3 33 -3c63 0 93 75 93 241v334c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-484zM530 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57688:[642,283,636,67,578,"359 -3l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-363c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30zM272 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM569 -19c0 -79 -21 -143 -62 -189 c-45 -50 -89 -71 -157 -75l-14 38c10 -2 26 -3 35 -3c68 0 99 75 99 241v334c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-484zM578 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57689:[846,3,387,25,365,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM365 793h-340v53h340v-53"],57690:[846,3,434,36,401,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM401 793h-365v53h365v-53"],57691:[619,3,333,-1,339,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM339 566h-340v53h340v-53"],57692:[619,3,376,8,373,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM373 566h-365v53h365v-53"],57693:[692,250,387,34,353,"353 -3l-48 2c-43 1 -75 -31 -99 -65c-14 -21 -24 -44 -24 -66c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l28 -7v-55l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-26l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30 l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57694:[692,250,434,46,389,"389 -3l-52 2c-47 1 -81 -31 -106 -65c-16 -21 -26 -44 -26 -66c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55l-43 -32c-30 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 54 119 121 158h-28l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90 l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30"],57695:[642,250,337,33,305,"305 -3l-48 2c-36 1 -65 -23 -87 -50c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l28 -7v-55l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-2l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28 c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM201 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57696:[642,250,380,45,337,"337 -3l-51 2c-39 1 -71 -23 -94 -50c-22 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 57 -72c33 0 67 15 76 42l9 31l30 -7v-55l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 53 119 120 158h-2l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28 c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM225 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57697:[872,3,387,15,375,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM375 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57698:[872,3,434,26,412,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM412 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-43 18 -67 26 -83 26 c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57699:[645,3,333,-11,349,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM349 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32 c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57700:[645,3,376,-2,384,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM384 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34 c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57701:[692,195,383,-6,349,"349 662l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-452c0 -121 -14 -171 -68 -231c-42 -49 -111 -85 -148 -81l-26 3l-5 76l12 6c25 -14 47 -20 73 -20c43 0 59 29 59 113v586c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30"],57702:[692,195,430,2,384,"384 662l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-452c0 -121 -15 -171 -73 -231c-45 -49 -119 -85 -159 -81l-28 3l-6 76l13 6c27 -14 51 -20 79 -20c47 0 63 29 63 113v586c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30"],57703:[642,283,275,-34,192,"183 -19c0 -79 -19 -143 -57 -189c-42 -50 -83 -71 -147 -75l-13 38c10 -2 24 -3 33 -3c63 0 93 75 93 241v334c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-484zM192 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57704:[642,283,314,-27,215,"206 -19c0 -79 -21 -143 -62 -189c-44 -50 -89 -71 -157 -75l-14 38c11 -2 26 -3 35 -3c68 0 100 75 100 241v334c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-484zM215 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57705:[692,3,811,34,794,"794 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-30 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-214l303 271c18 16 32 33 32 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-46 -2c-28 -1 -55 -14 -85 -38l-289 -240l359 -312c34 -29 51 -40 68 -41l23 -2v-30"],57706:[692,3,889,46,861,"861 -3c-26 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-408 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-50 -2c-30 -1 -59 -14 -91 -38l-311 -240l386 -312c36 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30"],57707:[726,12,626,33,608,"608 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-133 3l-137 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-457l79 59c43 31 94 75 164 139h109v-30c-37 0 -67 -11 -118 -47l-140 -101c18 -20 30 -33 69 -68 l138 -125c35 -31 66 -48 92 -48v-23"],57708:[726,12,691,45,662,"662 17l-112 -29l-310 252v-138c0 -63 3 -70 43 -72l52 -3v-30l-143 3l-147 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-457l85 59c46 31 101 75 176 139h117v-30c-40 0 -72 -11 -126 -47l-151 -101c19 -20 32 -33 74 -68 l148 -125c37 -31 71 -48 99 -48v-23"],57709:[692,271,811,34,794,"794 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-30 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-214l303 271c18 16 32 33 32 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-46 -2c-28 -1 -55 -14 -85 -38l-289 -240l359 -312c34 -29 51 -40 68 -41l23 -2v-30zM463 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 87 25"],57710:[692,271,889,46,861,"861 -3c-26 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-408 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-50 -2c-30 -1 -59 -14 -91 -38l-311 -240l386 -312c36 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30zM507 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57711:[726,271,626,33,608,"608 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-133 3l-137 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-457l79 59c43 31 94 75 164 139h109v-30c-37 0 -67 -11 -118 -47l-140 -101c18 -20 30 -33 69 -68 l138 -125c35 -31 66 -48 92 -48v-23zM352 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-14 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57712:[726,271,691,45,662,"662 17l-112 -29l-310 252v-138c0 -63 3 -70 43 -72l52 -3v-30l-143 3l-147 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-457l85 59c46 31 101 75 176 139h117v-30c-40 0 -72 -11 -126 -47l-151 -101c19 -20 32 -33 74 -68 l148 -125c37 -31 71 -48 99 -48v-23zM387 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57713:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35"],57714:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38"],57715:[726,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57716:[726,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30"],57717:[888,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM344 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57718:[888,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M378 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57719:[922,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM304 895c0 -15 -8 -22 -47 -39l-170 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57720:[922,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM336 895c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57721:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM552 681c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57722:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M601 681c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57723:[726,3,337,33,413,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM413 715c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57724:[726,3,380,45,453,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM453 715c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57725:[692,271,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM391 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 87 25"],57726:[692,271,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M429 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c50 12 58 15 93 25"],57727:[726,271,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM218 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-39 -19l-13 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57728:[726,271,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM243 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57729:[728,3,383,35,382,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-417c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11v-77"],57730:[728,3,430,47,419,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-417c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11v-77"],57731:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v219l-55 -41l-23 29l78 58v209c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-141l154 117l22 -29l-176 -134v-335 c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65l13 50h35"],57732:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v219l-59 -41l-25 29l84 58v209c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-141l165 117l23 -29l-188 -134v-335 c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38"],57733:[726,3,337,10,333,"333 522l-118 -89v-331c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v271l-90 -68l-23 29l113 85v201c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-239l96 72"],57734:[726,3,380,20,366,"366 522l-126 -89v-331c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v271l-97 -68l-25 29l122 85v201c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-239l103 72"],57735:[692,13,1051,27,1019,"1019 -3l-164 3l-140 -3v30l37 3c52 4 56 11 56 90v458l-48 -86l-194 -378c-23 -45 -32 -73 -59 -127h-22l-304 591v-458c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-127 -3v30l48 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-48 3v30c35 -2 69 -3 104 -3s69 1 104 3 l287 -556l286 556c35 -2 69 -3 103 -3s68 1 102 3v-30l-46 -3c-50 -3 -56 -12 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57736:[692,13,1147,39,1103,"1103 -3l-176 3l-150 -3v30l40 3c55 4 59 11 59 90v458l-51 -86l-208 -378c-25 -45 -34 -73 -63 -127h-24l-326 591v-458c0 -78 6 -87 59 -90l52 -3v-30l-141 3l-135 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l111 -3l111 3l309 -556l306 556l112 -3 c36 0 72 1 108 3v-30l-49 -3c-54 -3 -59 -12 -59 -90v-449c0 -79 5 -87 59 -90l56 -3v-30"],57737:[469,3,982,27,957,"957 -3c-32 2 -64 3 -97 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 76 -40 127 -99 127c-66 0 -137 -49 -137 -94v-212c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v179c0 76 -40 127 -99 127c-66 0 -138 -49 -138 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l46 -3v-30 l-130 3l-139 -3v30l51 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-85l76 64c19 16 50 25 90 25c75 0 120 -27 155 -93l83 68c19 16 51 25 89 25c100 0 164 -62 164 -161v-206c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30"],57738:[469,3,1073,39,1037,"1037 -3c-35 2 -69 3 -104 3c-31 0 -62 -1 -93 -3v284c0 76 -43 127 -106 127c-71 0 -148 -49 -148 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v179c0 76 -43 127 -106 127c-71 0 -148 -49 -148 -94v-212c0 -63 4 -70 43 -72l50 -3 v-30l-140 3l-148 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-85l81 64c21 16 54 25 97 25c81 0 129 -27 166 -93l89 68c21 16 55 25 96 25c108 0 175 -62 175 -161v-206c0 -63 4 -70 44 -72l55 -3v-30"],57739:[619,-566,383,22,362,"362 566h-340v53h340v-53"],57740:[619,-566,430,33,398,"398 566h-365v53h365v-53"],57741:[449,262,762,97,709,"709 112c0 -66 -33 -132 -97 -132c-59 0 -113 25 -142 64c-33 -39 -84 -64 -142 -64c-61 0 -121 15 -161 45c5 -93 20 -185 44 -275l-77 -12l-37 12c14 120 22 241 22 362v337h92v-337c0 -56 54 -98 117 -98c54 0 98 27 123 66c-2 10 -4 21 -4 32v337h92v-337 c0 -49 25 -98 73 -98c44 0 60 50 60 98h37"],57742:[449,262,837,114,770,"770 112c0 -66 -35 -132 -104 -132c-63 0 -121 25 -152 64c-35 -39 -90 -64 -152 -64c-66 0 -130 15 -174 45c6 -93 22 -185 47 -275l-82 -12l-39 12c15 120 23 241 23 362v337h98v-337c0 -56 59 -98 127 -98c57 0 105 27 132 66c-2 10 -5 21 -5 32v337h98v-337 c0 -49 27 -98 79 -98c48 0 64 50 64 98h40"],57743:[692,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30"],57744:[692,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30"],57745:[469,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57746:[469,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57747:[888,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM612 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57748:[888,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM666 861c0 -15 -10 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57749:[677,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM474 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34"],57750:[677,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM518 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c26 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57751:[887,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM645 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57752:[887,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM702 887l-157 -135h-79l-158 135h44l154 -84l153 84h43"],57753:[676,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM497 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57754:[676,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM543 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57755:[692,271,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM511 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57756:[692,271,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM558 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57757:[469,271,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM376 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-14 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57758:[469,271,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM413 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57759:[689,20,565,32,508,"508 417c0 -134 -55 -249 -161 -332c-59 -46 -111 -69 -232 -105l-37 17v8c197 44 316 167 324 335l-76 -58c-20 -15 -62 -26 -99 -26c-113 0 -195 84 -195 199c0 134 104 234 244 234c144 0 232 -103 232 -272zM413 471c0 45 -13 94 -32 126c-24 40 -60 59 -109 59 c-90 0 -146 -63 -146 -164c0 -104 58 -175 146 -175c84 0 141 62 141 154"],57760:[689,20,625,43,555,"555 417c0 -134 -60 -249 -173 -332c-64 -46 -120 -69 -250 -105l-39 17v8c211 44 339 167 348 335l-82 -58c-21 -15 -66 -26 -106 -26c-122 0 -210 84 -210 199c0 134 113 234 262 234c155 0 250 -103 250 -272zM453 471c0 45 -14 94 -35 126c-26 40 -65 59 -117 59 c-96 0 -157 -63 -157 -164c0 -104 63 -175 157 -175c90 0 152 62 152 154"],57761:[872,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM643 872c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57762:[872,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM700 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57763:[645,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM507 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57764:[645,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM554 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57765:[684,0,565,14,550,"550 419h-115l-22 -139h109v-56h-119l-33 -224h-64l34 224h-146l-36 -224h-63l36 224h-117v56h127l23 139h-120v56h128l34 209h63l-33 -209h145l32 209h64l-33 -209h106v-56zM372 419h-145l-23 -139h146"],57766:[684,0,625,25,599,"599 419h-123l-23 -139h117v-56h-128l-36 -224h-68l37 224h-157l-39 -224h-68l39 224h-125v56h135l25 139h-129v56h138l37 209h67l-36 -209h156l35 209h68l-35 -209h113v-56zM408 419h-155l-25 -139h157"],57767:[709,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57768:[709,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57769:[469,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57770:[469,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57771:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM598 861c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57772:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM651 861c0 -15 -10 -22 -51 -39 l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57773:[677,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM461 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44 l151 138c23 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57774:[677,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM504 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47 l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57775:[887,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM631 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57776:[887,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM687 752h-45l-153 84l-153 -84h-43 l156 135h80"],57777:[676,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167 h68"],57778:[676,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167 h73"],57779:[1046,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM577 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57780:[1046,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM628 1019c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-182 -73h-51l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57781:[803,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM443 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47 l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57782:[803,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM484 776c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51 l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57783:[887,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM631 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57784:[887,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM687 752h-45l-153 84l-153 -84h-43 l156 135h80zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57785:[676,193,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167 h68zM369 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57786:[676,193,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167 h73zM405 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57787:[1046,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM584 907h-46l-170 73 c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57788:[1046,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM637 907h-51l-182 73 c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57789:[803,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM450 664h-47l-170 73c-38 17 -46 24 -46 39 s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57790:[803,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM493 664h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39 s17 27 38 27c20 -1 43 -9 70 -26zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57791:[1088,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM632 1029c0 -21 -21 -42 -55 -62 c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57792:[1088,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM688 1029c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57793:[845,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM498 786c0 -21 -21 -42 -55 -62 c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57794:[845,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM544 786c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57795:[1022,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 1022c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57796:[1022,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 1022c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57797:[779,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM495 779c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57798:[779,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM541 779c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -84 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-33c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57799:[869,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM395 819c0 -30 -22 -50 -55 -50 c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM612 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57800:[869,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM433 819c0 -30 -23 -50 -58 -50 c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM666 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57801:[642,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM260 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM477 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57802:[642,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM288 592c0 -30 -23 -50 -59 -50 c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM521 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57803:[709,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57804:[709,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50 s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57805:[469,193,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM369 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57806:[469,193,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM405 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50 c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57807:[709,20,1108,34,1059,"1059 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-174 -3l-117 1c-127 1 -246 -19 -314 -18c-239 0 -402 143 -402 360c0 220 167 369 411 369c63 0 187 -20 206 -20l258 3l132 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 28 -30 34c-34 8 -97 14 -154 14c-70 0 -89 -1 -123 -8 v-267c53 -3 94 -4 165 -4c47 0 74 4 77 38l6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32l-6 58c-3 34 -30 38 -77 38h-59c-47 0 -77 -1 -106 -3v-280c32 -6 53 -8 106 -8c92 0 172 5 193 12c14 5 29 35 37 79l5 34h39zM576 139v399c0 38 -1 56 -6 83 c-37 30 -83 44 -145 44c-177 0 -282 -110 -282 -295c0 -203 119 -346 287 -346c50 0 113 14 140 32c5 27 6 45 6 83"],57808:[709,20,1208,46,1146,"1146 164c-12 -52 -19 -106 -19 -164l-187 -3l-126 1c-136 1 -264 -19 -337 -18c-256 0 -431 143 -431 360c0 220 179 369 441 369c68 0 201 -20 221 -20l277 3l142 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 28 -31 34c-37 8 -105 14 -165 14c-76 0 -96 -1 -133 -8 v-267c57 -3 101 -4 177 -4c50 0 80 4 83 38l6 52h35c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-35l-6 58c-3 34 -33 38 -83 38h-63c-50 0 -83 -1 -114 -3v-280c34 -6 57 -8 114 -8c98 0 185 5 207 12c15 5 32 35 40 79l6 34h41zM627 139v399c0 38 -1 56 -6 83 c-39 30 -89 44 -155 44c-191 0 -303 -110 -303 -295c0 -203 127 -346 307 -346c54 0 122 14 151 32c5 27 6 45 6 83"],57809:[469,20,921,45,882,"882 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-160c3 -58 10 -86 31 -119c30 -50 89 -78 161 -78c48 0 78 10 143 47l15 -10l-22 -34c-4 -6 -27 -18 -54 -29c-45 -17 -87 -27 -125 -27c-74 0 -125 24 -188 87c-66 -64 -118 -87 -193 -87 c-144 0 -246 104 -246 250c0 143 105 239 261 239c78 0 127 -20 189 -76c71 58 113 76 181 76c125 0 206 -74 206 -190zM449 203c0 144 -62 233 -163 233c-93 0 -140 -59 -140 -176c0 -146 69 -247 168 -247c86 0 135 69 135 190zM792 267c0 52 -7 78 -26 110 c-24 41 -53 59 -93 59c-46 0 -91 -20 -115 -51c-23 -29 -30 -58 -32 -115c58 -5 87 -7 138 -6"],57810:[469,20,1008,57,956,"956 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c2 -58 11 -86 33 -119c33 -50 96 -78 173 -78c51 0 83 10 153 47l17 -10l-24 -34c-4 -6 -29 -18 -58 -29c-48 -17 -94 -27 -135 -27c-79 0 -133 24 -201 87c-71 -64 -126 -87 -207 -87 c-155 0 -265 104 -265 250c0 143 113 239 281 239c83 0 136 -20 203 -76c76 58 121 76 194 76c134 0 221 -74 221 -190zM492 203c0 144 -67 233 -176 233c-99 0 -150 -59 -150 -176c0 -146 74 -247 180 -247c93 0 146 69 146 190zM859 267c0 52 -7 78 -27 110 c-26 41 -57 59 -101 59c-49 0 -97 -20 -122 -51c-25 -29 -33 -58 -36 -115c64 -5 94 -7 149 -6"],57811:[15,250,361,63,299,"299 -193l-40 -32c-28 -21 -64 -25 -100 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 69 65 135 139 173h45c-48 -35 -108 -91 -108 -147c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 63 15 71 42l9 31l28 -7v-55"],57812:[15,250,406,77,330,"330 -193l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 69 69 135 149 173h48c-52 -35 -116 -91 -116 -147c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55"],57813:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM563 749h-47l-170 73 c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57814:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM613 749h-50l-183 73 c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57815:[677,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM411 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47 c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57816:[677,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM451 506h-47l-169 90c-38 21 -47 29 -47 47 c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57817:[946,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM543 887c0 -21 -22 -42 -56 -62 c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57818:[946,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM592 887c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57819:[703,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM409 644c0 -21 -22 -42 -56 -62 c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57820:[703,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM448 644c0 -21 -23 -42 -59 -62 c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57821:[781,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57822:[781,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57823:[532,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57824:[532,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57825:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM598 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57826:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM651 861c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57827:[677,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM455 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c18 0 34 -15 34 -34"],57828:[677,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM497 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57829:[781,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57830:[781,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57831:[532,193,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM362 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57832:[532,193,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM398 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57833:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM563 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57834:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM613 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57835:[677,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM405 506h-44l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 16 34 34 34c17 0 36 -11 60 -33"],57836:[677,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM444 506h-47l-169 90c-38 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57837:[946,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM543 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21 l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57838:[946,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM592 887c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21 l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57839:[703,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM402 644c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7 l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57840:[703,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM441 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21 l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57841:[872,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50 h31"],57842:[872,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50 h34"],57843:[645,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM487 645c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57844:[645,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM532 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 105 -30c28 -11 40 -15 54 -15c33 0 52 13 70 50h33"],57845:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM736 861c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l163 113c25 17 46 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM562 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57846:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM799 861c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27zM612 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57847:[683,20,615,45,583,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM420 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43 l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM583 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],57848:[683,20,679,57,635,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM460 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-46 l149 148c20 20 46 33 65 33c20 0 36 -15 36 -33zM635 650c0 -16 -11 -29 -45 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],57849:[846,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM619 793h-340v53h340v-53"],57850:[846,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM674 793h-365v53h365v-53"],57851:[619,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 566h-340v53h340v-53"],57852:[619,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 566h-365v53h365v-53"],57853:[694,3,565,75,466,"466 -3l-172 3l-179 -3v30l61 3c59 3 71 14 71 66v485c0 24 -3 33 -9 33l-3 -1l-141 -58h-11l-8 43c100 32 177 62 248 96l15 -5v-593c0 -52 11 -63 71 -66l57 -3v-30"],57854:[694,3,625,90,509,"509 -3l-184 3l-193 -3v30l66 3c63 3 76 14 76 66v485c0 24 -2 33 -9 33l-4 -1l-151 -58h-12l-8 43c107 32 190 62 266 96l16 -5v-593c0 -52 12 -63 76 -66l61 -3v-30"],57855:[854,165,877,34,843,"843 367c0 -205 -162 -364 -381 -385v-147h-48v145c-221 0 -380 151 -380 361s150 354 380 367v146h48v-145c234 -5 381 -136 381 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57856:[854,165,960,46,914,"914 367c0 -205 -173 -364 -408 -385v-147h-52v145c-237 0 -408 151 -408 361s161 354 408 367v146h52v-145c250 -5 408 -136 408 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57857:[614,165,615,45,570,"570 237c0 -136 -99 -237 -243 -254v-148h-39v145c-146 0 -243 96 -243 237s98 240 243 251v146h39v-145c143 -6 243 -101 243 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57858:[614,165,679,57,621,"621 237c0 -136 -106 -237 -261 -254v-148h-42v145c-156 0 -261 96 -261 237s106 240 261 251v146h42v-145c154 -6 261 -101 261 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57859:[709,20,928,43,879,"879 679l-96 -83c60 -70 85 -135 85 -226c0 -222 -184 -390 -427 -390c-65 0 -129 13 -181 36c-27 11 -45 23 -82 51l-99 -85l-36 29l102 88c-31 38 -42 55 -55 87c-20 46 -31 102 -31 156c0 221 165 367 413 367c70 0 141 -13 196 -36c27 -11 45 -21 82 -47l94 83z M751 340c0 80 -11 129 -42 191l-460 -400c64 -77 132 -109 231 -109c172 0 271 116 271 318zM681 570c-42 44 -67 61 -118 78c-37 13 -74 19 -114 19c-174 0 -273 -106 -273 -292c0 -83 13 -142 48 -208"],57860:[709,20,1015,55,952,"952 679l-102 -83c64 -70 91 -135 91 -226c0 -222 -198 -390 -459 -390c-69 0 -138 13 -194 36c-28 11 -48 23 -88 51l-106 -85l-39 29l110 88c-34 38 -46 55 -60 87c-21 46 -32 102 -32 156c0 221 176 367 443 367c75 0 151 -13 211 -36c28 -11 48 -21 87 -47l101 83z M816 340c0 80 -12 129 -46 191l-494 -400c69 -77 142 -109 248 -109c185 0 292 116 292 318zM741 570c-46 44 -73 61 -128 78c-40 13 -79 19 -121 19c-188 0 -294 -106 -294 -292c0 -83 14 -142 51 -208"],57861:[474,23,626,27,588,"588 449l-69 -61c41 -51 57 -92 57 -150c0 -149 -120 -258 -285 -258c-68 0 -113 15 -165 57l-68 -60l-31 23l73 64c-36 51 -50 93 -50 152c0 148 114 253 274 253c66 0 112 -15 167 -55l67 60zM474 197c0 43 -7 82 -24 130l-259 -232c37 -57 80 -82 138 -82 c88 0 145 73 145 184zM433 362c-36 50 -79 74 -134 74c-94 0 -147 -66 -147 -180c0 -45 6 -81 21 -126"],57862:[474,23,691,39,640,"640 449l-74 -61c45 -51 61 -92 61 -150c0 -149 -128 -258 -305 -258c-74 0 -122 15 -178 57l-73 -60l-32 23l78 64c-39 51 -54 93 -54 152c0 148 122 253 294 253c71 0 120 -15 179 -55l73 60zM518 197c0 43 -8 82 -25 130l-279 -232c40 -57 86 -82 149 -82 c93 0 155 73 155 184zM474 362c-39 50 -84 74 -144 74c-101 0 -158 -66 -158 -180c0 -45 7 -81 23 -126"],57863:[872,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57864:[872,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57865:[645,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM494 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57866:[645,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM539 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 43 -4 105 -30c28 -11 40 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h33"],57867:[692,3,678,34,642,"642 537c0 -120 -114 -213 -264 -213c-21 0 -37 1 -63 6l-11 36c29 -8 45 -10 68 -10c95 0 161 63 161 153c0 95 -63 145 -181 145c-37 0 -68 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 74 -9 87 -58 90l-49 3v30 l198 -3c63 0 124 3 186 3c138 0 223 -59 223 -155"],57868:[692,3,747,46,699,"699 537c0 -120 -123 -213 -284 -213c-23 0 -39 1 -67 6l-12 36c30 -8 48 -10 72 -10c102 0 174 63 174 153c0 95 -68 145 -195 145c-39 0 -73 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 74 -10 87 -62 90l-53 3v30 l213 -3l199 3c148 0 240 -59 240 -155"],57869:[469,281,675,19,614,"614 271c0 -64 -51 -167 -95 -193l-124 -74c-18 -10 -46 -16 -78 -16c-49 0 -84 7 -116 25v-189c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v503c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 114 20 170 41l10 -4v-96l89 75c18 15 57 25 97 25 c127 0 227 -87 227 -198zM519 234c0 104 -65 170 -168 170c-54 0 -99 -19 -131 -56c-14 -17 -19 -28 -19 -42v-208c42 -41 87 -59 147 -59c98 0 171 83 171 195"],57870:[469,281,743,29,668,"668 271c0 -64 -55 -167 -102 -193l-133 -74c-19 -10 -49 -16 -83 -16c-53 0 -90 7 -125 25v-189c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v503c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-96l96 75c18 15 61 25 104 25 c136 0 243 -87 243 -198zM566 234c0 104 -70 170 -180 170c-58 0 -106 -19 -140 -56c-15 -17 -21 -28 -21 -42v-208c45 -41 93 -59 158 -59c105 0 183 83 183 195"],57871:[695,150,705,53,652,"652 -150l-220 3l-220 -3v30l45 3c49 3 58 16 58 90v372c-79 5 -127 20 -181 57c-53 37 -81 85 -81 140c0 90 79 157 194 153l64 -2l158 -4c60 0 106 1 183 5v-30l-35 -3c-57 -5 -69 -20 -69 -87v-601c0 -74 9 -87 58 -90l46 -3v-30zM315 382v273c-6 1 -13 1 -16 1 c-72 0 -126 -55 -126 -130c0 -74 51 -125 142 -144zM469 -120v775h-74v-775h74"],57872:[695,150,775,66,709,"709 -150l-236 3l-237 -3v30l50 3c52 3 62 16 62 90v372c-86 5 -137 20 -195 57c-57 37 -87 85 -87 140c0 90 85 157 208 153l69 -2l170 -4l196 5v-30l-37 -3c-61 -5 -74 -20 -74 -87v-601c0 -74 9 -87 62 -90l49 -3v-30zM348 382v273c-7 1 -14 1 -18 1 c-77 0 -135 -55 -135 -130c0 -74 54 -125 153 -144zM513 -120v775h-80v-775h80"],57873:[709,20,936,53,884,"397 535c0 -96 -75 -167 -177 -167c-97 0 -167 65 -167 154c0 97 75 167 178 167c95 0 166 -66 166 -154zM318 533c0 82 -34 133 -90 133c-60 0 -97 -54 -97 -140s33 -135 90 -135c59 0 97 56 97 142zM884 167c0 -96 -75 -167 -176 -167c-97 0 -168 65 -168 154 c0 97 75 167 178 167c95 0 166 -66 166 -154zM806 165c0 82 -35 133 -91 133c-60 0 -97 -54 -97 -140s33 -135 91 -135c59 0 97 56 97 142zM681 709l-399 -729h-43l399 729h43"],57874:[709,20,1023,66,958,"435 535c0 -96 -80 -167 -189 -167c-104 0 -180 65 -180 154c0 97 80 167 192 167c101 0 177 -66 177 -154zM351 533c0 82 -37 133 -97 133c-64 0 -104 -54 -104 -140s35 -135 97 -135c63 0 104 56 104 142zM958 167c0 -96 -80 -167 -189 -167c-104 0 -180 65 -180 154 c0 97 80 167 191 167c102 0 178 -66 178 -154zM874 165c0 82 -37 133 -97 133c-64 0 -104 -54 -104 -140s35 -135 97 -135c63 0 104 56 104 142zM741 709l-429 -729h-46l428 729h47"],57875:[111,5,292,83,209,"209 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58"],57876:[111,5,332,98,234,"234 53c0 -31 -33 -58 -70 -58c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58"],57877:[709,20,1462,79,1410,"381 541c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 156 161c82 0 146 -64 146 -148zM311 537c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM705 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -147 62 -147 148 c0 94 66 161 156 161c83 0 146 -64 146 -148zM636 157c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 27 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM1057 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 146 -64 146 -148zM988 157 c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM625 709l-426 -729h-44l426 729h44zM1410 161c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 147 -64 147 -148zM1340 157c0 81 -30 129 -79 129 c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134"],57878:[709,20,1588,94,1522,"418 541c0 -92 -73 -161 -168 -161c-91 0 -156 62 -156 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM343 537c0 81 -32 129 -84 129c-58 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM766 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148 c0 94 71 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM692 157c0 81 -32 129 -85 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 92 52 92 134zM1144 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM1069 157 c0 81 -31 129 -84 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM680 709l-458 -729h-46l457 729h47zM1522 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM1447 157c0 81 -31 129 -84 129 c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134"],57879:[709,20,1110,79,1057,"381 541c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 156 161c82 0 146 -64 146 -148zM311 537c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM705 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -147 62 -147 148 c0 94 66 161 156 161c83 0 146 -64 146 -148zM636 157c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 27 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM1057 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 146 -64 146 -148zM988 157 c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM625 709l-426 -729h-44l426 729h44"],57880:[709,20,1210,94,1144,"418 541c0 -92 -73 -161 -168 -161c-91 0 -156 62 -156 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM343 537c0 81 -32 129 -84 129c-58 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM766 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148 c0 94 71 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM692 157c0 81 -32 129 -85 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 92 52 92 134zM1144 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM1069 157 c0 81 -31 129 -84 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM680 709l-458 -729h-46l457 729h47"],57881:[709,176,877,34,843,"843 -120l-92 -56c-43 8 -77 15 -115 26l-162 46c-33 10 -64 15 -85 15c-11 0 -17 -2 -30 -8l-65 -32l3 32c61 43 98 69 118 76l6 2c-234 0 -387 143 -387 362c0 218 166 366 410 366s399 -131 399 -338c0 -144 -81 -274 -213 -343c-56 -30 -97 -40 -183 -47 c46 -5 64 -10 132 -37c87 -34 147 -49 199 -49c10 0 22 1 65 6v-21zM726 335c0 210 -109 332 -296 332c-180 0 -279 -104 -279 -292c0 -99 32 -195 87 -258c54 -62 128 -94 221 -94c171 0 267 112 267 312"],57882:[709,176,960,46,914,"914 -120l-98 -56c-47 8 -83 15 -124 26l-174 46c-36 10 -69 15 -91 15c-12 0 -19 -2 -33 -8l-69 -32l3 32c65 43 105 69 127 76l6 2c-251 0 -415 143 -415 362c0 218 178 366 440 366s428 -131 428 -338c0 -144 -87 -274 -228 -343c-61 -30 -104 -40 -197 -47 c49 -5 69 -10 142 -37c93 -34 158 -49 214 -49c10 0 23 1 69 6v-21zM789 335c0 210 -117 332 -319 332c-193 0 -299 -104 -299 -292c0 -99 35 -195 94 -258c58 -62 138 -94 237 -94c184 0 287 112 287 312"],57883:[469,281,630,48,620,"620 -281l-134 3l-151 -3v30l63 3c36 2 40 9 40 72v242l-113 -66c-14 -8 -33 -12 -56 -12c-135 0 -221 85 -221 216c0 87 36 153 106 194l91 54c17 9 55 17 87 17c46 0 93 -10 149 -33l53 31l21 -11c-19 -38 -25 -76 -25 -138v-494c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30z M438 120v261c-38 29 -76 41 -129 41c-105 0 -166 -64 -166 -174c0 -121 66 -203 162 -203c27 0 52 7 78 20c29 15 55 41 55 55"],57884:[469,281,695,61,675,"675 -281l-144 3l-162 -3v30l68 3c38 2 43 9 43 72v242l-122 -66c-15 -8 -35 -12 -60 -12c-145 0 -237 85 -237 216c0 87 39 153 113 194l99 54c17 9 58 17 92 17c50 0 101 -10 160 -33l58 31l22 -11c-20 -38 -27 -76 -27 -138v-494c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30z M480 120v261c-41 29 -82 41 -139 41c-113 0 -178 -64 -178 -174c0 -121 71 -203 174 -203c28 0 55 7 83 20c32 15 60 41 60 55"],57885:[694,5,504,57,441,"441 540c0 -57 -28 -96 -120 -174c-89 -73 -103 -90 -103 -123c0 -16 7 -29 24 -48l-23 -14c-32 19 -48 43 -48 73c0 34 18 61 84 128c65 65 84 97 84 137c0 64 -55 109 -134 109c-49 0 -83 -15 -95 -42l-22 -48l-31 8l41 113c58 26 96 35 144 35c112 0 199 -67 199 -154 zM290 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58"],57886:[694,5,559,70,482,"482 540c0 -57 -29 -96 -129 -174c-94 -73 -110 -90 -110 -123c0 -16 7 -29 26 -48l-24 -14c-35 19 -52 43 -52 73c0 34 19 61 90 128c69 65 90 97 90 137c0 64 -59 109 -144 109c-52 0 -88 -15 -101 -42l-24 -48l-34 8l45 113c62 26 103 35 154 35 c121 0 213 -67 213 -154zM321 53c0 -31 -33 -58 -71 -58c-33 0 -65 28 -65 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58"],57887:[454,245,504,63,447,"447 -97l-41 -113c-58 -26 -96 -35 -144 -35c-112 0 -199 67 -199 154c0 57 28 96 120 174c89 73 103 90 103 123c0 16 -7 29 -24 48l23 14c32 -19 48 -43 48 -73c0 -34 -18 -61 -84 -128c-65 -65 -84 -97 -84 -137c0 -64 55 -109 134 -109c49 0 83 15 95 42l21 48z M340 396c0 -30 -29 -58 -62 -58c-34 0 -64 28 -64 58c0 31 30 58 65 58c32 0 61 -28 61 -58"],57888:[454,245,559,77,489,"489 -97l-44 -113c-62 -26 -103 -35 -155 -35c-120 0 -213 67 -213 154c0 57 30 96 129 174c95 73 110 90 110 123c0 16 -7 29 -26 48l25 14c35 -19 51 -43 51 -73c0 -34 -18 -61 -90 -128c-69 -65 -90 -97 -90 -137c0 -64 60 -109 144 -109c53 0 89 15 102 42l23 48z M375 396c0 -30 -32 -58 -67 -58c-36 0 -69 28 -69 58c0 31 33 58 70 58c34 0 66 -28 66 -58"],57889:[709,-469,424,67,357,"159 665l-35 -196h-21l-36 196v5c0 19 24 39 47 39c22 0 45 -20 45 -38v-6zM357 665l-35 -196h-22l-36 196v5c0 19 24 39 47 39s46 -20 46 -38v-6"],57890:[709,-469,474,81,392,"180 665l-37 -196h-24l-38 196v5c0 19 26 39 50 39c25 0 49 -20 49 -38v-6zM392 665l-37 -196h-24l-38 196v5c0 19 25 39 50 39c24 0 49 -20 49 -38v-6"],57891:[110,153,565,66,499,"271 97c-38 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 144 85 223l105 30zM499 97c-37 -86 -78 -153 -140 -226l-48 -24l-17 10c53 77 79 144 86 223l105 30"],57892:[110,153,625,80,545,"300 97c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 144 91 223l113 30zM545 97c-39 -86 -84 -153 -151 -226l-51 -24l-18 10c57 77 85 144 92 223l113 30"],57893:[709,-446,565,66,499,"271 699c-53 -76 -79 -144 -86 -223l-105 -30l-14 13c37 86 78 153 140 226l48 24zM499 699c-52 -76 -78 -144 -85 -223l-105 -30l-15 13c38 86 79 153 141 226l48 24"],57894:[709,-446,625,80,545,"300 699c-57 -76 -85 -144 -92 -223l-113 -30l-15 13c39 86 84 153 151 226l51 24zM545 699c-56 -76 -84 -144 -91 -223l-113 -30l-16 13c40 86 85 153 151 226l52 24"],57895:[709,-446,565,66,499,"271 696c-38 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 143 85 223l105 30zM499 696c-37 -86 -78 -153 -140 -226l-48 -24l-17 10c53 77 79 143 86 223l105 30"],57896:[709,-446,625,80,545,"300 696c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 143 91 223l113 30zM545 696c-39 -86 -84 -153 -151 -226l-51 -24l-18 10c57 77 85 143 92 223l113 30"],57897:[709,-446,323,59,264,"264 699c-52 -76 -79 -144 -85 -223l-106 -30l-14 13c37 86 79 153 141 226l48 24"],57898:[709,-446,365,73,293,"293 699c-57 -76 -85 -144 -92 -223l-113 -30l-15 13c39 86 84 153 151 226l51 24"],57899:[709,-446,323,59,264,"264 696c-37 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 79 143 85 223l106 30"],57900:[709,-446,365,73,293,"293 696c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 143 91 223l113 30"],57901:[110,153,323,34,239,"239 97c-37 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 144 85 223l106 30"],57902:[110,153,365,46,266,"266 97c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 144 91 223l113 30"],57903:[709,-469,247,76,169,"169 665l-35 -196h-22l-36 196v5c0 19 24 39 47 39s46 -20 46 -38v-6"],57904:[709,-469,283,91,191,"191 665l-38 -196h-23l-39 196v5c0 19 26 39 51 39c24 0 49 -20 49 -38v-6"],57905:[692,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30"],57906:[692,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30"],57907:[469,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11"],57908:[469,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11"],57909:[888,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM503 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57910:[888,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM549 861c0 -15 -10 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57911:[677,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM362 643 c0 -18 -8 -26 -44 -47l-156 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57912:[677,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM398 643 c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l161 138c26 22 47 33 65 33c20 0 36 -15 36 -34"],57913:[887,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM536 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57914:[887,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM585 887l-157 -135h-79l-158 135h44l154 -84l153 84h43"],57915:[676,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM385 676 l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57916:[676,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM422 676 l-146 -167h-72l-147 167h41l142 -103l143 103h39"],57917:[692,271,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM402 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57918:[692,271,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM441 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57919:[469,271,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM227 -88 c-30 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57920:[469,271,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM253 -88 c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57921:[692,-492,383,83,301,"301 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM260 592c0 38 -28 64 -67 64c-41 0 -69 -25 -69 -63c0 -40 27 -65 68 -65c40 0 68 26 68 64"],57922:[692,-492,430,98,332,"332 592c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM288 592c0 38 -29 64 -71 64c-45 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 72 -65s73 26 73 64"],57923:[709,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106"],57924:[709,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106"],57925:[469,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74"],57926:[469,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74"],57927:[888,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM423 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113 c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57928:[888,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM463 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51l175 113 c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],57929:[677,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM371 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57930:[677,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM407 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57931:[887,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM457 887l-146 -135h-74l-147 135h41l143 -84l143 84h40"],57932:[887,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM500 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57933:[676,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM394 676l-137 -167h-67l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57934:[676,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM432 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57935:[709,225,592,36,558,"558 230c0 -124 -100 -218 -247 -243l-26 -62c11 3 17 4 28 4c58 0 94 -27 94 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-31 0 -44 2 -92 16l15 31c35 -9 52 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -17 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -44 -7l-8 6l42 90c-14 -2 -27 -2 -40 -2 c-64 0 -126 12 -188 38c6 44 7 76 7 153h35l9 -67c5 -42 90 -80 177 -80c114 0 196 65 196 155c0 38 -14 68 -43 89c-29 23 -66 34 -149 44c-108 14 -158 30 -194 62c-31 26 -45 61 -45 110c0 131 118 225 280 225c61 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -89 -15 -141h-35l-6 57 c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -69 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c124 -15 170 -29 208 -62c29 -27 42 -58 42 -105"],57936:[709,225,654,48,609,"609 230c0 -124 -108 -218 -266 -243l-28 -62c12 3 19 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -25 -2 -48 -7l-8 6l45 90c-14 -2 -28 -2 -42 -2 c-70 0 -136 12 -203 38c7 44 8 76 8 153h38l9 -67c6 -42 97 -80 190 -80c122 0 210 65 210 155c0 38 -15 68 -45 89c-32 23 -72 34 -161 44c-116 14 -169 30 -208 62c-33 26 -48 61 -48 110c0 131 126 225 301 225c65 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -89 -16 -141h-37l-7 57 c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -74 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c134 -15 183 -29 224 -62c31 -27 46 -58 46 -105"],57937:[469,225,482,43,436,"436 148c0 -84 -72 -146 -181 -163l-25 -60c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -44 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l41 89c-8 -1 -16 -1 -24 -1c-50 0 -92 7 -149 24 c10 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 39 -21 59 -70 69c-77 16 -134 32 -163 44c-50 22 -73 54 -73 102c0 90 78 145 204 145c46 0 83 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23c0 47 -55 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78 c0 -46 29 -66 118 -82c99 -17 133 -29 162 -55c20 -19 29 -42 29 -73"],57938:[469,225,536,55,477,"477 148c0 -84 -77 -146 -194 -163l-27 -60c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-32 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 78 -11c39 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l44 89c-8 -1 -17 -1 -26 -1 c-53 0 -98 7 -160 24c11 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 39 -22 59 -75 69c-82 16 -144 32 -174 44c-54 22 -79 54 -79 102c0 90 83 145 219 145c49 0 89 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23c0 47 -59 82 -138 82 c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c105 -17 142 -29 173 -55c22 -19 31 -42 31 -73"],57939:[709,271,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM323 -88c-30 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9 c41 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57940:[709,271,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM356 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9 c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57941:[469,271,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM273 -88c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57942:[469,271,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM302 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57943:[709,219,565,38,517,"517 253c0 -53 -25 -95 -85 -142c46 -23 65 -54 65 -104c0 -114 -132 -226 -268 -226c-57 0 -114 15 -171 44c8 64 11 101 13 157h35l5 -90c45 -44 83 -59 151 -59c101 0 167 47 167 120c0 35 -17 61 -51 83c-26 17 -54 27 -145 54c-88 26 -121 41 -155 69 c-24 19 -40 51 -40 84c0 53 30 98 91 139c-43 29 -63 64 -63 103c0 121 116 224 252 224c54 0 96 -11 145 -36c-8 -57 -12 -95 -14 -152h-34l-5 87c-46 36 -81 49 -132 49c-87 0 -149 -50 -149 -120c0 -31 13 -52 44 -72c27 -16 51 -26 150 -55c145 -43 194 -83 194 -157z M445 213c0 31 -18 58 -50 77c-32 18 -65 29 -140 49c-56 15 -67 19 -98 30c-34 -28 -47 -53 -47 -87c0 -53 54 -87 206 -129c53 -15 65 -19 92 -30c27 39 37 63 37 90"],57944:[709,219,625,50,564,"564 253c0 -53 -27 -95 -91 -142c49 -23 70 -54 70 -104c0 -114 -142 -226 -288 -226c-61 0 -123 15 -184 44c9 64 12 101 15 157h37l6 -90c48 -44 89 -59 161 -59c109 0 179 47 179 120c0 35 -17 61 -54 83c-28 17 -58 27 -155 54c-95 26 -130 41 -167 69 c-26 19 -43 51 -43 84c0 53 32 98 98 139c-46 29 -68 64 -68 103c0 121 125 224 271 224c57 0 103 -11 156 -36c-10 -57 -13 -95 -15 -152h-37l-6 87c-49 36 -86 49 -141 49c-94 0 -160 -50 -160 -120c0 -31 14 -52 47 -72c29 -16 54 -26 161 -55c155 -43 208 -83 208 -157z M487 213c0 31 -19 58 -54 77c-34 18 -69 29 -150 49c-61 15 -72 19 -105 30c-36 -28 -50 -53 -50 -87c0 -53 57 -87 221 -129c56 -15 69 -19 98 -30c29 39 40 63 40 90"],57945:[456,153,292,27,248,"248 111c-31 -77 -72 -140 -161 -245l-44 -19l-16 11c64 96 91 161 99 237l106 30zM238 397c0 -30 -31 -57 -66 -57c-31 0 -61 28 -61 58s30 58 62 58c34 0 65 -28 65 -59"],57946:[456,153,332,39,275,"275 111c-33 -77 -77 -140 -172 -245l-48 -19l-16 11c68 96 97 161 105 237l115 30zM265 397c0 -30 -33 -57 -71 -57c-34 0 -65 28 -65 58s31 58 66 58c37 0 70 -28 70 -59"],57947:[689,3,565,58,552,"552 659l-200 -329c-97 -159 -125 -224 -171 -333c0 0 -30 3 -50 3s-50 -3 -50 -3l-10 13l266 392c41 61 75 119 119 201h-291c-50 0 -58 -8 -67 -70l-7 -56h-33s3 62 3 102c0 41 -3 105 -3 105l11 5l239 -5c116 0 126 1 244 5v-30"],57948:[689,3,625,71,601,"601 659l-214 -329c-104 -159 -134 -224 -183 -333c0 0 -33 3 -54 3s-54 -3 -54 -3l-10 13l285 392c44 61 81 119 128 201h-313c-54 0 -62 -8 -71 -70l-8 -56h-36s4 62 4 102c0 41 -4 105 -4 105l12 5l256 -5l262 5v-30"],57949:[689,20,565,45,520,"520 219c0 -136 -106 -239 -247 -239s-228 102 -228 267c0 137 61 259 173 346c56 44 100 64 205 96l40 -17v-8c-196 -54 -287 -152 -310 -333c72 54 112 78 176 78c116 0 191 -75 191 -190zM426 184c0 99 -55 165 -138 165c-52 0 -104 -24 -128 -58 c-12 -17 -16 -36 -16 -71c0 -134 50 -207 143 -207c84 0 139 67 139 171"],57950:[689,20,625,57,568,"568 219c0 -136 -114 -239 -266 -239c-151 0 -245 102 -245 267c0 137 66 259 186 346c60 44 108 64 220 96l44 -17v-8c-211 -54 -309 -152 -334 -333c77 54 121 78 190 78c124 0 205 -75 205 -190zM467 184c0 99 -60 165 -149 165c-56 0 -111 -24 -137 -58 c-12 -17 -17 -36 -17 -71c0 -134 54 -207 153 -207c90 0 150 67 150 171"],57951:[694,13,565,23,531,"531 668c-8 -35 -11 -70 -11 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-36c-1 58 -7 79 -29 95c-19 13 -46 20 -78 20c-65 0 -105 -23 -133 -74c-17 -34 -26 -79 -26 -130v-89l199 6l-5 -48l-197 5c-5 -87 -35 -159 -102 -248c40 5 83 9 145 7l171 -6c11 0 18 -1 25 -1c20 0 27 8 31 37 l8 52h28v-148c-23 -17 -31 -20 -54 -20c-66 0 -134 7 -195 19c-61 13 -106 19 -177 23l-49 -45h-24v49c10 9 25 19 41 27c17 7 19 9 27 23c21 40 37 121 37 200v30l-105 -3l9 45l96 -3v106c0 65 36 120 108 168c68 45 126 65 188 65c45 0 70 -6 107 -26"],57952:[694,13,625,34,579,"579 668c-8 -35 -11 -70 -11 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-39c-1 58 -8 79 -31 95c-20 13 -50 20 -84 20c-70 0 -113 -23 -142 -74c-19 -34 -28 -79 -28 -130v-89l213 6l-5 -48l-212 5c-6 -87 -37 -159 -110 -248c43 5 90 9 156 7l183 -6c12 0 20 -1 27 -1c23 0 30 8 34 37 l8 52h31v-148c-25 -17 -34 -20 -59 -20c-70 0 -144 7 -209 19c-66 13 -114 19 -190 23l-52 -45h-26v49c11 9 27 19 44 27c18 7 20 9 29 23c23 40 39 121 39 200v30l-112 -3l9 45l103 -3v106c0 65 39 120 116 168c74 45 136 65 203 65c48 0 74 -6 114 -26"],57953:[692,3,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172"],57954:[692,3,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184"],57955:[621,12,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38"],57956:[621,12,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38"],57957:[887,3,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172z M528 887l-146 -135h-74l-148 135h42l143 -84l142 84h41"],57958:[887,3,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184z M576 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57959:[663,12,375,34,397,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38zM397 652 c-29 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57960:[663,12,421,46,435,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38zM435 652 c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57961:[692,225,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-132 3l-33 -75c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -44 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11 c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l51 108l-151 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l74 -1l147 -2h172l91 1"],57962:[692,225,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-142 3l-35 -75c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-32 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 78 -11 c39 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l55 108l-162 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l80 -1l158 -2h184l98 1"],57963:[621,225,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c22 0 36 4 65 19l14 -17l-53 -53c-5 -5 -21 -9 -40 -11l-26 -64c11 3 17 4 28 4c58 0 94 -27 94 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-31 0 -44 2 -92 16l16 31c34 -9 51 -11 72 -11c37 0 57 15 57 43c0 23 -17 39 -43 39 c-14 0 -24 -2 -45 -7l-8 6l45 97c-70 4 -100 37 -100 105v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38"],57964:[621,225,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c24 0 39 4 69 19l16 -17l-57 -53c-5 -5 -23 -9 -43 -11l-28 -64c12 3 19 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -18 39 -47 39 c-15 0 -25 -2 -47 -7l-9 6l48 97c-75 4 -107 37 -107 105v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38"],57965:[692,271,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172z M394 -88c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57966:[692,271,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184z M432 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57967:[621,271,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38zM237 -88 c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57968:[621,271,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38zM263 -88 c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57969:[692,3,678,45,636,"636 387c0 -117 -107 -211 -240 -211c-23 0 -47 2 -63 6l-12 37c24 -6 48 -9 67 -9c78 0 139 65 139 147c0 96 -61 143 -186 143c-32 0 -56 -3 -85 -9v-371c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30 l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-27c19 -2 26 -2 50 -2c105 1 85 1 108 1c136 0 222 -60 222 -154"],57970:[692,3,747,57,692,"692 387c0 -117 -115 -211 -258 -211c-24 0 -50 2 -68 6l-13 37c26 -6 52 -9 73 -9c83 0 149 65 149 147c0 96 -66 143 -199 143c-35 0 -61 -3 -92 -9v-371c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l57 3c53 3 59 11 59 90v449c0 79 -6 87 -59 90l-57 3v30 l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-27c20 -2 28 -2 54 -2c113 1 91 1 116 1c145 0 238 -60 238 -154"],57971:[726,281,675,8,603,"603 267c0 -70 -39 -154 -86 -185l-109 -72c-23 -15 -51 -22 -90 -22c-45 0 -79 7 -128 25v-189c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v796c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-349l60 56c28 26 82 44 133 44 c122 0 220 -90 220 -202zM508 230c0 108 -64 174 -168 174c-54 0 -99 -19 -131 -56c-14 -17 -19 -28 -19 -42v-208c43 -42 85 -59 147 -59c106 0 171 74 171 191"],57972:[726,281,743,18,656,"656 267c0 -70 -42 -154 -92 -185l-117 -72c-25 -15 -55 -22 -96 -22c-49 0 -85 7 -138 25v-189c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v796c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c92 12 131 20 183 37l10 -8v-349l64 56c31 26 88 44 143 44 c131 0 236 -90 236 -202zM555 230c0 108 -69 174 -180 174c-59 0 -107 -19 -141 -56c-15 -17 -21 -28 -21 -42v-208c47 -42 91 -59 158 -59c113 0 184 74 184 191"],57973:[689,20,565,26,514,"514 224c0 -47 -19 -91 -56 -132c-60 -67 -160 -112 -247 -112c-41 0 -89 8 -147 26c-6 50 -15 86 -38 147l30 10c20 -54 35 -77 61 -99c33 -28 77 -43 127 -43c102 0 168 67 168 169c0 91 -52 144 -143 144c-29 0 -50 -5 -91 -22l-8 6l13 53s43 -3 52 -3 c77 0 141 63 141 138c0 63 -58 116 -128 116c-57 0 -126 -34 -138 -68l-19 -56h-34l31 124c53 48 102 67 176 67c121 0 202 -59 202 -148c0 -59 -33 -105 -120 -167c54 -9 79 -17 107 -35c39 -25 61 -67 61 -115"],57974:[689,20,625,38,561,"561 224c0 -47 -20 -91 -60 -132c-64 -67 -172 -112 -266 -112c-43 0 -94 8 -157 26c-7 50 -16 86 -40 147l31 10c22 -54 38 -77 66 -99c35 -28 83 -43 137 -43c108 0 180 67 180 169c0 91 -56 144 -154 144c-31 0 -53 -5 -98 -22l-8 6l14 53s46 -3 55 -3 c83 0 152 63 152 138c0 63 -62 116 -138 116c-61 0 -134 -34 -147 -68l-21 -56h-37l34 124c56 48 109 67 189 67c129 0 216 -59 216 -148c0 -59 -35 -105 -129 -167c59 -9 86 -17 115 -35c42 -25 66 -67 66 -115"],57975:[645,-540,383,12,372,"372 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c15 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c30 0 48 13 64 50h32"],57976:[645,-540,430,22,408,"408 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c29 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 70 50h33"],57977:[80,79,681,66,615,"615 53c-47 -78 -95 -113 -150 -113c-29 0 -59 9 -142 41c-69 27 -79 30 -105 30c-43 0 -72 -22 -115 -90l-37 27c53 87 96 120 151 120c33 0 62 -8 140 -39c66 -27 86 -33 106 -33c41 0 81 29 115 84"],57978:[80,79,749,80,669,"669 53c-50 -78 -101 -113 -161 -113c-31 0 -63 9 -152 41c-74 27 -84 30 -113 30c-46 0 -77 -22 -124 -90l-39 27c57 87 103 120 162 120c35 0 67 -8 150 -39c71 -27 92 -33 115 -33c43 0 86 29 123 84"],57979:[689,3,565,27,520,"520 -3l-249 3l-244 -3v26l186 181c123 120 169 194 169 269c0 85 -60 139 -154 139c-73 0 -112 -25 -130 -83l-14 -46h-31l18 136c53 50 107 70 185 70c139 0 224 -71 224 -186c0 -75 -33 -130 -139 -233l-198 -193l377 10c-2 -22 -2 -32 -2 -45c0 -14 0 -24 2 -45"],57980:[689,3,625,39,568,"568 -3l-268 3l-261 -3v26l199 181c132 120 181 194 181 269c0 85 -64 139 -165 139c-78 0 -121 -25 -139 -83l-15 -46h-34l20 136c57 50 114 70 198 70c149 0 240 -71 240 -186c0 -75 -35 -130 -148 -233l-213 -193l405 10c-3 -22 -3 -32 -3 -45c0 -14 0 -24 3 -45"],57981:[692,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30"],57982:[692,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30"],57983:[469,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57984:[469,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57985:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM608 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-171 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57986:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM662 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],57987:[677,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM485 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57988:[677,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM530 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l161 138c26 22 47 33 65 33c20 0 36 -15 36 -34"],57989:[887,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM642 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57990:[887,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM699 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57991:[676,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM508 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57992:[676,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM555 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167h72"],57993:[869,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM406 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM623 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57994:[869,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM445 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM678 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57995:[642,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM284 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM500 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50 s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],57996:[642,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM314 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM546 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50 s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57997:[692,193,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM514 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57998:[692,193,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM561 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57999:[469,193,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM393 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58000:[469,193,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM431 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58001:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM574 749h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58002:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM625 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58003:[677,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM435 506h-44l-156 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],58004:[677,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM476 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 36 34c18 0 39 -11 65 -33"],58005:[946,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM554 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7 l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58006:[946,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM604 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7 l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58007:[703,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM433 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58008:[703,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM474 644c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47 c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-15 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58009:[781,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19"],58010:[781,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19"],58011:[532,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19"],58012:[532,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19"],58013:[888,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM608 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-171 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],58014:[888,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM662 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],58015:[677,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM486 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34 "],58016:[677,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM531 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138 c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],58017:[781,193,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM514 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58018:[781,193,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM561 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58019:[532,193,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM394 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58020:[532,193,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM432 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50 c33 0 57 -21 57 -50"],58021:[888,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM574 749h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58022:[888,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM625 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58023:[677,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM435 506h-44l-156 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],58024:[677,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM476 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 36 34 c18 0 39 -11 65 -33"],58025:[946,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM554 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37 c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58026:[946,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM604 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37 c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58027:[703,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM434 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12 c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58028:[703,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM475 644c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31 c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58029:[872,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM640 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30 c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58030:[872,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM696 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30 c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58031:[645,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM519 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58032:[645,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM566 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19 c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c29 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58033:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM747 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c26 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM572 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],58034:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM811 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM624 861c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],58035:[683,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM444 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM607 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98 h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],58036:[683,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM486 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 46 33 64 33c20 0 37 -15 37 -33zM661 650c0 -16 -12 -29 -45 -50l-158 -98 h-47l150 148c19 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],58037:[846,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM630 793h-340v53h340v-53"],58038:[846,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM686 793h-365v53h365v-53"],58039:[619,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM508 566h-340v53h340v-53"],58040:[619,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM555 566h-365v53h365v-53"],58041:[692,250,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-30 -28 -69 -46 -119 -57c-38 -7 -83 -17 -103 -41c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c32 0 63 15 70 42l9 31l29 -7v-55l-41 -32c-26 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92 c0 51 35 100 84 138c-102 2 -177 23 -218 62s-61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30"],58042:[692,250,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-31 -28 -74 -46 -127 -57c-41 -7 -89 -17 -110 -41c-23 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 56 -72c35 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55l-43 -32c-28 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92 c0 51 38 100 90 138c-110 2 -189 23 -234 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30"],58043:[469,250,677,30,643,"643 -193l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-65 0 -96 49 -96 92c0 60 49 119 111 158l-57 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295 c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-36 2c-37 1 -66 -23 -88 -50c-21 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 64 15 71 42 l9 31l28 -7v-55"],58044:[469,250,746,41,700,"700 -193l-44 -32c-29 -21 -67 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 53 119 119 158l-60 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-39 2c-40 1 -71 -23 -95 -50c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42 l9 31l31 -7v-55"],58045:[939,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM569 839c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM528 839c0 38 -28 64 -67 64c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],58046:[939,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM620 839c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM576 839c0 38 -30 64 -72 64c-44 0 -73 -25 -73 -63c0 -40 28 -65 72 -65c43 0 73 26 73 64"],58047:[692,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM447 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM406 592c0 38 -28 64 -67 64 c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],58048:[692,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM489 592c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM445 592c0 38 -30 64 -72 64 c-44 0 -73 -25 -73 -63c0 -40 28 -65 72 -65c43 0 73 26 73 64"],58049:[872,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM640 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58050:[872,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM696 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58051:[645,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM518 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c15 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58052:[645,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM565 645c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58053:[692,9,807,19,780,"780 662l-33 -3c-20 -2 -34 -17 -59 -72l-190 -421c-36 -80 -49 -113 -69 -175h-55c-16 54 -29 89 -63 165l-205 462c-13 29 -25 39 -48 41l-39 3v30l145 -3l145 3v-30l-61 -3c-30 -1 -39 -17 -33 -31l215 -507l199 473c15 35 12 63 -28 65l-57 3v30l118 -3l118 3v-30"],58054:[692,9,885,29,846,"846 662l-35 -3c-21 -2 -36 -17 -63 -72l-204 -421c-38 -80 -52 -113 -75 -175h-58c-18 54 -32 89 -68 165l-220 462c-14 29 -27 39 -52 41l-42 3v30l156 -3l156 3v-30l-66 -3c-32 -1 -41 -17 -35 -31l230 -507l215 473c16 35 12 63 -31 65l-61 3v30l127 -3l126 3v-30"],58055:[459,7,636,17,598,"598 431l-34 -2c-22 -1 -36 -16 -61 -67l-129 -260c-22 -45 -38 -76 -45 -109h-54l-188 403c-11 23 -14 32 -33 33l-37 2v28l126 -3l128 3v-28l-54 -2c-35 -1 -29 -29 -17 -57l129 -288l68 140l46 106c29 68 29 97 -6 99l-44 2v28c33 -2 68 -3 102 -3s69 1 103 3v-28"],58056:[459,7,701,27,651,"651 431l-37 -2c-23 -1 -38 -16 -65 -67l-138 -260c-24 -45 -41 -76 -48 -109h-59l-201 403c-12 23 -15 32 -36 33l-40 2v28l136 -3l137 3v-28l-58 -2c-37 -1 -31 -29 -18 -57l139 -288l72 140l49 106c32 68 32 97 -5 99l-48 2v28c36 -2 73 -3 110 -3c36 0 73 1 110 3 v-28"],58057:[700,9,1110,19,1083,"1083 662l-35 -3c-24 -2 -36 -12 -42 -29l-167 -538l-29 -101h-54c-39 109 -42 117 -78 206l-136 339l-190 -442c-20 -47 -29 -71 -39 -103h-54l-155 618c-9 34 -23 47 -55 50l-30 3v30l137 -3l137 3v-30l-45 -3c-43 -3 -45 -28 -36 -66l109 -449l135 315 c58 134 75 179 98 241h35c9 -34 13 -42 36 -102l179 -461l143 489c6 20 -4 30 -50 33l-43 3v30l114 -3l115 3v-30"],58058:[700,9,1210,29,1171,"1171 662l-37 -3c-26 -2 -39 -12 -45 -29l-179 -538l-31 -101h-59c-41 109 -44 117 -83 206l-146 339l-204 -442c-22 -47 -31 -71 -42 -103h-58l-166 618c-10 34 -25 47 -59 50l-33 3v30l148 -3l147 3v-30l-49 -3c-46 -3 -48 -28 -39 -66l117 -449l146 315 c62 134 80 179 105 241h37c10 -34 14 -42 39 -102l192 -461l154 489c6 20 -4 30 -54 33l-46 3v30l122 -3l123 3v-30"],58059:[469,7,929,17,891,"891 431l-29 -2c-24 -2 -39 -16 -69 -87l-150 -349h-50l-148 342s-37 -70 -57 -112l-107 -230h-51l-111 336c-27 81 -41 98 -72 100l-30 2v28l129 -3l130 3v-28l-44 -2c-41 -2 -47 -19 -37 -49l92 -276l173 365h25c9 -27 17 -47 32 -81l125 -290l53 124l54 140 c15 40 9 65 -35 67l-37 2v28c36 -2 71 -3 107 -3s71 1 107 3v-28"],58060:[469,7,1016,27,965,"965 431l-30 -2c-26 -2 -42 -16 -75 -87l-160 -349h-54l-159 342s-40 -70 -61 -112l-115 -230h-55l-119 336c-29 81 -44 98 -77 100l-33 2v28l139 -3l139 3v-28l-46 -2c-45 -2 -51 -19 -40 -49l98 -276l186 365h27c9 -27 18 -47 34 -81l135 -290l56 124l58 140 c17 40 10 65 -37 67l-40 2v28l115 -3l114 3v-28"],58061:[700,3,747,25,716,"716 -3c-26 2 -51 3 -77 3c-27 0 -53 -1 -81 -3l-200 306l-220 -306c-19 2 -38 3 -56 3c-19 0 -38 -1 -57 -3v30l29 3c24 3 37 14 64 48l212 263l-139 213c-36 55 -74 88 -100 90l-49 3l-3 26l154 27c21 -10 37 -27 62 -65l140 -216l201 270h111v-30l-45 -3 c-17 -1 -31 -14 -74 -68l-168 -208l192 -280c36 -52 51 -68 72 -70l32 -3v-30"],58062:[700,3,820,36,778,"778 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-216 306l-236 -306c-20 2 -40 3 -60 3s-41 -1 -61 -3v30l31 3c26 3 40 14 69 48l228 263l-150 213c-38 55 -79 88 -107 90l-53 3l-2 26l165 27c22 -10 39 -27 66 -65l150 -216l216 270h119v-30l-48 -3 c-18 -1 -33 -14 -80 -68l-180 -208l206 -280c38 -52 55 -68 77 -70l35 -3v-30"],58063:[469,3,582,32,551,"551 -3c-23 2 -45 3 -68 3c-22 0 -45 -1 -66 -3l-145 195l-81 -98c-58 -71 -65 -94 -65 -94h-94v27h18c11 0 25 6 33 15l162 176l-130 174c-11 14 -35 27 -55 29l-23 2l-5 26l126 20c37 -34 49 -47 66 -69l82 -116l136 175h89v-28h-15c-19 0 -31 -4 -37 -11l-155 -166 l161 -200c12 -15 25 -23 38 -24l28 -3v-30"],58064:[469,3,644,43,600,"600 -3c-24 2 -48 3 -72 3s-48 -1 -72 -3l-155 195l-87 -98c-62 -71 -70 -94 -70 -94h-101v27h20c12 0 27 6 35 15l175 176l-141 174c-11 14 -37 27 -58 29l-25 2l-6 26l136 20c40 -34 53 -47 70 -69l89 -116l145 175h96v-28h-16c-20 0 -33 -4 -40 -11l-166 -166 l173 -200c13 -15 27 -23 41 -24l29 -3v-30"],58065:[705,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15"],58066:[705,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15"],58067:[459,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28"],58068:[459,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28"],58069:[888,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM538 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],58070:[888,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM586 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27"],58071:[677,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM483 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],58072:[677,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM528 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 65 33c19 0 36 -15 36 -34"],58073:[869,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM335 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM552 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58074:[869,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM369 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM601 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58075:[642,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM281 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50zM498 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],58076:[642,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM311 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM544 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58077:[705,193,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM443 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58078:[705,193,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM484 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58079:[459,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM519 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],58080:[459,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM566 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58081:[701,3,565,15,551,"551 679c-47 -60 -94 -136 -142 -229l-35 -68h133v-39h-151c-15 -29 -19 -46 -19 -65v-32h170v-39h-170v-87c0 -78 4 -87 48 -90l45 -3v-30l-142 3l-123 -3v30l44 3c44 3 48 12 48 90v87h-170v39h170v16c0 14 -1 19 -6 31l-23 50h-141v39h121l-81 160 c-47 91 -66 110 -112 108v29l101 21c3 1 6 1 11 1c28 0 42 -17 65 -76c5 -16 8 -20 9 -23l113 -261l76 163l84 190h77v-15"],58082:[701,3,625,26,600,"600 679c-50 -60 -100 -136 -152 -229l-37 -68h143v-39h-163c-15 -29 -20 -46 -20 -65v-32h183v-39h-183v-87c0 -78 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-152 3l-132 -3v30l48 3c47 3 52 12 52 90v87h-183v39h183v16c0 14 -2 19 -7 31l-25 50h-151v39h130l-88 160 c-50 91 -70 110 -119 108v29l107 21c4 1 8 1 12 1c31 0 46 -17 70 -76c6 -16 9 -20 10 -23l121 -261l82 163l90 190h82v-15"],58083:[888,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM503 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58084:[888,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM549 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58085:[677,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM433 506h-44l-157 90c-36 21 -43 29 -43 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 59 -33"],58086:[677,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM474 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],58087:[946,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM483 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 50 14 69 14 c56 0 96 -26 96 -59"],58088:[946,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM528 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 5 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14 c59 0 103 -26 103 -59"],58089:[703,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM431 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24 c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59"],58090:[703,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM472 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21 l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],58091:[872,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM569 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],58092:[872,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM620 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58093:[645,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM516 645c-5 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-41 18 -62 26 -78 26c-26 0 -43 -14 -57 -45h-32c15 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30 c26 -11 38 -15 51 -15c30 0 48 13 64 50h32"],58094:[645,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM563 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50 h34"],58095:[692,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37"],58096:[692,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39"],58097:[462,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33"],58098:[462,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35"],58099:[888,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM512 861c0 -15 -8 -22 -46 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 35 -12 35 -27"],58100:[888,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM559 861c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-182 -73h-51l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],58101:[677,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM415 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138 c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34"],58102:[677,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM455 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47 l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],58103:[887,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM546 887l-146 -135h-74 l-147 135h41l143 -84l143 84h40"],58104:[887,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM596 887l-157 -135h-80 l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],58105:[676,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM438 676l-136 -167h-67l-137 167h38l132 -103l133 103 h37"],58106:[676,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM480 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103 l143 103h40"],58107:[869,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM418 819c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58108:[869,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM458 819 c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58109:[642,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM323 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50 s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58110:[642,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM356 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58111:[689,20,565,42,517,"517 366c0 -256 -83 -386 -248 -386c-67 0 -128 28 -166 77c-39 49 -61 150 -61 267c0 242 86 365 255 365c149 0 220 -104 220 -323zM425 316c0 240 -42 338 -148 338c-104 0 -144 -83 -144 -294c0 -244 45 -345 151 -345c100 0 141 88 141 301"],58112:[689,20,625,54,564,"564 366c0 -256 -89 -386 -266 -386c-72 0 -138 28 -179 77s-65 150 -65 267c0 242 92 365 274 365c160 0 236 -104 236 -323zM466 316c0 240 -46 338 -159 338c-112 0 -155 -83 -155 -294c0 -244 48 -345 162 -345c107 0 152 88 152 301"],58113:[705,3,807,-11,748,"748 -3l-133 3l-133 -3v28l48 3c30 2 47 11 47 27c0 5 -1 13 -2 22l-30 200h-268l-111 -175c-22 -34 -28 -47 -28 -55c0 -9 15 -18 33 -19l57 -3v-28l-117 3l-122 -3v30l22 5c37 8 58 24 96 80l407 593h50l95 -625c6 -45 9 -47 61 -52l28 -3v-28zM540 313l-41 288 l-195 -288h236"],58114:[705,3,885,-2,812,"812 -3l-143 3l-142 -3v28l51 3c33 2 50 11 50 27c0 5 -1 13 -2 22l-32 200h-287l-120 -175c-23 -34 -30 -47 -30 -55c0 -9 16 -18 36 -19l61 -3v-28l-125 3l-131 -3v30l23 5c40 8 62 24 103 80l437 593h53l102 -625c7 -45 11 -47 66 -52l30 -3v-28zM589 313l-44 288 l-209 -288h253"],58115:[482,11,504,14,453,"453 85c-90 -68 -135 -96 -160 -96c-16 0 -26 14 -26 37c0 16 2 33 7 51l31 127c-60 -78 -103 -125 -150 -162c-40 -32 -81 -53 -104 -53c-20 0 -37 34 -37 77c0 80 34 199 82 288c27 49 62 79 131 110c29 13 51 18 82 18c29 0 50 -4 92 -19l36 18l11 -9l-100 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 16 -24c17 0 33 9 68 36c5 4 6 5 14 11zM358 414c-47 15 -68 19 -93 19c-53 0 -80 -18 -106 -76c-38 -83 -66 -194 -66 -258c0 -27 6 -40 19 -40c36 0 105 61 165 145c36 51 57 103 81 210"],58116:[482,11,559,25,495,"495 85c-96 -68 -144 -96 -171 -96c-17 0 -28 14 -28 37c0 16 2 33 7 51l34 127c-64 -78 -111 -125 -161 -162c-44 -32 -87 -53 -112 -53c-22 0 -39 34 -39 77c0 80 36 199 87 288c30 49 67 79 141 110c31 13 55 18 88 18c31 0 53 -4 99 -19l39 18l11 -9l-107 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 17 -24c18 0 35 9 73 36c5 4 7 5 15 11zM393 414c-50 15 -72 19 -99 19c-58 0 -86 -18 -114 -76c-41 -83 -71 -194 -71 -258c0 -27 7 -40 21 -40c39 0 112 61 177 145c38 51 60 103 86 210"],58117:[692,3,686,38,619,"619 562c0 -51 -26 -97 -75 -137c-35 -27 -61 -40 -123 -60c75 -10 108 -19 136 -40c30 -22 45 -55 45 -98c0 -76 -48 -144 -134 -191c-51 -28 -103 -39 -155 -39c-59 0 -117 3 -175 3c-33 0 -67 -1 -100 -3l6 26c46 7 60 14 63 32l95 504c5 30 10 62 10 76 c0 18 -12 26 -39 27l-57 2l3 28l165 -3c54 0 109 3 163 3c84 0 172 -48 172 -130zM506 211c0 87 -55 129 -167 129h-92l-56 -299c17 -1 30 -2 37 -3c36 -3 68 -4 89 -4c109 0 189 74 189 177zM526 544c0 75 -44 111 -132 111c-30 0 -58 -5 -88 -5l-53 -274h57 c135 0 216 63 216 168"],58118:[692,3,755,50,674,"674 562c0 -51 -28 -97 -81 -137c-37 -27 -65 -40 -132 -60c81 -10 116 -19 146 -40c32 -22 48 -55 48 -98c0 -76 -51 -144 -144 -191c-55 -28 -110 -39 -166 -39c-63 0 -125 3 -188 3c-35 0 -71 -1 -107 -3l6 26c49 7 65 14 68 32l102 504c6 30 10 62 10 76 c0 18 -12 26 -41 27l-62 2l4 28l177 -3c58 0 117 3 175 3c90 0 185 -48 185 -130zM552 211c0 87 -58 129 -179 129h-99l-60 -299c19 -1 33 -2 40 -3c39 -3 73 -4 96 -4c117 0 202 74 202 177zM573 544c0 75 -46 111 -141 111c-32 0 -62 -5 -94 -5l-57 -274h61 c145 0 231 63 231 168"],58119:[733,11,525,50,482,"482 376c0 -132 -72 -269 -177 -337c-46 -31 -102 -50 -142 -50c-60 0 -113 33 -113 72c0 3 0 7 1 10l111 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21c78 7 117 16 174 42l13 -11l-94 -398c68 79 104 109 160 136c30 14 63 22 89 22c16 0 30 -5 38 -14 c13 -15 23 -54 23 -92zM403 352c0 49 -14 72 -42 72c-32 0 -88 -29 -124 -63c-44 -42 -70 -90 -91 -170c-10 -37 -14 -65 -14 -90c0 -42 27 -65 77 -65c59 0 103 32 139 101c33 65 55 151 55 215"],58120:[733,11,582,63,527,"527 376c0 -132 -78 -269 -190 -337c-50 -31 -110 -50 -153 -50c-65 0 -121 33 -121 72c0 3 0 7 1 10l119 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42l14 -11l-101 -398c73 79 111 109 171 136c33 14 68 22 96 22c18 0 33 -5 41 -14 c14 -15 25 -54 25 -92zM442 352c0 49 -15 72 -45 72c-34 0 -95 -29 -134 -63c-46 -42 -75 -90 -97 -170c-10 -37 -15 -65 -15 -90c0 -42 29 -65 83 -65c63 0 110 32 149 101c35 65 59 151 59 215"],58121:[706,18,747,59,720,"720 665c-16 -46 -24 -89 -30 -146h-29v84c-61 36 -117 50 -195 50c-86 0 -156 -24 -207 -72c-67 -62 -104 -160 -104 -272c0 -178 93 -274 265 -274c85 0 142 17 244 75l11 -7l-11 -36c-99 -62 -175 -85 -280 -85c-209 0 -325 108 -325 302c0 153 65 271 193 350 c76 47 166 72 255 72c68 0 129 -12 213 -41"],58122:[706,18,820,73,782,"782 665c-17 -46 -26 -89 -32 -146h-32v84c-65 36 -125 50 -209 50c-92 0 -167 -24 -222 -72c-72 -62 -111 -160 -111 -272c0 -178 99 -274 284 -274c91 0 152 17 262 75l12 -7l-12 -36c-106 -62 -188 -85 -301 -85c-224 0 -348 108 -348 302c0 153 70 271 207 350 c82 47 178 72 274 72c72 0 138 -12 228 -41"],58123:[482,11,464,37,434,"434 458c-10 -26 -17 -63 -26 -128h-25v60c0 24 -39 43 -89 43c-34 0 -62 -8 -85 -26c-52 -39 -89 -142 -89 -248c0 -79 32 -119 93 -119c38 0 79 17 158 65l16 10l9 -20l-55 -41c-60 -45 -112 -65 -171 -65c-87 0 -133 51 -133 147c0 107 42 211 104 261s139 85 188 85 c42 0 78 -8 105 -24"],58124:[482,11,516,49,475,"475 458c-10 -26 -19 -63 -28 -128h-27v60c0 24 -42 43 -95 43c-37 0 -66 -8 -91 -26c-56 -39 -96 -142 -96 -248c0 -79 34 -119 100 -119c41 0 85 17 169 65l18 10l9 -20l-58 -41c-65 -45 -121 -65 -184 -65c-94 0 -143 51 -143 147c0 107 45 211 111 261 c67 50 150 85 203 85c44 0 83 -8 112 -24"],58125:[692,3,868,41,818,"818 431c0 -166 -105 -317 -275 -397c-57 -26 -110 -37 -189 -37l-212 3c-34 0 -68 -1 -101 -3l5 26c21 5 53 9 58 32l95 504c5 30 9 62 9 76c0 18 -12 26 -38 27l-58 2l4 28l134 -3l222 3c92 0 196 -17 246 -50c67 -43 100 -113 100 -211zM717 415 c0 164 -90 240 -288 240c-43 0 -84 -5 -127 -5l-105 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c74 -10 128 -15 176 -15c94 0 174 28 233 83c74 69 115 174 115 291"],58126:[692,3,950,53,887,"887 431c0 -166 -112 -317 -295 -397c-61 -26 -118 -37 -202 -37l-228 3c-37 0 -73 -1 -109 -3l6 26c22 5 57 9 62 32l101 504c6 30 11 62 11 76c0 18 -13 26 -41 27l-62 2l3 28l144 -3l239 3c98 0 211 -17 264 -50c72 -43 107 -113 107 -211zM779 415 c0 164 -97 240 -310 240c-45 0 -90 -5 -135 -5l-113 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c79 -10 136 -15 188 -15c102 0 187 28 250 83c80 69 124 174 124 291"],58127:[733,11,565,29,536,"536 722l-137 -594c-6 -29 -9 -38 -9 -46c0 -14 7 -23 16 -23s27 7 42 17l48 31l11 -19l-88 -60c-37 -25 -63 -39 -82 -39s-28 14 -28 35c0 26 5 58 17 102l25 91c-73 -101 -109 -140 -168 -184c-37 -27 -77 -44 -107 -44c-31 0 -47 32 -47 97c0 84 21 179 55 237 c50 87 153 159 228 159c27 0 57 -5 89 -14l31 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-52l4 21c78 7 118 16 174 42zM390 410c-36 17 -67 23 -115 23c-30 0 -50 -5 -64 -15c-54 -38 -104 -194 -104 -320c0 -25 10 -39 27 -39c21 0 65 24 103 57c67 59 121 147 140 235"],58128:[733,11,625,40,585,"585 722l-147 -594c-7 -29 -10 -38 -10 -46c0 -14 7 -23 17 -23s29 7 45 17l52 31l12 -19l-95 -60c-40 -25 -68 -39 -88 -39s-30 14 -30 35c0 26 5 58 18 102l27 91c-78 -101 -117 -140 -180 -184c-40 -27 -83 -44 -115 -44c-34 0 -51 32 -51 97c0 84 23 179 60 237 c53 87 163 159 244 159c29 0 61 -5 96 -14l33 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42zM428 410c-38 17 -72 23 -124 23c-31 0 -54 -5 -69 -15c-57 -38 -111 -194 -111 -320c0 -25 11 -39 29 -39c23 0 69 24 110 57c73 59 130 147 151 235"],58129:[692,3,686,43,631,"631 689c-12 -38 -19 -88 -23 -152h-26l-8 89c-2 15 -46 24 -117 24c-108 -2 -81 -2 -142 -4c-4 -8 -6 -16 -10 -32l-45 -238h40l239 6l4 -7l-21 -45c-33 1 -6 4 -144 4h-127l-47 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c69 -6 98 -7 143 -7c65 0 142 5 163 10c23 5 33 17 43 52 l17 60h30c-9 -41 -18 -83 -23 -125l-5 -36c-42 -1 -20 -3 -114 -3l-245 3l-168 -3l5 26c48 7 62 14 66 32l94 504c7 32 10 62 10 77c0 17 -12 25 -38 26l-59 2l3 28l175 -3l257 3c25 0 51 -1 75 -3"],58130:[692,3,755,55,687,"687 689c-13 -38 -21 -88 -25 -152h-28l-9 89c-1 15 -49 24 -125 24c-116 -2 -87 -2 -152 -4c-5 -8 -7 -16 -11 -32l-49 -238h43l256 6l5 -7l-22 -45c-36 1 -7 4 -155 4h-136l-51 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c74 -6 105 -7 153 -7c70 0 153 5 176 10c24 5 35 17 45 52 l19 60h32c-10 -41 -19 -83 -25 -125l-5 -36c-45 -1 -22 -3 -122 -3l-264 3l-180 -3l6 26c51 7 67 14 70 32l102 504c7 32 10 62 10 77c0 17 -12 25 -40 26l-64 2l4 28l187 -3l276 3c27 0 55 -1 81 -3"],58131:[482,11,444,26,418,"418 404c0 -62 -43 -107 -136 -145c-28 -11 -56 -21 -75 -25l-89 -20c-7 -29 -9 -54 -9 -80c0 -61 31 -98 83 -98c39 0 92 20 149 58l27 17l8 -19c-101 -75 -161 -103 -223 -103c-79 0 -127 46 -127 123c0 70 34 190 67 239c43 64 162 131 233 131c56 0 92 -31 92 -78z M337 388c0 32 -21 52 -52 52c-28 0 -62 -13 -83 -31c-30 -25 -51 -68 -69 -135l-10 -37c49 10 89 22 119 35c57 25 95 72 95 116"],58132:[482,11,495,38,458,"458 404c0 -62 -46 -107 -146 -145c-30 -11 -60 -21 -80 -25l-96 -20c-7 -29 -10 -54 -10 -80c0 -61 33 -98 89 -98c43 0 99 20 161 58l28 17l9 -19c-109 -75 -173 -103 -240 -103c-84 0 -135 46 -135 123c0 70 36 190 71 239c47 64 174 131 250 131c60 0 99 -31 99 -78z M371 388c0 32 -22 52 -56 52c-29 0 -67 -13 -89 -31c-32 -25 -55 -68 -74 -135l-10 -37c52 10 94 22 127 35c61 25 102 72 102 116"],58133:[692,3,626,10,607,"607 689c-12 -38 -19 -89 -23 -152h-26l-8 89c-2 15 -45 24 -113 24c-137 -5 -112 -4 -134 -4c-5 -11 -6 -16 -10 -32l-50 -271h41l238 6l5 -7l-21 -45c-34 1 -7 4 -144 4h-127l-40 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -28 39 -29l70 -3l-3 -28l-151 3l-138 -3l4 28l40 3 c44 3 45 5 63 97l82 434c5 30 9 62 9 76c0 17 -12 26 -38 27l-61 2l3 28l166 -3l256 3c19 0 49 -1 73 -3"],58134:[692,3,691,20,661,"661 689c-13 -38 -21 -89 -24 -152h-28l-10 89c-1 15 -48 24 -120 24c-148 -5 -121 -4 -144 -4c-6 -11 -7 -16 -11 -32l-54 -271h44l256 6l5 -7l-23 -45c-36 1 -7 4 -154 4h-137l-42 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -28 42 -29l75 -3l-4 -28l-161 3l-149 -3l5 28 l42 3c48 3 49 5 68 97l87 434c6 30 11 62 11 76c0 17 -13 26 -41 27l-66 2l4 28l178 -3l275 3c20 0 52 -1 78 -3"],58135:[733,276,323,-167,460,"460 720l-5 -15l-25 -67l-11 -4c-17 24 -46 39 -79 39c-50 0 -80 -38 -98 -124l-23 -112h18c53 0 65 0 91 7l8 2l4 -7c-6 -14 -14 -37 -18 -56h-114c-6 -33 -15 -63 -20 -88c-81 -352 -104 -421 -170 -493c-43 -47 -102 -78 -146 -78c-12 0 -29 3 -39 8c6 9 21 57 25 80 l16 4c18 -22 31 -29 56 -29c40 0 71 31 92 90c24 69 63 255 97 450l10 56h-88l5 22c27 9 49 17 94 37l16 79c12 57 25 87 49 109c25 24 115 85 141 96c8 4 26 7 38 7c26 0 58 -5 76 -13"],58136:[733,276,365,-170,503,"503 720l-6 -15l-27 -67l-11 -4c-18 24 -49 39 -84 39c-54 0 -87 -38 -106 -124l-24 -112h18c58 0 71 0 99 7l8 2l5 -7c-8 -14 -16 -37 -20 -56h-122c-7 -33 -16 -63 -22 -88c-87 -352 -111 -421 -183 -493c-45 -47 -109 -78 -157 -78c-12 0 -30 3 -41 8c6 9 23 57 27 80 l17 4c20 -22 34 -29 61 -29c42 0 76 31 98 90c26 69 68 255 104 450l11 56h-95l6 22c29 9 52 17 100 37l18 79c13 57 27 87 52 109c27 24 123 85 151 96c10 4 28 7 41 7c28 0 62 -5 82 -13"],58137:[706,18,807,64,766,"766 272l-2 -26l-35 -6c-14 -2 -27 -12 -29 -21l-25 -135c-2 -13 0 -27 2 -40l-4 -7c-14 -2 -33 -6 -61 -15c-72 -22 -139 -40 -215 -40c-214 0 -333 105 -333 292c0 150 68 274 196 358c78 51 158 74 258 74c75 0 137 -11 228 -41c-16 -46 -24 -89 -30 -146h-29v84 c-61 36 -120 50 -204 50c-90 0 -161 -24 -215 -74c-69 -64 -108 -165 -108 -282c0 -177 94 -270 275 -270c59 0 101 9 151 33l19 93c6 24 8 44 8 59c0 24 -10 28 -92 32l-37 2l6 26l140 -3"],58138:[706,18,885,78,832,"832 272l-2 -26l-38 -6c-15 -2 -29 -12 -31 -21l-27 -135c-3 -13 0 -27 2 -40l-5 -7c-15 -2 -35 -6 -65 -15c-77 -22 -149 -40 -231 -40c-229 0 -357 105 -357 292c0 150 73 274 210 358c84 51 170 74 277 74c81 0 148 -11 245 -41c-17 -46 -26 -89 -32 -146h-31v84 c-66 36 -129 50 -219 50c-97 0 -173 -24 -231 -74c-75 -64 -116 -165 -116 -282c0 -177 101 -270 295 -270c63 0 109 9 162 33l21 93c6 24 8 44 8 59c0 24 -11 28 -98 32l-40 2l6 26l151 -3"],58139:[482,276,565,-30,553,"553 427l-10 -45c-25 -3 -36 -4 -54 -4h-38l2 -3c3 -15 3 -24 3 -33c0 -89 -78 -172 -184 -196c-3 -3 -4 -4 -7 -8c-16 -19 -23 -29 -23 -38c0 -19 14 -38 51 -65l66 -49c47 -35 70 -71 70 -107c0 -83 -124 -155 -264 -155c-119 0 -195 46 -195 117c0 40 20 79 57 107 c41 31 75 46 157 71c-15 12 -22 23 -22 33c0 14 11 32 29 47l45 38c-12 -1 -24 -1 -33 -1c-84 0 -133 46 -133 123c0 71 32 129 93 171c48 33 102 52 147 52c23 0 50 -5 73 -13c27 -10 38 -19 55 -45c59 0 81 2 112 9zM357 -154c0 33 -21 60 -71 96l-84 59 c-56 -15 -80 -25 -108 -46c-35 -27 -55 -62 -55 -100c0 -61 63 -103 152 -103c90 0 166 42 166 94zM377 341c0 71 -31 107 -95 107c-79 0 -135 -65 -135 -160c0 -79 35 -120 102 -120c76 0 128 70 128 173"],58140:[482,276,625,-23,603,"603 427l-11 -45c-27 -3 -38 -4 -58 -4h-40l1 -3c4 -15 4 -24 4 -33c0 -89 -84 -172 -198 -196c-3 -3 -4 -4 -7 -8c-18 -19 -25 -29 -25 -38c0 -19 15 -38 55 -65l70 -49c51 -35 75 -71 75 -107c0 -83 -132 -155 -283 -155c-127 0 -209 46 -209 117c0 40 22 79 62 107 c43 31 79 46 168 71c-16 12 -24 23 -24 33c0 14 12 32 31 47l48 38c-13 -1 -26 -1 -35 -1c-90 0 -143 46 -143 123c0 71 34 129 100 171c51 33 110 52 158 52c24 0 54 -5 78 -13c29 -10 41 -19 60 -45c63 0 86 2 119 9zM392 -154c0 33 -22 60 -76 96l-90 59 c-60 -15 -85 -25 -116 -46c-37 -27 -58 -62 -58 -100c0 -61 66 -103 162 -103c97 0 178 42 178 94zM414 341c0 71 -34 107 -102 107c-85 0 -145 -65 -145 -160c0 -79 38 -120 109 -120c82 0 138 70 138 173"],58141:[692,3,868,7,882,"882 692l-3 -28l-40 -3c-41 -3 -47 -9 -55 -48l-100 -520c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -21 11 -29 39 -30l64 -3l-4 -28l-143 3l-154 -3l4 28l55 3c24 1 36 6 40 14c6 6 13 34 23 83l44 215l-201 3l-201 -3l-45 -247c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 10 -28 40 -30l53 -3l-3 -28 l-134 3l-144 -3l4 28l45 3c43 3 46 5 63 97l81 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -12 26 -38 27l-51 2l3 28l154 -3l124 3l-3 -28l-46 -3c-40 -3 -48 -9 -55 -48l-46 -228h403l33 174c5 30 10 62 10 76c0 18 -12 26 -38 27l-53 2l3 28l156 -3"],58142:[692,3,950,16,956,"956 692l-4 -28l-42 -3c-44 -3 -51 -9 -59 -48l-108 -520c-3 -17 -5 -26 -5 -35c0 -21 12 -29 42 -30l68 -3l-3 -28l-155 3l-165 -3l5 28l59 3c25 1 38 6 43 14c6 6 14 34 24 83l47 215l-215 3l-215 -3l-49 -247c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 10 -28 42 -30l57 -3l-3 -28 l-144 3l-155 -3l5 28l48 3c47 3 49 5 68 97l87 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l4 28l165 -3l133 3l-3 -28l-50 -3c-43 -3 -51 -9 -59 -48l-49 -228h432l36 174c5 30 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-56 2l3 28l168 -3"],58143:[733,9,565,21,523,"523 85c-106 -73 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 39c0 19 5 41 14 77l56 196c10 33 16 71 16 89c0 13 -9 22 -24 22c-45 0 -159 -97 -207 -178c-31 -53 -50 -114 -67 -229l-75 -16l-8 11c23 63 66 235 96 386l46 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21 c78 7 117 16 174 42l13 -11l-107 -457l22 25c51 58 69 77 107 106c69 53 135 86 172 86c20 0 32 -14 32 -36c0 -17 -6 -48 -12 -74l-70 -256c-6 -22 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20c11 0 35 11 66 30l28 17"],58144:[733,9,625,32,571,"571 85c-115 -73 -157 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 19 4 41 15 77l60 196c10 33 17 71 17 89c0 13 -10 22 -26 22c-49 0 -170 -97 -222 -178c-34 -53 -54 -114 -72 -229l-81 -16l-8 11c24 63 71 235 103 386l49 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21 c84 7 126 16 187 42l14 -11l-115 -457l24 25c55 58 74 77 115 106c73 53 145 86 184 86c21 0 34 -14 34 -36c0 -17 -6 -48 -13 -74l-74 -256c-7 -22 -9 -30 -9 -40c0 -11 7 -20 16 -20c11 0 37 11 71 30l30 17"],58145:[692,3,383,18,396,"396 692l-3 -28l-39 -3c-42 -3 -48 -9 -55 -48l-97 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 9 -27 39 -29l57 -3l-4 -28l-137 3l-137 -3l3 28l39 3c44 3 47 8 63 97l79 434c4 22 10 68 10 77c0 17 -12 25 -39 26l-51 2l4 28l148 -3"],58146:[692,3,430,28,434,"434 692l-3 -28l-41 -3c-46 -3 -52 -9 -60 -48l-104 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l61 -3l-4 -28l-147 3l-148 -3l4 28l42 3c47 3 50 8 68 97l84 434c5 22 10 68 10 77c0 17 -12 25 -41 26l-54 2l3 28l159 -3"],58147:[670,9,323,47,300,"273 85c-106 -72 -146 -94 -175 -94c-20 0 -32 15 -32 39c0 20 4 45 14 77l72 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -18 21c-10 0 -21 -4 -52 -23l-35 -21l-8 20l31 20c82 54 122 74 146 74c18 0 27 -9 27 -26c0 -9 -2 -19 -7 -36l-84 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 14 -20c11 0 34 10 66 30l29 17zM300 629c0 -38 -25 -67 -59 -67c-27 0 -44 16 -44 41c0 34 31 67 64 67c23 0 39 -17 39 -41"],58148:[670,9,365,60,331,"302 85c-114 -72 -157 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 20 4 45 15 77l77 240c5 15 9 36 9 44c0 12 -8 21 -19 21s-23 -4 -57 -23l-37 -21l-8 20l33 20c88 54 131 74 156 74c20 0 30 -9 30 -26c0 -9 -3 -19 -7 -36l-91 -304c-7 -22 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20 c12 0 37 10 72 30l30 17zM331 629c0 -38 -27 -67 -63 -67c-29 0 -47 16 -47 41c0 34 33 67 68 67c25 0 42 -17 42 -41"],58149:[692,206,383,-28,400,"400 692l-3 -28l-46 -3c-41 -3 -49 -10 -55 -48l-93 -559c-10 -62 -20 -94 -37 -132c-37 -81 -94 -128 -153 -128c-13 0 -26 3 -38 10l-3 26c9 -3 18 -4 31 -4c52 0 84 50 101 153l103 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -12 26 -38 27l-51 2l3 28l154 -3"],58150:[692,206,430,-21,439,"439 692l-4 -28l-49 -3c-44 -3 -52 -10 -59 -48l-100 -559c-10 -62 -21 -94 -40 -132c-39 -81 -100 -128 -163 -128c-15 0 -29 3 -41 10l-4 26c9 -3 20 -4 34 -4c55 0 90 50 108 153l111 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l4 28l164 -3"],58151:[670,276,323,-66,308,"259 457c0 -5 -3 -20 -7 -37l-83 -350c-31 -132 -47 -181 -70 -228c-39 -78 -81 -118 -124 -118c-16 0 -30 2 -41 7l8 57c24 -13 43 -19 58 -19c20 0 39 35 51 87l109 495c4 13 8 27 8 40s-9 23 -20 23c-16 0 -36 -19 -51 -25l-35 -21l-7 20l30 20c83 54 122 74 146 74 c18 0 28 -9 28 -25zM308 629c0 -38 -26 -67 -59 -67c-28 0 -44 16 -44 41c0 34 31 67 63 67c23 0 40 -17 40 -41"],58152:[670,276,365,-62,339,"287 457c0 -5 -3 -20 -7 -37l-89 -350c-34 -132 -50 -181 -75 -228c-42 -78 -88 -118 -133 -118c-18 0 -33 2 -45 7l9 57c26 -13 46 -19 62 -19c22 0 43 35 55 87l117 495c4 13 9 27 9 40s-10 23 -21 23c-18 0 -39 -19 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c89 54 131 74 157 74 c18 0 29 -9 29 -25zM339 629c0 -38 -27 -67 -63 -67c-29 0 -47 16 -47 41c0 34 33 67 68 67c25 0 42 -17 42 -41"],58153:[692,3,747,24,754,"754 665h-22c-19 0 -42 -10 -59 -25l-319 -273l269 -302c22 -26 44 -38 69 -38h22v-30c-24 2 -49 3 -74 3s-50 -1 -75 -3c-115 143 -140 172 -303 343l-47 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 39 -29l53 -3l-3 -28l-134 3l-144 -3l5 28l44 3c44 3 46 5 63 97l80 434 c7 33 10 62 10 76c0 18 -12 26 -38 27l-52 2l4 28l153 -3l125 3l-4 -28l-45 -3c-41 -3 -48 -10 -56 -48l-49 -260c70 50 114 86 162 131l140 130c30 28 41 41 41 49v29c24 -2 48 -3 73 -3s49 1 74 3v-27"],58154:[692,3,820,35,819,"819 665h-24c-20 0 -45 -10 -64 -25l-341 -273l288 -302c24 -26 48 -38 74 -38h24v-30c-26 2 -53 3 -80 3s-54 -1 -80 -3c-123 143 -150 172 -326 343l-50 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l57 -3l-3 -28l-144 3l-155 -3l5 28l48 3c47 3 49 5 68 97l85 434 c7 33 11 62 11 76c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l3 28l165 -3l134 3l-4 -28l-49 -3c-43 -3 -52 -10 -60 -48l-52 -260c74 50 122 86 174 131l150 130c32 28 44 41 44 49v29c26 -2 52 -3 79 -3c26 0 52 1 79 3v-27"],58155:[733,9,504,19,499,"499 473l-18 -63c-19 4 -31 6 -39 6c-55 0 -105 -25 -171 -86l-16 -14c43 -123 67 -177 105 -241c10 -17 17 -23 28 -23c9 0 17 2 32 10l47 24l8 -19l-50 -32c-48 -31 -74 -44 -88 -44c-27 0 -62 68 -137 268c-37 -34 -64 -79 -73 -127l-25 -124l-73 -17l-10 10 c56 209 75 278 89 353l52 268c2 7 3 16 3 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21c78 7 117 16 174 42l13 -11l-117 -492c137 175 227 252 299 252c13 0 33 -3 52 -9"],58156:[733,9,559,29,545,"545 473l-20 -63c-19 4 -32 6 -42 6c-58 0 -112 -25 -183 -86l-17 -14c46 -123 72 -177 113 -241c10 -17 18 -23 30 -23c9 0 18 2 34 10l50 24l10 -19l-54 -32c-52 -31 -80 -44 -95 -44c-29 0 -67 68 -147 268c-40 -34 -68 -79 -79 -127l-27 -124l-78 -17l-11 10 c61 209 81 278 96 353l56 268c2 7 3 16 3 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42l14 -11l-125 -492c146 175 243 252 320 252c14 0 35 -3 56 -9"],58157:[692,3,626,27,580,"580 165c-14 -62 -26 -140 -25 -165c-38 -3 -70 -3 -114 -3l-246 3l-168 -3l6 26c48 7 62 14 65 32l94 504c7 33 10 62 10 77c0 17 -12 25 -38 26l-52 2l4 28l147 -3l131 3l-4 -28l-45 -3c-41 -3 -48 -10 -56 -48l-100 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c67 -6 94 -7 154 -7 c61 0 144 5 157 11c11 4 20 21 30 53l18 62h34"],58158:[692,3,691,39,632,"632 165c-15 -62 -28 -140 -27 -165c-41 -3 -75 -3 -123 -3l-263 3l-180 -3l6 26c51 7 66 14 70 32l100 504c7 33 11 62 11 77c0 17 -13 25 -41 26l-55 2l3 28l158 -3l141 3l-4 -28l-49 -3c-43 -3 -51 -10 -59 -48l-108 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c72 -6 101 -7 166 -7 s154 5 168 11c12 4 21 21 32 53l20 62h36"],58159:[733,9,323,49,284,"284 722l-141 -609c-3 -12 -7 -24 -7 -37c0 -11 7 -20 15 -20c11 0 33 10 66 30l28 17l11 -18c-105 -72 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 39c0 22 6 50 21 102l105 468c2 12 6 35 6 48c0 15 -11 22 -37 22h-52l4 21c79 7 118 16 175 42"],58160:[733,9,365,62,314,"314 722l-151 -609c-4 -12 -7 -24 -7 -37c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 36 10 71 30l31 17l11 -18c-113 -72 -156 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 22 6 50 22 102l113 468c2 12 7 35 7 48c0 15 -12 22 -40 22h-56l4 21c85 7 127 16 188 42"],58161:[692,18,1049,-11,1035,"1035 692l-4 -28l-41 -2c-32 -2 -49 -12 -50 -31l-45 -531l-1 -37c-1 -21 20 -32 59 -35l40 -3l-3 -28l-145 3l-146 -3l3 28l34 3c56 5 71 11 73 39l40 520l-56 -87l-261 -414l-62 -104h-25l-163 578l-135 -464c-5 -18 -7 -31 -7 -41c0 -15 18 -24 53 -27l42 -3l-4 -28 l-120 3l-122 -3l4 26c60 5 77 18 93 70l158 509c3 7 4 14 4 20c0 26 -20 36 -77 40l-28 2l3 28c30 -2 60 -3 91 -3c30 0 61 1 91 3l164 -578l268 422c93 146 72 119 93 156c29 -2 60 -3 90 -3c31 0 61 1 92 3"],58162:[692,18,1144,-2,1120,"1120 692l-4 -28l-44 -2c-34 -2 -53 -12 -54 -31l-48 -531l-1 -37c-1 -21 21 -32 63 -35l43 -3l-3 -28l-156 3l-157 -3l4 28l36 3c60 5 76 11 79 39l43 520l-61 -87l-280 -414l-66 -104h-27l-175 578l-145 -464c-5 -18 -8 -31 -8 -41c0 -15 20 -24 58 -27l44 -3l-3 -28 l-129 3l-131 -3l3 26c65 5 83 18 101 70l170 509c2 7 3 14 3 20c0 26 -21 36 -82 40l-30 2l3 28c32 -2 65 -3 97 -3c33 0 66 1 99 3l175 -578l288 422c99 146 77 119 99 156c32 -2 65 -3 98 -3c32 0 65 1 98 3"],58163:[482,9,868,36,817,"817 85c-107 -73 -146 -94 -175 -94c-21 0 -33 15 -33 40c0 22 6 48 15 76l47 157c26 87 27 101 27 125c0 16 -6 25 -14 25c-35 0 -90 -35 -150 -96c-48 -49 -85 -124 -102 -205l-23 -107l-75 -15l-6 11l18 67c45 175 68 289 68 324c0 13 -4 21 -12 21 c-30 0 -79 -30 -125 -76c-60 -60 -89 -119 -115 -230l-24 -102l-75 -15l-3 11c45 143 90 336 90 387c0 15 -8 25 -20 25c-8 0 -12 -1 -51 -25l-35 -21l-8 20l31 20c80 53 122 74 145 74c15 0 25 -12 25 -31c0 -12 -2 -27 -7 -43l-36 -133c71 88 93 109 141 143 c60 42 110 64 143 64c17 0 28 -12 28 -31c0 -7 -3 -22 -8 -42l-32 -137c53 69 91 104 160 149c66 43 108 61 139 61c18 0 29 -11 29 -28c0 -8 -4 -24 -8 -41l-82 -297c-5 -21 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 14 -20c11 0 35 11 66 30l29 17"],58164:[482,9,950,48,886,"886 85c-115 -73 -157 -94 -187 -94c-23 0 -36 15 -36 40c0 22 6 48 16 76l50 157c28 87 29 101 29 125c0 16 -6 25 -15 25c-37 0 -96 -35 -160 -96c-52 -49 -91 -124 -110 -205l-25 -107l-81 -15l-5 11l18 67c49 175 74 289 74 324c0 13 -5 21 -13 21 c-33 0 -85 -30 -134 -76c-65 -60 -96 -119 -124 -230l-26 -102l-80 -15l-3 11c48 143 96 336 96 387c0 15 -8 25 -21 25c-8 0 -13 -1 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c86 53 131 74 155 74c17 0 27 -12 27 -31c0 -12 -2 -27 -7 -43l-38 -133c76 88 99 109 151 143 c64 42 118 64 153 64c19 0 30 -12 30 -31c0 -7 -3 -22 -8 -42l-35 -137c57 69 98 104 172 149c71 43 116 61 150 61c19 0 30 -11 30 -28c0 -8 -3 -24 -8 -41l-88 -297c-6 -21 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 38 11 72 30l30 17"],58165:[692,11,868,12,886,"886 692l-5 -28l-40 -2c-41 -2 -45 -7 -66 -120l-102 -553h-55l-368 577l-87 -464c-3 -11 -4 -22 -4 -30c0 -33 10 -41 54 -44l46 -3l-6 -28l-120 3l-121 -3l6 28l33 3c40 3 46 12 59 74l96 474c2 6 6 23 6 30c0 8 -17 27 -33 39c-12 9 -36 16 -55 17l-38 2l6 28 c29 -2 59 -3 88 -3s59 1 88 3l376 -589l88 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -11 23 -39 24l-51 2l5 28l114 -3"],58166:[692,11,950,22,961,"961 692l-6 -28l-43 -2c-44 -2 -48 -7 -71 -120l-110 -553h-58l-396 577l-93 -464c-3 -11 -4 -22 -4 -30c0 -33 11 -41 58 -44l49 -3l-6 -28l-129 3l-130 -3l6 28l36 3c43 3 50 12 64 74l103 474c2 6 5 23 5 30c0 8 -17 27 -35 39c-13 9 -38 16 -58 17l-41 2l6 28 c31 -2 63 -3 95 -3c31 0 63 1 94 3l404 -589l94 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -11 23 -42 24l-55 2l6 28l123 -3"],58167:[482,9,626,36,570,"570 85c-107 -73 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 40c0 16 5 39 14 76l57 212c9 32 12 53 12 71c0 15 -7 24 -19 24c-49 0 -129 -62 -189 -146c-49 -69 -73 -134 -94 -260c-24 -4 -49 -10 -76 -17l-8 11c45 143 90 336 90 387c0 15 -8 25 -20 25c-8 0 -12 -1 -51 -25 l-35 -21l-8 20l31 20c79 52 122 74 145 74c16 0 25 -12 25 -33c0 -11 -2 -23 -7 -41l-41 -161c56 73 87 107 128 142c65 55 140 93 186 93c21 0 33 -13 33 -36c0 -17 -4 -45 -12 -74l-71 -276c-2 -4 -3 -15 -3 -20c0 -11 7 -20 15 -20c10 0 34 11 66 30l28 17"],58168:[482,9,691,48,621,"621 85c-114 -73 -156 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 40c0 16 5 39 15 76l61 212c9 32 13 53 13 71c0 15 -7 24 -20 24c-53 0 -139 -62 -203 -146c-53 -69 -79 -134 -101 -260c-26 -4 -53 -10 -82 -17l-8 11c48 143 96 336 96 387c0 15 -8 25 -21 25 c-8 0 -13 -1 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c85 52 131 74 155 74c18 0 27 -12 27 -33c0 -11 -2 -23 -7 -41l-44 -161c61 73 93 107 138 142c69 55 150 93 199 93c23 0 36 -13 36 -36c0 -17 -5 -45 -13 -74l-77 -276c-1 -4 -2 -15 -2 -20c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 37 11 71 30 l31 17"],58169:[706,18,868,68,825,"825 425c0 -158 -85 -305 -222 -383c-71 -41 -148 -60 -241 -60c-192 0 -294 101 -294 290c0 251 189 434 448 434c196 0 309 -103 309 -281zM729 409c0 110 -34 185 -105 223c-36 20 -90 32 -142 32c-83 0 -148 -23 -200 -71c-75 -69 -118 -186 -118 -316 c0 -167 81 -253 238 -253c85 0 156 26 210 76c74 70 117 183 117 309"],58170:[706,18,950,82,895,"895 425c0 -158 -91 -305 -239 -383c-76 -41 -159 -60 -258 -60c-206 0 -316 101 -316 290c0 251 204 434 481 434c210 0 332 -103 332 -281zM792 409c0 110 -37 185 -113 223c-39 20 -96 32 -152 32c-89 0 -160 -23 -215 -71c-80 -69 -127 -186 -127 -316 c0 -167 88 -253 256 -253c91 0 168 26 225 76c79 70 126 183 126 309"],58171:[482,11,504,29,458,"458 331c0 -101 -48 -215 -116 -274c-49 -42 -114 -68 -174 -68c-90 0 -139 57 -139 163c0 122 49 223 137 281c49 32 100 49 147 49c90 0 145 -57 145 -151zM375 315c0 84 -36 129 -102 129c-26 0 -52 -6 -66 -17c-53 -40 -96 -163 -96 -276c0 -79 37 -124 101 -124 c33 0 62 12 81 33c48 53 82 159 82 255"],58172:[482,11,559,40,501,"501 331c0 -101 -52 -215 -124 -274c-53 -42 -123 -68 -187 -68c-97 0 -150 57 -150 163c0 122 53 223 147 281c53 32 108 49 158 49c97 0 156 -57 156 -151zM412 315c0 84 -39 129 -110 129c-28 0 -55 -6 -70 -17c-58 -40 -103 -163 -103 -276c0 -79 40 -124 107 -124 c37 0 67 12 88 33c52 53 88 159 88 255"],58173:[692,3,686,20,657,"657 541c0 -136 -119 -253 -260 -253c-32 0 -53 5 -94 23l-2 31c40 -14 62 -19 86 -19c96 0 175 88 175 196c0 93 -54 137 -165 137c-21 0 -38 -2 -77 -8c-4 -13 -7 -23 -8 -28c-6 -19 -10 -40 -10 -40l-89 -487c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 11 -29 40 -30l70 -3l-3 -28 l-151 3l-144 -3l4 28l45 3c43 3 46 6 63 97l81 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -12 26 -39 27l-60 2l4 28l181 -3c50 0 100 3 150 3c95 0 198 -50 198 -151"],58174:[692,3,755,31,715,"715 541c0 -136 -129 -253 -280 -253c-34 0 -57 5 -100 23l-3 31c44 -14 67 -19 93 -19c103 0 187 88 187 196c0 93 -57 137 -177 137c-22 0 -41 -2 -83 -8c-3 -13 -7 -23 -8 -28c-6 -19 -10 -40 -10 -40l-96 -487c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 12 -29 42 -30l76 -3 l-3 -28l-163 3l-154 -3l4 28l48 3c47 3 49 6 68 97l87 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-64 2l3 28l195 -3c53 0 107 3 161 3c102 0 213 -50 213 -151"],58175:[482,276,565,2,517,"517 371c0 -75 -37 -185 -82 -246c-47 -63 -172 -136 -233 -136c-12 0 -29 2 -57 11l-10 3l-45 -262c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-8 6l9 37l53 241l64 343c2 10 4 30 4 38c0 14 -8 23 -18 23s-22 -5 -53 -23l-35 -21l-7 20l30 20c81 53 122 74 145 74c15 0 24 -11 24 -30 c0 -12 -2 -27 -5 -44l-26 -119c39 59 62 84 105 120c58 46 115 73 161 73c39 0 64 -44 64 -111zM438 356c0 46 -13 68 -41 68c-91 0 -207 -131 -231 -259l-20 -106c29 -16 56 -23 90 -23c44 0 79 15 101 44c58 76 101 195 101 276"],58176:[482,276,625,12,564,"564 371c0 -75 -40 -185 -88 -246c-50 -63 -185 -136 -250 -136c-13 0 -31 2 -61 11l-10 3l-50 -262c-37 -5 -60 -10 -85 -17l-8 6l9 37l57 241l68 343c3 10 5 30 5 38c0 14 -8 23 -20 23c-10 0 -23 -5 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c87 53 131 74 156 74 c16 0 25 -11 25 -30c0 -12 -2 -27 -5 -44l-28 -119c42 59 66 84 113 120c62 46 123 73 172 73c42 0 69 -44 69 -111zM480 356c0 46 -14 68 -45 68c-97 0 -222 -131 -248 -259l-21 -106c31 -16 60 -23 96 -23c48 0 86 15 109 44c62 76 109 195 109 276"],58177:[706,201,868,68,825,"782 -61c-11 -97 -50 -140 -132 -140c-44 0 -63 6 -129 37l-158 76c-42 21 -73 29 -104 29c-58 0 -84 -36 -84 -113l-27 13c-1 8 -1 17 -1 17c-4 76 56 127 137 127c25 0 44 -4 72 -14l257 -96c28 -10 49 -15 67 -15c44 0 68 25 74 79h28zM825 425 c0 -158 -85 -305 -222 -383c-71 -41 -148 -60 -241 -60c-192 0 -294 101 -294 290c0 251 189 434 448 434c196 0 309 -103 309 -281zM729 409c0 110 -34 185 -105 223c-36 20 -90 32 -142 32c-83 0 -148 -23 -200 -71c-75 -69 -118 -186 -118 -316c0 -167 81 -253 238 -253 c85 0 156 26 210 76c74 70 117 183 117 309"],58178:[706,201,950,82,895,"848 -61c-11 -97 -53 -140 -141 -140c-47 0 -68 6 -138 37l-170 76c-46 21 -78 29 -112 29c-62 0 -90 -36 -90 -113l-28 13c-2 8 -2 17 -2 17c-4 76 60 127 147 127c27 0 48 -4 77 -14l276 -96c30 -10 53 -15 73 -15c46 0 72 25 79 79h29zM895 425 c0 -158 -91 -305 -239 -383c-76 -41 -159 -60 -258 -60c-206 0 -316 101 -316 290c0 251 204 434 481 434c210 0 332 -103 332 -281zM792 409c0 110 -37 185 -113 223c-39 20 -96 32 -152 32c-89 0 -160 -23 -215 -71c-80 -69 -127 -186 -127 -316c0 -167 88 -253 256 -253 c91 0 168 26 225 76c79 70 126 183 126 309"],58179:[482,276,525,36,481,"481 474c-11 -31 -18 -57 -30 -118l-93 -456c-10 -50 -17 -105 -21 -159c-26 -3 -60 -9 -94 -17l-10 14c14 13 26 33 30 57l83 414c-41 -66 -113 -136 -182 -184l-9 -6c-34 -23 -56 -30 -80 -30c-26 0 -39 30 -39 89c0 103 43 249 86 296c24 25 72 61 111 83 c31 17 57 25 87 25c31 0 63 -7 110 -24l36 22zM393 406c-53 21 -76 27 -106 27c-35 0 -67 -9 -80 -24c-45 -50 -92 -200 -92 -296c0 -33 8 -54 24 -54c31 0 98 47 154 111c41 46 65 90 77 141"],58180:[482,276,582,48,525,"525 474c-11 -31 -18 -57 -31 -118l-101 -456c-10 -50 -17 -105 -22 -159c-28 -3 -64 -9 -101 -17l-10 14c14 13 27 33 31 57l89 414c-43 -66 -120 -136 -195 -184l-9 -6c-37 -23 -60 -30 -86 -30c-28 0 -42 30 -42 89c0 103 46 249 93 296c25 25 77 61 119 83 c33 17 61 25 92 25c34 0 68 -7 118 -24l39 22zM431 406c-56 21 -81 27 -114 27c-37 0 -71 -9 -85 -24c-49 -50 -100 -200 -100 -296c0 -33 10 -54 26 -54c34 0 105 47 166 111c43 46 69 90 82 141"],58181:[692,3,747,20,707,"707 -3c-21 2 -42 3 -64 3c-27 0 -53 -1 -80 -3c-82 127 -116 175 -262 370l3 11h48c114 0 199 70 199 165c0 74 -51 113 -145 113c-30 0 -52 -2 -83 -8l-8 -28l-10 -40l-92 -487c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -20 10 -28 40 -30l53 -3l-3 -28l-134 3l-144 -3l4 28l45 3 c43 3 46 6 63 97l82 434c5 30 10 62 10 76c0 18 -12 26 -39 27l-61 2l4 28l164 -3c55 0 109 3 164 3c90 0 191 -46 191 -132c0 -61 -34 -116 -97 -158c-40 -26 -71 -38 -131 -48l200 -275c31 -42 44 -50 88 -55v-27"],58182:[692,3,820,31,768,"768 -3c-23 2 -45 3 -68 3c-29 0 -58 -1 -87 -3c-88 127 -124 175 -281 370l4 11h51c122 0 213 70 213 165c0 74 -54 113 -155 113c-32 0 -55 -2 -89 -8l-8 -28l-11 -40l-99 -487c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -20 10 -28 42 -30l57 -3l-3 -28l-144 3l-154 -3l4 28l48 3 c47 3 49 6 68 97l88 434c6 30 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-65 2l3 28l177 -3c59 0 117 3 176 3c97 0 204 -46 204 -132c0 -61 -36 -116 -104 -158c-42 -26 -76 -38 -140 -48l215 -275c33 -42 47 -50 94 -55v-27"],58183:[482,9,444,38,429,"429 476c-9 -41 -15 -73 -18 -111h-15c-12 14 -23 19 -39 19c-24 0 -54 -21 -91 -65c-48 -57 -73 -110 -93 -193l-28 -120c-25 -4 -49 -8 -73 -15l-11 7c44 128 91 334 91 392c0 13 -8 22 -19 22c-10 0 -22 -5 -52 -23l-35 -21l-8 20l31 20c81 53 122 74 145 74 c16 0 25 -12 25 -32c0 -23 -8 -46 -13 -68l-29 -126c28 54 66 102 103 151c39 51 73 75 107 75c5 0 10 -1 22 -6"],58184:[482,9,495,50,469,"469 476c-9 -41 -15 -73 -18 -111h-17c-13 14 -24 19 -42 19c-26 0 -57 -21 -97 -65c-52 -57 -78 -110 -100 -193l-30 -120c-27 -4 -53 -8 -78 -15l-12 7c47 128 97 334 97 392c0 13 -8 22 -20 22c-10 0 -23 -5 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c87 53 131 74 156 74 c17 0 27 -12 27 -32c0 -23 -8 -46 -14 -68l-31 -126c29 54 70 102 110 151c42 51 79 75 115 75c6 0 10 -1 23 -6"],58185:[706,18,626,56,562,"562 672c-16 -43 -23 -81 -28 -135h-32v76c-33 32 -69 45 -122 45c-101 0 -174 -63 -174 -150c0 -66 33 -103 105 -117l71 -14c110 -22 157 -64 157 -143c0 -136 -145 -252 -314 -252c-58 0 -115 13 -169 38c12 52 19 97 26 152h33v-99c48 -31 89 -43 148 -43 c112 0 190 65 190 161c0 58 -29 92 -89 105l-103 23c-92 20 -133 67 -133 152c0 59 23 109 68 151c59 53 141 84 222 84c52 0 93 -10 144 -34"],58186:[706,18,691,69,612,"612 672c-16 -43 -25 -81 -29 -135h-35v76c-35 32 -74 45 -131 45c-108 0 -186 -63 -186 -150c0 -66 35 -103 112 -117l76 -14c118 -22 168 -64 168 -143c0 -136 -155 -252 -337 -252c-62 0 -122 13 -181 38c13 52 21 97 28 152h35v-99c52 -31 96 -43 159 -43 c121 0 204 65 204 161c0 58 -30 92 -95 105l-111 23c-98 20 -143 67 -143 152c0 59 25 109 74 151c63 53 151 84 238 84c56 0 100 -10 154 -34"],58187:[482,11,444,20,386,"386 455c-12 -51 -16 -78 -21 -113h-25v55c-17 27 -59 45 -103 45c-64 0 -111 -41 -111 -94c0 -41 20 -58 86 -69l47 -8c81 -14 115 -43 115 -97c0 -50 -23 -87 -78 -127c-56 -40 -106 -58 -160 -58c-38 0 -75 8 -116 27c12 46 18 81 24 132h27v-84 c31 -24 63 -35 102 -35c78 0 128 43 128 109c0 40 -17 57 -65 65l-69 12c-72 13 -106 45 -106 101c0 36 12 61 41 88c52 49 118 78 175 78c36 0 67 -8 109 -27"],58188:[482,11,495,31,424,"424 455c-13 -51 -18 -78 -23 -113h-26v55c-19 27 -64 45 -112 45c-68 0 -119 -41 -119 -94c0 -41 22 -58 92 -69l51 -8c88 -14 124 -43 124 -97c0 -50 -25 -87 -84 -127c-60 -40 -114 -58 -171 -58c-41 0 -81 8 -125 27c12 46 19 81 25 132h30v-84 c32 -24 67 -35 109 -35c84 0 137 43 137 109c0 40 -18 57 -70 65l-74 12c-77 13 -113 45 -113 101c0 36 13 61 43 88c56 49 128 78 189 78c38 0 71 -8 117 -27"],58189:[692,3,686,68,702,"702 692l-29 -164h-31l5 64c1 10 -2 29 -5 37c-3 12 -42 17 -127 17h-80l-102 -553c-5 -21 -5 -25 -5 -35c0 -21 11 -29 40 -30l64 -3l-3 -28l-145 3l-155 -3l4 28l56 3c43 2 47 6 63 97l94 521h-122c-41 0 -82 -6 -89 -13c-6 -7 -14 -23 -19 -45l-17 -60h-31l19 164 l308 -3"],58190:[692,3,755,82,763,"763 692l-32 -164h-32l4 64c1 10 -1 29 -4 37c-4 12 -46 17 -137 17h-86l-110 -553c-4 -21 -4 -25 -4 -35c0 -21 11 -29 42 -30l69 -3l-4 -28l-155 3l-166 -3l4 28l60 3c47 2 50 6 68 97l100 521h-131c-43 0 -87 -6 -94 -13s-16 -23 -22 -45l-17 -60h-34l21 164l330 -3"],58191:[646,9,383,55,348,"348 440l-12 -50h-117l-14 -62c-34 -148 -47 -226 -47 -252c0 -12 6 -20 14 -20c13 0 34 9 67 30l49 31l11 -18c-21 -15 -14 -11 -34 -25c-86 -63 -123 -83 -161 -83c-21 0 -33 15 -33 40c0 26 9 51 14 76l61 283h-91l2 13c19 5 48 16 96 37l27 170c34 12 63 24 85 36 l12 -15c-20 -54 -32 -103 -49 -197c41 0 78 2 120 6"],58192:[646,9,430,68,383,"383 440l-13 -50h-125l-16 -62c-36 -148 -50 -226 -50 -252c0 -12 6 -20 15 -20c14 0 37 9 72 30l52 31l12 -18c-22 -15 -15 -11 -36 -25c-93 -63 -132 -83 -173 -83c-23 0 -35 15 -35 40c0 26 9 51 15 76l65 283h-98l2 13c21 5 52 16 103 37l30 170c36 12 67 24 91 36 l13 -15c-21 -54 -34 -103 -53 -197c44 0 84 2 129 6"],58193:[692,19,868,106,880,"880 692l-3 -28l-40 -3c-41 -3 -49 -10 -55 -48l-93 -507c-6 -38 -6 -40 -6 -56c0 -13 9 -19 34 -21l66 -4l-6 -28c-30 2 -61 3 -92 3c-33 0 -65 -1 -97 -3l-6 5c14 55 21 81 30 127c-57 -60 -91 -84 -156 -114c-53 -24 -96 -34 -145 -34c-122 0 -195 61 -195 164 c0 16 2 39 6 61l70 375c4 23 8 48 8 58c0 17 -9 22 -37 23l-57 2l3 28c33 -2 66 -3 98 -3c33 0 65 1 97 3l-96 -477c-6 -31 -7 -42 -7 -60c0 -72 58 -116 151 -116c95 0 181 45 264 138l77 445c5 27 -4 39 -37 40l-52 2l3 28l150 -3"],58194:[692,19,950,123,954,"954 692l-4 -28l-42 -3c-44 -3 -53 -10 -60 -48l-99 -507c-7 -38 -7 -40 -7 -56c0 -13 10 -19 37 -21l71 -4l-6 -28c-33 2 -66 3 -100 3c-35 0 -69 -1 -104 -3l-6 5c15 55 22 81 32 127c-61 -60 -97 -84 -167 -114c-57 -24 -103 -34 -156 -34c-131 0 -210 61 -210 164 c0 16 3 39 8 61l74 375c5 23 9 48 9 58c0 17 -10 22 -40 23l-61 2l3 28c36 -2 71 -3 106 -3s69 1 104 3l-103 -477c-7 -31 -8 -42 -8 -60c0 -72 62 -116 162 -116c102 0 195 45 284 138l83 445c4 27 -5 39 -40 40l-56 2l3 28l160 -3"],58195:[482,11,626,45,568,"568 85c-106 -72 -146 -96 -174 -96c-21 0 -33 17 -33 42c0 16 4 41 12 66l40 142c-91 -138 -223 -250 -292 -250c-22 0 -38 18 -38 40c0 16 2 38 4 48l69 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -7 20 -18 20c-10 0 -21 -4 -53 -23l-34 -21l-8 20l30 20c82 54 122 74 145 74 c16 0 24 -12 24 -31c0 -13 -2 -27 -5 -43l-62 -271c-6 -26 -8 -37 -8 -52c0 -17 4 -26 14 -26c45 0 132 74 197 166c31 46 57 113 74 189l11 51l74 17l7 -9l-91 -357c-4 -12 -7 -27 -7 -40c0 -10 6 -17 14 -17c13 0 40 11 67 27l28 17"],58196:[482,11,691,57,619,"619 85c-113 -72 -157 -96 -187 -96c-22 0 -35 17 -35 42c0 16 4 41 13 66l43 142c-98 -138 -240 -250 -314 -250c-23 0 -41 18 -41 40c0 16 3 38 5 48l74 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -8 20 -20 20c-10 0 -22 -4 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c88 54 131 74 156 74 c16 0 26 -12 26 -31c0 -13 -3 -27 -6 -43l-67 -271c-6 -26 -8 -37 -8 -52c0 -17 4 -26 15 -26c48 0 142 74 211 166c34 46 62 113 79 189l12 51l79 17l9 -9l-99 -357c-3 -12 -7 -27 -7 -40c0 -10 6 -17 16 -17c14 0 42 11 71 27l30 17"],58197:[692,8,807,92,832,"832 664l-20 -2c-31 -3 -40 -11 -67 -51l-412 -619h-54l-96 622c-5 37 -16 44 -64 48l-27 2v28l135 -3l135 3v-28l-46 -2c-30 -1 -50 -7 -45 -38l77 -528l317 492c13 20 18 31 18 42c0 19 -21 29 -63 32l-28 2v28l135 -3c35 0 70 1 105 3v-28"],58198:[692,8,885,108,902,"902 664l-21 -2c-34 -3 -43 -11 -72 -51l-443 -619h-57l-103 622c-6 37 -18 44 -69 48l-29 2v28l145 -3l145 3v-28l-49 -2c-33 -1 -54 -7 -49 -38l83 -528l340 492c14 20 19 31 19 42c0 19 -22 29 -67 32l-30 2v28l145 -3l112 3v-28"],58199:[482,11,565,33,530,"530 384c0 -40 -19 -107 -43 -157c-33 -69 -86 -136 -137 -179c-50 -41 -91 -59 -137 -59c-70 0 -120 55 -120 132c0 100 46 183 167 303c-29 -3 -46 -4 -69 -4c-20 0 -40 2 -60 2c-26 0 -48 -11 -56 -28l-18 -42h-24c14 55 26 91 41 118c12 5 22 8 35 7 c45 -3 90 -7 134 -7c31 0 45 3 67 12l11 -18c-107 -122 -150 -213 -150 -318c0 -65 34 -107 88 -107c95 0 201 163 201 311c0 40 -17 63 -47 63c-10 0 -19 -3 -29 -9l-12 19l54 47c9 8 22 12 36 12c40 0 68 -41 68 -98"],58200:[482,11,625,45,578,"578 384c0 -40 -20 -107 -46 -157c-36 -69 -92 -136 -147 -179c-54 -41 -98 -59 -147 -59c-75 0 -129 55 -129 132c0 100 49 183 179 303c-30 -3 -49 -4 -74 -4c-21 0 -43 2 -64 2c-28 0 -52 -11 -60 -28l-20 -42h-25c15 55 28 91 44 118c13 5 23 8 37 7 c48 -3 96 -7 144 -7c33 0 48 3 72 12l11 -18c-114 -122 -160 -213 -160 -318c0 -65 36 -107 94 -107c103 0 216 163 216 311c0 40 -19 63 -50 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-13 19l59 47c9 8 23 12 39 12c42 0 72 -41 72 -98"],58201:[700,8,1049,87,1078,"1078 664l-22 -2c-24 -2 -40 -14 -46 -31l-187 -507c-14 -39 -22 -66 -34 -106l-7 -26h-56c-14 61 -26 110 -42 162l-122 392l-245 -444c-19 -36 -39 -75 -54 -110h-55c-1 52 -3 100 -8 166l-35 430c-5 57 -13 69 -58 74l-20 2v28l121 -3l132 3v-28l-40 -2 c-35 -2 -51 -16 -49 -46l34 -484l244 456l57 112h19l172 -572l161 462c6 18 9 36 9 49c0 14 -13 22 -44 23l-43 2l6 28c35 -2 70 -3 106 -3c35 0 71 1 106 3v-28"],58202:[700,8,1144,103,1167,"1167 664l-24 -2c-26 -2 -43 -14 -50 -31l-200 -507c-15 -39 -24 -66 -36 -106l-9 -26h-59c-16 61 -28 110 -46 162l-131 392l-262 -444c-21 -36 -42 -75 -59 -110h-58c-1 52 -4 100 -9 166l-38 430c-5 57 -14 69 -62 74l-21 2v28l130 -3l142 3v-28l-44 -2 c-37 -2 -55 -16 -52 -46l36 -484l262 456l61 112h21l185 -572l172 462c7 18 10 36 10 49c0 14 -14 22 -48 23l-45 2l5 28l115 -3l114 3v-28"],58203:[482,11,807,33,772,"772 384c0 -40 -19 -107 -43 -157c-67 -137 -182 -238 -270 -238c-49 0 -81 43 -81 106c0 23 4 48 13 92c-80 -143 -137 -198 -207 -198c-57 0 -96 55 -96 137c0 85 38 157 136 262c11 12 23 23 32 36c-27 -3 -41 -4 -64 -4c-21 0 -40 2 -61 2c-26 0 -48 -11 -56 -28 l-18 -42h-24c14 55 26 91 41 118c12 5 22 8 35 7c45 -3 90 -7 134 -7c31 0 45 3 67 12l11 -18c-108 -112 -153 -209 -153 -328c0 -58 25 -97 63 -97c33 0 74 41 118 116c32 54 47 94 60 156l32 149l80 22l8 -8l-57 -184c-13 -43 -23 -109 -23 -156c0 -55 23 -95 55 -95 c92 0 198 166 198 311c0 40 -17 63 -47 63c-10 0 -19 -3 -29 -9l-12 19l54 47c9 8 22 12 36 12c40 0 68 -41 68 -98"],58204:[482,11,885,45,838,"838 384c0 -40 -20 -107 -46 -157c-72 -137 -195 -238 -290 -238c-53 0 -87 43 -87 106c0 23 4 48 14 92c-86 -143 -147 -198 -222 -198c-62 0 -103 55 -103 137c0 85 40 157 145 262c12 12 25 23 35 36c-29 -3 -44 -4 -69 -4c-22 0 -43 2 -65 2c-28 0 -52 -11 -60 -28 l-20 -42h-25c15 55 28 91 44 118c13 5 23 8 37 7c48 -3 96 -7 144 -7c33 0 48 3 72 12l11 -18c-115 -112 -163 -209 -163 -328c0 -58 27 -97 68 -97c35 0 79 41 126 116c34 54 50 94 64 156l34 149l87 22l8 -8l-61 -184c-14 -43 -24 -109 -24 -156c0 -55 24 -95 58 -95 c99 0 213 166 213 311c0 40 -19 63 -50 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-13 19l59 47c9 8 23 12 38 12c42 0 73 -41 73 -98"],58205:[692,3,807,32,810,"810 664l-30 -2c-29 -2 -40 -8 -71 -42l-241 -252l186 -307c15 -24 30 -31 74 -34l28 -2v-28l-145 3l-148 -3v28c49 4 39 3 59 4c28 2 35 3 35 11c0 9 -5 22 -15 40l-130 226l-198 -231c-7 -8 -11 -17 -11 -25c0 -12 18 -18 60 -22l35 -3v-28l-130 3l-136 -3v28l30 3 c26 3 52 15 68 33l259 282l-159 270c-22 37 -35 45 -88 49l-28 2v28l145 -3l144 3v-28l-40 -2c-33 -2 -47 -8 -47 -20c0 -8 6 -20 16 -38l113 -199l175 196c20 22 25 31 25 42c0 12 -14 17 -49 19l-36 2v28l126 -3l124 3v-28"],58206:[692,3,885,43,879,"879 664l-33 -2c-30 -2 -42 -8 -76 -42l-259 -252l200 -307c17 -24 32 -31 80 -34l29 -2v-28l-155 3l-158 -3v28c52 4 41 3 63 4c29 2 37 3 37 11c0 9 -6 22 -16 40l-139 226l-213 -231c-7 -8 -12 -17 -12 -25c0 -12 20 -18 64 -22l38 -3v-28l-139 3l-147 -3v28l33 3 c28 3 55 15 73 33l278 282l-171 270c-23 37 -37 45 -94 49l-31 2v28l156 -3l155 3v-28l-43 -2c-35 -2 -50 -8 -50 -20c0 -8 6 -20 16 -38l122 -199l188 196c21 22 27 31 27 42c0 12 -15 17 -53 19l-38 2v28l134 -3l134 3v-28"],58207:[482,11,565,20,538,"538 472l-17 -85l-15 -4c-6 15 -19 23 -36 23c-34 0 -63 -23 -114 -88l-39 -49l20 -101c5 -29 17 -66 27 -85c11 -20 25 -30 42 -30s44 15 84 45l9 -19l-53 -44c-35 -29 -70 -46 -94 -46c-39 0 -63 39 -78 124l-12 69l-83 -117c-34 -47 -76 -76 -112 -76 c-13 0 -31 4 -47 12c1 7 2 10 4 22c7 32 9 45 9 65l22 3l12 -28c2 -5 14 -9 30 -9c31 0 68 32 115 99l43 62l-12 62c-18 98 -42 139 -78 139c-21 0 -43 -14 -75 -48l-19 10l63 83c10 13 34 21 62 21c65 0 94 -36 107 -135l7 -48l40 55c68 92 111 128 155 128 c10 0 19 -3 33 -10"],58208:[482,11,625,31,586,"586 472l-17 -85l-17 -4c-6 15 -20 23 -38 23c-37 0 -68 -23 -123 -88l-41 -49l21 -101c6 -29 19 -66 29 -85c12 -20 27 -30 45 -30s48 15 90 45l10 -19l-57 -44c-37 -29 -75 -46 -101 -46c-42 0 -67 39 -84 124l-13 69l-89 -117c-36 -47 -82 -76 -120 -76 c-14 0 -33 4 -50 12c1 7 2 10 4 22c7 32 10 45 10 65l23 3l13 -28c2 -5 15 -9 33 -9c32 0 72 32 122 99l47 62l-13 62c-20 98 -45 139 -84 139c-22 0 -45 -14 -81 -48l-19 10l67 83c11 13 37 21 67 21c69 0 101 -36 115 -135l7 -48l43 55c73 92 119 128 166 128 c11 0 21 -3 35 -10"],58209:[705,3,747,67,746,"746 697l-7 -71c-64 -10 -110 -40 -173 -114c-81 -93 -152 -211 -161 -266l-29 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 39 -29l54 -3l-4 -28l-134 3l-151 -3l4 28l53 3c43 3 46 6 63 97l24 132c0 16 -42 153 -68 220c-45 112 -84 158 -135 158c-12 0 -24 -3 -49 -12 l-3 24l86 58c100 -1 152 -89 234 -395c31 74 72 143 140 226c80 101 139 142 219 161"],58210:[705,3,820,81,810,"810 697l-7 -71c-69 -10 -118 -40 -186 -114c-87 -93 -163 -211 -173 -266l-31 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l57 -3l-3 -28l-144 3l-163 -3l5 28l56 3c47 3 50 6 68 97l26 132c0 16 -45 153 -73 220c-48 112 -90 158 -145 158c-13 0 -26 -3 -53 -12 l-3 24l92 58c108 -1 164 -89 252 -395c33 74 77 143 150 226c86 101 149 142 235 161"],58211:[482,276,565,1,544,"544 473l-154 -440c-64 -185 -184 -309 -299 -309c-49 0 -90 35 -90 78c0 5 0 11 1 18l53 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -3 -22c0 -35 30 -62 68 -62c76 0 131 73 186 250l54 171c-82 -113 -174 -198 -214 -198c-27 0 -48 29 -47 71l1 40l19 243c1 16 5 67 -23 67 c-8 0 -22 -8 -27 -12l-55 -30l-12 18l90 56c52 33 67 40 81 40c19 0 27 -18 27 -63c0 -28 -3 -66 -5 -97l-16 -194c-1 -13 -3 -61 21 -61s77 44 115 95c36 49 74 122 87 169l38 132c24 2 49 8 81 19"],58212:[482,276,625,11,593,"593 473l-165 -440c-69 -185 -197 -309 -321 -309c-53 0 -96 35 -96 78c0 5 0 11 1 18l56 34l12 -4c-2 -9 -3 -17 -3 -22c0 -35 32 -62 73 -62c82 0 140 73 200 250l57 171c-87 -113 -186 -198 -229 -198c-29 0 -52 29 -50 71l1 40l20 243c1 16 6 67 -25 67 c-8 0 -23 -8 -29 -12l-59 -30l-12 18l95 56c57 33 73 40 88 40c20 0 28 -18 28 -63c0 -28 -2 -66 -4 -97l-18 -194c-1 -13 -3 -61 22 -61c26 0 83 44 124 95c39 49 80 122 94 169l41 132c26 2 52 8 86 19"],58213:[692,3,747,32,704,"704 672l-549 -633h306c48 0 90 4 139 13c11 26 6 8 35 90l7 22h29c-15 -69 -23 -126 -26 -167l-351 3l-262 -3v22l547 633h-196c-94 0 -135 -3 -196 -13l-7 -20c-13 -39 -20 -64 -23 -86h-28c9 73 12 112 12 158l128 1l259 -3l176 3v-20"],58214:[692,3,820,43,765,"765 672l-589 -633h328c52 0 96 4 149 13c12 26 7 8 37 90l9 22h30c-15 -69 -25 -126 -27 -167l-377 3l-282 -3v22l588 633h-211c-100 0 -145 -3 -210 -13l-7 -20c-15 -39 -22 -64 -25 -86h-30c9 73 12 112 12 158l138 1l278 -3l189 3v-20"],58215:[482,11,504,9,463,"463 473l-6 -32l-370 -382c40 15 69 21 104 21c21 0 58 -5 94 -12c24 -5 49 -11 73 -11c23 0 35 7 42 25l24 60h24c-12 -47 -21 -81 -33 -143c-31 -8 -41 -10 -54 -10c-29 0 -63 6 -129 20c-56 13 -87 17 -114 17c-38 0 -68 -9 -99 -32l-10 27l385 400 c-36 -17 -62 -23 -102 -23c-23 0 -51 3 -88 10c-22 4 -34 5 -49 5c-14 0 -24 -1 -43 -5l-32 -58h-23l35 122c26 7 48 10 66 10c30 0 59 -9 87 -16c53 -13 109 -21 146 -21c16 0 27 4 38 14l25 23"],58216:[482,11,559,19,507,"507 473l-7 -32l-397 -382c42 15 74 21 111 21c22 0 62 -5 101 -12c26 -5 52 -11 78 -11c25 0 38 7 46 25l26 60h25c-13 -47 -22 -81 -35 -143c-34 -8 -44 -10 -58 -10c-32 0 -68 6 -138 20c-61 13 -94 17 -123 17c-41 0 -73 -9 -107 -32l-10 27l413 400 c-39 -17 -67 -23 -109 -23c-25 0 -55 3 -95 10c-23 4 -36 5 -52 5s-26 -1 -46 -5l-35 -58h-25l38 122c28 7 51 10 71 10c32 0 63 -9 94 -16c56 -13 117 -21 156 -21c17 0 29 4 40 14l27 23"],58217:[471,3,333,34,298,"298 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l15 2c42 6 60 9 98 19c28 7 70 22 70 22l10 -6v-365c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37"],58218:[471,266,333,3,227,"227 98c0 -154 -13 -222 -53 -281c-36 -53 -83 -83 -130 -83c-4 0 -24 1 -31 2l-10 35l4 6h23c54 0 75 53 75 185v357c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l18 2c38 4 69 11 95 19l70 22l10 -6v-367"],58219:[469,17,333,26,293,"293 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -128 -81 -166 -81c-19 0 -32 17 -32 43c0 16 3 38 6 52l59 241c6 25 8 34 8 41c0 6 -4 10 -10 10c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47c62 46 121 76 150 76c15 0 25 -15 25 -37c0 -19 -4 -48 -9 -67l-54 -196 c-13 -46 -20 -80 -20 -93c0 -6 5 -11 11 -11c11 0 27 8 62 30l27 17"],58220:[469,271,333,-64,274,"274 429c0 -19 -3 -39 -9 -64l-67 -274c-34 -137 -65 -217 -110 -279c-40 -57 -78 -83 -118 -83c-10 0 -18 1 -34 5c5 28 8 47 10 79l14 3c14 -23 28 -33 44 -33c20 0 35 24 46 78l86 408c10 47 14 73 14 88c0 9 -3 13 -10 13c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47 c62 46 121 76 149 76c16 0 26 -15 26 -40"],58221:[700,3,847,17,824,"824 -3l-138 3l-152 -3v30l52 3c27 2 44 9 44 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -38 -93 -38 -106c0 -16 14 -23 52 -26l40 -3v-30l-132 3l-118 -3v30l40 3c24 2 45 20 59 49l241 502c41 85 53 119 53 119h35l264 -568c38 -81 50 -100 78 -102l37 -3 v-30zM538 269l-138 298l-138 -298h276"],58222:[700,3,928,27,894,"894 -3l-149 3l-162 -3v30l55 3c29 2 48 9 48 20c0 9 -5 22 -25 64l-54 115h-337l-32 -67c-25 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l43 -3v-30l-141 3l-128 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c45 85 57 119 57 119h38l283 -568c41 -81 54 -100 84 -102l40 -3 v-30zM586 269l-147 298l-149 -298h296"],58223:[700,3,831,-28,770,"770 27l-6 -30l-135 3l-149 -3l5 30l51 3c27 2 46 9 48 20c2 9 0 22 -10 64l-27 115h-308l-43 -67c-32 -50 -55 -93 -58 -106c-3 -16 10 -23 47 -26l39 -3l-6 -30l-129 3l-117 -3l6 30l40 3c24 2 48 20 67 49l333 502c57 85 75 119 75 119h34l149 -568 c22 -81 30 -100 58 -102zM535 269l-77 298l-193 -298h270"],58224:[700,3,910,-21,835,"835 27l-6 -30l-145 3l-160 -3l6 30l55 3c29 2 49 9 51 20c2 9 0 22 -11 64l-29 115h-330l-46 -67c-35 -50 -59 -93 -62 -106c-3 -16 10 -23 50 -26l41 -3l-6 -30l-138 3l-126 -3l7 30l43 3c25 2 51 20 72 49l357 502c61 85 80 119 80 119h37l160 -568 c24 -81 33 -100 62 -102zM584 269l-83 298l-207 -298h290"],58225:[686,3,835,17,816,"816 -3l-173 3l-165 -3v37l57 3c30 2 22 39 16 55l-49 114h-274l-46 -112c-9 -22 -7 -55 26 -57l55 -3v-37l-123 3l-123 -3v37l32 3c24 2 44 21 61 60l198 438l62 151h77l282 -605c15 -29 30 -40 60 -44l27 -3v-37zM477 262l-114 254l-109 -254h223"],58226:[686,3,915,27,885,"885 -3l-185 3l-178 -3v37l62 3c32 2 23 39 16 55l-52 114h-294l-49 -112c-10 -22 -8 -55 28 -57l58 -3v-37l-132 3l-132 -3v37l35 3c26 2 47 21 66 60l211 438l67 151h83l303 -605c15 -29 32 -40 65 -44l28 -3v-37zM521 262l-122 254l-117 -254h239"],58227:[686,3,819,-28,762,"762 34l-7 -37l-168 3l-163 -3l7 37l57 3c30 2 29 39 26 55l-26 114h-268l-67 -112c-13 -22 -18 -55 15 -57l53 -3l-7 -37l-120 3l-122 -3l7 37l33 3c24 2 47 21 71 60l278 438l90 151h76l160 -605c8 -29 21 -40 50 -44zM474 262l-62 254l-156 -254h218"],58228:[686,3,898,-21,828,"828 34l-8 -37l-181 3l-175 -3l8 37l61 3c32 2 31 39 28 55l-28 114h-288l-71 -112c-14 -22 -20 -55 16 -57l56 -3l-7 -37l-129 3l-131 -3l8 37l35 3c26 2 50 21 77 60l298 438l96 151h82l172 -605c9 -29 22 -40 54 -44zM518 262l-67 254l-167 -254h234"],58229:[692,3,714,49,649,"649 228c0 -70 -38 -138 -103 -180c-49 -33 -120 -51 -200 -51c-45 0 -91 3 -135 3l-119 -3v23l28 10c15 5 24 28 24 65v474c0 79 -4 86 -56 90l-39 3v30l172 -3l196 3c131 0 195 -48 195 -136c0 -52 -28 -95 -80 -128c-30 -19 -55 -28 -109 -38c84 -6 121 -15 163 -43 c41 -27 63 -68 63 -119zM536 208c0 107 -68 156 -215 156c-21 0 -31 0 -73 -2v-315c27 -6 52 -8 84 -8c129 0 204 63 204 169zM504 533c0 83 -51 119 -168 119c-35 0 -60 -2 -88 -8v-243c33 -2 48 -2 66 -2c124 0 190 47 190 134"],58230:[692,3,785,62,706,"706 228c0 -70 -41 -138 -110 -180c-53 -33 -129 -51 -216 -51c-48 0 -97 3 -145 3l-127 -3v23l30 10c17 5 26 28 26 65v474c0 79 -5 86 -60 90l-42 3v30l185 -3l209 3c142 0 210 -48 210 -136c0 -52 -29 -95 -86 -128c-32 -19 -59 -28 -117 -38c91 -6 130 -15 175 -43 c44 -27 68 -68 68 -119zM585 208c0 107 -74 156 -232 156l-78 -2v-315c29 -6 56 -8 90 -8c139 0 220 63 220 169zM550 533c0 83 -55 119 -180 119c-38 0 -65 -2 -95 -8v-243c36 -2 52 -2 71 -2c134 0 204 47 204 134"],58231:[692,3,700,46,666,"663 556c-10 -52 -45 -95 -103 -128c-33 -19 -60 -28 -114 -38c81 -6 116 -15 151 -43c36 -27 49 -68 39 -119c-13 -70 -64 -138 -135 -180c-54 -33 -127 -51 -206 -51c-44 0 -88 3 -132 3l-117 -3l4 23l30 10c16 5 29 28 36 65l91 474c15 79 12 86 -37 90l-38 3l6 30 l168 -3c64 0 128 3 192 3c129 0 182 -48 165 -136zM522 208c21 107 -37 156 -181 156c-21 0 -30 0 -72 -2l-61 -315c26 -6 50 -8 81 -8c127 0 213 63 233 169zM553 533c16 83 -28 119 -142 119c-34 0 -59 -2 -88 -8l-47 -243c33 -2 47 -2 65 -2c122 0 195 47 212 134"],58232:[692,3,770,59,724,"721 556c-11 -52 -48 -95 -110 -128c-36 -19 -65 -28 -123 -38c87 -6 124 -15 162 -43c38 -27 53 -68 42 -119c-14 -70 -68 -138 -145 -180c-58 -33 -136 -51 -221 -51c-47 0 -95 3 -142 3l-125 -3l4 23l32 10c17 5 31 28 39 65l98 474c16 79 13 86 -40 90l-41 3l6 30 l181 -3l206 3c138 0 195 -48 177 -136zM570 208c22 107 -40 156 -195 156l-77 -2l-65 -315c27 -6 53 -8 86 -8c137 0 229 63 251 169zM603 533c17 83 -30 119 -152 119c-37 0 -64 -2 -95 -8l-50 -243c35 -2 50 -2 69 -2c131 0 210 47 228 134"],58233:[681,3,738,44,667,"667 216c0 -129 -153 -219 -295 -219l-155 3l-137 -3v23l35 18c16 8 21 23 21 57v448c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l183 -3l209 3c138 0 206 -44 206 -135c0 -38 -15 -74 -41 -96c-34 -29 -66 -43 -157 -73c87 -5 124 -14 163 -39c38 -25 60 -69 60 -122zM504 202 c0 102 -55 146 -181 146h-33v-292c19 -3 31 -4 47 -4c116 0 167 46 167 150zM481 524c0 74 -39 107 -128 107c-20 0 -37 -1 -63 -4v-227h33c110 0 158 37 158 124"],58234:[681,3,811,56,726,"726 216c0 -129 -165 -219 -318 -219l-166 3l-147 -3v23l37 18c18 8 24 23 24 57v448c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l197 -3l224 3c148 0 222 -44 222 -135c0 -38 -17 -74 -45 -96c-36 -29 -70 -43 -168 -73c93 -5 133 -14 175 -39c41 -25 65 -69 65 -122zM550 202 c0 102 -58 146 -194 146h-35v-292c20 -3 32 -4 50 -4c124 0 179 46 179 150zM525 524c0 74 -42 107 -136 107c-23 0 -40 -1 -68 -4v-227h35c118 0 169 37 169 124"],58235:[681,3,724,34,693,"691 546c-7 -38 -29 -74 -59 -96c-39 -29 -73 -43 -168 -73c84 -5 119 -14 153 -39c32 -25 45 -69 35 -122c-25 -129 -193 -219 -332 -219l-151 3l-135 -3l5 23l37 18c18 8 26 23 33 57l86 448c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l179 -3l206 3c135 0 193 -44 176 -135z M489 202c20 102 -25 146 -149 146h-32l-56 -292c17 -3 29 -4 45 -4c113 0 172 46 192 150zM529 524c14 74 -18 107 -105 107c-20 0 -36 -1 -63 -4l-43 -227h32c108 0 162 37 179 124"],58236:[681,3,796,46,754,"751 546c-8 -38 -31 -74 -64 -96c-41 -29 -77 -43 -180 -73c91 -5 128 -14 164 -39c35 -25 49 -69 38 -122c-26 -129 -207 -219 -356 -219l-162 3l-145 -3l5 23l40 18c19 8 28 23 35 57l92 448c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l192 -3l221 3c144 0 208 -44 189 -135z M534 202c21 102 -27 146 -160 146h-34l-61 -292c19 -3 32 -4 49 -4c121 0 185 46 206 150zM577 524c15 74 -20 107 -112 107c-22 0 -40 -1 -68 -4l-47 -227h35c116 0 174 37 192 124"],58237:[700,3,735,21,712,"712 -3c-26 2 -51 3 -77 3c-28 0 -54 -1 -81 -3l-201 306l-220 -306c-18 2 -37 3 -55 3c-19 0 -39 -1 -57 -3v30l28 3c24 3 37 14 65 48l212 263l-139 213c-36 55 -75 88 -101 90l-49 3l-2 26l154 27c20 -10 37 -27 62 -65l139 -216l202 270h110v-30l-45 -3 c-16 -1 -30 -14 -74 -68l-168 -208l192 -280c36 -52 52 -68 72 -70l33 -3v-30"],58238:[700,3,808,32,773,"773 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-215 306l-237 -306c-20 2 -40 3 -59 3c-20 0 -41 -1 -61 -3v30l30 3c26 3 40 14 69 48l228 263l-149 213c-39 55 -80 88 -108 90l-53 3l-2 26l165 27c22 -10 40 -27 67 -65l149 -216l217 270h118v-30l-48 -3 c-18 -1 -33 -14 -80 -68l-180 -208l206 -280c39 -52 55 -68 77 -70l35 -3v-30"],58239:[700,3,721,-23,777,"777 689l-6 -30l-44 -3c-16 -1 -33 -14 -86 -68l-204 -208l134 -280c25 -52 37 -68 57 -70l32 -3l-6 -30c-26 2 -50 3 -76 3s-52 -1 -79 -3l-138 306l-274 -306c-18 2 -36 3 -54 3c-19 0 -38 -1 -56 -3l5 30l29 3c24 3 39 14 72 48l259 263l-96 213c-25 55 -56 88 -81 90 l-48 3l3 26l156 27c18 -10 31 -27 49 -65l95 -216l249 270h108"],58240:[700,3,792,-16,843,"843 689l-6 -30l-47 -3c-18 -1 -35 -14 -92 -68l-220 -208l144 -280c27 -52 40 -68 61 -70l34 -3l-6 -30c-27 2 -53 3 -81 3s-56 -1 -85 -3l-148 306l-295 -306c-19 2 -38 3 -58 3c-19 0 -40 -1 -60 -3l6 30l31 3c26 3 42 14 77 48l278 263l-103 213 c-26 55 -60 88 -87 90l-51 3l3 26l168 27c19 -10 33 -27 52 -65l102 -216l268 270h115"],58241:[695,3,696,1,691,"691 -3c-35 2 -68 3 -103 3s-70 -1 -105 -3l-162 266l-153 -201c-4 -6 -24 -36 -39 -62h-128v34l34 3c13 1 28 9 36 18l217 261l-103 166c-28 46 -69 99 -93 123c-14 13 -28 18 -45 18c-10 0 -17 -1 -35 -6l-5 41l199 37c32 -22 49 -42 80 -91l103 -169l180 243h121v-34 l-30 -3c-22 -2 -30 -8 -53 -36l-185 -224c206 -327 173 -274 174 -278c31 -49 44 -63 68 -66l27 -3v-37"],58242:[695,3,765,11,751,"751 -3l-111 3l-112 -3l-175 266l-163 -201c-5 -6 -26 -36 -42 -62h-137v34l36 3c14 1 30 9 39 18l232 261l-110 166c-30 46 -75 99 -100 123c-15 13 -30 18 -48 18c-11 0 -19 -1 -38 -6l-6 41l215 37c34 -22 52 -42 85 -91l111 -169l193 243h130v-34l-33 -3 c-23 -2 -31 -8 -56 -36l-199 -224c221 -327 186 -274 187 -278c33 -49 47 -63 73 -66l29 -3v-37"],58243:[695,3,683,-42,763,"763 678l-6 -34l-31 -3c-22 -2 -30 -8 -58 -36l-225 -224c139 -327 118 -274 118 -278c20 -49 31 -63 53 -66l27 -3l-8 -37c-33 2 -66 3 -100 3c-35 0 -69 -1 -104 -3l-108 266l-188 -201c-5 -6 -30 -36 -50 -62h-125l6 34l34 3c13 1 30 9 39 18l263 261l-69 166 c-19 46 -49 99 -68 123c-12 13 -23 18 -41 18c-9 0 -17 -1 -35 -6l3 41l202 37c27 -22 40 -42 61 -91l69 -169l223 243h118"],58244:[695,3,751,-36,829,"829 678l-7 -34l-33 -3c-24 -2 -33 -8 -63 -36l-241 -224c149 -327 126 -274 126 -278c22 -49 33 -63 58 -66l28 -3l-8 -37c-36 2 -71 3 -108 3l-111 -3l-116 266l-202 -201c-6 -6 -32 -36 -54 -62h-134l7 34l36 3c14 1 32 9 42 18l282 261l-74 166 c-20 46 -53 99 -73 123c-12 13 -25 18 -43 18c-11 0 -19 -1 -38 -6l3 41l217 37c29 -22 43 -42 65 -91l74 -169l239 243h128"],58245:[700,3,706,17,683,"683 32l-68 -35l-321 3l-275 -3l-2 25l315 658l41 20l310 -659v-9zM558 60c0 12 -12 34 -22 55l-208 452l-187 -405c-14 -30 -38 -82 -38 -95c0 -16 13 -23 49 -26h362c27 2 44 8 44 19"],58246:[700,3,776,27,742,"742 32l-73 -35l-344 3l-296 -3l-2 25l338 658l45 20l332 -659v-9zM609 60c0 12 -13 34 -24 55l-223 452l-202 -405c-15 -30 -41 -82 -41 -95c0 -16 14 -23 53 -26h389c29 2 48 8 48 19"],58247:[700,3,691,-26,633,"633 41l-1 -9l-73 -35l-314 3l-271 -3l3 25l435 658l45 20zM515 60c3 12 -5 34 -11 55l-117 452l-261 -405c-20 -30 -53 -82 -56 -95c-3 -16 8 -23 43 -26h355c27 2 45 8 47 19"],58248:[700,3,761,-18,689,"689 41l-2 -9l-78 -35l-337 3l-290 -3l3 25l467 658l47 20zM562 60c3 12 -5 34 -11 55l-126 452l-281 -405c-21 -30 -57 -82 -60 -95c-3 -16 9 -23 47 -26h380c29 2 49 8 51 19"],58249:[686,3,742,37,704,"704 39l-102 -42l-343 2c-139 0 -187 0 -218 -2l-4 35c8 13 13 26 31 65l197 438l58 131l82 20l298 -633zM509 86c0 8 -2 18 -5 29l-183 401l-112 -252c-24 -56 -41 -91 -64 -148c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -16 10 -29 26 -32h325c11 3 18 13 18 27"],58250:[686,3,815,49,765,"765 39l-110 -42l-368 2l-234 -2l-4 35c8 13 14 26 33 65l212 438l62 131l88 20l320 -633zM556 86c0 8 -2 18 -6 29l-197 401l-119 -252c-26 -56 -44 -91 -69 -148c-3 -8 -6 -18 -6 -25c0 -16 11 -29 28 -32h349c12 3 20 13 20 27"],58251:[686,3,727,-4,656,"656 53l-2 -14l-108 -42l-336 2c-136 0 -183 0 -214 -2l3 35c10 13 18 26 43 65l277 438l82 131l84 20zM472 115l-102 401l-157 -252c-35 -56 -58 -91 -92 -148c-5 -8 -9 -18 -10 -25c-3 -16 4 -29 19 -32h319c11 3 20 13 23 27c2 8 1 18 0 29"],58252:[686,3,799,5,713,"713 53l-1 -14l-117 -42l-361 2l-229 -2l3 35c11 13 20 26 46 65l298 438l88 131l90 20zM516 115l-110 401l-169 -252c-36 -56 -62 -91 -98 -148c-5 -8 -9 -18 -11 -25c-3 -16 5 -29 21 -32h342c12 3 22 13 25 27c2 8 2 18 0 29"],58253:[692,3,705,49,649,"649 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l40 3c51 4 55 11 55 90v449c0 79 -5 87 -55 90l-53 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 27 -30 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -127 -8v-267c48 -3 120 -4 174 -4 c47 0 68 4 76 38c6 19 6 52 6 52h33c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-33s-1 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-174 -3v-280c31 -6 51 -8 108 -8c98 0 177 5 200 12c15 5 30 36 36 79l6 34h38"],58254:[692,3,775,62,706,"706 164c-12 -52 -19 -106 -19 -164l-195 -3l-272 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l272 3l145 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 27 -31 34c-38 9 -103 14 -170 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c52 -3 129 -4 187 -4c51 0 73 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-35s-1 37 -6 59c-8 33 -30 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 191 5 215 12c17 5 32 36 39 79l6 34h41"],58255:[692,3,690,17,708,"708 689c-21 -44 -35 -92 -47 -152h-37l12 65c5 23 2 27 -22 34c-32 9 -91 14 -152 14c-74 0 -92 -1 -127 -8l-51 -267c47 -3 117 -4 170 -4c46 0 67 4 82 38c9 19 16 52 16 52h32l-26 -116c-7 -37 -13 -74 -18 -111h-32s6 37 6 59c-1 33 -21 37 -68 37l-171 -3l-54 -280 c30 -6 49 -8 104 -8c96 0 175 5 199 12c16 5 36 36 51 79l11 34h38c-21 -52 -38 -106 -49 -164l-179 -3l-247 3l-132 -3l6 30l39 3c51 4 56 11 72 90l86 449c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l189 -3l249 3"],58256:[692,3,760,28,769,"769 689c-22 -44 -37 -92 -50 -152h-40l13 65c5 23 3 27 -23 34c-35 9 -98 14 -164 14c-79 0 -99 -1 -136 -8l-55 -267c50 -3 126 -4 183 -4c49 0 72 4 88 38c10 19 16 52 16 52h35c-10 -39 -19 -77 -28 -116c-7 -37 -14 -74 -19 -111h-34s6 37 6 59c-1 33 -22 37 -73 37 l-184 -3l-57 -280c32 -6 52 -8 111 -8c104 0 188 5 214 12c17 5 38 36 54 79l13 34h40c-22 -52 -40 -106 -52 -164l-192 -3l-266 3l-141 -3l6 30l42 3c54 4 60 11 77 90l92 449c17 79 13 87 -40 90l-54 3l6 30l204 -3l266 3"],58257:[681,3,681,44,630,"630 166l-12 -158l-5 -8c-62 -3 -93 -3 -153 -3l-246 3l-134 -3v23l35 18c16 8 21 23 21 57v448c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l207 -3l257 3c40 0 63 -1 104 -3l6 -7l-15 -142h-39l-9 75c-1 11 -47 19 -107 19l-158 -3v-240c22 -2 37 -2 73 -2h72c46 0 60 5 62 21l7 57h43 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-43l-7 50c-3 26 -20 37 -62 37h-72c-24 0 -42 -1 -73 -3v-267l163 -3c50 0 107 9 110 17l25 94h42"],58258:[681,3,749,56,686,"686 166l-13 -158l-6 -8l-164 -3l-264 3l-144 -3v23l37 18c18 8 24 23 24 57v448c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l223 -3l276 3l111 -3l7 -7l-17 -142h-42l-9 75c-1 11 -50 19 -115 19l-169 -3v-240c23 -2 39 -2 78 -2h77c49 0 65 5 67 21l7 57h47c-3 -36 -4 -71 -4 -107 s1 -72 4 -108h-47l-7 50c-4 26 -22 37 -67 37h-77c-26 0 -46 -1 -78 -3v-267l174 -3c54 0 116 9 118 17l27 94h46"],58259:[681,3,667,34,691,"691 671l-42 -142h-38l6 75c1 11 -43 19 -101 19l-156 -3l-46 -240c21 -2 36 -2 71 -2h71c45 0 59 5 65 21l17 57h43c-9 -36 -17 -71 -24 -107s-13 -72 -18 -108h-42l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-70c-24 0 -42 -1 -73 -3l-51 -267l159 -3c49 0 107 9 111 17l42 94h42 l-42 -158l-7 -8c-61 -3 -91 -3 -150 -3l-241 3l-132 -3l5 23l37 18c18 8 26 23 33 57l86 448c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l203 -3l252 3c40 0 62 -1 101 -3"],58260:[681,3,735,46,751,"751 671l-45 -142h-41l6 75c1 11 -45 19 -108 19l-167 -3l-50 -240c23 -2 39 -2 77 -2h75c49 0 64 5 70 21l19 57h46c-10 -36 -19 -71 -26 -107s-14 -72 -19 -108h-46l4 50c2 26 -14 37 -58 37h-76c-25 0 -45 -1 -77 -3l-55 -267l170 -3c53 0 115 9 119 17l46 94h45 l-45 -158l-8 -8c-66 -3 -98 -3 -161 -3l-258 3l-142 -3l5 23l40 18c19 8 28 23 35 57l92 448c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l217 -3l272 3c42 0 66 -1 108 -3"],58261:[692,3,931,36,895,"895 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v223c-30 2 -47 2 -91 2h-255c-44 0 -61 0 -90 -2v-223c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-178 l90 -2h255l91 2v178c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],58262:[692,3,1018,48,970,"970 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v223c-32 2 -50 2 -97 2h-274c-47 0 -65 0 -97 -2v-223c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-178 l97 -2h274l97 2v178c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58263:[692,3,913,-9,967,"967 692l-6 -30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 56 11 72 90l42 223c-28 2 -45 2 -88 2h-250c-42 0 -60 0 -89 -2l-43 -223c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3 c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3l158 3l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-35 -178c22 -1 45 -2 89 -2h250l89 2l34 178c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3"],58264:[692,3,998,0,1047,"1047 692l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 60 11 77 90l46 223c-31 2 -49 2 -95 2h-268c-46 0 -65 0 -96 -2l-46 -223c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30 l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-37 -178l95 -2h268l95 2l37 178c16 79 12 87 -40 90l-54 3l6 30l167 -3"],58265:[681,3,916,44,872,"872 -3l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v190l-88 2h-160l-88 -2v-190c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-158c25 -2 47 -2 88 -2h160 c41 0 62 0 88 2v158c0 89 -1 91 -52 95l-41 3v40l169 -3l170 3v-40l-40 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40"],58266:[681,3,1002,56,945,"945 -3l-182 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v190l-95 2h-171l-94 -2v-190c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l182 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-158c27 -2 50 -2 94 -2h171 c45 0 67 0 95 2v158c0 89 -1 91 -56 95l-43 3v40l181 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40"],58267:[681,3,899,-1,942,"942 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l36 190l-86 2h-156l-87 -2l-36 -190c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408 c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l165 -3l168 3l-8 -40l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-30 -158c24 -2 45 -2 86 -2h156c41 0 61 0 87 2l30 158c17 89 17 91 -33 95l-39 3l8 40l165 -3"],58268:[681,3,983,8,1021,"1021 681l-9 -40l-43 -3c-54 -4 -56 -6 -74 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l39 190l-92 2h-168l-93 -2l-39 -190c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408 c19 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l177 -3l180 3l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-33 -158c26 -2 49 -2 93 -2h167c44 0 66 0 93 2l33 158c18 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l177 -3"],58269:[692,3,619,36,596,"596 689c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 24 -5 28 -32 34c-32 8 -95 14 -137 14c-73 0 -90 -1 -124 -8v-522c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l26 -1l167 -2l118 2l116 1"],58270:[692,3,683,48,649,"649 689c-12 -44 -18 -92 -18 -152h-41v65c0 24 -5 28 -34 34c-35 8 -102 14 -148 14c-78 0 -96 -1 -133 -8v-522c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l28 -1l179 -2l127 2l125 1"],58271:[692,3,608,-9,674,"674 689c-21 -44 -35 -92 -47 -152h-37l12 65c5 24 1 28 -24 34c-31 8 -90 14 -132 14c-72 0 -88 -1 -123 -8l-101 -522c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l25 -1l164 -2l115 2 l115 1"],58272:[692,3,671,0,732,"732 689c-21 -44 -37 -92 -49 -152h-41l14 65c5 24 1 28 -26 34c-33 8 -97 14 -142 14c-77 0 -94 -1 -132 -8l-108 -522c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l28 -1l175 -2l124 2 l123 1"],58273:[681,3,633,44,601,"601 671l-15 -142h-40l-8 75c-2 12 -47 19 -121 19c-41 0 -67 0 -127 -3v-485c0 -88 2 -92 52 -95l52 -3v-40l-181 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l195 -3c29 0 29 3 196 3h56c41 0 63 -1 103 -3"],58274:[681,3,698,56,654,"654 671l-16 -142h-42l-10 75c-1 12 -50 19 -130 19c-43 0 -71 0 -135 -3v-485c0 -88 2 -92 56 -95l55 -3v-40l-194 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l210 -3c31 0 31 3 210 3h60l111 -3"],58275:[681,3,621,-1,674,"674 671l-42 -142h-38l5 75c2 12 -42 19 -114 19c-40 0 -66 0 -125 -3l-93 -485c-17 -88 -16 -92 33 -95l50 -3l-8 -40l-177 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l191 -3c29 0 29 3 193 3h54c41 0 62 -1 101 -3"],58276:[681,3,685,8,733,"733 671l-45 -142h-42l7 75c1 12 -46 19 -124 19c-42 0 -70 0 -133 -3l-100 -485c-18 -88 -17 -92 35 -95l53 -3l-8 -40l-190 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l205 -3c31 0 31 3 207 3h58c44 0 67 -1 109 -3"],58277:[692,3,392,36,356,"356 -3l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30"],58278:[692,3,439,48,391,"391 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58279:[692,3,384,-9,438,"438 692l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-87 -449c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3"],58280:[692,3,431,0,479,"479 692l-6 -30l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l167 -3"],58281:[681,3,444,54,393,"393 -3l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40"],58282:[681,3,495,67,431,"431 -3l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-43 3v40l181 -3l183 3v-40l-44 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40"],58283:[681,3,435,9,472,"472 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l78 408c17 89 17 91 -33 95l-39 3l8 40l165 -3"],58284:[681,3,486,18,516,"516 681l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -75 -95l-84 -408c-18 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-178 3l-179 -3l9 40l43 3c54 4 56 6 74 95l85 408c18 89 17 91 -36 95l-42 3l9 40l177 -3"],58285:[692,3,796,35,795,"795 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-29 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 55 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-214l303 271c17 16 31 33 31 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-45 -2c-29 -1 -56 -14 -85 -38l-290 -240l359 -312c34 -29 52 -40 68 -41l23 -2v-30"],58286:[692,3,873,47,862,"862 -3c-25 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-407 335l-12 -7v-205c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-49 -2c-31 -1 -60 -14 -92 -38l-311 -240l386 -312c37 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30"],58287:[692,3,781,-10,840,"840 692l-6 -30l-45 -2c-28 -1 -58 -14 -91 -38l-330 -240l292 -312c28 -29 43 -40 59 -41l22 -2l-6 -30c-23 2 -45 3 -69 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-307 335l-12 -7l-40 -205c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449 c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3l158 3l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-42 -214l349 271c21 16 38 33 39 39l5 27c32 -2 63 -3 95 -3c28 0 56 1 86 3"],58288:[692,3,857,-1,911,"911 692l-7 -30l-48 -2c-30 -1 -62 -14 -97 -38l-355 -240l314 -312c30 -29 46 -40 63 -41l23 -2l-6 -30c-25 2 -49 3 -74 3c-31 0 -61 -1 -92 -3l-330 335l-13 -7l-42 -205c-17 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l92 449 c17 79 13 87 -39 90l-55 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -60 -11 -77 -90l-44 -214l375 271c22 16 40 33 41 39l6 27c34 -2 67 -3 101 -3c31 0 61 1 93 3"],58289:[681,3,849,44,833,"833 -3c-37 2 -73 3 -110 3l-111 -3l-227 249c-61 68 -67 71 -95 86v-197c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-200l215 193c15 14 102 94 102 120v25 c33 -2 67 -3 100 -3c32 0 66 1 99 3v-39c-69 -5 -94 -12 -120 -34l-242 -207l290 -313c34 -36 59 -49 99 -50v-41"],58290:[681,3,930,56,903,"903 -3l-118 3l-119 -3l-244 249c-65 68 -71 71 -101 86v-197c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l182 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-200l230 193c17 14 110 94 110 120v25 c35 -2 72 -3 107 -3s71 1 106 3v-39c-74 -5 -101 -12 -129 -34l-259 -207l311 -313c36 -36 63 -49 106 -50v-41"],58291:[681,3,833,-1,877,"877 681l-7 -39c-69 -5 -95 -12 -124 -34l-277 -207l224 -313c26 -36 48 -49 87 -50l-8 -41c-36 2 -71 3 -107 3s-73 -1 -110 -3l-174 249c-47 68 -51 71 -76 86l-38 -197c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408 c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l165 -3l168 3l-8 -40l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-38 -200l247 193c18 14 119 94 124 120l5 25c31 -2 64 -3 96 -3s66 1 98 3"],58292:[681,3,913,8,951,"951 681l-8 -39c-74 -5 -101 -12 -133 -34l-298 -207l241 -313c28 -36 51 -49 94 -50l-9 -41l-115 3l-117 -3l-188 249c-50 68 -55 71 -82 86l-40 -197c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c19 89 18 91 -35 95l-42 3 l8 40l177 -3l180 3l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-41 -200l265 193c19 14 128 94 133 120l5 25c34 -2 69 -3 104 -3c34 0 70 1 105 3"],58293:[700,3,821,3,811,"811 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -2 23 -22 65l-208 452l-187 -405c-23 -50 -38 -93 -38 -106c0 -16 14 -23 52 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 46 20 59 49l287 601l42 20l264 -568c38 -81 50 -98 78 -102l37 -3v-30"],58294:[700,3,900,13,880,"880 -3l-149 3l-162 -3v30l55 3c29 2 48 9 48 20c0 9 -3 23 -24 65l-223 452l-201 -405c-25 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l43 -3v-30l-141 3l-128 -3v30l43 3c26 2 49 20 63 49l309 601l45 20l283 -568c41 -81 54 -98 84 -102l40 -3v-30"],58295:[700,3,805,-41,757,"757 27l-6 -30l-135 3l-149 -3l6 30l50 3c27 2 46 9 48 20c2 9 2 23 -9 65l-117 452l-262 -405c-32 -50 -55 -93 -57 -106c-3 -16 9 -23 46 -26l39 -3l-6 -30l-129 3l-117 -3l6 30l40 3c24 2 49 20 67 49l398 601l44 20l150 -568c21 -81 30 -98 57 -102"],58296:[700,3,882,-34,822,"822 27l-7 -30l-145 3l-160 -3l7 30l54 3c29 2 49 9 51 20c2 9 3 23 -9 65l-126 452l-281 -405c-34 -50 -59 -93 -62 -106c-3 -16 10 -23 50 -26l42 -3l-7 -30l-138 3l-125 -3l6 30l43 3c26 2 52 20 72 49l427 601l47 20l161 -568c23 -81 32 -98 61 -102"],58297:[686,3,835,17,816,"816 -3l-173 3l-165 -3v37l57 3c12 1 22 12 22 27c0 8 -2 18 -5 29l-189 423l-111 -252l-70 -170c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -17 13 -31 31 -32l55 -3v-37c-30 1 -52 1 -62 2l-61 1l-61 -1c-9 -1 -34 -1 -62 -2v37l32 3c24 2 44 21 61 60l198 438l57 131l82 20l282 -605 c15 -29 30 -40 60 -44l27 -3v-37"],58298:[686,3,915,27,885,"885 -3l-185 3l-178 -3v37l62 3c13 1 23 12 23 27c0 8 -2 18 -6 29l-202 423l-119 -252l-75 -170c-4 -8 -6 -18 -6 -25c0 -17 14 -31 34 -32l58 -3v-37c-31 1 -56 1 -66 2l-66 1l-65 -1c-10 -1 -37 -1 -67 -2v37l35 3c26 2 47 21 66 60l211 438l62 131l88 20l303 -605 c15 -29 32 -40 65 -44l28 -3v-37"],58299:[686,3,819,-28,762,"762 34l-7 -37l-168 3l-163 -3l7 37l57 3c12 1 24 12 27 27c1 8 1 18 0 29l-103 423l-158 -252l-101 -170c-5 -8 -9 -18 -10 -25c-3 -17 7 -31 25 -32l53 -3l-7 -37c-29 1 -51 1 -61 2l-59 1l-60 -1c-9 -1 -34 -1 -62 -2l7 37l33 3c24 2 47 21 71 60l278 438l82 131 l84 20l160 -605c8 -29 21 -40 50 -44"],58300:[686,3,898,-21,828,"828 34l-8 -37l-181 3l-175 -3l8 37l61 3c13 1 26 12 29 27c2 8 1 18 0 29l-111 423l-169 -252l-108 -170c-5 -8 -10 -18 -11 -25c-4 -17 7 -31 27 -32l56 -3l-7 -37c-31 1 -55 1 -65 2l-64 1l-65 -1c-9 -1 -36 -1 -66 -2l8 37l35 3c26 2 50 21 77 60l298 438l87 131 l91 20l172 -605c9 -29 22 -40 54 -44"],58301:[692,13,1059,31,1023,"1023 -3l-165 3l-140 -3v30l38 3c51 4 55 11 55 90v458l-48 -86l-194 -378c-23 -45 -31 -73 -59 -127h-21l-305 591v-458c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l48 3c50 3 55 12 55 90v449c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30c35 -2 68 -3 103 -3s69 1 104 3 l288 -556l285 556c35 -2 69 -3 104 -3c33 0 67 1 101 3v-30l-46 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30"],58302:[692,13,1155,42,1107,"1107 -3l-177 3l-150 -3v30l40 3c55 4 60 11 60 90v458l-52 -86l-208 -378c-24 -45 -34 -73 -63 -127h-23l-327 591v-458c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l52 3c54 3 59 12 59 90v449c0 78 -5 87 -59 90l-52 3v30l111 -3l112 3l308 -556l307 556l111 -3 c36 0 73 1 109 3v-30l-49 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58303:[692,13,1038,-14,1085,"1085 692l-5 -30l-46 -3c-50 -3 -57 -12 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-161 3l-137 -3l6 30l37 3c51 4 56 11 72 90l88 458l-64 -86l-263 -378c-31 -45 -45 -73 -82 -127h-21l-185 591l-88 -458c-15 -78 -11 -87 38 -90l46 -3l-6 -30l-127 3 l-125 -3l6 30l47 3c50 3 57 12 72 90l87 449c15 78 11 87 -38 90l-46 3l6 30c33 -2 66 -3 101 -3c34 0 67 1 102 3l175 -556l387 556c33 -2 66 -3 100 -3s67 1 100 3"],58304:[692,13,1133,-6,1174,"1174 692l-6 -30l-49 -3c-53 -3 -61 -12 -77 -90l-92 -449c-17 -79 -13 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-173 3l-147 -3l6 30l40 3c54 4 60 11 77 90l94 458l-68 -86l-282 -378c-33 -45 -48 -73 -88 -127h-23l-198 591l-95 -458c-16 -78 -12 -87 40 -90l50 -3l-6 -30l-137 3 l-134 -3l7 30l51 3c53 3 61 12 77 90l92 449c16 78 13 87 -40 90l-49 3l6 30c36 -2 71 -3 108 -3s72 1 110 3l188 -556l415 556c36 -2 71 -3 108 -3c36 0 71 1 107 3"],58305:[681,10,1120,51,1072,"1072 -3l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v416l-224 -429c-41 -76 -45 -86 -66 -132h-37c-19 44 -31 68 -39 83l-251 479v-417c0 -89 4 -94 53 -98l40 -3v-37l-124 3l-126 -3v37l41 3c49 4 52 10 52 98v408c0 88 -3 94 -52 98l-41 3v37l131 -3l131 3l82 -161 l172 -330l199 378l54 113l125 -3l127 3v-37l-41 -3c-49 -4 -52 -10 -52 -98v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40"],58306:[681,10,1221,64,1160,"1160 -3l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v416l-241 -429c-43 -76 -48 -86 -70 -132h-40c-21 44 -34 68 -42 83l-269 479v-417c0 -89 3 -94 56 -98l43 -3v-37l-133 3l-135 -3v37l44 3c52 4 56 10 56 98v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l141 -3l140 3l88 -161 l185 -330l214 378l57 113l135 -3l136 3v-37l-44 -3c-52 -4 -56 -10 -56 -98v-408c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40"],58307:[681,10,1098,6,1138,"1138 681l-7 -37l-41 -3c-48 -4 -53 -10 -70 -98l-78 -408c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l80 416l-302 -429c-54 -76 -61 -86 -90 -132h-36c-11 44 -18 68 -22 83l-154 479l-80 -417c-17 -89 -15 -94 32 -98l39 -3 l-7 -37l-121 3l-124 -3l8 37l40 3c48 4 53 10 70 98l78 408c17 88 15 94 -32 98l-39 3l7 37l127 -3l129 3l49 -161l106 -330l268 378l74 113l122 -3"],58308:[681,10,1197,16,1230,"1230 681l-7 -37l-43 -3c-53 -4 -57 -10 -75 -98l-85 -408c-18 -89 -17 -91 36 -95l42 -3l-9 -40l-178 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 56 6 75 95l86 416l-325 -429c-58 -76 -65 -86 -96 -132h-39c-12 44 -19 68 -24 83l-165 479l-86 -417c-19 -89 -16 -94 35 -98l41 -3 l-7 -37l-130 3l-133 -3l8 37l43 3c52 4 57 10 75 98l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l137 -3l138 3l53 -161l113 -330l288 378l80 113l131 -3"],58309:[692,20,950,35,903,"903 662l-48 -3c-50 -3 -56 -12 -56 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-515 587v-463c0 -78 5 -87 55 -90l48 -3v-30l-130 3l-127 -3v30l48 3c50 3 56 12 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l131 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -56 90l-48 3v30l127 -3 l131 3v-30"],58310:[692,20,1038,47,978,"978 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30"],58311:[692,20,931,-10,974,"974 692l-6 -30l-47 -3c-50 -3 -57 -12 -72 -90l-106 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-93 16l-392 587l-89 -463c-15 -78 -12 -87 37 -90l46 -3l-6 -30l-127 3l-125 -3l6 30l48 3c49 3 57 12 72 90l86 449c15 78 11 87 -37 90l-47 3l6 30l128 -3c22 0 58 3 58 3l399 -594 l91 471c15 78 11 87 -37 90l-47 3l6 30l123 -3"],58312:[692,20,1018,-1,1055,"1055 692l-6 -30l-51 -3c-54 -3 -61 -12 -77 -90l-114 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-100 16l-421 587l-96 -463c-16 -78 -12 -87 40 -90l50 -3l-6 -30l-137 3l-134 -3l6 30l51 3c54 3 61 12 77 90l93 449c16 78 12 87 -40 90l-50 3l6 30l137 -3c24 0 63 3 63 3l429 -594 l97 471c16 78 12 87 -40 90l-50 3l6 30l133 -3"],58313:[681,16,916,44,875,"875 644l-40 -3c-49 -4 -52 -10 -52 -98v-454l3 -101l-8 -4l-89 13l-133 139l-355 392v-393c0 -89 3 -94 52 -98l40 -3v-37l-124 3l-125 -3v37l40 3c49 4 52 10 52 98v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l131 -3c30 0 61 1 91 3c70 -85 90 -109 112 -133l340 -364v359 c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l125 -3l124 3v-37"],58314:[681,16,1002,56,949,"949 644l-43 -3c-53 -4 -56 -10 -56 -98v-454l3 -101l-8 -4l-96 13l-143 139l-381 392v-393c0 -89 3 -94 56 -98l43 -3v-37l-133 3l-135 -3v37l44 3c52 4 56 10 56 98v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l141 -3c32 0 65 1 98 3c75 -85 96 -109 120 -133l365 -364v359 c0 88 -3 94 -56 98l-43 3v37l135 -3l133 3v-37"],58315:[681,16,899,-1,945,"945 681l-7 -37l-40 -3c-49 -4 -53 -10 -70 -98l-87 -454l-16 -101l-9 -4l-85 13l-103 139l-273 392l-76 -393c-17 -89 -15 -94 33 -98l39 -3l-7 -37l-122 3l-123 -3l7 37l40 3c49 4 53 10 70 98l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l128 -3c30 0 60 1 90 3 c52 -85 67 -109 85 -133l263 -364l69 359c17 88 15 94 -32 98l-39 3l7 37l122 -3"],58316:[681,16,983,8,1024,"1024 681l-8 -37l-43 -3c-52 -4 -57 -10 -75 -98l-94 -454l-17 -101l-9 -4l-91 13l-111 139l-293 392l-81 -393c-19 -89 -16 -94 35 -98l41 -3l-7 -37l-130 3l-133 -3l8 37l43 3c52 4 57 10 75 98l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l137 -3c32 0 65 1 97 3 c56 -85 72 -109 91 -133l282 -364l75 359c18 88 15 94 -35 98l-42 3l8 37l131 -3"],58317:[709,3,935,51,883,"883 158c-6 -43 -8 -112 -8 -161c-22 0 -88 3 -129 3c-25 0 -107 0 -130 -3h-24v39c10 9 25 13 41 23c7 4 17 14 28 29c29 40 86 155 86 247c0 212 -86 332 -279 332s-280 -119 -280 -332c0 -92 56 -207 86 -247c11 -15 20 -25 27 -29c15 -10 32 -14 41 -23v-39h-24 c-22 3 -104 3 -129 3c-42 0 -107 -3 -130 -3c0 49 -1 118 -8 161h29l7 -52c5 -29 19 -37 40 -37h125c-69 53 -181 170 -181 302c0 207 152 338 397 338s395 -132 395 -338c0 -132 -112 -249 -180 -302h125c21 0 35 8 39 37l8 52h28"],58318:[709,3,1022,64,957,"957 158c-7 -43 -8 -112 -8 -161l-139 3c-27 0 -115 0 -139 -3h-26v39c10 9 27 13 44 23c7 4 18 14 29 29c32 40 93 155 93 247c0 212 -93 332 -300 332s-300 -119 -300 -332c0 -92 61 -207 92 -247c12 -15 22 -25 29 -29c17 -10 34 -14 45 -23v-39h-26 c-24 3 -112 3 -139 3l-139 -3c0 49 -2 118 -9 161h31l8 -52c5 -29 20 -37 42 -37h135c-74 53 -194 170 -194 302c0 207 162 338 425 338c264 0 425 -132 425 -338c0 -132 -120 -249 -194 -302h134c23 0 38 8 43 37l8 52h30"],58319:[709,3,916,14,881,"874 371c-25 -132 -158 -249 -235 -302h123c20 0 35 8 45 37l18 52h27c-14 -43 -29 -112 -38 -161c-22 0 -86 3 -127 3c-24 0 -104 0 -127 -3h-24l8 39c11 9 27 13 45 23c7 4 18 14 32 29c37 40 114 155 132 247c41 212 -21 332 -210 332s-297 -119 -338 -332 c-18 -92 16 -207 37 -247c8 -15 15 -25 21 -29c13 -10 28 -14 36 -23l-7 -39h-24c-22 3 -102 3 -126 3c-41 0 -106 -3 -128 -3c9 49 22 118 23 161h28l-2 -52c-2 -29 11 -37 31 -37h123c-57 53 -145 170 -119 302c39 207 213 338 453 338c241 0 363 -132 323 -338"],58320:[709,3,1002,24,955,"948 371c-28 -132 -170 -249 -253 -302h132c22 0 38 8 49 37l18 52h30c-16 -43 -31 -112 -41 -161l-136 3c-26 0 -112 0 -137 -3h-25l8 39c12 9 29 13 48 23c8 4 20 14 35 29c39 40 122 155 141 247c44 212 -22 332 -225 332s-319 -119 -363 -332 c-19 -92 17 -207 40 -247c8 -15 16 -25 23 -29c14 -10 30 -14 38 -23l-8 -39h-25c-23 3 -109 3 -136 3l-137 -3c10 49 23 118 25 161h30l-3 -52c-1 -29 12 -37 34 -37h132c-61 53 -155 170 -128 302c43 207 229 338 487 338s389 -132 347 -338"],58321:[695,3,921,39,886,"886 176l-11 -179l-137 3l-144 -3l-22 43c24 13 51 31 70 52c53 72 66 148 66 255c0 203 -76 292 -246 292c-169 0 -244 -89 -244 -292c0 -107 13 -183 66 -255c19 -21 45 -39 69 -52l-21 -43l-144 3l-138 -3l-11 179h37l12 -56c5 -18 26 -34 55 -34h77 c-65 60 -165 171 -165 285c0 207 162 324 407 324c246 0 409 -117 409 -324c0 -114 -100 -225 -166 -285h78c29 0 50 16 54 34l12 56h37"],58322:[695,3,1008,52,961,"961 176l-12 -179l-147 3l-155 -3l-23 43c25 13 54 31 75 52c56 72 70 148 70 255c0 203 -81 292 -263 292s-263 -89 -263 -292c0 -107 15 -183 71 -255c21 -21 49 -39 75 -52l-24 -43l-154 3l-148 -3l-11 179h39l13 -56c5 -18 27 -34 59 -34h83 c-70 60 -178 171 -178 285c0 207 174 324 438 324c263 0 438 -117 438 -324c0 -114 -107 -225 -178 -285h84c31 0 53 16 58 34l13 56h40"],58323:[695,3,903,5,888,"882 371c-22 -114 -142 -225 -218 -285h76c29 0 52 16 60 34l23 56h36l-45 -179l-134 3l-142 -3l-13 43c26 13 55 31 79 52c65 72 92 148 113 255c39 203 -18 292 -184 292s-257 -89 -296 -292c-20 -107 -22 -183 15 -255c15 -21 38 -39 59 -52l-30 -43l-140 3l-136 -3 l24 179h36l1 -56c1 -18 18 -34 47 -34h76c-52 60 -129 171 -107 285c39 207 221 324 461 324c241 0 378 -117 339 -324"],58324:[695,3,988,15,963,"956 371c-24 -114 -152 -225 -234 -285h82c31 0 56 16 64 34l24 56h39l-48 -179l-144 3l-152 -3l-14 43c28 13 59 31 84 52c70 72 100 148 122 255c41 203 -19 292 -198 292c-178 0 -275 -89 -317 -292c-22 -107 -24 -183 16 -255c16 -21 40 -39 63 -52l-32 -43l-151 3 l-145 -3l25 179h39l2 -56c0 -18 19 -34 50 -34h81c-56 60 -139 171 -115 285c42 207 237 324 495 324s406 -117 364 -324"],58325:[709,20,946,69,878,"878 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM761 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -280 -104 -280 -289c0 -214 124 -356 307 -356c169 0 269 117 269 315"],58326:[709,20,1034,83,951,"951 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 445 368c260 0 423 -132 423 -342zM826 337c0 208 -118 330 -318 330c-192 0 -300 -104 -300 -289c0 -214 133 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],58327:[709,20,928,82,894,"887 367c-42 -220 -256 -387 -495 -387c-216 0 -343 151 -302 361c42 220 233 368 476 368c237 0 362 -132 321 -342zM767 337c40 208 -44 330 -227 330c-175 0 -293 -104 -329 -289c-41 -214 52 -356 232 -356c165 0 286 117 324 315"],58328:[709,20,1015,97,969,"962 367c-46 -220 -275 -387 -532 -387c-232 0 -368 151 -325 361c46 220 251 368 512 368c255 0 388 -132 345 -342zM833 337c43 208 -48 330 -244 330c-188 0 -315 -104 -353 -289c-44 -214 56 -356 249 -356c177 0 307 117 348 315"],58329:[695,17,927,60,867,"867 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 229 154 363 418 363c246 0 389 -129 389 -349zM703 325c0 113 -34 209 -94 263c-38 34 -83 51 -141 51c-69 0 -126 -19 -168 -57c-49 -45 -76 -125 -76 -227c0 -115 33 -211 92 -264 c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 286"],58330:[695,17,1013,74,940,"940 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 229 165 363 448 363c264 0 418 -129 418 -349zM764 325c0 113 -36 209 -101 263c-40 34 -90 51 -152 51c-73 0 -134 -19 -180 -57c-52 -45 -82 -125 -82 -227c0 -115 37 -211 100 -264 c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 286"],58331:[695,17,908,70,880,"872 346c-43 -228 -220 -363 -475 -363c-245 0 -360 127 -318 349c44 229 221 363 479 363c242 0 357 -129 314 -349zM708 325c22 113 7 209 -41 263c-31 34 -73 51 -129 51c-67 0 -127 -19 -176 -57c-56 -45 -98 -125 -118 -227c-22 -115 -7 -211 40 -264 c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 286"],58332:[695,17,994,84,955,"946 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -341 349c48 229 237 363 514 363c260 0 383 -129 338 -349zM769 325c24 113 8 209 -44 263c-33 34 -78 51 -138 51c-73 0 -136 -19 -189 -57c-61 -45 -106 -125 -127 -227c-24 -115 -8 -211 43 -264 c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 286"],58333:[692,3,946,70,879,"879 359c0 -122 -158 -226 -352 -247c0 -71 6 -79 55 -82l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l53 3c46 3 54 10 55 78c-193 9 -353 110 -353 235c0 124 151 220 353 236c-1 69 -8 77 -55 80l-53 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-48 -3 -55 -11 -55 -78 c202 -11 352 -100 352 -222zM762 344c0 114 -95 179 -235 193v-386c138 10 235 79 235 193zM423 155v383c-142 -9 -236 -68 -236 -172c0 -116 100 -192 236 -211"],58334:[692,3,1034,84,952,"952 359c0 -122 -169 -226 -377 -247c0 -71 7 -79 59 -82l56 -3v-30l-172 3l-170 -3v30l56 3c50 3 58 10 59 78c-207 9 -379 110 -379 235c0 124 163 220 379 236c-1 69 -8 77 -59 80l-56 3v30l170 -3l172 3v-30l-56 -3c-51 -3 -59 -11 -59 -78 c217 -11 377 -100 377 -222zM827 344c0 114 -101 179 -252 193v-386c148 10 252 79 252 193zM463 155v383c-152 -9 -253 -68 -253 -172c0 -116 107 -192 253 -211"],58335:[692,3,928,88,889,"887 359c-24 -122 -199 -226 -393 -247c-13 -71 -9 -79 39 -82l51 -3l-6 -30l-157 3l-156 -3l6 30l52 3c46 3 55 10 69 78c-187 9 -325 110 -301 235c24 124 191 220 392 236c12 69 7 77 -40 80l-50 3l5 30l156 -3l157 3l-5 -30l-52 -3c-48 -3 -57 -11 -70 -78 c197 -11 326 -100 303 -222zM770 344c21 114 -59 179 -194 193l-74 -386c137 10 246 79 268 193zM475 538c-141 -9 -245 -68 -265 -172c-23 -116 61 -192 191 -211"],58336:[692,3,1015,104,963,"961 359c-25 -122 -213 -226 -421 -247c-15 -71 -10 -79 41 -82l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l55 3c50 3 60 10 75 78c-201 9 -349 110 -323 235c26 124 205 220 420 236c13 69 8 77 -42 80l-54 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-56 -3c-51 -3 -61 -11 -74 -78 c211 -11 349 -100 324 -222zM835 344c24 114 -63 179 -208 193l-79 -386c148 10 264 79 287 193zM519 538c-151 -9 -263 -68 -285 -172c-23 -116 66 -192 206 -211"],58337:[681,3,928,61,868,"868 344c0 -131 -120 -215 -326 -233c0 -65 6 -68 52 -71l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c46 3 51 6 52 70c-209 13 -327 93 -327 225c0 131 119 214 327 232c-1 64 -7 67 -52 71l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-46 -4 -52 -8 -52 -69c207 -14 326 -95 326 -225z M388 166v346c-34 -4 -63 -11 -87 -25c-49 -29 -76 -76 -76 -137c0 -70 34 -127 92 -162c21 -13 45 -19 71 -22zM704 330c0 72 -33 126 -93 161c-21 11 -44 18 -69 21v-343c107 17 162 69 162 161"],58338:[681,3,1015,75,941,"941 344c0 -131 -129 -215 -350 -233c0 -65 7 -68 56 -71l43 -3v-40l-182 3l-181 -3v40l43 3c49 3 55 6 56 70c-225 13 -351 93 -351 225c0 131 128 214 351 232c-1 64 -8 67 -56 71l-43 3v40l181 -3l182 3v-40l-43 -3c-49 -4 -56 -8 -56 -69c222 -14 350 -95 350 -225z M426 166v346c-36 -4 -68 -11 -94 -25c-52 -29 -82 -76 -82 -137c0 -70 37 -127 100 -162c22 -13 48 -19 76 -22zM765 330c0 72 -36 126 -100 161c-23 11 -47 18 -74 21v-343c115 17 174 69 174 161"],58339:[681,3,909,77,876,"873 344c-25 -131 -159 -215 -364 -233c-12 -65 -7 -68 38 -71l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c46 3 52 6 65 70c-202 13 -302 93 -277 225c25 131 158 214 365 232c11 64 5 67 -38 71l-39 3l8 40l165 -3l167 3l-7 -40l-40 -3c-46 -4 -53 -8 -65 -69 c200 -14 301 -95 276 -225zM435 512c-33 -4 -64 -11 -90 -25c-53 -29 -89 -76 -101 -137c-13 -70 9 -127 60 -162c18 -13 40 -19 65 -22zM710 330c14 72 -9 126 -61 161c-18 11 -39 18 -63 21l-66 -343c108 17 173 69 190 161"],58340:[681,3,995,91,950,"947 344c-27 -131 -171 -215 -391 -233c-14 -65 -8 -68 40 -71l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c49 3 55 6 70 70c-218 13 -325 93 -298 225c27 131 169 214 392 232c12 64 6 67 -40 71l-42 3l8 40l177 -3l180 3l-9 -40l-43 -3c-49 -4 -56 -8 -69 -69 c215 -14 323 -95 297 -225zM477 512c-37 -4 -69 -11 -97 -25c-58 -29 -96 -76 -109 -137c-14 -70 10 -127 64 -162c19 -13 43 -19 70 -22zM772 330c15 72 -10 126 -66 161c-19 11 -42 18 -68 21l-70 -343c115 17 185 69 204 161"],58341:[692,3,931,36,895,"895 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3h-220l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l430 -3l429 3v-30l-52 -3 c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],58342:[692,3,1018,48,970,"970 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3h-236l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l461 -3l461 3v-30l-56 -3 c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58343:[692,3,913,-9,967,"967 692l-6 -30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 56 11 72 90l86 449c15 79 11 87 -37 90l-51 3h-216l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-87 -449c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3 l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l420 -3"],58344:[692,3,998,0,1047,"1047 692l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 60 11 77 90l92 449c16 79 12 87 -40 90l-54 3h-232l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30 l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l452 -3"],58345:[681,3,916,44,872,"872 -3l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-41 3h-150l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l414 -3l414 3v-40l-40 -3 c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40"],58346:[681,3,1002,56,945,"945 -3l-182 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-43 3h-162l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l445 -3l444 3v-40l-43 -3 c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40"],58347:[681,3,899,-1,942,"942 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l78 408c17 89 17 91 -33 95l-39 3h-147l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-78 -408c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3 l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l406 -3"],58348:[681,3,983,8,1021,"1021 681l-9 -40l-43 -3c-54 -4 -56 -6 -74 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 89 18 91 -35 95l-42 3h-158l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3 l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c19 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l435 -3"],58349:[692,3,873,30,844,"844 662l-48 -3c-42 -3 -57 -9 -57 -53c0 -176 -76 -297 -222 -319v-167c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v162c-192 3 -275 126 -275 282c0 89 -6 92 -56 95l-52 3v30l153 -3c16 1 32 3 47 3c10 -17 11 -44 11 -72v-45 c0 -115 52 -219 172 -230v224c0 79 -5 87 -55 90l-40 3v30l147 -3l149 3v-30l-42 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-222c113 15 172 123 172 238v44c0 25 2 48 12 63c10 0 26 -3 34 -3l109 3v-30"],58350:[692,3,956,41,915,"915 662l-51 -3c-45 -3 -61 -9 -61 -53c0 -176 -82 -297 -239 -319v-167c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v162c-206 3 -296 126 -296 282c0 89 -6 92 -60 95l-56 3v30l165 -3c16 1 34 3 50 3c11 -17 12 -44 12 -72v-45 c0 -115 56 -219 185 -230v224c0 79 -6 87 -60 90l-42 3v30l157 -3l160 3v-30l-44 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-222c122 15 185 123 185 238v44c0 25 2 48 13 63c10 0 28 -3 36 -3l117 3v-30"],58351:[692,3,856,113,917,"917 692l-6 -30l-48 -3c-41 -3 -57 -9 -66 -53c-33 -176 -131 -297 -279 -319l-32 -167c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l31 162c-188 3 -246 126 -216 282c17 89 12 92 -36 95l-51 3l6 30l150 -3c15 1 31 3 46 3 c7 -17 2 -44 -3 -72l-9 -45c-22 -115 10 -219 125 -230l43 224c15 79 11 87 -37 90l-38 3l6 30l142 -3l147 3l-6 -30l-41 -3c-49 -3 -56 -11 -72 -90l-42 -222c114 15 192 123 214 238l9 44c5 25 11 48 24 63c9 0 25 -3 32 -3"],58352:[692,3,937,130,993,"993 692l-6 -30l-51 -3c-44 -3 -62 -9 -71 -53c-36 -176 -141 -297 -299 -319l-35 -167c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c54 3 61 11 77 90l34 162c-202 3 -264 126 -232 282c18 89 13 92 -39 95l-55 3l7 30l161 -3c16 1 34 3 50 3 c6 -17 2 -44 -4 -72l-9 -45c-24 -115 10 -219 134 -230l46 224c16 79 12 87 -40 90l-41 3l6 30l153 -3l158 3l-6 -30l-44 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-46 -222c122 15 206 123 230 238l9 44c5 25 12 48 26 63c10 0 27 -3 35 -3"],58353:[681,3,829,14,814,"814 644l-40 -3c-44 -4 -52 -9 -52 -69c0 -126 -65 -269 -188 -292v-145c0 -89 1 -91 53 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c52 4 53 6 53 95v133c-169 8 -274 121 -274 275c0 88 -3 94 -52 98l-41 3v37l158 -3c22 0 45 2 78 3c11 -20 11 -61 11 -91 c0 -123 20 -212 120 -234v187c0 89 -4 91 -49 95l-28 2v41l153 -3l154 3v-41l-28 -2c-45 -4 -49 -6 -49 -95v-186c83 19 123 123 123 238c0 28 0 66 11 86c18 -1 43 -3 49 -3c42 0 56 2 97 3v-37"],58354:[681,3,908,25,883,"883 644l-43 -3c-47 -4 -56 -9 -56 -69c0 -126 -69 -269 -201 -292v-145c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v133c-182 8 -294 121 -294 275c0 88 -3 94 -56 98l-43 3v37l169 -3c24 0 48 2 83 3c12 -20 12 -61 12 -91 c0 -123 22 -212 129 -234v187c0 89 -4 91 -53 95l-29 2v41l164 -3l165 3v-41l-30 -2c-49 -4 -52 -6 -52 -95v-186c89 19 132 123 132 238c0 28 0 66 12 86c18 -1 45 -3 52 -3c45 0 60 2 104 3v-37"],58355:[681,3,812,94,886,"886 681l-7 -37l-41 -3c-43 -4 -53 -9 -64 -69c-24 -126 -115 -269 -240 -292l-28 -145c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 70 95l25 133c-164 8 -245 121 -215 275c17 88 15 94 -33 98l-39 3l8 37l154 -3c21 0 44 2 76 3 c7 -20 -1 -61 -7 -91c-23 -123 -20 -212 73 -234l36 187c17 89 14 91 -30 95l-26 2l8 41l149 -3l151 3l-8 -41l-27 -2c-46 -4 -49 -6 -66 -95l-36 -186c85 19 144 123 166 238c6 28 13 66 27 86c17 -1 42 -3 48 -3c41 0 55 2 96 3"],58356:[681,3,891,111,960,"960 681l-8 -37l-43 -3c-46 -4 -57 -9 -69 -69c-26 -126 -123 -269 -258 -292l-29 -145c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l27 133c-176 8 -262 121 -231 275c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l166 -3c23 0 47 2 82 3 c7 -20 -1 -61 -7 -91c-26 -123 -22 -212 77 -234l39 187c18 89 15 91 -32 95l-28 2l8 41l160 -3l162 3l-8 -41l-29 -2c-49 -4 -53 -6 -71 -95l-39 -186c91 19 155 123 179 238c6 28 14 66 29 86c18 -1 44 -3 51 -3c44 0 59 2 103 3"],58357:[692,3,678,36,644,"644 537c0 -120 -114 -213 -263 -213c-22 0 -37 1 -64 6l-11 36c29 -8 45 -10 68 -10c95 0 161 63 161 153c0 95 -63 145 -181 145c-37 0 -68 -4 -106 -12v-522c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 74 -9 87 -58 90l-49 3v30 l199 -3c62 0 123 3 185 3c138 0 223 -59 223 -155"],58358:[692,3,747,48,701,"701 537c0 -120 -123 -213 -283 -213c-24 0 -40 1 -68 6l-12 36c31 -8 48 -10 73 -10c102 0 173 63 173 153c0 95 -68 145 -194 145c-40 0 -74 -4 -115 -12v-522c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 74 -9 87 -62 90l-53 3v30 l213 -3l199 3c149 0 240 -59 240 -155"],58359:[692,3,665,-9,694,"691 537c-23 -120 -153 -213 -299 -213c-22 0 -36 1 -61 6l-4 36c27 -8 42 -10 65 -10c93 0 170 63 187 153c18 95 -34 145 -149 145c-37 0 -68 -4 -107 -12l-101 -522c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449 c14 74 8 87 -39 90l-48 3l6 30l194 -3c61 0 121 3 182 3c136 0 208 -59 189 -155"],58360:[692,3,733,0,754,"751 537c-24 -120 -164 -213 -321 -213c-23 0 -39 1 -65 6l-4 36c28 -8 45 -10 69 -10c99 0 182 63 201 153c19 95 -37 145 -161 145c-39 0 -73 -4 -114 -12l-108 -522c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449 c15 74 8 87 -43 90l-51 3l7 30l208 -3l195 3c146 0 223 -59 203 -155"],58361:[681,3,686,44,649,"649 531c0 -121 -105 -212 -246 -212c-21 0 -42 4 -63 7v39h20h20c68 0 112 52 112 132c0 89 -46 134 -136 134c-30 0 -50 -3 -66 -9v-487c0 -88 2 -92 52 -95l52 -3v-40l-180 3l-170 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l188 -3l211 3 c92 0 206 -50 206 -150"],58362:[681,3,755,56,706,"706 531c0 -121 -113 -212 -264 -212c-23 0 -45 4 -67 7v39h21h21c73 0 120 52 120 132c0 89 -49 134 -146 134c-32 0 -53 -3 -70 -9v-487c0 -88 2 -92 56 -95l55 -3v-40l-193 3l-183 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l203 -3l225 3 c100 0 222 -50 222 -150"],58363:[681,3,673,-1,696,"694 531c-23 -121 -143 -212 -281 -212c-21 0 -41 4 -60 7l7 39h19h20c67 0 120 52 135 132c17 89 -19 134 -108 134c-29 0 -48 -3 -66 -9l-93 -487c-17 -88 -16 -92 33 -95l50 -3l-8 -40l-176 3l-167 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3 l7 37l185 -3l206 3c91 0 193 -50 173 -150"],58364:[681,3,741,8,757,"755 531c-25 -121 -154 -212 -302 -212c-23 0 -44 4 -65 7l8 39h21h20c72 0 129 52 146 132c18 89 -21 134 -116 134c-31 0 -52 -3 -71 -9l-100 -487c-18 -88 -17 -92 35 -95l53 -3l-8 -40l-188 3l-180 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3 l7 37l198 -3l222 3c97 0 206 -50 186 -150"],58365:[692,3,794,59,738,"738 213c-5 -54 -6 -130 -6 -216l-302 3l-371 -3v28l106 117l167 196l-273 325l4 29l247 -3l356 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-37l-6 71c-4 39 -33 47 -166 47h-249c13 -20 24 -35 37 -52l57 -66l122 -148l1 -10l-245 -288h325c167 0 182 6 190 72l6 57h37"],58366:[692,3,871,73,802,"802 213c-6 -54 -7 -130 -7 -216l-325 3l-397 -3v28l113 117l179 196l-292 325l4 29l265 -3l382 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-39l-7 71c-4 39 -36 47 -178 47h-267c14 -20 26 -35 40 -52l61 -66l131 -148l1 -10l-263 -288h348c179 0 196 6 204 72l7 57h40"],58367:[692,3,779,14,742,"742 692c-9 -37 -13 -55 -18 -81s-8 -44 -13 -81h-36l7 71c5 39 -23 47 -153 47h-244c9 -20 17 -35 27 -52l43 -66l91 -148l-1 -10l-296 -288h319c163 0 179 6 199 72l18 57h36c-16 -54 -32 -130 -48 -216l-295 3l-364 -3l5 28l126 117l201 196l-204 325l10 29l241 -3"],58368:[692,3,854,24,806,"806 692c-10 -37 -15 -55 -20 -81s-8 -44 -13 -81h-39l8 71c4 39 -25 47 -165 47h-261c9 -20 18 -35 28 -52l46 -66l98 -148l-1 -10l-318 -288h342c176 0 193 6 214 72l19 57h39c-17 -54 -34 -130 -51 -216l-317 3l-391 -3l6 28l135 117l216 196l-219 325l10 29l259 -3"],58369:[681,3,749,37,695,"695 238c-10 -50 -17 -180 -18 -241l-309 3l-331 -3v38c54 62 83 98 114 139l124 167l-144 195c-32 42 -56 71 -90 110v35l295 -3l296 3v-162h-40l-9 55c-6 41 -17 46 -94 46h-242l151 -203v-15l-207 -281h355c56 0 83 12 89 39l16 78h44"],58370:[681,3,823,49,755,"755 238c-11 -50 -18 -180 -19 -241l-332 3l-355 -3v38c58 62 89 98 122 139l133 167l-154 195c-34 42 -60 71 -97 110v35l317 -3l318 3v-162h-43l-10 55c-7 41 -18 46 -101 46h-260l163 -203v-15l-223 -281h382c59 0 89 12 94 39l18 78h47"],58371:[681,3,735,-7,707,"707 681l-31 -162h-39l2 55c1 41 -9 46 -84 46h-238l110 -203l-3 -15l-257 -281h348c55 0 84 12 94 39l31 78h43c-19 -50 -51 -180 -63 -241l-303 3l-324 -3l7 38c64 62 100 98 138 139l154 167l-104 195c-23 42 -41 71 -68 110l7 35l289 -3"],58372:[681,3,808,1,768,"768 681l-33 -162h-42l2 55c1 41 -9 46 -91 46h-254l117 -203l-3 -15l-276 -281h374c59 0 90 12 101 39l33 78h46c-20 -50 -54 -180 -68 -241l-325 3l-348 -3l8 38c69 62 107 98 148 139l165 167l-111 195c-25 42 -44 71 -72 110l7 35l310 -3"],58373:[692,3,689,31,660,"660 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-30 0 -42 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172"],58374:[692,3,758,42,717,"717 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-3 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l57 3c53 3 59 11 59 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-182c-33 0 -45 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h185"],58375:[692,3,676,96,736,"736 692c-16 -57 -26 -96 -38 -161h-33l10 79c4 24 -6 33 -36 33h-166c-9 -33 -14 -55 -23 -100l-81 -423c-16 -79 -12 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-157 3l-156 -3l6 30l51 3c50 3 57 11 72 90l81 423c9 43 12 66 15 100h-165c-30 0 -44 -9 -49 -33l-20 -79h-33 c13 65 18 104 24 161l216 -3h169"],58376:[692,3,744,113,799,"799 692c-17 -57 -27 -96 -41 -161h-35l11 79c4 24 -7 33 -39 33h-178c-10 -33 -15 -55 -25 -100l-87 -423c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l87 423c9 43 13 66 16 100h-177c-32 0 -47 -9 -53 -33l-21 -79h-35 c13 65 19 104 25 161l232 -3h181"],58377:[681,3,754,32,722,"722 676c-9 -48 -12 -83 -14 -159h-44l-5 69c-17 40 -24 33 -78 33h-127v-484c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v484h-128c-33 0 -74 7 -77 -33l-5 -69h-44c-3 76 -5 111 -14 159l6 5l339 -3l338 3"],58378:[681,3,827,43,784,"784 676c-9 -48 -13 -83 -15 -159h-47l-6 69c-17 40 -26 33 -83 33h-137v-484c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v484h-137c-36 0 -79 7 -83 -33l-6 -69h-46c-4 76 -6 111 -16 159l7 5l364 -3l363 3"],58379:[681,3,739,101,794,"794 676c-18 -48 -28 -83 -45 -159h-42l8 69c-9 40 -18 33 -70 33h-125l-93 -484c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l94 484h-125c-34 0 -72 7 -83 -33l-18 -69h-43c11 76 16 111 17 159l7 5l332 -3l331 3"],58380:[681,3,812,118,861,"861 676c-19 -48 -29 -83 -47 -159h-46l8 69c-9 40 -18 33 -74 33h-134l-100 -484c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l100 484h-134c-36 0 -77 7 -88 -33l-20 -69h-46c12 76 17 111 18 159l8 5l355 -3l357 3"],58381:[709,20,946,71,880,"880 371c0 -222 -183 -391 -423 -391c-227 0 -386 148 -386 361c0 222 166 368 418 368c236 0 391 -134 391 -338zM763 337c0 211 -109 330 -301 330c-174 0 -274 -106 -274 -290c0 -213 122 -355 306 -355c170 0 269 117 269 315zM644 234h-32l-6 59l-8 25 c-20 9 -48 12 -123 12c-74 0 -102 -3 -122 -12l-8 -25l-6 -59h-33l4 111l-4 116h33l6 -52c1 -9 4 -18 8 -26c20 -8 50 -11 122 -11s103 3 123 11c4 8 7 17 8 26l6 52h32l-3 -116"],58382:[709,20,1034,86,954,"954 371c0 -222 -197 -391 -454 -391c-244 0 -414 148 -414 361c0 222 177 368 448 368c254 0 420 -134 420 -338zM828 337c0 211 -117 330 -322 330c-188 0 -295 -106 -295 -290c0 -213 131 -355 328 -355c183 0 289 117 289 315zM701 234h-35l-6 59l-9 25 c-21 9 -52 12 -131 12c-80 0 -110 -3 -131 -12l-10 -25l-6 -59h-35l4 111l-4 116h35l6 -52c1 -9 5 -18 10 -26c21 -8 53 -11 131 -11c77 0 110 3 131 11c4 8 8 17 9 26l6 52h35l-4 -116"],58383:[709,20,928,84,897,"890 371c-43 -222 -254 -391 -489 -391c-223 0 -350 148 -309 361c42 222 233 368 480 368c231 0 357 -134 318 -338zM769 337c41 211 -43 330 -231 330c-171 0 -290 -106 -325 -290c-41 -213 51 -355 232 -355c167 0 286 117 324 315zM677 461l-26 -116l-18 -111h-32 l6 59l-4 25c-17 9 -44 12 -117 12s-101 -3 -122 -12l-13 -25l-17 -59h-32l24 111l20 116h32l-5 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c18 -8 48 -11 118 -11c71 0 101 3 122 11c6 8 11 17 13 26l16 52h32"],58384:[709,20,1015,99,972,"965 371c-46 -222 -274 -391 -526 -391c-238 0 -375 148 -331 361c46 222 250 368 515 368c249 0 384 -134 342 -338zM835 337c44 211 -47 330 -248 330c-184 0 -311 -106 -349 -290c-44 -213 55 -355 249 -355c179 0 307 117 348 315zM736 461l-28 -116l-19 -111h-35 l7 59l-4 25c-19 9 -48 12 -126 12s-109 -3 -131 -12l-14 -25l-18 -59h-35l27 111l20 116h35l-5 -52c-1 -9 0 -18 3 -26c19 -8 51 -11 127 -11c75 0 108 3 130 11c6 8 12 17 15 26l16 52h35"],58385:[695,17,926,61,868,"868 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 230 154 363 419 363c245 0 388 -129 388 -349zM704 324c0 115 -33 209 -93 264c-40 35 -83 51 -146 51c-65 0 -124 -20 -164 -57c-50 -45 -76 -124 -76 -227c0 -116 32 -210 92 -264 c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 285zM633 241h-43l-7 50c-3 26 -20 37 -62 37h-113c-42 0 -59 -11 -62 -37l-7 -50h-43l3 108l-3 107h43l7 -57c2 -16 16 -21 62 -21h113c46 0 60 5 62 21l7 57h43l-3 -107"],58386:[695,17,1012,75,941,"941 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 230 165 363 449 363c264 0 417 -129 417 -349zM765 324c0 115 -36 209 -100 264c-42 35 -89 51 -157 51c-69 0 -132 -20 -176 -57c-53 -45 -82 -124 -82 -227c0 -116 36 -210 100 -264 c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 285zM689 241h-47l-7 50c-3 26 -22 37 -66 37h-122c-44 0 -63 -11 -67 -37l-7 -50h-46l3 108l-3 107h46l7 -57c3 -16 18 -21 67 -21h122c49 0 64 5 66 21l7 57h47l-3 -107"],58387:[695,17,907,71,882,"874 346c-44 -228 -221 -363 -476 -363c-245 0 -360 127 -318 349c45 230 221 363 480 363c241 0 356 -129 314 -349zM709 324c22 115 7 209 -41 264c-32 35 -71 51 -133 51c-63 0 -125 -20 -172 -57c-57 -45 -98 -124 -118 -227c-22 -116 -8 -210 40 -264 c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 285zM665 456l-24 -107l-17 -108h-43l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-111c-40 0 -59 -11 -68 -37l-16 -50h-42l24 108l17 107h43l-5 -57c-1 -16 12 -21 57 -21h111c45 0 60 5 65 21l17 57h43"],58388:[695,17,992,86,956,"947 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -340 349c47 230 236 363 515 363c258 0 381 -129 336 -349zM770 324c24 115 8 209 -44 264c-34 35 -76 51 -143 51s-134 -20 -184 -57c-62 -45 -105 -124 -127 -227c-24 -116 -9 -210 43 -264 c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 285zM723 456l-25 -107l-19 -108h-46l3 50c2 26 -14 37 -57 37h-120c-43 0 -64 -11 -73 -37l-17 -50h-46l26 108l19 107h46l-5 -57c-1 -16 13 -21 61 -21h119c48 0 64 5 70 21l18 57h46"],58389:[705,3,725,13,716,"716 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -78 -122 -78 -177v-129c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-136 216c-45 73 -102 125 -139 130l-32 3v29l126 24c3 1 6 1 6 1c21 0 64 -46 98 -103l156 -261 l112 163c44 63 77 116 118 190h87v-15"],58390:[705,3,797,24,778,"778 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 125 -150 130l-33 3v29l134 24c4 1 7 1 7 1c22 0 69 -46 105 -103l168 -261 l120 163c47 63 82 116 127 190h93v-15"],58391:[705,3,711,95,792,"792 694l-3 -15c-105 -97 -149 -142 -249 -253c-79 -88 -101 -122 -111 -177l-25 -129c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c49 3 56 11 71 90l28 142c3 16 2 30 -2 40l-91 216c-31 73 -77 125 -112 130l-30 3l5 29l128 24c3 1 6 1 6 1 c21 0 55 -46 77 -103l102 -261l142 163c54 63 97 116 152 190h85"],58392:[705,3,782,111,859,"859 694l-3 -15c-113 -97 -160 -142 -267 -253c-85 -88 -108 -122 -120 -177l-26 -129c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l29 142c4 16 3 30 -2 40l-97 216c-34 73 -82 125 -120 130l-33 3l6 29l137 24c3 1 7 1 7 1 c22 0 58 -46 82 -103l110 -261l152 163c58 63 104 116 163 190h91"],58393:[695,3,756,26,729,"729 659l-191 -261c-20 -26 -38 -57 -58 -100v-163c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v139c-17 36 -29 58 -48 85l-111 162c-60 87 -85 101 -141 101v37l174 36c50 -27 79 -60 124 -136l117 -203l204 322h84v-19"],58394:[695,3,830,38,792,"792 659l-206 -261c-21 -26 -40 -57 -62 -100v-163c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v139c-18 36 -31 58 -51 85l-120 162c-64 87 -91 101 -150 101v37l186 36c53 -27 85 -60 133 -136l125 -203l220 322h90v-19"],58395:[695,3,740,102,802,"802 678l-4 -19l-238 -261c-24 -26 -47 -57 -76 -100l-31 -163c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l7 40l41 3c51 4 52 6 69 95l27 139c-10 36 -18 58 -31 85l-78 162c-42 87 -64 101 -118 101l7 37l177 36c44 -27 66 -60 95 -136l76 -203l262 322h83"],58396:[695,3,813,119,870,"870 678l-4 -19l-256 -261c-26 -26 -50 -57 -81 -100l-34 -163c-18 -89 -17 -91 36 -95l41 -3l-8 -40l-178 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 56 6 75 95l28 139c-11 36 -19 58 -33 85l-83 162c-45 87 -69 101 -127 101l7 37l190 36c47 -27 71 -60 103 -136l81 -203l282 322h88"],58397:[692,3,791,56,734,"734 213c-6 -54 -18 -130 -18 -216l-321 3l-322 -3c0 86 -12 162 -17 216h37l6 -57c8 -66 34 -72 201 -72h190c166 0 193 6 200 72l7 57h37zM678 500h-37l-6 71c-4 33 -46 37 -138 37h-207c-90 0 -132 -4 -135 -37l-7 -71h-37c3 37 4 55 4 81s-1 74 -4 111l284 -3l283 3 c-2 -37 -3 -85 -3 -111s1 -44 3 -81zM564 234h-33l-5 59l-9 25c-20 9 -48 12 -122 12s-103 -3 -122 -12l-9 -25l-5 -59h-33l3 111l-3 116h33l5 -52c1 -9 4 -18 9 -26c19 -8 50 -11 122 -11s102 3 122 11c4 8 7 17 9 26l5 52h33l-4 -116"],58398:[692,3,867,69,797,"797 213c-6 -54 -19 -130 -19 -216l-345 3l-345 -3c0 86 -13 162 -19 216h40l7 -57c8 -66 36 -72 215 -72h204c179 0 207 6 215 72l7 57h40zM737 500h-40l-7 71c-3 33 -49 37 -147 37h-222c-97 0 -142 -4 -145 -37l-7 -71h-40c2 37 3 55 3 81s-1 74 -3 111l304 -3l304 3 c-2 -37 -3 -85 -3 -111s1 -44 3 -81zM614 234h-35l-6 59l-9 25c-21 9 -51 12 -131 12s-110 -3 -131 -12l-9 -25l-6 -59h-35l3 111l-3 116h35l6 -52c1 -9 4 -18 9 -26c21 -8 54 -11 131 -11s110 3 131 11c5 8 8 17 9 26l6 52h35l-3 -116"],58399:[692,3,775,28,754,"717 213c-16 -54 -42 -130 -59 -216l-315 3l-315 -3c16 86 19 162 24 216h37l-5 -57c-5 -66 19 -72 183 -72h186c163 0 190 6 210 72l17 57h37zM754 692l-24 -111c-5 -26 -8 -44 -13 -81h-36l7 71c3 33 -38 37 -127 37h-203c-89 0 -130 -4 -140 -37l-20 -71h-36 c9 37 14 55 19 81l18 111l277 -3zM598 461l-26 -116l-18 -111h-32l6 59l-4 25c-17 9 -44 12 -117 12s-101 -3 -122 -12l-13 -25l-17 -59h-32l24 111l20 116h32l-5 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c18 -8 47 -11 118 -11c70 0 101 3 122 11c6 8 10 17 13 26l16 52h32"],58400:[692,3,851,39,819,"778 213c-16 -54 -45 -130 -62 -216l-338 3l-339 -3c18 86 21 162 26 216h39l-5 -57c-5 -66 21 -72 197 -72h199c175 0 204 6 226 72l18 57h39zM819 692c-10 -37 -21 -85 -27 -111c-5 -26 -7 -44 -13 -81h-39l8 71c3 33 -41 37 -137 37h-218c-95 0 -139 -4 -150 -37 l-21 -71h-39c10 37 15 55 20 81c6 26 14 74 20 111l297 -3zM651 461l-28 -116l-19 -111h-34l6 59l-4 25c-19 9 -48 12 -126 12s-108 -3 -131 -12l-14 -25l-18 -59h-34l26 111l20 116h35l-5 -52c-1 -9 1 -18 4 -26c19 -8 50 -11 126 -11c75 0 108 3 130 11c7 8 12 17 15 26 l16 52h35"],58401:[681,3,804,56,747,"747 238c-10 -50 -23 -180 -24 -241l-322 3l-321 -3c-1 61 -14 191 -24 241h43l17 -78c5 -27 39 -39 95 -39h381c56 0 89 12 95 39l16 78h44zM691 459h-40l-9 55c-6 41 -17 46 -95 46h-292c-77 0 -88 -5 -95 -46l-8 -55h-41v222l290 -3l290 3v-222zM570 241h-43l-7 50 c-3 26 -21 37 -62 37h-113c-42 0 -59 -11 -63 -37l-6 -50h-44l4 108l-4 107h44l6 -57c3 -16 17 -21 63 -21h113c46 0 60 5 62 21l7 57h43l-3 -107"],58402:[681,3,881,69,811,"811 238c-11 -50 -25 -180 -26 -241l-345 3l-345 -3c-1 61 -15 191 -26 241h47l17 -78c6 -27 43 -39 102 -39h410c59 0 96 12 102 39l17 78h47zM751 459h-43l-9 55c-7 41 -19 46 -102 46h-314c-83 0 -95 -5 -102 -46l-9 -55h-43v222l311 -3l311 3v-222zM621 241h-46 l-7 50c-4 26 -23 37 -67 37h-122c-44 0 -63 -11 -67 -37l-7 -50h-46l3 108l-3 107h46l7 -57c3 -16 18 -21 67 -21h122c49 0 64 5 67 21l7 57h46l-3 -107"],58403:[681,3,788,34,765,"734 238c-19 -50 -57 -180 -70 -241l-314 3l-316 -3c11 61 23 191 23 241h43l1 -78c0 -27 31 -39 85 -39h374c55 0 90 12 100 39l32 78h42zM765 681l-43 -222h-39l2 55c1 41 -9 46 -84 46h-287c-75 0 -87 -5 -101 -46l-20 -55h-39l43 222l283 -3zM603 456l-24 -107 l-17 -108h-43l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-111c-40 0 -59 -11 -68 -37l-16 -50h-42l24 108l17 107h43l-5 -57c-1 -16 12 -21 57 -21h111c45 0 60 5 65 21l17 57h43"],58404:[681,3,865,46,830,"797 238c-20 -50 -61 -180 -75 -241l-337 3l-339 -3c11 61 24 191 24 241h46l1 -78c1 -27 34 -39 92 -39h401c59 0 97 12 108 39l34 78h45zM830 681l-45 -222h-43l2 55c2 41 -9 46 -90 46h-307c-82 0 -94 -5 -110 -46l-20 -55h-42l45 222l305 -3zM657 456l-26 -107 l-19 -108h-46l4 50c2 26 -14 37 -58 37h-119c-44 0 -64 -11 -73 -37l-17 -50h-46l26 108l18 107h46l-5 -57c-1 -16 13 -21 61 -21h119c49 0 65 5 70 21l19 57h46"],58405:[692,3,755,30,709,"709 173c-6 -55 -7 -90 -7 -176l-332 3l-340 -3v28s90 98 105 117l330 388c40 47 66 76 93 118h-248c-133 0 -163 -8 -166 -47l-6 -71h-38c3 37 4 49 4 81s-1 44 -4 81h180l253 -3l170 3l5 -29l-530 -619h297c167 0 182 6 190 72l7 57h37"],58406:[692,3,829,41,770,"770 173c-6 -55 -7 -90 -7 -176l-357 3l-365 -3v28s97 98 114 117l353 388c43 47 71 76 101 118h-267c-143 0 -175 -8 -178 -47l-7 -71h-40c2 37 4 49 4 81s-2 44 -4 81h193l272 -3l182 3l5 -29l-569 -619h320c179 0 195 6 203 72l7 57h40"],58407:[692,3,740,-15,779,"779 692l-2 -29l-638 -619h292c163 0 180 6 200 72l17 57h36c-16 -55 -23 -90 -40 -176l-325 3l-334 -3l5 28l127 117l397 388c48 47 79 76 114 118h-243c-131 0 -161 -8 -172 -47l-20 -71h-36c9 37 13 49 19 81s7 44 12 81h176c96 0 151 -3 248 -3"],58408:[692,3,813,-7,845,"845 692l-1 -29l-685 -619h313c175 0 193 6 214 72l19 57h39c-17 -55 -26 -90 -43 -176l-349 3l-359 -3l6 28l135 117l427 388c52 47 85 76 123 118h-262c-140 0 -172 -8 -184 -47l-21 -71h-39c10 37 13 49 20 81c6 32 8 44 13 81h189l266 -3"],58409:[681,3,750,37,695,"695 174c-10 -50 -17 -116 -18 -177l-309 3l-331 -3v38c54 62 83 99 114 139l333 446h-242c-77 0 -88 -5 -95 -46l-8 -55h-41v162l297 -3l295 3v-35c-35 -39 -61 -70 -90 -110l-355 -479h301c56 0 83 12 89 39l16 78h44"],58410:[681,3,824,49,755,"755 174c-11 -50 -18 -116 -19 -177l-332 3l-355 -3v38c58 62 89 99 122 139l358 446h-260c-83 0 -95 -5 -102 -46l-9 -55h-43v162l318 -3l317 3v-35c-37 -39 -65 -70 -97 -110l-380 -479h323c59 0 89 12 94 39l18 78h47"],58411:[681,3,736,-7,764,"764 681l-7 -35c-42 -39 -73 -70 -110 -110l-439 -479h295c54 0 83 12 94 39l31 78h43c-20 -50 -39 -116 -51 -177l-303 3l-324 -3l7 38l138 139l412 446h-237c-76 0 -87 -5 -102 -46l-19 -55h-39l31 162l290 -3"],58412:[681,3,809,1,829,"829 681l-7 -35c-45 -39 -79 -70 -118 -110l-471 -479h316c59 0 90 12 101 39l33 78h46c-20 -50 -41 -116 -55 -177l-325 3l-348 -3l8 38l148 139l443 446h-255c-81 0 -94 -5 -109 -46l-20 -55h-43l34 162l311 -3"],58413:[690,13,706,17,683,"683 665l-315 -658l-42 -20l-309 659v9l67 35l321 -3l275 3zM596 620c0 16 -13 23 -49 26h-362c-27 -2 -44 -8 -44 -19c0 -12 12 -34 22 -55l208 -452l187 405c14 30 38 82 38 95"],58414:[690,13,776,27,742,"742 665l-338 -658l-45 -20l-332 659v9l73 35l344 -3l296 3zM649 620c0 16 -14 23 -52 26h-389c-29 -2 -48 -8 -48 -19c0 -12 13 -34 24 -55l223 -452l202 405c15 30 40 82 40 95"],58415:[690,13,691,97,756,"756 690l-3 -25l-435 -658l-44 -20l-177 659l2 9l73 35l313 -3zM660 620c3 16 -8 23 -43 26h-354c-28 -2 -46 -8 -48 -19c-2 -12 5 -34 11 -55l117 -452l262 405c19 30 53 82 55 95"],58416:[690,13,761,113,821,"821 690l-3 -25l-467 -658l-48 -20l-190 659l2 9l79 35l336 -3zM718 620c3 16 -9 23 -46 26h-381c-29 -2 -49 -8 -51 -19c-2 -12 6 -34 12 -55l125 -452l281 405c21 30 57 82 60 95"],58417:[676,13,742,37,704,"704 641c-7 -13 -13 -26 -30 -65l-197 -438l-58 -131l-82 -20l-299 633l-1 14l103 42l343 -2c138 0 186 0 218 2zM602 582c0 16 -10 29 -26 32h-325c-11 -3 -19 -13 -19 -27c0 -8 3 -18 6 -29l183 -401l111 252c24 56 42 91 64 148c4 8 6 18 6 25"],58418:[676,13,815,49,765,"765 641c-8 -13 -14 -26 -32 -65l-212 -438l-62 -131l-88 -20l-321 633l-1 14l110 42l369 -2l234 2zM655 582c0 16 -10 29 -28 32h-348c-12 -3 -20 -13 -20 -27c0 -8 2 -18 6 -29l196 -401l119 252c26 56 45 91 69 148c4 8 6 18 6 25"],58419:[676,13,727,113,774,"774 676l-4 -35c-10 -13 -18 -26 -42 -65l-278 -438l-82 -131l-84 -20l-171 633l2 14l108 42l337 -2c135 0 182 0 214 2zM658 582c3 16 -4 29 -19 32h-319c-11 -3 -20 -13 -23 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l102 -401l158 252c34 56 58 91 91 148c5 8 9 18 10 25"],58420:[676,13,799,131,840,"840 676l-4 -35c-11 -13 -19 -26 -46 -65l-298 -438l-87 -131l-91 -20l-183 633l2 14l116 42l361 -2zM716 582c3 16 -4 29 -21 32h-342c-12 -3 -22 -13 -25 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l110 -401l169 252c37 56 62 91 98 148c5 8 9 18 11 25"],58421:[482,11,635,59,604,"604 79l-48 -44c-32 -29 -64 -46 -90 -46c-43 0 -88 55 -120 159c-29 -35 -72 -80 -113 -116c-31 -23 -64 -43 -109 -43c-26 0 -52 44 -58 77c-15 80 -1 199 32 288c15 31 31 57 55 79c31 31 66 48 91 49c24 0 57 -4 76 -49l67 -183c10 17 24 42 27 48 c31 59 41 87 51 170c5 -2 15 -5 19 -7c9 -15 16 -24 25 -35c-3 -20 -34 -80 -46 -101c-13 -22 -38 -66 -65 -106l17 -47c12 -30 34 -72 48 -91c15 -19 29 -22 46 -22c18 0 44 8 81 39zM335 179l-60 175c-15 44 -31 62 -64 62c-25 0 -49 -29 -57 -62 c-22 -83 -20 -191 -7 -255c5 -26 13 -40 28 -40c21 0 51 9 81 35c25 21 52 51 79 85"],58422:[482,11,700,73,657,"657 79l-51 -44c-34 -29 -69 -46 -96 -46c-47 0 -95 55 -130 159c-31 -35 -77 -80 -121 -116c-33 -23 -68 -43 -116 -43c-29 0 -56 44 -63 77c-16 80 -1 199 34 288c16 31 34 57 59 79c34 31 71 48 98 49c26 0 61 -4 81 -49l72 -183c12 17 26 42 30 48 c33 59 43 87 55 170c5 -2 15 -5 19 -7c11 -15 18 -24 27 -35c-3 -20 -36 -80 -49 -101c-14 -22 -40 -66 -69 -106c5 -15 11 -30 18 -47c12 -30 36 -72 51 -91c16 -19 31 -22 50 -22s47 8 86 39zM369 179l-64 175c-17 44 -34 62 -70 62c-27 0 -51 -29 -61 -62 c-23 -83 -20 -191 -7 -255c5 -26 14 -40 30 -40c22 0 55 9 87 35c27 21 56 51 85 85"],58423:[482,11,605,34,550,"550 79l-55 -44c-38 -29 -72 -46 -96 -46c-42 0 -72 55 -79 159c-35 -35 -86 -80 -134 -116c-35 -23 -71 -43 -113 -43c-25 0 -40 44 -38 77c4 80 45 199 97 288c21 31 43 57 70 79c38 31 75 48 99 49c23 0 53 -4 61 -49l21 -183l37 48c44 59 59 87 88 170 c5 -2 13 -5 16 -7c6 -15 10 -24 16 -35c-8 -20 -51 -80 -67 -101c-18 -22 -51 -66 -86 -106c1 -15 3 -30 5 -47c4 -30 15 -72 24 -91c10 -19 23 -22 39 -22c18 0 44 8 86 39zM317 179l-16 175c-4 44 -15 62 -47 62c-24 0 -53 -29 -69 -62c-40 -83 -62 -191 -65 -255 c-2 -26 3 -40 17 -40c20 0 51 9 86 35c28 21 61 51 94 85"],58424:[482,11,668,46,600,"600 79l-60 -44c-40 -29 -77 -46 -103 -46c-44 0 -77 55 -84 159c-38 -35 -93 -80 -144 -116c-38 -23 -76 -43 -122 -43c-27 0 -42 44 -40 77c4 80 48 199 104 288c23 31 46 57 76 79c40 31 79 48 105 49c25 0 57 -4 65 -49l23 -183l40 48c47 59 64 87 95 170 c4 -2 14 -5 17 -7c6 -15 10 -24 17 -35c-8 -20 -55 -80 -72 -101c-19 -22 -55 -66 -92 -106c1 -15 3 -30 5 -47c5 -30 16 -72 26 -91c11 -19 25 -22 42 -22c19 0 47 8 92 39zM350 179l-18 175c-4 44 -16 62 -50 62c-26 0 -57 -29 -74 -62c-43 -83 -67 -191 -70 -255 c-2 -26 3 -40 19 -40c21 0 54 9 91 35c31 21 66 51 102 85"],58425:[469,17,634,57,623,"623 86l-17 -16c-75 -65 -112 -87 -146 -87c-51 0 -81 38 -118 123c-24 -26 -58 -59 -83 -81c-30 -22 -62 -42 -114 -42c-37 0 -70 31 -79 75c-19 97 -3 205 26 296c15 32 31 58 52 79c32 30 47 36 68 36c36 0 71 -13 95 -36c22 -21 41 -52 63 -110l27 -70 c8 14 15 27 18 32c20 40 50 85 70 165l18 -9c9 -13 11 -25 22 -39c-2 -14 -33 -75 -45 -96c-19 -33 -39 -67 -63 -102c18 -45 45 -96 64 -120c10 -12 25 -19 40 -19c13 0 20 3 49 23l31 21zM325 153l-69 189c-10 30 -19 39 -35 39c-14 0 -30 -17 -36 -42 c-9 -37 -13 -79 -14 -119c3 -50 12 -96 17 -118c4 -20 16 -37 26 -37c19 0 43 18 65 38c11 10 27 27 46 50"],58426:[469,17,699,70,678,"678 86l-18 -16c-81 -65 -120 -87 -157 -87c-54 0 -87 38 -126 123c-26 -26 -62 -59 -90 -81c-32 -22 -67 -42 -122 -42c-39 0 -76 31 -85 75c-21 97 -3 205 27 296c17 32 35 58 57 79c34 30 50 36 72 36c40 0 77 -13 103 -36c24 -21 44 -52 68 -110l28 -70 c9 14 16 27 20 32c21 40 53 85 75 165l20 -9c8 -13 11 -25 23 -39c-2 -14 -36 -75 -49 -96c-20 -33 -42 -67 -67 -102c19 -45 48 -96 68 -120c11 -12 28 -19 44 -19c13 0 21 3 53 23l32 21zM358 153l-73 189c-12 30 -21 39 -38 39c-15 0 -32 -17 -39 -42 c-10 -37 -14 -79 -15 -119c3 -50 13 -96 18 -118c4 -20 17 -37 28 -37c20 0 46 18 70 38c11 10 28 27 49 50"],58427:[469,17,604,32,571,"571 86l-21 -16c-86 -65 -127 -87 -159 -87c-48 0 -68 38 -83 123c-30 -26 -69 -59 -99 -81c-33 -22 -69 -42 -118 -42c-35 0 -60 31 -58 75c4 97 45 205 93 296c22 32 44 58 69 79c37 30 52 36 72 36c35 0 65 -13 82 -36c17 -21 28 -52 35 -110l9 -70c12 14 21 27 26 32 c27 40 66 85 105 165l14 -9c5 -13 5 -25 12 -39c-5 -14 -49 -75 -65 -96c-26 -33 -53 -67 -84 -102c7 -45 21 -96 33 -120c7 -12 20 -19 34 -19c12 0 20 3 52 23l34 21zM302 153l-22 189c-3 30 -9 39 -24 39c-13 0 -33 -17 -44 -42c-17 -37 -31 -79 -41 -119 c-9 -50 -11 -96 -12 -118c-1 -20 7 -37 17 -37c18 0 45 18 70 38c13 10 32 27 56 50"],58428:[469,17,667,44,622,"622 86l-22 -16c-93 -65 -136 -87 -171 -87c-52 0 -73 38 -90 123c-31 -26 -74 -59 -105 -81c-36 -22 -74 -42 -127 -42c-37 0 -64 31 -62 75c4 97 48 205 100 296c23 32 47 58 73 79c40 30 57 36 78 36c37 0 70 -13 88 -36c18 -21 30 -52 38 -110l9 -70 c13 14 23 27 28 32c29 40 71 85 112 165l16 -9c5 -13 5 -25 12 -39c-5 -14 -52 -75 -69 -96c-28 -33 -57 -67 -90 -102c7 -45 22 -96 35 -120c8 -12 22 -19 37 -19c13 0 21 3 56 23l36 21zM333 153l-23 189c-3 30 -10 39 -26 39c-14 0 -35 -17 -48 -42 c-18 -37 -32 -79 -44 -119c-9 -50 -11 -96 -12 -118c-1 -20 8 -37 18 -37c19 0 48 18 76 38c13 10 34 27 59 50"],58429:[711,277,686,124,614,"610 235c28 -136 -91 -246 -266 -246c-58 0 -103 9 -152 31c-3 -78 13 -191 23 -280c-32 -4 -40 -9 -68 -17l-18 8l-5 642l5 125c2 59 10 94 68 137c56 44 132 76 179 76c59 0 116 -46 127 -101c12 -55 -4 -86 -63 -164c-2 -4 -7 -10 -9 -14c-15 -21 -20 -33 -20 -46 l1 -5c57 -12 84 -21 115 -39c46 -26 71 -55 83 -107zM512 228c-17 85 -82 124 -182 124c-27 0 -45 -3 -84 -16l-9 12l11 43c12 0 17 0 25 -1c5 -1 16 -1 25 -1c47 0 66 13 92 38c46 78 58 104 49 148c-11 51 -57 86 -114 86c-56 0 -99 -30 -109 -82c-3 -22 -7 -99 -10 -200 l-11 -213c2 -16 4 -26 5 -36c14 -66 76 -107 163 -107c48 0 85 14 111 43c37 41 51 101 38 162"],58430:[711,277,755,143,668,"664 235c30 -136 -97 -246 -285 -246c-63 0 -111 9 -164 31c-3 -78 14 -191 25 -280c-34 -4 -43 -9 -73 -17l-19 8l-5 642l5 125c2 59 11 94 72 137c60 44 143 76 193 76c63 0 124 -46 136 -101c13 -55 -4 -86 -67 -164c-3 -4 -7 -10 -10 -14c-16 -21 -22 -33 -22 -46 l1 -5c62 -12 91 -21 124 -39c49 -26 76 -55 89 -107zM559 228c-18 85 -88 124 -195 124c-30 0 -49 -3 -91 -16l-10 12l13 43c12 0 18 0 27 -1c4 -1 17 -1 27 -1c50 0 70 13 98 38c49 78 63 104 53 148c-13 51 -62 86 -123 86c-60 0 -106 -30 -117 -82 c-4 -22 -7 -99 -11 -200l-11 -213c1 -16 4 -26 5 -36c15 -66 81 -107 174 -107c52 0 93 14 120 43c40 41 55 101 41 162"],58431:[711,277,654,17,592,"592 235c-4 -136 -143 -246 -310 -246c-55 0 -96 9 -138 31c-21 -78 -32 -191 -43 -280c-31 -4 -40 -9 -68 -17l-16 8l145 642l33 125c16 59 32 94 96 137c64 44 144 76 189 76c56 0 99 -46 98 -101c-2 -55 -25 -86 -98 -164c-4 -4 -9 -10 -12 -14 c-19 -21 -28 -33 -31 -46v-5c52 -12 76 -21 101 -39c38 -26 55 -55 54 -107zM508 575c1 51 -34 86 -89 86c-53 0 -100 -30 -122 -82c-9 -22 -30 -99 -56 -200l-60 -213c-2 -16 -2 -26 -4 -36c-2 -66 48 -107 130 -107c46 0 85 14 116 43c46 41 73 101 75 162 c3 85 -50 124 -145 124c-26 0 -44 -3 -84 -16l-6 12l21 43c11 0 16 0 23 -1c5 -1 15 -1 24 -1c45 0 65 13 96 38c62 78 80 104 81 148"],58432:[711,277,721,28,645,"645 235c-5 -136 -154 -246 -333 -246c-60 0 -103 9 -148 31c-23 -78 -34 -191 -46 -280c-34 -4 -43 -9 -73 -17l-17 8l155 642l36 125c17 59 34 94 103 137c68 44 154 76 202 76c60 0 107 -46 105 -101s-26 -86 -105 -164c-3 -4 -9 -10 -13 -14c-20 -21 -29 -33 -32 -46 v-5c55 -12 81 -21 108 -39c40 -26 59 -55 58 -107zM555 575c1 51 -37 86 -96 86c-57 0 -108 -30 -131 -82c-9 -22 -32 -99 -60 -200l-64 -213c-3 -16 -3 -26 -4 -36c-3 -66 50 -107 139 -107c49 0 92 14 124 43c49 41 78 101 81 162c3 85 -54 124 -156 124 c-28 0 -47 -3 -90 -16l-7 12l23 43c11 0 17 0 25 -1c5 -1 16 -1 26 -1c48 0 70 13 103 38c66 78 85 104 87 148"],58433:[718,272,693,88,638,"633 221c33 -134 -81 -238 -260 -238c-60 0 -108 9 -174 32c0 -9 -2 -18 -2 -26l20 -240c-20 -2 -26 -5 -74 -14c-16 -4 -21 -5 -36 -7l-11 7l-5 249l-2 471c-1 87 5 109 67 161c99 81 141 102 204 102c81 0 143 -41 158 -105c13 -50 -15 -105 -69 -179 c-3 -4 -8 -10 -10 -14c-11 -19 -17 -29 -18 -42v-7c122 -13 191 -62 212 -150zM490 211c-20 82 -75 128 -153 128c-21 0 -41 -3 -83 -14l-9 6l6 51c11 -3 17 -4 33 -4c51 0 69 18 84 39c28 36 40 59 46 71c10 28 15 63 7 96c-12 46 -54 76 -110 76c-61 0 -88 -36 -89 -119 l-9 -331v-27c0 -19 3 -40 6 -55c16 -64 77 -108 150 -108c56 0 93 24 115 73c14 34 16 75 6 118"],58434:[718,272,762,104,694,"688 221c36 -134 -86 -238 -279 -238c-63 0 -115 9 -186 32c0 -9 -3 -18 -3 -26l22 -240c-22 -2 -28 -5 -79 -14c-18 -4 -23 -5 -39 -7l-12 7l-5 249l-2 471c-1 87 5 109 72 161c106 81 151 102 219 102c87 0 153 -41 169 -105c14 -50 -16 -105 -73 -179 c-4 -4 -9 -10 -11 -14c-13 -19 -19 -29 -20 -42v-7c131 -13 205 -62 227 -150zM535 211c-21 82 -80 128 -164 128c-23 0 -44 -3 -89 -14l-10 6l7 51c11 -3 17 -4 35 -4c55 0 75 18 91 39c29 36 43 59 49 71c11 28 16 63 7 96c-12 46 -58 76 -118 76c-65 0 -94 -36 -96 -119 l-10 -331v-27c0 -19 4 -40 8 -55c17 -64 82 -108 161 -108c60 0 99 24 123 73c14 34 17 75 6 118"],58435:[718,272,661,-13,611,"611 221c0 -134 -132 -238 -303 -238c-57 0 -100 9 -158 32c-2 -9 -7 -18 -8 -26l-36 -240c-21 -2 -27 -5 -75 -14c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-9 7l53 249l107 471c19 87 30 109 102 161c112 81 157 102 217 102c78 0 127 -41 126 -105c1 -50 -38 -105 -106 -179 c-5 -4 -10 -10 -14 -14c-15 -19 -23 -29 -27 -42l-1 -7c113 -13 167 -62 167 -150zM493 584c0 46 -34 76 -87 76c-58 0 -92 -36 -113 -119l-85 -331l-6 -27c-5 -19 -6 -40 -6 -55c0 -64 48 -108 117 -108c54 0 94 24 126 73c21 34 33 75 33 118c0 82 -41 128 -115 128 c-21 0 -40 -3 -83 -14l-7 6l18 51c9 -3 14 -4 29 -4c50 0 71 18 90 39c35 36 52 59 60 71c17 28 29 63 29 96"],58436:[718,272,728,-5,665,"665 221c0 -134 -141 -238 -325 -238c-61 0 -108 9 -170 32c-2 -9 -7 -18 -9 -26l-38 -240c-22 -2 -29 -5 -80 -14c-17 -4 -22 -5 -38 -7l-10 7l57 249l115 471c21 87 32 109 109 161c121 81 169 102 234 102c83 0 136 -41 135 -105c1 -50 -41 -105 -115 -179l-14 -14 c-16 -19 -24 -29 -29 -42l-2 -7c122 -13 180 -62 180 -150zM538 584c0 46 -36 76 -93 76c-62 0 -99 -36 -121 -119l-91 -331l-7 -27c-5 -19 -7 -40 -7 -55c1 -64 52 -108 127 -108c57 0 100 24 135 73c22 34 35 75 35 118c0 82 -44 128 -124 128c-22 0 -43 -3 -89 -14l-8 6 l20 51c10 -3 15 -4 32 -4c52 0 76 18 96 39c37 36 56 59 65 71c17 28 30 63 30 96"],58437:[482,226,658,41,680,"680 -121l-53 -61c-35 -41 -74 -44 -101 -44c-47 0 -90 56 -136 177l-82 208c-106 -135 -151 -264 -185 -385l-27 4c-10 7 -27 17 -44 30c44 123 135 261 242 390c-55 148 -99 219 -149 219c-29 0 -57 -19 -87 -66l-17 9l53 93c10 18 35 29 67 29c87 0 140 -78 187 -221 c74 82 153 159 228 221c11 -7 26 -18 39 -27l6 -12c-109 -75 -193 -148 -259 -220l76 -193c19 -44 51 -121 69 -149c22 -28 45 -42 69 -42c26 0 52 18 91 59"],58438:[482,226,724,53,739,"739 -121l-56 -61c-39 -41 -80 -44 -109 -44c-51 0 -96 56 -146 177l-88 208c-114 -135 -162 -264 -199 -385l-29 4c-11 7 -29 17 -46 30c47 123 144 261 259 390c-59 148 -107 219 -160 219c-32 0 -61 -19 -93 -66l-19 9l57 93c11 18 38 29 73 29c93 0 150 -78 200 -221 c79 82 164 159 244 221c13 -7 29 -18 43 -27l6 -12c-117 -75 -207 -148 -278 -220l81 -193c21 -44 55 -121 74 -149c24 -28 49 -42 75 -42c27 0 55 18 97 59"],58439:[482,226,627,-38,651,"651 443c-121 -75 -218 -148 -298 -220l28 -193c8 -44 20 -121 31 -149c15 -28 34 -42 57 -42c24 0 53 18 100 59l7 -19l-64 -61c-43 -41 -80 -44 -107 -44c-44 0 -72 56 -88 177l-30 208c-132 -135 -205 -264 -265 -385l-25 4c-8 7 -22 17 -35 30 c71 123 189 261 320 390c-17 148 -43 219 -90 219c-28 0 -59 -19 -98 -66l-15 9l72 93c14 18 41 29 71 29c83 0 115 -78 127 -221c89 82 182 159 268 221c9 -7 21 -18 31 -27"],58440:[482,226,692,-31,708,"708 443c-130 -75 -234 -148 -319 -220l29 -193c8 -44 22 -121 33 -149c16 -28 37 -42 61 -42c26 0 57 18 107 59l9 -19l-69 -61c-47 -41 -86 -44 -115 -44c-48 0 -77 56 -94 177l-33 208c-141 -135 -219 -264 -284 -385l-27 4c-9 7 -24 17 -37 30 c75 123 202 261 343 390c-19 148 -46 219 -97 219c-30 0 -63 -19 -105 -66l-16 9l77 93c15 18 44 29 77 29c89 0 123 -78 136 -221c95 82 195 159 287 221c11 -7 23 -18 34 -27"],58441:[469,232,733,34,725,"725 -113l-18 -21c-84 -94 -132 -98 -172 -98c-55 0 -89 47 -137 168l-78 191c-79 -104 -137 -220 -164 -359c-16 0 -31 7 -48 11l-55 32c46 129 139 252 245 371c-67 174 -113 202 -152 202c-38 0 -76 -31 -88 -69l-24 13l49 96c4 8 12 14 17 20c22 23 56 25 82 25 c42 0 81 -18 114 -51c19 -21 39 -61 77 -152l184 203c16 -12 37 -23 54 -35l9 -17c-82 -65 -159 -131 -225 -202l47 -109c39 -93 81 -192 104 -224c15 -18 43 -34 64 -34c19 0 36 9 65 38l26 27"],58442:[469,232,805,45,787,"787 -113l-18 -21c-91 -94 -143 -98 -186 -98c-59 0 -95 47 -146 168l-84 191c-85 -104 -147 -220 -176 -359c-18 0 -34 7 -52 11l-58 32c48 129 148 252 262 371c-72 174 -121 202 -163 202c-40 0 -82 -31 -94 -69l-27 13l54 96c4 8 13 14 17 20c24 23 60 25 88 25 c46 0 88 -18 123 -51c21 -21 42 -61 83 -152l197 203c18 -12 40 -23 58 -35l10 -17c-88 -65 -171 -131 -242 -202l51 -109c42 -93 86 -192 112 -224c16 -18 45 -34 68 -34c20 0 39 9 70 38l28 27"],58443:[469,232,699,-36,644,"644 417c-93 -65 -182 -131 -261 -202l19 -109c16 -93 33 -192 48 -224c10 -18 32 -34 53 -34c17 0 36 9 70 38l32 27l16 -26l-21 -21c-102 -94 -149 -98 -188 -98c-52 0 -73 47 -91 168l-30 191c-99 -104 -181 -220 -239 -359c-16 0 -28 7 -44 11l-44 32 c73 129 190 252 318 371c-23 174 -60 202 -97 202c-36 0 -80 -31 -100 -69l-20 13l69 96c6 8 15 14 21 20c26 23 59 25 84 25c40 0 73 -18 97 -51c13 -21 22 -61 38 -152l222 203c13 -12 30 -23 43 -35"],58444:[469,232,769,-29,701,"701 417c-100 -65 -196 -131 -281 -202l21 -109c17 -93 35 -192 51 -224c11 -18 35 -34 57 -34c19 0 39 9 76 38l33 27l18 -26l-23 -21c-110 -94 -160 -98 -201 -98c-56 0 -79 47 -98 168l-32 191c-107 -104 -195 -220 -257 -359c-17 0 -30 7 -47 11l-47 32 c78 129 204 252 341 371c-25 174 -64 202 -104 202c-39 0 -86 -31 -107 -69l-22 13l75 96c6 8 15 14 21 20c28 23 64 25 91 25c43 0 78 -18 104 -51c14 -21 24 -61 41 -152l238 203c14 -12 32 -23 47 -35"],58445:[711,11,544,72,476,"470 284c24 -79 -25 -157 -67 -207c-6 -9 -13 -17 -22 -24c-45 -43 -83 -64 -133 -64c-74 0 -135 26 -170 151c-18 55 9 114 30 153c31 55 75 104 121 149c6 5 14 12 24 18c-53 61 -80 93 -97 147c-17 60 11 104 101 104c29 0 123 -15 146 -28l4 -9c-6 -19 -2 -45 -4 -61 l-10 -5c-21 25 -61 44 -72 48c-29 11 -57 23 -91 23c-40 0 -54 -25 -48 -47c13 -44 100 -117 155 -163c52 -43 107 -94 133 -185zM409 198c2 10 3 36 -3 52c-21 72 -76 130 -122 180c-10 -5 -15 -9 -20 -13c-63 -55 -105 -123 -106 -205c-2 -18 -2 -45 3 -61 c20 -66 64 -112 120 -112c63 0 114 83 128 159"],58446:[711,11,603,86,520,"514 284c26 -79 -27 -157 -73 -207c-6 -9 -13 -17 -23 -24c-48 -43 -88 -64 -142 -64c-80 0 -145 26 -184 151c-18 55 10 114 34 153c33 55 80 104 129 149c7 5 16 12 25 18c-56 61 -86 93 -103 147c-18 60 11 104 108 104c31 0 132 -15 156 -28l5 -9 c-6 -19 -2 -45 -5 -61l-9 -5c-24 25 -67 44 -78 48c-32 11 -61 23 -98 23c-43 0 -58 -25 -52 -47c15 -44 108 -117 167 -163c56 -43 115 -94 143 -185zM449 198c1 10 2 36 -4 52c-22 72 -81 130 -131 180c-10 -5 -16 -9 -21 -13c-68 -55 -113 -123 -115 -205 c-1 -18 -1 -45 4 -61c21 -66 69 -112 129 -112c68 0 122 83 138 159"],58447:[711,11,519,62,501,"501 674c-10 -19 -13 -45 -19 -61l-10 -5c-15 25 -48 44 -57 48c-26 11 -49 23 -82 23c-38 0 -57 -25 -57 -47c3 -44 69 -117 111 -163c39 -43 79 -94 83 -185c5 -79 -60 -157 -112 -207c-7 -9 -16 -17 -26 -24c-53 -43 -93 -64 -141 -64c-71 0 -123 26 -128 151 c-3 55 35 114 65 153c42 55 95 104 149 149c8 5 17 12 27 18c-36 61 -55 93 -57 147c-3 60 33 104 120 104c27 0 113 -15 132 -28zM401 250c-2 72 -41 130 -74 180c-10 -5 -17 -9 -22 -13c-73 -55 -129 -123 -149 -205c-5 -18 -11 -45 -11 -61c4 -66 35 -112 89 -112 c60 0 127 83 159 159c3 10 10 36 8 52"],58448:[711,11,576,76,547,"547 674c-11 -19 -14 -45 -20 -61l-11 -5c-16 25 -52 44 -61 48c-28 11 -53 23 -88 23c-41 0 -62 -25 -61 -47c3 -44 74 -117 118 -163c42 -43 86 -94 90 -185c5 -79 -65 -157 -120 -207c-8 -9 -17 -17 -29 -24c-56 -43 -100 -64 -151 -64c-76 0 -132 26 -137 151 c-4 55 38 114 70 153c45 55 102 104 160 149c8 5 18 12 29 18c-39 61 -59 93 -62 147c-3 60 36 104 129 104c29 0 121 -15 141 -28zM440 250c-3 72 -45 130 -80 180c-11 -5 -18 -9 -23 -13c-78 -55 -139 -123 -160 -205c-6 -18 -13 -45 -12 -61c4 -66 38 -112 95 -112 c65 0 137 83 171 159c3 10 11 36 9 52"],58449:[718,17,545,55,489,"480 309c26 -78 -1 -161 -71 -246c-41 -50 -98 -80 -162 -80c-84 0 -151 47 -182 142c-39 120 54 218 151 286c13 8 32 19 48 26c-39 41 -108 115 -126 171c-23 72 33 110 95 110c30 0 100 -12 127 -17c57 -11 65 -16 71 -17c9 -7 7 -5 14 -12c0 -47 0 -45 6 -92l-16 -3 c-51 32 -68 42 -117 65c-24 11 -58 29 -96 29c-43 0 -45 -27 -45 -32c13 -35 115 -115 175 -160c57 -42 99 -80 128 -170zM411 252c-31 95 -73 116 -115 155c-19 -6 -33 -13 -46 -22c-58 -34 -67 -87 -74 -149c-2 -30 10 -83 19 -111c16 -48 56 -78 99 -78 c49 0 77 29 103 88c6 10 28 70 14 117"],58450:[718,17,604,69,535,"525 309c27 -78 -1 -161 -76 -246c-44 -50 -106 -80 -175 -80c-89 0 -162 47 -195 142c-42 120 58 218 162 286c14 8 35 19 52 26c-42 41 -116 115 -135 171c-25 72 35 110 102 110c31 0 106 -12 136 -17c61 -11 70 -16 76 -17c10 -7 7 -5 15 -12c0 -47 0 -45 6 -92 l-17 -3c-54 32 -73 42 -126 65c-25 11 -62 29 -103 29c-45 0 -48 -27 -48 -32c14 -35 123 -115 188 -160c62 -42 106 -80 138 -170zM450 252c-33 95 -77 116 -123 155c-21 -6 -36 -13 -49 -22c-63 -34 -72 -87 -80 -149c-2 -30 11 -83 21 -111c17 -48 60 -78 106 -78 c52 0 82 29 110 88c6 10 31 70 15 117"],58451:[718,17,520,47,536,"536 672c-11 -47 -10 -45 -16 -92l-16 -3c-40 32 -54 42 -96 65c-20 11 -49 29 -84 29c-41 0 -49 -27 -50 -32c3 -35 82 -115 129 -160c45 -42 75 -80 83 -170c6 -78 -38 -161 -125 -246c-50 -50 -112 -80 -173 -80c-79 0 -133 47 -140 142c-10 120 101 218 210 286 c14 8 35 19 52 26c-28 41 -76 115 -81 171c-5 72 57 110 116 110c29 0 92 -12 117 -17c52 -11 59 -16 64 -17c7 -7 5 -5 10 -12zM406 252c-7 95 -42 116 -73 155c-20 -6 -34 -13 -49 -22c-63 -34 -84 -87 -105 -149c-9 -30 -9 -83 -7 -111c4 -48 35 -78 76 -78 c46 0 79 29 118 88c8 10 44 70 40 117"],58452:[718,17,577,59,585,"585 672c-12 -47 -11 -45 -17 -92l-17 -3c-44 32 -59 42 -103 65c-22 11 -53 29 -91 29c-44 0 -53 -27 -54 -32c4 -35 88 -115 139 -160c48 -42 81 -80 89 -170c6 -78 -41 -161 -134 -246c-54 -50 -120 -80 -186 -80c-85 0 -143 47 -151 142c-9 120 110 218 226 286 c15 8 37 19 56 26c-30 41 -82 115 -87 171c-5 72 62 110 125 110c30 0 99 -12 126 -17c55 -11 62 -16 68 -17c7 -7 6 -5 11 -12zM445 252c-8 95 -44 116 -78 155c-21 -6 -37 -13 -52 -22c-68 -34 -91 -87 -113 -149c-10 -30 -11 -83 -8 -111c4 -48 38 -78 81 -78 c50 0 86 29 127 88c9 10 47 70 43 117"],58453:[484,11,528,72,481,"481 77c-79 -62 -138 -88 -195 -88c-62 0 -126 12 -168 50c-19 18 -37 38 -44 73c-5 28 -2 67 31 93c32 27 59 44 84 51c-66 11 -108 38 -116 79c-7 37 30 81 60 102c42 29 81 47 132 47c39 0 97 -10 138 -28c-8 -36 -13 -62 -10 -107h-32l-9 66c-2 2 -9 17 -28 23 c-19 7 -37 11 -61 11c-65 0 -121 -45 -110 -101c10 -53 62 -80 132 -80c23 0 45 3 68 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-21 5 -45 7 -74 7c-111 0 -126 -51 -114 -113c12 -64 94 -86 150 -86c41 0 93 17 147 55"],58454:[484,11,585,86,525,"525 77c-84 -62 -148 -88 -209 -88c-66 0 -135 12 -180 50c-21 18 -40 38 -47 73c-6 28 -3 67 33 93c35 27 63 44 90 51c-71 11 -116 38 -125 79c-7 37 33 81 66 102c44 29 86 47 141 47c42 0 104 -10 148 -28c-8 -36 -14 -62 -11 -107h-34l-10 66c-2 2 -10 17 -30 23 c-21 7 -40 11 -66 11c-70 0 -129 -45 -118 -101c11 -53 67 -80 142 -80c25 0 49 3 73 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-22 5 -48 7 -79 7c-119 0 -135 -51 -123 -113c14 -64 102 -86 162 -86c44 0 100 17 157 55"],58455:[484,11,504,53,447,"447 456c-16 -36 -27 -62 -35 -107h-31l7 66c-1 2 -5 17 -21 23c-17 7 -33 11 -56 11c-62 0 -125 -45 -128 -101c-3 -53 41 -80 107 -80c22 0 44 3 67 10l2 -10c-4 -7 -10 -31 -11 -37c-18 5 -41 7 -68 7c-106 0 -132 -51 -135 -113c-3 -64 70 -86 123 -86 c39 0 92 17 152 55l12 -17c-89 -62 -151 -88 -206 -88c-58 0 -117 12 -148 50c-14 18 -26 38 -24 73c1 28 13 67 50 93c37 27 67 44 92 51c-61 11 -94 38 -92 79c2 37 47 81 81 102c46 29 88 47 137 47c37 0 90 -10 125 -28"],58456:[484,11,559,66,489,"489 456c-17 -36 -29 -62 -38 -107h-32l7 66c-1 2 -5 17 -22 23c-19 7 -36 11 -61 11c-66 0 -134 -45 -137 -101c-3 -53 43 -80 115 -80c23 0 47 3 72 10l2 -10c-4 -7 -11 -31 -12 -37c-19 5 -44 7 -73 7c-114 0 -142 -51 -145 -113c-4 -64 75 -86 132 -86 c42 0 99 17 163 55l13 -17c-95 -62 -162 -88 -221 -88c-63 0 -125 12 -159 50c-15 18 -28 38 -26 73c1 28 14 67 54 93c40 27 71 44 99 51c-65 11 -101 38 -99 79c2 37 51 81 87 102c50 29 94 47 146 47c40 0 97 -10 135 -28"],58457:[471,17,555,55,519,"519 75c-101 -65 -158 -92 -227 -92c-91 0 -144 18 -183 51c-29 24 -44 42 -52 81c-12 58 35 106 154 133c-55 13 -66 28 -83 38c-26 15 -36 37 -39 54c-7 34 18 64 51 87c42 29 104 44 157 44s106 -9 159 -27c-13 -68 -12 -84 -10 -121h-40l-8 66c-2 4 -5 7 -8 11 c-17 22 -46 27 -88 27c-64 0 -111 -36 -101 -87s70 -79 144 -79c17 0 35 2 56 6c1 -3 3 -6 5 -11v-38c-29 5 -50 6 -70 6c-45 0 -83 -9 -114 -26s-43 -43 -36 -74c3 -15 13 -32 21 -40c16 -14 51 -37 147 -37c46 0 87 15 150 53c6 -10 10 -16 15 -25"],58458:[471,17,614,68,567,"567 75c-109 -65 -170 -92 -245 -92c-97 0 -154 18 -196 51c-31 24 -47 42 -56 81c-12 58 38 106 166 133c-59 13 -71 28 -89 38c-28 15 -39 37 -43 54c-7 34 20 64 55 87c46 29 113 44 169 44c57 0 114 -9 171 -27c-14 -68 -13 -84 -11 -121h-43l-8 66c-2 4 -6 7 -9 11 c-18 22 -50 27 -94 27c-69 0 -120 -36 -109 -87s76 -79 154 -79c19 0 38 2 60 6c2 -3 4 -6 6 -11v-38c-31 5 -54 6 -75 6c-48 0 -89 -9 -122 -26s-46 -43 -40 -74c4 -15 15 -32 24 -40c16 -14 54 -37 158 -37c49 0 92 15 160 53c7 -10 11 -16 17 -25"],58459:[471,17,530,37,494,"494 444c-28 -68 -31 -84 -38 -121h-38l8 66c-1 4 -3 7 -5 11c-11 22 -38 27 -77 27c-61 0 -115 -36 -117 -87s49 -79 119 -79c16 0 34 2 54 6c1 -3 2 -6 3 -11l-9 -38c-26 5 -47 6 -65 6c-43 0 -81 -9 -115 -26c-33 -17 -50 -43 -52 -74c0 -15 5 -32 12 -40 c11 -14 40 -37 131 -37c44 0 86 15 155 53c4 -10 6 -16 9 -25c-112 -65 -172 -92 -238 -92c-87 0 -133 18 -163 51c-22 24 -32 42 -30 81c2 58 57 106 177 133c-49 13 -56 28 -70 38c-21 15 -26 37 -25 54c1 34 32 64 69 87c47 29 110 44 160 44s99 -9 145 -27"],58460:[471,17,588,49,539,"539 444c-30 -68 -33 -84 -40 -121h-41l9 66c-1 4 -3 7 -6 11c-12 22 -41 27 -83 27c-65 0 -123 -36 -125 -87c-3 -51 52 -79 127 -79c18 0 37 2 59 6c1 -3 2 -6 3 -11l-10 -38c-28 5 -50 6 -70 6c-45 0 -87 -9 -123 -26c-35 -17 -54 -43 -56 -74c0 -15 6 -32 13 -40 c12 -14 43 -37 141 -37c47 0 92 15 166 53c4 -10 6 -16 9 -25c-120 -65 -184 -92 -255 -92c-93 0 -142 18 -175 51c-23 24 -34 42 -32 81c2 58 62 106 190 133c-53 13 -60 28 -75 38c-23 15 -28 37 -27 54c2 34 35 64 74 87c51 29 118 44 172 44s106 -9 155 -27"],58461:[482,11,579,72,532,"532 92c-89 -74 -142 -103 -210 -103c-60 0 -124 12 -170 50c-38 32 -62 73 -72 116c-5 17 -8 35 -8 53c0 86 25 150 84 203c52 46 118 71 193 71c60 0 121 -23 166 -60l-35 -52l-21 -2c-12 15 -29 32 -39 39c-29 24 -68 31 -106 31c-40 0 -77 -13 -103 -37 c-40 -37 -49 -90 -46 -139l124 -1l142 2l-7 -35l-5 -6l-161 1c-8 0 -63 0 -91 -3c1 -12 2 -25 6 -37c3 -11 5 -22 11 -32c31 -64 116 -112 167 -112c41 0 93 17 143 55l23 17"],58462:[482,11,640,86,580,"580 92c-96 -74 -152 -103 -225 -103c-65 0 -134 12 -183 50c-40 32 -66 73 -77 116c-5 17 -9 35 -9 53c0 86 27 150 91 203c56 46 127 71 207 71c65 0 130 -23 178 -60l-37 -52l-23 -2c-13 15 -31 32 -42 39c-31 24 -73 31 -113 31c-43 0 -84 -13 -111 -37 c-43 -37 -53 -90 -50 -139l134 -1l152 2l-7 -35l-6 -6l-172 1c-9 0 -68 0 -99 -3c2 -12 3 -25 6 -37c4 -11 7 -22 13 -32c33 -64 124 -112 179 -112c44 0 100 17 154 55l24 17"],58463:[482,11,553,68,545,"545 422l-45 -52l-21 -2c-7 15 -20 32 -28 39c-22 24 -57 31 -93 31c-38 0 -77 -13 -107 -37c-47 -37 -68 -90 -77 -139l119 -1l135 2l-14 -35l-7 -6l-152 1c-8 0 -60 0 -88 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c0 -11 0 -22 3 -32c15 -64 84 -112 133 -112c39 0 92 17 149 55l26 17 l10 -19c-102 -74 -159 -103 -224 -103c-57 0 -116 12 -150 50c-29 32 -42 73 -42 116c-1 17 0 35 4 53c20 86 59 150 128 203c60 46 129 71 200 71c57 0 110 -23 144 -60"],58464:[482,11,612,83,594,"594 422l-48 -52l-23 -2c-8 15 -21 32 -30 39c-23 24 -61 31 -100 31c-41 0 -82 -13 -114 -37c-50 -37 -73 -90 -83 -139l128 -1l145 2l-16 -35l-7 -6l-163 1c-9 0 -65 0 -95 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c1 -11 0 -22 4 -32c15 -64 90 -112 143 -112c42 0 99 17 159 55 l28 17l11 -19c-110 -74 -171 -103 -240 -103c-62 0 -125 12 -162 50c-31 32 -45 73 -45 116c0 17 1 35 5 53c21 86 63 150 137 203c64 46 138 71 214 71c62 0 119 -23 155 -60"],58465:[471,17,648,86,594,"594 86l-29 -18c-98 -65 -148 -85 -217 -85c-91 1 -146 16 -185 51c-34 30 -58 69 -68 108c-6 22 -9 44 -9 64c0 73 14 144 80 196c56 45 132 69 211 69c75 0 146 -25 196 -68l-56 -62l-18 1c-14 22 -32 44 -54 61c-23 18 -54 26 -86 26c-37 0 -73 -11 -98 -32 c-43 -34 -59 -87 -59 -134l134 -3l148 2l-12 -37l-6 -6l-176 -1l-84 -3c18 -67 31 -86 45 -104c13 -16 60 -64 156 -64c52 0 94 19 167 67"],58466:[471,17,714,101,647,"647 86l-31 -18c-106 -65 -159 -85 -234 -85c-97 1 -156 16 -197 51c-37 30 -63 69 -74 108c-6 22 -10 44 -10 64c0 73 16 144 86 196c60 45 143 69 227 69c80 0 156 -25 210 -68l-60 -62l-19 1c-15 22 -35 44 -58 61c-25 18 -58 26 -92 26c-40 0 -79 -11 -106 -32 c-45 -34 -63 -87 -63 -134l144 -3l159 2l-13 -37l-7 -6l-188 -1l-91 -3c20 -67 33 -86 49 -104c14 -16 64 -64 167 -64c56 0 101 19 180 67"],58467:[471,17,618,80,596,"596 403l-68 -62l-17 1c-8 22 -20 44 -37 61c-18 18 -45 26 -76 26c-35 0 -72 -11 -101 -32c-48 -34 -76 -87 -87 -134l127 -3l141 2l-19 -37l-8 -6l-167 -1l-81 -3c2 -67 9 -86 19 -104c8 -16 42 -64 134 -64c49 0 93 19 174 67l12 -28l-31 -18 c-109 -65 -160 -85 -227 -85c-86 1 -135 16 -164 51c-25 30 -39 69 -40 108c0 22 1 44 6 64c17 73 48 144 122 196c64 45 142 69 217 69c71 0 133 -25 171 -68"],58468:[471,17,682,95,649,"649 403l-73 -62l-18 1c-9 22 -22 44 -40 61c-19 18 -49 26 -81 26c-38 0 -78 -11 -109 -32c-52 -34 -81 -87 -93 -134l136 -3l152 2l-21 -37l-9 -6l-179 -1l-87 -3c2 -67 10 -86 21 -104c9 -16 45 -64 143 -64c53 0 101 19 187 67l13 -28l-33 -18 c-117 -65 -173 -85 -244 -85c-92 1 -144 16 -176 51c-27 30 -42 69 -43 108c0 22 2 44 7 64c18 73 51 144 130 196c69 45 153 69 234 69c76 0 142 -25 183 -68"],58469:[482,276,622,15,531,"530 373l-27 -560c-1 -24 1 -43 6 -72c-26 -3 -61 -9 -95 -17l-13 14c7 10 14 23 16 39l32 542c2 33 0 52 -4 71c-4 16 -13 24 -25 24c-52 0 -122 -62 -166 -145c-36 -70 -45 -135 -37 -261c-25 -4 -50 -10 -77 -17l-10 11c14 144 16 335 4 387c-4 15 -14 25 -27 25 c-7 0 -15 -4 -34 -17l-46 -29l-12 20l28 20c72 53 110 74 134 74c17 0 29 -12 34 -33c4 -11 4 -22 4 -41l-7 -161c43 74 69 110 105 145c54 54 123 90 171 90c22 0 38 -13 42 -35c5 -19 7 -45 4 -74"],58470:[482,276,686,25,579,"578 373l-29 -560c-1 -24 2 -43 7 -72c-29 -3 -65 -9 -102 -17l-14 14c8 10 15 23 17 39l35 542c1 33 0 52 -5 71c-4 16 -14 24 -27 24c-55 0 -130 -62 -178 -145c-38 -70 -48 -135 -40 -261c-27 -4 -54 -10 -82 -17l-11 11c15 144 17 335 4 387c-4 15 -15 25 -29 25 c-7 0 -16 -4 -36 -17l-50 -29l-13 20l31 20c77 53 118 74 143 74c19 0 31 -12 37 -33c4 -11 4 -22 4 -41l-7 -161c46 74 73 110 113 145c57 54 131 90 183 90c23 0 40 -13 45 -35c5 -19 7 -45 4 -74"],58471:[482,276,593,61,562,"562 447c0 -19 -4 -45 -14 -74l-155 -560c-7 -24 -9 -43 -11 -72c-26 -3 -60 -9 -95 -17l-9 14c9 10 19 23 25 39l156 542c9 33 12 52 12 71c0 16 -6 24 -18 24c-50 0 -130 -62 -192 -145c-50 -70 -74 -135 -95 -261c-25 -4 -51 -10 -77 -17l-8 11c47 144 93 335 93 387 c0 15 -7 25 -19 25c-7 0 -15 -4 -37 -17l-50 -29l-7 20l32 20c80 53 121 74 144 74c17 0 25 -12 25 -33c1 -11 -2 -22 -6 -41l-44 -161c59 74 91 110 134 145c64 54 138 90 183 90c21 0 33 -13 33 -35"],58472:[482,276,655,74,612,"612 447c0 -19 -4 -45 -15 -74l-166 -560c-7 -24 -10 -43 -12 -72c-28 -3 -64 -9 -101 -17l-10 14c10 10 20 23 26 39l168 542c9 33 13 52 13 71c0 16 -7 24 -20 24c-53 0 -139 -62 -206 -145c-53 -70 -79 -135 -102 -261c-27 -4 -54 -10 -83 -17l-7 11 c49 144 99 335 99 387c1 15 -8 25 -20 25c-7 0 -17 -4 -40 -17l-54 -29l-8 20l35 20c86 53 130 74 155 74c17 0 26 -12 27 -33c1 -11 -2 -22 -7 -41l-47 -161c63 74 98 110 144 145c68 54 147 90 196 90c23 0 36 -13 35 -35"],58473:[469,271,640,16,554,"554 344l-19 -468c-2 -55 5 -94 11 -117c0 0 1 -5 3 -11c-49 -3 -86 -7 -146 -19l-15 18l15 12c5 5 9 22 11 49l1 26l17 403c0 53 4 95 -1 112c-3 14 -14 21 -28 21c-55 0 -129 -110 -147 -216c-6 -34 -7 -104 -2 -150c-41 -2 -94 -10 -117 -17l-15 11 c17 139 21 300 6 355c-4 12 -8 17 -17 17c-13 0 -28 -6 -43 -17l-31 -22l-21 27l80 62c43 34 75 49 104 49c19 0 33 -11 38 -30c8 -29 8 -55 2 -157l-3 -60c24 60 36 85 67 122c59 74 137 125 191 125c27 0 48 -17 55 -42c5 -14 5 -44 4 -83"],58474:[469,271,706,26,604,"604 344l-20 -468c-3 -55 5 -94 11 -117c0 0 1 -5 4 -11c-53 -3 -93 -7 -158 -19l-16 18l16 12c7 5 10 22 13 49l1 26l18 403c0 53 4 95 -1 112c-4 14 -15 21 -31 21c-59 0 -137 -110 -157 -216c-6 -34 -7 -104 -2 -150c-45 -2 -101 -10 -126 -17l-16 11 c19 139 23 300 7 355c-4 12 -9 17 -19 17c-13 0 -29 -6 -45 -17l-34 -22l-23 27l86 62c47 34 81 49 112 49c21 0 36 -11 40 -30c9 -29 9 -55 3 -157l-4 -60c26 60 40 85 73 122c62 74 147 125 205 125c28 0 51 -17 59 -42c5 -14 5 -44 4 -83"],58475:[469,271,611,55,580,"580 427c1 -14 -6 -44 -16 -83l-126 -468c-15 -55 -17 -94 -17 -117v-11c-47 -3 -83 -7 -144 -19l-10 18l17 12c7 5 14 22 23 49l7 26l110 403c12 53 25 95 24 112c0 14 -8 21 -22 21c-52 0 -148 -110 -190 -216c-13 -34 -30 -104 -37 -150c-39 -2 -91 -10 -115 -17 l-11 11c48 139 89 300 87 355c0 12 -3 17 -12 17c-12 0 -28 -6 -44 -17l-35 -22l-14 27l90 62c50 34 84 49 111 49c19 0 29 -11 29 -30c1 -29 -5 -55 -34 -157l-17 -60c36 60 54 85 92 122c73 74 160 125 211 125c25 0 42 -17 43 -42"],58476:[469,271,674,68,632,"632 427c1 -14 -7 -44 -18 -83l-135 -468c-16 -55 -18 -94 -18 -117c0 0 0 -5 1 -11c-51 -3 -90 -7 -155 -19l-11 18l19 12c7 5 14 22 23 49l8 26l118 403c13 53 27 95 27 112c0 14 -9 21 -24 21c-57 0 -159 -110 -204 -216c-14 -34 -33 -104 -40 -150 c-42 -2 -98 -10 -123 -17l-13 11c52 139 96 300 94 355c0 12 -3 17 -13 17c-13 0 -29 -6 -47 -17l-37 -22l-16 27l97 62c53 34 90 49 119 49c20 0 31 -11 31 -30c1 -29 -5 -55 -37 -157l-18 -60c40 60 59 85 99 122c79 74 172 125 227 125c27 0 45 -17 46 -42"],58477:[482,226,674,-6,633,"633 396c-25 -40 -26 -60 -26 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-24 -6 -69 -68 -89 -130c-17 -55 -33 -131 -28 -200l2 -172c-20 -10 -35 -29 -51 -44l-39 9l8 183c2 59 9 118 13 177c-17 90 -34 141 -95 230c-14 23 -58 64 -118 64c-30 0 -59 -23 -71 -35 c-34 -33 -54 -84 -60 -126l-30 -5c-15 19 -24 30 -44 49c11 35 58 93 78 109c50 46 94 53 123 53c33 0 85 -6 138 -58c31 -30 60 -67 87 -125c14 -31 25 -59 39 -122c35 127 108 229 151 239c7 0 10 -15 23 -20"],58478:[482,226,742,3,689,"689 396c-27 -40 -28 -60 -29 -69c0 -3 -2 -5 -10 -7c-26 -6 -75 -68 -97 -130c-18 -55 -35 -131 -30 -200l2 -172c-21 -10 -37 -29 -54 -44l-42 9l8 183c3 59 10 118 14 177c-18 90 -36 141 -101 230c-16 23 -62 64 -127 64c-32 0 -63 -23 -77 -35 c-36 -33 -57 -84 -64 -126l-32 -5c-16 19 -26 30 -47 49c12 35 62 93 84 109c53 46 100 53 131 53c36 0 92 -6 148 -58c34 -30 65 -67 94 -125c15 -31 27 -59 42 -122c38 127 116 229 162 239c8 0 11 -15 25 -20"],58479:[482,226,642,26,652,"652 396c-34 -40 -39 -60 -42 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-24 -6 -82 -68 -115 -130c-29 -55 -62 -131 -73 -200l-38 -172c-21 -10 -40 -29 -59 -44l-35 9l50 183c16 59 36 118 53 177c5 90 1 141 -36 230c-9 23 -41 64 -99 64c-28 0 -61 -23 -75 -35 c-40 -33 -71 -84 -86 -126l-30 -5c-10 19 -16 30 -30 49c18 35 76 93 99 109c58 46 102 53 129 53c32 0 80 -6 118 -58c23 -30 41 -67 54 -125c6 -31 10 -59 9 -122c63 127 156 229 199 239c7 0 6 -15 18 -20"],58480:[482,226,708,37,709,"709 396c-36 -40 -42 -60 -45 -69c-1 -3 -3 -5 -12 -7c-26 -6 -87 -68 -124 -130c-31 -55 -66 -131 -78 -200l-41 -172c-22 -10 -42 -29 -63 -44l-37 9l53 183c17 59 39 118 58 177c4 90 0 141 -40 230c-9 23 -43 64 -105 64c-31 0 -66 -23 -82 -35 c-42 -33 -75 -84 -92 -126l-32 -5c-10 19 -17 30 -32 49c19 35 82 93 106 109c62 46 110 53 139 53c34 0 86 -6 127 -58c24 -30 44 -67 57 -125c7 -31 11 -59 10 -122c68 127 168 229 214 239c7 0 6 -15 19 -20"],58481:[469,232,642,-5,633,"633 381c-21 -35 -24 -61 -25 -70c-34 -13 -71 -91 -97 -168c-17 -51 -16 -94 -15 -163l4 -163c-26 -13 -41 -31 -61 -49l-64 13l8 177c3 49 4 96 4 156c0 29 -2 54 -7 78c-10 52 -33 99 -73 160c-13 21 -52 59 -102 59c-24 0 -50 -22 -60 -33c-29 -30 -48 -79 -53 -123 l-48 -7c-22 22 -31 35 -49 56c12 36 59 95 76 112c49 47 97 53 127 53c40 0 97 -18 144 -70c30 -33 48 -63 74 -120c11 -17 38 -96 45 -125c36 106 94 240 133 250c13 0 27 -12 39 -23"],58482:[469,232,708,4,689,"689 381c-23 -35 -26 -61 -27 -70c-36 -13 -76 -91 -104 -168c-18 -51 -18 -94 -17 -163l5 -163c-28 -13 -44 -31 -66 -49l-68 13l9 177c3 49 4 96 3 156c0 29 -1 54 -7 78c-11 52 -36 99 -78 160c-14 21 -56 59 -110 59c-26 0 -53 -22 -64 -33c-32 -30 -52 -79 -57 -123 l-51 -7c-24 22 -34 35 -53 56c13 36 63 95 82 112c52 47 104 53 136 53c43 0 104 -18 155 -70c31 -33 51 -63 78 -120c13 -17 42 -96 49 -125c39 106 101 240 143 250c14 0 29 -12 42 -23"],58483:[469,232,613,23,648,"648 381c-29 -35 -37 -61 -40 -70c-35 -13 -89 -91 -131 -168c-28 -51 -38 -94 -53 -163l-34 -163c-27 -13 -46 -31 -69 -49l-57 13l48 177c14 49 26 96 40 156c6 29 10 54 11 78c3 52 -8 99 -32 160c-8 21 -36 59 -84 59c-23 0 -52 -22 -64 -33 c-35 -30 -65 -79 -80 -123l-47 -7c-15 22 -21 35 -33 56c20 36 78 95 98 112c58 47 105 53 133 53c38 0 89 -18 121 -70c21 -33 32 -63 42 -120c7 -17 15 -96 15 -125c59 106 145 240 184 250c12 0 23 -12 32 -23"],58484:[469,232,676,34,705,"705 381c-31 -35 -40 -61 -43 -70c-38 -13 -95 -91 -141 -168c-30 -51 -40 -94 -56 -163l-37 -163c-29 -13 -49 -31 -74 -49l-62 13l53 177c15 49 27 96 42 156c7 29 11 54 12 78c3 52 -9 99 -35 160c-8 21 -38 59 -89 59c-25 0 -56 -22 -70 -33 c-37 -30 -69 -79 -85 -123l-50 -7c-17 22 -23 35 -36 56c21 36 83 95 105 112c62 47 112 53 143 53c41 0 95 -18 130 -70c22 -33 34 -63 45 -120c8 -17 16 -96 16 -125c63 106 155 240 198 250c13 0 24 -12 34 -23"],58485:[482,9,346,106,334,"334 99l-30 -25c-74 -64 -110 -83 -150 -83c-22 0 -38 15 -43 40c-4 13 -5 26 -4 55c1 11 1 14 0 21l21 239c0 19 3 49 -5 116l75 20l17 -14c-4 -17 -6 -33 -7 -48l-17 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c3 -12 11 -20 20 -20c14 0 34 9 63 30l44 31"],58486:[482,9,390,123,368,"368 99l-32 -25c-80 -64 -118 -83 -161 -83c-24 0 -41 15 -47 40c-4 13 -5 26 -4 55c2 11 2 14 0 21l23 239c0 19 3 49 -5 116l79 20l19 -14c-4 -17 -6 -33 -7 -48l-19 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c4 -12 12 -20 22 -20c15 0 36 9 68 30l46 31"],58487:[482,9,331,69,298,"298 99l-34 -25c-86 -64 -124 -83 -162 -83c-21 0 -33 15 -32 40c-1 13 1 26 9 55c4 11 4 14 5 21l75 239c4 19 14 49 22 116l76 20l13 -14c-7 -17 -13 -33 -18 -48l-87 -304c-7 -22 -8 -30 -9 -40c1 -12 6 -20 15 -20c13 0 34 9 67 30l49 31"],58488:[482,9,373,84,329,"329 99l-37 -25c-92 -64 -133 -83 -174 -83c-22 0 -34 15 -34 40c0 13 2 26 10 55c4 11 5 14 5 21l81 239c4 19 15 49 24 116l81 20l14 -14c-8 -17 -14 -33 -19 -48l-93 -304c-8 -22 -9 -30 -10 -40c0 -12 7 -20 16 -20c14 0 36 9 72 30l52 31"],58489:[469,17,411,96,390,"390 99l-74 -57c-55 -41 -97 -59 -139 -59c-40 0 -67 21 -75 60c-5 17 -6 20 -5 65l5 139c1 48 10 139 -4 202c38 0 78 7 124 20l20 -12c-4 -38 -5 -60 -8 -91l-12 -197c-1 -13 -4 -57 1 -77c6 -21 14 -28 34 -28c22 0 36 5 57 21l54 40"],58490:[469,17,460,112,428,"428 99l-80 -57c-59 -41 -103 -59 -149 -59c-43 0 -72 21 -81 60c-5 17 -6 20 -5 65l5 139c2 48 11 139 -3 202c40 0 83 7 132 20l22 -12c-5 -38 -6 -60 -8 -91l-14 -197c-1 -13 -3 -57 2 -77c6 -21 14 -28 36 -28c24 0 38 5 62 21l58 40"],58491:[469,17,393,63,351,"351 99l-84 -57c-62 -41 -105 -59 -145 -59c-39 0 -60 21 -58 60c-1 17 -1 20 10 65l37 139c12 48 42 139 43 202c36 0 76 7 123 20l17 -12c-14 -38 -20 -60 -29 -91l-58 -197c-4 -13 -16 -57 -17 -77c1 -21 7 -28 27 -28s35 5 59 21l61 40"],58492:[469,17,440,76,386,"386 99l-90 -57c-66 -41 -113 -59 -156 -59c-41 0 -64 21 -63 60c0 17 0 20 12 65l39 139c13 48 45 139 47 202c39 0 81 7 131 20l18 -12c-14 -38 -20 -60 -30 -91l-62 -197c-5 -13 -18 -57 -18 -77c0 -21 7 -28 28 -28c22 0 37 5 64 21l64 40"],58493:[482,9,613,31,596,"596 67l-47 -32c-45 -31 -69 -44 -84 -44c-29 0 -78 68 -196 268c-30 -32 -51 -72 -52 -116l-3 -135l-73 -17l-12 7c21 129 31 334 20 393c-2 12 -12 21 -23 21s-21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20c74 53 114 73 138 73c17 0 28 -10 32 -31c3 -12 3 -24 2 -42l-2 -26 c-3 -22 -3 -62 -5 -85l-3 -66c110 175 190 251 266 251c14 0 36 -3 56 -9l-7 -63c-20 4 -32 6 -43 6c-57 0 -105 -25 -163 -86l-13 -14c68 -123 104 -177 156 -241c13 -17 23 -23 34 -23c10 0 17 2 31 10l45 24"],58494:[482,9,676,42,649,"649 67l-50 -32c-49 -31 -75 -44 -91 -44c-30 0 -84 68 -210 268c-32 -32 -55 -72 -56 -116l-3 -135l-78 -17l-13 7c23 129 33 334 21 393c-2 12 -13 21 -25 21c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l30 20c81 53 123 73 149 73c18 0 30 -10 35 -31c2 -12 2 -24 1 -42 l-2 -26c-3 -22 -3 -62 -5 -85l-4 -66c118 175 204 251 285 251c16 0 39 -3 61 -9l-8 -63c-21 4 -34 6 -45 6c-62 0 -113 -25 -175 -86l-15 -14c74 -123 112 -177 168 -241c14 -17 24 -23 37 -23c11 0 18 2 33 10l48 24"],58495:[482,9,585,76,584,"584 473l-22 -63c-18 4 -29 6 -39 6c-54 0 -106 -25 -175 -86l-16 -14c36 -123 58 -177 93 -241c9 -17 16 -23 27 -23c10 0 16 2 32 10l48 24l8 -19l-52 -32c-51 -31 -76 -44 -90 -44c-28 0 -59 68 -125 268c-36 -32 -65 -72 -76 -116l-34 -135l-74 -17l-9 7 c50 129 107 334 109 393c1 12 -6 21 -17 21c-10 0 -21 -5 -53 -23l-36 -21l-7 20l31 20c84 53 126 73 149 73c16 0 25 -10 24 -31c-1 -12 -4 -24 -9 -42l-8 -26c-7 -22 -17 -62 -24 -85l-18 -66c145 175 239 251 311 251c14 0 34 -3 52 -9"],58496:[482,9,646,91,636,"636 473l-23 -63c-20 4 -32 6 -42 6c-59 0 -114 -25 -188 -86l-18 -14c40 -123 62 -177 100 -241c10 -17 18 -23 29 -23s18 2 35 10l51 24l9 -19l-56 -32c-54 -31 -82 -44 -97 -44c-29 0 -63 68 -133 268c-39 -32 -71 -72 -82 -116l-37 -135l-79 -17l-10 7 c53 129 115 334 118 393c0 12 -7 21 -19 21c-11 0 -23 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c89 53 135 73 159 73c18 0 27 -10 25 -31c0 -12 -3 -24 -9 -42l-8 -26c-8 -22 -19 -62 -26 -85l-20 -66c156 175 257 251 334 251c15 0 36 -3 56 -9"],58497:[469,17,699,34,665,"665 73l-44 -31c-55 -39 -99 -59 -128 -59c-26 0 -49 23 -95 97l-96 155l-29 -34c-18 -26 -20 -31 -22 -97c-1 -54 -1 -69 3 -101c-30 -2 -47 -3 -101 -14l-17 -3l-4 9c8 43 11 67 13 92l6 107c6 109 1 142 -2 160c-2 10 -9 16 -17 16c-11 0 -26 -7 -44 -20l-34 -24 l-20 26l79 64c45 36 83 53 113 53c19 0 31 -11 35 -32c3 -15 3 -36 0 -78l-1 -2c-2 -18 -2 -33 -5 -67l-4 -68c36 57 89 119 143 171c58 54 100 76 152 76c14 0 31 -3 51 -9l-9 -70c-26 6 -41 8 -58 8c-60 0 -109 -26 -151 -80l109 -173c30 -48 64 -80 84 -80 c12 0 25 5 48 20l28 17"],58498:[469,17,769,45,723,"723 73l-47 -31c-60 -39 -107 -59 -138 -59c-28 0 -52 23 -101 97l-104 155l-31 -34c-19 -26 -21 -31 -23 -97c-2 -54 -1 -69 3 -101c-32 -2 -51 -3 -109 -14l-17 -3l-5 9c8 43 12 67 14 92l6 107c6 109 2 142 -2 160c-2 10 -10 16 -18 16c-11 0 -28 -7 -48 -20l-36 -24 l-22 26l86 64c48 36 88 53 121 53c20 0 33 -11 38 -32c3 -15 3 -36 -1 -78v-2c-3 -18 -3 -33 -6 -67l-5 -68c40 57 96 119 154 171c62 54 108 76 163 76c15 0 34 -3 55 -9l-10 -70c-28 6 -43 8 -62 8c-65 0 -117 -26 -162 -80l117 -173c33 -48 69 -80 90 -80 c13 0 27 5 52 20l30 17"],58499:[469,17,666,70,632,"632 460l-25 -70c-24 6 -37 8 -53 8c-58 0 -110 -26 -162 -80l63 -173c18 -48 43 -80 61 -80c12 0 26 5 51 20l30 17l10 -29l-49 -31c-62 -39 -108 -59 -136 -59c-25 0 -41 23 -68 97l-55 155l-35 -34c-23 -26 -27 -31 -44 -97c-14 -54 -17 -69 -20 -101 c-30 -2 -46 -3 -100 -14l-16 -3l-2 9c17 43 25 67 33 92l31 107c30 109 34 142 35 160c0 10 -5 16 -13 16c-10 0 -26 -7 -46 -20l-39 -24l-13 26l91 64c51 36 91 53 120 53c18 0 27 -11 26 -32c0 -15 -6 -36 -18 -78l-2 -2c-6 -18 -10 -33 -20 -67l-20 -68 c48 57 113 119 176 171c68 54 113 76 162 76c13 0 30 -3 47 -9"],58500:[469,17,734,85,687,"687 460l-26 -70c-26 6 -39 8 -57 8c-62 0 -118 -26 -174 -80l68 -173c19 -48 46 -80 65 -80c13 0 28 5 55 20l32 17l11 -29l-53 -31c-66 -39 -116 -59 -145 -59c-27 0 -45 23 -73 97l-60 155l-38 -34c-24 -26 -28 -31 -46 -97c-16 -54 -19 -69 -22 -101 c-32 -2 -50 -3 -107 -14l-18 -3l-2 9c18 43 28 67 36 92l33 107c32 109 36 142 37 160c1 10 -5 16 -13 16c-11 0 -29 -7 -50 -20l-41 -24l-14 26l97 64c55 36 98 53 129 53c19 0 29 -11 28 -32c-1 -15 -6 -36 -20 -78l-1 -2c-7 -18 -11 -33 -22 -67l-22 -68 c52 57 122 119 189 171c73 54 122 76 175 76c14 0 31 -3 49 -9"],58501:[483,17,775,50,725,"725 114l-52 -93c-11 -18 -35 -30 -67 -30c-87 0 -112 51 -112 207c0 43 8 85 18 121l-158 -179c-50 -58 -74 -90 -116 -144c-29 -2 -43 -10 -71 -13c0 0 -17 19 -27 39c21 21 35 32 54 48c21 58 39 118 39 194c0 96 -44 152 -87 153c-30 0 -49 -19 -79 -66l-17 9l53 93 c10 18 34 30 66 30c87 0 112 -51 112 -207c0 -50 -11 -102 -25 -147l165 166c30 31 106 121 149 175c26 3 13 3 42 7c0 0 16 -24 25 -44c-19 -20 -43 -40 -68 -61c-15 -48 -27 -95 -27 -162c0 -96 45 -152 87 -153c30 0 49 19 79 66"],58502:[483,17,851,63,788,"788 114l-57 -93c-11 -18 -37 -30 -71 -30c-93 0 -120 51 -120 207c0 43 8 85 19 121l-169 -179c-54 -58 -80 -90 -126 -144c-30 -2 -45 -10 -76 -13c0 0 -18 19 -28 39c22 21 37 32 58 48c22 58 42 118 42 194c0 96 -48 152 -94 153c-32 0 -53 -19 -85 -66l-18 9l57 93 c11 18 36 30 71 30c93 0 120 -51 120 -207c0 -50 -12 -102 -27 -147l177 166c32 31 114 121 160 175c28 3 14 3 45 7c0 0 17 -24 27 -44c-21 -20 -46 -40 -73 -61c-16 -48 -29 -95 -29 -162c0 -96 48 -152 94 -153c32 0 52 19 84 66"],58503:[483,17,739,88,674,"674 114l-72 -93c-14 -18 -39 -30 -70 -30c-83 0 -95 51 -59 207c10 43 28 85 46 121l-192 -179c-61 -58 -92 -90 -145 -144c-27 -2 -42 -10 -70 -13c0 0 -12 19 -16 39c24 21 40 32 62 48c33 58 65 118 82 194c22 96 -7 152 -47 153c-29 0 -52 -19 -91 -66l-14 9l72 93 c14 18 39 30 70 30c83 0 95 -51 59 -207c-12 -50 -35 -102 -58 -147l195 166c36 31 129 121 182 175c26 3 14 3 42 7c0 0 10 -24 14 -44c-23 -20 -51 -40 -79 -61c-26 -48 -48 -95 -63 -162c-22 -96 7 -152 47 -153c29 0 52 19 91 66"],58504:[483,17,812,104,733,"733 114l-77 -93c-15 -18 -43 -30 -75 -30c-89 0 -102 51 -64 207c11 43 30 85 49 121l-206 -179c-66 -58 -98 -90 -155 -144c-30 -2 -46 -10 -76 -13c0 0 -13 19 -17 39c26 21 43 32 67 48c35 58 69 118 88 194c24 96 -8 152 -51 153c-30 0 -55 -19 -97 -66l-15 9l77 93 c15 18 42 30 75 30c89 0 102 -51 63 -207c-12 -50 -37 -102 -62 -147l210 166c38 31 138 121 195 175c28 3 15 3 45 7c0 0 11 -24 15 -44c-25 -20 -54 -40 -85 -61c-27 -48 -51 -95 -68 -162c-23 -96 8 -152 51 -153c31 0 55 19 97 66"],58505:[469,17,775,52,723,"723 124l-54 -96c-11 -20 -55 -45 -94 -45c-68 0 -91 49 -91 205c0 27 3 55 9 82l-106 -121c-51 -58 -71 -94 -111 -154c-29 -2 -57 -5 -95 -10c-22 15 -33 27 -46 39c32 33 40 43 71 75c13 50 23 101 23 153c0 71 -21 132 -64 132c-38 0 -70 -37 -89 -69l-24 13l54 96 c12 20 55 45 94 45c69 0 92 -49 92 -205c0 -28 -4 -57 -11 -84c36 39 61 72 106 119c29 31 77 98 120 152c28 2 48 9 76 12c0 0 47 -32 56 -52c-24 -25 -45 -41 -70 -63c-14 -49 -22 -98 -22 -148c0 -71 20 -132 64 -132c38 0 70 37 88 69"],58506:[469,17,851,65,785,"785 124l-57 -96c-13 -20 -59 -45 -101 -45c-74 0 -98 49 -98 205c0 27 3 55 9 82l-114 -121c-54 -58 -76 -94 -119 -154c-31 -2 -60 -5 -102 -10c-23 15 -34 27 -49 39c34 33 43 43 76 75c15 50 25 101 25 153c0 71 -22 132 -69 132c-41 0 -75 -37 -95 -69l-26 13l58 96 c12 20 59 45 101 45c74 0 98 -49 98 -205c0 -28 -3 -57 -11 -84c38 39 65 72 113 119c32 31 84 98 129 152c31 2 52 9 82 12c0 0 51 -32 61 -52c-26 -25 -49 -41 -76 -63c-15 -49 -24 -98 -24 -148c0 -71 22 -132 69 -132c41 0 75 37 95 69"],58507:[469,17,739,83,674,"674 124l-73 -96c-16 -20 -63 -45 -100 -45c-65 0 -76 49 -40 205c6 27 16 55 28 82l-129 -121c-62 -58 -90 -94 -142 -154c-28 -2 -54 -5 -93 -10c-17 15 -24 27 -34 39c38 33 48 43 85 75c24 50 45 101 57 153c16 71 11 132 -30 132c-36 0 -76 -37 -100 -69l-20 13 l73 96c16 20 63 45 100 45c65 0 76 -49 40 -205c-7 -28 -17 -57 -30 -84c43 39 75 72 128 119c36 31 97 98 150 152c28 2 48 9 76 12c0 0 37 -32 41 -52c-29 -25 -53 -41 -82 -63c-24 -49 -43 -98 -55 -148c-17 -71 -11 -132 30 -132c36 0 75 37 100 69"],58508:[469,17,812,98,733,"733 124l-79 -96c-17 -20 -67 -45 -107 -45c-70 0 -81 49 -43 205c7 27 18 55 30 82l-139 -121c-66 -58 -96 -94 -152 -154c-29 -2 -58 -5 -99 -10c-19 15 -26 27 -37 39c41 33 51 43 91 75c26 50 48 101 61 153c18 71 12 132 -32 132c-39 0 -81 -37 -108 -69l-21 13 l79 96c17 20 67 45 107 45c70 0 81 -49 43 -205c-7 -28 -18 -57 -32 -84c46 39 80 72 137 119c39 31 104 98 161 152c30 2 52 9 82 12c0 0 40 -32 44 -52c-31 -25 -57 -41 -88 -63c-27 -49 -47 -98 -59 -148c-18 -71 -12 -132 32 -132c39 0 81 37 108 69"],58509:[711,12,671,17,656,"656 85c-95 -72 -132 -94 -160 -94c-18 0 -33 11 -40 28l-159 397c-101 -163 -135 -255 -192 -406c-27 -8 -42 -13 -61 -22l-27 22c44 80 190 331 266 439l-37 93c-22 58 -61 103 -91 103c-10 0 -42 -12 -62 -19l-1 24c22 14 62 39 89 61c54 -6 108 -77 165 -217 l141 -349c18 -34 28 -58 40 -70c16 -19 20 -19 25 -19c9 0 35 10 64 30l27 17"],58510:[711,12,738,28,714,"714 85c-102 -72 -142 -94 -172 -94c-20 0 -36 11 -43 28l-171 397c-108 -163 -145 -255 -206 -406c-29 -8 -45 -13 -65 -22l-29 22c47 80 203 331 285 439l-40 93c-24 58 -65 103 -97 103c-11 0 -45 -12 -67 -19l-1 24c24 14 66 39 95 61c59 -6 117 -77 177 -217 l152 -349c19 -34 30 -58 43 -70c17 -19 22 -19 27 -19c10 0 37 10 69 30l28 17"],58511:[711,12,640,-24,602,"602 85c-107 -72 -148 -94 -175 -94c-17 0 -29 11 -31 28l-60 397c-134 -163 -187 -255 -276 -406c-28 -8 -44 -13 -64 -22l-20 22c60 80 257 331 355 439l-14 93c-8 58 -34 103 -63 103c-9 0 -43 -12 -64 -19l5 24c24 14 68 39 99 61c50 -6 85 -77 107 -217l53 -349 c9 -34 14 -58 22 -70c11 -19 15 -19 20 -19c8 0 35 10 68 30l29 17"],58512:[711,12,706,-17,655,"655 85c-115 -72 -158 -94 -187 -94c-19 0 -31 11 -34 28l-64 397c-144 -163 -201 -255 -297 -406c-29 -8 -46 -13 -68 -22l-22 22c65 80 276 331 381 439l-15 93c-8 58 -36 103 -67 103c-10 0 -46 -12 -69 -19l5 24c27 14 74 39 106 61c55 -6 92 -77 115 -217l58 -349 c10 -34 14 -58 23 -70c12 -19 17 -19 21 -19c10 0 38 10 73 30l32 17"],58513:[718,19,688,21,667,"667 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -130 -81 -174 -81c-21 0 -33 18 -45 42l-141 353c-64 -119 -109 -244 -157 -369c-32 -9 -43 -17 -69 -28l-32 27c73 157 138 252 238 419l-49 126c-18 45 -54 72 -78 76c-5 1 -10 1 -14 1c-13 0 -48 -14 -55 -17l-3 32 c23 14 65 39 108 71c11 1 22 2 27 2c34 0 71 -32 98 -77c22 -35 47 -105 70 -161l138 -342c16 -30 26 -52 38 -66c3 -4 11 -9 17 -9c13 0 29 10 64 32l28 17"],58514:[718,19,757,32,726,"726 84c-12 -8 -17 -10 -31 -20c-87 -58 -139 -81 -186 -81c-23 0 -36 18 -48 42l-152 353c-69 -119 -117 -244 -169 -369c-34 -9 -46 -17 -74 -28l-34 27c78 157 148 252 255 419l-53 126c-19 45 -57 72 -84 76c-5 1 -10 1 -14 1c-14 0 -52 -14 -59 -17l-4 32 c26 14 71 39 117 71c12 1 24 2 29 2c36 0 75 -32 105 -77c23 -35 50 -105 75 -161l148 -342c17 -30 28 -52 41 -66c3 -4 12 -9 18 -9c14 0 31 10 69 32l30 17"],58515:[718,19,657,-21,612,"612 84c-12 -8 -17 -10 -31 -20c-91 -58 -143 -81 -185 -81c-20 0 -27 18 -33 42l-53 353c-89 -119 -160 -244 -235 -369c-32 -9 -45 -17 -72 -28l-24 27c105 157 190 252 323 419l-17 126c-7 45 -34 72 -57 76c-4 1 -9 1 -13 1c-12 0 -49 -14 -56 -17l4 32 c26 14 72 39 120 71c11 1 22 2 26 2c33 0 60 -32 75 -77c13 -35 21 -105 30 -161l52 -342c8 -30 13 -52 21 -66c2 -4 8 -9 14 -9c12 0 30 10 69 32l30 17"],58516:[718,19,723,-14,666,"666 84c-13 -8 -18 -10 -34 -20c-97 -58 -153 -81 -197 -81c-23 0 -30 18 -36 42l-57 353c-95 -119 -172 -244 -253 -369c-34 -9 -47 -17 -77 -28l-26 27c114 157 205 252 348 419l-19 126c-7 45 -37 72 -61 76c-5 1 -9 1 -14 1c-13 0 -52 -14 -61 -17l5 32 c28 14 77 39 129 71c12 1 23 2 28 2c35 0 64 -32 81 -77c13 -35 22 -105 31 -161l56 -342c10 -30 14 -52 23 -66c2 -4 9 -9 15 -9c13 0 32 10 74 32l32 17"],58517:[482,276,702,49,664,"664 85c-97 -72 -134 -94 -164 -94c-22 0 -38 15 -43 40c-4 16 -5 38 -2 76l13 132c-24 -51 -44 -79 -80 -125c-61 -74 -124 -125 -158 -125c-4 0 -12 1 -27 4l35 -225c1 -13 -6 -23 -31 -32l-32 -12l-17 8l9 660c-1 11 -12 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -50 -23l-32 -21 l-13 20l29 20c74 54 112 74 136 74c16 0 27 -11 32 -32c2 -12 3 -26 3 -42l-8 -271c-2 -26 -1 -37 4 -52c3 -17 9 -26 19 -26c47 0 124 74 171 166c24 46 36 113 39 189v51l74 17l10 -9l-20 -357c-3 -16 0 -32 1 -40c2 -10 9 -17 18 -17c14 0 39 11 65 27l25 17"],58518:[482,276,772,62,721,"721 85c-103 -72 -143 -94 -175 -94c-24 0 -41 15 -46 40c-5 16 -6 38 -2 76l13 132c-25 -51 -46 -79 -86 -125c-65 -74 -132 -125 -169 -125c-4 0 -12 1 -28 4l36 -225c2 -13 -6 -23 -33 -32l-34 -12l-19 8l10 660c-1 11 -12 20 -24 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21 l-13 20l30 20c80 54 121 74 147 74c17 0 29 -11 34 -32c3 -12 4 -26 4 -42l-9 -271c-2 -26 -1 -37 4 -52c4 -17 10 -26 21 -26c50 0 132 74 183 166c26 46 39 113 42 189v51l79 17l11 -9l-22 -357c-2 -16 0 -32 2 -40c2 -10 9 -17 19 -17c15 0 42 11 70 27l27 17"],58519:[482,276,670,45,608,"608 85c-108 -72 -149 -94 -177 -94c-21 0 -33 15 -31 40c-1 16 3 38 15 76l43 132c-35 -51 -60 -79 -105 -125c-75 -74 -147 -125 -180 -125c-3 0 -11 1 -24 4l-19 -225c-2 -13 -11 -23 -37 -32l-34 -12l-14 8l162 660c1 11 -7 20 -18 20c-9 0 -20 -5 -53 -23l-35 -21 l-8 20l32 20c84 54 124 74 147 74c15 0 24 -11 23 -32c0 -12 -3 -26 -6 -42l-71 -271c-8 -26 -9 -37 -8 -52c-1 -17 2 -26 12 -26c45 0 135 74 201 166c33 46 61 113 81 189l12 51l74 17l8 -9l-102 -357c-6 -16 -8 -32 -8 -40c-1 -10 4 -17 13 -17c13 0 40 11 68 27l28 17"],58520:[482,276,737,57,662,"662 85c-116 -72 -160 -94 -190 -94c-23 0 -35 15 -34 40c0 16 4 38 17 76l46 132c-38 -51 -64 -79 -113 -125c-81 -74 -158 -125 -193 -125c-3 0 -11 1 -26 4l-21 -225c-2 -13 -11 -23 -39 -32l-36 -12l-16 8l174 660c2 11 -7 20 -18 20s-23 -5 -58 -23l-38 -21l-8 20 l35 20c89 54 133 74 157 74c17 0 26 -11 25 -32c-1 -12 -3 -26 -7 -42l-75 -271c-9 -26 -11 -37 -10 -52c-1 -17 3 -26 14 -26c48 0 144 74 215 166c36 46 66 113 87 189l13 51l80 17l8 -9l-110 -357c-6 -16 -8 -32 -8 -40c-1 -10 5 -17 14 -17c14 0 43 11 74 27l30 17"],58521:[469,271,683,27,665,"665 88l-35 -26c-57 -46 -116 -79 -140 -79c-23 0 -44 17 -51 43c-2 16 -3 41 0 81l8 117c-68 -153 -142 -224 -244 -242l20 -205c2 -19 -26 -35 -87 -48l-13 9l16 398c1 15 1 29 1 42c7 99 8 156 3 175c-3 12 -14 23 -23 23c-5 0 -22 -8 -36 -16l-36 -21l-21 26l78 54 c45 31 89 50 120 50c20 0 33 -13 39 -35c7 -30 8 -47 2 -147l-6 -137c-3 -26 0 -49 3 -66c3 -8 13 -13 23 -13c33 0 80 53 118 131c36 78 48 169 33 245c38 0 74 5 121 18l13 -11l-16 -181c-5 -167 -7 -183 -6 -187c2 -7 9 -12 20 -12c16 0 37 9 57 25l20 17"],58522:[469,271,751,38,723,"723 88l-37 -26c-62 -46 -125 -79 -151 -79c-25 0 -47 17 -54 43c-3 16 -4 41 0 81l8 117c-73 -153 -152 -224 -261 -242l21 -205c2 -19 -29 -35 -94 -48l-13 9l17 398c1 15 1 29 1 42c7 99 9 156 3 175c-3 12 -15 23 -25 23c-5 0 -23 -8 -38 -16l-39 -21l-23 26l84 54 c48 31 96 50 129 50c21 0 36 -13 42 -35c7 -30 8 -47 2 -147l-7 -137c-3 -26 0 -49 3 -66c4 -8 14 -13 25 -13c36 0 86 53 127 131c39 78 51 169 35 245c41 0 80 5 130 18l14 -11l-17 -181c-5 -167 -8 -183 -6 -187c2 -7 9 -12 21 -12c17 0 40 9 61 25l22 17"],58523:[469,271,651,14,610,"610 88l-38 -26c-66 -46 -130 -79 -153 -79c-22 0 -37 17 -38 43c2 16 6 41 19 81l35 117c-101 -153 -187 -224 -289 -242l-29 -205c-2 -19 -33 -35 -93 -48l-10 9l107 398c5 15 8 29 11 42c29 99 44 156 43 175c0 12 -8 23 -17 23c-4 0 -22 -8 -37 -16l-40 -21l-14 26 l87 54c50 31 97 50 126 50c19 0 29 -13 29 -35c0 -30 -3 -47 -32 -147l-38 -137c-8 -26 -12 -49 -12 -66c1 -8 9 -13 19 -13c31 0 88 53 142 131c53 78 85 169 89 245c36 0 72 5 119 18l10 -11l-58 -181c-43 -167 -48 -183 -48 -187c0 -7 6 -12 15 -12c16 0 39 9 61 25 l23 17"],58524:[469,271,717,24,664,"664 88l-41 -26c-70 -46 -139 -79 -164 -79c-23 0 -40 17 -41 43c2 16 7 41 21 81l37 117c-108 -153 -201 -224 -310 -242l-31 -205c-2 -19 -35 -35 -100 -48l-11 9l115 398c5 15 9 29 12 42c31 99 47 156 46 175c0 12 -9 23 -18 23c-5 0 -24 -8 -40 -16l-43 -21l-14 26 l93 54c53 31 103 50 135 50c20 0 30 -13 31 -35c-1 -30 -4 -47 -34 -147l-41 -137c-9 -26 -13 -49 -13 -66c1 -8 9 -13 20 -13c34 0 95 53 153 131c57 78 91 169 95 245c38 0 77 5 128 18l10 -11l-61 -181c-46 -167 -53 -183 -52 -187c0 -7 6 -12 17 -12c16 0 40 9 64 25 l26 17"],58525:[482,12,591,9,532,"532 473c7 -35 -47 -188 -85 -277c-79 -192 -199 -207 -242 -208l-24 15c-5 19 -7 35 -10 57l-33 301c-3 29 -19 49 -35 49c-6 0 -11 -2 -22 -9l-56 -33l-16 18l83 56c51 33 62 40 78 40c20 0 32 -20 40 -62c12 -64 32 -275 37 -304c4 -27 6 -39 10 -63 c46 6 106 23 146 124c22 53 68 198 52 286c24 2 31 8 62 19"],58526:[482,12,653,19,580,"580 473c8 -35 -50 -188 -91 -277c-84 -192 -213 -207 -260 -208l-26 15c-5 19 -7 35 -10 57l-35 301c-4 29 -21 49 -38 49c-7 0 -12 -2 -24 -9l-60 -33l-17 18l89 56c55 33 67 40 84 40c21 0 34 -20 43 -62c12 -64 34 -275 39 -304c5 -27 6 -39 11 -63 c49 6 113 23 156 124c25 53 74 198 57 286c26 2 33 8 66 19"],58527:[482,12,564,55,573,"573 473c-2 -35 -88 -188 -145 -277c-120 -192 -237 -207 -279 -208l-19 15c0 19 1 35 4 57l38 301c4 29 -7 49 -22 49c-6 0 -11 -2 -23 -9l-61 -33l-11 18l92 56c56 33 68 40 84 40c18 0 26 -20 23 -62c-3 -64 -33 -275 -35 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c45 6 106 23 167 124c34 53 112 198 117 286c23 2 31 8 63 19"],58528:[482,12,624,68,624,"624 473c-1 -35 -94 -188 -155 -277c-129 -192 -255 -207 -300 -208l-21 15c0 19 2 35 5 57l41 301c4 29 -8 49 -24 49c-6 0 -11 -2 -25 -9l-65 -33l-12 18l99 56c60 33 73 40 90 40c20 0 28 -20 25 -62c-4 -64 -35 -275 -38 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c48 6 113 23 180 124c36 53 119 198 124 286c26 2 34 8 68 19"],58529:[469,17,601,0,548,"548 457c-7 -43 -30 -111 -66 -214c-20 -53 -76 -156 -125 -201c-54 -50 -100 -57 -162 -59l-21 12c-12 45 -22 98 -28 160l-16 197c-1 11 -12 18 -25 18c-23 0 -50 -13 -84 -41l-21 28l79 62c39 30 81 50 107 50c28 0 49 -24 57 -63c5 -24 8 -52 11 -80l11 -163 c4 -34 6 -64 13 -100c52 4 102 47 139 142c31 77 40 175 29 242c38 2 39 7 86 20"],58530:[469,17,664,9,597,"597 457c-7 -43 -32 -111 -71 -214c-21 -53 -81 -156 -134 -201c-58 -50 -107 -57 -173 -59l-23 12c-13 45 -24 98 -30 160l-17 197c-1 11 -14 18 -27 18c-25 0 -54 -13 -90 -41l-23 28l85 62c41 30 87 50 115 50c30 0 53 -24 62 -63c5 -24 8 -52 11 -80l12 -163 c4 -34 6 -64 13 -100c57 4 110 47 150 142c34 77 43 175 31 242c41 2 42 7 92 20"],58531:[469,17,574,39,585,"585 457c-17 -43 -54 -111 -113 -214c-31 -53 -108 -156 -166 -201c-62 -50 -108 -57 -167 -59l-18 12c0 45 2 98 11 160l30 197c2 11 -7 18 -19 18c-22 0 -51 -13 -89 -41l-15 28l90 62c44 30 89 50 114 50c26 0 41 -24 40 -63c-1 -24 -5 -52 -9 -80l-27 -163 c-4 -34 -9 -64 -11 -100c51 4 108 47 166 142c47 77 79 175 83 242c37 2 39 7 87 20"],58532:[469,17,634,51,637,"637 457c-18 -43 -58 -111 -121 -214c-33 -53 -116 -156 -178 -201c-67 -50 -116 -57 -179 -59l-20 12c0 45 2 98 12 160l33 197c1 11 -9 18 -22 18c-23 0 -54 -13 -95 -41l-16 28l97 62c47 30 95 50 122 50c28 0 44 -24 43 -63c-1 -24 -5 -52 -10 -80l-28 -163 c-5 -34 -10 -64 -12 -100c54 4 115 47 178 142c50 77 84 175 89 242c39 2 42 7 93 20"],58533:[482,11,895,59,834,"831 384c8 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-65 0 -120 41 -143 103c-35 -29 -54 -49 -94 -71c-29 -16 -70 -32 -103 -32c-42 0 -71 14 -101 40c-46 39 -59 89 -70 147c-14 76 15 163 86 230c25 24 70 57 96 76l22 -18 c-10 -11 -28 -28 -39 -38c-83 -81 -95 -162 -77 -254c6 -30 20 -66 48 -89c22 -20 53 -33 86 -33c39 0 69 16 97 40c28 25 32 67 39 101l7 122l70 26l15 -14c-3 -17 -8 -31 -9 -48l-7 -77c-2 -26 1 -39 3 -54c13 -66 56 -107 113 -107c100 0 179 162 151 311 c-8 40 -29 63 -61 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58534:[482,11,980,73,905,"902 384c8 -42 1 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -109 -167c-49 -45 -95 -65 -150 -65c-70 0 -128 41 -153 103c-37 -29 -58 -49 -101 -71c-31 -16 -75 -32 -110 -32c-46 0 -77 14 -109 40c-49 39 -63 89 -75 147c-15 76 16 163 92 230c27 24 75 57 103 76l24 -18 c-10 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -102 -162 -83 -254c7 -30 21 -66 52 -89c24 -20 57 -33 93 -33c41 0 74 16 103 40c31 25 34 67 42 101l8 122l75 26l16 -14c-4 -17 -8 -31 -10 -48l-7 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c14 -66 61 -107 121 -107c108 0 193 162 162 311 c-8 40 -30 63 -65 63c-12 0 -21 -3 -31 -9l-17 19l51 47c10 8 21 12 38 12c46 0 85 -40 97 -98"],58535:[482,11,854,56,838,"838 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -86 -126 -135 -167c-54 -45 -100 -65 -148 -65c-62 0 -105 41 -113 103c-39 -29 -62 -49 -106 -71c-31 -16 -73 -32 -105 -32c-40 0 -64 14 -87 40c-34 39 -35 89 -32 147c4 76 52 163 134 230c30 24 81 57 110 76l16 -18 c-11 -11 -33 -28 -45 -38c-98 -81 -128 -162 -132 -254c-2 -30 3 -66 25 -89c16 -20 43 -33 74 -33c37 0 70 16 101 40c33 25 46 67 61 101l35 122l73 26l11 -14c-8 -17 -15 -31 -20 -48l-24 -77c-8 -26 -9 -39 -10 -54c-3 -66 29 -107 82 -107c96 0 209 162 216 311 c2 40 -12 63 -42 63c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l56 47c11 8 22 12 37 12c40 0 66 -40 63 -98"],58536:[482,11,935,69,908,"908 384c-2 -42 -25 -110 -57 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-67 0 -112 41 -121 103c-42 -29 -67 -49 -114 -71c-33 -16 -78 -32 -112 -32c-44 0 -70 14 -94 40c-37 39 -38 89 -35 147c4 76 56 163 145 230c31 24 86 57 117 76l18 -18 c-12 -11 -35 -28 -49 -38c-105 -81 -137 -162 -142 -254c-1 -30 4 -66 27 -89c18 -20 46 -33 80 -33c40 0 75 16 109 40c35 25 49 67 65 101l38 122l77 26l12 -14c-8 -17 -15 -31 -21 -48l-26 -77c-9 -26 -9 -39 -10 -54c-4 -66 31 -107 88 -107c103 0 224 162 232 311 c2 40 -13 63 -46 63c-12 0 -21 -3 -32 -9l-12 19l61 47c11 8 23 12 39 12c43 0 71 -40 67 -98"],58537:[469,17,894,54,839,"835 370c18 -91 -26 -221 -105 -307c-46 -51 -108 -80 -172 -80c-70 0 -122 35 -149 97c-30 -26 -40 -47 -74 -68c-29 -18 -58 -29 -93 -29c-42 0 -82 13 -110 39c-33 29 -61 85 -69 124c-28 140 22 196 66 249c26 30 69 57 97 74l43 -24c-15 -11 -31 -28 -44 -44 c-56 -68 -59 -140 -40 -235c9 -43 57 -109 113 -109c29 0 50 20 68 40c14 16 29 59 32 96c4 47 5 88 8 118c46 10 75 15 107 28l20 -12c-12 -59 -24 -139 -15 -181c13 -66 46 -100 95 -100s87 30 114 89c27 60 38 143 26 200c-6 31 -29 54 -55 54c-17 0 -30 -4 -39 -12 l-15 21c18 14 32 30 62 67c13 3 19 4 29 4c43 0 89 -46 100 -99"],58538:[469,17,978,68,909,"905 370c20 -91 -28 -221 -112 -307c-50 -51 -116 -80 -185 -80c-75 0 -131 35 -159 97c-33 -26 -44 -47 -80 -68c-31 -18 -63 -29 -100 -29c-45 0 -88 13 -119 39c-34 29 -64 85 -73 124c-30 140 23 196 71 249c28 30 74 57 104 74l46 -24c-16 -11 -33 -28 -47 -44 c-60 -68 -63 -140 -43 -235c9 -43 61 -109 122 -109c30 0 53 20 72 40c15 16 32 59 35 96c3 47 4 88 8 118c49 10 80 15 115 28l21 -12c-13 -59 -25 -139 -16 -181c14 -66 50 -100 102 -100c53 0 93 30 123 89c28 60 40 143 28 200c-7 31 -31 54 -60 54 c-18 0 -32 -4 -41 -12l-17 21c20 14 35 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58539:[469,17,853,50,837,"837 370c-3 -91 -75 -221 -170 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-67 0 -109 35 -120 97c-34 -26 -50 -47 -86 -68c-32 -18 -63 -29 -95 -29c-41 0 -76 13 -97 39c-24 29 -38 85 -36 124c6 140 66 196 120 249c32 30 79 57 110 74l35 -24c-17 -11 -36 -28 -52 -44 c-69 -68 -88 -140 -92 -235c-2 -43 29 -109 82 -109c28 0 52 20 74 40c17 16 42 59 53 96c14 47 24 88 34 118c46 10 75 15 109 28l16 -12c-25 -59 -55 -139 -56 -181c-3 -66 21 -100 67 -100c47 0 90 30 129 89c40 60 70 143 72 200c1 31 -15 54 -40 54 c-17 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c21 14 38 30 75 67c13 3 19 4 28 4c42 0 75 -46 72 -99"],58540:[469,17,934,63,908,"908 370c-4 -91 -81 -221 -183 -307c-60 -51 -130 -80 -196 -80c-71 0 -116 35 -128 97c-37 -26 -53 -47 -93 -68c-33 -18 -66 -29 -102 -29c-43 0 -81 13 -103 39c-26 29 -41 85 -39 124c6 140 71 196 129 249c34 30 85 57 118 74l38 -24c-18 -11 -39 -28 -56 -44 c-74 -68 -95 -140 -99 -235c-2 -43 31 -109 88 -109c30 0 56 20 79 40c19 16 45 59 57 96c15 47 26 88 37 118c50 10 80 15 117 28l17 -12c-27 -59 -59 -139 -61 -181c-3 -66 23 -100 73 -100c51 0 96 30 139 89c42 60 74 143 76 200c2 31 -16 54 -43 54 c-17 0 -32 -4 -42 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 21 4 31 4c44 0 79 -46 77 -99"],58541:[482,11,574,71,501,"495 331c20 -101 -7 -215 -66 -274c-43 -42 -107 -68 -170 -68c-95 0 -158 57 -179 163c-25 122 7 223 88 281c45 32 95 49 144 49c95 0 164 -57 183 -151zM411 315c-17 84 -64 129 -134 129c-27 0 -52 -6 -65 -17c-48 -40 -68 -163 -45 -276c16 -79 64 -124 131 -124 c35 0 62 12 79 33c39 53 53 159 34 255"],58542:[482,11,634,86,547,"540 331c22 -101 -7 -215 -70 -274c-47 -42 -115 -68 -182 -68c-102 0 -170 57 -193 163c-26 122 7 223 94 281c48 32 103 49 155 49c102 0 176 -57 196 -151zM451 315c-19 84 -69 129 -144 129c-29 0 -56 -6 -70 -17c-51 -40 -73 -163 -48 -276c17 -79 68 -124 140 -124 c38 0 67 12 85 33c42 53 57 159 37 255"],58543:[482,11,548,67,505,"505 331c-4 -101 -57 -215 -127 -274c-50 -42 -117 -68 -177 -68c-90 0 -137 57 -133 163c5 122 58 223 149 281c50 32 102 49 149 49c90 0 143 -57 139 -151zM421 315c4 84 -30 129 -97 129c-26 0 -51 -6 -66 -17c-55 -40 -102 -163 -107 -276c-3 -79 32 -124 96 -124 c33 0 62 12 83 33c50 53 88 159 91 255"],58544:[482,11,606,82,551,"551 331c-4 -101 -60 -215 -135 -274c-55 -42 -126 -68 -191 -68c-97 0 -147 57 -142 163c5 122 62 223 159 281c54 32 110 49 160 49c97 0 153 -57 149 -151zM462 315c3 84 -34 129 -105 129c-28 0 -55 -6 -71 -17c-59 -40 -110 -163 -115 -276c-3 -79 35 -124 103 -124 c36 0 67 12 89 33c54 53 94 159 99 255"],58545:[469,17,608,55,551,"544 319c13 -63 8 -145 -14 -193c-17 -40 -72 -90 -131 -116c-42 -19 -85 -27 -137 -27c-112 0 -180 51 -200 152c-9 41 -9 88 0 137c10 65 41 108 104 147c53 33 113 50 174 50c110 0 185 -55 204 -150zM413 323c-13 62 -57 102 -112 102c-38 0 -67 -17 -87 -51 c-30 -50 -39 -154 -21 -244c13 -63 56 -103 114 -103c36 0 65 17 86 51c30 50 38 155 20 245"],58546:[469,17,671,68,600,"593 319c14 -63 8 -145 -14 -193c-19 -40 -78 -90 -141 -116c-45 -19 -91 -27 -148 -27c-120 0 -193 51 -214 152c-9 41 -10 88 -1 137c12 65 45 108 112 147c57 33 122 50 187 50c118 0 199 -55 219 -150zM452 323c-13 62 -61 102 -120 102c-40 0 -71 -17 -93 -51 c-32 -50 -42 -154 -22 -244c13 -63 60 -103 121 -103c40 0 71 17 93 51c32 50 41 155 21 245"],58547:[469,17,579,46,549,"549 319c-2 -63 -26 -145 -58 -193c-25 -40 -89 -90 -151 -116c-45 -19 -88 -27 -138 -27c-107 0 -159 51 -155 152c2 41 12 88 32 137c25 65 64 108 133 147c58 33 120 50 177 50c105 0 164 -55 160 -150zM425 323c2 62 -31 102 -83 102c-36 0 -67 -17 -95 -51 c-40 -50 -72 -154 -76 -244c-2 -63 30 -103 84 -103c35 0 66 17 94 51c40 50 72 155 76 245"],58548:[469,17,640,59,599,"599 319c-3 -63 -29 -145 -62 -193c-28 -40 -97 -90 -163 -116c-48 -19 -94 -27 -148 -27c-114 0 -171 51 -166 152c1 41 13 88 34 137c27 65 68 108 143 147c62 33 128 50 190 50c112 0 176 -55 172 -150zM465 323c3 62 -33 102 -89 102c-38 0 -72 -17 -101 -51 c-44 -50 -78 -154 -82 -244c-3 -63 32 -103 90 -103c38 0 71 17 101 51c43 50 78 155 81 245"],58549:[482,276,750,71,677,"673 331c20 -103 -30 -217 -121 -276c-39 -26 -90 -45 -142 -56l2 -258c-36 -5 -57 -10 -80 -17l-9 6l2 37l10 223c-7 -1 -14 -1 -21 -1c-134 0 -216 56 -237 163c-24 125 32 227 157 285c33 15 74 34 99 34c3 0 8 -1 14 -12c-5 -9 -4 -9 -14 -18c-22 -3 -41 -8 -53 -14 c-81 -42 -137 -164 -116 -276c14 -72 77 -115 170 -123l1 302c0 16 5 35 14 46c23 28 69 65 108 87c23 12 50 19 76 19c31 0 91 -57 112 -87c13 -19 24 -40 28 -64zM589 315c-10 53 -50 118 -81 118c-37 0 -68 -9 -78 -24c-24 -20 -21 -182 -19 -261l-1 -119 c34 5 63 16 84 31c70 53 113 158 95 255"],58550:[482,276,824,86,736,"732 331c21 -103 -33 -217 -130 -276c-43 -26 -96 -45 -153 -56l3 -258c-39 -5 -62 -10 -87 -17l-9 6l2 37l10 223c-7 -1 -14 -1 -21 -1c-144 0 -233 56 -255 163c-26 125 34 227 169 285c35 15 79 34 106 34c3 0 8 -1 14 -12c-5 -9 -4 -9 -14 -18c-24 -3 -44 -8 -58 -14 c-86 -42 -147 -164 -123 -276c14 -72 82 -115 182 -123l1 302c0 16 5 35 15 46c25 28 74 65 116 87c24 12 54 19 82 19c33 0 98 -57 120 -87c13 -19 25 -40 30 -64zM642 315c-11 53 -54 118 -87 118c-40 0 -73 -9 -85 -24c-25 -20 -21 -182 -20 -261l-1 -119 c37 5 68 16 91 31c75 53 121 158 102 255"],58551:[482,276,715,64,675,"675 331c-5 -103 -80 -217 -179 -276c-44 -26 -96 -45 -149 -56l-58 -258c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-7 6l10 37l61 223c-6 -1 -13 -1 -19 -1c-128 0 -194 56 -189 163c7 125 84 227 216 285c35 15 78 34 102 34c3 0 8 -1 10 -12c-7 -9 -5 -9 -17 -18 c-22 -3 -41 -8 -54 -14c-86 -42 -168 -164 -174 -276c-3 -72 47 -115 134 -123l70 302c4 16 13 35 24 46c29 28 81 65 123 87c25 12 53 19 78 19c29 0 73 -57 86 -87c8 -19 13 -40 12 -64zM591 315c3 53 -20 118 -50 118c-36 0 -66 -9 -80 -24c-27 -20 -62 -182 -79 -261 l-28 -119c34 5 64 16 87 31c79 53 144 158 150 255"],58552:[482,276,786,79,734,"734 331c-6 -103 -86 -217 -193 -276c-47 -26 -103 -45 -160 -56l-61 -258c-38 -5 -62 -10 -86 -17l-8 6l11 37l66 223c-7 -1 -14 -1 -22 -1c-136 0 -207 56 -201 163c6 125 89 227 231 285c37 15 84 34 109 34c4 0 9 -1 12 -12c-8 -9 -7 -9 -19 -18 c-24 -3 -44 -8 -58 -14c-92 -42 -181 -164 -187 -276c-3 -72 50 -115 144 -123l75 302c5 16 14 35 26 46c31 28 87 65 132 87c27 12 56 19 83 19c32 0 79 -57 93 -87c8 -19 14 -40 13 -64zM644 315c3 53 -22 118 -54 118c-38 0 -71 -9 -86 -24c-29 -20 -66 -182 -84 -261 l-31 -119c36 5 69 16 94 31c85 53 155 158 161 255"],58553:[469,271,812,55,755,"751 317c13 -64 -4 -141 -34 -190c-24 -38 -99 -84 -178 -112c-28 -9 -57 -16 -87 -22l1 -3c-10 -143 -12 -179 -4 -240c-20 -2 -41 -5 -89 -14c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-13 7c6 41 9 66 12 122l9 125c-164 0 -253 50 -273 152c-8 39 -5 83 9 131c20 66 59 106 146 146 c44 21 92 36 143 46c3 -3 7 -6 10 -10c-2 -12 -9 -26 -12 -32c-32 -9 -62 -23 -85 -44c-56 -51 -97 -154 -80 -242c11 -53 63 -89 145 -100l14 251c-1 9 2 36 2 40c19 41 55 65 118 107c56 36 71 41 117 41c62 0 144 -55 164 -152zM618 325c-9 46 -29 92 -60 92 c-42 0 -65 -11 -78 -39c-9 -21 -15 -188 -19 -257l-6 -86c35 8 65 23 91 45c57 50 90 157 72 245"],58554:[469,271,891,68,820,"816 317c13 -64 -5 -141 -37 -190c-26 -38 -106 -84 -191 -112c-30 -9 -62 -16 -94 -22l1 -3c-10 -143 -12 -179 -4 -240c-21 -2 -44 -5 -95 -14c-18 -4 -22 -5 -38 -7l-14 7c6 41 10 66 14 122l8 125c-175 0 -271 50 -293 152c-8 39 -5 83 10 131c22 66 64 106 157 146 c47 21 99 36 154 46c3 -3 7 -6 10 -10c-2 -12 -9 -26 -13 -32c-34 -9 -66 -23 -91 -44c-60 -51 -104 -154 -86 -242c12 -53 67 -89 156 -100l15 251c-1 9 2 36 2 40c21 41 59 65 127 107c60 36 76 41 125 41c67 0 155 -55 177 -152zM673 325c-10 46 -31 92 -64 92 c-46 0 -70 -11 -84 -39c-10 -21 -16 -188 -21 -257l-6 -86c37 8 70 23 97 45c62 50 97 157 78 245"],58555:[469,271,774,44,746,"746 317c-3 -64 -37 -141 -77 -190c-32 -38 -113 -84 -195 -112c-29 -9 -59 -16 -88 -22v-3c-42 -143 -52 -179 -59 -240c-20 -2 -41 -5 -88 -14c-17 -4 -21 -5 -35 -7l-11 7c15 41 24 66 40 122l37 125c-156 0 -229 50 -225 152c2 39 14 83 39 131c35 66 81 106 173 146 c47 21 96 36 147 46c2 -3 5 -6 7 -10c-5 -12 -14 -26 -19 -32c-33 -9 -64 -23 -91 -44c-65 -51 -128 -154 -132 -242c-2 -53 39 -89 115 -100l71 251c2 9 10 36 12 40c28 41 67 65 137 107c62 36 77 41 121 41c58 0 124 -55 121 -152zM621 325c2 46 -6 92 -36 92 c-40 0 -64 -11 -83 -39c-14 -21 -58 -188 -78 -257l-26 -86c36 8 68 23 97 45c66 50 122 157 126 245"],58556:[469,271,850,57,810,"810 317c-3 -64 -39 -141 -82 -190c-35 -38 -122 -84 -210 -112c-31 -9 -63 -16 -95 -22v-3c-45 -143 -56 -179 -63 -240c-21 -2 -44 -5 -94 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-11 7c15 41 25 66 42 122l40 125c-167 0 -246 50 -241 152c1 39 15 83 42 131c37 66 86 106 185 146 c50 21 104 36 158 46c2 -3 5 -6 8 -10c-6 -12 -16 -26 -21 -32c-35 -9 -68 -23 -97 -44c-71 -51 -138 -154 -142 -242c-3 -53 41 -89 123 -100l77 251c1 9 10 36 12 40c30 41 72 65 147 107c66 36 83 41 130 41c63 0 133 -55 130 -152zM676 325c2 46 -7 92 -38 92 c-44 0 -70 -11 -90 -39c-15 -21 -62 -188 -84 -257l-27 -86c38 8 72 23 104 45c71 50 131 157 135 245"],58557:[644,274,749,72,676,"672 317c21 -103 -27 -215 -116 -270c-40 -24 -90 -41 -142 -49l7 -259c-36 -3 -57 -7 -80 -13l-9 7l2 36l6 223c-7 -1 -14 0 -21 0c-134 6 -219 66 -240 174c-27 126 27 225 151 278c32 13 64 23 97 29l-6 139c33 11 62 21 82 32l16 -15c-8 -44 -11 -85 -11 -150 c6 1 13 1 20 0c130 -6 223 -67 244 -162zM587 306c-16 77 -80 124 -179 135l1 -53l3 -225l2 -106c0 -5 -1 -16 -1 -29c34 3 63 13 85 27c68 49 109 153 89 251zM337 30l-9 413c-22 -2 -40 -6 -52 -12c-79 -38 -134 -157 -110 -270c15 -73 66 -116 171 -131"],58558:[644,274,823,86,735,"730 317c23 -103 -28 -215 -124 -270c-43 -24 -97 -41 -152 -49l7 -259c-38 -3 -61 -7 -86 -13l-10 7l3 36l6 223c-8 -1 -15 0 -22 0c-144 6 -235 66 -258 174c-29 126 29 225 162 278c34 13 69 23 104 29l-6 139c36 11 66 21 87 32l18 -15c-9 -44 -11 -85 -11 -150 c6 1 13 1 20 0c140 -6 240 -67 262 -162zM639 306c-17 77 -86 124 -191 135l1 -53l2 -225l3 -106c0 -5 -2 -16 -2 -29c37 3 68 13 91 27c74 49 118 153 96 251zM371 30l-9 413c-24 -2 -43 -6 -57 -12c-85 -38 -144 -157 -118 -270c16 -73 71 -116 184 -131"],58559:[644,274,714,69,670,"670 317c-3 -103 -75 -215 -173 -270c-43 -24 -95 -41 -146 -49l-54 -259c-34 -3 -56 -7 -79 -13l-7 7l10 36l57 223c-6 -1 -13 0 -19 0c-126 6 -193 66 -189 174c4 126 79 225 209 278c33 13 66 23 99 29l27 139c34 11 63 21 84 32l12 -15c-18 -44 -29 -85 -44 -150 c5 1 12 1 18 0c123 -6 197 -67 195 -162zM587 306c2 77 -48 124 -139 135l-11 -53l-50 -225l-23 -106c-1 -5 -4 -16 -7 -29c33 3 63 13 86 27c77 49 141 153 144 251zM372 443c-21 -2 -39 -6 -53 -12c-84 -38 -164 -157 -167 -270c-3 -73 36 -116 133 -131"],58560:[644,274,785,84,728,"728 317c-3 -103 -80 -215 -185 -270c-47 -24 -103 -41 -157 -49l-58 -259c-37 -3 -60 -7 -85 -13l-7 7l11 36l61 223c-7 -1 -14 0 -21 0c-135 6 -207 66 -202 174c4 126 84 225 223 278c36 13 71 23 107 29l29 139c36 11 68 21 91 32l12 -15c-19 -44 -31 -85 -48 -150 c7 1 14 1 20 0c132 -6 212 -67 209 -162zM639 306c3 77 -51 124 -149 135l-12 -53l-54 -225l-24 -106c-1 -5 -5 -16 -8 -29c36 3 68 13 93 27c83 49 151 153 154 251zM409 443c-23 -2 -43 -6 -57 -12c-90 -38 -176 -157 -180 -270c-3 -73 39 -116 143 -131"],58561:[633,268,807,55,751,"745 304c15 -64 3 -143 -25 -192c-24 -36 -95 -79 -174 -104c-28 -7 -58 -13 -87 -18l2 -3c-4 -143 -5 -178 6 -240c-21 -1 -42 -3 -90 -10c-14 -3 -19 -4 -34 -5l-14 7c5 41 7 66 8 122l4 125c-164 7 -255 62 -279 165c-10 39 -9 83 4 130c17 66 54 104 140 140 c42 19 91 32 140 40c-2 78 -3 98 -10 124l-3 16c24 2 41 5 62 11l69 21l14 -12l-8 -116v-39c149 -7 253 -68 275 -162zM346 419c-32 -8 -60 -21 -83 -41c-54 -48 -90 -149 -70 -238c14 -54 68 -93 149 -107zM613 312c-12 54 -67 92 -145 107l-4 -253c-1 -14 -1 -30 -1 -48 l-2 -86c35 7 64 20 88 41c56 48 85 150 64 239"],58562:[633,268,885,68,815,"809 304c16 -64 3 -143 -27 -192c-26 -36 -102 -79 -187 -104c-30 -7 -61 -13 -93 -18l2 -3c-4 -143 -5 -178 6 -240c-22 -1 -44 -3 -96 -10c-16 -3 -21 -4 -37 -5l-14 7c5 41 7 66 8 122l4 125c-176 7 -274 62 -300 165c-10 39 -8 83 5 130c19 66 58 104 150 140 c46 19 98 32 151 40c-2 78 -4 98 -11 124l-4 16c26 2 45 5 67 11l75 21l14 -12l-8 -116v-39c160 -7 271 -68 295 -162zM381 419c-34 -8 -65 -21 -90 -41c-57 -48 -97 -149 -74 -238c14 -54 72 -93 159 -107zM667 312c-13 54 -72 92 -156 107l-3 -253c-2 -14 -2 -30 -2 -48 l-2 -86c38 7 69 20 95 41c60 48 91 150 68 239"],58563:[633,268,770,49,737,"737 304c-1 -64 -30 -143 -69 -192c-31 -36 -109 -79 -190 -104c-27 -7 -57 -13 -87 -18l2 -3c-37 -143 -46 -178 -50 -240c-20 -1 -40 -3 -88 -10c-15 -3 -19 -4 -34 -5l-11 7c14 41 22 66 36 122l32 125c-154 7 -229 62 -228 165c1 39 12 83 35 130 c32 66 75 104 165 140c45 19 95 32 144 40c16 78 19 98 19 124v16c23 2 40 5 61 11l72 21l10 -12l-34 -116l-9 -39c140 -7 225 -68 224 -162zM384 419c-32 -8 -63 -21 -89 -41c-62 -48 -121 -149 -122 -238c1 -54 43 -93 117 -107zM613 312c1 54 -43 92 -114 107l-61 -253 c-5 -14 -8 -30 -13 -48l-22 -86c36 7 66 20 94 41c64 48 115 150 116 239"],58564:[633,268,845,62,800,"800 304c-1 -64 -32 -143 -74 -192c-33 -36 -116 -79 -203 -104c-30 -7 -62 -13 -94 -18l2 -3c-39 -143 -49 -178 -54 -240c-21 -1 -43 -3 -94 -10c-16 -3 -21 -4 -36 -5l-12 7c15 41 23 66 38 122l35 125c-166 7 -246 62 -245 165c1 39 13 83 37 130 c34 66 81 104 178 140c48 19 102 32 154 40c17 78 21 98 20 124l1 16c25 2 43 5 66 11l76 21l11 -12l-37 -116l-10 -39c151 -7 242 -68 241 -162zM421 419c-34 -8 -67 -21 -95 -41c-67 -48 -130 -149 -131 -238c1 -54 46 -93 126 -107zM667 312c1 54 -46 92 -122 107 l-66 -253c-5 -14 -9 -30 -13 -48l-24 -86c38 7 71 20 100 41c70 48 124 150 125 239"],58565:[493,11,795,63,760,"760 55c-61 -53 -91 -66 -149 -66c-36 0 -83 13 -107 118c-14 64 10 245 15 307l-214 7c-23 -176 -58 -328 -81 -406l-78 -26l-12 9c63 127 91 196 134 424c-25 0 -45 1 -59 1c-65 0 -110 -3 -120 -63l-9 -7l-17 8c12 87 36 120 122 120l363 -9c29 0 57 1 71 2 c38 0 87 10 115 19l12 -12c-16 -24 -21 -26 -30 -47c-16 -6 -39 -16 -59 -16c-26 -3 -52 -4 -78 -4l-2 -206c0 -29 4 -56 10 -81c14 -62 36 -91 90 -91c20 0 47 23 45 21l24 17"],58566:[493,11,872,77,825,"825 55c-65 -53 -97 -66 -160 -66c-38 0 -88 13 -114 118c-16 64 10 245 16 307l-230 7c-25 -176 -63 -328 -87 -406l-84 -26l-13 9c67 127 98 196 143 424l-62 1c-70 0 -118 -3 -129 -63l-10 -7l-18 8c13 87 39 120 131 120l389 -9c31 0 62 1 77 2c40 0 93 10 124 19 l12 -12c-17 -24 -22 -26 -32 -47c-17 -6 -42 -16 -64 -16c-27 -3 -55 -4 -83 -4l-3 -206c0 -29 5 -56 11 -81c15 -62 39 -91 97 -91c21 0 51 23 48 21l26 17"],58567:[493,11,758,84,779,"779 481c-21 -24 -26 -26 -40 -47c-16 -6 -40 -16 -60 -16c-25 -3 -50 -4 -75 -4l-50 -206c-7 -29 -8 -56 -9 -81c-1 -62 14 -91 65 -91c19 0 50 23 48 21l26 17l9 -19c-70 -53 -101 -66 -157 -66c-34 0 -75 13 -74 118c1 64 66 245 85 307l-202 7 c-62 -176 -131 -328 -171 -406l-80 -26l-10 9c89 127 132 196 225 424c-22 0 -42 1 -55 1c-62 0 -105 -3 -129 -63l-10 -7l-15 8c32 87 63 120 145 120l343 -9c27 0 55 1 68 2c36 0 85 10 115 19"],58568:[493,11,832,99,845,"845 481c-22 -24 -27 -26 -42 -47c-18 -6 -44 -16 -65 -16c-26 -3 -53 -4 -80 -4l-54 -206c-7 -29 -9 -56 -10 -81c-1 -62 15 -91 70 -91c20 0 54 23 51 21l29 17l9 -19c-75 -53 -109 -66 -168 -66c-37 0 -81 13 -80 118c1 64 71 245 92 307l-217 7 c-67 -176 -141 -328 -184 -406l-86 -26l-11 9c96 127 142 196 242 424c-24 0 -45 1 -59 1c-67 0 -113 -3 -139 -63l-11 -7l-15 8c34 87 67 120 155 120l368 -9c30 0 59 1 74 2c38 0 91 10 122 19"],58569:[493,17,867,70,832,"832 469c-16 -24 -20 -29 -28 -55c-19 -10 -48 -22 -70 -27c-21 -6 -40 -8 -97 -8h-14c-4 -74 -17 -167 3 -250c13 -52 35 -82 88 -82c19 0 48 29 58 39l19 -30c-21 -20 -69 -73 -122 -73c-86 0 -150 44 -166 117c-15 62 3 210 24 279l-194 3c-21 -116 -41 -258 -75 -366 l-13 -6l-103 -27l-14 9c74 122 113 239 144 390l-65 1c-51 0 -61 0 -86 -48l-21 -4l-30 24c11 109 59 114 120 114l368 -4c39 0 101 5 142 8c36 2 80 11 111 20"],58570:[493,17,949,84,902,"902 469c-17 -24 -21 -29 -29 -55c-21 -10 -52 -22 -75 -27c-24 -6 -43 -8 -105 -8h-15c-4 -74 -18 -167 3 -250c15 -52 38 -82 95 -82c20 0 51 29 62 39l20 -30c-22 -20 -74 -73 -130 -73c-93 0 -161 44 -179 117c-15 62 3 210 26 279l-209 3 c-22 -116 -44 -258 -79 -366l-15 -6l-111 -27l-14 9c79 122 121 239 154 390l-70 1c-54 0 -65 0 -92 -48l-22 -4l-33 24c12 109 64 114 129 114l395 -4c42 0 109 5 153 8c38 2 86 11 119 20"],58571:[493,17,827,77,858,"858 469c-21 -24 -26 -29 -39 -55c-21 -10 -51 -22 -73 -27c-22 -6 -40 -8 -94 -8h-14c-21 -74 -55 -167 -55 -250c1 -52 14 -82 65 -82c18 0 52 29 64 39l11 -30c-25 -20 -83 -73 -133 -73c-81 0 -132 44 -131 117c1 62 51 210 88 279l-185 3 c-46 -116 -99 -258 -155 -366l-15 -6l-104 -27l-11 9c99 122 163 239 228 390l-62 1c-48 0 -58 0 -93 -48l-21 -4l-24 24c36 109 83 114 141 114l350 -4c37 0 97 5 137 8c35 2 79 11 111 20"],58572:[493,17,906,92,930,"930 469c-22 -24 -27 -29 -42 -55c-22 -10 -54 -22 -78 -27c-24 -6 -43 -8 -101 -8h-14c-24 -74 -60 -167 -60 -250c1 -52 16 -82 69 -82c20 0 57 29 70 39l11 -30c-26 -20 -88 -73 -142 -73c-88 0 -142 44 -141 117c1 62 55 210 94 279l-198 3 c-50 -116 -106 -258 -167 -366l-15 -6l-112 -27l-12 9c106 122 175 239 244 390l-66 1c-52 0 -62 0 -100 -48l-22 -4l-26 24c39 109 90 114 152 114l375 -4c40 0 104 5 147 8c37 2 85 11 119 20"],58573:[548,11,895,59,834,"831 384c8 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-65 0 -120 41 -143 103c-35 -29 -54 -49 -94 -71c-29 -16 -70 -32 -103 -32c-42 0 -71 14 -101 40c-46 39 -59 89 -70 147c-14 76 15 163 86 230c25 24 70 57 96 76l22 -18 c-10 -11 -28 -28 -39 -38c-83 -81 -95 -162 -77 -254c6 -30 20 -66 48 -89c22 -20 53 -33 86 -33c39 0 69 16 97 40c28 25 32 67 39 101l7 122l70 26l15 -14c-3 -17 -8 -31 -9 -48l-7 -77c-2 -26 1 -39 3 -54c13 -66 56 -107 113 -107c100 0 179 162 151 311 c-18 94 -121 148 -260 148c-78 0 -185 -13 -160 -145c-4 -3 -13 -3 -18 -5c-12 -4 -23 -13 -35 -19c-13 73 23 140 97 182c40 22 96 37 149 37c169 0 274 -56 294 -164"],58574:[548,11,980,73,905,"902 384c8 -42 1 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -109 -167c-49 -45 -95 -65 -150 -65c-70 0 -128 41 -153 103c-37 -29 -58 -49 -101 -71c-31 -16 -75 -32 -110 -32c-46 0 -77 14 -109 40c-49 39 -63 89 -75 147c-15 76 16 163 92 230c27 24 75 57 103 76l24 -18 c-10 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -102 -162 -83 -254c7 -30 21 -66 52 -89c24 -20 57 -33 93 -33c41 0 74 16 103 40c31 25 34 67 42 101l8 122l75 26l16 -14c-4 -17 -8 -31 -10 -48l-7 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c14 -66 61 -107 121 -107c108 0 193 162 162 311 c-19 94 -130 148 -279 148c-83 0 -199 -13 -171 -145c-5 -3 -14 -3 -20 -5c-13 -4 -25 -13 -37 -19c-15 73 24 140 104 182c42 22 103 37 159 37c182 0 295 -56 317 -164"],58575:[548,11,854,56,838,"838 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -86 -126 -135 -167c-54 -45 -100 -65 -148 -65c-62 0 -105 41 -113 103c-39 -29 -62 -49 -106 -71c-31 -16 -73 -32 -105 -32c-40 0 -64 14 -87 40c-34 39 -35 89 -32 147c4 76 52 163 134 230c30 24 81 57 110 76l16 -18 c-11 -11 -33 -28 -45 -38c-98 -81 -128 -162 -132 -254c-2 -30 3 -66 25 -89c16 -20 43 -33 74 -33c37 0 70 16 101 40c33 25 46 67 61 101l35 122l73 26l11 -14c-8 -17 -15 -31 -20 -48l-24 -77c-8 -26 -9 -39 -10 -54c-3 -66 29 -107 82 -107c96 0 209 162 216 311 c5 94 -81 148 -213 148c-74 0 -179 -13 -186 -145c-4 -3 -13 -3 -18 -5c-13 -4 -25 -13 -37 -19c3 73 53 140 134 182c43 22 100 37 150 37c161 0 248 -56 243 -164"],58576:[548,11,935,69,908,"908 384c-2 -42 -25 -110 -57 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-67 0 -112 41 -121 103c-42 -29 -67 -49 -114 -71c-33 -16 -78 -32 -112 -32c-44 0 -70 14 -94 40c-37 39 -38 89 -35 147c4 76 56 163 145 230c31 24 86 57 117 76l18 -18 c-12 -11 -35 -28 -49 -38c-105 -81 -137 -162 -142 -254c-1 -30 4 -66 27 -89c18 -20 46 -33 80 -33c40 0 75 16 109 40c35 25 49 67 65 101l38 122l77 26l12 -14c-8 -17 -15 -31 -21 -48l-26 -77c-9 -26 -9 -39 -10 -54c-4 -66 31 -107 88 -107c103 0 224 162 232 311 c5 94 -87 148 -229 148c-79 0 -192 -13 -199 -145c-5 -3 -15 -3 -21 -5c-13 -4 -26 -13 -39 -19c4 73 57 140 144 182c46 22 107 37 161 37c173 0 266 -56 260 -164"],58577:[559,17,895,54,839,"836 370c18 -91 -27 -221 -106 -307c-46 -51 -108 -80 -172 -80c-73 0 -123 36 -149 97c-30 -26 -40 -47 -74 -68c-29 -18 -58 -29 -93 -29c-42 0 -82 13 -110 39c-33 29 -61 85 -69 124c-28 140 22 196 66 249c26 30 69 57 97 74l43 -24c-15 -11 -31 -28 -44 -44 c-56 -68 -59 -140 -40 -235c9 -43 57 -109 113 -109c29 0 50 20 68 40c14 16 29 59 32 96c4 47 5 88 8 118c46 10 75 15 107 28l20 -12c-12 -59 -24 -139 -15 -181c13 -66 47 -105 96 -105s86 35 113 94c27 60 39 143 28 200c-19 91 -120 161 -250 161 c-115 0 -180 -22 -154 -153c-6 -8 -15 -4 -27 -8c-23 -8 -38 -23 -58 -34c-17 82 33 166 97 206c38 23 89 52 184 52c148 0 265 -69 289 -189"],58578:[559,17,980,68,910,"906 370c20 -91 -29 -221 -113 -307c-50 -51 -116 -80 -185 -80c-78 0 -131 36 -159 97c-33 -26 -44 -47 -80 -68c-31 -18 -63 -29 -100 -29c-45 0 -88 13 -119 39c-34 29 -64 85 -73 124c-30 140 23 196 71 249c28 30 74 57 104 74l46 -24c-16 -11 -33 -28 -47 -44 c-60 -68 -63 -140 -43 -235c9 -43 61 -109 122 -109c30 0 53 20 72 40c15 16 32 59 35 96c3 47 4 88 8 118c49 10 80 15 115 28l21 -12c-13 -59 -25 -139 -16 -181c14 -66 51 -105 103 -105c53 0 92 35 122 94c28 60 41 143 29 200c-19 91 -128 161 -268 161 c-123 0 -193 -22 -165 -153c-7 -8 -16 -4 -29 -8c-25 -8 -40 -23 -62 -34c-18 82 35 166 104 206c41 23 96 52 198 52c158 0 284 -69 309 -189"],58579:[559,17,854,50,838,"838 370c-3 -91 -76 -221 -171 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-70 0 -109 36 -120 97c-34 -26 -50 -47 -86 -68c-32 -18 -63 -29 -95 -29c-41 0 -76 13 -97 39c-24 29 -38 85 -36 124c6 140 66 196 120 249c32 30 79 57 110 74l35 -24c-17 -11 -36 -28 -52 -44 c-69 -68 -88 -140 -92 -235c-2 -43 29 -109 82 -109c28 0 52 20 74 40c17 16 42 59 53 96c14 47 24 88 34 118c46 10 75 15 109 28l16 -12c-25 -59 -55 -139 -56 -181c-3 -66 20 -105 67 -105s90 35 129 94c40 60 71 143 73 200c4 91 -76 161 -200 161 c-109 0 -177 -22 -182 -153c-8 -8 -16 -4 -28 -8c-24 -8 -41 -23 -63 -34c3 82 70 166 140 206c41 23 97 52 188 52c140 0 235 -69 230 -189"],58580:[559,17,935,63,909,"909 370c-4 -91 -82 -221 -184 -307c-60 -51 -130 -80 -196 -80c-75 0 -116 36 -128 97c-37 -26 -53 -47 -93 -68c-33 -18 -66 -29 -102 -29c-43 0 -81 13 -103 39c-26 29 -41 85 -39 124c6 140 71 196 129 249c34 30 85 57 118 74l38 -24c-18 -11 -39 -28 -56 -44 c-74 -68 -95 -140 -99 -235c-2 -43 31 -109 88 -109c30 0 56 20 79 40c19 16 45 59 57 96c15 47 26 88 37 118c50 10 80 15 117 28l17 -12c-27 -59 -59 -139 -61 -181c-3 -66 23 -105 73 -105s96 35 139 94c42 60 75 143 78 200c4 91 -82 161 -216 161 c-117 0 -189 -22 -195 -153c-8 -8 -16 -4 -29 -8c-26 -8 -45 -23 -68 -34c3 82 75 166 150 206c45 23 104 52 201 52c151 0 254 -69 248 -189"],58581:[646,276,759,16,698,"695 384c8 -42 2 -110 -17 -163c-21 -63 -46 -110 -89 -150c-48 -46 -100 -66 -144 -74l1 -256c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-9 6l2 37l9 222h-10c-115 0 -211 63 -225 132c-1 8 -3 17 -3 25l5 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -23 20s-21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20 c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-7 -209c-1 -19 0 -38 3 -53c15 -80 97 -100 158 -105l-6 569c33 12 61 24 82 36l15 -15c-10 -54 -13 -103 -13 -197l-3 -194v-198c107 13 224 95 184 308c-8 40 -30 63 -62 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47 c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58582:[646,276,833,26,759,"756 384c8 -42 1 -110 -19 -163c-22 -63 -49 -110 -95 -150c-52 -46 -108 -66 -155 -74l1 -256c-38 -5 -61 -10 -86 -17l-10 6l3 37l9 222h-11c-123 0 -226 63 -241 132c-1 8 -3 17 -4 25l6 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -13 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20 l31 20c81 54 122 74 148 74c17 0 29 -12 33 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-8 -209c-1 -19 1 -38 4 -53c16 -80 104 -100 169 -105l-6 569c35 12 66 24 88 36l17 -15c-11 -54 -15 -103 -15 -197l-3 -194v-198c115 13 241 95 197 308c-8 40 -31 63 -66 63c-12 0 -21 -3 -31 -9 l-18 19l52 47c10 8 21 12 38 12c46 0 85 -40 97 -98"],58583:[646,276,724,62,708,"708 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -70 -110 -119 -150c-57 -46 -112 -66 -155 -74l-58 -256c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-8 6l11 37l60 222h-10c-109 0 -187 63 -183 132c0 8 1 17 2 25l58 228c2 5 3 13 3 18c1 11 -6 20 -17 20c-10 0 -21 -5 -54 -23l-36 -21 l-6 20l31 20c85 54 126 74 149 74c15 0 23 -12 22 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-55 -209c-5 -19 -9 -38 -9 -53c-4 -80 69 -100 125 -105l126 569c35 12 65 24 87 36l11 -15c-22 -54 -36 -103 -58 -197l-48 -194l-46 -198c106 13 236 95 247 308c2 40 -14 63 -44 63 c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l57 47c10 8 21 12 36 12c41 0 66 -40 63 -98"],58584:[646,276,796,76,769,"769 384c-2 -42 -25 -110 -58 -163c-37 -63 -74 -110 -128 -150c-61 -46 -119 -66 -165 -74l-63 -256c-38 -5 -61 -10 -86 -17l-8 6l11 37l64 222h-10c-117 0 -200 63 -197 132c1 8 1 17 3 25l62 228c2 5 3 13 4 18c0 11 -8 20 -19 20s-23 -5 -58 -23l-38 -21l-7 20 l33 20c91 54 135 74 160 74c16 0 25 -12 24 -31c-1 -13 -4 -27 -8 -43l-59 -209c-6 -19 -9 -38 -10 -53c-4 -80 74 -100 135 -105l135 569c37 12 69 24 94 36l12 -15c-24 -54 -40 -103 -63 -197l-52 -194l-49 -198c113 13 253 95 265 308c2 40 -15 63 -47 63 c-12 0 -22 -3 -33 -9l-11 19l61 47c11 8 22 12 39 12c43 0 70 -40 67 -98"],58585:[636,271,814,5,759,"756 370c18 -91 -30 -219 -118 -290c-38 -38 -92 -69 -155 -84c-2 -104 -9 -222 -5 -246c-21 -2 -42 -5 -89 -14c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-13 7c5 41 9 65 12 121c3 43 8 85 10 129c-81 3 -228 22 -251 137c-4 21 1 56 1 70c8 89 11 140 7 161c-2 10 -10 16 -23 16 c-11 0 -24 -3 -35 -10l-37 -21l-20 26l79 54c47 31 92 50 123 50c19 0 34 -13 38 -35c6 -29 5 -48 -5 -147c-10 -94 -10 -124 -6 -141c11 -57 73 -87 133 -100l20 414c3 75 -1 96 -6 122l-3 16c25 3 42 7 63 14l70 24l14 -12c-7 -58 -11 -86 -13 -116l-19 -340l-7 -125 c57 10 104 40 147 93c42 52 53 142 41 199c-6 31 -29 54 -55 54c-17 0 -30 -4 -39 -12l-15 21c18 14 32 30 62 67c13 3 20 4 29 4c43 0 89 -46 100 -99"],58586:[636,271,892,14,824,"820 370c20 -91 -31 -219 -126 -290c-40 -38 -99 -69 -166 -84c-2 -104 -10 -222 -6 -246c-22 -2 -44 -5 -95 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-14 7c6 41 10 65 14 121c3 43 8 85 10 129c-87 3 -244 22 -269 137c-5 21 0 56 1 70c8 89 12 140 7 161c-2 10 -11 16 -24 16 c-12 0 -26 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54c50 31 98 50 131 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 6 -48 -5 -147c-11 -94 -10 -124 -7 -141c12 -57 79 -87 143 -100l22 414c2 75 -1 96 -6 122l-4 16c27 3 45 7 67 14l76 24l15 -12c-7 -58 -12 -86 -14 -116l-21 -340l-8 -125 c62 10 112 40 159 93c45 52 56 142 44 199c-6 31 -31 54 -59 54c-19 0 -33 -4 -42 -12l-17 21c21 14 36 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58587:[636,271,775,46,762,"762 370c-4 -91 -79 -219 -179 -290c-45 -38 -104 -69 -167 -84c-26 -104 -60 -222 -62 -246c-20 -2 -41 -5 -88 -14c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-11 7c15 41 24 65 40 121c13 43 28 85 39 129c-76 3 -211 22 -207 137c1 21 14 56 18 70c27 89 42 140 43 161 c1 10 -6 16 -18 16c-10 0 -24 -3 -36 -10l-40 -21l-13 26l88 54c52 31 99 50 129 50c18 0 29 -13 28 -35c-2 -29 -7 -48 -39 -147c-31 -94 -38 -124 -39 -141c-2 -57 50 -87 104 -100l115 414c20 75 22 96 23 122l1 16c24 3 41 7 62 14l73 24l11 -12 c-20 -58 -31 -86 -40 -116l-97 -340l-36 -125c57 10 109 40 162 93c52 52 83 142 86 199c1 31 -15 54 -40 54c-17 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c21 14 38 30 74 67c14 3 20 4 29 4c41 0 74 -46 72 -99"],58588:[636,271,851,58,827,"827 370c-4 -91 -84 -219 -192 -290c-48 -38 -111 -69 -179 -84c-28 -104 -65 -222 -67 -246c-21 -2 -43 -5 -94 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-11 7c16 41 25 65 43 121c13 43 29 85 42 129c-82 3 -228 22 -222 137c0 21 14 56 18 70c30 89 46 140 47 161 c0 10 -7 16 -19 16s-26 -3 -39 -10l-43 -21l-15 26l95 54c55 31 107 50 138 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -7 -48 -41 -147c-34 -94 -41 -124 -42 -141c-2 -57 54 -87 112 -100l123 414c21 75 23 96 25 122v16c26 3 45 7 68 14l78 24l11 -12c-21 -58 -33 -86 -43 -116 l-104 -340l-38 -125c61 10 116 40 174 93c56 52 89 142 92 199c1 31 -17 54 -43 54c-18 0 -32 -4 -43 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 22 4 31 4c44 0 80 -46 77 -99"],58589:[482,276,619,92,547,"542 331c19 -103 -10 -217 -72 -276c-43 -41 -105 -66 -166 -66c-57 0 -102 19 -133 57l-9 -1c1 -51 12 -127 26 -197c8 -40 16 -78 24 -107c-31 -4 -52 -9 -79 -17l-19 8c-6 104 -22 259 -22 364c1 61 6 122 23 181c7 24 16 49 29 71c17 36 43 66 78 89 c44 30 91 45 140 45c94 0 162 -57 180 -151zM458 316c-16 84 -62 128 -134 128c-27 0 -51 -6 -64 -17c-48 -40 -69 -163 -48 -276c15 -79 62 -124 130 -124c35 0 62 12 79 33c40 53 55 159 37 256"],58590:[482,276,683,108,597,"591 331c21 -103 -11 -217 -77 -276c-46 -41 -113 -66 -178 -66c-62 0 -110 19 -144 57l-9 -1c2 -51 14 -127 28 -197c8 -40 17 -78 26 -107c-34 -4 -56 -9 -85 -17l-20 8c-7 104 -24 259 -24 364c1 61 6 122 25 181c7 24 17 49 30 71c19 36 47 66 84 89 c48 30 98 45 151 45c100 0 173 -57 193 -151zM500 316c-17 84 -65 128 -143 128c-29 0 -55 -6 -69 -17c-51 -40 -74 -163 -51 -276c16 -79 66 -124 140 -124c37 0 66 12 84 33c43 53 59 159 39 256"],58591:[482,276,591,3,550,"550 331c-6 -103 -60 -217 -133 -276c-50 -41 -115 -66 -173 -66c-55 0 -93 19 -114 57l-9 -1c-10 -51 -17 -127 -20 -197c-2 -40 -3 -78 -2 -107c-31 -4 -52 -9 -80 -17l-16 8c19 104 39 259 64 364c15 61 33 122 63 181c13 24 27 49 44 71c25 36 57 66 95 89 c50 30 97 45 144 45c89 0 141 -57 137 -151zM466 316c4 84 -29 128 -97 128c-26 0 -51 -6 -65 -17c-56 -40 -104 -163 -110 -276c-4 -79 30 -124 95 -124c33 0 62 12 83 33c50 53 89 159 94 256"],58592:[482,276,653,13,599,"599 331c-5 -103 -64 -217 -142 -276c-54 -41 -124 -66 -186 -66c-59 0 -100 19 -122 57l-10 -1c-11 -51 -18 -127 -22 -197c-2 -40 -3 -78 -2 -107c-33 -4 -55 -9 -85 -17l-17 8c19 104 42 259 68 364c16 61 36 122 68 181c13 24 29 49 47 71c27 36 61 66 102 89 c53 30 104 45 155 45c96 0 151 -57 146 -151zM509 316c5 84 -30 128 -104 128c-28 0 -54 -6 -70 -17c-59 -40 -111 -163 -117 -276c-5 -79 32 -124 102 -124c35 0 66 12 88 33c54 53 96 159 101 256"],58593:[469,271,641,85,586,"580 320c13 -64 7 -143 -13 -193c-15 -38 -65 -84 -121 -112c-43 -21 -92 -32 -145 -32c-44 0 -81 7 -110 20c4 -41 13 -91 22 -137c8 -38 20 -91 28 -118c-20 -2 -42 -3 -89 -12c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-12 7l-9 127c-7 81 -9 166 -10 234c-1 58 6 99 22 159 c15 59 42 109 93 152c54 38 109 61 179 61c106 0 182 -56 200 -149zM449 322c-13 64 -56 103 -114 103c-37 0 -66 -18 -87 -53c-29 -51 -37 -154 -19 -242c13 -63 56 -103 113 -103c38 0 68 18 88 53c29 50 37 154 19 242"],58594:[469,271,707,101,639,"632 320c14 -64 7 -143 -14 -193c-16 -38 -70 -84 -129 -112c-48 -21 -99 -32 -157 -32c-47 0 -86 7 -117 20c4 -41 13 -91 23 -137c8 -38 22 -91 30 -118c-22 -2 -45 -3 -96 -12c-17 -4 -22 -5 -37 -7l-13 7l-10 127c-8 81 -10 166 -11 234c0 58 7 99 24 159 c17 59 45 109 100 152c58 38 117 61 192 61c114 0 195 -56 215 -149zM491 322c-13 64 -60 103 -122 103c-40 0 -71 -18 -93 -53c-31 -51 -40 -154 -21 -242c14 -63 60 -103 122 -103c40 0 72 18 94 53c31 50 39 154 20 242"],58595:[469,271,612,-4,584,"584 320c-3 -64 -27 -143 -58 -193c-23 -38 -81 -84 -140 -112c-47 -21 -95 -32 -147 -32c-41 0 -75 7 -99 20c-6 -41 -9 -91 -11 -137c-2 -38 -2 -91 -1 -118c-20 -2 -40 -3 -88 -12c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-9 7l20 127c12 81 30 166 45 234c13 58 29 99 58 159 c28 59 65 109 124 152c60 38 118 61 184 61c102 0 160 -56 157 -149zM459 322c3 64 -29 103 -85 103c-35 0 -67 -18 -95 -53c-39 -51 -70 -154 -74 -242c-3 -63 30 -103 84 -103c36 0 68 18 96 53c39 50 71 154 74 242"],58596:[469,271,675,5,636,"636 320c-3 -64 -29 -143 -62 -193c-25 -38 -88 -84 -151 -112c-50 -21 -102 -32 -157 -32c-44 0 -80 7 -107 20c-6 -41 -10 -91 -12 -137c-1 -38 -1 -91 0 -118c-21 -2 -44 -3 -94 -12c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-10 7l22 127c13 81 32 166 48 234c14 58 31 99 62 159 c30 59 70 109 133 152c65 38 127 61 198 61c109 0 172 -56 168 -149zM502 322c3 64 -31 103 -91 103c-37 0 -72 -18 -102 -53c-42 -51 -76 -154 -80 -242c-2 -63 32 -103 91 -103c38 0 73 18 103 53c42 50 75 154 79 242"],58597:[482,276,633,91,560,"560 -242l-48 -34l-13 4c0 9 -1 17 -2 23c-4 23 -28 38 -48 53c-49 38 -101 25 -188 75c-39 22 -137 78 -164 215c-12 62 -3 124 14 183c7 24 16 49 29 71c17 36 44 66 78 89c45 30 91 45 140 45c94 0 162 -57 180 -151c20 -103 -10 -217 -72 -276 c-42 -41 -105 -66 -165 -66c-58 0 -103 19 -134 57l-9 -1l14 -30c89 -135 201 -158 228 -158c8 0 32 -3 49 -3c51 0 100 -35 109 -78c1 -5 2 -11 2 -18zM454 316c-16 84 -61 128 -133 128c-28 0 -52 -6 -64 -17c-49 -40 -70 -163 -48 -276c15 -79 61 -124 130 -124 c34 0 62 12 78 33c41 53 56 159 37 256"],58598:[482,276,698,107,610,"610 -242l-52 -34l-13 4c0 9 -1 17 -2 23c-5 23 -30 38 -52 53c-53 38 -108 25 -202 75c-41 22 -147 78 -175 215c-13 62 -4 124 15 183c7 24 17 49 31 71c18 36 46 66 83 89c48 30 98 45 151 45c101 0 174 -57 193 -151c21 -103 -11 -217 -77 -276 c-46 -41 -113 -66 -178 -66c-62 0 -110 19 -143 57l-10 -1l15 -30c95 -135 215 -158 245 -158c8 0 34 -3 52 -3c55 0 108 -35 117 -78c1 -5 2 -11 2 -18zM497 316c-17 84 -66 128 -143 128c-30 0 -55 -6 -69 -17c-52 -40 -75 -163 -52 -276c17 -79 66 -124 140 -124 c37 0 66 12 84 33c43 53 60 159 40 256"],58599:[482,276,603,70,546,"546 331c-5 -103 -60 -217 -132 -276c-50 -41 -116 -66 -173 -66c-55 0 -93 19 -114 57l-9 -1l6 -30c53 -135 155 -158 181 -158c8 0 29 -3 46 -3c49 0 87 -35 85 -78c0 -5 0 -11 -2 -18l-54 -34l-11 4c2 9 3 17 4 23c1 23 -18 38 -34 53c-38 38 -90 25 -162 75 c-31 22 -112 78 -106 215c3 62 26 124 56 183c12 24 27 49 44 71c25 36 57 66 95 89c49 30 97 45 144 45c89 0 141 -57 136 -151zM463 316c4 84 -29 128 -98 128c-26 0 -50 -6 -65 -17c-55 -40 -104 -163 -109 -276c-4 -79 30 -124 95 -124c33 0 62 12 82 33 c51 53 90 159 95 256"],58600:[482,276,666,85,596,"596 331c-6 -103 -65 -217 -143 -276c-53 -41 -124 -66 -186 -66c-58 0 -99 19 -122 57l-9 -1l6 -30c58 -135 166 -158 195 -158c8 0 31 -3 49 -3c52 0 94 -35 91 -78c0 -5 0 -11 -2 -18l-58 -34l-11 4c1 9 3 17 3 23c2 23 -19 38 -35 53c-42 38 -97 25 -174 75 c-34 22 -121 78 -114 215c3 62 27 124 60 183c13 24 28 49 47 71c26 36 61 66 102 89c53 30 104 45 154 45c96 0 152 -57 147 -151zM506 316c4 84 -31 128 -104 128c-29 0 -55 -6 -70 -17c-60 -40 -112 -163 -118 -276c-4 -79 32 -124 102 -124c35 0 66 12 89 33 c54 53 96 159 101 256"],58601:[469,271,631,86,576,"570 320c13 -64 7 -143 -13 -193c-15 -38 -66 -84 -121 -112c-44 -21 -82 -32 -146 -32c-13 0 -53 0 -68 5c69 -84 129 -90 148 -92c15 -2 30 -3 44 -3c57 0 114 -41 125 -93c1 -5 1 -9 3 -29l-60 -42l-36 12l-3 18c-1 7 -1 14 -1 17c-3 14 -16 26 -30 32l-6 5 c-17 11 -41 19 -59 24c-34 9 -73 20 -112 45c-34 22 -113 78 -141 221c-12 59 -10 101 6 161c24 66 41 101 91 144c54 37 109 61 179 61c106 0 181 -56 200 -149zM439 322c-13 64 -56 103 -114 103c-37 0 -67 -18 -87 -53c-29 -51 -37 -154 -19 -242 c12 -63 56 -103 113 -103c38 0 67 18 88 53c29 50 37 154 19 242"],58602:[469,271,696,101,628,"621 320c14 -64 7 -143 -14 -193c-16 -38 -70 -84 -130 -112c-47 -21 -87 -32 -156 -32c-15 0 -58 0 -74 5c75 -84 139 -90 159 -92c16 -2 33 -3 47 -3c62 0 123 -41 134 -93c2 -5 2 -9 4 -29l-64 -42l-39 12l-4 18c0 7 0 14 -1 17c-3 14 -16 26 -31 32l-7 5 c-19 11 -44 19 -63 24c-37 9 -78 20 -120 45c-37 22 -122 78 -152 221c-13 59 -11 101 7 161c25 66 43 101 97 144c58 37 117 61 192 61c114 0 195 -56 215 -149zM480 322c-13 64 -60 103 -122 103c-40 0 -71 -18 -93 -53c-31 -51 -40 -154 -21 -242 c13 -63 60 -103 122 -103c40 0 72 18 94 53c31 50 39 154 20 242"],58603:[469,271,602,69,574,"574 320c-3 -64 -27 -143 -57 -193c-24 -38 -82 -84 -141 -112c-47 -21 -85 -32 -147 -32c-13 0 -51 0 -64 5c47 -84 102 -90 120 -92c14 -2 28 -3 41 -3c55 0 100 -41 98 -93c-1 -5 -1 -9 -4 -29l-67 -42l-31 12l1 18c1 7 2 14 3 17c0 14 -9 26 -21 32l-5 5 c-14 11 -34 19 -50 24c-31 9 -65 20 -97 45c-27 22 -89 78 -83 221c2 59 14 101 44 161c37 66 62 101 119 144c60 37 118 61 184 61c102 0 161 -56 157 -149zM450 322c2 64 -30 103 -86 103c-34 0 -67 -18 -94 -53c-40 -51 -71 -154 -75 -242c-2 -63 30 -103 84 -103 c36 0 69 18 96 53c39 50 71 154 75 242"],58604:[469,271,665,83,625,"625 320c-3 -64 -29 -143 -61 -193c-25 -38 -88 -84 -151 -112c-50 -21 -92 -32 -157 -32c-14 0 -55 0 -69 5c50 -84 109 -90 128 -92c15 -2 30 -3 44 -3c59 0 107 -41 105 -93c0 -5 -1 -9 -4 -29l-72 -42l-33 12l1 18c1 7 3 14 3 17c0 14 -10 26 -22 32l-6 5 c-15 11 -37 19 -54 24c-32 9 -69 20 -103 45c-30 22 -96 78 -90 221c3 59 15 101 47 161c41 66 67 101 128 144c65 37 127 61 198 61c109 0 172 -56 168 -149zM492 322c3 64 -32 103 -92 103c-37 0 -72 -18 -101 -53c-42 -51 -76 -154 -80 -242c-3 -63 32 -103 90 -103 c39 0 73 18 103 53c42 50 76 154 80 242"],58605:[494,11,686,71,670,"670 482c-18 -24 -21 -29 -30 -50c-17 -6 -41 -14 -61 -14c-25 0 -57 0 -95 2c5 -11 10 -23 12 -36c8 -42 1 -110 -18 -163c-21 -63 -59 -126 -101 -167c-46 -45 -89 -65 -139 -65c-75 0 -135 38 -159 163s11 227 97 285c44 30 90 45 140 45l104 -3l121 -1 c38 0 89 7 118 16zM427 356c-15 78 -79 88 -148 88c-28 0 -52 -6 -65 -17c-47 -39 -70 -157 -48 -276c13 -66 54 -112 110 -112c101 0 180 168 151 317"],58606:[494,11,755,86,728,"728 482c-18 -24 -22 -29 -31 -50c-19 -6 -44 -14 -66 -14c-27 0 -62 0 -103 2c6 -11 11 -23 14 -36c8 -42 0 -110 -20 -163c-22 -63 -63 -126 -108 -167c-49 -45 -96 -65 -150 -65c-80 0 -144 38 -170 163c-25 125 11 227 104 285c48 30 96 45 150 45l112 -3l130 -1 c41 0 96 7 127 16zM468 356c-16 78 -85 88 -160 88c-29 0 -55 -6 -69 -17c-51 -39 -75 -157 -51 -276c14 -66 57 -112 118 -112c108 0 192 168 162 317"],58607:[494,11,654,67,706,"706 482c-22 -24 -26 -29 -39 -50c-18 -6 -42 -14 -62 -14c-24 0 -54 0 -90 2c2 -11 4 -23 3 -36c-2 -42 -25 -110 -55 -163c-34 -63 -85 -126 -134 -167c-55 -45 -100 -65 -148 -65c-71 0 -120 38 -113 163c6 125 62 227 158 285c49 30 96 45 143 45l98 -3l116 -1 c36 0 86 7 116 16zM446 356c4 78 -54 88 -121 88c-26 0 -50 -6 -65 -17c-54 -39 -104 -157 -110 -276c-3 -66 25 -112 79 -112c96 0 210 168 217 317"],58608:[494,11,721,81,767,"767 482c-23 -24 -28 -29 -42 -50c-19 -6 -45 -14 -66 -14c-26 0 -59 0 -97 2c3 -11 4 -23 4 -36c-3 -42 -27 -110 -59 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-76 0 -128 38 -121 163c6 125 67 227 169 285c53 30 103 45 155 45l105 -3l124 -1 c39 0 93 7 125 16zM488 356c4 78 -58 88 -130 88c-28 0 -54 -6 -70 -17c-58 -39 -111 -157 -117 -276c-4 -66 27 -112 84 -112c103 0 225 168 233 317"],58609:[482,17,739,68,705,"705 458c-16 -24 -20 -29 -28 -55c-20 -6 -46 -15 -67 -15c-12 0 -28 -2 -47 -2c-20 0 -43 2 -57 3c2 -7 5 -14 5 -19c22 -91 -16 -221 -91 -307c-44 -51 -104 -80 -169 -80c-83 0 -152 57 -176 152c-8 39 -8 83 -2 131c8 66 31 106 89 146c49 36 109 57 186 57 c10 0 23 -1 39 -2c0 0 17 -2 61 -2h118c36 0 87 8 118 17zM432 334c-15 64 -69 91 -128 91c-36 0 -65 -18 -85 -53c-26 -51 -30 -159 -10 -247c12 -48 53 -78 95 -78c49 0 85 29 109 88c25 59 33 142 19 199"],58610:[482,17,812,82,766,"766 458c-17 -24 -21 -29 -30 -55c-22 -6 -49 -15 -72 -15c-13 0 -30 -2 -51 -2s-45 2 -61 3c2 -7 6 -14 6 -19c23 -91 -17 -221 -98 -307c-47 -51 -112 -80 -181 -80c-89 0 -163 57 -189 152c-9 39 -9 83 -2 131c8 66 33 106 95 146c53 36 117 57 199 57 c11 0 25 -1 42 -2c0 0 19 -2 67 -2h126c38 0 93 8 127 17zM473 334c-16 64 -75 91 -137 91c-40 0 -70 -18 -91 -53c-28 -51 -33 -159 -11 -247c12 -48 56 -78 102 -78c53 0 91 29 116 88c27 59 36 142 21 199"],58611:[482,17,706,60,734,"734 458c-21 -24 -25 -29 -39 -55c-21 -6 -47 -15 -68 -15c-10 0 -26 -2 -45 -2c-18 0 -40 2 -54 3c1 -7 3 -14 2 -19c-1 -91 -67 -221 -159 -307c-53 -51 -118 -80 -179 -80c-79 0 -131 57 -132 152c1 39 11 83 28 131c23 66 54 106 119 146c55 36 117 57 190 57 c9 0 21 -1 36 -2c0 0 16 -2 59 -2h112c34 0 85 8 116 17zM446 334c1 64 -45 91 -101 91c-35 0 -66 -18 -93 -53c-37 -51 -66 -159 -67 -247c0 -48 32 -78 72 -78c47 0 88 29 124 88c38 59 65 142 65 199"],58612:[482,17,776,73,797,"797 458c-22 -24 -27 -29 -41 -55c-23 -6 -51 -15 -73 -15c-12 0 -29 -2 -49 -2s-42 2 -57 3c0 -7 2 -14 1 -19c-1 -91 -72 -221 -170 -307c-57 -51 -127 -80 -192 -80c-86 0 -142 57 -143 152c2 39 13 83 31 131c24 66 58 106 127 146c60 36 126 57 204 57 c11 0 23 -1 39 -2c0 0 17 -2 63 -2h120c37 0 91 8 125 17zM488 334c1 64 -49 91 -108 91c-38 0 -72 -18 -100 -53c-40 -51 -71 -159 -72 -247c0 -48 34 -78 78 -78c50 0 93 29 133 88s69 142 69 199"],58613:[482,226,561,60,512,"508 9c7 -35 9 -85 -24 -130c-40 -57 -110 -105 -174 -105c-52 0 -101 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l13 -4c0 -9 1 -17 1 -22c7 -35 43 -62 83 -62c51 0 100 39 113 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -29 52 -68 52c-35 0 -126 -10 -153 -10c-91 0 -149 51 -168 147 c-19 105 4 210 57 259c54 49 124 87 185 87c60 0 120 -11 151 -11c2 -5 4 -8 4 -13c-5 -10 -9 -34 -8 -39c-4 -1 -33 -1 -48 -1c-10 0 -44 5 -55 8c-21 6 -44 12 -71 12c-35 0 -63 -13 -83 -29c-49 -38 -70 -142 -49 -250c16 -79 55 -119 119 -119c37 0 115 10 148 10 c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 14 -23"],58614:[482,226,620,74,558,"554 9c8 -35 10 -85 -25 -130c-43 -57 -118 -105 -187 -105c-55 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -2 18l51 34l14 -4c0 -9 1 -17 1 -22c7 -35 47 -62 90 -62c54 0 107 39 121 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -32 52 -74 52c-36 0 -135 -10 -163 -10c-98 0 -161 51 -181 147 c-20 105 4 210 62 259s133 87 198 87s129 -11 162 -11c2 -5 5 -8 5 -13c-6 -10 -10 -34 -9 -39c-5 -1 -36 -1 -51 -1c-12 0 -48 5 -59 8c-24 6 -48 12 -77 12c-38 0 -67 -13 -89 -29c-53 -38 -75 -142 -53 -250c17 -79 59 -119 128 -119c40 0 124 10 159 10 c26 0 62 -2 83 -18c8 -6 13 -14 14 -23"],58615:[482,226,534,51,505,"505 458c-8 -10 -16 -34 -16 -39c-5 -1 -32 -1 -46 -1c-10 0 -42 5 -51 8c-19 6 -40 12 -65 12c-33 0 -63 -13 -86 -29c-56 -38 -99 -142 -105 -250c-3 -79 25 -119 86 -119c36 0 112 10 144 10c23 0 54 -2 69 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-2 -35 -11 -85 -53 -130 c-52 -57 -129 -105 -190 -105c-49 0 -88 35 -86 78c0 5 1 11 2 18l54 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 27 -62 65 -62c48 0 104 39 133 110c2 8 4 14 4 21c2 34 -16 52 -53 52c-33 0 -122 -10 -147 -10c-88 0 -131 51 -127 147c6 105 52 210 115 259 c62 49 138 87 196 87c57 0 111 -11 141 -11c1 -5 2 -8 1 -13"],58616:[482,226,592,65,552,"552 458c-9 -10 -18 -34 -18 -39c-5 -1 -34 -1 -50 -1c-10 0 -44 5 -54 8c-21 6 -43 12 -69 12c-37 0 -68 -13 -93 -29c-60 -38 -107 -142 -113 -250c-3 -79 27 -119 93 -119c38 0 120 10 154 10c25 0 58 -2 74 -18c7 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -11 -85 -57 -130 c-55 -57 -138 -105 -203 -105c-53 0 -95 35 -92 78c0 5 0 11 2 18l58 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 29 -62 70 -62c52 0 112 39 143 110c2 8 4 14 4 21c2 34 -17 52 -57 52c-35 0 -131 -10 -158 -10c-94 0 -141 51 -135 147c6 105 55 210 122 259 c68 49 148 87 210 87s121 -11 152 -11c1 -5 3 -8 2 -13"],58617:[469,232,550,63,516,"512 9c8 -35 7 -66 -18 -117c-30 -60 -96 -124 -173 -124c-40 0 -80 17 -103 44c-13 14 -19 27 -27 53l63 40l22 -6c0 -7 1 -16 2 -19c8 -42 26 -66 71 -66c41 0 98 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -112 -10 -147 -10c-86 0 -150 54 -167 136c-14 72 -6 167 18 213 c15 28 48 57 103 88c65 39 96 49 142 49c34 0 36 -6 64 -8c18 -1 27 -4 63 -4l6 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-16 -4 -47 -4 -62 -4c-11 0 -48 5 -58 8c-19 5 -37 7 -53 8c-42 -3 -71 -26 -85 -68c-15 -47 -18 -141 -5 -199c10 -55 52 -90 107 -90c26 0 71 10 103 10 c28 0 67 -7 87 -25c9 -9 17 -18 18 -26"],58618:[469,232,609,76,564,"559 9c9 -35 8 -66 -19 -117c-32 -60 -104 -124 -186 -124c-43 0 -86 17 -110 44c-15 14 -21 27 -30 53l68 40l23 -6c0 -7 1 -16 2 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -161 54 -179 136 c-15 72 -6 167 20 213c16 28 51 57 110 88c70 39 103 49 152 49c37 0 40 -6 69 -8c20 -1 30 -4 68 -4l6 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-17 -4 -51 -4 -67 -4c-12 0 -51 5 -62 8c-20 5 -40 7 -57 8c-45 -3 -76 -26 -91 -68c-16 -47 -19 -141 -6 -199c11 -55 57 -90 116 -90 c28 0 76 10 110 10c30 0 72 -7 94 -25c9 -9 18 -18 19 -26"],58619:[469,232,525,50,502,"502 439c-8 -10 -15 -38 -16 -44c-16 -4 -45 -4 -60 -4c-10 0 -44 5 -53 8c-17 5 -33 7 -49 8c-41 -3 -73 -26 -96 -68c-25 -47 -50 -141 -51 -199c-3 -55 29 -90 81 -90c25 0 70 10 101 10c26 0 61 -7 77 -25c6 -9 12 -18 11 -26c0 -35 -9 -66 -45 -117 c-42 -60 -120 -124 -193 -124c-38 0 -72 17 -88 44c-10 14 -12 27 -14 53l70 40l19 -6c-2 -7 -3 -16 -2 -19c-2 -42 9 -66 52 -66c39 0 107 56 109 134c2 29 -12 45 -34 45c-30 0 -109 -10 -143 -10c-81 0 -130 54 -127 136c3 72 33 167 66 213c21 28 59 57 119 88 c71 39 103 49 146 49c33 0 34 -6 60 -8c17 -1 25 -4 59 -4"],58620:[469,232,582,63,548,"548 439c-8 -10 -16 -38 -17 -44c-17 -4 -49 -4 -64 -4c-12 0 -48 5 -58 8c-17 5 -35 7 -51 8c-44 -3 -79 -26 -104 -68c-27 -47 -54 -141 -55 -199c-3 -55 31 -90 87 -90c27 0 75 10 108 10c28 0 66 -7 83 -25c7 -9 13 -18 12 -26c0 -35 -9 -66 -48 -117 c-45 -60 -129 -124 -207 -124c-41 0 -78 17 -95 44c-10 14 -13 27 -15 53l75 40l21 -6c-2 -7 -3 -16 -3 -19c-2 -42 11 -66 56 -66c42 0 115 56 118 134c1 29 -14 45 -37 45c-33 0 -117 -10 -153 -10c-88 0 -140 54 -137 136c3 72 35 167 71 213c22 28 64 57 128 88 c76 39 110 49 157 49c35 0 36 -6 63 -8c19 -1 27 -4 64 -4"],58621:[493,11,660,46,618,"618 481c-17 -24 -21 -26 -30 -47c-17 -6 -40 -16 -61 -16c-25 -3 -53 -4 -79 -4l-75 2l-11 -208c-2 -29 1 -56 6 -81c12 -62 33 -91 87 -91c20 0 45 21 45 21l25 17l12 -19c-62 -53 -92 -66 -151 -66c-35 0 -81 13 -101 118c-13 66 20 255 27 312l-116 4 c-66 0 -111 -3 -123 -63l-9 -7l-18 8c17 87 41 120 127 120c50 0 184 -9 248 -9c28 0 57 1 70 2c38 0 88 10 117 19"],58622:[493,11,727,59,673,"673 481c-18 -24 -23 -26 -32 -47c-19 -6 -44 -16 -66 -16c-27 -3 -57 -4 -85 -4l-80 2l-13 -208c-1 -29 2 -56 7 -81c13 -62 36 -91 94 -91c21 0 48 21 48 21l26 17l14 -19c-66 -53 -99 -66 -162 -66c-38 0 -87 13 -109 118c-14 66 21 255 29 312l-125 4 c-70 0 -118 -3 -132 -63l-9 -7l-19 8c18 87 44 120 136 120c54 0 197 -9 266 -9c31 0 61 1 76 2c40 0 94 10 125 19"],58623:[493,11,629,84,657,"657 481c-22 -24 -26 -26 -39 -47c-18 -6 -42 -16 -62 -16c-25 -3 -51 -4 -77 -4l-70 2l-60 -208c-8 -29 -11 -56 -12 -81c-3 -62 10 -91 62 -91c18 0 48 21 48 21l27 17l7 -19c-71 -53 -103 -66 -159 -66c-34 0 -74 13 -69 118c3 66 78 255 98 312l-110 4 c-62 0 -106 -3 -132 -63l-10 -7l-15 8c36 87 67 120 149 120c48 0 173 -9 234 -9c27 0 55 1 68 2c36 0 85 10 115 19"],58624:[493,11,694,100,715,"715 481c-24 -24 -29 -26 -43 -47c-19 -6 -45 -16 -66 -16c-27 -3 -55 -4 -82 -4l-76 2l-64 -208c-8 -29 -12 -56 -13 -81c-4 -62 11 -91 66 -91c20 0 52 21 52 21l29 17l8 -19c-76 -53 -111 -66 -171 -66c-36 0 -80 13 -74 118c3 66 83 255 105 312l-118 4 c-67 0 -113 -3 -141 -63l-11 -7l-16 8c38 87 72 120 160 120c51 0 185 -9 251 -9c29 0 58 1 72 2c39 0 92 10 124 19"],58625:[493,17,694,44,658,"658 469c-17 -24 -21 -29 -30 -55c-19 -10 -50 -22 -70 -27c-23 -6 -41 -8 -98 -8h-54c-9 -74 -25 -167 -9 -250c11 -52 32 -82 84 -82c20 0 49 29 61 39l18 -30c-23 -20 -73 -73 -125 -73c-86 0 -148 44 -162 117c-13 63 12 213 36 281l-126 2c-50 0 -61 0 -89 -48 l-17 -6l-33 26c16 109 65 114 125 114l215 -4c39 0 101 5 143 8c35 2 80 11 111 20"],58626:[493,17,763,57,716,"716 469c-19 -24 -23 -29 -33 -55c-20 -10 -53 -22 -75 -27c-25 -6 -44 -8 -105 -8h-58c-10 -74 -27 -167 -9 -250c11 -52 33 -82 90 -82c21 0 53 29 65 39l19 -30c-24 -20 -78 -73 -134 -73c-92 0 -158 44 -174 117c-14 63 13 213 39 281l-135 2c-54 0 -65 0 -96 -48 l-18 -6l-35 26c17 109 69 114 134 114l231 -4c41 0 108 5 153 8c37 2 86 11 119 20"],58627:[493,17,662,81,692,"692 469c-22 -24 -26 -29 -41 -55c-20 -10 -52 -22 -73 -27c-24 -6 -41 -8 -96 -8h-51c-26 -74 -62 -167 -66 -250c-2 -52 11 -82 61 -82c19 0 54 29 67 39l10 -30c-26 -20 -86 -73 -136 -73c-82 0 -130 44 -127 117c2 63 61 213 100 281l-120 2c-48 0 -58 0 -96 -48 l-18 -6l-25 26c41 109 88 114 146 114l203 -4c37 0 98 5 138 8c34 2 79 11 111 20"],58628:[493,17,729,97,752,"752 469c-23 -24 -28 -29 -44 -55c-22 -10 -56 -22 -79 -27c-25 -6 -43 -8 -102 -8h-55c-28 -74 -67 -167 -71 -250c-2 -52 12 -82 66 -82c20 0 57 29 72 39l10 -30c-28 -20 -92 -73 -146 -73c-88 0 -140 44 -136 117c2 63 65 213 107 281l-129 2c-51 0 -62 0 -102 -48 l-19 -6l-27 26c43 109 94 114 156 114l218 -4c40 0 105 5 148 8c36 2 85 11 119 20"],58629:[711,11,584,73,510,"501 489c29 -151 -10 -316 -71 -403c-43 -60 -107 -97 -167 -97c-96 0 -148 77 -178 236c-35 184 11 335 97 420c44 45 90 66 139 66c94 0 154 -83 180 -222zM427 319c-21 8 -53 11 -131 11c-81 0 -112 -3 -134 -12c0 -32 4 -64 10 -95c23 -119 50 -196 119 -196 c34 0 62 18 79 49c26 52 51 142 57 243zM428 382c-1 28 -4 57 -10 85c-23 124 -46 206 -118 206c-27 0 -52 -8 -65 -23c-34 -42 -66 -150 -73 -268c22 -7 56 -10 134 -10c75 0 110 3 132 10"],58630:[711,11,645,87,557,"547 489c31 -151 -11 -316 -77 -403c-45 -60 -114 -97 -179 -97c-103 0 -158 77 -191 236c-38 184 12 335 104 420c48 45 97 66 150 66c101 0 165 -83 193 -222zM468 319c-23 8 -58 11 -141 11c-87 0 -120 -3 -144 -12c1 -32 5 -64 11 -95c25 -119 54 -196 128 -196 c36 0 66 18 84 49c29 52 56 142 62 243zM469 382c-1 28 -5 57 -11 85c-25 124 -49 206 -127 206c-29 0 -56 -8 -70 -23c-36 -42 -70 -150 -78 -268c24 -7 60 -10 144 -10c81 0 118 3 142 10"],58631:[711,11,556,88,547,"547 489c-7 -151 -83 -316 -161 -403c-54 -60 -124 -97 -181 -97c-92 0 -123 77 -115 236c9 184 88 335 189 420c53 45 102 66 149 66c89 0 126 -83 119 -222zM438 319c-18 8 -49 11 -123 11c-77 0 -107 -3 -130 -12c-7 -32 -11 -64 -13 -95c-5 -119 3 -196 68 -196 c33 0 63 18 87 49c37 52 82 142 111 243zM464 467c6 124 3 206 -65 206c-27 0 -52 -8 -68 -23c-41 -42 -97 -150 -131 -268c19 -7 51 -10 125 -10c72 0 106 3 128 10c6 28 9 57 11 85"],58632:[711,11,616,104,597,"597 489c-8 -151 -89 -316 -173 -403c-59 -60 -133 -97 -195 -97c-98 0 -132 77 -123 236c9 184 95 335 203 420c56 45 109 66 159 66c96 0 136 -83 129 -222zM479 319c-19 8 -52 11 -131 11c-84 0 -115 -3 -140 -12c-8 -32 -12 -64 -14 -95c-6 -119 3 -196 73 -196 c35 0 68 18 93 49c40 52 88 142 119 243zM507 467c6 124 4 206 -70 206c-28 0 -55 -8 -73 -23c-44 -42 -103 -150 -140 -268c21 -7 54 -10 134 -10c77 0 114 3 137 10c6 28 10 57 12 85"],58633:[695,17,619,63,558,"548 188c-12 -56 -59 -116 -113 -157c-40 -32 -87 -48 -141 -48c-117 0 -186 66 -216 217c-12 58 -17 123 -14 194c5 98 26 157 81 217c51 56 113 84 183 84c106 0 187 -83 215 -221c18 -95 20 -212 5 -286zM430 309c-9 13 -28 19 -59 19h-119c-32 0 -50 -6 -59 -19 c4 -40 9 -80 17 -116c18 -94 61 -166 119 -166c37 0 65 27 82 79c14 44 23 117 19 203zM424 383c-3 33 -7 64 -13 94c-19 95 -63 174 -121 174c-37 0 -65 -27 -82 -79c-13 -39 -19 -106 -18 -179c6 -8 24 -15 63 -15h120c25 0 42 1 51 5"],58634:[695,17,683,77,608,"598 188c-13 -56 -64 -116 -122 -157c-43 -32 -94 -48 -151 -48c-126 0 -200 66 -232 217c-13 58 -18 123 -15 194c5 98 28 157 87 217c55 56 121 84 196 84c114 0 201 -83 231 -221c20 -95 22 -212 6 -286zM471 309c-10 13 -30 19 -63 19h-128c-34 0 -54 -6 -63 -19 c3 -40 9 -80 17 -116c20 -94 66 -166 128 -166c40 0 70 27 89 79c15 44 24 117 20 203zM465 383c-3 33 -8 64 -14 94c-20 95 -68 174 -131 174c-39 0 -69 -27 -87 -79c-14 -39 -21 -106 -20 -179c7 -8 26 -15 67 -15h129c27 0 46 1 56 5"],58635:[695,17,591,76,583,"583 474c-4 -95 -29 -212 -61 -286c-24 -56 -83 -116 -143 -157c-46 -32 -95 -48 -146 -48c-111 0 -162 66 -156 217c3 58 13 123 32 194c27 98 61 157 128 217c61 56 127 84 193 84c101 0 159 -83 153 -221zM438 309c-6 13 -22 19 -51 19h-114c-30 0 -49 -6 -61 -19 c-6 -40 -9 -80 -11 -116c-4 -94 20 -166 75 -166c36 0 69 27 97 79c24 44 48 117 65 203zM459 477c4 95 -20 174 -75 174c-35 0 -68 -27 -96 -79c-22 -39 -43 -106 -59 -179c4 -8 19 -15 56 -15h115c24 0 40 1 50 5c5 33 8 64 9 94"],58636:[695,17,653,91,635,"635 474c-4 -95 -31 -212 -65 -286c-26 -56 -89 -116 -154 -157c-50 -32 -102 -48 -157 -48c-119 0 -174 66 -167 217c3 58 14 123 34 194c29 98 66 157 138 217c65 56 136 84 207 84c109 0 171 -83 164 -221zM480 309c-7 13 -24 19 -56 19h-121c-33 0 -53 -6 -66 -19 c-6 -40 -10 -80 -12 -116c-4 -94 22 -166 81 -166c38 0 73 27 104 79c25 44 52 117 70 203zM502 477c4 95 -21 174 -81 174c-37 0 -73 -27 -103 -79c-23 -39 -46 -106 -63 -179c4 -8 20 -15 60 -15h123c26 0 43 1 54 5c5 33 9 64 10 94"],58637:[711,11,653,26,609,"609 459c-1 -7 -4 -16 -7 -26l-20 -72c-12 -8 -24 -13 -35 -18c-7 -104 -40 -201 -78 -262c-36 -57 -119 -92 -179 -92c-74 0 -136 54 -151 132c-1 8 -3 17 -4 25l11 228c0 5 -1 13 -2 18c-2 11 -11 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -50 -23l-33 -21l-12 20l28 20 c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-11 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c12 -66 56 -107 112 -107c33 0 69 22 86 53c26 52 47 131 51 232c-101 20 -206 92 -219 160c-13 70 -13 107 15 161c28 55 49 66 98 66c94 0 153 -83 180 -222c5 -26 8 -52 9 -78 c6 7 11 14 16 24l17 30zM467 383c-2 27 -4 56 -10 84c-23 124 -46 206 -118 206c-21 0 -37 -28 -43 -69c-2 -14 -4 -52 4 -91c13 -69 107 -120 167 -130"],58638:[711,11,720,37,663,"663 459c-1 -7 -4 -16 -7 -26l-22 -72c-13 -8 -26 -13 -37 -18c-8 -104 -44 -201 -84 -262c-38 -57 -128 -92 -192 -92c-80 0 -146 54 -162 132c-2 8 -4 17 -4 25l10 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l31 20 c81 54 122 74 148 74c17 0 29 -12 33 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-12 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c13 -66 60 -107 120 -107c36 0 74 22 92 53c29 52 51 131 56 232c-109 20 -222 92 -236 160c-14 70 -13 107 16 161c31 55 53 66 106 66c101 0 164 -83 193 -222 c5 -26 8 -52 10 -78c6 7 12 14 17 24l18 30zM510 383c-2 27 -4 56 -10 84c-25 124 -50 206 -127 206c-22 0 -40 -28 -46 -69c-2 -14 -4 -52 4 -91c14 -69 116 -120 179 -130"],58639:[711,11,623,72,643,"643 459c-3 -7 -7 -16 -12 -26l-36 -72c-14 -8 -26 -13 -37 -18c-32 -104 -85 -201 -135 -262c-48 -57 -136 -92 -192 -92c-71 0 -118 54 -114 132c1 8 1 17 3 25l62 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -6 20 -17 20c-10 0 -21 -5 -54 -23l-36 -21l-6 20l31 20c85 54 126 74 149 74 c15 0 23 -12 22 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-60 -209c-8 -26 -9 -38 -10 -53c-3 -66 29 -107 82 -107c32 0 71 22 94 53c38 52 75 131 103 232c-92 20 -175 92 -172 160c4 70 13 107 52 161c39 55 62 66 109 66c89 0 126 -83 120 -222c-2 -26 -5 -52 -10 -78c7 7 14 14 21 24 l23 30zM501 467c6 124 3 206 -65 206c-20 0 -42 -28 -57 -69c-5 -14 -16 -52 -18 -91c-3 -69 75 -120 129 -130c5 27 9 56 11 84"],58640:[711,11,687,86,699,"699 459c-2 -7 -7 -16 -13 -26l-39 -72c-14 -8 -27 -13 -39 -18c-34 -104 -91 -201 -145 -262c-51 -57 -145 -92 -206 -92c-76 0 -126 54 -122 132c1 8 1 17 3 25l67 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -7 20 -19 20c-10 0 -22 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c91 54 135 74 159 74 c17 0 26 -12 25 -31c-1 -13 -4 -27 -9 -43l-63 -209c-9 -26 -10 -38 -11 -53c-4 -66 30 -107 88 -107c34 0 76 22 101 53c40 52 80 131 110 232c-98 20 -188 92 -184 160c3 70 14 107 55 161c43 55 67 66 117 66c96 0 136 -83 129 -222c-2 -26 -5 -52 -10 -78 c7 7 15 14 22 24l25 30zM547 467c6 124 4 206 -70 206c-21 0 -45 -28 -61 -69c-6 -14 -17 -52 -19 -91c-4 -69 80 -120 138 -130c5 27 10 56 12 84"],58641:[695,17,676,34,642,"642 495c-14 -44 -20 -75 -24 -126c-17 -10 -32 -17 -45 -23c2 -59 0 -116 -9 -158c-12 -56 -57 -124 -111 -165c-41 -32 -91 -40 -143 -40c-84 0 -144 51 -162 140c-4 21 0 56 2 70c9 91 4 140 0 161c-2 10 -10 16 -23 16c-11 0 -24 -3 -36 -10l-37 -21l-20 26l80 54 c46 31 77 50 108 50c19 0 33 -13 38 -35c6 -29 11 -56 10 -147c-8 -97 -4 -124 -1 -141c13 -66 47 -100 96 -100c36 0 57 27 74 79c14 45 11 117 6 202c-106 37 -169 108 -187 194c-9 47 2 94 10 111c16 34 31 63 99 63c106 0 164 -83 192 -221c3 -16 5 -33 7 -50 c15 10 25 26 33 58l5 17zM437 414c-6 42 -11 94 -19 133c-12 61 -30 104 -73 104c-20 0 -23 -20 -25 -33c-3 -23 1 -77 7 -110c7 -35 58 -80 110 -94"],58642:[695,17,744,46,699,"699 495c-15 -44 -22 -75 -26 -126c-19 -10 -34 -17 -49 -23c3 -59 0 -116 -9 -158c-13 -56 -62 -124 -120 -165c-43 -32 -97 -40 -153 -40c-90 0 -155 51 -174 140c-4 21 0 56 2 70c10 91 5 140 0 161c-2 10 -11 16 -24 16c-12 0 -27 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54 c49 31 82 50 115 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 12 -56 11 -147c-9 -97 -4 -124 -1 -141c14 -66 50 -100 103 -100c39 0 62 27 80 79c15 45 12 117 6 202c-114 37 -182 108 -200 194c-10 47 2 94 10 111c18 34 33 63 106 63c114 0 176 -83 206 -221c3 -16 6 -33 8 -50 c16 10 26 26 36 58l4 17zM478 414c-7 42 -12 94 -20 133c-13 61 -32 104 -79 104c-21 0 -24 -20 -26 -33c-4 -23 1 -77 8 -110c7 -35 61 -80 117 -94"],58643:[695,17,645,74,683,"683 495c-23 -44 -36 -75 -52 -126c-19 -10 -34 -17 -49 -23c-11 -59 -26 -116 -44 -158c-24 -56 -84 -124 -144 -165c-46 -32 -96 -40 -146 -40c-80 0 -125 51 -122 140c1 21 13 56 18 70c30 91 37 140 38 161c0 10 -6 16 -18 16c-11 0 -24 -3 -37 -10l-40 -21l-13 26 l89 54c51 31 84 50 114 50c18 0 29 -13 28 -35c-1 -29 -2 -56 -25 -147c-30 -97 -32 -124 -33 -141c-3 -66 21 -100 68 -100c35 0 61 27 89 79c24 45 38 117 52 202c-92 37 -136 108 -132 194c2 47 23 94 35 111c23 34 44 63 108 63c102 0 137 -83 132 -221 c-1 -16 -3 -33 -5 -50c17 10 30 26 45 58l9 17zM482 547c2 61 -5 104 -46 104c-19 0 -26 -20 -31 -33c-8 -23 -17 -77 -19 -110c-1 -35 36 -80 83 -94c4 42 11 94 13 133"],58644:[695,17,710,89,743,"743 495c-26 -44 -40 -75 -56 -126c-20 -10 -37 -17 -53 -23c-12 -59 -28 -116 -48 -158c-25 -56 -89 -124 -154 -165c-50 -32 -103 -40 -157 -40c-85 0 -134 51 -130 140c1 21 14 56 19 70c32 91 39 140 40 161c1 10 -6 16 -19 16c-12 0 -26 -3 -39 -10l-43 -21l-14 26 l95 54c55 31 91 50 122 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -2 -56 -26 -147c-32 -97 -35 -124 -35 -141c-3 -66 22 -100 72 -100c38 0 66 27 96 79c26 45 41 117 56 202c-99 37 -146 108 -142 194c2 47 25 94 37 111c25 34 48 63 117 63c109 0 147 -83 141 -221 c-1 -16 -3 -33 -5 -50c18 10 32 26 48 58l9 17zM526 547c3 61 -4 104 -49 104c-20 0 -28 -20 -33 -33c-9 -23 -19 -77 -20 -110c-2 -35 39 -80 88 -94c4 42 13 94 14 133"],58645:[482,11,624,25,549,"546 384c9 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-74 0 -136 54 -151 132c-2 8 -3 17 -4 25l10 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31 c3 -13 3 -27 3 -43l-12 -209c-2 -26 0 -38 3 -53c12 -66 55 -107 112 -107c100 0 180 162 152 311c-8 40 -29 63 -62 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58646:[482,11,688,36,599,"596 384c8 -42 2 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -108 -167c-50 -45 -96 -65 -150 -65c-80 0 -147 54 -163 132c-1 8 -3 17 -4 25l11 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -13 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l30 20c81 54 123 74 149 74c17 0 29 -12 33 -31 c3 -13 3 -27 3 -43l-13 -209c-2 -26 0 -38 3 -53c13 -66 60 -107 120 -107c108 0 194 162 163 311c-8 40 -31 63 -66 63c-12 0 -21 -3 -31 -9l-17 19l51 47c10 8 21 12 39 12c45 0 84 -40 96 -98"],58647:[482,11,596,71,566,"566 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-34 -63 -85 -126 -134 -167c-55 -45 -100 -65 -148 -65c-71 0 -118 54 -114 132c1 8 1 17 3 25l62 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -7 20 -17 20s-21 -5 -54 -23l-36 -21l-6 20l31 20c84 54 126 74 149 74c15 0 23 -12 22 -31 c-1 -13 -3 -27 -7 -43l-60 -209c-8 -26 -9 -38 -10 -53c-3 -66 28 -107 82 -107c96 0 210 162 217 311c2 40 -13 63 -44 63c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l57 47c10 8 21 12 37 12c40 0 65 -40 62 -98"],58648:[482,11,658,85,617,"617 384c-2 -42 -26 -110 -58 -163c-37 -63 -92 -126 -144 -167c-59 -45 -108 -65 -159 -65c-76 0 -126 54 -122 132c0 8 1 17 3 25l67 228c1 5 3 13 3 18c0 11 -7 20 -19 20c-10 0 -22 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c90 54 135 74 159 74c17 0 25 -12 24 -31 c0 -13 -3 -27 -8 -43l-63 -209c-9 -26 -11 -38 -11 -53c-4 -66 30 -107 88 -107c102 0 225 162 232 311c3 40 -14 63 -47 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-11 19l61 47c10 8 22 12 39 12c43 0 70 -40 67 -98"],58649:[469,17,606,5,550,"546 370c18 -91 -26 -221 -105 -307c-45 -51 -107 -80 -171 -80c-84 0 -144 51 -162 140c-4 21 0 56 2 70c9 91 14 140 10 161c-2 10 -10 16 -23 16c-11 0 -24 -3 -35 -10l-37 -21l-20 26l79 54c47 31 92 50 123 50c19 0 34 -13 38 -35c6 -29 5 -48 -5 -147 c-13 -117 -14 -124 -11 -141c13 -66 46 -99 96 -99c49 0 86 29 114 88c26 60 37 143 26 200c-6 31 -29 54 -55 54c-18 0 -31 -4 -39 -12l-16 21c19 14 33 30 62 67c13 3 20 4 29 4c44 0 90 -46 100 -99"],58650:[469,17,669,14,599,"595 370c20 -91 -27 -221 -112 -307c-49 -51 -115 -80 -184 -80c-90 0 -155 51 -174 140c-4 21 0 56 2 70c10 91 16 140 11 161c-2 10 -11 16 -24 16c-12 0 -26 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54c50 31 98 50 131 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 6 -48 -5 -147 c-14 -117 -15 -124 -12 -141c14 -66 50 -99 103 -99c52 0 93 29 122 88c29 60 41 143 28 200c-6 31 -31 54 -59 54c-19 0 -32 -4 -42 -12l-17 21c21 14 36 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58651:[469,17,578,46,563,"563 370c-4 -91 -76 -221 -171 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-80 0 -126 51 -122 140c1 21 13 56 18 70c30 91 46 140 47 161c1 10 -6 16 -18 16c-10 0 -24 -3 -36 -10l-40 -21l-13 26l88 54c52 31 99 50 129 50c18 0 29 -13 28 -35c-2 -29 -7 -48 -39 -147 c-40 -117 -42 -124 -43 -141c-3 -66 21 -99 68 -99s89 29 129 88c39 60 69 143 71 200c2 31 -15 54 -40 54c-16 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c22 14 39 30 75 67c13 3 20 4 29 4c41 0 74 -46 72 -99"],58652:[469,17,639,58,613,"613 370c-4 -91 -81 -221 -183 -307c-60 -51 -130 -80 -195 -80c-86 0 -135 51 -131 140c1 21 14 56 19 70c32 91 50 140 51 161c0 10 -7 16 -19 16s-26 -3 -39 -10l-43 -21l-15 26l95 54c55 31 107 50 138 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -7 -48 -41 -147 c-43 -117 -46 -124 -46 -141c-3 -66 22 -99 72 -99c51 0 96 29 139 88c42 60 74 143 77 200c1 31 -17 54 -44 54c-17 0 -31 -4 -42 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 21 4 31 4c44 0 80 -46 77 -99"],58653:[711,226,542,71,524,"520 9c7 -35 8 -85 -24 -130c-41 -57 -111 -105 -175 -105c-51 0 -100 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l13 -4c0 -9 1 -17 2 -22c6 -35 42 -62 82 -62c51 0 101 39 114 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -30 52 -69 52c-34 0 -126 -10 -152 -10c-92 0 -150 51 -168 147 c-20 105 3 210 57 259c48 45 116 81 167 85c-15 13 -24 28 -28 47c-7 37 20 67 66 100c-26 0 -56 3 -98 10c-24 4 -37 5 -53 5c-15 0 -25 -1 -43 -5l-24 -58h-24l14 122c26 7 48 10 68 10c16 0 39 -4 73 -11l21 -5c58 -13 119 -21 158 -21c16 0 26 4 36 14l22 23l12 -9 l-1 -32l-32 -11c-45 -16 -140 -52 -130 -107c10 -50 71 -83 131 -81c3 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -9 -34 -8 -39c-5 -1 -33 -1 -48 -1c-11 0 -45 5 -56 8c-21 6 -44 12 -71 12c-35 0 -62 -13 -83 -29c-49 -38 -69 -142 -48 -250c15 -79 54 -119 118 -119c38 0 115 10 148 10 c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58654:[711,226,600,86,571,"567 9c7 -35 9 -85 -26 -130c-43 -57 -118 -105 -187 -105c-55 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -2 18l52 34l13 -4c0 -9 1 -17 2 -22c7 -35 46 -62 89 -62c54 0 107 39 122 110c0 8 0 14 -2 21c-7 34 -31 52 -73 52c-37 0 -136 -10 -164 -10c-98 0 -160 51 -180 147 c-22 105 4 210 61 259c52 45 125 81 179 85c-16 13 -25 28 -29 47c-8 37 20 67 70 100c-28 0 -59 3 -105 10c-26 4 -39 5 -56 5c-16 0 -27 -1 -47 -5l-25 -58h-26l14 122c28 7 52 10 73 10c17 0 43 -4 78 -11l24 -5c61 -13 127 -21 169 -21c17 0 28 4 38 14l24 23l13 -9 l-1 -32l-34 -11c-49 -16 -151 -52 -139 -107c10 -50 76 -83 140 -81c3 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -10 -34 -9 -39c-4 -1 -35 -1 -51 -1c-11 0 -48 5 -60 8c-23 6 -47 12 -76 12c-38 0 -67 -13 -90 -29c-52 -38 -74 -142 -51 -250c16 -79 59 -119 127 -119c41 0 124 10 159 10 c26 0 62 -2 83 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58655:[711,226,517,63,598,"598 702l-8 -32l-33 -11c-47 -16 -145 -52 -148 -107c-3 -50 48 -83 106 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-9 -10 -17 -34 -18 -39c-4 -1 -31 -1 -45 -1c-10 0 -42 5 -51 8c-20 6 -40 12 -65 12c-34 0 -63 -13 -87 -29c-55 -38 -98 -142 -103 -250c-4 -79 24 -119 85 -119 c36 0 112 10 144 10c22 0 54 -2 68 -18c7 -6 10 -14 9 -23c-2 -35 -12 -85 -53 -130c-52 -57 -130 -105 -191 -105c-49 0 -87 35 -85 78c0 5 0 11 2 18l54 34l10 -4c-1 -9 -3 -17 -3 -22c-2 -35 27 -62 65 -62c48 0 104 39 134 110c1 8 3 14 3 21c2 34 -16 52 -53 52 c-33 0 -123 -10 -148 -10c-87 0 -130 51 -125 147c5 105 51 210 114 259c56 45 129 81 178 85c-11 13 -16 28 -15 47c2 37 34 67 86 100c-25 0 -52 3 -91 10c-22 4 -34 5 -49 5c-14 0 -24 -1 -43 -5l-35 -58h-23l41 122c26 7 48 10 67 10c15 0 36 -4 67 -11l19 -5 c52 -13 108 -21 145 -21c15 0 26 4 38 14l26 23"],58656:[711,226,574,77,651,"651 702l-8 -32l-36 -11c-50 -16 -156 -52 -159 -107c-2 -50 52 -83 114 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-9 -10 -18 -34 -19 -39c-4 -1 -34 -1 -49 -1c-10 0 -44 5 -54 8c-21 6 -43 12 -70 12c-36 0 -67 -13 -93 -29c-59 -38 -106 -142 -111 -250c-5 -79 26 -119 92 -119 c38 0 119 10 153 10c25 0 59 -2 74 -18c7 -6 10 -14 10 -23c-2 -35 -13 -85 -58 -130c-55 -57 -138 -105 -204 -105c-53 0 -94 35 -92 78c0 5 1 11 2 18l58 34l12 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 29 -62 70 -62c51 0 112 39 143 110c2 8 3 14 4 21c2 34 -17 52 -57 52 c-35 0 -132 -10 -159 -10c-93 0 -140 51 -134 147c5 105 55 210 122 259c61 45 139 81 192 85c-12 13 -18 28 -17 47c2 37 37 67 92 100c-27 0 -56 3 -97 10c-24 4 -36 5 -53 5c-15 0 -26 -1 -46 -5l-38 -58h-24l43 122c29 7 52 10 72 10c17 0 40 -4 72 -11l21 -5 c56 -13 116 -21 156 -21c16 0 28 4 40 14l28 23"],58657:[718,232,539,69,530,"527 9c7 -35 6 -66 -19 -117c-30 -60 -96 -124 -172 -124c-40 0 -82 17 -104 44c-13 14 -19 27 -28 53l63 40l22 -6c0 -7 2 -16 2 -19c9 -42 27 -66 72 -66c41 0 98 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -112 -10 -148 -10c-86 0 -150 54 -166 136c-15 72 -6 167 18 213 c15 28 48 57 102 88c32 19 56 31 77 38c-14 15 -24 31 -28 48c-5 26 4 67 30 99c-36 1 -82 5 -139 11c-6 0 -11 1 -25 2l-16 -52l-34 3l24 139c23 6 45 10 63 10c20 0 49 -5 113 -19c59 -13 98 -18 131 -18c29 0 54 9 62 24l8 13l24 -8l-6 -50l-60 -27 c-38 -21 -87 -60 -79 -102c7 -36 39 -63 75 -71c8 -1 18 -3 33 -3h17l6 -18c-6 -10 -8 -38 -6 -44c-17 -4 -48 -4 -63 -4c-11 0 -47 5 -57 8c-18 5 -37 7 -53 8c-42 -3 -72 -26 -85 -68c-15 -47 -18 -141 -6 -199c11 -55 53 -90 108 -90c27 0 70 10 102 10 c28 0 67 -7 88 -25c10 -9 17 -18 19 -26"],58658:[718,232,597,84,578,"575 9c7 -35 6 -66 -21 -117c-31 -60 -102 -124 -185 -124c-43 0 -87 17 -111 44c-14 14 -20 27 -30 53l68 40l23 -6c1 -7 2 -16 3 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -162 54 -179 136 c-16 72 -6 167 19 213c16 28 52 57 110 88c34 19 60 31 83 38c-15 15 -26 31 -30 48c-5 26 4 67 32 99c-38 1 -88 5 -149 11c-7 0 -12 1 -27 2l-17 -52l-36 3l25 139c25 6 48 10 68 10c21 0 53 -5 121 -19c64 -13 105 -18 141 -18c31 0 57 9 66 24l8 13l27 -8l-7 -50 l-64 -27c-41 -21 -94 -60 -85 -102c8 -36 42 -63 80 -71c9 -1 19 -3 35 -3h19l6 -18c-6 -10 -8 -38 -6 -44c-18 -4 -51 -4 -67 -4c-12 0 -52 5 -62 8c-20 5 -40 7 -57 8c-45 -3 -77 -26 -91 -68c-16 -47 -19 -141 -7 -199c12 -55 58 -90 117 -90c28 0 75 10 109 10 c30 0 72 -7 94 -25c11 -9 19 -18 21 -26"],58659:[718,232,514,63,592,"592 710l-17 -50l-64 -27c-41 -21 -97 -60 -99 -102c-1 -36 23 -63 55 -71c8 -1 16 -3 31 -3h16l1 -18c-8 -10 -15 -38 -16 -44c-16 -4 -46 -4 -60 -4c-11 0 -44 5 -53 8c-16 5 -33 7 -48 8c-41 -3 -75 -26 -97 -68c-25 -47 -49 -141 -52 -199c-2 -55 30 -90 82 -90 c26 0 70 10 100 10c26 0 62 -7 78 -25c7 -9 12 -18 12 -26c-2 -35 -10 -66 -46 -117c-41 -60 -119 -124 -192 -124c-38 0 -74 17 -89 44c-9 14 -12 27 -14 53l69 40l20 -6c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 10 -66 53 -66c39 0 105 56 109 134c1 29 -13 45 -34 45 c-31 0 -110 -10 -144 -10c-81 0 -130 54 -127 136c3 72 33 167 67 213c20 28 59 57 118 88c34 19 60 31 82 38c-10 15 -16 31 -16 48c2 26 20 67 51 99c-33 1 -77 5 -129 11c-6 0 -11 1 -24 2l-27 -52l-31 3l54 139c24 6 45 10 63 10s46 -5 103 -19c54 -13 89 -18 121 -18 c27 0 53 9 64 24l11 13"],58660:[718,232,570,77,645,"645 710l-19 -50l-68 -27c-44 -21 -104 -60 -106 -102c-2 -36 24 -63 59 -71c8 -1 17 -3 32 -3h18l2 -18c-9 -10 -17 -38 -18 -44c-17 -4 -49 -4 -64 -4c-12 0 -48 5 -57 8c-17 5 -36 7 -52 8c-44 -3 -80 -26 -104 -68c-27 -47 -53 -141 -56 -199c-2 -55 33 -90 89 -90 c27 0 74 10 107 10c28 0 66 -7 83 -25c8 -9 13 -18 13 -26c-2 -35 -10 -66 -49 -117c-45 -60 -128 -124 -207 -124c-41 0 -78 17 -95 44c-10 14 -13 27 -15 53l74 40l21 -6c-1 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 11 -66 57 -66c42 0 113 56 117 134c1 29 -13 45 -37 45 c-32 0 -117 -10 -153 -10c-88 0 -141 54 -137 136c3 72 35 167 71 213c23 28 64 57 127 88c37 19 65 31 88 38c-11 15 -17 31 -16 48c1 26 20 67 55 99c-37 1 -83 5 -139 11c-7 0 -12 1 -26 2l-29 -52l-34 3l59 139c25 6 48 10 67 10c20 0 49 -5 110 -19 c58 -13 97 -18 131 -18c29 0 56 9 69 24l11 13"],58661:[711,226,540,72,522,"519 9c6 -35 8 -85 -25 -130c-40 -57 -110 -105 -174 -105c-52 0 -101 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l12 -4c1 -9 1 -17 2 -22c7 -35 43 -62 83 -62c51 0 100 39 114 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -30 52 -69 52c-34 0 -126 -10 -152 -10c-92 0 -150 51 -168 147 c-17 90 8 173 56 250c47 76 104 153 174 214l33 27h-5c-24 0 -54 3 -94 10c-24 4 -37 5 -53 5c-15 0 -25 -1 -43 -5l-24 -58h-24l14 122c26 7 48 10 67 10c16 0 40 -4 73 -11l22 -5c57 -13 119 -21 157 -21c16 0 27 4 37 14l22 23l12 -9l-1 -32l-32 -11 c-50 -18 -96 -45 -134 -78c-115 -102 -204 -271 -175 -422c16 -79 55 -119 119 -119c38 0 115 10 148 10c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58662:[711,226,598,86,570,"566 9c7 -35 9 -85 -26 -130c-44 -57 -119 -105 -187 -105c-56 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -3 18l52 34l14 -4c0 -9 1 -17 2 -22c7 -35 46 -62 89 -62c54 0 107 39 122 110c-1 8 -1 14 -2 21c-7 34 -32 52 -73 52c-37 0 -136 -10 -164 -10c-98 0 -160 51 -180 147 c-19 90 8 173 60 250c51 76 111 153 187 214l35 27h-5c-26 0 -58 3 -101 10c-26 4 -39 5 -57 5c-16 0 -26 -1 -47 -5l-24 -58h-26l14 122c28 7 52 10 73 10c17 0 42 -4 78 -11l23 -5c62 -13 128 -21 169 -21c18 0 29 4 39 14l24 23l13 -9l-1 -32l-35 -11 c-53 -18 -102 -45 -143 -78c-123 -102 -219 -271 -188 -422c17 -79 59 -119 128 -119c41 0 123 10 159 10c26 0 62 -2 82 -18c9 -6 14 -14 16 -23"],58663:[711,226,515,61,597,"597 702l-8 -32l-33 -11c-51 -18 -102 -45 -146 -78c-132 -102 -256 -271 -264 -422c-3 -79 25 -119 86 -119c36 0 112 10 143 10c23 0 55 -2 69 -18c7 -6 9 -14 9 -23c-2 -35 -12 -85 -53 -130c-52 -57 -130 -105 -191 -105c-49 0 -87 35 -85 78c0 5 0 11 2 18l54 34 l10 -4c-1 -9 -3 -17 -3 -22c-2 -35 26 -62 65 -62c48 0 104 39 134 110c1 8 3 14 3 21c2 34 -16 52 -53 52c-33 0 -123 -10 -148 -10c-87 0 -130 51 -126 147c5 90 48 173 112 250c63 76 134 153 215 214l38 27h-5c-22 0 -51 3 -87 10c-22 4 -34 5 -49 5 c-14 0 -24 -1 -43 -5l-36 -58h-22l40 122c27 7 49 10 67 10c16 0 37 -4 68 -11l19 -5c52 -13 108 -21 145 -21c15 0 26 4 38 14l26 23"],58664:[711,226,571,75,650,"650 702l-8 -32l-36 -11c-55 -18 -109 -45 -156 -78c-143 -102 -276 -271 -284 -422c-4 -79 27 -119 92 -119c39 0 120 10 154 10c25 0 59 -2 74 -18c7 -6 10 -14 9 -23c-1 -35 -12 -85 -57 -130c-55 -57 -139 -105 -204 -105c-53 0 -94 35 -92 78c0 5 1 11 2 18l58 34 l12 -4c-2 -9 -4 -17 -4 -22c-2 -35 28 -62 69 -62c52 0 112 39 144 110c2 8 3 14 4 21c1 34 -17 52 -57 52c-35 0 -132 -10 -159 -10c-93 0 -140 51 -135 147c5 90 52 173 120 250c67 76 144 153 231 214l40 27h-4c-25 0 -55 3 -95 10c-23 4 -36 5 -52 5 c-15 0 -26 -1 -46 -5l-38 -58h-25l44 122c29 7 52 10 72 10c17 0 40 -4 72 -11l21 -5c55 -13 116 -21 156 -21c16 0 28 4 40 14l28 23"],58665:[718,232,555,59,519,"516 9c7 -35 7 -66 -19 -117c-29 -60 -95 -124 -172 -124c-40 0 -81 17 -103 44c-14 14 -20 27 -28 53l63 40l22 -6c0 -7 2 -16 2 -19c9 -42 27 -66 72 -66c41 0 97 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -113 -10 -148 -10c-86 0 -150 54 -167 136c-17 86 -4 193 40 271 c42 72 97 152 162 215c-36 1 -84 5 -141 11c-7 0 -11 1 -25 2l-16 -52l-34 3l24 139c22 6 45 10 63 10c19 0 49 -5 112 -19c60 -13 99 -18 132 -18c29 0 53 9 62 24l7 13l25 -8l-6 -50c-45 -18 -114 -52 -153 -85c-101 -98 -155 -286 -126 -435c11 -55 54 -90 109 -90 c26 0 70 10 102 10c28 0 67 -7 87 -25c10 -9 18 -18 19 -26"],58666:[718,232,614,72,567,"564 9c7 -35 6 -66 -21 -117c-31 -60 -102 -124 -185 -124c-43 0 -87 17 -111 44c-14 14 -20 27 -30 53l68 40l23 -6c1 -7 2 -16 3 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -162 54 -179 136 c-19 86 -5 193 42 271c45 72 104 152 174 215c-38 1 -89 5 -151 11c-7 0 -12 1 -27 2l-17 -52l-37 3l26 139c24 6 48 10 68 10c21 0 52 -5 121 -19c64 -13 105 -18 141 -18c31 0 57 9 66 24l8 13l27 -8l-7 -50c-48 -18 -123 -52 -163 -85c-110 -98 -168 -286 -136 -435 c12 -55 58 -90 117 -90c28 0 75 10 109 10c30 0 72 -7 94 -25c11 -9 19 -18 21 -26"],58667:[718,232,530,53,582,"582 710l-17 -50c-47 -18 -121 -52 -165 -85c-120 -98 -215 -286 -221 -435c-2 -55 30 -90 83 -90c25 0 69 10 99 10c26 0 62 -7 78 -25c7 -9 12 -18 12 -26c-2 -35 -10 -66 -45 -117c-42 -60 -120 -124 -193 -124c-38 0 -73 17 -89 44c-9 14 -12 27 -14 53l69 40l20 -6 c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 10 -66 53 -66c39 0 106 56 109 134c1 29 -12 45 -34 45c-31 0 -110 -10 -143 -10c-82 0 -131 54 -128 136c4 86 41 193 101 271c56 72 127 152 204 215c-34 1 -78 5 -132 11c-6 0 -10 1 -24 2l-27 -52l-31 3l55 139c23 6 45 10 62 10 c19 0 46 -5 103 -19c54 -13 90 -18 121 -18c27 0 53 9 64 24l11 13"],58668:[718,232,588,66,634,"634 710l-18 -50c-50 -18 -130 -52 -177 -85c-129 -98 -231 -286 -237 -435c-3 -55 32 -90 88 -90c27 0 74 10 107 10c28 0 66 -7 83 -25c8 -9 13 -18 13 -26c-1 -35 -10 -66 -48 -117c-45 -60 -129 -124 -207 -124c-41 0 -79 17 -95 44c-10 14 -13 27 -16 53l75 40 l21 -6c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 11 -66 56 -66c42 0 114 56 117 134c2 29 -13 45 -36 45c-33 0 -118 -10 -154 -10c-88 0 -140 54 -137 136c4 86 44 193 108 271c61 72 137 152 219 215c-36 1 -84 5 -141 11c-7 0 -11 1 -25 2l-30 -52l-33 3l58 139c25 6 49 10 68 10 c20 0 49 -5 110 -19c58 -13 96 -18 130 -18c29 0 57 9 69 24l11 13"],58669:[733,9,643,66,564,"558 404c20 -123 -7 -259 -52 -326c-40 -57 -99 -87 -174 -87c-119 0 -229 86 -246 194c-8 62 11 125 53 171c37 39 80 57 137 57c58 0 103 -16 183 -66c-2 48 2 51 -2 80c-2 18 -5 34 -9 50l-23 72c-30 86 -65 113 -119 127c-8 3 -32 10 -49 10c-44 0 -101 -16 -120 -48 l-16 4l-55 60c22 26 157 31 183 31c13 0 31 -3 41 -7c8 -3 23 -11 42 -21c36 -19 99 -58 121 -75c27 -22 63 -101 67 -108c19 -38 32 -73 38 -118zM457 313c0 0 -10 9 -20 15c-44 28 -76 40 -109 40c-93 0 -154 -93 -137 -208c14 -86 58 -138 121 -138c51 0 95 33 117 86 c22 51 26 94 28 205"],58670:[733,9,709,80,615,"608 404c21 -123 -7 -259 -56 -326c-43 -57 -106 -87 -187 -87c-128 0 -245 86 -264 194c-9 62 12 125 58 171c39 39 86 57 146 57c63 0 111 -16 197 -66c-2 48 2 51 -2 80c-2 18 -6 34 -9 50l-25 72c-33 86 -70 113 -128 127c-8 3 -34 10 -53 10 c-48 0 -108 -16 -129 -48l-17 4l-59 60c24 26 169 31 197 31c13 0 33 -3 44 -7c9 -3 25 -11 44 -21c40 -19 107 -58 130 -75c30 -22 68 -101 73 -108c20 -38 34 -73 40 -118zM500 313c0 0 -11 9 -22 15c-46 28 -81 40 -116 40c-100 0 -166 -93 -148 -208 c15 -86 63 -138 130 -138c54 0 102 33 126 86c23 51 28 94 30 205"],58671:[733,9,614,80,583,"582 404c-10 -123 -66 -259 -126 -326c-51 -57 -113 -87 -185 -87c-114 0 -198 86 -190 194c7 62 40 125 91 171c44 39 90 57 143 57c56 0 94 -16 159 -66c10 48 14 51 18 80c2 18 2 34 2 50l-5 72c-9 86 -36 113 -84 127c-7 3 -28 10 -44 10c-43 0 -100 -16 -126 -48 l-14 4l-39 60c27 26 157 31 182 31c12 0 29 -3 38 -7c7 -3 19 -11 34 -21c31 -19 81 -58 98 -75c21 -22 37 -101 39 -108c9 -38 14 -73 9 -118zM465 313c0 0 -8 9 -16 15c-35 28 -63 40 -94 40c-89 0 -169 -93 -179 -208c-7 -86 23 -138 83 -138c48 0 98 33 131 86 c33 51 47 94 75 205"],58672:[733,9,678,95,635,"634 404c-11 -123 -71 -259 -135 -326c-55 -57 -122 -87 -199 -87c-122 0 -213 86 -204 194c8 62 43 125 98 171c47 39 96 57 153 57c60 0 102 -16 171 -66c11 48 15 51 19 80c2 18 2 34 3 50l-6 72c-10 86 -38 113 -90 127c-7 3 -30 10 -47 10c-46 0 -107 -16 -135 -48 l-16 4l-41 60c29 26 168 31 195 31c13 0 31 -3 40 -7c8 -3 21 -11 37 -21c33 -19 88 -58 106 -75c22 -22 39 -101 42 -108c9 -38 14 -73 9 -118zM509 313c0 0 -9 9 -18 15c-37 28 -67 40 -101 40c-95 0 -181 -93 -192 -208c-7 -86 25 -138 90 -138c51 0 105 33 140 86 c35 51 51 94 81 205"],58673:[740,17,642,62,568,"562 403c19 -122 -4 -260 -48 -331c-35 -58 -94 -89 -173 -89c-120 0 -231 89 -249 201c-9 61 10 126 51 175c33 41 78 60 138 60c52 0 91 -13 149 -47c2 22 2 32 -1 55c-2 18 -5 34 -8 50l-23 71c-31 86 -58 112 -102 124c-6 3 -24 9 -35 9c-36 0 -82 -18 -101 -55 l-39 14l-59 63c25 31 162 37 188 37c14 0 35 -2 45 -7c11 -5 26 -13 42 -21c38 -22 92 -61 112 -77c26 -19 38 -30 76 -110c21 -41 30 -78 37 -122zM432 312c-2 2 -8 8 -10 11c-40 26 -65 38 -89 38c-76 0 -124 -89 -107 -203c15 -81 50 -132 95 -132c38 0 72 32 91 83 c17 48 20 91 20 203"],58674:[740,17,708,75,619,"612 403c21 -122 -4 -260 -51 -331c-37 -58 -101 -89 -186 -89c-129 0 -248 89 -267 201c-9 61 10 126 55 175c35 41 83 60 148 60c55 0 97 -13 160 -47c2 22 2 32 -1 55c-3 18 -5 34 -9 50l-25 71c-33 86 -62 112 -109 124c-6 3 -26 9 -38 9c-38 0 -87 -18 -108 -55 l-42 14l-64 63c27 31 175 37 203 37c15 0 37 -2 48 -7c12 -5 28 -13 45 -21c41 -22 99 -61 121 -77c27 -19 40 -30 81 -110c22 -41 32 -78 39 -122zM473 312l-11 11c-43 26 -70 38 -96 38c-81 0 -132 -89 -114 -203c16 -81 53 -132 102 -132c41 0 78 32 97 83 c19 48 22 91 22 203"],58675:[740,17,613,87,587,"585 403c-10 -122 -63 -260 -122 -331c-46 -58 -110 -89 -186 -89c-114 0 -199 89 -189 201c5 61 37 126 88 175c41 41 88 60 146 60c49 0 83 -13 131 -47c7 22 9 32 11 55c2 18 4 34 4 50l-5 71c-10 86 -30 112 -68 124c-5 3 -21 9 -32 9c-34 0 -82 -18 -109 -55l-34 14 l-42 63c31 31 164 37 189 37c13 0 32 -2 41 -7s22 -13 35 -21c31 -22 73 -61 89 -77c20 -19 29 -30 47 -110c10 -41 10 -78 6 -122zM441 312c-2 2 -6 8 -7 11c-32 26 -54 38 -77 38c-72 0 -138 -89 -148 -203c-5 -81 16 -132 60 -132c36 0 76 32 105 83c28 48 41 91 67 203"],58676:[740,17,676,102,639,"637 403c-10 -122 -68 -260 -131 -331c-50 -58 -118 -89 -199 -89c-123 0 -214 89 -204 201c6 61 41 126 95 175c44 41 95 60 157 60c52 0 89 -13 140 -47c8 22 10 32 13 55c2 18 3 34 4 50l-6 71c-10 86 -32 112 -73 124c-5 3 -23 9 -34 9c-36 0 -88 -18 -117 -55 l-36 14l-45 63c33 31 175 37 202 37c14 0 35 -2 44 -7c10 -5 23 -13 38 -21c33 -22 78 -61 95 -77c21 -19 32 -30 50 -110c11 -41 11 -78 7 -122zM483 312c-2 2 -7 8 -8 11c-35 26 -58 38 -82 38c-77 0 -149 -89 -159 -203c-5 -81 17 -132 64 -132c39 0 82 32 113 83 c29 48 44 91 72 203"],58677:[709,20,946,71,880,"880 371c0 -222 -183 -391 -423 -391c-227 0 -386 148 -386 361c0 222 166 368 418 368c236 0 391 -134 391 -338zM762 372c-11 189 -119 295 -300 295c-174 0 -274 -106 -274 -290v-5h574zM763 330h-573c16 -187 134 -308 304 -308c168 0 267 114 269 308"],58678:[709,20,1034,86,954,"954 371c0 -222 -197 -391 -454 -391c-244 0 -414 148 -414 361c0 222 177 368 448 368c254 0 420 -134 420 -338zM827 372c-12 189 -127 295 -321 295c-188 0 -295 -106 -295 -290v-5h616zM828 330h-615c18 -187 144 -308 326 -308c181 0 287 114 289 308"],58679:[695,17,926,61,868,"868 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 230 154 363 419 363c245 0 388 -129 388 -349zM704 324v4h-479c5 -104 37 -187 92 -237c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 285zM702 378c-9 90 -41 164 -91 210c-40 35 -83 51 -146 51 c-65 0 -124 -20 -164 -57c-46 -42 -72 -112 -76 -204h477"],58680:[695,17,1012,75,941,"941 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 230 165 363 449 363c264 0 417 -129 417 -349zM765 324v4h-514c5 -104 40 -187 99 -237c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 285zM762 378c-9 90 -43 164 -97 210c-42 35 -89 51 -157 51 c-69 0 -132 -20 -176 -57c-49 -42 -77 -112 -81 -204h511"],58681:[709,20,928,84,897,"890 371c-43 -222 -254 -391 -489 -391c-223 0 -350 148 -309 361c42 222 233 368 480 368c231 0 357 -134 318 -338zM775 372c25 189 -60 295 -237 295c-171 0 -290 -106 -325 -290l-1 -5h563zM768 330h-562c-20 -187 72 -308 239 -308c165 0 283 114 323 308"],58682:[709,20,1015,99,972,"965 371c-46 -222 -274 -391 -526 -391c-238 0 -375 148 -331 361c46 222 250 368 515 368c249 0 384 -134 342 -338zM841 372c27 189 -64 295 -254 295c-184 0 -311 -106 -349 -290l-1 -5h604zM834 330h-604c-21 -187 78 -308 257 -308c177 0 304 114 347 308"],58683:[695,17,907,71,882,"874 346c-44 -228 -221 -363 -476 -363c-245 0 -360 127 -318 349c45 230 221 363 480 363c241 0 356 -129 314 -349zM710 328h-470c-15 -104 1 -187 45 -237c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 285zM717 378c8 90 -9 164 -49 210c-32 35 -71 51 -133 51 c-63 0 -125 -20 -172 -57c-53 -42 -92 -112 -113 -204h467"],58684:[695,17,992,86,956,"947 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -340 349c47 230 236 363 515 363c258 0 381 -129 336 -349zM771 328h-504c-16 -104 0 -187 48 -237c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 285zM779 378c9 90 -9 164 -53 210c-34 35 -76 51 -143 51 s-134 -20 -184 -57c-57 -42 -99 -112 -121 -204h501"],58685:[723,19,743,54,689,"689 576c-14 -14 -58 -17 -89 -20c38 -46 53 -87 53 -124c0 -58 -51 -137 -105 -186l65 -66c25 -28 46 -53 51 -81l-61 -118c-5 28 -9 59 -35 85l-347 347c-29 -33 -39 -73 -39 -115c0 -71 36 -151 86 -206v-106c-15 19 -66 23 -102 24c-35 1 -98 -5 -112 -20v109 c15 9 54 16 91 18c-39 47 -50 93 -50 137c0 58 40 134 105 183c-47 52 -58 47 -80 87c-25 28 -46 53 -50 81l49 118c4 -27 19 -58 46 -85l357 -366c25 30 55 67 55 106c0 73 -47 144 -102 203v106c16 -19 67 -23 103 -24c35 -1 98 5 111 20v-107"],58686:[723,19,816,67,749,"749 576c-15 -14 -62 -17 -96 -20c41 -46 57 -87 57 -124c0 -58 -55 -137 -112 -186l69 -66c27 -28 49 -53 55 -81l-66 -118c-5 28 -9 59 -37 85l-372 347c-32 -33 -42 -73 -42 -115c0 -71 38 -151 92 -206c1 -42 0 -106 0 -106c-16 19 -71 23 -110 24 c-37 1 -105 -5 -120 -20v109c16 9 58 16 98 18c-42 47 -54 93 -54 137c0 58 44 134 113 183c-51 52 -62 47 -86 87c-27 28 -49 53 -54 81l53 118c5 -27 20 -58 49 -85l384 -366c27 30 58 67 58 106c0 73 -50 144 -108 203c-2 42 0 106 0 106c16 -19 71 -23 110 -24 c37 -1 105 5 119 20v-107"],58687:[729,29,622,54,568,"568 27c-8 -22 -24 -28 -45 -28h-425c-19 0 -36 -6 -44 -28v118c8 21 25 27 44 28h385c10 72 27 177 27 265c0 80 -16 145 -53 160c-38 17 -142 26 -201 26c-63 0 -109 0 -135 11c-21 9 -26 17 -33 32v118c8 -22 21 -25 33 -32c21 -12 72 -11 135 -11 c59 0 177 -7 213 -26c64 -34 89 -110 90 -200c3 -113 -31 -246 -53 -343c38 0 53 3 62 27v-117"],58688:[729,29,686,67,619,"619 27c-8 -22 -26 -28 -48 -28h-456c-21 0 -39 -6 -48 -28v118c9 21 27 27 48 28h413c10 72 29 177 29 265c0 80 -18 145 -57 160c-41 17 -152 26 -216 26c-67 0 -117 0 -145 11c-22 9 -28 17 -35 32v118c8 -22 22 -25 35 -32c23 -12 78 -11 145 -11 c64 0 190 -7 229 -26c69 -34 96 -110 97 -200c2 -113 -34 -246 -58 -343c41 0 58 3 67 27v-117"],58689:[740,18,553,54,498,"498 81c5 -39 -11 -62 -32 -96c-72 56 -112 187 -121 279c-24 -85 -68 -234 -128 -255c-15 -5 -22 -6 -32 -6c-16 0 -22 7 -54 8c-27 2 -59 -6 -77 -29v128c18 23 50 31 77 28c32 -1 39 -9 53 -9c6 0 18 1 33 7c65 24 100 119 122 191c-3 76 -14 172 -41 188 c-67 37 -108 6 -167 38c-21 12 -33 26 -41 49v138c8 -23 20 -48 41 -59c59 -33 124 1 177 -49c62 -57 54 -313 76 -444c7 -50 77 -114 114 -107"],58690:[740,18,612,67,544,"544 81c5 -39 -12 -62 -35 -96c-77 56 -119 187 -130 279c-26 -85 -72 -234 -137 -255c-16 -5 -23 -6 -34 -6c-17 0 -24 7 -58 8c-29 2 -63 -6 -83 -29v128c20 23 54 31 83 28c34 -1 42 -9 57 -9c6 0 19 1 35 7c70 24 108 119 131 191c-3 76 -15 172 -44 188 c-71 37 -116 6 -179 38c-22 12 -35 26 -45 49v138c10 -23 23 -48 45 -59c63 -33 133 1 189 -49c67 -57 59 -313 82 -444c8 -50 83 -114 123 -107"],58691:[719,16,589,54,535,"535 544c-8 24 -23 27 -62 27c16 -91 30 -214 30 -327c0 -112 -20 -216 -77 -260c-16 22 -42 76 -32 98c51 21 63 166 63 288l-6 202h-353c-19 0 -36 6 -44 27v120c8 -22 25 -28 44 -28h393c20 0 37 -6 44 -28v-119"],58692:[719,16,651,67,584,"584 544c-9 24 -25 27 -67 27c17 -91 32 -214 32 -327c0 -112 -21 -216 -82 -260c-18 22 -46 76 -35 98c55 21 68 166 68 288c0 74 -4 147 -6 202h-379c-21 0 -39 6 -48 27v120c9 -22 27 -28 48 -28h421c22 0 40 -6 48 -28v-119"],58693:[503,0,268,94,175,"175 0h-81v503h81v-503"],58694:[503,191,257,-18,164,"164 -9c0 -65 -12 -111 -35 -139c-25 -29 -63 -43 -116 -43h-31v70h22c30 0 51 7 63 22c10 14 16 44 16 90v512h81v-512"],58695:[503,0,253,35,212,"212 503l-96 -503h-81l96 503h81"],58696:[503,191,238,-113,200,"200 503l-97 -512l-1 -2c-11 -57 -22 -97 -37 -118c-13 -20 -32 -36 -57 -46c-26 -11 -56 -16 -90 -16h-31l13 70h21c32 0 54 6 68 20c13 14 24 44 33 92l97 512h81"],58697:[503,0,324,84,241,"241 0h-157v503h157v-503"],58698:[503,199,313,-33,230,"230 9c0 -67 -16 -118 -48 -154c-31 -35 -77 -54 -138 -54h-77v106h27c30 0 50 7 61 20c12 15 17 42 17 82v494h158v-494"],58699:[503,0,310,31,285,"285 503l-97 -503h-157l95 503h159"],58700:[503,199,294,-128,269,"269 503l-95 -494c-13 -71 -38 -123 -75 -156c-37 -34 -87 -52 -149 -52h-78l20 106h28c29 0 51 7 64 20c14 14 25 41 32 82l94 494h159"],58701:[489,0,442,80,362,"362 0h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v296c0 15 -6 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-392c0 -41 1 -49 16 -50l46 -3v-44zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],58702:[489,272,446,80,362,"362 489l-2 -508c0 -85 -40 -123 -77 -172c-43 -56 -52 -81 -187 -81l-16 61l37 21c7 -8 40 -35 54 -35c28 0 32 36 32 217v401c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44zM317 437l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l-1 -400c0 -77 -1 -134 -6 -168c14 21 76 71 76 156"],58703:[390,8,244,30,298,"298 215l-38 -75c-47 -89 -101 -148 -174 -148c-44 0 -56 34 -56 76c0 30 5 59 23 147l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-30 -100 -69 -303 -69 -332c0 -18 5 -26 19 -26c21 0 74 28 124 125l37 74"],58704:[390,398,215,-309,268,"268 215c-53 -89 -113 -153 -174 -201l-52 -266c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-120 0 -153 99 -153 141c0 120 152 136 317 234l45 238l-14 7c29 58 48 117 53 152h-19l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -12 -22 -38 -153l-36 -189c55 46 110 104 157 183zM4 -46 c-154 -88 -290 -106 -290 -211c0 -26 21 -117 130 -117c31 0 97 3 114 93"],58705:[393,10,270,34,328,"328 216l-39 -77c-47 -90 -103 -149 -177 -149c-60 0 -78 59 -78 117c0 18 2 36 5 53l12 53l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-37l3 21h122c9 0 18 -4 18 -12c-17 -57 -26 -94 -52 -225c-10 -52 -17 -86 -17 -107c0 -19 7 -23 17 -23c20 0 72 25 121 124l39 76"],58706:[393,400,228,-312,285,"285 216l-2 -3c-48 -80 -104 -139 -159 -186l-54 -279c-26 -138 -166 -148 -226 -148c-121 0 -156 100 -156 143c0 120 152 139 316 230l47 240l-16 8l1 3c29 54 49 113 54 148h-20l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -11 -21 -37 -152l-33 -168c48 41 95 95 135 164 l2 2zM-1 -56c-151 -82 -282 -101 -282 -201c0 -25 19 -115 127 -115c30 0 95 3 112 91"],58707:[475,21,279,14,268,"268 83c-39 -37 -81 -72 -123 -104l-54 76c3 53 3 93 3 139l-4 173l-21 24c-11 -4 -29 -12 -42 -22l-13 13c34 28 71 61 105 93c19 -20 38 -39 60 -55c-7 -60 -8 -120 -8 -181c0 -39 1 -79 5 -111c2 -19 19 -40 32 -53c4 0 10 1 13 3c15 7 33 18 40 24"],58708:[475,202,280,-9,196,"196 422l-6 -396c-1 -25 -5 -51 -22 -70c-45 -55 -98 -107 -161 -158l-16 18c29 22 58 45 83 71c13 13 21 30 26 47c16 56 18 179 18 269c0 50 0 119 -10 149c-6 17 -25 37 -32 37l-8 -3l-29 -19l-14 13l106 95c22 -16 43 -34 65 -53"],58709:[478,26,331,2,327,"327 87c-57 -34 -110 -74 -162 -113l-73 82c7 58 10 117 10 176c0 45 -2 89 -5 134l-38 21l-39 -17l-18 12c47 31 93 61 136 96c13 -10 54 -38 82 -56c-3 -56 -5 -112 -5 -169l3 -115c0 -10 5 -20 12 -29c8 -11 20 -27 31 -27c5 0 15 3 17 4l44 19"],58710:[483,207,331,-19,238,"238 256c0 -95 -6 -191 -25 -285c-62 -61 -142 -127 -216 -178l-16 18c34 21 70 46 95 71c27 27 37 64 40 100c5 69 5 157 5 235c0 37 0 90 -3 110c-1 15 -4 30 -16 41c-8 7 -19 12 -31 12l-38 -17l-15 19l130 101c28 -21 55 -39 85 -58c3 -56 5 -112 5 -169"],58711:[425,0,350,52,303,"303 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-195c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h80v345h-75c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h92c20 0 28 -5 28 -32v-353h70c8 0 27 0 27 -20"],58712:[425,235,350,28,247,"247 -55c0 -74 -27 -118 -34 -128c-35 -52 -63 -52 -89 -52s-96 0 -96 64c0 25 18 34 28 34c23 0 27 -31 27 -53c12 -4 29 -5 43 -5c17 0 37 0 56 36c20 39 20 91 20 109v435h-86c-10 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 28 -5 28 -32v-448"],58713:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58714:[650,150,740,80,660,"660 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-520 800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],58715:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58716:[650,150,743,80,663,"663 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l-520 800c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3"],58717:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58718:[650,150,747,80,667,"667 -150c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -22 -1 -33 -3l-520 800c11 -2 22 -3 33 -3c12 0 23 1 34 3"],58719:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58720:[650,150,749,80,669,"669 -150c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -24 -1 -35 -3l-520 800c11 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3"],58721:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58722:[650,150,753,80,673,"673 -150c-12 2 -24 3 -37 3c-12 0 -24 -1 -36 -3l-520 800c12 -2 24 -3 36 -3c13 0 25 1 37 3"],58723:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58724:[650,150,756,80,676,"676 -150c-12 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l-520 800c13 -2 25 -3 38 -3s26 1 38 3"],58725:[540,-103,379,70,309,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58726:[540,-103,379,70,309,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58727:[540,-103,679,70,609,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58728:[540,-103,679,70,609,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM609 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58729:[540,-103,979,70,909,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM909 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58730:[540,-103,979,70,909,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM609 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM909 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58731:[540,-103,1279,70,1209,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM909 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM1209 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58732:[844,344,653,80,573,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58733:[844,344,984,80,904,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58734:[844,344,1315,80,1235,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1235 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39 c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58735:[844,344,1646,80,1566,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1235 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39 c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1566 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71 c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413 c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58736:[844,344,706,80,626,"626 250c0 -165 -83 -259 -237 -272c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271 c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c148 -16 227 -110 227 -271zM574 250 c0 128 -61 203 -176 218l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219zM313 469c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58737:[844,344,1037,80,957,"957 250c0 -126 -80 -213 -235 -252c-5 -55 -12 -106 -24 -148c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 29 8 83 10 147c-37 -5 -77 -7 -119 -7 c-47 0 -90 3 -129 8c-5 -50 -12 -97 -23 -135c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 31 8 93 10 164c-150 39 -227 125 -227 249c0 126 80 213 235 252 c5 55 12 106 24 148c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -29 -8 -83 -10 -147c37 5 77 7 120 7c46 0 89 -3 128 -8c5 50 12 97 23 135c6 23 11 43 22 57 c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -31 -8 -93 -10 -164c150 -39 227 -125 227 -249zM905 250c0 99 -61 164 -176 197l-1 -197l-3 -198c117 32 180 98 180 198zM312 448 c-117 -32 -180 -98 -180 -198c0 -99 61 -164 176 -197l1 197zM644 464c-38 5 -80 7 -125 7c-44 0 -84 -2 -121 -7l-1 -214c0 -68 0 -143 -4 -214c38 -5 80 -7 126 -7c43 0 83 2 120 7l1 214c0 68 0 143 4 214"],58738:[844,344,1368,80,1288,"1288 250c0 -90 -55 -161 -164 -208c-21 -9 -44 -17 -70 -24c-4 -63 -11 -121 -25 -168c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 31 8 92 10 162 c-71 -13 -154 -20 -249 -22c-5 -47 -11 -91 -22 -127c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 79 10 140c-94 2 -177 10 -247 23 c-5 -56 -12 -108 -24 -150c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c6 34 9 104 11 183c-23 7 -45 14 -64 22c-109 47 -164 118 -164 208s55 161 164 208 c21 9 44 17 70 24c4 63 11 121 25 168c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -31 -8 -92 -10 -162c71 13 154 20 249 22c5 47 11 91 22 127c6 23 11 43 22 57 c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -79 -10 -140c94 -2 177 -10 247 -23c5 56 12 108 24 150c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19 c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-6 -34 -9 -104 -11 -183c23 -7 45 -14 64 -22c109 -47 164 -118 164 -208zM1236 250c0 71 -47 123 -132 160c-14 6 -29 11 -44 16l-1 -176l-2 -177c16 5 32 11 47 17c85 37 132 89 132 160z M311 427c-16 -5 -32 -11 -47 -17c-85 -37 -132 -89 -132 -160s47 -123 132 -160c14 -6 29 -11 44 -16l1 176zM644 471c-94 -2 -176 -9 -246 -23l-1 -198l-3 -198c69 -13 151 -21 245 -23l1 221c0 70 0 148 4 221zM974 448c-69 13 -151 21 -245 23l-1 -221 c0 -70 0 -148 -4 -221c94 2 176 9 246 23l1 198"],58739:[844,344,747,80,707,"707 354c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -21 76 -46 111 -74c-16 95 -75 150 -172 163l-1 -218c0 -135 0 -296 -30 -400c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19 c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c12 67 12 275 12 413c0 70 0 146 4 219c-118 -14 -181 -89 -181 -219c-9 2 -17 3 -26 3s-17 -1 -26 -3c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39 s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c125 -14 201 -83 221 -202c23 36 48 70 76 102c0 -12 0 -23 2 -34s5 -22 9 -33"],58740:[844,344,747,80,707,"707 146c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-2 -22 -2 -34c-28 32 -53 66 -76 102c-21 -122 -100 -192 -231 -203c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71 c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c9 -2 17 -3 26 -3s17 1 26 3c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 135 0 296 30 400c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71 c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -70 0 -146 -4 -219c100 11 161 67 177 164c-35 -28 -72 -53 -111 -74c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58741:[844,344,765,80,725,"725 355c-42 7 -84 18 -125 32c17 -38 26 -84 26 -137c0 -165 -83 -259 -237 -272c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110 c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142 c35 -4 66 -13 92 -25c-5 -7 -9 -14 -13 -22s-7 -17 -8 -25c-21 10 -45 16 -72 19l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219c0 43 -7 80 -20 111c-9 -42 -22 -83 -38 -123c-4 11 -9 21 -14 31c-6 10 -12 19 -19 28c21 53 36 108 46 163c53 -21 107 -36 163 -46 c4 -11 9 -21 14 -31c6 -10 12 -20 19 -28zM313 469c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58742:[844,344,710,80,670,"670 458c-26 -50 -46 -103 -61 -158c-50 25 -103 46 -158 60c-3 11 -7 22 -11 33c-5 10 -11 20 -17 29c42 -11 83 -25 123 -43c-29 51 -79 80 -148 89l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219c9 -2 17 -3 26 -3s17 1 26 3c0 -165 -83 -259 -237 -272 c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128 c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c93 -11 158 -52 194 -120c13 41 30 81 49 119c3 -11 7 -22 11 -32c5 -10 10 -20 17 -30zM313 469 c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58743:[959,459,673,80,593,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58744:[959,459,1017,80,937,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58745:[959,459,1361,80,1281,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1281 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40 c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58746:[959,459,1705,80,1625,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1281 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40 c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1625 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73 c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521 c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58747:[959,459,726,80,646,"646 250c0 -170 -85 -268 -243 -281c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240 c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240 c154 -16 237 -113 237 -281zM592 250c0 133 -64 211 -184 226l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58748:[959,459,1070,80,990,"990 250c0 -130 -82 -220 -242 -260c-3 -100 -11 -193 -26 -248c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 43 11 139 13 245c-39 -5 -82 -7 -127 -7 c-47 0 -91 3 -132 8c-3 -95 -10 -181 -25 -233c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c8 45 11 149 13 262c-157 40 -238 130 -238 259 c0 130 82 220 242 260c3 100 11 193 26 248c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -43 -11 -139 -13 -245c39 5 82 7 127 7c47 0 91 -3 132 -8 c3 95 10 181 25 233c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -45 -11 -149 -13 -262c157 -40 238 -130 238 -259zM936 250c0 103 -64 171 -184 204l-1 -204 l-1 -205c121 33 186 101 186 205zM320 455c-121 -33 -186 -101 -186 -205c0 -103 64 -171 184 -204l1 204zM665 471c-39 5 -83 8 -130 8c-46 0 -89 -2 -127 -7l-1 -222l-2 -221c39 -5 83 -8 130 -8c46 0 89 2 127 7l1 222"],58749:[959,459,1414,80,1334,"1334 250c0 -93 -57 -167 -170 -215c-22 -9 -45 -18 -71 -25c-3 -108 -11 -209 -27 -268c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114 c8 45 11 148 13 261c-74 -13 -160 -21 -259 -23c-4 -91 -11 -174 -25 -225c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 135 12 238 c-98 2 -184 10 -257 24c-3 -101 -11 -194 -26 -249c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c8 48 12 161 13 282c-25 7 -47 15 -68 24 c-113 48 -170 122 -170 215s57 167 170 215c22 9 45 18 71 25c3 108 11 209 27 268c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -45 -11 -148 -13 -261 c74 13 160 21 259 23c4 91 11 174 25 225c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -135 -12 -238c98 -2 184 -10 257 -24c3 101 11 194 26 249 c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -48 -12 -161 -13 -282c25 -7 47 -15 68 -24c113 -48 170 -122 170 -215zM1280 250c0 73 -48 128 -137 166 c-15 6 -31 12 -48 17v-183l-1 -183c17 5 34 11 49 17c89 38 137 93 137 166zM320 433c-17 -5 -34 -11 -49 -17c-89 -38 -137 -93 -137 -166s48 -128 137 -166c15 -6 31 -12 48 -17v183zM665 479c-99 -2 -185 -10 -257 -24l-1 -205l-1 -205c72 -14 158 -22 256 -24l1 229z M1008 455c-72 14 -158 22 -256 24l-1 -229l-2 -229c99 2 185 10 257 24l1 205"],58750:[959,459,767,80,727,"727 353c-38 -43 -70 -89 -98 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -21 76 -46 110 -73c-16 100 -78 159 -180 171l-1 -226c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40 c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521l2 227c-122 -14 -187 -93 -187 -227c-9 2 -18 3 -27 3s-18 -1 -27 -3c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103 c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240c131 -13 211 -86 232 -211c22 35 47 68 74 100c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58751:[959,459,767,80,727,"727 147c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-27 32 -52 65 -74 100c-22 -126 -103 -199 -238 -211c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73 c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3c0 -133 64 -211 184 -226l1 226c0 170 0 405 29 508c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67 c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-14 -80 -14 -347 -14 -521l-2 -227c104 12 167 71 183 172c-34 -27 -71 -52 -110 -73c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c28 -50 60 -96 98 -139"],58752:[959,459,782,80,742,"742 362c-42 7 -84 18 -124 32c18 -40 28 -88 28 -144c0 -170 -85 -268 -243 -281c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73 c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114 c-7 -42 -11 -136 -12 -240c36 -4 69 -13 98 -26c-6 -7 -11 -15 -14 -23c-4 -8 -7 -17 -9 -26c-22 10 -48 17 -76 20l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227c0 46 -7 85 -22 118c-9 -42 -22 -83 -38 -123c-4 11 -8 22 -14 32c-5 9 -12 19 -19 28c21 52 37 107 47 163 c52 -21 107 -37 163 -47c4 -10 8 -21 14 -31c5 -10 12 -19 19 -28zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58753:[959,459,729,80,689,"689 460c-26 -50 -46 -103 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 33c-5 10 -10 20 -17 29c42 -11 82 -25 122 -43c-30 55 -83 87 -156 95l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3c0 -170 -85 -268 -243 -281 c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281 c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240c97 -10 166 -54 204 -127c13 41 29 80 48 118c3 -11 7 -22 12 -32 c4 -10 10 -20 16 -30zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58754:[1097,597,693,80,613,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58755:[1097,597,1051,80,971,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58756:[1097,597,1409,80,1329,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1329 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107 c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58757:[1097,597,1767,80,1687,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1329 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107 c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1687 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70 c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118 c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58758:[1097,597,750,80,670,"670 250c0 -177 -88 -278 -251 -293c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359 c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359 c162 -16 248 -118 248 -293zM614 250c0 139 -67 221 -193 236v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58759:[1097,597,1108,80,1028,"1028 250c0 -135 -85 -229 -251 -271c-2 -153 -10 -300 -29 -367c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 51 13 204 14 364 c-40 -4 -84 -7 -132 -7c-49 0 -94 3 -135 8c-3 -147 -10 -286 -29 -351c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c10 53 13 215 14 382 c-163 42 -248 136 -248 270c0 135 85 229 251 271c2 153 10 300 29 367c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -51 -13 -204 -14 -364c40 4 84 7 132 7 c49 0 94 -3 135 -8c3 147 10 286 29 351c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -53 -13 -215 -14 -382c163 -42 248 -136 248 -270zM972 250 c0 108 -67 179 -193 213v-213l-1 -214c126 35 194 106 194 214zM330 464c-126 -35 -194 -106 -194 -214s67 -179 193 -213v213zM688 481c-41 5 -85 8 -134 8c-48 0 -92 -3 -133 -8v-231l-1 -231c41 -5 85 -8 134 -8c48 0 92 3 133 8v231"],58760:[1097,597,1466,80,1386,"1386 250c0 -97 -59 -174 -177 -224c-22 -10 -47 -18 -73 -26c-3 -160 -10 -318 -30 -388c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118 c10 53 13 214 14 381c-76 -14 -165 -22 -267 -24c-3 -144 -11 -279 -29 -343c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 199 14 357 c-101 2 -190 10 -267 24c-2 -153 -10 -300 -29 -367c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c10 55 13 228 14 403c-25 7 -49 15 -71 25 c-118 50 -177 127 -177 224s59 174 177 224c22 10 47 18 73 26c3 160 10 318 30 388c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -53 -13 -214 -14 -381 c76 14 165 22 267 24c3 144 11 279 29 343c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -199 -14 -357c101 -2 190 -10 267 -24c2 153 10 300 29 367 c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -55 -13 -228 -14 -403c25 -7 49 -15 71 -25c118 -50 177 -127 177 -224zM1330 250c0 76 -50 133 -143 173 c-16 6 -32 13 -50 18v-191l-1 -191c18 5 35 11 51 18c93 40 143 97 143 173zM330 441c-18 -5 -35 -11 -51 -18c-93 -40 -143 -97 -143 -173s50 -133 143 -173c16 -6 32 -13 50 -18v191zM688 489c-102 -2 -191 -10 -267 -25v-214l-1 -214c75 -14 164 -23 267 -25v239z M1046 464c-75 14 -164 23 -267 25v-239l-1 -239c102 2 191 10 267 25v214"],58761:[1097,597,790,80,750,"750 352c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c38 -21 74 -45 108 -72c-16 106 -81 168 -189 181v-236c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21 c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652l1 236c-126 -15 -194 -96 -194 -236c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42 c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359c139 -14 222 -91 243 -223c22 35 46 68 73 99c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58762:[1097,597,790,80,750,"750 148c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-27 31 -51 64 -73 99c-22 -133 -106 -210 -246 -223c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76 c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3c0 -139 67 -221 193 -236v236c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70 c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652l-1 -236c109 12 174 74 190 181c-34 -27 -70 -51 -108 -72c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58763:[1097,597,802,80,762,"762 371c-41 7 -82 18 -122 31c20 -42 30 -92 30 -152c0 -177 -88 -278 -251 -293c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76 c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-9 -50 -13 -200 -14 -359c39 -4 73 -13 103 -27c-6 -8 -11 -16 -15 -24c-4 -9 -7 -18 -9 -27c-23 11 -50 18 -80 21v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236c0 49 -8 91 -24 125c-9 -41 -22 -82 -38 -121c-3 11 -8 21 -14 31c-5 10 -11 20 -19 28c22 53 37 108 47 164 c53 -22 107 -37 163 -47c4 -11 8 -21 14 -31s12 -19 19 -28zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58764:[1097,597,752,80,712,"712 463c-25 -50 -46 -104 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 32c-5 11 -10 21 -17 30c42 -11 82 -25 121 -42c-31 58 -87 92 -165 101v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3c0 -177 -88 -278 -251 -293 c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293 c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359c103 -11 175 -57 214 -134c13 40 29 79 49 116c2 -11 6 -22 11 -32 c4 -10 10 -20 16 -30zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58765:[1462,962,737,80,657,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58766:[1462,962,1124,80,1044,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58767:[1462,962,1511,80,1431,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1431 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65 c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58768:[1462,962,1898,80,1818,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1431 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65 c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23z M1818 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58769:[1462,962,796,80,716,"716 250c0 -190 -94 -299 -269 -316c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685 c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685 c175 -17 268 -127 268 -316zM656 250c0 150 -72 238 -208 255v-255v-255c135 17 208 105 208 255zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58770:[1462,962,1183,80,1103,"1103 250c0 -145 -91 -246 -269 -292c-1 -292 -8 -607 -33 -694c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 390 16 691 c-44 -5 -92 -8 -143 -8c-52 0 -101 3 -145 8c-2 -287 -8 -591 -33 -676c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 65 15 403 16 710 c-177 45 -268 146 -268 291s91 246 269 292c1 292 8 607 33 694c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -390 -16 -691c44 5 92 8 144 8 c51 0 100 -3 144 -8c2 287 8 591 33 676c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -65 -15 -403 -16 -710c177 -45 268 -146 268 -291zM1043 250 c0 116 -73 193 -208 230v-230v-230c135 37 208 114 208 230zM348 480c-135 -37 -208 -114 -208 -230s73 -193 208 -230v230v230zM735 500c-43 5 -91 8 -143 8s-100 -3 -144 -8v-250v-250c43 -5 91 -8 144 -8c51 0 99 3 143 8v250v250"],58771:[1462,962,1570,80,1490,"1490 250c0 -105 -64 -187 -191 -242c-24 -10 -49 -19 -77 -27c-2 -298 -8 -628 -34 -717c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127 c12 65 15 403 16 709c-82 -15 -178 -24 -288 -26c-2 -284 -9 -583 -33 -668c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 384 16 683 c-110 2 -205 11 -288 26c-1 -292 -8 -607 -33 -694c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 67 15 420 16 732c-28 8 -53 17 -77 27 c-127 55 -191 137 -191 242s64 187 191 242c24 10 49 19 77 27c2 298 8 628 34 717c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -65 -15 -403 -16 -709 c82 15 178 24 288 26c2 284 9 583 33 668c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -384 -16 -683c110 -2 205 -11 288 -26c1 292 8 607 33 694 c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -67 -15 -420 -16 -732c28 -8 53 -17 77 -27c127 -55 191 -137 191 -242zM1430 250c0 82 -54 144 -155 187 c-16 7 -34 13 -53 19v-206v-206c19 6 37 12 53 19c101 43 155 105 155 187zM348 456c-19 -6 -37 -12 -53 -19c-101 -43 -155 -105 -155 -187s54 -144 155 -187c16 -7 34 -13 53 -19v206v206zM735 508c-110 -2 -206 -11 -287 -27v-231v-231c81 -16 177 -25 287 -27v258v258z M1122 481c-81 16 -177 25 -287 27v-258v-258c110 2 206 11 287 27v231v231"],58772:[1462,962,835,80,795,"795 350c-38 -43 -70 -89 -98 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c38 -20 73 -44 107 -70c-16 117 -87 185 -205 200v-255c0 -331 0 -868 -34 -986c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46 c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c16 88 16 667 16 1001v255c-135 -17 -208 -105 -208 -255c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115 c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685c152 -15 242 -100 263 -245c22 34 46 66 72 96c0 -11 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58773:[1462,962,835,80,795,"795 150c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -23 -3 -34c-26 30 -50 62 -72 96c-22 -146 -112 -230 -264 -245c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76 c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c0 -150 72 -238 208 -255v255c0 331 0 868 34 986c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23 c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001v-255c118 14 189 83 205 200c-34 -26 -69 -50 -107 -70c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c28 -50 60 -96 98 -139"],58774:[1462,962,841,80,801,"801 388c-41 7 -81 17 -120 30c23 -46 35 -102 35 -168c0 -190 -94 -299 -269 -316c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82 c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127 c-12 -64 -15 -386 -16 -685c42 -5 79 -15 111 -29c-6 -9 -11 -17 -15 -26c-4 -10 -7 -19 -10 -29c-25 12 -54 19 -86 23v-255v-255c135 17 208 105 208 255c0 55 -9 102 -28 140c-9 -41 -21 -80 -37 -119c-4 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 163 c52 -21 107 -36 163 -46c3 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58775:[1462,962,796,80,756,"756 469c-25 -51 -46 -104 -60 -159c-51 26 -104 46 -159 61c-2 11 -6 21 -11 32c-4 10 -10 20 -16 30c40 -11 79 -25 118 -42c-33 66 -94 104 -180 114v-255v-255c135 17 208 105 208 255c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c0 -190 -94 -299 -269 -316 c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316 c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685c114 -12 192 -63 234 -148c13 38 28 76 47 113c3 -11 6 -22 11 -33 c5 -10 10 -20 16 -29zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58776:[1701,1201,760,80,680,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58777:[1701,1201,1163,80,1083,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58778:[1701,1201,1566,80,1486,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58779:[1701,1201,1969,80,1889,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24z M1889 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58780:[1701,1201,824,80,744,"744 250c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901 c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901 c182 -18 280 -132 280 -330zM680 250c0 156 -75 248 -216 265v-530c141 17 216 109 216 265zM360 -15v530c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265"],58781:[1701,1201,1227,80,1147,"1147 250c0 -151 -95 -257 -280 -304c0 -308 0 -790 -35 -911c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 88 16 594 16 908 c-46 -6 -96 -9 -149 -9c-54 0 -104 3 -150 9c0 -308 -1 -773 -35 -892c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 90 16 615 16 927 c-185 47 -280 153 -280 304s95 257 280 304c0 308 0 790 35 911c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -88 -16 -594 -16 -908c46 6 96 9 150 9 c53 0 103 -3 149 -9c0 308 1 773 35 892c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -90 -16 -615 -16 -927c185 -47 280 -153 280 -304zM1083 250 c0 121 -75 200 -216 239v-478c141 39 216 118 216 239zM360 11v478c-141 -39 -216 -118 -216 -239s75 -200 216 -239zM763 -9v518c-45 6 -95 9 -149 9c-55 0 -105 -3 -150 -9v-518c45 -6 95 -9 150 -9c54 0 104 3 149 9"],58782:[1701,1201,1630,80,1550,"1550 250c0 -109 -66 -196 -200 -253c-24 -10 -51 -19 -80 -28v-19c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133 c16 90 16 614 16 926c-86 -15 -185 -24 -299 -27c0 -307 -1 -765 -35 -883c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 585 16 899 c-114 3 -213 12 -299 27c0 -307 0 -789 -35 -910c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v19c-29 9 -56 18 -80 28 c-134 57 -200 144 -200 253s66 196 200 253c24 10 51 19 80 28v19c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -90 -16 -614 -16 -926 c86 15 185 24 299 27c0 307 1 765 35 883c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -585 -16 -899c114 -3 213 -12 299 -27c0 307 0 789 35 910 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-19c29 -9 56 -18 80 -28c134 -57 200 -144 200 -253zM1486 250c0 86 -57 149 -161 194 c-17 7 -35 14 -55 20v-428c20 6 38 13 55 20c104 45 161 108 161 194zM360 36v428c-20 -6 -38 -13 -55 -20c-104 -45 -161 -108 -161 -194s57 -149 161 -194c17 -7 35 -14 55 -20zM763 518c-115 -3 -215 -12 -299 -28v-480c84 -16 184 -25 299 -28v536zM1166 490 c-84 16 -184 25 -299 28v-536c115 3 215 12 299 28v480"],58783:[1701,1201,861,80,821,"821 348c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c36 -20 71 -43 104 -68c-16 123 -90 195 -213 210v-565c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47 c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v565c-141 -17 -216 -109 -216 -265c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c0 198 98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120 c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901c159 -16 253 -105 275 -259c21 33 45 64 70 94c0 -11 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58784:[1701,1201,861,80,821,"821 152c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -23 -3 -34c-25 30 -49 61 -70 94c-22 -154 -116 -243 -275 -259c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85 c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c0 -156 75 -248 216 -265v565c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-565c123 15 197 87 213 210c-33 -25 -68 -48 -104 -68c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58785:[1701,1201,863,80,823,"823 399c-40 7 -78 16 -116 29c24 -48 37 -108 37 -178c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85 c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-15 -88 -16 -587 -16 -902c44 -4 83 -14 116 -30c-6 -9 -11 -18 -16 -28c-4 -9 -8 -19 -10 -30c-27 12 -56 20 -90 24v-530c141 17 216 109 216 265c0 58 -10 108 -30 148c-9 -39 -22 -78 -37 -116c-4 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 164 c52 -22 107 -37 163 -47c3 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM360 515c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265v530"],58786:[1701,1201,823,80,783,"783 470c-25 -50 -46 -104 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 32c-5 11 -10 21 -16 30c39 -10 78 -24 115 -40c-34 70 -97 110 -188 121v-530c141 17 216 109 216 265c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69 c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901c120 -12 202 -67 246 -158c12 38 28 75 46 110c2 -11 6 -22 11 -32c4 -11 10 -20 16 -30zM360 515 c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265v530"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/NonUnicode/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Misc={directory:"Misc/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Misc",id:"GYREPAGELLAMISC",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8353:[775,83,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54h-21v-63h-34v66c-205 21 -338 160 -338 359c0 135 60 240 174 307c48 28 104 46 163 55l1 71h34v-67c13 1 26 1 39 1c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-7 0 -14 0 -22 -1l1 -628 c19 -3 39 -4 60 -4c76 0 145 20 207 60zM360 662c-141 -23 -231 -138 -231 -301s89 -280 230 -316"],8356:[694,13,500,12,478,"478 668c-7 -35 -10 -70 -10 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-33c-1 58 -7 79 -27 95c-17 13 -42 20 -71 20c-60 0 -97 -23 -122 -74c-16 -34 -24 -79 -24 -130v-22l182 5l-4 -48l-178 4v-77l182 6l-4 -48l-181 5c-5 -87 -32 -110 -94 -199c37 5 77 9 133 7l157 -6 c10 0 17 -1 23 -1c19 0 25 8 29 37l7 52h26v-148c-21 -17 -29 -20 -50 -20c-60 0 -123 7 -179 19c-56 13 -97 19 -162 23l-45 -45h-22v49c9 9 23 19 38 27c15 7 17 9 24 23c20 40 34 72 34 151v30l-96 -3l8 45l88 -3v75l-96 -2l8 45l88 -3v40c0 65 33 120 99 168 c63 45 116 65 173 65c41 0 64 -6 98 -26"],8358:[692,20,831,17,813,"813 263h-95v-246c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-215 267h-258v-143c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v143h-95v34h95v98h-95v34h95v140c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l213 -263h268v140c0 78 -5 87 -51 90l-44 3 v30l116 -3l120 3v-30l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-140h95v-34h-95v-98h95v-34zM282 429l-124 154v-154h124zM388 297l-79 98h-151v-98h230zM672 297v98h-241l80 -98h161zM672 98v165h-134"],8361:[700,9,1000,8,984,"984 263h-174l-49 -171l-27 -101h-50c-35 109 -38 117 -71 206l-24 66h-208l-67 -169c-19 -47 -27 -71 -36 -103h-50l-62 272h-158v34h150l-23 98h-127v34h119l-41 180c-8 34 -21 47 -50 50l-28 3v30l126 -3l126 3v-30l-42 -3c-39 -3 -41 -28 -33 -66l37 -164h175l12 30 c53 134 69 179 90 241h32c8 -34 12 -42 33 -102l60 -169h183l53 197c5 20 -4 30 -46 33l-40 3v30c35 -2 70 -3 105 -3s70 1 105 3v-30l-32 -3c-22 -2 -33 -12 -38 -29l-57 -201h127v-34h-137l-28 -98h165v-34zM384 395h-155l22 -98h94zM332 263h-74l27 -119zM798 395h-162 l35 -98h100zM762 263h-79l45 -126zM576 297l-36 98h-108l-38 -98h182zM527 429l-39 107l-42 -107h81"],8363:[692,34,542,40,502,"502 72c-18 1 -35 1 -41 2c-17 1 -29 1 -36 1l-66 -3l5 79l-95 -80c-4 -3 -24 -6 -41 -6c-55 0 -95 11 -124 35c-41 34 -64 90 -64 158c0 73 31 135 80 160l74 39c22 11 42 17 65 17c30 0 54 -7 101 -28v101h-123v30h123v25c0 25 -6 35 -21 35h-48v24c68 10 96 17 133 31 l8 -7v-108h70v-30h-70v-385c0 -54 2 -60 31 -62l39 -2v-26zM502 -34h-462v34h462v-34zM360 263v109c0 7 -10 18 -28 30c-30 21 -64 32 -96 32c-76 0 -122 -55 -122 -147c0 -102 53 -174 128 -174c40 0 82 26 105 66c12 20 13 28 13 84"],8364:[689,20,500,-2,501,"501 29c-16 -14 -60 -49 -164 -49c-178 0 -249 153 -262 296c-38 0 -63 -1 -77 -2l18 51c15 -3 25 -5 57 -5v56c-29 0 -61 0 -74 -1l18 51c14 -4 36 -6 62 -6c19 133 95 269 258 269c104 0 148 -35 164 -49c-3 -24 -16 -85 -16 -126h-31l-2 90c-19 34 -67 50 -120 50 c-79 0 -151 -90 -170 -234h171c33 0 64 2 89 6l-18 -52l-247 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c75 0 157 0 230 5l-18 -51l-210 2c15 -161 89 -261 174 -261c44 0 96 14 118 46l3 94h32c0 -41 13 -102 16 -126"],8369:[692,3,604,22,580,"580 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-401l86 1v-34h-86v-88c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v88h-81v34h81v327 c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],8370:[775,83,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-19 0 -39 1 -58 3l1 -66h-34v72c-80 15 -151 50 -202 100c-62 62 -97 151 -97 252c0 182 115 313 298 354l1 80h34v-73c30 5 62 7 95 7c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53 c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18c-25 0 -48 -2 -70 -6l1 -627c30 -8 63 -12 98 -12c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM321 45v609c-123 -36 -192 -138 -192 -292c0 -157 72 -270 192 -317"],10145:[450,-50,995,80,915,"915 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-635v180h635v110c59 -73 127 -141 200 -200"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Misc/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Symbols={directory:"Symbols/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Symbols",id:"GYREPAGELLASYMBOLS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8960:[564,64,788,80,708,"634 250c0 62 -18 116 -50 156l-346 -346c40 -32 94 -50 156 -50c144 0 240 96 240 240zM550 440c-40 32 -94 50 -156 50c-144 0 -240 -96 -240 -240c0 -62 18 -116 50 -156zM708 530l-80 -80c42 -51 66 -120 66 -200c0 -180 -120 -300 -300 -300c-80 0 -149 24 -200 66 l-80 -80c-4 7 -9 13 -15 19s-12 11 -19 15l80 80c-42 51 -66 120 -66 200c0 180 120 300 300 300c80 0 149 -24 200 -66l80 80c4 -7 9 -13 15 -19s12 -11 19 -15"],8965:[444,-56,760,80,680,"680 384h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM546 56c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8966:[554,54,760,80,680,"680 274h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM680 494h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM546 -54c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3 s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8976:[280,0,790,80,710,"710 220h-570v-220c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v250c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8985:[500,-220,790,80,710,"710 220h-600c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v250c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8988:[680,-450,390,80,310,"310 620h-170v-170c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v200c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8989:[680,-450,390,80,310,"310 450c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v170h-170c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-200"],8990:[50,180,390,80,310,"310 -180h-200c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v200c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-170h170c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8991:[50,180,390,80,310,"310 -150c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h170v170c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-200"],8992:[1212,0,737,318,657,"657 1189c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001h-100c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],8993:[1194,18,737,80,418,"418 1194c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001h100"],9001:[658,158,391,80,311,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392"],9002:[658,158,391,80,311,"311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"],9115:[1208,0,679,143,583,"583 1180c-245 -246 -360 -593 -360 -981v-199h-80v199c0 404 156 753 412 1009c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9116:[396,0,679,143,223,"223 0h-80v396h80v-396"],9117:[1208,0,679,143,583,"583 28c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-256 256 -412 605 -412 1009v199h80v-199c0 -388 115 -735 360 -981"],9118:[1208,0,679,96,536,"536 0h-80v199c0 388 -114 735 -360 981c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c257 -256 412 -605 412 -1009v-199"],9119:[396,0,679,456,536,"536 0h-80v396h80v-396"],9120:[1208,0,679,96,536,"536 1009c0 -404 -155 -753 -412 -1009c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c246 246 360 593 360 981v199h80v-199"],9121:[1214,0,521,143,425,"425 1214c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-1174h-80v1214h282"],9122:[810,0,521,143,223,"223 810v-810h-80v810h80"],9123:[1214,0,521,143,425,"425 0h-282v1214h80v-1174h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],9124:[1214,0,521,96,378,"378 0h-80v1174h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-1214"],9125:[810,0,521,298,378,"378 0h-80v810h80v-810"],9126:[1214,0,521,96,378,"378 0h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v1174h80v-1214"],9127:[616,0,589,252,493,"493 578c-115 -31 -161 -135 -161 -279v-299h-80v299c0 176 91 280 231 317c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18"],9128:[1194,0,589,96,332,"332 0h-80v299c0 173 -42 278 -156 278c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c114 0 156 105 156 278v299h80v-299c0 -161 -53 -259 -138 -298c85 -39 138 -137 138 -298v-299"],9129:[616,0,589,252,493,"493 39c-3 -6 -6 -12 -8 -19c-2 -6 -2 -13 -2 -20c-140 38 -231 142 -231 317v299h80v-299c0 -144 46 -248 161 -278"],9130:[596,0,589,257,337,"337 596v-596h-80v596h80"],9131:[616,0,589,96,337,"337 0h-80v299c0 144 -46 248 -161 279c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c141 -37 231 -141 231 -317v-299"],9132:[1194,0,589,257,493,"493 577c-114 0 -156 -105 -156 -278v-299h-80v299c0 161 53 259 138 298c-85 39 -138 137 -138 298v299h80v-299c0 -173 42 -278 156 -278c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],9133:[616,0,589,96,337,"337 317c0 -175 -90 -279 -231 -317c1 7 0 14 -2 20c-2 7 -4 13 -8 19c115 30 161 134 161 278v299h80v-299"],9134:[580,0,760,328,432,"432 580v-580h-104v580h104"],9138:[829,0,1408,80,1248,"1248 632h-42l-7 86c-4 48 -37 57 -373 57h-599l470 -775h-136l-481 794l5 35l275 -4l888 4c-3 -45 -4 -67 -4 -99c0 -31 1 -53 4 -98"],9139:[896,4,1408,80,1328,"1328 259c-6 -66 -7 -158 -7 -263l-545 4l-696 -4v34l515 811l-34 55h136l-504 -794h722c339 0 356 7 364 88l8 69h41"],9143:[1623,0,770,120,610,"610 0c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-342 1416h-67v60h153l277 -1143v1290h60v-1623"],10178:[650,0,760,80,680,"680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v590c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-590h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10200:[650,150,860,80,780,"780 -150h-700c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320v740c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-740h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10201:[650,150,860,80,780,"780 590h-320v-740c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v740h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h700c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10202:[650,150,1203,80,1123,"1123 110h-400v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-400v-160h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM543 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v260h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30 h400v160h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30h400v260c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10203:[650,150,1203,80,1123,"1123 220h-400v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM543 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30h400v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10204:[410,-90,920,80,840,"840 220h-442c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h442c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],10205:[650,150,1360,80,1280,"1280 220h-1140v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h1140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10206:[650,150,1360,80,1280,"1280 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-1140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1140v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10208:[576,76,595,80,515,"515 234l-192 -310c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l-192 310c2 5 3 11 3 16s-1 11 -3 16l192 310c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 26 3l191 -310c-2 -5 -3 -11 -3 -16s1 -11 3 -16zM436 280l-138 224l-139 -224h277zM436 220h-277l139 -224"],10209:[471,-29,603,80,523,"442 250c-58 34 -107 82 -141 140c-33 -58 -82 -106 -140 -140c58 -34 107 -82 140 -140c34 58 83 106 141 140zM523 222c-90 -33 -161 -104 -193 -193c-10 2 -19 3 -29 3c-9 0 -18 -1 -28 -3c-32 89 -103 160 -193 193c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28c90 33 161 104 193 193 c10 -2 19 -3 28 -3c10 0 19 1 28 3c33 -89 104 -160 194 -193c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28"],10210:[471,-29,698,80,618,"618 222c-90 -33 -160 -104 -193 -193c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -28 -3c-32 88 -101 158 -189 191h-100c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h101c87 34 156 103 188 191c9 -2 18 -3 28 -3c9 0 19 1 28 3c33 -89 103 -160 193 -193c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28z M537 250c-58 34 -107 82 -140 140c-34 -58 -82 -106 -141 -140c59 -34 107 -82 141 -140c33 58 82 106 140 140"],10211:[471,-29,698,80,618,"618 220h-100c-88 -34 -156 -103 -188 -191c-10 2 -19 3 -29 3c-9 0 -18 -1 -28 -3c-32 89 -103 160 -193 193c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28c90 33 161 104 193 193c10 -2 19 -3 28 -3c10 0 19 1 28 3c33 -88 102 -158 189 -191h100c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30z M442 250c-58 34 -107 82 -141 140c-33 -58 -82 -106 -140 -140c58 -34 107 -82 140 -140c34 58 83 106 141 140"],10214:[670,170,430,120,350,"350 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-230v840h230c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-75v-760h75zM235 630h-75v-760h75v760"],10215:[670,170,430,80,310,"310 670v-840h-230c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h75v760h-75c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h230zM270 -130v760h-75v-760h75"],10218:[658,158,611,80,531,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392zM531 -142c-7 -1 -14 -2 -20 -5s-12 -7 -17 -11l-194 408l194 408c5 -4 11 -8 17 -11s13 -4 20 -5l-166 -392"],10219:[658,158,611,80,531,"531 250l-195 -408c-5 4 -11 8 -17 11s-13 4 -19 5l165 392l-165 392c6 1 13 2 19 5s12 7 17 11zM311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Symbols/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Variants/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Variants={directory:"Variants/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Variants",id:"GYREPAGELLAVARIANTS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8242:[518,-102,347,65,282,"282 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37"],8243:[518,-102,587,65,522,"282 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM522 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37"],8244:[518,-102,827,65,762,"282 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM522 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM762 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37"],8245:[518,-102,347,65,282,"282 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37"],8246:[518,-102,587,65,522,"282 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37zM522 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37"],8247:[518,-102,827,65,762,"282 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37zM522 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37zM762 116l-19 -14l-41 21l-157 379l17 16l103 -37"],8279:[518,-102,1067,65,1002,"282 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM522 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM762 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37zM1002 502l-157 -379l-41 -21l-19 14l97 365l103 37"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Variants/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size5/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size5={directory:"Size5/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size5",id:"GYREPAGELLASIZE5",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1259,759,624,139,531,"531 1231c-216 -216 -316 -510 -316 -829v-304c0 -319 100 -613 316 -829c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-227 226 -364 522 -364 857v304c0 335 137 631 364 857c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1259,759,624,93,485,"485 98c0 -335 -137 -631 -364 -857c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c216 216 316 510 316 829v304c0 319 -100 613 -316 829c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c227 -226 364 -522 364 -857v-304"],47:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 1793l-1063 -3086c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],91:[1265,765,500,139,407,"407 -765h-268v2030h268c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-192v-1950h192c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 -1293c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l-1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],93:[1265,765,500,93,361,"361 -765h-268c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h192v1950h-192c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h268v-2030"],123:[1264,764,555,93,462,"462 -726c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-131 35 -215 128 -215 282v469c0 151 -40 243 -144 243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c104 0 144 92 144 243v469c0 154 84 247 215 282c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-105 -29 -149 -120 -149 -244v-469 c0 -140 -47 -227 -124 -263c77 -36 124 -123 124 -263v-469c0 -124 44 -215 149 -244"],124:[1245,745,221,80,141,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],125:[1264,764,555,93,462,"462 230c-104 0 -144 -92 -144 -243v-469c0 -154 -83 -247 -215 -282c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c106 29 149 120 149 244v469c0 140 47 227 124 263c-77 36 -124 123 -124 263v469c0 124 -43 215 -149 244c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c132 -35 215 -128 215 -282 v-469c0 -151 40 -243 144 -243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[714,-541,1251,0,1251,"1251 577l-7 -36l-618 115l-619 -115l-7 36l626 137"],771:[707,-537,1247,0,1247,"1247 681c-71 -69 -159 -116 -305 -133c-18 -2 -37 -3 -55 -3c-92 0 -182 25 -271 50c-84 24 -169 48 -255 48c-16 0 -33 -1 -49 -3c-133 -16 -222 -40 -287 -103c-3 6 -6 11 -10 15c-5 4 -10 8 -15 11c71 69 160 116 305 133c18 2 37 3 55 3c92 0 182 -25 271 -50 c84 -24 169 -48 255 -48c16 0 33 1 49 3c133 16 222 40 287 103c3 -6 6 -11 10 -15c5 -4 10 -8 15 -11"],774:[709,-549,1279,0,1279,"1279 697c-49 -148 -385 -148 -639 -148c-255 0 -591 0 -640 148l35 12c35 -104 368 -104 605 -104c236 0 569 0 604 104"],780:[713,-540,1251,0,1251,"1251 677l-625 -137l-626 137l7 36l619 -115l618 115"],785:[723,-563,1279,0,1279,"1279 575l-35 -12c-35 104 -368 104 -604 104c-237 0 -570 0 -605 -104l-35 12c49 148 385 148 640 148c254 0 590 0 639 -148"],812:[-60,233,1251,0,1251,"1251 -96l-625 -137l-626 137l7 36l619 -116l618 116"],813:[-70,243,1251,0,1251,"1251 -207l-7 -36l-618 116l-619 -116l-7 36l626 137"],814:[-60,220,1279,0,1279,"1279 -72c-49 -148 -385 -148 -639 -148c-255 0 -591 0 -640 148l35 12c35 -104 368 -104 605 -104c236 0 569 0 604 104"],815:[-78,238,1279,0,1279,"1279 -226l-35 -12c-35 104 -368 104 -604 104c-237 0 -570 0 -605 -104l-35 12c49 148 385 148 640 148c254 0 590 0 639 -148"],816:[-78,249,1247,0,1247,"1247 -104c-71 -70 -159 -116 -305 -133c-18 -2 -37 -3 -55 -3c-92 0 -182 25 -271 50c-84 23 -169 48 -255 48c-16 0 -33 -1 -49 -3c-133 -16 -222 -40 -287 -104c-3 6 -6 11 -10 16c-5 4 -10 8 -15 11c71 69 160 115 305 132c18 3 37 4 55 4c92 0 182 -25 271 -50 c84 -24 169 -48 255 -48c16 0 33 1 49 3c133 15 222 40 287 103c3 -6 6 -11 10 -15c5 -5 10 -8 15 -11"],8214:[1245,745,402,80,322,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990zM322 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8260:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 1793l-1063 -3086c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],8425:[782,-652,2226,0,2226,"2226 782v-129c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v66h-2146v-65c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v130h2226"],8730:[1560,1030,757,120,787,"787 1500h-164l-90 -2530c-14 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-266 1218h-66v60h154l210 -961l81 2273h222v-60"],8739:[1245,745,221,80,141,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8741:[1245,745,402,80,322,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990zM322 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8968:[1265,745,500,139,407,"407 1225h-192v-1970c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3v2010h268c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8969:[1265,745,500,93,361,"361 -745c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3v1970h-192c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h268v-2010"],8970:[1245,765,500,139,407,"407 -765h-268v2010c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3v-1970h192c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1245,765,500,93,361,"361 -765h-268c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h192v1970c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3v-2010"],9001:[1797,1298,571,93,478,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2"],9002:[1797,1298,571,93,478,"478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],9140:[782,-652,2226,0,2226,"2226 782v-129c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v66h-2146v-65c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v130h2226"],9141:[-182,312,2226,0,2226,"2226 -312l-2226 1v129c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-66l2146 1v65c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-130"],9180:[792,-570,3028,0,3028,"3028 598c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-113 112 -518 158 -1153 158h-666c-635 0 -1040 -46 -1153 -158c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c116 116 528 194 1181 194h666c653 0 1065 -78 1181 -194"],9181:[-100,322,3028,0,3028,"3028 -128c-116 -116 -528 -194 -1181 -194h-666c-653 0 -1065 78 -1181 194c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c113 -112 518 -158 1153 -158h666c635 0 1040 46 1153 158c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[808,-587,3038,0,3038,"3038 601c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-24 66 -159 82 -377 82h-708c-215 0 -348 40 -396 92c-48 -52 -181 -92 -396 -92h-708c-219 0 -354 -16 -377 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 74 168 132 415 132h708c240 0 376 10 376 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -65 135 -75 376 -75h708c246 0 388 -58 415 -132"],9183:[-117,338,3038,0,3038,"3038 -131c-27 -74 -169 -132 -415 -132h-708c-241 0 -376 -10 -376 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 65 -136 75 -376 75h-708c-247 0 -388 58 -415 132c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c23 -66 158 -82 377 -82h708c215 0 348 -40 396 -92c48 52 181 92 396 92h708 c218 0 353 16 377 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[739,-525,3076,0,3076,"3076 525c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l-138 138h-2648l-138 -138c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l214 214h2648"],9185:[-55,269,3076,0,3076,"3076 -55l-214 -214h-2648l-214 214c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3l138 -138h2648l138 138c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3"],10214:[1265,765,504,139,411,"411 -765h-272v2030h272c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-96v-1950h96c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM275 1225h-96v-1950h96v1950"],10215:[1265,765,504,93,365,"365 -765h-272c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h96v1950h-96c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h272v-2030zM325 1225h-96v-1950h96v1950"],10216:[1797,1298,571,93,478,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2"],10217:[1797,1298,571,93,478,"478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],10218:[1797,1298,872,93,779,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2zM779 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -13 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c7 -2 13 -2 20 -2"],10219:[1797,1298,872,93,779,"779 250l-345 -1548c-6 4 -13 6 -19 7c-7 2 -14 2 -21 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 21 2c6 1 13 3 19 6zM478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],10222:[1259,759,418,139,325,"325 1231c-85 -85 -110 -329 -110 -691v-580c0 -362 25 -606 110 -691c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-90 89 -158 338 -158 719v580c0 381 68 630 158 719c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1259,759,418,93,279,"279 -40c0 -381 -68 -630 -158 -719c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c85 85 110 329 110 691v580c0 362 -25 606 -110 691c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c90 -89 158 -338 158 -719v-580"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size5/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size6/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size6={directory:"Size6/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size6",id:"GYREPAGELLASIZE6",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1458,958,679,143,583,"583 1430c-245 -246 -360 -593 -360 -981v-398c0 -388 115 -735 360 -981c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-256 256 -412 605 -412 1009v398c0 404 156 753 412 1009c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1458,958,679,96,536,"536 51c0 -404 -155 -753 -412 -1009c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c246 246 360 593 360 981v398c0 388 -114 735 -360 981c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c257 -256 412 -605 412 -1009v-398"],47:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 2272l-1392 -4044c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],91:[1464,964,521,143,425,"425 -964h-282v2428h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-2348h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 -1772c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l-1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],93:[1464,964,521,96,378,"378 -964h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v2348h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-2428"],123:[1463,963,589,96,493,"493 -925c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-140 37 -231 141 -231 317v598c0 173 -42 278 -156 278c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c114 0 156 105 156 278v598c0 176 91 280 231 317c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-115 -31 -161 -135 -161 -279v-598 c0 -161 -53 -259 -138 -298c85 -39 138 -137 138 -298v-598c0 -144 46 -248 161 -279"],124:[1444,944,224,80,144,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],125:[1463,963,589,96,493,"493 230c-114 0 -156 -105 -156 -278v-598c0 -176 -90 -280 -231 -317c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c115 31 161 135 161 279v598c0 161 53 259 138 298c-85 39 -138 137 -138 298v598c0 144 -46 248 -161 279c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20 c141 -37 231 -141 231 -317v-598c0 -173 42 -278 156 -278c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[714,-540,1498,0,1498,"1498 578l-6 -38l-743 116l-743 -116l-6 38l749 136"],771:[710,-534,1496,0,1496,"1496 682c-79 -68 -187 -115 -369 -133c-22 -3 -44 -4 -66 -4c-107 0 -214 25 -320 49c-100 24 -202 48 -305 48c-21 0 -41 -1 -61 -3c-170 -17 -277 -42 -350 -105c-3 6 -6 11 -10 16c-5 5 -9 9 -15 12c79 68 187 115 369 133c22 3 44 4 66 4c107 0 214 -25 319 -49 c101 -24 203 -48 306 -48c20 0 41 1 61 3c169 17 277 42 350 105c3 -6 6 -11 10 -16s9 -9 15 -12"],774:[709,-549,1528,0,1528,"1528 697c-49 -148 -463 -148 -764 -148s-715 0 -764 148l36 12c35 -103 445 -103 728 -103s694 0 728 103"],780:[714,-540,1498,0,1498,"1498 676l-749 -136l-749 136l6 38l743 -116l743 116"],785:[724,-563,1528,0,1528,"1528 575l-36 -12c-34 103 -445 104 -728 104s-693 -1 -728 -104l-36 12c49 148 463 148 764 149c301 -1 715 -1 764 -149"],812:[-60,234,1498,0,1498,"1498 -97l-749 -137l-749 137l6 37l743 -116l743 116"],813:[-70,244,1498,0,1498,"1498 -206l-6 -38l-743 116l-743 -116l-6 38l749 136"],814:[-60,221,1528,0,1528,"1528 -72c-49 -148 -463 -149 -764 -149s-715 1 -764 149l36 12c35 -103 445 -104 728 -104s694 1 728 104"],815:[-78,239,1528,0,1528,"1528 -226l-36 -13c-34 104 -445 104 -728 104s-693 0 -728 -104l-36 13c49 148 463 148 764 148s715 0 764 -148"],816:[-78,255,1496,0,1496,"1496 -107c-79 -68 -187 -115 -369 -133c-22 -2 -44 -3 -66 -3c-107 0 -214 24 -320 49c-100 23 -202 47 -305 47c-21 0 -41 -1 -61 -3c-170 -17 -277 -41 -350 -105c-3 6 -6 12 -10 17c-5 4 -9 9 -15 12c79 68 187 115 369 133c22 2 44 3 66 3c107 0 214 -24 319 -49 c101 -23 203 -47 306 -47c20 0 41 1 61 3c169 17 277 42 350 105c3 -6 6 -11 10 -16s9 -9 15 -13"],8214:[1444,944,408,80,328,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388zM328 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8260:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 2272l-1392 -4044c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],8425:[788,-656,2593,0,2593,"2593 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59l-2513 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h2593v-131"],8730:[1740,1210,770,120,800,"800 1680h-190v-2890c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-342 1416h-67v60h153l277 -1143v2617h250v-60"],8739:[1444,944,224,80,144,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8741:[1444,944,408,80,328,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388zM328 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8968:[1464,944,521,143,425,"425 1464c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-2368c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3v2408h282"],8969:[1464,944,521,96,378,"378 -944c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3v2368h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-2408"],8970:[1444,964,521,143,425,"425 -964h-282v2408c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3v-2368h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1444,964,521,96,378,"378 -964h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v2368c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3v-2408"],9001:[2275,1775,620,96,524,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],9002:[2275,1775,620,96,524,"524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],9140:[788,-656,2593,0,2593,"2593 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59l-2513 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h2593v-131"],9141:[-186,318,2593,0,2593,"2593 -318l-2593 1v131c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-59h2513v59c6 -3 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-131"],9180:[801,-569,3528,0,3528,"3528 597c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-117 116 -573 160 -1298 160h-876c-725 0 -1181 -44 -1298 -160c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c120 120 582 204 1326 204h876c744 0 1206 -84 1326 -204"],9181:[-99,331,3528,0,3528,"3528 -127c-120 -120 -582 -204 -1326 -204h-876c-744 0 -1206 84 -1326 204c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c117 -116 573 -160 1298 -160h876c725 0 1181 44 1298 160c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[815,-586,3538,0,3538,"3538 600c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-25 68 -175 82 -418 82h-876c-240 0 -387 44 -437 100c-51 -56 -198 -100 -437 -100h-876c-244 0 -394 -14 -418 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c28 76 183 140 456 140h876c267 0 417 7 417 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -68 150 -75 417 -75h876c272 0 428 -64 456 -140"],9183:[-116,345,3538,0,3538,"3538 -130c-28 -76 -184 -140 -456 -140h-876c-267 0 -417 -7 -417 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 68 -150 75 -417 75h-876c-273 0 -428 64 -456 140c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c24 -68 174 -82 418 -82h876c239 0 386 -44 437 -100c50 56 197 100 437 100 h876c243 0 393 14 418 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[744,-522,3580,0,3580,"3580 522c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l-142 142h-3136l-142 -142c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l222 222h3136"],9185:[-52,274,3580,0,3580,"3580 -52l-222 -222h-3136l-222 222c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3l142 -142h3136l142 142c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3"],10214:[1464,964,521,143,425,"425 -964h-282v2428h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-101v-2348h101c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM284 -924v2348h-101v-2348h101"],10215:[1464,964,521,96,378,"378 1464v-2428h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h101v2348h-101c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282zM338 -924v2348h-101v-2348h101"],10216:[2275,1775,620,96,524,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],10217:[2275,1775,620,96,524,"524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],10218:[2275,1775,941,96,845,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1zM845 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],10219:[2275,1775,941,96,845,"845 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 20 6zM524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],10222:[1458,958,439,143,343,"343 1430c-93 -93 -120 -369 -120 -782v-796c0 -413 27 -689 120 -782c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-97 97 -172 378 -172 810v796c0 432 75 713 172 810c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1458,958,439,96,296,"296 -148c0 -432 -75 -713 -172 -810c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c93 93 120 369 120 782v796c0 413 -27 689 -120 782c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c97 -97 172 -378 172 -810v-796"],57344:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57345:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200v60h200v-60zM200 110h-200v60h200v-60"],57346:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57347:[596,0,589,252,332,"332 0h-80v596h80v-596"],57348:[796,0,224,80,144,"144 0c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64v-796"],57349:[796,0,224,80,144,"144 0h-64v796h64v-796"],57350:[796,0,224,80,144,"144 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796"],57351:[596,0,589,257,337,"337 596v-596h-80v596h80"],57352:[784,-640,191,0,191,"191 688v-48h-167l-24 24c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95"],57353:[688,-640,127,0,127,"127 688v-48h-127v48h127"],57354:[688,-640,192,0,192,"192 640h-192v48h192c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57355:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57356:[688,-640,127,0,127,"127 640h-127v48h127v-48"],57357:[784,-640,192,0,192,"192 664l-24 -24h-168v48h95c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 76 -84 120 -120"],57358:[784,-544,191,0,191,"191 640h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95v-48"],57359:[688,-640,128,0,128,"128 640h-128v48h128v-48"],57360:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191v48h191c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57361:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57362:[688,-640,128,0,128,"128 640h-128v48h128v-48"],57363:[784,-544,191,0,191,"191 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-95v48h95c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],57364:[784,-544,218,0,218,"218 688v-48h-122c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h122"],57365:[688,-640,146,0,146,"146 640h-146v48h146v-48"],57366:[784,-544,218,0,218,"218 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -22 3 -33 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-122v48h122c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 119 -120"],57367:[-170,218,191,0,191,"191 -170v-48h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191"],57368:[-170,218,127,0,127,"127 -170v-48h-127v48h127"],57369:[-170,314,192,0,192,"192 -194c-44 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-95v48h168"],57370:[-170,314,191,0,191,"191 -218h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120l24 24h167v-48"],57371:[-170,218,127,0,127,"127 -170v-48h-127v48h127"],57372:[-170,218,192,0,192,"192 -218h-192v48h192c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57373:[-74,314,191,0,191,"191 -218h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95v-48"],57374:[-170,218,128,0,128,"128 -218h-128v48h128v-48"],57375:[-170,218,191,0,191,"191 -218h-191v48h191c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57376:[-170,218,191,0,191,"191 -218h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57377:[-170,218,128,0,128,"128 -218h-128v48h128v-48"],57378:[-74,314,191,0,191,"191 -194c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-95v48h95c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],57379:[400,-100,454,0,454,"454 280v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57380:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57381:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57382:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57383:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57384:[400,-100,454,0,454,"454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57385:[454,0,460,200,260,"260 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60"],57386:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57387:[454,0,460,80,380,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57388:[454,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57389:[302,0,460,200,260,"260 0h-60v302h60v-302"],57390:[454,0,460,200,260,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57391:[400,-100,346,0,346,"346 280v-60h-210c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h210"],57392:[280,-220,86,0,86,"86 280v-60h-86v60h86"],57393:[400,-100,346,0,346,"346 220h-158l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-137v60h158l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h137v-60"],57394:[280,-220,346,0,346,"346 220h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57395:[280,-220,346,0,346,"346 280v-60h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346"],57396:[280,-220,86,0,86,"86 280v-60h-86v60h86"],57397:[400,-100,346,0,346,"346 280v-60h-158l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-137v60h158l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h137"],57398:[400,-100,346,0,346,"346 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-210v60h210c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57399:[400,-100,486,0,486,"486 280v-60h-350c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h350"],57400:[280,-220,323,0,323,"323 220h-323v60h323v-60"],57401:[400,-100,486,0,486,"486 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-350v60h350c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57402:[485,0,460,80,380,"380 171c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v349h60v-349c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],57403:[324,0,460,200,260,"260 0h-60v324h60v-324"],57404:[486,0,460,80,380,"380 251c-43 29 -83 62 -120 98v-349h-60v349c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],57405:[400,-100,370,0,370,"370 220h-234c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h234v-60"],57406:[280,-220,93,0,93,"93 220h-93v60h93v-60"],57407:[400,-100,369,0,369,"369 220h-169l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-149v60h169l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h149v-60"],57408:[400,-100,370,0,370,"370 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-234v60h234c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57409:[400,-100,482,0,482,"482 220h-176c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h176v-60"],57410:[280,-220,321,0,321,"321 220h-321v60h321v-60"],57411:[280,-220,482,0,482,"482 220h-482v60h482c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57412:[280,-220,482,0,482,"482 280v-60h-482c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h482"],57413:[280,-220,321,0,321,"321 280v-60h-321v60h321"],57414:[400,-100,482,0,482,"482 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-176v60h176c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3c11 0 22 1 32 3 c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57415:[481,0,460,200,260,"260 481v-481c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v481h60"],57416:[322,0,460,200,260,"260 322v-322h-60v322h60"],57417:[482,0,460,80,380,"380 77c-43 29 -83 62 -120 98v-175h-60v175c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c44 40 84 84 120 130v74c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-74c36 -46 76 -90 120 -130c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],57418:[482,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v74c-36 47 -76 91 -120 131c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v176h60v-176c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -22 -3 -32 c0 -11 1 -22 3 -32c-44 -40 -84 -84 -120 -131v-74c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57419:[322,0,460,200,260,"260 0h-60v322h60v-322"],57420:[481,0,460,200,260,"260 481v-481h-60v481c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3"],57421:[400,-100,486,0,486,"486 220h-350c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h350v-60"],57422:[280,-220,323,0,323,"323 280v-60h-323v60h323"],57423:[400,-100,486,0,486,"486 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-302v60h302l120 120c11 -2 22 -3 32 -3c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],57424:[400,-100,486,0,486,"486 220h-302l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3l120 -120h302v-60"],57425:[280,-220,323,0,323,"323 280v-60h-323v60h323"],57426:[400,-100,486,0,486,"486 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-350v60h350c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57427:[400,-100,454,0,454,"454 220h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60"],57428:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57429:[400,-100,454,0,454,"454 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-409v60h409v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-300"],57430:[400,-100,454,0,454,"454 220h-409v-120c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v300c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-120h409v-60"],57431:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57432:[400,-100,454,0,454,"454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57433:[454,0,460,80,380,"380 0h-300c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h120v409h60v-409h120c-2 -7 -3 -15 -3 -22c0 -8 1 -16 3 -23"],57434:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57435:[454,0,460,80,380,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57436:[454,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57437:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57438:[454,0,460,80,380,"380 409h-120v-409h-60v409h-120c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23h300c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -22"],57439:[490,-220,465,0,465,"465 220h-330c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h330v-60"],57440:[280,-220,310,0,310,"310 280v-60h-310v60h310"],57441:[400,-100,465,0,465,"465 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-329v60h329c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57442:[400,-100,465,0,465,"465 280v-60h-329c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h329"],57443:[280,-220,310,0,310,"310 280v-60h-310v60h310"],57444:[490,-220,465,0,465,"465 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-330v60h330c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],57445:[490,-40,465,0,465,"465 220h-195v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h195v-60zM210 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],57446:[280,-220,310,0,310,"310 220h-310v60h310v-60"],57447:[400,-100,465,0,465,"465 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-329v60h329c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57448:[400,-100,465,0,465,"465 220h-329c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h329v-60"],57449:[280,-220,310,0,310,"310 220h-310v60h310v-60"],57450:[490,-40,465,0,465,"465 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-195v60h195v75c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM405 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],57451:[400,-220,454,0,454,"454 280v-60h-424l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57452:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57453:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57454:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57455:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57456:[400,-220,454,0,454,"454 250l-30 -30h-424v60h317c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],57457:[280,-100,454,0,454,"454 280v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h424"],57458:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57459:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57460:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57461:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57462:[280,-100,454,0,454,"454 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-317v60h424"],57463:[454,0,340,80,140,"140 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57464:[302,0,340,80,140,"140 302v-302h-60v302h60"],57465:[454,0,340,80,260,"260 219c-43 29 -83 62 -120 98v-317h-60v424l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],57466:[454,0,340,80,260,"260 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171l-30 30v424h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57467:[302,0,340,80,140,"140 0h-60v302h60v-302"],57468:[454,0,340,80,140,"140 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57469:[454,0,340,200,260,"260 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57470:[302,0,340,200,260,"260 0h-60v302h60v-302"],57471:[454,0,340,80,260,"260 0h-60v317c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-424"],57472:[454,0,340,80,260,"260 454v-424l-30 -30c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60"],57473:[302,0,340,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57474:[454,0,340,200,260,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57475:[450,70,458,0,458,"458 50h-322c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h322v-60zM458 450v-60h-448c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h448"],57476:[450,-50,305,0,305,"305 110v-60h-305v60h305zM305 450v-60h-305v60h305"],57477:[570,-50,457,0,457,"447 50h-447v60h447c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM457 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-321v60h321c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57478:[570,-50,457,0,457,"457 50h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447v-60zM457 450v-60h-321c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h321"],57479:[450,-50,305,0,305,"305 110v-60h-305v60h305zM305 450v-60h-305v60h305"],57480:[450,70,458,0,458,"458 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-322v60h322c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM448 390h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57481:[458,0,800,200,720,"260 10c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v448h60v-448zM720 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v322h60v-322c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57482:[305,0,800,200,600,"260 305v-305h-60v305h60zM600 305v-305h-60v305h60"],57483:[457,0,800,80,600,"380 222c-43 30 -83 63 -120 99v-321h-60v321c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM600 0h-60v447c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-447"],57484:[457,0,800,80,600,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v321h60v-321c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM600 10c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v447h60v-447"],57485:[305,0,800,200,600,"260 0h-60v305h60v-305zM600 305v-305h-60v305h60"],57486:[458,0,800,200,720,"260 448v-448h-60v448c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM720 223c-43 30 -83 63 -120 99v-322h-60v322c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57487:[570,70,454,0,454,"454 110v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318zM454 450v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57488:[450,-50,302,0,302,"302 110v-60h-302v60h302zM302 450v-60h-302v60h302"],57489:[450,-50,454,0,454,"454 50h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 390h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57490:[450,-50,454,0,454,"454 110v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 450v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57491:[450,-50,302,0,302,"302 110v-60h-302v60h302zM302 450v-60h-302v60h302"],57492:[570,70,454,0,454,"454 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57493:[454,0,800,200,600,"260 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454zM600 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60"],57494:[302,0,800,200,600,"260 0h-60v302h60v-302zM600 0h-60v302h60v-302"],57495:[454,0,800,80,720,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99 c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57496:[454,0,800,80,720,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32 s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57497:[302,0,800,200,600,"260 0h-60v302h60v-302zM600 302v-302h-60v302h60"],57498:[454,0,800,200,600,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM600 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57499:[620,120,454,0,454,"454 -60v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 620v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57500:[620,120,302,0,302,"302 -120h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 560h-302v60h302v-60"],57501:[740,240,454,0,454,"454 -90c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 590c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57502:[740,240,454,0,454,"454 -120h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60zM454 220h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60zM454 560h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60"],57503:[620,120,302,0,302,"302 -120h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 560h-302v60h302v-60"],57504:[620,120,454,0,454,"454 -120h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 560h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57505:[510,-110,457,0,457,"457 110h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447v-60zM457 390v-60h-427l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h321"],57506:[390,-110,305,0,305,"305 170v-60h-305v60h305zM305 390v-60h-305v60h305"],57507:[390,10,457,0,457,"457 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-321v60h428zM448 330h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57508:[390,10,457,0,457,"457 170v-60h-321c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h427zM457 390v-60h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447"],57509:[390,-110,305,0,305,"305 170v-60h-305v60h305zM305 390v-60h-305v60h305"],57510:[510,-110,457,0,457,"448 110h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM457 360l-29 -30h-428v60h321c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c52 -56 109 -106 171 -150"],57511:[450,-50,454,0,454,"454 190v-60h-239c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h239v-60h-300c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h300"],57512:[370,-130,302,0,302,"302 130h-302v60h302v-60zM302 370v-60h-302v60h302"],57513:[370,-130,454,0,454,"454 130h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 310h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57514:[370,-130,454,0,454,"454 370v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 190v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57515:[370,-130,302,0,302,"302 310h-302v60h302v-60zM302 190v-60h-302v60h302"],57516:[450,-50,454,0,454,"454 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-239v60h300c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-300v60h239c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],57517:[454,0,560,160,400,"220 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60zM400 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57518:[302,0,560,160,400,"220 0h-60v302h60v-302zM400 302v-302h-60v302h60"],57519:[454,0,560,80,480,"480 169c-28 22 -54 46 -80 70v-239h-60v300c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-300h-60v239c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],57520:[454,0,560,80,480,"480 200c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v239h60v-300c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v300h60v-239c26 24 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],57521:[302,0,560,160,400,"400 302v-302h-60v302h60zM220 0h-60v302h60v-302"],57522:[454,0,560,160,400,"400 0h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-454zM220 0h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-454"],57523:[450,-50,486,0,486,"486 190v-60h-271c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h271v-60h-332c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h332"],57524:[370,-130,323,0,323,"323 370v-60h-323v60h323zM323 130h-323v60h323v-60"],57525:[450,-50,486,0,486,"486 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-271v60h332c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-332v60h271c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200"],57526:[485,0,560,80,480,"480 199c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v271h60v-331c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v331h60v-271c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43"],57527:[324,0,560,160,400,"220 0h-60v324h60v-324zM400 324v-324h-60v324h60"],57528:[486,0,560,80,480,"480 201c-28 22 -54 45 -80 70v-271h-60v331c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-331h-60v271c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42"],57529:[450,-50,346,0,346,"346 370v-60h-192c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h192v-60h-131c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h131"],57530:[370,-130,86,0,86,"86 310h-86v60h86v-60zM86 130h-86v60h86v-60"],57531:[550,50,346,0,346,"346 190v-60h-189l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-106v60h127l41 120h-168v60h189l62 180c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h106v-60h-127l-41 -120h168"],57532:[370,-130,346,0,346,"346 130h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM346 310h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57533:[370,-130,346,0,346,"346 310h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346v-60zM346 190v-60h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346"],57534:[370,-130,86,0,86,"86 370v-60h-86v60h86zM86 190v-60h-86v60h86"],57535:[550,50,346,0,346,"346 130h-189l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-106v60h127l41 120h-168v60h189l62 180c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h106v-60h-127l-41 -120h168v-60"],57536:[450,-50,346,0,346,"346 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-131v60h192c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-192v60h131c-24 26 -47 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c60 -73 127 -140 200 -200"],57537:[450,-50,370,0,370,"370 370v-60h-216c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h216v-60h-155c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h155"],57538:[370,-130,93,0,93,"93 370v-60h-93v60h93zM93 190v-60h-93v60h93"],57539:[550,50,369,0,369,"369 130h-201l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-118v60h138l42 120h-180v60h201l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h118v-60h-138l-42 -120h180v-60"],57540:[450,-50,370,0,370,"370 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-155v60h216c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-216v60h155c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200"],57541:[450,-50,482,0,482,"482 190v-60h-267c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h267v-60h-328c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h328"],57542:[370,-130,321,0,321,"321 370v-60h-321v60h321zM321 130h-321v60h321v-60"],57543:[450,-50,482,0,482,"482 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-422v60h422v120h-422v60h422v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-400"],57544:[450,-50,482,0,482,"482 370v-60h-422v-120h422v-60h-422v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h422"],57545:[370,-130,321,0,321,"321 370v-60h-321v60h321zM321 190v-60h-321v60h321"],57546:[450,-50,482,0,482,"482 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c23 28 46 54 70 80h-267v60h328c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-328v60h267c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c60 -73 127 -141 200 -200"],57547:[525,25,454,0,454,"454 280v-60h-333c45 -38 87 -78 128 -120h205v-60h-149l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h149v-60h-205c-41 -42 -83 -82 -128 -120h333"],57548:[460,-40,302,0,302,"302 100v-60h-302v60h302zM302 280v-60h-302v60h302zM302 400h-302v60h302v-60"],57549:[460,-40,454,0,454,"454 40h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 400h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57550:[460,-40,454,0,454,"454 400h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454v-60zM454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 100v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57551:[460,-40,302,0,302,"302 400h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 40h-302v60h302v-60"],57552:[525,25,454,0,454,"454 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-149v60h205c41 42 83 82 128 120h-333v60h333c-45 38 -87 78 -128 120h-205v60h149l-55 65c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],57553:[450,-50,501,0,501,"501 140h-249v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h249v-40h-289v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h289v-40"],57554:[360,-140,335,0,335,"335 360v-40h-335v40h335zM335 180v-40h-335v40h335"],57555:[360,-140,501,0,501,"501 140h-501v40h461v140h-461v40h501v-220"],57556:[360,-140,501,0,501,"501 360v-40h-461v-140h461v-40h-501v220h501"],57557:[360,-140,335,0,335,"335 320h-335v40h335v-40zM335 180v-40h-335v40h335"],57558:[450,-50,501,0,501,"501 250c-76 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-249v40h289v-75c46 52 95 100 149 145c-54 45 -103 93 -149 145v-75h-289v40h249v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 130 -141 206 -200"],57559:[501,0,560,170,390,"390 0h-220v501h40v-462l140 1v461h40v-501"],57560:[334,0,560,170,390,"210 334v-334h-40v334h40zM390 0h-40v334h40v-334"],57561:[502,0,560,80,480,"480 249l-90 1v-250h-40v290h75c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-289h-40v249l-90 1c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23"],57562:[502,0,560,80,480,"480 206c-75 -60 -141 -130 -200 -206c-59 76 -125 146 -200 206c2 8 3 15 3 23s-1 16 -3 23h90v250h40v-290h-75c52 -46 100 -95 145 -148c45 53 93 102 145 148h-75v290h40v-250h90c-2 -7 -3 -15 -3 -23s1 -15 3 -23"],57563:[334,0,560,170,390,"210 0h-40v334h40v-334zM390 334v-334h-40v334h40"],57564:[501,0,560,170,390,"390 0h-40v461l-140 1v-462h-40v501h220v-501"],57565:[510,0,560,80,480,"480 206c-75 -60 -141 -130 -200 -206c-59 76 -125 146 -200 206c2 8 3 15 3 23s-1 16 -3 23h90v258h40v-298h-75c52 -46 100 -95 145 -148c45 53 93 102 145 148h-75v298h40v-258h90c-2 -7 -3 -15 -3 -23s1 -15 3 -23"],57566:[340,0,560,170,390,"210 0h-40v340h40v-340zM390 0h-40v340h40v-340"],57567:[510,0,560,80,480,"480 257l-90 1v-258h-40v297l75 1c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-297h-40v258h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23"],57568:[450,-50,510,0,510,"510 180v-40h-258v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h258v-40h-298v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h298"],57569:[360,-140,339,0,339,"339 320h-339v40h339v-40zM339 180v-40h-339v40h339"],57570:[450,-50,510,0,510,"510 250c-75 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-258v40h298v-75c46 52 96 100 149 145c-53 45 -103 93 -149 145v-75h-298v40h258v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 131 -141 206 -200"],57571:[450,-50,482,0,482,"482 160h-282v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h282v-180"],57572:[340,-160,321,0,321,"321 160h-321v180h321v-180"],57573:[340,-160,482,0,482,"482 160h-482v180h482v-180"],57574:[340,-160,482,0,482,"482 340v-180h-482v180h482"],57575:[340,-160,321,0,321,"321 160h-321v180h321v-180"],57576:[450,-50,482,0,482,"482 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-282v180h282v110c59 -73 127 -141 200 -200"],57577:[481,0,560,190,370,"370 481v-481h-180v481h180"],57578:[322,0,560,190,370,"370 322v-322h-180v322h180"],57579:[482,0,560,80,480,"480 282h-110v-282h-180v281l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],57580:[482,0,560,80,480,"480 200c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200h110v281l180 1v-282h110"],57581:[322,0,560,190,370,"370 0h-180v322h180v-322"],57582:[481,0,560,190,370,"370 481v-481h-180v481h180"],57583:[450,-50,486,0,486,"486 160h-286v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h286v-180"],57584:[340,-160,323,0,323,"323 160h-323v180h323v-180"],57585:[450,-50,486,0,486,"486 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-286v180h286v110c59 -73 127 -141 200 -200"],57586:[485,0,560,80,480,"480 200c-73 -60 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 140 -200 200h110v285h180v-286"],57587:[324,0,560,190,370,"370 0h-180v324h180v-324"],57588:[486,0,560,80,480,"480 286h-110v-286h-180v285l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],57589:[-60,108,167,0,167,"167 -108h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57590:[-60,108,166,0,166,"166 -60v-48h-166v48h166"],57591:[-60,108,167,0,167,"167 -108h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57592:[-60,216,167,0,167,"167 -108h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48zM167 -216h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57593:[-60,216,166,0,166,"166 -60v-48h-166v48h166zM166 -168v-48h-166v48h166"],57594:[-60,216,167,0,167,"167 -108h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM167 -216h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57595:[646,-598,167,0,167,"167 598h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57596:[646,-598,166,0,166,"166 646v-48h-166v48h166"],57597:[646,-598,167,0,167,"167 598h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57598:[754,-598,167,0,167,"167 598h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48zM167 706h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57599:[754,-598,166,0,166,"166 646v-48h-166v48h166zM166 754v-48h-166v48h166"],57600:[754,-598,167,0,167,"167 598h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM167 706h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57601:[1208,0,439,143,343,"343 28c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-97 97 -172 378 -172 810v398h80v-398c0 -413 27 -689 120 -782"],57602:[794,0,439,143,223,"223 0h-80v794h80v-794"],57603:[1208,0,439,143,343,"343 1180c-93 -93 -120 -369 -120 -782v-398h-80v398c0 432 75 713 172 810c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],57604:[1208,0,439,96,296,"296 810c0 -432 -75 -713 -172 -810c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c93 93 120 369 120 782v398h80v-398"],57605:[794,0,439,216,296,"296 0h-80v794h80v-794"],57606:[1208,0,439,96,296,"296 0h-80v398c0 413 -27 689 -120 782c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c97 -97 172 -378 172 -810v-398"],57607:[809,0,521,143,425,"425 0h-282v809h40v-769h101v769h40v-769h101c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],57608:[810,0,521,143,324,"183 810v-810h-40v810h40zM324 810v-810h-40v810h40"],57609:[809,0,521,143,425,"425 769h-101v-769h-40v769h-101v-769h-40v809h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],57610:[809,0,521,96,378,"378 0h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h101v769h40v-769h101v769h40v-809"],57611:[810,0,521,197,378,"237 810v-810h-40v810h40zM378 0h-40v810h40v-810"],57612:[809,0,521,96,378,"378 809v-809h-40v769h-101v-769h-40v769h-101c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282"],57613:[740,-586,884,0,884,"884 740v-72h-428c-244 0 -394 -14 -418 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c28 76 183 140 456 140h428"],57614:[740,-668,874,0,874,"874 740v-72h-865h-9v72h9h865"],57615:[815,-668,1769,0,1769,"1769 668h-447c-240 0 -387 44 -437 100c-51 -56 -198 -100 -437 -100h-448v72h448c267 0 417 7 417 75c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -68 150 -75 417 -75h447v-72"],57616:[740,-586,885,0,885,"885 600c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-25 68 -175 82 -418 82h-429v72h429c272 0 428 -64 456 -140"],57617:[-116,270,884,0,884,"884 -198v-72h-428c-273 0 -428 64 -456 140c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c24 -68 174 -82 418 -82h428"],57618:[-198,270,874,0,874,"874 -270h-865h-9v72h9h865v-72"],57619:[-198,345,1769,0,1769,"1769 -270h-447c-267 0 -417 -7 -417 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 68 -150 75 -417 75h-448v72h448c239 0 386 -44 437 -100c50 56 197 100 437 100h447v-72"],57620:[-116,270,885,0,885,"885 -130c-28 -76 -184 -140 -456 -140h-429v72h429c243 0 393 14 418 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],57621:[801,-569,1764,0,1764,"1764 729h-438c-725 0 -1181 -44 -1298 -160c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c120 120 582 204 1326 204h438v-72"],57622:[801,-729,874,0,874,"874 729h-861h-13v72h13h861v-72"],57623:[801,-569,1764,0,1764,"1764 597c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-117 116 -573 160 -1298 160h-438v72h438c744 0 1206 -84 1326 -204"],57624:[-99,331,1764,0,1764,"1764 -331h-438c-744 0 -1206 84 -1326 204c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c117 -116 573 -160 1298 -160h438v-72"],57625:[-259,331,874,0,874,"874 -331h-861h-13v72h13h861v-72"],57626:[-99,331,1764,0,1764,"1764 -127c-120 -120 -582 -204 -1326 -204h-438v72h438c725 0 1181 44 1298 160c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],57627:[788,-657,1297,0,1297,"1297 788v-73l-1257 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h1297"],57628:[787,-715,865,0,865,"865 716l-865 -1v72h865v-71"],57629:[788,-656,1296,0,1296,"1296 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59h-1256v72l1296 1v-131"],57630:[-186,317,1297,0,1297,"1297 -245v-72h-1297v131c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-59h1257"],57631:[-245,318,865,0,865,"865 -317l-865 -1v73h865v-72"],57632:[-186,318,1296,0,1296,"1296 -318h-1296v73h1256v59c6 -3 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-131"],57633:[744,-522,1790,0,1790,"1790 664h-1568l-142 -142c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l222 222h1568v-80"],57634:[744,-664,1194,0,1194,"1194 664h-1194v80h1194v-80"],57635:[744,-522,1790,0,1790,"1790 522c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l-142 142h-1568v80h1568"],57636:[-52,274,1790,0,1790,"1790 -274h-1568l-222 222c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3l142 -142h1568v-80"],57637:[-194,274,1194,0,1194,"1194 -274h-1194v80h1194v-80"],57638:[-52,274,1790,0,1790,"1790 -52l-222 -222h-1568v80h1568l142 142c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3"],57639:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57640:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200v60h200v-60"],57641:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57642:[796,0,408,80,328,"144 796v-796c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64zM328 796v-796c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64"],57643:[796,0,408,80,328,"144 0h-64v796h64v-796zM328 0h-64v796h64v-796"],57644:[796,0,408,80,328,"144 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796zM328 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796"],57645:[500,0,200,0,200,"200 440h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 220h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 0h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57646:[500,0,200,0,200,"200 440h-200v60h200v-60zM200 220h-200v60h200v-60zM200 0h-200v60h200v-60"],57647:[500,0,200,0,200,"200 440h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 220h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 0h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57648:[610,110,200,0,200,"200 550h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 330h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 -110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57649:[610,110,200,0,200,"200 550h-200v60h200v-60zM200 330h-200v60h200v-60zM200 110h-200v60h200v-60zM200 -110h-200v60h200v-60"],57650:[610,110,200,0,200,"200 550h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 330h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 -110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57651:[1032,0,770,550,610,"610 0h-60v1032h60v-1032"],57652:[295,0,770,550,800,"800 235h-190v-235h-60v295h250v-60"],57653:[1161,0,1969,328,1889,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85 c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1889 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57654:[580,0,1969,328,1641,"432 580v-580h-104v580h104zM835 0h-104v580h104v-580zM1238 0h-104v580h104v-580zM1641 580v-580h-104v580h104"],57655:[1161,0,1969,80,1641,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM835 1161v-10 c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM1238 1151c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10zM1641 1151c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10"],57656:[1161,0,760,328,680,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57657:[1161,0,760,80,432,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104"],57658:[1161,0,1163,328,1083,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57659:[580,0,1163,328,835,"432 0h-104v580h104v-580zM835 0h-104v580h104v-580"],57660:[1161,0,1163,80,835,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM835 1151c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10"],57661:[1161,0,1566,328,1486,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85 c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57662:[580,0,1566,328,1238,"432 580v-580h-104v580h104zM835 0h-104v580h104v-580zM1238 580v-580h-104v580h104"],57663:[1161,0,1566,80,1238,"432 1151c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10zM835 1161v-10 c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM1238 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size6/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size3/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size3={directory:"Size3/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size3",id:"GYREPAGELLASIZE3",32:[0,0,250,0,0,""],40:[955,455,531,131,444,"444 927c-166 -166 -243 -376 -243 -591v-172c0 -215 77 -425 243 -591c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-177 177 -285 390 -285 619v172c0 229 108 442 285 619c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[955,455,531,87,400,"400 164c0 -229 -108 -442 -285 -619c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c166 166 243 376 243 591v172c0 215 -77 425 -243 591c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c177 -177 285 -390 285 -619v-172"],47:[1149,649,838,80,758,"758 1149l-619 -1798c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],91:[961,461,461,131,374,"374 -461h-243v1422h243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-173v-1342h173c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1149,649,838,80,758,"758 -649c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l-619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],93:[961,461,461,87,330,"330 -461h-243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h173v1342h-173c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h243v-1422"],123:[960,460,493,87,406,"406 -422c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-116 31 -187 103 -187 221v287c0 112 -35 182 -122 182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c87 0 122 70 122 182v287c0 118 71 190 187 221c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-89 -24 -127 -93 -127 -183v-287 c0 -105 -36 -171 -98 -202c62 -31 98 -97 98 -202v-287c0 -90 38 -159 127 -183"],124:[941,441,216,80,136,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],125:[960,460,493,87,406,"406 230c-87 0 -122 -70 -122 -182v-287c0 -118 -71 -190 -187 -221c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c89 24 127 93 127 183v287c0 105 36 171 98 202c-62 31 -98 97 -98 202v287c0 90 -38 159 -127 183c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c116 -31 187 -103 187 -221v-287 c0 -112 35 -182 122 -182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[712,-542,874,0,874,"874 576l-10 -34l-427 116l-427 -116l-10 34l437 136"],771:[700,-544,870,0,870,"870 675c-55 -70 -114 -114 -208 -128c-13 -2 -25 -3 -38 -3c-68 0 -135 27 -199 54c-57 24 -116 50 -177 50c-11 0 -21 -1 -32 -2c-81 -13 -140 -37 -188 -99c-3 5 -7 10 -12 13c-5 4 -10 7 -16 9c55 70 115 114 208 128c13 2 26 3 38 3c68 0 135 -27 199 -54 c58 -24 117 -50 178 -50c10 0 21 1 31 2c82 13 141 37 188 99c3 -5 8 -10 12 -13c5 -4 11 -7 16 -9"],774:[709,-551,897,0,897,"897 697c-49 -146 -266 -146 -448 -146c-183 0 -400 0 -449 146l33 12c35 -106 250 -106 416 -106s380 0 415 106"],780:[712,-542,874,0,874,"874 678l-437 -136l-437 136l10 34l427 -116l427 116"],785:[721,-563,897,0,897,"897 575l-33 -12c-35 106 -249 106 -415 106s-381 0 -416 -106l-33 12c49 146 266 146 449 146c182 0 399 0 448 -146"],812:[-60,230,874,0,874,"874 -94l-437 -136l-437 136l10 34l427 -116l427 116"],813:[-70,240,874,0,874,"874 -206l-10 -34l-427 116l-427 -116l-10 34l437 136"],814:[-60,218,897,0,897,"897 -71c-49 -146 -266 -147 -448 -147c-183 0 -400 1 -449 147l33 11c35 -106 250 -106 416 -106s380 0 415 106"],815:[-78,236,897,0,897,"897 -224l-33 -12c-35 106 -249 106 -415 106s-381 0 -416 -106l-33 12c49 146 266 146 449 146c182 0 399 0 448 -146"],816:[-78,233,870,0,870,"870 -103c-55 -70 -114 -113 -208 -128c-13 -2 -25 -2 -38 -2c-68 0 -135 26 -199 53c-57 25 -116 50 -177 50c-11 0 -21 -1 -32 -2c-81 -13 -140 -37 -188 -98c-3 4 -7 9 -12 13c-5 3 -10 6 -16 8c55 71 115 114 208 128c13 2 26 3 38 3c68 0 135 -27 199 -54 c58 -24 117 -50 178 -50c10 0 21 1 31 3c82 12 141 37 188 98c3 -5 8 -9 12 -13c5 -4 11 -7 16 -9"],8214:[941,441,392,80,312,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382zM312 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8260:[1149,649,838,80,758,"758 1149l-619 -1798c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],8425:[777,-649,1484,0,1484,"1484 650c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v72h-1404v-71c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -2v126l1484 1v-127"],8730:[1200,670,730,120,760,"760 1140h-113l-192 -1810c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -40 -3l-189 822h-66v60h154l146 -641l173 1629h167v-60"],8739:[941,441,216,80,136,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8741:[941,441,392,80,312,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382zM312 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8968:[961,441,461,131,374,"374 921h-173v-1362c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3v1402h243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8969:[961,441,461,87,330,"330 -441c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3v1362h-173c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h243v-1402"],8970:[941,461,461,131,374,"374 -461h-243v1402c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3v-1362h173c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[941,461,461,87,330,"330 -461h-243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h173v1362c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3v-1402"],9001:[1155,655,487,87,400,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894"],9002:[1155,655,487,87,400,"400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],9140:[777,-649,1484,0,1484,"1484 650c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v72h-1404v-71c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -2v126l1484 1v-127"],9141:[-179,306,1484,0,1484,"1484 -306h-1484v127c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-72l1404 1v71c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 2v-126"],9180:[784,-571,2028,0,2028,"2028 599c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-109 109 -397 157 -819 157h-334c-422 0 -710 -48 -819 -157c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c113 113 408 185 847 185h334c439 0 734 -72 847 -185"],9181:[-101,314,2028,0,2028,"2028 -129c-113 -113 -408 -185 -847 -185h-334c-439 0 -734 72 -847 185c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c109 -109 397 -157 819 -157h334c422 0 710 48 819 157c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[802,-589,2038,0,2038,"2038 603c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-22 62 -121 82 -273 82h-416c-155 0 -253 32 -292 79c-40 -47 -137 -79 -292 -79h-416c-153 0 -251 -20 -273 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c26 72 132 124 311 124h416c173 0 272 14 272 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -61 99 -75 272 -75h416c179 0 284 -52 311 -124"],9183:[-119,332,2038,0,2038,"2038 -133c-27 -72 -132 -124 -311 -124h-416c-173 0 -272 -14 -272 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 61 -99 75 -272 75h-416c-179 0 -285 52 -311 124c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c22 -62 120 -82 273 -82h416c155 0 252 -32 292 -79c39 47 137 79 292 79h416 c152 0 251 20 273 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[734,-528,2070,0,2070,"2070 528c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3l-136 136h-1658l-136 -136c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3l206 206h1658"],9185:[-58,264,2070,0,2070,"2070 -58l-206 -206h-1658l-206 206c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3l136 -136h1658l136 136c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3"],10214:[961,461,472,131,385,"385 -421c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-254v1422h254c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-87v-1342h87zM258 921h-87v-1342h87v1342"],10215:[961,461,472,87,341,"341 961v-1422h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h87v1342h-87c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254zM301 921h-87v-1342h87v1342"],10216:[1155,655,487,87,400,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894"],10217:[1155,655,487,87,400,"400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],10218:[1155,655,753,87,666,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894zM666 -644c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -5 -18 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 14 -2 21 -2l-234 -894"],10219:[1155,655,753,87,666,"666 250l-275 -905c-5 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 13 0 20 2c6 2 13 5 18 9zM400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],10222:[955,455,381,131,294,"294 927c-72 -72 -93 -261 -93 -533v-288c0 -272 21 -461 93 -533c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-77 76 -135 270 -135 561v288c0 291 58 485 135 561c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[955,455,381,87,250,"250 106c0 -291 -58 -485 -135 -561c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c72 72 93 261 93 533v288c0 272 -21 461 -93 533c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c77 -76 135 -270 135 -561v-288"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size3/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size4/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size4={directory:"Size4/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size4",id:"GYREPAGELLASIZE4",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1093,593,573,135,483,"483 1065c-188 -189 -276 -437 -276 -700v-230c0 -263 88 -511 276 -700c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-199 199 -320 450 -320 728v230c0 278 121 529 320 728c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1093,593,573,90,438,"438 135c0 -278 -121 -529 -320 -728c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c188 189 276 437 276 700v230c0 263 -88 511 -276 700c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c199 -199 320 -450 320 -728v-230"],47:[1428,928,1032,80,952,"952 1428l-811 -2356c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],91:[1099,599,479,135,389,"389 -599h-254v1698h254c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-182v-1618h182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1428,928,1032,80,952,"952 -928c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l-811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],93:[1099,599,479,90,344,"344 1099v-1698h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h182v1618h-182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254"],123:[1098,598,521,90,431,"431 -560c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-122 32 -199 115 -199 250v367c0 131 -37 211 -132 211c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c95 0 132 80 132 211v367c0 135 77 218 199 250c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-96 -26 -137 -105 -137 -212v-367 c0 -121 -41 -197 -110 -231c69 -34 110 -110 110 -231v-367c0 -107 41 -186 137 -212"],124:[1079,579,218,80,138,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],125:[1098,598,521,90,431,"431 230c-95 0 -132 -80 -132 -211v-367c0 -135 -76 -218 -199 -250c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c96 26 137 105 137 212v367c0 121 41 197 110 231c-69 34 -110 110 -110 231v367c0 107 -41 186 -137 212c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c123 -32 199 -115 199 -250 v-367c0 -131 37 -211 132 -211c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[713,-542,1045,0,1045,"1045 576l-9 -34l-514 115l-513 -115l-9 34l522 137"],771:[702,-542,1042,0,1042,"1042 678c-63 -70 -136 -115 -253 -130c-15 -2 -30 -3 -45 -3c-79 0 -156 25 -232 51c-69 25 -140 49 -213 49c-13 0 -26 0 -39 -2c-104 -14 -177 -39 -233 -101c-3 5 -7 10 -12 14c-4 4 -9 8 -15 10c63 70 136 115 253 130c15 2 30 3 45 3c79 0 156 -25 232 -51 c69 -25 140 -49 213 -49c13 0 26 0 39 2c104 14 177 39 233 101c3 -5 7 -10 11 -14c5 -4 10 -8 16 -10"],774:[709,-550,1070,0,1070,"1070 697c-49 -147 -320 -147 -535 -147s-486 0 -535 147l34 12c35 -105 303 -105 501 -105s466 0 501 105"],780:[712,-541,1045,0,1045,"1045 678l-523 -137l-522 137l9 34l513 -115l514 115"],785:[722,-563,1070,0,1070,"1070 575l-34 -12c-35 105 -303 105 -501 105s-466 0 -501 -105l-34 12c49 147 320 147 535 147s486 0 535 -147"],812:[-60,231,1045,0,1045,"1045 -95l-523 -136l-522 136l9 35l513 -116l514 116"],813:[-70,241,1045,0,1045,"1045 -206l-9 -35l-514 115l-513 -115l-9 35l522 136"],814:[-60,219,1070,0,1070,"1070 -71c-49 -148 -320 -148 -535 -148s-486 0 -535 148l34 11c35 -105 303 -105 501 -105s466 0 501 105"],815:[-78,237,1070,0,1070,"1070 -225l-34 -12c-35 105 -303 105 -501 105s-466 0 -501 -105l-34 12c49 147 320 147 535 147s486 0 535 -147"],816:[-78,238,1042,0,1042,"1042 -102c-63 -70 -136 -115 -253 -130c-15 -2 -30 -3 -45 -3c-79 0 -156 25 -232 51c-69 24 -140 49 -213 49c-13 0 -26 0 -39 -2c-104 -14 -177 -39 -233 -101c-3 5 -7 10 -12 14c-4 4 -9 8 -15 10c63 70 136 115 253 130c15 2 30 3 45 3c79 0 156 -25 232 -52 c69 -24 140 -48 213 -48c13 0 26 0 39 2c104 14 177 39 233 101c3 -5 7 -10 11 -14c5 -4 10 -8 16 -10"],8214:[1079,579,396,80,316,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658zM316 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8260:[1428,928,1032,80,952,"952 1428l-811 -2356c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],8425:[779,-651,1855,0,1855,"1855 779v-128c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v68h-1775v-68c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v128h1855"],8730:[1380,850,743,120,773,"773 1320h-139l-148 -2170c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-219 1020h-66v60h154l171 -796l133 1946h195v-60"],8739:[1079,579,218,80,138,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8741:[1079,579,396,80,316,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658zM316 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8968:[1099,579,479,135,389,"389 1099c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-182v-1638c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1678h254"],8969:[1099,579,479,90,344,"344 -579c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1638h-182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254v-1678"],8970:[1079,599,479,135,389,"389 -599h-254v1678c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-1638h182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1079,599,479,90,344,"344 1079v-1678h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h182v1638c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],9001:[1433,933,528,90,438,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],9002:[1433,933,528,90,438,"438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],9140:[779,-651,1855,0,1855,"1855 779v-128c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v68h-1775v-68c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v128h1855"],9141:[-181,309,1855,0,1855,"1855 -309h-1855v128c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-68h1775v68c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-128"],9180:[788,-570,2528,0,2528,"2528 598c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-111 111 -460 158 -993 158h-486c-533 0 -881 -47 -993 -158c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c115 115 471 190 1021 190h486c550 0 906 -75 1021 -190"],9181:[-100,318,2528,0,2528,"2528 -128c-115 -115 -471 -190 -1021 -190h-486c-550 0 -906 75 -1021 190c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c112 -111 460 -158 993 -158h486c533 0 882 47 993 158c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[805,-588,2538,0,2538,"2538 602c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-23 64 -141 82 -328 82h-556c-187 0 -303 36 -347 86c-44 -50 -160 -86 -347 -86h-556c-187 0 -305 -18 -328 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 73 151 128 366 128h556c209 0 327 12 327 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -63 118 -75 327 -75h556c214 0 339 -55 366 -128"],9183:[-118,335,2538,0,2538,"2538 -132c-27 -73 -152 -128 -366 -128h-556c-209 0 -327 -12 -327 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 63 -118 75 -327 75h-556c-215 0 -339 55 -366 128c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c23 -64 141 -82 328 -82h556c187 0 303 -36 347 -86c44 50 160 86 347 86h556 c187 0 305 18 328 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[736,-526,2572,0,2572,"2572 526c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-138 138h-2152l-138 -138c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l210 210h2152"],9185:[-56,266,2572,0,2572,"2572 -56l-210 -210h-2152l-210 210c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3l138 -138h2152l138 138c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],10214:[1099,599,487,135,397,"397 -599h-262v1698h262c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-91v-1618h91c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM266 -559v1618h-91v-1618h91"],10215:[1099,599,487,90,352,"352 -599h-262c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h91v1618h-91c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h262v-1698zM312 1059h-91v-1618h91v1618"],10216:[1433,933,528,90,438,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],10217:[1433,933,528,90,438,"438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],10218:[1433,933,812,90,722,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173zM722 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -13 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c5 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],10219:[1433,933,812,90,722,"722 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8s-13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 13 0 20 2s13 4 19 8zM438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],10222:[1093,593,399,135,309,"309 1065c-78 -78 -102 -293 -102 -608v-414c0 -315 24 -530 102 -608c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-83 83 -146 303 -146 636v414c0 333 63 553 146 636c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1093,593,399,90,264,"264 43c0 -333 -63 -553 -146 -636c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c78 78 102 293 102 608v414c0 315 -24 530 -102 608c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c83 -83 146 -303 146 -636v-414"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size4/Regular/Main.js");
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assets/js/mathjax/extensions/MathZoom.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathZoom.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a,d,f,c,j){var k="2.7.5";var i=a.CombineConfig("MathZoom",{styles:{"#MathJax_Zoom":{position:"absolute","background-color":"#F0F0F0",overflow:"auto",display:"block","z-index":301,padding:".5em",border:"1px solid black",margin:0,"font-weight":"normal","font-style":"normal","text-align":"left","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"nowrap","float":"none","-webkit-box-sizing":"content-box","-moz-box-sizing":"content-box","box-sizing":"content-box","box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},"#MathJax_ZoomOverlay":{position:"absolute",left:0,top:0,"z-index":300,display:"inline-block",width:"100%",height:"100%",border:0,padding:0,margin:0,"background-color":"white",opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"},"#MathJax_ZoomFrame":{position:"relative",display:"inline-block",height:0,width:0},"#MathJax_ZoomEventTrap":{position:"absolute",left:0,top:0,"z-index":302,display:"inline-block",border:0,padding:0,margin:0,"background-color":"white",opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}}});var e,b,g;MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){g=MathJax.Extension.MathEvents.Event;e=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False;b=MathJax.Extension.MathEvents.Hover});var h=MathJax.Extension.MathZoom={version:k,settings:a.config.menuSettings,scrollSize:18,HandleEvent:function(n,l,m){if(h.settings.CTRL&&!n.ctrlKey){return true}if(h.settings.ALT&&!n.altKey){return true}if(h.settings.CMD&&!n.metaKey){return true}if(h.settings.Shift&&!n.shiftKey){return true}if(!h[l]){return true}return h[l](n,m)},Click:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Click"){return this.Zoom(m,l)}},DblClick:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Double-Click"||this.settings.zoom==="DoubleClick"){return this.Zoom(m,l)}},Hover:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Hover"){this.Zoom(m,l);return true}return false},Zoom:function(o,u){this.Remove();b.ClearHoverTimer();g.ClearSelection();var s=MathJax.OutputJax[u.jaxID];var p=s.getJaxFromMath(u);if(p.hover){b.UnHover(p)}var q=this.findContainer(u);var l=Math.floor(0.85*q.clientWidth),t=Math.max(document.body.clientHeight,document.documentElement.clientHeight);if(this.getOverflow(q)!=="visible"){t=Math.min(q.clientHeight,t)}t=Math.floor(0.85*t);var n=d.Element("span",{id:"MathJax_ZoomFrame"},[["span",{id:"MathJax_ZoomOverlay",onmousedown:this.Remove}],["span",{id:"MathJax_Zoom",onclick:this.Remove,style:{visibility:"hidden",fontSize:this.settings.zscale}},[["span",{style:{display:"inline-block","white-space":"nowrap"}}]]]]);var z=n.lastChild,w=z.firstChild,r=n.firstChild;u.parentNode.insertBefore(n,u);u.parentNode.insertBefore(u,n);if(w.addEventListener){w.addEventListener("mousedown",this.Remove,true)}var m=z.offsetWidth||z.clientWidth;l-=m;t-=m;z.style.maxWidth=l+"px";z.style.maxHeight=t+"px";if(this.msieTrapEventBug){var y=d.Element("span",{id:"MathJax_ZoomEventTrap",onmousedown:this.Remove});n.insertBefore(y,z)}if(this.msieZIndexBug){var v=d.addElement(document.body,"img",{src:"about:blank",id:"MathJax_ZoomTracker",width:0,height:0,style:{width:0,height:0,position:"relative"}});n.style.position="relative";n.style.zIndex=i.styles["#MathJax_ZoomOverlay"]["z-index"];n=v}var x=s.Zoom(p,w,u,l,t);if(this.msiePositionBug){if(this.msieSizeBug){z.style.height=x.zH+"px";z.style.width=x.zW+"px"}if(z.offsetHeight>t){z.style.height=t+"px";z.style.width=(x.zW+this.scrollSize)+"px"}if(z.offsetWidth>l){z.style.width=l+"px";z.style.height=(x.zH+this.scrollSize)+"px"}}if(this.operaPositionBug){z.style.width=Math.min(l,x.zW)+"px"}if(z.offsetWidth>m&&z.offsetWidth-m<l&&z.offsetHeight-m<t){z.style.overflow="visible"}this.Position(z,x);if(this.msieTrapEventBug){y.style.height=z.clientHeight+"px";y.style.width=z.clientWidth+"px";y.style.left=(parseFloat(z.style.left)+z.clientLeft)+"px";y.style.top=(parseFloat(z.style.top)+z.clientTop)+"px"}z.style.visibility="";if(this.settings.zoom==="Hover"){r.onmouseover=this.Remove}if(window.addEventListener){addEventListener("resize",this.Resize,false)}else{if(window.attachEvent){attachEvent("onresize",this.Resize)}else{this.onresize=window.onresize;window.onresize=this.Resize}}a.signal.Post(["math zoomed",p]);return e(o)},Position:function(p,r){p.style.display="none";var q=this.Resize(),m=q.x,s=q.y,l=r.mW;p.style.display="";var o=-l-Math.floor((p.offsetWidth-l)/2),n=r.Y;p.style.left=Math.max(o,10-m)+"px";p.style.top=Math.max(n,10-s)+"px";if(!h.msiePositionBug){h.SetWH()}},Resize:function(m){if(h.onresize){h.onresize(m)}var q=document.getElementById("MathJax_ZoomFrame"),l=document.getElementById("MathJax_ZoomOverlay");var o=h.getXY(q),n=h.findContainer(q);if(h.getOverflow(n)!=="visible"){l.scroll_parent=n;var p=h.getXY(n);o.x-=p.x;o.y-=p.y;p=h.getBorder(n);o.x-=p.x;o.y-=p.y}l.style.left=(-o.x)+"px";l.style.top=(-o.y)+"px";if(h.msiePositionBug){setTimeout(h.SetWH,0)}else{h.SetWH()}return o},SetWH:function(){var l=document.getElementById("MathJax_ZoomOverlay");if(!l){return}l.style.display="none";var m=l.scroll_parent||document.documentElement||document.body;l.style.width=m.scrollWidth+"px";l.style.height=Math.max(m.clientHeight,m.scrollHeight)+"px";l.style.display=""},findContainer:function(l){l=l.parentNode;while(l.parentNode&&l!==document.body&&h.getOverflow(l)==="visible"){l=l.parentNode}return l},getOverflow:(window.getComputedStyle?function(l){return getComputedStyle(l).overflow}:function(l){return(l.currentStyle||{overflow:"visible"}).overflow}),getBorder:function(o){var m={thin:1,medium:2,thick:3};var n=(window.getComputedStyle?getComputedStyle(o):(o.currentStyle||{borderLeftWidth:0,borderTopWidth:0}));var l=n.borderLeftWidth,p=n.borderTopWidth;if(m[l]){l=m[l]}else{l=parseInt(l)}if(m[p]){p=m[p]}else{p=parseInt(p)}return{x:l,y:p}},getXY:function(o){var l=0,n=0,m;m=o;while(m.offsetParent){l+=m.offsetLeft;m=m.offsetParent}if(h.operaPositionBug){o.style.border="1px solid"}m=o;while(m.offsetParent){n+=m.offsetTop;m=m.offsetParent}if(h.operaPositionBug){o.style.border=""}return{x:l,y:n}},Remove:function(n){var p=document.getElementById("MathJax_ZoomFrame");if(p){var o=MathJax.OutputJax[p.previousSibling.jaxID];var l=o.getJaxFromMath(p.previousSibling);a.signal.Post(["math unzoomed",l]);p.parentNode.removeChild(p);p=document.getElementById("MathJax_ZoomTracker");if(p){p.parentNode.removeChild(p)}if(h.operaRefreshBug){var m=d.addElement(document.body,"div",{style:{position:"fixed",left:0,top:0,width:"100%",height:"100%",backgroundColor:"white",opacity:0},id:"MathJax_OperaDiv"});document.body.removeChild(m)}if(window.removeEventListener){removeEventListener("resize",h.Resize,false)}else{if(window.detachEvent){detachEvent("onresize",h.Resize)}else{window.onresize=h.onresize;delete h.onresize}}}return e(n)}};a.Browser.Select({MSIE:function(l){var n=(document.documentMode||0);var m=(n>=9);h.msiePositionBug=!m;h.msieSizeBug=l.versionAtLeast("7.0")&&(!document.documentMode||n===7||n===8);h.msieZIndexBug=(n<=7);h.msieInlineBlockAlignBug=(n<=7);h.msieTrapEventBug=!window.addEventListener;if(document.compatMode==="BackCompat"){h.scrollSize=52}if(m){delete i.styles["#MathJax_Zoom"].filter}},Opera:function(l){h.operaPositionBug=true;h.operaRefreshBug=true}});h.topImg=(h.msieInlineBlockAlignBug?d.Element("img",{style:{width:0,height:0,position:"relative"},src:"about:blank"}):d.Element("span",{style:{width:0,height:0,display:"inline-block"}}));if(h.operaPositionBug||h.msieTopBug){h.topImg.style.border="1px solid"}MathJax.Callback.Queue(["StartupHook",MathJax.Hub.Register,"Begin Styles",{}],["Styles",f,i.styles],["Post",a.Startup.signal,"MathZoom Ready"],["loadComplete",f,"[MathJax]/extensions/MathZoom.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],MathJax.OutputJax.NativeMML);
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assets/js/mathjax/extensions/jsMath2jax.js
/*
 *  /MathJax/extensions/jsMath2jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension.jsMath2jax={version:"2.7.5",config:{preview:"TeX"},PreProcess:function(b){if(!this.configured){this.config=MathJax.Hub.CombineConfig("jsMath2jax",this.config);if(this.config.Augment){MathJax.Hub.Insert(this,this.config.Augment)}if(typeof(this.config.previewTeX)!=="undefined"&&!this.config.previewTeX){this.config.preview="none"}this.previewClass=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;this.configured=true}if(typeof(b)==="string"){b=document.getElementById(b)}if(!b){b=document.body}var c=b.getElementsByTagName("span"),a;for(a=c.length-1;a>=0;a--){if(String(c[a].className).match(/(^| )math( |$)/)){this.ConvertMath(c[a],"")}}var d=b.getElementsByTagName("div");for(a=d.length-1;a>=0;a--){if(String(d[a].className).match(/(^| )math( |$)/)){this.ConvertMath(d[a],"; mode=display")}}},ConvertMath:function(c,d){if(c.getElementsByTagName("script").length===0){var b=c.parentNode,a=this.createMathTag(d,c.innerHTML);if(c.nextSibling){b.insertBefore(a,c.nextSibling)}else{b.appendChild(a)}if(this.config.preview!=="none"){this.createPreview(c)}b.removeChild(c)}},createPreview:function(b){var a=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;var c=this.config.preview;if(c==="none"){return}if((b.previousSibling||{}).className===a){return}if(c==="TeX"){c=[this.filterPreview(b.innerHTML)]}if(c){c=MathJax.HTML.Element("span",{className:a},c);b.parentNode.insertBefore(c,b)}},createMathTag:function(c,b){b=b.replace(/&lt;/g,"<").replace(/&gt;/g,">").replace(/&amp;/g,"&");var a=document.createElement("script");a.type="math/tex"+c;MathJax.HTML.setScript(a,b);return a},filterPreview:function(a){return a}};MathJax.Hub.Register.PreProcessor(["PreProcess",MathJax.Extension.jsMath2jax],8);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/jsMath2jax.js");




assets/js/mathjax/extensions/MatchWebFonts.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MatchWebFonts.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(c,b){var d="2.7.5";var a=MathJax.Hub.CombineConfig("MatchWebFonts",{matchFor:{"HTML-CSS":true,NativeMML:true,SVG:true},fontCheckDelay:500,fontCheckTimeout:15*1000,});MathJax.Extension.MatchWebFonts={version:d,config:a};c.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var e=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"];var f=e.postTranslate;e.Augment({postTranslate:function(h,g){if(!g&&a.matchFor["HTML-CSS"]&&this.config.matchFontHeight){b.timer.start(b,["checkFonts",this,h.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}return f.apply(this,arguments)},checkFonts:function(k,o){if(k.time(function(){})){return}var s=[],p,l,g=false;for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.insertBefore(this.EmExSpan.cloneNode(true),script)}}for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(!script.parentNode){continue}g=true;var h=script.MathJax.elementJax;if(!h){continue}var r=script.previousSibling;var q=r.firstChild.offsetHeight/60;var j=r.lastChild.lastChild.offsetHeight/60;if(q===0||q==="NaN"){q=this.defaultEx;j=this.defaultEm}if(q!==h.HTMLCSS.ex||j!==h.HTMLCSS.em){var n=q/this.TeX.x_height/j;n=Math.floor(Math.max(this.config.minScaleAdjust/100,n)*this.config.scale);if(n/100!==h.scale){s.push(script);o[p]={}}}}o=o.concat(s);for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(script&&script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.removeChild(script.previousSibling)}}if(s.length){c.Queue(["Rerender",c,[s],{}])}if(g){setTimeout(k,k.delay)}}})});c.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var f=MathJax.OutputJax.SVG;var e=f.postTranslate;f.Augment({postTranslate:function(h,g){if(!g&&a.matchFor.SVG){b.timer.start(b,["checkFonts",this,h.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}return e.apply(this,arguments)},checkFonts:function(j,l){if(j.time(function(){})){return}var q=[],n,k,g=false;for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.insertBefore(this.ExSpan.cloneNode(true),script)}}for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(!script.parentNode){continue}g=true;var h=script.MathJax.elementJax;if(!h){continue}var p=script.previousSibling;var o=p.firstChild.offsetHeight/60;if(o===0||o==="NaN"){o=this.defaultEx}if(o!==h.SVG.ex){q.push(script);l[n]={}}}l=l.concat(q);for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.removeChild(script.previousSibling)}}if(q.length){c.Queue(["Rerender",c,[q],{}])}if(g){setTimeout(j,j.delay)}}})});c.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){var e=MathJax.OutputJax.NativeMML;var f=e.postTranslate;e.Augment({postTranslate:function(g){if(!c.Browser.isMSIE&&a.matchFor.NativeMML){b.timer.start(b,["checkFonts",this,g.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}f.apply(this,arguments)},checkFonts:function(A,l){if(A.time(function(){})){return}var t=[],q=[],o=[],w,s,B;for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(B.parentNode&&B.MathJax.elementJax){B.parentNode.insertBefore(this.EmExSpan.cloneNode(true),B)}}for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(!B.parentNode){continue}var g=B.MathJax.elementJax;if(!g){continue}var v=document.getElementById(g.inputID+"-Frame");var k=v.getElementsByTagName("math")[0];if(!k){continue}g=g.NativeMML;var y=B.previousSibling;var z=y.firstChild.offsetWidth/60;var h=y.lastChild.offsetWidth/60;if(z===0||z==="NaN"){z=this.defaultEx;h=this.defaultMEx}var r=(z!==g.ex);if(r||h!=g.mex){var C=(this.config.matchFontHeight&&h>1?z/h:1);C=Math.floor(Math.max(this.config.minScaleAdjust/100,C)*this.config.scale);if(C/100!==g.scale){o.push([v.style,C])}g.scale=C/100;g.fontScale=C+"%";g.ex=z;g.mex=h}if("scrollWidth" in g&&(r||g.scrollWidth!==k.firstChild.scrollWidth)){g.scrollWidth=k.firstChild.scrollWidth;t.push([k.parentNode.style,g.scrollWidth/g.ex/g.scale])}if(k.MathJaxMtds){for(var u=0,p=k.MathJaxMtds.length;u<p;u++){if(!k.MathJaxMtds[u].parentNode){continue}if(r||k.MathJaxMtds[u].firstChild.scrollWidth!==g.mtds[u]){g.mtds[u]=k.MathJaxMtds[u].firstChild.scrollWidth;q.push([k.MathJaxMtds[u],g.mtds[u]/g.ex])}}}}for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(B.parentNode&&B.MathJax.elementJax){B.parentNode.removeChild(B.previousSibling)}}for(w=0,s=o.length;w<s;w++){o[w][0].fontSize=o[w][1]+"%"}for(w=0,s=t.length;w<s;w++){t[w][0].width=t[w][1].toFixed(3)+"ex"}for(w=0,s=q.length;w<s;w++){var x=q[w][0].getAttribute("style");x=x.replace(/(($|;)\s*min-width:).*?ex/,"$1 "+q[w][1].toFixed(3)+"ex");q[w][0].setAttribute("style",x)}setTimeout(A,A.delay)}})});c.Startup.signal.Post("MatchWebFonts Extension Ready");b.loadComplete("[MathJax]/extensions/MatchWebFonts.js")})(MathJax.Hub,MathJax.Ajax);




assets/js/mathjax/extensions/MathEvents.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathEvents.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,h,l,g,m,b,j){var p="2.7.5";var i=MathJax.Extension;var c=i.MathEvents={version:p};var k=d.config.menuSettings;var o={hover:500,frame:{x:3.5,y:5,bwidth:1,bcolor:"#A6D",hwidth:"15px",hcolor:"#83A"},button:{x:-6,y:-3,wx:-2},fadeinInc:0.2,fadeoutInc:0.05,fadeDelay:50,fadeoutStart:400,fadeoutDelay:15*1000,styles:{".MathJax_Hover_Frame":{"border-radius":".25em","-webkit-border-radius":".25em","-moz-border-radius":".25em","-khtml-border-radius":".25em","box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-webkit-box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-moz-box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-khtml-box-shadow":"0px 0px 15px #83A",border:"1px solid #A6D ! important",display:"inline-block",position:"absolute"},".MathJax_Menu_Button .MathJax_Hover_Arrow":{position:"absolute",cursor:"pointer",display:"inline-block",border:"2px solid #AAA","border-radius":"4px","-webkit-border-radius":"4px","-moz-border-radius":"4px","-khtml-border-radius":"4px","font-family":"'Courier New',Courier","font-size":"9px",color:"#F0F0F0"},".MathJax_Menu_Button .MathJax_Hover_Arrow span":{display:"block","background-color":"#AAA",border:"1px solid","border-radius":"3px","line-height":0,padding:"4px"},".MathJax_Hover_Arrow:hover":{color:"white!important",border:"2px solid #CCC!important"},".MathJax_Hover_Arrow:hover span":{"background-color":"#CCC!important"}}};var n=c.Event={LEFTBUTTON:0,RIGHTBUTTON:2,MENUKEY:"altKey",KEY:{RETURN:13,ESCAPE:27,SPACE:32,LEFT:37,UP:38,RIGHT:39,DOWN:40},Mousedown:function(q){return n.Handler(q,"Mousedown",this)},Mouseup:function(q){return n.Handler(q,"Mouseup",this)},Mousemove:function(q){return n.Handler(q,"Mousemove",this)},Mouseover:function(q){return n.Handler(q,"Mouseover",this)},Mouseout:function(q){return n.Handler(q,"Mouseout",this)},Click:function(q){return n.Handler(q,"Click",this)},DblClick:function(q){return n.Handler(q,"DblClick",this)},Menu:function(q){return n.Handler(q,"ContextMenu",this)},Handler:function(t,r,s){if(l.loadingMathMenu){return n.False(t)}var q=b[s.jaxID];if(!t){t=window.event}t.isContextMenu=(r==="ContextMenu");if(q[r]){return q[r](t,s)}if(i.MathZoom){return i.MathZoom.HandleEvent(t,r,s)}},False:function(q){if(!q){q=window.event}if(q){if(q.preventDefault){q.preventDefault()}else{q.returnValue=false}if(q.stopPropagation){q.stopPropagation()}q.cancelBubble=true}return false},Keydown:function(r,q){if(!r){r=window.event}if(r.keyCode===n.KEY.SPACE){n.ContextMenu(r,this)}},ContextMenu:function(t,E,w){var B=b[E.jaxID],v=B.getJaxFromMath(E);var F=(B.config.showMathMenu!=null?B:d).config.showMathMenu;if(!F||(k.context!=="MathJax"&&!w)){return}if(c.msieEventBug){t=window.event||t}n.ClearSelection();f.ClearHoverTimer();if(v.hover){if(v.hover.remove){clearTimeout(v.hover.remove);delete v.hover.remove}v.hover.nofade=true}var u=MathJax.Menu;var G,D;if(u){if(u.loadingDomain){return n.False(t)}G=m.loadDomain("MathMenu");if(!G){u.jax=v;var r=u.menu.Find("Show Math As").submenu;r.items[0].name=v.sourceMenuTitle;r.items[0].format=(v.sourceMenuFormat||"MathML");r.items[1].name=j[v.inputJax].sourceMenuTitle;r.items[5].disabled=!j[v.inputJax].annotationEncoding;var A=r.items[2];A.disabled=true;var q=A.submenu.items;annotationList=MathJax.Hub.Config.semanticsAnnotations;for(var z=0,y=q.length;z<y;z++){var s=q[z].name[1];if(v.root&&v.root.getAnnotation(s)!==null){A.disabled=false;q[z].hidden=false}else{q[z].hidden=true}}var x=u.menu.Find("Math Settings","MathPlayer");x.hidden=!(v.outputJax==="NativeMML"&&d.Browser.hasMathPlayer);return u.menu.Post(t)}u.loadingDomain=true;D=function(){delete u.loadingDomain}}else{if(l.loadingMathMenu){return n.False(t)}l.loadingMathMenu=true;G=l.Require("[MathJax]/extensions/MathMenu.js");D=function(){delete l.loadingMathMenu;if(!MathJax.Menu){MathJax.Menu={}}}}var C={pageX:t.pageX,pageY:t.pageY,clientX:t.clientX,clientY:t.clientY};g.Queue(G,D,["ContextMenu",n,C,E,w]);return n.False(t)},AltContextMenu:function(s,r){var t=b[r.jaxID];var q=(t.config.showMathMenu!=null?t:d).config.showMathMenu;if(q){q=(t.config.showMathMenuMSIE!=null?t:d).config.showMathMenuMSIE;if(k.context==="MathJax"&&!k.mpContext&&q){if(!c.noContextMenuBug||s.button!==n.RIGHTBUTTON){return}}else{if(!s[n.MENUKEY]||s.button!==n.LEFTBUTTON){return}}return t.ContextMenu(s,r,true)}},ClearSelection:function(){if(c.safariContextMenuBug){setTimeout("window.getSelection().empty()",0)}if(document.selection){setTimeout("document.selection.empty()",0)}},getBBox:function(s){s.appendChild(c.topImg);var r=c.topImg.offsetTop,t=s.offsetHeight-r,q=s.offsetWidth;s.removeChild(c.topImg);return{w:q,h:r,d:t}}};var f=c.Hover={Mouseover:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var u=s.fromElement||s.relatedTarget,t=s.toElement||s.target;if(u&&t&&(d.isMathJaxNode(u)!==d.isMathJaxNode(t)||d.getJaxFor(u)!==d.getJaxFor(t))){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){f.ReHover(q)}else{f.HoverTimer(q,r)}return n.False(s)}}},Mouseout:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var u=s.fromElement||s.relatedTarget,t=s.toElement||s.target;if(u&&t&&(d.isMathJaxNode(u)!==d.isMathJaxNode(t)||d.getJaxFor(u)!==d.getJaxFor(t))){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){f.UnHover(q)}else{f.ClearHoverTimer()}return n.False(s)}}},Mousemove:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){return}if(f.lastX==s.clientX&&f.lastY==s.clientY){return}f.lastX=s.clientX;f.lastY=s.clientY;f.HoverTimer(q,r);return n.False(s)}},HoverTimer:function(q,r){this.ClearHoverTimer();this.hoverTimer=setTimeout(g(["Hover",this,q,r]),o.hover)},ClearHoverTimer:function(){if(this.hoverTimer){clearTimeout(this.hoverTimer);delete this.hoverTimer}},Hover:function(q,u){if(i.MathZoom&&i.MathZoom.Hover({},u)){return}var t=b[q.outputJax],v=t.getHoverSpan(q,u),y=t.getHoverBBox(q,v,u),w=(t.config.showMathMenu!=null?t:d).config.showMathMenu;var A=o.frame.x,z=o.frame.y,x=o.frame.bwidth;if(c.msieBorderWidthBug){x=0}q.hover={opacity:0,id:q.inputID+"-Hover"};var r=h.Element("span",{id:q.hover.id,isMathJax:true,style:{display:"inline-block",width:0,height:0,position:"relative"}},[["span",{className:"MathJax_Hover_Frame",isMathJax:true,style:{display:"inline-block",position:"absolute",top:this.Px(-y.h-z-x-(y.y||0)),left:this.Px(-A-x+(y.x||0)),width:this.Px(y.w+2*A),height:this.Px(y.h+y.d+2*z),opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}}]]);var s=h.Element("span",{isMathJax:true,id:q.hover.id+"Menu",className:"MathJax_Menu_Button",style:{display:"inline-block","z-index":1,width:0,height:0,position:"relative"}},[["span",{className:"MathJax_Hover_Arrow",isMathJax:true,math:u,onclick:this.HoverMenu,jax:t.id,style:{left:this.Px(y.w+A+x+(y.x||0)+o.button.x),top:this.Px(-y.h-z-x-(y.y||0)-o.button.y),opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}},[["span",{isMathJax:true},"\u25BC"]]]]);if(y.width){r.style.width=s.style.width=y.width;r.style.marginRight=s.style.marginRight="-"+y.width;r.firstChild.style.width=y.width;s.firstChild.style.left="";s.firstChild.style.right=this.Px(o.button.wx)}v.parentNode.insertBefore(r,v);if(w){v.parentNode.insertBefore(s,v)}if(v.style){v.style.position="relative"}this.ReHover(q)},ReHover:function(q){if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}q.hover.remove=setTimeout(g(["UnHover",this,q]),o.fadeoutDelay);this.HoverFadeTimer(q,o.fadeinInc)},UnHover:function(q){if(!q.hover.nofade){this.HoverFadeTimer(q,-o.fadeoutInc,o.fadeoutStart)}},HoverFade:function(q){delete q.hover.timer;q.hover.opacity=Math.max(0,Math.min(1,q.hover.opacity+q.hover.inc));q.hover.opacity=Math.floor(1000*q.hover.opacity)/1000;var s=document.getElementById(q.hover.id),r=document.getElementById(q.hover.id+"Menu");s.firstChild.style.opacity=q.hover.opacity;s.firstChild.style.filter="alpha(opacity="+Math.floor(100*q.hover.opacity)+")";if(r){r.firstChild.style.opacity=q.hover.opacity;r.firstChild.style.filter=s.style.filter}if(q.hover.opacity===1){return}if(q.hover.opacity>0){this.HoverFadeTimer(q,q.hover.inc);return}s.parentNode.removeChild(s);if(r){r.parentNode.removeChild(r)}if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}delete q.hover},HoverFadeTimer:function(q,s,r){q.hover.inc=s;if(!q.hover.timer){q.hover.timer=setTimeout(g(["HoverFade",this,q]),(r||o.fadeDelay))}},HoverMenu:function(q){if(!q){q=window.event}return b[this.jax].ContextMenu(q,this.math,true)},ClearHover:function(q){if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}if(q.hover.timer){clearTimeout(q.hover.timer)}f.ClearHoverTimer();delete q.hover},Px:function(q){if(Math.abs(q)<0.006){return"0px"}return q.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"")+"px"},getImages:function(){if(k.discoverable){var q=new Image();q.src=o.button.src}}};var a=c.Touch={last:0,delay:500,start:function(r){var q=new Date().getTime();var s=(q-a.last<a.delay&&a.up);a.last=q;a.up=false;if(s){a.timeout=setTimeout(a.menu,a.delay,r,this);r.preventDefault()}},end:function(r){var q=new Date().getTime();a.up=(q-a.last<a.delay);if(a.timeout){clearTimeout(a.timeout);delete a.timeout;a.last=0;a.up=false;r.preventDefault();return n.Handler((r.touches[0]||r.touch),"DblClick",this)}},menu:function(r,q){delete a.timeout;a.last=0;a.up=false;return n.Handler((r.touches[0]||r.touch),"ContextMenu",q)}};d.Browser.Select({MSIE:function(q){var s=(document.documentMode||0);var r=q.versionAtLeast("8.0");c.msieBorderWidthBug=(document.compatMode==="BackCompat");c.msieEventBug=q.isIE9;c.msieAlignBug=(!r||s<8);if(s<9){n.LEFTBUTTON=1}},Safari:function(q){c.safariContextMenuBug=true},Opera:function(q){c.operaPositionBug=true},Konqueror:function(q){c.noContextMenuBug=true}});c.topImg=(c.msieAlignBug?h.Element("img",{style:{width:0,height:0,position:"relative"},src:"about:blank"}):h.Element("span",{style:{width:0,height:0,display:"inline-block"}}));if(c.operaPositionBug){c.topImg.style.border="1px solid"}c.config=o=d.CombineConfig("MathEvents",o);var e=function(){var q=o.styles[".MathJax_Hover_Frame"];q.border=o.frame.bwidth+"px solid "+o.frame.bcolor+" ! important";q["box-shadow"]=q["-webkit-box-shadow"]=q["-moz-box-shadow"]=q["-khtml-box-shadow"]="0px 0px "+o.frame.hwidth+" "+o.frame.hcolor};g.Queue(d.Register.StartupHook("End Config",{}),[e],["getImages",f],["Styles",l,o.styles],["Post",d.Startup.signal,"MathEvents Ready"],["loadComplete",l,"[MathJax]/extensions/MathEvents.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.Callback,MathJax.Localization,MathJax.OutputJax,MathJax.InputJax);
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assets/js/mathjax/extensions/MathMenu.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathMenu.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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assets/js/mathjax/MathJax.js
/*
 *  /MathJax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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assets/js/mathjax/extensions/AssistiveMML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/AssistiveMML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a,e,b,f){var c=b.config.menuSettings;var d=MathJax.Extension.AssistiveMML={version:"2.7.5",config:b.CombineConfig("AssistiveMML",{disabled:false,styles:{".MJX_Assistive_MathML":{position:"absolute!important",top:0,left:0,clip:(b.Browser.isMSIE&&(document.documentMode||0)<8?"rect(1px 1px 1px 1px)":"rect(1px, 1px, 1px, 1px)"),padding:"1px 0 0 0!important",border:"0!important",height:"1px!important",width:"1px!important",overflow:"hidden!important",display:"block!important","-webkit-touch-callout":"none","-webkit-user-select":"none","-khtml-user-select":"none","-moz-user-select":"none","-ms-user-select":"none","user-select":"none"},".MJX_Assistive_MathML.MJX_Assistive_MathML_Block":{width:"100%!important"}}}),Config:function(){if(!this.config.disabled&&c.assistiveMML==null){b.Config({menuSettings:{assistiveMML:true}})}a.Styles(this.config.styles);b.Register.MessageHook("End Math",function(g){if(c.assistiveMML){return d.AddAssistiveMathML(g[1])}})},AddAssistiveMathML:function(g){var h={jax:b.getAllJax(g),i:0,callback:MathJax.Callback({})};this.HandleMML(h);return h.callback},RemoveAssistiveMathML:function(k){var h=b.getAllJax(k),l;for(var j=0,g=h.length;j<g;j++){l=document.getElementById(h[j].inputID+"-Frame");if(l&&l.getAttribute("data-mathml")){l.removeAttribute("data-mathml");if(l.lastChild&&l.lastChild.className.match(/MJX_Assistive_MathML/)){l.removeChild(l.lastChild)}}}},HandleMML:function(l){var g=l.jax.length,h,i,n,j;while(l.i<g){h=l.jax[l.i];n=document.getElementById(h.inputID+"-Frame");if(h.outputJax!=="NativeMML"&&h.outputJax!=="PlainSource"&&n&&!n.getAttribute("data-mathml")){try{i=h.root.toMathML("").replace(/\n */g,"").replace(/<!--.*?-->/g,"")}catch(k){if(!k.restart){throw k}return MathJax.Callback.After(["HandleMML",this,l],k.restart)}n.setAttribute("data-mathml",i);j=f.addElement(n,"span",{isMathJax:true,unselectable:"on",className:"MJX_Assistive_MathML"+(h.root.Get("display")==="block"?" MJX_Assistive_MathML_Block":"")});try{j.innerHTML=i}catch(k){}n.style.position="relative";n.setAttribute("role","presentation");n.firstChild.setAttribute("aria-hidden","true");j.setAttribute("role","presentation")}l.i++}l.callback()}};b.Startup.signal.Post("AssistiveMML Ready")})(MathJax.Ajax,MathJax.Callback,MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/toMathML.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/AssistiveMML.js"],function(){MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Config",["Config",MathJax.Extension.AssistiveMML])});




assets/js/mathjax/extensions/FontWarnings.js
/*
 *  /MathJax/extensions/FontWarnings.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(b,d){var i="2.7.5";var a="http://www.stixfonts.org/";var f="https://github.com/mathjax/MathJax/tree/master/fonts/HTML-CSS/TeX/otf";var h=b.CombineConfig("FontWarnings",{messageStyle:{position:"fixed",bottom:"4em",left:"3em",width:"40em",border:"3px solid #880000","background-color":"#E0E0E0",color:"black",padding:"1em","font-size":"small","white-space":"normal","border-radius":".75em","-webkit-border-radius":".75em","-moz-border-radius":".75em","-khtml-border-radius":".75em","box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=3, OffY=3, Color='gray', Positive='true')"},Message:{webFont:[["closeBox"],["webFont","MathJax is using web-based fonts to display the mathematics on this page.  These take time to download, so the page would render faster if you installed math fonts directly in your system's font folder."],["fonts"]],imageFonts:[["closeBox"],["imageFonts","MathJax is using its image fonts rather than local or web-based fonts. This will render slower than usual, and the mathematics may not print at the full resolution of your printer."],["fonts"],["webFonts"]],noFonts:[["closeBox"],["noFonts","MathJax is unable to locate a font to use to display its mathematics, and image fonts are not available, so it is falling back on generic unicode characters in hopes that your browser will be able to display them.  Some characters may not show up properly, or possibly not at all."],["fonts"],["webFonts"]]},HTML:{closeBox:[["div",{style:{position:"absolute",overflow:"hidden",top:".1em",right:".1em",border:"1px outset",width:"1em",height:"1em","text-align":"center",cursor:"pointer","background-color":"#EEEEEE",color:"#606060","border-radius":".5em","-webkit-border-radius":".5em","-moz-border-radius":".5em","-khtml-border-radius":".5em"},onclick:function(){if(c.div&&c.fade===0){if(c.timer){clearTimeout(c.timer)}c.div.style.display="none"}}},[["span",{style:{position:"relative",bottom:".2em"}},["x"]]]]],webFonts:[["p"],["webFonts","Most modern browsers allow for fonts to be downloaded over the web. Updating to a more recent version of your browser (or changing browsers) could improve the quality of the mathematics on this page."]],fonts:[["p"],["fonts","MathJax can use either the [STIX fonts](%1) or the [MathJax TeX fonts](%2).  Download and install one of those fonts to improve your MathJax experience.",a,f]],STIXfonts:[["p"],["STIXPage","This page is designed to use the [STIX fonts](%1).  Download and install those fonts to improve your MathJax experience.",a]],TeXfonts:[["p"],["TeXPage","This page is designed to use the [MathJax TeX fonts](%1).  Download and install those fonts to improve your MathJax experience.",f]]},removeAfter:12*1000,fadeoutSteps:10,fadeoutTime:1.5*1000});if(MathJax.Hub.Browser.isIE9&&document.documentMode>=9){delete h.messageStyle.filter}var c={div:null,fade:0};var e=function(m){if(c.div){return}var j=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],n=document.body;if(b.Browser.isMSIE){if(h.messageStyle.position==="fixed"){MathJax.Message.Init();n=document.getElementById("MathJax_MSIE_Frame")||n;if(n!==document.body){h.messageStyle.position="absolute"}}}else{delete h.messageStyle.filter}h.messageStyle.maxWidth=(document.body.clientWidth-75)+"px";var k=0;while(k<m.length){if(MathJax.Object.isArray(m[k])){if(m[k].length===1&&h.HTML[m[k][0]]){m.splice.apply(m,[k,1].concat(h.HTML[m[k][0]]))}else{if(typeof m[k][1]==="string"){var l=MathJax.Localization.lookupPhrase(["FontWarnings",m[k][0]],m[k][1]);l=MathJax.Localization.processMarkdown(l,m[k].slice(2),"FontWarnings");m.splice.apply(m,[k,1].concat(l));k+=l.length}else{k++}}}else{k++}}c.div=j.addElement(n,"div",{id:"MathJax_FontWarning",style:h.messageStyle},m);MathJax.Localization.setCSS(c.div);if(h.removeAfter){b.Register.StartupHook("End",function(){c.timer=setTimeout(g,h.removeAfter)})}d.Cookie.Set("fontWarn",{warned:true})};var g=function(){c.fade++;if(c.timer){delete c.timer}if(c.fade<h.fadeoutSteps){var j=1-c.fade/h.fadeoutSteps;c.div.style.opacity=j;c.div.style.filter="alpha(opacity="+Math.floor(100*j)+")";setTimeout(g,h.fadeoutTime/h.fadeoutSteps)}else{c.div.style.display="none"}};if(!d.Cookie.Get("fontWarn").warned){b.Startup.signal.Interest(function(m){if(m.match(/HTML-CSS Jax - /)&&!c.div){var j=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],n=j.config.availableFonts,l;var k=(n&&n.length);if(!k){h.HTML.fonts=[""]}else{if(n.length===1){h.HTML.fonts=h.HTML[n[0]+"fonts"]}}if(j.allowWebFonts){h.HTML.webfonts=[""]}if(m.match(/- Web-Font/)){if(k){l="webFont"}}else{if(m.match(/- using image fonts/)){l="imageFonts"}else{if(m.match(/- no valid font/)){l="noFonts"}}}if(l&&h.Message[l]){MathJax.Localization.loadDomain("FontWarnings",[e,h.Message[l]])}}})}})(MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/FontWarnings.js");
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assets/js/mathjax/extensions/HelpDialog.js
/*
 *  /MathJax/extensions/HelpDialog.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,f,i,c,j){var e=MathJax.Extension.Help={version:"2.7.5"};var b="http://www.stixfonts.org/";var a=MathJax.Menu;var h,g;d.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){h=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False;g=MathJax.Extension.MathEvents.Event.KEY});var k=d.CombineConfig("HelpDialog",{styles:{"#MathJax_Help":{position:"fixed",left:"50%",width:"auto","max-width":"90%","text-align":"center",border:"3px outset",padding:"1em 2em","background-color":"#DDDDDD",color:"black",cursor:"default","font-family":"message-box","font-size":"120%","font-style":"normal","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"wrap","float":"none","z-index":201,"border-radius":"15px","-webkit-border-radius":"15px","-moz-border-radius":"15px","-khtml-border-radius":"15px","box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-webkit-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-moz-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-khtml-box-shadow":"0px 10px 20px #808080",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},"#MathJax_Help.MathJax_MousePost":{outline:"none"},"#MathJax_HelpContent":{overflow:"auto","text-align":"left","font-size":"80%",padding:".4em .6em",border:"1px inset",margin:"1em 0px","max-height":"20em","max-width":"30em","background-color":"#EEEEEE"},"#MathJax_HelpClose":{position:"absolute",top:".2em",right:".2em",cursor:"pointer",display:"inline-block",border:"2px solid #AAA","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","font-family":"'Courier New',Courier","font-size":"24px",color:"#F0F0F0"},"#MathJax_HelpClose span":{display:"block","background-color":"#AAA",border:"1.5px solid","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","line-height":0,padding:"8px 0 6px"},"#MathJax_HelpClose:hover":{color:"white!important",border:"2px solid #CCC!important"},"#MathJax_HelpClose:hover span":{"background-color":"#CCC!important"},"#MathJax_HelpClose:hover:focus":{outline:"none"}}});e.Dialog=function(l){j.loadDomain("HelpDialog",["Post",e,l])};e.Post=function(n){this.div=a.Background(this);var l=f.addElement(this.div,"div",{id:"MathJax_Help",tabIndex:0,onkeydown:e.Keydown},j._("HelpDialog",[["b",{style:{fontSize:"120%"}},[["Help","MathJax Help"]]],["div",{id:"MathJax_HelpContent",tabIndex:0},[["p",{},[["MathJax","*MathJax* is a JavaScript library that allows page authors to include mathematics within their web pages.  As a reader, you don't need to do anything to make that happen."]]],["p",{},[["Browsers","*Browsers*: MathJax works with all modern browsers including IE6+, Firefox 3+, Chrome 0.2+, Safari 2+, Opera 9.6+ and most mobile browsers."]]],["p",{},[["Menu","*Math Menu*: MathJax adds a contextual menu to equations.  Right-click or CTRL-click on any mathematics to access the menu."]]],["div",{style:{"margin-left":"1em"}},[["p",{},[["ShowMath","*Show Math As* allows you to view the formula's source markup for copy & paste (as MathML or in its original format)."]]],["p",{},[["Settings","*Settings* gives you control over features of MathJax, such as the size of the mathematics, and the mechanism used to display equations."]]],["p",{},[["Language","*Language* lets you select the language used by MathJax for its menus and warning messages."]]],]],["p",{},[["Zoom","*Math Zoom*: If you are having difficulty reading an equation, MathJax can enlarge it to help you see it better."]]],["p",{},[["Accessibilty","*Accessibility*: MathJax will automatically work with screen readers to make mathematics accessible to the visually impaired."]]],["p",{},[["Fonts","*Fonts*: MathJax will use certain math fonts if they are installed on your computer; otherwise, it will use web-based fonts.  Although not required, locally installed fonts will speed up typesetting.  We suggest installing the [STIX fonts](%1).",b]]]]],["a",{href:"http://www.mathjax.org/"},["www.mathjax.org"]],["span",{id:"MathJax_HelpClose",onclick:e.Remove,onkeydown:e.Keydown,tabIndex:0,role:"button","aria-label":j._(["HelpDialog","CloseDialog"],"Close help dialog")},[["span",{},["\u00D7"]]]]]));if(n.type==="mouseup"){l.className+=" MathJax_MousePost"}l.focus();j.setCSS(l);var o=(document.documentElement||{});var m=window.innerHeight||o.clientHeight||o.scrollHeight||0;if(a.prototype.msieAboutBug){l.style.width="20em";l.style.position="absolute";l.style.left=Math.floor((document.documentElement.scrollWidth-l.offsetWidth)/2)+"px";l.style.top=(Math.floor((m-l.offsetHeight)/3)+document.body.scrollTop)+"px"}else{l.style.marginLeft=Math.floor(-l.offsetWidth/2)+"px";l.style.top=Math.floor((m-l.offsetHeight)/3)+"px"}};e.Remove=function(l){if(e.div){document.body.removeChild(e.div);delete e.div}};e.Keydown=function(l){if(l.keyCode===g.ESCAPE||(this.id==="MathJax_HelpClose"&&(l.keyCode===g.SPACE||l.keyCode===g.RETURN))){e.Remove(l);a.CurrentNode().focus();h(l)}},MathJax.Callback.Queue(d.Register.StartupHook("End Config",{}),["Styles",i,k.styles],["Post",d.Startup.signal,"HelpDialog Ready"],["loadComplete",i,"[MathJax]/extensions/HelpDialog.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.OutputJax,MathJax.Localization);
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assets/js/mathjax/LICENSE

                                 Apache License
                           Version 2.0, January 2004
                        http://www.apache.org/licenses/

   TERMS AND CONDITIONS FOR USE, REPRODUCTION, AND DISTRIBUTION

   1. Definitions.

      "License" shall mean the terms and conditions for use, reproduction,
      and distribution as defined by Sections 1 through 9 of this document.

      "Licensor" shall mean the copyright owner or entity authorized by
      the copyright owner that is granting the License.

      "Legal Entity" shall mean the union of the acting entity and all
      other entities that control, are controlled by, or are under common
      control with that entity. For the purposes of this definition,
      "control" means (i) the power, direct or indirect, to cause the
      direction or management of such entity, whether by contract or
      otherwise, or (ii) ownership of fifty percent (50%) or more of the
      outstanding shares, or (iii) beneficial ownership of such entity.

      "You" (or "Your") shall mean an individual or Legal Entity
      exercising permissions granted by this License.

      "Source" form shall mean the preferred form for making modifications,
      including but not limited to software source code, documentation
      source, and configuration files.

      "Object" form shall mean any form resulting from mechanical
      transformation or translation of a Source form, including but
      not limited to compiled object code, generated documentation,
      and conversions to other media types.

      "Work" shall mean the work of authorship, whether in Source or
      Object form, made available under the License, as indicated by a
      copyright notice that is included in or attached to the work
      (an example is provided in the Appendix below).

      "Derivative Works" shall mean any work, whether in Source or Object
      form, that is based on (or derived from) the Work and for which the
      editorial revisions, annotations, elaborations, or other modifications
      represent, as a whole, an original work of authorship. For the purposes
      of this License, Derivative Works shall not include works that remain
      separable from, or merely link (or bind by name) to the interfaces of,
      the Work and Derivative Works thereof.

      "Contribution" shall mean any work of authorship, including
      the original version of the Work and any modifications or additions
      to that Work or Derivative Works thereof, that is intentionally
      submitted to Licensor for inclusion in the Work by the copyright owner
      or by an individual or Legal Entity authorized to submit on behalf of
      the copyright owner. For the purposes of this definition, "submitted"
      means any form of electronic, verbal, or written communication sent
      to the Licensor or its representatives, including but not limited to
      communication on electronic mailing lists, source code control systems,
      and issue tracking systems that are managed by, or on behalf of, the
      Licensor for the purpose of discussing and improving the Work, but
      excluding communication that is conspicuously marked or otherwise
      designated in writing by the copyright owner as "Not a Contribution."

      "Contributor" shall mean Licensor and any individual or Legal Entity
      on behalf of whom a Contribution has been received by Licensor and
      subsequently incorporated within the Work.

   2. Grant of Copyright License. Subject to the terms and conditions of
      this License, each Contributor hereby grants to You a perpetual,
      worldwide, non-exclusive, no-charge, royalty-free, irrevocable
      copyright license to reproduce, prepare Derivative Works of,
      publicly display, publicly perform, sublicense, and distribute the
      Work and such Derivative Works in Source or Object form.

   3. Grant of Patent License. Subject to the terms and conditions of
      this License, each Contributor hereby grants to You a perpetual,
      worldwide, non-exclusive, no-charge, royalty-free, irrevocable
      (except as stated in this section) patent license to make, have made,
      use, offer to sell, sell, import, and otherwise transfer the Work,
      where such license applies only to those patent claims licensable
      by such Contributor that are necessarily infringed by their
      Contribution(s) alone or by combination of their Contribution(s)
      with the Work to which such Contribution(s) was submitted. If You
      institute patent litigation against any entity (including a
      cross-claim or counterclaim in a lawsuit) alleging that the Work
      or a Contribution incorporated within the Work constitutes direct
      or contributory patent infringement, then any patent licenses
      granted to You under this License for that Work shall terminate
      as of the date such litigation is filed.

   4. Redistribution. You may reproduce and distribute copies of the
      Work or Derivative Works thereof in any medium, with or without
      modifications, and in Source or Object form, provided that You
      meet the following conditions:

      (a) You must give any other recipients of the Work or
          Derivative Works a copy of this License; and

      (b) You must cause any modified files to carry prominent notices
          stating that You changed the files; and

      (c) You must retain, in the Source form of any Derivative Works
          that You distribute, all copyright, patent, trademark, and
          attribution notices from the Source form of the Work,
          excluding those notices that do not pertain to any part of
          the Derivative Works; and

      (d) If the Work includes a "NOTICE" text file as part of its
          distribution, then any Derivative Works that You distribute must
          include a readable copy of the attribution notices contained
          within such NOTICE file, excluding those notices that do not
          pertain to any part of the Derivative Works, in at least one
          of the following places: within a NOTICE text file distributed
          as part of the Derivative Works; within the Source form or
          documentation, if provided along with the Derivative Works; or,
          within a display generated by the Derivative Works, if and
          wherever such third-party notices normally appear. The contents
          of the NOTICE file are for informational purposes only and
          do not modify the License. You may add Your own attribution
          notices within Derivative Works that You distribute, alongside
          or as an addendum to the NOTICE text from the Work, provided
          that such additional attribution notices cannot be construed
          as modifying the License.

      You may add Your own copyright statement to Your modifications and
      may provide additional or different license terms and conditions
      for use, reproduction, or distribution of Your modifications, or
      for any such Derivative Works as a whole, provided Your use,
      reproduction, and distribution of the Work otherwise complies with
      the conditions stated in this License.

   5. Submission of Contributions. Unless You explicitly state otherwise,
      any Contribution intentionally submitted for inclusion in the Work
      by You to the Licensor shall be under the terms and conditions of
      this License, without any additional terms or conditions.
      Notwithstanding the above, nothing herein shall supersede or modify
      the terms of any separate license agreement you may have executed
      with Licensor regarding such Contributions.

   6. Trademarks. This License does not grant permission to use the trade
      names, trademarks, service marks, or product names of the Licensor,
      except as required for reasonable and customary use in describing the
      origin of the Work and reproducing the content of the NOTICE file.

   7. Disclaimer of Warranty. Unless required by applicable law or
      agreed to in writing, Licensor provides the Work (and each
      Contributor provides its Contributions) on an "AS IS" BASIS,
      WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or
      implied, including, without limitation, any warranties or conditions
      of TITLE, NON-INFRINGEMENT, MERCHANTABILITY, or FITNESS FOR A
      PARTICULAR PURPOSE. You are solely responsible for determining the
      appropriateness of using or redistributing the Work and assume any
      risks associated with Your exercise of permissions under this License.

   8. Limitation of Liability. In no event and under no legal theory,
      whether in tort (including negligence), contract, or otherwise,
      unless required by applicable law (such as deliberate and grossly
      negligent acts) or agreed to in writing, shall any Contributor be
      liable to You for damages, including any direct, indirect, special,
      incidental, or consequential damages of any character arising as a
      result of this License or out of the use or inability to use the
      Work (including but not limited to damages for loss of goodwill,
      work stoppage, computer failure or malfunction, or any and all
      other commercial damages or losses), even if such Contributor
      has been advised of the possibility of such damages.

   9. Accepting Warranty or Additional Liability. While redistributing
      the Work or Derivative Works thereof, You may choose to offer,
      and charge a fee for, acceptance of support, warranty, indemnity,
      or other liability obligations and/or rights consistent with this
      License. However, in accepting such obligations, You may act only
      on Your own behalf and on Your sole responsibility, not on behalf
      of any other Contributor, and only if You agree to indemnify,
      defend, and hold each Contributor harmless for any liability
      incurred by, or claims asserted against, such Contributor by reason
      of your accepting any such warranty or additional liability.

   END OF TERMS AND CONDITIONS

   APPENDIX: How to apply the Apache License to your work.

      To apply the Apache License to your work, attach the following
      boilerplate notice, with the fields enclosed by brackets "[]"
      replaced with your own identifying information. (Don't include
      the brackets!)  The text should be enclosed in the appropriate
      comment syntax for the file format. We also recommend that a
      file or class name and description of purpose be included on the
      same "printed page" as the copyright notice for easier
      identification within third-party archives.

   Copyright [yyyy] [name of copyright owner]

   Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
   you may not use this file except in compliance with the License.
   You may obtain a copy of the License at

       http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0

   Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
   distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
   WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
   See the License for the specific language governing permissions and
   limitations under the License.
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assets/js/bundle.js
// Map NodeList to Array for forEach polyfill
if (typeof NodeList.prototype.forEach !== 'function') {
  NodeList.prototype.forEach = Array.prototype.forEach
}

// classList
(function () {
  if (typeof window.Element === 'undefined' || 'classList' in document.documentElement) return

  const prototype = Array.prototype
  const push = prototype.push
  const splice = prototype.splice
  const join = prototype.join

  function DOMTokenList (el) {
    this.el = el
    // The className needs to be trimmed and split on whitespace
    // to retrieve a list of classes.
    const classes = el.className.replace(/^\s+|\s+$/g, '').split(/\s+/)
    for (let i = 0; i < classes.length; i++) {
      push.call(this, classes[i])
    }
  };

  DOMTokenList.prototype = {
    add: function (token) {
      if (this.contains(token)) return
      push.call(this, token)
      this.el.className = this.toString()
    },
    contains: function (token) {
      return this.el.className.indexOf(token) != -1
    },
    item: function (index) {
      return this[index] || null
    },
    remove: function (token) {
      if (!this.contains(token)) return
      for (var i = 0; i < this.length; i++) {
        if (this[i] == token) break
      }
      splice.call(this, i, 1)
      this.el.className = this.toString()
    },
    toString: function () {
      return join.call(this, ' ')
    },
    toggle: function (token) {
      if (!this.contains(token)) {
        this.add(token)
      } else {
        this.remove(token)
      }

      return this.contains(token)
    }
  }

  window.DOMTokenList = DOMTokenList

  function defineElementGetter (obj, prop, getter) {
    if (Object.defineProperty) {
      Object.defineProperty(obj, prop, {
        get: getter
      })
    } else {
      obj.__defineGetter__(prop, getter)
    }
  }

  defineElementGetter(Element.prototype, 'classList', function () {
    return new DOMTokenList(this)
  })
})()

// Polyfill find, which we use in mcqs.js,
// and which doesn't work in IE and other old browsers
// https://developer.mozilla.org/en-US/docs/Web/JavaScript/Reference/Global_Objects/Array/find
// https://tc39.github.io/ecma262/#sec-array.prototype.find
if (!Array.prototype.find) {
  Object.defineProperty(Array.prototype, 'find', {
    value: function (predicate) {
      // 1. Let O be ? ToObject(this value).
      if (this == null) {
        throw new TypeError('"this" is null or not defined')
      }

      const o = Object(this)

      // 2. Let len be ? ToLength(? Get(O, "length")).
      const len = o.length >>> 0

      // 3. If IsCallable(predicate) is false, throw a TypeError exception.
      if (typeof predicate !== 'function') {
        throw new TypeError('predicate must be a function')
      }

      // 4. If thisArg was supplied, let T be thisArg; else let T be undefined.
      const thisArg = arguments[1]

      // 5. Let k be 0.
      let k = 0

      // 6. Repeat, while k < len
      while (k < len) {
        // a. Let Pk be ! ToString(k).
        // b. Let kValue be ? Get(O, Pk).
        // c. Let testResult be ToBoolean(? Call(predicate, T, « kValue, k, O »)).
        // d. If testResult is true, return kValue.
        const kValue = o[k]
        if (predicate.call(thisArg, kValue, k, o)) {
          return kValue
        }
        // e. Increase k by 1.
        k++
      }

      // 7. Return undefined.
      return undefined
    }
  })
}

// closest()
// https://developer.mozilla.org/en-US/docs/Web/API/Element/closest
if (!Element.prototype.matches) {
  Element.prototype.matches = Element.prototype.msMatchesSelector ||
                              Element.prototype.webkitMatchesSelector
}

if (!Element.prototype.closest) {
  Element.prototype.closest = function (s) {
    let el = this

    do {
      if (el.matches(s)) return el
      el = el.parentElement || el.parentNode
    } while (el !== null && el.nodeType === 1)
    return null
  }
}

// remove()
// from:https://github.com/jserz/js_piece/blob/master/DOM/ChildNode/remove()/remove().md
if (typeof CharacterData === 'function') {
  (function (arr) {
    arr.forEach(function (item) {
      if (item.hasOwnProperty('remove')) {
        return
      }
      Object.defineProperty(item, 'remove', {
        configurable: true,
        enumerable: true,
        writable: true,
        value: function remove () {
          if (this.parentNode === null) {
            return
          }
          this.parentNode.removeChild(this)
        }
      })
    })
  })([Element.prototype, CharacterData.prototype, DocumentType.prototype])
}

// Array.from()
// https://developer.mozilla.org/en-US/docs/Web/JavaScript/Reference/Global_Objects/Array/from
// Production steps of ECMA-262, Edition 6, 22.1.2.1
if (!Array.from) {
  Array.from = (function () {
    const toStr = Object.prototype.toString
    const isCallable = function (fn) {
      return typeof fn === 'function' || toStr.call(fn) === '[object Function]'
    }
    const toInteger = function (value) {
      const number = Number(value)
      if (isNaN(number)) { return 0 }
      if (number === 0 || !isFinite(number)) { return number }
      return (number > 0 ? 1 : -1) * Math.floor(Math.abs(number))
    }
    const maxSafeInteger = Math.pow(2, 53) - 1
    const toLength = function (value) {
      const len = toInteger(value)
      return Math.min(Math.max(len, 0), maxSafeInteger)
    }

    // The length property of the from method is 1.
    return function from (arrayLike/*, mapFn, thisArg */) {
      // 1. Let C be the this value.
      const C = this

      // 2. Let items be ToObject(arrayLike).
      const items = Object(arrayLike)

      // 3. ReturnIfAbrupt(items).
      if (arrayLike == null) {
        throw new TypeError('Array.from requires an array-like object - not null or undefined')
      }

      // 4. If mapfn is undefined, then let mapping be false.
      const mapFn = arguments.length > 1 ? arguments[1] : void undefined
      let T
      if (typeof mapFn !== 'undefined') {
        // 5. else
        // 5. a If IsCallable(mapfn) is false, throw a TypeError exception.
        if (!isCallable(mapFn)) {
          throw new TypeError('Array.from: when provided, the second argument must be a function')
        }

        // 5. b. If thisArg was supplied, let T be thisArg; else let T be undefined.
        if (arguments.length > 2) {
          T = arguments[2]
        }
      }

      // 10. Let lenValue be Get(items, "length").
      // 11. Let len be ToLength(lenValue).
      const len = toLength(items.length)

      // 13. If IsConstructor(C) is true, then
      // 13. a. Let A be the result of calling the [[Construct]] internal method
      // of C with an argument list containing the single item len.
      // 14. a. Else, Let A be ArrayCreate(len).
      const A = isCallable(C) ? Object(new C(len)) : new Array(len)

      // 16. Let k be 0.
      let k = 0
      // 17. Repeat, while k < len… (also steps a - h)
      let kValue
      while (k < len) {
        kValue = items[k]
        if (mapFn) {
          A[k] = typeof T === 'undefined' ? mapFn(kValue, k) : mapFn.call(T, kValue, k)
        } else {
          A[k] = kValue
        }
        k += 1
      }
      // 18. Let putStatus be Put(A, "length", len, true).
      A.length = len
      // 20. Return A.
      return A
    }
  }())
}

// String.prototype.includes
// https://developer.mozilla.org/en-US/docs/Web/JavaScript/Reference/Global_Objects/String/includes
if (!String.prototype.includes) {
  String.prototype.includes = function (search, start) {
    'use strict'

    if (search instanceof RegExp) {
      throw TypeError('first argument must not be a RegExp')
    };
    if (start === undefined) { start = 0 }
    return this.indexOf(search, start) !== -1
  }
}

// Load settings.yml into a settings array.

// Fetch specific values from settings.yml and
// convert them into a Javascript object called settings.
// Note that some YAML keys use hyphens, which are invalid JS.
// So to use them as variables, use square brackets and quotes,
// e.g. search['search-placeholder'].
// NB: The generated settings load in client-side Javascript, so
// do not include any settings that should not be publicly available.

// Make Jekyll metadata available to Liquid










































































































































































































  

  

  

  






































// Create default settings object
var settings = {
    site: {
        baseurl: '',
        canonicalUrl: '',
        output: 'web',
        docs: false,
        view: '',
        build: ''
    },
    dynamicIndexing: true,
    web: {
        images: {
            lazyload: true,
            fullscreen: true
        },
        bookmarks: {
            enabled: true,
            synchronise: false,
            elements: {
                include: '.content [id]',
                exclude: '.expandable-box .toggle'
            }
        },
        accordion: {
            enabled: true,
            level: 'h2'
        },
        search: {
            jumpBoxLocation: 'mainHeading'
        },
        wordpressUserProfile: true
    },
    app: {
        bookmarks: {
            enabled: true,
            elements: {
                include: '.content [id]',
                exclude: ''
            }
        },
        accordion: {
            enabled: true,
            level: 'h2',
            autoClose: false
        },
        search: {
            jumpBoxLocation: 'mainHeading'
        },
        wordpressUserProfile: true
    },
    remoteMedia: {
        live: '',
        cloudFrontStaging: '',
        cloudFrontLive: ''
    }
};

// Override default settings from Jekyll config

// Web settings


settings.site.baseurl = '/the-economy';



settings.site.canonicalUrl = 'https://core-book-server.vercel.app';



settings.site.output = 'epub';







settings.dynamicIndexing = true


// Override default settings from settings.yml

settings.web.images.lazyload = true;


// Override default settings from settings.yml

settings.web.images.fullscreen = true;



settings.web.bookmarks.enabled = true;



settings.web.accordion.enabled = false;



settings.web.accordion.level = 'h2';



settings.web.accordion.autoClose = false;



settings.web.search.jumpBoxLocation = 'mainHeading';



settings.web.search.wordpressUserProfile = 'true';


// App settings


settings.app.accordion.enabled = false;



settings.app.accordion.level = 'h2';



settings.app.accordion.autoClose = false;



settings.app.search.jumpBoxLocation = 'mainHeading';







settings.remoteMedia.live = '{"development"=>"https://core-the-economy-2-media.netlify.app", "live"=>"https://d18y50suo8qxjg.cloudfront.net/the-economy"}'



settings.remoteMedia.cloudFrontLive = 'd18y50suo8qxjg'



settings.remoteMedia.cloudFrontStaging = 'd1a4dkukzx00zg'

/* jslint browser */
/* globals window, ActiveXObject, XMLHttpRequest, DOMParser, settings */

// Utility functions

// https://medium.com/@mhagemann/the-ultimate-way-to-slugify-a-url-string-in-javascript-b8e4a0d849e1
function ebSlugify (string, indexTerm) {
  'use strict'

  const a = 'àáâäæãåāăąçćčđďèéêëēėęěğǵḧîïíīįìłḿñńǹňôöòóœøōõṕŕřßśšşșťțûüùúūǘůűųẃẍÿýžźż·_,:;'
  const b = 'aaaaaaaaaacccddeeeeeeeegghiiiiiilmnnnnooooooooprrsssssttuuuuuuuuuwxyyzzz-----'
  const p = new RegExp(a.split('').join('|'), 'g')

  if (indexTerm) {
    // For dynamic index terms, we want to take a different approach
    // to ensure unique ids
    return string.toString().toLowerCase()
      .replace(/\s+/g, '-') // Replace spaces with -
      .replace(p, function (c) {
        return b.charAt(a.indexOf(c))
      }) // Replace special characters
      .replace(/&amp/g, '-and-') // Replace & with 'and'
      .replace(/&/g, '-and-') // Replace & with 'and'
      .replace(/--+/g, '-') // Replace multiple - with single -
      .replace(/^-+/, '') // Trim - from start of text
      .replace(/-+$/, '') // Trim - from end of text
      .replace(/-\\\\-/g, '--') // Replace \\ with --
      .replace(/[^\w-]+/g, '') // Remove all non-word characters
  }

  return string.toString().toLowerCase()
    .replace(/\s+/g, '-') // Replace spaces with -
    .replace(p, function (c) {
      return b.charAt(a.indexOf(c))
    }) // Replace special characters
    .replace(/\//g, '-') // Replace any / with - (in non-index strings)
    .replace(/&/g, '-and-') // Replace & with 'and'
    .replace(/[^\w-]+/g, '') // Remove all non-word characters
    .replace(/--+/g, '-') // Replace multiple - with single -
    .replace(/^-+/, '') // Trim - from start of text
    .replace(/-+$/, '') // Trim - from end of text
}

// Or get the language from a URL parameter
// https://stackoverflow.com/a/901144/1781075
function ebGetParameterByName (name, url) {
  'use strict'
  if (!url) {
    url = window.location.href
  }
  name = name.replace(/[[\]]/g, '\\$&')
  const regex = new RegExp('[?&]' + name + '(=([^&#]*)|&|#|$)')
  const results = regex.exec(url)
  if (!results) {
    return null
  }
  if (!results[2]) {
    return ''
  }
  return decodeURIComponent(results[2].replace(/\+/g, ' '))
}

// Decode HTML entities in an HTML string
// without losing HTML tags. Useful for slugifying
// HTML where the tags are important but we don't
// want entities in the slug. Works in browser/Puppeteer.
// This has a Cheerio equivalent in _tools/gulp/processors/indexes.js.
function ebDecodeHtmlEntitiesPreservingTags (html) {
  const div = document.createElement('div')
  div.innerHTML = html

  function decodeTextNodes (node) {
    for (const child of node.childNodes) {
      if (child.nodeType === Node.TEXT_NODE) {
        const textarea = document.createElement('textarea')
        textarea.innerHTML = child.nodeValue
        child.nodeValue = textarea.value
      } else if (child.nodeType === Node.ELEMENT_NODE) {
        decodeTextNodes(child)
      }
    }
  }

  decodeTextNodes(div)
  return div.innerHTML
}

// Check if a page exists
// (Thanks https://stackoverflow.com/a/22097991/1781075)
function ebCheckForPage (url) {
  'use strict'
  let request
  let pageStatus = false
  if (window.XMLHttpRequest) {
    request = new XMLHttpRequest()
  } else {
    request = new ActiveXObject('Microsoft.XMLHTTP')
  }
  request.open('GET', url, false)
  request.send() // this will pause the page while we check for the response
  if (request.status === 404) {
    pageStatus = false
  } else {
    pageStatus = true
  }
  return pageStatus
}

// Check if an element has a particular computed style
function ebHasComputedStyle (element, property, value) {
  'use strict'
  const style = window.getComputedStyle(element)

  // If the element has the property, and no value is specified,
  // return true. If a value is specified, and it matches, return true.
  if (property && style[property]) {
    if (value) {
      if (style[property] === value) {
        return true
      }
    } else {
      return true
    }
  }
}

// Check if an element or its ancestors are position: relative.
// Useful when positioning an element absolutely.
// Returns the first relatively positioned parent.
// Effectively equivalent to HTMLElement.offsetParent,
// but returns false, not BODY, if no relative parent.
function ebIsPositionRelative (element) {
  'use strict'

  if (ebHasComputedStyle(element, 'position', 'relative')) {
    return element
  } else {
    if (element.tagName !== 'BODY') {
      return ebIsPositionRelative(element.parentElement)
    } else {
      return false
    }
  }
}

// Check if an element or its ancestors are position: fixed.
// Returns the first fixed positioned parent.
function ebIsPositionFixed (element) {
  'use strict'

  if (ebHasComputedStyle(element, 'position', 'fixed')) {
    return element
  } else {
    if (element.tagName !== 'BODY') {
      return ebIsPositionFixed(element.parentElement)
    } else {
      return false
    }
  }
}

// Get the nearest preceding sibling or cousin element
function ebNearestPrecedingSibling (element, tagName, iterationTrue) {
  'use strict'

  if (element) {
    // If this is our second pass, and the element matches, return it.
    if (iterationTrue && element.tagName === tagName) {
      return element

      // Otherwise, if the element's previous sibling matches, return it
    } else if (element.previousElementSibling &&
                element.previousElementSibling.tagName === tagName) {
      return element.previousElementSibling

      // Otherwise, check the previous element and then its parents' siblings' children
    } else {
      if (element.previousElementSibling) {
        return ebNearestPrecedingSibling(element.previousElementSibling, tagName, true)
      } else {
        if (element.parentNode && element.parentNode.previousElementSibling) {
          return ebNearestPrecedingSibling(element.parentNode.previousElementSibling.lastElementChild, tagName, true)
        } else {
          return false
        }
      }
    }
  } else {
    return false
  }
}

// A regex alternative to String.prototype.lastIndexOf().
// Inspired by https://stackoverflow.com/a/21420210/1781075
function ebLastIndexOfRegex (string, regex, fromIndex) {
  'use strict'

  if (fromIndex) {
    string = string.substring(0, fromIndex)
  }

  const match = string.match(regex)

  if (match) {
    return string.lastIndexOf(match[match.length - 1])
  } else {
    return -1
  }
}

// Get a truncated string without cutting a word
function ebTruncatedString (string, characters, suffix) {
  'use strict'

  // If the string is longer than the allowed characters,
  // we'll do a careful job of truncating it neatly.
  if (string.length > characters) {
    // Get a truncated string
    let truncatedString = string.slice(0, characters)

    // Where is the last space in the truncated string?
    // We want to elide from that space to get a whole word.
    const indexOfLastSpace = ebLastIndexOfRegex(truncatedString, /\s/gi)
    const elideFrom = indexOfLastSpace
    truncatedString = truncatedString.slice(0, elideFrom)

    // We don't want certain punctuation marks at the
    // end of our nice, neat string. If the neatened, truncated string
    // ends in one of those characters, chop it off.
    const unwantedTrailingPunctuation = /[:;,]/
    if (truncatedString.slice(-1).match(unwantedTrailingPunctuation)) {
      truncatedString = truncatedString.slice(0, elideFrom - 1)
    }

    // If a suffix was passed to this functio (e.g. ' …')
    // add it to the end of the string.
    if (suffix) {
      truncatedString = truncatedString + suffix
    }

    return truncatedString
  } else {
    return string
  }
}

// Toggle clickable area for exiting a modal.
// The callback should be a function that toggles
// the visibility of the modal itself.
// It will be called on every click.
let ebCurrentModalZIndex
function ebToggleClickout (modalElement, callback) {
  'use strict'

  let clickOut

  if (ebCurrentModalZIndex > 0) {
    ebCurrentModalZIndex += 1
  } else {
    ebCurrentModalZIndex = 1000
  }

  // If the clickout is present, and this modal
  // is visible (as opposed to another modal)
  if (document.getElementById('clickOut-' + modalElement.id) &&
            modalElement.getAttribute('data-modal-visible')) {
    // Don't set the z-index in the style attribute,
    // which should let stylesheets determine z-index again
    modalElement.style.zIndex = ''
    modalElement.setAttribute('data-modal-visible', false)

    // Remove the clickOut element
    clickOut = document.getElementById('clickOut-' + modalElement.id)
    clickOut.remove()

    if (callback) {
      callback()
    }
  } else {
    // Bring the modal to the front
    modalElement.style.zIndex = ebCurrentModalZIndex
    modalElement.setAttribute('data-modal-visible', true)

    // If the modal has a fixed position parent,
    // we also must set the z-index there, since it
    // creates a different stacking context that might
    // fall below our clickOut
    const fixedParent = ebIsPositionFixed(modalElement.parentElement)
    if (fixedParent) {
      fixedParent.style.zIndex = ebCurrentModalZIndex
    }

    // Add a clickOut element
    clickOut = document.createElement('div')
    clickOut.id = 'clickOut-' + modalElement.id
    clickOut.style.zIndex = ebCurrentModalZIndex - 1
    clickOut.style.position = 'fixed'
    clickOut.style.top = '0'
    clickOut.style.right = '0'
    clickOut.style.bottom = '0'
    clickOut.style.left = '0'
    clickOut.style.backgroundColor = 'black'
    clickOut.style.opacity = '0.2'
    document.body.insertAdjacentElement('beforeend', clickOut)

    if (callback) {
      callback()
    }
    // Clicking on the clickOut should remove it
    clickOut.addEventListener('click', function () {
      ebToggleClickout(modalElement)

      if (callback) {
        callback()
      }
    }, { once: true })
  }
}

// This lets us use a function from here in Node (e.g. gulp).
// This must only run in Node, hence the `window` check.
if (typeof window === 'undefined') {
  module.exports.ebSlugify = ebSlugify
}

// Check if Core Wordpress cookie is set
function ebWordpressIsLoggedIn () {
  // wordpress plugin bookmark cookie set
  return (document.cookie.indexOf('coreproject_sess') !== -1)
}

// Strip html from text
function ebStripHtml (text) {
  const doc = new DOMParser().parseFromString(text, 'text/html')
  return doc.body.textContent || ''
}

// In some instances, we need to replace the canonical URL for the production
// server with that for the staging server, so that login behaviour works on
// staging. This is done with utility JS, rather than with a variable in config,
// so that we do not rebuild the staging HTML before it is copied to the
// production server.




// Create default metadata JS object
var metadata = {
    languages: ''
};




// Add languages to the metadata object
metadata.languages = [];
 
/* globals ebCheckForPage, locales, ebGetParameterByName, searchTerm */

// Load locales.yml into a locales array.

// -------
// Options
// -------

// Localise home pages in place, or redirect to different page?
const redirectHomepages = true

// -------------------------------------------------------------

// Convert locales.yml into a JSON string.
// Note that some keys use hyphens, which are invalid JS. So to use them
// as variables, use square brackets and quotes, e.g. search['search-placeholder'].
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// Various content localisations

function localiseText (pageLanguage) {
  // Get the current URL, without any query strings or hashes
  const currentURL = window.location.href.split('?')[0].split('#')[0]

  // If this is a home page and we're redirecting to translated HTML,
  // and the language concerned is defined in locales,
  // and the page we're redirecting to exists, redirect.
  // Otherwise return to quit localising.
  if (document.body.classList.contains('home')) {
    // Create a URL to redirect to, and remove possible duplicate slashes
    // (i.e. currentURL may already end with a slash)
    const proposedTranslatedLandingPage = currentURL + '/' + pageLanguage + '/'
    const possibleDoubleSlashString = '//' + pageLanguage
    const translatedLandingPage = proposedTranslatedLandingPage.replace(possibleDoubleSlashString, '/' + pageLanguage)

    // If the translated landing page actually exists,
    // redirect to it and exit here; do not continue localising.
    if (ebCheckForPage(translatedLandingPage + 'index.html')) {
      window.location.replace(translatedLandingPage)
      // And don't continue localising
      return
    }
  }
  // Localise HTML title element on home page
  const titleElement = document.querySelector('title')
  if (titleElement &&
        document.querySelector('body.home') !== 'undefined' &&
        locales[pageLanguage].project.name &&
        locales[pageLanguage].project.name !== '') {
    titleElement.innerHTML = locales[pageLanguage].project.name
  }

  // Localise masthead
  const mastheadProjectName = document.querySelector('.masthead .masthead-project-name a')
  if (mastheadProjectName &&
        locales[pageLanguage].project.name &&
        locales[pageLanguage].project.name !== '') {
    mastheadProjectName.innerHTML = locales[pageLanguage].project.name
  }

  // Localise search
  const searchPageHeading = document.querySelector('.search-page .content h1:first-of-type')
  if (searchPageHeading &&
            locales[pageLanguage].search['search-title'] &&
            locales[pageLanguage].search['search-title'] !== '') {
    searchPageHeading.innerHTML = locales[pageLanguage].search['search-title']
  }

  // Localise search form
  const searchLanguageToLocalise = document.querySelector('#search-language')
  if (searchLanguageToLocalise) {
    searchLanguageToLocalise.setAttribute('value', pageLanguage)
  };

  // Localise search-box placeholder
  const searchInputBox = document.querySelector('.search input.search-box')
  if (searchInputBox) {
    let searchInputBoxPlaceholder = document.querySelector('.search input.search-box').placeholder
    if (searchInputBoxPlaceholder) {
      searchInputBoxPlaceholder = locales[pageLanguage].search['search-placeholder']
    }
  }

  // Localise search-box submit button
  const searchSubmitInput = document.querySelector('.search input.search-submit')
  if (searchSubmitInput) {
    searchSubmitInput.setAttribute('value', locales[pageLanguage].search['search-title'])
  }

  // Localise search form label for screen readers
  const searchFormLabel = document.querySelector('.search label.visuallyhidden')
  if (searchFormLabel) {
    searchFormLabel.innerHTML = locales[pageLanguage].search['search-title']
  }

  // Localise searching... notice
  const searchProgressPlaceholder = document.querySelector('.search-progress')
  if (searchProgressPlaceholder) {
    searchProgressPlaceholder.innerHTML = locales[pageLanguage].search['placeholder-searching']
  };

  // Localise Google CSE search snippets
  const googleCSESearchBox = document.querySelector('.search input.search-box')
  if (googleCSESearchBox) {
    googleCSESearchBox.placeholder = locales[pageLanguage].search.placeholder
  };

  // Add any notices set in locales as search.notice
  if (searchPageHeading &&
        locales[pageLanguage].search.notice &&
        locales[pageLanguage].search.notice !== '') {
    const searchNotice = document.createElement('div')
    searchNotice.classList.add('search-page-notice')
    searchNotice.innerHTML = '<p>' + locales[pageLanguage].search.notice + '</p>'
    searchPageHeading.insertAdjacentElement('afterend', searchNotice)
  };

  // We cannot localise the nav/TOC, since the root search page
  // always uses the parent-language. So we replace the nav
  // on the search page with a back button instead.
  // In case we have a back button (`$nav-bar-back-button-hide; true` in scss)
  // hide that one.
  const searchNavButtonToReplace = document.querySelector('.search-page [href="#nav"]')
  const searchNavDivToReplace = document.querySelector('.search-page #nav')
  const navBackButton = document.querySelector('.nav-back-button')
  if (searchNavButtonToReplace && navBackButton) {
    if (document.referrer !== '' || window.history.length > 0) {
      navBackButton.remove()
      searchNavButtonToReplace.innerHTML = locales[pageLanguage].nav.back
      searchNavButtonToReplace.addEventListener('click', function (ev) {
        ev.preventDefault()
        // console.log('Going back...');
        window.history.back()
      })
    };
  };
  if (searchNavDivToReplace) {
    searchNavDivToReplace.innerHTML = ''
  }

  // If no results with GSE, translate 'No results' phrase
  window.addEventListener('load', function (event) {
    const noResultsGSE = document.querySelector('.gs-no-results-result .gs-snippet')
    if (noResultsGSE) {
      noResultsGSE.innerHTML = locales[pageLanguage].search['results-for-none'] + ' ‘' + searchTerm + '’'
    }
  })

  // Localise questions
  const questionButtons = document.querySelectorAll('.question .check-answer-button')
  function replaceText (button) {
    button.innerHTML = locales[pageLanguage].questions['check-answers-button']
  }
  if (questionButtons) {
    questionButtons.forEach(replaceText)
  }
}

function ebCheckLanguageAndLocalise () {
  'use strict'

  // Get the language in the query string
  const requestedPagePanguage = ebGetParameterByName('lang')

  // If the URL parameter specifies a language,
  // and that language is defined in locales,
  // and it is not already the page language,
  // localise the page with it.
  if (requestedPagePanguage &&
            locales[requestedPagePanguage]) {
    localiseText(requestedPagePanguage)
  };
}

// Go

// Get the page language and localise accordingly
// (also check xml:lang for epub)

const pageLanguage = ebGetParameterByName('lang') ||
        document.documentElement.lang ||
        document.documentElement.getAttribute('xml:lang')

ebCheckLanguageAndLocalise()

// Give a parent elements a class name based on its child
// ------------------------------------------------------
//
// Useful for targeting an element because it contains
// a given child element. Currently not possible with CSS,
// because CSS can't target an element's parent node.
//
// E.g. before, we cannot target this h2 just because
// it contains a .place:
//
// <h2>Rebels in Snow
//     <span class="place">(Hoth)</span>
// </h2>
//
// but, after this script runs, we get:
//
// <h2 class="place-parent">Rebels in Snow
//     <span class="place">(Hoth)</span>
// </h2>
//
// Set the child element's class at Options below.

// Options: use querySelectorAll strings, comma-separated
// - `p > img:only-child`: paragraphs that contain only an image
// - `.slides .figure:nth-child(3):nth-last-child(1)`: slides that contain a summary and only two sub-slides
const ebMarkParentsOfTheseChildren = 'p > img:only-child, .slides .figure:nth-child(3):nth-last-child(1)'

// Promote
function ebMarkParent (child, prefix) {
  'use strict'

  // If the child has a classlist, copy those class names
  // to the parent with a '-parent' suffix. This creates elegant classnames for CSS.
  // Then add a class to the parent made from the selector we've used.
  if (child.classList.length > 0) {
    let i
    for (i = 0; i < child.classList.length; i += 1) {
      child.parentNode.classList.add(child.classList[i] + '-parent')
    }
  }
  child.parentNode.classList.add(prefix + '-parent')
}

// Find the child elements we're after and, if we find any,
// loop through them to mark their parents.
function ebMarkParents (queryStrings) {
  'use strict'

  // Create an array of query strings and loop through it, so that
  // we can treat each query string separately. This lets us use each query
  // string as a fallback prefix for a parent-element class name.
  const queryArray = queryStrings.split(',')
  let i, query, children, prefix, j
  for (i = 0; i < queryArray.length; i += 1) {
    query = queryArray[i].trim()
    children = document.querySelectorAll(query)
    prefix = query.toLowerCase().replace(/[^a-z0-9]+/g, '-').replace(/-$/, '').replace(/^-/, '')

    if (children.length > 0) {
      for (j = 0; j < children.length; j += 1) {
        ebMarkParent(children[j], prefix)
      }
    }
  }
}

ebMarkParents(ebMarkParentsOfTheseChildren)
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    /* global Prince, ebDecodeHtmlEntitiesPreservingTags, ebSlugify, marked, NodeFilter */

// This script helps create dynamic book indexes.
// It finds all HTML comments that start with
// <!-- index or <!--index and parses each line,
// assuming each line represents an entry in the index.
// It then adds <a> targets to the start of the element
// that follows the comment, using slugs of the line.
// Comment lines that start or end with a hyphen
// start or end ranges of content that contain the
// ongoing presence of a given concept. Those targets
// take 'to' or 'from' classes, which are important
// for the separate process that generates hyperlinks
// in the final book index.

// Notes on development:
// To find comment nodes, TreeWalker is fastest.
// If the browser doesn't support TreeWalker, we iterate
// over the entire DOM ourselves, which is slower.

// This script is not used for PDF and epub outputs.
// PrinceXML does not 'see' HTML comments at all.
// So for PrinceXML output, we prerender the HTML with gulp/cheerio.
// In epub readers, the links don't work from the index
// because the targets would only exist when the target
// page is rendered. Browsers handle this fine, but not ereaders.
// So if you change this script, you may need to make similar
// changes to `renderIndexCommentsAsTargets` in gulpfile.js.

// Options
// -------
// Block-level elements are those tags that will be
// index targets for any index comment that appears
// immediately before them in the DOM. Any other elements
// not included in this list will not be targets.
// Rather, index targets will be inserted inside them
// where the index comment appears in the DOM.
// Note that element names must be uppercase here.
// (Note: our gulp equivalent uses a different logic
// that may be more reliable than this.)
// We include `script` tags so that MathJax blocks,
// which are in script tags, can also be considered
// when determining inline vs block-level index tags.
const ebIndexOptions = {
  blockLevelElements: ['H1', 'H2', 'H3', 'H4', 'H5', 'H6',
    'P', 'BLOCKQUOTE', 'OL', 'UL', 'TABLE', 'DL', 'DIV', 'SCRIPT']
}

// Process the comments, inserting anchor-tag targets
// into the DOM, which we'll link to from the book index.
function ebIndexProcessComments (comments) {
  'use strict'

  // Create an array to store IDs, which we'll test
  // for uniqueness when we create anchor tags.
  const entries = []

  // If there are no comments, note that in the
  // `data-index-targets` attribute.
  if (comments.length < 1) {
    document.body.setAttribute('data-index-targets', 'none')
  }

  // Create a counter for tracking this process
  let commentCounter = 0

  // Process each comment in the `comments` array.
  comments.forEach(function (comment) {
    // Parse each line: add to an array called
    // `commentLines`, because each line in the comment
    // will be a separate index target.
    const commentLines = comment.commentText.split('\n')

    // Process each line, i.e. each index target in the comment.
    commentLines.forEach(function (line) {
      // Remove the opening 'index:' prefix.
      const indexKeywordRegex = /^\s*index:/
      if (indexKeywordRegex.test(line)) {
        line = line.replace(indexKeywordRegex, '')
      }

      // Strip white space at start and end of line.
      line = line.trim()

      // Exit if the stripped line is now empty.
      if (line === '') {
        return
      }

      // Split the line into its entry components.
      // It might be a nested entry, where each level
      // of nesting appears after double backslash \\.
      // e.g. software \\ book-production
      const rawEntriesByLevel = line.split('\\')

      // Trim whitespace from each entry
      // https://stackoverflow.com/a/41183617/1781075
      // and remove any leading or trailing hyphens.
      const entriesByLevel = rawEntriesByLevel.map(function (str) {
        return str.trim().replace(/^~+|~+$/, '')
      })

      // Check for starting or ending hyphens.
      // If one exists, flag it as `from` or `to`.
      // Then strip the hyphen.
      // Note, JS's `startsWith` and `endsWith` are not
      // supported in PrinceXML, so we didn't use those
      // in early dev. Prince output is now handled by
      // our alternative gulp/cheerio process. So, we could
      // use them now. But this code isn't broken, so doesn't
      // need fixing.
      let from = false
      let to = false

      if (line.substring(0, 1) === '~') {
        to = true
        line = line.substring(1)
      }
      if (line.substring(line.length - 1) === '~') {
        from = true
        line = line.substring(0, line.length - 1)
      }

      // Slugify the target text to use in an ID
      // and to check for duplicate instances later.
      // The second argument indicates that we are slugifying an index term.
      // Process the text as markdown, because we need
      // HTML tag content included, as it is for listItemSlug.
      const processedLine = ebDecodeHtmlEntitiesPreservingTags(marked.parseInline(line))
      const entrySlug = ebSlugify(processedLine, true)

      // Add the slug to the array of entries,
      // where will we count occurrences of this entry.
      entries.push(entrySlug)

      // Create an object that counts occurrences
      // of this entry on the page so far.
      const entryOccurrences = entries.reduce(function (allEntries, entry) {
        if (entry in allEntries) {
          allEntries[entry] += 1
        } else {
          allEntries[entry] = 1
        }
        return allEntries
      }, {})

      // Get the number of occurrences of this entry so far.
      const occurrencesSoFar = entryOccurrences[entrySlug]

      // Use that to add a unique index-ID suffix to the entry slug.
      const id = entrySlug + '--iid-' + occurrencesSoFar

      // Create a target for each line.
      // Note: we can't use one target element for several index entries,
      // because one element can't have multiple IDs.
      // And we don't try to link index entries to IDs of existing elements
      // because those elements' IDs could change, and sometimes
      // we want our target at a specific point inline in a textnode.

      // Create a target element to link to from the index.
      const target = document.createElement('a')
      target.id = id
      target.classList.add('index-target')
      target.setAttribute('data-index-entry', entriesByLevel.slice(-1).pop())
      target.setAttribute('data-index-markup', line)

      // If this target starts or ends an indexed range,
      // add the relevant class.
      if (to) {
        target.classList.add('index-target-to')
      }
      if (from) {
        target.classList.add('index-target-from')
      }

      // Set a string that we'll use for the target below.
      // It's easiest to use `outerHTML` for this,
      // but PrinceXML doesn't support `outerHTML`, so
      // if this script ever runs in PrinceXML we have to use
      // `innerHTML`, putting the target in a temporary container.
      // This could be refactored now that we handle Prince
      // output in pre-processing with gulp/cheerio.
      let targetElementString = ''
      if (typeof Prince === 'object') {
        // Prince requires that the element contain a string
        // in order for the target to be present at all in the DOM.
        // So we give it a zero-width space character and keep it
        // out of the flow with position: absolute.
        target.innerHTML = '​' // contains zero-width space character
        target.style.position = 'absolute'

        const temporaryContainer = document.createElement('span')
        temporaryContainer.appendChild(target)
        targetElementString = temporaryContainer.innerHTML
      } else {
        targetElementString = target.outerHTML
      }

      // If the comment is between elements (e.g. between two paras)
      // then we insert the target as the first child of the next element.
      // (Look out for CSS problems caused by this. You may need CSS tweaks.)
      // Otherwise, if it's *inline* between two text nodes, we insert
      // the target exactly where it appears between those text nodes.
      // This way, a target can appear at any exact point in the text.

      if (comment.targetType === 'inline') {
        const positionOfTarget = comment.element.innerHTML.indexOf(comment.targetText)
        const newInnerHTML = comment.element.innerHTML.slice(0, positionOfTarget) +
                        targetElementString +
                        comment.element.innerHTML.slice(positionOfTarget)
        comment.element.innerHTML = newInnerHTML
      } else {
        comment.element.insertBefore(target, comment.element.firstChild)
      }
    })

    // Add this comment to the counter
    commentCounter += 1

    // Add an attribute to flag that we're done.
    if (commentCounter === comments.length) {
      document.body.setAttribute('data-index-targets', 'loaded')
    }
  })
}

// Get all the comments and add them to an array.
function ebIndexGetComments () {
  'use strict'

  const comments = []

  let indexedElement, commentValue, nextElementSibling, nextSibling, targetType,
    targetText

  // Regex for testing if a comment is an indexing comment
  const isAnIndexComment = /^\s*index:/

  // Check for TreeWalker support.
  const useTreeWalker = true // debugging option
  if (document.createTreeWalker && useTreeWalker) {
    // https://www.bennadel.com/blog/2607-finding-html-comment-nodes-in-the-dom-using-treewalker.htm
    // By default, the TreeWalker will show all of the matching DOM nodes that it
    // finds. However, we can use an optional 'filter' method that will inform the
    // DOM traversal.
    function filter (node) {
      if (node.nodeValue === ' Load scripts. ') {
        return (NodeFilter.FILTER_SKIP)
      }
      return (NodeFilter.FILTER_ACCEPT)
    }

    // IE and other browsers differ in how the filter method is passed into the
    // TreeWalker. Mozilla takes an object with an 'acceptNode' key. IE takes the
    // filter method directly. To work around this difference, we will define the
    // acceptNode function a property of itself.
    filter.acceptNode = filter

    // NOTE: The last argument [] is a deprecated, optional parameter. However, in
    // IE, the argument is not optional and therefore must be included.
    const treeWalker = document.createTreeWalker(
      document.querySelector('.content'),
      NodeFilter.SHOW_COMMENT,
      filter,
      false
    )

    while (treeWalker.nextNode()) {
      if (isAnIndexComment.test(treeWalker.currentNode.nodeValue)) {
        nextSibling = treeWalker.currentNode.nextSibling
        nextElementSibling = treeWalker.currentNode.nextElementSibling

        // If the previous or next sibling elements of the comment
        // are elements, then this comment contains index entries
        // that should point to the start of the next element.

        // If the next sibling node is a text node, and
        // it actually contains text (isn't just space),
        // then we know that the index target must be inline, i.e.
        // inside a text element like a paragraph.

        if (nextElementSibling !== null &&
          ebIndexOptions.blockLevelElements.includes(nextElementSibling.tagName)) {
          indexedElement = treeWalker.currentNode.nextElementSibling
          targetType = 'element'
          targetText = ''
        } else {
          indexedElement = treeWalker.currentNode.parentElement
          targetType = 'inline'
          targetText = nextSibling.nodeValue
        }

        commentValue = treeWalker.currentNode.nodeValue

        // Note: do not use ES6 Object Property Shorthand,
        // it is not supported by Prince. Hence eslint-disable-line here.
        comments.push({
          commentText: commentValue,
          element: indexedElement,
          targetText: targetText, // eslint-disable-line
          targetType: targetType // eslint-disable-line
        })
      }
    }
  } else {
    function lookForComments (thisNode) {
      // Polyfill for IE < 9
      if (!Node) { // eslint-disable-line
        var Node = {} // eslint-disable-line
      }
      if (!Node.COMMENT_NODE) {
        Node.COMMENT_NODE = 8
      }

      for (thisNode = thisNode.firstChild; thisNode; thisNode = thisNode.nextSibling) {
        // If it's a comment node and it is not just whitespace
        if (thisNode.nodeType === Node.COMMENT_NODE &&
                        isAnIndexComment.test(thisNode.nodeValue)) {
          nextSibling = thisNode.nextSibling
          nextElementSibling = thisNode.nextElementSibling

          if (nextElementSibling !== null &&
            ebIndexOptions.blockLevelElements.includes(nextElementSibling.tagName)) {
            indexedElement = thisNode.nextElementSibling
            targetType = 'element'
            targetText = ''
          } else {
            indexedElement = thisNode.parentElement
            targetType = 'inline'
            targetText = nextSibling.nodeValue
          }

          commentValue = thisNode.nodeValue

          // Note: do not use ES6 Object Property Shorthand,
          // it is not supported by Prince. Hence eslint-disable-line here.
          comments.push({
            commentText: commentValue,
            element: indexedElement,
            targetText: targetText, // eslint-disable-line
            targetType: targetType // eslint-disable-line
          })
        } else {
          lookForComments(thisNode)
        }
      }
    }
    lookForComments(document.body)
  }

  ebIndexProcessComments(comments)
}

// Triage before processing comments.
function ebIndexInit () {
  'use strict'

  // Don't run this if the targets are already loaded
  // (e.g. by pre-processing)
  if (document.querySelector('[data-index-targets]')) {
    return
  }

  ebIndexGetComments()
}

// Go
ebIndexInit()


    
    





    /* jslint browser */
/* globals locales, pageLanguage */

// Options
// -------
const ebShowHideOptions = {
  elementsToHide: '.show-hide', // a querySelectorAll string
  buttonShowText: locales[pageLanguage].input.show, // will be overriden if set in HTML as data-show-text
  buttonHideText: locales[pageLanguage].input.hide // will be overriden if set in HTML as data-hide-text
}

// Toggle visuallyhidden
function ebTogglePreviousSiblingVisibility (event) {
  'use strict'

  // Do not trigger listeners on the parent element.
  // This lets us use show-hide in parent containers
  // that have their own listeners.
  event.stopPropagation()

  const button = event.target
  const elementToHide = button.previousElementSibling
  if (elementToHide.classList.contains('visuallyhidden')) {
    elementToHide.classList.remove('visuallyhidden')
    button.classList.remove('show-hide-hidden')
    button.classList.add('show-hide-visible')

    // If button text has been set in the HTML, use that,
    // otherwise use our default from ebShowHideOptions above.
    if (elementToHide.getAttribute('data-hide-text')) {
      button.innerHTML = elementToHide.getAttribute('data-hide-text')
    } else {
      button.innerHTML = ebShowHideOptions.buttonHideText
    }
  } else {
    elementToHide.classList.add('visuallyhidden')
    button.classList.remove('show-hide-visible')
    button.classList.add('show-hide-hidden')

    // If button text has been set in the HTML, use that,
    // otherwise use our default from ebShowHideOptions above.
    if (elementToHide.getAttribute('data-show-text')) {
      button.innerHTML = elementToHide.getAttribute('data-show-text')
    } else {
      button.innerHTML = ebShowHideOptions.buttonShowText
    }
  }
}

// Add a show/hide button
function ebShowHideAddButton (elementToHide) {
  'use strict'
  const button = document.createElement('button')
  button.classList.add('show-hide')
  button.classList.add('show-hide-hidden')
  elementToHide.insertAdjacentElement('afterend', button)

  // If button text has been set in the HTML, use that,
  // otherwise use our default from ebShowHideOptions above.
  if (elementToHide.getAttribute('data-show-text')) {
    button.innerHTML = elementToHide.getAttribute('data-show-text')
  } else {
    button.innerHTML = ebShowHideOptions.buttonShowText
  }

  // Add a listener to the button
  button.addEventListener('click', ebTogglePreviousSiblingVisibility, false)
}

// Hide element
function ebShowHideHideInitially (elementToHide) {
  'use strict'
  elementToHide.classList.add('visuallyhidden')
  elementToHide.classList.add('show-hide-content')
}

// Process all show-hides
function ebShowHide () {
  'use strict'
  const ebShowHideElements = document.querySelectorAll(ebShowHideOptions.elementsToHide)
  let i
  for (i = 0; i < ebShowHideElements.length; i += 1) {
    ebShowHideHideInitially(ebShowHideElements[i])
    ebShowHideAddButton(ebShowHideElements[i])
  }
}

// Go!
ebShowHide()

    /* jslint browser */
/* globals window */

function ebMakeTablesMoreAccessible (table) {
  // Add scope="col" to any <th> inside <thead>
  const theadElements = table.querySelectorAll('thead')

  if (theadElements) {
    theadElements.forEach(function (theadElement) {
      const thElements = theadElement.querySelectorAll('th')
      if (thElements) {
        thElements.forEach(function (thElement) {
          thElement.setAttribute('scope', 'col')
        })
      }
    })
  }

  // Sometimes html tables are added in the markdown without <thead>
  // Safe to assume that any <th> that is in the first <tr> of a table
  // is a column header and needs scope="col"
  // Keeping this separate from the previous query just in case
  const headlessThElements = table.querySelectorAll(
    ':not(thead) > tr:first-of-type > th'
  )

  if (headlessThElements) {
    headlessThElements.forEach(function (headlessThElement) {
      headlessThElement.setAttribute('scope', 'col')
    })
  }

  // Add scope="row" to any <th> that has a rowspan attribute
  const rowSpanElements = table.querySelectorAll('th[rowspan]')

  if (rowSpanElements) {
    rowSpanElements.forEach(function (rowSpanElement) {
      rowSpanElement.setAttribute('scope', 'row')
    })
  }

  // Instances of <td class="table-row-stub"> need to change to
  // <th class="table-row-stub" scope="row">
  const rowStubElements = table.querySelectorAll('.table-row-stub')
  if (rowStubElements) {
    rowStubElements.forEach(function (rowStubElement) {
      const newRowStubElement = document.createElement('th')
      newRowStubElement.setAttribute('scope', 'row')
      newRowStubElement.classList.add('table-row-stub')
      newRowStubElement.innerHTML = rowStubElement.innerHTML

      rowStubElement.insertAdjacentElement('afterend', newRowStubElement)

      rowStubElement.remove()
    })
  }

  // Empty <th> elements need to be replaced with <td>s for accessibility
  const allTHelements = table.querySelectorAll('th')
  allTHelements.forEach(function (th) {
    if (th.innerText.trim() === '') {
      const newTD = document.createElement('td')
      th.insertAdjacentElement('afterend', newTD)
      th.remove()
    }
  })
}

function ebPositionTable (tableWrapper) {
  'use strict'

  // Get the table
  const table = tableWrapper.querySelector('table')

  // Reset table positioning
  table.style.transform = 'none'
  table.classList.remove('scrolling-table')

  // Get widths for responsiveness calculations
  const tableWrapperWidth = tableWrapper.getBoundingClientRect().width
  const tableWidth = table.getBoundingClientRect().width
  const bodyWidth = document.body.getBoundingClientRect().width
  const remainingWidth = bodyWidth - tableWidth
  const shiftLeftToCenter = (tableWidth - tableWrapperWidth) / 2

  // Center the table in the screen area
  // if it's wider than the text area, and
  // there is space left and right to shift into.
  if (tableWidth > tableWrapperWidth &&
            remainingWidth > 0) {
    table.style.transform = 'translateX(-' + shiftLeftToCenter + 'px)'
  }

  // If the table is wider than the viewport,
  // add class `responsive-table` so we can scroll with CSS.
  if (remainingWidth < 0) {
    table.classList.add('scrolling-table')
  }
}

function ebPositionAllTables () {
  'use strict'

  const tableWrappers = document.querySelectorAll('.table-wrapper')

  let i
  for (i = 0; i < tableWrappers.length; i += 1) {
    ebPositionTable(tableWrappers[i])
  }
}

// Only resize tables when resizing has stopped for 1s
function ebPositionTablesWhenResizingCompletes () {
  'use strict'
  let resizeTimeout = ''
  clearInterval(resizeTimeout)
  resizeTimeout = setTimeout(ebPositionAllTables, 1000)
}

function ebTables () {
  'use strict'

  const supported = navigator.userAgent.indexOf('Opera Mini') === -1 &&
            document.querySelector !== undefined &&
            !!Array.prototype.forEach

  if (!supported) {
    return
  }

  const tables = document.querySelectorAll('table')

  tables.forEach(function (table) {
    // make the wrapper and add a class
    const tableWrapper = document.createElement('div')
    tableWrapper.classList.add('table-wrapper')

    // add the wrapper to the DOM
    table.parentNode.insertBefore(tableWrapper, table)

    // move the table inside the wrapper
    tableWrapper.appendChild(table)

    // make the tables more accessible
    ebMakeTablesMoreAccessible(table)

    // Position the table
    ebPositionTable(tableWrapper)
  })

  // Listen for changes to screen size. If sizes changes,
  // reposition the tables.
  window.addEventListener('resize', ebPositionTablesWhenResizingCompletes)
}

ebTables()

    /* global locales, pageLanguage, XMLHttpRequest */

const ebMCQsInit = function () {
  // check for browser support of the features we use
  // and presence of mcqs
  return navigator.userAgent.indexOf('Opera Mini') === -1 &&
    'querySelector' in document &&
    !!Array.prototype.forEach &&
    'addEventListener' in window &&
    document.querySelectorAll('.question')
}

const ebMCQsFindNumberOfCorrectAnswers = function (questionCode) {
  // not digits
  const digitsRegex = /\D/

  // apply the regex
  const matchedDigitsRegex = questionCode.match(digitsRegex)

  // grab the index of the match
  const numberOfCorrectAnswers = matchedDigitsRegex.index

  return numberOfCorrectAnswers
}

const ebMCQsPositionOfCorrectAnswer = function (trimmedQuestionCode) {
  // vowels * numberOfCorrectAnswers, then consonants * numberOfCorrectAnswers, repeated numberOfCorrectAnswers times
  // vowel regex
  const vowelRegex = /[aeiou]*/

  // apply the regex
  const matchedVowelRegex = trimmedQuestionCode.match(vowelRegex)

  // get the length of the matched thing
  const positionOfCorrectAnswer = matchedVowelRegex[0].length

  return positionOfCorrectAnswer
}

const ebMCQsDobfuscateQuestionCode = function (questionCode) {
  // find the first batch of numbers in the string
  const numberOfCorrectAnswers = ebMCQsFindNumberOfCorrectAnswers(questionCode)

  // trim the string
  const questionCodeLength = questionCode.length
  let trimmedQuestionCode = questionCode.substr(numberOfCorrectAnswers, questionCodeLength)

  // initialise our array
  const correctAnswers = []

  // loop for the right length: numberOfCorrectAnswers long
  for (let i = 0; i < numberOfCorrectAnswers; i++) {
    const positionOfCorrectAnswer = ebMCQsPositionOfCorrectAnswer(trimmedQuestionCode)
    correctAnswers.push(positionOfCorrectAnswer)

    // trim the bit we've used out of the string
    trimmedQuestionCode = trimmedQuestionCode.substr(positionOfCorrectAnswer * 2, trimmedQuestionCode.length)
  }
  return correctAnswers
}

const ebMCQsGetCorrectAnswers = function (question) {
  // get the correct answers
  const questionCode = question.getAttribute('data-question-code')
  const correctAnswers = ebMCQsDobfuscateQuestionCode(questionCode)

  // set the default correctAnswersObj
  const correctAnswersObj = {}

  // get all the feedbacks for this questions
  const feedbacks = question.querySelectorAll('.mcq-feedback li')

  // set it all false for now
  feedbacks.forEach(function (feedback, index) {
    correctAnswersObj[index + 1] = false
  })

  // update correctAnswersObj from the correctAnswers array
  correctAnswers.forEach(function (correctAnswer) {
    correctAnswersObj[correctAnswer] = true
  })

  return correctAnswersObj
}

const ebMCQsMakeOptionCheckboxes = function (question) {
  // get all the options for this question
  const options = question.querySelectorAll('.mcq-options li')

  // loop over options
  options.forEach(function (option, index) {
    option.setAttribute('data-index', index)
  })
}

const ebMCQsAddButton = function (question) {
  // make the button
  const button = document.createElement('button')
  button.innerHTML = locales[pageLanguage].questions['check-answers-button']
  button.classList.add('check-answer-button')

  // now add it to question, before the feedback
  const questionContent = question.querySelector('.question-content')
  const feedback = questionContent.querySelector('.mcq-feedback')
  questionContent.insertBefore(button, feedback)
}

const ebMCQsGetAllSelected = function (mcqsToCheck) {
  // set the default selectedOptions
  const selectedOptions = {}

  // set it all false for now
  const allTheOptions = mcqsToCheck.querySelectorAll('.mcq-options li')
  allTheOptions.forEach(function (selectedAnswer, index) {
    selectedOptions[index + 1] = false
  })

  // update for the selected ones
  const selectedAnswers = mcqsToCheck.querySelectorAll('.selected')
  selectedAnswers.forEach(function (selectedAnswer) {
    const dataIndex = parseFloat(selectedAnswer.getAttribute('data-index'))
    selectedOptions[dataIndex + 1] = true
  })

  return selectedOptions
}

const ebMCQsHideAllFeedback = function (mcqsToCheck) {
  const feedbacks = mcqsToCheck.querySelectorAll('.mcq-feedback li')
  feedbacks.forEach(function (feedback) {
    // reset the styles
    feedback.classList.remove('mcq-feedback-show')
  })
}

const ebMCQsShowSelectedOptions = function (mcqsToCheck, selectedOptions) {
  const feedbacks = mcqsToCheck.querySelectorAll('.mcq-feedback li')
  feedbacks.forEach(function (feedback, index) {
    // if it's been selected, show it
    if (selectedOptions[index + 1]) {
      feedback.classList.add('mcq-feedback-show')
    }
  })
}

const ebMCQsShowSelectedIncorrectOptions = function (mcqsToCheck, selectedOptions, correctAnswersForThisMCQs) {
  const feedbacks = mcqsToCheck.querySelectorAll('.mcq-feedback li')
  feedbacks.forEach(function (feedback, index) {
    // if it's been selected, and it's incorrect, show it
    if (selectedOptions[index + 1] &&
            selectedOptions[index + 1] !== correctAnswersForThisMCQs[index + 1]) {
      feedback.classList.add('mcq-feedback-show')
    }
  })
}

const ebMCQsMarkSelectedOptions = function () {
  // get all the options
  const questionOptions = document.querySelectorAll('.mcq-options li')

  // loop over them
  questionOptions.forEach(function (questionOption) {
    // listen for clicks on the option and add/remove .selected to the li
    questionOption.addEventListener('click', function () {
      this.classList.toggle('selected')
    })
  })
}

const ebMCQsGetAllCorrectAnswers = function () {
  // initialise answer store
  const ebMCQsCorrectAnswersForPage = {}

  // get all the questions
  const questions = document.querySelectorAll('.question')

  // loop over questions
  questions.forEach(function (question) {
    // get the correct answers
    const correctAnswersObj = ebMCQsGetCorrectAnswers(question)

    // get the ID, then put the answer set into the store
    const dataQuestion = question.getAttribute('data-question')
    ebMCQsCorrectAnswersForPage[dataQuestion] = correctAnswersObj
  })

  return ebMCQsCorrectAnswersForPage
}

const ebMCQsExactlyRight = function (correctAnswersForThisMCQs, selectedOptions) {
  // compare each selectedOption with the correctAnswer
  // if one is wrong, exit with false
  for (const optionNumber in selectedOptions) {
    if (selectedOptions[optionNumber] !== correctAnswersForThisMCQs[optionNumber]) {
      return false
    }
  }

  // if we haven't been kicked out yet, it must be exactly right
  return true
}

const ebMCQsNotAllTheCorrectAnswers = function (correctAnswersForThisMCQs, selectedOptions) {
  let numberOfCorrectAnswers = 0
  let numberOfSelectedCorrectAnswers = 0
  let numberOfSelectedIncorrectAnswers = 0

  // loop through the correct answers
  for (const key in correctAnswersForThisMCQs) {
    // count correct answers
    if (correctAnswersForThisMCQs[key]) {
      numberOfCorrectAnswers++
    }

    // count selected correct answers
    if (correctAnswersForThisMCQs[key] && selectedOptions[key]) {
      numberOfSelectedCorrectAnswers++
    }

    // count selected incorrect answers
    if (!correctAnswersForThisMCQs[key] && selectedOptions[key]) {
      numberOfSelectedIncorrectAnswers++
    }
  }

  // if we haven't selected all the correct answers
  // and we haven't selected any incorrect answers
  if (numberOfSelectedCorrectAnswers < numberOfCorrectAnswers && numberOfSelectedIncorrectAnswers === 0) {
    return true
  }

  return false
}

// get the WordPress ID from a cookie, or return false if we don't have one
const ebMCQsWordPressUserId = function () {
  const cookieName = 'coreproject_sess'

  // get the cookie, split it into bits
  const cookie = document.cookie.split('; ')

  const WordPressUserIdCookie = cookie.find(function (el) {
    // if it starts with coreproject_sess, it's our WP one
    return el.indexOf(cookieName) === 0
  })

  if (!WordPressUserIdCookie) {
    // we're logged out, anon
    return false
  }

  // decode it and remove the cookie name
  const decodedCookie = decodeURIComponent(WordPressUserIdCookie).replace(cookieName + '=', '')

  return decodedCookie
}

// If we have a nav (i.e. web or app output),
// add the WordPress account button to the nav,
// change the text based on logged in or not
const ebMCQsAddWordPressAccountButton = function () {
  // get #nav
  const theNav = document.querySelector('#nav')

  if (theNav) {
    // get the element in the nav that we'll insert before
    const insertBeforeTarget = theNav.querySelector('h2')

    // make the WordPress link to insert into the nav
    const accountLink = document.createElement('a')
    accountLink.innerText = 'Log in'
    accountLink.href = '/login/'
    accountLink.classList.add('wordpress-link')

    // add the account link to the nav
    theNav.insertBefore(accountLink, insertBeforeTarget)

    if (ebMCQsWordPressUserId()) {
      // change the button text and href
      accountLink.innerText = 'My account'
      accountLink.href = '/account/'
    }
  }
}

// Send a bit of JSON for eacn question submission
const ebMCQsSendtoWordPress = function (quizId, score) {
  // if we don't have a user id, early exit
  const userId = ebMCQsWordPressUserId()
  if (!ebMCQsWordPressUserId()) return

  // make the object to send
  const data = {
    action: 'quiz_score', // existing action name
    book_id: 1,
    quiz_id: quizId,
    user_id: userId,
    score
  }

  // set url to send json to
  const wordPressURL = '/wp-admin/admin-ajax.php'

  // send the data
  // first build the data structure into a string
  const query = []
  // make an array of 'key=value' with special characters encoded
  for (const key in data) {
    query.push(encodeURIComponent(key) + '=' + encodeURIComponent(data[key]))
  }
  const dataText = query.join('&') // join the array into 'key=value1&key2=value2...'
  // now send the data
  const req = new XMLHttpRequest() // create the request
  req.open('POST', wordPressURL, true) // put in the target url here!
  req.setRequestHeader('Content-type', 'application/x-www-form-urlencoded')
  req.send(dataText) // so we send the encoded data not the original data structure
}

const ebMCQsButtonClicks = function () {
  // get all the buttons
  const answerCheckingButtons = document.querySelectorAll('.check-answer-button')

  // for each button
  answerCheckingButtons.forEach(function (answerCheckingButton) {
    // listen for clicks on the buttons
    answerCheckingButton.addEventListener('click', function () {
      // get the mcq and its ID
      const mcqsToCheck = this.closest('.question')
      const mcqsToCheckName = mcqsToCheck.getAttribute('data-question')
      // const mcqsToCheckCode = mcqsToCheck.getAttribute('data-question-code')

      // reset the styles
      ebMCQsHideAllFeedback(mcqsToCheck)

      // get the selected options (the checked ones)
      const selectedOptions = ebMCQsGetAllSelected(mcqsToCheck)

      // get the correct answers for this mcq
      const ebMCQsCorrectAnswersForPage = ebMCQsGetAllCorrectAnswers()
      const correctAnswersForThisMCQs = ebMCQsCorrectAnswersForPage[mcqsToCheckName]

      mcqsToCheck.classList.remove('mcq-incorrect')
      mcqsToCheck.classList.remove('mcq-partially-correct')
      mcqsToCheck.classList.remove('mcq-correct')

      // set score
      let score = 0

      // if exactly right, mark it so, show options
      if (ebMCQsExactlyRight(correctAnswersForThisMCQs, selectedOptions)) {
        mcqsToCheck.classList.add('mcq-correct')
        ebMCQsShowSelectedOptions(mcqsToCheck, selectedOptions)

        // set score
        score = 1
      } else if (ebMCQsNotAllTheCorrectAnswers(correctAnswersForThisMCQs, selectedOptions)) {
        mcqsToCheck.classList.add('mcq-partially-correct')
        ebMCQsShowSelectedIncorrectOptions(mcqsToCheck, selectedOptions, correctAnswersForThisMCQs)
      } else {
        // show the feedback for the incorrect options
        mcqsToCheck.classList.add('mcq-incorrect')
        ebMCQsShowSelectedIncorrectOptions(mcqsToCheck, selectedOptions, correctAnswersForThisMCQs)
      }

      // now send it all to WordPress
      const quizNumber = mcqsToCheckName.replace('question-', '')
      ebMCQsSendtoWordPress(quizNumber, score)
    })
  })
}

const ebMCQs = function () {
  // early exit for lack of browser support or no mcqs
  if (!ebMCQsInit()) return

  // add the WordPress account button
  ebMCQsAddWordPressAccountButton()

  // mark the document, to use the class in CSS
  document.documentElement.classList.add('js-mcq')

  // get all the questions
  const questions = document.querySelectorAll('.question')

  // loop over questions
  questions.forEach(function (question) {
    // add the interactive stuff: the checkboxes and the buttons
    ebMCQsMakeOptionCheckboxes(question)
    ebMCQsAddButton(question)
  })

  // mark the checked ones more clearly
  ebMCQsMarkSelectedOptions()

  // listen for button clicks and show results
  ebMCQsButtonClicks()
}

ebMCQs()




/* jslint browser */
/* globals */

// Set a variable. If it exists on the page,
// then the page load didn't trigger any JS errors.
const ebBundleCheck = true
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assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsA.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsA.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u27F0":c.RELSTRETCH,"\u27F1":c.RELSTRETCH,"\u27FB":c.WIDEREL,"\u27FD":c.WIDEREL,"\u27FE":c.WIDEREL,"\u27FF":c.WIDEREL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SupplementalArrowsA.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MiscTechnical.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MiscTechnical.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u23B4":c.WIDEACCENT,"\u23B5":c.WIDEACCENT,"\u23DC":c.WIDEACCENT,"\u23DD":c.WIDEACCENT,"\u23E0":c.WIDEACCENT,"\u23E1":c.WIDEACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MiscTechnical.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SpacingModLetters.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SpacingModLetters.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u02CD":c.WIDEACCENT,"\u02DA":c.ACCENT,"\u02DD":c.ACCENT,"\u02F7":c.WIDEACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SpacingModLetters.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsB.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsB.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2980":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2983":c.OPEN,"\u2985":c.OPEN,"\u2987":c.OPEN,"\u2989":c.OPEN,"\u298B":c.OPEN,"\u298D":c.OPEN,"\u298F":c.OPEN,"\u2991":c.OPEN,"\u2993":c.OPEN,"\u2995":c.OPEN,"\u2997":c.OPEN,"\u29FC":c.OPEN},postfix:{"\u2980":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2984":c.CLOSE,"\u2986":c.CLOSE,"\u2988":c.CLOSE,"\u298A":c.CLOSE,"\u298C":c.CLOSE,"\u298E":c.CLOSE,"\u2990":c.CLOSE,"\u2992":c.CLOSE,"\u2994":c.CLOSE,"\u2996":c.CLOSE,"\u2998":c.CLOSE,"\u29FD":c.CLOSE},infix:{"\u2981":c.BIN3,"\u2982":c.BIN3,"\u2999":c.BIN3,"\u299A":c.BIN3,"\u299B":c.BIN3,"\u299C":c.BIN3,"\u299D":c.BIN3,"\u299E":c.BIN3,"\u299F":c.BIN3,"\u29A0":c.BIN3,"\u29A1":c.BIN3,"\u29A2":c.BIN3,"\u29A3":c.BIN3,"\u29A4":c.BIN3,"\u29A5":c.BIN3,"\u29A6":c.BIN3,"\u29A7":c.BIN3,"\u29A8":c.BIN3,"\u29A9":c.BIN3,"\u29AA":c.BIN3,"\u29AB":c.BIN3,"\u29AC":c.BIN3,"\u29AD":c.BIN3,"\u29AE":c.BIN3,"\u29AF":c.BIN3,"\u29B0":c.BIN3,"\u29B1":c.BIN3,"\u29B2":c.BIN3,"\u29B3":c.BIN3,"\u29B4":c.BIN3,"\u29B5":c.BIN3,"\u29B6":c.BIN4,"\u29B7":c.BIN4,"\u29B8":c.BIN4,"\u29B9":c.BIN4,"\u29BA":c.BIN4,"\u29BB":c.BIN4,"\u29BC":c.BIN4,"\u29BD":c.BIN4,"\u29BE":c.BIN4,"\u29BF":c.BIN4,"\u29C0":c.REL,"\u29C1":c.REL,"\u29C2":c.BIN3,"\u29C3":c.BIN3,"\u29C4":c.BIN4,"\u29C5":c.BIN4,"\u29C6":c.BIN4,"\u29C7":c.BIN4,"\u29C8":c.BIN4,"\u29C9":c.BIN3,"\u29CA":c.BIN3,"\u29CB":c.BIN3,"\u29CC":c.BIN3,"\u29CD":c.BIN3,"\u29CE":c.REL,"\u29CF":c.REL,"\u29CF\u0338":c.REL,"\u29D0":c.REL,"\u29D0\u0338":c.REL,"\u29D1":c.REL,"\u29D2":c.REL,"\u29D3":c.REL,"\u29D4":c.REL,"\u29D5":c.REL,"\u29D6":c.BIN4,"\u29D7":c.BIN4,"\u29D8":c.BIN3,"\u29D9":c.BIN3,"\u29DB":c.BIN3,"\u29DC":c.BIN3,"\u29DD":c.BIN3,"\u29DE":c.REL,"\u29DF":c.BIN3,"\u29E0":c.BIN3,"\u29E1":c.REL,"\u29E2":c.BIN4,"\u29E3":c.REL,"\u29E4":c.REL,"\u29E5":c.REL,"\u29E6":c.REL,"\u29E7":c.BIN3,"\u29E8":c.BIN3,"\u29E9":c.BIN3,"\u29EA":c.BIN3,"\u29EB":c.BIN3,"\u29EC":c.BIN3,"\u29ED":c.BIN3,"\u29EE":c.BIN3,"\u29EF":c.BIN3,"\u29F0":c.BIN3,"\u29F1":c.BIN3,"\u29F2":c.BIN3,"\u29F3":c.BIN3,"\u29F4":c.REL,"\u29F5":c.BIN4,"\u29F6":c.BIN4,"\u29F7":c.BIN4,"\u29F8":c.BIN3,"\u29F9":c.BIN3,"\u29FA":c.BIN3,"\u29FB":c.BIN3,"\u29FE":c.BIN4,"\u29FF":c.BIN4}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MiscMathSymbolsB.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MiscSymbolsAndArrows.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MiscSymbolsAndArrows.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u2B45":c.RELSTRETCH,"\u2B46":c.RELSTRETCH}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MiscSymbolsAndArrows.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MathOperators.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MathOperators.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2204":c.ORD21,"\u221B":c.ORD11,"\u221C":c.ORD11,"\u2221":c.ORD,"\u2222":c.ORD,"\u222C":c.INTEGRAL,"\u222D":c.INTEGRAL,"\u222F":c.INTEGRAL,"\u2230":c.INTEGRAL,"\u2231":c.INTEGRAL,"\u2232":c.INTEGRAL,"\u2233":c.INTEGRAL},infix:{"\u2201":[1,2,b.ORD],"\u2206":c.BIN3,"\u220A":c.REL,"\u220C":c.REL,"\u220D":c.REL,"\u220E":c.BIN3,"\u2214":c.BIN4,"\u221F":c.REL,"\u2224":c.REL,"\u2226":c.REL,"\u2234":c.REL,"\u2235":c.REL,"\u2236":c.REL,"\u2237":c.REL,"\u2238":c.BIN4,"\u2239":c.REL,"\u223A":c.BIN4,"\u223B":c.REL,"\u223D":c.REL,"\u223D\u0331":c.BIN3,"\u223E":c.REL,"\u223F":c.BIN3,"\u2241":c.REL,"\u2242":c.REL,"\u2242\u0338":c.REL,"\u2244":c.REL,"\u2246":c.REL,"\u2247":c.REL,"\u2249":c.REL,"\u224A":c.REL,"\u224B":c.REL,"\u224C":c.REL,"\u224E":c.REL,"\u224E\u0338":c.REL,"\u224F":c.REL,"\u224F\u0338":c.REL,"\u2251":c.REL,"\u2252":c.REL,"\u2253":c.REL,"\u2254":c.REL,"\u2255":c.REL,"\u2256":c.REL,"\u2257":c.REL,"\u2258":c.REL,"\u2259":c.REL,"\u225A":c.REL,"\u225C":c.REL,"\u225D":c.REL,"\u225E":c.REL,"\u225F":c.REL,"\u2262":c.REL,"\u2263":c.REL,"\u2266":c.REL,"\u2266\u0338":c.REL,"\u2267":c.REL,"\u2268":c.REL,"\u2269":c.REL,"\u226A\u0338":c.REL,"\u226B\u0338":c.REL,"\u226C":c.REL,"\u226D":c.REL,"\u226E":c.REL,"\u226F":c.REL,"\u2270":c.REL,"\u2271":c.REL,"\u2272":c.REL,"\u2273":c.REL,"\u2274":c.REL,"\u2275":c.REL,"\u2276":c.REL,"\u2277":c.REL,"\u2278":c.REL,"\u2279":c.REL,"\u227C":c.REL,"\u227D":c.REL,"\u227E":c.REL,"\u227F":c.REL,"\u227F\u0338":c.REL,"\u2280":c.REL,"\u2281":c.REL,"\u2282\u20D2":c.REL,"\u2283\u20D2":c.REL,"\u2284":c.REL,"\u2285":c.REL,"\u2288":c.REL,"\u2289":c.REL,"\u228A":c.REL,"\u228B":c.REL,"\u228C":c.BIN4,"\u228D":c.BIN4,"\u228F":c.REL,"\u228F\u0338":c.REL,"\u2290":c.REL,"\u2290\u0338":c.REL,"\u229A":c.BIN4,"\u229B":c.BIN4,"\u229C":c.BIN4,"\u229D":c.BIN4,"\u229E":c.BIN4,"\u229F":c.BIN4,"\u22A0":c.BIN4,"\u22A1":c.BIN4,"\u22A6":c.REL,"\u22A7":c.REL,"\u22A9":c.REL,"\u22AA":c.REL,"\u22AB":c.REL,"\u22AC":c.REL,"\u22AD":c.REL,"\u22AE":c.REL,"\u22AF":c.REL,"\u22B0":c.REL,"\u22B1":c.REL,"\u22B2":c.REL,"\u22B3":c.REL,"\u22B4":c.REL,"\u22B5":c.REL,"\u22B6":c.REL,"\u22B7":c.REL,"\u22B8":c.REL,"\u22B9":c.REL,"\u22BA":c.BIN4,"\u22BB":c.BIN4,"\u22BC":c.BIN4,"\u22BD":c.BIN4,"\u22BE":c.BIN3,"\u22BF":c.BIN3,"\u22C7":c.BIN4,"\u22C9":c.BIN4,"\u22CA":c.BIN4,"\u22CB":c.BIN4,"\u22CC":c.BIN4,"\u22CD":c.REL,"\u22CE":c.BIN4,"\u22CF":c.BIN4,"\u22D0":c.REL,"\u22D1":c.REL,"\u22D2":c.BIN4,"\u22D3":c.BIN4,"\u22D4":c.REL,"\u22D5":c.REL,"\u22D6":c.REL,"\u22D7":c.REL,"\u22D8":c.REL,"\u22D9":c.REL,"\u22DA":c.REL,"\u22DB":c.REL,"\u22DC":c.REL,"\u22DD":c.REL,"\u22DE":c.REL,"\u22DF":c.REL,"\u22E0":c.REL,"\u22E1":c.REL,"\u22E2":c.REL,"\u22E3":c.REL,"\u22E4":c.REL,"\u22E5":c.REL,"\u22E6":c.REL,"\u22E7":c.REL,"\u22E8":c.REL,"\u22E9":c.REL,"\u22EA":c.REL,"\u22EB":c.REL,"\u22EC":c.REL,"\u22ED":c.REL,"\u22F0":c.REL,"\u22F2":c.REL,"\u22F3":c.REL,"\u22F4":c.REL,"\u22F5":c.REL,"\u22F6":c.REL,"\u22F7":c.REL,"\u22F8":c.REL,"\u22F9":c.REL,"\u22FA":c.REL,"\u22FB":c.REL,"\u22FC":c.REL,"\u22FD":c.REL,"\u22FE":c.REL,"\u22FF":c.REL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MathOperators.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsA.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsA.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u27E6":c.OPEN,"\u27EA":c.OPEN,"\u27EC":c.OPEN},postfix:{"\u27E7":c.CLOSE,"\u27EB":c.CLOSE,"\u27ED":c.CLOSE}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MiscMathSymbolsA.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Latin1Supplement.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Latin1Supplement.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u00B0":c.ORD,"\u00B4":c.ACCENT,"\u00B8":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Latin1Supplement.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/LetterlikeSymbols.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/LetterlikeSymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2145":c.ORD21,"\u2146":[2,0,b.ORD]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/LetterlikeSymbols.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/GreekAndCoptic.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/GreekAndCoptic.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u03F6":c.REL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/GreekAndCoptic.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mmultiscripts.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mmultiscripts.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var b="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,c=MathJax.OutputJax.SVG;a.mmultiscripts.Augment({toSVG:function(G,z){this.SVGgetStyles();var B=this.SVG(),N=this.SVGgetScale(B);this.SVGhandleSpace(B);var j=(this.data[this.base]?this.SVGdataStretched(this.base,G,z):c.BBOX.G().Clean());var K=c.TeX.x_height*N,y=c.TeX.scriptspace*N*0.75;var x=this.SVGgetScripts(y);var k=x[0],e=x[1],n=x[2],i=x[3];var g=(this.data[1]||this).SVGgetScale();var C=c.TeX.sup_drop*g,A=c.TeX.sub_drop*g;var o=j.h-C,m=j.d+A,L=0,F;if(j.ic){L=j.ic}if(this.data[this.base]&&(this.data[this.base].type==="mi"||this.data[this.base].type==="mo")){if(c.isChar(this.data[this.base].data.join(""))&&j.scale===1&&!j.stretched&&!this.data[this.base].Get("largeop")){o=m=0}}var H=this.getValues("subscriptshift","superscriptshift"),E=this.SVGgetMu(B);H.subscriptshift=(H.subscriptshift===""?0:c.length2em(H.subscriptshift,E));H.superscriptshift=(H.superscriptshift===""?0:c.length2em(H.superscriptshift,E));var l=0;if(n){l=n.w+L}else{if(i){l=i.w-L}}B.Add(j,Math.max(0,l),0);if(!e&&!i){m=Math.max(m,c.TeX.sub1*N,H.subscriptshift);if(k){m=Math.max(m,k.h-(4/5)*K)}if(n){m=Math.max(m,n.h-(4/5)*K)}if(k){B.Add(k,l+j.w+y-L,-m)}if(n){B.Add(n,0,-m)}}else{if(!k&&!n){var f=this.getValues("displaystyle","texprimestyle");F=c.TeX[(f.displaystyle?"sup1":(f.texprimestyle?"sup3":"sup2"))];o=Math.max(o,F*N,H.superscriptshift);if(e){o=Math.max(o,e.d+(1/4)*K)}if(i){o=Math.max(o,i.d+(1/4)*K)}if(e){B.Add(e,l+j.w+y,o)}if(i){B.Add(i,0,o)}}else{m=Math.max(m,c.TeX.sub2*N);var w=c.TeX.rule_thickness*N;var I=(k||n).h,J=(e||i).d;if(n){I=Math.max(I,n.h)}if(i){J=Math.max(J,i.d)}if((o-J)-(I-m)<3*w){m=3*w-o+J+I;C=(4/5)*K-(o-J);if(C>0){o+=C;m-=C}}o=Math.max(o,H.superscriptshift);m=Math.max(m,H.subscriptshift);if(e){B.Add(e,l+j.w+y,o)}if(i){B.Add(i,l+L-i.w,o)}if(k){B.Add(k,l+j.w+y-L,-m)}if(n){B.Add(n,l-n.w,-m)}}}B.Clean();this.SVGhandleColor(B);this.SVGsaveData(B);var M=this.SVGdata;M.dx=l;M.s=y;M.u=o,M.v=m;M.delta=L;return B},SVGgetScripts:function(r){var p,d,e=[];var o=1,h=this.data.length,g=0;for(var l=0;l<4;l+=2){while(o<h&&(this.data[o]||{}).type!=="mprescripts"){var q=[null,null,null,null];for(var n=l;n<l+2;n++){if(this.data[o]&&this.data[o].type!=="none"&&this.data[o].type!=="mprescripts"){if(!e[n]){e[n]=c.BBOX.G()}q[n]=this.data[o].toSVG()}if((this.data[o]||{}).type!=="mprescripts"){o++}}var f=(l===2);if(f){g+=Math.max((q[l]||{w:0}).w,(q[l+1]||{w:0}).w)}if(q[l]){e[l].Add(q[l].With({x:g-(f?q[l].w:0)}))}if(q[l+1]){e[l+1].Add(q[l+1].With({x:g-(f?q[l+1].w:0)}))}d=e[l]||{w:0};p=e[l+1]||{w:0};d.w=p.w=g=Math.max(d.w,p.w)}o++;g=0}for(n=0;n<4;n++){if(e[n]){e[n].w+=r;e[n].Clean()}}return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG mmultiscripts Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(c.autoloadDir+"/mmultiscripts.js")});
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assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/menclose.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/menclose.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,d=MathJax.OutputJax.SVG,b=d.BBOX;b.ELLIPSE=b.Subclass({type:"ellipse",removeable:false,Init:function(i,k,e,g,f,j){if(j==null){j={}}j.fill="none";if(f){j.stroke=f}j["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");j.cx=Math.floor(e/2);j.cy=Math.floor((i+k)/2-k);j.rx=Math.floor((e-g)/2);j.ry=Math.floor((i+k-g)/2);this.SUPER(arguments).Init.call(this,j);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i;this.d=this.D=k;this.l=0}});b.DLINE=b.Subclass({type:"line",removeable:false,Init:function(i,l,e,g,f,j,k){if(k==null){k={}}k.fill="none";if(f){k.stroke=f}k["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");if(j=="up"){k.x1=Math.floor(g/2);k.y1=Math.floor(g/2-l);k.x2=Math.floor(e-g/2);k.y2=Math.floor(i-g/2)}else{k.x1=Math.floor(g/2);k.y1=Math.floor(i-g/2);k.x2=Math.floor(e-g/2);k.y2=Math.floor(g/2-l)}this.SUPER(arguments).Init.call(this,k);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i;this.d=this.D=l;this.l=0}});b.FPOLY=b.Subclass({type:"polygon",removeable:false,Init:function(p,g,e){if(e==null){e={}}if(g){e.fill=g}var j=[],o=100000000,n=o,r=-o,q=r;for(var h=0,f=p.length;h<f;h++){var l=p[h][0],k=p[h][1];if(l>r){r=l}if(l<o){o=l}if(k>q){q=k}if(k<n){n=k}j.push(Math.floor(l)+","+Math.floor(k))}e.points=j.join(" ");this.SUPER(arguments).Init.call(this,e);this.w=this.r=r;this.h=this.H=q;this.d=this.D=-n;this.l=-o}});b.PPATH=b.Subclass({type:"path",removeable:false,Init:function(i,l,e,k,g,f,j){if(j==null){j={}}j.fill="none";if(f){j.stroke=f}j["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");j.d=k;this.SUPER(arguments).Init.call(this,j);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i+l;this.d=this.D=this.l=0;this.y=-l}});a.menclose.Augment({toSVG:function(G,K){this.SVGgetStyles();var B=this.SVG(),P=this.SVGgetScale(B);this.SVGhandleSpace(B);var r=this.SVGdataStretched(0,G,K);var g=this.getValues("notation","thickness","padding","mathcolor","color");if(g.color&&!this.mathcolor){g.mathcolor=g.color}if(g.thickness==null){g.thickness=".075em"}if(g.padding==null){g.padding=".2em"}var C=this.SVGgetMu(B);var E=d.length2em(g.padding,C,1/d.em)*P;var z=d.length2em(g.thickness,C,1/d.em);z=Math.max(1/d.em,z);var u=r.h+E+z,A=r.d+E+z,k=r.w+2*(E+z);var y=0,v,M,L,I,q=[false,false,false,false];var j=MathJax.Hub.SplitList(g.notation),o={};for(L=0,I=j.length;L<I;L++){o[j[L]]=true}if(o[a.NOTATION.UPDIAGONALARROW]){o[a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE]=false}for(var F in o){if(!o.hasOwnProperty(F)||!o[F]){continue}switch(F){case a.NOTATION.BOX:q=[true,true,true,true];break;case a.NOTATION.ROUNDEDBOX:B.Add(b.FRAME(u,A,k,z,"solid",g.mathcolor,{rx:Math.floor(Math.min(u+A-z,k-z)/4)}));break;case a.NOTATION.CIRCLE:B.Add(b.ELLIPSE(u,A,k,z,g.mathcolor));break;case a.NOTATION.ACTUARIAL:q[0]=true;case a.NOTATION.RIGHT:q[1]=true;break;case a.NOTATION.LEFT:q[3]=true;break;case a.NOTATION.TOP:q[0]=true;break;case a.NOTATION.BOTTOM:q[2]=true;break;case a.NOTATION.VERTICALSTRIKE:B.Add(b.VLINE(u+A,z,"solid",g.mathcolor),(k-z)/2,-A);break;case a.NOTATION.HORIZONTALSTRIKE:B.Add(b.HLINE(k,z,"solid",g.mathcolor),0,(u+A-z)/2-A);break;case a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE:B.Add(b.DLINE(u,A,k,z,g.mathcolor,"up"));break;case a.NOTATION.UPDIAGONALARROW:var J=Math.sqrt(k*k+(u+A)*(u+A)),N=1/J*10/d.em*z/0.075;v=k*N;M=(u+A)*N;var s=0.4*M;B.Add(b.DLINE(u-0.5*M,A,k-0.5*v,z,g.mathcolor,"up"));B.Add(b.FPOLY([[s+v,M],[s-0.4*M,0.4*v],[s+0.3*v,0.3*M],[s+0.4*M,-0.4*v],[s+v,M]],g.mathcolor),k-v-s,u-M);break;case a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE:B.Add(b.DLINE(u,A,k,z,g.mathcolor,"down"));break;case a.NOTATION.PHASORANGLE:q[2]=true;k-=2*E;E=(u+A)/2;k+=E;B.Add(b.DLINE(u,A,E,z,g.mathcolor,"up"));break;case a.NOTATION.MADRUWB:q[1]=q[2]=true;break;case a.NOTATION.RADICAL:B.Add(b.PPATH(u,A,k,"M "+this.SVGxy(z/2,0.4*(u+A))+" L "+this.SVGxy(E,z/2)+" L "+this.SVGxy(2*E,u+A-z/2)+" L "+this.SVGxy(k,u+A-z/2),z,g.mathcolor),0,z);y=E;break;case a.NOTATION.LONGDIV:B.Add(b.PPATH(u,A,k,"M "+this.SVGxy(z/2,z/2)+" a "+this.SVGxy(E,(u+A)/2-2*z)+" 0 0,1 "+this.SVGxy(z/2,u+A-z)+" L "+this.SVGxy(k,u+A-z/2),z,g.mathcolor),0,z/2);y=E;break}}var O=[["H",k,0,u-z],["V",u+A,k-z,-A],["H",k,0,-A],["V",u+A,0,-A]];for(L=0;L<4;L++){if(q[L]){var e=O[L];B.Add(b[e[0]+"LINE"](e[1],z,"solid",g.mathcolor),e[2],e[3])}}B.Add(r,y+E+z,0,false,true);B.Clean();this.SVGhandleSpace(B);this.SVGhandleColor(B);this.SVGsaveData(B);return B},SVGxy:function(e,f){return Math.floor(e)+","+Math.floor(f)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG menclose Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(d.autoloadDir+"/menclose.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mglyph.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mglyph.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var d="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,f=MathJax.OutputJax.SVG,b=f.BBOX,e=MathJax.Localization;var c="http://www.w3.org/1999/xlink";b.MGLYPH=b.Subclass({type:"image",removeable:false,Init:function(j,o,k,l,r,g){if(g==null){g={}}var i=j.width*1000/f.em,p=j.height*1000/f.em;var q=i,n=p,m=0;if(o!==""){i=f.length2em(o,r,q);p=(q?i/q*n:0)}if(k!==""){p=f.length2em(k,r,n);if(o===""){i=(n?p/n*q:0)}}if(l!==""&&l.match(/\d/)){m=f.length2em(l,r);g.y=-m}g.height=Math.floor(p);g.width=Math.floor(i);g.transform="translate(0,"+p+") matrix(1 0 0 -1 0 0)";g.preserveAspectRatio="none";this.SUPER(arguments).Init.call(this,g);this.element.setAttributeNS(c,"href",j.SRC);this.w=this.r=i;this.h=this.H=p+m;this.d=this.D=-m;this.l=0}});a.mglyph.Augment({toSVG:function(k,n){this.SVGgetStyles();var j=this.SVG(),i,l;this.SVGhandleSpace(j);var h=this.getValues("src","width","height","valign","alt");if(h.src===""){h=this.getValues("index","fontfamily");if(h.index){if(!n){n=this.SVGgetScale()}var m={};if(h.fontfamily){m["font-family"]=h.fontfamily}j.Add(b.TEXT(n,String.fromCharCode(h.index),m))}}else{if(!this.img){this.img=a.mglyph.GLYPH[h.src]}if(!this.img){this.img=a.mglyph.GLYPH[h.src]={img:new Image(),status:"pending"};i=this.img.img;i.onload=MathJax.Callback(["SVGimgLoaded",this]);i.onerror=MathJax.Callback(["SVGimgError",this]);i.src=i.SRC=h.src;MathJax.Hub.RestartAfter(i.onload)}if(this.img.status!=="OK"){l=a.Error(e._(["MathML","BadMglyph"],"Bad mglyph: %1",h.src),{mathsize:"75%"});this.Append(l);j=l.toSVG();this.data.pop()}else{var g=this.SVGgetMu(j);j.Add(b.MGLYPH(this.img.img,h.width,h.height,h.valign,g,{alt:h.alt,title:h.alt}))}}j.Clean();this.SVGhandleColor(j);this.SVGsaveData(j);return j},SVGimgLoaded:function(h,g){if(typeof(h)==="string"){g=h}this.img.status=(g||"OK")},SVGimgError:function(){this.img.img.onload("error")}},{GLYPH:{}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG mglyph Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(f.autoloadDir+"/mglyph.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/annotation-xml.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/annotation-xml.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,d=MathJax.OutputJax.SVG;var b=d.BBOX;b.FOREIGN=b.Subclass({type:"foreignObject",removeable:false});a["annotation-xml"].Augment({toSVG:function(){var f=this.SVG();this.SVGhandleSpace(f);var h=this.Get("encoding");for(var g=0,e=this.data.length;g<e;g++){f.Add(this.data[g].toSVG(h),f.w,0)}f.Clean();this.SVGhandleColor(f);this.SVGsaveData(f);return f}});a.xml.Augment({toSVG:function(e){var p=d.textSVG.parentNode;d.mathDiv.style.width="auto";p.insertBefore(this.div,d.textSVG);var q=this.div.offsetWidth,k=this.div.offsetHeight;var o=MathJax.HTML.addElement(this.div,"span",{style:{display:"inline-block",overflow:"hidden",height:k+"px",width:"1px",marginRight:"-1px"}});var n=this.div.offsetHeight-k;k-=n;this.div.removeChild(o);p.removeChild(this.div);d.mathDiv.style.width="";var g=1000/d.em;var l=b.FOREIGN({y:(-k)+"px",width:q+"px",height:(k+n)+"px",transform:"scale("+g+") matrix(1 0 0 -1 0 0)"});for(var j=0,f=this.data.length;j<f;j++){l.element.appendChild(this.data[j].cloneNode(true))}l.w=q*g;l.h=k*g;l.d=n*g;l.r=l.w;l.l=0;l.Clean();this.SVGsaveData(l);return l}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG annotation-xml Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(d.autoloadDir+"/annotation-xml.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/maction.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/maction.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var f="2.7.5";var c=MathJax.ElementJax.mml,g=MathJax.OutputJax.SVG;var d,e,b;var a=g.config.tooltip=MathJax.Hub.Insert({delayPost:600,delayClear:600,offsetX:10,offsetY:5},g.config.tooltip||{});c.maction.Augment({SVGtooltip:MathJax.HTML.addElement(document.body,"div",{id:"MathJax_SVG_Tooltip"}),toSVG:function(h,k){this.SVGgetStyles();var i=this.SVG();var j=this.selected();if(j.type=="null"){this.SVGsaveData(i);return i}i.Add(this.SVGdataStretched(this.Get("selection")-1,h,k));i.removeable=false;this.SVGhandleHitBox(i);this.SVGhandleSpace(i);this.SVGhandleColor(i);this.SVGsaveData(i);return i},SVGhandleHitBox:function(h){var j=g.Element("rect",{width:h.w,height:h.h+h.d,y:-h.d,fill:"none","pointer-events":"all"});h.element.insertBefore(j,h.element.firstChild);var i=this.Get("actiontype");if(this.SVGaction[i]){this.SVGaction[i].call(this,h,h.element,this.Get("selection"))}},SVGstretchH:c.mbase.prototype.SVGstretchH,SVGstretchV:c.mbase.prototype.SVGstretchV,SVGaction:{toggle:function(h,j,i){this.selection=i;g.Element(j,{cursor:"pointer"});j.onclick=MathJax.Callback(["SVGclick",this])},statusline:function(h,j,i){j.onmouseover=MathJax.Callback(["SVGsetStatus",this]),j.onmouseout=MathJax.Callback(["SVGclearStatus",this]);j.onmouseover.autoReset=j.onmouseout.autoReset=true},tooltip:function(h,j,i){j.onmouseover=MathJax.Callback(["SVGtooltipOver",this]),j.onmouseout=MathJax.Callback(["SVGtooltipOut",this]);j.onmouseover.autoReset=j.onmouseout.autoReset=true}},SVGclick:function(j){this.selection++;if(this.selection>this.data.length){this.selection=1}var i=this;while(i.type!=="math"){i=i.inherit}var h=MathJax.Hub.getJaxFor(i.inputID);h.Update();return MathJax.Extension.MathEvents.Event.False(j)},SVGsetStatus:function(h){this.messageID=MathJax.Message.Set((this.data[1]&&this.data[1].isToken)?this.data[1].data.join(""):this.data[1].toString())},SVGclearStatus:function(h){if(this.messageID){MathJax.Message.Clear(this.messageID,0)}delete this.messageID},SVGtooltipOver:function(i){if(!i){i=window.event}if(b){clearTimeout(b);b=null}if(e){clearTimeout(e)}var h=i.pageX;var k=i.pageY;if(h==null){h=i.clientX+document.body.scrollLeft+document.documentElement.scrollLeft;k=i.clientY+document.body.scrollTop+document.documentElement.scrollTop}var j=MathJax.Callback(["SVGtooltipPost",this,h+a.offsetX,k+a.offsetY]);e=setTimeout(j,a.delayPost)},SVGtooltipOut:function(h){if(e){clearTimeout(e);e=null}if(b){clearTimeout(b)}var i=MathJax.Callback(["SVGtooltipClear",this,80]);b=setTimeout(i,a.delayClear)},SVGtooltipPost:function(h,o){e=null;if(b){clearTimeout(b);b=null}var n=this.SVGtooltip;n.style.display="block";n.style.opacity="";if(this===d){return}n.style.left=h+"px";n.style.top=o+"px";n.innerHTML="";var k=MathJax.HTML.addElement(n,"span");var m=this;while(m.type!=="math"){m=m.inherit}var i=MathJax.Hub.getJaxFor(m.inputID);this.em=c.mbase.prototype.em=i.SVG.em;this.ex=i.SVG.ex;this.linebreakWidth=i.SVG.lineWidth;this.cwidth=i.SVG.cwidth;var j=this.data[1];m=c.math(j);try{m.toSVG(k,n)}catch(l){this.SetData(1,j);n.style.display="none";if(!l.restart){throw l}MathJax.Callback.After(["SVGtooltipPost",this,h,o],l.restart);return}this.SetData(1,j);d=this},SVGtooltipClear:function(i){var h=this.SVGtooltip;if(i<=0){h.style.display="none";h.style.opacity="";b=null}else{h.style.opacity=i/100;b=setTimeout(MathJax.Callback(["SVGtooltipClear",this,i-20]),50)}}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG maction Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(g.autoloadDir+"/maction.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/config.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/config.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG=MathJax.OutputJax({id:"SVG",version:"2.7.5",directory:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG",extensionDir:MathJax.OutputJax.extensionDir+"/SVG",autoloadDir:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG/autoload",fontDir:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG/fonts",config:{scale:100,minScaleAdjust:50,font:"TeX",blacker:1,mtextFontInherit:false,undefinedFamily:"STIXGeneral,'Arial Unicode MS',serif",addMMLclasses:false,useFontCache:true,useGlobalCache:true,EqnChunk:(MathJax.Hub.Browser.isMobile?10:50),EqnChunkFactor:1.5,EqnChunkDelay:100,linebreaks:{automatic:false,width:"container"},merrorStyle:{fontSize:"90%",color:"#C00",background:"#FF8",border:"1px solid #C00",padding:"3px"},styles:{".MathJax_SVG_Display":{"text-align":"center",margin:"1em 0em"},".MathJax_SVG .MJX-monospace":{"font-family":"monospace"},".MathJax_SVG .MJX-sans-serif":{"font-family":"sans-serif"},"#MathJax_SVG_Tooltip":{"background-color":"InfoBackground",color:"InfoText",border:"1px solid black","box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA",padding:"3px 4px","z-index":401}}}});if(!MathJax.Hub.config.delayJaxRegistration){MathJax.OutputJax.SVG.Register("jax/mml")}MathJax.OutputJax.SVG.loadComplete("config.js");
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assets/js/mathjax/jax/output/SVG/jax.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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assets/js/mathjax/jax/input/TeX/config.js
/*
 *  /MathJax/jax/input/TeX/config.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.InputJax.TeX=MathJax.InputJax({id:"TeX",version:"2.7.5",directory:MathJax.InputJax.directory+"/TeX",extensionDir:MathJax.InputJax.extensionDir+"/TeX",config:{TagSide:"right",TagIndent:"0.8em",MultLineWidth:"85%",equationNumbers:{autoNumber:"none",formatNumber:function(a){return a},formatTag:function(a){return"("+a+")"},formatID:function(a){return"mjx-eqn-"+String(a).replace(/\s/g,"_")},formatURL:function(b,a){return a+"#"+encodeURIComponent(b)},useLabelIds:true}},resetEquationNumbers:function(){}});MathJax.InputJax.TeX.Register("math/tex");MathJax.InputJax.TeX.loadComplete("config.js");




assets/js/mathjax/jax/input/TeX/jax.js
/*
 *  /MathJax/jax/input/TeX/jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,c,j){var i,h="\u00A0";var k=function(m){return MathJax.Localization._.apply(MathJax.Localization,[["TeX",m]].concat([].slice.call(arguments,1)))};var f=MathJax.Object.isArray;var e=MathJax.Object.Subclass({Init:function(n,m){this.global={isInner:m};this.data=[b.start(this.global)];if(n){this.data[0].env=n}this.env=this.data[0].env},Push:function(){var o,n,p,q;for(o=0,n=arguments.length;o<n;o++){p=arguments[o];if(!p){continue}if(p instanceof i.mbase){p=b.mml(p)}p.global=this.global;q=(this.data.length?this.Top().checkItem(p):true);if(q instanceof Array){this.Pop();this.Push.apply(this,q)}else{if(q instanceof b){this.Pop();this.Push(q)}else{if(q){this.data.push(p);if(p.env){if(p.copyEnv!==false){for(var r in this.env){if(this.env.hasOwnProperty(r)){p.env[r]=this.env[r]}}}this.env=p.env}else{p.env=this.env}}}}}},Pop:function(){var m=this.data.pop();if(!m.isOpen){delete m.env}this.env=(this.data.length?this.Top().env:{});return m},Top:function(m){if(m==null){m=1}if(this.data.length<m){return null}return this.data[this.data.length-m]},Prev:function(m){var n=this.Top();if(m){return n.data[n.data.length-1]}else{return n.Pop()}},toString:function(){return"stack[\n  "+this.data.join("\n  ")+"\n]"}});var b=e.Item=MathJax.Object.Subclass({type:"base",endError:["ExtraOpenMissingClose","Extra open brace or missing close brace"],closeError:["ExtraCloseMissingOpen","Extra close brace or missing open brace"],rightError:["MissingLeftExtraRight","Missing \\left or extra \\right"],Init:function(){if(this.isOpen){this.env={}}this.data=[];this.Push.apply(this,arguments)},Push:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments)},Pop:function(){return this.data.pop()},mmlData:function(m,n){if(m==null){m=true}if(this.data.length===1&&!n){return this.data[0]}return i.mrow.apply(i,this.data).With((m?{inferred:true}:{}))},checkItem:function(m){if(m.type==="over"&&this.isOpen){m.num=this.mmlData(false);this.data=[]}if(m.type==="cell"&&this.isOpen){if(m.linebreak){return false}d.Error(["Misplaced","Misplaced %1",m.name])}if(m.isClose&&this[m.type+"Error"]){d.Error(this[m.type+"Error"])}if(!m.isNotStack){return true}this.Push(m.data[0]);return false},With:function(m){for(var n in m){if(m.hasOwnProperty(n)){this[n]=m[n]}}return this},toString:function(){return this.type+"["+this.data.join("; ")+"]"}});b.start=b.Subclass({type:"start",isOpen:true,Init:function(m){this.SUPER(arguments).Init.call(this);this.global=m},checkItem:function(m){if(m.type==="stop"){return b.mml(this.mmlData())}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,m)}});b.stop=b.Subclass({type:"stop",isClose:true});b.open=b.Subclass({type:"open",isOpen:true,stopError:["ExtraOpenMissingClose","Extra open brace or missing close brace"],checkItem:function(n){if(n.type==="close"){var m=this.mmlData();return b.mml(i.TeXAtom(m))}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,n)}});b.close=b.Subclass({type:"close",isClose:true});b.prime=b.Subclass({type:"prime",checkItem:function(m){if(this.data[0].type!=="msubsup"){return[i.msup(this.data[0],this.data[1]),m]}this.data[0].SetData(this.data[0].sup,this.data[1]);return[this.data[0],m]}});b.subsup=b.Subclass({type:"subsup",stopError:["MissingScript","Missing superscript or subscript argument"],supError:["MissingOpenForSup","Missing open brace for superscript"],subError:["MissingOpenForSub","Missing open brace for subscript"],checkItem:function(m){if(m.type==="open"||m.type==="left"){return true}if(m.type==="mml"){if(this.primes){if(this.position!==2){this.data[0].SetData(2,this.primes)}else{m.data[0]=i.mrow(this.primes.With({variantForm:true}),m.data[0])}}this.data[0].SetData(this.position,m.data[0]);if(this.movesupsub!=null){this.data[0].movesupsub=this.movesupsub}return b.mml(this.data[0])}if(this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,m)){d.Error(this[["","subError","supError"][this.position]])}},Pop:function(){}});b.over=b.Subclass({type:"over",isClose:true,name:"\\over",checkItem:function(o,m){if(o.type==="over"){d.Error(["AmbiguousUseOf","Ambiguous use of %1",o.name])}if(o.isClose){var n=i.mfrac(this.num,this.mmlData(false));if(this.thickness!=null){n.linethickness=this.thickness}if(this.open||this.close){n.texWithDelims=true;n=d.fixedFence(this.open,n,this.close)}return[b.mml(n),o]}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,o)},toString:function(){return"over["+this.num+" / "+this.data.join("; ")+"]"}});b.left=b.Subclass({type:"left",isOpen:true,delim:"(",stopError:["ExtraLeftMissingRight","Extra \\left or missing \\right"],checkItem:function(m){if(m.type==="right"){return b.mml(d.fenced(this.delim,this.mmlData(),m.delim))}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,m)}});b.right=b.Subclass({type:"right",isClose:true,delim:")"});b.begin=b.Subclass({type:"begin",isOpen:true,checkItem:function(m){if(m.type==="end"){if(m.name!==this.name){d.Error(["EnvBadEnd","\\begin{%1} ended with \\end{%2}",this.name,m.name])}if(!this.end){return b.mml(this.mmlData())}return this.parse[this.end].call(this.parse,this,this.data)}if(m.type==="stop"){d.Error(["EnvMissingEnd","Missing \\end{%1}",this.name])}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,m)}});b.end=b.Subclass({type:"end",isClose:true});b.style=b.Subclass({type:"style",checkItem:function(n){if(!n.isClose){return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,n)}var m=i.mstyle.apply(i,this.data).With(this.styles);return[b.mml(m),n]}});b.position=b.Subclass({type:"position",checkItem:function(n){if(n.isClose){d.Error(["MissingBoxFor","Missing box for %1",this.name])}if(n.isNotStack){var m=n.mmlData();switch(this.move){case"vertical":m=i.mpadded(m).With({height:this.dh,depth:this.dd,voffset:this.dh});return[b.mml(m)];case"horizontal":return[b.mml(this.left),n,b.mml(this.right)]}}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,n)}});b.array=b.Subclass({type:"array",isOpen:true,copyEnv:false,arraydef:{},Init:function(){this.table=[];this.row=[];this.frame=[];this.hfill=[];this.SUPER(arguments).Init.apply(this,arguments)},checkItem:function(n){if(n.isClose&&n.type!=="over"){if(n.isEntry){this.EndEntry();this.clearEnv();return false}if(n.isCR){this.EndEntry();this.EndRow();this.clearEnv();return false}this.EndTable();this.clearEnv();var o=this.arraydef.scriptlevel;delete this.arraydef.scriptlevel;var m=i.mtable.apply(i,this.table).With(this.arraydef);if(this.frame.length===4){m.frame=(this.frame.dashed?"dashed":"solid")}else{if(this.frame.length){m.hasFrame=true;if(this.arraydef.rowlines){this.arraydef.rowlines=this.arraydef.rowlines.replace(/none( none)+$/,"none")}m=i.menclose(m).With({notation:this.frame.join(" "),isFrame:true});if((this.arraydef.columnlines||"none")!="none"||(this.arraydef.rowlines||"none")!="none"){m.padding=0}}}if(o){m=i.mstyle(m).With({scriptlevel:o})}if(this.open||this.close){m=d.fenced(this.open,m,this.close)}m=b.mml(m);if(this.requireClose){if(n.type==="close"){return m}d.Error(["MissingCloseBrace","Missing close brace"])}return[m,n]}return this.SUPER(arguments).checkItem.call(this,n)},EndEntry:function(){var m=i.mtd.apply(i,this.data);if(this.hfill.length){if(this.hfill[0]===0){m.columnalign="right"}if(this.hfill[this.hfill.length-1]===this.data.length){m.columnalign=(m.columnalign?"center":"left")}}this.row.push(m);this.data=[];this.hfill=[]},EndRow:function(){var m=i.mtr;if(this.isNumbered&&this.row.length===3){this.row.unshift(this.row.pop());m=i.mlabeledtr}this.table.push(m.apply(i,this.row));this.row=[]},EndTable:function(){if(this.data.length||this.row.length){this.EndEntry();this.EndRow()}this.checkLines()},checkLines:function(){if(this.arraydef.rowlines){var m=this.arraydef.rowlines.split(/ /);if(m.length===this.table.length){this.frame.push("bottom");m.pop();this.arraydef.rowlines=m.join(" ")}else{if(m.length<this.table.length-1){this.arraydef.rowlines+=" none"}}}if(this.rowspacing){var n=this.arraydef.rowspacing.split(/ /);while(n.length<this.table.length){n.push(this.rowspacing+"em")}this.arraydef.rowspacing=n.join(" ")}},clearEnv:function(){for(var m in this.env){if(this.env.hasOwnProperty(m)){delete this.env[m]}}}});b.cell=b.Subclass({type:"cell",isClose:true});b.mml=b.Subclass({type:"mml",isNotStack:true,Add:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments);return this}});b.fn=b.Subclass({type:"fn",checkItem:function(n){if(this.data[0]){if(n.isOpen){return true}if(n.type!=="fn"){if(n.type!=="mml"||!n.data[0]){return[this.data[0],n]}if(n.data[0].isa(i.mspace)){return[this.data[0],n]}var m=n.data[0];if(m.isEmbellished()){m=m.CoreMO()}if([0,0,1,1,0,1,1,0,0,0][m.Get("texClass")]){return[this.data[0],n]}}return[this.data[0],i.mo(i.entity("#x2061")).With({texClass:i.TEXCLASS.NONE}),n]}return this.SUPER(arguments).checkItem.apply(this,arguments)}});b.not=b.Subclass({type:"not",checkItem:function(n){var m,o;if(n.type==="open"||n.type==="left"){return true}if(n.type==="mml"&&n.data[0].type.match(/^(mo|mi|mtext)$/)){m=n.data[0],o=m.data.join("");if(o.length===1&&!m.movesupsub&&m.data.length===1){o=b.not.remap[o.charCodeAt(0)];if(o){m.SetData(0,i.chars(String.fromCharCode(o)))}else{m.Append(i.chars("\u0338"))}return n}}m=i.mpadded(i.mtext("\u29F8")).With({width:0});m=i.TeXAtom(m).With({texClass:i.TEXCLASS.REL});return[m,n]}});b.not.remap={8592:8602,8594:8603,8596:8622,8656:8653,8658:8655,8660:8654,8712:8713,8715:8716,8739:8740,8741:8742,8764:8769,126:8769,8771:8772,8773:8775,8776:8777,8781:8813,61:8800,8801:8802,60:8814,62:8815,8804:8816,8805:8817,8818:8820,8819:8821,8822:8824,8823:8825,8826:8832,8827:8833,8834:8836,8835:8837,8838:8840,8839:8841,8866:8876,8872:8877,8873:8878,8875:8879,8828:8928,8829:8929,8849:8930,8850:8931,8882:8938,8883:8939,8884:8940,8885:8941,8707:8708};b.dots=b.Subclass({type:"dots",checkItem:function(n){if(n.type==="open"||n.type==="left"){return true}var o=this.ldots;if(n.type==="mml"&&n.data[0].isEmbellished()){var m=n.data[0].CoreMO().Get("texClass");if(m===i.TEXCLASS.BIN||m===i.TEXCLASS.REL){o=this.cdots}}return[o,n]}});var g={Add:function(m,p,o){if(!p){p=this}for(var n in m){if(m.hasOwnProperty(n)){if(typeof m[n]==="object"&&!f(m[n])&&(typeof p[n]==="object"||typeof p[n]==="function")){this.Add(m[n],p[n],m[n],o)}else{if(!p[n]||!p[n].isUser||!o){p[n]=m[n]}}}}return p}};var l=function(){i=MathJax.ElementJax.mml;c.Insert(g,{letter:/[a-z]/i,digit:/[0-9.]/,number:/^(?:[0-9]+(?:\{,\}[0-9]{3})*(?:\.[0-9]*)*|\.[0-9]+)/,special:{"\\":"ControlSequence","{":"Open","}":"Close","~":"Tilde","^":"Superscript",_:"Subscript"," ":"Space","\t":"Space","\r":"Space","\n":"Space","'":"Prime","%":"Comment","&":"Entry","#":"Hash","\u00A0":"Space","\u2019":"Prime"},remap:{"-":"2212","*":"2217","`":"2018"},mathchar0mi:{alpha:"03B1",beta:"03B2",gamma:"03B3",delta:"03B4",epsilon:"03F5",zeta:"03B6",eta:"03B7",theta:"03B8",iota:"03B9",kappa:"03BA",lambda:"03BB",mu:"03BC",nu:"03BD",xi:"03BE",omicron:"03BF",pi:"03C0",rho:"03C1",sigma:"03C3",tau:"03C4",upsilon:"03C5",phi:"03D5",chi:"03C7",psi:"03C8",omega:"03C9",varepsilon:"03B5",vartheta:"03D1",varpi:"03D6",varrho:"03F1",varsigma:"03C2",varphi:"03C6",S:["00A7",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],aleph:["2135",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],hbar:["210F",{variantForm:true}],imath:"0131",jmath:"0237",ell:"2113",wp:["2118",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],Re:["211C",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],Im:["2111",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],partial:["2202",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],infty:["221E",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],prime:["2032",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL,variantForm:true}],emptyset:["2205",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],nabla:["2207",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],top:["22A4",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],bot:["22A5",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],angle:["2220",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],triangle:["25B3",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],backslash:["2216",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL,variantForm:true}],forall:["2200",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],exists:["2203",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],neg:["00AC",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],lnot:["00AC",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],flat:["266D",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],natural:["266E",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],sharp:["266F",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],clubsuit:["2663",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],diamondsuit:["2662",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],heartsuit:["2661",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}],spadesuit:["2660",{mathvariant:i.VARIANT.NORMAL}]},mathchar0mo:{surd:"221A",coprod:["2210",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigvee:["22C1",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigwedge:["22C0",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],biguplus:["2A04",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigcap:["22C2",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigcup:["22C3",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],"int":["222B",{texClass:i.TEXCLASS.OP}],intop:["222B",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true,movablelimits:true}],iint:["222C",{texClass:i.TEXCLASS.OP}],iiint:["222D",{texClass:i.TEXCLASS.OP}],prod:["220F",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],sum:["2211",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigotimes:["2A02",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigoplus:["2A01",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],bigodot:["2A00",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],oint:["222E",{texClass:i.TEXCLASS.OP}],bigsqcup:["2A06",{texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true}],smallint:["222B",{largeop:false}],triangleleft:"25C3",triangleright:"25B9",bigtriangleup:"25B3",bigtriangledown:"25BD",wedge:"2227",land:"2227",vee:"2228",lor:"2228",cap:"2229",cup:"222A",ddagger:"2021",dagger:"2020",sqcap:"2293",sqcup:"2294",uplus:"228E",amalg:"2A3F",diamond:"22C4",bullet:"2219",wr:"2240",div:"00F7",odot:["2299",{largeop:false}],oslash:["2298",{largeop:false}],otimes:["2297",{largeop:false}],ominus:["2296",{largeop:false}],oplus:["2295",{largeop:false}],mp:"2213",pm:"00B1",circ:"2218",bigcirc:"25EF",setminus:["2216",{variantForm:true}],cdot:"22C5",ast:"2217",times:"00D7",star:"22C6",propto:"221D",sqsubseteq:"2291",sqsupseteq:"2292",parallel:"2225",mid:"2223",dashv:"22A3",vdash:"22A2",leq:"2264",le:"2264",geq:"2265",ge:"2265",lt:"003C",gt:"003E",succ:"227B",prec:"227A",approx:"2248",succeq:"2AB0",preceq:"2AAF",supset:"2283",subset:"2282",supseteq:"2287",subseteq:"2286","in":"2208",ni:"220B",notin:"2209",owns:"220B",gg:"226B",ll:"226A",sim:"223C",simeq:"2243",perp:"22A5",equiv:"2261",asymp:"224D",smile:"2323",frown:"2322",ne:"2260",neq:"2260",cong:"2245",doteq:"2250",bowtie:"22C8",models:"22A8",notChar:"29F8",Leftrightarrow:"21D4",Leftarrow:"21D0",Rightarrow:"21D2",leftrightarrow:"2194",leftarrow:"2190",gets:"2190",rightarrow:"2192",to:"2192",mapsto:"21A6",leftharpoonup:"21BC",leftharpoondown:"21BD",rightharpoonup:"21C0",rightharpoondown:"21C1",nearrow:"2197",searrow:"2198",nwarrow:"2196",swarrow:"2199",rightleftharpoons:"21CC",hookrightarrow:"21AA",hookleftarrow:"21A9",longleftarrow:"27F5",Longleftarrow:"27F8",longrightarrow:"27F6",Longrightarrow:"27F9",Longleftrightarrow:"27FA",longleftrightarrow:"27F7",longmapsto:"27FC",ldots:"2026",cdots:"22EF",vdots:"22EE",ddots:"22F1",dotsc:"2026",dotsb:"22EF",dotsm:"22EF",dotsi:"22EF",dotso:"2026",ldotp:["002E",{texClass:i.TEXCLASS.PUNCT}],cdotp:["22C5",{texClass:i.TEXCLASS.PUNCT}],colon:["003A",{texClass:i.TEXCLASS.PUNCT}]},mathchar7:{Gamma:"0393",Delta:"0394",Theta:"0398",Lambda:"039B",Xi:"039E",Pi:"03A0",Sigma:"03A3",Upsilon:"03A5",Phi:"03A6",Psi:"03A8",Omega:"03A9",_:"005F","#":"0023","$":"0024","%":"0025","&":"0026",And:"0026"},delimiter:{"(":"(",")":")","[":"[","]":"]","<":"27E8",">":"27E9","\\lt":"27E8","\\gt":"27E9","/":"/","|":["|",{texClass:i.TEXCLASS.ORD}],".":"","\\\\":"\\","\\lmoustache":"23B0","\\rmoustache":"23B1","\\lgroup":"27EE","\\rgroup":"27EF","\\arrowvert":"23D0","\\Arrowvert":"2016","\\bracevert":"23AA","\\Vert":["2016",{texClass:i.TEXCLASS.ORD}],"\\|":["2016",{texClass:i.TEXCLASS.ORD}],"\\vert":["|",{texClass:i.TEXCLASS.ORD}],"\\uparrow":"2191","\\downarrow":"2193","\\updownarrow":"2195","\\Uparrow":"21D1","\\Downarrow":"21D3","\\Updownarrow":"21D5","\\backslash":"\\","\\rangle":"27E9","\\langle":"27E8","\\rbrace":"}","\\lbrace":"{","\\}":"}","\\{":"{","\\rceil":"2309","\\lceil":"2308","\\rfloor":"230B","\\lfloor":"230A","\\lbrack":"[","\\rbrack":"]"},macros:{displaystyle:["SetStyle","D",true,0],textstyle:["SetStyle","T",false,0],scriptstyle:["SetStyle","S",false,1],scriptscriptstyle:["SetStyle","SS",false,2],rm:["SetFont",i.VARIANT.NORMAL],mit:["SetFont",i.VARIANT.ITALIC],oldstyle:["SetFont",i.VARIANT.OLDSTYLE],cal:["SetFont",i.VARIANT.CALIGRAPHIC],it:["SetFont","-tex-mathit"],bf:["SetFont",i.VARIANT.BOLD],bbFont:["SetFont",i.VARIANT.DOUBLESTRUCK],scr:["SetFont",i.VARIANT.SCRIPT],frak:["SetFont",i.VARIANT.FRAKTUR],sf:["SetFont",i.VARIANT.SANSSERIF],tt:["SetFont",i.VARIANT.MONOSPACE],tiny:["SetSize",0.5],Tiny:["SetSize",0.6],scriptsize:["SetSize",0.7],small:["SetSize",0.85],normalsize:["SetSize",1],large:["SetSize",1.2],Large:["SetSize",1.44],LARGE:["SetSize",1.73],huge:["SetSize",2.07],Huge:["SetSize",2.49],arcsin:["NamedFn"],arccos:["NamedFn"],arctan:["NamedFn"],arg:["NamedFn"],cos:["NamedFn"],cosh:["NamedFn"],cot:["NamedFn"],coth:["NamedFn"],csc:["NamedFn"],deg:["NamedFn"],det:"NamedOp",dim:["NamedFn"],exp:["NamedFn"],gcd:"NamedOp",hom:["NamedFn"],inf:"NamedOp",ker:["NamedFn"],lg:["NamedFn"],lim:"NamedOp",liminf:["NamedOp","lim&thinsp;inf"],limsup:["NamedOp","lim&thinsp;sup"],ln:["NamedFn"],log:["NamedFn"],max:"NamedOp",min:"NamedOp",Pr:"NamedOp",sec:["NamedFn"],sin:["NamedFn"],sinh:["NamedFn"],sup:"NamedOp",tan:["NamedFn"],tanh:["NamedFn"],limits:["Limits",1],nolimits:["Limits",0],overline:["UnderOver","00AF",null,1],underline:["UnderOver","005F"],overbrace:["UnderOver","23DE",1],underbrace:["UnderOver","23DF",1],overparen:["UnderOver","23DC"],underparen:["UnderOver","23DD"],overrightarrow:["UnderOver","2192"],underrightarrow:["UnderOver","2192"],overleftarrow:["UnderOver","2190"],underleftarrow:["UnderOver","2190"],overleftrightarrow:["UnderOver","2194"],underleftrightarrow:["UnderOver","2194"],overset:"Overset",underset:"Underset",stackrel:["Macro","\\mathrel{\\mathop{#2}\\limits^{#1}}",2],over:"Over",overwithdelims:"Over",atop:"Over",atopwithdelims:"Over",above:"Over",abovewithdelims:"Over",brace:["Over","{","}"],brack:["Over","[","]"],choose:["Over","(",")"],frac:"Frac",sqrt:"Sqrt",root:"Root",uproot:["MoveRoot","upRoot"],leftroot:["MoveRoot","leftRoot"],left:"LeftRight",right:"LeftRight",middle:"Middle",llap:"Lap",rlap:"Lap",raise:"RaiseLower",lower:"RaiseLower",moveleft:"MoveLeftRight",moveright:"MoveLeftRight",",":["Spacer",i.LENGTH.THINMATHSPACE],":":["Spacer",i.LENGTH.MEDIUMMATHSPACE],">":["Spacer",i.LENGTH.MEDIUMMATHSPACE],";":["Spacer",i.LENGTH.THICKMATHSPACE],"!":["Spacer",i.LENGTH.NEGATIVETHINMATHSPACE],enspace:["Spacer",".5em"],quad:["Spacer","1em"],qquad:["Spacer","2em"],thinspace:["Spacer",i.LENGTH.THINMATHSPACE],negthinspace:["Spacer",i.LENGTH.NEGATIVETHINMATHSPACE],hskip:"Hskip",hspace:"Hskip",kern:"Hskip",mskip:"Hskip",mspace:"Hskip",mkern:"Hskip",rule:"rule",Rule:["Rule"],Space:["Rule","blank"],big:["MakeBig",i.TEXCLASS.ORD,0.85],Big:["MakeBig",i.TEXCLASS.ORD,1.15],bigg:["MakeBig",i.TEXCLASS.ORD,1.45],Bigg:["MakeBig",i.TEXCLASS.ORD,1.75],bigl:["MakeBig",i.TEXCLASS.OPEN,0.85],Bigl:["MakeBig",i.TEXCLASS.OPEN,1.15],biggl:["MakeBig",i.TEXCLASS.OPEN,1.45],Biggl:["MakeBig",i.TEXCLASS.OPEN,1.75],bigr:["MakeBig",i.TEXCLASS.CLOSE,0.85],Bigr:["MakeBig",i.TEXCLASS.CLOSE,1.15],biggr:["MakeBig",i.TEXCLASS.CLOSE,1.45],Biggr:["MakeBig",i.TEXCLASS.CLOSE,1.75],bigm:["MakeBig",i.TEXCLASS.REL,0.85],Bigm:["MakeBig",i.TEXCLASS.REL,1.15],biggm:["MakeBig",i.TEXCLASS.REL,1.45],Biggm:["MakeBig",i.TEXCLASS.REL,1.75],mathord:["TeXAtom",i.TEXCLASS.ORD],mathop:["TeXAtom",i.TEXCLASS.OP],mathopen:["TeXAtom",i.TEXCLASS.OPEN],mathclose:["TeXAtom",i.TEXCLASS.CLOSE],mathbin:["TeXAtom",i.TEXCLASS.BIN],mathrel:["TeXAtom",i.TEXCLASS.REL],mathpunct:["TeXAtom",i.TEXCLASS.PUNCT],mathinner:["TeXAtom",i.TEXCLASS.INNER],vcenter:["TeXAtom",i.TEXCLASS.VCENTER],mathchoice:["Extension","mathchoice"],buildrel:"BuildRel",hbox:["HBox",0],text:"HBox",mbox:["HBox",0],fbox:"FBox",strut:"Strut",mathstrut:["Macro","\\vphantom{(}"],phantom:"Phantom",vphantom:["Phantom",1,0],hphantom:["Phantom",0,1],smash:"Smash",acute:["Accent","00B4"],grave:["Accent","0060"],ddot:["Accent","00A8"],tilde:["Accent","007E"],bar:["Accent","00AF"],breve:["Accent","02D8"],check:["Accent","02C7"],hat:["Accent","005E"],vec:["Accent","2192"],dot:["Accent","02D9"],widetilde:["Accent","007E",1],widehat:["Accent","005E",1],matrix:"Matrix",array:"Matrix",pmatrix:["Matrix","(",")"],cases:["Matrix","{","","left left",null,".1em",null,true],eqalign:["Matrix",null,null,"right left",i.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em","D"],displaylines:["Matrix",null,null,"center",null,".5em","D"],cr:"Cr","\\":"CrLaTeX",newline:"Cr",hline:["HLine","solid"],hdashline:["HLine","dashed"],eqalignno:["Matrix",null,null,"right left",i.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em","D",null,"right"],leqalignno:["Matrix",null,null,"right left",i.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em","D",null,"left"],hfill:"HFill",hfil:"HFill",hfilll:"HFill",bmod:["Macro",'\\mmlToken{mo}[lspace="thickmathspace" rspace="thickmathspace"]{mod}'],pmod:["Macro","\\pod{\\mmlToken{mi}{mod}\\kern 6mu #1}",1],mod:["Macro","\\mathchoice{\\kern18mu}{\\kern12mu}{\\kern12mu}{\\kern12mu}\\mmlToken{mi}{mod}\\,\\,#1",1],pod:["Macro","\\mathchoice{\\kern18mu}{\\kern8mu}{\\kern8mu}{\\kern8mu}(#1)",1],iff:["Macro","\\;\\Longleftrightarrow\\;"],skew:["Macro","{{#2{#3\\mkern#1mu}\\mkern-#1mu}{}}",3],mathcal:["Macro","{\\cal #1}",1],mathscr:["Macro","{\\scr #1}",1],mathrm:["Macro","{\\rm #1}",1],mathbf:["Macro","{\\bf #1}",1],mathbb:["Macro","{\\bbFont #1}",1],Bbb:["Macro","{\\bbFont #1}",1],mathit:["Macro","{\\it #1}",1],mathfrak:["Macro","{\\frak #1}",1],mathsf:["Macro","{\\sf #1}",1],mathtt:["Macro","{\\tt #1}",1],textrm:["Macro","\\mathord{\\rm\\text{#1}}",1],textit:["Macro","\\mathord{\\it\\text{#1}}",1],textbf:["Macro","\\mathord{\\bf\\text{#1}}",1],textsf:["Macro","\\mathord{\\sf\\text{#1}}",1],texttt:["Macro","\\mathord{\\tt\\text{#1}}",1],pmb:["Macro","\\rlap{#1}\\kern1px{#1}",1],TeX:["Macro","T\\kern-.14em\\lower.5ex{E}\\kern-.115em X"],LaTeX:["Macro","L\\kern-.325em\\raise.21em{\\scriptstyle{A}}\\kern-.17em\\TeX"]," ":["Macro","\\text{ }"],not:"Not",dots:"Dots",space:"Tilde","\u00A0":"Tilde",begin:"BeginEnd",end:"BeginEnd",newcommand:["Extension","newcommand"],renewcommand:["Extension","newcommand"],newenvironment:["Extension","newcommand"],renewenvironment:["Extension","newcommand"],def:["Extension","newcommand"],let:["Extension","newcommand"],verb:["Extension","verb"],boldsymbol:["Extension","boldsymbol"],tag:["Extension","AMSmath"],notag:["Extension","AMSmath"],label:["Extension","AMSmath"],ref:["Extension","AMSmath"],eqref:["Extension","AMSmath"],nonumber:["Macro","\\notag"],unicode:["Extension","unicode"],color:"Color",href:["Extension","HTML"],"class":["Extension","HTML"],style:["Extension","HTML"],cssId:["Extension","HTML"],bbox:["Extension","bbox"],mmlToken:"MmlToken",require:"Require"},environment:{array:["AlignedArray"],matrix:["Array",null,null,null,"c"],pmatrix:["Array",null,"(",")","c"],bmatrix:["Array",null,"[","]","c"],Bmatrix:["Array",null,"\\{","\\}","c"],vmatrix:["Array",null,"\\vert","\\vert","c"],Vmatrix:["Array",null,"\\Vert","\\Vert","c"],cases:["Array",null,"\\{",".","ll",null,".2em","T"],equation:[null,"Equation"],"equation*":[null,"Equation"],eqnarray:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],"eqnarray*":["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],align:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],"align*":["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],aligned:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],multline:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],"multline*":["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],split:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],gather:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],"gather*":["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],gathered:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],alignat:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],"alignat*":["ExtensionEnv",null,"AMSmath"],alignedat:["ExtensionEnv",null,"AMSmath"]},p_height:1.2/0.85});if(this.config.Macros){var m=this.config.Macros;for(var n in m){if(m.hasOwnProperty(n)){if(typeof(m[n])==="string"){g.macros[n]=["Macro",m[n]]}else{g.macros[n]=["Macro"].concat(m[n])}g.macros[n].isUser=true}}}};var a=MathJax.Object.Subclass({Init:function(n,o){this.string=n;this.i=0;this.macroCount=0;var m;if(o){m={};for(var p in o){if(o.hasOwnProperty(p)){m[p]=o[p]}}}this.stack=d.Stack(m,!!o);this.Parse();this.Push(b.stop())},Parse:function(){var o,m;while(this.i<this.string.length){o=this.string.charAt(this.i++);m=o.charCodeAt(0);if(m>=55296&&m<56320){o+=this.string.charAt(this.i++)}if(g.special.hasOwnProperty(o)){this[g.special[o]](o)}else{if(g.letter.test(o)){this.Variable(o)}else{if(g.digit.test(o)){this.Number(o)}else{this.Other(o)}}}}},Push:function(){this.stack.Push.apply(this.stack,arguments)},mml:function(){if(this.stack.Top().type!=="mml"){return null}return this.stack.Top().data[0]},mmlToken:function(m){return m},ControlSequence:function(p){var m=this.GetCS(),o=this.csFindMacro(m);if(o){if(!f(o)){o=[o]}var n=o[0];if(!(n instanceof Function)){n=this[n]}n.apply(this,[p+m].concat(o.slice(1)))}else{if(g.mathchar0mi.hasOwnProperty(m)){this.csMathchar0mi(m,g.mathchar0mi[m])}else{if(g.mathchar0mo.hasOwnProperty(m)){this.csMathchar0mo(m,g.mathchar0mo[m])}else{if(g.mathchar7.hasOwnProperty(m)){this.csMathchar7(m,g.mathchar7[m])}else{if(g.delimiter.hasOwnProperty("\\"+m)){this.csDelimiter(m,g.delimiter["\\"+m])}else{this.csUndefined(p+m)}}}}}},csFindMacro:function(m){return(g.macros.hasOwnProperty(m)?g.macros[m]:null)},csMathchar0mi:function(m,o){var n={mathvariant:i.VARIANT.ITALIC};if(f(o)){n=o[1];o=o[0]}this.Push(this.mmlToken(i.mi(i.entity("#x"+o)).With(n)))},csMathchar0mo:function(m,o){var n={stretchy:false};if(f(o)){n=o[1];n.stretchy=false;o=o[0]}this.Push(this.mmlToken(i.mo(i.entity("#x"+o)).With(n)))},csMathchar7:function(m,o){var n={mathvariant:i.VARIANT.NORMAL};if(f(o)){n=o[1];o=o[0]}if(this.stack.env.font){n.mathvariant=this.stack.env.font}this.Push(this.mmlToken(i.mi(i.entity("#x"+o)).With(n)))},csDelimiter:function(m,o){var n={};if(f(o)){n=o[1];o=o[0]}if(o.length===4){o=i.entity("#x"+o)}else{o=i.chars(o)}this.Push(this.mmlToken(i.mo(o).With({fence:false,stretchy:false}).With(n)))},csUndefined:function(m){d.Error(["UndefinedControlSequence","Undefined control sequence %1",m])},Variable:function(n){var m={};if(this.stack.env.font){m.mathvariant=this.stack.env.font}this.Push(this.mmlToken(i.mi(i.chars(n)).With(m)))},Number:function(p){var m,o=this.string.slice(this.i-1).match(g.number);if(o){m=i.mn(o[0].replace(/[{}]/g,""));this.i+=o[0].length-1}else{m=i.mo(i.chars(p))}if(this.stack.env.font){m.mathvariant=this.stack.env.font}this.Push(this.mmlToken(m))},Open:function(m){this.Push(b.open())},Close:function(m){this.Push(b.close())},Tilde:function(m){this.Push(i.mtext(i.chars(h)))},Space:function(m){},Superscript:function(r){if(this.GetNext().match(/\d/)){this.string=this.string.substr(0,this.i+1)+" "+this.string.substr(this.i+1)}var q,o,p=this.stack.Top();if(p.type==="prime"){o=p.data[0];q=p.data[1];this.stack.Pop()}else{o=this.stack.Prev();if(!o){o=i.mi("")}}if(o.isEmbellishedWrapper){o=o.data[0].data[0]}var n=o.movesupsub,m=o.sup;if((o.type==="msubsup"&&o.data[o.sup])||(o.type==="munderover"&&o.data[o.over]&&!o.subsupOK)){d.Error(["DoubleExponent","Double exponent: use braces to clarify"])}if(o.type!=="msubsup"){if(n){if(o.type!=="munderover"||o.data[o.over]){if(o.movablelimits&&o.isa(i.mi)){o=this.mi2mo(o)}o=i.munderover(o,null,null).With({movesupsub:true})}m=o.over}else{o=i.msubsup(o,null,null);m=o.sup}}this.Push(b.subsup(o).With({position:m,primes:q,movesupsub:n}))},Subscript:function(r){if(this.GetNext().match(/\d/)){this.string=this.string.substr(0,this.i+1)+" "+this.string.substr(this.i+1)}var q,o,p=this.stack.Top();if(p.type==="prime"){o=p.data[0];q=p.data[1];this.stack.Pop()}else{o=this.stack.Prev();if(!o){o=i.mi("")}}if(o.isEmbellishedWrapper){o=o.data[0].data[0]}var n=o.movesupsub,m=o.sub;if((o.type==="msubsup"&&o.data[o.sub])||(o.type==="munderover"&&o.data[o.under]&&!o.subsupOK)){d.Error(["DoubleSubscripts","Double subscripts: use braces to clarify"])}if(o.type!=="msubsup"){if(n){if(o.type!=="munderover"||o.data[o.under]){if(o.movablelimits&&o.isa(i.mi)){o=this.mi2mo(o)}o=i.munderover(o,null,null).With({movesupsub:true})}m=o.under}else{o=i.msubsup(o,null,null);m=o.sub}}this.Push(b.subsup(o).With({position:m,primes:q,movesupsub:n}))},PRIME:"\u2032",SMARTQUOTE:"\u2019",Prime:function(o){var n=this.stack.Prev();if(!n){n=i.mi()}if(n.type==="msubsup"&&n.data[n.sup]){d.Error(["DoubleExponentPrime","Prime causes double exponent: use braces to clarify"])}var m="";this.i--;do{m+=this.PRIME;this.i++,o=this.GetNext()}while(o==="'"||o===this.SMARTQUOTE);m=["","\u2032","\u2033","\u2034","\u2057"][m.length]||m;this.Push(b.prime(n,this.mmlToken(i.mo(m))))},mi2mo:function(m){var n=i.mo();n.Append.apply(n,m.data);var o;for(o in n.defaults){if(n.defaults.hasOwnProperty(o)&&m[o]!=null){n[o]=m[o]}}for(o in i.copyAttributes){if(i.copyAttributes.hasOwnProperty(o)&&m[o]!=null){n[o]=m[o]}}n.lspace=n.rspace="0";n.useMMLspacing&=~(n.SPACE_ATTR.lspace|n.SPACE_ATTR.rspace);return n},Comment:function(m){while(this.i<this.string.length&&this.string.charAt(this.i)!="\n"){this.i++}},Hash:function(m){d.Error(["CantUseHash1","You can't use 'macro parameter character #' in math mode"])},Other:function(o){var n,m;if(this.stack.env.font){n={mathvariant:this.stack.env.font}}if(g.remap.hasOwnProperty(o)){o=g.remap[o];if(f(o)){n=o[1];o=o[0]}m=i.mo(i.entity("#x"+o)).With(n)}else{m=i.mo(o).With(n)}if(m.autoDefault("stretchy",true)){m.stretchy=false}if(m.autoDefault("texClass",true)==""){m=i.TeXAtom(m)}this.Push(this.mmlToken(m))},SetFont:function(n,m){this.stack.env.font=m},SetStyle:function(n,m,o,p){this.stack.env.style=m;this.stack.env.level=p;this.Push(b.style().With({styles:{displaystyle:o,scriptlevel:p}}))},SetSize:function(m,n){this.stack.env.size=n;this.Push(b.style().With({styles:{mathsize:n+"em"}}))},Color:function(o){var n=this.GetArgument(o);var m=this.stack.env.color;this.stack.env.color=n;var p=this.ParseArg(o);if(m){this.stack.env.color}else{delete this.stack.env.color}this.Push(i.mstyle(p).With({mathcolor:n}))},Spacer:function(m,n){this.Push(i.mspace().With({width:n,mathsize:i.SIZE.NORMAL,scriptlevel:0}))},LeftRight:function(m){this.Push(b[m.substr(1)]().With({delim:this.GetDelimiter(m)}))},Middle:function(m){var n=this.GetDelimiter(m);this.Push(i.TeXAtom().With({texClass:i.TEXCLASS.CLOSE}));if(this.stack.Top().type!=="left"){d.Error(["MisplacedMiddle","%1 must be within \\left and \\right",m])}this.Push(i.mo(n).With({stretchy:true}));this.Push(i.TeXAtom().With({texClass:i.TEXCLASS.OPEN}))},NamedFn:function(n,o){if(!o){o=n.substr(1)}var m=i.mi(o).With({texClass:i.TEXCLASS.OP});this.Push(b.fn(this.mmlToken(m)))},NamedOp:function(n,o){if(!o){o=n.substr(1)}o=o.replace(/&thinsp;/,"\u2006");var m=i.mo(o).With({movablelimits:true,movesupsub:true,form:i.FORM.PREFIX,texClass:i.TEXCLASS.OP});this.Push(this.mmlToken(m))},Limits:function(n,m){var p=this.stack.Prev("nopop");if(!p||(p.Get("texClass")!==i.TEXCLASS.OP&&p.movesupsub==null)){d.Error(["MisplacedLimits","%1 is allowed only on operators",n])}var o=this.stack.Top();if(p.type==="munderover"&&!m){p=o.data[o.data.length-1]=i.msubsup.apply(i.subsup,p.data)}else{if(p.type==="msubsup"&&m){p=o.data[o.data.length-1]=i.munderover.apply(i.underover,p.data)}}p.movesupsub=(m?true:false);p.Core().movablelimits=false;if(p.movablelimits){p.movablelimits=false}},Over:function(o,n,p){var m=b.over().With({name:o});if(n||p){m.open=n;m.close=p}else{if(o.match(/withdelims$/)){m.open=this.GetDelimiter(o);m.close=this.GetDelimiter(o)}}if(o.match(/^\\above/)){m.thickness=this.GetDimen(o)}else{if(o.match(/^\\atop/)||n||p){m.thickness=0}}this.Push(m)},Frac:function(n){var m=this.ParseArg(n);var o=this.ParseArg(n);this.Push(i.mfrac(m,o))},Sqrt:function(p){var q=this.GetBrackets(p),m=this.GetArgument(p);if(m==="\\frac"){m+="{"+this.GetArgument(m)+"}{"+this.GetArgument(m)+"}"}var o=d.Parse(m,this.stack.env).mml();if(!q){o=i.msqrt.apply(i,o.array())}else{o=i.mroot(o,this.parseRoot(q))}this.Push(o)},Root:function(o){var p=this.GetUpTo(o,"\\of");var m=this.ParseArg(o);this.Push(i.mroot(m,this.parseRoot(p)))},parseRoot:function(r){var o=this.stack.env,m=o.inRoot;o.inRoot=true;var q=d.Parse(r,o);r=q.mml();var p=q.stack.global;if(p.leftRoot||p.upRoot){r=i.mpadded(r);if(p.leftRoot){r.width=p.leftRoot}if(p.upRoot){r.voffset=p.upRoot;r.height=p.upRoot}}o.inRoot=m;return r},MoveRoot:function(m,p){if(!this.stack.env.inRoot){d.Error(["MisplacedMoveRoot","%1 can appear only within a root",m])}if(this.stack.global[p]){d.Error(["MultipleMoveRoot","Multiple use of %1",m])}var o=this.GetArgument(m);if(!o.match(/-?[0-9]+/)){d.Error(["IntegerArg","The argument to %1 must be an integer",m])}o=(o/15)+"em";if(o.substr(0,1)!=="-"){o="+"+o}this.stack.global[p]=o},Accent:function(o,m,s){var r=this.ParseArg(o);var q={accent:true};if(this.stack.env.font){q.mathvariant=this.stack.env.font}var n=this.mmlToken(i.mo(i.entity("#x"+m)).With(q));n.stretchy=(s?true:false);var p=(r.isEmbellished()?r.CoreMO():r);if(p.isa(i.mo)){p.movablelimits=false}this.Push(i.TeXAtom(i.munderover(r,null,n).With({accent:true})))},UnderOver:function(o,s,m,q){var r={o:"over",u:"under"}[o.charAt(1)];var p=this.ParseArg(o);if(p.Get("movablelimits")){p.movablelimits=false}if(p.isa(i.munderover)&&p.isEmbellished()){p.Core().With({lspace:0,rspace:0});p=i.mrow(i.mo().With({rspace:0}),p)}var n=i.munderover(p,null,null);n.SetData(n[r],this.mmlToken(i.mo(i.entity("#x"+s)).With({stretchy:true,accent:!q})));if(m){n=i.TeXAtom(n).With({texClass:i.TEXCLASS.OP,movesupsub:true})}this.Push(n.With({subsupOK:true}))},Overset:function(m){var o=this.ParseArg(m),n=this.ParseArg(m);n.movablelimits=false;this.Push(i.mover(n,o))},Underset:function(m){var o=this.ParseArg(m),n=this.ParseArg(m);n.movablelimits=false;this.Push(i.munder(n,o))},TeXAtom:function(p,r){var q={texClass:r},o;if(r==i.TEXCLASS.OP){q.movesupsub=q.movablelimits=true;var m=this.GetArgument(p);var n=m.match(/^\s*\\rm\s+([a-zA-Z0-9 ]+)$/);if(n){q.mathvariant=i.VARIANT.NORMAL;o=b.fn(this.mmlToken(i.mi(n[1]).With(q)))}else{o=b.fn(i.TeXAtom(d.Parse(m,this.stack.env).mml()).With(q))}}else{o=i.TeXAtom(this.ParseArg(p)).With(q)}this.Push(o)},MmlToken:function(o){var p=this.GetArgument(o),m=this.GetBrackets(o,"").replace(/^\s+/,""),s=this.GetArgument(o),r={attrNames:[]},n;if(!i[p]||!i[p].prototype.isToken){d.Error(["NotMathMLToken","%1 is not a token element",p])}while(m!==""){n=m.match(/^([a-z]+)\s*=\s*('[^']*'|"[^"]*"|[^ ,]*)\s*,?\s*/i);if(!n){d.Error(["InvalidMathMLAttr","Invalid MathML attribute: %1",m])}if(i[p].prototype.defaults[n[1]]==null&&!this.MmlTokenAllow[n[1]]){d.Error(["UnknownAttrForElement","%1 is not a recognized attribute for %2",n[1],p])}var q=this.MmlFilterAttribute(n[1],n[2].replace(/^(['"])(.*)\1$/,"$2"));if(q){if(q.toLowerCase()==="true"){q=true}else{if(q.toLowerCase()==="false"){q=false}}r[n[1]]=q;r.attrNames.push(n[1])}m=m.substr(n[0].length)}this.Push(this.mmlToken(i[p](s).With(r)))},MmlFilterAttribute:function(m,n){return n},MmlTokenAllow:{fontfamily:1,fontsize:1,fontweight:1,fontstyle:1,color:1,background:1,id:1,"class":1,href:1,style:1},Strut:function(m){this.Push(i.mpadded(i.mrow()).With({height:"8.6pt",depth:"3pt",width:0}))},Phantom:function(n,m,o){var p=i.mphantom(this.ParseArg(n));if(m||o){p=i.mpadded(p);if(o){p.height=p.depth=0}if(m){p.width=0}}this.Push(i.TeXAtom(p))},Smash:function(o){var n=this.trimSpaces(this.GetBrackets(o,""));var m=i.mpadded(this.ParseArg(o));switch(n){case"b":m.depth=0;break;case"t":m.height=0;break;default:m.height=m.depth=0}this.Push(i.TeXAtom(m))},Lap:function(n){var m=i.mpadded(this.ParseArg(n)).With({width:0});if(n==="\\llap"){m.lspace="-1width"}this.Push(i.TeXAtom(m))},RaiseLower:function(m){var n=this.GetDimen(m);var o=b.position().With({name:m,move:"vertical"});if(n.charAt(0)==="-"){n=n.slice(1);m={raise:"\\lower",lower:"\\raise"}[m.substr(1)]}if(m==="\\lower"){o.dh="-"+n;o.dd="+"+n}else{o.dh="+"+n;o.dd="-"+n}this.Push(o)},MoveLeftRight:function(m){var p=this.GetDimen(m);var o=(p.charAt(0)==="-"?p.slice(1):"-"+p);if(m==="\\moveleft"){var n=p;p=o;o=n}this.Push(b.position().With({name:m,move:"horizontal",left:i.mspace().With({width:p,mathsize:i.SIZE.NORMAL}),right:i.mspace().With({width:o,mathsize:i.SIZE.NORMAL})}))},Hskip:function(m){this.Push(i.mspace().With({width:this.GetDimen(m),mathsize:i.SIZE.NORMAL}))},Rule:function(n,p){var m=this.GetDimen(n),o=this.GetDimen(n),r=this.GetDimen(n);var q={width:m,height:o,depth:r};if(p!=="blank"){q.mathbackground=(this.stack.env.color||"black")}this.Push(i.mspace().With(q))},rule:function(p){var n=this.GetBrackets(p),m=this.GetDimen(p),q=this.GetDimen(p);var o=i.mspace().With({width:m,height:q,mathbackground:(this.stack.env.color||"black")});if(n){o=i.mpadded(o).With({voffset:n});if(n.match(/^\-/)){o.height=n;o.depth="+"+n.substr(1)}else{o.height="+"+n}}this.Push(o)},MakeBig:function(m,p,n){n*=g.p_height;n=String(n).replace(/(\.\d\d\d).+/,"$1")+"em";var o=this.GetDelimiter(m,true);this.Push(i.mstyle(i.TeXAtom(i.mo(o).With({minsize:n,maxsize:n,fence:true,stretchy:true,symmetric:true})).With({texClass:p})).With({scriptlevel:0}))},BuildRel:function(m){var n=this.ParseUpTo(m,"\\over");var o=this.ParseArg(m);this.Push(i.TeXAtom(i.munderover(o,null,n)).With({texClass:i.TEXCLASS.REL}))},HBox:function(m,n){this.Push.apply(this,this.InternalMath(this.GetArgument(m),n))},FBox:function(m){this.Push(i.menclose.apply(i,this.InternalMath(this.GetArgument(m))).With({notation:"box"}))},Not:function(m){this.Push(b.not())},Dots:function(m){this.Push(b.dots().With({ldots:this.mmlToken(i.mo(i.entity("#x2026")).With({stretchy:false})),cdots:this.mmlToken(i.mo(i.entity("#x22EF")).With({stretchy:false}))}))},Require:function(m){var n=this.GetArgument(m).replace(/.*\//,"").replace(/[^a-z0-9_.-]/ig,"");this.Extension(null,n)},Extension:function(m,n,o){if(m&&!typeof(m)==="string"){m=m.name}n=d.extensionDir+"/"+n;if(!n.match(/\.js$/)){n+=".js"}if(!j.loaded[j.fileURL(n)]){if(m!=null){delete g[o||"macros"][m.replace(/^\\/,"")]}c.RestartAfter(j.Require(n))}},Macro:function(o,r,q,s){if(q){var n=[];if(s!=null){var m=this.GetBrackets(o);n.push(m==null?s:m)}for(var p=n.length;p<q;p++){n.push(this.GetArgument(o))}r=this.SubstituteArgs(n,r)}this.string=this.AddArgs(r,this.string.slice(this.i));this.i=0;if(++this.macroCount>d.config.MAXMACROS){d.Error(["MaxMacroSub1","MathJax maximum macro substitution count exceeded; is there a recursive macro call?"])}},Matrix:function(n,p,v,r,u,o,m,w,t){var s=this.GetNext();if(s===""){d.Error(["MissingArgFor","Missing argument for %1",n])}if(s==="{"){this.i++}else{this.string=s+"}"+this.string.slice(this.i+1);this.i=0}var q=b.array().With({requireClose:true,arraydef:{rowspacing:(o||"4pt"),columnspacing:(u||"1em")}});if(w){q.isCases=true}if(t){q.isNumbered=true;q.arraydef.side=t}if(p||v){q.open=p;q.close=v}if(m==="D"){q.arraydef.displaystyle=true}if(r!=null){q.arraydef.columnalign=r}this.Push(q)},Entry:function(p){this.Push(b.cell().With({isEntry:true,name:p}));if(this.stack.Top().isCases){var o=this.string;var t=0,s=-1,q=this.i,n=o.length;while(q<n){var u=o.charAt(q);if(u==="{"){t++;q++}else{if(u==="}"){if(t===0){n=0}else{t--;if(t===0&&s<0){s=q-this.i}q++}}else{if(u==="&"&&t===0){d.Error(["ExtraAlignTab","Extra alignment tab in \\cases text"])}else{if(u==="\\"){if(o.substr(q).match(/^((\\cr)[^a-zA-Z]|\\\\)/)){n=0}else{q+=2}}else{q++}}}}}var r=o.substr(this.i,q-this.i);if(!r.match(/^\s*\\text[^a-zA-Z]/)||s!==r.replace(/\s+$/,"").length-1){this.Push.apply(this,this.InternalMath(r,0));this.i=q}}},Cr:function(m){this.Push(b.cell().With({isCR:true,name:m}))},CrLaTeX:function(m){var q;if(this.string.charAt(this.i)==="["){q=this.GetBrackets(m,"").replace(/ /g,"").replace(/,/,".");if(q&&!this.matchDimen(q)){d.Error(["BracketMustBeDimension","Bracket argument to %1 must be a dimension",m])}}this.Push(b.cell().With({isCR:true,name:m,linebreak:true}));var p=this.stack.Top();if(p.isa(b.array)){if(q&&p.arraydef.rowspacing){var o=p.arraydef.rowspacing.split(/ /);if(!p.rowspacing){p.rowspacing=this.dimen2em(o[0])}while(o.length<p.table.length){o.push(this.Em(p.rowspacing))}o[p.table.length-1]=this.Em(Math.max(0,p.rowspacing+this.dimen2em(q)));p.arraydef.rowspacing=o.join(" ")}}else{if(q){this.Push(i.mspace().With({depth:q}))}this.Push(i.mspace().With({linebreak:i.LINEBREAK.NEWLINE}))}},emPerInch:7.2,pxPerInch:72,matchDimen:function(m){return m.match(/^(-?(?:\.\d+|\d+(?:\.\d*)?))(px|pt|em|ex|mu|pc|in|mm|cm)$/)},dimen2em:function(q){var o=this.matchDimen(q);var n=parseFloat(o[1]||"1"),p=o[2];if(p==="em"){return n}if(p==="ex"){return n*0.43}if(p==="pt"){return n/10}if(p==="pc"){return n*1.2}if(p==="px"){return n*this.emPerInch/this.pxPerInch}if(p==="in"){return n*this.emPerInch}if(p==="cm"){return n*this.emPerInch/2.54}if(p==="mm"){return n*this.emPerInch/25.4}if(p==="mu"){return n/18}return 0},Em:function(n){if(Math.abs(n)<0.0006){return"0em"}return n.toFixed(3).replace(/\.?0+$/,"")+"em"},HLine:function(n,o){if(o==null){o="solid"}var p=this.stack.Top();if(!p.isa(b.array)||p.data.length){d.Error(["Misplaced","Misplaced %1",n])}if(p.table.length==0){p.frame.push("top")}else{var m=(p.arraydef.rowlines?p.arraydef.rowlines.split(/ /):[]);while(m.length<p.table.length){m.push("none")}m[p.table.length-1]=o;p.arraydef.rowlines=m.join(" ")}},HFill:function(m){var n=this.stack.Top();if(n.isa(b.array)){n.hfill.push(n.data.length)}else{d.Error(["UnsupportedHFill","Unsupported use of %1",m])}},BeginEnd:function(o){var p=this.GetArgument(o),r=false;if(p.match(/^\\end\\/)){r=true;p=p.substr(5)}if(p.match(/\\/i)){d.Error(["InvalidEnv","Invalid environment name '%1'",p])}var q=this.envFindName(p);if(!q){d.Error(["UnknownEnv","Unknown environment '%1'",p])}if(!f(q)){q=[q]}var m=(f(q[1])?q[1][0]:q[1]);var n=b.begin().With({name:p,end:m,parse:this});if(o==="\\end"){if(!r&&f(q[1])&&this[q[1][1]]){n=this[q[1][1]].apply(this,[n].concat(q.slice(2)))}else{n=b.end().With({name:p})}}else{if(++this.macroCount>d.config.MAXMACROS){d.Error(["MaxMacroSub2","MathJax maximum substitution count exceeded; is there a recursive latex environment?"])}if(q[0]&&this[q[0]]){n=this[q[0]].apply(this,[n].concat(q.slice(2)))}}this.Push(n)},envFindName:function(m){return(g.environment.hasOwnProperty(m)?g.environment[m]:null)},Equation:function(m,n){return n},ExtensionEnv:function(n,m){this.Extension(n.name,m,"environment")},Array:function(n,p,u,s,t,o,m,q){if(!s){s=this.GetArgument("\\begin{"+n.name+"}")}var v=("c"+s).replace(/[^clr|:]/g,"").replace(/[^|:]([|:])+/g,"$1");s=s.replace(/[^clr]/g,"").split("").join(" ");s=s.replace(/l/g,"left").replace(/r/g,"right").replace(/c/g,"center");var r=b.array().With({arraydef:{columnalign:s,columnspacing:(t||"1em"),rowspacing:(o||"4pt")}});if(v.match(/[|:]/)){if(v.charAt(0).match(/[|:]/)){r.frame.push("left");r.frame.dashed=v.charAt(0)===":"}if(v.charAt(v.length-1).match(/[|:]/)){r.frame.push("right")}v=v.substr(1,v.length-2);r.arraydef.columnlines=v.split("").join(" ").replace(/[^|: ]/g,"none").replace(/\|/g,"solid").replace(/:/g,"dashed")}if(p){r.open=this.convertDelimiter(p)}if(u){r.close=this.convertDelimiter(u)}if(m==="D"){r.arraydef.displaystyle=true}else{if(m){r.arraydef.displaystyle=false}}if(m==="S"){r.arraydef.scriptlevel=1}if(q){r.arraydef.useHeight=false}this.Push(n);return r},AlignedArray:function(m){var n=this.GetBrackets("\\begin{"+m.name+"}");return this.setArrayAlign(this.Array.apply(this,arguments),n)},setArrayAlign:function(n,m){m=this.trimSpaces(m||"");if(m==="t"){n.arraydef.align="baseline 1"}else{if(m==="b"){n.arraydef.align="baseline -1"}else{if(m==="c"){n.arraydef.align="center"}else{if(m){n.arraydef.align=m}}}}return n},convertDelimiter:function(m){if(m){m=(g.delimiter.hasOwnProperty(m)?g.delimiter[m]:null)}if(m==null){return null}if(f(m)){m=m[0]}if(m.length===4){m=String.fromCharCode(parseInt(m,16))}return m},trimSpaces:function(n){if(typeof(n)!="string"){return n}var m=n.replace(/^\s+|\s+$/g,"");if(m.match(/\\$/)&&n.match(/ $/)){m+=" "}return m},nextIsSpace:function(){return this.string.charAt(this.i).match(/\s/)},GetNext:function(){while(this.nextIsSpace()){this.i++}return this.string.charAt(this.i)},GetCS:function(){var m=this.string.slice(this.i).match(/^([a-z]+|.) ?/i);if(m){this.i+=m[1].length;return m[1]}else{this.i++;return" "}},GetArgument:function(n,o){switch(this.GetNext()){case"":if(!o){d.Error(["MissingArgFor","Missing argument for %1",n])}return null;case"}":if(!o){d.Error(["ExtraCloseMissingOpen","Extra close brace or missing open brace"])}return null;case"\\":this.i++;return"\\"+this.GetCS();case"{":var m=++this.i,p=1;while(this.i<this.string.length){switch(this.string.charAt(this.i++)){case"\\":this.i++;break;case"{":p++;break;case"}":if(--p==0){return this.string.slice(m,this.i-1)}break}}d.Error(["MissingCloseBrace","Missing close brace"]);break}return this.string.charAt(this.i++)},GetBrackets:function(n,p){if(this.GetNext()!="["){return p}var m=++this.i,o=0;while(this.i<this.string.length){switch(this.string.charAt(this.i++)){case"{":o++;break;case"\\":this.i++;break;case"}":if(o--<=0){d.Error(["ExtraCloseLooking","Extra close brace while looking for %1","']'"])}break;case"]":if(o==0){return this.string.slice(m,this.i-1)}break}}d.Error(["MissingCloseBracket","Couldn't find closing ']' for argument to %1",n])},GetDelimiter:function(m,n){while(this.nextIsSpace()){this.i++}var o=this.string.charAt(this.i);this.i++;if(this.i<=this.string.length){if(o=="\\"){o+=this.GetCS(m)}else{if(o==="{"&&n){this.i--;o=this.GetArgument(m).replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"")}}if(g.delimiter.hasOwnProperty(o)){return this.convertDelimiter(o)}}d.Error(["MissingOrUnrecognizedDelim","Missing or unrecognized delimiter for %1",m])},GetDimen:function(n){var o;if(this.nextIsSpace()){this.i++}if(this.string.charAt(this.i)=="{"){o=this.GetArgument(n);if(o.match(/^\s*([-+]?([.,]\d+|\d+([.,]\d*)?))\s*(pt|em|ex|mu|px|mm|cm|in|pc)\s*$/)){return o.replace(/ /g,"").replace(/,/,".")}}else{o=this.string.slice(this.i);var m=o.match(/^\s*(([-+]?([.,]\d+|\d+([.,]\d*)?))\s*(pt|em|ex|mu|px|mm|cm|in|pc)) ?/);if(m){this.i+=m[0].length;return m[1].replace(/ /g,"").replace(/,/,".")}}d.Error(["MissingDimOrUnits","Missing dimension or its units for %1",n])},GetUpTo:function(o,p){while(this.nextIsSpace()){this.i++}var n=this.i,m,r,q=0;while(this.i<this.string.length){m=this.i;r=this.string.charAt(this.i++);switch(r){case"\\":r+=this.GetCS();break;case"{":q++;break;case"}":if(q==0){d.Error(["ExtraCloseLooking","Extra close brace while looking for %1",p])}q--;break}if(q==0&&r==p){return this.string.slice(n,m)}}d.Error(["TokenNotFoundForCommand","Couldn't find %1 for %2",p,o])},ParseArg:function(m){return d.Parse(this.GetArgument(m),this.stack.env).mml()},ParseUpTo:function(m,n){return d.Parse(this.GetUpTo(m,n),this.stack.env).mml()},InternalMath:function(v,m){var o=(this.stack.env.font?{mathvariant:this.stack.env.font}:{});var n=[],r=0,q=0,u,s="",p=0;if(v.match(/\\?[${}\\]|\\\(|\\(eq)?ref\s*\{/)){while(r<v.length){u=v.charAt(r++);if(u==="$"){if(s==="$"&&p===0){n.push(i.TeXAtom(d.Parse(v.slice(q,r-1),{}).mml()));s="";q=r}else{if(s===""){if(q<r-1){n.push(this.InternalText(v.slice(q,r-1),o))}s="$";q=r}}}else{if(u==="{"&&s!==""){p++}else{if(u==="}"){if(s==="}"&&p===0){n.push(i.TeXAtom(d.Parse(v.slice(q,r),{}).mml().With(o)));s="";q=r}else{if(s!==""){if(p){p--}}}}else{if(u==="\\"){if(s===""&&v.substr(r).match(/^(eq)?ref\s*\{/)){var t=RegExp["$&"].length;if(q<r-1){n.push(this.InternalText(v.slice(q,r-1),o))}s="}";q=r-1;r+=t}else{u=v.charAt(r++);if(u==="("&&s===""){if(q<r-2){n.push(this.InternalText(v.slice(q,r-2),o))}s=")";q=r}else{if(u===")"&&s===")"&&p===0){n.push(i.TeXAtom(d.Parse(v.slice(q,r-2),{}).mml()));s="";q=r}else{if(u.match(/[${}\\]/)&&s===""){r--;v=v.substr(0,r-1)+v.substr(r)}}}}}}}}}if(s!==""){d.Error(["MathNotTerminated","Math not terminated in text box"])}}if(q<v.length){n.push(this.InternalText(v.slice(q),o))}if(m!=null){n=[i.mstyle.apply(i,n).With({displaystyle:false,scriptlevel:m})]}else{if(n.length>1){n=[i.mrow.apply(i,n)]}}return n},InternalText:function(n,m){n=n.replace(/^\s+/,h).replace(/\s+$/,h);return i.mtext(i.chars(n)).With(m)},setDef:function(m,n){n.isUser=true;g.macros[m]=n},setEnv:function(m,n){n.isUser=true;g.environment[m]=n},SubstituteArgs:function(n,m){var q="";var p="";var r;var o=0;while(o<m.length){r=m.charAt(o++);if(r==="\\"){q+=r+m.charAt(o++)}else{if(r==="#"){r=m.charAt(o++);if(r==="#"){q+=r}else{if(!r.match(/[1-9]/)||r>n.length){d.Error(["IllegalMacroParam","Illegal macro parameter reference"])}p=this.AddArgs(this.AddArgs(p,q),n[r-1]);q=""}}else{q+=r}}}return this.AddArgs(p,q)},AddArgs:function(n,m){if(m.match(/^[a-z]/i)&&n.match(/(^|[^\\])(\\\\)*\\[a-z]+$/i)){n+=" "}if(n.length+m.length>d.config.MAXBUFFER){d.Error(["MaxBufferSize","MathJax internal buffer size exceeded; is there a recursive macro call?"])}return n+m}});d.Augment({Stack:e,Parse:a,Definitions:g,Startup:l,config:{MAXMACROS:10000,MAXBUFFER:5*1024},sourceMenuTitle:["TeXCommands","TeX Commands"],annotationEncoding:"application/x-tex",prefilterHooks:MathJax.Callback.Hooks(true),postfilterHooks:MathJax.Callback.Hooks(true),Config:function(){this.SUPER(arguments).Config.apply(this,arguments);if(this.config.equationNumbers.autoNumber!=="none"){if(!this.config.extensions){this.config.extensions=[]}this.config.extensions.push("AMSmath.js")}},Translate:function(m){var n,o=false,q=MathJax.HTML.getScript(m);var s=(m.type.replace(/\n/g," ").match(/(;|\s|\n)mode\s*=\s*display(;|\s|\n|$)/)!=null);var r={math:q,display:s,script:m};var t=this.prefilterHooks.Execute(r);if(t){return t}q=r.math;try{n=d.Parse(q).mml()}catch(p){if(!p.texError){throw p}n=this.formatError(p,q,s,m);o=true}if(n.isa(i.mtable)&&n.displaystyle==="inherit"){n.displaystyle=s}if(n.inferred){n=i.apply(MathJax.ElementJax,n.data)}else{n=i(n)}if(s){n.root.display="block"}if(o){n.texError=true}r.math=n;return this.postfilterHooks.Execute(r)||r.math},prefilterMath:function(n,o,m){return n},postfilterMath:function(n,o,m){this.combineRelations(n.root);return n},formatError:function(p,o,q,m){var n=p.message.replace(/\n.*/,"");c.signal.Post(["TeX Jax - parse error",n,o,q,m]);return i.Error(n)},Error:function(m){if(f(m)){m=k.apply(k,m)}throw c.Insert(Error(m),{texError:true})},Macro:function(m,n,o){g.macros[m]=["Macro"].concat([].slice.call(arguments,1));g.macros[m].isUser=true},fenced:function(o,n,p){var m=i.mrow().With({open:o,close:p,texClass:i.TEXCLASS.INNER});m.Append(i.mo(o).With({fence:true,stretchy:true,symmetric:true,texClass:i.TEXCLASS.OPEN}));if(n.type==="mrow"&&n.inferred){m.Append.apply(m,n.data)}else{m.Append(n)}m.Append(i.mo(p).With({fence:true,stretchy:true,symmetric:true,texClass:i.TEXCLASS.CLOSE}));return m},fixedFence:function(o,n,p){var m=i.mrow().With({open:o,close:p,texClass:i.TEXCLASS.ORD});if(o){m.Append(this.mathPalette(o,"l"))}if(n.type==="mrow"){m.Append.apply(m,n.data)}else{m.Append(n)}if(p){m.Append(this.mathPalette(p,"r"))}return m},mathPalette:function(p,n){if(p==="{"||p==="}"){p="\\"+p}var o="{\\bigg"+n+" "+p+"}",m="{\\big"+n+" "+p+"}";return d.Parse("\\mathchoice"+o+m+m+m,{}).mml()},combineRelations:function(q){var r,n,p,o;for(r=0,n=q.data.length;r<n;r++){if(q.data[r]){if(q.isa(i.mrow)){while(r+1<n&&(p=q.data[r])&&(o=q.data[r+1])&&p.isa(i.mo)&&o.isa(i.mo)&&p.Get("texClass")===i.TEXCLASS.REL&&o.Get("texClass")===i.TEXCLASS.REL){if(p.variantForm==o.variantForm&&p.Get("mathvariant")==o.Get("mathvariant")&&p.style==o.style&&p["class"]==o["class"]&&!p.id&&!o.id){p.Append.apply(p,o.data);q.data.splice(r+1,1);n--}else{p.rspace=o.lspace="0pt";r++}}}if(!q.data[r].isToken){this.combineRelations(q.data[r])}}}}});d.prefilterHooks.Add(function(m){m.math=d.prefilterMath(m.math,m.display,m.script)});d.postfilterHooks.Add(function(m){m.math=d.postfilterMath(m.math,m.display,m.script)});d.loadComplete("jax.js")})(MathJax.InputJax.TeX,MathJax.Hub,MathJax.Ajax);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsB.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsB.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u2900":c.RELACCENT,"\u2901":c.RELACCENT,"\u2902":c.RELACCENT,"\u2903":c.RELACCENT,"\u2904":c.RELACCENT,"\u2905":c.RELACCENT,"\u2906":c.RELACCENT,"\u2907":c.RELACCENT,"\u2908":c.REL,"\u2909":c.REL,"\u290A":c.RELSTRETCH,"\u290B":c.RELSTRETCH,"\u290C":c.WIDEREL,"\u290D":c.WIDEREL,"\u290E":c.WIDEREL,"\u290F":c.WIDEREL,"\u2910":c.WIDEREL,"\u2911":c.RELACCENT,"\u2912":c.RELSTRETCH,"\u2913":c.RELSTRETCH,"\u2914":c.RELACCENT,"\u2915":c.RELACCENT,"\u2916":c.RELACCENT,"\u2917":c.RELACCENT,"\u2918":c.RELACCENT,"\u2919":c.RELACCENT,"\u291A":c.RELACCENT,"\u291B":c.RELACCENT,"\u291C":c.RELACCENT,"\u291D":c.RELACCENT,"\u291E":c.RELACCENT,"\u291F":c.RELACCENT,"\u2920":c.RELACCENT,"\u2921":c.RELSTRETCH,"\u2922":c.RELSTRETCH,"\u2923":c.REL,"\u2924":c.REL,"\u2925":c.REL,"\u2926":c.REL,"\u2927":c.REL,"\u2928":c.REL,"\u2929":c.REL,"\u292A":c.REL,"\u292B":c.REL,"\u292C":c.REL,"\u292D":c.REL,"\u292E":c.REL,"\u292F":c.REL,"\u2930":c.REL,"\u2931":c.REL,"\u2932":c.REL,"\u2933":c.RELACCENT,"\u2934":c.REL,"\u2935":c.REL,"\u2936":c.REL,"\u2937":c.REL,"\u2938":c.REL,"\u2939":c.REL,"\u293A":c.RELACCENT,"\u293B":c.RELACCENT,"\u293C":c.RELACCENT,"\u293D":c.RELACCENT,"\u293E":c.REL,"\u293F":c.REL,"\u2940":c.REL,"\u2941":c.REL,"\u2942":c.RELACCENT,"\u2943":c.RELACCENT,"\u2944":c.RELACCENT,"\u2945":c.RELACCENT,"\u2946":c.RELACCENT,"\u2947":c.RELACCENT,"\u2948":c.RELACCENT,"\u2949":c.REL,"\u294A":c.RELACCENT,"\u294B":c.RELACCENT,"\u294C":c.REL,"\u294D":c.REL,"\u294E":c.WIDEREL,"\u294F":c.RELSTRETCH,"\u2950":c.WIDEREL,"\u2951":c.RELSTRETCH,"\u2952":c.WIDEREL,"\u2953":c.WIDEREL,"\u2954":c.RELSTRETCH,"\u2955":c.RELSTRETCH,"\u2956":c.RELSTRETCH,"\u2957":c.RELSTRETCH,"\u2958":c.RELSTRETCH,"\u2959":c.RELSTRETCH,"\u295A":c.WIDEREL,"\u295B":c.WIDEREL,"\u295C":c.RELSTRETCH,"\u295D":c.RELSTRETCH,"\u295E":c.WIDEREL,"\u295F":c.WIDEREL,"\u2960":c.RELSTRETCH,"\u2961":c.RELSTRETCH,"\u2962":c.RELACCENT,"\u2963":c.REL,"\u2964":c.RELACCENT,"\u2965":c.REL,"\u2966":c.RELACCENT,"\u2967":c.RELACCENT,"\u2968":c.RELACCENT,"\u2969":c.RELACCENT,"\u296A":c.RELACCENT,"\u296B":c.RELACCENT,"\u296C":c.RELACCENT,"\u296D":c.RELACCENT,"\u296E":c.RELSTRETCH,"\u296F":c.RELSTRETCH,"\u2970":c.RELACCENT,"\u2971":c.RELACCENT,"\u2972":c.RELACCENT,"\u2973":c.RELACCENT,"\u2974":c.RELACCENT,"\u2975":c.RELACCENT,"\u2976":c.RELACCENT,"\u2977":c.RELACCENT,"\u2978":c.RELACCENT,"\u2979":c.RELACCENT,"\u297A":c.RELACCENT,"\u297B":c.RELACCENT,"\u297C":c.RELACCENT,"\u297D":c.RELACCENT,"\u297E":c.REL,"\u297F":c.REL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SupplementalArrowsB.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SuppMathOperators.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SuppMathOperators.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
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(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2A03":c.OP,"\u2A05":c.OP,"\u2A07":c.OP,"\u2A08":c.OP,"\u2A09":c.OP,"\u2A0A":c.OP,"\u2A0B":c.INTEGRAL2,"\u2A0C":c.INTEGRAL,"\u2A0D":c.INTEGRAL2,"\u2A0E":c.INTEGRAL2,"\u2A0F":c.INTEGRAL2,"\u2A10":c.OP,"\u2A11":c.OP,"\u2A12":c.OP,"\u2A13":c.OP,"\u2A14":c.OP,"\u2A15":c.INTEGRAL2,"\u2A16":c.INTEGRAL2,"\u2A17":c.INTEGRAL2,"\u2A18":c.INTEGRAL2,"\u2A19":c.INTEGRAL2,"\u2A1A":c.INTEGRAL2,"\u2A1B":c.INTEGRAL2,"\u2A1C":c.INTEGRAL2,"\u2AFC":c.OP,"\u2AFF":c.OP},infix:{"\u2A1D":c.BIN3,"\u2A1E":c.BIN3,"\u2A1F":c.BIN3,"\u2A20":c.BIN3,"\u2A21":c.BIN3,"\u2A22":c.BIN4,"\u2A23":c.BIN4,"\u2A24":c.BIN4,"\u2A25":c.BIN4,"\u2A26":c.BIN4,"\u2A27":c.BIN4,"\u2A28":c.BIN4,"\u2A29":c.BIN4,"\u2A2A":c.BIN4,"\u2A2B":c.BIN4,"\u2A2C":c.BIN4,"\u2A2D":c.BIN4,"\u2A2E":c.BIN4,"\u2A30":c.BIN4,"\u2A31":c.BIN4,"\u2A32":c.BIN4,"\u2A33":c.BIN4,"\u2A34":c.BIN4,"\u2A35":c.BIN4,"\u2A36":c.BIN4,"\u2A37":c.BIN4,"\u2A38":c.BIN4,"\u2A39":c.BIN4,"\u2A3A":c.BIN4,"\u2A3B":c.BIN4,"\u2A3C":c.BIN4,"\u2A3D":c.BIN4,"\u2A3E":c.BIN4,"\u2A40":c.BIN4,"\u2A41":c.BIN4,"\u2A42":c.BIN4,"\u2A43":c.BIN4,"\u2A44":c.BIN4,"\u2A45":c.BIN4,"\u2A46":c.BIN4,"\u2A47":c.BIN4,"\u2A48":c.BIN4,"\u2A49":c.BIN4,"\u2A4A":c.BIN4,"\u2A4B":c.BIN4,"\u2A4C":c.BIN4,"\u2A4D":c.BIN4,"\u2A4E":c.BIN4,"\u2A4F":c.BIN4,"\u2A50":c.BIN4,"\u2A51":c.BIN4,"\u2A52":c.BIN4,"\u2A53":c.BIN4,"\u2A54":c.BIN4,"\u2A55":c.BIN4,"\u2A56":c.BIN4,"\u2A57":c.BIN4,"\u2A58":c.BIN4,"\u2A59":c.REL,"\u2A5A":c.BIN4,"\u2A5B":c.BIN4,"\u2A5C":c.BIN4,"\u2A5D":c.BIN4,"\u2A5E":c.BIN4,"\u2A5F":c.BIN4,"\u2A60":c.BIN4,"\u2A61":c.BIN4,"\u2A62":c.BIN4,"\u2A63":c.BIN4,"\u2A64":c.BIN4,"\u2A65":c.BIN4,"\u2A66":c.REL,"\u2A67":c.REL,"\u2A68":c.REL,"\u2A69":c.REL,"\u2A6A":c.REL,"\u2A6B":c.REL,"\u2A6C":c.REL,"\u2A6D":c.REL,"\u2A6E":c.REL,"\u2A6F":c.REL,"\u2A70":c.REL,"\u2A71":c.BIN4,"\u2A72":c.BIN4,"\u2A73":c.REL,"\u2A74":c.REL,"\u2A75":c.REL,"\u2A76":c.REL,"\u2A77":c.REL,"\u2A78":c.REL,"\u2A79":c.REL,"\u2A7A":c.REL,"\u2A7B":c.REL,"\u2A7C":c.REL,"\u2A7D":c.REL,"\u2A7D\u0338":c.REL,"\u2A7E":c.REL,"\u2A7E\u0338":c.REL,"\u2A7F":c.REL,"\u2A80":c.REL,"\u2A81":c.REL,"\u2A82":c.REL,"\u2A83":c.REL,"\u2A84":c.REL,"\u2A85":c.REL,"\u2A86":c.REL,"\u2A87":c.REL,"\u2A88":c.REL,"\u2A89":c.REL,"\u2A8A":c.REL,"\u2A8B":c.REL,"\u2A8C":c.REL,"\u2A8D":c.REL,"\u2A8E":c.REL,"\u2A8F":c.REL,"\u2A90":c.REL,"\u2A91":c.REL,"\u2A92":c.REL,"\u2A93":c.REL,"\u2A94":c.REL,"\u2A95":c.REL,"\u2A96":c.REL,"\u2A97":c.REL,"\u2A98":c.REL,"\u2A99":c.REL,"\u2A9A":c.REL,"\u2A9B":c.REL,"\u2A9C":c.REL,"\u2A9D":c.REL,"\u2A9E":c.REL,"\u2A9F":c.REL,"\u2AA0":c.REL,"\u2AA1":c.REL,"\u2AA1\u0338":c.REL,"\u2AA2":c.REL,"\u2AA2\u0338":c.REL,"\u2AA3":c.REL,"\u2AA4":c.REL,"\u2AA5":c.REL,"\u2AA6":c.REL,"\u2AA7":c.REL,"\u2AA8":c.REL,"\u2AA9":c.REL,"\u2AAA":c.REL,"\u2AAB":c.REL,"\u2AAC":c.REL,"\u2AAD":c.REL,"\u2AAE":c.REL,"\u2AAF\u0338":c.REL,"\u2AB0\u0338":c.REL,"\u2AB1":c.REL,"\u2AB2":c.REL,"\u2AB3":c.REL,"\u2AB4":c.REL,"\u2AB5":c.REL,"\u2AB6":c.REL,"\u2AB7":c.REL,"\u2AB8":c.REL,"\u2AB9":c.REL,"\u2ABA":c.REL,"\u2ABB":c.REL,"\u2ABC":c.REL,"\u2ABD":c.REL,"\u2ABE":c.REL,"\u2ABF":c.REL,"\u2AC0":c.REL,"\u2AC1":c.REL,"\u2AC2":c.REL,"\u2AC3":c.REL,"\u2AC4":c.REL,"\u2AC5":c.REL,"\u2AC6":c.REL,"\u2AC7":c.REL,"\u2AC8":c.REL,"\u2AC9":c.REL,"\u2ACA":c.REL,"\u2ACB":c.REL,"\u2ACC":c.REL,"\u2ACD":c.REL,"\u2ACE":c.REL,"\u2ACF":c.REL,"\u2AD0":c.REL,"\u2AD1":c.REL,"\u2AD2":c.REL,"\u2AD3":c.REL,"\u2AD4":c.REL,"\u2AD5":c.REL,"\u2AD6":c.REL,"\u2AD7":c.REL,"\u2AD8":c.REL,"\u2AD9":c.REL,"\u2ADA":c.REL,"\u2ADB":c.REL,"\u2ADC":c.REL,"\u2ADD":c.REL,"\u2ADE":c.REL,"\u2ADF":c.REL,"\u2AE0":c.REL,"\u2AE1":c.REL,"\u2AE2":c.REL,"\u2AE3":c.REL,"\u2AE4":c.REL,"\u2AE5":c.REL,"\u2AE6":c.REL,"\u2AE7":c.REL,"\u2AE8":c.REL,"\u2AE9":c.REL,"\u2AEA":c.REL,"\u2AEB":c.REL,"\u2AEC":c.REL,"\u2AED":c.REL,"\u2AEE":c.REL,"\u2AEF":c.REL,"\u2AF0":c.REL,"\u2AF1":c.REL,"\u2AF2":c.REL,"\u2AF3":c.REL,"\u2AF4":c.BIN4,"\u2AF5":c.BIN4,"\u2AF6":c.BIN4,"\u2AF7":c.REL,"\u2AF8":c.REL,"\u2AF9":c.REL,"\u2AFA":c.REL,"\u2AFB":c.BIN4,"\u2AFD":c.BIN4,"\u2AFE":c.BIN3}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SuppMathOperators.js")})(MathJax.ElementJax.mml);
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Latin={directory:"Latin/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Latin",id:"GYREPAGELLALATIN",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],161:[454,245,278,81,197,"197 396c0 -30 -27 -58 -57 -58c-31 0 -59 28 -59 58c0 31 28 58 60 58c29 0 56 -28 56 -58zM193 -207l-75 -38h-34v25c0 22 2 54 7 95l29 326v25l28 23l10 -5l2 -40"],162:[562,101,500,61,448,"448 53l-20 -33c-51 -24 -92 -34 -145 -34c-22 0 -37 1 -62 5l-28 -92h-41l32 104c-42 22 -62 39 -84 71c-25 37 -39 89 -39 148c0 95 34 160 102 194l80 40c18 9 44 14 82 14l27 92h40l-27 -92c26 -1 53 -10 80 -26c-8 -49 -11 -84 -11 -130h-28l-9 66 c-13 14 -25 21 -50 31l-106 -353c30 -16 53 -22 85 -22c34 0 64 8 113 28zM309 419c-25 4 -32 5 -39 5c-76 0 -120 -64 -120 -173c0 -34 5 -66 14 -95c10 -32 19 -46 44 -72"],164:[531,-96,500,30,470,"470 141l-45 -45l-48 48c-38 -30 -74 -42 -127 -42c-54 0 -90 12 -127 42l-48 -48l-45 45l49 49c-30 38 -42 72 -42 123c0 52 12 88 42 122l-49 49l47 47l48 -48c37 28 77 41 125 41s87 -13 125 -41l48 48l47 -47l-49 -49c30 -34 42 -70 42 -122c0 -50 -12 -85 -42 -123z M404 314c0 83 -70 151 -156 151c-83 0 -152 -70 -152 -152c0 -84 69 -152 154 -152s154 68 154 153"],166:[726,184,606,275,331,"331 362h-56v364h56v-364zM331 -184h-56v364h56v-364"],169:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM571 185l-19 -31c-41 -20 -86 -30 -136 -30c-142 0 -239 80 -239 198 c0 74 37 131 105 168c41 22 91 33 144 33c45 0 89 -7 141 -23c-9 -39 -11 -59 -12 -89h-26v43c0 20 -58 38 -113 38c-98 0 -162 -64 -162 -159c0 -103 73 -171 185 -171c45 0 86 11 122 33"],170:[709,-361,333,24,310,"310 426c-11 1 -22 1 -25 2c-12 1 -21 1 -24 1l-27 -1c-9 0 -17 -1 -17 -1l-6 -1l3 51l-81 -52c-14 -2 -22 -3 -32 -3c-47 0 -77 27 -77 71c0 53 39 83 126 97l64 10c-1 54 -27 77 -88 77c-28 0 -33 -3 -44 -21l-3 -5l-3 -6l-9 -19l-17 4v39l35 20c23 13 49 20 76 20 c44 0 74 -13 92 -39c10 -15 13 -28 13 -80v-102c0 -38 3 -44 24 -44h20v-18zM214 502v79c-99 -12 -134 -33 -134 -78c0 -27 22 -47 50 -47c18 0 50 13 63 26zM310 361h-286v34h286v-34"],171:[428,-71,500,50,450,"249 86l-23 -15l-176 171v12l176 174l23 -13l-119 -167zM450 86l-23 -15l-176 171v12l176 174l23 -13l-119 -167"],182:[695,150,628,39,589,"589 -150l-202 3l-202 -3v30l42 3c45 3 53 16 53 90v372c-73 5 -117 20 -166 57s-75 85 -75 140c0 90 73 157 178 153l59 -2l145 -4c55 0 97 1 168 5v-30l-32 -3c-52 -5 -63 -20 -63 -87v-601c0 -74 8 -87 53 -90l42 -3v-30zM280 382v273c-6 1 -12 1 -15 1 c-66 0 -115 -55 -115 -130c0 -74 46 -125 130 -144zM421 -120v775h-68v-775h68"],184:[10,225,333,96,304,"304 -141c0 -52 -48 -84 -124 -84c-27 0 -41 3 -84 16l14 31c33 -9 47 -11 65 -11c35 0 54 15 54 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l42 118h34l-25 -85c10 3 17 4 27 4c52 0 85 -27 85 -70"],186:[709,-355,333,10,323,"323 567c0 -84 -73 -151 -166 -151c-88 0 -147 57 -147 142c0 89 66 151 163 151c88 0 150 -59 150 -142zM263 551c0 78 -45 138 -104 138c-57 0 -89 -39 -89 -110c0 -84 42 -143 103 -143c54 0 90 46 90 115zM323 355h-313v34h313v-34"],187:[428,-71,500,50,450,"450 242l-176 -171l-23 15l119 162l-119 167l23 13l176 -174v-12zM249 242l-176 -171l-23 15l119 162l-119 167l23 13l176 -174v-12"],191:[454,245,444,49,401,"401 -97l-38 -113c-53 -26 -88 -35 -132 -35c-103 0 -182 67 -182 154c0 57 25 96 110 174c81 73 94 90 94 123c0 16 -6 29 -22 48l21 14c30 -19 44 -43 44 -73c0 -34 -16 -61 -77 -128c-59 -65 -77 -97 -77 -137c0 -64 51 -109 123 -109c45 0 76 15 87 42l20 48z M303 396c0 -30 -27 -58 -57 -58c-31 0 -59 28 -59 58c0 31 28 58 60 58c29 0 56 -28 56 -58"],192:[888,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM497 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],193:[888,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM529 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],194:[887,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM560 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],195:[872,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],196:[869,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM343 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM542 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],197:[939,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM493 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM455 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],198:[692,3,944,-10,908,"908 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-168 -3l-247 3c-23 0 -46 -1 -69 -3v23l28 16c19 11 26 32 26 84v122l-123 3l-121 -3l-64 -114c-24 -43 -28 -54 -28 -69c0 -16 18 -26 53 -29l36 -3v-30c-33 2 -65 3 -98 3l-127 -3v30l34 5c14 2 33 21 52 55l289 512 c12 21 19 39 19 47c0 7 -13 10 -54 13l-44 3v30l257 -3l226 3l123 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 22 -3 27 -27 34c-32 8 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30l-5 59c-3 33 -28 37 -73 37 l-157 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c19 6 30 51 38 113h35zM462 283v372h-12l-208 -372h220"],199:[709,225,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54h-14l-21 -55c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l39 90c-218 24 -346 158 -346 360 c0 135 60 241 174 307c68 39 149 60 237 60c73 0 145 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-173 0 -286 -121 -286 -306c0 -197 129 -327 325 -327c77 0 145 20 207 60"],200:[888,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM410 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],201:[888,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM443 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],202:[887,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],203:[869,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM256 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM455 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],204:[888,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM274 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],205:[888,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM306 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],206:[887,3,337,0,337,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM337 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],207:[869,3,337,20,319,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM120 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM319 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],208:[692,3,774,14,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v251h-99v36h99v187c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220 c-53 53 -143 73 -254 73c-50 0 -85 -3 -111 -8v-262h184v-36h-184v-297c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],209:[872,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM581 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],210:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM507 749h-43l-156 73 c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],211:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM539 861c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],212:[887,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM570 752h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68"],213:[872,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],214:[869,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM353 819c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM552 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],216:[709,20,833,30,797,"797 679l-88 -83c55 -70 78 -135 78 -226c0 -222 -169 -390 -392 -390c-59 0 -118 13 -166 36c-24 11 -41 23 -75 51l-91 -85l-33 29l94 88c-29 38 -39 55 -51 87c-18 46 -28 102 -28 156c0 221 151 367 379 367c64 0 129 -13 180 -36c24 -11 41 -21 75 -47l86 83z M680 340c0 80 -10 129 -39 191l-422 -400c59 -77 121 -109 212 -109c158 0 249 116 249 318zM616 570c-39 44 -62 61 -109 78c-34 13 -68 19 -104 19c-160 0 -251 -106 -251 -292c0 -83 12 -142 44 -208"],217:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM517 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],218:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM549 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],219:[887,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM580 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],220:[869,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM363 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM562 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],221:[888,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM484 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],222:[692,3,604,32,574,"574 387c0 -117 -98 -211 -220 -211c-21 0 -43 2 -58 6l-11 37c22 -6 44 -9 62 -9c71 0 127 65 127 147c0 96 -56 143 -170 143c-30 0 -52 -3 -78 -9v-371c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3 l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-27c17 -2 24 -2 46 -2c96 1 78 1 99 1c124 0 203 -60 203 -154"],223:[731,9,556,23,519,"519 163c0 -41 -16 -85 -37 -101l-58 -44c-23 -18 -51 -27 -79 -27c-32 0 -61 6 -93 20v-14l-115 3l-114 -3v30l36 3c34 3 37 9 37 72v283h-69v14l69 35v66c0 39 12 71 46 118c50 68 130 113 203 113c89 0 151 -59 151 -144c0 -57 -13 -116 -44 -196 c-30 17 -47 23 -71 23c-32 0 -53 -17 -53 -43c0 -28 23 -50 86 -82c74 -37 105 -74 105 -126zM454 110c0 47 -25 76 -93 112c-75 39 -93 60 -93 105c0 23 6 42 19 56l39 43c20 22 57 35 103 35c6 24 11 57 11 82c0 88 -50 143 -131 143c-93 0 -129 -61 -129 -220v-359 c0 -59 12 -80 46 -80h28l21 85h27v-46c27 -24 44 -32 71 -32c46 0 81 32 81 76"],224:[677,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM335 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],225:[677,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM381 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],226:[676,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],227:[645,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM411 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],228:[642,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM395 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],229:[692,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM346 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM308 592c0 38 -25 64 -61 64 c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],230:[469,20,758,30,732,"732 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 8 -86 27 -119c28 -50 83 -78 149 -78c44 0 71 10 131 47l14 -10l-20 -34c-4 -6 -24 -18 -50 -29c-41 -18 -81 -27 -118 -27c-56 0 -110 20 -148 53c-16 15 -27 27 -44 56l-123 -96 c-10 -8 -31 -13 -55 -13c-83 0 -136 50 -136 127c0 44 14 77 41 98c30 22 113 45 197 54l56 6c-3 58 -8 82 -27 109c-18 26 -51 42 -86 42c-34 0 -79 -13 -91 -27c-7 -8 -18 -32 -25 -58l-26 6v62l98 53c22 12 43 17 71 17c65 0 107 -21 146 -71c65 54 104 71 161 71 c70 0 131 -33 163 -87c15 -26 24 -64 24 -104zM324 117v116c-81 -9 -91 -11 -134 -23c-33 -10 -47 -17 -56 -29c-11 -16 -18 -37 -18 -59c0 -48 31 -77 84 -77c47 0 80 19 124 72zM649 267c0 52 -6 78 -23 110c-22 41 -49 59 -87 59c-41 0 -81 -20 -104 -51 c-20 -28 -28 -58 -30 -115c54 -5 80 -7 127 -6"],231:[469,225,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -80 -33 -123 -34l-21 -55c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 89c-125 10 -209 101 -209 229 c0 90 37 159 109 204c60 37 114 55 162 55c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 26 -65 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 67 9 105 29"],232:[677,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM351 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],233:[677,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM397 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],234:[676,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],235:[642,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM212 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM411 592 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],236:[677,3,287,11,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM235 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],237:[677,3,287,21,281,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM281 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],238:[676,3,287,-10,302,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM302 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],239:[642,3,287,-4,295,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM96 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM295 592c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],241:[645,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM456 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],242:[677,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM368 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47 c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],243:[677,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM414 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40 l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],244:[676,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167 h62"],245:[645,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM444 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],246:[642,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM229 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM428 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],248:[474,23,556,16,530,"530 449l-63 -61c38 -51 52 -92 52 -150c0 -149 -110 -258 -261 -258c-63 0 -104 15 -152 57l-62 -60l-28 23l67 64c-33 51 -46 93 -46 152c0 148 104 253 251 253c61 0 103 -15 153 -55l62 60zM426 197c0 43 -7 82 -22 130l-238 -232c34 -57 73 -82 127 -82 c80 0 133 73 133 184zM388 362c-33 50 -72 74 -123 74c-86 0 -135 -66 -135 -180c0 -45 6 -81 20 -126"],249:[677,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM390 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],250:[677,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM436 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],251:[676,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM457 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],252:[642,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM251 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM450 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50 c29 0 49 -21 49 -50"],253:[677,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM434 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],254:[726,281,601,-2,544,"544 267c0 -70 -36 -154 -79 -185l-100 -72c-21 -15 -47 -22 -82 -22c-42 0 -73 7 -118 25v-189c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v796c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-349l55 56c26 26 75 44 122 44 c112 0 202 -90 202 -202zM457 230c0 108 -59 174 -154 174c-50 0 -91 -19 -120 -56c-13 -17 -18 -28 -18 -42v-208c40 -42 78 -59 135 -59c97 0 157 74 157 191"],255:[642,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM249 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM448 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],256:[846,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM549 793h-312v53h312v-53"],257:[619,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 566h-312v53h312v-53"],258:[884,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM544 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],259:[671,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM387 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30"],260:[700,250,778,15,756,"756 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-14l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3 c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30l-38 2c-38 1 -66 -32 -87 -65c-13 -21 -22 -44 -22 -66c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55zM493 269l-126 298l-127 -298h253"],261:[469,250,500,32,471,"471 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 45 118 102 157l-38 -2l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32 c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30l-30 2c-34 2 -63 -22 -84 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91 c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79"],262:[888,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60zM530 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],263:[677,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29z M389 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],268:[887,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60zM561 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],269:[676,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29z M410 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],270:[887,3,774,22,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220c-53 53 -143 73 -254 73 c-50 0 -85 -3 -111 -8v-595c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252zM509 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],271:[726,12,611,35,678,"579 -3c-30 2 -61 3 -91 3c-26 0 -51 -1 -77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v183c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98zM678 715c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],272:[692,3,774,14,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v251h-99v36h99v187c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220 c-53 53 -143 73 -254 73c-50 0 -85 -3 -111 -8v-262h184v-36h-184v-297c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],273:[726,12,611,35,579,"579 -3c-21 1 -41 1 -48 2c-21 1 -35 1 -43 1l-77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v118h-145v36h145v29c0 30 -7 41 -25 41h-56v28 c79 12 112 20 156 37l9 -8v-127h83v-36h-83v-453c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98"],274:[846,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM462 793h-312v53h312v-53"],275:[619,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 566h-312v53h312v-53"],278:[869,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM356 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],279:[642,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM312 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],280:[692,250,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164h-1c-45 -1 -90 -15 -117 -51c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 44 117 100 156l-47 -1l-232 3l-123 -3v30l36 3 c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59 c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],281:[469,250,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-2 -3 -8 -8 -17 -13c-33 -19 -63 -43 -86 -74c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7 v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 53 34 104 81 142c-15 -3 -29 -4 -43 -4c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40 c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6"],282:[887,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM473 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],283:[676,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],286:[884,20,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM564 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],287:[671,283,556,32,544,"544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154 c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4zM354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110z M439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150zM417 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30"],290:[709,271,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM457 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],291:[709,283,556,32,544,"347 700c-38 -62 -47 -96 -53 -160c-42 -12 -49 -15 -79 -25l-10 11c27 70 48 103 95 164l35 19zM544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46 c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4z M354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110zM439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150"],296:[872,3,337,5,335,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM335 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],297:[645,3,287,-19,311,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM311 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29 c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],298:[846,3,337,14,326,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM326 793h-312v53h312v-53"],299:[619,3,287,-10,302,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM302 566h-312v53h312v-53"],302:[692,250,337,22,315,"315 -3l-44 2c-40 1 -69 -31 -91 -65c-13 -21 -22 -44 -22 -66c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-24l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30 l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],303:[642,250,291,21,271,"271 -3l-44 2c-33 1 -60 -23 -80 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-2l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28 c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM175 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],304:[869,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM219 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],306:[692,195,724,40,684,"333 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM684 662l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-452c0 -121 -13 -171 -62 -231 c-39 -49 -102 -85 -136 -81l-24 3l-5 76l11 6c23 -14 43 -20 67 -20c40 0 54 29 54 113v586c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30"],307:[642,283,509,40,477,"290 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM215 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM469 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189 c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484zM477 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],310:[692,271,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30zM416 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],311:[726,271,556,21,549,"549 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-122 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-457l73 59c39 31 86 75 150 139h100v-30c-34 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 28 -33 64 -68 l126 -125c32 -31 61 -48 85 -48v-23zM314 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],313:[888,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM306 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],314:[922,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM270 895c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],315:[692,271,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM350 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],316:[726,271,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM191 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],317:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM497 681c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],318:[726,3,291,21,370,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM370 715c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],321:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v219l-50 -41l-21 29l71 58v209c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-141l141 117l20 -29l-161 -134v-335 c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65l12 50h32"],322:[726,3,291,0,296,"296 522l-108 -89v-331c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v271l-83 -68l-21 29l104 85v201c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-239l88 72"],323:[888,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM552 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],324:[677,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM426 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],325:[692,271,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM460 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],326:[469,271,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM336 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],327:[887,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM583 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],328:[676,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM447 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],330:[692,187,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -106 -65 -204 -164 -204c-65 0 -129 22 -180 62l44 44c34 -40 84 -62 136 -62c59 0 77 71 77 139l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30 l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],331:[469,167,582,6,494,"494 102c0 -138 -77 -269 -203 -269v34c110 0 119 144 119 272v142c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66 c21 18 42 25 79 25c112 0 167 -57 167 -174v-193"],332:[846,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM559 793h-312v53h312v-53"],333:[619,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 566h-312v53h312v-53"],336:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM666 861c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM506 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],337:[683,20,546,32,526,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM376 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40 l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM526 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],338:[709,20,998,22,962,"962 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-160 -3l-107 1c-117 1 -226 -19 -288 -18c-219 0 -369 143 -369 360c0 220 153 369 377 369c58 0 172 -20 189 -20l237 3l121 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34c-31 8 -89 14 -141 14c-65 0 -82 -1 -113 -8 v-267c48 -3 86 -4 151 -4c43 0 68 4 71 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30l-5 58c-3 34 -28 38 -71 38h-54c-43 0 -71 -1 -97 -3v-280c29 -6 48 -8 97 -8c84 0 158 5 177 12c13 5 27 35 34 79l5 34h35zM519 139v399c0 38 -1 56 -5 83c-34 30 -76 44 -133 44 c-163 0 -259 -110 -259 -295c0 -203 109 -346 263 -346c46 0 104 14 129 32c4 27 5 45 5 83"],339:[469,20,827,32,800,"800 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -50 82 -78 148 -78c44 0 71 10 131 47l14 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -18 -50 -29c-41 -17 -80 -27 -115 -27c-68 0 -114 24 -172 87c-61 -64 -108 -87 -177 -87 c-132 0 -226 104 -226 250c0 143 96 239 240 239c71 0 116 -20 173 -76c65 58 104 76 166 76c115 0 189 -74 189 -190zM403 203c0 144 -57 233 -150 233c-85 0 -128 -59 -128 -176c0 -146 63 -247 154 -247c79 0 124 69 124 190zM717 267c0 52 -6 78 -23 110 c-22 41 -49 59 -86 59c-42 0 -83 -20 -105 -51c-21 -29 -28 -58 -30 -115c54 -5 80 -7 127 -6"],340:[888,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM452 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],341:[677,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM323 643 c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],342:[692,271,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM360 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],343:[469,271,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM199 -88 c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],344:[887,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM483 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],345:[676,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM344 676 l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],346:[888,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM379 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113 c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],347:[677,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM331 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],350:[709,225,525,24,503,"503 230c0 -124 -92 -218 -227 -243l-24 -62c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 90c-12 -2 -24 -2 -36 -2 c-59 0 -116 12 -173 38c6 44 7 76 7 153h32l8 -67c5 -42 83 -80 162 -80c105 0 180 65 180 155c0 38 -13 68 -39 89c-27 23 -61 34 -137 44c-99 14 -145 30 -178 62c-28 26 -41 61 -41 110c0 131 108 225 257 225c56 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -89 -14 -141h-32l-6 57 c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -63 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c114 -15 156 -29 191 -62c27 -27 39 -58 39 -105"],351:[469,225,424,30,391,"391 148c0 -84 -66 -146 -166 -163l-23 -60c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 89c-7 -1 -15 -1 -22 -1c-46 0 -84 7 -137 24 c9 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 39 -19 59 -64 69c-70 16 -123 32 -149 44c-46 22 -67 54 -67 102c0 90 71 145 187 145c42 0 76 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23c0 47 -50 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78 c0 -46 27 -66 109 -82c90 -17 122 -29 148 -55c19 -19 27 -42 27 -73"],352:[887,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM410 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],353:[676,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM352 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],354:[692,225,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-121 3l-30 -75c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11 c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l47 108l-138 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l68 -1l135 -2h158l83 1"],355:[621,225,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c20 0 33 4 59 19l13 -17l-48 -53c-5 -5 -20 -9 -37 -11l-24 -64c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39 c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l41 97c-64 4 -92 37 -92 105v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38"],356:[887,3,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158z M475 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],357:[663,12,326,22,355,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38zM355 652c-27 -70 -48 -103 -95 -164 l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],360:[872,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM578 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],361:[645,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM466 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30 c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],362:[846,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM569 793h-312v53h312v-53"],363:[619,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM457 566h-312v53h312v-53"],366:[939,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM513 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM475 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],367:[692,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM401 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM363 592c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63 c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],368:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM676 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM516 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],369:[683,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM398 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM548 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148 c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],370:[692,250,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-27 -28 -63 -46 -109 -57c-35 -7 -76 -17 -94 -41c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c30 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-24 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92 c0 51 32 100 77 138c-94 2 -162 23 -200 62s-56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],371:[469,250,603,18,581,"581 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 45 119 102 158l-52 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295 c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-33 2c-34 1 -61 -23 -81 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42 l8 31l26 -7v-55"],376:[869,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM298 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM497 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],377:[888,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM461 861 c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],378:[677,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM372 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138 c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],379:[869,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM374 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],380:[642,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM287 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],381:[887,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM492 887l-134 -135 h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],382:[676,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM393 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],383:[728,3,333,23,341,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-417c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11v-77"],402:[706,262,500,0,473,"473 706c-8 -29 -11 -51 -14 -92l-10 -8c-3 2 -4 2 -8 6c-15 13 -26 18 -41 18c-30 0 -43 -17 -53 -72l-27 -150l105 4c-5 -29 -7 -39 -9 -54c-34 3 -60 5 -105 6l-72 -348c-38 -183 -119 -277 -239 -278c8 35 11 57 15 89l11 7c14 -14 28 -20 46 -20c37 0 53 30 73 134 l80 416l-108 -5l10 53l107 -4c42 194 121 293 239 298"],416:[781,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],417:[532,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],431:[781,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19"],432:[532,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19"],536:[709,271,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM287 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9 c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],537:[469,271,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM241 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],538:[692,271,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158z M352 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],539:[621,271,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38zM208 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164 l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],7840:[700,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7841:[469,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7842:[946,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM479 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7843:[703,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM333 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7844:[1046,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM510 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7845:[803,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM364 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68"],7846:[1046,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM517 907h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7847:[803,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM371 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7848:[1088,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM561 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7849:[845,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM415 786c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7850:[1022,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29z M561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7851:[779,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM412 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7852:[887,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM560 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7853:[676,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50 c29 0 49 -21 49 -50"],7854:[1043,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM550 1016c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7855:[800,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM404 773c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129 s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7856:[1043,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM477 904h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7857:[800,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM331 661h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129 s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7858:[1045,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM480 986c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7859:[802,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM334 743c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7860:[1015,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 1015c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29z M545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7861:[772,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM412 772c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7862:[884,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM544 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7863:[671,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM387 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7864:[692,193,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM356 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7865:[469,193,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM312 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7866:[946,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM393 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7867:[703,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM349 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7868:[872,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM471 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7869:[645,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM427 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7870:[1046,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM423 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27z M474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7871:[803,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM380 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27z M431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7872:[1046,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM430 907h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM474 752h-38l-131 84 l-131 -84h-37l134 135h68"],7873:[803,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM387 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM431 509h-38l-131 84 l-131 -84h-37l134 135h68"],7874:[1088,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7875:[845,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM431 786c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7876:[1022,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM471 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7877:[779,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM428 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7878:[887,193,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68zM356 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7879:[676,193,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62zM312 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7880:[946,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM256 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7881:[703,3,287,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM233 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7882:[692,193,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM219 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7883:[642,193,287,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM196 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7884:[709,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7885:[469,193,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM329 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7886:[946,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM489 887c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7887:[703,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM366 644c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7888:[1046,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM520 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7889:[803,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM397 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43 l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7890:[1046,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM527 907h-43l-156 73 c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7891:[803,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM404 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39 s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7892:[1088,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM571 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7893:[845,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM448 786c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7894:[1022,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7895:[779,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM445 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7896:[887,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM570 752h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7897:[676,193,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167 h62zM329 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7898:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM539 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],7899:[677,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM408 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],7900:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM507 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7901:[677,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM362 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7902:[946,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM489 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21 l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7903:[703,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM360 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7904:[872,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50 h29"],7905:[645,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM438 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7906:[781,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7907:[532,193,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM323 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7908:[692,193,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM462 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7909:[469,193,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM351 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7910:[946,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM499 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7911:[703,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM388 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37 c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7912:[888,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM549 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],7913:[677,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM437 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],7914:[888,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM517 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7915:[677,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM390 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7916:[946,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM499 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37 c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7917:[703,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM389 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7918:[872,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM578 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30 c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7919:[645,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM467 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7920:[781,193,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM462 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7921:[532,193,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM352 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7922:[888,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM452 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7923:[677,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM388 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7924:[705,193,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM397 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7925:[459,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM467 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7926:[946,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM434 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14 c51 0 88 -26 88 -59"],7927:[703,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM386 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24 c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7928:[872,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM513 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7929:[645,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM464 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15 c28 0 44 13 59 50h29"],64256:[728,3,623,23,631,"631 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85l131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-206v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22 l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h206v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77"],64257:[728,3,605,23,587,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11 v-77zM587 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v223c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c59 7 112 21 156 43l9 -7v-360c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM517 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],64258:[728,3,608,23,590,"590 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v504c0 36 -9 55 -25 55h-42v-21l-22 -6c-30 21 -48 28 -75 28c-56 0 -69 -28 -69 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22 l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c10 0 19 -1 40 -6c9 -2 11 -3 22 -5v-28c67 14 100 22 142 37l9 -10v-614c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],64259:[728,3,897,23,876,"806 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM876 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v223c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c59 7 112 21 156 43l9 -7v-360c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM630 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28 c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85l121 4l-7 -53h-114v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-205v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66 c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h205v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77"],64260:[728,3,900,23,880,"880 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v504c0 36 -9 55 -25 55h-42v-21l-22 -6c-30 21 -48 28 -75 28c-56 0 -69 -28 -69 -143v-85l131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-206v-283 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h206v42c0 66 13 111 42 144l58 66 c23 26 57 42 88 42c10 0 19 -1 40 -6c9 -2 11 -3 22 -5v-28c67 14 100 22 142 37l9 -10v-614c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Latin/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Main={directory:"Main/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Main",id:"GYREPAGELLAMAIN",32:[0,0,250,0,0,""],33:[694,5,278,81,197,"197 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58zM194 669c0 -22 -2 -54 -7 -95l-29 -326v-25l-28 -23l-10 5l-2 40l-33 411l75 38h34v-25"],34:[709,-469,371,52,318,"137 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6zM318 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6"],35:[684,0,500,4,495,"495 419h-105l-20 -139h100v-56h-109l-31 -224h-58l31 224h-134l-33 -224h-58l33 224h-107v56h116l21 139h-110v56h118l31 209h58l-31 -209h133l30 209h58l-30 -209h97v-56zM332 419h-133l-21 -139h134"],36:[731,116,500,30,471,"471 207c0 -75 -34 -139 -97 -180c-33 -22 -59 -32 -114 -43l4 -100h-45c2 21 2 34 4 98c-62 1 -128 16 -193 42c6 39 9 69 12 148h32v-64c0 -24 2 -29 14 -41c28 -27 70 -42 135 -49v279c-79 9 -114 19 -143 41c-34 25 -50 64 -50 120c0 74 31 134 88 171 c30 20 54 28 105 37l-4 65h45c-2 -19 -3 -31 -4 -62c80 -6 119 -16 166 -43c-9 -33 -13 -72 -13 -126h-32v42c0 37 -4 49 -23 62c-25 16 -52 25 -98 29v-260c87 -9 125 -20 157 -43c36 -26 54 -66 54 -123zM392 173c0 73 -34 104 -132 119v-274c80 14 132 74 132 155z M223 379v251c-36 -4 -52 -10 -72 -26c-30 -24 -46 -63 -46 -110c0 -73 32 -104 118 -115"],37:[709,20,840,39,802,"355 535c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM283 533c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142zM802 167c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154 c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM730 165c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142zM616 709l-366 -729h-40l366 729h40"],38:[689,20,778,43,753,"753 49l-87 -63c-6 -4 -16 -6 -34 -6c-48 0 -123 32 -181 77c-71 -55 -129 -77 -202 -77c-119 0 -206 80 -206 192c0 50 18 96 53 137c26 29 48 47 102 78c-21 53 -30 92 -30 133s9 73 24 86l68 60c18 16 39 23 66 23c62 0 98 -33 98 -90c0 -46 -20 -89 -64 -136 c-20 -20 -38 -35 -80 -66c56 -91 115 -165 204 -256c36 48 48 77 48 113c0 41 -12 76 -27 80c-12 3 -28 5 -87 10l33 45l97 -2c76 0 194 7 194 7c-9 -29 -12 -47 -12 -72c-39 6 -69 9 -140 12c4 -15 5 -24 5 -39c0 -63 -22 -111 -81 -177c85 -49 123 -63 172 -63 c17 0 31 5 61 19zM420 82c-113 126 -162 189 -207 270c-61 -48 -83 -85 -83 -143c0 -93 77 -173 166 -173c40 0 77 14 124 46zM357 569c0 38 -25 67 -58 67c-40 0 -61 -28 -61 -79c0 -35 7 -70 26 -126c54 38 93 92 93 138"],39:[709,-469,208,61,146,"146 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6"],40:[664,164,424,120,344,"344 636c-111 -112 -164 -237 -164 -353v-66c0 -116 53 -241 164 -353c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-123 123 -196 254 -196 381v66c0 127 73 258 196 381c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[664,164,424,80,304,"304 217c0 -127 -73 -258 -196 -381c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c111 112 164 237 164 353v66c0 116 -53 241 -164 353c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c123 -123 196 -254 196 -381v-66"],42:[702,-359,390,32,358,"358 498l-10 -8l-136 23l64 -122l-5 -12l-61 -20l-11 7l-20 136l-96 -98l-13 1l-38 52l3 12l123 61l-123 62l-3 12l38 52l13 1l96 -98l20 136l11 7l61 -20l5 -12l-64 -122l136 23l10 -9v-64"],43:[550,50,760,80,680,"680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],44:[123,155,250,16,218,"218 109c-28 -77 -66 -140 -147 -245l-41 -19l-14 11c58 96 83 161 90 237c53 15 71 21 98 30"],45:[287,-215,333,17,312,"312 282l-30 -67h-260l-5 5l27 67h263"],46:[111,5,250,67,183,"183 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58"],47:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],48:[689,20,500,29,465,"465 366c0 -256 -76 -386 -227 -386c-62 0 -118 28 -153 77s-56 150 -56 267c0 242 79 365 234 365c137 0 202 -104 202 -323zM381 316c0 240 -39 338 -136 338c-95 0 -132 -83 -132 -294c0 -244 41 -345 138 -345c92 0 130 88 130 301"],49:[694,3,500,60,418,"418 -3l-157 3l-165 -3v30l56 3c54 3 65 14 65 66v485c0 24 -2 33 -8 33l-3 -1l-129 -58h-10l-7 43c91 32 162 62 227 96l14 -5v-593c0 -52 10 -63 65 -66l52 -3v-30"],50:[689,3,500,16,468,"468 -3l-229 3l-223 -3v26l170 181c113 120 155 194 155 269c0 85 -55 139 -141 139c-67 0 -103 -25 -119 -83l-13 -46h-29l17 136c49 50 98 70 170 70c127 0 205 -71 205 -186c0 -75 -30 -130 -127 -233l-182 -193l346 10c-2 -22 -2 -32 -2 -45c0 -14 0 -24 2 -45"],51:[689,20,500,15,462,"462 224c0 -47 -17 -91 -51 -132c-55 -67 -147 -112 -227 -112c-37 0 -81 8 -134 26c-6 50 -14 86 -35 147l27 10c19 -54 32 -77 56 -99c30 -28 71 -43 117 -43c93 0 154 67 154 169c0 91 -48 144 -131 144c-27 0 -46 -5 -84 -22l-7 6l12 53s39 -3 47 -3 c71 0 130 63 130 138c0 63 -53 116 -118 116c-52 0 -115 -34 -126 -68l-18 -56h-31l29 124c48 48 93 67 161 67c111 0 185 -59 185 -148c0 -59 -30 -105 -110 -167c50 -9 73 -17 98 -35c36 -25 56 -67 56 -115"],52:[694,3,500,2,472,"472 -3l-153 3l-161 -3v30l62 3c49 2 60 16 60 76v75h-267l-11 23l283 463l74 27l12 -5c-5 -41 -7 -127 -7 -305v-139h27c32 0 81 3 81 3v-71c-28 3 -49 4 -108 4v-75c0 -60 11 -73 60 -76l48 -3v-30zM280 245v352l-215 -352h215"],53:[689,20,500,13,459,"459 253c0 -74 -32 -142 -93 -196c-55 -48 -126 -77 -193 -77c-43 0 -83 9 -111 24c-14 44 -26 76 -49 133l24 14l46 -82c14 -26 64 -44 118 -44c109 0 173 65 173 176c0 108 -60 176 -156 176c-49 0 -76 -14 -123 -61l-20 6c3 44 6 137 6 225l-2 137l5 5s106 -5 174 -5 s174 5 174 5l5 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-5 -5l-305 5l-9 -209c62 37 98 50 146 50c114 0 195 -80 195 -193"],54:[689,20,500,32,468,"468 219c0 -136 -97 -239 -227 -239c-129 0 -209 102 -209 267c0 137 56 259 159 346c51 44 92 64 188 96l37 -17v-8c-180 -54 -264 -152 -285 -333c66 54 103 78 162 78c106 0 175 -75 175 -190zM382 184c0 99 -51 165 -127 165c-48 0 -95 -24 -117 -58 c-11 -17 -15 -36 -15 -71c0 -134 46 -207 131 -207c77 0 128 67 128 171"],55:[689,3,500,44,497,"497 659l-183 -329c-89 -159 -115 -224 -157 -333c0 0 -28 3 -46 3s-46 -3 -46 -3l-9 13l244 392c38 61 69 119 109 201h-267c-46 0 -53 -8 -61 -70l-7 -56h-30s3 62 3 102c0 41 -3 105 -3 105l10 5c97 -4 114 -5 219 -5c107 0 116 1 224 5v-30"],56:[689,20,500,30,464,"464 206c0 -124 -108 -226 -238 -226c-113 0 -196 76 -196 179c0 52 20 97 58 135c22 21 39 32 80 51c-88 57 -115 95 -115 163c0 105 87 181 206 181c106 0 177 -58 177 -144c0 -60 -32 -102 -123 -164c114 -52 151 -95 151 -175zM385 164c0 54 -38 103 -101 131l-80 36 c-74 -45 -103 -91 -103 -164c0 -93 55 -153 140 -153c81 0 144 66 144 150zM368 534c0 73 -48 121 -121 121c-71 0 -119 -45 -119 -111c0 -50 32 -90 95 -121l55 -27c65 42 90 81 90 138"],57:[689,20,500,20,457,"457 417c0 -134 -51 -249 -148 -332c-54 -46 -102 -69 -213 -105l-34 17v8c181 44 290 167 298 335l-70 -58c-18 -15 -57 -26 -91 -26c-104 0 -179 84 -179 199c0 134 96 234 224 234c132 0 213 -103 213 -272zM370 471c0 45 -12 94 -30 126c-22 40 -55 59 -100 59 c-82 0 -134 -63 -134 -164c0 -104 54 -175 134 -175c77 0 130 62 130 154"],58:[456,5,250,66,182,"182 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58zM182 397c0 -30 -28 -57 -60 -57c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -59"],59:[456,153,250,16,218,"218 111c-28 -77 -66 -140 -147 -245l-41 -19l-14 11c58 96 83 161 90 237c53 15 71 21 98 30zM209 397c0 -30 -28 -57 -60 -57c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -59"],60:[563,63,767,80,687,"687 -63l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],61:[390,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],62:[563,63,767,80,687,"687 220l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],63:[694,5,444,43,395,"395 540c0 -57 -25 -96 -110 -174c-81 -73 -94 -90 -94 -123c0 -16 6 -29 22 -48l-21 -14c-30 19 -44 43 -44 73c0 34 16 61 77 128c59 65 77 97 77 137c0 64 -51 109 -123 109c-45 0 -76 -15 -87 -42l-20 -48l-29 8l38 113c53 26 88 35 132 35c103 0 182 -67 182 -154z M257 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58"],64:[694,20,747,24,724,"724 409c0 -137 -117 -275 -233 -275c-44 0 -71 30 -76 84c-50 -63 -76 -79 -123 -79c-74 0 -133 62 -133 141c0 119 104 229 217 229c48 0 76 -25 88 -80l18 70h88l-77 -279c-8 -30 -2 -57 21 -57c75 0 157 127 157 242c0 137 -117 239 -274 239 c-182 0 -318 -131 -318 -307s137 -307 322 -307c45 0 84 8 122 25c56 25 87 51 135 116h61c-31 -51 -47 -71 -79 -99c-69 -61 -153 -92 -246 -92c-208 0 -370 154 -370 351c0 204 161 363 369 363c186 0 331 -125 331 -285zM445 410c0 41 -21 72 -52 72 c-29 0 -61 -19 -88 -58c-32 -47 -57 -121 -57 -170c0 -53 24 -88 60 -88c33 0 63 23 88 68c28 49 49 125 49 176"],65:[700,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253"],66:[692,3,611,26,576,"576 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-45 -33 -110 -51 -184 -51c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3c60 0 119 3 179 3c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128c-28 -19 -51 -28 -100 -38 c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM473 208c0 107 -63 156 -198 156c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c119 0 188 63 188 169zM443 533c0 83 -47 119 -154 119c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c114 0 174 47 174 134"],67:[709,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60"],68:[692,3,774,22,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220c-53 53 -143 73 -254 73 c-50 0 -85 -3 -111 -8v-595c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],69:[692,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],70:[692,3,556,22,536,"536 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34c-31 8 -87 14 -135 14c-59 0 -77 -1 -107 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-207c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3 l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l176 -3l216 3"],71:[709,20,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3"],72:[692,3,832,22,810,"810 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v223c-27 2 -43 2 -83 2h-234c-40 0 -56 0 -83 -2v-223c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-178 c20 -1 42 -2 83 -2h234c41 0 62 1 83 2v178c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],73:[692,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],74:[692,195,333,-15,311,"311 662l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-452c0 -121 -13 -171 -62 -231c-39 -49 -102 -85 -136 -81l-24 3l-5 76l11 6c23 -14 43 -20 67 -20c40 0 54 29 54 113v586c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30"],75:[692,3,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],76:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32"],77:[692,13,946,16,926,"926 -3l-151 3l-128 -3v30l34 3c47 4 51 11 51 90v458l-44 -86l-178 -378c-21 -45 -29 -73 -54 -127h-20l-279 591v-458c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3l264 -556 l262 556c32 -2 63 -3 95 -3c31 0 62 1 93 3v-30l-42 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],78:[692,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30"],79:[709,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],80:[692,3,604,22,580,"580 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30 l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],81:[709,176,786,22,764,"764 -120l-84 -56c-40 8 -71 15 -106 26l-148 46c-31 10 -59 15 -78 15c-10 0 -16 -2 -28 -8l-59 -32l2 32c56 43 90 69 109 76l5 2c-215 0 -355 143 -355 362c0 218 152 366 376 366s366 -131 366 -338c0 -144 -74 -274 -195 -343c-52 -30 -89 -40 -168 -47 c42 -5 59 -10 121 -37c80 -34 135 -49 183 -49c9 0 20 1 59 6v-21zM657 335c0 210 -100 332 -272 332c-165 0 -256 -104 -256 -292c0 -99 30 -195 80 -258c50 -62 118 -94 203 -94c157 0 245 112 245 312"],82:[692,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30"],83:[709,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106"],84:[692,3,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158"],85:[692,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],86:[692,9,722,8,706,"706 662l-30 -3c-18 -2 -31 -17 -54 -72l-174 -421c-33 -80 -45 -113 -64 -175h-50c-15 54 -27 89 -58 165l-188 462c-12 29 -23 39 -44 41l-36 3v30l133 -3l133 3v-30l-56 -3c-27 -1 -35 -17 -30 -31l197 -507l183 473c14 35 11 63 -26 65l-52 3v30c36 -2 72 -3 108 -3 s72 1 108 3v-30"],87:[700,9,1000,8,984,"984 662l-32 -3c-22 -2 -33 -12 -38 -29l-153 -538l-27 -101h-50c-35 109 -38 117 -71 206l-125 339l-174 -442c-19 -47 -27 -71 -36 -103h-50l-142 618c-8 34 -21 47 -50 50l-28 3v30l126 -3l126 3v-30l-42 -3c-39 -3 -41 -28 -33 -66l100 -449l124 315 c53 134 69 179 90 241h32c8 -34 12 -42 33 -102l164 -461l132 489c5 20 -4 30 -46 33l-40 3v30c35 -2 70 -3 105 -3s70 1 105 3v-30"],88:[700,3,667,14,648,"648 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-184 306l-202 -306c-17 2 -34 3 -51 3s-35 -1 -52 -3v30l26 3c22 3 34 14 59 48l195 263l-128 213c-33 55 -68 88 -92 90l-45 3l-2 26l141 27c19 -10 34 -27 57 -65l128 -216l185 270h101v-30l-41 -3 c-15 -1 -28 -14 -68 -68l-154 -208l176 -280c33 -52 47 -68 66 -70l30 -3v-30"],89:[705,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15"],90:[692,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],91:[670,170,410,120,330,"330 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-210v840h210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-150v-760h150"],92:[650,150,486,80,406,"406 -150c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l-275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],93:[670,170,410,80,290,"290 -170h-210c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h150v760h-150c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h210v-840"],94:[689,-283,606,51,554,"554 283h-68l-183 338l-184 -338h-68l219 406h66"],95:[-75,125,500,0,500,"500 -125h-500v50h500v-50"],96:[677,-506,333,31,255,"255 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],97:[469,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79"],98:[726,12,553,-15,508,"508 270c0 -73 -35 -156 -79 -188l-100 -72c-21 -15 -47 -22 -86 -22c-53 0 -89 10 -129 36l-40 -36l-16 6c7 70 8 97 8 159v467c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-349l55 56c26 26 75 44 122 44c106 0 181 -83 181 -199zM421 229 c0 107 -53 175 -137 175c-41 0 -80 -17 -108 -46c-16 -18 -26 -36 -26 -50v-215c0 -22 74 -54 126 -54c85 0 145 78 145 190"],99:[469,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29"],100:[726,12,611,35,579,"579 -3c-30 2 -61 3 -91 3c-26 0 -51 -1 -77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v183c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98"],101:[469,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6"],102:[728,3,333,23,341,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11 v-77"],103:[469,283,556,32,544,"544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154 c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4zM354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110z M439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150"],104:[726,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-340l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],105:[642,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],106:[642,283,234,-40,167,"159 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484zM167 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],107:[726,12,556,21,549,"549 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-122 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-457l73 59c39 31 86 75 150 139h100v-30c-34 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 28 -33 64 -68 l126 -125c32 -31 61 -48 85 -48v-23"],108:[726,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],109:[469,3,883,16,869,"869 -3c-30 2 -59 3 -89 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 76 -37 127 -91 127c-60 0 -126 -49 -126 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v179c0 76 -37 127 -91 127c-60 0 -126 -49 -126 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l42 -3v-30 l-119 3l-127 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-85l69 64c18 16 46 25 83 25c69 0 110 -27 142 -93l76 68c18 16 47 25 82 25c92 0 150 -62 150 -161v-206c0 -63 3 -70 37 -72l47 -3v-30"],110:[469,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],111:[469,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],112:[469,281,601,8,554,"554 271c0 -64 -47 -167 -87 -193l-114 -74c-16 -10 -42 -16 -71 -16c-45 0 -77 7 -107 25v-189c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v503c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-96l82 75c16 15 52 25 89 25 c116 0 208 -87 208 -198zM467 234c0 104 -60 170 -154 170c-50 0 -91 -19 -120 -56c-13 -17 -18 -28 -18 -42v-208c39 -41 80 -59 135 -59c90 0 157 83 157 195"],113:[469,281,560,35,560,"560 -281l-123 3l-139 -3v30l58 3c33 2 37 9 37 72v242l-104 -66c-13 -8 -30 -12 -51 -12c-124 0 -203 85 -203 216c0 87 33 153 97 194l84 54c15 9 50 17 79 17c43 0 86 -10 137 -33l49 31l19 -11c-17 -38 -23 -76 -23 -138v-494c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM393 120 v261c-35 29 -70 41 -119 41c-96 0 -152 -64 -152 -174c0 -121 61 -203 149 -203c24 0 47 7 71 20c27 15 51 41 51 55"],114:[469,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11"],115:[469,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74"],116:[621,12,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38"],117:[469,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],118:[459,7,565,6,539,"539 431l-31 -2c-20 -1 -33 -16 -56 -67l-118 -260c-20 -45 -35 -76 -41 -109h-50l-172 403c-10 23 -13 32 -31 33l-34 2v28l116 -3l117 3v-28l-49 -2c-32 -1 -27 -29 -16 -57l119 -288l62 140l42 106c27 68 27 97 -5 99l-41 2v28c31 -2 63 -3 94 -3s63 1 94 3v-28"],119:[469,7,834,6,808,"808 431l-26 -2c-22 -2 -36 -16 -64 -87l-137 -349h-46l-136 342s-34 -70 -52 -112l-98 -230h-47l-102 336c-25 81 -38 98 -66 100l-28 2v28l119 -3l119 3v-28l-40 -2c-38 -2 -43 -19 -34 -49l84 -276l159 365h23c8 -27 15 -47 29 -81l115 -290l48 124l50 140 c14 40 8 65 -32 67l-34 2v28c33 -2 65 -3 98 -3s65 1 98 3v-28"],120:[469,3,516,20,496,"496 -3c-21 2 -41 3 -62 3c-20 0 -41 -1 -61 -3l-133 195l-74 -98c-53 -71 -60 -94 -60 -94h-86v27h17c10 0 23 6 30 15l149 176l-120 174c-10 14 -32 27 -50 29l-21 2l-5 26l116 20c34 -34 45 -47 60 -69l76 -116l124 175h82v-28h-14c-17 0 -28 -4 -34 -11l-142 -166 l148 -200c11 -15 23 -23 35 -24l25 -3v-30"],121:[459,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28"],122:[462,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30"],123:[669,169,415,80,335,"335 -131c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-95 25 -150 76 -150 152v134c0 70 -29 113 -95 113c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c66 0 95 43 95 113v134c0 76 55 127 150 152c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-67 -18 -100 -60 -100 -114v-134 c0 -66 -23 -110 -65 -133c42 -23 65 -67 65 -133v-134c0 -54 33 -96 100 -114"],124:[650,150,208,80,128,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],125:[669,169,415,80,335,"335 230c-66 0 -95 -43 -95 -113v-134c0 -76 -55 -127 -150 -152c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c67 18 100 60 100 114v134c0 66 24 110 66 133c-42 23 -66 67 -66 133v134c0 54 -33 96 -100 114c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c95 -25 150 -76 150 -152v-134 c0 -70 29 -113 95 -113c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],126:[341,-182,606,51,555,"555 314c-43 -78 -87 -113 -138 -113c-26 0 -54 9 -130 41c-63 27 -72 30 -96 30c-40 0 -66 -22 -106 -90l-34 27c49 87 88 120 139 120c30 0 57 -8 128 -39c61 -27 79 -33 98 -33c37 0 74 29 105 84"],160:[0,0,250,0,0,""],163:[694,13,500,12,478,"478 668c-7 -35 -10 -70 -10 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-33c-1 58 -7 79 -27 95c-17 13 -42 20 -71 20c-60 0 -97 -23 -122 -74c-16 -34 -24 -79 -24 -130v-89l182 6l-4 -48l-181 5c-5 -87 -32 -159 -94 -248c37 5 77 9 133 7l157 -6c10 0 17 -1 23 -1c19 0 25 8 29 37l7 52 h26v-148c-21 -17 -29 -20 -50 -20c-60 0 -123 7 -179 19c-56 13 -97 19 -162 23l-45 -45h-22v49c9 9 23 19 38 27c15 7 17 9 24 23c20 40 34 121 34 200v30l-96 -3l8 45l88 -3v106c0 65 33 120 99 168c63 45 116 65 173 65c41 0 64 -6 98 -26"],165:[701,3,500,5,496,"496 679c-43 -60 -86 -136 -130 -229l-32 -68h122v-39h-139c-13 -29 -17 -46 -17 -65v-32h156v-39h-156v-87c0 -78 4 -87 44 -90l41 -3v-30l-130 3l-113 -3v30l41 3c40 3 44 12 44 90v87h-156v39h156v16c0 14 -1 19 -6 31l-21 50h-129v39h111l-75 160 c-43 91 -60 110 -102 108v29l92 21c3 1 6 1 10 1c26 0 39 -17 60 -76c5 -16 7 -20 8 -23l104 -261l70 163l77 190h70v-15"],167:[709,219,500,26,465,"465 253c0 -53 -23 -95 -78 -142c42 -23 60 -54 60 -104c0 -114 -121 -226 -246 -226c-52 0 -105 15 -157 44c7 64 10 101 12 157h32l5 -90c41 -44 76 -59 138 -59c93 0 153 47 153 120c0 35 -15 61 -46 83c-24 17 -50 27 -133 54c-81 26 -111 41 -143 69 c-22 19 -36 51 -36 84c0 53 27 98 83 139c-39 29 -58 64 -58 103c0 121 107 224 232 224c49 0 88 -11 133 -36c-8 -57 -11 -95 -13 -152h-31l-5 87c-42 36 -74 49 -121 49c-80 0 -137 -50 -137 -120c0 -31 12 -52 41 -72c24 -16 46 -26 137 -55c133 -43 178 -83 178 -157z M399 213c0 31 -16 58 -46 77c-29 18 -59 29 -128 49c-52 15 -62 19 -90 30c-31 -28 -43 -53 -43 -87c0 -53 49 -87 189 -129c48 -15 59 -19 84 -30c25 39 34 63 34 90"],168:[642,-542,333,17,316,"117 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM316 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],172:[280,0,790,80,710,"710 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-250"],174:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM567 132c-15 2 -30 3 -45 3c-14 0 -29 -1 -43 -3l-160 195v15h21 c53 0 104 28 104 76c0 42 -43 67 -88 67c-17 0 -35 -2 -51 -5v-277c0 -20 5 -42 23 -44l30 -1v-26c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -59 -1 -89 -3v26l31 1c18 2 23 24 23 44v241c0 21 -5 43 -23 44l-26 2v25c34 -2 69 -2 104 -2s70 2 105 2c62 0 122 -30 122 -85 c0 -34 -23 -63 -52 -82c-18 -11 -39 -19 -60 -24l130 -154c8 -10 20 -11 32 -12v-26"],175:[619,-566,333,11,323,"323 566h-312v53h312v-53"],176:[689,-389,400,50,350,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108"],177:[550,170,760,80,680,"680 -170h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],180:[677,-506,333,78,302,"302 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],181:[449,262,681,80,641,"641 112c0 -66 -30 -132 -89 -132c-54 0 -103 25 -130 64c-30 -39 -77 -64 -130 -64c-56 0 -111 15 -148 45c5 -93 18 -185 40 -275l-70 -12l-34 12c13 120 20 241 20 362v337h84v-337c0 -56 50 -98 108 -98c49 0 90 27 113 66c-2 10 -4 21 -4 32v337h84v-337 c0 -49 23 -98 67 -98c41 0 55 50 55 98h34"],183:[310,-190,280,80,200,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],215:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l191 -191l191 191c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19l-191 -191"],240:[728,20,546,32,504,"504 262c0 -168 -102 -282 -250 -282c-133 0 -222 96 -222 237c0 148 99 252 239 252c38 0 74 -8 107 -25l2 2c-28 62 -59 106 -98 142l-140 -68l-18 30l136 66c-31 29 -67 52 -122 80l34 32c73 -44 100 -62 133 -90l143 70l18 -30l-131 -64c54 -54 76 -82 103 -125 c44 -73 66 -147 66 -227zM416 240c0 62 -13 109 -39 141c-29 35 -71 55 -116 55c-87 0 -136 -66 -136 -184c0 -140 61 -239 147 -239c32 0 59 11 80 32c40 41 64 113 64 195"],247:[520,20,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM440 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],305:[469,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],567:[469,283,234,-40,159,"159 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484"],710:[676,-509,333,11,323,"323 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],711:[676,-509,333,11,323,"323 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],728:[671,-513,333,26,308,"308 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98s108 41 111 98h30"],729:[642,-542,250,75,175,"175 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],730:[692,-492,333,67,267,"267 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM229 592c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],732:[645,-540,333,2,332,"332 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],768:[712,-541,0,-385,-161,"-161 541h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],769:[712,-541,0,-338,-114,"-114 678c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],770:[700,-558,0,-424,-76,"-76 586l-16 -28l-158 86l-158 -86l-16 28c56 41 114 79 174 114c60 -35 118 -73 174 -114"],771:[682,-562,0,-421,-79,"-79 674c-13 -54 -30 -85 -66 -98c-10 -4 -20 -5 -30 -5c-30 0 -60 14 -87 30c-24 15 -50 32 -76 22c-25 -8 -43 -25 -52 -61c-4 3 -9 6 -15 7c-5 1 -11 2 -16 1c13 54 30 85 66 98c10 4 20 5 30 5c30 0 60 -14 87 -30c24 -15 50 -32 76 -22c25 8 43 25 52 61 c4 -3 9 -6 15 -7c5 -1 11 -2 16 -1"],772:[637,-584,0,-405,-93,"-93 584h-312v53h312v-53"],774:[695,-566,0,-431,-69,"-69 685c-25 -75 -101 -119 -181 -119s-156 44 -181 119l30 10c20 -59 86 -81 151 -81s131 22 151 81"],775:[660,-560,0,-300,-200,"-200 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],776:[660,-560,0,-399,-100,"-299 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM-100 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],778:[710,-510,0,-349,-149,"-149 610c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM-187 610c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],779:[718,-537,0,-367,-3,"-153 685c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM-3 685c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],780:[696,-554,0,-424,-76,"-76 668c-56 -41 -114 -79 -174 -114c-60 35 -118 73 -174 114l16 28l158 -86l158 86"],824:[650,150,0,-413,-87,"-87 650l-275 -800c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l275 800c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3"],913:[700,3,759,6,747,"747 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM484 269l-126 298l-127 -298h253"],914:[692,3,637,36,586,"586 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-45 -33 -110 -51 -184 -51c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3c60 0 119 3 179 3c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128c-28 -19 -51 -28 -100 -38 c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM483 208c0 107 -63 156 -198 156c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c119 0 188 63 188 169zM453 533c0 83 -47 119 -154 119c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c114 0 174 47 174 134"],915:[692,3,550,24,538,"538 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 24 -4 28 -29 34c-30 8 -87 14 -126 14c-67 0 -82 -1 -114 -8v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l24 -1l153 -2l108 2l107 1"],916:[700,3,629,6,617,"617 32l-62 -35l-294 3l-253 -3l-2 25l289 658l38 20l284 -659v-9zM503 60c0 12 -11 34 -20 55l-191 452l-172 -405c-13 -30 -35 -82 -35 -95c0 -16 12 -23 45 -26h332c25 2 41 8 41 19"],917:[692,3,628,36,586,"586 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],918:[692,3,674,18,641,"641 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],919:[692,3,836,24,812,"812 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v223c-27 2 -43 2 -83 2h-234c-40 0 -56 0 -83 -2v-223c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-178 c20 -1 42 -2 83 -2h234c41 0 62 1 83 2v178c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],920:[709,20,850,56,798,"798 371c0 -222 -168 -391 -388 -391c-208 0 -354 148 -354 361c0 222 152 368 383 368c217 0 359 -134 359 -338zM691 337c0 211 -100 330 -276 330c-160 0 -252 -106 -252 -290c0 -213 112 -355 281 -355c156 0 247 117 247 315zM582 234h-30l-5 59l-8 25 c-18 9 -44 12 -112 12s-94 -3 -112 -12l-8 -25l-5 -59h-30l3 111l-3 116h30l5 -52c1 -9 4 -18 8 -26c18 -8 46 -11 112 -11s94 3 112 11c4 8 7 17 8 26l5 52h30l-3 -116"],921:[692,3,341,24,317,"317 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],922:[692,3,712,23,720,"720 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],923:[700,3,735,-6,735,"735 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -2 23 -20 65l-191 452l-172 -405c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3l-109 -3v30l37 3c22 2 42 20 54 49l264 601l38 20l242 -568c35 -81 46 -98 72 -102l34 -3v-30"],924:[692,13,953,19,929,"929 -3l-151 3l-128 -3v30l34 3c47 4 51 11 51 90v458l-44 -86l-178 -378c-21 -45 -29 -73 -54 -127h-20l-279 591v-458c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3l264 -556 l262 556c32 -2 63 -3 95 -3c31 0 62 1 93 3v-30l-42 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],925:[692,20,853,23,819,"819 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30"],926:[692,3,707,42,664,"664 213c-5 -54 -16 -130 -16 -216l-295 3l-295 -3c0 86 -11 162 -16 216h34l6 -57c7 -66 31 -72 184 -72h174c153 0 177 6 184 72l6 57h34zM613 500h-34l-6 71c-3 33 -42 37 -126 37h-190c-83 0 -121 -4 -124 -37l-6 -71h-34c2 37 3 55 3 81l-3 111l260 -3l260 3 l-3 -111c0 -26 1 -44 3 -81zM508 234h-30l-5 59l-8 25c-18 9 -44 12 -112 12s-94 -3 -112 -12l-8 -25l-5 -59h-30l3 111l-3 116h30l5 -52c1 -9 4 -18 8 -26c18 -8 46 -11 112 -11s94 3 112 11c4 8 7 17 8 26l5 52h30l-3 -116"],927:[709,20,850,54,796,"796 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM689 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],928:[692,3,836,24,812,"812 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3h-202l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l394 -3l394 3v-30l-48 -3 c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],929:[692,3,604,24,582,"582 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30 l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],931:[692,3,710,45,668,"668 213c-5 -54 -6 -130 -6 -216l-277 3l-340 -3v28l97 117l153 196l-250 325l4 29l226 -3l327 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-34l-6 71c-3 39 -30 47 -152 47h-228c12 -20 22 -35 34 -52l52 -66l112 -148l1 -10l-225 -288h298c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],932:[692,3,614,19,596,"596 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158"],933:[705,3,647,3,648,"648 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 125 -128 130l-29 3v29l115 24c3 1 6 1 6 1c19 0 59 -46 90 -103l143 -261 l103 163c40 63 70 116 108 190h80v-15"],934:[692,3,850,55,797,"797 359c0 -122 -145 -226 -323 -247c0 -71 6 -79 51 -82l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c43 3 50 10 51 78c-177 9 -324 110 -324 235c0 124 139 220 324 236c-1 69 -7 77 -51 80l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-44 -3 -51 -11 -51 -78 c186 -11 323 -100 323 -222zM690 344c0 114 -87 179 -216 193v-386c127 10 216 79 216 193zM379 155v383c-130 -9 -217 -68 -217 -172c0 -116 92 -192 217 -211"],935:[700,3,656,10,644,"644 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-184 306l-202 -306c-17 2 -34 3 -51 3s-35 -1 -52 -3v30l26 3c22 3 34 14 59 48l195 263l-128 213c-33 55 -68 88 -92 90l-45 3l-2 26l141 27c19 -10 34 -27 57 -65l128 -216l185 270h101v-30l-41 -3 c-15 -1 -28 -14 -68 -68l-154 -208l176 -280c33 -52 47 -68 66 -70l30 -3v-30"],936:[692,3,783,18,765,"765 662l-44 -3c-38 -3 -52 -9 -52 -53c0 -176 -70 -297 -204 -319v-167c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v162c-176 3 -253 126 -253 282c0 89 -5 92 -51 95l-48 3v30l141 -3c14 1 29 3 43 3c9 -17 10 -44 10 -72v-45 c0 -115 48 -219 158 -230v224c0 79 -5 87 -51 90l-36 3v30l134 -3l137 3v-30l-38 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-222c104 15 158 123 158 238v44c0 25 2 48 11 63c9 0 24 -3 31 -3l100 3v-30"],937:[709,3,839,38,801,"801 158c-6 -43 -7 -112 -7 -161c-21 0 -81 3 -119 3c-23 0 -98 0 -119 -3h-22v39c9 9 23 13 38 23c6 4 15 14 25 29c27 40 79 155 79 247c0 212 -79 332 -256 332s-257 -119 -257 -332c0 -92 52 -207 79 -247c10 -15 19 -25 25 -29c14 -10 29 -14 38 -23v-39h-22 c-21 3 -96 3 -119 3c-38 0 -98 -3 -119 -3c0 49 -1 118 -7 161h26l7 -52c4 -29 17 -37 36 -37h115c-63 53 -166 170 -166 302c0 207 139 338 364 338s363 -132 363 -338c0 -132 -103 -249 -166 -302h115c19 0 32 8 36 37l7 52h26"],945:[482,11,564,45,545,"545 79l-44 -44c-30 -29 -59 -46 -82 -46c-40 0 -81 55 -111 159c-27 -35 -66 -80 -104 -116c-28 -23 -58 -43 -99 -43c-24 0 -48 44 -54 77c-14 80 -1 199 30 288c13 31 28 57 50 79c29 31 61 48 84 49c22 0 52 -4 69 -49l62 -183c9 17 22 42 25 48c28 59 37 87 47 170 c4 -2 13 -5 17 -7c8 -15 14 -24 22 -35c-2 -20 -31 -80 -42 -101c-11 -22 -34 -66 -59 -106l16 -47c10 -30 30 -72 43 -91c14 -19 27 -22 43 -22c17 0 41 8 74 39zM298 179l-55 175c-14 44 -28 62 -59 62c-23 0 -44 -29 -52 -62c-20 -83 -18 -191 -7 -255 c5 -26 13 -40 26 -40c19 0 47 9 75 35c23 21 48 51 72 85"],946:[711,277,611,105,553,"550 235c26 -136 -83 -246 -243 -246c-54 0 -95 9 -140 31c-3 -78 12 -191 21 -280c-29 -4 -37 -9 -62 -17l-17 8l-4 642l4 125c2 59 10 94 62 137c52 44 122 76 165 76c54 0 106 -46 117 -101c10 -55 -5 -86 -58 -164c-2 -4 -6 -10 -9 -14c-13 -21 -18 -33 -18 -46l1 -5 c52 -12 77 -21 106 -39c42 -26 65 -55 75 -107zM461 228c-16 85 -76 124 -167 124c-25 0 -42 -3 -78 -16l-8 12l10 43c11 0 16 0 24 -1c4 -1 14 -1 23 -1c43 0 59 13 84 38c42 78 53 104 45 148c-11 51 -53 86 -105 86s-91 -30 -100 -82c-3 -22 -6 -99 -9 -200l-10 -213 c1 -16 3 -26 4 -36c13 -66 70 -107 149 -107c45 0 79 14 102 43c35 41 48 101 36 162"],947:[482,226,600,-14,572,"572 396c-23 -40 -24 -60 -25 -69c0 -3 -2 -5 -9 -7c-22 -6 -64 -68 -82 -130c-16 -55 -31 -131 -26 -200l2 -172c-18 -10 -32 -29 -47 -44l-35 9l7 183c2 59 8 118 12 177c-16 90 -31 141 -87 230c-13 23 -53 64 -109 64c-27 0 -54 -23 -65 -35 c-31 -33 -49 -84 -55 -126l-27 -5c-14 19 -22 30 -40 49c9 35 53 93 71 109c45 46 86 53 112 53c31 0 79 -6 127 -58c29 -30 55 -67 80 -125c13 -31 23 -59 36 -122c32 127 99 229 139 239c6 0 9 -15 21 -20"],948:[711,11,481,56,427,"422 284c22 -79 -23 -157 -62 -207c-5 -9 -11 -17 -20 -24c-41 -43 -75 -64 -122 -64c-68 0 -123 26 -156 151c-16 55 8 114 28 153c29 55 69 104 111 149c6 5 13 12 22 18c-49 61 -74 93 -89 147c-15 60 10 104 93 104c26 0 112 -15 133 -28l4 -9c-5 -19 -2 -45 -4 -61 l-8 -5c-20 25 -57 44 -66 48c-28 11 -53 23 -84 23c-37 0 -50 -25 -44 -47c12 -44 92 -117 142 -163c48 -43 98 -94 122 -185zM366 198c2 10 3 36 -3 52c-19 72 -69 130 -112 180c-8 -5 -14 -9 -18 -13c-58 -55 -96 -123 -98 -205c-1 -18 -1 -45 4 -61 c17 -66 58 -112 110 -112c58 0 104 83 117 159"],949:[484,11,466,57,432,"432 77c-72 -62 -127 -88 -179 -88c-57 0 -116 12 -154 50c-18 18 -34 38 -40 73c-5 28 -2 67 28 93c30 27 54 44 77 51c-61 11 -99 38 -106 79c-7 37 27 81 55 102c38 29 74 47 121 47c36 0 89 -10 127 -28c-7 -36 -12 -62 -10 -107h-29l-9 66c-1 2 -8 17 -25 23 c-18 7 -34 11 -56 11c-60 0 -111 -45 -101 -101c9 -53 57 -80 121 -80c21 0 42 3 62 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-18 5 -41 7 -67 7c-102 0 -116 -51 -105 -113c11 -64 86 -86 138 -86c38 0 85 17 134 55"],950:[711,226,477,57,470,"467 9c6 -35 7 -85 -23 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -99 78c-1 5 -2 11 -3 18l45 34l11 -4c1 -9 1 -17 2 -22c6 -35 39 -62 76 -62c46 0 92 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-6 34 -27 52 -63 52c-31 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -137 51 -154 147 c-16 90 8 173 52 250c43 76 95 153 160 214l30 27h-5c-22 0 -50 3 -86 10c-22 4 -34 5 -49 5c-13 0 -23 -1 -40 -5l-21 -58h-22l12 122c24 7 45 10 62 10c15 0 37 -4 67 -11l20 -5c53 -13 109 -21 145 -21c14 0 24 4 33 14l20 23l11 -9l-1 -32l-29 -11 c-45 -18 -88 -45 -123 -78c-105 -102 -187 -271 -160 -422c14 -79 50 -119 109 -119c35 0 105 10 136 10c22 0 53 -2 70 -18c8 -6 12 -14 14 -23"],951:[482,276,552,4,478,"477 373l-24 -560c-1 -24 1 -43 5 -72c-24 -3 -56 -9 -87 -17l-12 14c6 10 13 23 15 39l29 542c1 33 0 52 -4 71c-3 16 -12 24 -23 24c-47 0 -111 -62 -152 -145c-33 -70 -41 -135 -34 -261c-23 -4 -46 -10 -70 -17l-10 11c13 144 15 335 3 387c-3 15 -12 25 -24 25 c-6 0 -13 -4 -31 -17l-42 -29l-12 20l26 20c67 53 101 74 123 74c16 0 27 -12 32 -33c3 -11 3 -22 3 -41l-6 -161c40 74 63 110 96 145c50 54 113 90 157 90c20 0 34 -13 39 -35c4 -19 6 -45 3 -74"],952:[711,11,517,57,459,"451 489c26 -151 -10 -316 -66 -403c-39 -60 -97 -97 -153 -97c-88 0 -135 77 -163 236c-33 184 10 335 89 420c40 45 82 66 128 66c86 0 140 -83 165 -222zM383 319c-19 8 -49 11 -121 11c-74 0 -102 -3 -123 -12c1 -32 4 -64 10 -95c21 -119 46 -196 109 -196 c31 0 56 18 72 49c24 52 47 142 53 243zM383 382c0 28 -3 57 -8 85c-22 124 -43 206 -109 206c-25 0 -48 -8 -60 -23c-30 -42 -60 -150 -66 -268c20 -7 51 -10 122 -10c70 0 102 3 121 10"],953:[482,9,299,88,297,"297 99l-27 -25c-68 -64 -101 -83 -138 -83c-20 0 -34 15 -40 40c-3 13 -4 26 -3 55c1 11 1 14 0 21l19 239c0 19 3 49 -4 116l68 20l16 -14c-3 -17 -5 -33 -6 -48l-16 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c3 -12 10 -20 19 -20c12 0 30 9 58 30l39 31"],954:[482,9,544,19,537,"537 67l-42 -32c-42 -31 -64 -44 -78 -44c-26 0 -71 68 -179 268c-28 -32 -47 -72 -48 -116l-2 -135l-68 -17l-10 7c19 129 28 334 18 393c-2 12 -11 21 -22 21c-9 0 -19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20c68 53 105 73 127 73c15 0 26 -10 29 -31c2 -12 2 -24 1 -42 l-1 -26c-3 -22 -3 -62 -4 -85l-3 -66c100 175 174 251 243 251c14 0 33 -3 52 -9l-7 -63c-18 4 -29 6 -38 6c-53 0 -97 -25 -150 -86l-12 -14c62 -123 95 -177 143 -241c12 -17 21 -23 31 -23c9 0 15 2 29 10l41 24"],955:[711,12,597,7,593,"593 85c-87 -72 -121 -94 -147 -94c-17 0 -31 11 -37 28l-146 397c-92 -163 -123 -255 -176 -406c-24 -8 -38 -13 -55 -22l-25 22c40 80 174 331 244 439l-34 93c-21 58 -56 103 -84 103c-9 0 -38 -12 -57 -19l-1 24c20 14 57 39 81 61c51 -6 100 -77 152 -217l130 -349 c16 -34 26 -58 36 -70c15 -19 19 -19 23 -19c9 0 32 10 59 30l24 17"],956:[482,276,626,36,600,"600 85c-89 -72 -123 -94 -151 -94c-20 0 -34 15 -38 40c-5 16 -6 38 -3 76l12 132c-22 -51 -40 -79 -73 -125c-56 -74 -114 -125 -145 -125c-4 0 -11 1 -25 4l32 -225c1 -13 -5 -23 -28 -32l-30 -12l-16 8l9 660c-1 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20 l26 20c68 54 103 74 125 74c15 0 25 -11 29 -32c2 -12 3 -26 3 -42l-7 -271c-2 -26 -1 -37 3 -52c3 -17 9 -26 18 -26c43 0 114 74 157 166c22 46 33 113 35 189v51l69 17l9 -9l-19 -357c-2 -16 0 -32 1 -40c2 -10 9 -17 17 -17c13 0 36 11 60 27l23 17"],957:[482,12,524,-1,479,"479 473c6 -35 -43 -188 -78 -277c-72 -192 -183 -207 -222 -208l-23 15c-4 19 -6 35 -8 57l-30 301c-4 29 -18 49 -33 49c-5 0 -9 -2 -20 -9l-51 -33l-15 18l77 56c46 33 56 40 71 40c18 0 29 -20 37 -62c10 -64 29 -275 33 -304c5 -27 6 -39 10 -63c42 6 96 23 133 124 c21 53 63 198 48 286c23 2 29 8 57 19"],958:[711,226,479,56,471,"468 9c6 -35 7 -85 -23 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -99 78c-1 5 -2 11 -3 18l45 34l11 -4c1 -9 1 -17 2 -22c6 -35 39 -62 76 -62c46 0 92 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-6 34 -27 52 -63 52c-31 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -137 51 -154 147 c-18 105 3 210 52 259c45 45 107 81 153 85c-13 13 -21 28 -25 47c-6 37 18 67 61 100c-25 0 -51 3 -90 10c-22 4 -34 5 -49 5c-13 0 -22 -1 -40 -5l-21 -58h-22l12 122c24 7 45 10 62 10c15 0 37 -4 68 -11l19 -5c53 -13 109 -21 145 -21c14 0 24 4 33 14l20 23l11 -9 l-1 -32l-29 -11c-41 -16 -129 -52 -119 -107c9 -50 65 -83 120 -81c2 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -9 -34 -8 -39c-4 -1 -30 -1 -44 -1c-9 0 -41 5 -51 8c-20 6 -41 12 -65 12c-32 0 -57 -13 -77 -29c-44 -38 -63 -142 -44 -250c14 -79 50 -119 109 -119c35 0 105 10 136 10 c22 0 53 -2 70 -18c8 -6 12 -14 14 -23"],959:[482,11,508,56,451,"445 331c19 -101 -7 -215 -61 -274c-39 -42 -97 -68 -155 -68c-87 0 -145 57 -165 163c-22 122 6 223 81 281c41 32 87 49 132 49c87 0 150 -57 168 -151zM368 315c-16 84 -59 129 -123 129c-25 0 -48 -6 -59 -17c-45 -40 -63 -163 -42 -276c15 -79 59 -124 120 -124 c32 0 57 12 72 33c37 53 50 159 32 255"],960:[493,11,711,48,688,"688 55c-56 -53 -83 -66 -137 -66c-32 0 -75 13 -97 118c-14 64 8 245 13 307l-196 7c-21 -176 -54 -328 -75 -406l-71 -26l-12 9c58 127 84 196 123 424c-22 0 -41 1 -53 1c-60 0 -101 -3 -111 -63l-8 -7l-16 8c12 87 34 120 113 120l333 -9c26 0 52 1 65 2 c34 0 79 10 106 19l10 -12c-15 -24 -19 -26 -27 -47c-15 -6 -36 -16 -55 -16c-23 -3 -47 -4 -71 -4l-2 -206c0 -29 4 -56 9 -81c13 -62 34 -91 83 -91c18 0 43 23 41 21l22 17"],961:[482,276,550,75,493,"488 331c18 -103 -9 -217 -66 -276c-39 -41 -97 -66 -152 -66c-53 0 -94 19 -123 57l-8 -1c2 -51 12 -127 24 -197c7 -40 15 -78 22 -107c-29 -4 -48 -9 -72 -17l-18 8c-5 104 -20 259 -19 364c0 61 4 122 20 181c7 24 15 49 27 71c15 36 39 66 71 89c41 30 84 45 129 45 c86 0 148 -57 165 -151zM411 316c-15 84 -56 128 -123 128c-25 0 -47 -6 -59 -17c-44 -40 -63 -163 -43 -276c13 -79 56 -124 119 -124c32 0 57 12 72 33c37 53 51 159 34 256"],962:[482,226,496,46,460,"457 9c6 -35 8 -85 -22 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -100 78c-1 5 -2 11 -2 18l44 34l12 -4c0 -9 1 -17 1 -22c6 -35 40 -62 77 -62c46 0 91 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -28 52 -63 52c-32 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -138 51 -154 147 c-18 105 3 210 52 259s113 87 169 87s110 -11 139 -11c2 -5 4 -8 4 -13c-5 -10 -9 -34 -7 -39c-5 -1 -31 -1 -45 -1c-9 0 -41 5 -50 8c-20 6 -41 12 -65 12c-33 0 -58 -13 -77 -29c-45 -38 -64 -142 -45 -250c15 -79 51 -119 109 -119c35 0 106 10 137 10c22 0 52 -2 70 -18 c8 -6 12 -14 13 -23"],963:[494,11,611,57,605,"605 482c-16 -24 -19 -29 -27 -50c-16 -6 -37 -14 -56 -14c-23 0 -53 0 -88 2c5 -11 10 -23 12 -36c7 -42 0 -110 -17 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-42 -45 -82 -65 -128 -65c-68 0 -123 38 -145 163s9 227 88 285c41 30 83 45 129 45l95 -3l111 -1c35 0 82 7 109 16 zM383 356c-14 78 -73 88 -137 88c-25 0 -47 -6 -59 -17c-43 -39 -64 -157 -43 -276c11 -66 49 -112 100 -112c92 0 165 168 139 317"],964:[493,11,587,33,558,"558 481c-16 -24 -19 -26 -27 -47c-16 -6 -37 -16 -56 -16c-24 -3 -49 -4 -73 -4l-69 2l-10 -208c-2 -29 1 -56 5 -81c11 -62 31 -91 80 -91c18 0 42 21 42 21l22 17l12 -19c-57 -53 -85 -66 -139 -66c-32 0 -74 13 -93 118c-11 66 18 255 25 312l-107 4 c-60 0 -101 -3 -113 -63l-8 -7l-16 8c15 87 38 120 117 120c46 0 168 -9 227 -9c26 0 52 1 65 2c34 0 80 10 107 19"],965:[482,11,554,14,495,"492 384c8 -42 2 -110 -15 -163c-20 -63 -55 -126 -93 -167c-42 -45 -82 -65 -128 -65c-68 0 -125 54 -139 132c-1 8 -3 17 -3 25l9 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -47 -23l-29 -21l-11 20l26 20c69 54 104 74 126 74c15 0 25 -12 29 -31 c2 -13 2 -27 2 -43l-10 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c11 -66 51 -107 102 -107c93 0 166 162 140 311c-7 40 -27 63 -56 63c-11 0 -19 -3 -27 -9l-15 19l44 47c8 8 18 12 33 12c39 0 72 -40 82 -98"],966:[482,276,670,56,612,"609 331c18 -103 -28 -217 -112 -276c-36 -26 -82 -45 -130 -56l2 -258c-33 -5 -53 -10 -74 -17l-8 6l2 37l9 223c-6 -1 -13 -1 -19 -1c-123 0 -199 56 -218 163c-21 125 30 227 145 285c30 15 67 34 90 34c3 0 8 -1 13 -12c-5 -9 -4 -9 -13 -18c-20 -3 -37 -8 -49 -14 c-73 -42 -125 -164 -106 -276c13 -72 71 -115 156 -123l1 302c0 16 4 35 13 46c21 28 63 65 99 87c21 12 46 19 70 19c29 0 84 -57 103 -87c11 -19 21 -40 26 -64zM532 315c-10 53 -46 118 -75 118c-34 0 -62 -9 -72 -24c-22 -20 -19 -182 -17 -261l-1 -119 c31 5 58 16 77 31c64 53 104 158 88 255"],967:[482,226,585,28,615,"615 -121l-49 -61c-32 -41 -67 -44 -93 -44c-43 0 -82 56 -124 177l-76 208c-97 -135 -138 -264 -169 -385l-25 4c-10 7 -25 17 -40 30c40 123 123 261 221 390c-50 148 -91 219 -136 219c-27 0 -52 -19 -80 -66l-16 9l49 93c9 18 33 29 62 29c80 0 128 -78 171 -221 c68 82 140 159 209 221c11 -7 24 -18 36 -27l6 -12c-101 -75 -177 -148 -238 -220l70 -193c17 -44 46 -121 63 -149c20 -28 42 -42 64 -42c23 0 47 18 83 59"],968:[646,276,678,5,631,"629 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -42 -110 -82 -150c-44 -46 -92 -66 -131 -74v-256c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-9 6l2 37l8 222h-9c-105 0 -194 63 -206 132c-1 8 -3 17 -3 25l5 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -22 20c-9 0 -19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20 c69 54 105 74 127 74c15 0 25 -12 28 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-7 -209c0 -19 1 -38 3 -53c14 -80 89 -100 145 -105l-6 569c31 12 57 24 76 36l14 -15c-9 -54 -12 -103 -13 -197l-2 -194v-198c98 13 206 95 168 308c-7 40 -26 63 -56 63c-10 0 -18 -3 -27 -9l-14 19l44 47 c8 8 18 12 32 12c39 0 72 -40 83 -98"],969:[482,11,803,45,756,"754 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-43 -45 -82 -65 -129 -65c-59 0 -110 41 -131 103c-32 -29 -49 -49 -86 -71c-27 -16 -64 -32 -94 -32c-39 0 -66 14 -93 40c-42 39 -54 89 -64 147c-13 76 13 163 78 230c23 24 65 57 89 76l20 -18 c-9 -11 -26 -28 -36 -38c-76 -81 -87 -162 -71 -254c6 -30 18 -66 44 -89c21 -20 49 -33 80 -33c35 0 63 16 88 40c26 25 29 67 36 101l7 122l64 26l14 -14c-4 -17 -8 -31 -9 -48l-6 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c12 -66 51 -107 103 -107c92 0 165 162 138 311 c-7 40 -25 63 -55 63c-10 0 -18 -3 -27 -9l-14 19l44 47c8 8 18 12 32 12c39 0 72 -40 83 -98"],977:[711,11,581,15,549,"549 459c-1 -7 -3 -16 -6 -26l-18 -72c-12 -8 -22 -13 -32 -18c-7 -104 -37 -201 -71 -262c-34 -57 -110 -92 -165 -92c-68 0 -125 54 -139 132c-1 8 -3 17 -3 25l9 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20c69 54 104 74 126 74 c15 0 26 -12 29 -31c2 -13 3 -27 2 -43l-10 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c11 -66 51 -107 102 -107c31 0 64 22 79 53c25 52 43 131 48 232c-93 20 -190 92 -202 160c-12 70 -11 107 14 161c26 55 45 66 90 66c86 0 141 -83 165 -222c5 -26 7 -52 9 -78c5 7 10 14 14 24l16 30z M419 383c-2 27 -4 56 -9 84c-21 124 -42 206 -108 206c-19 0 -34 -28 -40 -69c-1 -14 -3 -52 4 -91c12 -69 99 -120 153 -130"],981:[644,274,669,57,611,"607 317c20 -103 -24 -215 -106 -270c-37 -24 -83 -41 -130 -49l6 -259c-33 -3 -53 -7 -74 -13l-8 7l2 36l5 223c-6 -1 -12 0 -18 0c-123 6 -201 66 -221 174c-24 126 25 225 139 278c29 13 58 23 89 29l-5 139c30 11 56 21 74 32l15 -15c-7 -44 -10 -85 -10 -150 c6 1 12 1 18 0c120 -6 205 -67 224 -162zM529 306c-14 77 -73 124 -164 135l1 -53l3 -225l2 -106c0 -5 -1 -16 -1 -29c31 3 57 13 77 27c63 49 101 153 82 251zM300 30l-8 413c-20 -2 -37 -6 -48 -12c-73 -38 -123 -157 -101 -270c13 -73 61 -116 157 -131"],982:[548,11,803,45,756,"754 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-43 -45 -82 -65 -129 -65c-59 0 -110 41 -131 103c-32 -29 -49 -49 -86 -71c-27 -16 -64 -32 -94 -32c-39 0 -66 14 -93 40c-42 39 -54 89 -64 147c-13 76 13 163 78 230c23 24 65 57 89 76l20 -18 c-9 -11 -26 -28 -36 -38c-76 -81 -87 -162 -71 -254c6 -30 18 -66 44 -89c21 -20 49 -33 80 -33c35 0 63 16 88 40c26 25 29 67 36 101l7 122l64 26l14 -14c-4 -17 -8 -31 -9 -48l-6 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c12 -66 51 -107 103 -107c92 0 165 162 138 311 c-16 94 -111 148 -238 148c-71 0 -170 -13 -146 -145c-4 -3 -13 -3 -17 -5c-11 -4 -21 -13 -32 -19c-13 73 21 140 89 182c36 22 88 37 136 37c156 0 252 -56 271 -164"],1008:[483,17,693,37,656,"656 114l-48 -93c-9 -18 -32 -30 -61 -30c-80 0 -103 51 -103 207c0 43 8 85 17 121l-145 -179c-46 -58 -68 -90 -107 -144c-26 -2 -39 -10 -65 -13c0 0 -16 19 -24 39c19 21 31 32 49 48c19 58 36 118 36 194c0 96 -41 152 -80 153c-27 0 -45 -19 -72 -66l-16 9l48 93 c10 18 32 30 61 30c80 0 103 -51 103 -207c0 -50 -11 -102 -23 -147l151 166c27 31 98 121 136 175c25 3 13 3 39 7c0 0 15 -24 23 -44c-17 -20 -39 -40 -63 -61c-13 -48 -24 -95 -24 -162c0 -96 41 -152 80 -153c27 0 45 19 73 66"],1009:[482,276,562,74,505,"505 -242l-45 -34l-11 4c-1 9 -1 17 -2 23c-4 23 -26 38 -44 53c-46 38 -93 25 -173 75c-35 22 -126 78 -150 215c-11 62 -3 124 13 183c6 24 15 49 26 71c16 36 40 66 72 89c41 30 83 45 129 45c86 0 148 -57 165 -151c18 -103 -9 -217 -66 -276 c-39 -41 -97 -66 -152 -66c-53 0 -94 19 -123 57l-8 -1l13 -30c81 -135 184 -158 209 -158c7 0 29 -3 45 -3c47 0 92 -35 99 -78c1 -5 2 -11 3 -18zM408 316c-15 84 -57 128 -123 128c-25 0 -47 -6 -59 -17c-44 -40 -63 -163 -44 -276c14 -79 57 -124 120 -124 c31 0 57 12 72 33c37 53 51 159 34 256"],1012:[709,20,850,56,798,"798 371c0 -222 -168 -391 -388 -391c-208 0 -354 148 -354 361c0 222 152 368 383 368c217 0 359 -134 359 -338zM690 372c-11 189 -109 295 -275 295c-160 0 -252 -106 -252 -290v-5h527zM691 330h-526c15 -187 123 -308 279 -308c154 0 245 114 247 308"],1013:[482,11,513,57,479,"479 92c-82 -74 -130 -103 -192 -103c-56 0 -115 12 -157 50c-34 32 -56 73 -66 116c-4 17 -7 35 -7 53c0 86 23 150 77 203c48 46 109 71 177 71c55 0 111 -23 152 -60l-31 -52l-20 -2c-11 15 -27 32 -36 39c-26 24 -62 31 -97 31c-36 0 -71 -13 -94 -37 c-37 -37 -45 -90 -43 -139l114 -1l130 2l-6 -35l-5 -6l-147 1c-7 0 -58 0 -84 -3c1 -12 2 -25 5 -37c3 -11 5 -22 11 -32c28 -64 106 -112 153 -112c38 0 85 17 131 55l21 17"],8194:[0,0,500,0,0,""],8195:[0,0,1000,0,0,""],8196:[0,0,333,0,0,""],8197:[0,0,250,0,0,""],8198:[0,0,167,0,0,""],8201:[0,0,200,0,0,""],8202:[0,0,100,0,0,""],8211:[277,-219,500,0,500,"500 219h-500v58h500v-58"],8212:[277,-219,1000,0,1000,"1000 219h-1000v58h1000v-58"],8214:[650,150,376,80,296,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800zM296 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8216:[709,-446,278,45,233,"233 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24"],8217:[709,-446,278,45,233,"233 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30"],8220:[709,-446,500,51,449,"239 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24zM449 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24"],8221:[709,-446,500,51,449,"239 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30zM449 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30"],8224:[694,5,500,34,466,"466 395l-5 -4s-80 6 -115 6h-59v-78c0 -153 9 -319 9 -319l-5 -5c-23 3 -25 4 -41 4s-17 -1 -41 -4l-5 5s9 170 9 319v78h-59l-115 -7l-5 5c2 15 3 20 3 33s-1 18 -3 34l5 5s76 -7 115 -7h59v52c0 32 -13 177 -13 177l5 5c31 -3 27 -3 45 -3s14 0 45 3l5 -5 s-13 -144 -13 -177v-52h59l115 7l5 -5c-2 -15 -3 -21 -3 -34s1 -18 3 -33"],8225:[694,249,500,34,466,"466 -40l-5 -5c-69 6 -77 7 -99 7h-75v-47c0 -36 13 -159 13 -159l-5 -5c-31 3 -27 3 -45 3s-14 0 -45 -3l-5 5s13 133 13 159v47h-75c-22 0 -28 -1 -99 -7l-5 5c2 17 3 21 3 35c0 12 -1 17 -3 32l5 5c72 -6 76 -7 99 -7h75c0 84 -8 187 -8 198c0 9 8 114 8 197h-75 c-25 0 -45 -2 -99 -7l-5 5c2 17 3 21 3 35c0 12 -1 17 -3 32l5 5c72 -6 76 -7 99 -7h75v47c0 23 -13 159 -13 159l5 5c31 -3 27 -3 45 -3s14 0 45 3l5 -5l-13 -159v-47h75c23 0 30 1 99 7l5 -5c-2 -14 -3 -20 -3 -32c0 -14 1 -19 3 -35l-5 -5c-53 5 -76 7 -99 7h-75 c0 -76 8 -188 8 -197s-8 -120 -8 -198h75c23 0 30 1 99 7l5 -5c-2 -14 -3 -20 -3 -32c0 -14 1 -19 3 -35"],8230:[120,0,860,80,780,"200 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM490 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM780 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8242:[779,-446,293,60,233,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8243:[779,-446,493,60,433,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8244:[779,-446,693,60,633,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM633 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8245:[779,-446,293,60,233,"233 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30"],8260:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],8279:[779,-446,893,60,833,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM633 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM833 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8407:[784,-544,0,-443,-57,"-57 664c-45 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-289c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h289c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 120 -120"],8463:[733,9,500,10,471,"471 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 19 4 41 13 77l51 196c9 33 15 71 15 89c0 13 -9 22 -22 22c-42 0 -146 -97 -190 -178c-29 -53 -46 -114 -62 -229l-69 -16l-7 11c21 63 61 235 88 386l6 34l-69 -42l-13 20l88 54l30 168c1 7 2 16 2 24 c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-47 -219l158 97l12 -20l-177 -109l-44 -206l20 25c47 58 63 77 98 106c63 53 124 86 158 86c18 0 29 -14 29 -36c0 -17 -5 -48 -11 -74l-64 -256c-6 -22 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],8465:[686,27,554,28,533,"533 655c-47 -44 -98 -82 -155 -112l-129 47c-19 6 -37 11 -57 11c-30 0 -59 -10 -80 -32c-29 -29 -53 -75 -67 -113l-17 11c13 35 32 78 48 112c11 23 26 49 43 67c26 30 56 40 95 40c42 0 104 -29 154 -53c17 -8 34 -16 53 -16c15 0 35 6 47 13c22 11 39 27 54 41z M514 578c-20 -18 -39 -41 -53 -64c-9 -16 -12 -32 -12 -50c0 -22 1 -54 3 -65c7 -51 12 -106 12 -154c0 -62 -14 -126 -59 -171c-57 -57 -131 -101 -213 -101c-37 0 -69 24 -96 48l-53 -37l-5 16c32 44 109 124 114 128c27 -58 32 -68 45 -81c17 -17 45 -29 69 -29 c30 0 48 12 68 32c16 16 27 46 33 68c9 29 11 59 11 89c0 48 -5 89 -10 127c-4 33 -8 67 -8 95c0 12 1 23 2 34c40 44 89 90 140 122"],8467:[712,20,379,40,339,"339 84c0 -55 -39 -104 -92 -104c-94 0 -132 79 -147 181c-14 -10 -29 -18 -44 -26l-16 30c19 10 38 21 55 34c-4 48 -5 99 -5 149c0 171 10 364 157 364c57 0 75 -70 75 -135c0 -135 -54 -262 -146 -354c4 -110 18 -209 71 -209c35 0 58 33 58 70h34zM288 577 c0 47 0 101 -41 101c-73 0 -73 -186 -73 -330v-76c72 83 114 191 114 305"],8472:[545,186,711,80,631,"261 -61c-1 47 -30 107 -62 157c-9 15 -20 29 -30 43c-26 -64 -41 -124 -41 -164c0 -48 27 -101 75 -101c33 0 58 28 58 65zM631 316c0 -135 -62 -289 -172 -289c-16 0 -35 4 -53 14c-12 7 -43 38 -49 46c-13 18 -25 39 -35 64c35 27 53 48 78 80l49 -52 c-10 -15 -26 -32 -26 -41c0 -33 30 -67 48 -67c52 0 75 140 75 245c0 101 -12 176 -66 176c-97 0 -202 -130 -272 -266c19 -28 39 -50 56 -77c35 -57 75 -112 75 -205c0 -78 -61 -130 -136 -130c-80 0 -123 83 -123 161c0 50 22 128 58 209c-30 45 -54 92 -54 152 c0 88 75 157 141 209c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12c-37 -35 -93 -102 -93 -147c0 -43 1 -61 22 -103c77 136 188 263 298 263c100 0 151 -67 151 -214"],8476:[686,27,828,27,826,"676 463c-13 1 -27 6 -37 16c-7 7 -14 44 -16 69c-1 19 -7 37 -16 53c-8 16 -24 27 -42 27c-25 0 -52 -10 -69 -28c-25 -24 -44 -50 -66 -88c1 -5 5 -48 5 -61c0 -33 0 -69 -3 -103c21 11 70 33 115 40zM826 74l-133 -101l-64 117c1 31 3 60 3 89c0 98 -17 117 -29 129 c-21 21 -54 35 -83 35c-23 0 -65 -11 -92 -19c-3 -22 -7 -45 -12 -67c-12 -51 -27 -94 -56 -138c-56 -45 -113 -100 -168 -146c-22 22 -60 53 -81 53c-31 0 -55 -18 -73 -42l-11 16c16 25 34 55 61 78c16 14 33 28 56 28c12 0 34 -7 48 -17c18 -13 32 -26 46 -41 c35 24 63 52 82 90c14 28 19 59 24 90c6 46 10 92 10 139s-1 127 -40 184c-26 39 -71 72 -118 72c-40 0 -56 -7 -79 -30c-16 -15 -18 -35 -18 -57c0 -12 21 -43 36 -60c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11 c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c15 -18 27 -42 36 -67l4 5c16 20 34 41 52 59c42 42 95 74 155 74c22 0 44 -9 58 -26c15 -18 19 -45 22 -69 c2 -16 1 -33 5 -50c3 -14 8 -28 47 -28c13 0 26 2 38 4l7 -13c-29 -11 -60 -27 -87 -41c-35 -18 -88 -47 -123 -75c51 0 76 -15 102 -37c3 -66 7 -170 16 -197c7 -22 15 -43 27 -63c7 -10 14 -22 26 -22c5 0 39 13 59 21v-16"],8487:[691,21,839,38,801,"801 530h-26l-7 52c-4 29 -17 37 -36 37h-115c63 -53 166 -170 166 -302c0 -207 -139 -338 -364 -338s-363 132 -363 338c0 132 103 249 166 302h-115c-19 0 -32 -8 -36 -37l-7 -52h-26c6 43 7 112 7 161c21 0 81 -3 119 -3c23 0 98 0 119 3h22v-39 c-9 -9 -23 -13 -38 -23c-6 -4 -15 -14 -25 -29c-27 -40 -79 -155 -79 -247c0 -212 79 -332 256 -332s257 119 257 332c0 92 -52 207 -79 247c-10 15 -19 25 -25 29c-14 10 -29 14 -38 23v39h22c21 -3 96 -3 119 -3c38 0 98 3 119 3c0 -49 1 -118 7 -161"],8501:[723,19,663,40,623,"623 576c-13 -14 -53 -17 -82 -20c35 -46 49 -87 49 -124c0 -58 -47 -137 -96 -186l59 -66c23 -28 42 -53 47 -81l-56 -118c-5 28 -8 59 -32 85l-318 347c-27 -33 -36 -73 -36 -115c0 -71 33 -151 79 -206v-106c-14 19 -61 23 -94 24c-32 1 -90 -5 -103 -20v109 c14 9 50 16 84 18c-36 47 -46 93 -46 137c0 58 37 134 96 183c-43 52 -53 47 -73 87c-23 28 -42 53 -46 81l45 118c4 -27 17 -58 42 -85l328 -366c23 30 50 67 50 106c0 73 -43 144 -93 203v106c14 -19 61 -23 94 -24c32 -1 90 5 102 20v-107"],8502:[729,29,552,40,512,"512 27c-7 -22 -22 -28 -41 -28h-390c-18 0 -33 -6 -41 -28v118c8 21 23 27 41 28h353c9 72 25 177 25 265c0 80 -15 145 -49 160c-35 17 -130 26 -184 26c-58 0 -100 0 -124 11c-19 9 -24 17 -30 32v118c7 -22 19 -25 30 -32c19 -12 66 -11 124 -11c54 0 162 -7 195 -26 c59 -34 82 -110 83 -200c2 -113 -29 -246 -49 -343c35 0 49 3 57 27v-117"],8503:[740,18,489,40,448,"448 81c4 -39 -10 -62 -30 -96c-66 56 -102 187 -111 279c-22 -85 -62 -234 -117 -255c-14 -5 -20 -6 -29 -6c-15 0 -21 7 -50 8c-25 2 -54 -6 -71 -29v128c17 23 46 31 71 28c29 -1 36 -9 49 -9c5 0 16 1 30 7c60 24 92 119 112 191c-3 76 -13 172 -38 188 c-61 37 -99 6 -153 38c-19 12 -30 26 -38 49v138c8 -23 19 -48 38 -59c54 -33 114 1 162 -49c57 -57 50 -313 70 -444c7 -50 71 -114 105 -107"],8504:[719,16,522,40,482,"482 544c-8 24 -21 27 -57 27c14 -91 27 -214 27 -327c0 -112 -18 -216 -70 -260c-15 22 -39 76 -30 98c47 21 58 166 58 288l-5 202h-324c-18 0 -33 6 -41 27v120c8 -22 23 -28 41 -28h360c19 0 34 -6 41 -28v-119"],8592:[400,-100,920,80,840,"840 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8593:[635,125,460,80,380,"380 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8594:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8595:[625,135,460,80,380,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8596:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-573c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h573 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8597:[673,172,460,80,380,"380 -1c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v572c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-572c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8598:[522,36,719,80,639,"639 6c-9 -6 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-441 441c-1 -52 -6 -104 -15 -155c-6 9 -13 17 -20 25c-8 7 -16 14 -25 20c3 76 -2 152 -15 227c75 -13 151 -18 227 -15c6 -9 13 -17 21 -24c7 -8 15 -15 24 -21c-51 -9 -103 -14 -154 -15"],8599:[522,36,719,80,639,"639 522c-13 -75 -18 -151 -15 -227c-9 -6 -17 -13 -25 -20c-8 -8 -14 -16 -20 -25c-10 51 -15 103 -16 155l-441 -441c-5 8 -12 16 -19 23s-15 13 -23 19l441 441c-52 1 -104 6 -155 15c9 6 18 13 25 21c8 7 14 15 20 24c77 -3 153 2 228 15"],8600:[536,22,719,80,639,"639 -22c-75 13 -151 18 -228 15c-6 9 -12 17 -20 24c-7 8 -16 15 -25 21c51 9 103 14 155 15l-441 441c8 6 16 12 23 19s14 15 19 23l441 -441c1 52 6 104 16 155c6 -9 12 -17 20 -25c8 -7 16 -14 25 -20c-3 -76 2 -152 15 -227"],8601:[536,22,719,80,639,"639 494l-441 -441c51 -1 103 -6 154 -15c-9 -6 -17 -13 -24 -21c-8 -7 -15 -15 -21 -24c-76 3 -152 -2 -227 -15c13 75 18 151 15 227c9 6 17 13 25 20c7 8 14 16 20 25c9 -51 14 -103 15 -155l441 441c6 -8 12 -16 19 -23s15 -13 24 -19"],8602:[400,-100,920,80,840,"840 220h-275l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-298c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h319l41 120c8 -2 17 -3 26 -3 c8 0 17 1 25 3l-41 -120h254c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8603:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-319l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-254c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h275l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h298 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8606:[400,-100,995,80,915,"915 220h-529c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h529c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8608:[400,-100,995,80,915,"915 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-529c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h529c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8610:[400,-100,1005,80,925,"925 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-525c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h525l120 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],8611:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-525l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3l120 -120h525c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8614:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-579v-120c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v300c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-120h579c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150 "],8617:[490,-100,950,80,870,"870 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-519c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h519c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],8618:[490,-100,950,80,870,"870 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-519c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h519c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8619:[490,-40,950,80,870,"870 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-384c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h384v75 c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM810 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],8620:[490,-40,950,80,870,"870 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-384v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h384c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150zM290 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],8621:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-36c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-37c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h37c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h36 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8622:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-271l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-251c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150 c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h271l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h251c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8624:[573,72,530,80,450,"450 -72c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v464h-174c36 -37 69 -77 99 -119c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c-51 55 -109 106 -171 150c62 43 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121l204 1c4 -7 8 -13 13 -18s11 -9 17 -12v-495"],8625:[572,72,530,80,450,"450 423c-62 -44 -120 -95 -171 -150c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c30 42 63 82 99 120h-174v-465c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v495c6 3 12 7 17 12s9 11 13 17h204c-36 38 -69 78 -99 120c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c51 -55 109 -106 171 -149"],8630:[543,-240,845,80,765,"765 250c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 155 -92 233 -251 233c-108 0 -176 -43 -216 -123c47 23 96 42 147 58c-5 -10 -9 -20 -13 -30c-3 -10 -5 -20 -7 -31c-69 -32 -134 -71 -195 -117c-23 73 -53 143 -90 210c5 9 9 19 13 29c3 10 5 21 7 31 c30 -40 58 -82 81 -127c49 105 136 160 273 160c199 0 311 -99 311 -293"],8631:[543,-240,845,80,765,"765 450c-37 -67 -67 -137 -89 -210c-61 46 -127 85 -196 117c-1 11 -4 21 -7 31s-8 20 -13 30c51 -16 100 -35 147 -58c-40 80 -108 123 -216 123c-159 0 -251 -78 -251 -233c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 194 113 293 311 293c138 0 224 -55 273 -160 c24 45 51 87 82 127c1 -10 3 -21 7 -31c3 -10 7 -20 12 -29"],8634:[568,30,720,80,640,"640 250c-2 -155 -126 -280 -280 -280c-155 0 -280 125 -280 280c0 98 53 181 133 232c-41 17 -82 36 -120 59c10 3 20 6 30 11c10 4 19 10 28 16c70 -29 143 -50 218 -64c-38 -66 -68 -136 -92 -208c-10 -3 -20 -6 -30 -11c-9 -4 -19 -10 -27 -16c10 59 25 118 47 174 c-75 -37 -127 -108 -127 -193c0 -122 98 -220 220 -220c121 0 219 99 220 220c1 93 -57 176 -144 207c5 8 9 17 12 27c4 9 6 19 7 29c112 -39 186 -145 185 -263"],8635:[568,30,720,79,640,"640 250c0 -155 -125 -280 -280 -280c-154 0 -278 125 -280 280c-1 118 73 224 185 263c1 -10 3 -20 7 -29c3 -10 7 -19 12 -27c-87 -31 -145 -114 -144 -207c1 -121 99 -220 220 -220c122 0 220 98 220 220c0 85 -52 156 -127 193c22 -56 37 -115 47 -174 c-8 6 -17 12 -27 16c-10 5 -20 8 -30 11c-24 72 -54 142 -92 208c75 14 148 35 219 64c8 -6 17 -12 27 -16c10 -5 20 -8 30 -11c-38 -23 -78 -42 -120 -59c80 -51 133 -134 133 -232"],8636:[400,-220,920,80,840,"840 220h-730l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8637:[280,-100,920,80,840,"840 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h730c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8638:[635,125,340,80,260,"260 400c-43 29 -83 62 -120 98v-623c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v730l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8639:[635,125,340,80,260,"260 -125c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v623c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-730"],8640:[400,-220,920,80,840,"840 250l-30 -30h-730c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h623c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],8641:[280,-100,920,80,840,"840 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-623c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h730"],8642:[625,135,340,80,260,"260 37c-56 -52 -106 -109 -150 -172l-30 30v730c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-623c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],8643:[625,135,340,80,260,"260 625v-730l-30 -30c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v623c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8644:[570,70,930,80,850,"840 50h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM850 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8646:[570,70,930,80,850,"850 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 390h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8647:[570,70,920,80,840,"840 50h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM840 390h-624c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8648:[635,125,800,80,720,"380 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8649:[570,70,920,80,840,"840 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8650:[625,135,800,80,720,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8651:[510,10,929,80,849,"849 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-623c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h730zM840 330h-730l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8652:[510,10,929,80,849,"840 110h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h730c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM849 360l-29 -30h-730c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h623c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c52 -56 109 -106 171 -150"],8653:[550,50,920,80,840,"840 130h-296l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-198c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h281l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h213c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-234l-41 -120h275c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM555 310h-321c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h280"],8654:[550,50,1005,80,925,"925 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-224l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-141c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200 c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h224l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h141c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM840 250c-24 19 -47 39 -69 60h-222l-42 -120 h264c22 21 45 41 69 60zM498 310h-264c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h222"],8655:[550,50,920,80,840,"840 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-281l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-213c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h234l41 120h-275c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h296l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h198c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200zM755 250c-24 19 -47 39 -69 60h-280l-41 -120h321c22 21 45 41 69 60"],8656:[450,-50,920,80,840,"840 130h-545c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h545c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-606c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8657:[635,125,560,80,480,"480 350c-28 22 -54 46 -80 70v-545c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v606c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-606c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v545c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200 c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],8658:[450,-50,920,80,840,"840 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-545c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h545c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],8659:[625,135,560,80,480,"480 65c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v545c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-606c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v606c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-545c26 24 52 48 80 70 c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],8660:[450,-50,1005,80,925,"925 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-415c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h415c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM840 250c-24 19 -47 39 -69 60h-537c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h537c22 21 45 41 69 60"],8661:[673,172,560,80,480,"480 27c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v416c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42 c-28 22 -54 45 -80 70v-416c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43zM340 518c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-536c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v536"],8666:[525,25,920,80,840,"840 40h-455l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h455c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-511c-41 -42 -83 -82 -128 -120h639c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-639c45 -38 87 -78 128 -120h511c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8667:[525,25,920,80,840,"840 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-455c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h511c41 42 83 82 128 120h-639c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h639c-45 38 -87 78 -128 120h-511c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h455l-55 65 c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],8669:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-61c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-63c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h63c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27 c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h61c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8704:[700,6,760,70,690,"690 700l-280 -706c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-280 706c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3l94 -237h303l94 237c10 -2 21 -3 32 -3s22 1 32 3zM508 403h-255l127 -322"],8705:[700,0,640,80,560,"560 210c0 -135 -83 -210 -240 -210s-240 75 -240 210v280c0 135 83 210 240 210s240 -75 240 -210c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 99 -64 150 -180 150s-180 -51 -180 -150v-280c0 -99 64 -150 180 -150s180 51 180 150c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8706:[733,9,572,51,509,"503 404c18 -123 -6 -259 -48 -326c-37 -57 -91 -87 -160 -87c-109 0 -210 86 -226 194c-7 62 11 125 50 171c33 39 73 57 125 57c53 0 94 -16 168 -66c-1 48 2 51 -1 80c-3 18 -6 34 -9 50l-21 72c-28 86 -60 113 -109 127c-7 3 -29 10 -45 10c-41 0 -93 -16 -110 -48 l-15 4l-51 60c20 26 144 31 168 31c12 0 29 -3 38 -7c8 -3 21 -11 38 -21c34 -19 91 -58 111 -75c26 -22 58 -101 62 -108c17 -38 30 -73 35 -118zM411 313c0 0 -10 9 -19 15c-40 28 -70 40 -100 40c-85 0 -142 -93 -126 -208c13 -86 53 -138 111 -138c46 0 87 33 107 86 c20 51 24 94 27 205"],8707:[700,0,640,80,560,"560 30c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-450c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h420v260h-420c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h420v260h-420c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h450c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-640"],8708:[780,80,640,80,560,"560 30c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-305l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-94c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h115l89 260h-204c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h225l89 260h-314c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h335l28 80c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3 l-27 -80h64c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-640zM500 380v260h-55l-89 -260h144zM500 60v260h-165l-89 -260h254"],8709:[810,110,640,80,560,"500 240v220c0 70 -22 120 -65 150l-186 -540c21 -7 44 -10 71 -10c117 0 180 63 180 180zM391 630c-21 7 -44 10 -71 10c-117 0 -180 -63 -180 -180v-220c0 -70 22 -120 65 -150zM560 240c0 -156 -84 -240 -240 -240c-34 0 -64 4 -91 12l-42 -122c-8 2 -17 3 -25 3 c-9 0 -18 -1 -26 -3l48 140c-68 37 -104 108 -104 210v220c0 156 84 240 240 240c34 0 64 -4 91 -12l42 122c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-48 -140c68 -37 104 -108 104 -210v-220"],8711:[690,13,629,6,617,"617 665l-289 -658l-38 -20l-284 659v9l62 35l294 -3l253 3zM538 620c0 16 -12 23 -45 26h-332c-25 -2 -41 -8 -41 -19c0 -12 11 -34 20 -55l191 -452l172 405c13 30 35 82 35 95"],8712:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-146 0 -229 -73 -239 -210h557c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-557c10 -137 93 -210 239 -210h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8713:[650,150,778,80,698,"698 -50h-318c-24 0 -46 2 -67 5l-36 -105c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l40 115c-122 35 -186 132 -186 285c0 195 105 300 300 300h87l34 100c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -100h180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-201l-72 -210h273 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-294l-71 -207c15 -2 30 -3 47 -3h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM353 220h-212c8 -104 57 -171 144 -197zM446 490h-66c-146 0 -229 -73 -239 -210h233"],8715:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c146 0 229 73 239 210h-557c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h557c-10 137 -93 210 -239 210h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300"],8717:[450,-50,578,80,498,"498 250c0 -130 -70 -200 -200 -200h-218c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h218c80 0 128 38 138 110h-356c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h356c-10 72 -58 110 -138 110h-218c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h218c130 0 200 -70 200 -200"],8722:[280,-220,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8723:[670,50,760,80,680,"680 610h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8724:[760,50,760,80,680,"680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 700c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8725:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],8726:[650,150,737,80,657,"657 -150c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l-520 800c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3"],8727:[451,-49,542,80,462,"462 215l-10 -8l-165 25l75 -149l-5 -12l-66 -22l-11 7l-27 165l-119 -118l-13 1l-41 57l3 12l149 77l-149 77l-3 12l41 57l13 1l119 -118l27 165l11 7l66 -22l5 -12l-75 -149l165 25l10 -8v-70"],8728:[410,-90,480,80,400,"400 250c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160s160 -64 160 -160zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8729:[450,-50,560,80,480,"480 250c0 -120 -80 -200 -200 -200s-200 80 -200 200s80 200 200 200s200 -80 200 -200"],8730:[660,130,690,120,720,"720 600h-39l-276 -730c-14 2 -28 3 -42 3s-28 -1 -42 -3l-127 228h-74v60h146l110 -197l263 699h81v-60"],8733:[440,-60,798,80,718,"718 68c-20 -5 -41 -8 -62 -8c-87 0 -151 67 -201 141c-49 -73 -108 -139 -193 -139c-99 0 -182 76 -182 173c0 112 87 205 198 205c91 0 157 -70 210 -147c53 76 121 141 211 141c7 0 14 -2 19 -7c-2 -7 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-49c-72 0 -125 -55 -167 -116 c48 -76 104 -164 185 -164c10 0 21 1 31 3c-2 -6 -3 -13 -3 -21c0 -7 1 -14 3 -21zM441 223c-49 78 -110 158 -201 158c-69 0 -127 -54 -127 -122c0 -88 77 -154 168 -154c71 0 119 56 160 118"],8734:[443,-57,943,80,863,"863 262c0 -114 -94 -205 -211 -205c-87 0 -147 71 -197 147c-49 -73 -108 -139 -193 -139c-99 0 -182 76 -182 173c0 112 87 205 198 205c91 0 157 -70 210 -147c52 74 117 139 205 139c95 0 170 -78 170 -173zM441 226c-49 78 -111 158 -201 158 c-69 0 -127 -53 -127 -122c0 -88 77 -154 168 -154c71 0 119 56 160 118zM830 238c0 86 -70 154 -155 154c-75 0 -129 -55 -173 -118c47 -75 101 -158 188 -158c73 0 140 51 140 122"],8736:[651,0,803,80,723,"723 609l-549 -549h527c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-600c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l600 600c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19"],8737:[651,103,803,80,723,"723 609l-297 -297c61 -70 98 -159 104 -252h171c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-171c-2 -34 -9 -69 -20 -103c-9 5 -18 9 -27 12c-10 3 -20 6 -30 7c9 28 15 56 17 84h-369c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l261 261c-22 18 -46 34 -72 48c7 8 12 16 17 25 c4 9 8 18 11 28c31 -16 60 -36 86 -58l297 296c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19zM470 60c-6 77 -37 151 -87 210l-209 -210h296"],8738:[529,29,737,80,657,"657 48c-5 -8 -10 -17 -14 -26c-4 -10 -7 -19 -9 -29l-158 65c-15 -31 -34 -60 -58 -87c-6 8 -13 15 -20 21c-8 7 -16 13 -25 18c19 22 35 46 48 71l-341 141c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l341 141c-13 25 -29 49 -48 71c9 5 17 11 25 18c7 6 14 13 20 21 c24 -27 43 -56 58 -87l158 65c2 -10 5 -19 9 -29c4 -9 9 -18 14 -26l-158 -66c30 -88 30 -184 0 -272zM444 137c23 73 23 153 0 226l-274 -113"],8739:[650,150,208,80,128,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8740:[650,150,380,80,300,"300 375l-86 -132v-393c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v319l-86 -133c2 15 3 30 3 45c0 14 -1 29 -3 44l86 132v393c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-319l86 133c-2 -15 -3 -30 -3 -44c0 -15 1 -30 3 -45"],8741:[650,150,376,80,296,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800zM296 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8742:[650,150,536,80,456,"456 495l-80 -123v-522c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v448l-120 -184v-264c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v190l-80 -124c2 15 3 30 3 45c0 14 -1 29 -3 44l80 123v522c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-448l120 184v264c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-190l80 124 c-2 -15 -3 -30 -3 -44c0 -15 1 -30 3 -45"],8743:[556,50,760,80,680,"680 -50c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l-234 526l-234 -526c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l270 606c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8744:[550,56,760,80,680,"680 550l-270 -606c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 606c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3l234 -526l234 526c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3"],8745:[568,50,760,80,680,"680 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 156 -84 240 -240 240s-240 -84 -240 -240v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 195 105 300 300 300s300 -105 300 -300v-318"],8746:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318"],8747:[796,296,634,80,554,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8756:[447,-53,596,80,516,"358 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8757:[447,-53,596,80,516,"358 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8764:[337,-163,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8765:[337,-163,758,80,678,"678 176c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 3 -16 4 -24 4c-42 0 -81 -28 -117 -53c-47 -32 -100 -62 -154 -62c-12 0 -25 1 -38 5c-62 17 -95 67 -124 156c7 0 14 1 20 3s13 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -3 16 -4 24 -4 c42 0 81 28 117 53c47 32 100 62 154 62c12 0 25 -1 38 -5c62 -17 95 -67 124 -156"],8768:[549,49,351,80,271,"271 388c0 -57 -35 -110 -72 -157c-32 -40 -68 -84 -57 -135c10 -46 37 -82 101 -107c-4 -6 -8 -12 -10 -18c-3 -6 -4 -13 -5 -20c-85 34 -132 71 -145 133c-2 9 -3 19 -3 28c0 57 35 110 72 157c32 40 68 84 58 135c-10 46 -37 82 -102 107c5 6 8 12 10 18 c3 6 5 13 5 20c85 -34 132 -71 145 -133c2 -9 3 -19 3 -28"],8769:[457,-43,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-46 0 -90 21 -131 47l-85 -167c-8 2 -17 3 -26 3c-10 0 -19 -1 -27 -3l98 194c-31 21 -65 41 -100 41c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c46 0 90 -21 131 -47l85 167c8 -2 17 -3 27 -3c9 0 18 1 26 3l-98 -194c31 -21 65 -41 100 -41c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8770:[390,-53,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8771:[447,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 434c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8773:[517,-40,760,80,680,"679 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8774:[535,20,760,80,680,"679 521c-29 -88 -62 -138 -124 -156c-13 -3 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -13 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 4 -20 4c29 88 62 138 124 156c13 3 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -63 c36 -25 75 -52 117 -52c8 0 16 1 24 3c47 13 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -4 20 -4zM680 40h-329l-31 -60c-8 2 -17 3 -26 3c-10 0 -19 -1 -27 -3l30 60h-217c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h248l61 120h-309c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h339l21 40 c8 -2 17 -3 27 -3c9 0 18 1 26 3l-20 -40h207c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-237l-62 -120h299c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8776:[447,-53,758,80,678,"678 434c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9 s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8778:[517,-40,760,80,680,"679 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM679 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8781:[435,-65,760,80,680,"680 365c-91 -52 -195 -75 -300 -75s-209 23 -300 75c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c92 -53 194 -85 300 -85s208 32 300 85c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35zM680 65c-92 53 -194 85 -300 85s-208 -32 -300 -85c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c91 52 195 75 300 75 s209 -23 300 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8782:[490,-10,760,80,680,"680 330h-140h-60c0 60 -40 100 -100 100s-100 -40 -100 -100h-60h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h150c21 62 76 100 150 100s129 -38 150 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-150c-21 -62 -76 -100 -150 -100s-129 38 -150 100h-150c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h140h60c0 -60 40 -100 100 -100s100 40 100 100h60h140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8783:[490,-110,760,80,680,"680 330h-140h-60c0 60 -40 100 -100 100s-100 -40 -100 -100h-60h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h150c21 62 76 100 150 100s129 -38 150 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30 "],8784:[630,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8785:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM440 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8786:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8787:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8790:[390,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h158c-12 23 -18 50 -18 80s6 57 18 80h-158c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-158c12 -23 18 -50 18 -80s-6 -57 -18 -80h158c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM492 250 c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8791:[830,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM540 670c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160s160 -64 160 -160zM492 670 c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8796:[867,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM560 510h-360l175 357h15zM476 565l-106 226l-111 -226h217"],8800:[650,150,760,80,680,"680 110h-323l-89 -260c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l89 260h-226c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h247l55 160h-302c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h323l89 260c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-89 -260h226c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-247l-55 -160h302 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8801:[500,0,760,80,680,"680 440h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8804:[623,113,766,80,686,"686 57l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 -113h-606c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h606c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],8805:[623,113,766,80,686,"686 310l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -113h-606c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h606c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],8806:[697,187,766,80,686,"686 163l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32zM686 -7h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-606c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8807:[697,187,766,80,686,"686 400l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -7h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30 h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8808:[697,267,766,80,686,"686 163l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32zM686 -187h-353l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -29 -3l52 80h-196c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h235l78 120h-313 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h352l52 80c10 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h197c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-236l-78 -120h314c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8809:[697,267,766,80,686,"686 400l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-353l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -29 -3l52 80h-196c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h235l78 120h-313 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h352l52 80c10 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h197c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-236l-78 -120h314c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8810:[566,66,944,80,864,"529 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM864 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244 c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],8811:[566,66,944,80,864,"864 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM529 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8812:[668,168,459,80,379,"379 250c0 -118 -42 -219 -118 -300c33 -31 72 -59 118 -82c-5 -5 -9 -11 -12 -17s-5 -12 -6 -19c-50 25 -94 54 -132 88c-37 -34 -81 -63 -131 -88c-1 7 -3 13 -6 19s-7 12 -12 17c46 23 85 51 118 82c-76 81 -118 182 -118 300s42 219 118 300c-33 31 -72 59 -118 82 c5 5 9 11 12 17s5 12 6 19c50 -25 94 -54 131 -88c38 34 82 63 132 88c1 -7 3 -13 6 -19s7 -12 12 -17c-46 -23 -85 -51 -118 -82c76 -81 118 -182 118 -300zM319 250c0 102 -30 192 -90 265c-59 -73 -89 -163 -89 -265s30 -192 89 -265c60 73 90 163 90 265"],8814:[650,150,767,80,687,"687 -63l-280 131l-75 -218c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l82 238l-283 132c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l416 194l60 176c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 18 1 26 3l-51 -148l131 61c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-158 -74l-103 -298l261 -122c-2 -11 -3 -22 -3 -33 s1 -22 3 -33zM468 395l-310 -145l225 -105"],8815:[650,150,767,80,687,"687 220l-416 -194l-60 -176c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l51 148l-131 -61c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l158 74l102 298l-260 122c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l280 -131l75 218c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-82 -238l283 -132c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30zM609 250l-225 105l-86 -250"],8816:[678,178,766,80,686,"686 -113h-342l-22 -65c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l23 65h-214c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h234l80 232l-314 131c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l443 185l42 123c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -99l104 44c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-130 -54 l-98 -285l228 -95c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-248 104l-73 -214h321c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM497 479l-333 -139l249 -104"],8817:[678,178,766,80,686,"686 -113h-463l-22 -65c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l22 65h-92c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h113l63 184l-176 -74c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l202 84l80 233l-282 117c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l302 -126l62 181c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3 l-69 -200l260 -108c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30l-371 -154l-71 -209h442c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM602 340l-195 81l-66 -190"],8818:[651,141,766,80,686,"686 86l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 252c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -218c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52 c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c54 0 107 -30 154 -63c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8819:[651,141,766,80,686,"686 339l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l522 218l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l606 -252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52c-8 0 -16 -1 -24 -3 c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c54 0 107 -30 154 -63c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8822:[731,231,771,80,691,"686 197l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM691 6l-605 -237c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l517 203l-517 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l605 -237 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8823:[731,231,771,80,691,"691 434l-605 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l517 203l-517 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l605 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -231l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203 c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],8826:[578,78,785,80,705,"705 -42c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-110 -143 -262 -244 -433 -292c171 -48 323 -149 433 -292"],8827:[578,78,785,80,705,"705 220c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c110 143 262 244 433 292c-171 48 -323 149 -433 292c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8828:[701,201,785,80,705,"705 81c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-138 180 -350 289 -577 299c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16c-110 -142 -262 -244 -433 -291c171 -48 323 -150 433 -292zM649 -178c-10 -2 -20 -5 -29 -9 c-9 -3 -18 -8 -27 -14c-89 214 -290 352 -512 363c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c246 -12 469 -163 568 -400"],8829:[701,201,785,80,705,"705 343c-227 -10 -439 -119 -577 -299c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c110 142 262 244 433 292c-171 47 -323 149 -433 291c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM704 162 c-222 -11 -423 -149 -512 -363c-9 6 -18 11 -27 14c-9 4 -19 7 -29 9c99 237 322 388 568 400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8830:[668,158,758,80,678,"676 630c-102 -127 -240 -217 -394 -261c154 -44 292 -135 394 -261c-9 -5 -17 -11 -25 -17s-15 -13 -22 -21c-133 166 -334 264 -547 269c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c213 4 414 102 547 269c7 -8 14 -15 22 -22c8 -6 16 -11 25 -16zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-54 0 -107 31 -154 63c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111 c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8831:[668,158,758,80,678,"676 339c-213 -5 -413 -103 -547 -269c-7 8 -14 15 -22 21s-16 12 -25 17c102 126 240 217 394 261c-154 44 -292 134 -394 261c9 5 17 10 25 16c8 7 15 14 22 22c134 -167 334 -265 547 -269c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-54 0 -107 31 -154 63c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111 c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8832:[650,150,785,80,705,"705 -42c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-74 96 -168 172 -275 223l-102 -295c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l108 314c-81 33 -169 52 -258 56c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c116 5 228 35 328 88l97 282c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-84 -244 c71 46 134 104 186 172c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-72 -94 -162 -169 -264 -224l-40 -116c118 -55 223 -138 304 -244zM380 289c-35 -16 -71 -29 -108 -39c29 -8 57 -18 85 -29"],8833:[650,150,785,80,705,"705 220c-116 -5 -228 -35 -328 -88l-97 -282c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l84 244c-71 -46 -134 -104 -186 -172c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c72 94 162 169 264 224l40 116c-118 55 -223 138 -304 244c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20 c74 -96 168 -172 275 -223l102 295c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-108 -314c81 -33 169 -52 258 -56c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM513 250c-29 8 -57 18 -85 29l-23 -68c35 16 71 29 108 39"],8834:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8835:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300"],8838:[640,140,778,80,698,"698 40h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8839:[640,140,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8840:[690,190,778,80,698,"698 -140h-448l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-101c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h122l46 135c-121 35 -186 132 -186 285c0 195 105 300 300 300h88l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h179c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-200 l-164 -477c14 -2 30 -3 46 -3h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-23 0 -46 2 -66 5l-43 -125h427c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM447 580h-67c-156 0 -240 -84 -240 -240c0 -121 51 -199 146 -228"],8841:[690,190,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-86l-41 -120h409c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-430l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-119c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h140l41 120h-181c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h202l164 477c-15 2 -31 3 -48 3h-318 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c24 0 47 -2 68 -5l19 55c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-23 -65c121 -36 185 -133 185 -285zM638 340c0 120 -50 198 -144 227l-161 -467h65c156 0 240 84 240 240"],8842:[640,220,778,80,698,"698 40h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8843:[640,220,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8846:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM560 220h-150v-150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v150h-150c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h150v150c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-150h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8847:[550,50,760,80,680,"680 -50h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8848:[550,50,760,80,680,"680 520v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13"],8849:[640,140,760,80,680,"680 40h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8850:[640,140,760,80,680,"680 610v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8851:[565,35,676,80,596,"596 -35c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v540h-396v-540c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v570c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h456c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-570"],8852:[535,65,676,80,596,"596 535v-570c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-456c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v570c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-540h396v540c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8853:[568,68,796,80,716,"655 280c-12 128 -99 215 -227 227v-227h227zM368 507c-128 -12 -215 -99 -227 -227h227v227zM368 -7v227h-227c12 -128 99 -215 227 -227zM655 220h-227v-227c128 12 215 99 227 227zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318 s318 -127 318 -318"],8854:[568,68,796,80,716,"655 280c-13 138 -112 228 -257 228s-244 -90 -257 -228h514zM655 220h-514c13 -138 112 -228 257 -228s244 90 257 228zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8855:[568,68,796,80,716,"656 250c0 65 -18 121 -51 164l-165 -164l165 -164c33 43 51 99 51 164zM562 457c-43 33 -99 51 -164 51s-121 -18 -164 -51l164 -165zM356 250l-165 164c-33 -43 -51 -99 -51 -164s18 -121 51 -164zM562 43l-164 165l-164 -165c43 -33 99 -51 164 -51s121 18 164 51z M716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8856:[568,68,796,80,716,"656 250c0 113 -55 198 -145 236l-169 -489c18 -3 37 -5 56 -5c155 0 258 103 258 258zM454 503c-18 3 -37 5 -56 5c-155 0 -258 -103 -258 -258c0 -113 55 -198 145 -236zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8857:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM458 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8858:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 250c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160 s160 -64 160 -160zM510 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8859:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 220l-10 -8l-134 26l67 -119l-5 -12l-57 -18l-11 6l-16 136l-93 -100l-13 1 l-35 48l3 13l124 57l-124 57l-3 13l35 48l13 1l93 -100l16 136l11 6l57 -18l5 -12l-67 -119l134 26l10 -8v-60"],8861:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM596 220h-396c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h396c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8862:[550,50,760,80,680,"620 490h-210v-210h210v210zM350 490h-210v-210h210v210zM350 10v210h-210v-210h210zM620 10v210h-210v-210h210zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13 v-540"],8863:[550,50,760,80,680,"620 490h-480v-210h480v210zM620 10v210h-480v-210h480zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540"],8864:[550,50,760,80,680,"578 490h-396l198 -198zM338 250l-198 198v-396zM578 10l-198 198l-198 -198h396zM620 448l-198 -198l198 -198v396zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17 s11 -9 17 -13v-540"],8865:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540zM620 490h-480v-480h480v480zM440 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8866:[650,0,760,80,680,"680 295h-540v-295c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v650c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-295h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8867:[650,0,760,80,680,"680 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v295h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v295c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-650"],8868:[650,0,760,80,680,"680 590h-270v-590c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v590h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8869:[650,0,760,80,680,"680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v590c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-590h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8872:[650,150,760,80,680,"680 110h-540v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-160h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8873:[650,150,770,80,690,"140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM690 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8874:[650,150,950,80,870,"320 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM870 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8876:[650,150,737,80,657,"657 650l-240 -370h213c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-252l-118 -181v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h100l240 370c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3z M320 220h-60v-93"],8877:[650,150,880,80,800,"800 110h-494l-46 -71v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h171l169 260c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-169 -260h312c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-351 l-104 -160h455c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM392 330h-132v-160h28"],8878:[650,150,890,80,810,"810 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v373l-120 -184v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-523l120 185v338c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-246l160 246 c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-217 -334v-36h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8879:[650,150,890,80,810,"810 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v373l-120 -184v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-523l120 185v338c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-246l160 246 c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-169 -260h322c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-361l-9 -14v-146h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8882:[577,77,803,80,723,"723 -77l-643 300c2 9 3 18 3 27s-1 18 -3 27l643 300v-654zM663 483l-499 -233l499 -233v466"],8883:[577,77,803,80,723,"723 223l-643 -300v654l643 -300c-2 -9 -3 -18 -3 -27s1 -18 3 -27zM639 250l-499 233v-466"],8884:[630,130,802,80,722,"722 40l-642 267c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l642 267v-590zM662 130v410l-492 -205zM722 -130h-642c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h642c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8885:[630,130,802,80,722,"722 307l-642 -267v590l642 -267c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28zM632 335l-492 205v-410zM722 -130h-642c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h642c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8888:[410,-90,920,80,840,"840 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-442c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h442c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM792 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8890:[650,0,760,80,680,"680 590h-270v-590c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v590h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8891:[580,80,760,80,680,"680 580l-270 -488c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 488c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 35 3l231 -418l231 418c12 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3zM680 -80h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8892:[580,80,760,80,680,"680 -80c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -35 -3l-231 418l-231 -418c-12 2 -23 3 -35 3c-11 0 -23 -1 -34 -3l270 488c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM680 520h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8900:[463,-37,586,80,506,"443 250l-150 150l-149 -150l149 -150zM506 229l-192 -192c-7 2 -14 3 -21 3s-14 -1 -21 -3l-192 192c2 7 3 14 3 21s-1 14 -3 21l192 192c7 -2 14 -3 21 -3s14 1 21 3l192 -192c-2 -7 -3 -14 -3 -21s1 -14 3 -21"],8901:[310,-190,280,80,200,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8902:[470,-66,585,80,505,"505 308l-156 -77l81 -153l-16 -12l-122 124l-121 -124l-16 12l80 153l-155 77l6 19l171 -28l25 171h20l26 -171l170 28"],8904:[483,-17,644,80,564,"280 250l-140 140v-280zM504 390l-139 -140l139 -140v280zM564 68c-10 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-191 191l-191 -191c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24v364c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l191 -191l191 191c7 -10 15 -19 24 -27 c8 -9 17 -17 27 -24v-364"],8905:[483,-17,635,80,555,"555 441l-190 -191l190 -191c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24v364c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l191 -191l191 191c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19zM280 250l-140 140v-280"],8906:[483,-17,635,80,555,"555 432v-364c-9 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l191 -191l191 191c7 -10 15 -19 24 -27c8 -9 18 -17 27 -24zM495 110v280l-139 -140"],8907:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23"],8908:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l424 424c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19l-191 -191"],8909:[447,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 286c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 3 -16 4 -24 4c-42 0 -81 -28 -117 -53c-47 -32 -100 -62 -154 -62c-12 0 -25 1 -38 5 c-62 17 -95 67 -124 156c7 0 13 1 20 3c6 2 12 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -3 16 -4 24 -4c42 0 81 28 117 53c47 32 100 62 154 62c12 0 25 -1 38 -5c62 -17 95 -67 124 -156"],8910:[550,49,786,80,706,"706 550c-175 -152 -287 -368 -283 -599c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c4 231 -108 447 -283 599c15 -2 30 -3 46 -3c15 0 30 1 46 3c109 -95 183 -221 221 -359c38 138 112 264 221 359c15 -2 31 -3 46 -3s31 1 46 3"],8911:[549,50,786,80,706,"706 -50c-15 2 -30 3 -46 3c-15 0 -30 -1 -46 -3c-109 95 -183 221 -221 359c-38 -138 -112 -264 -221 -359c-15 2 -31 3 -46 3s-31 -1 -46 -3c175 152 287 368 283 599c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c-4 -231 108 -447 283 -599"],8912:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 90h-318c-104 0 -160 56 -160 160s56 160 160 160h318 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-65 0 -100 -35 -100 -100s35 -100 100 -100h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8913:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM558 250c0 -104 -56 -160 -160 -160h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318 c65 0 100 35 100 100s-35 100 -100 100h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c104 0 160 -56 160 -160"],8914:[568,50,760,80,680,"680 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 156 -84 240 -240 240s-240 -84 -240 -240v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 195 105 300 300 300s300 -105 300 -300v-318zM540 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 65 -35 100 -100 100 s-100 -35 -100 -100v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 104 56 160 160 160s160 -56 160 -160v-318"],8915:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM540 232c0 -104 -56 -160 -160 -160s-160 56 -160 160v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3 v-318c0 -65 35 -100 100 -100s100 35 100 100v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318"],8918:[563,63,767,80,687,"687 -63l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM589 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8919:[563,63,767,80,687,"687 220l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM297 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8920:[566,66,1279,80,1199,"529 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM864 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244 c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM1199 -66l-448 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l448 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],8921:[566,66,1279,80,1199,"1199 220l-448 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l448 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM864 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM529 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8922:[844,344,766,80,686,"686 310l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM686 220h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -107l-606 -237c2 10 3 21 3 32 s-1 21 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8923:[844,344,766,80,686,"686 547l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 220h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -344l-606 237c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],8926:[701,201,785,80,705,"705 419c-110 -142 -262 -244 -433 -292c171 -47 323 -149 433 -291c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30c227 10 439 119 577 299c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16zM649 678 c-99 -237 -322 -388 -568 -400c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c222 11 423 149 512 363c9 -6 18 -11 27 -14c9 -4 19 -7 29 -9"],8927:[701,201,785,80,705,"705 97c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c110 142 262 244 433 291c-171 48 -323 150 -433 292c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c138 -180 350 -289 577 -299c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM704 278c-246 12 -469 163 -568 400 c10 2 20 5 29 9c9 3 18 8 27 14c89 -214 290 -352 512 -363c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8928:[731,231,785,80,705,"705 81c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-65 85 -147 155 -239 205l-40 -116c118 -69 214 -176 271 -311c-10 -2 -20 -5 -29 -9c-9 -3 -18 -8 -27 -14c-49 119 -133 214 -235 277l-106 -307c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l113 331c-72 36 -151 58 -234 62 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c89 -4 176 -27 254 -66l39 115c-91 43 -191 67 -294 72c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30c137 5 268 47 381 118l72 210c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-55 -162c48 38 91 82 129 132c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16 c-59 -77 -131 -141 -211 -192l-57 -165c103 -55 195 -132 268 -226zM431 435c-51 -26 -104 -47 -159 -62c42 -12 83 -27 122 -45"],8929:[731,231,785,80,705,"705 343c-97 -4 -191 -26 -277 -64l-59 -170c98 67 214 107 335 113c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30c-140 -7 -270 -64 -371 -158l-81 -235c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l46 135c-22 -33 -41 -68 -56 -105c-9 6 -18 11 -27 14c-9 4 -19 7 -29 9 c38 91 95 170 164 232l67 195c-92 -51 -174 -120 -239 -205c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c84 108 192 193 314 248l26 75c-132 55 -250 144 -340 260c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c82 -107 190 -189 312 -240l93 270c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-98 -287 c70 -24 144 -38 220 -41c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM513 373c-16 4 -32 9 -48 14l-11 -34c19 8 39 14 59 20"],8934:[651,201,766,80,686,"686 86l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 252c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -218c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-47 0 -92 22 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3 s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 20 -64 39 -98 39c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c47 0 92 -22 133 -49l71 109c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -136c31 -21 64 -40 98 -40 c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8935:[651,201,766,80,686,"686 339l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l522 218l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l606 -252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-47 0 -92 22 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3 l89 136c-31 20 -64 39 -98 39c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c47 0 92 -22 133 -49l71 109c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -136c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 4 c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8936:[668,218,758,80,678,"676 630c-102 -127 -240 -217 -394 -261c154 -44 292 -135 394 -261c-9 -5 -17 -11 -25 -17s-15 -13 -22 -21c-133 166 -334 264 -547 269c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c213 4 414 102 547 269c7 -8 14 -15 22 -22c8 -6 16 -11 25 -16zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-47 0 -92 23 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 21 -64 40 -98 40c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c47 0 92 -22 133 -49l71 109 c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -135c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8937:[668,218,758,80,678,"676 339c-213 -5 -413 -103 -547 -269c-7 8 -14 15 -22 21s-16 12 -25 17c102 126 240 217 394 261c-154 44 -292 134 -394 261c9 5 17 10 25 16c8 7 15 14 22 22c134 -167 334 -265 547 -269c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-47 0 -92 23 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 21 -64 40 -98 40c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c47 0 92 -22 133 -49l71 109 c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -135c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8938:[650,150,803,80,723,"723 -77l-297 138l-73 -211c-8 2 -16 3 -25 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l79 232l-302 141c2 9 3 18 3 27s-1 18 -3 27l440 206l58 167c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 25 3l-47 -139l142 66v-654zM663 483l-109 -51l-108 -314l217 -101v466zM493 404l-329 -154l238 -111"],8939:[650,150,803,80,723,"723 223l-441 -206l-57 -167c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l48 139l-142 -66v654l297 -138l72 211c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-80 -232l303 -141c-2 -9 -3 -18 -3 -27s1 -18 3 -27zM639 250l-238 111l-91 -265zM357 382l-217 101v-466l109 51"],8940:[690,190,802,80,722,"722 -130h-427l-20 -60c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l21 60h-165c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h185l91 262l-276 115c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l390 162l57 165c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-49 -140l193 80v-590l-322 134l-84 -244h406 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM662 130v410l-159 -66l-83 -243zM444 449l-274 -114l205 -86"],8941:[690,190,802,80,722,"722 -130h-427l-20 -60c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l21 60h-165c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h185l75 219l-260 -109v590l373 -155l74 215c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-81 -234l225 -93c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28l-322 -134l-84 -243h406 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM632 335l-154 64l-52 -150zM433 418l-293 122v-410l227 94"],8942:[630,130,280,80,200,"200 -70c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8943:[310,-190,860,80,780,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM490 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM780 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8945:[536,36,733,80,653,"426 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 476c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM653 24c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8968:[670,150,410,120,330,"330 670c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-150v-780c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v820h210"],8969:[670,150,410,80,290,"290 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v780h-150c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h210v-820"],8970:[650,170,410,120,330,"330 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-210v820c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-780h150"],8971:[650,170,410,80,290,"290 -170h-210c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h150v780c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-820"],8994:[399,-101,996,80,916,"916 118c-7 -1 -13 -3 -19 -6c-7 -3 -12 -7 -17 -11c-80 159 -216 238 -382 238s-302 -79 -382 -238c-5 4 -11 8 -17 11s-12 5 -19 6c89 179 233 281 418 281s329 -102 418 -281"],8995:[399,-101,996,80,916,"916 382c-89 -179 -233 -281 -418 -281s-329 102 -418 281c7 1 13 3 19 6s12 7 17 11c80 -159 216 -238 382 -238s302 79 382 238c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -5 19 -6"],9140:[771,-646,367,0,367,"367 646c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v76l-287 1v-77c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v124l367 1v-125"],9141:[-175,300,367,0,367,"367 -300h-367v125c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-76h287v77c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-124"],9168:[516,0,220,80,140,"140 0h-60v516h60v-516"],9180:[746,-629,528,0,528,"528 657c-6 -3 -11 -7 -16 -12c-5 -4 -9 -10 -12 -16c-48 48 -124 69 -215 69h-42c-91 0 -167 -21 -215 -69c-3 6 -7 12 -12 16c-5 5 -10 9 -16 12c55 55 139 89 243 89h42c104 0 188 -34 243 -89"],9181:[-159,276,528,0,528,"528 -187c-55 -55 -139 -89 -243 -89h-42c-104 0 -188 34 -243 89c6 3 11 7 16 12c5 4 9 10 12 16c48 -48 124 -69 215 -69h42c91 0 167 21 215 69c3 -6 7 -12 12 -16c5 -5 10 -9 16 -12"],9182:[777,-615,540,0,540,"540 619c-7 1 -14 2 -20 1c-7 -1 -14 -2 -20 -5c-3 38 -26 57 -63 57h-84c-38 0 -66 14 -83 39c-17 -25 -45 -39 -83 -39h-84c-37 0 -60 -19 -63 -57c-6 3 -13 4 -20 5s-13 0 -20 -1c6 64 41 101 103 101h84c37 0 60 19 63 57c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3 c3 -38 26 -57 63 -57h84c62 0 97 -37 103 -101"],9183:[-145,307,540,0,540,"540 -149c-6 -64 -41 -101 -103 -101h-84c-37 0 -60 -19 -63 -57c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-3 38 -26 57 -63 57h-84c-62 0 -97 37 -103 101c7 -1 13 -2 20 -1s14 2 20 5c3 -38 26 -57 63 -57h84c38 0 66 -14 83 -39c17 25 45 39 83 39h84c37 0 60 19 63 57 c6 -3 13 -4 20 -5c6 -1 13 0 20 1"],9184:[726,-577,560,0,560,"560 577c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-89 89h-262l-89 -89c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l149 149h262"],9185:[-107,256,560,0,560,"560 -107l-149 -149h-262l-149 149c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3l89 -89h262l89 89c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],9484:[280,150,600,270,600,"600 220h-270v-370h-60v400l30 30h300v-60"],9488:[280,150,600,0,330,"330 -150h-60v370h-270v60h300l30 -30v-400"],9492:[650,-220,600,270,600,"600 220h-300l-30 30v400h60v-370h270v-60"],9496:[650,-220,600,0,330,"330 250l-30 -30h-300v60h270v370h60v-400"],9632:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540"],9633:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540zM620 490h-480v-480h480v480"],9650:[689,-8,947,80,867,"867 53c-6 -7 -11 -14 -16 -21c-4 -8 -8 -16 -10 -24h-735c-3 8 -6 16 -10 24c-5 7 -10 14 -16 21l367 636c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 26 3"],9651:[689,-8,947,80,867,"867 53c-6 -7 -11 -14 -16 -21c-4 -8 -8 -16 -10 -24h-735c-3 8 -6 16 -10 24c-5 7 -10 14 -16 21l367 636c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 26 3zM789 68l-316 546l-315 -546h631"],9654:[643,143,841,80,761,"761 224l-636 -367c-6 6 -13 11 -21 15c-8 5 -16 8 -24 11v734c8 3 16 6 24 11c8 4 15 9 21 15l636 -367c-2 -9 -3 -17 -3 -26s1 -17 3 -26"],9660:[492,189,947,80,867,"867 447l-368 -636c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-367 636c6 7 11 14 16 21c4 8 7 16 10 24h735c2 -8 6 -16 10 -24c5 -7 10 -14 16 -21"],9661:[492,189,947,80,867,"867 447l-368 -636c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-367 636c6 7 11 14 16 21c4 8 7 16 10 24h735c2 -8 6 -16 10 -24c5 -7 10 -14 16 -21zM789 432h-631l315 -546"],9664:[643,143,841,80,761,"761 -117c-8 -3 -16 -6 -24 -11c-7 -4 -14 -9 -21 -15l-636 367c2 9 3 17 3 26s-1 17 -3 26l636 367c7 -6 14 -11 21 -15c8 -5 16 -8 24 -11v-734"],9674:[576,76,595,80,515,"454 250l-156 254l-157 -254l157 -254zM515 234l-192 -310c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l-192 310c2 5 3 11 3 16s-1 11 -3 16l192 310c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 26 3l191 -310c-2 -5 -3 -11 -3 -16s1 -11 3 -16"],9711:[668,168,996,80,916,"916 250c0 -251 -167 -418 -418 -418s-418 167 -418 418s167 418 418 418s418 -167 418 -418zM856 250c0 215 -143 358 -358 358s-358 -143 -358 -358s143 -358 358 -358s358 143 358 358"],9824:[668,0,800,80,720,"720 250c0 -79 -51 -150 -125 -150c-46 0 -89 23 -116 60h-28c4 -47 23 -91 54 -127c-4 -5 -8 -10 -11 -15c-3 -6 -4 -12 -5 -18l-89 3c-30 0 -59 -1 -89 -3c-1 6 -2 12 -5 18c-3 5 -7 10 -11 15c31 36 50 80 54 127h-28c-27 -37 -70 -60 -116 -60 c-74 0 -125 71 -125 150c0 98 59 166 129 230c64 58 137 112 173 188c6 -2 12 -3 18 -3s12 1 18 3c36 -76 109 -130 173 -188c70 -64 129 -132 129 -230"],9825:[666,0,760,80,680,"680 486c0 -102 -52 -183 -115 -260c-59 -73 -128 -142 -167 -226c-6 2 -12 3 -18 3s-12 -1 -18 -3c-39 84 -108 153 -167 226c-63 77 -115 158 -115 260c0 95 61 180 150 180c64 0 121 -35 150 -89c29 54 86 89 150 89c89 0 150 -85 150 -180zM640 486 c0 72 -43 140 -110 140c-68 0 -124 -52 -130 -119c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-6 67 -62 119 -130 119c-67 0 -110 -68 -110 -140c0 -92 49 -165 106 -235c52 -65 112 -127 154 -199c42 72 102 134 154 199c57 70 106 143 106 235"],9826:[670,0,746,80,666,"666 341c-2 -5 -3 -11 -3 -16c-1 -5 0 -10 2 -15c-54 -43 -105 -91 -151 -143s-88 -108 -124 -167c-6 2 -11 3 -17 3s-12 -1 -17 -3c-37 59 -78 115 -124 167s-97 100 -152 143c2 5 3 10 3 15s-1 11 -3 15c55 47 106 98 152 154c46 55 88 114 124 176c5 -2 11 -3 17 -3 s11 1 17 3c36 -62 77 -121 124 -176c46 -56 97 -107 152 -153zM622 326c-50 44 -97 91 -139 142c-40 48 -77 99 -110 153c-33 -54 -70 -105 -110 -153c-43 -51 -89 -98 -139 -142c49 -41 95 -85 138 -132c40 -46 77 -95 111 -146c33 51 71 100 111 146c42 47 88 91 138 132"],9827:[668,0,842,80,762,"762 258c0 -98 -47 -150 -131 -150c-78 0 -124 45 -130 130h-30c3 -72 23 -144 58 -208c-5 -4 -9 -8 -12 -13c-4 -5 -6 -11 -8 -17c-29 2 -58 3 -88 3s-59 -1 -89 -3c-1 6 -3 12 -7 17c-3 5 -7 9 -12 13c35 64 55 136 58 208h-30c-6 -85 -52 -130 -130 -130 c-84 0 -131 52 -131 150c0 99 47 150 131 150c31 0 57 -7 78 -22l18 23c-25 25 -39 62 -39 109c0 98 53 150 153 150s153 -52 153 -150c0 -47 -14 -84 -39 -109l18 -23c21 15 47 22 78 22c84 0 131 -51 131 -150"],9837:[650,38,470,80,390,"390 250c0 -153 -162 -238 -310 -288v688c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-296c23 32 58 54 100 54c90 0 170 -67 170 -158zM290 250c0 47 -24 98 -70 98c-41 0 -82 -19 -100 -52v-276c97 44 170 127 170 230"],9838:[650,150,440,80,360,"360 -150c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v221l-240 -82v661c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-221l240 82v-661zM320 391l-200 -68v-214l200 68v214"],9839:[684,184,560,80,480,"480 105l-80 -27v-194c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v180l-160 -54v-194c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v180l-80 -27c2 17 3 35 3 53c0 17 -1 35 -3 53l80 27v214l-80 -27c2 17 3 35 3 53c0 17 -1 35 -3 53l80 27v194c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-180l160 54v194 c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-180l80 27c-2 -17 -3 -35 -3 -53c0 -17 1 -35 3 -53l-80 -27v-214l80 27c-2 -17 -3 -35 -3 -53c0 -17 1 -35 3 -53zM360 384l-160 -54v-214l160 54v214"],10003:[650,0,860,80,780,"780 650c-117 -83 -221 -181 -301 -297c-74 -106 -130 -225 -164 -353c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3c-26 112 -89 210 -163 298c22 -2 43 -3 65 -3s44 1 65 3c45 -53 77 -115 101 -180c34 91 80 178 135 258c72 104 159 200 265 274c11 -2 22 -3 34 -3s24 1 35 3"],10016:[662,6,828,80,748,"748 114c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-22 123 -145 194 -274 194c0 -129 71 -252 194 -274c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-71 4 -143 6 -214 6s-143 -2 -214 -6c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c123 22 194 145 194 274c-129 0 -252 -71 -274 -194c-6 2 -13 3 -20 3 s-14 -1 -20 -3c4 71 6 143 6 214s-2 143 -6 214c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3c22 -123 145 -194 274 -194c0 129 -71 252 -194 274c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c71 -4 143 -6 214 -6s143 2 214 6c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-123 -22 -194 -145 -194 -274 c129 0 252 71 274 194c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3c-4 -71 -6 -143 -6 -214s2 -143 6 -214"],10216:[658,158,391,80,311,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392"],10217:[658,158,391,80,311,"311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"],10222:[664,164,334,120,254,"254 636c-56 -56 -74 -181 -74 -353v-66c0 -172 18 -297 74 -353c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-61 61 -106 193 -106 381v66c0 188 45 320 106 381c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[664,164,334,80,214,"214 217c0 -188 -44 -320 -106 -381c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c56 56 74 181 74 353v66c0 172 -18 297 -74 353c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c62 -61 106 -193 106 -381v-66"],10229:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10230:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10231:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1023c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1023 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10232:[450,-50,1370,80,1290,"1290 130h-995c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h995c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-1056c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h1056c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10233:[450,-50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-995c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1056c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-1056c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h995c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],10234:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-865c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h865c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-987c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h987c22 21 45 41 69 60"],10236:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1029v-120c-7 2 -15 3 -23 3c-7 0 -15 -1 -22 -3v300c7 -2 15 -3 22 -3c8 0 16 1 23 3v-120h1029c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],10815:[692,3,836,24,812,"812 -3l-394 3l-394 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l147 -3l146 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -64 5 -72 51 -75l48 -3h202l48 3c46 3 51 11 51 75v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l147 -3l146 3v-30l-48 -3 c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],10877:[662,162,767,80,687,"687 36l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM687 -162l-600 280c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l600 -280c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33"],10878:[662,162,767,80,687,"687 319l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 118l-600 -280c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l600 280c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33"],10885:[721,211,766,80,686,"686 186l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 238c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -202c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32zM681 105c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41 c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6zM681 -75 c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41 c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10886:[721,211,766,80,686,"686 423l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l518 202l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l606 -238c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM681 105c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2 c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89 c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10887:[658,158,766,80,686,"686 92l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 -78h-288l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-267c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h288l28 80 c8 -1 16 -3 25 -3s17 2 25 3l-27 -79l267 -1c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],10888:[658,158,766,80,686,"686 345l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -78h-288l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-267c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h288l28 80 c8 -1 16 -3 25 -3s17 2 25 3l-27 -79l267 -1c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],10889:[721,271,766,80,686,"686 186l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 238c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -202c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49l-14 7l-60 -118c-9 2 -18 3 -27 3 s-18 -1 -27 -3l71 140c-18 7 -37 12 -56 12c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c29 0 57 -8 85 -19l46 89l-16 9c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90 c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49l14 -7l60 118c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3l-71 -140c19 -7 37 -12 56 -12c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-29 0 -58 8 -86 20l-45 -90l15 -9c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10890:[721,271,766,80,686,"686 423l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l518 202l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l606 -238c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49l-14 7l-60 -118c-9 2 -18 3 -27 3 s-18 -1 -27 -3l71 140c-18 7 -37 12 -56 12c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c29 0 57 -8 85 -19l46 89l-16 9c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90 c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49l14 -7l60 118c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3l-71 -140c19 -7 37 -12 56 -12c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-29 0 -58 8 -86 20l-45 -90l15 -9c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10891:[919,419,766,80,686,"686 385l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM686 295h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 145h-606c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -182l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10892:[919,419,766,80,686,"686 622l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 295h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 145h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30 h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -419l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],10901:[662,162,767,80,687,"687 -162l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33zM687 596l-600 -280c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l600 280c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10902:[662,162,767,80,687,"687 121l-607 -283c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 316l-600 280c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l600 -280c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10927:[668,158,785,80,705,"705 48c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-110 -143 -262 -244 -433 -292c171 -48 323 -149 433 -292zM705 -158h-625c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h625c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10928:[668,158,785,80,705,"705 310c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c110 143 262 244 433 292c-171 48 -323 149 -433 292c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM705 -158h-625c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h625c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Main/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Fraktur={directory:"Fraktur/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Fraktur",id:"GYREPAGELLAFRAKTUR",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8460:[667,133,720,-8,645,"645 239c0 -87 -7 -175 -43 -255c-51 -47 -127 -117 -165 -117c-26 0 -51 8 -69 26l48 64c11 -22 33 -37 58 -37c12 0 24 3 32 9c9 6 19 23 26 37c12 26 17 62 21 90c5 45 6 90 6 135c0 38 -2 75 -12 111c-7 26 -16 52 -35 70c-24 24 -58 32 -91 32 c-29 0 -59 -11 -83 -29c-29 -23 -45 -36 -72 -68c21 -52 28 -98 28 -122c0 -18 -2 -38 -10 -51c-32 -41 -106 -134 -125 -150c-15 14 -31 26 -47 36c-12 9 -27 16 -42 16c-29 0 -52 -25 -66 -40l-12 14c29 52 78 106 119 106c32 0 69 -30 89 -54c20 25 22 44 24 69 c0 25 -11 63 -24 87c-23 42 -41 85 -59 130c-11 27 -18 54 -18 83c0 42 26 77 52 109c41 50 92 90 145 127c34 -34 78 -60 128 -60c10 0 21 5 29 11c7 4 35 26 57 43l13 -15c-43 -42 -110 -108 -142 -108c-21 0 -41 5 -60 12c-29 9 -66 27 -92 40c-16 -16 -28 -31 -39 -53 c-8 -16 -10 -40 -10 -58c0 -39 30 -103 52 -149c53 55 115 100 181 138c64 0 129 -14 181 -53c16 -57 27 -116 27 -176"],8488:[729,139,602,11,533,"533 197c0 -88 -31 -172 -80 -245c-69 -57 -155 -91 -245 -91c-32 0 -64 3 -96 11c0 25 0 61 -1 74c-1 10 -2 20 -9 27s-17 11 -27 11c-11 0 -36 -14 -52 -26l-12 15c23 19 48 35 74 48c21 9 42 16 64 16c16 0 35 0 43 -16c5 -10 5 -42 5 -64c0 -17 0 -39 11 -50 s35 -16 51 -16c46 0 79 15 111 47c25 25 44 64 54 97c13 40 18 82 18 124c0 23 -2 46 -8 68c-5 16 -12 32 -24 44c-33 34 -80 48 -127 48c-32 0 -63 -7 -91 -21l-11 11l43 63c44 3 81 28 112 59c30 30 48 70 48 112c0 14 -6 27 -16 37c-16 15 -37 21 -59 21 c-23 0 -46 -3 -69 -5l-80 -5c-21 0 -43 1 -58 16c-7 7 -11 16 -11 26l69 96h16c-4 -7 -8 -16 -8 -24c0 -7 3 -14 8 -19c16 -15 49 -15 75 -15l58 2c16 0 32 3 48 3c18 0 36 -1 53 -5c12 -3 24 -8 32 -16c16 -16 27 -36 27 -59c0 -50 -23 -97 -59 -133 c-34 -34 -74 -65 -113 -89l5 -2c16 3 40 6 55 6c61 0 125 -17 160 -69c11 -37 16 -74 16 -112"],8493:[686,24,612,59,613,"613 568c-35 -17 -78 -36 -117 -41c-27 16 -57 64 -80 101c-13 -4 -24 -11 -32 -21c-16 -20 -17 -38 -17 -47c0 -18 6 -48 13 -68c5 -16 20 -62 20 -93c0 -35 -7 -71 -32 -96c-38 -37 -89 -56 -142 -64l-12 16c28 7 53 22 74 43c16 16 16 45 16 69c0 23 -11 70 -21 107 c-5 19 -9 40 -9 60c0 10 1 20 3 30c-35 -1 -68 -15 -90 -42c-36 -45 -48 -103 -48 -160c0 -84 20 -169 80 -229c59 -60 142 -87 225 -87c34 0 58 6 72 13l86 47v-20c-42 -35 -96 -71 -144 -102c-27 -6 -54 -8 -82 -8c-88 0 -176 28 -238 89c-30 30 -46 66 -59 106 c-16 48 -20 98 -20 148c0 63 15 125 43 181c51 39 106 75 165 101l32 -16c63 45 135 74 207 101l28 -81c4 -9 5 -12 10 -18c4 -4 11 -5 19 -5c16 0 38 5 50 9v-23"],120068:[697,27,717,22,709,"709 85l-144 -112c-31 49 -47 98 -63 150l-203 -150c-14 23 -30 45 -48 64c-24 23 -64 40 -98 40c-37 0 -69 -17 -105 -40l-16 11l112 85c66 49 141 106 181 158c34 44 43 107 43 161c0 47 -14 94 -48 128c-33 33 -76 53 -123 53c-32 0 -62 -12 -85 -35 c-16 -15 -26 -38 -26 -60c0 -10 5 -19 11 -27c9 -14 20 -26 31 -37c15 -15 29 -31 40 -48c7 -12 13 -24 13 -38c0 -26 -14 -50 -31 -70c-24 -27 -54 -47 -86 -63l-16 11c18 10 34 23 47 39c10 12 17 26 17 41c0 10 -5 19 -11 27c-9 13 -20 25 -31 37c-26 26 -48 58 -48 96 c0 40 29 70 57 98c24 24 113 82 193 82c46 0 90 -13 124 -46c33 -34 52 -77 52 -124c0 -68 -18 -136 -48 -197l-178 -164c40 0 65 -21 87 -43l48 -48c12 1 94 53 144 85v325c0 42 -3 88 -5 127l127 96l16 -11c-15 -13 -36 -32 -42 -42c-7 -9 -10 -21 -11 -32 c-5 -54 -5 -156 -5 -234l5 -181c1 -11 2 -23 5 -32c12 -30 25 -61 43 -85c2 -3 6 -4 9 -4c5 0 10 2 14 3c16 7 31 14 46 22"],120069:[691,27,904,49,815,"815 494c-37 -14 -70 -26 -103 -48l-89 -63c110 0 176 -65 176 -159c0 -43 -7 -63 -22 -101c-118 -99 -179 -150 -239 -150c-56 0 -112 21 -162 41c-45 18 -89 34 -125 34c-51 0 -101 -22 -143 -48l-12 21l124 73c125 74 144 130 147 158c3 32 6 103 7 150 c0 162 -95 226 -158 226c-40 0 -56 -7 -79 -30c-16 -15 -18 -36 -18 -57c0 -14 18 -38 38 -63c25 -29 51 -64 51 -89c0 -72 -90 -118 -123 -134l-15 11c27 15 64 48 64 81c0 12 -19 39 -44 70c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86 c58 0 117 -56 144 -111c22 23 53 46 79 64c37 24 78 42 123 42c23 0 47 -4 64 -21c10 -10 16 -37 22 -66c7 -34 14 -71 31 -88c6 -5 17 -6 25 -6c15 2 30 6 44 11v-22zM684 455c-11 5 -17 16 -22 26c-8 19 -13 39 -16 59c-4 26 -12 59 -23 70c-13 13 -35 24 -53 24 c-39 0 -60 -13 -80 -35c-18 -20 -34 -51 -42 -76c6 -25 10 -81 10 -124c0 -14 -1 -35 -2 -49l130 49c30 12 56 27 98 56zM714 175c0 42 -16 82 -46 111c-36 37 -84 55 -135 55c-27 0 -54 -5 -79 -16c-4 -41 -14 -81 -33 -118l-117 -90c59 0 115 -21 170 -43 c42 -16 99 -37 128 -37c26 0 51 9 69 27c30 29 43 70 43 111"],120071:[690,27,831,27,746,"746 410c0 -96 -21 -174 -55 -263c-63 -69 -163 -174 -222 -174c-21 0 -79 22 -112 35c-42 17 -74 27 -117 40c-28 8 -57 16 -85 16c-21 0 -40 -10 -56 -22c-21 -15 -37 -36 -51 -58l-16 16c26 51 63 96 107 133c39 0 79 7 113 28c25 15 47 38 47 68c0 28 -14 53 -32 74 c-7 8 -54 67 -54 85c0 16 1 32 9 46c10 19 24 35 39 50c31 31 68 55 107 75l16 -11c-14 -9 -26 -20 -38 -32c-13 -13 -25 -27 -35 -42c-6 -10 -12 -21 -12 -32c0 -14 25 -51 42 -75c20 -28 48 -69 48 -90c0 -30 -17 -56 -37 -77c-29 -31 -76 -54 -111 -69 c43 -9 92 -25 134 -40c44 -16 117 -43 137 -43c21 0 42 1 58 12c19 13 43 49 59 73s25 52 31 80c8 37 11 74 11 112c0 71 -17 145 -69 197c-67 67 -162 90 -256 90c-83 0 -172 -16 -231 -76c-44 -44 -64 -110 -67 -169l-21 11c0 82 26 157 85 215c30 30 69 55 109 68 c49 16 101 29 152 29c61 0 113 -1 179 -20c43 -12 90 -45 124 -79c48 -48 70 -114 70 -181"],120072:[686,24,662,86,641,"641 568c-36 -17 -80 -36 -119 -41c-26 15 -56 63 -79 100c-12 -4 -22 -14 -31 -23c-8 -11 -17 -24 -18 -38c0 -20 3 -41 9 -60c15 -45 23 -69 23 -137l102 62c21 -29 47 -55 77 -75v-9l-67 -38l-59 42c-5 3 -10 5 -15 5c-14 0 -27 -6 -38 -15c-6 -27 -23 -50 -42 -70 c-15 -15 -34 -25 -53 -32c-26 -11 -53 -17 -80 -21l-16 16c29 5 55 20 80 37c7 8 11 18 13 28c3 14 4 31 4 45c0 44 -11 87 -23 130c-5 19 -9 38 -9 58c0 10 1 21 4 32c-35 -1 -69 -15 -90 -42c-36 -45 -49 -103 -49 -160c0 -84 20 -169 80 -229s143 -87 226 -87 c14 0 27 1 41 2c40 14 88 40 117 58v-20c-45 -37 -94 -70 -144 -102c-27 -5 -54 -8 -82 -8c-88 0 -175 28 -233 84c-30 30 -50 67 -63 107c-16 48 -21 102 -21 152c0 63 15 125 42 181c52 39 106 75 165 101l32 -16c64 45 136 74 208 101l28 -81c4 -9 6 -13 11 -18 c4 -4 12 -5 21 -5c16 0 36 4 48 8v-22"],120073:[686,155,611,11,621,"621 629c-23 -31 -55 -72 -83 -99c-15 -14 -32 -30 -53 -30c-23 0 -50 11 -73 25c-28 -9 -62 -29 -78 -47c-14 -15 -25 -38 -25 -63c0 -18 7 -36 15 -51c13 -24 28 -49 44 -71l122 117c23 -24 43 -49 54 -80l-43 -59c-12 21 -28 43 -53 43c-17 0 -49 -22 -71 -40l87 -112 c16 -23 21 -59 21 -88c0 -52 -22 -101 -59 -138c-55 -55 -129 -91 -207 -91c-33 0 -63 15 -85 38c-27 25 -31 79 -31 109c0 19 2 37 4 56c2 14 3 29 3 44c0 42 -6 54 -14 62c-5 6 -13 8 -21 8c-24 0 -48 -12 -59 -18l-5 21c58 39 105 54 131 54c11 0 21 -3 29 -12 c14 -17 22 -47 22 -73s0 -39 -6 -65c-5 -21 -8 -42 -8 -64c0 -54 17 -78 29 -90c17 -18 39 -35 64 -35c35 0 66 14 90 38c30 30 43 78 43 119c0 24 -10 47 -23 69c-22 36 -43 72 -67 107c-22 30 -43 61 -60 94c-10 19 -20 39 -20 60c0 33 19 61 39 85c31 37 69 66 110 91 c-35 21 -71 40 -109 55c-25 10 -51 19 -78 19c-26 0 -50 -13 -69 -32c-32 -32 -44 -78 -53 -122l-16 11c6 58 22 117 64 159c35 35 83 53 133 53c30 0 58 -10 85 -21c43 -18 83 -40 123 -64c19 -11 41 -21 64 -21c24 0 60 37 84 63"],120074:[692,25,785,66,711,"711 303c0 -79 -37 -152 -93 -207l-154 -104c-31 -11 -51 -17 -83 -17c-86 0 -179 33 -231 85c-68 68 -84 164 -84 259c0 37 4 70 13 106c8 28 19 52 31 77c50 36 102 70 162 99l32 -16l112 75l10 -11c-27 -23 -53 -53 -53 -90c0 -26 16 -96 26 -137l51 27 c33 22 78 57 107 86c-47 16 -94 53 -103 93l68 64c12 -24 27 -45 47 -62c16 -13 34 -23 54 -23c14 0 30 7 45 22l4 -23l-176 -154c16 2 30 3 45 3c57 0 97 -23 114 -37c33 -27 56 -70 56 -115zM624 255c0 37 -23 76 -48 99c-34 31 -76 48 -124 48c-16 0 -33 -2 -50 -6 c0 -44 -5 -93 -37 -125c-36 -35 -82 -50 -130 -58l-16 16c30 7 56 27 74 53c12 17 18 45 18 66c0 32 -4 59 -12 88c-9 33 -18 65 -18 97c0 10 1 20 3 31c-33 -2 -61 -11 -84 -36c-40 -42 -54 -103 -54 -161c0 -88 21 -177 83 -239c52 -52 113 -89 186 -89c51 0 95 7 140 44 c52 43 69 113 69 172"],120077:[686,139,552,-18,522,"522 591c-52 -27 -129 -65 -160 -75c-30 6 -55 24 -79 43c-27 21 -56 43 -91 43c-24 0 -47 -10 -64 -25c-25 -22 -43 -52 -59 -81l-15 10c19 48 44 93 79 131c24 26 54 49 91 49c18 0 35 -7 51 -16c24 -13 45 -30 66 -47c14 -12 29 -23 45 -32c11 -6 23 -11 35 -11 c36 0 69 16 101 32v-21zM485 522c-22 -22 -42 -44 -57 -72c-11 -19 -12 -45 -12 -67c0 -36 5 -78 12 -117c13 -60 30 -160 30 -181c0 -59 -28 -113 -69 -154c-40 -41 -92 -70 -149 -70c-36 0 -75 6 -101 32c-22 23 -28 55 -32 85c-3 28 -8 66 -16 80s-22 22 -37 22 c-20 0 -50 -9 -67 -20l-5 13c22 18 53 41 78 54c18 9 37 17 58 17c17 0 35 -4 47 -16c16 -16 16 -49 16 -75s2 -52 7 -78c4 -16 9 -35 20 -46c18 -19 44 -32 69 -32c26 0 50 8 68 27c28 27 39 74 39 113c0 53 -13 110 -27 160c-15 52 -28 113 -28 162c0 10 1 20 2 29 c39 54 86 102 138 144"],120078:[681,27,668,16,690,"690 60c-22 -22 -53 -50 -80 -66c-17 -11 -35 -21 -56 -21c-20 0 -40 11 -50 27c-16 25 -21 54 -25 85c-5 44 -16 102 -37 122c-16 17 -40 22 -64 22c-31 0 -62 -9 -90 -22c0 -26 -1 -53 -5 -79c-25 -38 -54 -73 -88 -102c-28 -24 -54 -40 -88 -51c-39 3 -70 27 -91 57 l57 66h10c7 -15 16 -30 28 -42c10 -11 26 -20 41 -20c21 0 36 9 44 17c20 20 23 58 23 91c0 50 -12 100 -27 149c-13 43 -32 106 -32 134c0 13 5 28 6 30c21 53 55 99 95 139c55 55 130 85 208 85c31 0 62 -5 91 -17c24 -10 45 -25 58 -47c0 -6 1 -12 1 -18 c0 -33 -7 -67 -17 -99l-16 -5c0 34 -13 67 -37 91c-36 36 -84 48 -139 48c-58 0 -98 -17 -132 -51c-19 -19 -37 -64 -37 -93c0 -34 7 -83 20 -123c35 37 71 71 114 98c28 19 60 35 94 35c16 0 31 -4 43 -16c17 -16 29 -48 39 -75c6 -16 19 -50 56 -50c5 0 15 2 21 5l6 -16 l-168 -76v-1c15 0 33 -4 46 -16c19 -18 28 -61 36 -103c5 -25 11 -60 29 -80c9 -10 21 -19 36 -19c24 0 54 9 74 24zM508 314c-22 13 -32 46 -39 69c-5 16 -21 35 -33 44c-9 6 -26 9 -33 9c-26 0 -53 -13 -73 -30c-28 -22 -45 -49 -63 -79c11 -28 17 -66 22 -97 c39 18 75 32 119 40c33 13 68 28 100 44"],120079:[686,27,666,32,645,"645 186c-7 -38 -15 -78 -29 -116c-9 -23 -18 -47 -35 -65c-28 -28 -69 -32 -107 -32c-40 0 -79 9 -118 20c-56 16 -110 37 -164 60c-20 9 -42 16 -64 16c-30 0 -60 -43 -84 -84l-12 15c20 47 38 88 71 127c8 9 27 14 40 16h31c16 5 48 23 61 39c13 15 18 30 18 45 c0 23 -27 76 -45 108c-13 25 -26 51 -36 78c-6 18 -12 36 -12 55c0 23 9 44 19 63c15 26 34 49 56 70c56 57 133 85 213 85c36 0 72 -6 98 -32c20 -19 26 -47 26 -83c0 -11 -1 -22 -2 -33c-2 -19 -2 -47 -2 -55c0 -7 4 -14 8 -19c10 -10 41 -12 59 -12v-18l-117 -30h-3 c-14 0 -40 21 -40 46c0 12 1 32 5 61c1 11 2 21 2 31c0 29 -5 53 -24 72c-22 22 -52 30 -82 30c-40 0 -78 -14 -106 -42c-20 -20 -30 -52 -30 -80c0 -20 4 -37 10 -55c8 -26 21 -54 33 -79c17 -35 42 -90 42 -121c0 -7 -2 -13 -5 -17c-38 -46 -90 -104 -111 -118 c45 -19 101 -40 149 -52c34 -9 70 -16 106 -16c42 0 86 6 117 37c26 26 38 61 48 96"],120080:[692,27,1049,27,1049,"1049 554c-41 -21 -79 -48 -111 -80c-13 -26 -20 -54 -24 -82c-7 -38 -8 -77 -8 -115c0 -47 0 -107 10 -139c7 -21 9 -24 24 -40c6 -8 22 -18 30 -18c6 0 37 10 58 21v-19l-144 -109l-57 126l-1 172c0 43 7 86 16 128c22 34 49 64 80 91c-7 1 -15 9 -22 16 c-5 5 -15 35 -21 53c-7 21 -17 51 -27 58c-9 8 -20 11 -32 11c-25 0 -56 -8 -75 -25c-22 -19 -34 -31 -50 -57c6 -31 14 -79 14 -110c0 -106 -23 -211 -64 -308l-123 -150c-18 17 -50 43 -69 43c-9 0 -19 0 -26 -5c-13 -7 -21 -16 -33 -30l-13 14c25 36 67 90 88 101 c5 3 10 3 16 3c7 0 14 -1 21 -3c9 -2 42 -24 58 -35c24 24 31 53 38 83c16 64 16 145 16 218c0 43 -1 85 -8 127c-4 27 -9 53 -24 75c-15 23 -43 32 -69 32c-21 0 -44 -9 -58 -23c-15 -13 -26 -31 -35 -49c7 -28 10 -75 10 -82c0 -113 -13 -227 -72 -325l-170 -149 c-14 15 -30 28 -48 39c-11 8 -23 14 -37 14c-29 0 -52 -20 -69 -42l-11 16c17 28 37 55 61 78c16 14 34 28 56 28c15 0 29 -6 42 -14c15 -9 41 -31 55 -44c17 13 34 28 52 46c26 26 36 69 43 104c13 56 17 112 17 169v41c-1 52 -13 111 -40 148c-27 38 -71 74 -118 74 c-39 0 -59 -8 -78 -23c-13 -11 -21 -34 -21 -43c0 -33 23 -66 38 -83c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90 c0 40 23 70 51 98c24 24 97 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c13 -16 24 -37 33 -59c3 2 5 5 7 8c14 18 29 36 48 48c35 24 74 43 117 43c23 0 47 -5 64 -21c17 -18 28 -39 36 -62c22 26 48 48 76 67c35 25 73 48 117 48c18 0 36 -8 48 -21c11 -13 20 -38 27 -59 c5 -15 10 -32 21 -43c8 -7 19 -9 29 -9c16 0 31 4 45 9v-15"],120081:[686,29,832,29,830,"830 76l-144 -105l-64 133l1 167c0 40 0 96 6 117c2 8 6 15 10 22c21 28 40 48 65 74c-18 4 -26 15 -32 23c-8 11 -15 33 -22 57c-5 18 -14 35 -27 48c-10 10 -23 16 -37 16c-31 0 -65 -18 -87 -39c-31 -32 -45 -51 -66 -88c7 -42 15 -107 15 -150 c0 -78 -7 -159 -43 -229c-5 -9 -13 -24 -16 -26c-42 -37 -83 -68 -131 -100c-12 -7 -35 -18 -48 -18c-35 0 -68 30 -86 58l56 65h12c5 -13 14 -29 27 -43c11 -11 29 -18 44 -18c28 0 49 20 68 39c18 18 25 44 31 69c9 39 11 78 11 118c0 121 -28 241 -59 284 c-27 38 -71 72 -118 72c-40 0 -61 -4 -83 -25c-12 -11 -17 -25 -17 -46c0 -20 24 -59 39 -76c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43 c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c16 -19 30 -50 40 -81c13 15 46 61 52 71c30 48 93 82 149 82c17 0 33 -1 49 -5c12 -3 23 -7 31 -16c13 -13 21 -34 27 -53c4 -15 13 -40 16 -43c9 -8 19 -15 32 -15c15 0 32 4 45 11v-14 c-30 -21 -61 -44 -88 -67c-10 -8 -19 -19 -21 -32c-12 -57 -16 -116 -16 -175c0 -42 3 -84 14 -125c7 -28 15 -46 36 -67c4 -4 13 -9 19 -9c22 0 46 13 63 22v-22"],120082:[729,27,828,11,746,"746 399c0 -59 -6 -118 -24 -174c-13 -42 -33 -84 -67 -113c-44 -40 -91 -76 -144 -103c-38 -20 -79 -36 -122 -36c-55 0 -109 12 -160 32c-17 7 -35 15 -53 21c-17 6 -35 11 -53 11c-39 0 -74 -21 -96 -53l-16 16c28 37 58 73 91 106c44 15 85 51 85 101 c0 15 -5 29 -11 43c-9 19 -20 36 -32 53c-17 25 -45 63 -52 74c-6 10 -12 21 -12 33c0 35 15 67 36 95c26 35 60 63 98 86l21 -11c-19 -14 -37 -30 -51 -50c-10 -13 -19 -29 -19 -46s6 -33 13 -49c9 -24 22 -46 36 -68c20 -34 47 -77 47 -106c0 -26 -11 -49 -25 -70 c-19 -30 -49 -56 -76 -79c12 0 28 -4 39 -8c32 -10 63 -23 94 -35c51 -19 111 -33 167 -33c74 0 132 37 162 105c26 57 33 127 33 189c0 44 -4 88 -16 131c-10 32 -24 63 -48 87c-17 18 -40 28 -64 36c-31 9 -63 12 -95 12l-86 -3c-19 0 -39 3 -56 13c-12 7 -23 18 -23 33 c0 40 45 59 69 90h16c-5 -7 -10 -17 -10 -26c0 -16 20 -23 36 -27c19 -5 85 -10 128 -14c35 -3 69 -9 102 -20c25 -9 50 -22 68 -41c53 -53 70 -128 70 -202"],120083:[692,219,823,6,804,"700 138c0 16 -8 37 -14 52c-10 21 -22 41 -36 60c-21 30 -48 67 -48 96c0 20 11 38 22 54c18 24 43 45 66 64c-13 3 -29 15 -40 26c-13 12 -15 41 -16 64c-1 22 -3 51 -16 63c-12 13 -31 16 -48 16c-24 0 -45 -5 -64 -18c-44 -30 -67 -61 -96 -106v-387h1l145 -48 c19 -5 48 -12 63 -12c24 0 47 8 63 25c14 14 18 31 18 51zM804 522c-31 -16 -60 -34 -85 -59c-11 -12 -22 -24 -31 -37c-6 -8 -12 -17 -12 -27c0 -29 20 -59 38 -85c20 -31 37 -64 37 -101c0 -69 -33 -132 -85 -176c-31 -25 -66 -48 -107 -48c-10 0 -21 3 -31 6l-118 42 c0 -62 3 -124 11 -186l-96 -70l-21 11c5 12 12 56 16 85c9 62 11 123 11 186c-33 10 -63 17 -80 17c-27 0 -51 -14 -70 -32c-19 -20 -36 -42 -53 -64l-10 21c19 38 39 76 69 107c25 25 59 42 96 42c13 0 30 -3 48 -8v250c0 54 -12 115 -40 154c-27 38 -71 72 -118 72 c-39 0 -64 -7 -84 -25c-12 -12 -18 -25 -18 -46c0 -25 26 -59 41 -76c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90 c0 40 23 70 51 98c24 24 89 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c17 -20 30 -47 39 -74c2 3 5 6 7 8c18 23 37 45 59 64c50 43 108 80 175 80c20 0 40 -7 54 -21c17 -18 23 -59 26 -91c1 -13 4 -30 11 -37c9 -9 20 -13 32 -13s25 4 37 8"],120084:[729,69,828,11,783,"783 -6l-117 -63c-33 10 -65 23 -96 40c-20 11 -40 23 -57 39l-2 -1c-38 -20 -79 -36 -122 -36c-55 0 -109 12 -160 32c-17 7 -35 15 -53 21c-17 6 -35 11 -53 11c-39 0 -74 -21 -96 -53l-16 16c28 37 58 73 91 106c44 15 85 51 85 101c0 15 -5 29 -11 43 c-9 19 -20 36 -32 53c-17 25 -45 63 -52 74c-6 10 -12 21 -12 33c0 35 15 67 36 95c26 35 60 63 98 86l21 -11c-19 -14 -37 -30 -51 -50c-10 -13 -19 -29 -19 -46s6 -33 13 -49c9 -24 22 -46 36 -68c20 -34 47 -77 47 -106c0 -26 -11 -49 -25 -70c-19 -30 -52 -59 -77 -78 c12 0 29 -5 40 -9c32 -10 63 -23 94 -35c51 -19 108 -32 163 -32c74 0 139 41 169 109c26 57 30 122 30 184c0 44 -4 88 -16 131c-10 32 -24 63 -48 87c-17 18 -40 28 -64 36c-31 9 -63 12 -95 12l-86 -3c-19 0 -39 3 -56 13c-12 7 -23 18 -23 33c0 8 0 21 11 32l58 58h16 c-5 -7 -10 -17 -10 -26c0 -4 1 -7 4 -11c8 -9 21 -13 32 -16c19 -5 85 -10 128 -14c35 -3 69 -9 102 -20c25 -9 50 -22 68 -41c53 -53 70 -128 70 -202c0 -103 -22 -225 -91 -287c-17 -15 -34 -30 -52 -44c18 -20 35 -39 57 -54c15 -10 31 -20 49 -20c27 0 52 12 74 27v-27"],120086:[689,27,828,56,756,"756 655c-8 -32 -24 -62 -47 -86c-28 -28 -65 -44 -102 -58c-31 3 -86 35 -127 58c-28 17 -57 32 -87 44c-18 8 -37 15 -57 15c-50 0 -93 -29 -128 -64c-49 -49 -69 -118 -69 -186c0 -98 31 -196 101 -266c56 -57 136 -86 215 -86c64 0 129 5 175 51c32 33 47 84 47 130 c0 37 -11 76 -38 102c-22 22 -53 32 -85 32s-75 -9 -112 -16c-38 -8 -79 -16 -117 -16c-25 0 -51 3 -69 21c-16 16 -27 36 -27 58c0 29 13 55 32 75c22 21 49 37 78 45l13 -13c-13 -4 -23 -12 -32 -21c-12 -13 -16 -31 -16 -48c0 -16 5 -32 16 -43c12 -12 30 -16 48 -16 c22 0 78 13 117 21c42 10 95 22 128 22c39 0 78 -15 106 -43c24 -24 32 -57 32 -90c0 -74 -28 -145 -80 -197c-78 -78 -189 -107 -298 -107c-76 0 -155 20 -210 75c-68 68 -107 164 -107 261s39 186 108 255c67 68 168 106 261 125c53 -28 119 -62 156 -78 c24 -10 48 -20 74 -20c22 0 39 6 55 21c15 15 22 38 27 54"],120087:[703,27,669,24,676,"676 681l-69 -90c-21 -13 -45 -16 -69 -16c-38 0 -91 5 -128 14c-23 -18 -30 -25 -47 -51c-12 -18 -27 -52 -27 -75c0 -13 5 -25 11 -36c8 -16 19 -30 31 -44c21 -23 40 -48 56 -74c10 -17 19 -34 19 -54c0 -25 -14 -47 -29 -66c-25 -33 -56 -60 -87 -86 c43 -20 98 -45 137 -45c22 0 43 9 62 20c26 14 50 34 71 55l11 -16c-28 -32 -57 -62 -89 -89c-25 -22 -52 -41 -81 -55c-44 6 -84 27 -123 48c-28 15 -58 27 -90 27c-19 0 -37 -7 -54 -15c-25 -12 -47 -27 -69 -44l-10 16c38 40 79 77 122 112c10 1 20 1 30 1 c19 0 37 -1 55 -6c21 12 40 28 55 47c11 14 20 30 20 48c0 14 -6 26 -13 37c-10 18 -22 34 -35 49c-30 34 -69 79 -75 111c8 34 23 64 41 93c24 36 51 69 82 99c-52 18 -106 27 -160 27c-45 0 -92 -8 -124 -40c-17 -17 -26 -43 -26 -67c0 -39 29 -71 65 -85l-64 -64 c-32 25 -51 58 -51 98c0 55 41 118 82 156c49 46 110 65 177 65c57 0 114 -9 170 -21c39 -7 80 -16 117 -16c42 0 79 23 106 54v-22"],120088:[697,27,645,-26,666,"666 80l-144 -107l-67 147l-114 -126c-17 -13 -37 -21 -58 -21c-45 0 -87 16 -128 32c-38 15 -80 32 -117 32c-9 0 -17 -6 -23 -11c-12 -9 -22 -20 -31 -32l-10 17l80 90c24 2 50 28 69 48c26 27 37 64 37 101c0 19 -6 37 -12 54c-10 26 -22 50 -36 74 c-23 40 -53 93 -53 128c0 20 10 39 21 56c16 26 37 49 59 71c24 24 50 47 80 64l10 -16c-15 -11 -29 -24 -42 -37c-25 -24 -43 -56 -43 -90c0 -32 20 -73 37 -107c14 -28 27 -57 36 -86c7 -23 12 -45 12 -68c0 -26 -4 -52 -15 -75l-101 -112c29 0 69 -14 101 -26 c33 -14 80 -32 101 -32c31 0 57 20 79 42c23 23 51 51 59 75c5 16 5 56 5 85c0 116 -2 231 -10 346l127 90l16 -10c-18 -18 -34 -39 -42 -64c-16 -48 -16 -99 -16 -149v-202c0 -22 1 -43 5 -64c8 -38 17 -77 43 -107c6 -7 15 -11 25 -11c24 0 50 15 60 22v-21"],120089:[686,27,831,29,826,"735 548c-29 0 -55 16 -80 32c-27 18 -56 37 -90 37c-29 0 -66 -36 -66 -36c-28 -27 -50 -59 -66 -95c0 -100 -14 -182 -55 -262l-93 -73c39 -3 69 -22 131 -61c66 -41 114 -58 143 -58c26 0 51 7 70 25c14 15 19 35 23 54c7 32 9 64 9 96c0 24 -3 57 -6 86 c-2 33 -5 67 -5 101c0 23 4 47 11 69zM826 607c-16 -11 -30 -24 -43 -38c-36 -35 -58 -82 -58 -133c0 -34 5 -67 10 -101c7 -39 16 -96 16 -117c0 -31 -7 -62 -21 -90c-11 -22 -23 -42 -43 -57l-117 -85c-14 -11 -35 -13 -53 -13c-30 0 -76 9 -149 53 c-20 12 -110 64 -154 64c-49 0 -92 -27 -123 -64l-11 16c38 43 80 82 128 112c46 0 87 26 112 64c14 22 20 47 24 73c6 37 10 74 10 112c-1 52 -13 110 -40 148s-71 72 -118 72c-40 0 -65 -9 -85 -27c-10 -8 -15 -23 -15 -44c0 -24 24 -59 39 -76c11 -14 30 -37 40 -54 c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c17 -21 34 -60 43 -89c13 22 28 44 55 75 c22 25 49 46 78 63c20 12 42 22 65 22c36 0 68 -16 96 -37c38 -27 65 -32 81 -32c9 0 18 2 26 6v-16"],120090:[686,28,1046,21,1055,"954 548c-18 0 -51 22 -75 37c-26 17 -54 32 -85 32c-22 0 -42 -10 -58 -23c-26 -21 -43 -38 -61 -64c2 -33 4 -68 4 -103c0 -79 -8 -156 -29 -227c-14 -19 -56 -75 -79 -99c43 0 116 -33 170 -59c16 -7 34 -10 53 -10c32 0 58 15 74 42c11 18 18 45 18 112 c0 39 -3 79 -7 117c-3 29 -5 59 -5 88c0 39 4 63 10 77c3 6 7 12 11 17zM607 362c0 52 -7 104 -29 152c-16 37 -45 75 -82 91c-28 -25 -57 -51 -78 -80c1 -9 7 -38 7 -49c0 -15 -4 -87 -18 -148c-11 -48 -27 -95 -55 -137c-42 -34 -81 -59 -118 -81c45 -35 103 -68 160 -68 c59 0 114 28 155 70c25 24 35 59 43 93c12 51 15 104 15 157zM1055 628l-6 -21c-32 -24 -62 -50 -80 -85c-12 -28 -15 -54 -15 -88c0 -23 2 -45 5 -67c6 -51 10 -103 10 -154c0 -25 -2 -50 -9 -74c-6 -18 -14 -34 -28 -47c-42 -40 -89 -75 -138 -106c-20 -6 -40 -11 -60 -11 c-30 0 -61 7 -89 19c-48 21 -101 43 -149 43c-41 -19 -81 -39 -118 -64c-5 0 -11 -1 -16 -1c-45 0 -90 16 -127 39c-27 17 -62 37 -86 37c-11 0 -34 -8 -46 -16c-21 -14 -39 -26 -57 -43l-14 16c37 43 78 82 123 117h3c47 0 92 20 125 53c25 25 38 58 47 92 c12 43 16 89 16 135c-1 52 -13 111 -40 149s-71 72 -118 72c-40 0 -65 -8 -86 -27c-12 -11 -14 -20 -14 -42c0 -30 24 -61 39 -78c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39 c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c14 -17 26 -40 35 -64l12 13c42 46 89 85 138 122c53 -30 92 -96 107 -127c32 34 66 67 104 94c23 17 48 33 77 33c17 0 33 -5 48 -12c23 -9 44 -22 64 -35 c18 -12 38 -19 59 -19c12 0 25 3 37 8"],120091:[689,27,719,27,709,"709 585l-102 -58c-20 9 -37 22 -53 37c-15 15 -37 38 -42 52c-15 -10 -31 -23 -42 -37c-17 -23 -31 -51 -42 -79c-17 -42 -23 -87 -23 -133h176l-37 -42c-46 6 -93 7 -139 8c0 -41 2 -82 11 -115c11 -47 29 -93 64 -128c24 -24 56 -37 90 -37c39 0 74 21 106 43v-22 l-111 -90c-16 -5 -37 -11 -48 -11c-34 0 -67 14 -91 38c-38 38 -58 90 -69 143l-42 -42c-33 -33 -68 -65 -107 -91c-18 -12 -36 -23 -56 -32c-12 -5 -26 -11 -40 -11c-36 0 -66 24 -85 54l59 69c15 -31 44 -53 79 -53c38 0 73 21 99 47c41 41 55 99 67 155c4 20 5 51 5 83 c-59 0 -117 0 -176 -8l37 42h139c0 36 0 71 -5 107c-5 34 -17 62 -42 87c-17 18 -40 33 -65 33c-32 0 -57 -7 -80 -30c-17 -17 -37 -37 -49 -52l-17 15l148 159c44 -2 89 -16 120 -47c13 -13 22 -30 29 -46c11 -25 18 -51 25 -77c15 31 34 61 58 85c38 38 81 68 130 88 c12 -23 22 -47 34 -69c3 -7 7 -13 12 -19c9 -8 20 -13 32 -13c11 0 29 9 43 16v-19"],120092:[686,219,834,26,741,"741 341c0 -69 -5 -137 -17 -204c-9 -53 -23 -105 -48 -153c-44 -67 -106 -120 -175 -160c-43 -24 -89 -43 -139 -43c-29 0 -58 6 -84 19c-21 11 -40 28 -49 51l67 71h10c10 -50 56 -93 110 -93c61 0 96 21 135 60c25 24 46 64 62 95c20 41 29 86 35 131 c10 66 13 132 13 199c0 72 -4 144 -27 213c-26 29 -54 59 -90 74c-8 -3 -76 -35 -116 -89c3 -14 4 -30 4 -44c-2 -91 -18 -183 -70 -261l-116 -92c24 -7 52 -21 74 -32c26 -13 53 -25 80 -25c34 0 63 23 85 48l9 -16c-23 -30 -46 -59 -73 -85c-14 -12 -33 -26 -51 -26 c-30 0 -76 23 -107 41c-37 21 -76 34 -100 34c-46 0 -90 -32 -126 -58l-11 15c37 39 82 78 122 113c22 0 52 0 68 -2c18 10 45 32 67 53c25 25 40 58 51 92c13 42 19 86 19 130c0 53 -12 114 -40 154c-27 38 -71 72 -118 72c-39 0 -69 -13 -87 -27c-13 -12 -14 -24 -14 -45 s25 -58 40 -75c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 89 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71 c17 -21 31 -49 40 -78l5 5c27 27 56 52 86 75c33 27 68 51 106 69c29 -36 68 -64 107 -90c16 -80 16 -170 16 -255"],120094:[471,36,500,65,497,"497 83l-123 -110l-43 73l-2 45l-175 -127c-30 32 -59 66 -87 101c-2 30 -2 61 -2 91c0 70 5 141 20 209l169 106c28 -19 60 -33 93 -40l67 34l8 -6c-10 -67 -15 -135 -15 -203l1 -137l36 -45c21 7 32 13 46 22zM329 119l-1 246c-47 0 -96 13 -142 27 c-24 -25 -30 -62 -35 -97c-4 -31 -6 -62 -6 -94c0 -27 1 -53 3 -80c13 -17 39 -44 60 -65c0 0 4 -1 7 -1c15 0 54 23 114 64"],120095:[686,31,513,86,444,"444 313c0 -72 -5 -145 -20 -216c-73 -47 -148 -92 -228 -128c-37 33 -86 77 -110 102c14 73 14 157 14 236l-7 361l17 4l17 -77l8 4l120 87l17 -13l-30 -26c-44 -38 -60 -91 -63 -148l-2 -134l7 -2c45 38 92 77 140 107c38 -22 77 -43 117 -61c2 -32 3 -64 3 -96z M363 227c0 41 0 72 -4 113c-9 12 -32 24 -85 46c-31 -4 -69 -33 -96 -54v-209c32 -33 80 -81 107 -81c16 0 29 11 40 22c16 17 23 39 28 61c8 34 10 68 10 102"],120096:[466,29,389,72,359,"359 92l-172 -121c-40 34 -76 73 -110 113c-3 45 -5 89 -5 134c0 29 0 89 12 145l165 103c39 -3 75 -22 108 -44l-52 -79l-9 -3c-33 29 -83 54 -120 54c-18 -30 -21 -99 -21 -148c0 -35 2 -69 7 -99c18 -29 53 -61 84 -89c32 10 71 31 105 51"],120097:[612,34,498,13,430,"430 328c0 -31 -1 -61 -3 -79c-4 -48 -8 -96 -26 -140l-187 -143c-50 34 -99 69 -138 115c-2 30 -3 57 -3 85l6 169c42 40 88 83 132 112l19 -4c-46 -50 -57 -77 -65 -97c-9 -23 -13 -56 -13 -92c0 -39 4 -83 7 -119c13 -16 29 -29 45 -41c23 -16 47 -30 72 -43 c3 -1 5 -2 8 -2c5 0 11 3 15 10c28 44 42 95 47 146c2 21 3 41 3 62c0 44 -4 88 -12 132c-39 41 -82 79 -131 109c-33 21 -70 38 -110 38c-8 0 -21 0 -24 -1l-46 -18l-13 16c43 24 93 48 138 69c90 -12 192 -88 276 -157"],120098:[467,31,400,70,364,"364 358c-69 -66 -155 -146 -213 -192c0 -9 2 -18 5 -26c3 -14 60 -61 100 -79c4 1 18 1 23 3l74 39l5 -16c-54 -42 -110 -82 -169 -118c-40 37 -80 74 -114 116c-4 34 -5 69 -5 103c0 60 5 119 14 178l162 101c33 -42 74 -78 118 -109zM284 312c-38 24 -76 53 -108 84 l-2 1c-8 0 -14 -22 -16 -28c-9 -32 -10 -123 -10 -176c46 34 98 78 136 119"],120099:[679,238,329,30,324,"324 388l-12 -37h-106l-4 -206c0 -67 0 -151 -13 -198c-10 -34 -25 -67 -43 -97l-50 -88l-19 7l26 90c7 23 12 48 14 72l3 197l-1 223h-89l15 35h73l-14 67c-6 25 -13 61 -13 75c0 44 24 81 55 112c14 14 29 27 46 39c42 0 92 -7 124 -40l-47 -92l-10 -1 c-8 17 -18 33 -31 46c-13 12 -30 23 -47 23c-13 0 -29 -3 -39 -12c-9 -10 -12 -22 -12 -35c0 -17 12 -41 21 -59l50 -95c5 -8 7 -17 9 -26h114"],120100:[470,209,503,16,455,"455 -17c-51 -64 -104 -127 -163 -184c-12 -4 -28 -8 -36 -8c-32 0 -63 9 -92 21c-37 16 -71 38 -102 63l-35 -19l-11 13c45 31 89 68 134 107l-72 89c-2 34 -4 69 -4 103c0 67 5 134 15 200c53 37 107 70 162 102c34 -23 74 -36 114 -45l72 40l6 -6 c-14 -29 -16 -62 -18 -94c-4 -55 -4 -143 -4 -215c0 -14 2 -28 5 -41zM369 -45c0 22 -16 95 -27 142c-67 -47 -133 -99 -195 -152c23 -23 49 -45 77 -60c22 -12 46 -20 71 -20c20 0 39 10 53 24c15 16 21 45 21 66zM349 351c-58 8 -128 21 -176 43c-16 -40 -18 -90 -18 -134 c0 -45 1 -91 5 -136c15 -29 43 -60 68 -83l112 82c0 76 2 153 9 228"],120101:[689,198,521,76,435,"435 246c0 -54 -2 -109 -7 -162c-4 -39 -9 -78 -20 -115c-45 -66 -102 -119 -164 -167l-16 14l64 55c11 8 19 19 26 31c17 34 23 72 28 109c8 60 10 121 10 182c0 28 -6 107 -10 161c-26 19 -55 36 -88 36c-31 0 -69 -29 -94 -49l-5 -215l54 -77l-82 -75l-55 91 c7 122 11 244 11 366c0 81 -1 163 -6 244l12 2l24 -76l121 88l17 -11c-83 -77 -90 -142 -90 -197l-1 -110c33 26 98 72 148 107c33 -30 74 -48 116 -61c4 -57 7 -114 7 -171"],120102:[675,21,279,14,268,"268 83c-39 -37 -81 -72 -123 -104l-54 76c3 53 3 93 3 139l-4 173l-21 24c-11 -4 -29 -12 -42 -22l-13 13c34 28 71 61 105 93c19 -20 38 -39 60 -55c-7 -60 -8 -120 -8 -181c0 -39 1 -79 5 -111c2 -19 19 -40 32 -53c4 0 10 1 13 3c15 7 33 18 40 24zM187 616l-57 -60 c-21 19 -40 40 -58 61c20 20 42 37 60 58c18 -21 40 -47 55 -59"],120103:[673,202,280,-9,196,"196 422l-6 -396c-1 -25 -5 -51 -22 -70c-45 -55 -98 -107 -161 -158l-16 18c29 22 58 45 83 71c13 13 21 30 26 47c16 56 18 179 18 269c0 50 0 119 -10 149c-6 17 -25 37 -32 37l-8 -3l-29 -19l-14 13l106 95c22 -16 43 -34 65 -53zM183 615l-58 -60 c-18 15 -37 40 -54 61l61 57c16 -21 32 -40 51 -58"],120104:[686,26,389,24,363,"363 95c-43 -37 -111 -82 -168 -121l-107 95c4 19 6 40 6 58v181h-70l9 35h62c0 227 -1 262 -7 326l17 4c8 -24 18 -80 18 -80c41 32 86 68 130 93l16 -10c-26 -24 -56 -52 -67 -73c-19 -32 -26 -69 -29 -105c42 32 83 57 127 87c17 -16 32 -34 44 -54 c9 -15 16 -31 16 -48c0 -18 -10 -36 -23 -49l-86 -91h95l-14 -35h-159v-180c24 -24 54 -48 82 -68c32 16 66 29 95 50zM288 446c0 13 -6 24 -12 35c-10 14 -22 26 -35 37c-20 -10 -39 -23 -51 -42c-9 -16 -12 -34 -14 -52c-3 -25 -3 -54 -3 -81c35 0 64 13 87 40 c15 18 28 39 28 63"],120105:[686,20,279,97,277,"277 673c-22 -19 -43 -36 -59 -60c-35 -54 -36 -106 -36 -222l2 -269c9 -14 26 -29 42 -41c14 4 29 14 40 23l10 -17l-128 -107l-51 76c6 108 8 217 8 326c0 96 -1 191 -6 286l17 4l17 -78l128 92"],120106:[475,26,766,7,757,"757 88l-126 -107c-10 19 -39 54 -59 79c6 42 11 75 11 214c0 26 -1 50 -3 68c-1 6 -2 12 -8 15c-28 17 -60 26 -92 34c-23 -12 -44 -24 -65 -38v-218c0 -8 0 -17 4 -22c0 0 30 -45 46 -66l-86 -73c-13 26 -36 52 -54 72c9 39 14 81 14 202c0 33 -1 66 -5 99 c-25 22 -71 35 -105 44l-61 -42v-197c0 -16 0 -40 5 -46l44 -58l-83 -70l-49 80c5 40 7 80 7 119l-4 188l-26 26l-43 -24l-12 12l111 93l50 -52v-44l127 99c38 -23 78 -43 120 -57v-39c44 30 88 61 129 95c39 -21 85 -46 121 -56c-5 -57 -3 -114 -4 -171v-121 c11 -16 23 -33 37 -47c20 7 28 10 47 26"],120107:[475,23,526,18,521,"521 93l-127 -112l-55 84c6 35 8 81 8 130c0 54 -2 111 -5 163c-29 15 -68 24 -101 27l-65 -44l-4 -207c0 -10 4 -24 7 -28l40 -54l-87 -75c-14 25 -30 48 -49 69c8 46 11 104 11 165l-4 154l-24 23l-35 -20l-13 12l104 90c12 -13 35 -31 54 -45v-58l144 108 c35 -24 73 -43 113 -58c-4 -43 -8 -102 -8 -164l4 -126c8 -13 16 -27 26 -40c3 -4 8 -5 13 -5c0 0 7 3 10 5l31 22"],120108:[481,28,488,66,413,"413 302c0 -71 -6 -141 -22 -210c-72 -46 -147 -88 -226 -120c-35 30 -71 62 -99 96c0 89 5 198 18 296c61 35 119 75 176 117c45 -30 94 -55 148 -66c3 -38 5 -75 5 -113zM334 356c-45 3 -104 25 -149 45c-13 -22 -19 -35 -27 -72c-8 -30 -11 -75 -11 -118 c0 -33 2 -64 6 -88c17 -21 36 -40 58 -55c18 -12 36 -21 57 -24c6 0 17 13 22 19c23 28 32 67 37 107c7 62 7 89 7 186"],120109:[538,214,500,12,430,"430 282l-2 -66c-2 -43 -6 -87 -21 -127l-134 -107c-32 26 -68 48 -108 55l4 -207l-80 -44l-11 7l9 254c-23 0 -46 -7 -64 -23l-11 14c25 23 62 57 76 67v247l-41 56c-3 4 -5 9 -5 14c0 8 3 15 7 22c21 34 47 66 76 94l14 -9c-10 -12 -18 -26 -18 -42c0 -13 5 -26 12 -38 c9 -16 21 -30 34 -43l-2 -34c49 33 95 69 142 106c35 -28 76 -48 118 -64c3 -44 5 -88 5 -132zM349 230c0 41 -3 82 -6 123c-25 13 -66 28 -96 38c-29 -11 -54 -27 -81 -44v-241c40 0 108 -30 157 -54c16 30 26 83 26 178"],120110:[480,224,489,59,418,"418 473c-15 -85 -19 -220 -19 -332c0 -107 0 -215 7 -320l-83 -45l-11 10l8 307c-56 -46 -113 -84 -174 -122l-84 94c-2 29 -3 57 -3 86c0 73 6 147 23 218c57 31 115 63 165 104c29 -18 60 -34 93 -41l70 48zM324 367c-51 3 -101 16 -150 31c-14 -25 -21 -54 -26 -82 c-7 -38 -10 -77 -10 -116c0 -19 0 -53 1 -56c0 -7 1 -14 6 -19c22 -22 50 -54 73 -75c24 13 70 48 101 71"],120111:[474,21,389,15,395,"395 413l-1 -13l-59 -55c-9 -8 -21 -10 -33 -10s-24 5 -33 11c-16 10 -36 25 -50 38c-16 -12 -31 -25 -37 -34v-198c0 -16 10 -29 19 -41c16 -19 34 -36 54 -51l89 42l2 -19l-146 -104c-37 29 -70 62 -103 96c6 59 6 109 6 170l-1 77c-1 32 -8 43 -8 43 c-9 8 -19 15 -29 22l-38 -16l-12 10l101 93c21 -21 43 -41 66 -60v-32l109 87c10 -18 22 -36 36 -52c8 -9 18 -19 30 -19c11 0 29 10 38 15"],120112:[479,30,442,-28,407,"407 441l-92 -78c-72 4 -126 27 -152 52c-20 -19 -20 -56 -20 -79c0 -25 2 -50 12 -73c4 -9 9 -21 20 -21c6 0 12 0 17 2l123 56c22 -7 39 -22 56 -38c2 -26 3 -52 3 -77c0 -46 -4 -91 -16 -135c-54 -24 -109 -49 -160 -80c-22 21 -46 41 -73 57c-17 10 -35 20 -55 20 c-30 0 -57 -16 -89 -44l-9 9c15 16 52 55 74 76c18 17 43 23 67 23c26 0 50 -8 72 -22l81 -54l4 -1c6 0 11 5 15 14c9 30 11 61 11 92c0 25 -3 63 -13 74c-14 17 -27 22 -39 22c-14 0 -22 -3 -35 -10l-102 -58c-15 19 -31 45 -43 67c0 49 1 97 6 142l152 102l81 -46 c8 -4 16 -6 26 -6c23 0 46 13 72 30"],120113:[641,21,333,26,349,"349 78l-137 -99l-97 83l1 289h-90l16 35h73v172l113 83l14 -14l-27 -26c-5 -5 -8 -12 -9 -19c-11 -64 -12 -131 -12 -196h108l-17 -35h-90l1 -228c20 -18 44 -39 63 -50c5 -3 11 -5 17 -5c15 0 36 9 70 32"],120114:[474,26,517,8,514,"514 88c-42 -34 -83 -69 -122 -106l-8 2c-19 32 -39 67 -51 103c-68 -45 -153 -113 -153 -113c-26 17 -88 62 -125 74c13 22 21 51 27 79c9 45 15 91 15 137c0 28 0 55 -7 82c-6 18 -14 37 -29 50l-38 -20l-15 10l111 88c16 -19 32 -38 52 -53c0 -22 1 -43 1 -65l-2 -92 c-2 -54 -9 -108 -24 -160l101 -48l88 59c3 50 4 100 4 149l-3 160l85 44l7 -6c-10 -79 -13 -158 -13 -237c0 -32 2 -64 6 -94c2 -14 8 -28 17 -40c4 -5 10 -8 17 -8c10 0 43 15 53 20"],120115:[533,28,511,51,439,"439 245c0 -37 -15 -119 -32 -159l-215 -114c-31 33 -67 65 -103 94c5 55 7 101 7 165l-4 114c0 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 18 -25 30c-4 8 -7 16 -7 24c0 6 5 20 8 26c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-34 l143 103c36 -24 74 -45 115 -61c6 -66 6 -100 6 -171zM359 243c0 38 -3 77 -8 115c-23 21 -54 32 -85 38c-28 -2 -63 -27 -91 -48l-3 -193c0 -25 14 -47 34 -62l37 -29c12 -8 27 -15 42 -15c13 0 24 9 33 19c11 11 18 25 24 40c13 40 17 99 17 135"],120116:[533,28,773,44,693,"693 268c0 -93 -19 -133 -41 -196l-187 -100c-44 27 -89 52 -134 74c5 59 8 118 8 176c0 40 -1 80 -5 119c-23 16 -56 37 -70 44c-7 3 -16 7 -24 7c-4 0 -12 -2 -16 -5c-22 -12 -38 -25 -58 -39l-1 -190c0 -24 6 -49 20 -70c8 -14 18 -29 27 -40l-75 -75 c-17 29 -35 57 -59 79c8 51 10 103 10 155c0 46 0 92 -3 138c-1 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 18 -25 30c-4 8 -7 16 -7 24c0 6 5 20 8 26c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-32c43 30 86 61 123 97 c41 -26 84 -48 128 -68l-1 -37l142 103c41 -24 83 -46 126 -66c5 -28 7 -92 7 -137zM610 264c0 28 -4 53 -12 84c-29 18 -68 33 -100 38c-22 0 -63 -33 -80 -45l-2 -106c0 -26 1 -53 3 -81c1 -23 12 -44 29 -59c27 -25 59 -51 100 -51c8 0 17 7 24 14c17 17 25 45 29 69 c7 45 9 91 9 137"],120117:[473,188,388,10,370,"370 398l-67 -59c-28 14 -47 42 -59 51c-15 -9 -42 -33 -49 -43c-4 -18 -5 -41 -5 -58c-1 -55 1 -115 5 -172c19 -20 40 -38 63 -54c4 -3 9 -4 13 -4c5 1 13 0 22 5l63 34l3 -18l-149 -105c-25 28 -54 52 -84 74c-17 -16 -33 -33 -45 -54c-9 -15 -16 -31 -16 -49 c0 -20 10 -37 24 -51c22 -22 69 -31 98 -34v-9l-64 -40c-33 8 -67 19 -92 44c-13 12 -21 29 -21 46c0 25 13 47 26 68c21 34 41 59 68 89c6 42 7 91 7 133c0 54 1 108 -3 161c-9 10 -21 23 -30 28c-3 2 -10 5 -10 5c-3 0 -8 -2 -12 -4c-9 -5 -29 -14 -29 -14l-13 9 c33 34 68 65 104 96c25 -22 63 -57 76 -66l-2 -31l109 89c17 -28 42 -48 69 -67"],120118:[524,219,498,45,437,"437 228c0 -80 -8 -174 -30 -251c-13 -46 -117 -145 -185 -196l-38 17c34 17 67 36 94 62c22 22 36 51 46 80c11 32 16 66 19 99c5 50 7 100 7 150c0 56 -5 112 -11 167c-24 15 -53 30 -80 35c-15 0 -59 -28 -89 -51c-1 -64 -3 -81 -3 -188c0 -38 15 -66 45 -104l-75 -75 c-17 29 -39 61 -59 79c10 61 11 126 11 203c0 31 0 35 -3 81c-1 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 19 -25 31c-4 6 -7 14 -7 24c0 4 5 19 8 25c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-32l142 106c37 -22 74 -44 115 -59 c7 -60 11 -130 11 -186"],120119:[471,215,390,-7,314,"314 64c0 -55 -10 -110 -24 -163l-137 -116c-45 0 -88 15 -124 41c-18 14 -32 34 -36 58c7 27 54 91 87 129c42 49 82 89 127 134c-35 16 -71 30 -110 34v11l73 67c16 15 34 33 34 56s-16 45 -34 57c-12 9 -26 16 -39 16c-7 0 -10 -2 -17 -6c-24 -14 -46 -30 -67 -47 l-11 12c45 45 93 87 146 124c24 -12 49 -25 68 -44c10 -9 19 -20 25 -31c5 -8 9 -17 9 -26c0 -13 -6 -26 -15 -36l-81 -87c37 -13 79 -29 112 -49c11 -43 14 -89 14 -134zM240 20c0 37 -4 74 -15 110c-41 -35 -81 -71 -113 -114c-20 -27 -40 -56 -40 -89 c0 -17 10 -31 22 -42c23 -24 55 -39 89 -39c10 0 16 4 23 12c10 10 18 37 22 57c7 35 12 70 12 105"],120172:[688,31,847,29,827,"827 77c-53 -35 -104 -73 -159 -106l-12 3l-73 150l-232 -155c-27 29 -56 57 -90 80c-21 14 -43 24 -70 24c-34 0 -93 -23 -133 -42l-22 17l200 128c27 17 52 36 76 56c69 59 100 141 100 223c0 49 -27 95 -68 129c-29 25 -70 40 -112 40c-36 0 -58 -7 -78 -24 c-17 -14 -22 -35 -22 -54c0 -12 6 -23 13 -33c11 -15 24 -28 38 -41c16 -14 32 -28 44 -45c8 -10 15 -20 15 -32c0 -30 -22 -56 -46 -77c-32 -27 -70 -50 -110 -69l-19 15c19 11 36 24 51 40c9 11 18 23 18 37c0 16 -30 48 -51 70c-16 16 -30 33 -42 52c-7 13 -14 26 -14 40 c0 28 16 56 46 83c51 47 171 102 244 102c58 0 116 -15 158 -50c38 -33 59 -77 59 -123c0 -69 -25 -136 -60 -198l-193 -158c25 0 50 -9 72 -21c31 -16 58 -37 82 -59c37 9 97 46 142 74v429l174 105l14 -13l-51 -51c-8 -49 -8 -215 -8 -323c0 -40 1 -81 4 -121l57 -101 l53 21"],120173:[685,31,1043,56,963,"963 491l-204 -103v-5c26 -3 46 -6 75 -14c24 -7 47 -16 65 -31c38 -32 52 -77 52 -122s-16 -79 -45 -116l-172 -111c-25 -13 -62 -20 -97 -20c-63 0 -124 16 -182 35s-118 37 -181 37c-64 0 -122 -20 -177 -50l-13 24l139 77c42 24 83 49 119 79c20 18 39 41 45 64 c9 36 13 81 13 120c0 37 0 76 -7 112c-9 44 -29 90 -67 122c-24 20 -52 38 -87 38c-23 0 -45 -9 -61 -23c-14 -12 -21 -31 -21 -48c0 -13 8 -24 16 -34c13 -18 29 -34 46 -50c14 -13 28 -27 39 -43c7 -10 14 -21 14 -33c0 -10 -3 -21 -10 -30c-9 -13 -23 -26 -35 -36 c-39 -34 -84 -60 -131 -84l-20 13c23 15 44 30 65 48c12 10 19 24 19 39c0 16 -24 40 -42 58c-18 17 -34 36 -46 57c-9 15 -16 31 -16 48c0 29 40 70 70 95c58 50 130 81 206 81c80 0 142 -49 173 -108c42 30 85 59 134 80c34 15 70 28 108 28c22 0 45 -4 61 -18 c15 -12 28 -60 36 -92c5 -18 13 -36 25 -51c8 -9 18 -19 33 -19c21 0 41 4 61 10v-24zM827 144c0 48 -13 99 -53 133c-41 35 -98 50 -154 50c-33 0 -65 -4 -96 -11c-4 -25 -14 -51 -24 -75l-145 -104c83 -2 164 -23 241 -49c50 -17 104 -34 154 -34c19 0 38 5 51 16 c23 19 26 48 26 74zM778 433c-9 5 -21 12 -27 19c-7 8 -13 17 -15 26c-1 2 -8 40 -12 60c-5 24 -11 51 -29 67c-10 8 -23 14 -36 14c-25 0 -47 -9 -66 -21c-27 -18 -51 -45 -72 -78c6 -30 7 -58 7 -101l-2 -73c83 19 174 46 252 87"],120174:[677,32,723,71,729,"729 553c-27 -11 -105 -40 -140 -40c-8 0 -16 1 -23 5c-10 6 -21 13 -28 22c-18 22 -35 47 -49 71c-9 -2 -17 -5 -23 -10c-13 -12 -19 -30 -19 -46c0 -17 11 -49 21 -74c11 -28 19 -61 19 -86c0 -32 -6 -66 -33 -89c-20 -17 -44 -28 -68 -40c-37 -16 -76 -30 -115 -43 l-20 14c25 7 45 22 63 37c21 18 37 41 37 67c0 32 -7 63 -16 94c-9 33 -20 71 -20 98c0 9 1 16 4 22c-24 -2 -47 -11 -64 -26c-21 -17 -33 -40 -42 -64c-11 -30 -14 -62 -14 -94c0 -88 27 -177 101 -240c63 -53 146 -86 234 -86c21 0 45 1 62 9l116 54l4 -27l-166 -103 c-28 -6 -56 -10 -85 -10c-102 0 -206 21 -279 82c-79 68 -115 162 -115 256c0 62 18 123 47 179c21 16 124 77 195 108l25 -25c82 52 173 93 274 109c8 -36 19 -72 50 -98c8 -7 19 -7 30 -7c8 0 26 3 37 6v-25"],120175:[685,29,981,30,896,"896 372c0 -76 -28 -160 -78 -231c-81 -68 -154 -117 -249 -170c-47 0 -101 18 -149 34c-78 26 -175 58 -239 58c-30 0 -59 -10 -80 -28c-19 -16 -37 -32 -53 -49l-17 19c42 58 98 108 155 156c33 0 65 1 97 7c20 3 40 7 54 19s20 28 20 45c0 13 -7 25 -14 36 c-12 18 -26 34 -40 49s-27 29 -38 46c-7 10 -13 21 -13 33c0 14 3 28 12 40c12 17 25 31 42 45c33 25 69 48 107 68l22 -11c-27 -22 -62 -52 -62 -75c0 -21 22 -47 45 -75c14 -16 37 -42 49 -60c8 -11 13 -25 13 -39c0 -25 -13 -48 -34 -66c-34 -29 -78 -53 -127 -71 c61 -10 179 -42 261 -64c25 -7 52 -13 79 -13c25 0 45 13 62 28c23 18 35 45 43 71c12 34 16 69 16 104c0 86 -25 174 -98 235c-35 30 -80 49 -127 62c-58 16 -119 22 -180 22c-89 0 -181 -17 -246 -71c-51 -44 -71 -100 -74 -161l-25 7c0 85 32 169 104 230 c36 31 83 49 132 61c64 16 131 22 197 22c125 0 253 -25 342 -101c66 -56 91 -134 91 -212"],120176:[687,29,782,73,733,"733 584l-3 -27l-131 -40c-4 -1 -7 -1 -11 -1s-9 0 -12 2c-10 7 -19 14 -27 24l-59 76c-19 -12 -36 -28 -36 -48c0 -28 8 -66 19 -96s19 -66 19 -93l122 80c20 -36 45 -65 81 -89v-12l-89 -55c-12 7 -25 13 -44 26l-36 25c-4 3 -10 6 -15 6c-9 0 -16 -4 -23 -9 c-7 -15 -17 -27 -30 -38c-50 -42 -114 -69 -181 -89l-22 14c26 10 48 23 68 40c17 14 31 32 31 53c0 30 -4 63 -14 94c-9 28 -15 51 -22 79c-2 8 -3 15 -3 23c0 13 2 26 6 38c-20 -4 -37 -14 -52 -26c-52 -45 -74 -107 -74 -170c0 -87 38 -171 111 -233 c58 -49 134 -84 216 -84c71 0 138 23 195 58v-27l-155 -103c-38 -7 -77 -11 -116 -11c-94 0 -191 24 -259 81c-79 67 -114 159 -114 253c0 61 12 122 41 178c60 43 126 81 193 116l43 -18c79 47 168 80 260 106c6 -22 14 -44 24 -65c8 -15 15 -25 28 -36c7 -6 15 -9 25 -9 c13 0 33 4 46 7"],120177:[684,147,721,17,734,"734 626c-46 -45 -117 -114 -151 -140c-40 2 -85 13 -122 24c-29 -9 -52 -19 -74 -37c-15 -13 -23 -32 -23 -50c0 -19 9 -37 19 -55c15 -25 34 -47 55 -69l150 119c31 -25 50 -57 70 -94l-68 -60c-8 12 -20 28 -28 35c-8 8 -25 14 -39 14c-21 0 -48 -17 -67 -33 c33 -34 68 -73 93 -112c16 -24 31 -49 31 -77c0 -51 -21 -101 -64 -137c-66 -57 -151 -101 -247 -101c-38 0 -79 7 -107 30c-31 27 -39 66 -39 103c0 27 4 49 9 75c3 13 5 39 5 55c0 15 -3 29 -16 40c-9 8 -23 13 -36 13c-17 0 -45 -13 -64 -23l-4 23c32 18 65 35 100 47 c26 9 53 14 80 14c19 0 31 -5 44 -15c11 -10 19 -26 19 -39c0 -22 -2 -45 -8 -69c-11 -43 -17 -87 -17 -123c0 -26 6 -53 28 -72c16 -12 37 -19 58 -19c41 0 80 16 109 41c31 26 38 65 38 101c0 39 -55 101 -95 147c-30 35 -60 70 -85 109c-14 21 -28 44 -28 69 c0 17 7 33 17 48c12 19 29 37 48 53c29 24 64 44 100 61c-69 32 -163 74 -215 74c-22 0 -46 -4 -62 -18c-36 -30 -53 -71 -63 -113l-26 16c14 58 39 115 89 157c37 32 89 46 141 46c29 0 57 -7 83 -15c41 -11 80 -27 118 -43c43 -18 105 -45 131 -45c25 0 70 36 101 61"],120178:[692,27,927,74,844,"844 291c0 -95 -65 -179 -159 -227l-150 -82c-35 -5 -68 -9 -96 -9c-91 0 -181 25 -244 81c-82 73 -121 166 -121 264c0 36 5 73 14 108c7 25 17 46 34 70c62 39 124 72 186 100l35 -12c44 30 93 56 144 78l22 -12c-43 -18 -77 -60 -77 -100c0 -29 17 -97 31 -144l66 34 l114 86c-35 6 -64 16 -90 37c-13 12 -24 33 -29 49l112 80c8 -21 15 -43 33 -58c19 -16 46 -22 72 -22c12 0 42 8 65 19l3 -24c-72 -49 -137 -96 -204 -149c67 0 135 -13 183 -54c36 -30 56 -71 56 -113zM718 216c0 48 -17 96 -57 130c-33 28 -81 43 -127 43 c-23 0 -45 -1 -68 -9c2 -11 3 -23 3 -35c0 -24 -6 -48 -25 -65c-17 -14 -38 -25 -59 -34c-31 -13 -59 -22 -92 -32l-11 18c16 6 28 12 43 24c16 16 24 35 24 55c0 13 -11 70 -21 102c-15 50 -21 80 -21 100c0 19 1 39 13 55c-30 -2 -51 -15 -73 -33 c-42 -36 -56 -95 -56 -144c0 -96 38 -190 119 -258c59 -51 137 -84 222 -84c47 0 96 12 130 39c40 31 56 81 56 128"],120179:[684,127,850,0,753,"753 242c0 -87 -15 -173 -51 -254l-160 -100c-14 -8 -30 -15 -47 -15c-38 0 -72 17 -97 40l59 70l16 1c6 -14 16 -28 29 -38c10 -8 22 -15 36 -15c21 0 37 8 52 20c37 31 37 150 37 227c0 34 -3 138 -45 172c-26 22 -61 38 -98 38c-23 0 -46 -2 -67 -9 c-18 -7 -43 -19 -81 -48c24 -40 46 -94 46 -126c0 -27 -7 -58 -28 -78l-166 -145c-16 15 -34 29 -53 40c-13 7 -27 14 -43 14c-33 0 -67 -30 -76 -39l-16 18c47 47 116 117 160 117c42 0 76 -29 99 -56c17 20 29 40 29 64c0 34 -41 101 -72 149c-32 48 -61 100 -61 156 c0 25 14 48 29 69c24 33 53 62 84 90c33 30 76 55 116 80c21 -18 44 -35 69 -48c17 -9 36 -17 56 -17c35 0 88 34 111 51l14 -18c-35 -32 -89 -80 -139 -111c-15 -4 -31 -7 -47 -7c-59 0 -111 27 -157 56c-20 -18 -37 -40 -37 -65c0 -23 6 -45 15 -66c14 -35 33 -71 53 -102 c57 43 125 88 187 122c64 0 148 -23 186 -45c10 -5 31 -29 34 -40c20 -58 24 -91 24 -152"],120180:[683,25,654,31,623,"623 655c-61 -48 -133 -98 -205 -133l-110 36c-33 9 -66 18 -101 18c-32 0 -67 -12 -90 -31c-27 -23 -46 -53 -64 -82h-7l-15 14c19 37 39 73 62 108c15 22 31 44 52 61c30 24 70 37 110 37c38 0 89 -19 132 -34c36 -13 92 -33 111 -33s34 5 51 13c23 11 44 26 65 41z M607 568c-24 -17 -39 -31 -56 -53c-12 -16 -23 -40 -23 -60c0 -24 0 -54 3 -72c8 -48 15 -97 15 -145c0 -60 -24 -122 -75 -165c-65 -56 -142 -98 -236 -98c-48 0 -92 21 -128 47l-62 -38l-7 18c47 48 105 96 159 138c23 -42 37 -67 74 -97c13 -11 31 -15 49 -15 c24 0 42 8 59 21c15 13 25 38 31 56c8 25 8 51 8 77c0 10 -8 75 -12 112c-3 26 -5 52 -5 77c0 21 1 42 4 62c51 55 110 104 177 145"],120181:[681,142,652,-8,615,"615 586c-68 -33 -148 -64 -223 -85c-28 12 -69 37 -75 41c-36 19 -74 37 -117 37c-24 0 -52 -7 -68 -21c-22 -18 -36 -40 -50 -62l-18 14c26 46 55 91 98 127c30 26 70 44 113 44c17 0 32 -7 46 -14c24 -11 46 -24 68 -38c21 -14 43 -28 66 -39c14 -6 29 -11 45 -11 c32 0 77 16 115 30v-23zM572 517c-46 -40 -82 -88 -83 -145c0 -44 7 -87 20 -129c15 -52 30 -105 30 -159c0 -56 -21 -111 -68 -151c-52 -44 -120 -75 -194 -75c-37 0 -77 3 -104 26c-30 25 -43 59 -48 94c-5 29 -12 73 -24 83c-11 9 -26 15 -42 15c-20 0 -40 -8 -58 -17 l-9 18c30 20 62 39 97 53c26 11 54 19 83 19c20 0 41 -5 56 -18c10 -8 12 -21 13 -33c1 -6 1 -67 1 -100s11 -65 38 -88c12 -10 28 -17 44 -17c26 0 50 7 68 23c26 22 32 59 32 90c0 47 -18 111 -35 165c-15 46 -25 93 -25 140c0 17 1 34 5 51c50 62 109 117 178 164"],120182:[682,26,789,20,813,"813 69c-31 -26 -64 -51 -101 -71c-23 -12 -48 -24 -75 -24c-17 0 -36 1 -48 11c-33 29 -45 69 -51 108c-2 11 -12 72 -37 108c-8 11 -29 29 -73 29c-34 0 -70 -11 -98 -24c2 -13 3 -25 3 -37c0 -14 -2 -28 -6 -45c-43 -46 -94 -93 -151 -127c-14 -8 -27 -14 -39 -19 c-38 0 -72 14 -93 30c-3 2 -16 15 -24 24l86 85h14c8 -20 17 -39 35 -54c9 -8 21 -17 35 -17c10 0 22 2 29 8c15 14 18 33 18 53c0 34 -24 91 -41 133c-23 55 -44 111 -44 169c0 30 13 59 30 85c23 35 53 65 86 93c69 59 162 95 260 95c117 0 156 -35 183 -64 c2 -10 3 -19 3 -30c0 -22 -5 -50 -22 -98l-20 -6c-8 39 -25 58 -49 79c-46 39 -112 62 -176 62c-54 0 -108 -15 -147 -48c-27 -24 -38 -57 -38 -90c0 -43 10 -84 23 -125c41 39 85 75 137 104c36 19 76 36 119 36c22 0 44 -4 60 -17c16 -15 28 -44 37 -68 c6 -18 12 -35 22 -44c6 -6 16 -10 26 -10c12 0 24 0 46 6l6 -21l-197 -65c79 -15 95 -46 108 -126c7 -41 27 -67 45 -79c12 -8 29 -11 45 -11c25 0 47 11 67 24zM556 312c-13 9 -29 36 -35 55c-4 17 -12 35 -27 47c-11 9 -24 18 -39 18c-37 0 -72 -15 -97 -37 c-24 -20 -44 -52 -58 -81c8 -26 16 -58 23 -84c31 14 102 46 178 59"],120183:[684,28,786,30,764,"764 200c-10 -40 -22 -81 -39 -119c-11 -24 -22 -48 -43 -66c-30 -25 -69 -43 -112 -43c-93 0 -182 23 -267 53c-49 17 -119 41 -151 41c-19 0 -38 -6 -52 -17c-12 -11 -37 -44 -54 -67l-16 13c28 59 65 115 117 161c11 6 25 9 41 9c7 0 14 0 22 -2c15 4 36 12 47 21 c15 12 20 30 20 47c0 22 -37 78 -61 115c-21 32 -38 67 -38 104c0 25 11 50 26 72c19 30 45 57 74 81c67 57 162 81 256 81c40 0 82 -5 111 -29c13 -12 17 -27 20 -43c4 -23 3 -47 0 -70c-2 -13 -3 -21 -3 -34c0 -17 9 -31 24 -42c6 -5 45 -5 63 -5v-18l-172 -49 c-10 0 -21 1 -29 7c-13 12 -21 27 -21 43c0 14 4 26 6 40c2 17 5 48 5 52c0 23 -8 46 -27 62c-25 21 -60 30 -95 30c-32 0 -65 -8 -88 -27c-24 -21 -35 -49 -35 -78c0 -40 18 -78 37 -115c14 -26 26 -53 34 -82c5 -15 8 -31 8 -47c0 -5 -1 -17 -5 -22 c-24 -29 -68 -72 -116 -104l153 -47c56 -17 116 -24 176 -24c42 0 84 11 114 37c29 24 42 58 51 92"],120184:[686,33,1239,26,1232,"1232 548c-48 -25 -73 -41 -116 -72c-5 -4 -25 -28 -28 -39c-9 -36 -9 -61 -9 -97c0 -55 2 -110 14 -164c4 -19 10 -37 18 -55c6 -13 10 -18 21 -27c7 -6 20 -9 30 -9c9 0 41 2 61 9v-18l-179 -109l-80 111c0 105 0 237 6 289c33 48 63 77 101 103c-12 3 -18 5 -26 17 c-9 14 -22 40 -31 62c-7 18 -16 36 -29 48c-10 8 -23 15 -37 15c-24 0 -49 -5 -69 -16c-25 -14 -40 -26 -60 -45c5 -28 8 -72 8 -101c0 -107 -14 -216 -69 -313l-170 -165c-13 12 -28 24 -45 33c-11 6 -23 12 -37 12c-18 0 -36 -5 -49 -16l-16 -14l-17 15c25 28 66 71 78 82 c19 17 44 33 73 33c25 0 57 -24 77 -41c27 34 36 72 45 112c13 59 14 124 14 183c0 40 -3 80 -15 119c-9 27 -21 54 -44 74c-14 12 -32 23 -52 23c-15 0 -28 -4 -41 -10c-16 -9 -32 -21 -50 -35c8 -31 14 -62 14 -94c0 -107 -34 -221 -87 -318l-219 -155 c-13 15 -28 29 -45 39c-14 8 -29 14 -45 14c-20 0 -39 -5 -54 -17c-10 -8 -24 -20 -30 -26l-15 15c29 32 66 72 91 92c23 20 54 31 86 31c16 0 30 -7 42 -15c18 -11 35 -28 48 -44c14 10 26 19 35 28c28 25 39 60 50 95c15 51 20 104 20 157c0 46 -4 94 -18 139 c-11 32 -27 66 -55 90c-31 27 -70 46 -116 46c-21 0 -51 -1 -67 -15c-13 -11 -23 -23 -23 -39c0 -17 36 -59 61 -85c43 -43 58 -67 58 -84c0 -29 -21 -55 -45 -76c-35 -29 -74 -51 -116 -72l-18 17c21 10 38 20 53 35c10 11 20 24 20 38c0 20 -28 54 -50 76 c-26 26 -58 63 -58 89c0 18 12 35 23 51c18 24 41 45 65 65c53 45 137 67 188 67c48 0 104 -15 139 -44c24 -20 46 -47 58 -74c30 23 62 44 98 59c26 11 55 20 85 20c35 0 68 -12 93 -32c13 -12 23 -25 33 -38c36 30 76 58 121 78c36 16 74 28 115 28c15 0 31 -2 43 -12 c10 -9 25 -37 34 -55c8 -16 17 -32 31 -44c9 -9 21 -14 34 -14c16 0 31 3 46 8v-18"],120185:[681,33,982,26,968,"968 542c-29 -13 -66 -37 -108 -66c-5 -4 -25 -28 -28 -39c-9 -36 -9 -61 -9 -97c0 -55 2 -110 14 -164c4 -19 10 -37 18 -55c6 -13 10 -18 21 -27c7 -6 20 -9 30 -9c9 0 41 2 61 9v-18l-179 -109l-80 111c0 105 0 237 6 289c33 48 63 79 101 105c-14 0 -26 7 -35 15 c-13 12 -23 27 -29 42c-10 25 -25 57 -41 71c-11 8 -24 14 -38 14c-25 0 -53 -16 -72 -30c-36 -28 -57 -50 -82 -83c16 -48 24 -113 24 -166c0 -72 -13 -144 -44 -210l-205 -143c-9 -4 -23 -10 -29 -10c-51 0 -93 27 -128 57l88 94h19c5 -14 20 -33 38 -49 c14 -11 32 -17 52 -17c25 0 46 14 64 28c15 13 19 31 23 49c7 29 9 58 9 88c0 70 -8 140 -31 208c-17 51 -43 100 -87 138c-31 26 -70 47 -115 47c-21 0 -44 -3 -60 -16c-12 -11 -19 -24 -19 -39s9 -30 17 -43c14 -20 31 -38 49 -56c14 -13 27 -27 37 -43 c7 -10 10 -21 10 -33c0 -26 -17 -46 -37 -65c-32 -31 -70 -55 -111 -78l-22 16c18 11 35 24 48 39c9 11 17 23 17 37c0 20 -19 39 -36 55c-18 18 -34 36 -46 56c-9 15 -17 30 -17 47c0 20 9 39 20 57c16 24 35 46 59 64c52 39 122 68 195 68c49 0 98 -15 133 -45 c33 -28 57 -63 70 -101c22 22 44 43 68 63c50 43 112 80 185 80c25 0 53 -3 71 -19c11 -9 24 -36 36 -64c5 -13 14 -24 25 -34c6 -7 13 -13 23 -13c18 0 36 3 52 9"],120186:[726,29,976,11,881,"881 378c0 -86 -29 -170 -81 -244c-57 -51 -117 -88 -185 -121c-48 -23 -100 -42 -155 -42c-64 0 -126 18 -187 37c-41 13 -90 28 -125 28c-47 0 -86 -25 -116 -54l-21 22l89 110c35 8 70 17 95 38c15 12 22 29 22 47c0 19 -8 37 -17 55c-14 26 -31 50 -52 76 c-26 32 -50 74 -51 104c0 44 77 117 150 157l14 -14c-26 -18 -56 -42 -56 -77c0 -16 25 -67 47 -98c24 -32 40 -59 59 -93c5 -9 10 -23 10 -33c0 -22 -7 -41 -21 -60c-23 -30 -56 -62 -88 -83c22 0 41 -2 70 -9c58 -14 117 -31 173 -50c49 -17 82 -27 147 -27 c26 0 51 15 70 29c32 25 48 66 60 101c15 49 20 100 20 150c0 40 -5 81 -18 119c-11 30 -26 59 -52 81c-24 20 -56 29 -88 36c-46 10 -74 13 -122 13c-25 0 -47 -1 -68 -3c-15 -1 -30 -1 -44 -1c-46 0 -64 26 -64 36c0 24 4 35 35 60c18 13 52 45 62 58h25 c-6 -9 -11 -19 -11 -30c0 -9 10 -15 20 -17c12 -3 69 -5 103 -7c56 -3 112 -10 165 -24c40 -12 79 -27 109 -53c29 -24 45 -55 57 -87c15 -42 20 -86 20 -130"],120187:[685,223,977,19,944,"944 511c-45 -20 -89 -41 -126 -69c-15 -12 -29 -27 -29 -45c0 -32 18 -61 38 -88c23 -31 54 -74 54 -104c0 -24 -5 -48 -19 -69c-24 -35 -48 -63 -83 -94c-20 -18 -42 -36 -67 -47c-19 -9 -40 -15 -61 -15c-54 0 -109 18 -157 39c0 -54 5 -106 14 -160l-138 -82l-27 14 c12 35 16 70 20 105c5 52 7 106 7 158c-27 11 -60 22 -86 22c-37 0 -67 -18 -92 -40c-18 -15 -36 -30 -51 -48l-15 19c32 47 70 104 107 135c25 21 57 37 93 37c12 0 26 -1 43 -6v196c0 43 -6 87 -21 128c-12 33 -29 64 -57 88c-24 20 -53 34 -87 34c-38 0 -58 -12 -71 -22 c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35 c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 104 67 181 67c54 0 97 -17 134 -48c24 -20 48 -53 60 -80c42 36 88 71 140 94c39 17 81 30 124 30c21 0 43 -2 58 -15c15 -12 21 -42 24 -65c3 -20 11 -39 25 -56c10 -11 23 -22 40 -22c13 0 30 4 41 7zM794 109 c0 15 -8 34 -16 47c-12 21 -26 40 -42 59c-27 32 -57 76 -57 100c0 19 9 37 23 52c25 28 54 53 84 76c-19 3 -39 9 -48 17c-7 6 -23 22 -23 62c0 15 -2 30 -6 44c-3 10 -7 20 -15 27c-14 12 -32 19 -51 19c-37 0 -69 -17 -95 -39c-10 -9 -35 -33 -54 -55v-376l175 -63 c26 -9 50 -17 77 -17c12 0 24 4 32 11c12 10 16 22 16 36"],120188:[726,82,976,11,917,"917 -3c-53 -28 -107 -55 -163 -79c-60 22 -117 48 -169 83c-36 -17 -84 -30 -125 -30c-64 0 -126 18 -187 37c-41 13 -90 28 -125 28c-47 0 -86 -25 -116 -54l-21 22l89 110c35 8 70 17 95 38c15 12 22 29 22 47c0 19 -8 37 -17 55c-14 26 -31 50 -52 76 c-26 32 -50 74 -51 104c0 44 77 117 150 157l14 -14c-26 -18 -56 -42 -56 -77c0 -16 25 -67 47 -98c24 -32 40 -59 59 -93c5 -9 10 -23 10 -33c0 -22 -7 -41 -21 -60c-23 -30 -56 -62 -88 -83c22 0 41 -2 70 -9c58 -14 117 -31 173 -50c49 -17 82 -27 147 -27 c26 0 51 15 70 29c32 25 48 66 60 101c15 49 20 100 20 150c0 40 -5 81 -18 119c-11 30 -26 59 -52 81c-24 20 -56 29 -88 36c-46 10 -74 13 -122 13c-25 0 -47 -1 -68 -3c-15 -1 -30 -1 -44 -1c-46 0 -64 26 -64 36c0 24 4 35 35 60c18 13 52 45 62 58h25 c-6 -9 -11 -19 -11 -30c0 -9 10 -15 20 -17c12 -3 69 -5 103 -7c56 -3 112 -10 165 -24c40 -12 79 -27 109 -53c29 -24 45 -55 57 -87c15 -42 20 -86 20 -130c0 -86 -29 -170 -81 -244c-22 -24 -56 -48 -84 -68c20 -18 39 -33 63 -47c16 -8 33 -17 52 -17c29 0 58 7 86 16 v-21"],120189:[689,29,977,19,977,"977 72l-170 -101c-23 46 -57 92 -89 137c0 46 0 118 -3 139c-2 18 -9 45 -24 59c-20 16 -39 29 -66 34c-15 3 -31 4 -46 4c-20 0 -40 -7 -59 -15c-11 -68 -30 -118 -67 -179l-230 -178l-51 41c-10 8 -23 15 -36 15s-24 -3 -35 -9c-16 -9 -29 -22 -41 -37l-16 16 c45 53 113 126 158 126c21 0 34 -7 44 -14c19 -13 36 -28 52 -43c13 9 26 19 38 29c29 24 38 59 45 93c13 55 16 111 16 168c0 43 -6 86 -21 128c-13 33 -34 65 -64 91c-28 24 -62 43 -107 43c-29 0 -59 -12 -72 -22c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36 c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73 c45 38 109 71 187 71c63 0 109 -19 150 -54c26 -22 50 -52 61 -81c35 35 77 72 122 98c33 18 70 33 109 33c26 0 50 -7 68 -23c21 -17 25 -48 28 -74c3 -23 6 -53 21 -66c12 -10 29 -12 45 -12c11 0 26 1 37 5l6 -13c-93 -36 -146 -62 -210 -101c34 -4 73 -22 94 -45 c0 -58 1 -127 7 -163c4 -22 12 -45 25 -63c12 -16 24 -30 39 -43c7 -6 22 -6 34 -6c14 0 29 7 43 14zM778 458c-14 0 -30 6 -41 16c-14 13 -20 41 -23 64s-9 55 -21 65c-9 8 -20 15 -33 15c-29 0 -54 -14 -74 -31c-28 -25 -44 -43 -64 -73c3 -17 3 -47 3 -64 c0 -31 -1 -59 -3 -92c43 18 104 43 156 47"],120190:[685,31,978,82,906,"906 261c0 -69 -44 -129 -101 -177c-94 -80 -225 -115 -356 -115c-98 0 -192 32 -261 91c-76 64 -106 151 -106 252c0 100 45 184 126 253c78 65 164 91 287 120c44 -16 85 -37 128 -55c50 -21 110 -46 156 -46c25 0 46 7 64 22c17 14 24 28 33 47l25 -14 c-12 -31 -34 -59 -61 -82c-33 -28 -75 -47 -120 -58c-18 -4 -36 -9 -55 -9c-26 0 -49 12 -71 23l-131 67c-28 14 -58 30 -89 30c-35 0 -68 -14 -92 -34c-58 -49 -81 -118 -81 -187c0 -95 31 -192 112 -260c67 -57 158 -88 253 -88c79 0 159 18 215 66c28 24 41 58 41 91 c0 32 -16 63 -43 85c-36 31 -89 39 -139 39c-44 0 -86 -8 -128 -17c-42 -8 -111 -22 -125 -22c-33 0 -66 7 -89 27c-20 17 -28 40 -28 64c0 37 23 70 54 96c28 24 67 37 103 45l13 -14c-11 -4 -21 -12 -30 -19c-17 -14 -30 -33 -30 -53c0 -16 5 -31 18 -42 c18 -15 46 -15 70 -15c48 0 94 5 140 13c45 7 88 21 133 21c43 0 87 -10 118 -36c33 -29 47 -69 47 -109"],120191:[691,30,789,30,798,"798 659l-121 -118c-29 -9 -60 -13 -92 -13c-42 0 -98 8 -139 15c-32 -28 -48 -49 -48 -85c0 -16 8 -36 19 -49c15 -19 32 -39 50 -56c34 -32 82 -77 82 -106c0 -35 -69 -91 -116 -127c48 -19 117 -46 155 -46c19 0 38 6 55 14c28 11 52 27 76 43l11 -24 c-55 -50 -117 -95 -181 -137c-53 0 -103 18 -150 38c-39 16 -85 34 -123 34c-18 0 -37 0 -51 -5c-36 -13 -59 -30 -88 -52l-12 18c57 51 119 97 191 132c30 0 62 -1 91 -8c18 15 29 33 29 55c0 24 -42 66 -72 94c-19 18 -37 37 -53 57c-11 14 -20 29 -25 45 c32 63 76 122 134 171c-75 14 -191 37 -224 37c-27 0 -62 -3 -81 -19c-13 -11 -18 -27 -18 -41c0 -39 35 -68 72 -89l2 -10l-83 -68c-32 25 -58 58 -58 96c0 51 31 98 73 135c63 53 144 90 234 90c37 0 124 -14 185 -25c49 -7 99 -14 150 -14c46 0 94 23 126 50v-32"],120192:[689,39,850,16,871,"871 72l-200 -111l-71 123l-127 -105c-19 -11 -41 -13 -55 -13c-45 0 -89 14 -129 30c-52 21 -116 42 -165 42c-18 0 -44 -8 -90 -50l-18 20l106 109c32 5 71 15 87 25c18 11 51 38 61 65c3 11 4 26 4 37c0 20 -6 40 -15 60c-11 27 -27 53 -44 78c-26 39 -59 90 -59 122 c0 7 0 16 2 22c15 25 63 80 104 114c21 18 45 34 71 49l23 -16c-16 -10 -31 -22 -46 -34c-17 -14 -30 -32 -30 -53c0 -37 16 -73 35 -107c23 -40 41 -83 50 -127c4 -17 6 -34 6 -51c0 -18 -2 -35 -8 -52c-38 -42 -95 -103 -125 -121c26 -4 94 -26 136 -41 c36 -13 79 -24 113 -24c31 0 55 18 77 36c14 13 22 30 23 47c4 67 7 134 7 201c0 82 -5 164 -13 246c67 24 128 57 187 92l17 -15l-25 -24c-25 -26 -34 -60 -38 -93c-7 -58 -8 -115 -8 -173c0 -61 1 -121 5 -182c1 -18 2 -22 15 -52c9 -21 22 -44 36 -59c7 -9 19 -13 33 -13 s43 10 64 18"],120193:[687,29,981,25,966,"966 604c-18 -10 -34 -22 -49 -35c-37 -31 -72 -69 -72 -115c0 -27 0 -58 5 -81l17 -95c4 -22 7 -45 7 -68c0 -46 -16 -88 -56 -120c-47 -39 -106 -82 -126 -93c-27 -15 -56 -26 -90 -26c-26 0 -51 8 -76 16c-40 13 -78 29 -116 46c-33 15 -66 29 -101 40 c-22 7 -44 13 -67 13s-45 -7 -65 -16c-28 -12 -54 -28 -77 -46l-13 18c50 42 109 82 166 121c30 7 55 22 77 40c20 17 29 41 35 65c10 36 13 74 13 111c0 42 -5 84 -19 124c-11 31 -27 61 -54 84c-25 21 -54 37 -93 37c-30 0 -60 -17 -73 -27c-15 -13 -22 -30 -22 -49 c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64 c18 27 42 51 67 73c45 38 109 69 187 69c52 0 93 -13 126 -41c32 -27 57 -69 66 -107c42 40 87 81 137 111c29 17 60 35 94 35c17 0 34 -5 50 -10c22 -8 43 -19 63 -31s49 -29 64 -29c21 0 41 3 61 14zM832 527c-40 0 -76 16 -109 35c-28 17 -62 36 -93 36 c-22 0 -40 -14 -55 -27c-28 -22 -50 -49 -70 -76c1 -14 2 -29 2 -43c0 -65 -12 -130 -45 -190l-117 -88c41 -1 143 -46 213 -75c47 -20 105 -44 148 -44c13 0 29 4 38 12c10 8 13 22 13 34c0 17 -2 38 -5 56l-23 129c-4 21 -4 41 -4 62c0 29 0 71 12 86c27 31 62 63 95 93"],120194:[682,30,1235,31,1240,"1240 628l-1 -25c-36 -26 -83 -61 -112 -98c-18 -22 -24 -47 -24 -74c0 -23 10 -62 18 -93c11 -42 21 -81 21 -124c0 -22 -2 -43 -7 -65c-4 -15 -9 -29 -20 -41l-181 -123c-24 -8 -48 -13 -73 -13c-35 0 -75 14 -110 25c-58 19 -116 35 -177 42c-42 -19 -87 -42 -126 -64 c-10 -4 -22 -5 -35 -5c-52 0 -100 20 -145 43c-32 16 -67 32 -99 32c-21 0 -40 -6 -57 -15c-24 -11 -45 -27 -65 -44l-13 22c51 48 109 90 167 132c54 0 90 14 122 41c27 23 42 53 53 84c14 42 18 86 18 129c0 67 -15 136 -72 184c-27 24 -60 39 -103 39 c-29 0 -61 -10 -74 -20c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67 c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 109 64 185 64c63 0 111 -19 151 -53c24 -20 41 -46 52 -73c64 45 111 76 178 114c35 -19 60 -48 101 -110c37 32 78 65 122 91c28 15 56 31 90 31c37 0 70 -16 101 -33 c30 -16 62 -33 98 -33c11 0 30 7 40 12zM699 349c0 42 -3 85 -14 126c-8 28 -18 55 -42 76c-15 12 -32 22 -50 31c-30 -18 -53 -36 -74 -53c3 -14 4 -48 4 -62c0 -93 -22 -185 -88 -261l-135 -75c16 -5 67 -26 99 -42c36 -18 76 -34 119 -34c7 0 14 2 21 5 c31 14 67 30 87 50c27 27 48 57 58 91c15 50 15 96 15 148zM1104 527c-2 -1 -14 -1 -24 -1c-23 0 -64 20 -81 33c-21 16 -70 28 -89 28c-20 0 -42 -3 -59 -12c-21 -13 -35 -25 -51 -43c9 -36 14 -81 14 -118c0 -70 -20 -137 -50 -202c-28 -37 -50 -62 -76 -82 c48 0 138 -32 200 -54c28 -10 57 -20 88 -20c13 0 25 6 34 12c12 8 17 21 17 52c0 34 -13 96 -25 140c-12 41 -20 81 -20 120c0 19 2 42 54 86"],120195:[682,35,849,32,835,"835 578l-131 -64c-48 17 -83 50 -109 87c-76 -58 -106 -93 -106 -235c65 0 146 0 194 4l-64 -58c-43 3 -109 3 -135 3c0 -79 20 -160 87 -217c30 -26 73 -38 116 -38c32 0 75 16 110 30v-24c-46 -27 -89 -59 -132 -91c-23 -7 -61 -10 -64 -10c-41 0 -80 14 -109 38 c-18 15 -31 34 -43 52c-16 27 -29 56 -40 84c-58 -54 -120 -106 -193 -146c-20 -11 -48 -25 -64 -25c-31 0 -82 30 -120 53l81 81c17 -15 36 -29 58 -39c15 -8 32 -14 51 -14c14 0 28 4 40 10c18 9 34 21 49 33c26 23 39 56 48 86c13 45 17 91 17 137c-70 0 -157 0 -209 -3 l65 56l146 -2c0 38 -2 77 -12 115c-7 24 -17 46 -38 64s-47 33 -77 33c-37 0 -68 -11 -93 -33l-41 -37l-18 20c53 54 112 104 173 152c51 -5 102 -17 139 -48c34 -29 60 -66 65 -107c25 30 54 57 84 83c39 33 87 57 139 74c14 -30 29 -60 56 -82c10 -9 25 -10 39 -10 s30 4 41 7v-19"],120196:[689,214,983,32,879,"879 339c0 -123 -27 -246 -82 -360c-51 -56 -111 -105 -183 -142c-59 -30 -125 -51 -194 -51c-61 0 -121 17 -164 53l50 97l15 -2c9 -25 21 -50 43 -69c27 -23 66 -31 103 -31c60 0 119 16 162 52c49 42 72 98 89 154c25 82 31 166 31 251c0 53 -2 107 -14 159 c-7 31 -16 63 -40 86c-21 20 -49 31 -80 31c-20 0 -50 -6 -67 -17c-21 -13 -30 -20 -44 -38c4 -18 6 -48 6 -66c0 -77 -12 -151 -59 -217c-46 -34 -100 -70 -144 -96c10 -1 68 -21 98 -34c27 -12 58 -20 87 -20c17 0 32 8 46 15c24 12 45 27 66 43l6 -21 c-46 -55 -97 -107 -164 -143c-58 9 -113 32 -165 57c-27 13 -64 20 -91 20c-23 0 -46 -7 -66 -17c-27 -13 -50 -31 -72 -50l-19 19c50 50 100 100 160 142c14 3 26 4 39 4s27 -1 43 -2c18 9 40 21 58 36c23 21 30 49 37 77c10 46 13 93 13 139c0 69 -23 138 -81 187 c-23 20 -49 37 -85 37c-31 0 -58 -15 -71 -25c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41 c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 111 65 189 65c52 0 92 -17 125 -45c27 -23 45 -62 57 -96c41 32 84 62 129 91c32 20 65 40 101 56c35 -40 81 -71 131 -95c12 -85 24 -172 24 -255"],120197:[718,137,726,17,633,"633 232c0 -55 -8 -111 -28 -164c-17 -43 -42 -84 -80 -117c-67 -56 -157 -88 -251 -88c-36 0 -81 0 -109 2c-14 2 -34 5 -34 20l1 51c0 11 -4 22 -13 29c-7 7 -17 11 -28 11c-23 0 -45 -9 -64 -20l-10 15c30 22 64 41 100 56c28 11 58 19 89 19c16 0 33 -3 44 -12 c13 -12 14 -37 14 -49c0 -11 -1 -22 -3 -32c-3 -13 -3 -28 -3 -41c0 -10 11 -16 21 -19c6 -2 14 -3 22 -3c45 0 87 16 118 43c28 23 42 60 52 92c15 42 19 87 19 131c0 29 -3 76 -27 96c-35 29 -85 37 -133 37c-36 0 -72 -8 -107 -17l-17 13l56 81c49 9 92 32 127 61 c32 27 43 64 43 101c0 9 -2 18 -10 25c-17 14 -41 18 -64 18c-30 0 -60 -2 -89 -5l-95 -11c-23 0 -45 7 -62 21c-6 5 -12 20 -15 33c27 37 67 84 92 108l18 1c-3 -6 -4 -13 -4 -20c0 -8 3 -17 11 -24c10 -8 25 -10 39 -10l177 6c36 0 74 -5 100 -27c14 -12 24 -28 24 -46 c0 -62 -43 -115 -94 -159c-26 -22 -68 -46 -100 -62c102 0 190 -4 250 -66c14 -14 23 -62 23 -78"],120198:[472,32,602,80,587,"587 82l-145 -111c-20 30 -44 58 -72 83l-1 26l-186 -112c-39 32 -72 68 -102 105c-1 20 -1 39 -1 59c0 79 7 157 20 235c69 30 134 67 197 105c40 -16 83 -25 126 -32l66 28l8 -7c-17 -66 -17 -133 -17 -200l3 -118l52 -63c11 0 32 12 47 20zM368 110l-2 256 c-49 0 -98 11 -145 23c-16 -24 -27 -61 -27 -153c0 -32 2 -65 4 -98c25 -25 52 -52 81 -72c14 0 63 27 89 44"],120199:[691,32,589,86,504,"504 314c0 -73 -5 -146 -19 -218c-87 -48 -175 -94 -271 -128c-46 32 -90 65 -128 103c13 112 13 227 13 340c0 85 -3 171 -13 255l20 8l25 -78c54 34 113 71 167 95l16 -13c-27 -19 -45 -36 -67 -58c-13 -13 -22 -30 -27 -47c-8 -26 -9 -52 -9 -78v-107l9 -4l142 90 c35 -17 92 -41 139 -60c2 -33 3 -67 3 -100zM386 252c0 32 -2 63 -6 95c-40 20 -65 29 -95 37c-22 -4 -55 -23 -72 -36l1 -216c21 -18 47 -40 74 -55c19 -11 39 -20 61 -23c20 40 29 83 33 126c3 25 4 49 4 72"],120200:[473,26,463,87,424,"424 429l-78 -96h-10c-47 42 -90 57 -114 63c-13 -19 -17 -96 -17 -126c0 -38 3 -78 6 -116c32 -29 64 -57 101 -82l106 42v-21c-63 -41 -168 -104 -197 -119c-47 34 -90 73 -130 114c-3 42 -4 87 -4 130c0 53 3 104 13 148l195 107c46 -8 90 -22 129 -44"],120201:[632,29,588,-1,511,"511 368c0 -88 -14 -176 -44 -260c-49 -40 -140 -93 -213 -137c-59 33 -115 71 -165 114c-3 18 -4 45 -4 78c0 46 2 106 7 172c47 43 111 89 165 124l22 -10c-20 -15 -46 -41 -65 -60c-10 -48 -11 -88 -11 -135c0 -35 2 -71 5 -106c39 -34 85 -62 135 -82 c24 40 50 109 50 243c0 34 -2 68 -5 102c-50 40 -103 78 -163 109c-37 20 -78 38 -122 38c-30 0 -63 -9 -90 -20l-14 19c56 30 117 53 178 75c54 -2 99 -24 146 -49c58 -31 126 -71 181 -108c5 -36 7 -72 7 -107"],120202:[471,28,471,80,429,"429 362c-61 -51 -160 -122 -241 -181c0 0 6 -38 18 -45c26 -20 53 -38 101 -68c31 5 75 23 110 40l9 -16c-64 -41 -129 -82 -197 -120c-53 34 -100 73 -144 114c-3 36 -5 72 -5 108c0 59 5 118 14 176l192 101c45 -38 91 -76 143 -109zM324 316c-39 24 -102 71 -117 83 c-15 -69 -21 -114 -21 -185c45 31 96 67 138 102"],120203:[681,242,387,37,387,"387 398l-16 -39h-121c0 -117 0 -236 -19 -347c-3 -15 -10 -32 -18 -46l-113 -208l-20 4c14 34 40 97 45 131c6 38 9 83 9 125v341h-97v8l15 38h73c-13 40 -17 75 -25 115c13 48 34 92 75 127c27 23 65 34 102 34c15 0 31 -5 43 -12c20 -10 37 -23 53 -38l-73 -82h-16 c-11 17 -20 30 -37 43c-11 9 -26 19 -41 19c-14 0 -28 -2 -39 -11c-11 -10 -17 -25 -17 -39c0 -33 26 -61 53 -85c14 -13 27 -26 37 -41c7 -11 9 -16 13 -30h134v-7"],120204:[473,208,594,16,541,"414 -74c0 37 -18 106 -32 157l-198 -133c55 -30 138 -75 177 -75c16 0 33 1 44 11c9 7 9 26 9 40zM541 -22c-61 -66 -128 -128 -202 -184c-10 -1 -21 -2 -31 -2c-32 0 -64 6 -94 14c-51 15 -99 39 -142 65l-38 -24l-18 15l169 115l-93 93c-3 38 -6 77 -6 115 c0 61 6 121 22 181c64 38 129 75 197 107c41 -19 90 -41 128 -47l86 39l13 -4c-15 -30 -22 -62 -27 -94c-7 -45 -9 -90 -9 -135c0 -86 32 -169 45 -254zM388 343c-57 8 -120 35 -162 57c-11 -52 -17 -112 -17 -166c0 -34 2 -68 6 -102c25 -25 55 -54 90 -70l78 49v66 c0 56 2 111 5 166"],120205:[687,203,615,88,507,"507 271l-3 -121c-3 -61 -7 -122 -20 -181c-49 -57 -116 -117 -192 -172l-24 14c22 15 50 39 73 61c18 17 28 44 35 68c9 33 18 87 18 175c0 74 -6 148 -12 222c-32 17 -74 35 -110 42l-54 -32c-3 -39 -5 -78 -5 -117c0 -34 1 -68 5 -102c16 -24 34 -46 54 -68 c-42 -24 -80 -54 -116 -84c-19 30 -42 59 -68 86c9 123 16 246 16 370c0 77 -3 155 -10 232l19 9l24 -76c51 31 107 65 155 90l18 -15c-12 -7 -23 -14 -34 -23c-45 -37 -56 -90 -56 -142l-2 -130c51 28 99 62 144 94c45 -23 93 -43 142 -61"],120206:[686,26,331,2,327,"327 87c-57 -34 -110 -74 -162 -113l-73 82c7 58 10 117 10 176c0 45 -2 89 -5 134l-38 21l-39 -17l-18 12c47 31 93 61 136 96c13 -10 54 -38 82 -56c-3 -56 -5 -112 -5 -169l3 -115c0 -10 5 -20 12 -29c8 -11 20 -27 31 -27c5 0 15 3 17 4l44 19zM242 615l-80 -75 c-32 22 -62 47 -89 73l91 73c23 -25 50 -50 78 -71"],120207:[683,207,331,-19,238,"238 256c0 -95 -6 -191 -25 -285c-62 -61 -142 -127 -216 -178l-16 18c34 21 70 46 95 71c27 27 37 64 40 100c5 69 5 157 5 235c0 37 0 90 -3 110c-1 15 -4 30 -16 41c-8 7 -19 12 -31 12l-38 -17l-15 19l130 101c28 -21 55 -39 85 -58c3 -56 5 -112 5 -169zM235 614 l-81 -73c-28 22 -56 44 -80 70l81 72c10 -10 53 -46 80 -69"],120208:[683,25,464,33,432,"432 90l-198 -115l-129 96c2 15 3 29 4 44l5 193h-81l14 38h68c0 107 0 244 -11 319l21 8l27 -76c45 34 97 62 150 86l15 -16c-26 -14 -41 -26 -57 -47c-11 -15 -20 -31 -23 -48c-6 -23 -7 -49 -7 -73c41 29 95 64 138 86c16 -19 32 -39 44 -60c8 -14 13 -25 13 -41 c0 -21 -15 -38 -30 -54l-82 -84h96l-17 -38h-166c0 -55 1 -118 7 -172l90 -68c10 0 69 25 100 41zM336 435c0 30 -20 60 -41 83c-16 -10 -32 -21 -43 -34c-12 -15 -16 -35 -18 -52c-3 -28 -4 -57 -4 -86h32c16 0 36 19 49 33c16 17 25 36 25 56"],120209:[682,24,336,100,315,"315 86l-151 -110l-64 79c8 73 11 162 11 257l-8 349l19 4l20 -72c47 32 100 63 153 89l11 -9c-14 -10 -30 -26 -39 -35c-17 -17 -26 -34 -32 -56c-8 -31 -11 -63 -11 -95l-2 -157c0 -76 2 -151 9 -218l26 -29c9 0 32 9 49 18"],120210:[476,31,921,16,900,"900 78c-58 -33 -112 -70 -165 -108c-22 31 -47 61 -75 89c11 34 14 92 14 154l-3 131c-30 13 -75 30 -107 38l-55 -34c-3 -39 -4 -76 -4 -115l2 -102l57 -73l-120 -86l-59 81c8 43 10 99 10 157l-2 136c-25 11 -75 24 -105 31l-61 -34v-65c0 -51 2 -102 5 -152l55 -74 l-114 -83c-21 31 -43 63 -66 90c6 45 8 95 8 146l-4 152l-36 27l-46 -19l-13 13l135 98c23 -21 49 -40 78 -56c-2 -17 -4 -51 -4 -51c54 30 104 64 150 103c45 -21 90 -43 139 -56l-3 -40l147 95c47 -21 95 -39 144 -53c-10 -56 -14 -112 -14 -168c0 -42 2 -84 5 -126 l28 -38c4 -4 11 -9 17 -9c0 0 11 3 15 5l34 18"],120211:[474,28,653,3,608,"608 88c-52 -32 -104 -74 -153 -114c-22 32 -52 64 -80 94c9 48 12 99 12 151c0 42 -2 84 -4 126c-31 15 -74 27 -108 36l-62 -31l1 -221l61 -67l-112 -90c-24 26 -49 53 -78 76c8 25 10 69 10 120c0 64 -4 139 -7 198l-24 22l-43 -21l-18 14l130 93 c26 -18 55 -38 82 -50c-1 -16 -1 -48 -1 -48c53 29 103 62 151 98c41 -22 96 -44 147 -63c-8 -70 -11 -140 -11 -211l1 -68l47 -52c10 3 35 15 51 24"],120212:[482,34,609,107,515,"515 337c0 -39 -1 -77 -4 -116c-3 -44 -8 -89 -21 -132c-73 -48 -153 -89 -236 -123c-52 30 -101 62 -146 99c-1 20 -1 39 -1 59c0 80 8 159 22 238c71 38 140 78 207 120c54 -33 115 -56 178 -72zM405 272c0 27 -2 55 -4 82c-51 7 -99 24 -145 43 c-15 -25 -31 -79 -31 -159c0 -35 3 -71 7 -107c42 -33 90 -62 145 -76c19 71 28 144 28 217"],120213:[558,208,603,-2,519,"519 310c0 -85 -7 -143 -30 -226c-55 -29 -105 -65 -152 -103c-29 22 -65 36 -104 41c0 -61 4 -122 9 -183l-113 -47l-17 6l6 234c-41 0 -78 -18 -108 -41l-12 17c36 33 83 77 119 89v262c-23 21 -45 51 -52 78c30 44 68 83 108 121l20 -6c-10 -13 -19 -27 -19 -42 c0 -14 7 -26 15 -37c12 -17 27 -32 44 -45v-42l143 96l135 -57c5 -26 8 -87 8 -115zM404 202c0 50 -4 100 -10 147c-33 14 -76 32 -111 42l-50 -35v-226c54 -8 109 -25 157 -53c11 42 14 80 14 125"],120214:[485,212,595,87,515,"515 479c-30 -103 -30 -291 -30 -438c0 -71 4 -141 9 -212l-113 -41l-19 10c12 93 14 187 14 280l-188 -108l-98 103c-2 22 -3 44 -3 67c0 77 11 155 27 232l194 106c40 -16 82 -29 125 -36l70 43zM378 358c-55 4 -114 23 -144 39c-16 -29 -28 -92 -28 -187 c0 -20 1 -41 1 -62c21 -28 48 -61 76 -83c30 11 62 29 90 45c0 83 0 173 5 248"],120215:[473,26,459,12,453,"453 394c-28 -26 -66 -51 -102 -74c-3 -2 -6 -4 -12 -4c-15 0 -23 6 -38 18l-46 39c-5 -3 -14 -10 -18 -14c-2 -18 -4 -73 -4 -123l2 -89c1 -11 8 -21 16 -29l62 -48l89 31l1 -21l-173 -106c-38 37 -81 70 -125 102c12 43 13 111 13 146c0 44 -1 74 -4 118 c-15 15 -29 29 -47 40l-44 -12l-11 14l139 91l85 -62v-31l107 91c16 -23 32 -49 52 -66c6 -5 14 -7 22 -7c9 0 25 5 36 9v-13"],120216:[480,35,522,-24,482,"482 442l-143 -100c-18 0 -41 9 -60 17c-29 14 -56 31 -82 49c-5 -23 -9 -46 -9 -69c0 -33 9 -70 28 -100c51 17 104 40 155 63c22 -10 43 -22 62 -36c5 -33 9 -67 9 -101c0 -41 -5 -82 -19 -121c-67 -23 -134 -48 -196 -79c-25 21 -52 41 -83 56c-22 11 -45 20 -71 20 c-32 0 -61 -15 -86 -31l-11 16l126 99c17 4 34 6 52 6c39 0 116 -55 165 -93c4 23 5 50 5 74c0 27 -2 55 -5 83c-15 15 -33 30 -57 30c-16 0 -30 -5 -44 -11l-95 -47c-15 13 -29 33 -41 51c-4 6 -5 13 -5 20v139l187 103l66 -38c17 -10 37 -14 57 -14c24 0 60 17 84 33"],120217:[654,27,393,47,407,"407 84l-178 -111c-32 32 -67 61 -106 87c6 74 6 200 6 299h-82v8l15 38h67v148l166 101l12 -14c-20 -16 -40 -34 -47 -42c-9 -9 -14 -118 -14 -193h107v-7l-16 -39h-92c0 -75 0 -149 5 -223c1 -7 3 -14 8 -19c17 -20 47 -39 70 -44c8 1 53 20 75 31"],120218:[473,35,588,9,604,"604 88l-159 -120l-64 105c-62 -25 -125 -73 -163 -108c-42 32 -105 60 -151 77c16 23 27 47 35 73c10 36 17 73 17 109c0 45 -9 88 -19 132c-11 12 -23 23 -42 28l-35 -19l-14 14l134 94c3 -3 52 -40 78 -59l4 -155c0 -31 -3 -62 -9 -93c-5 -21 -12 -43 -26 -62 c33 -7 79 -26 117 -42l67 36l-4 326l121 44l14 -9c-15 -100 -17 -200 -17 -301c0 -9 14 -54 37 -74c0 0 7 -5 11 -5c0 0 10 1 12 2l50 20"],120219:[546,28,604,56,507,"507 316c0 -36 -1 -72 -5 -108c-5 -44 -11 -88 -33 -128l-253 -108c-35 36 -76 67 -121 94c9 37 9 97 9 146c0 46 -3 96 -6 143c-19 21 -42 47 -42 67c0 34 59 87 101 124l20 -4c-11 -12 -18 -27 -18 -42c0 -21 36 -58 62 -84l-2 -29l146 89l139 -61c2 -33 3 -66 3 -99z M389 263c0 28 -1 57 -3 86c-31 16 -87 40 -98 40c-24 0 -51 -16 -69 -28v-209c0 -6 0 -14 2 -19c3 -7 9 -13 16 -19c23 -19 58 -38 92 -55c3 -1 10 -3 14 -3c3 0 14 2 17 11c22 64 29 129 29 196"],120220:[549,33,917,55,815,"815 409c-1 -75 -2 -150 -13 -225c-6 -44 -15 -89 -39 -128c-71 -27 -140 -55 -206 -89c-32 20 -65 39 -99 55c-25 12 -51 22 -79 29c10 35 12 111 12 186l-1 95c-28 20 -90 50 -97 50c-13 0 -43 -11 -67 -27c-2 -28 -3 -57 -3 -85c0 -52 3 -104 7 -157l51 -63l-109 -80 c-25 32 -56 71 -82 89c11 29 19 86 19 157c0 46 -3 93 -6 140l-37 39c-8 9 -11 22 -11 33c0 4 1 8 4 11c30 38 65 80 100 110l16 -2c-10 -14 -15 -31 -15 -47c0 -21 40 -57 68 -81v-37c38 22 92 59 137 89c46 -26 95 -48 146 -67v-34l168 100c43 -23 89 -43 136 -61z M697 336c-33 17 -96 42 -106 42c-11 0 -54 -18 -77 -33c-4 -41 -6 -83 -6 -124l2 -68c1 -12 6 -25 18 -32c34 -22 70 -41 110 -57c2 -1 8 -3 11 -3c0 0 10 4 15 17c14 34 21 69 25 104c7 51 8 102 8 154"],120221:[471,188,458,8,449,"449 388l-79 -75c-10 2 -20 4 -28 9c-22 14 -56 43 -61 48c-3 -2 -21 -18 -25 -24c-4 -24 -6 -49 -6 -85c0 -43 0 -97 3 -129c0 0 2 -6 3 -8c4 -7 23 -20 78 -56c12 0 56 18 87 32l2 -18l-179 -111l-91 73c-19 -3 -33 -15 -46 -27c-17 -15 -24 -35 -24 -55 c0 -13 6 -26 17 -36c35 -31 86 -40 136 -48l2 -11l-93 -55c-29 7 -58 17 -84 31c-18 10 -36 23 -46 40c-5 8 -7 17 -7 26c0 10 2 20 5 30c34 46 70 92 115 131c6 43 6 92 6 138c0 44 -1 88 -5 131c0 7 -6 16 -9 18l-46 24c-9 0 -30 -10 -39 -16l-16 12c46 33 107 77 142 94 l92 -58v-36l112 91c23 -31 52 -62 84 -80"],120222:[559,222,589,60,515,"515 289c0 -88 -5 -170 -12 -250c0 -40 -29 -73 -57 -105c-30 -34 -62 -68 -100 -98c-28 -22 -67 -43 -97 -58l-30 25c33 16 82 41 91 48c23 19 39 39 48 66c7 19 14 43 18 63c12 67 15 134 15 202c0 52 -3 104 -7 156c-29 18 -61 34 -96 43l-59 -25v-215 c0 -11 0 -24 8 -33l44 -55l-95 -92c-26 31 -68 78 -95 99c18 57 18 196 18 295c0 4 -2 10 -4 12c-20 19 -45 44 -45 65c0 14 9 27 18 39c17 22 56 60 85 88l18 -6c-10 -15 -17 -29 -17 -46c0 -13 12 -30 22 -42c15 -17 27 -27 45 -39v-41l140 93c45 -25 92 -47 141 -66"],120223:[472,215,461,-8,377,"377 74c0 -60 -12 -117 -31 -177l-156 -112c-55 0 -113 6 -153 40c-20 17 -35 38 -45 60c68 98 151 188 250 264c-33 23 -89 32 -133 35l-1 10l92 65c17 12 35 27 35 47c0 17 -17 40 -33 50c-18 11 -29 15 -51 15c-13 0 -25 -5 -37 -10c-18 -8 -34 -19 -49 -30l-16 15 c53 47 112 88 173 126c28 -10 54 -22 75 -40c22 -19 41 -40 41 -67c0 -12 -18 -29 -32 -42l-64 -59c42 -13 81 -30 119 -50c11 -46 16 -93 16 -140zM259 -4c0 33 -2 74 -7 124c-61 -50 -150 -123 -150 -166c0 -20 12 -36 29 -49c51 -38 99 -39 108 -39c6 13 20 44 20 130"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Fraktur/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Arrows/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Arrows={directory:"Arrows/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Arrows",id:"GYREPAGELLAARROWS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8607:[673,162,460,80,380,"380 268c-43 29 -83 62 -120 98v-528c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v528c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c44 40 84 84 120 130v74c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172 c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-74c36 -46 76 -90 120 -130c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],8609:[662,173,460,80,380,"380 -1c-56 -52 -106 -109 -150 -172c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v74c-36 46 -76 90 -120 130c2 11 3 22 3 32c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v528c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-528c37 36 77 69 120 98 c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -32c-44 -40 -84 -84 -120 -130v-74c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8612:[400,-100,920,80,840,"840 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-579c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h579v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-300"],8613:[635,125,460,80,380,"380 -125h-300c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h120v579c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32c-43 30 -83 63 -120 99v-579h120c-2 -7 -3 -15 -3 -22c0 -8 1 -16 3 -23 "],8615:[625,135,460,80,380,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v579h-120c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23h300c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -22h-120v-579c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8626:[572,73,530,80,450,"450 572v-495c-6 -3 -12 -7 -17 -12s-9 -11 -13 -18l-204 1c36 -38 69 -78 99 -121c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 107 -171 150c62 44 120 95 171 150c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c-30 -42 -63 -82 -99 -119h174v464c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3"],8627:[572,72,530,80,450,"450 77c-62 -43 -120 -94 -171 -149c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c30 42 63 82 99 120h-204c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 12v495c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-465h174c-36 38 -69 78 -99 120c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c51 -55 109 -106 171 -150"],8628:[471,-19,723,80,643,"643 190c-56 -52 -107 -109 -150 -171c-44 62 -95 119 -150 171c1 10 3 21 3 32c0 10 -2 21 -3 32c42 -30 82 -63 120 -99v256h-383c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h413c3 -6 7 -12 12 -17s11 -9 17 -13v-286c38 36 78 69 121 99c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],8629:[531,31,613,80,533,"533 119c-7 -4 -13 -8 -18 -13s-9 -11 -12 -17h-287c36 -37 69 -78 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h257v382c9 -2 19 -3 30 -3c10 0 20 1 30 3v-412"],8645:[635,135,800,80,720,"380 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8662:[522,100,782,80,702,"702 70c-8 -6 -16 -12 -23 -19c-7 -8 -14 -15 -19 -24l-429 429c-30 1 -61 3 -91 6c3 -30 5 -61 6 -91l429 -429c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-14 -15 -19 -23l-386 386c-1 -36 -3 -71 -7 -107c-9 12 -18 22 -28 33c-10 10 -21 19 -32 27c10 94 10 189 0 283 c94 -10 189 -10 283 0c8 -11 18 -22 28 -32s20 -19 32 -28c-35 -3 -71 -6 -106 -7"],8663:[522,100,782,80,702,"702 239c-11 -8 -22 -17 -32 -27c-10 -11 -19 -21 -28 -33c-3 36 -6 71 -7 107l-385 -386c-6 8 -12 16 -19 23c-8 7 -15 14 -24 19l429 429c1 30 3 61 6 91c-30 -3 -61 -5 -91 -6l-429 -429c-5 9 -12 16 -19 24c-7 7 -15 13 -23 19l386 385c-36 1 -71 4 -107 7 c12 9 22 18 33 28c10 10 19 21 27 32c94 -10 189 -10 283 0c-10 -94 -10 -189 0 -283"],8664:[600,22,782,80,702,"702 261c-10 -94 -10 -189 0 -283c-94 10 -189 10 -283 0c-8 11 -17 22 -27 32c-11 10 -21 19 -33 28c36 3 71 6 107 7l-386 385c8 6 16 12 23 19c7 8 14 15 19 24l429 -429c30 -1 61 -3 91 -6c-3 30 -5 61 -6 91l-429 429c9 5 16 12 24 19c7 7 13 15 19 23l385 -386 c1 36 4 71 7 107c9 -12 18 -22 28 -33c10 -10 21 -19 32 -27"],8665:[600,22,782,80,702,"702 430l-385 -385c35 -1 71 -4 106 -7c-12 -9 -22 -18 -32 -28s-20 -21 -28 -32c-94 10 -189 10 -283 0c10 94 10 189 0 283c11 8 22 17 32 27c10 11 19 21 28 33c4 -36 6 -71 7 -107l386 386c5 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19l-429 -429c-1 -30 -3 -61 -6 -91 c30 3 61 5 91 6l429 429c5 -9 12 -16 19 -24c7 -7 15 -13 23 -19"],8668:[400,-100,920,80,840,"840 220h-62c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46 c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-62c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h62c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35 c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h62c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8678:[450,-50,1047,80,967,"967 140h-635v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h635v-220zM927 180v140h-635v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h635"],8679:[705,182,560,80,480,"480 452l-90 1v-635h-220v635h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23zM425 493c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-635l140 1v635h75"],8680:[450,-50,1047,80,967,"967 250c-76 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-635v220h635v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 130 -141 206 -200zM904 250c-54 45 -103 93 -149 145v-75h-635v-140h635v-75c46 52 95 100 149 145"],8681:[682,205,560,80,480,"480 2c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h90v635h220v-635l90 1c-2 -8 -3 -16 -3 -23c0 -8 1 -16 3 -23zM425 7h-75v635l-140 1v-635h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 148"],8691:[705,205,560,80,480,"480 2c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 23h90v405h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23l-90 1v-406l90 1c-2 -8 -3 -16 -3 -23 c0 -8 1 -16 3 -23zM425 8h-75v485h75c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-484h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 149"],8693:[635,135,800,80,720,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3 s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8694:[740,240,920,80,840,"840 -90c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 590c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10228:[568,68,1130,80,1050,"757 280c-12 128 -99 215 -227 227v-227h227zM470 280v227c-128 -12 -215 -99 -227 -227h227zM470 -7v227h-227c12 -128 99 -215 227 -227zM757 220h-227v-227c128 12 215 99 227 227zM1050 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c30 43 63 83 99 120h-97c-13 -174 -136 -288 -317 -288s-304 114 -317 288h-103c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h103c13 174 136 288 317 288s304 -114 317 -288h97c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10235:[400,-100,1370,80,1290,"1290 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-1029c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1029v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3 v-300"],10237:[450,-50,1445,80,1365,"1365 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-1010c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h1010v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3 v-400zM1305 310h-1071c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h1071v120"],10238:[450,-50,1445,80,1365,"1365 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-1010v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h1010c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3 c59 -73 127 -141 200 -200zM1280 250c-24 19 -47 39 -69 60h-1071v-120h1071c22 21 45 41 69 60"],10239:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-99c-10 0 -16 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35c-49 0 -72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-16 0 -21 -13 -25 -27 c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27s-21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-10 0 -16 -7 -23 -14 c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35h-100c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h100c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35c49 0 72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 9 -27 25 -27c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35h99c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],10502:[450,-50,995,80,915,"915 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-560c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h560v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-400z M855 310h-621c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h621v120"],10503:[450,-50,995,80,915,"915 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-560v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h560c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3 c59 -73 127 -141 200 -200zM830 250c-24 19 -47 39 -69 60h-621v-120h621c22 21 45 41 69 60"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Arrows/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/DoubleStruck/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_DoubleStruck={directory:"DoubleStruck/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_DoubleStruck",id:"GYREPAGELLADOUBLESTRUCK",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8450:[698,12,858,80,778,"778 658l-21 -184l-44 4l4 30c5 37 -115 146 -202 146c-159 0 -254 -126 -254 -296c0 -184 106 -325 288 -325c69 0 153 34 183 83l40 -19l-21 -68c-81 -42 -150 -39 -236 -41h-10c-214 0 -425 126 -425 351c0 226 169 359 453 359c75 0 140 -6 245 -40zM730 626 c-29 9 -56 15 -81 20c29 -21 56 -47 76 -71zM341 59c-80 67 -124 174 -124 299c0 106 32 196 91 257c-117 -49 -184 -144 -184 -276c0 -141 95 -236 217 -280"],8461:[686,0,960,80,880,"880 0h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v224h-306v-224v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v446v24c0 38 -2 47 -30 49l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-33 -2 -30 -15 -30 -73v-178h306v178v24c0 38 -2 47 -30 49l-48 3v44h325v-44l-48 -3 c-33 -2 -30 -15 -30 -73v-446v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44zM764 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-93c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93zM289 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-93c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93"],8469:[686,12,887,80,807,"807 642l-44 -3c-33 -2 -40 -11 -40 -68v-583l-72 20l-443 461v-354c0 -57 8 -66 41 -68l44 -3v-44h-213v44l44 3c33 2 40 11 40 68v456c0 57 -7 66 -40 68l-44 3v44h149l450 -462v347c0 57 -7 66 -40 68l-44 3v44h212v-44zM679 49v112l-468 481h-15 c10 -11 12 -39 12 -71v-38l459 -479"],8473:[686,0,790,80,710,"710 509c0 -169 -114 -235 -271 -235c-22 0 -33 5 -40 8l-13 51c25 -10 36 -14 54 -14c75 0 96 84 96 162c0 82 -34 161 -124 161h-76v-526c0 -57 1 -67 30 -69l48 -3v-44h-325v44l48 3c28 2 30 12 30 69v455c0 53 -6 67 -32 68l-55 3v44h373c147 0 257 -63 257 -177z M666 509c0 71 -55 111 -135 126c34 -38 49 -94 49 -154c0 -55 -12 -109 -37 -149c74 24 123 79 123 177zM297 44c-4 16 -5 39 -5 72v526h-87c4 -16 6 -39 6 -71v-455c0 -33 -1 -56 -5 -72h91"],8474:[698,187,936,80,856,"856 -48l-50 -104c-44 -26 -81 -35 -112 -35c-19 0 -37 3 -52 8l-138 47c-28 9 -54 21 -71 22c-4 0 -37 -6 -65 -20l-37 23c10 35 23 74 51 100c-179 28 -302 166 -302 348c0 210 160 357 402 357c237 0 374 -126 374 -331c0 -186 -115 -323 -289 -365l41 -13 c80 -25 106 -34 130 -34c7 0 64 -1 81 20zM812 367c0 126 -61 216 -168 259c53 -61 75 -161 75 -289c0 -103 -19 -188 -57 -248c93 57 150 156 150 278zM675 337c0 192 -49 316 -207 316c-151 0 -207 -105 -207 -275c0 -199 63 -344 219 -344c136 0 195 120 195 303zM313 57 c-65 68 -96 181 -96 321c0 92 15 167 50 221c-90 -54 -143 -145 -143 -258c0 -132 74 -237 189 -284zM789 -82c-23 -5 -46 -7 -51 -7c-26 0 -55 9 -143 36c-63 19 -75 25 -116 30h-27c-39 0 -52 -14 -67 -50c24 5 45 7 45 7c21 0 53 -13 88 -24l138 -47c12 -4 24 -7 39 -7 c22 0 47 7 76 24"],8477:[686,0,907,80,827,"827 44l-10 -44h-206l-255 301l12 54h38c69 2 137 59 137 138c0 73 -29 149 -120 149h-96v-527c0 -57 2 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c28 2 30 11 30 68v456c0 56 -2 66 -31 68l-41 3v44h404c132 0 227 -64 227 -172c0 -96 -49 -153 -161 -184l202 -241 c11 -14 48 -41 69 -45zM673 514c0 70 -55 112 -133 124c34 -37 47 -91 47 -145c0 -46 -18 -87 -45 -118c96 29 131 69 131 139zM742 44c-7 6 -13 12 -17 17l-222 263c-29 -6 -63 -12 -95 -13l225 -267h109zM288 44c-4 16 -5 39 -5 71v527h-86c4 -16 5 -39 5 -71v-456 c0 -32 -1 -55 -5 -71h91"],8484:[686,0,776,80,696,"696 629l-399 -585h164c136 0 187 111 187 170v17h44v-231h-612v59s82 88 103 118l237 339c28 35 60 87 74 126h-165c-106 0 -157 -104 -156 -136l1 -19l-44 -3l-17 202h583v-57zM216 645h-58l5 -57c16 21 30 38 53 57zM652 642h-114c-20 -56 -54 -112 -83 -153 l-236 -338c-20 -28 -81 -95 -92 -107h118zM651 41v58c-17 -24 -32 -40 -57 -58h57"],8508:[493,11,797,80,717,"717 61c-62 -59 -92 -72 -152 -72c-37 0 -133 14 -159 135c-6 29 -8 69 -8 110c0 43 2 89 4 123l-109 6v-165c0 -117 -54 -193 -101 -208l-84 20v44h20c21 0 49 0 68 4s62 87 62 150l1 156c-11 1 -25 1 -32 1c-51 0 -86 -11 -105 -50l-42 13c14 101 34 156 126 154 l273 -9l30 -1c18 0 39 1 62 3c40 4 75 9 101 18l28 -28c-10 -31 -19 -54 -29 -82c-27 -12 -46 -18 -70 -23c-17 -3 -29 -4 -43 -4v-167c0 -84 24 -128 81 -128c14 0 30 16 48 32zM645 441c-21 -4 -45 -8 -70 -10c-24 -2 -46 -3 -66 -3l-32 1l-273 9c-43 1 -54 -14 -66 -49 c28 14 62 20 99 20l80 -2c64 -2 133 -8 133 -8c-4 -49 -8 -111 -8 -166c0 -39 2 -74 7 -99c20 -99 108 -103 136 -103c-44 11 -71 77 -71 158v211c45 0 57 0 79 4c16 2 29 6 41 11c3 9 7 15 11 26"],8509:[482,229,723,80,643,"643 349h-20c-21 0 -49 0 -68 -4s-50 -76 -65 -153c-9 -48 -18 -91 -18 -104c0 -55 1 -74 11 -119c12 -50 58 -151 58 -151c-35 -18 -67 -24 -87 -47l-69 18l28 168c6 40 9 47 13 101c-19 104 -89 246 -173 246c-49 0 -95 1 -134 -48l-39 17c15 73 59 209 169 209 c122 0 170 -95 206 -280c28 110 57 196 104 211l84 -20v-44zM419 197c-38 166 -73 241 -170 241c-60 0 -92 -55 -112 -110c37 19 76 20 116 20c57 0 125 -55 166 -151zM483 -161c-8 19 -24 63 -31 110c-3 -53 -12 -105 -16 -128l4 -1c12 7 29 13 43 19"],8510:[686,0,690,80,610,"610 686l-20 -176l-44 4l3 31c1 4 1 9 1 13c0 74 -95 85 -168 85h-55v-511c0 -60 4 -84 31 -85l56 -3v-44h-134h-189v44l36 3c24 2 31 25 31 85v412c0 62 -2 94 -30 96l-48 3v43h530zM569 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM292 44c-7 19 -9 49 -9 89v510h-93 c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h99"],8511:[686,0,960,80,880,"880 0h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v504c0 12 -5 18 -18 18h-269c-13 0 -19 -6 -19 -18v-504v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v446c0 58 -3 71 -30 73l-48 3v44h800v-44l-48 -3c-25 -2 -30 -15 -30 -73v-446v-24c0 -38 2 -47 30 -49 l48 -3v-44zM764 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-87v-522c0 -35 -2 -59 -6 -76h93zM289 44c-4 17 -6 41 -6 76v522h-87c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93"],8512:[750,250,1054,80,974,"974 30l-41 -280h-835l-18 35l325 456l-321 475l18 34h767l21 -212l-44 -4l-3 26c-7 40 -114 146 -289 146h-259l242 -357l-307 -431h413c195 0 278 61 284 101l3 18zM835 641l-5 66h-92c43 -16 77 -46 97 -66zM483 350l-240 356h-100l289 -427zM916 -59 c-50 -35 -137 -67 -273 -67h-445l-57 -80h754"],8517:[686,0,903,63,869,"862 372c-41 -194 -178 -372 -466 -372h-26h-307l9 44l43 5c16 2 23 29 27 48l95 447c13 61 16 93 -11 95l-50 3l10 44h382c201 0 337 -114 294 -314zM818 372c31 145 -48 235 -176 262c68 -54 107 -151 78 -288c-29 -136 -105 -233 -195 -289c173 42 263 172 293 315z M676 346c41 195 -72 296 -201 296h-49l-127 -598h41c137 0 293 103 336 302zM382 642h-93c5 -22 1 -54 -8 -98l-95 -447c-4 -18 -11 -37 -21 -53h90"],8518:[695,12,723,75,694,"694 695l-23 -107l-107 -505c-6 -28 -5 -35 9 -36l39 -3l-9 -44h-218l11 36c-47 -41 -91 -48 -116 -48c-127 0 -232 49 -198 211c24 111 76 171 148 212l79 44c30 16 80 26 110 26c7 0 34 -1 67 -19l29 137c4 15 5 28 -13 25l-38 -6l3 44zM639 643l-76 -10 c0 -10 -1 -22 -4 -34l-80 -378s-35 -157 -43 -177h77c1 10 3 23 7 39zM472 396c4 17 -44 41 -73 41c-107 -1 -130 -117 -151 -217c-24 -113 -20 -187 55 -187c56 0 109 82 113 98zM255 378l-23 -13c-34 -18 -86 -75 -106 -166c-19 -91 24 -146 85 -169 c-24 33 -24 113 -7 190c11 55 27 112 51 158"],8519:[481,12,644,77,583,"573 228h-316c-22 -116 -31 -195 103 -195c31 0 74 31 108 60l32 -21l-29 -59c-43 -13 -91 -25 -146 -25c-208 0 -270 81 -240 222l2 11c18 75 35 115 127 196c75 67 163 64 196 64c138 0 201 -71 163 -253zM537 272c13 83 -14 145 -74 164c20 -30 14 -92 1 -164h73z M421 272c23 111 27 162 -33 162c-62 0 -99 -64 -123 -162h156zM300 428c-20 -9 -45 -27 -61 -41c-77 -69 -92 -103 -108 -168c-22 -88 9 -157 91 -182c-31 38 -19 151 -7 207c13 60 39 123 85 184"],8520:[715,0,442,40,401,"400 630c-10 -46 -57 -85 -103 -85s-76 39 -66 85s56 85 102 85s77 -39 67 -85zM364 489l-83 -392c-9 -41 -10 -49 5 -50l45 -3l-9 -44h-282l9 44l47 3c16 1 18 9 27 50l63 296c3 15 -1 27 -14 25l-37 -6l2 44zM356 630c5 22 -10 41 -32 41s-44 -19 -49 -41s9 -41 31 -41 s45 19 50 41zM309 437l-76 -10c1 -10 -1 -22 -3 -34l-63 -296c-5 -23 -10 -40 -15 -53h76c1 13 4 30 9 53"],8521:[715,272,446,-5,461,"460 630c-10 -46 -57 -85 -103 -85s-76 39 -66 85s56 85 102 85s77 -39 67 -85zM426 489l-110 -508c-18 -85 -66 -123 -114 -172c-55 -56 -69 -81 -204 -81l-3 61l42 21c5 -8 32 -35 46 -35c28 0 40 36 78 217l86 401c3 15 4 28 -14 25l-37 -6l2 44zM416 630 c5 22 -10 41 -32 41s-44 -19 -49 -41s9 -41 31 -41s45 19 50 41zM370 437l-76 -10c1 -10 -1 -22 -3 -34l-86 -400c-17 -77 -30 -134 -42 -168c18 21 91 71 109 156"],120120:[694,0,920,80,840,"840 0h-308v44l47 4c11 1 21 -1 21 4c0 8 -4 19 -19 56l-56 126h-258s-24 -47 -37 -79c-14 -36 -31 -85 -31 -97c0 -8 5 -8 27 -10l37 -4v-44h-183v44l37 4c16 1 26 21 36 42l276 604h74l248 -551c30 -68 32 -93 54 -95l35 -4v-44zM750 44c-11 18 -23 44 -39 81l-236 525 h-18l-35 -77l199 -448c21 -47 23 -63 23 -73c0 -3 0 -5 -1 -8h107zM505 278l-108 241l-110 -241h218"],120121:[686,0,784,80,704,"704 210c0 -66 -36 -106 -86 -151c-60 -54 -108 -59 -234 -59h-276v44l43 4c8 4 6 25 6 49v454v35c0 35 -3 51 -31 53l-46 3v44h369c136 0 221 -49 221 -148c0 -73 -60 -110 -121 -148c26 -7 46 -17 68 -33c43 -31 87 -89 87 -147zM626 538c0 65 -50 91 -129 101 c30 -31 44 -65 44 -114c0 -44 -17 -81 -44 -110c53 24 129 62 129 123zM497 525c0 71 -40 117 -122 117h-49v-238h29c75 0 142 46 142 121zM660 210c0 44 -36 88 -69 111c-25 19 -49 28 -87 34c43 -36 67 -90 67 -155c0 -64 -15 -110 -52 -149c27 7 141 62 141 159zM527 200 c0 94 -66 160 -166 160h-35v-316h45c117 0 156 63 156 156zM282 44v316v282h-90c7 -20 9 -49 9 -91v-454c0 -20 -3 -38 -9 -53h90"],120123:[686,0,903,80,823,"823 372c0 -194 -99 -372 -387 -372h-26h-307v44l42 5c15 2 16 29 16 48v447c0 61 -3 93 -31 95l-50 3v44h382c201 0 361 -114 361 -314zM779 372c0 145 -98 235 -232 262c80 -54 139 -151 139 -288c0 -136 -55 -233 -133 -289c164 42 226 172 226 315zM642 346 c0 195 -134 296 -263 296h-49v-598h41c137 0 271 103 271 302zM286 44v598h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-447c0 -18 -3 -37 -9 -53h90"],120124:[686,0,723,80,643,"643 184l-18 -184h-534v44l36 3c27 2 31 25 31 85v412c0 62 -3 94 -30 96l-48 3v43h550l-20 -176l-44 4l3 31c0 4 1 7 1 11c0 76 -114 87 -188 87h-55v-282h98c21 0 44 1 49 22c4 17 4 57 4 57h44v-207h-44l-5 65c-1 17 -24 19 -48 19h-98v-273h77c94 0 184 39 192 118 l3 27zM589 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM596 78c-11 -21 -30 -34 -52 -42h49zM283 44v599h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h90"],120125:[686,0,690,80,610,"610 686l-20 -176l-44 4l3 31c1 4 1 9 1 13c0 74 -95 85 -168 85h-55v-282h98c21 0 45 1 49 22c3 17 4 57 4 57h44v-207h-44s-2 44 -5 65c-2 17 -24 19 -48 19h-98v-185c0 -60 4 -84 31 -85l56 -3v-44h-134h-189v44l36 3c24 2 31 25 31 85v412c0 62 -2 94 -30 96l-48 3 v43h530zM569 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM292 44c-7 19 -9 49 -9 89v510h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h99"],120126:[698,12,925,80,845,"845 249c-15 0 -32 -3 -32 -26v-186c-81 -35 -156 -49 -298 -49c-223 0 -435 122 -435 351c0 226 169 359 453 359c75 0 140 -6 245 -40l-19 -184l-44 4l3 25c5 42 -116 151 -203 151c-159 0 -254 -126 -254 -296c0 -184 96 -325 277 -325c56 2 94 17 103 33 c3 5 3 14 3 32v125c0 10 -3 21 -24 22l-73 4v44h298v-44zM732 626c-29 9 -58 15 -83 20c29 -21 58 -47 78 -71zM770 249h-85c2 -8 3 -16 3 -26v-125c0 -30 -3 -39 -10 -56c40 6 64 13 91 24v157c0 10 1 19 1 26zM328 65c-73 67 -111 171 -111 293c0 106 32 196 91 257 c-117 -49 -184 -144 -184 -276c0 -136 87 -228 204 -274"],120128:[686,0,485,80,405,"405 0h-325v44l48 3c29 2 30 8 30 64v460c0 57 -2 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-28 -2 -30 -11 -30 -68v-460c0 -56 3 -62 30 -64l48 -3v-44zM288 642h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-460c0 -30 -1 -52 -4 -67h89c-3 15 -4 37 -4 67v460c0 32 1 55 5 71"],120129:[686,187,551,80,471,"471 642l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-424c0 -128 -30 -181 -82 -245c-43 -54 -128 -89 -158 -89h-53l-20 115l27 19c41 -21 77 -35 96 -35c18 0 21 59 21 101v558c0 57 -2 66 -30 68l-58 3v44h335v-44zM354 642h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-558c0 -31 -4 -72 -12 -104 c8 6 15 13 21 21c46 56 72 103 72 217v424c0 32 1 55 5 71zM198 -131c-18 4 -48 14 -70 25l7 -41h15c8 0 35 6 48 16"],120130:[686,0,896,80,816,"816 44l-2 -44h-220l-267 275v-160c0 -57 3 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c27 2 30 11 30 68v456c0 57 -3 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-178l180 202c33 37 54 67 58 91h143v-47h-30c-55 0 -87 -16 -108 -39l-154 -173l331 -347 c24 -24 36 -33 47 -34zM721 44l-334 350l-55 -62l280 -288h109zM288 44c-4 16 -5 39 -5 71v456c0 32 1 55 5 71h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-456c0 -32 -1 -55 -5 -71h91"],120131:[686,0,713,80,633,"633 184l-18 -184h-524v44l36 3c27 2 31 25 31 85v412c0 62 -3 94 -30 96l-48 3v43h325v-43l-48 -3c-27 -2 -30 -34 -30 -96v-500h67c94 0 184 39 192 118l3 27zM586 78c-11 -18 -35 -37 -57 -42h51zM295 643h-105c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h90v501 c0 44 3 76 12 98"],120132:[690,8,1037,80,957,"957 0h-312v44l34 3c29 3 31 11 31 68v424l-140 -391c-28 -77 -42 -123 -49 -156h-79l-244 471v-348c0 -56 4 -66 31 -68l44 -3v-44h-193v44l44 3c26 2 30 12 30 68v460v23c0 36 -2 43 -30 45l-44 3v44h196l259 -507l181 507h236v-44l-43 -3c-28 -2 -30 -12 -30 -68v-460 c0 -57 5 -66 30 -68l48 -3v-44zM840 44c-4 16 -5 39 -5 71v460c0 32 1 55 5 71h-86v-531c0 -32 -1 -55 -5 -71h91zM515 124l-267 522h-55c4 -16 5 -39 5 -71v-15l272 -524h18c8 32 13 49 27 88"],120134:[698,12,936,80,856,"856 367c0 -225 -169 -379 -406 -379c-215 0 -370 149 -370 353c0 210 160 357 402 357c237 0 374 -126 374 -331zM812 367c0 126 -61 216 -168 259c53 -61 75 -161 75 -289c0 -103 -19 -188 -57 -248c93 57 150 156 150 278zM675 337c0 192 -49 316 -207 316 c-151 0 -207 -105 -207 -275c0 -199 63 -344 219 -344c136 0 195 120 195 303zM313 57c-65 68 -96 181 -96 321c0 92 15 167 50 221c-90 -54 -143 -145 -143 -258c0 -132 74 -237 189 -284"],120138:[698,12,693,80,613,"613 230c0 -173 -103 -242 -292 -242c-61 0 -142 14 -216 47l19 194l44 -8l-2 -19c-6 -60 91 -169 162 -169c89 0 117 76 117 146c0 53 -16 75 -132 97c-175 34 -233 108 -233 218c0 115 76 204 279 204c57 0 105 -10 205 -50l-29 -164l-44 8l3 17 c10 55 -72 144 -147 144s-99 -76 -99 -140c0 -42 16 -62 97 -76c238 -42 268 -131 268 -207zM519 622c-8 3 -30 10 -44 14c18 -13 37 -41 39 -54zM569 230c0 64 -32 129 -232 163c-117 20 -133 60 -133 120c0 44 11 90 34 125c-80 -24 -114 -77 -114 -144 c0 -90 52 -146 197 -174c155 -30 168 -70 168 -141c0 -46 -10 -93 -35 -128c75 26 115 82 115 179zM211 45c-21 18 -48 49 -54 71l-5 -54c18 -7 38 -13 59 -17"],120139:[686,0,824,80,744,"744 686l-12 -202l-44 5l2 34c3 48 -83 119 -147 119h-41c-6 -36 -11 -90 -11 -127v-400c0 -57 4 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c27 2 30 11 30 68v400c0 35 -5 91 -11 127h-41c-64 0 -139 -72 -136 -120l2 -33l-44 -5l-12 202h664zM701 645h-55 c21 -17 35 -30 52 -49zM173 645h-50l3 -45c15 18 27 30 47 45zM457 642h-101c6 -45 10 -94 10 -127v-400c0 -32 -1 -55 -5 -71h91c-4 16 -5 39 -5 71v400c0 34 4 83 10 127"],120140:[686,12,899,80,819,"819 642l-44 -3c-29 -2 -30 -12 -30 -68v-261c0 -217 -63 -322 -288 -322c-107 0 -194 25 -237 69c-41 42 -62 102 -62 187v327c0 57 -3 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-376c0 -112 30 -163 137 -163c152 0 237 62 237 278v261 c0 56 -5 66 -35 68l-44 3v44h197v-44zM311 52c-20 33 -28 81 -28 143v376c0 32 1 55 5 71h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-327c0 -71 15 -121 50 -157c14 -15 34 -26 59 -35"],120141:[686,8,902,80,822,"822 642l-37 -4c-16 -1 -27 -20 -36 -41l-246 -605h-76l-248 551c-30 68 -43 94 -65 96l-34 3v44h310v-44l-47 -4c-7 0 -11 -1 -11 -4c0 -8 4 -20 19 -55l178 -409l146 361c21 45 28 85 28 97c0 8 -5 10 -27 12l-37 2v44h183v-44zM506 113l-195 448c-21 45 -23 63 -23 73 c0 3 0 5 1 8h-114c13 -18 28 -45 44 -81l236 -525h20"],120142:[694,8,1135,80,1055,"1055 642l-32 -3c-16 -2 -28 -6 -33 -23l-197 -624h-78l-152 509l-160 -509h-78l-187 614c-6 22 -12 31 -30 33l-28 3v44h293v-44l-42 -3c-14 -1 -18 -8 -18 -17c0 -6 2 -13 4 -21l114 -372l148 465h102l140 -468l124 393c4 12 -8 19 -24 20l-40 3v44h174v-44zM798 152 l-149 498h-38l-24 -76l160 -538h14zM408 155l-133 434c-4 15 -7 29 -7 40c0 5 0 9 1 13h-96c2 -7 5 -15 7 -25l177 -581h14"],120143:[697,0,831,80,751,"751 0h-213l-171 270l-211 -270h-76v44s28 1 42 7c31 14 45 35 67 63l152 195l-148 234c-29 46 -40 71 -63 73l-41 1l-9 42l163 38c28 0 47 4 98 -75l110 -172l184 236h69v-44s-38 -1 -50 -9c-20 -13 -33 -37 -69 -83l-109 -139l197 -304c28 -42 41 -59 50 -60 c0 0 19 -3 28 -3v-44zM663 44c-7 10 -16 23 -26 39l-332 515c-34 52 -41 55 -58 55l-69 -16c15 -15 32 -38 53 -70l333 -523h99"],120144:[697,0,802,80,722,"722 659c-77 -92 -130 -165 -195 -262c-53 -82 -53 -76 -53 -148v-134v-23c0 -37 2 -43 30 -45l48 -3l-1 -44h-323l-1 44l48 3c33 2 30 11 30 68v147c0 14 -2 60 -7 70l-105 211c-24 49 -43 72 -63 73l-41 1l-9 42l163 38c28 0 61 -4 99 -75l125 -237l87 131 c29 44 25 132 25 170h131zM657 645h-34v-11c0 -14 -1 -37 -4 -49c8 11 36 55 38 60zM441 342l-135 256c-23 43 -42 55 -59 55l-69 -16c15 -15 38 -40 53 -70l106 -215c6 -12 12 -72 12 -90v-147c0 -32 -1 -55 -5 -71h91c-4 16 -5 39 -5 71v134v19c0 36 1 53 11 74"],120146:[481,12,663,80,583,"583 0h-219l5 43l-67 -43c-9 -6 -30 -12 -54 -12c-92 0 -168 42 -168 133c0 96 73 129 231 161l61 14c-1 72 7 139 -67 139c-39 0 -122 -35 -129 -84l-44 2l-2 52l64 39c41 25 85 37 132 37c130 0 200 -48 200 -211v-187c0 -28 3 -35 17 -36l40 -3v-44zM484 44l-2 226 c-1 96 -32 146 -90 165c22 -34 22 -83 24 -134v-257h68zM372 95v155c-126 -22 -132 -59 -132 -115c0 -32 13 -78 43 -78c33 0 48 14 89 38zM249 27c-36 23 -53 72 -53 108v19c0 23 3 48 31 71c-65 -22 -103 -50 -103 -104c0 -62 54 -92 125 -94"],120147:[695,18,728,80,648,"648 270c0 -111 -47 -176 -89 -203l-91 -58c-20 -13 -67 -21 -97 -21c-10 0 -53 2 -110 42l-92 -48l-45 16c13 46 18 89 18 155v446c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-263c38 41 81 48 106 48c127 0 242 -48 242 -210zM604 270c0 91 -52 137 -117 163 c31 -38 44 -107 44 -184c0 -55 -3 -112 -18 -158l21 14c38 25 70 74 70 165zM487 249c0 113 -20 187 -95 187c-56 0 -92 -82 -92 -98v-265c0 -17 53 -41 82 -41c107 1 105 117 105 217zM256 74v569l-74 -10c3 -11 4 -23 4 -36v-444c0 -49 -4 -86 -11 -118"],120148:[481,12,603,79,523,"523 446l-15 -142l-44 5l3 24c3 21 -66 104 -102 104c-94 0 -123 -83 -123 -177c0 -118 31 -227 131 -227c31 0 67 31 95 60l37 -21l-17 -59c-40 -13 -87 -25 -142 -25c-147 0 -270 84 -266 233c2 76 4 121 86 197c65 60 120 61 217 63c57 1 122 -26 140 -35zM478 426 c-12 6 -28 15 -47 19c20 -15 39 -36 44 -53zM256 45c-40 51 -58 129 -58 215c0 61 12 117 40 158c-13 -8 -27 -18 -42 -32c-69 -63 -70 -103 -72 -167c-3 -89 53 -149 132 -174"],120149:[695,12,723,80,643,"643 0h-218l3 36c-38 -41 -80 -48 -105 -48c-127 0 -243 49 -243 211c0 111 39 171 103 212l69 44c27 16 75 26 105 26c7 0 34 -1 71 -19v137c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-505c0 -28 3 -35 17 -36l40 -3v-44zM544 44c-1 10 -2 23 -2 39v560l-74 -10 c3 -10 4 -22 4 -34v-378s-2 -157 -5 -177h77zM428 131v265c0 17 -53 41 -82 41c-107 -1 -105 -117 -105 -217c0 -113 20 -187 95 -187c56 0 92 82 92 98zM245 30c-31 33 -48 113 -48 190c0 55 3 112 18 158l-21 -13c-30 -18 -70 -75 -70 -166s55 -146 121 -169"],120150:[481,12,644,80,564,"564 228h-316c3 -116 11 -195 145 -195c31 0 67 31 95 60l37 -21l-17 -59c-40 -13 -86 -25 -141 -25c-208 0 -287 81 -287 222v11c2 75 10 115 85 196c61 67 150 64 183 64c138 0 216 -71 216 -253zM519 272c-5 83 -45 145 -109 164c27 -30 34 -92 36 -164h73zM403 272 c-1 111 -7 162 -67 162c-62 0 -86 -64 -89 -162h156zM254 37c-39 38 -51 151 -51 207c0 60 13 123 46 184c-18 -9 -39 -27 -52 -41c-63 -69 -71 -103 -73 -168c-3 -88 43 -157 130 -182"],120151:[700,0,530,80,450,"450 682l-25 -129l-32 -1c-30 63 -39 74 -66 74c-17 0 -22 -37 -22 -127v-43h109v-44h-109v-315c0 -41 3 -49 16 -50l46 -3l-1 -44h-280l-1 44l46 3c14 1 16 9 16 50v315h-67v32l67 18v14c0 19 15 68 65 115l50 47c18 17 80 62 116 62c15 0 29 -3 72 -18zM406 654 c-9 4 -18 6 -29 6c-4 0 -9 0 -13 -1c13 -6 28 -23 34 -44zM279 597l-40 -39c-28 -29 -48 -64 -48 -82v-379c0 -23 -1 -40 -3 -53h76c-2 13 -3 30 -3 53v402c0 32 4 74 18 98"],120152:[481,245,707,80,627,"627 470l-17 -65h-90c16 -23 30 -55 30 -86c0 -113 -127 -191 -226 -191c-22 0 -51 3 -81 10c-14 -11 -26 -20 -26 -26c0 -13 32 -16 93 -16h160c82 0 146 -73 146 -132c0 -133 -127 -209 -298 -209c-142 0 -238 17 -238 119c0 65 90 92 90 92c-35 18 -41 61 -41 86 c0 50 45 80 68 101c-61 23 -114 64 -114 131c0 69 53 120 116 156c44 26 99 41 147 41s95 -14 132 -38zM506 319c0 60 -52 99 -113 113c28 -35 43 -87 43 -143c0 -34 -8 -69 -24 -96c51 24 94 69 94 126zM392 289c0 72 -25 142 -82 142c-53 0 -69 -60 -69 -123 c0 -64 24 -130 80 -130c50 0 71 58 71 111zM232 184c-23 32 -35 77 -35 124c0 32 5 63 14 88c-45 -27 -84 -62 -84 -112c0 -57 51 -86 105 -100zM575 -48c0 46 -47 102 -105 102h-160c-41 0 -116 6 -128 32c-8 -8 -14 -26 -14 -33c0 -35 14 -58 56 -74c20 9 67 13 139 13 c138 0 148 -60 148 -94c0 -33 -10 -55 -31 -76c58 23 95 53 95 130zM467 -102c0 27 -13 52 -104 52c-126 0 -153 -23 -153 -74c0 -45 54 -82 115 -82c91 0 142 30 142 104zM205 -201c-23 21 -39 38 -39 77c0 25 9 47 26 62c0 0 -71 -20 -71 -64c0 -51 47 -68 84 -75"],120153:[695,0,765,80,685,"685 44l-1 -44h-215v281c0 59 -19 156 -63 156c-30 0 -106 -81 -106 -103v-237c0 -41 1 -49 16 -50l45 -3v-44h-280v44l45 3c14 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-279l40 35c25 21 38 30 83 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 1 -49 16 -50z M586 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -48 133 -121 146c32 -12 51 -110 51 -160v-237h73zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120154:[715,0,442,80,362,"306 630c0 -46 -39 -85 -85 -85s-84 39 -84 85s38 85 84 85s85 -39 85 -85zM362 0h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v296c0 15 -6 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-392c0 -41 1 -49 16 -50l46 -3v-44zM262 630c0 22 -19 41 -41 41s-40 -19 -40 -41s18 -41 40 -41 s41 19 41 41zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120155:[715,272,446,80,366,"366 630c0 -46 -39 -85 -85 -85s-84 39 -84 85s38 85 84 85s85 -39 85 -85zM362 489l-2 -508c0 -85 -40 -123 -77 -172c-43 -56 -52 -81 -187 -81l-16 61l37 21c7 -8 40 -35 54 -35c28 0 32 36 32 217v401c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44zM322 630c0 22 -19 41 -41 41 s-40 -19 -40 -41s18 -41 40 -41s41 19 41 41zM317 437l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l-1 -400c0 -77 -1 -134 -6 -168c14 21 76 71 76 156"],120156:[695,15,749,80,669,"669 13l-184 -28l-185 193v-81c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44h-282v44l46 3c15 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-388s24 17 37 30l127 135h124v-44l-22 -2c-23 -2 -82 0 -106 -21l-78 -87l198 -204c27 -26 74 -46 89 -50v-51zM601 49 c-17 8 -27 12 -47 33l-201 208l-49 -40v-12l197 -205zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120157:[695,0,442,80,362,"362 0h-282v44l46 3c15 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-598c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120158:[489,0,1083,80,1003,"1003 0h-216v281c0 59 -10 155 -52 155c-4 0 -8 -1 -13 -3c-24 -10 -94 -71 -94 -99v-237c0 -41 0 -49 16 -50l45 -3v-44h-274v44l39 3c16 1 16 9 16 50v184c0 64 -41 171 -74 152c-47 -28 -95 -81 -95 -99v-237c0 -41 3 -49 16 -50l39 -3v-44h-274v44l45 3 c16 1 16 9 16 50v296c0 14 -1 26 -15 25l-41 -6l-7 44l221 33v-73l40 35c25 21 38 30 83 30c110 0 150 -26 183 -82l61 52c25 21 28 30 73 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 0 -49 16 -50l42 -3v-44zM904 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -44 128 -117 139 c30 -9 47 -103 47 -153v-237h73zM587 44c-2 13 -3 30 -3 53v237c0 3 1 6 2 10c-35 65 -76 93 -122 92c27 -13 50 -103 50 -155v-184c0 -23 -1 -40 -3 -53h76zM260 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120159:[489,0,765,80,685,"685 44l-1 -44h-215v281c0 59 -19 156 -63 156c-30 0 -106 -81 -106 -103v-237c0 -41 1 -49 16 -50l45 -3v-44h-280v44l45 3c14 1 16 9 16 50v296c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-73l40 35c25 21 38 30 83 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 1 -49 16 -50z M586 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -48 133 -121 146c32 -12 51 -110 51 -160v-237h73zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120160:[481,12,706,80,626,"626 242c0 -177 -129 -254 -296 -254c-142 0 -250 92 -250 234c0 190 120 259 279 259c150 0 267 -79 267 -239zM582 242c0 96 -53 160 -136 183c40 -31 57 -122 57 -220c0 -58 -11 -119 -38 -149c68 26 117 95 117 186zM459 205c0 146 -35 232 -118 232 c-77 0 -94 -76 -94 -181c0 -157 24 -224 112 -224c71 0 100 73 100 173zM248 46c-34 35 -45 114 -45 210c0 64 10 127 36 161c-74 -32 -115 -94 -115 -195c0 -82 51 -152 124 -176"],120161:[489,240,728,80,648,"648 270c0 -111 -41 -173 -101 -211l-79 -50c-20 -12 -67 -21 -97 -21c-7 0 -34 1 -71 19v-150c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44h-282v44l46 3c13 1 16 9 16 50v536c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-57c38 42 80 49 105 49c127 0 243 -49 243 -211zM604 270 c0 91 -52 137 -117 163c31 -38 44 -107 44 -184c0 -55 -3 -112 -18 -158l21 13c36 22 70 75 70 166zM487 249c0 113 -20 187 -95 187c-56 0 -92 -82 -92 -98v-265c0 -17 53 -41 82 -41c107 1 105 117 105 217zM259 -196c-2 13 -3 30 -3 53v580l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34 v-536c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120162:[484,240,729,80,649,"649 -240h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v180c-42 -47 -65 -49 -106 -49c-127 0 -243 49 -243 211c0 111 45 177 88 204l92 58c20 12 67 20 97 20c10 0 52 -2 107 -39l101 42l29 -24c-6 -72 -7 -103 -7 -156v-447v-12c0 -31 1 -37 16 -38l46 -3v-44zM548 430l-76 -31 l1 -542c0 -23 -1 -40 -3 -53h76c-2 13 -3 30 -3 53v447c0 51 0 87 5 126zM428 131v265c0 17 -53 41 -82 41c-107 -1 -105 -117 -105 -217c0 -113 20 -187 95 -187c56 0 92 82 92 98zM234 44c-25 39 -37 99 -37 176c0 55 2 116 26 167l-29 -18c-37 -23 -70 -79 -70 -170 s47 -136 110 -155"],120163:[489,0,570,80,490,"490 449l-25 -143h-88c-4 25 1 106 -18 106c-6 0 -15 -6 -27 -20l-32 -38v-257c0 -41 0 -49 16 -50l46 -3l-1 -22v-22h-280v22l-1 22l46 3c15 1 16 9 16 50v296c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-66l13 15c26 31 79 43 115 43c17 0 35 -13 62 -32zM445 431 c-3 3 -11 6 -17 6c-9 0 -24 0 -33 -2c11 -11 16 -41 16 -68c0 -6 -1 -12 -1 -17h21zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120164:[481,12,598,80,518,"518 168c0 -108 -121 -180 -266 -180c-67 0 -125 11 -161 26l22 157l44 -6l-3 -16c-6 -41 46 -116 106 -116c58 0 110 42 110 86c0 17 -16 26 -47 33c-70 15 -114 22 -142 34c-54 24 -101 77 -101 133c0 101 99 162 229 162c82 0 137 -14 166 -23l-18 -140l-44 5l1 14 c6 39 -61 99 -116 99c-48 0 -74 -44 -74 -83c0 -22 18 -23 81 -35c94 -19 151 -43 179 -70c24 -25 34 -42 34 -80zM434 430c-12 4 -35 10 -47 14c20 -9 38 -30 42 -53zM474 168c0 24 -6 33 -22 48c-24 25 -73 43 -155 58c-101 20 -117 43 -117 79c0 22 6 44 16 64 c-44 -19 -72 -52 -72 -98c0 -40 37 -75 75 -93c26 -12 68 -17 134 -32c59 -13 81 -42 81 -75c0 -20 -7 -40 -18 -58c47 23 78 59 78 107zM183 26c-15 9 -37 23 -42 56l-6 -42c13 -5 35 -11 48 -14"],120165:[624,12,520,80,440,"440 74c-36 -57 -49 -86 -130 -86c-91 0 -162 41 -162 128v296h-68v32l68 18v22v27c0 18 0 37 -3 68l164 45l21 -18c-22 -81 -24 -102 -24 -138v-12h100v-44h-100v-330c0 -32 8 -47 33 -47c18 0 37 34 37 84l24 6zM281 31c-16 8 -19 33 -19 51v386c0 36 1 51 12 102 c-25 -7 -60 -16 -82 -23v-20v-43v-368c0 -47 34 -72 89 -85"],120166:[489,12,774,80,694,"694 0h-228l4 53l-41 -35c-25 -21 -38 -30 -83 -30c-126 0 -204 54 -204 186v220c0 14 -2 27 -19 24l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-194c0 -76 18 -155 60 -155c5 0 10 1 15 3c24 10 94 71 94 99v258c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-299c0 -28 3 -35 17 -36 l50 -3v-44zM585 44c-1 10 -2 23 -2 39v299v55l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l1 -349h71zM303 31c-34 15 -47 98 -47 157v194v55l-73 -10c3 -10 4 -22 3 -34v-219c0 -92 50 -135 117 -143"],120167:[466,8,672,80,592,"592 422l-31 -2c-15 -1 -48 -11 -61 -52l-119 -376h-96l-155 397c-7 19 -13 30 -26 31l-24 2v44h252v-44l-26 -2c-8 -1 -11 -7 -11 -16c0 -7 3 -15 5 -21l88 -223l65 207c3 11 6 23 6 32c0 12 -4 20 -16 21l-31 2v44h180v-44zM368 96l-112 281c-6 16 -10 32 -10 45h-82 l151 -386h34"],120168:[474,8,867,80,787,"787 422l-26 -2c-17 -1 -29 -16 -46 -73l-108 -355h-103l-80 261l-86 -261h-95l-87 345c-19 65 -25 81 -48 83l-28 2v44h268v-44l-37 -2c-6 0 -8 -5 -8 -12c0 -3 0 -6 1 -10l52 -205l94 281h75c0 -18 90 -303 90 -303l64 209c3 9 4 17 4 23c0 10 -4 16 -15 17l-34 2v44 h153v-44zM593 96c0 0 -101 325 -101 334h-10l-34 -103l88 -291h39zM332 115l-70 273c-3 13 -4 24 -3 34h-90c10 -17 19 -41 29 -74l79 -312h29"],120169:[486,0,670,80,590,"590 0h-194l-100 147l-104 -147h-78v44h17c14 0 40 4 52 21l86 122l-127 188c-9 13 -28 37 -40 37h-22v44l147 30c26 -3 55 -36 84 -79l56 -83l101 142h84v-44h-14c-13 0 -47 0 -67 -29l-77 -109l149 -223c6 -8 18 -17 27 -17h20v-44zM502 44l-227 339 c-23 34 -37 50 -53 58l-68 -16c10 -9 19 -19 24 -26l240 -355h84"],120170:[466,238,711,80,631,"631 422l-28 -2c-22 -2 -32 -30 -66 -108l-183 -411c-31 -69 -64 -139 -116 -139c-60 0 -83 29 -119 86l39 51l24 -6c0 -57 20 -84 50 -84c33 0 60 55 83 112l16 39l-199 424c-11 24 -17 34 -35 36l-17 2v44h270v-44l-33 -2c-11 -1 -16 -5 -16 -13c0 -5 2 -12 6 -21 l109 -236l113 250c7 15 -3 19 -18 20l-26 2v44h146v-44zM392 98l-126 271c-8 22 -13 39 -13 53h-91l10 -20l183 -388"],120171:[466,0,685,80,605,"605 188l-30 -188h-476l-19 37l267 331c19 24 26 37 26 54h-47c-70 0 -156 -97 -158 -115l-1 -9l-44 5l25 163h427l17 -36l-301 -386h90c73 0 176 120 178 135l2 15zM229 425h-46l-6 -46c16 20 31 32 52 46zM546 98c-18 -18 -40 -38 -62 -54h53zM530 422h-109 c0 -19 -15 -52 -40 -82l-240 -296h94"],120792:[681,12,660,80,580,"580 366c0 -274 -97 -378 -259 -378c-134 0 -241 83 -241 336c0 260 99 357 266 357c149 0 234 -77 234 -315zM536 366c0 154 -39 232 -114 259c32 -55 44 -154 44 -309c0 -119 -9 -202 -32 -254c67 45 102 141 102 304zM422 316c0 222 -4 319 -94 319 c-87 0 -90 -83 -90 -275c0 -226 2 -326 92 -326c84 0 92 87 92 282zM233 52c-28 57 -39 157 -39 308c0 113 7 192 27 243c-64 -44 -97 -132 -97 -279c0 -154 43 -238 109 -272"],120793:[686,0,560,80,480,"480 0h-354v44l56 3c36 2 44 9 44 44v498l-125 -55l-21 55c79 22 242 81 273 97h31v-595c0 -35 7 -42 44 -44l52 -3v-44zM344 44c-3 12 -4 27 -4 47v539c-21 -9 -45 -18 -71 -27c1 -4 1 -8 1 -13v-499c0 -20 -1 -35 -4 -47h78"],120794:[681,0,623,80,543,"543 0h-454v86l146 128c122 86 127 169 127 239c0 45 -39 77 -109 77c-56 0 -124 -35 -126 -63l-3 -27l-22 3l-22 1l12 177c56 33 121 60 197 60c142 0 227 -97 227 -198c0 -80 -97 -168 -175 -238l-107 -93c83 1 230 7 309 24v-176zM472 483c0 81 -71 154 -183 154 c-63 0 -114 -20 -155 -43l-4 -66c36 25 78 46 123 46c102 0 153 -56 153 -121c0 -31 1 -73 -19 -115c19 19 85 91 85 145zM499 44v79c-78 -11 -230 -14 -317 -16l-49 -43v-20h366"],120795:[681,12,666,80,586,"586 229c0 -161 -175 -241 -315 -241c-39 0 -95 8 -164 32l-27 200l41 12c25 -68 124 -196 181 -196c89 0 112 71 112 159c0 77 -19 140 -89 140c-25 0 -70 -7 -115 -21l10 67l73 -3c58 0 88 51 88 113c0 36 0 146 -57 146c-46 0 -166 -129 -170 -170l-3 -27l-22 3l-22 1 l11 176c51 35 137 61 192 61c145 0 232 -59 232 -145c0 -80 -31 -105 -96 -151c102 -30 140 -87 140 -156zM498 536c0 50 -38 81 -105 94c24 -45 32 -109 32 -139s-6 -58 -17 -82c65 46 90 66 90 127zM225 622c-24 -7 -47 -17 -65 -28l-3 -42c20 24 44 49 68 70zM542 229 c0 51 -30 90 -131 117c33 -32 47 -87 47 -151c0 -48 -7 -92 -23 -126c63 32 107 84 107 160zM221 36c-27 14 -65 50 -84 92l10 -75c25 -8 55 -14 74 -17"],120796:[696,0,676,80,596,"596 194h-108v-103c0 -35 7 -42 44 -44l52 -3v-44h-354v44l56 3c36 2 44 9 44 44v102h-228l-22 40l274 409l134 54v-459c50 0 108 12 108 12v-55zM448 44c-3 12 -4 27 -4 47v541l-70 -29v-512c0 -20 -1 -35 -4 -47h78zM330 237v291l-194 -291h194"],120797:[698,12,656,80,576,"576 237c0 -164 -175 -249 -328 -249c-47 0 -92 5 -130 28l-38 161l42 10l6 -24c7 -27 124 -128 148 -128c96 0 136 68 136 166c0 96 -14 190 -99 190c-33 0 -86 -33 -141 -103l-52 12v377h48c92 0 291 2 377 21v-176h-381v-107c29 13 122 20 165 20 c126 0 247 -49 247 -198zM501 566v79c-70 -10 -198 -12 -281 -12h-56v-67h337zM532 237c0 87 -53 122 -121 142c33 -48 45 -107 45 -178c0 -50 -15 -93 -35 -131c61 37 111 92 111 167zM204 381c-18 -4 -30 -12 -42 -16v-31c11 16 30 34 42 47zM212 26c-37 31 -48 38 -71 65 l12 -49c13 -6 37 -13 59 -16"],120798:[686,12,680,80,600,"600 234c0 -164 -127 -246 -269 -246c-141 0 -251 78 -251 259c0 117 42 395 423 439l7 -44c-133 -23 -211 -132 -247 -264c37 35 79 53 120 53c119 0 217 -68 217 -197zM556 234c0 89 -63 140 -141 151c44 -37 69 -109 69 -186c0 -55 -11 -104 -32 -140 c61 31 104 89 104 175zM327 589c-178 -89 -203 -259 -203 -342c0 -105 45 -169 112 -197c-23 38 -35 95 -35 170c0 143 39 277 126 369zM440 199c0 86 -29 168 -95 168c-61 0 -100 -57 -100 -147c0 -117 25 -185 99 -185c66 0 96 74 96 164"],120799:[693,0,616,80,536,"536 625l-214 -346c-71 -114 -68 -210 -68 -279h-119l-20 34c46 90 158 254 237 380l68 109h-229c-32 0 -61 0 -60 -26l1 -26l-44 -2l-8 208s372 3 456 16v-68zM494 642c-85 -6 -295 -8 -369 -9l3 -77c18 8 40 11 64 11h256zM222 125c-24 -28 -43 -60 -54 -81h45 c0 20 2 53 9 81"],120800:[681,12,668,80,588,"588 206c0 -136 -138 -218 -280 -218c-127 0 -228 56 -228 171c0 80 43 133 142 184c-78 49 -129 78 -129 165c0 117 116 173 248 173c121 0 199 -48 199 -146c0 -79 -48 -104 -125 -139c102 -51 173 -113 173 -190zM497 535c0 36 -21 69 -55 85c13 -24 20 -53 20 -86 c0 -29 -9 -56 -23 -81c39 20 58 47 58 82zM418 534c0 59 -30 102 -89 102c-57 0 -87 -39 -87 -92c0 -42 17 -76 72 -101l44 -20c31 29 60 66 60 111zM544 206c0 86 -113 134 -248 197c-74 34 -98 83 -98 141c0 26 5 50 14 69c-44 -20 -75 -54 -75 -105 c0 -74 47 -91 126 -140c9 -6 113 -53 113 -53c72 -34 103 -89 103 -151c0 -35 -7 -68 -22 -95c52 29 87 74 87 137zM435 164c0 46 -25 86 -78 111l-89 41c-57 -39 -63 -87 -63 -149c0 -79 46 -133 118 -133c69 0 112 59 112 130zM195 53c-22 29 -34 68 -34 114 c0 36 3 66 14 92c-36 -30 -51 -60 -51 -100c0 -52 28 -86 71 -106"],120801:[681,19,680,80,600,"600 422c0 -117 -42 -397 -423 -441l-7 44c133 23 211 134 247 266c-37 -35 -79 -53 -120 -53c-119 0 -217 68 -217 197c0 164 127 246 269 246c141 0 251 -78 251 -259zM556 422c0 105 -45 169 -112 197c23 -38 35 -95 35 -170c0 -143 -39 -277 -126 -369 c178 89 203 259 203 342zM435 449c0 117 -25 185 -99 185c-66 0 -96 -74 -96 -164c0 -86 29 -168 95 -168c61 0 100 57 100 147zM265 284c-44 37 -69 109 -69 186c0 55 11 104 32 140c-61 -31 -104 -89 -104 -175c0 -89 63 -140 141 -151"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/DoubleStruck/Regular/Main.js");
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assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Alphabets/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Alphabets/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Alphabets={directory:"Alphabets/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Alphabets",id:"GYREPAGELLAALPHABETS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],3647:[775,83,611,26,576,"576 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-35 -25 -81 -42 -134 -48v-83h-44v80h-6c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3l120 2v84h44v-83h15c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128 c-28 -19 -51 -28 -100 -38c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM473 208c0 86 -40 134 -125 150l-1 -312c81 19 126 76 126 162zM304 40v323c-10 1 -19 1 -29 1c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c6 0 12 0 19 1zM443 533c0 66 -30 102 -95 114l-1 -238 c63 17 96 60 96 124zM304 401l-1 251h-14c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c12 0 24 1 35 2"],8451:[709,20,1077,50,1038,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108zM1038 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54 c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327c76 0 145 20 207 60"],8455:[689,20,500,30,477,"477 60l-20 -34c-4 -6 -69 -45 -149 -46c-129 -2 -278 111 -278 234c0 48 20 100 56 125c25 18 48 26 98 35c-80 62 -100 108 -100 167c0 89 64 148 175 148c68 0 113 -19 161 -67l29 -124h-31l-18 56c-11 34 -74 78 -126 78c-65 0 -118 -63 -118 -126 c0 -75 59 -138 130 -138c8 0 47 3 47 3l12 -53l-7 -6c-38 17 -57 22 -84 22c-83 0 -131 -63 -131 -154c0 -102 84 -156 211 -156c43 0 66 8 130 46"],8457:[692,3,919,50,899,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108zM899 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34 c-31 8 -87 14 -135 14c-59 0 -77 -1 -107 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-207c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3 v30l176 -3l216 3"],8470:[692,20,1096,0,1050,"696 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -6 1 -14 2 -25c1 -7 1 -8 1 -12l-90 16l-373 572v-448c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3l54 3l381 -579v456c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30 l116 -3l120 3v-30zM1050 289c0 -101 -88 -182 -200 -182c-105 0 -176 69 -176 171c0 107 79 181 196 181c105 0 180 -71 180 -170zM1050 0h-376v46h376v-46zM978 269c0 94 -54 166 -125 166c-69 0 -107 -47 -107 -132c0 -101 50 -172 124 -172c64 0 108 56 108 138"],8471:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM552 427c0 -67 -65 -118 -149 -118c-12 0 -21 0 -36 3l-8 29c18 -6 27 -7 40 -7 c48 0 81 33 81 78c0 48 -32 73 -91 73c-18 0 -34 -1 -51 -5v-277c0 -37 0 -42 23 -44l30 -1v-26c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -59 -1 -89 -3v26l31 1c23 2 23 7 23 44v241c0 35 -1 43 -25 44l-28 2v25c36 -2 73 -2 109 -2c34 0 67 2 101 2c78 0 127 -34 127 -88"],8478:[692,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-4 5l-73 -53l-20 28l73 52l-160 215c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3 c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l161 -210l76 54l20 -27l-75 -54l45 -59c13 -17 29 -23 61 -26v-30"],8480:[700,-320,938,40,898,"329 451c0 -76 -76 -131 -179 -131c-35 0 -70 7 -104 21c3 25 5 36 5 60c0 3 0 14 -1 24h26l5 -37c3 -20 46 -38 90 -38c56 0 96 32 96 75c0 19 -6 32 -20 43c-14 10 -33 16 -75 21c-58 7 -86 16 -106 32c-18 15 -26 34 -26 60c0 70 65 119 155 119c32 0 59 -6 108 -23 c-7 -31 -9 -48 -9 -79h-26l-4 33c-1 13 -7 20 -24 28c-16 7 -36 11 -58 11c-47 0 -80 -29 -80 -69c0 -37 23 -52 88 -60c68 -8 93 -16 114 -33c17 -14 25 -32 25 -57zM898 328l-89 2l-76 -2v24l21 1c18 2 23 23 23 42v214l-15 -26l-102 -193c-12 -21 -20 -43 -31 -64h-22 l-150 282v-213c0 -20 7 -41 25 -42l27 -1v-24l-71 2l-69 -2v24l28 1c18 1 25 22 25 42v229c0 20 -7 41 -25 42l-28 2v24c19 -2 38 -2 57 -2c20 0 40 0 60 2l148 -278l146 278c20 -2 39 -2 59 -2c18 0 37 0 55 2v-24l-26 -2c-18 -1 -23 -22 -23 -42v-229c0 -19 5 -41 23 -42 l30 -1v-24"],8482:[692,-326,979,40,939,"381 691c-3 -30 -4 -60 -4 -90h-26l-3 44c0 8 -9 13 -18 13h-84c-1 -16 -1 -31 -1 -47v-216c0 -19 5 -41 23 -42l29 -1v-24l-87 2l-86 -2v24l30 1c18 1 23 23 23 42v216c0 16 -1 31 -2 47h-83c-10 0 -19 -5 -19 -13l-3 -44h-26c1 30 -1 60 -4 90l121 -1h91zM939 328 l-89 2l-76 -2v24l21 1c18 2 23 23 23 42v214l-15 -26l-102 -193c-12 -21 -20 -43 -31 -64h-22l-150 282v-213c0 -20 7 -41 25 -42l27 -1v-24l-71 2l-69 -2v24l28 1c18 1 25 22 25 42v229c0 20 -7 41 -25 42l-28 2v24c19 -2 38 -2 57 -2c20 0 40 0 60 2l148 -278l146 278 c20 -2 39 -2 59 -2c18 0 37 0 55 2v-24l-26 -2c-18 -1 -23 -22 -23 -42v-229c0 -19 5 -41 23 -42l30 -1v-24"],8486:[709,3,839,38,801,"801 158c-6 -43 -7 -112 -7 -161c-21 0 -81 3 -119 3c-23 0 -98 0 -119 -3h-22v39c9 9 23 13 38 23c6 4 15 14 25 29c27 40 79 155 79 247c0 212 -79 332 -256 332s-257 -119 -257 -332c0 -92 52 -207 79 -247c10 -15 19 -25 25 -29c14 -10 29 -14 38 -23v-39h-22 c-21 3 -96 3 -119 3c-38 0 -98 -3 -119 -3c0 49 -1 118 -7 161h26l7 -52c4 -29 17 -37 36 -37h115c-63 53 -166 170 -166 302c0 207 139 338 364 338s363 -132 363 -338c0 -132 -103 -249 -166 -302h115c19 0 32 8 36 37l7 52h26"],8490:[692,3,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],8491:[939,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM493 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM455 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],8494:[623,0,772,40,732,"732 302l-565 -8v-173c0 -3 2 -6 2 -6c56 -62 134 -97 217 -97c88 0 168 39 222 103h52c-64 -75 -165 -121 -274 -121c-185 0 -346 133 -346 312c0 178 161 311 346 311s346 -133 346 -311v-10zM605 330v172c0 3 -2 6 -2 6c-56 62 -134 97 -217 97s-161 -35 -217 -97 c0 0 -2 -3 -2 -6v-172c0 -5 4 -9 9 -9h420c5 0 9 4 9 9"],65279:[0,0,0,0,0,""]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Alphabets/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/multiline.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/multiline.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var d="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,g=MathJax.OutputJax.SVG,b=g.BBOX;var f=a.mo().With({SVGdata:{w:0,x:0}});var e={newline:0,nobreak:1000000,goodbreak:[-200],badbreak:[+200],auto:[0],maxwidth:1.33,toobig:800,nestfactor:400,spacefactor:-100,spaceoffset:2,spacelimit:1,fence:500,close:500};var c={linebreakstyle:"after"};a.mrow.Augment({SVGmultiline:function(l){var p=this;while(p.inferred||(p.parent&&p.parent.type==="mrow"&&p.isEmbellished())){p=p.parent}var o=((p.type==="math"&&p.Get("display")==="block")||p.type==="mtd");p.isMultiline=true;var q=this.getValues("linebreak","linebreakstyle","lineleading","linebreakmultchar","indentalign","indentshift","indentalignfirst","indentshiftfirst","indentalignlast","indentshiftlast");if(q.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.INFIXLINEBREAKSTYLE){q.linebreakstyle=this.Get("infixlinebreakstyle")}q.lineleading=g.length2em(q.lineleading,1,0.5);l=this.SVG();if(o&&p.type!=="mtd"){if(g.linebreakWidth<g.BIGDIMEN){l.w=g.linebreakWidth}else{l.w=g.cwidth}}var h={n:0,Y:0,scale:this.scale||1,isTop:o,values:{},VALUES:q},n=this.SVGgetAlign(h,{}),j=this.SVGgetShift(h,{},n),i=[],k={index:[],penalty:e.nobreak,w:0,W:j,shift:j,scanW:j,nest:0},m=false;while(this.SVGbetterBreak(k,h,true)&&(k.scanW>=g.linebreakWidth||k.penalty===e.newline)){this.SVGaddLine(l,i,k.index,h,k.values,m);i=k.index.slice(0);m=true;n=this.SVGgetAlign(h,k.values);j=this.SVGgetShift(h,k.values,n);if(n===a.INDENTALIGN.CENTER){j=0}k.W=k.shift=k.scanW=j;k.penalty=e.nobreak}h.isLast=true;this.SVGaddLine(l,i,[],h,c,m);this.SVGhandleSpace(l);this.SVGhandleColor(l);l.isMultiline=true;this.SVGsaveData(l);return l}});a.mbase.Augment({SVGlinebreakPenalty:e,SVGbetterBreak:function(l,h,s){if(this.isToken){return false}if(this.isEmbellished()){l.embellished=this;return this.CoreMO().SVGbetterBreak(l,h)}if(this.linebreakContainer){return false}var r=l.index.slice(0),p=l.index.shift(),o=this.data.length,n,t,k,q=(l.index.length>0),j=false;if(p==null){p=-1}if(!q){p++;l.W+=l.w;l.w=0}k=l.scanW=l.W;l.nest++;while(p<o&&(l.scanW<e.maxwidth*g.linebreakWidth||l.w===0)){if(this.data[p]){if(this.data[p].SVGbetterBreak(l,h)){j=true;r=[p].concat(l.index);n=l.W;t=l.w;if(l.penalty===e.newline){l.index=r;if(l.nest){l.nest--}return true}}k=(q?l.scanW:this.SVGaddWidth(p,l,k))}l.index=[];p++;q=false}if(s&&j){f.parent=this.parent;f.inherit=this.inherit;if(f.SVGbetterBreak(l,h)){j=false;r=l.index}}if(l.nest){l.nest--}l.index=r;if(j){l.W=n}return j},SVGaddWidth:function(j,l,k){if(this.data[j]){var h=this.data[j].SVGdata;k+=h.w+h.x;if(h.X){k+=h.X}l.W=l.scanW=k;l.w=0}return k},SVGaddLine:function(m,i,l,h,q,o){var r=b();h.first=o;h.last=true;this.SVGmoveLine(i,l,r,h,q);r.Clean();var p=this.SVGgetAlign(h,q),j=this.SVGgetShift(h,q,p);if(h.n>0){var n=g.FONTDATA.baselineskip*h.scale;var k=(h.values.lineleading==null?h.VALUES:h.values).lineleading*h.scale;h.Y-=Math.max(n,h.d+r.h+k)}if(r.w+j>m.w){m.w=r.w+j}m.Align(r,p,0,h.Y,j);h.d=r.d;h.values=q;h.n++},SVGgetAlign:function(k,h){var l=h,i=k.values,j=k.VALUES,m;if(k.n===0){m=l.indentalignfirst||i.indentalignfirst||j.indentalignfirst}else{if(k.isLast){m=i.indentalignlast||j.indentalignlast}else{m=i.indentalign||j.indentalign}}if(m===a.INDENTALIGN.INDENTALIGN){m=i.indentalign||j.indentalign}if(m===a.INDENTALIGN.AUTO){m=(k.isTop?this.displayAlign:a.INDENTALIGN.LEFT)}return m},SVGgetShift:function(m,j,o){var n=j,k=m.values,l=m.VALUES,i;if(m.n===0){i=n.indentshiftfirst||k.indentshiftfirst||l.indentshiftfirst}else{if(m.isLast){i=k.indentshiftlast||l.indentshiftlast}else{i=k.indentshift||l.indentshift}}if(i===a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT){i=k.indentshift||l.indentshift}if(i==="auto"||i===""){i="0"}i=g.length2em(i,1,g.cwidth);if(m.isTop&&this.displayIndent!=="0"){var h=g.length2em(this.displayIndent,1,g.cwidth);i+=(o===a.INDENTALIGN.RIGHT?-h:h)}return i},SVGmoveLine:function(q,h,l,p,k){var n=q[0],m=h[0];if(n==null){n=-1}if(m==null){m=this.data.length-1}if(n===m&&q.length>1){this.data[n].SVGmoveSlice(q.slice(1),h.slice(1),l,p,k,"paddingLeft")}else{var o=p.last;p.last=false;while(n<m){if(this.data[n]){if(q.length<=1){this.data[n].SVGmove(l,p,k)}else{this.data[n].SVGmoveSlice(q.slice(1),[],l,p,k,"paddingLeft")}}n++;p.first=false;q=[]}p.last=o;if(this.data[n]){if(h.length<=1){this.data[n].SVGmove(l,p,k)}else{this.data[n].SVGmoveSlice([],h.slice(1),l,p,k,"paddingRight")}}}},SVGmoveSlice:function(n,h,j,k,i,l){var m=b();this.SVGmoveLine(n,h,m,k,i);m.Clean();if(this.href){this.SVGaddHref(m)}this.SVGhandleColor(m);if(n.length==0){this.SVGhandleSpace(m)}j.Add(m,j.w,0,true);return m},SVGmove:function(h,k,j){if(!(k.first||k.last)||(k.first&&k.values.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE)||(k.last&&j.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER)){var i=this.toSVG(this.SVGdata.HW,this.SVGdata.D);if(k.first||k.nextIsFirst){i.x=0}if(k.last&&i.X){i.X=0}h.Add(i,h.w,0,true)}if(k.first&&i&&i.w===0){k.nextIsFirst=true}else{delete k.nextIsFirst}}});a.mfenced.Augment({SVGbetterBreak:function(n,h){var v=n.index.slice(0),t=n.index.shift(),q=this.data.length,p,x,o,u=(n.index.length>0),l=false;if(t==null){t=-1}if(!u){t++;n.W+=n.w;n.w=0}o=n.scanW=n.W;n.nest++;if(!this.dataI){this.dataI=[];if(this.data.open){this.dataI.push("open")}if(q){this.dataI.push(0)}for(var s=1;s<q;s++){if(this.data["sep"+s]){this.dataI.push("sep"+s)}this.dataI.push(s)}if(this.data.close){this.dataI.push("close")}}q=this.dataI.length;while(t<q&&(n.scanW<e.maxwidth*g.linebreakWidth||n.w===0)){var r=this.dataI[t];if(this.data[r]){if(this.data[r].SVGbetterBreak(n,h)){l=true;v=[t].concat(n.index);p=n.W;x=n.w;if(n.penalty===e.newline){n.index=v;if(n.nest){n.nest--}return true}}o=(u?n.scanW:this.SVGaddWidth(t,n,o))}n.index=[];t++;u=false}if(n.nest){n.nest--}n.index=v;if(l){n.W=p;n.w=x}return l},SVGmoveLine:function(l,n,q,h,s){var p=l[0],o=n[0];if(p==null){p=-1}if(o==null){o=this.dataI.length-1}if(p===o&&l.length>1){this.data[this.dataI[p]].SVGmoveSlice(l.slice(1),n.slice(1),q,h,s,"paddingLeft")}else{var r=h.last;h.last=false;var m=this.dataI[p];while(p<o){if(this.data[m]){if(l.length<=1){this.data[m].SVGmove(q,h,s)}else{this.data[m].SVGmoveSlice(l.slice(1),[],q,h,s,"paddingLeft")}}p++;m=this.dataI[p];h.first=false;l=[]}h.last=r;if(this.data[m]){if(n.length<=1){this.data[m].SVGmove(q,h,s)}else{this.data[m].SVGmoveSlice([],n.slice(1),q,h,s,"paddingRight")}}}}});a.msubsup.Augment({SVGbetterBreak:function(k,h){if(!this.data[this.base]){return false}var p=k.index.slice(0),n=k.index.shift(),m,q,l,o=(k.index.length>0),j=false;if(!o){k.W+=k.w;k.w=0}l=k.scanW=k.W;if(n==null){this.SVGdata.dw=this.SVGdata.w-this.data[this.base].SVGdata.w}if(this.data[this.base].SVGbetterBreak(k,h)){j=true;p=[this.base].concat(k.index);m=k.W;q=k.w;if(k.penalty===e.newline){j=o=true}}if(!o){this.SVGaddWidth(this.base,k,l)}k.scanW+=this.SVGdata.dw;k.W=k.scanW;k.index=[];if(j){k.W=m;k.w=q;k.index=p}return j},SVGmoveLine:function(j,k,n,i,p){if(this.data[this.base]){if(j.length>1){this.data[this.base].SVGmoveSlice(j.slice(1),k.slice(1),n,i,p,"paddingLeft")}else{if(k.length<=1){this.data[this.base].SVGmove(n,i,p)}else{this.data[this.base].SVGmoveSlice([],k.slice(1),n,i,p,"paddingRight")}}}if(k.length===0){var m=this.data[this.sup],h=this.data[this.sub],o=n.w,l;if(m){l=m.SVGdata||{};n.Add(m.toSVG(),o+(l.dx||0),l.dy)}if(h){l=h.SVGdata||{};n.Add(h.toSVG(),o+(l.dx||0),l.dy)}}}});a.mmultiscripts.Augment({SVGbetterBreak:function(k,i){if(!this.data[this.base]){return false}var o=k.index.slice(0);k.index.shift();var m,p,l,n=(k.index.length>0),j=false;if(!n){k.W+=k.w;k.w=0}k.scanW=k.W;var h=this.SVGdata.w-this.data[this.base].SVGdata.w-this.SVGdata.dx;k.scanW+=this.SVGdata.dx;l=k.scanW;if(this.data[this.base].SVGbetterBreak(k,i)){j=true;o=[this.base].concat(k.index);m=k.W;p=k.w;if(k.penalty===e.newline){j=n=true}}if(!n){this.SVGaddWidth(this.base,k,l)}k.scanW+=h;k.W=k.scanW;k.index=[];if(j){k.W=m;k.w=p;k.index=o}return j},SVGmoveLine:function(j,l,o,i,q){var r,n=this.SVGdata;if(j.length<1){this.scriptBox=this.SVGgetScripts(this.SVGdata.s);var k=this.scriptBox[2],p=this.scriptBox[3];r=o.w+n.dx;if(p){o.Add(p,r+n.delta-p.w,n.u)}if(k){o.Add(k,r-k.w,-n.v)}}if(this.data[this.base]){if(j.length>1){this.data[this.base].SVGmoveSlice(j.slice(1),l.slice(1),o,i,q,"paddingLeft")}else{if(l.length<=1){this.data[this.base].SVGmove(o,i,q)}else{this.data[this.base].SVGmoveSlice([],l.slice(1),o,i,q,"paddingRight")}}}if(l.length===0){var h=this.scriptBox[0],m=this.scriptBox[1];r=o.w+n.s;if(m){o.Add(m,r,n.u)}if(h){o.Add(h,r-n.delta,-n.v)}delete this.scriptBox}}});a.mo.Augment({SVGbetterBreak:function(j,h){if(j.values&&j.values.last===this){return false}var r=this.getValues("linebreak","linebreakstyle","lineleading","linebreakmultchar","indentalign","indentshift","indentalignfirst","indentshiftfirst","indentalignlast","indentshiftlast","texClass","fence");if(r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.INFIXLINEBREAKSTYLE){r.linebreakstyle=this.Get("infixlinebreakstyle")}if(r.texClass===a.TEXCLASS.OPEN){j.nest++}if(r.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE&&j.nest){j.nest--}var k=j.scanW,l=j.embellished;delete j.embellished;if(!l||!l.SVGdata){l=this}var n=l.SVGdata,q=n.w+n.x;if(r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER){k+=q;q=0}if(k-j.shift===0&&r.linebreak!==a.LINEBREAK.NEWLINE){return false}var m=g.linebreakWidth-k;if(h.n===0&&(r.indentshiftfirst!==h.VALUES.indentshiftfirst||r.indentalignfirst!==h.VALUES.indentalignfirst)){var o=this.SVGgetAlign(h,r),i=this.SVGgetShift(h,r,o);m+=(j.shift-i)}var p=Math.floor(m/g.linebreakWidth*1000);if(p<0){p=e.toobig-3*p}if(r.fence){p+=e.fence}if((r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER&&r.texClass===a.TEXCLASS.OPEN)||r.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE){p+=e.close}p+=j.nest*e.nestfactor;var s=e[r.linebreak||a.LINEBREAK.AUTO]||0;if(!MathJax.Object.isArray(s)){if(s||m>=0){p=s*j.nest}}else{p=Math.max(1,p+s[0]*j.nest)}if(p>=j.penalty){return false}j.penalty=p;j.values=r;j.W=k;j.w=q;r.lineleading=g.length2em(r.lineleading,1,h.VALUES.lineleading);r.last=this;return true}});a.mspace.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){if(i.values&&i.values.last===this){return false}var p=this.getValues("linebreak");var n=p.linebreak;if(!n||this.hasDimAttr()){n=a.LINEBREAK.AUTO}var j=i.scanW,l=this.SVGdata,o=l.w+l.x;if(j-i.shift===0){return false}var k=g.linebreakWidth-j;var m=Math.floor(k/g.linebreakWidth*1000);if(m<0){m=e.toobig-3*m}m+=i.nest*e.nestfactor;var q=e[n]||0;if(n===a.LINEBREAK.AUTO&&o>=e.spacelimit*1000&&!this.mathbackground&&!this.backrgound){q=[(o/1000+e.spaceoffset)*e.spacefactor]}if(!MathJax.Object.isArray(q)){if(q||k>=0){m=q*i.nest}}else{m=Math.max(1,m+q[0]*i.nest)}if(m>=i.penalty){return false}i.penalty=m;i.values=p;i.W=j;i.w=o;p.lineleading=h.VALUES.lineleading;p.linebreakstyle="before";p.last=this;return true}});MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX mathchoice Ready",function(){a.TeXmathchoice.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return this.Core().SVGbetterBreak(i,h)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return this.Core().SVGmoveSlice(l,h,j,k,i)}})});a.maction.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return this.Core().SVGbetterBreak(i,h)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return this.Core().SVGmoveSlice(l,h,j,k,i)},});a.semantics.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return(this.data[0]?this.data[0].SVGbetterBreak(i,h):false)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return(this.data[0]?this.data[0].SVGmoveSlice(l,h,j,k,i):null)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG multiline Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(g.autoloadDir+"/multiline.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/fontdata-extra.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/fontdata-extra.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(x){var z="2.7.5";var o=x.FONTDATA.DELIMITERS;var p="H",d="V";var c="GyrePagellaMathJax_Alphabets",u="GyrePagellaMathJax_Arrows",w="GyrePagellaMathJax_DoubleStruck",A="GyrePagellaMathJax_Fraktur",g="GyrePagellaMathJax_Latin",t="GyrePagellaMathJax_Main",l="GyrePagellaMathJax_Marks",v="GyrePagellaMathJax_Misc",D="GyrePagellaMathJax_Monospace",y="GyrePagellaMathJax_NonUnicode",q="GyrePagellaMathJax_Normal",B="GyrePagellaMathJax_Operators",a="GyrePagellaMathJax_SansSerif",n="GyrePagellaMathJax_Script",b="GyrePagellaMathJax_Shapes",k="GyrePagellaMathJax_Size1",j="GyrePagellaMathJax_Size2",i="GyrePagellaMathJax_Size3",h="GyrePagellaMathJax_Size4",f="GyrePagellaMathJax_Size5",e="GyrePagellaMathJax_Size6",s="GyrePagellaMathJax_Symbols",m="GyrePagellaMathJax_Variants";var C={774:{dir:p,HW:[[362,t],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},785:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},812:{dir:p,HW:[[348,l],[613,k],[731,j],[874,i],[1045,h],[1251,f],[1498,e]]},813:{dir:p,HW:[[348,l],[613,k],[731,j],[874,i],[1045,h],[1251,f],[1498,e]]},814:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},815:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},816:{dir:p,HW:[[342,l],[608,k],[727,j],[870,i],[1042,h],[1247,f],[1496,e]]},819:{dir:p,HW:[[333,l],[500,k]],stretch:{left:[57592,e],rep:[57593,e],right:[57594,e]}},831:{dir:p,HW:[[333,l],[500,k]],stretch:{left:[57598,e],rep:[57599,e],right:[57600,e]}},8400:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57352,e],rep:[57353,e],right:[57354,e]}},8401:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57355,e],rep:[57356,e],right:[57357,e]}},8406:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57358,e],rep:[57359,e],right:[57360,e]}},8407:{dir:p,HW:[[386,t],[510,k]],stretch:{left:[57361,e],rep:[57362,e],right:[57363,e]}},8417:{dir:p,HW:[[458,l],[582,k]],stretch:{left:[57364,e],rep:[57365,e],right:[57366,e]}},8425:{dir:p,HW:[[367,l],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57627,e],rep:[57628,e],right:[57629,e]}},8428:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57367,e],rep:[57368,e],right:[57369,e]}},8429:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57370,e],rep:[57371,e],right:[57372,e]}},8430:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57373,e],rep:[57374,e],right:[57375,e]}},8431:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57376,e],rep:[57377,e],right:[57378,e]}},8598:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8599:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8600:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8601:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8602:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57391,e],rep:[57392,e],mid:[57393,e],right:[57394,e]}},8603:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57395,e],rep:[57396,e],mid:[57397,e],right:[57398,e]}},8606:{dir:p,HW:[[835,t],[1285,k]],stretch:{left:[57409,e],rep:[57410,e],right:[57411,e]}},8607:{dir:d,HW:[[835,u],[1285,k]],stretch:{bot:[57415,e],ext:[57416,e],top:[57417,e]}},8608:{dir:p,HW:[[835,t],[1285,k]],stretch:{left:[57412,e],rep:[57413,e],right:[57414,e]}},8609:{dir:d,HW:[[835,u],[1285,k]],stretch:{bot:[57418,e],ext:[57419,e],top:[57420,e]}},8610:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57421,e],rep:[57422,e],right:[57423,e]}},8611:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57424,e],rep:[57425,e],right:[57426,e]}},8613:{dir:d,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{bot:[57433,e],ext:[57434,e],top:[57435,e]}},8615:{dir:d,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{bot:[57436,e],ext:[57437,e],top:[57438,e]}},8617:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57442,e],rep:[57443,e],right:[57444,e]}},8618:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57439,e],rep:[57440,e],right:[57441,e]}},8619:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57448,e],rep:[57449,e],right:[57450,e]}},8620:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57445,e],rep:[57446,e],right:[57447,e]}},8621:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]]},8622:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57405,e],rep:[57406,e],mid:[57407,e],right:[57408,e]}},8624:{dir:d,HW:[[645,t],[915,k]]},8625:{dir:d,HW:[[644,t],[915,k]]},8626:{dir:d,HW:[[645,u],[915,k]]},8627:{dir:d,HW:[[644,u],[915,k]]},8630:{dir:p,HW:[[685,t],[1022,k]]},8631:{dir:p,HW:[[685,t],[1022,k]]},8636:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57451,e],rep:[57452,e],right:[57453,e]}},8637:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57457,e],rep:[57458,e],right:[57459,e]}},8638:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57463,e],ext:[57464,e],top:[57465,e]}},8639:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57469,e],ext:[57470,e],top:[57471,e]}},8640:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57454,e],rep:[57455,e],right:[57456,e]}},8641:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57460,e],rep:[57461,e],right:[57462,e]}},8642:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57466,e],ext:[57467,e],top:[57468,e]}},8643:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57472,e],ext:[57473,e],top:[57474,e]}},8644:{dir:p,HW:[[770,t],[1220,k]],stretch:{left:[57475,e],rep:[57476,e],right:[57477,e]}},8645:{dir:d,HW:[[770,u],[1220,k]],stretch:{bot:[57481,e],ext:[57482,e],top:[57483,e]}},8646:{dir:p,HW:[[770,t],[1220,k]],stretch:{left:[57478,e],rep:[57479,e],right:[57480,e]}},8647:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57487,e],rep:[57488,e],right:[57489,e]}},8648:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57493,e],ext:[57494,e],top:[57495,e]}},8649:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57490,e],rep:[57491,e],right:[57492,e]}},8650:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57496,e],ext:[57497,e],top:[57498,e]}},8651:{dir:p,HW:[[769,t],[1219,k]],stretch:{left:[57505,e],rep:[57506,e],right:[57507,e]}},8652:{dir:p,HW:[[769,t],[1219,k]],stretch:{left:[57508,e],rep:[57509,e],right:[57510,e]}},8653:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57529,e],rep:[57530,e],mid:[57531,e],right:[57532,e]}},8654:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57537,e],rep:[57538,e],mid:[57539,e],right:[57540,e]}},8655:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57533,e],rep:[57534,e],mid:[57535,e],right:[57536,e]}},8662:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8663:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8664:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8665:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8666:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57547,e],rep:[57548,e],right:[57549,e]}},8667:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57550,e],rep:[57551,e],right:[57552,e]}},8668:{dir:p,HW:[[760,u],[1210,k]]},8669:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]]},8678:{dir:p,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{left:[57553,e],rep:[57554,e],right:[57555,e]}},8679:{dir:d,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{bot:[57559,e],ext:[57560,e],top:[57561,e]}},8680:{dir:p,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{left:[57556,e],rep:[57557,e],right:[57558,e]}},8681:{dir:d,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{bot:[57562,e],ext:[57563,e],top:[57564,e]}},8691:{dir:d,HW:[[910,u],[1360,k]],stretch:{bot:[57565,e],ext:[57566,e],top:[57567,e]}},8693:{dir:d,HW:[[770,u],[1220,k]],stretch:{bot:[57484,e],ext:[57485,e],top:[57486,e]}},8694:{dir:p,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{left:[57499,e],rep:[57500,e],right:[57501,e]}},8719:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8720:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8721:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8747:{dir:d,HW:[[1092,t],[2025,k]],stretch:{top:[57656,e],ext:[9134,s],bot:[57657,e]}},8748:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57658,e],ext:[57659,e],bot:[57660,e]}},8749:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57661,e],ext:[57662,e],bot:[57663,e]}},8750:{dir:d,HW:[[1092,B,null,8751],[2025,k]]},8751:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8752:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8753:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8754:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8755:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8801:{dir:p,HW:[[600,t]],stretch:{left:[57645,e],rep:[57646,e],right:[57647,e]}},8803:{dir:p,HW:[[600,B]],stretch:{left:[57648,e],rep:[57649,e],right:[57650,e]}},8866:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8867:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8868:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8869:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8896:{dir:d,HW:[[974,B],[1411,k]]},8897:{dir:d,HW:[[974,B],[1411,k]]},8898:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},8899:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},9140:{dir:p,HW:[[367,t],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57627,e],rep:[57628,e],right:[57629,e]}},9141:{dir:p,HW:[[367,t],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57630,e],rep:[57631,e],right:[57632,e]}},9180:{dir:p,HW:[[528,t],[1028,k],[1528,j],[2028,i],[2528,h],[3028,f],[3528,e]],stretch:{left:[57621,e],rep:[57622,e],right:[57623,e]}},9181:{dir:p,HW:[[528,t],[1028,k],[1528,j],[2028,i],[2528,h],[3028,f],[3528,e]],stretch:{left:[57624,e],rep:[57625,e],right:[57626,e]}},9184:{dir:p,HW:[[560,t],[1064,k],[1566,j],[2070,i],[2572,h],[3076,f],[3580,e]],stretch:{left:[57633,e],rep:[57634,e],right:[57635,e]}},9185:{dir:p,HW:[[560,t],[1064,k],[1566,j],[2070,i],[2572,h],[3076,f],[3580,e]],stretch:{left:[57636,e],rep:[57637,e],right:[57638,e]}},10145:{dir:p,HW:[[835,v],[1285,k]],stretch:{left:[57574,e],rep:[57575,e],right:[57576,e]}},10214:{dir:d,HW:[[840,s],[1000,k],[1192,j],[1422,i],[1698,h],[2029,f],[2428,e]],stretch:{bot:[57607,e],ext:[57608,e],top:[57609,e]}},10215:{dir:d,HW:[[840,s],[1000,k],[1192,j],[1422,i],[1698,h],[2029,f],[2428,e]],stretch:{bot:[57610,e],ext:[57611,e],top:[57612,e]}},10218:{dir:d,HW:[[816,s],[1062,k],[1386,j],[1810,i],[2366,h],[3095,f],[4050,e]]},10219:{dir:d,HW:[[816,s],[1062,k],[1386,j],[1810,i],[2366,h],[3095,f],[4050,e]]},10752:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10753:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10754:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10755:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},10756:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},10757:{dir:d,HW:[[960,B],[1384,k]]},10758:{dir:d,HW:[[960,B],[1384,k]]},10761:{dir:d,HW:[[770,B],[974,k]]},10764:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57653,e],ext:[57654,e],bot:[57655,e]}},10769:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},11012:{dir:p,HW:[[909,b],[1359,k]],stretch:{left:[57568,e],rep:[57569,e],right:[57570,e]}},11013:{dir:p,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{left:[57571,e],rep:[57572,e],right:[57573,e]}},11014:{dir:d,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{bot:[57577,e],ext:[57578,e],top:[57579,e]}},11015:{dir:d,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{bot:[57580,e],ext:[57581,e],top:[57582,e]}},11020:{dir:p,HW:[[845,b],[1295,k]],stretch:{left:[57583,e],rep:[57584,e],right:[57585,e]}},11021:{dir:d,HW:[[845,b],[1295,k]],stretch:{bot:[57586,e],ext:[57587,e],top:[57588,e]}},11057:{dir:p,HW:[[760,b],[1210,k]],stretch:{left:[57502,e],rep:[57503,e],right:[57504,e]}}};for(var r in C){if(C.hasOwnProperty(r)){o[r]=C[r]}}MathJax.Ajax.loadComplete(x.fontDir+"/fontdata-extra.js")})(MathJax.OutputJax.SVG);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/ms.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/ms.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var b="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,c=MathJax.OutputJax.SVG;a.ms.Augment({toSVG:function(){this.SVGgetStyles();var e=this.SVG();this.SVGhandleSpace(e);var d=this.getValues("lquote","rquote","mathvariant");if(!this.hasValue("lquote")||d.lquote==='"'){d.lquote="\u201C"}if(!this.hasValue("rquote")||d.rquote==='"'){d.rquote="\u201D"}if(d.lquote==="\u201C"&&d.mathvariant==="monospace"){d.lquote='"'}if(d.rquote==="\u201D"&&d.mathvariant==="monospace"){d.rquote='"'}var f=this.SVGgetVariant(),h=this.SVGgetScale();var g=d.lquote+this.data.join("")+d.rquote;e.Add(this.SVGhandleVariant(f,h,g));e.Clean();this.SVGhandleColor(e);this.SVGsaveData(e);return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG ms Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(c.autoloadDir+"/ms.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mtable.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mtable.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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